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P. V. MUSSCHENBROEK

AUDITORIBUS

S. D.

WAL Nter eos, qui ﬁlcm¢nta Eicli
N a2 dis Mathematica fuis demons
? ftrationibus illuftrarunt, haud

: mediocrem meruit deportayit-

ue laudem Cel: ANDR. TAcQUETUS; {ufa
ragia approbantia adeo unanimia fuerunt,
- ut aliquoties in diverfis Europz locis
¢jus com-mentarii typis mandati fint; nec
miror eos quim plurimum placuiffe, emi.
net enim in omnibus demonftrationibus,
tam diretis, quim qua ad abfurdum du-
cunt, magna perfpicuitas & amabilis bre-
vitas , ut fere nihil melius exfpetari pofs -
fe videatur : utramque probandi ‘metho-
dum, dire&tam & indiretam, Auétor fa<
pienter retinuit , ut tyrones afluefcerent
methodis veterum Geometrarum omnis
bus; tum ut hac Ek;mcnca_ infervirent lo- .
3 co

TR\
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- xv .
c6 Logice 4d docendum varios ratigcinii
& demontftrationis modos. Quacunque
in Euclideis minus utilia, aut nimis pro-
lixa funt ,” omifit; ubi utiliora addi pofle
judicavit , Corollaria & Scholia egregia
adjunxit: hinc fi palmam omaibus non e-
tipuifle,, faltem cum. optimis de €4 certaf<
fe cenferi poteft. Quamobrem digna hzc E-
lementa cenfuit Clar. Britanniz Mathema-
ticus GuiL. WHISTON Us,qua ornaret {uis
lucubrationibus & eruditis commentariis;
hi, ut- & ipfure opus, quamplurimum. pla-
cuerunt Orbi Mathematico, ut intra an-
guftum temporis fpatium typis excufi fint
tribus vicibus in Britannid , hec tem-
pore difciplinas Mathematicas ferventifli-
me colente, & merito,de fummis in his-
ce Viris gloriante. Deerant in noftrd
rc%'onc exemplaria , fxpiusque dolut
VOS hoc przftanti opere deflitui 5 id-
circo confului P. Coupio , Bibliopolz
diligenti ., ut juxta ultimo editum
Brittannicum exemplar hoc "opus Tac-
tianum typis iterum mandaret ; nec
defuit ,  curans ut nitidiflime prodirets
corretum fatis accurate A fphalmatibus,
& orpatw figusis. ri incifis melioribus ;
quim in omnibus antecedentibus impref-
;l.dnibus. Veflros 'in ufus- A. A. elegt
hunc Au&torem potiffimiim; qui, prter-
quam
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' v
quod Dotiflimi WH1sToNI operd
» Bon tantdm hzrec in fex prioris
bus Libris. Euclidis ," .quemadmoduay
Commentatores plarimi.s fed e2 , quo
fundamenta Planorom & Solidorum fpecs.
tant, addidit ; qumpque: ab aliis. noa ‘niff
i exhibita. demonfimationibus ., fo-
litA fui - brevitate ac :faciliate explicnit,
ut abfque .teedio legi, abfque difhicultats
- res fubtiles intelligi poffint.  Pofleriorp
zque Vobis. fcitu .neceffaria. quim prios
ra : omnia enim cum didiceritis ,  apti
demum eftis ad Philofophiam Maghema-
ticam cum fruGtu intelligendam ; qui -
alioquin ignaro Mathefeos nihil obfcu.
rius; perito nihil clarius dici poteft. No.
lui ‘huic Libro aliquid adjicere ex meo
-penu defumtum , ne in opus Clavianum
excrefcat, tum quia me vivd voce expli-
cantem variis -hzc Elementa modis, &
plurima inferentem audire {foletis. Ad-
dita fuit huic editioni TR1GONOME-
TRIA PLaNA noftri Aultoris , brevis
quidem , fed clara, fufficiens ad omnia
intelligenda, quz in Geometrid Practici
occurrunt : adjeta hac quoque fuit im-
preflioni Patavinz, fimul cum Trico-
NoMETRIA SPHARICA ex P. Schotti En-
cyclopzdia deprompta ; retinui utram-
S *3 que s
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;s PLANAM ,quia utilitate fud & jucon-
ﬁm problen(xlatibus deleret ex animis
veftris , quicquid tzdii antea&o labore
cepiffctis. SPH£RICAM defiderabam, ut
me Aftronomica traCtantem methodo Mat-
hematica , facile & cum voluptate intelli-
geretis. Hasce igituffMathefeos partes com-
meundare Vobis volui, quas dum explicue-
ro, vera me ftravifle fundamenta ad reli~
quas , ut & ad Philofophiam hodiernam
arbitror; his fruaminj, & valete,

: Trajeti ad Rhenum
1 Novembris 1724,

‘PRE. .



PREFATIO

U M aqpud nos decretum effer Elementa Geow

' "+ metrie Ewclidea juxta V. Cl. Andree Tac-
" Y geer editionem vecudere s dedi operam wt
~ gqmwam emendatiffime y nec fine anlaviis e

. n0vo noftro Typographeo prodivent, Arque equidems
Editio becce Tacquetiana , quam haud immerito ele-
‘gantiffimam wocat noffre profeffionis Pater Cl. Barr-
“winsy pre aliis mibi [emper vifa eft, & explicands fa-
cilitate, ¢ demonfirandi perpicwitase reliquis Ial»gm‘
previpuiffe.  Neque aliam fuiffe Doltiorum de eddem
Jententiam o publicus Geometrarwm ufus (wadere vi-
detwr, Pix aliams enim Elementorsem Euclideornm
formam [epins impreflam o ane manibus frequemins
-gritam videre licet, © Ouin & illa quoque ad accx-
vandam hanc pre religuis editionem 5 gquam integram
bic damus; animos AZiidertmt, qwdd & precipra’ Ar-
chimedis , Geometre plane fummi, de Spherd , Cono,
azque Cylindro Theoremata o auro contra non cara ad
calcem exhiberet ; ¢ in religuis Editoris noftré operi=
bus Marhemasicis o emditi;tmi.r fane, & ad ufuns
onwm [Clentias ‘hafte Jo Marte aggredientinm
Z,Z;mv acc"{a.mimdati:, ‘ p%r' citara extfrg. ' Defu-
ermnt quidem, Rut mibi [altem defuifle vifa funt etiams
in optimis hifce elementis nonnullas que fi baberentury
difeentibus effent hanud parum emotumenti allatura,
Nenspe in [ecunds libro methodsum demonflyandi inci-
plemibus panlo difficiliorem : In guinto proportionums
doltyinam in (¢ facillimans per ambages nimias expofi="
tam ; Aque ctiam ob corollaviorsm prailicornm de-
' Y e
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feitwm Ekma wimsis abfivaila, gualu,p G' res
dii plena canfabar. Quocirca omnia ad incudems re-

vpeace s qut defiderany pofly v 5;;?'

fn animum induxi. ec
JJhomes pchﬁu 15 n&vgwlamm
exemplis numericis illnfrati ; Dottrinams de propor.
dime s quam quinius liber complettitur s [a :qm
brevilfime expofs s Et quad in nafira apere, .
werfo boc findiornm gencre palmarivm regr, varps
Jropofivionsm Ufus five theareticas, frye pmfﬁi'nr
Gikores nimirum . ¢ quales difccnrinm caprui W
auommanﬁ) cqndmmm ioftar, arque incitamsenti haxd
yaro. gppofui, Qe ciom ita fox 5 fas fi fperwre Ee
Iamnta Gcomtrth [ tandem ,- ctiam ergine Etm
ghdco pax mutése s ¢ “facilirate , & qfn m @ COMcn
| parata s ut Elomentis aliis novo arding. atque. qmlnado
demonffrandss now fit lgpm futserum. Mixime ewins
Plaer eorums vatin; qui prima Geometric ‘clempentq aliki
guim apwd Exclidems » quem folum +anquapn. usicum
Elemeptorum Conditoreq citaus ubtgm M{hematuaa
rum libriy & bis mille annorwm ufus [atis copmpendaty
guaficsms ewnt, " Hifte quidem perleftis, arqus i fuce
o & ﬁvgmmm 'vc[/z‘s, pergant ulterivs Trones gueor
guo patet M.;thq[ bgs Campns quagug dwcit Negteri-
. Gorum folevtia s in plerifame fane longe felicilfima; féd
Dce 5 -atque Anfpice | ﬂcbde pergan, . Juvat; antiv
Quos exquirere fontes t ¢ iggens eris maresqpereqrn
fmmm caleula mm@qu. Aivif luhm mctbodo, Ia‘
Tiwrarum’ Arithmctioe,. ¢ noviffime dincxiones. do
fring Conflructionem. Vetersuygs, Geomaty ars S}ntbm-‘
“Cam., tanquam Scientiarums Masheyaticayum bafon
(ooncuffam , praflaviffe & pralibaffe, .
. ‘Sciat aurem Leltor s Corollarsg, ilas qm&m qﬁq

wopgfitionsms continenintse Geleberrimis Elemsentarsm

g ﬁ:freném; Pe Cle«;,ﬁmm% Pardics, Somioy
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PRAEFATIO, <

o dpfe eviam Tuognern” Yibi's -atque-a Gidnilrwiem
Principe Ifaaco Neewgppey g honoris etiam aujZ
m:z, potilftmum muts accepxﬂé 3 “perpasca enims
Rewse proprio: profero. 3 Lgne nex K pod
Carfim. memoventur. . Qua. .Elem»f:n a.
. de Chales ed:mdqzrmﬁ ’ cmlmxd panca fiut,
Jine Binealis [eparatricibus cirnumur ; reliqua vers bwe
;ufmd# mmbsq%’ Y; Ita Lamen miiver[ay
e Tacquesa naftro wlinnde mcdnn cba‘a&m(
Morﬁrm Wr« Agwofei
 Chiguam autems aster cullm. wkémm—
wm fitnsl ¢ femel [ibi perlegendsins :zmw
ocundy. enim libray probatiansbus ¢ i jlmmwbw
mofiris conemns gﬁ » prima [diem vice : &
in libva guinta, ¢ Monito noftro adT rones,gev
peralium do proportionalibus ratioci
Probe memor, ad-Librum ”gxtm illico 4md4: z:mq
tum. nequens usellgere 5 canfam roy,
ﬁﬁwm: Lbrk s pavsicnlanes, priks, oiffat
tat, %‘ e ctiame civea Paredexaruns de (ontaltig
% iancon poff. prope 16: b 30 affcrempry
cim ad Elementa. nox pexiiveant y veque ita falida wie
doantur s twto. aumitti patcyeent. Religua autem ovmia
Coiff forte nannwllas axiomarnes [ nae claxiffirmey
vaon dmmg/iwém mm necefferias exceperi) digna
ont amnino gue hosi mm@mw;ﬁd;{rﬁm
Lor maameeria. atgug.aningis . isfina birespt ;. tangusns
Smnm inter bigwanas loge pmﬁmq{lim . Emﬁs
we vare Aureas & wanguam [@is
qnidm' ducibus won tentien: Grawetria, fid ¢
Pb,[ma etiamy & Aranomia exiva Sydcrm&lifqn
wias in immunfum creversunt , ¢ etiamnwum orefiunt 3.
dum [Ciensie bujus Parentes Exzquat ViGoria Czlo,’
§cribebam Caotabrigios IIL Calens _ = "'
mmmADl7°§ .r‘:....a .
*g : De

~



- De Edifione tertis CANTABRIGIENST -

'DITIONE M hanc Enclidis Elemerdorum
© juxta Cl. Tacquetwm , ‘quo Tyronum ufibns
accommodatior atque inflrsttior prodiret,quan-
“tims fieri poffer per(icnams ¢ explicatam dare
* forid adlaborasam eff. “Theoremata bene multa novis
dimonfiyationibus muniuntsr ;" alia, quibus ve penitus
decrast , isfdem fuppeditantsr, Corollariis ac fCholiis
[parfim inférsis, fulciuntnr demonfPrationes mde;/'nb-
_(ic;:tic_, wt iis [ha firmitas & evidentie vis fortius ac
wmeliks conflet.  Propofitionsm complurism, guas ufui
gsafi vix futuras omifera Tacquetns , non pauce re-
vocate funt; atque eornm Aulori pofthminio refliture.
Additamenta quibus Vir Cl. Galicimus Whiffonus’ E-
ditionem primams adornaverd , perfape wltcrids tranfS
panwntuiy 5 ne propofitione aliguk videventr witi, que.
ante dimonfPrari won fuiffee. Theorematum _M;yza;
minffim win confbrmites [upplementis inditis pleniores
Tironibufgue (st [pero) faciliores reddumtnr. - Nons
wulls afferantnr 5 que maxima'ex parte, - ab dnchyris
Geometris , nﬂ*‘uom‘itd: Viris decerpta fiunt, ys inde
Inflrastior evadar bifce fudsis profequends, quicungué
ad veram Phibofiphiam tendit-iter, -~ - - v
Hortandns eft Mathefeos fiudiofus- ; st Elementiy
Geomyprrig Analyticam adjungat praxin, ~ Hinc & in
difciplind tam _/é:;mu felivins progredi & coim sHA
Jamiliarins verfari licebit 5 imo & in ejufdems recef~
Jhs abditos intimague penctralia “ei -tandem imtroirg
’ bam XIII. Kal April, = . .
‘ pj\mg Dom., x;zz;e Y
- -~ [« 77 'oeroz
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~U autem , DOMINE , quantus es
+ Geometra? Quiim enim hzc fcien- -

‘ tia nullos terminos habeat ; cum .
in fempiternum novorum theorematum
inventioni Jocus relinquatur , etiam penes
humanum ingenium, TU uno hzc omnia

intuitu perfpe&a habes, abfque cateni cone . *

fequentiarum, abfque’ tzdio demonftratio-
num. Ad cztera pene nihil facére poteft
intelleCtus nofter ; & tanquam brutorum
phantafia videtur non nifi incerta quedam
fomniare, unde in iis quot funt homines,
tot exiftunt fere fententiz: in his confpi-
ratur ab omnibus,in his humagumingeni- .
um fe pofle aliquid, imo ingens aliquid &
mirificum vifum eft , ut nihil magis mirum;
quod enim in cxteris pene ineptum,in hog
efficax, fedulum, profperum,&e¢. TE igi-’
tur vel ex hac re-amare gaudeo; TE fuf~
picere, atque illum diem defiderare fufpi-

riis fortibus, in quo purgati mente &'claro -

oculo non hzc folim omnia abfque hac -
fucceflivd & laboriofd imaginandi curd, °
verum multo -plura & majora , ex . Tud
Bonitate & immenfiffimi fanctiflimique
gcnignitat; confpicere & fcireconcedétury

@, Barroyii verba Apollonio fuo prefixa;

SIG-.
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SIGNORUM glm'm ﬁ'equem #fus gﬂ in ad-
. diowibas EXPLICATIO.

- s.‘m q:ulmm Sc ar 6 dcnom quantltatcs* & 6
clk..

o Squ:qaddmw:. Sic + 6r denom ﬁxmmam quamiu«

tum 4 & 6.
— Signun ‘{a&duam Sic & --l debotie uaﬂim quant‘ tam

o szmm Sic 4 b= odcnotat ammcs‘ (Tve ex-
ceffum iphius a-fipra §) squari nihlo; &prondc qmn-
: timtes Io,lioﬂémtcfczg% i
SW wminltiplicationis. Sic & enotat odu&um cx
x quantita tgbus &, b in {e invicern: mulnphgm
andoqne ctiam quantitates prodeBum efficientes , b
?le figu tcrfoﬁto conjunguntur, Slc AqE dcnom pro~
Qum’ €x ‘mu tlphcmonc a:ntntms Aq per qua.ntltatem
B. [Er ﬁc quoque apud Tacquetom (ﬁbol 5, 36. 1
11.) ABC denomat fohdum ex redarum A,
pbumm contiriui grodu&um A quando tamen 'hm
tus quantitatés sddendsc uhfiy Jnm?)oﬁto mnjungit.
Sic in demosaftn p. ;4..1. 5 AI denatar” ummam quasti-. .

tatumA& n"
‘ qumnum&&\idmbpcnns Qoucnsﬁc

notatur. FERLLEN B
+ Et fimiliter, 7 e{tqdottcm nameti y per { divif , . fivo
13 B oyuflibet féions (. ,)lfmmmtor (1) pro, divie
v 0y 1 tor (3) todxv Otchd:cndnsdt &:i
£ fra&tia (3)'Pro Goto. ¢ S
. Signain WW ‘Si€ A Blik: B, (vddB Y5
%otttqndgm 4#e rationend .inger, X & B, ac inter « &,2.
in ;gmm t:nu::‘;mum “Sic A B,C - depotat 4 cﬂé
G,
swwmqultﬂr, Sic CB dmou.t uadntum huxs
1 c Sigpum cubi., Sig Ac eft gubus later?s 4 R N
V Signum sadicis'quadeasice. Sic Y g eft radix quadmxca nttte-
o S EV A4 Rel mdquudwmfmnmzqmntmm
- A & B Hoc elt, fi arca quadrati i 57, vel A4 B; cjufy
‘dem latus quodlxbet per Vs,vly 4 A4 B denotabntur.
, radicis vubice. Bie Yiegvelt rodix cubica muneri 53
Et ¥/ c44E eft radix cubica quantitatis 44E; hoc eft,,
Ve cdq q 19E; h &
f ponatur cubus folido A4 E xqualis, erit ¥/ c44E finca’
» dateri ejuftem cubi aqualis ;. qua nempe in fui ipe
ﬁus quadratum du&a; ipfum cubum generat.
vl AMI C E
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A M T CE
L ECT OR.
NV M, malsis jams awnis Elementoruns Geomea
‘ sricovums , minoris forme 5 in hifce locis pewsm
vid laboratum effet s vifum demigue eft ad ufiome.
Pudiofz jwvemntis, cujus gratia bunc laborem qua~
lemcungue [ufiepis movam editionems adormare 5 in
qua quid praftisum fit s pascis accipe.
. 1o Imprimis Geometrie plang ac filide clementa
conjunii, ne(wt fir plerumaque) [emsper in plaxis tyro
wes bareant 5 fed ab bis tranfeamt ad folida ; quorum
Jiomme neceffaria cognitio eff. o
2. Propofitionnm_ bypothefibus' & affertionibus li=
teras, paremthefi inclufas 5 quibus ad figuram referri
polfint 5 appofii : gquod eo confilio feciy ne ante demonf~
Sratiomem o iterum explicanda affertio  adeogme idems
bis repetendum effer : & tamen literis a religue fenfis
parenthefi [Cparatis, [ua affertions wuniver(alitas con-
Barer.  Afertionem igitur comvemiet legere primims
litgris pretermiffis 5. twm fi non imelligas , te litere ad
Fguram ducent. : - »
. 3. Propofitiones ‘aliguas pratermifi , quarsm fere
vel mullns ufus eff 5 ant certe nom alins 5 quans ut per *
eas demanftrentnr alic s quas fine illis faciliors Vid po=
teram demonflare. Eofdem tamsen propofitionsms reti-
weo nsmeros . quos Euclides, ordiwenmsque [érvo, quena
bis msille. amiornm ufis probavit. - .
« 4 Demanftyasioies vel novas afferoy el antiquas-
brevioves plerwmame ac fatiliores conor efficere. * Et
prolixitas quidem raro prodeft.  Ea figuidem tardso~
765 ¢ hebetiores non jwvas o [wbtilibus ausems ¢ sn-
geniofis molofta off. - - . .
§o Quanvis . antems brovis efs findmro 5 exiffiv.
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mavi tamen , me & propofitio non vecedere 5 [ ea ade
derem , gue Geometriam difcers wvolentibus futura
ufiss vitlcbantwr, Jrague Corollaria & fCholia adjunxi

- mon paca, que Kfi longo didici in elementis defider ari.

Geomerria praltice fomtes indico fuss locis. Twm f; qitd

slinftre ad rems occxurreret 4 non omifi. Paria deinde

in quibus laboratum buc ufgue fuit s vel explicare vel
demonflrare conatug fim. :

6. In libro primo parallelarnm theoria demonftya-
tur. independenter ab undecimo axiomate 5 quod non
axioma, [¢d theorema eff o 65 quidem non nifs difficsl
ter ac longo civowitn demonftyabile.

7. Secsndum librum , in qhe laborare vinltsm t]-
rones folent ; difpofii ad eum fere modum 5 qmo jams
analyfie fcribunt "equationes [uas. Quem. [fi exalle
tenere voluiffem, fm;”‘et gwidem res brevior; [ed minus;
wt arbitror s tyronibus accommodata, o

8. In libro tertio ad prop. 16. paradoxa angwli
contalltils , que hallenss torfere omnes s folvwninr,

9. In quinto libro, proportionsm doltrinams ut quis
dem ab Exclide traditwrs (atis [pinofam, efficere planios
rem conatns [wm. Itague primsm proportionnms efe=
menta faciliori quadam methodo, multiplicibus ablega-
tis, tradwntur. Deinde bujus libri fextam definition
nem, gua proportionsm equalitas per multiplices explie'
catnrq:’:ﬁwm Jeﬁ:z}om q[;‘z fed ¢ m‘mzo o
guidem difficile & perobfinrums 3 cujus etiam demson/-
trationem exhibemus, battenws a nullo datam. Argue
sta demonflrationes Enclideas que binc ducuntnr ommes 5
Ji quis forte illas pre moftris probationibus defideret o
JSeabilivimus.  Twm alind quoddam equalism propore
tionum affigno ac demonfiro indicium wniver(ale , pria
msum, facil%‘mm, ex quo ommes guinti libri propofitio-
nes demonflrare potwiffems, fi boc conducere difcemibns

 judicaffems. Pofiremsi de proportionibms nom pawca feitn
. P




PrREFrATIO xv
weceiria fibpungy s 4 imprimis domenf sioma
illud percelebre fén potins theoréma 5 proportionems ex-
stremorsm ex quotlibet intermediorsm  proportienibus
compowi 5 id quod haftenus in Geometria fuit defide-
rasum.

10. Likruiv duodecimum , cujns difficiles ac pre
Lixe demonfirasiones difcentibus terrovi effe folent, alid
vid plus quams decies breviori demonfiravi. Qwod ita

[¢ babere, qui hec nofira cum Exclide ejufque com-

mentasoribus comtulerit . deprebendet.
11, In libris quarto, fexto, undecimo prafiantur
ea gue univerfim [upra indicavimus. '
x2. Denigue feleita ex Archimede theoremata,alid
Jmiliter ac 2rwim‘ vid demonfirata adjunsi 5 . exis
msiamque illius de tylindro ac [pherd dottrinams poftre-
mis tredecim lnpq/itionibm adjeltis, ampliavi ; quibus

dnter cetera demonfiro fefquialteram’ proportionem ab
€0 in ¢ylindro [pherdque repertam , milamocm

eidem [phara circwmfiripto 5 tam in foliditase , qname

ic comtinuari, Ewuclidi porro Archimeden

in

slla fubnexni; nom quafi adbuc elementa , fed guia
[ubrilisase pariter atque ufs eximia funt ; tum deinde
st Geometria candidasus intelligat, cum maximi Geos
wictre inventa admiranda aflequs [éfé viderity nibil i

Mathefi futurum tam [ubsile vel arduwm , guod his

inflrutins elementis ipere mon poffit. .
T# bec habe ; épfr;%miace,”‘kgc ac difee; ina
wenturns in bis principia nobiliffime, & forte omninm
antiguiffime foientia 5 quod ofiendis tibi y quam fib=

“&0 ?
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' ATHEMATOM cleirients traditare, vid

M fum eft de'foryim origime ac preeftantid -

) prefari quaedam;, ut intelligant Mathe-
feos candidati , cvjufimodi ‘ea fcientia fit , cof fe
confecraturi funt ; & planumn fiae adverftis eos "«%ﬁ,’

. quz ignorant ;' contetntrunt's, quantz dignitatis :15
he difciplinz 4 quas omnium ztatum fapreniciffime. -

viri incredibili -fludio fibi putaverint comparan<
das. Ufni porro mihi fuit , in lac relrione
toncinnand4, Petri Rami diligentia , qui feholss
fum toto primo libro bené magno Machemmaricany
Miftoriam ex Proclo , ‘Laértio, - Vitruvio, Gellio
Polybio -y - Tzetze, altifque accurdte copivleque
conkﬂﬂit‘ oL S o
% Prima Hominum fcientis: Machefis -faie’, fi Tod-
fepho credinms. - B Kb £ cap. 3. feribiv SkhF
nepotes Ceelorum ordinierh ' ac Siderutir curfus qbfer<
vaffe. . Ne autem hec inventa ex-hominum-potitid
dilaberentur, efim Adamgs. univerfilem undi jn<
etvivum fore predimiffet; tetsm difevio’, fncentlio
sleeru, -excitarant duay columnas , ahéradi’ faver s
tiam, ‘altevam epideam v & umvige fisg\itvenea: i
feripferunt , -ut fi lateritiam diluvio deleri contiti<*
et, lapidea fuperftes , hominibus difcendi copiam
ceret, & quz infcripta continebat, fpe@inda ex~
hiberet.  Aiunt autem lapideam illam ab ipfis dedie

) ;}s? quz & noftris temporibus extat in Syrid,

e penes quem fides efto, Poft
: \ 0

~




Deortw & progreffi Malkfe'a:.‘- VI

Poft diluvium primos mortalium Aflyrios & Chal«
dzos Mathemata coluiffe tradunt idem Jofephus,
Plinius, Diodorus, Cicero. Sed ortz & floren-
tes apud Chaldzos Mathematicz artes , deinde ex
Chalded & Affyrid ad Agyptios tranflatz funt
Aulore Abrahamo. Is enim ciim Deo jubenteex
patrio folo in Paleftinam, ac deinde in }Egjfptum
profe@us.eflet, cernerctque Agyptios artium bo-
narum capi ftudiq, atque indole ad difcendum e

gid efle , ut apud eundem Jofephum eft lib. 1. cap.

9. Arithmeticam illis Aftronomiamque, quam pre-
cedere Geometriam necefle fuit 5, communicavit.
Quibus deinde ftudiis adeo Agyptii floruere , ut
Ariftoteles 1. Metaph. cap. 1. affirmet Mathemati'
cas artes primum in Agypto A facerdotibus publi-
cd vacatione fretis inventas effe.

Exinde Mathefis ex Agypto imare trajiciens
ad Grzcie Philofophos pervenit : Thales enim
MileGius , .qui ante Chnftum floruit annis 584.
primus Grzcorum cim in Agyptum veniflet,
Geometriam inde in Graciam tranftulic, . Is fane,
preter alia, primi libri propofitiones §.15.26. in-
venit. [Eidem debentur 2.3.4. 5.1 4. cujusinven-
ti letitid elatus bovem immolaffe dicitur. Idem
Aquino&ia & Solftitia obfervare ccepit, Laertio
tefte; & Solis eclipfim, ut fcribunt Hippias & Arif-
toteles, primus pradixit; & Tzetzes Auctor etiam
eclipfim Lunz Regi Cyro prenunciafle. Quaprop-
ter hic primus in Grecid Mathematice {cientiz pa-
rens atque Auor fuit. ' '

Poft hunc Pythagoras Samius ille Philofophorum
antiquiffimus, Mathematicas difciplinas vehemen-
ter auxit ornavitque. Et Arithmeticam. quidem
ita coluit, ut omnis prope illi ratio philofophandi
¢x numeris duceretur. Geometriam verd , ur.fre-

* % ert



xViEe Hiftorica Narratio S
fert Laertius , 3 materii” abftraxit pramms 5 in qui
mentis elatione invenit 32. 44- 47. 48. bb. 1.
Sed imprimis ob inventas 32 & 47 lib. 1. celebra-
tur, & hujus quidem inventionis letitid tantd af-
fectus eft 5, ut tefte Apollodoro apud Laertium 4
Hecatombem immolarit. Idem incommenfurabiles

itudines, & bria quinque corpora primus
aperuit.  Idem Aﬁ?:bgiam & Muficam impenfe
& docuit & exercurt. Neque folum acute & fub-
tiliter multa invendt, fed etiam ludum primus
ruit, m quo juventus tam honeftas tamque nobi-
Ies artes addifceret.

Pythagoram Anaxagorss Clzomenius & Oeno~
pides Chius fecutiifunt, quorum meminit Plto in
Amatoribus, ubi adolefcentes de Anaxagord & Oe-
nopide in circulorum defcriptionibus concertantes
indiicit. Ab Anaxagori Geometriam quandam
fcriptam indicat Ariftoteles ; & ex Laertio accepi-
mus oftenfum ab eo Solem Pel 0 majorem .
(nota Aftronomiz incunabula,) eundemque de ha~
bitationibus in Luni nonnulla difpucafle. Oenopidi
adfcribit Praclus 12.& 23. 1. 1. Hos excepere Bri-
fo, Antipho, & Chius Hippocrates, omnes, tentatd
airculi quadraturd, ab Ariftotele reprehenfi pariter
& celebrati.  Sed hos inter longe clariffimus Hip-
pocrates fuit , ille ¢ mercatore Philofophus & Geow
metra, qui preter circuli quadraturam, etiam cubi
duplicationem primus tentavit per duas medias pro-
portiomles , quam viam ut fingularem & unicam
emnis pofteritas amplexa eft. Illius etiam iHla propria
& magna laus éft, quod Proclo tefte , elementa
primus {cripferit, & ab aliis inventa erdinaverit.

Democritus non in Philofophii foliim , fed etiamy
in Mathefi admirabilis fuit. Ejus tum Phyfica, tum
forte etiam Mathematica menumenta pericrunt in-

Viv
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, De ortm & progreffm Mdathcfeos, x1x
vidid (at quidam ferunt) Ariftotelis , fua unius
fcripta cupientis legi. Democriti Philofophiam Pe-
trus Gaflendus eruditiffimo opere nuper edito in-
ftauravit. Theodorus Cyrenzus, licét ejus inventa
Mathematica non extant , vel eo nomine magnas
eft, quod Platonis Magifter fuifle memoretur.,

Ad Platonem igitur aliquando pervenimus, qua
semo alius fplendorem majorem attulit Mathematis
cis difciplinis. Ille Geometriam maximis acceffios
nibus amplificavit , ftudio incredibili in eam cole
locato, Et inprimis reperta eft ab eo Analyfis,
certiffima inveniendi & ratiocinandi via. ~ Philofo-
phiz fuz libros , Mathematicis rationibus diftin-
ity ac quicquid in Mathematicis admirabile con-
juntum cum Philofophia effer , excitavit, Acas
demiz foribus inferiptum legebatur @ oudels dyewpée
Fpuvos ehaizw s nwllns Geometrie expers gecedito + illuds
tri fane argumento quim non aliena fed propria,
quimque non inutilis, vel indecora, fed honefta 8¢
commoda Mathefis , fanz certzque Philofophias
fir. Quantus certe Plato Muathefeos fuerit & ads
mirator & cultor , is demum intdliget sy qui €jus
monimenta perlegerit.

Ex Platonis Academid prope innuméri dei-nce}Ps
Mathematict prodierunt. Tredecim Platonis fa
miliares a Preclo commemorantur, quorum ftudiis
Mathematica fit abfoluta. Hinc Leodamas Tha-
fius, Archytas Tarentinus, Theztetus Athenienfis;
i quibus Mathemata egregie funt aniplificata. Leo.
damas Analyfim 3 Platone acceptam exercuit , e-
jufque ope mveniffe multa a Eaertio dicitur. T he-
ztetum tum inventa fua , -inter quz Elementa ab
eo fcripta & regularium corporum infcriptio cele-
brantur , illuftrem faciunt , tum Pltonis enco~
fia , qui etiam illius nomini dialogum infcripfit.

% o . Are
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xx Hiftorica Narratio )
Archytas Elementa {cripfit etiam ipfe, ejufque du-
- plicatio cubi apud Eutociunt legitur , cujus etiam
illa fingularis fuit laus, qudd Mathematicamad hu-
manos ufus traduxerit fere' primus 3 unde & lignea
columba ab eo fa&a‘volaﬂg.legitur apud Gellium.
Quem fecuti *Dzdalus aliique artifices, fabulis poé-
tarum materiam prebuere. Archytas porro & Ma-
thematicus fuit & exercitlis Imperator, qui nimirum
in patriis bellis , copiis civium fuorum quinquies
prafuit & quinquies vicit. Neoclidis tantiim no-
men celebratur, Leonte fortaffis difcipulo illuftrior
quim inventis fuis. - Leon fane Mathematicz uni-
verfz elementa confcripfit, auxit, & ad wfum ap-
tiora fecit. Quare inter precipueos clementorum
conditores fuo merito cenferi debet. _
Eudoxus Cnidius fuperiorum 2qualis,in Arith-
meticis magnus , & (fi Scholiaftz Greco credimus)
totum ei Quintum librum- debemus ; Elementa
item confcripfit; & generaliora effecit , & fectio-
nes a Platone inchoatas auxit ; infuper Aftronomi-
carum hypothefium primus fabricator extitit, &
Geometriz fontes, ut fupra Archytas, ad orga-
nicam ac mechanicam derivavit. Amyclas Hera~
cleotes & Menzchmus, ejufque frater Dinoftratus,
Helicon Cyzicenus, Theudius, Hermotimus Co-
lophonius, Philippus Medmaus, omnes Platonici,
Geometriam multo perfeGtiorem reddiderunt. Et
Menzchmus quidem fetiones conicas invenit , ac
harum ope duas medias, cujus inventio ab Eu-
-tocio reliquis prefertur. Theudius & Hermoti-
mus elementa fecerunt univerfaliora & au&iora.
Atqui hi omnes ex Platonis Academid , Mathema-
ticam Philofophiam ad perfeGionem adduxerunt,
ait Proclus, Sed & Xenocrates Platonis auditor ,
&

® Error: multis enim feculis poft Dadalum foruis Ar:h]m; ‘
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& Ariftotelis magifter, ipfeque Ariftoteles cognitio-
ne Mathematum clari fuere. Illius cum auditor
quidam efle vellet Geometriz imPcritus, Abi, inquit,
anfas enim Philofophiz non habes, :

De Ariftotele verd quid dicam? libri illius om-
nes locis Mathematicis funt referti , - ex quibus
in unum colle&is librum confecit Blancanus. Ex
Ariftotelis fcholi duo precipue celebrantur JjEude-
mus & Theophraftus. ' Hic fcripfit de numeris
libros duos, de Geometrid quatuor , de lineis in~
dividuis unum: ille hiftoriam Mathematicam con-
didit ; ex quo Proclus aliique fua mutuati funt.
Ariftzo, Ifidoro, Hypficli, Geometris fubtiliffi-
mis , folidorum libros maxime debemus. Denique
Euclides aliorum inventa collegit, ordinavit, au-
xit, demonftravitque accuratilis , eaque nobis re-
Hquit elementa , quibus jam ubique terrarum ad

~ Mathematicam juventus inftituitur. Obiit anno
ante Chriftum 284. RBuclidem fecuti funt cen-
tum fere poft annis Eratofthenes: & Archimedes,
Eratofthenis clarum imprimis nomen fuit : fed e-
jus fcripta periere [quanms plurima 5 fed non ommiia. )
Archimedis habemus multa, multa amifimus.

Sed Archimedem cim nomino , apicem quens
dam humane fubtilitatis , totiufque Mathema-
ticze difcipline abfolutionem animo concipio. E-
jus inventa admiranda prodidere Polybius , Plu-’
tarchus, Tzetzes , aliique. Archimedi cozvus
fuit Conon Geometra & Aftronomus 5 cujus
mortem Archimedes deflet in lib. de quad. pa-
rib.  Archimedem & Cononem intervallo non ’
magno fequitur Apollonius Pergzus , alter Geo-
metriz princeps, qui egregie laudis encomio mag- -
nus Geometra fuit appellatus. Illins extant qua-
tuor [imo feprems] Conicorum fubtiliffimi libri.

: ) : . T 3 - . - Eidém
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Fidem adfcribuntur Euclidis libri 14. & 1§. al» .
Hypficle contra®i. Hipparchus & Menchus, de
fubtenfis in circulo , hic 6. ille 12. libros primi
confcripfere, pro quo invento tam utili & necefla-
rio non parva utrique laus & gratia debetur. Ex-
tant etiam Menehi de triangulis fphericis libri
tres. Theodofii Tripolitz utliffimi fphzricorunx
libri tres in omnium manibus verfantur.  Atque hi
quidem, fi Menclum [Jfidorsms, asque Hypficlems |

excipias, ante Chriftum vixere omnes.
. Anno poft Chriftum 70. venit_in lucem Chu«
dius Prolemzus , Aftronomorum princeps , vir
plane mirabilis , fupraque (inquit * Plinius) na-
turam mortalium, Is verd non Aftronomiz tan-
tum, fed etiam Geometriz peritiffimus fuit ; quod
teflantur , tum alia multa ab eo feripta , tum
in primis libri de fubtenfis , Menelai quidem 6.
Hipparchi verd 12.ab illo ad 5. theoremata con-
tratti. Plutarchi etiam nominatifimi Philofophi
extant Mathematica problemata.  Jam Eutocii
Afcalonitz erudita in Archimedem {¢ Apolloniuns}
commentaria quis ignorat? ' Ab eo Philonis, Dioclis,
Nicomedis ,. Spori, Heronis , tanquim excellentium
in Mathematicis Magiftrorum inventa de duplican.
do cubo recenfentur. Et Heronis quidem tam in
Mechanicis quam in Geometricis excellens inge-
nium fuit. Cubi certe duplicatio ab eo tradita,
a Pappo 1 3. p. 7. laudatur prez omnibus. Cte-
" fibii Alexandrini , cui anthias debemus noftras ,.
admiranda opera 3 Vitruvio, Proclo, Plinio, A-
- thengo celebrantur. _ Gemini quoque non mini»
mum inter Mathematicos nomen eft, quem Eucli~
di ipfi Proclus in quibufdam prepofuit. . i
. Diophantus , & ipfe Alexandrinus, in Arith-
, meti-
® Ervor: Dlinius enim l’tWﬂMe}rior erm,

.
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metici tantus fuit 5 quantus in Geometrii Ar<
chimedes, Apollonius, Euclides; vere totius nu-_
merice fubtilitatis magifter; a quo reperta fit ad-
mirabilis illa ars, quam Algebram dicimus; quz
hifce temporibus a  Francifco Vieta, & Renato
Cartefio multd perfeQior & univerfalior effecta
eft. Reliqui inter veteres celebrantur Nicomachus
Arithmeticis, Geometricis, Muficis clarus moni~
mentis 3 Serenus binis de cylindri [¢ comi] fec-
tione libris, Geometris notiflimus; Proclus, Pap-
pus, Theon. ,Quantus Mathematicus fuerit Pro-
clus, ex do&iffimis ejus in Euclidem commentariisy
dlii(que fcriptis manifeftum eft. Atque hic, opi-
nor, ille eft, qui, ut refert Zonaras, & ex eo Ra~
mus, ac Baronius, fub annum Chrifti §14. Vie
taliani claffem Conftantinopolim obfidentis, optico
fpeculorum artificio combuflit*. Theonis lau-
s vere magnas mirabiliter exaggerat Petrus Ra-
mus, ut etiam libros; quos Euclidi ha&enus ad-
" fripfere omnes, Theom putet attribuendos.  Sed
miquior ubique in Euclidem Ramus; neque ul-
lo folido nixus fundamento , hic audiendus .non
erit. Ut finis aliquando fit', 'agmen Pappus clau-
dat tempore inter veteres ffere] "poftremus, ut qui
vixerit Circa annum.400, fed nominis claritudine,
omnique laude Mathematum primis. adnumeran-
dus. - Quz ante Hypficlem, Ctefibium, & Dio-
phantum protulerat, feecunda ingeniorum parens
Alexandria, hunc quoque ingenti bono Mathe-
feos dedit.  Scripfit colleCtionum Mathematica-
um -

® Duos ejufders nominis male confunditRecquetns. Proclus
enim Lycius, quamplurimis in Philofophid ac Mathefi fcripsis
- alayus, anno Chrifti 485. e it deceffis , ac proinde dsverfus eff

a5 illo Proclo, qui Anaftafie imperanse Vicaliani claffems incendst,
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sum libros feptem t a quibusduo primi perierunt¥y
Reliqui quinque § tam multis abundant, tamque
variis , €X omni prope genere Mathematum nobi-
Liffimis inventis, ut inter prima quz extant vete-
rum monimenta, ab omnibus cenfeantur.

Habetis originis ac progre(ﬁoms Mathematice
hiftoriam brevem., Ex qui Mathefeos antiqui-
tas, praflantia, ac dignitas apparet. Sane Reip.
Litterariz Principes iidem qui Philofophiam, etiam
Mathematicam genuere , gemellas forores partu
velut uno , quas qui diftrahere 2b invicem vio-
Iente velit, nz ille in nativam illarum concordiam,
cum infigni injurid crudelis fit ; quando, quod
fieri in gemellis folet , uno vel loco vel morte
fublato, languere , quin & contabefcere alterum
necefle fit.

: + oo [;ltmi. ® aus in pibliothesis delitefeuns,. §. Sé;

S

«  Ad Bxbhopegum.
Tabule Anez 1. 2.3. 4+ 5 & 6. adjupgantur
poft Pagmam 330.

e 6. P Bericht aan den Wockbinder. & 6. mots
aaten getezheﬂt@ab. Te 24 30 4+ 5 » MOgE
feu geplaatt twozden na Pag. 3300

ELE-




n
ELEMENTORUM
GEOMETRIAE

LIBER PRIMUS.

2R TIENTIE proprium munus eft , ex notionfa
§ bus quibufdam fimpliciffimis, rationali natura
a conditore Deo impreflis , elicere aliquid
% quod prius ignorabatur , atque inde rm‘?uni
o) aliud ex alio; ut prior cognitio femper ad ule
: teriorem fit gradus. Qu2 ratio ﬁpc:ccurat&
teneatur , ex’minimis & per {& notis ad rerum-abditiflimas
rum cognitionem pertingemus. Hanc methodum , rationem-
que {cientiz , pre omnibus amplex funt ez difcipline, que
in quantitatis contemplatione verfantur. Quo fruétu id fac-
‘tum fit , fciunt omnes, qui hifce ftudiis imbuti funt. Et
fane Geometria (ut de aliis Mathefeos partibus jam nihil din
cam) mirum eft, quam brevi ex apertiflimis ad obfcuriffima
trahat, & ex humillimis ad altifima ftatim affurgat. Stae
tuuntur primo fimpliciffima quadam facillimaque principia,
quibus nemo ratione praditus diffentire poflit. Deinde nihil
afferitur , Vel admittitur, quod ex iis infallibili ratiocinia
non fit deduétum. Atque ita demum admiranda theoremata,
ab omni humano fenfu &.cognitione remota , incredibil
certitudine ac evidentid innotcf%t’:nt. R
Principiorum genera ex quibus Geometria omnis derivas
tur, funt tria; Definitiones, Pofiulata, Axiomata. s

X JOluit autem Euclides in primo hoc elementorum fuorum

libro prima Geometrix principia exponere.  Quod up
ovdine fieret , Definitiones , five vocym wfitatifimarum exs
plicationern premittit : hifce vero Poftulata fhperaddis nonnullay
ab ommibus [ane mentis facile concedenda. DPoflea Axiomatis
Jillis clariffimis quibus , naturd atque ratione duiibus , non pofs
fumns non affentiri omnes , prppaj?ti: > Demontftrationes fiug
argumensa infallibilia ubique adbibes , ut veritatum Mathea
maticaynm fidem vel & pervicaciffimo Adverfario, maximeque
intito extorqueat. In primis aurem de Lineis, variifque quos
ille concurrendo formans - Angulis traétac : ¢ propofttionsbus
- primis 3. de Triangulis planis agit : fimulque Angulorum pla-
PoTH atkram explicat, Poft prﬁgﬁziorm iftase Angulosn;ié

»



Lig. 1.

TM Lo

Y Elementorum Geometria .

peafque bifscandi, & Perpendicula five excitand ffoe demistendi
methodum oftendis.  Deinde vero alias Trianguloram , gquin
lincarum equid;fiantium five Parallclarum affectiones aperiz.
ifce verd peraitis, Dnadrilaterorum, & [peciatim Paraliclo-
%rammorum proprictases confiderat 5 ofienditque qua ratione
olygona, five figure multavgule & irvegulares ad redanguls,
aus parallelogramma , aut ctiam triangula 5 figwras nimirum
magis notds asque regulares, reduci queant. Pofiremd autem
agmen claudis celeberrimum ilind Theorema Pythagoricum , ejuf<
converfurm : In omni Triangulo Reftangulo Quadratum
I‘:tcris quod reo angulo opponitur zquale eflc duobus fimul
reliquorum laterum quadratis : Et, fi quadratum unius late-
¥is zquetur dugbus fimul reliquorum laterum quadratis , ao~
gulum illi lateri oppofitum re@um effe. .

DEFINIVTIONES.

¥. Y)UnQum eft fignum in magnitudine individuum.
: Hoc eft, quod dividi ne cogitationc quidem poffit.

Pun@um omnis magnitudinis quafi principium cft, ficut
unitas numeri. '

2. Linea eft magnitudo tantum longa.

Nimirum carens omni latitudine. Intelligitur generari ex
fluxu puodti. :
- 3. Linez termini funt punéta.
* 4. Re linea eft, quz ex ®quo fuis terminis interjicitur.
Vel ut Archimedes: Re&a linea eft minima linecarum eof-
dem terminos habentium ; five eft omnium breviflima, quwe
inter duo pun@a duci poflunt.

Vel ut Plato : Reéta linea eft, cujus extrema obumbrant

omnia media. [Ocwle wimirkm in ipfa linea producta pofire.)

Unus omnium fenfus eft.

Inftramentum quo reétx linex defcribuntur , regula cf:
Yuz utrum re@a fit, hoc examine licebit cognofcere.
-" Juxta regulam defcribatur linea ; tum regulam inverfam,
fic ut extremitas prius. dextra jam fit finiftra, rurfum ap.
plica linex prius deferipte: fi plane cum illa coogruat, m&
eft regula ; fi non congruat , non erit re&2. Ratio peadet
£x axiomate 13.
* 5. Superficies eft magnitudo tantym longa & lata.

Duas ergo habet dimenfiones. Intelligitur generari ex
Huxu linez.
" 6. [S,;perﬁciei ;xtrt‘:_ma funt linex. '
" 9. Planum , five fuperficies plana ¢ft, €X ®quo inter
fuds cxtremas liveas jacst, P o _quz ‘e d
i y
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Vel ut Hero: Superficies planz eft, cujus omnibus parti~
bus recta linea accommodari poteft.

Generatur enim fuperficies plana ex fluxu line® reGa.

{ Nimsrum ex /Iwm directo linee reite : alias enim fieri posefh
wt linea reida deferibat etiam fuperficiem curvam. )

Vel, Plana fuperficies eft, cujus extrema obumbrant oms
nia media. [Oculo nimirum in ip/a fuperficie producta pofite. ]

Vel, Plana fuperficies et minima omnium cofdem termi=
00s habentium. Idem fenfus eft omnium.

Non definivit hic corpus, five folidum Euclides, quia
sondum hic erat acturus de corpore. Ne quis tamen illius
definitionem defideret 5 Corpus eft magnitudo longa, lata 8¢
profunda. Tres igitur dimenfiones habet corpus, fuperficics
duas, linea unam, pun€um nullam.

8. Angulus planus eft duarum linearum , in plno & mu-
tuo tangentium , & non in dirc@um jacentium, alterius ad
alteram inclinatio. & due lince PR ‘

Angulum igitur efficiont duz linee BA, CA fe mutu - 4
ungergi:::ls in ﬁ, fic ut non exiftant fibi mutud in direc~ n‘f?«
tum; hoc eft, non efficiant unam lincam.

9. Latera feu crura anguli, funt line® qua angulum .
efficiont. . ' ' .

1o, Vertex anguli eft punGtum (A) in quo crura fibi Fg.2,
mutud occurrunt.

. Cum angulus eft unicus, una littera ad verticem pofita de-
fignatur : Cum plures ad unum puaétum exiftunt, defignas
tur tribus litteris , quarum media denotat verticem anguli;
vel etiam fubinde unica lateribus prope’ verticem interpofita.
Bic in figura 5. angulus qui fit 4 lineis BA, CA defignatur Fig. ¥
vel litteris tribus BAC, vel unica O. ‘

11. Anguli zquales, [vel potius fimiles] dicuntur; fi, cum
fibi invicem vertices imponuntur , latera unius congruant
lateribus alterius. Ad hoc non requiritur, ut latera fint
®que longa. )

12, Inzquales, [feu difimiles] dicuntur anguli, cum vere
tice & uno latere congruentjbus , alterum non congruit : &
ille major dicitur, cujus latus cadit extra. Sic angulys BAE Fig iy
major eft angulo BAC. [Hanc antem ¢ pracedentem dof. dp
angslis rectilineis istellige. Vide def. 13.]

Angulus non minnjtur vel augetur, licet crura minuas vel

Fig. 3 %

augeas.

ugam qufa angoli natura in linearum inclinatione con-

fitit, inclinatio autem linearum quantitas non eft , neque

angulus ullus quanmtitas erit. Et fanc. codem jure curvi-

s cfict quaatitas, quo angulus, um'ab invicem nom
Aa magis
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magis differant , quim inflexio & infradtio. Quando igitur
cum Euclide , aliifque Geometris angulos mquales efle dice-
us, nihil aliud, qudm inclinationum fimilitudo , hoc eft,
{aterum congruentia indicabitur. Vide quz de hac re ple-
nius diCuri fumus poft propofitionem 16, 1. 3. [ Tacquerns
doc loco minus accurate de angulo differere videtur. Angu-
1us quidem non eft quantitas , fed tamen %:;ntus eft, boc eff,
augeri poreff . vel minui. Due enim lines reite in punile
concurrentes , plures vel pauciores gradus divaricationis & fa
dnvicem habere poffunt , adeoque ¢ angulum majorem wvel
aminorem conflituere. Unde in definitionib, 15. ¢ 16. angn~
dus ille obtufus appellatur, qui refto major eff; atque acutus
i reio minor.  Angulus igitur quantitatis capax eft, ¢ al-
teri cuivis angulo propri: aqualis aut inaqualis effe dicetur. Eon
dem jure etiam curvitas eft quantitatis capax , cim uns quavis
Sinea. (vel fuperficies) & linea reita (vel [uperficie plana) ma-
gis aut minus vecedere , hoc efi , magis aut minus curva poffis
effe quam altera.] »

13. Angulus re@ilineus eft , quem rectz linex efficiunts
curvilineus, quem curvae; mixtus, quem re@a & curva. [Sed
wide' qua ad coroll. poft prop. 16. lib. 3. adjecimus. ]

14. Cim reta (CA) fuper retam ( BF ) confiftens, in
meutram inclinat partem ,» ac proinde angules utrinque facit
zquales (CAB & CAF,) reftus eft uterque sequaliom angus
jorum: Recta autem (CA) alteri infiftens dicitur perpendicue
faris, feu perpendiculum.

Angulus re&us fic etiam definiri poteft.

" Rettus angulus is et (BAC,) cui 3 parte altera aqualis
F%;Jﬁ unum latus (BA ) produxeris, =

Duz regulz fic compa&x ut angulum re@um contineant,
tafirumentum efficiunt, quod Norma appellatur. 1lllius in~
yentorern Vitruvius c. 2. I. 9. affirmat Pythagoram. Tanta
vero anguli rei vis eft in rebus omnibus conftruendis, di-
metiendis , formandis & firmandis, ut nihil fere effici {ine
illo poflit. Norma Examen fic jnftituitur : In quavis re€ta
BF, fumpto pun&o A, Normz latus AE applica rec=
linez AF,& juxta latus alterum defcribatur re€ta CA; con-
verfa deinde Norma verfus B, fi utroque latere congruat reis
CA, ?B, Leito efle legitimam & exa@am. Ratio patet ex
ipfa def. 14. e
‘plf. Obtufus angulus et (BAC,) qui refto (FAC)
major eft. . <
&16. Acutus angulus et (LAI) qui.reo (F AI) minos

NN ‘37.1"1'0.
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17. Figura plana , eft fuperficies plana, una vel pluribus
lineis undique terminata.

18. Circulus eft plana fuperficies, unius linez circuitu Fig, g
eomprehenfa, quz circumferentia dicitur, 3 qua, ad aliquod
pung}m intra contentum (A,) omnes quz duci poflunt
reitz linez, funt zquales. '

19. Hoc verd pun¢tum centrum appellatur.

20. Diameter circuli eft re&a per centrum duéta (BC,) Fig, s
sd circumferentiam utrimque terminata, & circulum bifariam
dividens 5 [ wz ex omnimoda femicirculorum fibi invicem fuper-
impo,.torsm cengruentia abunde liquet.]

21. Semidiameter, five radius, eft re®a (AF,) ex centro Fig. &
ad circumferentiam duca. . ,

22. Semicirculus eft figura (B L C) comprehenfa i diame- Fig, 9.
tro (BC) & dimpidia circumferentia (BLC.) .
Circulus ita generatur : Si recta linea (AB) uno extremo Fig.
fuo(A) manente fixo, in orbem circumagatur; re&ta ipfa circu-

lum, extremitas illius altera (B) circumferentiam producet.

Porro mira circuli indoles vel in ipfo exortu {uo apparet.

Ad cjus namque genefim céntraria concurrunt, motus &
?uics. dum lineca movetur, & ejus extremum quiefcit. Dein
inez generantis punéta omnia, cum inzquales codem tempo«
r¢ periodos abfolvant , diverfa celeritate moventur. Tertio pas
ripheria circulum ambiens, conftat quodammodo ex contra.
ris & extremis {ine medio; ex concavo nimirum & convexo,
inter quz re@um ita medium eft , ut ®quale inter majus &
minus; idque eo mirabilius eft , quod ca contraria infint li
nex nullam latitudinem habenti. Hazc tria Ariftoteli vifa {funt
admiranda, ex quo illa deprompfimus. At Erodigia circuli
longe majora aperuimus in differtatione Phyfico-Mathemati-
2, quam ‘una cum Cylindricis & Annularibus in lucem cmi»
fimus anno 1652, Ifthic ea leget, qui volet.

Circumferentiam Mathematici partiri folent in 360.%quales
partes (quas gradus vocant) ob multas illius numeri commo~
ditates: femicircumferentiam in 180. quadrantem in go.

23. Re&tilinea figura, eft fuperficies plana , sectis lineis
undique terminata. ..

24. Triangulum, five trilaterum, eft plana fuperficies tris

s re@is comprehenfa.

Hzc figurarum re&ilinearam prima ac fimpliciffima eft,
in quam czterz omnes refolvintur, ,

zl'i Triangulum =zquilaterum eft, quod tria latera habet Fg. 18
Xqualia. ’

26. Triangulum Ifofceles , feu zquicrure,, quod duo tan- Fig 11,18
tum latera habet zqualia.

o 43 T 27, Scas
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Fir. 13, Azy. Scalenum, quod tria latera inzqualia habet.
Fig. 13. 28. Reftangulum triangulum eft ,” quod unum angulum

habet re€tum.
Fig. 12, 29. Obtufangulum triangulum eft , quod unum angulum
habet obtufum. ‘
Fig.1oa1. { 30. Acutangulum triangulum eft , quod tres habet acutos
ulos,

Fig.14,15. " Inter ras quadrilateras, reGangulum eft, quod
¢ quztuor angulﬁ%uhabc?urc&os » adeoque zquales; five latera
zqualia fint, five non. ‘
Fig. 15, 32. Quadratum eft, quod zquilaterum & re€tangulum eft,
ac proinde zguiangulum. ’
. Omne quadratum eft re@angulum, fed non contra.
Fig. 16, 33. Rhombus eft , qui zquilaterus, fed non zquiangulus
eft ’

Figo37.  ° 34. Rhomboides, quz adverfa latera & angulos habens

%qualia, neque ®quilatera, neque ®zquiangula eft. °
" Fig. 1415 35, Parallelogrammum  eft figura quadrilatera, cujus bina

16, 17. oppofita latera (AB, F C, & BF, AC) funt parallela. Quid
vero fint parallele, dicetur feq. defin. )

- Omne reftangulum & quadratum eft parallelograthmum,,
ut fuo loco demonftrabitur; fed non contra.

Fig. 18, 6. Reétz linex parallele feu =quidiftantes funt, quez in
todem plano exiftentes, utrimque in infinitum protraéte,
sequalibus femper intervallis inter f& diftant. )

Aqualia intervalla defumuntur penes perpendiculares
Quare fi omnes ad unam ex duabus parallelam A B per-
ycndli'clularcs QL, xquales fuerint, dicentur retz AB, CF
ralleiz. : !
?aGcncrantur parallele, fi re®ta L.Q_ad re@am A B perpen-
dicularis, per AB femper perpendiculariter moveatur : tunc

enim ejus extremum L defcribit parallelam CF.
- Euclides definit parallelas efie rectas lineas , quz in co-
dem plano exiftentes, utrimque in infinitum produétz, in
neutram partem coincidunt. Verum quia dantur linex quae
. fimul in infinitum productz, licet ad & mutud appropin-
quent ad intervallum quovis dato minus , ac proinde , licet
fon fint parallele’, nunquam tamen concurrant, (cujufmo-

di. funt Hyperbola & re@a linea 5 conchois & linea rectas

item -duz xquales parabole circa eundem axem defcripte,

& plures aliz; ) Non videtur per fe notum effe, duas reGtas,

- Hicdt nunquam  concurrant , ~fore femper xquali intervailo
_ diffitas, hoc eft equidiftantes: poffet enim quifpiam objice-
+ 7 t€; fleri fortafis poffe ,. ut etiam ipfee , licet ad fe mutud
femper appropinquarent , tamen nunquam concurrerent,
R . Quarg

‘
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Quare Euclide2' definitio parallelifmi naturam non fatis expli-
cat. .[ At non neceffe efft us definitio Mathemati:a naturam rei
definita explicet: eft enim definitio nominiss non rei. Cum igitus
Esclides eas rectas lineas nominaveris parallclas , qus in eodem
plano exifientes s sisvimque in infinitum produila . in nentram
partem coincidunss ¢ cum femper pofiea in hoc. fenfu parallelas
sfrpaverit; cum denique eas definrverit per proprietatem ejuf~
modi 5 que nullis vechis nifs veré parallelis fess aquidifiantibus
convenis , non video quo jure culpari poffis.]
37. Parallelogrammi & cujufvis quadrilateri diameter, Fig, 1¥;

sﬁgca diagonalis,] et re&a (AF) per angulos oppofitos
ucta. '

38. Figure planz pluribus lateribus quam quatuor com-
prehenfie, multilater, feu multangule , feu Grzca voce,
polygonz vocantur. -

39. Retlilinex figurae externus anFulus eft, qui latere pro- Fy, gg;
duflo extra figuram oritur. Tales funt FBC, GCA, HAB,
Tot igitur figura qulibet habet externos angulos, quot_lates
ra & angulos internos.

[40. Duando linea vel angulus vel figura quavis bifecari
vel bifariam fecari dicirur 5 intellige illorums quodvis in duas
«quales partes effe divifum : Item trifecari, vel trifariam fe«
cari dicttur id quod in tres parses aquales dividitur ; Atque itA

parro ] .
Poftulata, .

Oftulatum, eft quod facile fieri pofle per fe fit manifefy
tum. Poftuletur ergo ut concedatur.
1. A quovis pun&o ad quodvis punétum retam lincam

ducere.
2. Re@am lineam terminatam, in dire&um & continuum

protendere, . ..
3. Quovis centro ad quodvis intervallum circulum defcris
< ‘ .

HAxiomata,

AXioma eft fententia per fe manifefta. .
1. Quz eidém funt wqualia’, & inter {e 2qualia funt
Et, quod uno quovis -zqualium majus aut minus eft , majus
quoque aut minus eft altero zqualium. .
2. Si aequalibus addas =qualia, tota erunt 2qualia, »
3. Si ab mequalibus demas zqualia, quz remancbunt, erust

A4 ‘4-31
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. 4. Si inzqualibus addas ®qualia, tota crunt inzqualia.

5. Si ::?nzqualibus tollantur zqualia , q:::qtemancnt.
erunt in®qualia. .

6. Quz cjufdem [vel equalium] dimidia funt, inter fe fune
wqualia : & quz ejufdem [vel equalwm ] funt dupla , vel
tripla, vel quadrupla, inter fe ®qualia funt. [ Irem, inequam-~
bismn dimidias vel dupla, tripla, rc. inequalia eruns.)

7. Quz mutud fibi congruunt zqualia fant.

WNon re&e Clavius hoc Axioma convertit. Falfum eft
enim, ea quz univerfim inter fc zqualia funt , fibi mutud con-
gruere: Diiflimiles enim magnitudines poflfunt effe quales,
neque tamen congruunt. Quod fi fimiles & ®quales fuerint,
valebit converfa. Statuamus igitur axioma.

8. SireG= linex xquales fuerint, fibi mutud congruents;
& anguli [rectilinei] fi ®quales fuerint, fibi mutué con-
gruent. [ Et fi civewli aquales fuerint o [ibi mutud congruent 3
& [/ ejnfdem cirouli, wvel equalium circulorum areus fuerine
dqueales ; (bi mutnd congruent arens iffi : Aut [i quadrata,
wel alie quazungue figura fimiles aquales fuerint , [sbi musue
oongruent.)
t+g. Totum fua parte majus eft : [ «qwale dutom eff emuibus
partibus fuis fimul fumptis. ]

* -10. Omaes anguli recti inter fe-zquales funt,

Euclidis axioma undecimum eft : 'Si in duas re@as (AB,

CF) incidens re&a (GI) apgulos ad eandem partem interiores

(BLQ. FQL) fecerit ducbus rectis minores, duz ille reG= fi _

?—Qtrahantur, tandem concurrent ad illam partem, ad quam
e@ant anguli duobus re@is minores. Hoc verd non eft
ehrius illo, quad Prep. demum 29. Euclides ipfe demonf~
trat ¢ videlicet ; fi anguli (B LQ, FQ_L) fuerint duobus
rectis zquales, re®= (A B, CF) punquam concurrent. Qua-
re axioma'illud é principiorum numcro cum Gemino &
Proclo, aliifque Geometris rejecimus; eft enim non axioma,
fed theorema, idque demenftrabimus poft Propofitionem 31,
hujus libri, Ejus loco alia duo fequentia {ubftituo, quorum
veritas ex definitione parallelifmi ftatim apparet. Efto igitur
a xioma. ‘

11, Parallele line2 communi perpendiculo utuntur. Hoc
elt, re@a, que ad parallelarum unam eft perpendicularis, oft
guoque perpendicularis ad alteram,
< y2.. Perpendicula bina (LO, QI) ex parallclis zquales
utrimque intercipiunt partes (LI, OQ.)

Euclidis axioma undecimum ( proprietatibus parallelifmi
Munonfirandis inferviens,) cwilibet perpendenti [atis manifz-
g videtur,  Quia vere Tacqueso kibnis Enclideam Rarallee
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larum Definirionems loco movere , cigue novam [ubrogare, o~

erat ut in Axiomasis bujus Euclidei locum , mova etiam

axiomata dswo , definitioni fue Parallelarum magis accommodn,
fubflitusres.]

13. Duzx re&= linez {patium non comprehendunt.

Ad hoc fiquidem opus eft ad minimum tribus. . :

14. Dux re@x linex ncgucunt habere fegmentum com-
mune: & omnes rete punctualiter fe interfecant.

Re&we AX occurrat re@a ZD. ea fi producatur non per-

per DA, fed in B, fic ut reGtam XA non’ nifi punﬁgf;-
E:r interfecet. Axioma ex notione ipfa reQx linez eviden-
tiimum eft. [ Inio vers ex ipfa definitione dinee, qmué magnie
tudo tamsum longa eff , abfque latisudine, fasis patet omnes om=
nium linearwm , five redlarum , five curvarum, [en denigue
reide (o csurve interfectiones, punita effe.] .

Tamen quia nonnulli tam fubtiliter philofophantur , ut
eredant re@tas lineas, aliqua fui parte commifceri poffe, lubet
in eorum gratiam hoc axioma amplius declarare.

Habeant, fifieri poteft,duz rete AX, AZ partem coms
munem AD. Centro A defcribatur circulus, f{écans reCtas
in B& C. tum accipiatur arcus BF zqualis arcui BC, & in-
telligatur du&a efle recta FA.

Re&z igitar CA & FA ecundem prorfus fitum hgbent
refpeu re€te BA, Sed rela CA cum re&ta BA habere
dicitur commune fegmentum DA: ergo etiam re&a FA ha-
bet cum: BA commune fegmentum DA, .

Tres jam igitur re&te CA, BA, FA commune DA fegy
mentum habent, .

Sumatur rurfum arcus FG zqualis prioribus BF, & CB,
& intelligatur du@a efle re€ta GA. Rurfum liquet re&as
BA, GA, cundem habere fitum refpectu reGe FA. Sed
jam oftenfum eft reStam BA habere cum reta FA come

mune fegmentum DA. Ergo etiam reta GA cum FA com=

mune habet fegmentum DA. , .
Jam ergo re&x quatuor CA, BA, GA, FA commune DA

fegmentum habent. Eodem prorfus modo oftendam , fi peg:

totam circuli circumferentiam fumantur arcus prioribug @
quales , omnes fimul circumquaque rectas lineas duas ad
A unum idemque habituras commune fegmentum DA,
Hoc tam immane abfurdum fequitur ex eo, quod ponerens

Fig. 22,

tur bine reGtze CA, BA habere ﬁ{tgmentum commune. Im+ |
e

flibile eft igitur ut dux retz
nt.
In hoc axiomate vis t:é: njtitur illius celebrati in fcholis
pgumenti, quo demonflratur inagpifudinem ex pun&is
gum‘ » 9 As 1j . o

gmentum commune hae



10 Elementorum Geometria

omanino indivifibilibus numero finitis componi nan pofle: &
eft ¢jufinodi. Conftent, fi ﬁedrei‘potcﬁ, m:ﬁnitudincs €x punc-
tis. Circa idem centrum defcriptz intelligantur quotcum-
que circumferentiz circulares, & ponatur extima feu maxi~
ma componi ex centies mille pun&is , 3 quibus fingulis ad
centrum commune duéz intelligantur reétz linez.

Ex axiomate jam explicato certum eft, re&as ilks nufquam
commifceri , nifi in centro folo.. Quare dum omnes mediasg

. peripherias pertranfeunt, in iis 2que multa defignant pun&a,
ac erant in extima. Omates igitur circumferentiz concentri-
€= zque moltis pun&is conftant , ac proinde omnes inter fe
squales erunt. - Atque ita circumferentia hac in charta de-
fripta, ®qualis probabitur circumferentiz firmamenti. Aliig
prope innumeris demonftrationibus hic error obruitur. Sed
umm illam hoc loco attuli pre cxteris, quod paffim £t der
cantata, & ex prafenti axiomate immediate pendeat. .

[ 15. walium civeulorum diametri evunt equales; ut ¢
eorum femidiametri five radii equales evunt. Et, fi duorum cir~
enlorwm radii (aus diameri) . aguales fuerin ,  circuli erunt
'?ulu. Idem puta de aqualium quadratorum lateribus g

ametriss aut de guarumcungue figurarum (imilium ¢ equa~

(YVideddS. bisem lateribus @ diametris (a) homologis: ¢ conver/im, ex aquae

0. L 5. & ltase homologorum laterum aus diametrornm , concludes figura-

824, 6 yum fimilium aqualiratem. :
* 16, Porre etiam, magoris civeuli diameter major et minoris
wwinor : ¢ viciffim. 1dem puta. de quadratorum inegualium
Inseribus ant diametris 5 nec now de ﬁllgummm Zouammtmqu
Jimilium & inaqualivm laseribus ¢ diametris homologis : "¢
wiiffim.} :

P”r‘opoﬁtionum aliz faciendum aliquid proponunt, & vo-
cantur Problemata ; aliz-in fola contemplatione fitunt, qua
jdcirco Theoremata infcribuntur. .

PROPOSITIONES.

Clmioncs requifite reperiuntur ad marginem. Cim ci-
tantur propofitiones , primus numerus defignat propo-
fitionem, littera (/¥ cum numero fequenti librum denotat:
. ut fi occurrat (per 5.1 3.) ita leges; (per propofitionem
quintam libri tertii.) Figura querenda femper eft inter fi-
guras ejus libri, in quo tum verfamur : citationes reliquas
cile intelligentur,
Traduntur hoc libro affeGiones primz triangulorum 8¢
fparallclogrammorum. Propofitiones illufiriores funt 32, 35,

37> 4% 44 450 47: PRdi
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PROPOSITIO PRIMA.

Uper data reila (AB) triangulum equilaterum F. aq.
S conflitmere,

-Centro A, intervallo AB (4) deferibatur circulus FCB; (a) Per po.
& centro B, intervallo eodem BA defcribatur circulus fal3, © -
ACL, priorem fecans in punto €, ex quo ducantur reGe
CA, CB.

Dico triangulum ACB faum effe zquiliterum. Nam .
refta AC cft (4) =qualis reéte AB, cum fint ejufdem cir~ (b) Per"
culi FCB femidiametri ; & re&a BC etiam =zqualis eft ei- afis.
dem re@z BA, cum ambz fint femidiametri circuli LCA.

Ergo AC, BC (¢) funt 2quales inter fe: ac proinde omnia (c) Per
latera trianguli funt ®qualia. Ergo triangulum ACB & (d) z- <.t
quilaterum eft , & fuper data re@ta AB conftitutum, quod &‘2 Per

erat faciendum. e

PROPOSITIO IL ’

‘A D, datwn punctum (A) data reéte (EF) & rig 2y
gualem ponere. ‘

Accipe ¢ircino (e) intervallum EF, & transfer ex A in D, (¢jPyiul3;
erit reGta AD par datz EF.

PROPOSITIO IIL

Avis duabus reclis inequalibus, de majore (GH) Fig.. "
minori (EF) parem auferre (G1.)

Accipe circino (f) intervallum minoris datz EF, & trans- (£) Pofial 3,
fer in majorem ex G in L. ‘

PROPOSITIO IV.

SJ duorsm triangulornm (A" s Z) latus unum (BA) Fig.15:
uni (FL) ¢ alterum (CA) alteri (IL) fi

equale, anguligue (A& L) ab illis lateribus falliy

etiam fint aquales ; aquabuntsr etiam & 64[:‘: (BC,

FL) & tota triamgula (X, Z,) & religui ad bafins

agwli (B, F ¢& G, 1) qui lateribws equalibus oppo-

SRIUPs
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Nam fi intelligamus triangulum Z triangulo X faperponi,
(A) Pw  latera LF, LI g:rfc&c conggruent (a) libigu uzlibus lateri-
. #%9. 8, byus AB, AC, fic ut pun&atria L, F, I, cﬁa t fupra tria
gxn&u A, B, C. Ergo tum ctiam bafis FI tota cadet fupra
tam bafim BC. Sed & anguli F, B, itemque I, C, totique
triangula fibi mutud tunc congruent. Omnia igitur per 7. -
8x. zqualia fint. Quod erat demonftrandum.

Scholisms, ‘

ufus, licebit demonfirare,

Si duorum triangulorum X, Z, latera BC, FI ®qualia fue-
rint , & anguli illis lateribus adjacentes , nimirum B & C
ipfis F & I fuerint ®quales, omnia reliqua , & triangula
ipfa, =qualia erunt. '

. .+ Quomiam enim anguli B & C zquantur angulis F & I, fi
) P latus FI imponas lateri fibi zquali BC, illl (5) congruet.
exie.8,  Tum vero ob xqualitatem angulorum F, B, & I, C, etiam
() Pr (¢) FL mdctz?upra BA, & IL fupra CA. Ergo etiam
wis, 8. punctum L incidet in punGum A ; (fi enim caderet extra

- A, latera FL, 1L. non inciderent in latera BA, CA,) Erge

ompia funt per axioma 7, equalia.

PROPOSITIO V.

P 25. 'SImili fere ratiocinio ; theorema fequens ; cujus mox erit

fi. 16 Riéngnli Ifofeelis jl-u equicruris ad bafim anguli
. (A4, C) aquales fumt. :

Yutelligator triangulum ABC bis pofitum; fed fitu con-

werfo ¢4 4. Quoniam igitur in duobus triangulis ABC, ¢é 4,

ex hypothefi 2quale eft latus AB, lateri ¢ &, & latus CB lateri

Pors. ab, & angulus B angulo 4 ; etiam (d) ad bafim angulus A
[ angulo ¢ ®qualis erit. Quod -erat demonftrandum.  lidem

saim funt anguli C & .
Corollariuns,

cft,

mq:ihtcrum ergo triangulum , ctiam xquiangulum’

- PUREN ' FROQ
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PROPOSITIO VI

g triangulo (ABC) dwo anguli (A& C) Faoo&
equales fuerint o etiam latera (AB, BC) iss ‘op-

pofita, equalia cruns,

Intelligatur triangulum ABC bis pofitum ; fed fitu cons . ..
verfo ¢4 4. Quoniam igitur in duobus triangulis ABC, cée
squatur latus unum AC uni lateri c4, & angulus A angulo
¢, & angulus C angulo 4 ; etiam reliqua omnia (s) erunt (2) Pe
%qualia, ac proinde latus AB sequabitur lateri c b5 quod crat Stheisngy
demonfirandum. ~ Edem cnim funt linex CB & ¢ 5, ok

Corollarinm.
: E@émguludx"crgo triahgulum , etiam mquilaterumd | o
Cit.
PROPOSITIO VIIL
EST proprer 8. qua fine illa feorfim propofica dga

monfrabitur. _
PROPOSITIO VIIL

SI duo triangula (X, Z) [vel X, Y] babuerint gig; oy °
omnia latera fibi muno. aqualia (AC ipff EF; ¢
CB ipfi FI; AB ipfi EI;) etiam angulos omnes €=
qxdi&x lateribus oppofitos habebu aquales ( C ipf
F; A itf Es B-ff L) e :

Ponatur enim latus AB fupra fibi 2quale EI, [its s
punélum A coincidat cum E, ac B cum I, ¢ reliqua laters
4£adant 8d eandem partem refte AB .wel EI] Tum vero .

ntum C, vel incidet in punétum F vel non. Si incidat
an F, tota triangula congruent, ac proinde omnes anguli

£5) xquales crunt. .. Cader vero punétum C in punilum F, ﬂb
Nam ' 7

" Centro E, [emidiametro EF, Jej'niba}w ciresdus 5 ¢ cem
X, [midinmcir IF , deferibhiwe” éirinimi,  Pxnfium C ob I
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sera aqualia erit in circuli wtrinfaue circumferentin ; atque
adeo in wirinfque circumferenzie communi interfectione F. 9.
E. D

Fiz, o8. Si C tadat extra F, ducatur FC. Quoniam per hypothe-

(a) Pers. fim latera EF, AC eequantur, erit (4) angulus EFC par

L1 angulo ECF. Ergo IFC major erit quam ECF. Ergo

IFC multé major erit quam ICF. Rurfum, quia per hypo-

(b) Per 5. thefim IF , BC xquantur , erit IFC (4) par ICF. Ergo

b1 iFC & multd major eft quam ICF, & =qualis , quod eft
impofibile. Ergo C non cadit extra F. Ergo, &c.

Plures cafus , quos hoc theorema admittit, confultd

*  pretermifi , ne tyrones fatigarem. Neque verd difficulter
“. .  eorum demonfiratio ex demonfiratione jam pofita elicie-

PROPOSITIO IX

T2, ° A angulum  rellilinenm (IAL) bifariams
fecare,

Ex lateribus anguli accipe circino zquales AB, AC; cen-

tris B ac C deferibe duos zquales circulos fe fecantes in F,
ducaturque refta FA. Hzc angulum bifecabit.

+ - Dacantyr-'enim BF, CF; tridngula FAB, FAC funt ibi

mutud zquilatera; nam latera AB, AC ex conftitutione s-

te) Per ?ualia funt, & latera BF, CF, quia (¢) zqualium circulorum

wxio. 15, {emidiametri, etiam %quantur ; & AF utrique triangulo com-

(d) Per 8 mupe eft.” Ergo anguli BAF, CAF (d) #quales funt. Bifec-

’('ei'me; tus (e)-cft erga datus angulus IAL, quod erat faciendum.
‘e:‘ - ‘ ~ ’ -
* Corollarinm.

. ¢ patet quomodo -angulus fecari poffit in tequales
H“;ng}:laos 4. 8. 16, &c. fingulas nimirum partes iterum
bifecando. o »

N ‘ Scholinm.

W AFthodum fecandi angulos in 2quales quotcunque, cirel
M no & regula haltenus nemo docuit. -
« ¢+ _ Ex Pappo tamen & Archimede habemus curvas quafdam
... lineas, quadratficem videlicet & fpiralem -, "quarum admini-
culo id ohtinetur. Anguli trife¢tio perficitur 4 Pappo 1. 4.
prop. 31. prfidio hyperboles ,” quod ctiam obtineri poteft
- O . .ot e \

» ‘vel ¢onchojdis,
R ’ : Mechad



Liber Primus, 13
Mechanice datum angulum in quotcunque fecabis ®qua- Fi. 3%
les angulos , fi ex anguli vertice A tanquam centro intra
anguli crura arcum defcribas , eumque dividas in quot ph-
cuerit =quales partes ; refte enim ex A per divifionum
puncta emifle , angulum fecabuat in partes totidem -
quales. ) : .

PROPOSITIO X.

DA!am retam finitam (.AB) [écare hfd-&,gp.\

riam.

S data AB fac triangulum zquilaterum (4 ) AGB, ;
[w?l’;nm ifofceles Aqualiumg;mngG, BG.] Angulum {‘),.P"i;
cjus G (4) bifeca per rectam GC. Eadem bifecabit re€tam (b) Per
AB datam. ' . praced.

Nam in triangulis X, Z, latus CG eft commune, & per
conftru@tionem GB , GA zqualia, angulique iis contenti
AGC, BGC =qualés. Ergo bafes AC, BC (c) mquantur. (c) Perqd
Bife&a (d) eft ergo data AB. Quod erat faciendum. Lt

Pro praxi fitis erit centris A & B duos zquales circulos (4) Perdgf
defcribere, fe fecantes in G & L, ac ducere re&tam GL.

~ . R

PROPOSITIO XI. .
EX dato punite (A) in data reia tL’I) rer- ﬂ;“ -

pendicularem excitare.

Circino cape 2quales AC, AF. Centris C & F defcribe
duos zequales circulos fe fecantes in B. Ex B ad A duéta
recta erit perpendicularis. ’ T
Ducantur enim CB, FB. Triangula X & Z fibi mutuo
xquilatera funt [ propser latus AB commune , latera AC, AF .~ °3
aqualia per conftruitionems , ‘¢ latera BC, BF «qualia per
#xi0. 15.] Ergo anguli CAB, FAB () =quales funt. Ergo (e) Per
BA (f) perpendicularis eft,’ "Ex dato igitur pun&to , &c. AL
Quod erat faciendum. : - o () Per
Praxis tum hujus quam fequeatis expeditur facillime pra~ oo 148
fdio normhk, o ;

PROY
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"PROPOSITIO XIIL

¥e.55.  YOX dato extra retam infinitam (LQ) punite
(A) perpendicularem ducere.

Centro A defcribe circulum , qui fecet datam LQ in C
{n) Per 10. 13; T. Re¢tam CI bifeca () recta AB. Ea erit perpendicu-

L ’ 18,

w- . Ducantur enith AC, AL Quoniam per conftrutionem’
{b) Per 8, triangula X & 7Z funt fibi mutuo zquilatera; erunt anguli (&)
I, CBA, IBA =quales. Ergo AB ‘perpendicularis (¢)eft. Ex
gz,P"*ﬂ dato igitur puncto, &c. Quod erat faciendum.

PROPOSITIO XIIL

Fig. 340 Eta (BA) [uper rebtam (CF) confifiens s ant
R dwos reélos angmlos facit 5 amt duobus reltis
<7 aghales. '

.

.~ Nam fi BA infiftat perpendiculariter, erunt per def. 14.

anguli BAC, BAF utrimque recti. " Si vero BA infiftat o-
(d)Per11. blique, excitetur (d) perpendicularis AL. Quia tum anguli
i1 inzquales CAB, FAB eundem. locum occupant, quem duo
() Per re@i CAL, LAF, ac proinde iis congruunt , erunt (¢) his
oot 7o... illi mquales: Quod erat demonftrandum.

| e
Cordllaria,

‘1. EOdcm modo demonftrabitur, fi plures rex quam una,
* XS ‘eidem re@x -ad idem puntum infiftant , angulos ef-

= Hci duobus .retis =quales. .
Fy.q. . 2 Dux rc@z fe invicem fecantes BAC, FAL efficiunt

.angulos, quatuor, retis zqualés. Patet ex propof. ‘
P 3. Omnes anguli circa unum pua&um conftituti, confi-
*8%  ciunt quatuor re@os. Patet ex Corol. 2. funt enim quatuds
., “te@f in plures parres fedi. - :

! PROPOSITIO XIV. . |
K3 I due rete (XRy ZR) ad idems ntrimque psincs
16 twm reéte QR faciam angwles (XRQ, iﬁg) R

o A o7
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tuobsus’ reftis equales ; (XR3 ZR) wnam velbam . - ..
éfficient. . ) ) o

Si negas , faciant XR, BR umam ream. Ergo aggulfi '
XRQ, s[slB (4) conficicnt duos rectos, quad (4) eft abfur- f‘\l 5""’.‘
dum, cum ex hyp, XRQ, QRZ duos retos cfficiant:, - - (b?‘cm

- : R . . axio. Go
Coroll. Hinc in Catoptrica colligimus Iucis radium , inter ré- Figs 31

JeClendum , per angulum reflexionis angulo insidentis. equalers
sepdentens, per viam omnium brevifimam ferri. Ubi vempe an= -
les‘ BED, AEF «quantur , linea AE ¢ EB [imul fumpew, -

ineis quibsfeumaque s puta AF ¢ FB fimul fumpsis funt bre-
wiores. -4 punclo enim B (c) demitiatur linea perpendicularis () Pov 1%
BC: ¢ fiant BD o CD aquales: ducantur etiam EC ¢p FC. bt
In triangulis BED ¢» CED, cim latus DE fit utrigue commue

8¢, ¢ latus BD lareri DG ex confirnilione aquale, dngulus
etiam BDE angulo CDE (d) aqualis 5 (c) aquabunisur religua (d) P&y -
omvia; eritque BE squalis CE, angmulufque BED angulo DEC 4. .
aqualis. Bt f1 equalibus BE, CE addatur E.A, evit fumma ki- ,(.‘L Por
wearum BE ¢» EA aqualis fumma linearum CE ¢» E4. Ep
cum ex Wypahefi equentsr anguli BED , AEF ; ¢» angming
BED antea ofienfus [it aqualis angwlo DEC ; ergo ¢ angmlus
AEF aquatur () angulo DEC ; ¢ addito comapuni anguls, (f) Pew
DEA, [umma angulorum DEA, DEC aquabitur [ummae an- axio. 1.
gwloruns DEA, AEF. -Sed angwli DEAy AEF confidiunt (g) (g) Per1g
duos rectos. Ergo ¢ anguli DEA, DEC funt dwuobus vetlis b 1.
aquales , ¢ proinde (per banc prop.) linee AE, EC.unam reco .
tam CA efficiunt , qua ex ante demonfiratiss aquatur. fimmig
rectarum AE ¢ EB. :

Eodem modo in triangulis BDF, CDF , demonfirabitue,

«qualitas linearum BF ¢» CF; itemque addito communi
AF, oftendetur [ummam linearum AF ¢ F By fggmme li-
nearum AF ¢ FC aqualem effe. Sed CA, (hoc eft; fumma
linearum® AE ¢ EB) minor eff quam fumma linearsm 4 ¥
& FC, (hot ef, quam fumma limearum AF & FB) per .~ . .
definitionsm vects linee minima_efl omnium qus {urep

puiila A & C duci poffunt. Ergo linee AE ¢ ER fipul

Jumpta , lineis AF ¢ FB fimul fumptis funs breviores. ;'
E.D. - - TR

1 .o

I.due rils (BCy FLY [i: fucneriot-{in dr) g
crim Angnli ad mﬁcm‘;:‘(ﬁ) pppgﬁi,q::l:;‘ :
& . - x

A

R
oo h

. .
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Nimirum LAB ipfi CAF, & BAF ipfi LAC. Nam quia
(1) Per23<BA ‘infiftic rez LF, erunt LAB, FAB (s) pares duobus
'ib')' py Tetis. Et quia FA infittit re@z BC, erunt () quoque
eand. FAC, FAB pares duobus re&is. Ergo (¢) duo fimul LAB,
{c) Rer  F AB ‘mquantur duobus-fimul CAF, F AB. Ablato igitur
_‘axio, 1. communi FAB, remanent (d) zquales LAB, CAF. em
£4) P mode’ o[iliendam 2quales efle BAF ,b’I‘,AC. &
Eiz. 20, Coroll. Hinc illi qui (pherulis eburneis inde elaflicis
3 deme s pilam 4d'v¢r/?lri4{» vepercutiendo amwfrr: difcam. Sit
{aram alvera impellenda B, altera qua impellendn off A5
2‘) Per 12, -Laens werd veclilineare CD: Efio lines BE linee CD (¢) per-
L pendiculatis , ¢ fit DE equalis BD, ¢» ducatur reéia AK
fecans CD in F, & jungatur BF. Si pila fecundum relam
o~ AFE impellatur , ad punctum E ita njﬁf}m«r s 8t poft re-
" flexionem ad B tendat. In trimmgulis enim BFD, EFD,
Latus FD, eff utrique commune , ¢ Latus DB lageri DE
wqwale, e angwli ad D aquales five recli. Tota itague srian-
X0) Per 40 yudn (£) equantur : ¢ proinde angulus BFD gngulo DFE,
L ')hr Srve ad verticem oppofito (8) A FC equalis off. Angulus antem
f,‘. _" * AFC off angulus incidentie , ¢» Angulus BED angulus res
Pectiomis: qui com in omnibus corporum perfede elaficornm
yefationibus fibi invicem equentsr , liguet pilam A elaflicam
werfus E tendentem , ad pilam B pof reflectionem pergere, eam- .
= " gwe impelere debere. 9. E. D. .

«  PROPOSITIO XVLXVIL

Cpéiipcutur: in prop. 32. [Et in ejufdem prop,
corollariis demonftrantur.] Negque ante sllam

qdbihhmr. ‘ - _
" PROPOSITIO XVIIL

B v, YN omwni triangulo s angulus (A) major offs g
mageri- lateri (BO) oppemitnr : (B) mimor s qus
minori ( AO.) ' S

) P6,  Nequit A efle par B, alias (b) latera BO, AO zquarens
I tur, contra hypothefim. Neque etiam A minar efic quim B,
Nam fi A miner eft, B major , poterit intra angulum B,
psr retam BF, fieri angulys A BF 2qualis A. Tum yerd
. p&r' 9. ‘wquales- erunt BF, AF, & i addas utrique OF,
esunt BE, KO, zquakes AQ. ‘Sed AQ per hyp mﬁ

' : - Qua

I
ACSITES 2
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quim BO. Ergo etiam BF, FO minores fnt quim BO,

quod repugnat definitioni line réétx, quz eft omnium brey,
vifima. _Angulus igitur A nec minor eft angulo, B, ncc z-

qualis. Ergo major; quod efat demonftrandim. SO

- PROPOSITIO XIX, . ,

INamm trwxgula,latw (BO) majws efi 5 quod sp- Fy. 4ii
poriswr magari (A) angulo: (AO) mnm, qmod
minori (B)

Eft converfa priotis. BO non eft minus quim A0, sliis,
per 18. angulus A effet minor angulo B, contra hyp. Ne<
que etiam B O mquale ‘et A O, aliis per 5. anguhA B =-
quarentur , rurfus contra hyp. Ergo BO magus eft quim
AOQ. Quod.drat demoniir:

PROPOSITIO XX.' ’-'. e
OMm trianguli dm qubbet Imm relxqm fm
majora.

ER Archimedi inflar axiomatis; nnmediate ﬁqurdcm p:teé'
ox defigitione Archimeded - linez re@e;, quam vide ﬁlpra i’
definitionibus. -

PROPOSITIO XXIL

I & terminis unins lateris (AB) intra tridngwlions, g g

due reile jumgantur (AQ, BO;) he laseribue.
i (AC, BC) minores furt , rmyarm wrb‘
ngnlnm (AOB) comprebendunt.

. Pars. Produc AO in F. AC, CF ﬁmt (a) mzjm (. p,m,
quam AF. Additd ergo communi FB, erugt AC, BG L .
majores quim AF, FB. ‘Rurfum OF, BF funt (4) ma~ 2’,)‘"
Fres quim OB. Additd ergo communi AO, erunt. AF, 0% .

B majores' quim AO. OE. Ergo AC, CB ﬁnt'mulﬁ .
mjores, quim AQ, OB. s
3. Pirs demonflrabitur in Coro]l 3. pﬂm psm F°h
i Elmmunmutcmul -

- 33 gROi
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. "PROPOSITIO XXIL
Fg. 4~ X datis tribus reilis. (BO, LB, LO) qnm. ;.
E due queliber veligui fint majores 5  triangulnm
conflitwers, - - C T - - ' '
%% . ~Affamatur datirum una BL, atque uni ejus extremitate
"B acceptd pro centro, intervallo alterius datz BO deferiba-
tur arcus. .
Deinde accepti pro centro extremitate alterd L, iatervallo
tertiz L. Q defcribatur arcus priorem fecans in O: ducantur-
que re&z BO, LO. Dico faGtum. '
* Demonftratio patet ex conftrutione.

PROPOSITIO XXIIL

| D datim in reitd puniium (B) angulnm effcers
aqualem dato (A.)

Ducatur utcumque CF fecans latera datianguli A. In

‘datd re@i ex B accipe BL parem AF. Centro B inter-

wallo A C-deferibe ecirculum:* item alium centro L inter-

, . vallo FC qui priorem fecet in O. Ex Oad B & L duc
] a R - .

Erit angulus L BO par dato A.
~ Nam per-conftr. tri?gwla'ﬁbi mutud funt =quilatera. Er-
go per 8. anguli B & A funt quales.’

(E:r. 1, Hinc lineam inpcceffam AB metiri licet, A _
&’M'Zmqune C obferveur angulus ACB, €@ mew

Fig 43 .
nee AC, BC: € in plano quocwmgue aceeffibili,
Si pundum F, fuper reité infinstd EF, fac angulum angule.
agualem , ¢» mexfurentur linea FD, FE, Iinleis. AC ¢
BC refpeitive aquales s ¢ jungasur DE: Erit’hac aqualis
lLinea inacceffa AB. Nam in trigngelis ACB, DFE, propter
-~ latera AC, CB lateribns D F, FE ‘vefpeliivd ejunlia , * ¢
?Zf,’,'" angulum C angulo F agualem , -erit (a) bafis AB éafi DE
2 Y Cor. a. Hine etiam alid racione, Thaletem focusi, lmears
L1, inncceffam metivi difcimms. Sis linea inacceffa A4 D" cui ad
(C)Perbanc o ipemum ejus punitum A (b) erigasnr perpendicularis AC,
'(:') Por O chpimur mﬁlx& AGCD), cigue ex alterd parte linea AC,
poinl 2. (C) aqualis conflisnatur angulus ACB, & () prda:;tur‘
£ L :

[ JRPERE - ’
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DA, CB donec concurrans in B. Linea AB accaffibilis, erit
linee inacceffa A D squalis. Nam in triangslis ABC, ADGC,
0b C A ips BAD perpendicularem , anguli ad A [uis recti,
& proinde eqmales 5 ¢ angsli ad C funt aquales per confir. ¢»

Iatus AC commune. Ergo’(a) omnia reliqua erunt aqualin, (a) P ‘
. ' Schel,

O latus AB lateri AD equale erit. _ . Pt |
. “as ; i Sy 2 EE
. Scholium., - g
N gratiam tyronum vifum eft hic nonnulla ad praxim ans
gulorym neceffaria proponere. .- R
Anguli menfura eft circuli peripherfa , qua ex A vertice Fig. 457 .
an, ml,. ta&nquam centro defcribitar, ut patebit ex prop. ulti- .

Itaque quot gradus continebit arcus BC inter angult
BAC crura interceptus, tot graduum dicetur effe angulus
BAC.  Et quoniam re¢tum angulim B A F metitur gita-

.drans peripheriee BF, gradus go. centinens, dicetur re€tug

angulus efie graduum go.  Similiter quia duos re@tos menfu-

rat dimidja circurnferentia in 180. gradus fofta , - & quatuop -~ )

reflos circumferentia tota féka in gradus 360. dicentur duo

refti efficere gradus 180. & quatuor re€ti gradus-36o0. His )

praenotatis, praxes anguloram funt, - . - .

.+ :1. Ad damamn dg re&td BL punétum ‘B, angulum fiatuére Fi. o, |
Fa.rcm dato A.Ex A dati angult vertiée, tanquam centro,inter ol

atera,arcum defcribe CF. Centro B punéto dato, deferibe eo- .
dem intérvalle ascum L'Z, ex quo aufer LO parem-CF. N
Per B & O duc re@am: erit LBO par dato A, &+ - - .

2. Dati anguli'OPQ gradus examinare. . Fit hoc facilli- Fig. 431 '
me per femicirculum corneum tranfparentem, in'180. gra~
dus dwifum. Centrum femicirculi pone fupra P vertcem ~ .
anguli, & femicircali- radium P-L. fupra anguli-latus -RQy
Arcus LO, inter anguli crura interceptus , oftendet quot '
graduum fit datusan uﬁls e .

3. Angulum con%{ruere datos continentem gradus 42. Fg. 471 .
duc re@tam XQ in qud figna.pun&um P.. Super P.pone . 1
femicircult centrum, ¢jufque femidiametrum P L fupra PQ,

Ab . L numera gradus 42. ufque.in O. Per QO ex P docta re-

&3 dabit apgulum OPL graduym 4%. : " .
nbl-l:x{um.omniux_n deronfiratio pendet ex ultima prop.

< [Corol). Cegnito angulo BAF, cognofcitur wna ejufdem com- Fig+ 3%
Plomsentun ad duos refos CAF.. Sit ¢ gr, méxfm BAF

ahuum 70, erit angulus' C A F graduwm 110, Numeri
. - B enim

» & <

\
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mim ifi fmul addisi,’ gndm 180. angulmm veslorum duo-
3 nmfnum conficiuns.]

PROPOSITIO XXIV. & XXV

%43. I dna mmula (BAC, BAF) dwo latera
(B4, AC) dyobus - (B A, AF,) altersm
altm s equalia babucrint 5 snum verd trmrgﬂlum ane
wlum. illis laseribus. comentum (B AF.). masorens
iabmt altero (BAC; ) habebit quogue % BF

= maforem bafi (B C)
- Et f bafimm majorm habuerit 5 babebis mgul:m

' qmyorm. -

. [ Si latern BA, AF (feu BA, AC) fint inequalis ; ap
’lmnmr ad fe invicems laters minors B 4. Tuw] -
Gentra A defcribe per C circulum ;_is sranfibit per F
(8) Per &ef. Qma AC,. AF ponuntyr zquales. Ergo BF cadit [ insxs (d
b . airculum ) fupra C; [ boc oft inser punétum A ¢ pancises C.]
Jubge CF. A:g\dus BCF eft major angule ACF, boc eft, per
5. angulo AFC, hoc cft, mutd major angulo BFC. 'Ergo
0&,?0,9- £~bﬂmugnlo BGE, ] (4) BF oppofita mayeri angnh BCF.
kxie ™ mjor eft quim.BC oppofita minori BFC, .
. Pers patet ex primd parte & ex prop. 4.
] " [ Anguins enim B AE non oft minor angule B.AC; u-ﬁ
(c) Popri- ita, bafis” BF baf BC minor (c) effer consra byposhe/in :
) ;':;WW" Sed mec equalis eff angulus B AT angulo BAC; qum fi cffes,
“) ;‘z“‘ égfn BF . baf BC (d) aquaretur, iterum constra
+  Cim verrangwins BAF angwls B AC nec minor. fit , véc &
.gidu; ma[lqﬂutﬁrm»jar..Q_ED] 4

PROPOSITIO XXVI.

25 T duo tyiimula (Xy Z) duos angules dudbus
A eguales haomwerint 5 alierum alseri , (B ipf F, &
Ctpﬁl,) & wnnms latws wni kateri equale wlqtml
inter aguales angulos-exiftit , (»t BC, FI,) vl

T Mmmagulwww, (u.AC

/EIi) rdiqumamwaquba.

T FEN tmtur



Libir Primm. - 1
Porafitur primd tequalia effe latera BC, F1, “inter xqua-
kes angulos pofita: tum verd religua etiam omnia aqualiaefle . . |
demontftratum eft in {chelio piop. 4. ' e
Ponantur -deinde laters AC; LT, squalibus anguli¥'B &
F oppofita, cffle zqualia. Quia anguli B, C per hyp. 2quan-
tur angulis F, I, etiam.reliqui A, L a&ualcs erunt per ce-
roll. 9. prop. 32. quaab hac non dependet. Ergo per pris
marn ﬁ‘tﬁm omirid reliqua funt equalia. ' o
[ Scholium. Buedam boc loco de perpendicwlari in triangsle Fig, 454
ifofcelio ,; que bafers & angulum werticalem bifecat , infevers *
wifumn eff.  Sit ABC triangwlum ifofeeles , onfus vertex Ay
bafis BC, crird &qualia AB, AG. Dice, o )
. Si wb angnlo vertivali A ducatur (a) reda AD bafi g)k!ﬁ\
perpendicularis ; 6;;[5451'1 en tuin bafers, tum angulum ver- b T
sicalem. In triangulis enim ABD , ACD, propter latera AB, AC ~ . |
Irvicem (b) aqrinlii, ¢ A D asrigup commune , ¢o angulss (b) Pex by.
Interibus dquﬁibw oppofizos, etinm wguhles , nempe (c) B== P“’:‘)bp .
C, & ADB==-(d) ADCj; ompia religua erunt (c) aqualia , ; I el
nempe iatus BD lateri DC, ¢ angulus BAD angulo D AC. (d) Per
Duaré perpendicularis AD bifecat (£) twm bafern BC, tum def. 14,
angaiuny verticaless BAC, Cos .3 (e) Perags
- 2 Si.rella AD. ab angulo verticali ducla bifuces bafern, ('¢\'p,,
bifecabis. etimm angulum werticalem s @ bafi perpendicularis gof. 4o,
erit.  Gam enim bafis BC bifelts fit in-D, trinngula- ABD (g) Per8y)
ACD ergint [ibi muwsd aquilatera, ac (g) proinde fibj -mutud b T -
&quinngwin, Anguli igitnr BAD , CAD. aquales funt, sique _
adeo, (h) bifecasnr anguius BAG: anguli etiam ad D, aquales 9:} g
funs, a0 proinde (i) AD eff bafi perpendicularis. - ) bor.
3. Siredda AD wngulum verticalom bifscet, illa bafer etiam def; 14
bifariam ¢ perpendiculariter fecabit. In triangslis enim BAD .
CAD, prapeer lasera B A, 4D lateribus C.4, AD refpecti
Ve equplin, & angmlos BAD, CAD illis lateribus contentos ,-
stimm equales; (k) evis bafis BD bafi CD, aqualis, ¢p angu~ (k) Perge |
b #d D esiam equales; trgo recta AD baferm (1) bifariam & .01,
(m) perpendjculariser fecar. . . : ' &,}- ;
4. in triangulo ifofcelio ABC ducatur reta DE,que bafem. (m) Pey
BC bifatinme . perpendiculariser feces in Dy ea per trianguls def.nqa
versicems A tranfibit. Si enim fuper DE ta Axe movess .
tur pars [mifirs EDB rrianguli ABC , ‘donec parti dextra
EDC fuperimponasur 3 _[fibi mutud (n) congruent aquales an-~. () Pev
guli reddi ad D, equalia laters DB, DC, ¢ equales anguli “**8
By G. . Galucident tague lnstera BA,C.A, iterhque tota trian-

" guis BAD , CAD, a0 proinde latus DA laseribus BA,CA in

o sodsmgue punido A seccurrit, boc ¢ versicem A trian-
ouli “.“?"‘”ﬁ" ot ‘

Be T s&




R} Elemawtornm -Geomerrie
- §. Sivslta AD a trianguli ABC vertics A in bafern BC ca+
dens , eam [ecet bifaviam & perpendiculariter ; triangslum
"} 2}-,6:' ABC erit ifofceles, effs crura, AB, AC erunt (3)equalia,
’ “In tridhgulis ensm ADB, ADC, propser lgtera AD,. DB la-
seribus AD ; DC refpective equalia, angulefque.ad D jilis lar
(b) Per  teribus contemsos rectos,” ac proinde (b) aquales,, eris etiam lav
#f V4. sies AB lateri AG (c)-aquale, L o
;“’ Perg. 6. Si reiim AD trianguli ABC angulym A bifacans, [it las
* ‘,". o ¥ Cevi oppofito BC perpendicularis; tviangulum ABC eff ifofeeles
enfus aquplia lasera funs AB, AC. Nam is trigngulis ADB,
ADG, propter apgylos DAR, DAC aquales, angulos ad D
reilos ¢ proinde aquales, aclatus DG inter agquales angwlos 3
}? :\e‘;;f: surigur communes erie (d) latys AB lateri AC quza.]

fc:”"f.‘d .7 PROPOSITIO XXVIIL
M CI duas reftas (AR, CF) parallelas fécueria
e e A reita €GO:) ermm Y. aguales alerni vwnrnli
. " “CRLO, QQL, item BLO, COL.)y 2. Externus
-+ (GLB) agualis.interno_ad cavdem partem (LQF, )
=" .y Citem GLR ipfi LOC.) 3 Do ad.candews parsens.ine
o 2erni mwl (ALO; COL)  aquales:duobsis - reélis,
S Lerers duo BLO 5 FO.’ duabs reflis equaley, *
Fig. gui* o '1v Pars, Ex O. & B2 due- perpendiculares ORY ‘LQy
(e), Per  Erunt (e) hae ad utramque parallelim ‘AB , CF peipendicu-

axidi 1o hpes & per def, 36. inter fe aquales. Aquales quoque
i

(f) Per. (f) ex parallelis auferunt i

fon 12, ' lis runt partes RL, QO. Erpo trianpula
’;) Pt X, T ﬁpal mutud quilatera funt. Ergo-(g) agli ‘Rng >
20 QOL alterni zqualibus lateribus R O, QL oppofiti , _fune
2qualkes. Qued erat primum. Ex quo patet ctiam alter«
. nos reliquos BLO , ‘COL =quales effe, Nam quiz, tam
Y P . BLO, ALO quim COL, FOL =zquantur (k) ducbus redtis
13.0.3, erunt BLO, ALO =qualés ipfis COL , FOL. Ablatis ergo
. zqualibus RLO, FOL, crunt reliqui BLO, COL etiam
. quales. o
i) Pw- - 3. Pars. GLB mquatur ad verticem (i) oppofito RLO. Sed
#5453, RLO =zquatur per 3. partem LOF. Ergo GLB externus -
quatur intéerno LOF; quod erat alterum. [ Eodem modo pro-
. barwr angulwin externum GER angulo insternio ad candess par-
(k) P ~3. Pars. ALO per 1. partem ®quatur FOL. Atqui FOL
1365 cdam COL (k) facit duos reos. Ergo etiam . ALO. cum.
COL facit duos réSlps; quod erat tertium, [ E¢ pari mode,

dwos angulos BLO, FOL duobus reddis aquales effe pasebis.]r .
] + 3 i Ceroll, -

»

t
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Coroll. Hinc, Enmﬂbmcm imitati lenm ambitum me- Fig, gay

tiri difcimns. Ille enim.obfervavit.Solem Syene , wrbi Zgypsis
ace , ipfo folfisii aftivi die perpendiculariter impendere : G
eodém e gnomenis ops invenit Selem ab Lexnpdiia, wrbisetinm
ZEgyptiace, [ub eodem fere meridiano fite , vertice gradus fere
feprem cum -quinta gradiis parte difiare: atque urbes iftas fladia
.§ooo circiter diffare novis. Unde vi prafentis propofitionis am-
bitums térre boc mode defimivit. Sit A Syene; B Alexandria,
wbi gnomen BC erigitur horixonti perpendicularis ; Sint D A
& EG radii Solares fibs invicem quoad fenfum paraileli ; D4
radins borizonti Syenenfs perpendicularis', per F centrum terrs
ranfiens; EG wvere radins hovizonti Alexondrine obliquns, - per
gnemonis apmm tranfiens , ¢ 6um_ gnamone angulsm GC ¥
radusm 7 comtinens. Cian. ver angulus GCF aqualis (i
" angulo dremo AFB, cujus menfura eft arcus AB gradwen. 95
Telluris ambitnmhao analogia adinvenit : Ut fo habens gradus 7}
#dfiadin 50005 Iainteger circulus graduwm 360 fo habebit
ad 250000; smbitum. tdlm'n q[dem ﬂadu: Jejimmo'um 2

E I
PROPOSITIO XXVIII.

I duas retas (AB CF) fecans reéta ( GO) al- Fig 53
-~ termos ingmles (ALQ, FOL; cqmle: ftcém y 23
erwnt ( AB, CF ) parallcle, . :
lﬁﬁnegas; fit ergo alia X L Z per lmn&um Lad CF ’pa-
ralle]
Ergo (a) sngulus X LO par eft alterng FOL; quod fieri (VP !
Nl!rxg’tcﬁf ;:\)ladper hyp. Apfb par ﬁ:rzqdcm l’()l..qm~’d = . pree g

PROPOSITIO XXIX... - -
Stdm veflas (AB, CF) fecans vefla (GO) fi- Hz.:\,-}
cerit externum angnlﬂm GLB) :zqu’nlem oppofite
merno ( LOF,) wvel dpos ad ufdem partes internog 3
ALO, COL) pares -dnobu: reélis erns (AB, CF), .-
pcm.llek

" Per 15, GLB mquatur ALO oppofito ad' verticer. . 5ed
per hyp. GLB quatur LOF, Ergo etiam ALO Uquatm' ﬁhi v’ ',‘
alterno. LOI-‘ Ergo.{4) AB, CF funt pmlue. R Lk - S
Deinde COL cum FOL facit duos reGos. hyps praced,
idem COL ctiam cum ALO ficit dues-reftos. - E ALO
FOL alterni. n}uales ﬁnt Ergo mrﬁm; AB,CF (c) funt (CL:Z'

cevoit e ve o

Bs cw,v”‘!:

. . o
ped -
L ~



{d) P
B3kl |

, CF funt (c)

T Corellarium.

E}Gﬁmnda;-m pnmomnemﬁnguhndlépnlﬂo-

um. Tacguetss trivam itionmes immmedinsd
ndmrm (mbzz 28. 29.) ordmrwhdum mz:.
e onim Enclids of 29. Tacgueso off 27, quin
,mu :jhm P79, mms';z: (4 qu partes due nlqu depm-
dens, 3 novd fwi parallelarum definitioge , movifgme duobws
axiomhtis ,undecima (o dnodecimoa Ratim fequitwr ;- quimetions
. 28, m s Ewclidi sft 27. quia ex Enclided pu-
dions; ejufgue Axionmte sndecimo (qua ambe
n_;m qumm) pnpozm illa demonflymsnr. Es proinde, prop,
29. Tacqueti, sffEuclidis 28. Hec monenda duki, ne forte,
Porleidis Tacqueii elementis Euclideis ,. Tyrowes aliorurm libris
mathematicis o peram dantes, errorem dtquem caufentur, quod
Elementi pmm gr zj:t;ams 27, 28, 29. pro Tacquetianis 28,
29, 27 refpectiv ari viderint. i

PROPOSITIO XxX.
.

7 due reéte (AB, CF) ﬁ:tpzmdlclc dunlan
rc&am (DN,) crmmﬁpamlklc. .

" Patet per £, & ex przcedcntxbus Nim fi omnes ée..,
tur 4 re&i GO, erit () angulus exteraus GLB Jpar interno

. LDN: ‘eft mb LDN externus refpe@u DOF, “ac projngde

(6) =qualis. aﬁzl;txam GLB P c(t LOF. Ergo“AB,

[

pPROPOSITIO KXXL |

YYER datwm punitum (.A) parcdlelam ducere ad
Pre&mdamm (CF)) )

* Ex.A ducatur utcusique AL, fecans datam FC. Ad pihc-

tum A fiat (J) angulus LASpara ALF, Erit A8 par

ﬂd’ ad CF, ut patet ex 28. cum alterai anguli SAL, FLA
aquales. .

" Praxis: du&&AL.centroLd:fcubcmm 1Q., &.cens

. tro A codem jutervallo areum OX; cx quo aafer. OB pavent
i Q. PcrA&Bdu&zreéhmtpmﬂda




Liber Primns. - 27
Demonftratio pendet ex 29, 1. 3. o
Aliter. Centro quopiam P defcribe circulum qui tranfeatper Fig, sa

dstum pun&um A, & fecet dstam CF in'Q & O Ascui Q& | . -

sccipe zqualem ON. Reta AN erit parallela. | '
Demontftratio pendet ex 29. lib. 3. & ex 28. hujus , [ &
babstur infra, in Lems, ad prop. 36. Theoremarwmn fela. ex

Archimede.] . .
’ Scholiums. o =)

Emonttrata jam igitur eft parallelarum theoria indepene ° " 7.
D denter ab axiomate, quod Euclides cju%xj .interpretes
affamunt minus refts; clum non fit axioma, rema
cujus veritas non magis per fe appareat, quim ipfius 29.pre~ - - )
pofitionis. Quia tamen deinceps fpius adhibetur, id hoclo» .. .4
<o jam facile ex premiffis demonfirabimus. | Y
~ Theorema.. o - :w}
I re@a (MA) incidens in re&as (BC, AD) faciat angules Fig. 56
S internos ad eafdem partes (BAD, ABC) duobus re&is mi- - :
nores, reétz (BC, AD) concurrent verfis eam pértem,quam
fpeQant anguli duobus rectis minores..
Quoniam per hyp. GBA, DAB duobus re@is funt mino-
ses; fiant CBA, XAB duobus retis xquales ; [-nempefaciendo 1
© angulum X AB (a) equalem angulo MBC; ] Eruntque BC, AX (’)’l“"'
(6) parallele, [ angwins XAB (c) major angulo D AB, exceffu (sz) i’:
X4D.] Affump tanquam axiema per fc notumh, inter $ 20,018, )
AD, AX in infinitum produlas dyci poff aliquam ad AM (c) Pe .
parallchm, puta ZX, qua major fit quim . AB. Acciplatur 4efeaze
pfi ZX =qualis AR, & junge ZR. Quoniam AR,ZX funt , .- - :
parallelee, efunt (d) alterni XZA, RAZ qquales. Supt autem, (z‘;) H i
& latera XZ, ZA =zqualia lateribus RA, AZ per conftr. (o) pa
Ergo etiam (¢) anguli R%BA , XAZ =quales funt. Ergo RZ 4. 41,
eft (f) parallela ad AX. Sed etiam BGC eft parallela ad AX, (f) Per _
Ergo RZ & BC funt (g) paraliele. Ef igitur BC & pai 28k3e 3
rallela ad RZ, & inclufa triangulo ARZ. Ergo d:gfu. o g
¢i in infinitum poffit, neceffarid occurret aliquando Az, 3N8E
Nam neque evadere poteft per fibi parallelam RZ:, neque per-
ingere in A, alias duz reCtz [-r}efnfpmum comprebenderens '
vel } haberent commune fegmentum, [ contra axiomats 13,
¢ 14.7 Liquet er propoﬂz‘:m. . !
. Demontftratio Clavii eft a Erallclis independens , fed prolis '
iffima & multdm operofa: Procli pititur hocprincipio,qubg RS
unam parallelam fecans, etiam alteram f&ura fic, f .
producadt;r. ;Ierﬁm hoc per f¢ notum non cft, ob rationeny -
m def, 36 & S S e
L Gorllg

TR
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Fig. 56.

() Per

Lt
(sb),Pcr
37410

{c) Per
#. 36.

(d) Per
w1,

Fissrs _,

{e) Per
gLk,
(f) Per .

[YEAD

:2:" . ®quatur utrique fimul A & C. Quod erat demonfr. - ¢
i . el .

. Fxg.: $7-
Figagr.

&. s gc

" citlr.] - :

28 Elementorum b_’eanqetrit ‘

1. ¥ _YInc patet seStas non parallelas concurrere, de quo du
H bitari poterat ob rationem allatam ad def. g“ Sint
reCtz non'paralicle BC, AD, [quas recta BA feces in B (¥ 4;
& adiliam partem ipfixs BA, ubivedhs non.paralisle BC,” AD,
convergunt ad [e invicem, lper puniium A, ]duc(s) AX paralies.
Jam adg BC. unt angul{ XAB ; CBA duobus re&is (5) 2~
quales. Ergo DAB, CBA funt duobus re&is minores. Ergo
per theorema jam demonftratum, BC, AD concurrent. ,
" [ 2. Reitainfinita AZ fevans ream AX, fecabit quafvis
tnfinitas BC, RZipfi AX parallelas. Cum enim ponantayr
AX, BC parallele, [ou(c) aqualibus intervallis ubigue diftan-’
ey, fecesque relta AZ, ipfam AX; ergo AZ, BC inaqualibus
intervallis difiabunt, ¢ proinde non erant parallels. ~ Duare

(d) 4Z, BC concurrens. Et eodem-modo demonfirabitur vectam -

AZ concurrere cum alié quavis RZ que ipfi AX paraliels du-
P R‘O POS ]‘:AT IO XXXII.

. ... Pars I

Oﬂn{x‘_trfmgnli externns quivis agwlys ( FBCY
diiabns internis oppofitis (A& C) equalis eff.

" . Per B ditc (¢) BL parallelam ad AC. Quia duas parallelas

BL, AC fecat FA, erit externus angulus FBL interno A- (f)
:n%ualis. Et quia e4fdem parallelas BL,, AC fecat ctiam r
BC, erit LBC fibi alterno C (g ) xqualis. Ergo totus FBG

N ’ ar’””i Ao

3.7 Xternus an ulus (FBC) quolibet internorum oppofito-

rum A vel C, major cft. [ Ef prop. 16. Buclidis.]

2. Angulorum (C & AOB) eandem bafim (AB) habentium,

major eft (AOB) qui intra cadit. E“Eﬂ f‘m fecunda prop. 21.
eujus demonfirationems Tacquetws 4d nunc locun njeumt.]P

. ;’roducatur enim AO'in F. AOB per hanc major eft .
u

m OFB; & OFB per hanc eandem major eft quam C:
Fago AOB multo major eft quim C. -
; 3. Siab uno pun&o (A) in.unam re@am (BC) inci-~
dant duz reQz, altera (AO) oblique, perpendiculariter verd,
altera (AF;) hzc cadet yerfis partes. acuti anguli AQB,,
Ladat enim, G fieri poteft, ad partes obtufi anguli AOC,,
. ) puts
[ ¢ -f




Liber Primws. 29
putd in Q. Igitur acutus AOB erit externus refpe@u redi
(l?) AQBO: ac glptoinde illo major per coroll. 1. quod eft ab- (2) Pe °
furdum, bppeck, -

PROPOSITIO XXXII o

Pars IL . _
Musis trz;zriuli tres fimnl anguli 5 dwobus rellis Fg. gy
\.J funt equales. ‘ . .
Ac proinde conficiunt gradus 18o. '
Proru:l unum latus Er;d in F. Externus angulus FBC

-

duobus internis fitis A & C wqualis (§) eft. Atqui (c) (b) P+
" FBC cum CBA “efficit duos reftos. Ergo ctiam duo A & I.partem
C cum eodem CBA tficiunt duos rectos. Quod erat demons-, rcy s
wm. . “13.41,
Alitex. [ Per angulum © ] ducatur HM parallela Jateri AC, I%g.'s‘o.'
Anguli alterni tam O, A, quam N,C zquales (d) funt. Sed (d) Pen
0,Q, N conficiuat {¢) duos rectos. Ergo etiam A, C, Q {74k 't
duos reQos conficiunt: quod erat demon um, c:..a,'.'.,.

3.4
Corollaria. ek

.~yRes fimul anguli cujufvis trianguli [redfilinei] 2quales
+ T funt tribus E:lnul cJujufcunqueg:ltcrEus. e
" §. Siin triangulo unus reCtus [ass recto major] eft, reli 4

1 funt acuti.. Lg & angulus qui lateri xon maximo opponitury,
emper (£) eff acutus.] \ oL (O Pl
. Siin triangulo unus eft retus, reliqui duo fimul etiam ar.épr.
unum reGum c:onﬁciunti ' 4 obus g 13-1&
. In triangulo us, qui zquatur du reliquis ;
] In triangulo angulus, - qui =g .

>3

I8

8. Cum fcitur quot graduum fit unus angulus,fcitur etiam
quot gradus faciant duo reliqui fimul. Et cam fcitur quot
gradus faciant duo ahguli, aut corum fumma, fcitur etiam 77 " >
quot gradus efficiat tertius. |, )

9. Cum in uno triangulo duo a?uli aut ﬁniuli aut imul
squales font duobus angulis-aut fingulis aut fimul in altero

o; etiam tertius tertio eequalis erit. [ Ex hoc corolla-- ..
rio, quod & prop. 16. nom dependet; demonfivatur ejnfdem prow * )
qu j gufeem pro=
pofifionis 26. pars (ecunda , s ibi nosat Tacquetns, Huc igiswr S

et eforinde T :

10, Cum duo triangula unum angulum squalem habent ,
o 1. Cum
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11. €um in Lofcele angulus 2quis cruribus contentus et
) Xw - rectus, ;‘alig.li ad bafim {unt () femire&ti. Et I{oftelisad bae
oor.Ghminé,. fim anguli femper funt acuti. [E¢ #b lfofcelis wertice, perpens
?f}” .;" Y dicularis in bafim , (b) cadit intra triangulum ]
“,, 3w 12, Triapguli #quilaveri angulus facit duas tertias unius
gus.~ rei. Facit enim tertiam partem (c) duorum retorum. Eggo
c) Per  duas tertias unius. [ Cims enim dwo. raiti faciant gradus 180.
s erit sertia pars duorsm reclorum , five trianguli aquilateri An-
B5h3e . culus graduum 6o , G proinde consinebit dmwas sertins Auguli
™ vedti, five gradium 9o.]
Fig. 61, .  13. Hinc anguli re@i (BAC) facillima trifeftio; £
AC fiat triangulum zquilatesum'Z. Nem cim FAC fat-doz
tertior unius ke, erit BAF recti una tertim. .
Figg8..-  14. Perpendicularis (AF) eft becviflima omnium . .quee e,
r .punéta (A) ad reQam aliquam duci poffust. - Quoniam- enin¥
. angulus F re@us cft, erit per corell. 5. AQF acutuse Brgo:
(@) P»  (d) AF minor quim AO qualibet. .
a9.A1. ‘ﬁ Ex una pun@o ad unam reGars tantin um perpen-
‘. dicubris cadit, Patetex ctn’:ill. przczi. a " ut :
62 +16. Hiné etiam ex primd parie kujus prepofitionis afiro-,
’? o rum parallaxin five luipccri argue viﬁ" differentinm definire;
e difcimus, Sit A Telluris centrum ; B Locws Obfervatoris in
* 7 ejufdem- fuperficie. Sit DBC angmlus aftri C & versice per
objeruasionem notss , [rve diftantia angularis aflri & vertice
- Vift: Eft vers dngulus DAC-diffantta angularis vera, Twi-,
. anguli autems ABC angulus externus obfervasione datus DBC,
&"' swgulis duobus incernis oppofitis (¢) BAC ¢ BCA aqualis
haws prep ? Atque ‘adgo angulus BCA eft angulorsm. DBC ¢p DAC.
o n . differentin. Si itaque angulus A , compusatione nor¥s, ex:
¥ T angmlo DB, obfervasione woto fubducasur , diffrentia au-
s i ifforum BCA, quam Parallaxin dicimus , pariter in-.
notafcers L E. I - . .

‘T 17- Liquet etiam e fecundi rme bujus prop. Triangmli,
jufcumgne duss quofuis angwlos. reltis minorss sffe; qus
prop. v7. Euclidis & Tacqueto omiffa. L. »

Fi.1p 18, In triangulo reclangulo ffaleno ; ille ex angulis acutis o
Gui Laterum angulum re&ium comprebandentium majori opponi-,
tur, of (mweilo-major; €n qui oppanisur mineri oft [erirg®d
spinar. Acntienim angwli [tinsel.fusmpti, per cor. 6. hsujus i Ana
gulum vedum coxficiunt: Enga ille qui majori lateri opponitnr.

(? P ofi () femireilo major; qus minori, femirecto miner. - *

8.4y, | 19, Hime, turris st puncli cujufvi. elevati aliisudivos.,

#. 63 umbre [olaris ope’, metiri licet. "Ubi enim Sol gradus-43.

- brizontema.elevasur., . exunt. turvism smbra in. borizens

N e o s s, stk sl

ISR |

N Sess _ove




anins ABC reltum ; & ACB (3) femirelinge; erié angalns B.AC 1) Pe?
femire@us Le'r cor. 6. bujus. Kt cis anguli ad bafim.- AC poanh1s
fint equales, latera AB, BC agmalia (b). erwne. Datd itague (b) 3p.',' '
menfurando reéla BC, dMiur esiam AB turris altitnde fupra 6.4 %,
ottt line (Jams AB metivi lices. Triangalum Fig ¢
20. Hinc limeam inacceffam metiri licet. Tvi Sy
enim aquilaterums quodcungue BDE , punito fuo B ac laters P 6
BU, ad livea inaccefJe. BA pundum B [ecundiom eandem B4
* fupponatur adjectum: & 4 punilo B latus BE , tanquans
dwptram , punila quacungse in reétd BC pofita obferuentur.
Remsoveatur demum iriangulsm BDE fecundum rediam BG
bac illac, donec collimando per latus trianguli ED five CF,
A inacceffumn , in eadem lined CF produild , pofitam
cersasurs ¢ linen acceffibilis BC , linea inagcefa AB aqualis.
erit. In triangulis enim ABC, DEB, propter angulum B com-
munem, G angwlos C ,- E_aguales, (C) erunt etiarh anguli () Pe?
4, D 5. Sed trianguium BDE ex bypothefi off pquile- {0s5
umm,‘;.pm'nlc (d) equiangulura: -Ergo eriam triongulsss (d) Per ..
BAC off aquiangulum, ‘3 proinde (c) equilaterum, Si itague corp 5. -
lineam . acceffibilem BC mctiamsur , lmss ctiavs inscceffa BA 41- .
wenfuram babemus. . : i , g’s"gf;
Scholism. _ vk
HUjus K;xkhcrrimi, fozcundiffimique theorematis ; cujus
per Mathefim univerfam ufus prope immenfus, inven-
tor ft Pythagoras tefte Budemo veteri Geometrd. Frequen-
tiflime ejufdem meminit Ariftotcles, qui illud etiam exems
plum flatuit perfe@tiffimx demontftrationis. Sed quemadmo«
dum ex hac propofitione jam didicimus, quot rectis angulis,!
ﬁgﬂurz trilatere anguli 2quivaleant, ita ejufdem beneficio cu-
juflibet figure rectilinex five interpi, five externi anguli,quot
reos gonﬁciant, prclare innoteftet tribus fequentibus tﬁco#
yematibus.

Cog -Theorowss 1.
OM:i':o quadranguli quatuar fimul anguli eficiunt quatuor P 65
“re@on. ,
- Nam fi per oppoﬁmoa ducas ream ‘BF , hxo

quadrangulum in duo triangula fecabit , .quarnan anguli Graul,
conficiunt (f) reftos quatuor. Wanme * (f) Ped

. Theorema 2.
nes Gl aaguli cojufcungue . Sgura re@iline® con-' ry. &

.0
g

ficiuat bis tot' demptis quatuos . :
{--.2.".“.«‘ . 4
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(3) Per

2.0-1,
zb) Coroll,
.p. 130

= .

Fy. 67

R3el1.

P

_(d) P

2741, .

(o) P&
kbt

e

. aquales G pavallcle. - -

Ex quovis § A inm m, ducantur ad’ omned
ga:mgulnsmrcﬂz > quz fecahmﬁgmt figuram in tot triangue
la quot habet. htera. Quare clim fingula triangula (s) con-
ficiant duos retas , omaia fimul conficient bis tot reGos,
uot funt latera. Sed anguli circa pun@um A, (4) cone
iunt quatuor reos. Ergo fi ab omnium triangulorum
ulis dethas angulos circa A,anguli reliqui, qui componunt
:‘éulos ﬁgurz,ncg:nﬁcient bis tot reos :qu dclgptis qtg‘t’nnor .
quot {unt latera figure.
. Hinc patet omnes cjufdem fpecici retilineas figuras ase
Qualeseﬁhabcre angulorum fummas ; Quod admiratione dig-
oum eft. - .

Praxis.. Duplica denomimatorem figure: i produ@o.aufer
4. reftabant rnguh re&i, quos conficiunt anguli interai
figuree, ' .

Theorema 3.

conficiunt quatuor rectos.

Nam finguli figur iaterni anguli, cum ﬁn§ulis externis,
conficiunt duos (¢) re€os. Ergo interni fimul omnes, cum
omanibus fimul externis cenficiunt bis tot re@os, quot funt
harera figure.. Sed (ut in przced, oftendimus) interni fi-
mal omnes ctiam cum quatuor reéis, cfficiunt bis tot rece
tos, quot funt latera figurz.  Ergo externi anguli, & qua-
tuor redi Zquantur. . :

_ Mira fanc hac figurarum re&ilinearum proprietas eft : ex
ua illud etiamn confequitur ;omnes cujufcumgque fpeciei rei=
Enms figuras , xquales habere externorum angulorum fum-
mas. - Itaque trianguli alicujus tres externi anguli zquales
{unt mille externis angulis figurz millelaterx : &z prorfus
admiratione funt digna. T

PRQPOSITIO‘AXXXIII.
~T duas viitai Wes & puralkh: (rA.-B",- C i

' jurgant due-alie (AC, BF;) crunt ctiam

chom lanp

OMnes fimul externi anguli cujufcumque figurz re@iline,

Cilbeseaile 8

Parallelas AB, CF fecet AF. Eruatin triangulis Q. R
alterni anguli BAF, CFA (4) zquales Ponitur autem la-

-tus AB xqidale Jateri CF;, & AF:utrique triangulo. eft:
myne, Ergo (e) bafes BF, AC

s (quod erat priv
mum,)  Etanguli od belim AFB, FAC funt wquslea:t =y

v
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Pinde AF incidens in re@as AC, BF facit alternos AFB, -
AC wmquales. Ergo (s) AC, BF funt etiam parallelz. (;)L}’d
Quod erat alterum. . i
[ Scholium. Si duss reitas pardllelas ¢ inaquales ( AB, Fig.70
OC) jungans dua alie (A0, BC;) conckrrent tandem ifie
gungentes, [i uitra parallelarum minorem (OC) fatis producan~
tur. Si enim & paralielarum majori B A, capiasur (b) BR ;b) Per 30
mrinori aqualis, ¢ jungatnr RO; ersunt RO, BC(c) parallels, ('c)"h'
€ anguli ad eandem partem interni, B,ORB fimnl fumptiyduo- 33, 1. 1.
bus rectis (d) aquales. Sed tvianguli- ORA externus augmlus (d) Per .
ORB , wuno internorum oppofitorum OAR (c) major off , o 37sk1-
proinde anguli B, O.AB [imul fumpti, funt duobus reidis mino- (e) Per

res, adeoque reite A0, BC wltra OC producte , tandem (f) con- “:: ;fr "

current. 9. E. D.] . .&‘ Per
PROPOSITIO XXXIV. gty 8

Arallelogrammi oppofira Iatera ¢ anguli aquantnr, Fi. 6.
P ipfumaqne a diam:tro bifecatur. :
Quoniam AB, CF funt (g) llel# , in eifque incidit (e) 'p,,
AF, erunt alterni BAF, CFA (b) zquales. Item quia AC, 4o 1.
BF funt (i) parallclz, in eafque incidit AF, erunt (k) alter- (b) Per
ni CAF, BFA zquales. Ergo totus BAC toti BFC agualis 2,7)1;:;
eft. Etlnod.em modo oftendam B & C zquales effe. Quod crat dof 54,
imum. .
P‘Quia verd jam oftendi triangula Q, R, qua uoum latus 27-At.
AF commune habent, etiam angulos lateri AY adjacentes ha- -
bere z«}uales, nimiram BAF ipli CFA, & CAF ipi BFA, -
eruat (f) etiam latera AB ipli FC, & BF ipfi CA, zqualia, (1) Per
iternque ipfa triangula. RELYEA
[ Cor. 1. Ommne parallelogrammum > ut ACEF, anum Fig, 710
angulum A ve&um babes , erit rectangalum , hoc off , habebis .
omnes angulos rectos, Nam gquia retas parallslas AF; CE fe-
¢at rea C4, cfficier angulos A, C, internos ad eandems par=- . -
sem, dusbus reilis () aquales: Cium vero A [is angulps reitus, (m) P
etiam C reftus erit : Ua banc prop. anguli B, .-F , an- 37.4L°
golis A, C refpediivd oppofiti, ersnt guogue reiti. Eodem mo-
do conftabit parallelogramma que unum angwlum uni equalens
babent, effe aquiangula.]
Cor. 2, Hinc Montium tam altitndines [uprs - horizon- Fig. 6y,
gem , quam lineas borizentales metiri difeimus. Sit ABC
Latns Monzis., cwi Applica ingentem normam , aut qued normg
inflor off , " ADB, "ed raciome, wt latus AD fit horizonti pa- -
ralleum , ¢ latus DB horizonsi perpendicwlare; ¢ (n) com- (n) Pev
" pleso parallslogrammo DX, eris ((:per bane prop.) lasws ﬁ subte
) e . . . . . I e q

4
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() ”". aquale relie 5B , ipfi AD & horizonti (a) parallele’s ¢ DB
3901 equale recte AM, eidems DB, ut ¢ horizonti perpendiculari.
Applica deinde mferius & punito B ad punitum C ; ¢ comple:
tis parallelogrammii EF , BG, erit itidem vecta EB aqualis CF,
¢ EC aqualis BF five HG, prow: ¢ BH fve D A aguatwr
i&ﬁ FG: “atque ith porre. Latera horizonti hparnllcla 4D ,BE,
. -&c. fimul addita, dabunt lintam horizontalem GC : ¢& late-
ra perpendicularia BD, EC, &c. fimul addita dabunt alti-
tudmem AG. ' :
Fig. 63 Cor. 3. Hinc etinm ope quadrantis Aftvonomici , Turris al-
(13‘ Per  titudinem AB invenire licet. Ubi enim elevationis:

! :,l" p in quadrante eft femireitus obfervatori ad E, fiat DE bori-
12 &roor, ROnti perpendicularis, C equalis oculi obfervatoris altitndini ,
1.hwjss, © Or a6 oculo D (b) ducatur DF ipfi EB parallels , eritgue
(d) Per  BD parallelogrammum (c)yelanyutum , ¢ latus FD lateri DE,
bancprop. five altitudmi obfervatoris oculi(d) equale , latus ausem D F
s”: v aquale Imeri BB, five difiantia obfervatoris & turre, Sed i
(Z) Perky- trianguls AFD , propser angsium AFD (c) reidum , ¢& an-

2 wlum elevationis ADF (Y) femirectum, erit ¢ angulus A
(s) Prvcer. (g) fomsivesins, e lines DF, fen diffantin obfeustoris & tur-
i'l' 3% ye, (b) equalis linea F A, feu altisudini turris jhm obferva-
) ‘Per  Yovis ocmlum 3 cui fi adjiciatwr FB altitudo oculi, itny in-
6.L1. segra turris altitndo AB.

Fig. 70 . Cor, 4. Hinc denigue-Geodata agri pasallelogrammi aream
Jacilius dividunt. Sit enim ABDC ager parallelogrammus; AD

L 2:{:0» diameter , five linea diagonnlis 5 cujus pulcium me-
() Per iums fignes (i) F.  Ouecungue linea redta, wt EG, per punce
30k .tum F tranfis , agram in parses aquales EACG, EBDG di-

s widi#t, . Tiangulum enim ABD per bhanc “zr‘o . aquale off
g),"" triangulo ACD ; ¢ Triangulum AEF g &) Triangule
(Y Rer - GED (propter aquales (1) angiulos alternos FAE, FDG ; item-
az.l1. ¢ aguales angulos ad versicers (m) oppofitos AFE, DFG; ¢
(m) Per teva FA, FD, que intev equales angulos exiftun , etiam a-
35.h3.  -gualia.) Siitaque trapezio EBDF , loco sriangwli AEF , tvi-
T sidern aquale GFD nddas, area ghentitatem now

minsabis : fod erit trapezium EBDG equale triangals ABD ,
fwéwd:‘o parallelogramimo, Gr proinde srapezio AEGC aqun-
. &2 E. D, -

~.S'rlnli_m'm

Fi 75, YDArtim ex hoc theoremate, partiin ex defisitione libro 3.
I premittendd , facile ‘clicitur dinicolio parall¢logrammi
reCanguli. Illius area producitur ex multiplicatione dug-

Jum laterumy centigugrum AF, AC, §it, ex. gr. A‘l-‘dpe-

- um
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dum 8. AC, 4. Duc 8 in 4. proveniunt 32. pedes quadrati
Ppro ared re uli. . S ,

Quadrati vero area habetur ex uno latere FI per fe ipfum Fjg. yaq
multiplicato ut fi latus FI fit 5. pedum; duc 5. in fe,, pro- .
veniunt 25. pedes quadrati pro aréd quadrati. .

Demonftratio ex hac prop. patet, ducis per laterum dfvis
fiones parallelis. . g

PROPOSITIO XXXV. & XXXVL-

: PAral[c.[ogmmma [rper bafi cadem ( A B) wvel e- Fig, 73
. qualis ¢ imer eafdem parallelas (CQ 3 AX) ,
confliemay- funt equalis. .
Quia AL, BQ (4) funt parallelz , eafque fecat CQ; erit (a) Per
(%) externus CLA par interno FQB. Deinde quia tam CF Y.
quim LQ zquantur (¢)cidem AB, erunt CF , LQ_zquales. ) /7
Adde utrifque FL ; erunt totz CL, FQ_zquales. Infuper (c) Per
& AL, BQ_(d) =quales funt. Triangula igitur CLA, FQB 34.41.
®qualia (¢) funt. Ergo ablato communi FOL, plana FOAC, (d. Per
BOL remanent zqualia. Quibus utrifque adde planum AOB, z:;";, N
ot parallelogramma tota ACFB, ALQB ®qualia. Quod o'/ o,
erat demonftrandum. : ;
Hzc propofitio fiet univerfalis p. ‘1. lib. 6. Obfervént hic :
tyrones, quamvis parallelogramma inter eafdem parallelas fi-
ne fine produ@as, in infinitam longitudinem extendantur eX
videm bafi AB, femper tamen manere zqualia ex'vi demonse
trationis jam datz. ‘ )
[Coroll. Unde fequitur duas urbes parallelogrammas mag=
nitudine aquales, m circuitn tantim difecrepare poffe , wt u-
wius ambitus centies vel millies alterius ambitum exuperet, . Si
nimirum akera [it quadrata vel reilangula ; altera verd fuper
eddems cum priore bafi s O intra eafdem cum priove paralle-
las, parallelogramma quidem, [ed'udmodum obliquangula, &
proinde in longum protenfa. Sequitur porro iﬁ»pnjmmu Jfiguras,

sreas immane quabitini diverfas éontimere poffe.

Scholinm. SN

EX hoc theoremate habetur dimenfio parallcl:Fﬂmmi - Fip.y3.
jufcunque. Illius igitur area producitur ex altitudine QX

feu CA du iinbaﬁgunlx%l% calicboorsmamo B (fAm"'M
. Nam aréa re@anguli farallelogrammo BL aquatis (f). o
it (g) ex AC du@i in AB. Ergo, cbe. - B o
. ‘ .. ' G e e o PR 34';‘.“.
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"PROPOSITIO XXXVIL & XXXVIIL

“Riangula ( ACB, AFB) fuper bafi cidem

) (AB) vel aguali, & inter eafdem parallelas
(CI, AZ) conflitma, funt equalia.

Lateribus AC, AF duc paralicas BL , BI. Paraliclogram-

ma ACLB, AFIB funt (s) ®qualia. Sed horum , triangu-
la data (8) font dimidia. Ergo triangula data (¢} funt xqua-

+ lia,

Hzc propofitio fiet univerfalis p. 1. lib. 6. Kem hic ty-
rones notent in triangulis, quod cos notare juflimus prop.
przced. de parallelogrammis.

Coroll. Hinc etiam Geodssa agri triangularis aream facillimd
dividunt. Sit e. g. ABC ager triangnlaris, ¢ fit bafis BC bi-
feidn (d) in D; reita DA agrum bifariam dividet. Trianguls
enim ABD, ACD que bafes habent aquales BD, CD, ¢ com-
msaem verticem A, ac proinde mter eafdem parallelas confli-
tunniur, erunt aqualia per banc prop. .

PROPOSITIO XXXIX. & XL.

Riangula equalia ( ACB, AFB) ﬁqxr' cadem
- bafi (AB) wvel equaliy ad cafdems partes coms-
titutas [unt inter mjdm_x parallzlas (AB, CF.)

" Sinegas, fit CL parallela ad AB, & ducatur BL. Igitur
-ALB =zquatur (¢) ACB. Secd &x hyp. ctiam AFB ipfi ACB -
‘quale-eft. Ergo ALB & AFB zqualia fimt , pars & totum,
.&od fieri nom poteft. Igitur, &e.

PROPOSITIO XLL

I triangulum C AFB). fit in iifdem parallelis -
_§. cum parallelogrammo (AL,) & bafim candem
abeas (AB) vel equalem, ipfius dimidinm eris,

~ Duc CB. Triangula AFB, & ACB (f) quantur. Sed (g™
ACB eft dimidium parallclogrammi AL. Ergo ctiam AFB

¢ft-dimidiom AL, Quod erat demonftrandum.”
' Scholinm
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Scholium. ‘

EX hac & {cholio prop. 3¢. difcimus , aream trianguli Fy. 77
(AFB) cujufcunque produci ex dimidia altitudine FI
du@i 'in bafim (AB) vel ex dimidid -bati in altitudinem,
Quare noto uno latere trianguli , & altitudine , five perpen-
dicuiari, qu# in latus notum ex angulo oppofito ducitur, ha-
betur trianguli dimenfio; ut fi batis AB fit pedum 100. al-
titudo FI, 85. multiplica bafis dimidium §o. per 85. prove~
‘niunt 4250, pedes quadrati pro ared trianguli AFB. Porroal-
titudo five perpendicularis ilia, quando area trianguli pera-
grari poteft, _mechanicé innorefcit, uti latera. Si area pera-
grari neqaeat, invenitur Geometricé altitudoper 12.& 13.1
2. ut in fcholio ibidem docebimus.

In triangulo re@angulo, altitudo eft eadem cum alterutro
latere circa angulum re@um. Hujus ergo femiffis ducta in las
tus ajterum recto adjacens, dabit trianguli‘aream. , - .

PROPOSITIO XLIL -

Ao triamgulo (ACB) equale parallelograma Fie- 7% -
“msum f:icrre,babm: angwlum parem dase, (O.)

. Bafim AB bifeca in F. -Per C duc (a) CX paralleam AB. ('){:'
ac (4) angulum BAL parem dato O. Duc (¢) FI parallelam 33*2¢
AL. Erit ALIF quod quaritur.. =~ - z’é ,I;'.'

Ducatur enim FC. Parallelogrammum AI angulum habet (c)Per
LAF parem dato O; & eft zquale triangulo dato ACB, cim ?l. 41
tam (4) triangulum ACB, quim (¢) paraliclogrammum AI, 5 ,P hid
duph fint e¢juidem trianguli ABF. _ ' ?,) Per

. pa

Corollarinm,

DAto triangalo ACB habetur zquale reGtangulum , fi per Fi. 78,
C ducatur parallela lateri AB, & bife@a AB in F, ex

B erigatur perpendicularis BQ. Erit enim re@angulum fub

FB & QB par triangulo' ACB. - '

_ PROPOSITIO XLIIIL

IN p.qmllclagr/ammo (BL,) complementa (BO, Fi.79
OL ) corum que circa diametrsm exiftwnt (RF

O CS) [um aqualia, -

\
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(c) Per
PIR BN
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Fig. '81.
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Si per diametri AQ_pun@um quodvis O ducatur CF pa”
nllehp(l::teri AB, & Rgu parallela lateri BQ ; fecatur totum
BL in quatuor paralllogramma, qucrum duo circa dia-
metrum funt RF, CS, duo reliqua BO, OL, funt horum
complementa.

Ea efle 2qualia fic oftenditur. Triangulh ABQ, ALQ_(s)
aquantur : fimiliter ARO, OCQ (4) =quantur AFO, O=Q,
Ergo fi ab zqualibus ABQ, ALQ_auferas zqualia, hiic ARO,

OCQ , inde AFO, OSQ, =zqualia remanent BO & OL.,

Quod erat demonftrandum.
.PROPOSITIO XLIV.

‘ A D dawm ritem (0S) parallelogrammuns
) conflituere dato triamgulo (V') agmale in amyn-
lo dato (X.) i e

Fac (¢) parallelogrammum RC dato V zquale, habens
angulum ROC parem dato X, & pone latus R O in direc-
tum datz OS. Per S duc SQ (d) parallelam OC, ‘cui eccur-
sat BC.produ@a in Q. Per Q. & O dufta re€ta-ocourrat. BR
protra&z in A. Per A duc AL parallelam ad OS, cui occur-
rant CO & QS produétx-in' F & L. Paraliclogrammum OL
cft-quod petitur. L :

am OL (¢) zquatur RC, hoc eft per conftruionem da-
to'triangulo V3 & eft-ad datam OS; habetque sngulum (f)
. FOS parem angulo ROC ;hoc eft per conft. pareso dato.X.
. [ Coroll. Hine lignet , guomodo ad datam re@am O3 ,paral-
lelsgrammo BO aquale & aguiangulum parsliclogrammum OL

< confljtuere oporm‘.i] ' -

Scholium. Continet bac propefitio cum corollario annexo,
Geometricams quandam divifionem.  Sicus enim numerss multi-
Plicatione produdus , tamquam reangslum quoddam jure cons
Jiderari poreft , cujus fachores fins dwo quavis reitanguli la-
sera consigua , prout in Scholio pofi prop. 34. declaratum

“eff 5 Sic etiam eodem jyre, numeri dividendi locum ,
rectangulum occupare cenfebitur , cujus latera tirca angulnin
quemvis ,  diviforems &, quosum reprafeniabunt. Et ficut u-
nus idemgue numerws dividendus varios admirtir divifores
quibns fingulis funs exorieur. numerus quotus ;. fic una ea-
. demqie avea veltangula quaniitate data , refia -oWivis . sam-

guaws laseri applicari poefi., cui ad veilos angulos aptebitur
quadam alia reta , pro altero redanguli latere. In fig. 81.
oot rectangulum AB, duodecim pedes quadrasis complexum ,ci-

bt P ) j“
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§us Lareva fins AC trium ' & AE quatyer pedum, ¢& propo-
satuy idem quentisase veitangulum laters bipedali tamguam dic
vifors ite applicare , wt inde exfurgat larus aliud, quod guo:
tieatis inflar fit habendum. In refis AE prodwild, capiatur li-
nea bipeanlis EH, ad quam, per coroll preced. conflituntur rec-
tang EG ipfs AB equale, ¢ prodibit altersm reflanguli
latns EI fex pedes longum ,  pro quote quefito. Ciom werd,
(propeer pﬂ;lz_;l:g(rsmm:‘zi{ ».AI) rete BD, Af s n&gEH,
EL refpeitiv (a) s pro praxi fatis exit, [sin CB pro= (1) Peraa,
Jn&:{ accipiatur BD. peqdum dvﬁz@fn, ({ er punita D, E dus I 3 W
catur reita DE, qua producta occurrat (b) reita CA producte (b) Py
in F. Recla enim AF ¢4 evit quam quarimus. Hac guidems di- cor.1. Sch,
wvilonis [pecies Applicatio dicitur; quoniam [patium rectangu- B+ 314 3¢
lum AB (boc eft, ¢ aquale EG) linea BD frve EH applica-
tur. E¢ inde fit quod Divifio hawnd rard Applicatio nominassy:
[eilices pro antiguorum Geometrarum confuetudine ; qui conss
truétionis Geometricee , gue reguld ¢» circino [olis utitur ,
quam computi Arithmetici per numeros folos perficiendi potioe
rem yationems [imper babuerunt. )

"PROPOSITIO XLV.

DA/o retlilino (CBA ;) aquale parallelogram- Fig. 83
mum confirsere ad dasam. veitam (1Q.) & in
dato amgulo (H.) ’

Fscér}itlincum refolvein triangula A, B, C, ducendo reftas
Ad datam 1Q in angulo dato H, fac (¢) parallelogrammum (¢) P4
1V zquale triangulo E“ Tum prodmtnrp;!l ime verfls (d)“,“,
P, &ad reéam RV, in angulo VRP fac (4) paraliclogram~ o g,
mum- RZ equale trigono B.”~ Rurfum ad retam SZ in an.

gulo ZSP fac pardlﬁogrammum §G =quale trigono C. IG

ot clogrammum queefitum.

Nam (¢) angulus ZVR Er eft fibi alterno IRV, Sed Se)hnﬁ
(é) QVR & IRV funt xquales duobus re&is. Ergo'etiam X 1.

VR & ZVR duobus reis =quantur. Ergo (g) QV' & (f)Per.
ZV font in dite@um. Pari modo oftendam QZ & GZ ;3‘,-.,‘,, Q
efié in dive@um, Ergo tota QVZG eft una reQa, & qui- 4 r,
dem parallcla ad IX, cim per conft. QV fit ad IP paralkela, ‘
Bit.verd etiam (b) XG paraliek-ad 1Q, cdm XG 6it paral- (b) Per
leh ad SZ, & SZipli RV, & RV ipfi 1Q. Ergo (i) IG ?_al.-.. i
eft parallelogrammum: eflc autem quale petitur , patet ex (i) Pen

one, '

35
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40 * Elesemorum G :ometrie
- [Scholium. Porro, ex hac ipf propefitione hand obfoursums

o, quomoda parallelogrammum in angulo dato confirsers oporses
duorum plurinmve rectilineorum fumms aquale.

- Corollarium. Hine facile imvenitur excefus quo rellilinenms
aliquod majus fuperas vellilinewm minus: Nimirnm fi ad ean-
dem veiam 19 in eoden angulo O I P applicentur ad ean-
dem pirtem parallelogramma duo , rectilineis datis refpectivd
«quaia. Parallelogrammum enim quo majus excedit minus ,
dabis retilineorsum differentiam. Q. E. L] :

Scholium.

ADjun problema utile futurum ad praxim prapofitionis
. &N 14 libe2.
Fig.83. | Dato quadrangulo BF, reGangulum equale defcribere.
' - .Refolve in triangula per reGtamn AC. Ex oppofitis angu-
lis démitte perpendiculares BO, FI. Bifeca AC in S. Ex
S erige perpendicularem SL parem duabus BO, FI. Rec-
. tangulum fub L8 & SA: zquatur dato BF. Demonftratio
tet ex prop. 41. ejufque Scholio; [ & inCoroll. poft prop. 1.
- y.az. latins deducesnr.) . ..

\ ~
\

PROPOSITIO XLVL
% TN Data reita (.AB) quadratum deferi-
- _A_ bere. "

. Erige duas pc?endicularﬁ ®qualesdat AB, nempe AC,
. .BE, §:jungeC . Dico falum. - i
(2) Per Cim enim anguli A & B duo fint (s) re@i, erunt () AC,
‘("g'ﬁ;" 29, BE parallelz : funt verd ctiam (c) zquales. Ergo (d) CE,
1. AB funt parallele & 2quales.. Ergo figura eft parallelogram-
(e) Per ina, & mquilatera’: dnguli quoque omnes fimt re@i: (cim
enfr.  enim-A & B fint rei, etiam recti erunt (¢) oppofiti, E &
fd[‘ P#r§3 C.) Ergo figura AR, eft quadratum. S
¢) Per3q. - LScholium. Eodem fere modo facile deferibes retangulums
ls‘c.' . . ACOX gued [ub datis duabus relis BF, AX continestur ;
&g 73 f5 nempe ad punits 4, X ﬂ[m’ datd ‘re@d AX evigantus.
‘ 4 pc:gnjdimhm AC, X O dats BF aquabs , . ¢ ducasur.
C2. oL :

PRO~

- . 4 -
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PROPOSITIO XLVIL
IN omni m‘mgﬂo (ABC) reitamgulo N éﬂddrﬂ# Figi 8,

tum lateris (AC) quod reCto angulo’ opponitsr 5

equale off - duobus fimul reliquorum laserum ( AB,
CB) quadratis. . : o

" Ducantur IC, BF, & BE parallela AF, Si angulis TAB,
F AC-reftis , ac proinde wqualibus, addatur communis BAC, - ;7 ~ )
‘erunt toti IAC, FAB aquales. Sunt verd in trisngulis IAC, ©o
F AB, ctiam latera, que zquales illos angulos continent, inter -~ "
{e (a) =qualia, nempe, 1A, CA, ipfis BA, FA, alterum alte- (2)'Pordd
ri. Ergo triangula IAC, FAB (4) xquantur : Quaz, quia fi-91adre-
cum parallelogrammis- ABL1 & ZAFE confiftunt in iildem (1) p7,)
bafibus 1A, FA, & ;n iigtm paralll’cal:';nlA,ALBC‘, &'.BAF, l,)r.P' :
‘EZB funt (¢) corum dimidia. Ergo elogramma ABLI, (c) Pery
-ZATFE, utpote xqualium dupla, crunt wquakl,igariamcr_ fe. Eo- ; O
‘dem difcurfu dukis reétis AX, BR oftendam parallelogram-
ma, BC, BX »qualia effe. Totum igitur AR utrifque IB
‘& BX #qualé erit. Quod erat demon utm. - !

Affamptum fuit  LBC effe paralicam IA, adeoque LB, o
‘BC effe unam ro&am. Id verd patet ex 14. cim anguli -
‘EBA & CBA ambo re&i fint per h m, - o

[ Cor: 1." Si triangulum reitan, ABC habeat latera Fiz. 86,
circa angulum rectump B equalia ; erit quadratum lateris AC . -,
angulo reito oppoliti, duplum quadrasi lateris AB vel BC an- ’
gulo reito adjacentis. Equale eff enim quadratum lateris () Per .
AC quadratis (d) aqualibus ABq, BCq fimul (c) fumptis, ac ‘z:) Por bemt
‘Proinde erit unids duplum. - o prep.
= Cor. 2. Si & trianguli tujufeunque ABC angulo A demit- Fig. 87,
satur in balim (i opus productam) pespendicylaris AD; eris
differentin quadrasorums lateris unius AB > fegmenti contermi-
nt BD, wqualis differentia quadratorum lateris alterius AC ¢
fe ti illi basers contermini DC. Nam propter angslos ad D
(i) roédos, evit in tviaugulo ABD, ABq—= (g) ADq +4=BDgq, (1) Perde
@ [ublato utringue BDq, erit ABg— BDg == (h) ADq: 14
eodems modo in trisngulo ADC ofiendi poteft quoi ACq —= (g)Perhand
DCq=— ADq. Ergo per axio, 1, erit ABq— BDg— ACq=— Prop-
DCq. 9. E. D. , ; () Per
‘ é’or. 3. In trisngulo ABC, Aemiffa eddem perpendiculari p,-g_'g";';
AD ,. id erit bafeos BC [egmentum majus, quod laseri majori
AC adjacet , atque illud minns, minori AB. Nam propter. (i)7x bypes]
drsss ACmains (i) gnam AB, erst ACq rosjus (k) quam AEg, (k) Po
« .. Cs Sed axie. 164
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()Perbane Sed ACq (3) = ADq+4=DCq, é» 3; 4Dg4-DBq. Erge
0 P quadratorum ADq, DCq majot ¢ft quam ﬁanma qua~
“” ;.' drazorum ADq, DBq Quare ablaso communi ADq," (b)
P oris DCy m,mquam DBq. #igke adeo fegmentym .DCI'G;'-
wxio, 16, . memto BD majus (c). erit,
Fig. 48. Cor. 4. St in triangulo ABE; gtulnmm lateris BE rmym
it ‘quadratis laterum AB, 'ar fimut fumptis ,  angulus
’-d) Per1s, BAE lateri BE oppofitus erit relfo major. Evigatsr (d) enivs,
Juper reld AB, ad punitum A, perpendicularis AF equalis
— {J;m AE, & ‘ﬂtfuur BF. 0Ob lngylwu BAF ¢elum, erit
(9)’e (3 rm eris BF equale guadratis laterus BA, F4
»? Jimdl fuepris.,: bocafls prepter agualns FA, AE . quadrgtum
(0 Per  “BF (f).cqunbitur goadrasis BA, AE [imul fumptis. Sed ex
"“"‘ ) » quadratum BE majus:eft quadratis BA, AE [imul
tis: Ergo:quadratum BE magus eft quadrate BF , én
ﬂ,}’m - raila BE (g) :eff :vetd BF major s (o .proinde angslus BAE
o ’16. (b) ef angsdoireRto RAF major. Q. E. B,
8,’..,." " Cos. §«..Eodsw. saede s fi in. jmwgulo ABC , quadrasem
- lateris. BGaugale. RAC 0ppo, ){iu Wintlys. quadratis iatersm
84, Acﬁmdqﬁmpm s abjinr spgwium BAC ofp
angulo xeilo Moivorom. Erelld enim d azus AR perpendicu-
C)Perbanc lari AF J[i HC aguali, & dnii BF, erit BFqez (i) #Bgd
.lf)P-’ AFq..Sed AFqET (k) «ACq.. Erge BFqI— ABq+ACq. *Sed
Lﬂ'; Mwmpwaqmdl quam ARq4ACq. Er;oﬂ

o 15,  TWinss off quam BFg,, otnde: BC . minor (1) quam BF;
m:i" Mqﬁh EJ:&B&FW(J‘) erit.
axzo, 1
(m) P . - ' '

Sl .
o ocC theorema ‘( 1. lib. 6 Eudadu o
oo omtes fipuras fimiles extadclg Pythagericum appella-
tur paffim ab inventore Pythagora; qui, ut teftantur Proclus,
Vitruvius, aliique, Mufis vi€timas immolavit, qudd f¢ in tam
cmhro invento ab iis adjutum pytaret. lgnorabat videlicet
tientiarum Dominum , verum & unicum omnis fapientic
%" v . su@orem Deum ; aut certé fi cogpovit, non ficut Deum
- glorificavit. Frequens porro hujus theorematis & eximius
Bt per Mathcmatlcnm totam ufus eft; ac.viam imprimis ad 'in-
, tommenfurabilcsmaguitudines , arcamm jngens Geomettice

Pb:lofo hix, cendas aperit.
. rati latus offc dismetro incornmpnfurabile, theorema
eelebratiffimum eft.apud veteres-Philofophos , Arifiotelem
a prafcmm&?htonem.adeout kocquhet cum Plato
. bon -homigem. of pomkm -deget, - Noﬁu&ru
njus
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hujus myfterin duxiffe videtur originem ex hac prop. 47.
Nam cim in quadrato angulus ‘A te@us fit, erit quadra- Fi. 8.
tum diametri CB ®quale quadratis laterum AB, AC, ac °
proinde, () duplum unius. -Quare cim quadratym diametrj (2) Per
CB fit 2. & quadratum lateris AB fit unitas , erit diimeter . e
CB radix quadratica numeri binarii, & latus AB radix qua~
dratica unitatis , five ipfa unitas , quarum proportio (ut fue
Joco demonftrabitur) numeris explicari nequit , ac proinde
incommenfurabiles funt.. [ Her prapofitio de incommenfurabili-
tase lateris ¢ diametriin Quadrato , of ultima libri decimsi .
spud Euclidems : demonfiratur autem & Tacqueto in Elementls
fuis Arithmet. in Scholio poft prop. 1 1. lib. z.‘]q N ,

“ Atque hoc vel unico argumento , tametfi catera omnig
deficerent, evidentiffimé conficitur, magnitudines ex defini-
to_puntorum numero componi non pofle: alids enim nulle
eflent incommenfurabiles , omnium quippe menfura com=
mupis, fcl{:’i:t pun&um, tdemn < ﬁt dc;

His fubjungo tria problemata ex eidem propofitione des
duca, quorum ufus zrequcntior. props F

Problema 1. Ce
Dktis qﬁotcimque quadratis, inum omnibls @quele coa- Fi. 365

- . Dentur . quadrata tria, -quosum latera fat AB, BC, CE.
Fac angulum re@um FBZ infinity habentem latera, in ea-
que transfer BA & BC, ' & junge AC. Erit ‘AC quadra:
tum zquale (2 quadratis AB, BC. Tum AC transfer ex (b) Prgny
Bin X; & CE tertium latus datum, transfer éx Bin E,& & I-
';Emge EX: erit quadratim ex ‘EX zquale (c) quadratis ex (<) Par

B (feu EC) & ex BX; hoc ¢ft, squale tribus datis-quas %
dratis ex AB, ex BC, ex CE.. - ' " »

Problema 2o - . - R

-DAtis duabys. reis inzqualibus (AB, BC,) exhibere quas pygpog *

dratum, quo quadratum majoris (AB) excedit quadra- T

turh minoris (BC. o oL
Centro B, intervallo BA defcribe circulum, Ted in dis-

N
e

metro AF, & centro B versus F, Bc.] ExCeri - ol
pendicularem CE, occurrentem gg.iphui:!e in E. ({cuagz- o
tum ex CE eft exceffus quafitus.

Ducdtur enim BE. Quadratum BE, hoc eft AB, aquatur
(4) quadrato BC & quadrato CE., Ergo &c, d) Per 13

mo‘.




%4 Elementornws Gestwetria
. | Problema 3.

.

¥ig, so. Noﬁs duobus quibufcunque lateribus trigoni re&angufi,
. reliquuni invenire. _

- Latera re&tum angulum ambientia fint AC, AB, hoc 6.
pedum, illid 8. Oporteat invenire quot pedum fit CB, angule
recto oppofitam. Duc 6. & 8. in fe ipfa; orientur laterum
quadrata 36. & 64. quorum fumma eft 100. Radix quadratica

. 1oo. mempe 10. dat ‘pedes lateris BC quafitis monft.
patet ex 47. Nam fumma quadratorum BA & AC zqua-
tur quadrato BC. Ergo horum fummz radix cadem eft
eum radice feu latere BC. i
. Nota-fint deinde, latera AB, BC, hoc 1o, pedurth , illud
6. Oporteat invenire AC. Lateris' AB quadratum 36. aufer
ex 100. quadrato lateris BC. - Refiduum 64. erit quadra-

tmm lateris AC. Radix ergo 64. (nempe 8.) dat pedes la- -

teris AC, - _
PROPOSITIO XLVIIL
P. 51 I quadratuns ab umo trianguli latere (AB) de-
Jeriptum o fit aquale duoows religuorsm laternns
(AC; BE) guadratis ; angwius (LACB) quems re-
ligna lasera coniinent 5 rellus erit, A

Si negas, erit angulus ACB reBo major aut minor. Ergo

- (ut demonttrabitur prop. 12. & 13. 1. 2. quz ab hac non
-+ dependent) ?‘uagmtum‘AB non’erit &quale quadratis AC,
BC, contra hypothefim,

Vel fic. Duc FC perpendicularent 'ad AC,- & =qualem

{a) Perg7. CB, & junge AF. Quadratum AF zquale eft () quadratis

& by FC, CAj; hoc eft (6) quadratis BC, CA; hoc eft per hyp.

) P quadrato. AB. _Ergo 1ectz AF, AB wquales (c) funt. Quo~

(& P niam igitur tri%ona X, 7, funt fibi mutud wquilatera, an-

" axie1g, guli ad C (d) {uat zquales. Ergo (e) recti, Quod erat de-

{4) Pr8. monftrandum, . A o .

(¢) Por .

L3 T )

gt

. .ott .U.. BLEa
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ELEMENTORUM
GEOMETRI A&

LIBER SECUNDUS. -

IC liber mole parvus , at preflantid ac utilitate

- theoremstum planc magnus. Tyrones, fcio quod

.. B dico, nondum capient ; fed efle veriffimum ulte=
rils prove&i, ufu ipfo certiffime intelligent.

Radtat autem hic Liber fecundus de Reflarum linearsm
potentiis ; boc ¢ff quadratis. Compaut]m Rectangula
varia, e reitarum aut bifariam aut utcunque divifarum parti-
bus oriunda cum totarum linearum relangulis ¢ quadratis.
Pars bac-fane clementorum longe utiliffima eft: (pecimin autens
Operationwm Algebraicarum pracipuarum vere fundameptum.

Propofisiones tres priores demonfirande Multiplicationi, Quarts - *-* «
radicam

quadraticaram extyallioni nfervis.  Qua fequuntyr
quinta , [exth , [eptima , o&ava Operationibus Algebraicis;
Religua werd Trigonometricis conferunt plurimism. Primd
quidem fronte Tyronibus hic liber videsssr difficillimms 5 eo quid
myfberii quiddam -in fe consiners [ibi imaginentur. Atsamen
Demonfirationes in eodem adhibise pleragne omnmes facillime
buic axiomati nituntssr , Totum , mempe , omnibus fuis parti~
bus fimul famptis xquari. - Ne vero animum defpondeans. Ty~
rones , [ prima vice perfeité mequeant comprebendere. Iniey
relegendums enim fe tam clara non intellexiffe olim mirabuwp
tur, . )

DEFINITIO.

Auﬂelognmmdn; re@angulum (AE) (quod.reSangulum | o

fimpliciter fine ullo addito appellari folet) contiveri di-
citur duabus lineis reis -(AC, AF) reGum. anguluim
comprechendentibus. el .

Nam carum altera AC altitadinem reQanighli., altera AF
kritudifiem determinat. Deinde fi intelligatur htus AC

fari perpendicularicer per - totam AF,..aws: AP per oum . -

aC,

red
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AC, producetur eo motu area reGanguli. Quare meritd
rectanguium fieri dicitur ex duéu, &ug;nltiplicatione duo-
fum latefum contiguorum.:” * - N
Fg. 282, Quando igitur dicitur €x. gr. re@angulum fub (vel ex)
- AC, CB, vel brevitatis caufd, re¢tangulum ACB, defignatur
feangulvin quod continetur fub AC & CB [vel /b rodhis,
AL, CB refpective funt aquales] ad re€tum angulum
conftitutis. Similiter , cdm dicitur reftangulum fub AB,
CB, vel reCtangulum ABC, defignatur re@angulum conten-
tum_fub..te&is . AB & BC [wvel fub retis que ipfis equaies
fime ] re@um angulum comprehendentibus.
Re@tangulym porro aliud eft ob) m, aliud quadratum.
Oblonguth ‘eft- quod' latera contigud inxqualis”, five
quod continttir {ub duabus’ re€hs i ibas. Qusdratum
tectangulum eft; quod fub duabus ibus continetur.

NOT A. Signum equalitatis in boc libro off, 2. [nempe i
emonftr. ‘Tacquetianis. Alia ggn!, hie & 5“:1 in Edditige ad?-
hibiti,‘ explicantur in initio , ante Tacqueti pracf. ad lecto-
YTem. :

' PROPOSITIO PRIMA.

By 1ba. O I figrint due recle (AB, AC) quarwm altera
[ééla it in quotewngue pavtes ( AE, EF, FC:)
jrit_re€langulum fub illis dwabms (AB’, AC"«) com-
prebienfum s  aquale rellamgulis o, que [ub infeita
€AB). o figalis felle pariibus (AE, EF, FC)
 omtinentur, . :

. Gtatye 'AB perpendicularem ad AC. Per B duc infinitam

{s) P+ BRperpendicularem ad AB. Ex E, F, C erige ‘perpendicu-

df.l.2. Dres EI FL, CQ. (4) Erit ‘BC re@angulum -fub- AB, &

() Perage AC: & cft eequale rc&angulis BE, IF, LC; hoc ¢ft (quin

€34 Lt gm IE, quim LF funt (5) zquales AB, ) reangulis (¢) fub

(e Per 4. p, AR, fubA, "1?;, b AﬁB',TFC;ﬁ 2 s
.83.41. [Coroll. Hinc ampliori demonfiratione firmari poteft pr

'.t,-‘tot-jz " ‘MLﬁW‘ﬂrWO'M prop. 450 lib. 1. legiswr -, - p
 dbidem iradiga. Si wempe quadrilaterum BF per reitam

du. tripnguin. ABC, AFC repluairy bifeta AC in S, ex opja-

&:‘lﬂ‘l’il B, F, inbafim communem AC duis porpendicu-

davibms B, FE»' en § erigasur SL- earwm [umwa_aquali :

offendmdun ot reéiangalum [ub CS én SL aquari guadriler

l‘) Per g1, 5900 BByT Glon.ewimn, Irionguin ABC) AXGC (d) Wur’z

1 O PR

1

.
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tangully (MECS &' BO, & fib CS & FI fifpeliR; climgue
n&i Lsﬁzuuur ipfis BO O FI fimul fumplis ; ¢ dividatws
in partes, SD, DL, 2]5‘: BO, FI refpecti uales; Ergo tri-
angula ifta, fen quidnlatersm BF, yelanguliz CD, LE, fub
infef#a3 CS , & fingwlis feite LS partibus, hoc off , vi hujms
prop. rechangiile LC [Rb duabus CS &~ LS sjwabi nicefs of.1° o v

Scholisms.

DEcem prima hujus libri theoremata etiatn Vera funt in
numeris, i, ut linez, dividantur in partes. Reétant.
gula numerica procreantur ex multiplicatione duorum nume-
rorum , quadrata verd numerica ex miultiplicatione numeri
per feipfum. . <)
[ Sit numerns infeclus 9, dr fellus 12, qui im partes tres !
Rimirum 3, 4 & § dividatwr. Eris veitangslum ex 9 in 12 -
" dudlo == 108 ‘equale reclangulis tribus 27 & 36 Gr 45, ex 9
in3 e 9 g9 in 5 rypeitivi duilo compotis. -
Vel fis numerss 432 tanguam multiplicandus {c&m in 400
&30 18, >a<tqn numerus 8 tan uaénxmu tiplicans i
0élus 5 ers 432 == 3456 agualis 400 == 3200, .-
{I-S><3o‘::z43,+g)(:q::16. Unde etiam Multi= -
plicasionis demonfivatio peti debes<] N
) ’

. PROPOSITIO II. =«
SI refla (AB) fella [ wtcargur ( in-Cy') oo Fe ®
reitamgnla fub rerd (\AB) cb. pariibus (AC,
CB) comprebenfa, qmadrato totins agualia fim.

.

Accipiatur F 2qualis AB. . . o
Re&. FAB &. (a) re&t. FACY\ : 2" Poy
re&. FCB.: , %

hoc eft, quia F & AB funt quales inter fc;
Quad. ex AB &. re&t. BAC .
Al (b): <7 re@. ABC. &od S

iter. Fiat (b) .ARDB rasum reite AB, - Fie. 30

tum C. erigasur (c) recta Clz“:"p;i AB perpendicslaris. Ap:g:li 'Hm.
itaque pd C redli, angulis 4 ¢ B aguales funt, ¢ refla AR, ;{”"".
CH, BD fibi invicem [unit (d) parallele, ¢» AH, BH(c) pa- ‘ Yo koy
rallslogiamma reBangula. Eris praterea CH reita (f) AR jive (d)Perags
(8) AB eguplis : ¢ proiiide AH, BH funt (h) retangula fub 1. 1-
sota AB ¢ partibus AC, CB mpnﬁ[n;&; & j:’mufjmpm (;)‘;’- ‘f_

qum&r. gmadraio ipfims AB. , .

p3elne
. &it (£) Per 34,
&) Per oofred, (5] Per i Lo



48 Elementorum Grometrie
Sit nssparns 8 in 5 & 3 foilus : quadvatum toting 8 XK 8
=64 equale off recdangulis 8 X 3= 24 8 X 5 =40.]
..PROPOSITIO IIL,

Fig e SIt rofta (AB) mtcungue féita (in C:) Erit rectan-
gulum [ub tota (AB) & partinm alterntra

(BC) comprehenfarm , equale rellangulo [ub parti.

bus (AC, CB) una exm quadraro predifle partis

(BC.) .

) - Affume F zqualem CB.
{8)Perz, : Rect. ABF . (#) reét. ACF
L re@. CBF:

koc eft, quia zquales funt CB & F;
Re&. ABC £. re&. ACB
) quad. CB.
'S [Aliter. Fiat (b) rectangulum AD [ub totd AB ¢ parte CB;
Per 'y (c) erigatnr perpendicslaris CE: 0b reiiam CE,reile(d) BD
1;9* Jfive (¢) BC equalem, retangulum AD [ub totd AB ¢ parte
er11. . BC comprebenfum , aguabitur reifangnlo AE [ub partibus AC,

-
Gk
<;

£

3

,S )..P ‘CB, una cam quadrato EB pradifte partis BC.
(d) Perag. *  Sit numerns 7 in partps 3¢ 4 fectns. Reétangnlum 7 D
6‘3‘4; Lo 3= ax equale eff velangulo 3 X 4 == 12 ¢ quadrato 3
2:,'." DK 3 ==9. Pariter Reangulum 7 D& 4 =28 aquale eft rec-
v o sangwlo 3 V& 425 12 ¢ quadrato 43 4 =16.] .
< PROPOSITIO 1V.
Fe.& IT velta (FL) stchingue [eta (im O:) erit
i3 W) quadratum totius equale guadyacis partinm (FO,
“* OL) & bis relangulo [ub partibus (FO, OL)
‘m'moa : , “& F
N , ad. FL =. . FLO cum
Qrew 5 Q- FL £ ()8 Tho.™
.!0?0':. . C Atqui re&. FLO £. (g) re&@. FOL
e | 0 ) 8 LOF
() Per & te&. LF .(p) relt. -
G - * O
o . N . . FL . .
- Feod ‘qnad.OL}
oo L T " re&, LOF

o _qugd. FO:

(S R N |




 Liber Secundusi' - A9
1d eft, quad. FL &. re&. FOL bis

[ Aliter. Fiat FGDL quadvatum n&q:a;z., & duitd din- pyy, 5
weiro GL, in trianguld FGL, ob aqunlia Iaters FG, FL ¢&»
angulum F roétum , erunt angwli FGL, FLG femiredti (a) ¢ (1) Peron
aguales. Per punitum O ducatur ipfi FG vel LD paralleln 11 pr.38.
OK, gqna fecet diametrum GL in C 5 & per punitum C iff5 4%

FL el GD paralleln agaswy HI. Propser omnes angulos quk-

drasi FD n&ﬁ? » ersmt wtism omwiis parallelogramma FC, OI, - -
HK, CD reilangula (b); ¢ 0b parallela: OK, FG, erit (c) (b) Peroit
externss ang. LCO aqualis interno ¢ir opp. FGL, boc ef , FLG i
Jemiresto. Ergo in triangmle LOC, laters OC, OL funt (d) - -c)",,m,
qualia: ur (c) etiam rectangnli O1 oppofita latera OL , 5 a0
CI; OC, LI; ¢ proinde OI off (1) atum reéle OL ; Es ;d)fn& .
soders modo._ demsonfirabisur HK quadratum offe reite HC, wal L1~
(g) FO. Et #im CO, OL aquentur, erit FC redangulum fub S')'P 344
partibus FO, OL data redle FL. Sed reitanguls FC, CD funs () Per aeft
(h) eqmalia, ¢ proinde FC, CD [l fumpta, aquantsur bis ya.l.1,
reitangulo fub partitus FO, OL.” Quare FD quadrasumi to- ?8) Per :4e
sius reéts FL, aquatnr iplis HK, OI, pattium FO, OL qua- /1:& <
dratis, uni ewm FC,CD bis rectasgnlo fub partibus. Q.E.D. () pergnn

Sit numerns 10 in partes § 0o 3. feitus. Ouadratum 10 X L1,
102 100 eqwale eft quadrasis parsinm 7 3 7 == 4963 XK

=9, & dnobus rectangulis Y 3 =X 21 o 736 3=21.
dﬁ?m 13 in partes 10 ¢ 2 divifus. Quadratum
totiss 13 3K 12 2= 144 aquale off quadratis partium 10 3¢ 10
= 1002 Y 2224, wna cum bis reangulo 10 X 2, five
2 3¢ 10 22 40, Et binc pendes radicis quadratica extractio.

Corollarium 1. Hinc ligues parallelogramma Ol HK circa £y, 1,
diamesrym quadrati, effe quadrata, . v

2. ltems diametrum cujufvis quadrati ejus angwlos bifecars.

Ef} enim FLD ang. redus, ¢ FLG femirectus. .

3. Duadrasum linea dimidie eft quadrati linea integra pars
gquarta, Promotis enim redis OK, HI, motu parallelo, ufghe
ad medin punda A ¢ B, M ¢ N laterum quadrati FD;
relanguls FC, CD, ¢ quadrata O, HK in quassor aqualia
guadrats :ﬂ + Et sodemn modo confiabit retangulum | five
stinm parallelogrammum quodlibet) fub dunbus reis quibufe
vis , redanguli (fes parallelogrammi parallelogrammo daso
aguiangnli) (ub enrum dimidiis effe quadruplum. o

4. Onadratum quodvis FD aquals oft bis reclangulo fub
quadrass latere FL (08 GD, é-‘Ltm': dimidio LN [ty ND.

Kquatur enim redanguls FN , MD fimul fumptis. Item ,
porallelogrammum quodvis » aquale eft bis parallelogrammo &2
quinngulo fub uno quovis latere & Sltcrim dimidio.fr PRO

\)
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PROPOSITIO V.
¥ [ refta (QX) fifla fucrit .equaliter (inR) &
o inequaliter (in S,) . orit vectangulumy . [ub ing-
gualibns partibus (QS, SX) comenmnm 5 wna coms
guadrato partis intermc\din (RS) aquale quadrase

dimidie (QR.) )
() P - Re&@. QSX (4) £.r1e&. QR. 8%y . .
Wb 0 ret. RSX. }
- * Re&. QR, SX-£. re@®. RXS;
. ) ' e id eft, b
@) Po A © s, (8) reét. RSXq'
s.l2% . : quad. SX. §
Ergo re@. QSX £. re&. RSX
. " quad. SX
v re&t. RSX.
Addatur utrifque quad. RS " habebitur ,
i re&. QSX & reét. RSX id eft, R
") P ) ‘\quad. R§ quad. SX \,(c) quad. RX
PRAN » re&t. RSX (feu QR -
: ‘quad. RS;

Fig. 9 . . [Aliter. Snper refe & X parte dimidid R X - fist " quadva-
-tm'v:’ RF, 3 dusd %mm XE, per S ducamr 56 ipfi
\RE wvel XF parallela , qua fecet diametram in H; &
My ipfi QX vel EF paraliels agatwr KI , fecans RE-in L,
() Percor.’ en pev - Q) 1pfi RL paraliels agarsr QK. Propter. (H) qma-
3. praced. . dygrum ST, circa diametram quadrati RF, evit SX (e)=Z SH;
. (:lf "'“f @ '0b parallelogrammum SL 5 erit etiam RS (f) == LH, &
Vs RL == SH==SX. Ef astem 9R (p) = RX (h) == XF.
tbt.  Unde' O (i) = SF. Commune adjiciatur RG , ¢ DX 4= LG
?:)Pﬂ by~ = RF. Sed D H ¢ff retangulum fub vete QH partivus ine-
?:”'P . qualibus 98, 3X; & LG eft (k) quadratum partis interme-
(W) Pordef. i RS; o RF oft (1) quadraum dimidie RX. " Ergo; fi e
Bbw i DX, fuerit elin equaliter mR 5 G inequaliter 8 S, erit
ﬁ(_f)lp:. :é'.“ X E' Dé' . f ) W -
 Arque binc ¢» ex prop. feanenti , et aquationuth gk~
'g;”’" e 'dmti:?qrum adfellarum confiruitio Geometrica :qnn‘ ad frap?:;.
it O 29. Bb 6. plenius explicabiewr. o
zl) Per Sit numerus 8 fectus aqualiterin 4 € 4,  atque inegualicer
oonfire S 5 ¢ 3. Erit redtanguinm §3€ 3 == t5 und cim quadrato
1% 1 = 1 aquale quadratoq )'34. = 16. T
« 'Cor. 1. Hinc reBanguluny QSX, partium insqualinm , miv
wus eft - quadrare QR (five dimidie X.) Nam per hane
. : T




+* Liber Secwndus, £
prop. Reanguluym QSX , wuvs cum guadrato BSs equasur
a0 OR. :

Cor. 2. w0 prgi): accedit pundtum S ad medinm punitum
R, eo majus erit rectangulum QX , ¢ quo longius & medio
punélo racedit , ¢o minus evit idem reangulum. Punitum enim
S accedendo minsit , . (& recedendo auget partem intermediam
RS; sunde () etiam RS quad. minserur ¢ augebitur refp:iti- (a) Per
vl Et citm per kanc prop. fit RS quad. 4= QSX: reit. == axlo 16,
P quad. Ergo, quo minus fusrit RS quad. eo majus eris
rectang. QSX, ¢& vice ver(a.
Cor. 3. Qwo propins accedit puncium § ad medium puniturs
R eo munor erit /ﬁ'mm quadrasorum partism inagualium 2y
SX; & quo longins S & medio punito recedit , eo major erit
illa fumma. Nam QXq==(b) -ésﬂ + $Xq 4= 2 95X, Sed (b) Per
Punctum S propius accedindo ad R, reftanguinm QSX anger 42
(c)s & rece minuit, Ergeidem punium S ad medinm ‘f’) P :: &
R propins accedendo minuit 9Sq=4 SXq ¢ recedendo anget. e
Cor. 4. In fig. 7. refangulum FOL partium inaqualium Fig, 7.
recte FL quater (umpinm , quadrato ipfius FL minus ¢ft. Nam'
quadratum dimidie FL quater fumptum (d) equatur quadra- () Percot,
#0 FL: Sed reang. FOL (c) minus off quadraso dimidia FL; 3-P'-F4~’- 2
¢ goindc reitang. FOL quater fumptwm, - minus eft quadra- S,) l.;;h
“L 2 ia FL quaser fumdpto , [rve minus off quadrato ipfius -
FL. O. E. D, : .
Cor. 5. Si dusa ree agquales AB, CD, ita dividantuy ip Figi 0.
B, F, wt rectanguinm AEB [ub partibus unius , equale fit rece
sangulo CFD f[ub partibus alterius; erunt unius partes parti-
bus alserins refpecdivd aquales, major majori, ¢ miner minori,
S pates fusrine inequales. Si enim pundta E, F, bifecant reclas
nales AB, CD, liquet AE effe == CF, ¢» KB == FD; fin (f) Pey
iter, bifeceneur AB, CD, in M ¢p N3 atque earum [emiffes ‘*"-,6-
MB, ND «qusles (f) erunt, ¢ proinde MBq (g) == NDgq. ‘i),.o ;;‘
Sed per banc prop. MBq == AEB rect. 4+ MEq, & NDq 2= (h) Per
CFD reil. <« NFg. Ergo (h) AEB rett 4= MEq X2 CFD red. axio.1.
<= NFq. Kt ablasis vectangulis ex hypothefi aqualious , (i) erig (i) Per
MEQZZ NFq. ¢ MEZ=NF; que fi equalibus AM, CN ad- (‘1’3'}"
daniwr, ¢ ab aqualibus MB, ND f[ubtrabantsur, (k) habebi~ 4, 5,
tur AE==CF, ¢» EB = FD. ©.E. D. -
Cor. 6. Reitangulum [ub fummd ¢& differentia- dwarum Fig- 8. 9
redbarum (9R, RS,) aquatur differentie quadratorum ab illis
refdis fadlorsm. Nam per banc prop. ret, QSX - quad. RS
=ywad. OR. Aufer wtrimque quad. RS, ¢ erit red. YsX2
mﬁa-—w.ns. Cim igitur QS fit vetarum DK , RS
wmmma , & ( ro]pm QR I=RX) §X fit earum differentin
net propofitum.] - -
‘h’ . Da PRO«
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% Elementorsam Geometrie
PROPOSITIO VI

I reita (AB) fit bifariam feita (in C) eigue
S refta quedam adjiciatur (BF;) erit reflangn-
lum fub tota compofita (AF) & adj:éta (BF) con-
temums o una cum quadrato dimidie (CB) aquale
guadrato (CF) compofite ex dimidia & adjelta.

Adde in dire@um LA, =zqualem adje@ BF. Cim xqua-

libus AC, BC, zqualia addantur AL, BF , erunt totz LT,
FC =zqualts. Unde LF fe@a erit zqualiter in C, & inxquali-

ter in B.

re&, LBF ‘
-B_rgo{ &. (s) quad. CF.

cum
quad. CB )
Sed eb zqualitatem reGtarum LB & AF,
" re&. LBF &. re&. AFB.
Ergore®. AFB  &.quad. CF.
quad. CB.

[ Aliter. Conflruitd enim figurd 12. fuper duti reld
ACBF, eodem prorfus modo que in prop. preced. fuper redd
BRSX figuram 9. confiruximsns, erit AN redangulum fub otk
eompofita AF ¢ adjedtd BF; ¢» KG ’mdummi ius CB,
JSive dimidia AB; CE ward quadratum ipfius CF , nempe com-
pofite ex dimidid ¢ adjecta. Et ob rectanguinm HE refian-
fuloAK «quale, (nam Ax(b)zn?:):m)é-rdqnm.

ium utringue commune , liques propofisum. .
p‘fS'it 'nnm:z: 6 feidus quZm p‘: pé- 3 : gique sddatur
m;»((rm 2. Erunt reiangulum 8 Y 2 == 16 ¢ quadratum
3 == 9 agualia quadrato § Y § = 2§.

Cor% 1. Hi:g S xn:qm‘h. AF, CF, BF fuerins arithmeti-
ce z:‘?om'mlu, (boc eff, fi differentin AC inter primam ¢»
fecwndam ,  differentic CB inter fecundam ¢ tertinm fuerit a-
qualis;) erit recianguium fuub extremis AF ,BF , 4n& cum qua~
drato differentie AC vel CB ; aguale quadraso medie CF. .

Cor. 2. Hinc reGangulum AN, minus o8 quadrato CE, do-
fectu quadrasi KG , quod dati re@d AB, [emper idem manes,
ummf‘u aygeasur recta BF. Ex augmento veri ipjius BF ,rec-
sangulure AN ad quadrasum CE magis magijque Accedit ,
tam propovtione, quam figurd; ita wt differentia-iffa KG, re-

[pectu magnitudinis figurarsm AN ¢ CE 5 taxdem videar

&0y contemnenda.) o

R

PRO-




Liber Secundus, 53
PROPOSITIO. VIIL

I refta (AB) fuerit mcumque [eita (in C,) e- Fie 13
runt quadrata totius (.AB) @ [egmenti alter-
wirins ( AC) aqualia’ bis reClangulo cowtento fih
rwid (AB) & fegmemto dilte (AC, ) una cum que ‘
draro fegmenti alserins (CB.) ‘ :

Quad. AB (4) &. re@. BCA bis () Pe
. quad, AC b2
quad. BC.

Adde atrifque quad. AC: crunt
Quad. AB &. re&. BCA bis
quad. AC quad. AC bis
S quad.BC. :
Atqui re@. BCA bis com quadrato AC bis, aquatur () (b) Per
reftangulo BAC bis. Quare fi pro BCA bis & quad. AC bis 3+4%
fubftituamus BAC bis; erit. .
" £ Quad. AB £. re@. BAC bis} L
{quad. AC  quad. BC.

[ Aliter. Confiruédi figura 14, ita ut AD fit ‘quadratum Fis. 1¢
sotius AB , ¢ AL quadratm:&pﬂtix AC , duitidue quadvati
AD diameiro EB , ¢ produita LCin F, que fecet diame-
trum in G, & per G duild HI paralbld ipfi AB vel ED,
erunt recte HK ; HI toti AB @ fibi invicem aquales; (nempe
HK = HA - dK. ¢ AK ()= AC, AK (d) = CG (¢)
= CB, unde HK = AC-+CB== 4B (f)==HI;) ¢ HE, 3" &
HG parti AC ¢ jibi invicem equalss. Unde ob duo aqualia 4. e
redlangula [ub sxi AB & parte AC, nempe HD , HL ¢ (p) Per
CI quadvasam partis alterius , idem [pasium cum.quadrasis 3441,
AD, AL consinentia, liquet propefitum, . ‘ E:r) .P b

Sit mumerus 13 uscungse [ellus in o & 4. Erunt quadvata |, ,J’,}:
3133 13 169 ¢ 9 D 9 == 81 wgunlin 13 D 9 =117 3241,

& 13X 9 == 117 (& quadrato 4 DE 4 T 16, . f) Pow
. Propeitio quarsa nobis exhibet vadivis binorvie quadyatum ; 3% h1s
}x bac autem feptima eliciesur quadrazum. vadicis ‘refidue, por

Carollarium. Si & reili BA auferassn Hc AC; quadratum Fig. 13
n[duc BC, # qundrasis totins BA ¢ atlasa AC fimul fum-

Peis excadipur.,” bis redangulo BAC. [ub totd ¢o.ablard

somtinesur. Nam per hanc prep. BAg 4= ACq =1 rett. BAC

= BCq; ¢ usrivque fubducendo a reét. BAC , eris BAgmes 2

nﬁ.BAC-l-.ACg::BCg,_QxﬁD., e .
. Y3

(¢) Per



g 14

Fig.13,

{2) Per
"“o

(LR
. Gobode

i4 Elensentorum Geomsetrie
Sic fane , in fig 14, CI 7% AD <4 AL ~— HD ~— HL ; bes
¢f, BCq &% BAg 4+ ACq — rell. BAC 6i;.]_
PROPOSITIO VIIIL
Slnﬁa (LF). fucrit feéla bifariam (in I) ei=
que qudm reéta adjiciawr (FO; ) erit rec-
tangulum (L I10) quod wb (LI) dimidid, o
(10) compofita ex dimidia ¢ adjeita coutimetser

_quaser (umptum , una cum quadrato adjelte (FO,)

uale quadrato totius compofite (L O.)

Quad. IO (4) &..re@. OIF bis
uad. IF quad. FO.
hoc eft, quia ex hyp, FI, LI funt xquales, ac proinde quad.

FI cft quad, LI, & re, OIF et re&. OIL, feu LIO,

. Yquad. IO &. re&. LIO bis

quad. LI uad. FOQ,
Quare fi utrif«ilsc qualibus Jdas re&, LIO pis; Erit
quad. 1O .
. {quad. LI
re@, LIQ biss

id cft,
(%) quad. LQ  &. reé. LIQ bis
' quad, FO
. re&. L1O bis:
' Id eft,
&. re&, L1O qua
’ L & quad. FO.

[ Aliter. Fist OD quadrasum totius compofise L0, ¢
duild ejus diametro LA, per I, Fpunita , ipfi LD vel OA4
paralisle agantur 1B, FE, ficantes diametrum m R ¢ S; &

er R, S puniia, ipfi £O vel DA parallels agantsr TN, MH,
grrapur LF bife&am in I, (c) czit linea dimidia LI z;bdmtm
TI, pars quarta vati MF linsa integra LF , queasuor
rectangula TI, RF%, P.Q (4) ersns guadrasa fibs musnd
equalia. Deinde, propter FQ, QS aqualium quadrasorsm.
latera, ¢ proinde aqualia, (c) equabomiur. reBungula FN,
QH: Sed FH(f) == DS, ¢» QH, (g) = BS; s7ge €» FN
(h) ==BM, & quassor retaugula FN, Dt, BM, BS erunt
[ibi mutue aqualia. Perre proprer agmales LI, IR, - evis RO,
( hoc oft, quadraium RF una cum relangals FN) tetangu-
lum [ub dimidid L1, ¢ IO compofitd ex. dimidid . adjoidhx
v Ergo

\

——— -



Liker' Soundus. . 5.

Er, uor quadrata, TI, RF, MR, P, Hni cum quae

m{.%nguh; FN, 9H, BM, BS ;q%’émmq reitangulo

Jub dimidid L1, & compojitd 10 quater fumpto: Efs autem EH

quadratum adjeit4 FO. Ergp, [i reita LF fuerst feita bifa-

tiam in I, eique quedam reild FO adjiciatur 5 erit &e.
. E. D.

“Sit numerus 12 fecbus equaliter in 6 & 6 ; cique addatur nu-
merus 4. Erunt quasuor rectangsla 10)¢ 6= 240 & quadra-
thin 4G 3= 16 aynalia quadrato 16 X6==ig6. - .

Euclides banc propofitionsm hoc modo effert. ‘

Si ré@a 10 fuerit utcunque fe@a in F; erit reGangulum
OIF fuod fub totd 10, & uni patte IF continetur , quater
umptum , uni cum guadrato reliqua partis FO, zquale qua-

F“‘o 6

drato quod ex totd & di@d parte OL 4 IF [ feu fumpts in

O1 produtta, reds IL—IF, equale quadiato gmwod ex Ol o
IT, nempe LO] tanquam yn4 lined deferibitur.

Sit nastmerus 10 divifus in 6 ¢ 4; erit faltum ex 6 X 10

!wer[in:pmm = i40, & 4 X 4= 16; Er 240 A6

36 10463 ro+6]
PROPOSITIO IX. =

I refla (.AC) fir divifa bifariam (in B) o
won bifariam (in F ;) ceunt quadrata pariium
inegualiam ( AF, FC) dupla quadratorsm dimidia
(AB) ¢ partis intermedse ( BF.) R

Quad. AF £. (s) re&. ABF bis
- " quad. AB }
. quad. BF.
Addito igitur utrifque quad. FC,
) {quad. AF £.re&. ABF bis
Jlquad, BC. T Hquad. ‘AR
quad, BF ~
. . . .~ . - quad. FC, . N
ied re&, ABF &t re&t: CBF, quia AB, BC funt wequal
€x byp. . ' . A T
quad. AF &, re& GBF bis ) .
. Ergo {quad. FC  quad, AB ; R
e : quad. BF -
) T quad. FG.: Covs
Atqui (4) CBF bis cum quad. FC =zquantur quadratis
BC, BF, fu AB, BF: quae i horc illis fublituas, eruft
e D4 quad,

Fﬂ'g. 17

. P
gur-s

(b) Pew
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(1§ Elemintorsm Geometria
quad, AF £ quad. AB
TquiiFe ™ duad. AB
- : quad, BF ( -
” Quad BF; .
o Videft,. T oo s

wad, ABy :
a4, BE} bis-

[Aliter. . Ad pusBlum. B erigatur BE equalis ¢ -perpendicun
laris ipfi BA w,;‘:g; & duitis AE, I;‘C‘,’pei' F agz:r’;; BE
porallals £, & per D ducpsur G parallela reite AC, ¢

. qucatur. A9). Propter ang, ABE reftum (& lineas 4By BE
equales, (a) erunt BAE, BEA [emirelli; ¢ ob eandem ratios,

5'-).;";: pem erunt BCE , REC fe_mire/é?i i Unde AEQ}JE reciys. Et
i1 proper (b) QFC redtum , ¢ C femireduin, erit ¢p FQG
(b) Peray. (c) femirectus, ¢ rete F,’~2, FC eruns (d) aqnales. Er gquo-

wiam vectas parallelas G9) , AC fecat ref¥a EB, erie (e) ex-

1 O
(C)Pereon. yoymus_gng. EGD equally ipierno & op, EBC, ¢ proinde

6.7,
l-{' 32,

. vebius; angulus véro GEQ) eff femirciius, ergo ¢» GQE (f)

’d)'hr‘{ femirettus eris , G ree GE,GQ eruus (g) aquales;cp proptes

B9 rectangulum , (h) aquaiur GQ ipi BE.” Unde in trian-
Qulo rectanguly ABE, propier 4quaies reclas AR . ;BE ervit AE

(F) Fer cor, W9adratsm (i) duplum quadvati AB partis dimidia; & in srian-
S e

giadraium duplem quadrati G vel BF parsi} intermedia.

(g) Ppr uadrata verd AE ¢» EQ) squelia funt (1) quadrato 49 ;
:;)",, "' ¢f, quedratis(m) AF ¢& F.9 five AF ¢ FC partium%:
gael. 1. lium. Ergo quadrata parti imlulium AF, FC, dx-
(3) Percor, ;L‘}m quadratorsin parsis dimidis AB, @ parsis interme-

JN¥ dis BF. Q. E. D.

{k) P‘.". .

(1) Pen
7.4 1.
m) Peg

Tt 1

Sit numerns 32 divffm equaliter in 16 ‘é' 160 i liter
in 20 @ 12. Eruns quadrara 20X 20 == oo ¢ 12X 12 23
144 dupla quadratorsm 163616 Zi256dna X 4==16.]

PROPOSITIO X
‘S{Are&aq (FI) fit biffGa (in L) cigue quedam

refla adjiciatur (103) erwnt quadrata sgiins

compofite (FO) & adysile (I0) diplg guadrato-

vum qua defcribuanr [uper dimidid CFL) & fuper
~(LO) compofitd cx dimidia & afljeﬁi. o

Adjiciatur in diretum QF , 2qualis IO, . Quisergo etiam

. \ . FL

' -




v Liber: Seomndusi, ! &
. FL, IL.zquantur ex hyp, crunt totz QL , QL 2quales , ac
proinde ag)uiife&a eﬂ:%n L,*& alirer' in'I. Ergo :
{quad. Ql a. (a) quad. QL} bis (s) Po
v . lquad 10 ¢ quida LIS : o
. Sed quad. QI eft Euqd,.\Fp,; & quyd. QL eft quad. LO, &
quad.'LI ¢t quadé; 26 © o ot FLn i
[ .FO." * &. quad, PLq ; .
' Ego {fad 10 * Sudro}bis |
[Aliter. Ad L panitum ,relie FL vel LT aqualis th perpem-_ Fig. 20,
dicularis dgatur LE , ¢o duchntur FE, Els pér 'E ducatmr-
aralleis ipfi FO; ¢ per O ducatur 02 parallela ipfi LE:
& 06 relins paralbslas EL,” 9O, reite EI, 9O non parallela,
o producantur , (b) concurrent alicubi. Produchmur donec con-- (b) Per
currant in G, @ ducatur FG. Propier anguluip FLE reftum, Y. Sk |
& FL, LE Azualc:, () erunt LFE, LEF fumireitis ¢ pari {;f’;,f;,!: p
rasione LIE, LEI (d) erun: femirecti, ¢ proinde FEI reclus. cor,11.pr,
Porro angulus OIG, oppofisns ad verticems femirecto LIE, (e) 32.kr,
eff esiam femiredius: ¢ propser parallelas EL , 9G, # reild zd) Fer
FO feclas in L ¢» O &> aniulum.ELO reitum, eris etiam '::"" :
ang. (f) alsernus GOL rectus: quure in triangulo GOI, propeer , ’.,.: . a
angsism ad O reiium €» ad 1 famiveitum , eriv ¢ ang. OGI (i) Per
(8) femirecins , ¢ proinde latern OG, Of (h) erunt aqualia. 27.4 '
Et ciom in parglelogrammo L) , angulus L seitus fit , etiam (8) Per
oppofizns O) rectus (i) erit.” Quare im trianpulo E G, ;‘:,“‘{'
proprer 9 reitam , & QGE femiredtum, erie & QEG (k) (b) Per
femirecbus, ¢ latera DE," OG (1) equalia : fed in yedang. 6. L v.
13, off EQ (m) = LO: quare L0 == B9 == 9G. Fam (i) Per 340
vero, in triangulo reitangulo FLE , propserlatera FL, LE equa- (k; “Per
lis, FE quadratum duplum (n) eff quadrasi FL partis dimi- g, 6 pr,
diz; & in triangulo redany. BQG, "proprer inters QE, DG 32.L1.
aqualin, erit EG quadratum, (0) duplum quadyasi EQ) vel (1) Per
FO:aomnpofita o2 dimidid & adjellis. - Quagraca-veto FE f;,’;)';,
£G fins (p) quadrato FG; hoc ¢t o (Q) quedratis FQ ;.1 .
sesius compofise, ¢ -OG vel QI parsis pdjedla. Ergo (r) qua~ (n) Per
Araca totin compofite FQ . € adjeéie O1, dupla (uns quadra- cor.1.pr,
torum dimidia FL, ¢ Q. comopejisa ex Aimidid ¢ adjedtd. 47.'.3
Q.ED.' S ‘ o) Per

: ’ . ; . Per

Sit. sumerus 40 (oius iter in 20 ¢n 20, eigue addar 9;?1. 1.

tor mumerus 14, Erune Quadrata 54 XK 54 == 2916 & (9 P

A4 XK. 14 = 196 dupla quadratarnm 30 3K 20 I 400, ¢ (1) P
34 X 3¢ = 1156 - S D~

v
3

“ee v
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R 26,

) PG
LL

) P
axte. IS«
(c) P&
§7ekse ..

" enim ulles numerus ita focari peteft, ut
- in parter unam , aaquale fit quadrato partis reliquz. [ Es bow

58 - Elegentornsd Gaiwlcirie
“ " PROPOSITIO XL

DArmn&a (4B) :uﬁun (#C,) =
re&»gulu- (ABGCY [wb toti & mnd parte
qudeﬁtqndrmm:nﬁqu (JIC.)

Ex A erige perpendiculirem AF parem AB. AFhﬁnm

. - X. Duc XB; cuiex FA predo@i 1 abfeinde
- XL TumabfanchCepalemAI. Dico

Perficiatur quadratum BAFS, & du&i per C pu'p:ndicu;
hri, perﬁamg- reangulum FILO. Quoniam FA bi-
ﬁ&zdl:mx ﬂqmadp&:e&AI, erit

{m& l;l{ﬁ &. (v)_quad. XI;

4-(6? "XB;

a () qnad BA \

. A utrimque .XA, Erit

1e&. FIA feu FL &. quad, BA; id cft AS,
uare ablsto rurfum communi AO; .
rit AL &. CS.

Atqui AL cft quadratum AC, cim AI, AC ex conflr. fint
wquaics : & CS cft re&. ABC, cdm Bsﬁ:w AB. Ergo
reGang. ABG tur AC. Danam i redam
ecuiniss ut pechana, T an

Pkopoﬁtm 1e. pnmabé‘]ux tibri were ﬁm. ctiam in

numeris. Hec 131. numeris explicari Fm Neque
m &x tots

Zmll'! demonfiravid- Tacquesns r n Sibd 29
sertii elementorum Ambmetuﬂeln numeris % ,r?wm

exhiberi poffuns quantitates fagmensis AC, CB n@mleuur.
Sit AB :.P‘.;Jz hoc o, pvp{nm Sinurins 4 divi-

dendus in "PRries dRas, ut quadyatums partis majoris

* faito [wbTure binatio.in fisi. parcoms.mincvems dnild. Brit AC,
. five pars major =Y/ 5: = 1; é-CB Soue pars.mizor 3 3

1V 5. Sic enim, non folium iftarum partium fumma soti bina-
mawlumts wm:tmy,’m,u&mmuqu

- \

\




atums b binari arte minori-;  equnbiur wni ci-

qu guamithi, ner:;e@i ¥ 5.] Porro mirg vis cft hu~

jus fectionis, dé qud-vide prop. 30. 1. 6. .- .
PROPOSITIO XII,

N srigmo obtufungul | (ACB, 3 juadiatim la- P 3%
I teris (AB). obtsfo. angulo (C) oppofiti, qnadrqm

lirersimm reliqmorins (AC; B C) excede réchamgslo -

(BCF) bis s quod cariprebiendirior [i (BC) la~
. tere akevwtre obinufnm angulunms (L ACB) continen-
tiums 5 in quod, cums prosyaitums fweric 5 cadit per-

pendicwlnris- CAF; Y & fab- (FC) intercepto exs - o

terins latere inter pevpendicularems & obinfum an<
g"b‘m. - ’ ‘

QuM. AB &, (4quad. ARy - .~ () Pw
. quad. BF} “ e .4{-1;,1.
Sed quad. BF eft (b) wquale quadratis FC, CB, & re&. ()77
BCF bis. Ergo'fi hxc {obflitnas prodquad. BF; erit
Quad. AB £, quad. AF. ) . .
quad. FC '
quad. CB .
""" " re&t.BCF bis.

Atqui quadrata AF, FC Zquantur f;uadrato (¢) AC i‘;),. e

Quare hoc pro fllis fabfiturer, erit - .
-Quad. AB ' £. quad. AC
. : quad. CB
. .'. re@ BCEbis.} -

PROPOSITIO XL

IN triangulo quocwkmaue ( ACB,) -quadvatiom -las FR.2530)

teris (AB) a'c‘gté »an'gul‘b‘ (C) _'a?p‘ot/')is‘ #.quadra-

tis laterum religuorsm (AC, BC) exceditwr rectan-

gulo - BCF) "bir>quod oomtinetwr ficb ( BC) labere .c:

alserntro acstum angalum CC) comprebiendentinm , in
guod cadit perpendicudaris (AF) ah “angulo” oppofite
(1) & (Wb (CE). imtoroeprd imer perpendicwiarens

(AF) & acntvim gl (G - 1= %

Quade




60 Elememtorswn Geometria

oy Quad. BC. . (o) re@. BFC bis)
PAY NN . quad. BCF.
2),’: lt(hud.AC(&)z.qud. FC
) Quare duo gquad. BC . 1o, BFC bis
finu) _{MAC‘ quad. BF }
qnd.!-‘Cbu
quad. AF
) Per 3, re% BFC bis quad. FC hsalplmr ¢
I”" sedangulo B bu ml;ollluﬁlbﬂrmm ()

{3 RC 418 BCF iy
. quad. AF.
ld)?ag. . A ;an:‘:AF' BF fant (4) quad. AB. Ergo hoc
oo uto, :
peo {Qud BC ‘re&BCFbu}

quad. AC  quad. AB:

© H eﬂ:BC.AC AB
IoBgcbu. quadrata excedynt quad, reQangu-

Era eft propofitio lic ét perpendicularis [4F,
(e Pnnr. lag:lnm ‘' ABC (c)abt ] cadat I cxtr[a u’hngt,:l:l’l'n"

[F VAN E;;;ﬁl:m CB produsium Dcmonﬂrmofu-eadcmeﬁ.
. (/
() Pr. Quad. AC x. (F) m.caw,}
.42, ’ . guad,CB
quad. 4B
Jldw igisnr wsrifgue quadyato CB

uad. AC “&. rect. CBF bis

SO 3 I
ﬂ:hr.s. w‘,‘.:;’:,;‘:;:’fc 1(.'::,1: bis, uﬁ)um quadratoCB bis, aquatner
Ergo {g::j fg £- ’“" 3CF 61:}

Figa3ag  ALITER ¢b sniver ormlisss lmqﬂnhuw prop. 13. fine cadas
s, pnpmduul;mt intra triangulum ,five extra. )
(h)l Per “+CFg=(h)2 recs. BCF =4 BFy. _4dde Miringue AFq;
Taha, BCq g- CFq + AFG 2= 2 recr. BCF-I-BF? ~+AFq. Sid C

i) P
17,.1. Y & AFg = (i) 4C4. +¢» BFq = AFg == k)ag lr:c BC’
* chon

’

s:.)‘l’v +4€g...zrm.3€l"+431 ‘Q:.




Liber Secundns, ™ . oY
Scholixm (1.)

¥ hac & 47.1ib 1. habetur dimenfio cujufcunque trian~
E guli cujus tria latera fint nota, licét aream habeat im~
perviam, Horum quippe theorematum beneficio innotefcit
icularis , etiamfi eam impedimenta loci non finant
ari. Perpendicularis autem multiplicata per femiffem
lateris, cui incidit, producit aream trianguli, ut patet ex
{cholio propof. 41.1. 1. . .
. Efto trigonum quodcunque ACB nota habens latera, Opor- Fyg, o47..
teat notam reddere perpendicularem AF ex dato angulo A in w/ae
latus oppofitum BC demiffam. .
Quadratum lateris AB acuto C oppofiti , aufer ex fim- |
mi quadratum AC, CB. Per 13. refiduum erit reQan-
lum BCF bis. Refidui femiffem (hoc eft, re@angulum "
EEF) divide per notum latus BC. Proveniet relta CF. - |
ratum re&tz CF aufer ra;:: quu:imto Ad(ii> Refiduum
it ratum AF, cujus radi atica dabit perpendi-
cuhreq:ﬁ F. ) b b
. [Ex.gr.fis 4B =13, & BC == 14, & AC =15. Erit Fit. 245 ..
ABg=169, ¢ BCq= ACq == 196 = 225 == 421. Unde )
2 BCF (== BCq = ACq— ABq==421 —169 ) =152, &
proprerea BCF = 126, & CF == 9. Ergo AFq (== ACq~—
CFg= 215 —81) == 144, & AF =< 12. Ef triangsli arem
erit 1236 7 =6€ 14=284. -
Obtinere id ipfum poteris etiam ex p. 12. Verdm 13. fuf- Fif.ag
ficit, cim in omni triangulo perpendicularis ex aliquo angulo 24+
in latus oppofitum, intra triangulum cadat. .
[ Ne anters Tyronibus defis exemplum, quo etiam ex prop. Fig, 22d..
12. aresm trianguli obinfangsuli , ( wbi perpendicularis cadit
extya trissgulum,) dasis lateribus , obtinere poffint ; In trian-
ubo obsufangulo ABC, (fg. 23.) fit AB =20, AC =13,
BC == 11. Erit ABq == 400, ACq=+BC3==169 4121 =
290. Unde ABq — ACq— BCq == 400 — 290 = 110 3
2 BCF, BCF=gsy, CFZ=§, CFy=2§, ACq —CFq
169 —25 =144 == AFq. Unde AF12, ¢» } AFXBC
=6 11 =66 eff area trianguli ABC.]

Scholium (2.) Si # trianguli cujufvis (ACB) wvertice (A) Fig. 24
in bafom (CB) fi opus produdam , demistatur perpendiculum 35
(AF; )erit differentin quadrasorum @& laseribus( AC, AB,) a-
qualis duplo rectangslo fub bafi (CB,) ¢» (CF— j CB) dis-
santin perpendiculi m medio bafis. Vide Arithmet. Univerf
pag. 103. cdit. primz. _ X



=

B Elemontorsms Gesmpsrie

Nam “l:r,bm prop. ACq < BCq = ABq - 2 BCF.

Es flubductis utringue Aliq e BCq, erit AC — ABq =1
. BCF = BCy. .

(0) Pr - Sed BCqx=(2)2 BC)} BOC. Ergo ACq— ABg=—2 BC M

o4 9.4
La. CF— { BC. 9. E. D.

. 26, Silatera AB | AC fint aqualia, perpendiculsom cadet in me-
{ls Per  dinm (b) bafis; wdeoque tum differentin quadratorum @ lage-
;- x -l‘:";" vibusy sum diftantia icwl & madip bafis fimul evanefs

. e . mm‘ . .

: 3y, Si alteruter angulorum ad bafim fit retus, ut B;
1’?7 enlum AF com latere AB m’nddcﬁt-'g & differensin quadra-
(c) 1:'/!," torum & lasgribus (c) aquabiur quadrato bafis CF. "Diftan-
“;tl-l tia qgcm perpendicsili & medio hﬁ} qubimrﬁ&aﬁ; dimi-

vele  dio, inde du re . fub bafs ¢ ifta difiantid, boc
zf}f piad # [u&‘ bafi ¢ %l:f': dmf @ qw.{:, etiam quadrate
L e bafis.  Quare differentia quadratorum ¢ lateribus equalis ertt
::510 vectangulo (ub bafs ¢ difiantid perpendiculi & medio

78 : .

¥%. 28. Schol. 3. 5ia triangsli cnjufvis ABP vertice A ducatur redta
AC bafern BP bifecans in C, erunt quadrvata laterum AB, AP
wl fumpta, dupla quadratorum dimidié bafis BC , ¢ reils
AC bifecantis bafem , fimul fumptoram. A vertice A demitta
Ce) Peraar, 397 AF perpendicuiaris bafi y v cadas intex C ¢ P, (€) Erit
. 32 - ilague sngulus ACB obtufus , ¢ ACP acutus. Unde per prop.
2'5. 12, erit ABq == ACq <= CBq={=2 BCF ¢ per prop. 13, erig
' APq==_ACq<4~CPq— 2 PCF. Sed propter BC==PC, erit CBq
.. =(f)crg, ¢ 2 CF:(%) 2 PCF. Unde CBq+C£3=
(] P (h)aCBg, &2 BCF=2 PCF(i)==o0. ZErgo equalibus adden-
axio, 15, do quantitates aguiales, proveniens equalin Aggregara, ABq <
(8) Per36. 4Pg == 2 ACq 4 3,CBy. % E. D.
:'h)"," Coroll. Iifders manensibus bafe BP, & reitd AC bifecante
axie.9.  bafem, yscunque ad bafers varie inclinatd, us 4C, idem ma-
(i) Per  pebis aggregaium quadratorum cryrum; [eil. ABq 4= 4Pq =5
%0 3. a4 Bq 4 a Pq. Et fic ubique.
ac autem propofitio ad Curvarum sangentes, diametros ¢
ordinatas applicari poteft. Tangant v. gr. reile AB, AP
‘ conicam guamlibes [echionem el feltiones oppofitas in B ¢ P
** 1, & funila BP bifecetur recta AC: erit BC vel BC ordinata ad
** diametrum AC. Unde quadrata tangentium AB, AP dupls
erunt quadratorum ordinate BC vel PC, ¢ diametri inter or-
dinatam ac tangentium concur(um intercepte AC. Hac etam
propofitions wtiter Serensss Antiffenfis in foltions coni & planc per
worsicems dnilo. Verwm has exira oleas. PRO




Liber Secundus. ‘ €3

PR'OPOSITIO XIV.
‘DAM rcﬂdmm ¢ Q_}Z s) ¢qﬂ¢1¢ qeadragum con- Fi. 29,

jlrnere.

Samew&m quamvis M fu 4] rodkilineo QXZ
fac[zquale (ﬁ) parallelogrammump:r . CI, cujus latera (‘) ’PO
‘IA, CA, fi qualia fuérint, ipfam eric qnadratum quod pe- 49"k
titur: fi insequalia fint , -latus ma]ns IA producin L, dogec
AL fit par AC. IL bifeca in Z 5 quo centro ya-l & L
‘deferibe circulum , ‘% producatur CA donec circumferea-
tiz occurrat in B. (uudnmm rex AB aquale eft dato
‘QXZ.

QDlmmr enim re@a ZB, Quonmm 1L feda cﬁ bnfmsm{n
“%Z, & aliter in A; erit .

{re& AL a. (sj qud.ZB; boc e, - () P
: R v "./.25
© 2. () quad. ZB; hocet, {c) Per
. {)qusd. ZAy | &
quad. BA ' (d) Per

Abhto igitur utrimque quadrato ZA commum. remanet 47.42, -
. e TAL. A£. quad. B4:
hoc eft, “g‘m AC, AL funt zqualec, erit

et (o)re&nl sz A.qmd A . 0,2
’w - N

COnﬂm(tlo Euclidea regumt, ut per 45. 1 1. re&:[meum
’ reducatur’ ad re@angulum. Qua redu&io cim- fatis .
"operofa fit, fortafle cxpedltms problema ub(blvcmr hunc in
modum. ~
* Redtilincum datum rdbhatur mtotquad h (Z, X) ..
gquot poteft. ‘Tum fingulis quadrangulis fac (f) retangula }2
‘zqualia.  Situnc fuperfit (ut hic co it) unum tr
'lom (Q)) il quoque fac (g) ngulum. Singubis ?’) ',
deinde reGangulis per mg::c 4. qusdrata ualia: ac de- g «
"mum his omnibus quadratis unum zquale (b) fat. Erit hoc 4 b AR
‘squale- dato QXX, - (h)Pe
. i prob.u.fiby
(@ : B Y 0 3

. : 2LE"_ e
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Fig. 19¢

” Flg. 20
Ft;n ’s.

" Py

b L

Rg. 3¢e .

Fyg. 1,

- ELEMENTORUM
GEOMETRIZA
LIBER TERTib&
Grbifing i phos: Sgure propriers fndemcs

" folo innotefcit, qudd tralet de circulo, rerum admi-
mabilium per Mathefim univer@m fonte uberrimo. Theorema-

.ta illuftriora funt 16, 20, 21, 22, 31, 32, 35, 36.

COtm'rm antem liber hic tertius circuls propriesates: lineafque
‘plurimas dp intra ejufdem peripheriam ¢ extra ad ean-
dem duilas inter fe comparat. Circulorum etiam (e mutud i

- gerfecantinm, € fe musnd, aus lineas reilas tangentium affec-

siones explicat. Angulos etiam frve ad centrum frve ad cir-

" emmferensiam pofitos inter fe componit. Breviter Prima Geo-

metriz Pralicx elementa, circslorum adminicslo potifimum
onixa, exponit.

"'DEFINITIONES.

1. CIrculi equales {unt, quorum diametri feu femidiametri

2. Reta (FB) circulum dicitur , quz circulo fic
occurrit (in B) ut tamen u@a circulum non fecet.

3. Circuli tangere fe dicuntur, cdm fibi fic occurrunt, ut
tamen non fecent. o .

4. In circulo equaliter & centro (A) diftare dicuntur reche
(BC, FL) cim perpendiculares (AI, AO) quz.ex centro
in ipfas ducuntur, funt sequales. [ Et /5 perpendiculares in pec
s (XZ, BI) demiffe, fint inagualss , magis & censro difiare
dicitur e recta (X2Z) in quam cadis magor perpendicularis.

5. Segmenta, feu portiones circuli funt partes (CQE,
[CSE) in quas circulum dirvidit i'eﬂz (CE) circulum fecans,

[egmenti utrinfque bafis eft.
q:,‘Angulus in ﬁ:gg:utocft (BQC) qui continctur fub rec-
tis lineis, quee'ad uouin circumferentiz punétum (Q ) ex feg-
menti terminis (C, B) ducuntur. :

7. Angulus (CQB) infiftere dicitur peripherizz (BOC)
quse illi opponitur.

8. Sp&tor eft pars circuli 2 duabus femidiametris (Az. AF)

' - arcu

B 2



&m:uhmzlt ~vel BCF) qumfcmdiamstu intercipjunt ,!

compre

[ 9. Angwlus ( BAO) fegmenti ( AB.QO ) cj}, q:u hf G fagmen- FF( 23,
1i (B4) & Wis (QOH) tompreBendiuri

10. Reida BC circulo inferipta, vocatur arcunm BAC, BIC, Fig. 40, -
el ‘angwii~ad. conirum’ BDC chordd fie fubkenfa. Et, fab .1
arcils AB exiremo B ducatwr diameser AL, ¢ in eam ab ala’
tero arciis dxtremo’B tadut perpendicularis BG 5 appeliatir hect
arcuum B.A, BE, frve angulorum ad tenttum BDA, BDI'fi-
nus re@as, vel ﬁmplmm finus; erisgue GAs Araiis A8 veb,
anguli ADB . (& GI arcis.-1B vel anguli IDB) finus verfuss; =~ ')
Porro, fi producatuy radius DB done reite EF ( circwlum tane o
gentiin-A) occurrat in E; recta AE nominatur arcusm 4B, . "
B, vel angulorurs ADB , BDI tangens, ¢& reifs DE-carupe:
dem arcswsm vel mxgulomm fecans. - Pratersa, anguliadcwss,
trum redti ADKﬁmu rectus DK{qui in boc m[u,m-mh rodies,
erit,) peéudiari nomine. finus totys Bppellatur. Denique \finus;
reitus BL anguli- BDK (quod complerventum eft angnli ADB-
4d roitum ) vocassr.colipus anguli ADB: item HK tangens ,
¢ BD fecans qu/dem anguli. BDK, eff anguh 4ADB COtah-
g & cofecans refpedive . .

PROJ’OSITIO I..

[

‘s

Dfltx urcqlz qentynm qn'wmre. o
Ducatur in circulo re@ta BC utcunque, quam bifeca in Q. Ry. sl
P«anc ‘pupéndicularem LE.- Hanc bifeca in A, - .Eﬂm S

Sl ncgas céntrum efto O extra refam FL, (nam m
efle gon pagerit , <dm ubilibet extra A dividatur ingequaliter; )’
ducanturque BO, QO, CO..Quoniam: igitur vis.O.centrum,
efle, erunt BO, "CO wquales. Triangula igitur BOQ, COQ
fibi matwd aqullattl‘l tht, cdm etiim cx confir. BQ!

QC.fint pares, & QO communis; Ergo (4) angulus’ OQG‘ (a) Pn
OQB. ' £rgo OQC -(4) rettus eft, ac proins 8.
e& ; LQC peroonftr. reto aquatur, pars totis Quod’ ::’:ﬁm
um.

*Corollarivims, '

Ex demonamm{mc f in circulo reta (LF) aliam (8Cp - )
Uxﬁrm&pcrpendicuhrmfcm ‘in fecante cffe.cca~ -

L e

- e e

Fwﬂmcpcnormammvenm centrum.s vertice Q ab Fig.ag |
tircumfereatiam applicato. Si gnm xoéta DE j jungeas. pun&d



) Elomiowits Giometria -

P 8B, qeibus riorme htera periphetiam « feeant ;' bifkcotur”
in A, crit A centrum. Demonﬁ:atlo ycndct ex 3%, huyua.

PROPOSITIO II.

Fi o ¢ Im cirewls mb:mdmpmﬂafmur (B C )
\ S refta que per illa ducitur 5 inixa Girculum udxr.

" Accipiatur jn-re@4 BC is punétum O, S-ex centro
A.ducantur AQ, AB, AC. Quoniam AB, AC =quantur,
() Pr  ctiam () a oi B & C zqmles eruot. Quoriam - igitur
(bg‘,,"' cor, CXTETRNIS AO% ()] '):r eft interno B , major erit quoque
1.p.52 ~quim C. In triangulo igiter OAC, latus' AC fiibtendens
L. majorem angulam AOC, _majus of (c) latere AO fubten-
() Pr denty-minorem C. Cim igitur- AC tantdm pertigat ex
39:h1.  comiro ad circumferentiam, AO non pertinget. Ergo- punc--
tum 'O intra cireulum cadet. Idem oftendetur de quovis alio
pun&o re@z BC. Torta ergo BC cadit intra circulum.

- Gor. Hinc fequitwr rectam lm.r linean: -civenlin tangeme
tm, nwmeo . ocunlm T Si enim civesimferentia
punia duo tangmt > effes relta inea per.duo- cirevli punfla.

d) P duQa, argue adeo (d) intra cirenlum caderet, contra tangentis
e rote  definitionem. Ea (inils ratiacink ( planis ad folids sranfendo )
probari poffes plansim quodvuis [pharam in unico pu&omxgpr

PROPOSITIO III.W_‘

fe o Imarubre&«tparmmdh&!u(ll,}‘&m

(CF) non per centrum dultam [icer bifgriam (im

Q) [ecabit quoque iulariter.  Es f ﬁm per-
pmdsnlnmr s fecabis bifariaw

1. Pats. Ex A centro dycantur AC, AF. Tmngﬂ. X,2
£ibi - mutud =quilatera funt: Nam CO, FO ex, > &
A, AF quia ex centro, ®quales funt; AO camunis
Po  oft. - Ergo (¢)anguli AOC, AOF zfjuslos.. .Ergo (f) roldi,
s lT. : Qudd erat primum.
124

“2,. 4 3 Pars. Quia ex hyp. angulir AOQ, AOF fnt re&x. erit
L1 quad AC.(g) ®quale quadratis AO, CO; & quad. AF =-
() P quadfatis AO, FO. Cim igieus q\udm AC; AF .
. 47- 1.1 g.aln (b) fme, ctmmdnoﬁmul. AO,CO du,bos.ﬁn\ul ;o B
(b) Per O zqualia erunt. Quare ablato utrimque communi quadra~
t ti: AOQ femmanent CO, FO squalin. Ac proinde uiam rece -

u:CO FOﬁmr.ath. Quod crat algerum, - [Cor.




- Rebed T t)

Cor. nM&mx rl»tlc amw& niram
mfdm:r. off femiffis angal ‘% Finnsrdctns Cérk rlﬁ:
guli ad centywm C AF, perpmlunhm & centyo ducatur A0,
ymnﬁmx.\z. erant GO, FO(a) aquwles, A cosmmmy, (3) 9» v
& ugn ad O redli. Ergo ppguli CAQ, FAO aquales (h) " ;“
ware angulus CAO [emiflis evié angsli CAY > & ) Per 4
n&a co ipidiggn.chorde CF. Sed CO, eft finms (c) reéhu Ane (t) Per M
CA0. Ergo dimidium chorde angulum quemis ad tm— 301
drim fubsendentis, ot Jemiffts angubi iftins jm reftut,
Cor, 2, Si trianguli cujufvis aquilateri,’ aur Wit Tantkml
Iﬁﬁ:elu ACF fumatpr wersex A. pra cixewli covtrg, ¢ alse-
aquatisns cruram Jc‘pro Yadio, clrcsdns tyanfibit (d) (d) Pnitf.
.pz ntucmda,wbu;m P[n&ud()ag :"9
Sftelis bifeces Bafim ,-¢) quogna perpendionlavis wri) "R -
d- P hﬁ fuirie s e@m bifecabit. Et-inde evlany :
deduci poffent casbra propriesases qua in Schol, p. 385, .3, blawng
de lem;mmcr " ad andd
Scholium, S & wertice tviamypuli Ufofeelis ABC Vis Fig 4e
pmwc roila ligen dusadwr § f;;z qum;:: e«
recls oum reifanguld fub-fégmentis bafis , qup
#0 Iateris AB el A‘g Ig‘:) retia a vertice A duéh, wl
bafi BC mdmdam s velnon. Sit primd duia refla A
ﬁnrbf)a is kafs; nﬁﬂ“@.)’_oc, Mﬂam l;:pﬁ (e Po;“ o
AD BD% o= (t) 4By 2, hajns,
ADq nﬂ g’- ABg, .% . (qp

E.

.s'cd recta duita fi f:{gx. /perpmlmlarh bafi , ‘¢b 3““ (g) Pemr.

is , afm i D (g) b Aht.
riie BC " t:fmnm ﬁ&b ia D & nen bifmrinm in B, (h) Pn-
).m relldsg BEC 44 EDg == BDy, Adde wirivgue DAgicd 5:.0:3+.
red. BEC.4e EDy 4o DuA4SE BDg < D Aq. iy EDg 4 "2,‘,. o
qu .... (x) AEq, g- Bl:é-'- DAq = (k) Alg ngo n& (k) Per

, pRorosxrro V.. 8
I in_circulo dua refte (BC, FL) wow vonin F-ud-q
pr tntrums duley [t fEiem mﬁuhmf
mnins bifariam. . B \
- Nap'fi uﬁatrmnﬁatpercenm. pmhmhonﬂ,c. .
mm-bm BC, que cx hyp pcrcenmmn.mh
- 8i neum centrum tranfi, extcenxroducm Snn;.
jam embe BC, FL frent bife€iw in O, anguli qioque A
AOL effent (!}re&x ac proinde zquleu. toram & pn (l) Per

~ E: PRO-*



Pnovosr'rlo V&V

: 2_-'987- Imd: G mwtnd mwm, ant mtcrm u-gnm,
* ' abent zdm cemram.

. Alids enim duéhs ex commuhi ccntro A re&is AB ACF,
eflent AC, AF (pars & totum ) acqualcs , qula ambax funt
pqualcs cidem AB. _ .

PROPOSITIO V‘Ir.., B,

ﬁ; $ S mrxrculo gwodvis. alind a ceniro €.A) " accin
) }umr]mn&m (Cs) ex quo rete phures: (CB,
CE, CO; 'CF) in-circumferentiams cadamt ;  *
3\1. (Maxima erit (CB) que per centruvi tranf 3
-2 Reliqua diametri pars (CF) minima, . . -
3. Aliarum verd. major off ea, que maxime
(C‘B) propiors” .
-~ 4. Negue plures g m dau ex d:&a pumflo ( C,)
Waqmod;wﬁmoﬁ, adc:rmq%m:mdud
- - poffunt. equales. -
* Pars 3. ‘Ducatur ex A centro. u&a AL Quamqh oAdi
i AB sequales fims, additd communi AC, crunt. kA <umAC,
()P . & BC’ =quales.: Sed LA, AQ funt majores (4).quinm. LQ)
go.an . Brgo.etiam BG major eft.quim LC. Eodem modo- BC oﬂ
. " tendesyr-major quavis 3.
¢+ Pars 2. Ex centro duc AOxcétam AO, {hoc ,cﬂa,- AF%

) Per eft minor (8) quim AG, CQ. Ablatd igityr communi AC,
remanet FC minor quimCO Eodem' modo erit CF mmor

wvis alid..
B 5.3. In triangulis COA, CLA, latera LA, AC
- thr I:Ecri,’burOA, C; ng?xlus verd LAC ma)or eft aoguﬁ
{o)Pr  OAC. Ergo (c) bafis LC major bali OC. DY
34l 107 . ars -4. Patet ex prmedcnﬂﬁ::s. Nam ﬁ tres ,dug;
feut %quakes, CQ, C, CQ, forent Juz CQ, CI ad nnm
partcm inter fe ®quales. Quod repugnat parti 3.
Corell.&lmili-plapetratiocinio cum Theodofio ,sqllmqm Jr—
cunm sirculorsm aximorum, & punito quevis & cirsulidasi pole
" diverfa, iauperficie fphere ad cireplup ifinm ducloyusm romesie:
mum l]c ewm qui pcr armh polum Franfit; . SR, ﬁ?}“ al
i punitsine

(YL G

\




. S Liber Tertims. - &
um oppofium dasi ciresili ducitur; religuorum very eum
f}ﬁnﬁﬂnﬁogm haximo. efd proploy :. duatquri i foluns imter
[e agmales ab eodem punito ad circulum. duci poffe. Neqm
abiser do plorifgue. hujus kbri profqﬁmmbu Legor per [e rat .
cinabitur. A plmm enim ad folida in hifce rebm tmﬁ ire eff . ¢
Jane facillimuwm, _

: SO PROGPOSITIO VIIL .., .

Sl - puniloiestra: civoulum accepro. ( A) ad ciraFi. 10 ]
culum ditcantsr plm'e: reéte (AB AC, AE; :
AO AQ, AR ) R ‘ [

L. Earmm :gne . cevam pcrtpbermm mm&mt , KN
maxima ¢ft (AB) tranfiens per cemtrum (Z.)* :

2. Almcnyz major ej} €4y que ma,wm (AB)
mpmr. s

3. Ertﬂ circulum minima gﬁ (.A40) gue fra-

et 4
P

du&a per gentrum tmnf it < .
4. Oue minime propwr, ‘wiinor ejl rematwre. o
5. Non Plures quam due ex dito pun&'a (Ay in
peripberiam: dwfﬂpﬂm qxn&:, _/iw intra mnbm,
]'rve extra, 5 .

Pars. 1. ,Expfcn qic IEZG\ ZBS Fig. 10
additd sompyni AZ , & equales, Sed Wt (s
AZ, G majores funt (s o AB majey L:d'w.
AC. Eodem:modo erit A

Pa.l; 2. Duc ]ZF L..c.:.iA_ A &qualI;llli: Zﬁltcri’}ﬁzus LRI
¥z, ZA. u u 0 e u A. Er-
go (6) baﬁsC'A mbjor bafi F Awﬂ{ ﬁ\ang (b)P:rq..

Pars 3. Duc ZQ, Duz AQ, QZ majores (c) funt quim I 1.

AZ. Ablatis igitus-qualibus ZQ, Z0; ramanetAQ iRy Figtie
quim AQ, Eodem modo AQ migor erit, quavis ahé o g () P ‘;
Pars 4. Duc ZR. Re@z AQ_& QZ minoret funt }d)hn..x.'

leaus £1g0. zgua.ll;l;us 4Q ZR, rcmanct

lrvl e

A mmi- quam
Pars ;., patct ex quatuér Pﬂ;ccd 5
o1>1\,01=osrT,IﬂS‘,LIX\ T
~T dlr dzqm dhitra cixcalu® punilo ' ( A)- plmﬁ: p;‘ )
quam duc ‘equales 'ad ambiruts: duci’ poffine ; Jes
p‘;&MGMMﬂ#-\ ) ," iy erltod O t
m&*mpo 5 E .233\“ ot L PRO:

o



"70 EWMGW
—— PROPOSITIO x.

gy C cuh in dmh:: tmm pmfh:ﬁmwtnbj&
cant,

: Becent enim, fi flefi poteft, i p lhrﬂxﬁk CI,F ExA
2L eedtrd mrcdk deumntur ad B, C,F.u&z\AB.I\C, 3
E? ualcs Quoniam ergo ex aliquaintsa. circulom
O un?}o dn&:z lunt tres equales ad ¢jus peripheriam),
()% AB, AC, AF, erit A (s) centrum quoquecxrcuh oS, Ergo
o siveudi. Q& OS'fe focantes tnbenc Mmm,quod
wrusw\mﬁtwm R T
'

. PROPOSITIO Xl’

¥ig: w40 SI oo S 7 ¢ infis % wnt } redta er corums
cenra (A cr I ) fa mm/ht pgr con=
1‘&’(”k tB) v .7

‘x&mgu baba.nt 6 ﬂanpotv& mmmnﬁm*
per illa tranﬁcns.: cadat extra c;nta&um B, ﬁmnsm

O&L, fintque centra ipfa A& C; aﬁjuu AB,
' 31? %‘; xﬁam i % P ey ’“Rdit‘i d)!g:ﬁlﬁnl
m Pu AC, eridrn: AG, CB ales erunt’ AO s«s 8y AC.'CB ﬁm
o by Hifores quinr AB Hocc& (0). quim- AL, B
(e) ”‘“ mqor c(t quim AL,ym toto, Quod eRabﬁxr

pnovosr'rm fn;.

nclfq it Sl mwﬁuw w"m, (eﬂ' tﬂmllm
rra, permtaﬂm}rﬂ'ﬂ”- T

Si ncgi:, fint, fi fer? potétt,: centra jta Eb yurg ia

A&B, utreétapcnpﬁpqn{'cns, pcrcun &um S non in-
) Pm cedat, o circulos eﬁ i 0 &Q, J nturqué~AS BS,
so, b1, Erunt igitur (d) 'AS/ majom A “:8od AS (¢) eft
%Pn par AQ, & B8 gar Esgo ctiam AQ, BQ {at mago-
. 1os quim teta AB, pars tto, Quod ﬁer; now poteft, o

[ Corall. ad duss praced. ' Si duwo amtli feldanyant wl
immh vel exteriks; mu . CRNETE. Hnins. pus o0qy 4 Lo :ﬁ:&
L/




‘
!

t.  Liber Tertins - 5y
anfbit per consrum alserius., Ejufpmodi_ enim veita non dif-

t .4 redi corum’ centra duita, per quu rosp.
{‘ré 12. trapn}r bis per consactum.] ™ g

PROPOSITIQ XIIL .' )

Freuli & [efé mutno é- Imm» reclam pkné?u- n, i
llm mgamr T . '7'

t enim Ié mtra ( i ﬁcri yoteﬂ:) duo cu‘cuﬁ i ’% ;Q
cncumterentm CL. Pet centra A & B ducha reGta

rrt tranfibit per contaGum, puta in C. Ducantur infipet (a) Periy.
AL, BL.. Quoniam igitur (4) BL ,' BC aquantur, (funt 3 :
enim ex centro B ad peripheriam OLC,) additi cemmuii ( ""WM
AB, crunt AB, BL wquales AC. Sed AC cft par-AL; /"~
(funt enim ex’ ceﬂtro A ad peripheriam'QLC., “"Ergo cﬂaut s
AB, BL funt xguales AL, contra 20.\. 1. N

Tan fe déinde exterids duo circuli , f3 feri: (t, it F'k o %
arcu Re@a AP centra-'A & P jungens (c) mnﬁblf ¢) hrm

conta&um, putain O, Ducaatur mfa?er AL,PL. Brunt 4 3%.... -
Emlr duotyinguli latera AL, PL hqullm ipfis, AO PO,
u.toti - AP..Contra 20./1. 1. , k ' et
e re®ta BF & circulus fe tangant, fi fler r.,,
' inmnqua 'CE. Ducantar ad ¢entoom redte cM’r %
Ecunt igitur- GA , (EA mqusles; ac'proinde friunguhim ‘CAE -
et Ifofceles. Quare (d) anguli ACE, AEC acuti. Ergo (d) Per
pespendicularis 3d BF, ducta ex A centro,, ,cadct inter (¢) C ¢ tto
& E, puta in D.- Efunt igitir tém AC, quim AE wxquales £:3% 41

Ny

per lculaﬂ AD ’ quod cﬂ: abfurdum ’ contra Co:Q M f:y),-‘;
p 32. L1 SN pogad,
“ < (3 A . Lox _p' s
Corollarmm. ‘ N
1 . Ve "y . * . ,‘ 1 ‘l

Treuli qui Iﬂbeht centra: iti wad- re&d, exmg "ﬁ:c!né P8,
in eodem pun&to B, fd mutd'in pm(&b o' B con<
ngum'._‘ PRI
Caterdm fizc yrdpoﬁm hquct etiam ex tiotione |pﬁ
lincarum 'que comparantur, Neque enim’ aut refa Tinea
& curvs:éirculi periphctu, aut’ perfpheriarum inzqualibm
diverfas curvatur® , -aut’ dute’ ¢onvexe, fecundim uflam fui
partem poffant congrucre. “Cetigrucrent gutem, - ﬁ fe invx-
cem in toti parte ahquﬁ ung«enc. )

i E 4 PROy



o Elemostorwm, Grometria
"7 PROPOSITIO XI¥."

Feis YN circulo equales rele (BC, LI-') ¢qulmr “
centro diftans: & :qua di ﬁm & contro aqualiter
ftmt ¢7ﬂ4k:, e ‘ -

o

'-‘ 5. Ex centro A ducantur AC AF ; item AO", Al d al-

(2) Per3. gulos rc&.os lpﬁs BC FL F.runt (») BC, FL btkék in
L 3 gl& NS -

© Gum crgo totee BC FL antur aquaks emm dimi-
fb) Per - dxz QC, IF , adeoque.: &> (rm adreta ipfarum, sequantur,
““ lf- - Jam yerd quad. AC, (v aqualc-vaﬂ quadrans 0OC,0A: &

"’ uadratum AF aquatur, quadratis IF,, 1A, Qum igitur qua-
& P drata AC, AF (4) aqualia fint, etisrn duq guadrara OC,
dc aml‘ QA duolus IF, TA zqualia crunt. . Ablatis.igitur quadratis

axie15, OC, IF (quz ante, oftenfa funt quﬁha,) quie Femanent,

(¢) Per  gmad, QA,; IA; ®qualis etuns.  Ergo etiam ' perpendiculires

w"‘" A QA JA fagt {¢) ®quales./ Ergo BC, FL, aqualcs, iccmm
&f. 4. (.3 Gftant(f), xqualiter, Quod erat primemyy ,.io7 ...

E canyerfa, fi ditankjx QA , 1A ponantir,, nqndu tunc

ablatis quadratis re@arum zqualjum. OA , LA,. vodem difs

-+ ¢urfu 0 etur quadrata reliqus OC, lF foge. »1aC

ﬁ p,, Eomde & roftas QC, LF: =quakes cflc , quae rum- fint (g)

8 h3e mifles reGtarum BC, FL. ctiam illx zqqzlka ‘erunty Quod

. multexum. , R

o '. PRQPOSITIO XV. g

Fgso. XY LS arum civiulo m]’c"rlpmrum max:mque} am
v ) micter. Cmramm ca major s que Centro pro-
Pmr- L et et )

Sit quaevis RS alia a diametro FL. Ex centro duc AR
() f" - ASy "Dug- -AR. , "AS zuanpir  diametia ’FL & ﬁmt (lr))
251 majores goim- RS. Ergo, &ou, , .
Sit deinde BI propior centro quim XZ Ex ccntro ad
2}:" Ls, ilas' duc: perpendiculares AGy AQ,. Brit AR :{i) major
(X) Por *3* quam AC. Accipe .crgo.AQ parenm: AC , & per.Qduc RS
prac. perpendicubrem ad AO, .quee. (k) par’erig BL s jungantur-
que AR, AS, AX, AZ..' Quia igitur A ceprpm of , erunt
Latora A&, AS zqualia ];term AX A, Angilys autenx
mre RAS, major cft 2 }&lo g)baﬁu ,,hnc.dt'm}
2401, major (1) eft bafi Quod ctat P
R O-

. ':! A,~
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s, ~Kiber Tortinsi " £ 2)
PROPOSITIO XVIL

Efta (IF) que per ( B) extremitatems diame- Fy, sx;

N tri (CB) perpenidicularis cff , tora cadit extra

circuluaps 5..enmque.rangis Cin B:) Negue inter ipfom . ..
& circulum alin>rdltan ad comatinms (B) . duci-poreft ’
‘quin circalim fecer, 0 S L0l e
" Pars 1. Accipiatuf i{i rectd TBF quodvis pun&um 'L, ad

quod ex centro A dug.te¢tam AL. In trigono LAR, quo-
‘miam angulus ABL Tectus ef} per hyp. erit ALB (#) ‘acutus, (2) Per
Ergo ‘AL oppofita majori angulo A%L, ‘major eft (6) quim cor, Sopgae
_AB, quz minori ALE, opponitur.. Sed AB tantim .pertin- £ 1 '~
-git ad_circumfereatiam. “Ergo AL ultra circumfegentiam (¥) Por
porrigitur, ic proinde putchim L extia circulum eft. [Idems '9°4
.ofendetur de quovis alio punio reta IF,a B diver[o.” Ouare;
cim_veiia LE “ita circulo occurras in unico printo B, ut ewm
non fecet, ]" Tota igitur IF, extra circulum. cadit, | eiwmgqué
;jkugi:‘:(g m B.] Quod'erat pricuim, . - 7 e pe
. Pagg. 2, Infra"BE” (i fieri poteft) cadat’ RB tota extry defisck 3
“cifcblum. "Quoniam FBA rectus”eft per hyp.ierit RBA a-  °
_sutys, ac .proinde, AB non £ lgcrlicxidiculam.‘ad‘ BR. Du-
~catur jgitur ‘ex A centro ad BR', perpendicularis: AO, quz
ddet'a) versis R, & fecabit circulum‘'in'Q, Igitur AB op- (d) Per
Pofita majori angulo, pempe AOB re&o, major et quim AO eor, 3
.qux opponitur mingri, sempe acuto OBA. Sed 'AE‘ par eff po3uiA g
KQ El;go etiam AQ major eft quim AO, pars toto,

. [ Enclides bane propofitionem ffc effers ;. )

1. Rea IF , diametro circuli CB

233

d refos angulos ab
‘extremitate du@a, cadit extra circulum : 2. & in locum
.qui inter reftam lingam FB, & circumferentiani’ QB inter-
Jicitus',  altera reéta Jinca RB non cadet ;' 3. & femicirculi

ulig "ABQ, major eft quoyis angulo fetilingo acuto; re:
Tliquus autem QBF “‘minor. et
-, Pareemy, primam G fecundam. jos demonflrait Tacquernss o oy
JHliguas duas pro Ran;lo;c_i: male fundatis vejecit , haud recs >
Guidem, % mihi widetur,. Si. enim dari poffes angulus qui-
it rechilinens acusws, ABR, (angulo feil. reity ABF ‘minor,)
axj xamen wajor effet. gg'zkiaq'[_emkirmli ABY; wel i quivis
mﬁluq seltilinens FRR dari poffet, inter tangeniem FB ¢ cire
wlurp OB, ad punitigp B canlituins ; fequeresur vectam inger :
pangentem ¢ circulump duci poffe qua ‘tamen circklum now
ﬁ"l:‘f”{'{?ﬁ"”‘.@.‘”ﬁ’?’.fz.:.; Ce b e l

I - e -

Corel:
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Figo 18

e,

BRSNS
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Figo 15, .

Fi. 18,

' hecefle eft

" Elementorum Cromwetria
T Coelleriai
: .I};c ;ﬁrf m_. patet contaBum’ rete Iincz&{circ@!fs’
effe’ ’pu'n%lullcm. A e '

T8, SF conti®s i eadem Jiked fef.ic infinitam * protyadi
js' . defcribpoer per.B infiniti -cisculi sat. mimores
primo BSC , quam majores , omnes tangent retam IF ip
codemun:lpun&oB.- gl BN da” T
- 3. Circuli_igitur.in amplitudinem. quacunque datd maj
Fem’ exct’efteﬂﬁs,' ‘proplis. fempet ' 4¢ prm in'inﬁnitt{;

tangenti appropinquant, ‘nunquam’ farhen éi praeterggam in
8 'unigzn éo‘nui&&m puncdo cot?j‘:;:gumu‘r: quocf :

quamvi§ evi-
dentifimum’ fit, ¢éft tamen révera admitabile. ct
4. Ex his ‘maniféfum eft, lineami ghamcunque in' ibfini-

 tum efle divifibilem. ‘Dacatur' enim ab aliquo diateeti

m&o ad tangentem rea AQ. Infiniti circuli centra his
bentes -in’ reétd' BA firfe termino produdti, re@am IF pér
coroll. . hic, & f& mutud pcr“qoro:{;‘y. 13. tangunt in
tno ¢odemque pun@o B, a¢proinde mufquam vel inter R,
vel cum re@i IF cohjunguntuy "preterquam ih B. "Ergo

ut re@®am AQ_dirimant in' partes infinitas’, ‘hoc
eft. in = <~ juin olures, BRI . e
) satiz fed comta&is LBQ (etm nem-

3 herid contitietir)’ polls te&a Hnea pd-
t‘ . v to .

. as tamen in eodem pun@o tangers
¥ nui in infmitum, A]z“que in ho%e:
—— - wotum myfterium afymptoticury’, hoc

cft, linex re@ ad Hyperbolam und fecum in infinitum pro-
du@am, ‘dccedentis ad intervallam "quocunque dato minus,
hunquath. tatnén ' concurtentis : qxog! prachre obfervayit &
demonftrayit Marius Bettinus nofter 'in Apiariis’, © & ante
fllam Barocius' atque Cardanus ex Rabbi Moyfe Narbo-
nén(i,b cujus dcmghlh-acionem‘ refert Cardanus'de fibtilita-
te, lib.26,. .~ . . T Tt e
© [ Angsilus éontactls (s vulgd appellatwr , ) per ciremmiferen-
‘tiaE m‘eog:‘rh puncto ungemu%‘t;inﬁfur , It_:t"pbd‘q‘t‘i ‘f:lb):
ft, vél noii quanmsis, fess non angklus. (Vide Wallif. de angnlo
contaitis.) Angulus enim(per def. 8.-L 1.) ot duarum lintarkm
i plano’fe whuskd tangensium , O won s direcium jacentivm ;
slterins ad’ dlseran inclitatio: reifa aurem QI arcumfersns
tiam unkm vel ;Ium i mnicd punifo B contingens, inipfo cond
taltis pncdo, (Wic eninv; [3 quis fit, exiftie angmdus,) non ind

© clinsur ad dlas circwmforeniing, [ed cnm iis prorfus coincidit,
. ’ . " m




C ik Tovtims, - 98
i {girer corollavinm. (Kcsumns: quatevis votugh ofts wim dif:

t & tertio. Hinc autem fequitur

- . AANgwlum. fomvicircasli ﬂQc]en ugyh redlo rectilineo Fig.ax,

zm? aqwalam.  Si anim Zm ite ,Q&Ff gmé inter .‘:‘c:\mﬁlnmw
‘mm'"qﬁm: W‘ it B ang: >
mn-qmm. 00 gitser:nb ABE ablare s -emguivs refims

winuitnr ; Ac ptmdomhrfmhcﬂﬂ“bnm

s

- Gacm qnﬂwmnn sduba/-ifqnm Sonm . ) longe

" acormorion tradtas Celsburr. Trollifins , Opersm Mathemasicorum
U 2de, (s fud.do anguia cansralilia . femicirculi difs
itione Geometrici, pag. 6os—630, ejufque defenfione, pags
1= 6641) - guo wmh&wp bifoe ohieitarur oft rmumu-
dsy., Tyranes inaerim, . owifo boc Scholio o A4, pzop. :7»6[09
mnl:qn tmpwo;«m Wn&n mum ]

’:. [ Stbdlm.

Demoai‘tratur & fol\ntur ‘fallacia paradoxorumaqu
w.n owele angulo co:m&us dedgu {alant. Y :

A’ﬂquhcq-dhupq lﬁ.pq hadlenus. dcdn&:,x&'

'nnina -Gc certa funt, - Qum wetdr deduci ez cddem folent
5 omnem. captuni humaale menniéwxcodont. Quare
icari ‘aliquando ctepi latere hic aliquid ,i. .cujus igmoratio
£abtilibus: etiam mpﬂs.tlh:dwa & radoxis illis. ﬁlmmmn
inis is anfam praberer. - m
ﬁn:,ﬁ:x Babere, mihi. tmdem vndeu dopte%
uhnquz ex 16. mfcm'folms exalus muitis, hzc,fete
pracipus foot. o be oo
-..1, Angulus oonti (OAC)m acuto.minor cff.
+ -Acupus efta PAC. caoc:auferri potofk: dnmduu, & a re-
#dvo ixtvom Aimidius , & fic deinceps fmc termino: Quopno-
fo.acutus.fict quocunque dato.minor. Quamtumvis enim in
. minugtur, femper tamen refsdui »cxempli
i AC-iatus.upum QA (a) intra cir mmdct ;ac
thl&nscqnh&m QAC intra agutum. ouxmbmr,
¢julque pars erit, idecoque illo minor. .
- 722; umguloe: femiciocali (BAO) lieét rofo minor it 5 eit
©mni’ 20080. Ma Quduundem caufam, acutus quary
unm&mwgnu ﬁQ mm ﬁ:mcn-cuhmguhlm BAO cout

-'mn«duomiﬁbmu

pmpofumn )
wis nonnulli dubitent, Budlidis ca fint, - uzbauquoﬁ

Ardum ooped mpmcwmn om candeny

H

Fig, aa,

(a) Pernbe
A ;o \




¥e Elemintoruns Cometria
nem: in olfipfts: hyperbold & parabuld demontirat; has.illaviet
.. nes prztcml:itti:&u CAB( . - CAl\Z) 3
2.~ . 3. Angulusr imo acatasyuicunque con-
tinet infinitos aquales a.n%u(os eontn&ﬁs?nc proinde infinities
illo et major. Nam .angulus CAB dividi poteit in acutps-infi-
nitos minores femper & minores, quoram nihilominuy fine
(e) P Ruli funt majores(#) angulo contads OAC. .  "-.: s
paradex, 1. 4. Angulus conta@ds CAO eft vera pars anguli redi
CAB,_cuntE:y quippe um cum femicirculiangulo OAB cén-
Rituit: nequit tamen ulld fui-muitiplications ‘totasr ade
wquare :  ac proinde hic infinita segualia fibi addite-non e
ciunt infiitum, - . - B S

- 4. Tranfitur a minori ad majus &pur om&media, hes -

que tamen per-axquale: five datur majus aliquo, 8 datur- eos
dem minus, ne:?:emmen datur cidem ‘pquale. Nam,_ fi-reQa
AB, fixo manentc punto A, moveatur, donec congruat
cum tangente, defcribet acutos adgulos BAP, BAQ, & om-
*  nes alios poffibiles, qui quamyis femper, aygeantur femper ta-
(b) P ‘mech erurit minores (4) {emicireuli angulo BAO, quampri=
Paradsx. 3. mum verd” AB congruet tangenti CA, immediate habetur
re€tus CAB majo:l angulo ’fcmicirculi. :
. Haec & pluea alia ex- iﬁ.plogaﬁmeﬂd' uvi - fSlest :
qu profe&gl ,§ ita, ut propomuntur,fefe habeant; meritd/in:
«comprehonfibilia videri pofient. - Peletarius, ut his paradoxis
de.expediat, nepat angulum conta&is efle quantum. Rem cone
fecerat , fi dixiffec oullum angulum efle.quantum. Sed is ves
dementer corat;, cdm inde infert omnes femicirouli angulos
«efle zquales, quod planc mon inferret , . fi intells s quod
«de conta&lils. anguia affeverat, -omnibus..angulis convenive.
~ Neque tamen Clavio noftro in fud illd adverfis Pelewariumas
o i ﬁohﬁu:t difputatione afléntior. Mei-quidem fententid uter-
<que:fallitar, hicdum omnes omnino angulos efle putatquan-
titatem; ibie ‘dum omnes practér ang@lum contingentiz. Al
de exiftimant kao uni refponfione. omnes difficultates.folvere;
ifi, dicant,. curwilinieos. angulos. 8. reéilincos. eflc incomparabi-
2t () des.:Rogati verd, cur fins incomparsbiles, refpondent, quis
-¢ « angulus contaitis .quantumcumique multiplicatus, nunquam
teft equare reCtum velacutunic N L
R ig.? Atqiti -hoc efl pavadoxum. oimnjum maximum, cujuszex-
. plicetio petebatar; qui:nimiram. ficr poffit, ut angulus:.com-
" adiis anghli- xafhi pars.fit, & tamen Quoticfcumque multi-
* plicatus cundem fuperare nequeat. Refpondent
-qAnbahis mon:sefie. pantem soéir; 1quia Geth gion potedt ad-
.edudre. At paradaxorum aflertores replicant:) -hine folim
fqui . nonsale. parteqy. soidi aliquatagas eam tamet o
partcm o

sl .




- by Tertiwe- - ™
parteny 5 eo qudd cum . femicirculi angulo:tedum co
mt. Unde qui hac vid.difficultates propofitas. vol m
diflalvere , erant oftendere angulum, . contatis nulla
feofu pastem effe reclilinei anguli, neque additg fibi femicir-
\Eﬂi angulo rectum caomponere: id quod facuri deinceps nos
mus. . '

Mihi videtur res omnis ex Euclided dciixiitibx:x- a:ﬁuh pen-. Def. 8,
¢ docet L 1.

dere. Hazc enim , fi penitils expendatur, manif
nullum angulunt eflc quantum, quo uno errore fublato, pay

oxa. qiia cvanlpunt. S0P JGTL v
th _ V“‘%ﬁ .angulus eft, quantita: g fed.modps_%umtitat.i.‘s
Sic enim efinitio 8. 1. 1. “Angulus planus eft duarupy
lincamm &c. nlwhsvad:ak;fan};incﬁmtiquu% lincarum in-
clinatio non eft quaatitas, fed, modus.quantitatis, . Clim enimy
curvitas non fit quantitas; cq&indinat}o fit, quz ab illd non,
magis digfert, quim inflexio & fratio? Deinde; Si anglglu&_
eflet quangus, foret vel linga,, yel faperficies, ve] corpus. Nond
cfle lineam aut corpus patet, Sed neque fuperficies.cft : e

¢nim , ablatione partiam C, B, minuitur; non angulus. Ne« Fy, 23

que poteft dici a:;gulql,n efle fupesficiem indéterminatam,cim
angulus.quilibet determinatus &c‘ . .
. ;2. Quoniam anguli non funt quantitas, {ed modus quaati,,
eotum inter fe.comparatorum relatio , non eft zqualitas &.
inzqualitas, fed fimilitudo & diffimilitudo.:”

3. Cim igitur anguli jnter f¢ comparati ®quales dicantur
aut inzquales, non aliud intelligi potet, quim eos fimiles efie
inter f¢ ant diffimiles. Maloit tamen Euclides zquales & inz-.
quales dicere, ob multas horum terminorum in angulis recti=
lineis commoditates. Quem proinde Joquendi ' madum:. etiam-
nos retinehimus., | - . ) ;

.4. Similes porro anguli funt,”. quorum ambo Iatéra.fu);;cr-.
impofita congruunt; diffimiles, quorum non congruunt late-,
ra. Angylus enim nihil eft aliud,. quim inclinatio lincarum,;
alterius ad alteram.. Ergo fimiles anguli funt inclinationes li-

pearum fimiles. Non fynt autem inclinationes linearum fimi- -,

“les , nifi ambz ibi mutud impofitx congruant, Ergo fimiles
anguli funt, quorum congruuat latera; diffimiles , quarum,
Rop cong“mm' . " a: o T e 2
. §. Itaque mapifeftum. eft, nullum angulum curvilineum ;
aqualem dari poffe ulli angulo reilinco. Nam zqualitas,
sngulorum noa aliud eft quim fimilitudo, , per concluf. 2.’
& 3. Similitudo angulorum. eft fola laxcrum congruentia, per
conclufion: 4. Laterum congruentia habcré nequit ,. dum
0 ,.curviligeus amponitur re@ilinco. Ergo &c,” Errae

igitur Proclus, dum deferiptis Fqualibus fericirculis y ita ray

-t : - 7 tiecks

.
’




7. 2.

Figoags

Figas. &
26.

" conftitutis ‘cogveniunt.

\ N
tiocinatur: quiliim femicircolotum anguli EAD, CAB #=
guales funt. Ergo fi his addatur tommunis angulus CAD crit
z:gulus RAC curvilineus qualis reQilinco DAB. Fallitne er~
go axioma , fi wqualibus vel demmas ®equalia, ‘tota, vel
reliqua erunt zqualid* Nequaquam: hoc enim 2d tes quantis
folim pertinet :. anguli perro quanti pon funt. Axioma ut in

" angulis valeat, ita formari ac mtelligi deber.  Simikes xnguli,
* fi apponantur fimilibus angulis, fimifiterque pofitis; qui tym’

orientur, -erunt fimiles. At Proclus cd:;saﬁt angules fmikd
uidem : fed communis, qhi utrifque additur, ciiiP sb--urtd
e habeat latas reftum, ab aleerd ‘carvam ; diffimiliter o,
me-additwr. 0 - - ¢ - Voo 3

" 6.-Quare cdm tota effentia anguli’ Rt imearum {¢ tirigetrs
tium inclinatio, non erit unus angulus pars sireffus 5 tna i
quidem inclinatio-pars alterius inchnationis nion eft *héque and
gulus auferri ab angulo poterit; inclinatio fiquitler wra miferd
11 niequit ab altérd, 8&c. Heec enim non lattram intcHiritionis
bus, ‘quz quantitas non fint , & faperficiebus inter laterd
© 7. Poftrémdex jam di@is cofligemus, quomodo intelligl
debeant illz locutionum formz, quibus Geometrd paffisn 5
atque ipfe inptimis Euclides, utuanir, ¢im angulds fecari,

augeri, imminuf, dltertim alterius duplum, mriplum, ali _\ﬁ-

g:ilia aiﬁggnt.mﬂﬂzc g:ehs wmahb;mrt tmus eos no;}dqu 4
amlogiced tantim angulis tri s ftaque eodloqui- vo-
iifle, ;u%d id commodius, & expeditius efiet, neque tamén
obnoxium pericalo , modd in angtlis re@ilineis hitcitur:
Angulum itaque dividi re€d DA, non aliud erit, quitn’ itite?
latera EA, CA aliam interponi lineamy,” qu= novas duas ciifn
utroque latere inclinationes , hoc eft - duos novos angules
c¢fficiat.  Angulum verd EAC effe dupluin li EAD, nkthil
rurfam-aliud erit, quim inter Kneas retas EA, CA, 4iam
interponi, qu ad utram%xc “fimiliter inclinetur; * tindé fiat
utrectze EA, DA re@is CA, DA; indlinationibus non mu«
tatis, itpofitee congruant. Quod 4 fea Tutiocinentur: { And

lus EAD <ft zqualis angulo ILQ , “& DAC eft xtualis
gLR; ergo totus EAC toti ILR 2qualts eft: ) Ideitr
erit, ac fi dicatur; Inclinatio reGtarum EAD fimilis) fou

cadem, eft inclinationi re@ararh ILQY & inclingtio reda- .

rum DAC fimilis eft inclinitioni re@arum QLR ¢ :

etham inclinatio re@tarum EAC fimilis' érit in¢lindtiom fec<

tarum ILR. Vel certd (quod récidet in idém ;- ¢x affers

tione 4. fupra ) colle@ionem flarh fic i'nt;lgge - Yatera!

EAD congruunt lateribus ILQ; & litera DAC 'cdog ;

Iateribus QLR : “Ergo latera quoque EAC ‘cengruunt '-lﬁ
¢

\
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ribus ILR. Quee quldcm confecutio zque clara eft, atque

fi aequalibus addas xqualia, sota mqualia effe. Ad cum modum

locutiones cateras, qua, cim fint quantis propriz, ad angue

log ransforuneur, facile, vecitate ‘sheorematam uh?quc falva,
interpretabimur.

.-His ita. conflitutis, facile plmdmm :ngulma daﬂblremun
que fane 00n aliupde cnats fitnt, quam quod-angulos codam.,
quo czteras quantitates, habugrink loco. Ut igitur fimul ome;

sxpedigm ;. Diger: parddona illa; fi-in propncurbu—um
E:ru accipiantur , ad ruuDy emnia ofle falfd. Sic anim
ta non convenient nifi quanto: anguh autem qumn non
ut jam oftendimas. .~ QI

Itaque angulus conta&s neque minor cﬂ: quons acuto, ne-
E s.cft angyli se@ilinei, neque-in reilinco. continetur in-

itits , ‘imo.ne femel quidems nihil enim hor linearyi
inclina¢ioni poteft competere /qire tota anpuli- c:’;{:t'la . S#
verd non ogropnc fed analogice accipiantur, jam mihil conti-
nent,quod a communi fenfu ac ratione alicnum fit. Sic enim, *

apguluny contactils. OAC ¢fie-minesgm qrovis seute , & f- Fig, as

micirculi angulum OAB 35ut0-omui,majorem . pon aliud fig=
nificabit, quim infra tangentem CA »nyliam pofie duci rec-
tam dd copta®um, quin {eces periphesiam. Qui quidem cir=
culi proprictas eft gmnino digpa, quam homines admtrentur,\
eft tamen ¢jufmodi quam, qs in a}gﬂ'e »1 & que nihil
cum ratione pugnans involvat. fus’ paradoxi tertii ,
&:m & quinti fenfus erit, Atque ita ynivs. Euclidex defini-

is du@u, rité perfpectd naturd anguh omdes’ immamum
pndozemm tencbew cvamsfcunt,. . -

PROPOSITIO XVII.

o,
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APm&a dnu (B) restam dm:en, qm datmzr." .

cirenbom (0Q) tamgat.. -

Ex A dati cisculi, ceptso Jucatur ad datum. un@um B
reta AB, fecins peripheriam.in'O. Centro & defcribe per
B alium circulum, BC, & ex O duc OC perpendicularem

ad-AB, quz vccufrat cifculo BC r €. Dits CA, occurrén- %7

tem girqulo OQ inl. EyBadl dufe rcQu tanget circa-
Iam OQ.

Qula latera BA IA zquantur laterittis CA, OA, an~

F.\lu ue A communis ¢ff in trigonis IAB,. OAC, . etisgm ('):" 1
e&“ﬁguh AOC, AFB iqualq fape: Sed (6) AOC fiyrer

ungma |

cft: Ergodiam Ay ot AIB lLrgo BI (c' mp,
Stlu;‘ 1-3'

\




R0 ~  Elewemorsvt Gowsetria
I e,
Fig. 13, EX pulchré ex dato puncto (O) dacitur tangens

irculum datum (BQ.)

. Centrum A & datum punGum O § mngons rcaa b:ﬁeetur in .

P.-“Tum centro-P, per A& O dcfcﬂhe circulam -ocoarren-
temdatomB.Rc&zOBm

: Nam jun@d AB, ABOm-kmwimulo m:&.

Pcr;l u'gopetl6 O ung:tch‘dlhmBQ
PROPQSITIO XVHI.

Resw o7 armlum rangas veéla linea (CL,) que ex cen’

o (A) ad contalinm (B) Juamr, wgcm per=

N Sn negas, ﬁtcx A ccnuoperyendlcuhns,alm qnsedamrec-~
{2) P» ta AF: (4) fecabit e circulum in O." ‘Quia ergo angulus'
1 {m #.  AFB reftus ponitur, erit (6) ABF acutus. Lrgo AB, (hoc'

L1 ,

et AO) ma;or (¢)- quim AF, pars toto.

{)ip’ ‘PROPOSITIO XIX.
bl

L .1.;.; I refta (BC) circulum ugat, o .ex conta&n
() :%mnperpmdmdnu :mem(dlg)m‘ :

n e& centysm. e
{ ¢
Sincgas, ﬁtcentrumcxtraAI mZ &abeo ad con-

(d) P ta@um ducatur.Z A. Erit (d). au%uluk ZAC re8us, " gc -

‘e promde par angulo IAC, per bypoth. reo; hoc eﬁ, plrc

PROPOSITIO XX

Posis A Nyules ad cemrm (BAC)- duplis of ag«b
3 (BCF) «d penpbmnm, -chm fidems arows” 50

¢ff bafis angulorum. . R )
Fe3ti Triples et cafis. Tn latera BA, BF cpinci-

dunt. Tum verd quia A AC ex ceatto dudz 2GUANIUF »
£e)h:- du&i FC, crunt in tmngulo Zanguli F & C (e) ;pquask;.

MCRETY



v Liber-Tortims” Bt
"~ Sed BAG (4} aequalis cft duobus F-& C. ' Ergd BAG due [9) Ptuss;
Plus eft unius F. oo
Tn cafu fecundo. BA, GA cadunt intra BF, CF.. Tum Flo 4
verd duGta FAX, per cafum primum XAB eft duplus XFB, B 12
& X AC duplus XFC. (4) Ergo totus BAG dupluseft to (3) P 135
s BFG. Sk gt
[Sit. XAB anguius gradusm 6.:.(c) vrit angslns XFB gyn- powder.
- dusm %\ Sit porve ang. XAC. gr. 4: (d) erit XFC gri 2. (c) Por
Ergo X AB 4+ X AC eritgr. 6. 4 4==gr.105= BAC; & D b
- XFBYXFC gr. 3 = 15X gr.9. 5= BFC. Denarins antem oo 4
gradnom numirus efft quinaris dupiue: ego dr angulns BAC
duplns eft anguli BFC.] ‘ : s
In. tertio cafu BF fecat AG, & anguli BAC, BFG fimt “5* 3%
extra invicem: Dacatur FAL. Per cafum 1. totus' L AXC
duplus ef totis LFC, & ablatus L AB dupluy et ablati ( )
LFB. Brgo ()6 reliquus BAC duplus cft refiqui BF C. {7} " 155
Quod erat demonftrandum. - o S 5’.‘3:"“
[Sie LAC gr.v2y LAB gr. 2. (f) Evient LFC gv. 6. LEB péndes,
grit. Evgo LAC~~LAB==gr..12 =+ 22 gr. 10, 2= BAG; (-2t
¢ LFC~~LFB==gr. 6.~ 1 ==gr.§ =X BFG, Ergo angulns * :
BAC duplus eft angwhi BFC.] o o

.

T PROPOSITIO XXL |

ANjgnh (BOC, BEC,) qui in civewlo ihms N 34"
cidena savewi (BOCs) fiue gui in codemn fopo
mente (BO SC), exiftunt y inser [¢ omones [unt ae
e - Y. :

Sit pNmd fegmtntum BQSC majus lemicircule. Bx B g™
tentro A duc AB, AC. Per praced. angulus BAC ad céh-
trum, duplus et fingulorum BQC, BFC. Ergo omnes (ulh"‘
BQC, BFG funt (¢) equalesi Quod erdt demonftrandufd. % &
* Sit deinde fegmentum BQC wquale aut minus femicit go yp
«culo. In triangulis BQI & CFI, quia anguli ad verticem
I oppofiti, (5) ®quales funt, etiam ?umma reliquorum Q & lb) Perts
R fummz reliquorum F & O (i) aqualis erit. Quare fi ) Bin
ab his._ xqualibus fummis auferantur anguli R & O qui 'ﬂﬁm
p:rﬁ ﬂs|:r“immm partem wmquales funt, utpoté eidem arcui QF
i tes, .qui remanent Q, F, les erunt, Quod erat
dcmonﬁrancﬂ:m. L m s co
. Coroll. Hinc colligunt Opeici lineams quamvls BC etulo nbl~ Fl: gl
s in ciresll , gujus chorda off 5 circumferensia po v omm Wik !

Cd F . '

*

-



b 1) Elewitorim Géwmetria
magnitidops sppirers.; quin foilises fub amgulo wiukli RJC
- wbi ueha;l’paru. Si fuper atcm BOC il > . .
" - olum. & - arc ihfifiant duo aqusles an-
.goi, guorum alter B EC ad periphezism arcui BOC oppafitnon
wxifbar ;. Erit wterque amgulus nd eandem peripbrviam Bfi -
" BOC oppofitam ; hoc eff , angulus iphi BFC equabs , negue
Citys ; neque ultra peripheriam cades. Cadat ewim, fi fers
. poseft, citra periphersams ad punctum I intea circulum , angu-
s BIC agualis angmbo BEC ad periplervinm osiifienti ; € pro~
.. dnoasnr 1C donec oseuirat pewpherie in- D, ¢ dusgr BR).
HMngwuki BGC, BFC iu todews [egmenso axi sspor - lamic
prop. erunt aqualess Sed & BIC, BFC agunles efé fupponsiss-
'y ; “Brgo BIC (exsermis BBgulus srianguli BI D), ) equalis
aff uni invernorum oppofitoruys , wempe angulo B Y I, contsa
_ e, Lpro3nlon :Nan;;fimr cadit intrm cironltim vel ciesa
ipheriam _amgulns- angulo B FC agah‘:. Sed Meque extya
{i?cﬂum, vel ultra peripheriam : fi ensm dxswa , m?-qE:wc
Juppobaswr; & pwndo Q wbi redia CE peripherinm fecss. duca-
ga) P tur refin QB erit wt priks, angsiis BQC (v) wngalo BEGsws
banc.prop.  proindp (b) angule BEE equatis, rur(um coigtrs idews covollnei-
2;: e wm,cum B DC [it angulus exsernus .oy B E Q) unus inkernacran
Sopock. oppofitorum srianguli B Q E. Cum igitur angulus ipfi BFC ad
peripheriam exiftenti aqualis , ne yJaf sitra peripheriam
e citrBy etix angulns ad peripheviam. ' @.E!D.
' Eodem modo, [; fegrhentum B § FC g‘t émiqirmlo_ equale,
PS5 g0l mins, ofiendatir mngilion magulo BEC) capadors,
Sitra, wegue ultva peripleriam B Q) FC.cadgre.d.\ - o \_

AN - oean

" “PROPOSTTIO XHI. ~

" & . Uadrilateri circnlo. inferipti (A B CF)_ oppefti
it anguli duos retlos corgfa‘ﬁnt. o W

Ducantur BF, CA. Angolus ABC, cum ducbus Q& X

) Po . Sigit (c) duos setos. Sed O eft (4) xqualis l,.-l?l‘u{'a:inﬁ!hxu

;;,-’;,;; eidem arcui BC; & X (¢) cft wqualis %, quia-infiftokt cidenn

si.23.  ®weuiAB, Rrgo ABC, cum .ducbus ctiam, ¥, Z, hocefl,

fe) Per  xum toto @ppolito .angulo AFC, facit duos re&os. Quod

pow. | erat demonftrandum. . [Ef pani mods offendeiur -angniss epe
pafikas BAF, BCF dusbus rectis aqunles offe.] R

Coroll. (1.) Hinc fi suum latys quadriteteri in civculo des

: mﬁ producatur , erit anguins exsernns equalis angule o

. Wn: i ernss €9 Wivivis additng duos.rectos smgnlos

P erhems () comc . Ce e ey -

130 ble ) . : . ig)y,.




.. Liber Fomvinel- 82
. (8.) Im-ciops Rhowsbuen ant Rbomboidets cirendas definib
Neguit; quia Adverfi ejus Anguls vel cedunt dwobns redis, Vel
o sxcedunt. - 4

PROPOSITIONES XXIil. ¥XiV,

On [uht “meceffarie : & agitwr de figrmentis fs
N milibys 5 que non poffunt fine proportionibus
veft defiwiric . [Si quis wmen has propofitionies
defiderer, inter corollaria ad prap: ule. lib, &, ey
inveniet.] 4 .

“PROPOSITIO XXV

de arcon (ABC) perfoeres RN
" Subtendantur utcunque duz retz AB, CB, qiss biféca
InI & L. Ex I & L duc pérpendiculares fibi occurrens
tes in pun@o k.. Hoc erit contrum circuli y cujug portid,
eft arcus ‘ABC. ‘ i
Nag, (¢) sentrym eft & in +x&d 1X, & in re@d. L2 Er- () Ppem
§9.io. commupi ipfis pun&to Q. ) . A AT
l’rumntro B fumpto in ajcu, deferibé circulym; éov Fi. 374
demque intervalla, dliis in arcy centris, defcribe dues alipy
circulos quarum finguli priorem bis fecent: Per interfec< - .
tiones du&ta reGa ﬁbl mutud dccurrentes in O () dabuat (b)Pe -

geotrume | ' , prax.p
' 10, i.é

PROPOSITIO ¥XVL & XXVIR 7™
N cireulis equalibus [vgl\iﬁ’ uno godertique cire Flgs g '
culds) refle-equales (CE , FI) fubtendunt arcus ‘

nquales s & fi arcws [wne aqeaksy cties. [wbenfa
‘q“ﬂl“ ‘BYNL S o ton

A R

Pars t, Ad Centra A“b& B ducantur CA, HA; FB; I8 ‘ "”
tRecta ila ovunt [T6l mutud (c) dquales. utpote gmé fint #juf- (€
dend circuli, el aqualium tirm::rm‘n f»dii.’i“ (ﬁxia {‘riaﬂéué "3" e
CAE; FBI fibi muted %quilatera funt-,” etiam enint fibt
muitud (#):dquisiigula: Ergo cim circuli fibi mutud im: g«i) fiss
ponentur ; trianguium FBL. cosgrutsd poteri trintiguld C‘Aft' 44 te
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L7 Elementoram Geometrie

ac proinde centrum B incidet in centrum A; &'puéta ¥, 1

ia 'punsa C, E. Cim igitur circuli {int sequales, etiam’
. arcus FLI neceflarid congruet arcui CQE, & areus FOP

arcui CSE, ac proinde zquales () erunt etiam ipfi.

Pq¥s 2. °Quoniam circulorym wqualium arcus FLT, CQE
ponuntur xquales, fibi mutud impofiti (4) congruent, punc-
taque F, 1 incident in pun@a €, E. Ergo & fubtenfa FF
congruet fubtenfzz CE.  Ergo FI, CE (c) =quales funt.

’ [%omll. In circulis aqualibus , vel in eodetr, reité inequales
[wbtendunt arcus inequales, major m":jorem. miner minorem

@ ff arcus fuerins inaquales, ctinm [ubtenfe inaquales ersms.}
PROPOSITIO XXVIIL & XXIX.

I in circulis equalibus, [vel in eodem,] angn-

\ guli five ad cemtra (BAC, FLI) fve ad am-

bitwm (BOC, FSI) fint aquales; etiam arcus (BXC,

FZL) ghibus infifiunt o Junt aquales : & fi arcus
Jums equalesy ctiam anguli equales erswnt. 4

* --Pars'1, ‘Quoniam-latera AB, AC (d) zquantur LF, LD

 (funt enjm zqualiym circulorum ferhidiametri,) & a&

- A3 L "ponuntur zquales; erunt bafes (¢) BC, F I'xquales.

Ergo arcus BXC, FZI erizm ((:f) zquales funt. : »

- "Ponintur jam anguli BOC, FSI 3d ambitum zquales.

26.4 3« . Quia-igittr (g)-horamy dupli’funt BAC FLI; etiam illi 2

P
(g1 P

. gua}cs erunt , ac proinde; ut jam oftenfum, etiam arcus
)

XE, FZI funt zquales.

% s.2. Ex zqualitate arcoum BXC, FZI habetor per ":.7.

ualitas fubtenfairum BC, FI. Ergo quia etiam BA, AC

‘(‘kﬂam‘ A#) zquantut ipfis FL, LI, erunt (i) aoguli A & L ad

20. /3.

'ixa 40,

Sentrum zquales: & quia (k) anguli O & S horum dimidii
funt, erant etiam ipfi %equales. .
L [Corqli. Liven vecta"EF, que in A medio puncto peripherik
alicnins BC circulum rangit parallela eff recta linea BC qua
peripheriam illam fubtendit. Duc enim e centro D ad contac-
anm af:-rediam DA, ¢h connecte DB. DC. - - In tyiangslis BDG,
CDG, latus DG commune eff s ¢ DB aquale DG 1 Argae an-
. gulus BD A aqunlis angulo G D A (ob arcus BA, C A-equi-
“les.) Ergo anguli () DG B, DG C equales, ¢ proinde yeli
Junt. Sed iterni anguli (m) GAE, G AF etiam recli fint.
.Ergo () BC, EF funt parallels. Q.E.D,] : ;

o R PR'é’




M‘T‘r‘m" " .8.’
PROPOSITIO XXX.

) .
DAmm arcum (ABC) bifecare. = - Fig. 410

Duc AC, quam bifeca in O. Ex O gerpendicuhrem due
OB, ocsurrentem arcui in B. Dico faétum. _—_—
Jungantur enim AB, CB. Latera AO, OB per confiri
quantur lateribus CO, . OB; & anguli ad O funt ®quales, 3
quia recti. Esgo bafes AB, BC (a) zquales. Ergo etiamt }°5;
(&) =zqugritur arcus AB, CB. “26.4, g,
Praxis. Centris A & C defcribe pari intervallo arcus fe fe- Fig. g1,

cantes in punQis F & I, per que, ducta reéta arcum ABC:

(¢) bifecabit. 9 . “(c) Pew
[Cor. Hinc fequitur, dimidium chorde arcum quemvis ﬁo&é!"ﬂ;:"-)".
sendensis, effe femiffis arcis %iu.r finnm rel¥um ; (o vice ver(a, 1043 0 -

Sinum vecinm duplicatum , chordam cffe dupli arcis.  Hwuic om~
nino fimile eff cor X. p. 3. prifis, de chordd angulum ad centrum
fubtendents.) BT

PROPOSITIO XXXL

Ngwlus (BCF) in femicircula,y reftus eff : in Fig.q2.43
:%mmm majore minar relto; in [egmento mi-.
ware retlo magor. [ Item angulus mixtilineus feg-
menti majoris eft major re&o, & angulus mixtili~
neus fegmenti minoris eft minor rc&05

-, &
CE |

Pars 1. Ex centro A duc AC. Quia zquales funt AB,. Finus. -
AC, anguli O, B (d) zquales erunt. Ob candem caufam sd) Por g, -
uales erunt I, F. Ergo totus BCK utrique B & F 2qua- "% - -
is eft. Cum igitur (e) tres imul :conficiant duos re@os; fe- () Per
miffis trium, angulus BCF, unus reétus cft. 52h1.
. Pars 2. Sit &gmmtum-LOiF, femicirculo LOB majus, Fig, 43,
In coque FOL anpulus, & ducatur OB.-' Angalus FOL
:inor eft angulo BOL , qui per 1. partem rectus eft. Ergo
XG L . . R - N b .. .
. Pars 3. Efto fegmeatum LOX femicircplo LOB minus, Fi ¢39
in coque angulus XOL. Eris hic major quim BOL, "qui
mca' El'gé'&c.' R S SR . . -

FEREE N
Fi (pars



T - Elementtrwss Crodociria

Fig, 43 [ Pars 4._Sit reta BC communis fegmentorum inequalium

afis: Erit amgullss mixeilinkus fezmenti majoris' BCF, yeitd

BC ¢ arcu CF comprebenfus, angulo recto major. Ducasuy

enipw diameter BF, ¢ junild FC, erit angulus reitilinesss BCF

. . - pectus per primam partems , ¢ proinde angmiui mictibmene

BCF, reitd BC ¢& arcu CF comprebenfus, erit yecto major,

1) Per,  Producatur FC ad E, ¢ angults BCE reitus evit (2) s &€ pro-

iql.q.. vde angulus mixtilingus BCD fegmensi mingris eris voéto mi»
t . . E. D. . .

- Qu%m hanc propofitionis 33, partems , ejmfque demonfs

‘ praciogems 4 Tacgueyo omiffas , ex Egclide vefiquendas duxi-

Fieys . Corellwrium (1.) Hise Examen Norme, num vxade tocs
tangula [is inflissisur. In circulo enim quocangue . . p8lito .nd
gircumferentia punium quodcunque 8 Norme wertive, fi.In-
tera per diametsi extrema D ¢ E tranfeunt, sngulus eff rec-

. 1853 Sip minits, paudquaquass.. o

Ty . (3 [ porma latera ad punsla D €& E continup adiunc:

) IR AeneAuiur. . interea dum angwins utringme circutdagatur ,

Wersex anguli Q) dafiribes circomforentiom cirgsli owjus diamer
ger ¢fi linea DE. : L

Fig 43 (3.) Hinc -ab extremd lined perpendiculurem excitare difei-

' 'mus.  Sit BC kinen & onjuy penSoC perpewdicuinram oporteas

excitare. A punilo quovis A tanguam centro defcvibatuy. cir-

__culus, zn punctum C.sranfiens; ¢ kineam BC interfesans in

poncla B. Ducd dismesro BY, ¢ reitd CE . liquer ligeam CF
tfineg BC normalem, 9. E. F. ’

- { () In Triangwlo rectangulp BCF [i bypotenfn BY bifecs-
tur in A, refla AC fecabis iriangulum in duo sriangula aquis
¢rurn ACB, ACF: Er firculdis centro A pey B defovipus trap-
[fibit pex C, angwli rechi vervicem. ceee
" (5.) Cium angulus mixtilmeus fegmenti majorss, (it angule

o) P = re®b rectilineg {b) mijory angulgs autem Wixyillnius Yegenti

& % minorisy fir angsle vecto.relilmeo miner; grgo angulis Wixeili-

% news fomicircils erit angula vacto reétiimeo aqurlic: id 4xed etinmy

() K ) Bbea: (€) ex alio principiv demenfiravimps.}: T

. a..x ! ’ .

36.h3e 3 .

"PROPOSITIO XXX,

T o SI yefta (CF) Ctmdmn tangaty é' aba ex. contallu

€ X dulty (AB) cundehn [eck: erit f{:g?tlg‘;} ‘8 tane
{l":; Y Jheanic faitas, par anguli s, qui f in figmen

hcrao,

t-es;‘l . { 'I . o

Nimi-




)

Nimirum sagulus C AB erit par angulo L, qui fit in feg- F%- 4%
mento ALQP; & angulus FAB par aggulo O, quifit in feg-
mento AOB. '

Trapfeat primo fecans A B :per centrum. Per 18, CAB Fig g4

ré%us ett. Et per 3r. reGus et L. Ergo CAB & L =-

quales {unt.
Tranfeat deinde fecans AB non per centrum. Ducatur py .

igitur per centrum re@a A(} & jungatur BQ. Quia ABQ_

in femicirculo reos eft,

cum BAQ =quatur CAQ. Ablato igitur communi BA Q,8ubr

icict BOA cum BAQ.(&) reccya) Py
tem unum. Sed ctiam CA Q reftus . (4) et. Ergo BQ A cor.6.p. -

erit BQA (hoc (c) eft L) _quali CAB. Quod erat (,‘;)_,f’;f .

rimum. . : () Per
Deinde (d) FAB, CAB faciunt dups re€os; & in quadri- ar.4 3,

latero BOAL, -anguli (s) oppofiti £ & O-ctiam- faciugt: duos () Per 1y

reos. Ergo duo FAB, CAB zquantur duobus fimul O & L
T. Ablatis ergo hinc quidem CAB inde L, quos jam often-
:li": wquales , erunt zquales reliqui FAB & O. Qued eres.

terum., : >

PROPOSITIO XXXIL

S'vlzg} dati ‘7efli (BC) fogmentnms cirens conflrm-F ¥4
ere, capiens angulum daro pavems. s

Si' detur angulus acurus ABF, ‘ex Reduc B perpendicus |
lare;ad AB, X ad terminum C datx reétze BC, fac angulo
CBL parem (f) BCI, cujus latus ficabit BL in I. Centro
1 per B defcribe circulum; hic tranfibit per C, (quia ob 2.y,

(e) Péraz,”
43

M

f) Py’

zqualitatem angulorum ad C & B, etiam Cl, Bt (2) (5) Pr@

‘equalia fhat,) capietque fegmentum: B QC angulym parem & I
dato ABF. )
Nam quia A B diametro B L perpendicularis eft, AB tan-

get (#) circajum; quem fecat BG, -, Ergo (i) angulus in, fog- ;h;) Per1gy, ¢

mente BQC xquatur angule ABF. .

)

. Quod:fi detur ulus - abrufus R BC, cadcm an“ruﬁn;;glt.{"

eritque {c'gmcntufn OB quefitum, . - D

. g ) « Nt
[Scholiam., . Bédem emnino, sonfiustione , eivewl circumfi-"Kig, oo

rensiam ducere licebit , qui datam rectam AR in dalp punilo B
tangat, ¢ per aliud punitum C, extrayedtam AR fumptum
m:gal.. . Nolape dulld BC, ¢ ad datam AR éreidd perpen-
diculari BL, [i fo¢ angwius BCI, angulo CBL equalis3 reita  +*

rum BL, CLimer(schio] erit.cemtrém ; ¢ 1B vel IC radins o
airenli deferibmdi) - ' ‘
! Fe PROs

4

\

-\ e
o
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- PROPOSITIO XXXIV.

. A Date cm‘n[a Segmemum acfrr(e capiens angn-_

Per
32.:. .

3' l‘

(c) Pz .,

3. be2e

J)Pq.

Phi

N

o) Pﬂ
s-h3

O Ne

PN

) Pes
s!'q .'Q

dato pAarem,

"Ad circnli diameram FA duc persaendleuhrem BAL;du-A
catur item AC, (#) que facist angulum BAC parem dato.
Hzc auferet fcgmen;u:n AQE capicns angulum parem datos
m m X 32, /-

PROPOSITIO XXXV,

I‘in circulo dne refte (CL, BF) f2 [a fmim,
n&m:gulnm (COL) fub /qg»mm; unins 3 =

" quale et reltamgmula (BOF) Jub [egmsentis almm

cm[rebmﬁ.

Si fe intdrfRcant in centro A.mpam. N
SlunaCLmnﬁtpcrccntmmA &rchquamBFﬁent

! () pctpcndxsnhmet ac pro
l{::gl;onem uad. F el‘kl eCtangulum FOB. D:xcatur A%
mmCbeﬁ:&ac{hnA &ahme, erit . - . :

. {rc&ani COL &. (¢ qmd AL; hQCCﬁa

quad AOq
uad. FO. 5
ngPto igitor communi quadrate AO,

St re&. COL B, - quad. FO, m-oﬁ,\

L 1e&, FOB,

Si‘uua CL per centrum tranflt, & reliquam BF ﬁcat in<

aluer in O, ex centro A du@a refa fecet ipfam BF in

. 1-bifdriar. Igmlr angulus AIB ) reQus erit. jgm quia
CL. bife@n eft in A & aliter in O, erit

SR refang. COL &, ) quad. AL, hocea.
{qu,ld AD .

3 ’ ' . AB; eft,

- B il

Seve e oo . . MBIg}

P\:‘ ‘ .¢' . ‘; : e o ‘u;“




.+ - Liler Tertiuse - =~ &
$ed quadratum AO quatur (4) quadratis OI, AL, Eggo (a) Pe

reang. COL  &. quad. Al : 4748
quad.. Ol - quad. BLS . Vo
.Lquad. Al : e '
. . Dempto igitur communi.quadrato AI, remanent . . «° )
« - -2 .»..{I,‘s&.: .8014‘; & quad. BL. : -, - . .. ot
mqtaﬂl atur reQangulo (4) FOB e
Atqui etiamy rajum’ B sequatur’ o (4) FOB (b) P
ra_um quadratp OF, quia FB fe@a cft bifariam in & I aliter in 5 & 2« }
go & ! o
{re&ang‘. COL &. re&. FOBY : - {
quad. OL quad. OL

Dempto igitur communi quadrato OI, erit

T e COL & . FOB. . )

Quod fi neutra re@arpm €L, FB per centrum traufeat ; Figosoi .
per communem carum fectionem O & per.cemtrum A, du- - i
catur re@a XZ, Per modd demonftrata tam reftang. COL
quam reftang. FQB dequantur re@angulo ZOX. Ergo etiam
COL, FOB zqualia {ant inter fe.

[ Vel ficfasikius ¢ seniverfalivs. . Conneite CF ¢ BL.' At~ Fig, g1,

¢ 06 angulos (c) COF, BOL ad wverticem. oppofizos, ipfofgme (¢) Per
z:) corr¥ ¥ eodem Arcw FL) pares, trigona COF,BOL ('d’r’i;- -~
() equiangule funt. Esgo per jrop. 4. Bb. 6, que.ab hac nom 51,2
dependes, CO: OF :: BO: OLs ¢ piroinde , per- prop. 16. bb, (e) Per co}
6. qua itidem ab hac- minime dependes , reit, GO X OL = ;-P- 32 )
uﬂ?“;ogx OF. 9. E.D] . . - sk

»
PROPOSITIO XXXVL

'SI a puntko’ €B) extra circulwm dato dwcamtwi Fip: ;i
due relle s~ wna tangens (BF,) altera fecans I
CBC;) erit rellangulum. (CBQ) [ub rtoti focamte
(CB): ¢ parts (BQ)-imer punitum & circulums
imerjefla comprehenfm |  equale quadrato tangensis
. Sl&clmRC mnﬁtpercentmm A. junge AF: fuc:ctkzc Figaga,
(f) cum FB angulum reGum. Quoniam CO bifecta eft in (f) Per. > °
A, cique adjeta OB, esit ' - "',‘; e -
- {rc&.- CBQi(g) &.quad. AB; hoceft, (5 &7
-dquady AQ : ' Co . (b) Per
q&ﬂd..BF} : —— ‘]cl‘l'

o eeee

_ :;1.-.“..:- . guad. AF
Conen V"

-

Ablatis




"3 Elemomoran Geodctrie
<7 ,Ablatit ‘ergo quadratis AQ, AF. tequalibiis, yemamet
“ crgo CBO q; BFQ !
fi.5354 Quod fi CB toa tranfig pcr centrum A, dudantur AB,
AF, AO; & AL ex centro du@a bifecet OC in L. Ergo
(2) Per mgulus M.O {a) reQus erit.’ Item AFB (8) erit recus,
‘1-)’-- QnomamvchObxﬁ&aettaL.eiqneldeQaeEOB.

18,43 -, 77
ey By i (c)qud. LB.
&0 . .
Addatur utﬂmque qmdratum ‘AL, erit -
ret. CBO
{q&ad ‘Lo - quad. AL}
AL

(d) Per Sed uaam‘i"?,do AL uanmqudmo(d) AO feu AF;
47.by.. &qmdran LB ADL (e) mquantur quadrato AB. Ergo

(e) Per” CBO  &. quad. AB; hotdt(j)
eand. ’ ’
O Pr - {‘i“'d '
. Cand, .
‘ \ qnad AF.}
S Abktoignmrcmnmum qmdntoAF, remanet.
WL re%. CBO  A. qud. BF.
'3 e [Vdﬁcfmhh:é-mofdm D CF & M: xd
angulos BFO ¢o () C u,é- B copmisinm , (.} A
fﬁib«m.m(h)“l’“”!““ Ergopuq.lé‘qu hac am
;“ , CB: BF i: FB: RO\ - e por 17. 1. 6, qua b
&1 bacu:qlqmm,re&wgm Ch3 mlqahqt :
BF.
< DCovollatia. - St

P56 1. Q1 ab codem exva circulum pugte B, quotvis dycantar
v fecantes BC , omnia rectangula CBO inter & qually
funt. Sihgula :m zquantur quadrato tangehtis BF. .=

* a. Qua ex codém punélo circulum tangwit, BF . BQ x»

quales funt. Eerum quippe qRadrata. $QUABLHS- fingula . qklcm
teé%angull’o jCBO o o iidims .

er, m e €0 )mao cxm cirens
lbum zﬂmptma \’t:;z:m polfe dmas lineas BF,

circulum tangant. Nam [i tertin tangere Jmmw, writ sla

'.‘m.m ﬁ:nétgwqu&:,&mu Mm

Figo 37 4 Hmccum Maurolyco ex 'notd mentis dtmdm 4D, &
” lméhrmdc .fn‘u?mp sangdope in B , ubi montis versex,

"'y &b illo recedensibus & parere definit , Tolluris dismsesrum DE -

.:-«. T.(m AD produlid Ymetiri difcimus. Erit enims, per
(np nmutxm_.a, Drwlamrcrgol*




————

shim Guidriturs’ 280 ﬁm» Yaomis ‘Irimlmab
:km%‘i{t veitam A% : b qul fibtrahe woram mm’i: ?;‘It
wem AD; religua erit ﬂE elklrb diamiber; d% e
5. In otsui Jristgul retlenguly YA, Ve guluth e é,- Fig. §5,)
Pt b lateris upins Ny dqﬁum s ALY qud= xS IS
drazo laveris abrerins. Ni thurs 45! & theervally A,
deeridabsr.civeuins; Newns' bipdiinafam AB M0 & prddn‘x
casur B.A wfque dum circulo rurfus occurrat gv C, Hyﬁl&:}t
lateris AF [u, er, 4 punfto B circulum
M?‘ “eaMmiqe f;ﬁ:ﬁm (‘»i‘m oa’ Pratris Pors” que
”?;:“ & armlum mt mmr, . triangsli Iam Aalern q
of BF “cirosluin (i}; - Sed bii»c n&)mgulam  (3) g& )
3 lro BF' .ﬁ'rga » it Mahgnb reﬁ:mgulo 3.
FA,
- 8. su&m bAman ABC, emus tmr}c A8, xcn,m
[intinegm ulmg,'l! M ‘(/z [) a:prdmm) par- b *
pendmdum AL 5 erit nﬂﬁp & afty Ty
laterum 4B , AC» aquale n&angulo fub fnmmA ¢ differen-
tid rectarum LB LC, mser pexpendicuium AL ¢ angulos vafis
B, C interceptarum. Centro enim A, radio latere minore AC
defmbamr circulus focans lasus majus AB in D s & bafem
(/s opws productam ) in O ; ¢ producatur BA dom circulo
iterum occurvat in E. Propm' «quales AC, AD, AE, erit
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PROPOSITIO XXXVII

SI veclamgulum (ub CB ¢ OB_/:': aquale Ma-ﬂk 56
to BF, ba circulum tanget in F,

[ Hac eft, fi a punido B extra circulum dato , in a:mdm
sadant dwua vete, quarum altera BC circulum fecet , alters
verd BF incidat , fit autem rectangulum fub totd fecante CB
6- parte BO inser punitum & circulum. interjectd’ compreben~

¢i quod ab incidente BF fis quadraso; Incidens
lm& BF amdlm Mn‘ct i F) i
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eximiz illz finuum , tangentium, & fmntmm tabulz mgcn-
nbonoMadlcfcosﬂuxcre.“ Ot e e e
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tilifimus.  Circulo'enim pobygm infcribendo , 2abulas, Cborla-
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