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AL LEGGITORE,

Y Amiore al pubblico beme mi ba indotto @
W84 yemdere comuni ‘v chiccbefia colle [flampe
quefti Elementi di Geometria, ¢ di Trigono-
mewia. L' Awtore, da- cii gl bo- ricavats,
¢b"¢ il Celebre Maremasico -Roggero Giaﬁbppc »
Bofecovich, bafevolmente col nome fuo gig chia-

‘¥0 &l Mondo raccomanda: quefia Opera.- La
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brevitd della medefima, ¢ la chiarezza procu-
yata, non folamente trafportandola wella To-
Jeana favella, ma ageyolando avicora, ¢ com-
piendo le dimoftvazioni dall> Autore- gid fante ,
0 accennate, ed alcun’ ghira aggiugnendone , o
togliendo , fecondo  cbe ho giudicato opportuns
@l presefo fine , poffono alletsare ciafiuno a pre-
valerfi del frugso dell’ altrui fatica, In quefia
Operetta adunque ;. vacchiude diffribuita in fo-
dici- propofizioni , e vary Carollary or’ alle de-
JSinizioni , or’ alle fleffe propofizioni anneff; tutia
la Geometria, fenza che a mia ¢redere nulls
del_neceffavio manchi , mentve alcune alire pyo-
pofizioni da Euclide dimoffrate, ¢ qui trela-
Jeiate o [pontancamente da quefle difcendono ,
o non bifogneno per efferf dal medefimo pro-

SO , pe-
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pofte in grazia delle feguenti, che in_ alird
guifa qui vengono dimofirare : anzi de¢ Johidé
ragionando fs trovano qui comprefe ancors le
pin wili propofizioni da Archimede rattate
alla diverfa fuperficie de corpi appartenensi .
Alla Trigonometria premetto 4na breve, .ma
weceffavia notizia de’ Logaritmi. E la Trigo-
nometria , fecondo il metode del fopranmomina-
20 Autore , in tre parii - divido, mella prima
delle quali fi efpongono le Funzioni degli Ay-
chi, e loro Tavole:. nella feconds la Rifolu-
zione de triangoli piani ; ¢ nella terzs la Ri-
foluzione de' triangoli sfericit dopo le quali
per maggiore comoditd aggiungo le Tavole de'
Logarismi , e quelle de’ Seni, delle Tangensi,
¢ delle Segawsi. Le quali cofe qui bafti ave-

ye brevemente efpofie per dave fin da principie

eontezza di quefia Operertas

~
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ELEMENTI
. D I ‘

GEOMETRIA
PARTE L

Della Geometria Piana.

A S SIOMI

E gquantiti uguali ad una ters
za quantitd fono fra loro u-
guali : e la quantitd , che
¢ maggiore, o minore di una
delle due quantitd uguali, &
maggiore ;7o mincre dellaltra,

II. Se da due uguali quantitd fe ne tol-
gano due altre uguali, il refiduo nelle pri-
ine fard uguale: e fe a due uguali quan-
tita fe ne aggiungano altre duc uguali, il
rifultato & uguale: fe poi a due difuguali
quantitd fe ne aggiungano, o tolganc "due
altre uguali , il rifulato o il refiduo &

_difuguale.

III. Le quantitd , ¢he o ne contengo-
no un’ altra , o fono da quefta contenute
un’ ¢gual numero di volte, fono fra loro ugua- |
T 11
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Ji: onde due quantitd uguali moltiplicate , o
divife per una terza quantiti ,reftano uguahi.
¢ ©1V. Se di due - quantitd la prima fia
doppia, o tripla, o quanto fi voglia mol-
tiplice dell! 3)tra; e dalla prima fi tolga il
doppio ;" il “trjplo” ec.” di ‘quel’ che 'fi to-
glie dall’ altray il refiduo nella prima & dop-
pio, ‘o "triplo “ec.’ del ‘refiduo dellvalera.

- V. Le quantitd , che pofte” una fopra
P alera perfettamente combaciano , fono ugra-’
li: e fe fono uguali, foprapofte comba-
ciano. * ' R SR
“"VL Il tutto & maggiore di qualfivo-
glia fua parte: ed- & uguale a tutee le par-
iti.prefe infieme .- v R

"POSTULATI.

VIIL Poft. 1. 8i domanda di potere da
qualunque punto tirare unalinea retta a qua-
lunque ‘altfo ‘punto. '~ SRR
- - VIIL Poft. 2. Di poter prolungare una
retra terminata, ficché refti fempre retta.
©IX. Poft.’ 3. D porere da qualunque pun-
to, come da’ gentro, ‘ed a qualunque inter=
vallo defcrivere 'un- circolo . ;

X. Poft. 4. Di potere da una retra mage
giore togliere una parte uguale ad un’al-
tra minore.’ ¢ o e T
v P .

.DEFINIZIONI.

XI. Def. 1. IZ punto & quellp, che non

ha parte veruna. o

XIL-Def. 2. Lo linca & una lunghez-
za priva di larghezza. :

7 XIIL
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X1 Def. 3. La fuporficie ha lunghezza
g larghezza, ma non profondird .
XIV. Def. 4.1} fo}ido & una eftenfione in
lunghezza, larghezza, e profonditi . |

| .
ANNOTAZIONI.

XV. Per intelligenza delle fuddette de-
finizioni fi concepifca una tavola lifcia K L
(Fig. 1.) 1a cuj Ba'rte‘A fia bianca, B nc- Fig-1-
ra, C cerplea, D roffa; E I fia jl limi-
te diyidente il bianco dal ncro,

' t. Or ficcome, dove comincia il nero
finifce il bianco, cosi il limite & I'idea d’una
linea lunga, npn larga. Lo fteflo dicafi de-
gli aleri “limiti 1 G,IH, I F.

- 2, 1 lIuogo, dove fi pnifcono le fuddette
linee, cio¢ il pupto I, non ha lunghezza,
né Jarghezza, ¢ perd n¢ meno parti, aleri-
frimenti alcuna di quelle linee farepbe an-
che Jarga contro I'ipotefi: e quefta ¢ Iidea
del ‘punto. Quindi @& chiaro quell' affio-
ma = = che pna linea fega un’slera ip
un fol punto = .

3 £a eftenfiong per ef. del color bian-
co AinEI, G nata du pno di quefti li-
miti, che fi congepifca condurfi fopra I'als
tro limite fenza inchinarfi mai ad ‘una par-
te pid, ¢he all’altra , ci dd Pidea della
fuperficic lunga, e larga, ma non profon-

“da ; altrimenti que? limiti- farebbero anche
Jarghi contrp I ipotefj,

* 4. Finalmante fe le linee E I, I G
foflero limiti di due fupegficie eftefe per
la groflfezza della Tavela, ed ung di que-
fte fi concepifle’ condurfi- fopra I’altra fen-
za inchinarfi mai ad Ama piu, che all’al-

2 tra



.};i'g' 2‘.

y:ra'* parte , nafcerebbe laidea del folido,
la cui lunghezza farebbe, come una di quelle.
linee, la larghezza, come I’altra delle fteffe
linee, ¢ la profonditd , come la groffezza
della Tavola. ' ‘
" §. Quindj il punto & termine di una
linea nata dal fluffo di lui: la linea ¢ ter-
mine di una fuperficie nata dal fluflp del-
la linea; La fuperficie & terming di. un fo-
lido' nato dal fluffo di quella fuperficie.
‘" XVIL Def. 5. I} Circolp & una figu-
ra piana chiufa da una fola linea curya,
chiamata Gircosnferenza , 0 Periferia, a cul
tutte ‘le rette, che poflono tirarfi dal pun.
to di mezzo chjamato Centra, fono fra lo-
ro uguali, e diconfi Raggj, o Semidiamerri.
XVIL-Def. 6. I} Diametro ¢ wna ret:
ta, che vien tirata per il centro, ¢ ter-
minata da una parte , ¢ dall’altra alla pe-
riferia , ¢ divide il circolo in due parti
uguali. s L ' o

"ANNOTAZIONI.

XVIIL. 1. Le cutzve ADBI,F GLK
{fano cirecli: le rette A B, F L fono loro
diametri : le recte wguali CG,C H, C L,
cc.,ovvetro C A, C D, C E ec. fono raggj,
o femidiametri di que’ circoli ( Fig, 2.)
‘2. Ogni Circolo divide[i in 360, par-
ti uguali , chiamate gradi , e ciafcuno dj
quefti in Go. minuti primi, ed ognuno di
quefti in 6o. fegondi, e cosi in -infinito,
$crivendo per brevitd, i gradi fi diftinguo-
no da un zero foprapofto al numero, cf i
minuti da linectte pur’ foprapofte ; per ¢f,
35%, 25%,.36%, 427 g B i
' ‘ : 3. Se
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3. Se dde circoli abbiano lo fteflo cen:
tro, e le rette, A C, H -C nel circold
maggiore comprendano 1'arco G H di 30°,
anche le rette D,C, E C nel circolo minos
te comprendond I'arco D E di jo“., perche
Eer una parte ogni circolo ha 360° uguali,
 per 1Maltd, fe -dall’ arco maggiore G H
fi tirino al punto C tante rcrre , quantd
gradi contiene , qdelle dividono ‘ancora I’ar-
¢o minore in alrrettapte parti fra loro uguas
M, ¢he fono fuoi gradi, come & manifefto.
- - XIX. Def. 7. L’ angolo- & una inchinad
zione di due lineé frd loré unite in un
punto chiamato Vertice, o Cima .

ANNOTAZIONI.

. XX. 1. Se tutte dile le linec fiano retfe
I’angolo & reéctilineo ; fe rutte due fiano cur-
ve, I' angolo ¢& curvilineo; fe una fia rec-
fa, e Daltra ¢arva; I angolo ¢ miftilineo.

. 2. La idea dell’ 'angolo fi ha confi-
derando il citcolo. Le recté H K, F L,
che fi fegano in C, fanno gl angoli L C

H,HCF,FCK,K CL, chc non fo.
no maggicri degli angoli B CLE, E C A,
A CT, ICB., febbend i liti di quefti
fidano mincri de’ pfimi, perché gli angoli
non dipendono dalla lunghezza de’lati, ma
dalla divcefa inchinazione, o apertura de’lati,

. 03 Ly 14 i . .
3. Quindi la mifura degli angoli fono i

gradi, contenuti nell’ arco fegato da’lati, e
deféritto dal vettice, come da centro: e per-
ch¢ Patco E B contienz per ef. 6% ,.come .
I'arco B L. (1,3 perd angolé L C H & di(
60° come [’angolo B C E: onde ¢ chiaro,
qualungue cifcolo dal ceéntro € deferitro 4"
- A3 quas

1')18; An. g
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qualunque intervallo eflere atte a mifurard
quefto angolo . . L
Per brevitd uferd in avvenife i fegni
feguenti . ) .. L .
7 —fegno di ugualiti { pet ¢f. A,=B,
fignifica, A, B cflre ugualt: . :
— Significa pitl , fegno di aggiuntd : pe#
¢f. 4 &8 fignifica la fomma' f1. )
—~ Meno, fegno di fortrazione: per ef.
§—3.=53. . .
X Segro di fifoltiplicazione : per ef
3 X s=a5. ,
A Significa Triangolo «
COROLLARIO.

XXI Quindi dato il punto M nella res:

ta O N fi fa un’angolo uguile al dato ans
fig. 5. golo E C B (Euck lib.x prop. 23.)
COSTRUZION E-

o Dal vertice M i defcrivd 1Y arco Qf
1(3)p.Poft 3. indefinito (2) coll’ intervalloM P=C E rag«
: iozindi farto centro in P coll’ intervillo B

i defcriva I’arco di un' aléro éircolo, che
feghers I'atco P Q in Q, e per il punto
Q i tiri la fetta Q M: dico efferfi fatto
Pangolo Q M P=E C B daté:
DIMOSTRAZIONE:
:  fa taifara delPangolo E C B & Parco~
(zohog E B (3), e la mifura dell’angolo Q M P
é Parco Q P: ma quefti archi forio’ uguali
pet coftruzione , efl2ndo. ffati defcritti cos
gl intervalli C B=MP; BE=P Q: dun¥
.
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que ‘gh angoli mifurati fono uguali: dune
que fu la retta O N fi & fatto MP=E
C B.Cioeché ec. ., . ... .
- XXII. Def. 8. Linea perpendicolare di-
cefi quella, che; cadende fopra, un’alsra fa
li angoli uguali d4 ainbe le parti: e que-
i angoli fong retti , ¢ mifurati, ciafcuno
dal ghadfgnte Adi un- ¢iréolo§ come fono per
ef. GCL, GCF.Fig. a. ~ - -
. XXIill, Def 9. Augole ottufo dicefi quel,
lo,-che & maggiure. di ua retto; per ef.
FCH_.".’;.*-_ . L] P “
- XXIV. Dcf, 1c. Angolo acuto & quello,
che ¢ nfinore di un retto per ef. 'H C L.
e s e e
COROLLARIO I
~ XXV. Quindi I’ angola retto & mifurato
da 90%,.1 acuto da meno di §0°%, I ottufo
da piv di §o°
. PR B L S 8
COROLLARIO IL
. v.XXVI.‘gg'indi‘ una’ retta cadendo fopra‘
un’ ajtra fa due angoli retti; o tali, che
prefi infieme fono uguali a due retti (Euclk
lib. 1. prop. 13.) ' '

DIMOSTRAZIONE.

Fig. 2

. Il primo_ ¢3fo @& chiaro, fe una.retta - =
cada peipendicolare fopra I'altra, perche (4) 42 D=t
fa gli apgoli ughali da ambe le parti, e
queﬁi fono retti . - e e e
. I fecondo cafo & parimente chiaro , fe. .
wna  tetfa cioé cada obliqua fupra [ altra,,
come la,H C fopra la F L, perche gl

. : A4 ango-
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goli FCH,HCL prefi infieme fond tifutas
ti da tutta 'Ja femicirconferenza, cioé ‘da
180°% , cioé da tanti gradi, quanti vi vo«
{s)25. Cor. gliono a mifurare due retti (5) : Dunque una
L retta ec. Ciocché ec. )

COROLLARIO I

XXVII. Quindi infinite rette, che -cons
corrano a fegarfi in un punto, non fanno
pii di quattro angoli retti.

DIMOSTRAZIONE.
“Gliangsli KCL.LCH,HCG, GCF,

e quanti fi vogliano, ch: concorrino nel

punto C, fono tutti comprefi, e mifurati da

tatea la periferia del circolo , ciod da 360°%

cto? da tanti, quanti fi richieggono a mi<
{6) 5. Cor. furare quatero recti angcli (6): Dunque ce.
r. Ciocche ec,

COROLLARIO IV,

XXVIII. Quindi gli angoli alla cima op~
pofti fono ugnali- (Euck lib. t. prop. 15.)

DIMOSTRAZIONE.
Se da uguali quanticd fi tolgano par.
) ti uguali,. 0 una parte commune, il refis
(N ATs. 4. duo di quelle & uguale (7): ma la femis
periferia HLK :LgK F parimente femiperi«
(8)17. Def. feria; e 1’arco L K (8) ¢ comune alle det<
6. te femiperiferie: dunque tolto I’atco LK
cemmunec, rimangono gli archi HL, F K vguas
H: ma quefd archi mifurano gli anggl{r H



.quello, che ha tutei i lati uguali: per ef.
Fip. 4

A

‘ . — 9
GL,FCK, (9) che fono dlla cimd oppofti': g
dunque gli angoli HCL, FCK alla cima3:
oppofti fono uguali; Ciocche ec.

XXIX. Defi 11. Triungolo equilstero &

ABC. Fig. 4 . \ ]
- XXX. Def: 14. Triakgolo ifocele & qtel=
lo; che ha due foli lati uguali : per efi
AB,B.C. Fig. s. Fig. 5.
XXXI. Def. 13: Triaisgolo fealeno & quel-
lo, ¢hé ha tucti i lati difuguali: per ef
ABC. Fig. 6. . Fge
XXXIL. Def. 14. Triangolo rettangolo &
quello; ché Ha un* dngolo fetto: - per ef. ,
BAC. Fig 6. . ' Fi3, 6:
XXXIII. Def. is. II Quadrato & una
figura compofta di quattro lati uguali, e di
qliattro angoli uguali, cioé retti : come 'nel- -

la Fig. 1 g

XXXIV. Def. 16. Rettungolo & una figu-
ra quadrilatera, che ha i lati oppofti uguali,
e ttitti quattro gli angoli uguali: ¢ioé retti, Fig. 7-
come nella figura 7. Onde ogni quadtato & "% 7
tettangolo, iha non ogni rettangolo & quae
drato . T

XXXV. Def. i7: Litsee paralliele fono
le rette, che, quanto fi voglia, prolungatd
non mai fi unifcono , ma fono fra loro fem=
gre ugtualmente diftanti: per ef. BA;DC.

ig. 8.

8 XXXVI. Def. i8. Linée convergenti f{o-
no le rerte, che prolungate fi wunifcono in
un punto, dove fanno un’angolo: per ef. -
BG,IG Fig. 8. L Fig. &

XXXVIL. Def. 19. Lince divergenti fono
¢ rette, che prelungate fempre fra ]tgm fi

cos

Fig. §.
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feoftane : per ‘ef. dal punto G confiderate Ie;
rette GH,GA,GB,G I Fig. &. - .
ANNOTAZIONI.
- XXXVIIL Le proprieti delle parallele
fone tre I. fe due parallele fiano fegate da
uns retta, I’ angolo efternd é uguale all’ in-
terno ,. ed oppofto: IL..Gli. dngoli alterni
fono fra loro.uguali: II, Gli angoli inter-
ni pofti alla ftefla parte , e prefi infieme
ono uguali adue fetti; ( Eucl. lib. 1. prop. 29.)

DIMOSTRAZIQNE
' i)cliq I;n'te i 1

i 8.

Se la retta BA ¢ parallela 3lla retta
s, DGC, la inclinazione di amendue fu la retta
Fig. 8. EOQ & ugualc: aleriment; le due prime non
(1) 35. Def. farebbero..fra loro parallele (1). Dunque le ret-
17 _te BA,D C. daila fteffa.parte fanno lo fef-
(3) 19.Def. fo angpld colla-tetta EO () : Dunqie I’ an-
7 golo BGF=DFO. Ma il fecondo. ¢ eftets.
no, ed il primo.¢& interno, ed oppofto; duns
que ec. Lo fteflo dicafi degli angoli BGE,

DEG. ec. :

DIMOSTRAZIONE
‘ 15:114 qu.n 1.
@15 cor. . Effendo ¥ ingolo GEC=DF O veni-
‘1);!)5(9?; calmente oppofti f;) ;.¢ 1" angolo BGF =D

(4) Per la RO (4); ancora Iangolo BGF =GFC (5)-

S5l Ma quefi diconfi. angoli alterni, Dunque,
. ec.
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€e. Lo feflo dicafi legli angoli DFG,F G
DIMOSTRAZIONE
Della Parté 1L

. Gli angoli DFO,DFG prefi infieme (6) 14, Cor;
fono uguali a due retti (6): ma I’ angolo 2. Def.ra.
BGF=DEO(7): dunque ancora gli angoli () Per I
BGF,DFG prefi infieme fono uguali a* doe bore L
retti; ‘g’erché" a due quantitd uguali BGF,;

DF Of{i iggiunge la quantitd comine DF G, , = .
onde il rifultato & uguale (), ms gli an. ®) AG. I
goli_BGF.DEG fono intetni, e pofti alla

eflx parte . Dunque ec. Giocche ec. ‘
COROLLARIO }

. XXXIX. Quindi fe, una retta fegando'

due altre, I. L' angolo _ efterno ¢ uguale all’

interno, ed oppofto: II. o gli angoli alterni

fono u 'u:}i:' II. o gli angoli infefni po-

fti alla fteffa parce, é&preﬁ' infieme fono ygua-

li a due rerti; le do¢ refre fogate fra lo-

10 {ono parallel¢ (Eucl. lib. 1. prop. 28.)

DIMOSTRAZIONE
b?llb L Parte .

.Se per ipotefi I* angolo cferno D F 0=B
é¥ interno,.ed oppofto ; le rette BA, DC
hanno dalla' fefla pafté una medefima in-
clinazione s\t .la fetta EQ (9). Dunque 1€ ©) 19. Def.
rette D C, BA confervano fra loro una 3. —°F
uguale diftanza , ¢ perd fono pataliéle™(x).

Bunque ¢c. @ 35.Det;
) S



(5) 26. Cor.
25: Def. 10
6) Afs. 2.

(7)Perlal.
parte .

i’ig. 9.

W : '
~ DIMOSTRAZIONE
Delis "II. Partr .
~(ﬂili angoli alterni B’GF , G‘ FC per ipo-

tefi fono uguali : ma ancora I’ angolo éfter-
noDF O =GFC alla cima oppofto (2): Dun<

. que DF O=BGF internho, ed oppofto. (3)
> Ma fe ¢ cosi,le due recte forto parallele.(4):
. Dunque ec. '

DIMODSTRAZIONE
Della IIL Parie.

Gli angoli interni BGF,DF G pofti al-
la_fteffa parte , e prefi infieme per ipo-
teli’ forio uguali a due "tetti : ma ancorg
I angolo efterno DFO prefo infieme coll™
angolo DF G @ dguale a due tetti (5) . Dun-

- que da quefté due uguali quantitd toglien=

dofi I’ angolo DF G comune , i refidui di
quelle fono uguali (6), ciot DFO =BGF
intetno; ed oppofto. Ma fe &' cosi, lc due
rette fono parallele (7). Dunque ec. Ciocche ec.

COROLLARIO IL
XL. Quindi fe d:uq rette fonp parallele
ad- und terza, fono anthe fra loto paralles
le (Eucl. lib. 1. Prop. jo.), o
DIMOSTRAZIONE.
Se le due rette BA, K H fono 'par'alle-\’

le alls retca DC, tirata la retta E O, che-
foa
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; feghi l¢ fuddette in G,F,I, l¢ rette BA,
K H, hanno la medefima inclinazione dalla
ftefla parte fp la retta EO, che ha la rerra
C (8): e. perd si I'angolo K1Q,, come ?))ﬁl’;ﬁ:ﬁ
angolo BGO = D F O: dunque ancora P an- =i 4y -
olo KIO=BGQ(9);: ma il primo éefter- ; , .,
ﬁo, ed 1l fecondo é interno, ed oppoft . *
quando quefti fono uguali, le due réwe fo-
po parallele (1)+ Dunque e¢. (1) 39. Cog

1. pacce L
COROLLARIO IIL

XLI Quindi da un dato punto , per ef. F,
fi pud tirare una retta D C, parallela ad un’
altra data; peref.B A . (Eucl. lib. 1, Prop. 31.) Fig. ;.

DIMOSTRAZIONE

Se da qualfivoglia punto, per ef. G del-
1a recta BA , fi tiri una retta, che paili
per il dato punto F, per ef. la retta GF O3 »
ed in F fi faccia’angolo OFD=0GB (>, () .- "
P angolo OFD ¢ efterno, e I’angolo O G 3 <t~
¢ interno, ed oppofto; ma quando quefti
due angoli fonouguali, le due rette fono pa- ‘
rallele (3) : Dunque la retta DFC fi ¢33 - a
fatta parallela alla retta BG A . Dunque ec. l.lL
Ciocche ec. - ’ : o

XLIL Def. 2v, I parallelogrammo. &
una figura quadrilatera, i cui lati cppofti
fono paralleli: onde ogni rettangolo € pa-
rallelogrammo, ma non ogni parallelogram-
mo & rettangolp., = v

PROPOSIZIONE I

Fig. 10,5 ;.

XLIIL In ogni triangolo rettilineo, fe fi
. pro-



¥
Lroﬁmghi un laro, I'angolo éfterno & ugna-
Ye ' due interni, ed oppofti: e tutti e’ tre
gli angoli 'di un triangolo prefi’ infieme fo-
no uguali a due retti. (Eucl. 1ib, 1. prop. 34.)

SPIEGAZIONE.

‘Nel A A BC prolungato il lato ACin D,
B e b angolo efterno QgC'Q.; dico ?.'qué_ﬁd
angolo effere uguale 8 due interni, ed op-
pofti A, B prefi jnfieme: 3, Gli angoliA, B,
ACB tutti ¢ gre infieme prefi effere uguali -
a due reti. ‘ '

DIMOSTRAZIONE
Della 8 '_Part'e".j

Dal punto C fi tiri Ia CE garallelq
(4410 al lato AB (4): I’ angolo efterno ECD=B8
(sn8 L par. A C interno, ‘ed pppofto (5); e I'angolo BC
te An. Det. E—=ABC, eflendo alterni (6) . Dungque la
zg) 8. IL fomma de’ due angoli ECB—+ECD, cioe

parte An. tutto I angolo efterno B CD ¢& uguale a due
Def.i7.  interni , ‘ed oppofti A—+B prefi inficme,

~ Ciocchtec,” 0 T

: DIMOSTRAZIONE
Delts 1L Parte.

(7 Perla I L’angolo BC D = A -+ B prefi infieme (7):
parte. * dunque fe a quefte quantitd uguali fiaggiun-
' a BCA ‘angolo comune, il rifultato ¢ ugua-
@ Afs.2. le(8), Mal'angolo BCA -+ BCD ¢ uguale adue
) a8, Cor. ratti (9) . Dunque ancora I angolo BCA—+A-+B,
"2 Vet y. cioé
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cioé tutti prefi infieme uguagliano due rete
ti .. Dunque ec. Ciocché ec. =+ '°°

. CQROLLARIO;

XLIV. Quindi r. tutti gli angoli di un
triangolo prefi infieme uguagliano turti e
tte ghi -angoli’ infieme .di - qualfivoglia trian-
golo. 2.'Se in "un triangolo fi fapranno’ due
angoli , fard nptp ancom’ il terzp. 3.°fc in
un triangolo vi' faranno’ due angoli ,'la cui
fomma’ fia ‘uguale alla’ fomma di  due ango-
li di un altro triangolo, ancora il terzo ane
golo , di un triangolo uguaglierd il terzo
dell’ altro. . T e e

DIMOSTRAZIONE
Defla Parte 1

Le quartitd uguali ad una terza fono
fra loro vguali “(1):- ma tutti- gli angoli di (1) A%
qualfivoglia triangolo infieme prefi uguaglia @) 41
pe due’recti’ (2). Duhque ‘tutti ‘e tre gli an= purce ..
goli infieme “prefi” di “qualfiypglia triangolo I-
fono uguali alla fomma 'di “tutti e tre gli
angoli di qualfivoglia altro triangolo,

DIMOSTRAZIONE
~ Delta Paree I

La fomma di turti gli angoli di un trian-
olo’ & uguale a ‘due retti 12, cioe a 180°. 3y 41 T
unque foreratea da 180°% la foemma di dus parie 0

angoli, il refiduo fard uguale "al terzo an-*
golo . Dunque fe faprd due angeli efliie
: pex
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per ell ‘di 60° pet!uno faprd il ‘terzo pura
eflere di Go®perche .3 X 60== 180, .

DIMOSTRAZIONE
Della Parte IIL

Se da due uguali quantiti, fe ne tols

() Afs. 2. ganodue altre uguali, i refidui fono uguali (3).

Dunque cffendo la fomma di tutti gli ane

goli di un triangolo uguale a due retti (2),

fe da ral fomma fi tolga la fomma di due

angoli di un triangolo uguale alla fomma di

due angoli di un altro triangolo, i refidui faran=

no uguali. Ma quefti refidui fono uguali al

(_1) Per la terzo angolo (4) Dunque il terzo angolo di

L parte. yn triangolo farid uguale al terzo dell’altro.
Giocché ec. :

PROPOSIZIONE IL

XLV.Se in un triangole due lati, e’ an«

golo -comprefo uguagliano due lati, e I’ an-:

‘golo comprefo di “un altro triangolo, ancora

- la bafe del primo & uguale allabafe del fecondo,

e gliangoli oppcfti a’lati uguali fono uguali,

Fi e tutta. I’ area dell’ uno uguale a tutta |’ a-
118113 rea dell’altro. (Eucl. lib. 1. prop. 4.)

SPIEGAZIONE.
Siano ne’triangoli ABC,DEF i lati A
BBC=DE,EF,ecI’angolo comprefo B—=E;

dicc la bzfe AC=DF, e gliangoli A,
C=D,Feil AABC=ADEF.

Dl



L : B ¢
DIMOSTBAZIONE.

. Effendo por Ipotefi i laci AB,B C=D
E ,EF, e I'angolo intercetto B—=<E angolo
intercetto ,gli uni fopra pofti agli altri con- ‘
baceranno (5). Dunque ¢adri il i)unto A fo- (5) Afls. 5.
ra ID., .il punto C fopra F, e la bafe AC
fopra la bxl{- DF, e perd tutto il triangole
A BGC fopra il triangolo D EF, Dunque fi3
loto perfettamente conbaceranno : dunque fae
ganno uguali (5). Dusque ec. Ciogche ¢,

COROLLARIO L

XLVIL Quindi le retee, che congiungoe : F -
no due altre recte parallele, ed uguali, fono fra "
loro uguali, e parall ele (Eucl, lib, 1. prop. 34.) Fig, 1a2™}

DIMOS'I,’RAZIONE.

. Se la retra BC & parallela, ed uguale

- alla AD,tirata Ja retta AC, che feghi le
fuddette’ pasallele, gli angoli alterni BIC A,

. € A Dfonouguili (6). Duaque ne’ tiangoli (?33:8& H;‘
~. BC A+CAD.il lato AD:==BEC per ipotefl, Def. sz, '
* edil lato A C.& commnune, e 1" angolp intescete

to'B C A =C-AD.Dunque anche la bafe A
B=CD, e I'angolo Bz=D,el'angole B A

C =ACD (7): Ma quefti fono angoli plter- (7) 45.prop.-
ni riguardo alle rewe BA,CD fegaigh dal- *:

Ia retta AC, e quando quefti.fono-wgnae .

li, le rette fono parallele (8) . Dinqua.i8) .71
le rette, o bafi BA,CD non folo fono u-« f‘i’;gfcf;
guali , ma ancors parallele : Dunque ec. =
Ciecche ec. ' Figsge13.

B caQ-

&
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COROLLARIO 1I..

. .XLVIL Quindi' in un triangolo ifofcele
+gll. angoli alla bafe fono uguali. (Eucl. lib,
1. prop. 6.) - . t

DIMOSTRAZIONE.

Fig:4-¢15° . Giano i triangoli ABC, abc uguali ed

‘ ifofceli : effendo in ogni triangolo ifofcele

(9)30. Def. due lati uguali (9); tucti quatgro i- lati A

RLE B,BC,ab,bc, fono fra loro uguali. Dun-

que foprappofti que’due triangoli uguali ,

ficché il lato BA cada fopra bc, e il la-

() Afs. s.to BC fopra b a , combaceranno (¥); e la

’ bafe A C cadri fopra la bafe ca, e I’argo-

lo A fopra c, e I'angolo C fopra a, onde

effendo due lati , e un’ ,angolo intercetto

in un trigngolo uguale a’ due lati, ¢ all’ an.

‘golo intercetto dell’altro triangplo , perfetta-

mente combaceranno, e perd fararnno ugua-

(2) 45.prop. li (2). Ma per ipatefi I'angolo A=4a. Dun-

2. que fe 1’angelo C ¢ dimoftratc uguale an

cora all’ angolo a , fard uguale anmcora all®

(3 Afs.r. angolo A (3). Dunque gli angoli alla bafe
ec, Ciacché ec. . : :

COROGLLARIO II =
- XLVIIL Quindi ogiti teiangolo  equilatero &

ancora equiangolo..- . -

Fig. 4 . L .
DEMOSTRAZIONE.
. Sia :il. triangolo A B C: confiderato p)er'
bafe il lato AC, eflendo idue lati BAf:BC
Ta
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fra loro uguali , ancora gli amgoli A, C
alla bafe fono uguali (4¢): Ma ‘anche confi- (4)4¥. Cor.
derato per bafe il lato CB, per la ftefla ra. *ProP'3.
gione fono uguali gli angoli C,B alla bafe;
dunque ancora I’angolo A =B. Dunque il .
;;liangolo A BC fard ancora equiangolo,, Ciog-
ehe ec.

ANNOTAZIONI.

XLIX. 1.Tutti tre gli angoli di un trian-
golo uguagliane due angoli retti , ciog 180% (5) (5) 43 IL
ma nel triangolo equilatero gli angoli fono B¢ PFoPr
tutti fra loro uguali (6) : Dunque ciafcun (6: 48. Cor.
angolo del triangolo equilatero ¢ di 6o°., 3 Prop-3-
perche 3 X 60 =180, '
.2, Se il triangolo ifofcele abbia un’ an-
golo retto, cioé di 90° , dovendo tutti e tre
infieme gli angoli effere uguali a due retti,
gli aleri due angoli uguali alla bafe faranno
ciafcuno di 45° cip¢ femiretti (7). (7) 47. Car.

. 2.prop. 3.
COROQOLLARIO 1V. '

L. 1. Quindi fi deduce, come fopra una
data retta i poffa formare un triangolo equi-
latero ( Eucl.lib. 1. prop, 1.)

2 E come dentro un circolo fi poffa defcria
vere un’efagono regolare (Eucl. lib. 4. prop.’s.) ;

DIMOSTRAZIONE.
Dells L., Parte, ,

ig. 16.

Sia la detta retta CB; fatto centro in C coll’
intervallo CB defcrivafi il circolo ENDEAGEF (8): (8) Poft. 3.
indi fateo centroin B collo fteflo intervallo BC
defcrivafi I’ altcro cigcolo FC D, che feghi il

B 2 pri-



(9 16. Def.
@A 1.

(p) 48. Cor.
§ prop. ‘2.

20. An:
L

30 ' .

rimo ne’punti D,F, e fi tirino le rerte
f) C, DB. Effendo CB femidiametro co-
mune a dae circoli, le rette DC, DBrag-
gj de’ refpettivi cirgoli fono mguali alla ret,
ta CB(9): Dunque ancora DC=DB(r).
Dungue " il triangolo ¢ DB ¢& cquilatero, éd
¢ farto fopra la data retta CB. Dunque ec.
Ciocche ec. ' C '

DIMOSTRAZIONE
Della 1. Parte,
Il teiangolo B CD ‘equilatero ¢ angaora

equiangolo (2): Dunque 1''angolo D'CB ¢ di
60°. (3), cioé la fefta parte del circolo , giag-

7.' ché 6 X 66 = 360. (¢) . Dunque fe fi prolun-
- ghi la'tewra’ BCin A, onde B A fia diametro
' del Circolo, e fatto centro in A coll inter-

vallo A C fi feghi il circolo .in E, G, come
fatto centro in B coll’ intervallo B C prima
fegato fi era in D,F,e Parco D B—=EA,
e ciafcuno’é la terza parte della’femicircon-
ferenza: Dunque VYarco ED refta, che fia
una terza parte anch’eflo della femigirconfe-
renza. f)unqpe Ie ‘corde di archi uguali'A
E,ED,D B'fono fra loro uguali, ed ugua-
1i al femidiametro BC. Se 16 fteflo facciafi
pell’ alera femicirconferenza A GF B, fi avrd
pna figura di fei lati uguali defcritta dentro
1 cirdolo. Ma ancora ‘gli angoli di' una tal
;igura' fono fra"loro uguali ./ Perch¢ fe da

unti E, D, F, G fi tirino de’ raggj al centro

52 1. Re. 5 » effendo quefti viguali (5), fi hanno fei ¢rian-

[

oli equilareri, e perd ancora equiangoli (2)
ﬁent;o il circolo: dunque ciafcun’ angolo di
quefti triangoli & di 66% Ma gli angoli alla
R ' o “ v ’ ’ . . - cit.
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.e perd neppure farebbero gli angoli A,C = D,F (g

e

circonferenza fatti dalle corde del circold

. fémpre, comprendono due angoli de' fyddetti

triangoli , per ef. DBF =DBC—+CBF, ¢
I’ angolo _Bf:‘Bg.C —b-',C!__D_E , e_lqpql iln'

oi , come ¢ chiaro . Dunque fempre gli angoli
zﬁa'ci;rqonfetcnza fono di .i zég?Dugnqué;fo-'
no tutti fra loro ugudli! Dupque fi ha un’,
éfagono regolate ; cioé compofto di fei lati, ed
ingoli uguali defcritto dentro il ¢itcold.

PROPOSIZIONE IiL

LI Se due triangoli hanfio due angoli
tiguali, ¢ il lato intercetto uguale, hanno .
ancora F_li altri lati, e wurea I’ ared uguale - .. .|
(Euct. lib. 1. prop. 26.) - . Figae

SPIEGAZIONE.

Siano i triangoli ABC,DEF, e gli an<
oli A,C=D,F; e il itro AC=DF; diy
oilati AB, BC=DE,E¥ e witeo if
AXABC—=ADEF. e

DIMOSTRAZIONE.

) Effendo per ipotefi gli angoli A, C=,D,

¢il laato AC=DF, fg rappofti gli uni a i(6)‘A?sf g
altri’ combaceranng (6), &;nqugn ora il lato

DE cadri fopra il lato AB, e il lato éfopra CB,

¢ fra loro gombageranno; alerimenti laipclina-

zione del lato DE al lato DF non fatchbe

la ftefla, che quella del lato AB 3l lato ACy

né quella del latoc FE al laro F D firebbe

la fteffa, che quella del lato C B al lato C A, - Dek

(7yconwa I’ ipotefi, Dunque ancora il punto B
' B3 s
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¢adrd fopra B; altrimenti E cadrebbe o den-
Fig.17.18. tro il triangolo ABC per efl in P, o fopra
un lato per ef. in Q, o fuori del triango=
lo ABC per ef. in G. Ma fe E cadefle in P,
gli angoli PAC,P6EA=D,F per ipotefi,
%arebbero contenuti dagli angoli BAC,BC A,
fe E cadefle in Q I’angolo QAC =D per
ipotefi farebbe contenuto dall’ angolo B A C:
e fe E cadefle in G, Pangolo GG,A =F per
ipotefi conterrebbe I’ angoloB C A. Dunque
(8) Afs. 6. quefti angoli non farebbero vguali (8). Dun-
que neppure gli angoliD,F=BA C,BC A:
contro I' ipotefi. Dunque il punto E deve
cadere in B: Dunque i lati del triango-
lo DEP combaceranno tutti co’ lati del trian.
golo ABC, e I’angolo E coll’ angolo B, e
tutto il triangolo DEF col triangolo ABC:
dunque faranno uguali (9). Dunque ec. Cioc-
ché ec. cc..

COROLLARIO T.

(9) Afs. 1.

Figr.exs gy Quindi fe in un triangolo due an-

goli, e un lato adiacente ad vno di effi, ed
oppofto all’ altro- fiano uguali a due angoli,
e a un lato adiacente di un’altro triangolo ,
que’ due triangoli fono uguali.

DIMOSTRAZIONE.

Seillato AC=DF,e I'angolo A =D

(:)44.Cor.e Pangolo B =E, ancora ’angolo C'=F (1),
PIOP- I .Ma quando il lato AC="DF, e gli ango-
li A,C=D, F, allcra tutto il triango.

@) suprop. Jo ABC=—=Aa DEF (2). Dunque ancora quan-
¥ do A C=DF,egli angoli, A, B=D, E, tut-
“to il triangelo A BC=D EF : ma 1 lati .‘;&_C,DF

e lone

.
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fono xdiacenti agli angoli-A, D per ipotefi
uguali,. . fono oppofti agli angoli B,E pure ' . .«
vguali per ipotefi . Dunque ec. €iocché ecoéen -~

COROLLARIO W . 5o ™
u

LIIL: Quindi ogni:triangolo; che ha git
angoli alla. bafe uguali , ha.'uguali ancora i
lati .oppsdti .a quefti: sngoli ; onde & ifofcel¢ /-
¢ Eucl. lib. 1s prop. 5.) , -

AR DU R 2N

A DIMOSTRAZIONE.

. Siano i triangoli AB C,ab ¢ uguali, & git
sngolialla bafe A,€,a,c tutti quattro ugua=
Ji: il triangolo ABC foprappafto al triango-
Io abc per modo, chie I’ angolo. A cada fo-
pra ¢, e, ’angolo C fopea a ; effendo le bafi,
e gli angoli loro .adiagenti per ipotefi tutti
uguale, combaceranno (3) - Ma quando due ¢ Af. 4
triangoli hamo du€ angoli, e. il lato. inter- "
cetto uguali, ancora gli akri had, e turte lo
arce’ fono uguali (§) : Dunque ancora il lato 7 ron.
AB=cb;eil lato €Bz=ab.Maper ipotefi ;> TP
il lato AB=ab : .dungue ancora il lato .
A B=CB(5): Dunque il triangoslo A'B C.¢ (5)Afs.
tfofcele + Ciocché ecy s " '
* COROLLARIO HIL -

-LIV. Quindi, fe in un triangolo rettan-

olo un’ angolo fia femiretto , il“triangolo &

Hofcele.

 DIMOSTRAZIONE.
~ In ognk triangolo tutti ¢ tre gli angoli (6) 43. 1L
poefi infieme fono uguali a due retti (6); B PP
B4 on~

[}
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parte cor.

prop: 1.

(85 93.con.2.
12 % 3

Tig. s

@ 38 I
|

€ 51.prop.

34 , .
onde, fe fi fupranto due angoli, firi notad
ancora il terzo (7). Dunque fe in un trians
golo retrangolo . fiavi un’ angolo femiretto 5
ciod il retto di 90°, e il femiretto di 45.°,
ancora I' altro angolo fari di 45° , cio&
femiretto « Dunque i due angoli adizcens
¢l alla bafe fono uguali. Mz in tal ¢afo an«
cora i lati oppofti a quefti angoli fono uguali
(3)- Dunque 1l triangolo & if.fcele. Ciocghé cc.

COROLLARIO IV.

LV. Quindi 1. ogni parallelogrammo dﬂa :

Ia diagonale é divifo in due eriangoli uguali,
3. ed in effe i lati, ;e gli angoli eppofti fone
uguali . (Eucl, lib. 1. prop. 34v)

DIMOSTRAZIONE
Della 1. Parte.

Ne* AAABC, ADC del parallclogram.
mo BD, oltre la bate A C ccmune, fono ancora
gli al}goli slterni DCA—=CAB,BCA—CAD (o)
wz fe due triangoli. Ranno due angoli ;e I’
angolo intercetto uguali , ancora gt als,

tri lati oppofti agli angoli ugaali fono ugua-.

li, e I’ area dell’uno uguale g quella dell’ ale
tro(1).DunqueilA A BC=4 A DC. Dunque
il purallelogramimo B D dalla diagonale AC
¢ divifo in due triangoli uguali. Dunque ec.
Ciocche ec. : ‘

DIMOSTRAZIONE
Della II. Parte.

L’ angolo B == Di(per la 1. parte): na snces
s gli angoli alseeni DCA:CAB,BCA:EGAEa
' wne



Dunque aneora ¢ la fomma DCB=BAD:
Ma ancors ne’AAABC, ADC i lati oppos
fti_agli angoli- uguali - fono wuguali , ciod
CD=AB,BC=AD (1). Dunque ancora
nel parallelogrammdo BD i lati, ¢ gl angolj -
cppufti fomo ugmli. Ciocch ec. ’

PROPOSIZIONE IV. -

LVL. Se in due teiangéli vi figns tre lis
ti dell’ uno nﬁu‘hli a _tre lati delfalro, ans.
cora gli angeli oppofli a’lati uguali, e tutti

-3 triangoli forio uguali (Bucl lib. 1. prop. & Fig.g.e s
| SPIEGAZIONE

Ne’ du¢ AAABE, DEF fiend i lati
AB:DE.BC:EF,AC:DF; dico ef-
fer ancora gli angoli A=D,B—E,C=E
oppofti # lati ugualiy e f1AABC==ADEF.

‘DIMOSTRAZIONE.

Se I bafe AC= DF, foprappofte ¢omis
baceranno (a}', € i punti A, C caSrmno fw (a) AB. ¢
punti D, F.Indi farto centroin § coll' intes
vallo CB fi defcriva ¥ arco G H; & chiaro,
che la cima B cadrd in qualche punto di
quefto arco. Similmente fatto ceatro in D
coll’ intervallo A B fi defcriva I° arco L1I; @
chiaro, che la cima B cadii incora in quak
che pumo di ‘quefto-arco: dunque dovid cae
dere nel feggmento commiuse di quéf due ar-
chi , cioé nel punro E. Ma incorafa cima B
per la ftefla ragionie dovrd effere nel fega-
meato comune di que’ die archi , ciod nel
‘punto E:Dunque i AAABC,DEF ?gggﬁ-

i



Fig. 17.
w7

a6
ﬁoﬁi combacersnno : Dunque faranne uguas
i (2). Dunque ec. Ciogche ec.. S

- ALTRA DIMOSTRAZIONE

" 1. Soprappofto illatw DF al lato AG per
ipotefi uguale, il punto E o cadri ful punto
B, o nd: fe B cade fopra B, eflendo per
ipotefi tutti e tre i lati del A A BC uguali
a’ tre lati del A DE F ;ancoratuttoil ADEF
cadrd fopra-il AABC,: ¢ éombacerd. Dun-
gue fard il AABC=aDEPF (). By

. 2. Ma fe negafi,. che il punto E cada {o<

. pra. B, cadrd o fuori'del AABC, o fopraun.

. (3) Afs. .
€4) 30. Def.
l‘l

(5) 47. Cor.
2. prop. 2.
(6) Afs. 6.

lato, o dentro il AABC. Se’E faceiafi ca-
dere fuori del A ABC, petef. in G, fi tiri
la retta BG. Cadendo E in G,edil punto D
in A, il lato DE= A G peripotefi: maDE
= A B peripotefi. Dupque AG=AB (3):
Dunque .ilA ABG ¢ ifofcele (4). Dunque
J-angolo AB G= AGB.(5)+ Ma. I’ angolo CGB
¢ maggiore del contenuto A G B (6). Dunque
CGB ¢ maggiore ancqra di ABG=—=AGB

er ipotefi. Parimente cadendo FinC, ed
E inG, E F=GC: ma:EF.=BC . per i
patefi . Dunque BC =G C: (). Dunque- an-
gora il ACBG @ ofcgley 8. I’angolo CGB
= CBG (5). Ma I’angolo. € G B ¢ maggiore
del, contenuto A GB (6) ‘Dunque ancora
Y angale. C B G .per-ipatefi. uguale a CGB,
farebbe maggiore di' A'GB. Ma dianzi nel
AABG ger ipotefi, éfofecte fi & dimoftrato
I’ angolo, A GB == AB.G; e gueffo maggiore
del contenuto € B G; ed ona dimoftrali CBG
.=CGB, e quefto maggiore del contennto
A GB. Dunque gli - angoli-AGB, ABG fe-
rebbero maggiori , e minori dell’ angolo € BG.
Ciocché ¢ impofibile . M

: 3. Ma
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3. Ma neppure pud gadere il punto K_
ful lato per ef. %C nel ‘pdﬁlto é erche al-
lora, cadendo D in A, F .in C, farebbe il -~
lato AQ=DE: m DE:AB‘ger ipotefi: Y
duriqgie A Q=A B (3) . Inolére farebbe Q C '
—EF: ma EF=BC per ipotefi: duiqué
QC=BC (3) cioé la parte uguale al tutto;
il che & impoffibile: - - T i
- . ._4. Finalmente neppure pud cadere il pun«

to E dentro il A ABC, per efinel puato P,
- perché, cadendo D'in A, F in C, tirata 1d
. tecta BP, i AA ABP; CPB fatebbero- ifos
fceli, effendo DE—=AB—=AP, ed EF—
BC=PC per ié:oteﬁ , & petd I'angolo A BF¥
=~ APB, e CBEP=CPB (4). Ma prolun-

ati i lati ABin O, ed AP in G, Vango.- -

o efterno OBP —=B A P—+APB interni ed

bplgoﬁi ; e I’ angolo efterno G P B — BA'P~A
* BP interni ed oppofti (7). Dunque effendd (n 43.1p
tomune I’ angolo BA P, e I'angolo AP B=* Prop. &
ABP per ipotefi farebbe ancora P’ angolo OBP . . -
=G SB (3). Ma O BP & maggiofe del con~

tenuto CBP, che & uguale a C P B'per ipo-

tefi . Dunque ancora G P B {ari maggiore delf
.angolo CB P, ‘e perd ancora di CP B (3).Mi
CEB & maggicre del contennto G P B. Dun-
que G P B fard maggiore, e minore dell* an=
golo CP B. Ma quefto & impoffibile. Dun-
que gli angoh alla bafe B ¥ non foro uguali,
n¢ i lati adiacenti alla bafe fono uguali, ne
‘que’ triangoli fono ifofceli. Dunque if punto
E non pud cadere né deatro, né fuori, né
fopra un lato del A AB C, ma folo nel pun~
to B, Dunque cc. Ciocchd ec. -

c@.:
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| COROLLARIO

Fig . LVIL Quindi due circoli fegar nor fi
poffono, fe non in due punti. (Euck lib. 3.
prop. 12.)
DIMOSTRAZIONE
Si tiri Ia retta AC, che coggiungai'_
';entﬁi de’due circoli, i quali fi fegano in

- Se oltre i due punti B, K que’ circo=

li poteffero fegarfi in un’altro punto per ef.
in G dalla parte B, farebbe il lato AB=AG,
ed il lato CB—=CG per effere raggj di un
@) 16. Def, medefimo ¢cireolo (8).. Dunque, effendo AC
5. lafo comune, i due AAABC,AG C avrebs<
bero i lati corrifpondenti tuti ugaali . Dun<
que farebbero in tutto fra lofo, uguali (9).
Dunqtic I’ uno foprappofto 4ll’ alfro, devono
o . Sombaciate (1). Dunque ne’ fuddetti triango-
() AR5 I, cffendo il lito A C comune, e perd di
amendue il puntd A cadendo fopra A, .e il
punto C fopra €, antora il punto G dovry
cadere fopta B (92 -Dunque non pud trovarfi
un tefzo punto, dove due circoli fegar fi pof=
fano. Ciocche e¢. ec.

PROFOSIZIONE V:
Flg. 66 fec:‘i"xg'xxgi'ﬁgﬁdﬁfo ’? Eﬂgf itasftis .“%:‘:;‘. 9‘"}
| | EOSTRUZIONE
Per dividere in due parti ugualiil fetti-

lineo angolo dato HCI, fatto centro in C
con

(9) §6.prop.
4.
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gon qualunque iptervallo C A defcrivafi il cir-
coloqE'O']f.', éhenfeghi lbil lat'o$l HC'in A, e
il lato CI in B: indi fatto centro in A, poi
in B con qualunque intervallo, ma in amen-
due uguale, fi offervi il punto K, dove gli
archi de’ circoli fi fegano: da K fi tirino le
rette KA, KB, K Cj dico, che larertaKC
divide il dato angolo in due parti uguali.

DIMOSTRAZIONE

Ne!AAKCA,BCK il lato AC=BC

er effere raggj di uno fteflo circolo (2), e
1l lato K A =K B per effere raggj di citcoli
uguali ( per coftruzione ); la bafe KC ¢ co-
munc ad amendue i triangoli. Dunque tutti
¢ tre i lati di un triangolo fono uguali a tre
ati dell’altro triangolo. Dunque "gli a~goli

(2) 16. Def.
5.

~

oppofti a lati uguali fono uiguali (3). Dunque (3)56.prop.
I’angolo ACK =K CB: gunque il daro 2n-*

golo HCI ¢ divifo ugualmente dalla retta
K C: Cipcche ec. ec. T '

CORQLLARIQ

LIX. Data uga retta terminata dividerla

jndue parti uguali. (Eucl. lib. 1. prop. 10)
~ GOSTRUZIONE

Per dividere la data retta A'B, fatto
centro in A, poi in B con qualunque in-
tervallo, ma in ameéndue uguale, fi offervino
i punti C,K,dove gli archi fi fegano; daC
fi tirino le rette CA,CB, e da K le ret-
te KA,KB; dicoK C dividere la dara retta
A B in due parti uguali, - R
- ' DI-



(4) 58.prop.
s

(5) 45.prop.

)
DIMOSTRAZIONE.

Ne’AAACD,BCD,oltreilatiA C,C B
per coftruzione uguali, effendo raggj di cir-
coli uguali, ed oltre il lato C D comune,
ancora Jangolo ACD=DCB (4): ma fe
I’angolo intercetto, e due lati di un trian=
golo fono uguali all’ angolo intercetto, e a
due lati di un’altro triangolo, anche la bafe
del primo & uguale alla bafe del fecondo
triangolo (5). Dunque la bafe AD ¢ uguale
alla bafe BD. Dunque la retta AB ¢ divi-
fa in due parti uguali.

COROLLARIO II

LX. Data una retts, ed un punto fuori di
effla, da quefto tirare una perpendicolare ajla
data retta ( Eucl. lb. 1._prop. 13.)

COSTRUZIONE,.

Per tirare dal dato punto C la perpendi.
.colare CD fu la data retta FGfi defcriva
dal punto C con qualunque intervallo I’ arco
indeterminato A O B, che feghi 13 dara retta
in A,B; indi fatto centro in A, poi in B
fi profiegua, come fopra nel cor. 1. n, 59.; di-
co la retcta CK es'e;z perpepdicolare alla
data FG. o

DIMOSTRAZIONE,
Il AACD=ABCD (6). Dunque l'n

©)59 Cor- golo CDA = CDB per effere oppotti a

pr . .
(7) 4s.prop. lati uguali (7) . Ma quando una ret:a caden-
2.

de
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do fopra un’altra fa dadan)be le partli) angoli
uguali , quella & perpendicolare (8).. Dunque (3,9, et
cagdendo la retta CDfu la dara F G in mo- (8).22 Det.
do, che fa Pangolo CDA=CDB, cade
_perpendicolare, Dungue-ec. Ciocche ec. -

COROLLARIO IIL

'LXI. Data una retta, ed in efla un pun-
to, da quefto alzire una perpendicolare alla
dara retta . . .

COSTRUZIONE,

Per tirare dal punto D u la data retea
F G fa perpendicolare D C fi prendano ad ar-
bitrio le diftanze D A,DB uguali , e fatto
centro in A, poi-in B collo fteflo iaterval-
o AC,BC, fi offervi i} punto C, dove gli
archi tirati fi fegano: indi tirate le rette
CA,CB,CD, digo CD eflere la perpeadis
‘colare cercata. {

DIMOSTRAZIONE.

Ne’ AACAD,CBD tutti i lati corri-
fpondenti fono uguali, perch¢ C A, C B fono
raggj di circoli uguali, AD=DB per co-
ftruzione, e G D comune, Dunque -fono que’ ) 56.prc
duz triangolituguali (9). Dunque ' angclo %.. “prop:
CDA=CDR, effcndo oppofti a’lati rigua-
li (1); ma _quando .una’retta cadendo fopra (, 45. prop.
un’altra, fa d’ambe le parti _angoli uguali, 2.
quella & perpendicolare (1). Dunque la retta (‘g)."" Def.

C D ¢ perpendicolare alla’ B G, Dunque ec.
Cioccheé ec. oo '

CO-
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COROLLARIOQ IV,

LXII, Quindi 5. fe uyna retta paffandeo
pel centro di un circolo fega in die parej
uguali una corda del circolo, la fega per- -
pendicolarmente , 3. fe la fega perpendicnlar,
mente, la fefa in due parti uguali, 3. E fe
cosi &, divide ancora in due parti uguali
¥ arco di forro . (Eucl. lib. 3. prop, 3.)

DIMOSTRAZIONE,
~ Della Parge L

Se la retta CO fega la corda AB ip
due parti uguali tirate le rette CA, CB,
idue AACAD, GBD hanno i lati, e pe-

, 1d ancora. gli angoli corrifpondenti uguali,
Dunque la retta €O fega perpendicolarmen-
(;)rf:- Cor. te Ja corda A B(3). Duaque ec. Ciocche ec.

DIMOSTRAZIONE
Dells 1. Parte.,

.: .- Tirate e ‘vette CA, CB, come raggj
- del circolo EOL, dividafi in due parti u.
guali per ld sreuta.. €K I'angolo reuilineo

() s8prop. A CB (4). Ne*&2ACT; .CB. I angalo
5. DCB=DC A; effendo per ipovefi divifo u.
gualmente I’angolo BC A ; e I'angoloCD R
=CDA, effendo per ipotefi C D perpendi-

colare alla retta A B fegata; ed il lato CD

¢ comune; Ma quandp due angoli, e il

lato intercetto di un Triangolo ¢ uguale a

due angoli, ¢ gl lato intercetto di wnaltrg
” , triane
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Etithgolo, tutti ¥ lati’, e.gli angoli di 3uno

fono uguali ai corrifpondenti dell¥aitro:srian- :
golo (5). Duague il lato A D =D B. Dun- ) s1. prop.
que fe C'D fega perpendicolarmente 1a retta ¥

A B, 1a divide in due parti uguali.

~ DIMOSTRAZIONE
’ Della IH. Parte..

' Se la retea K C divide in due parti u~
guali li ccrda AB, ed ¢ perpendicolare ad.
effa, il ACDB=ACDA, per efl:re DB
= D A, e Pangolo CDB==CDA per. ipo-
tefi, e 'la' retea C D comune (6). Dunque an- (6) 45- props
vora Fangolo BC D=D€C A: ma gli archi *
fono mifure degli angoli' oppofti (1) . Dunqu> @ o
. fe gli angoli fono uguali‘ancora gli archi 3" &
B O, O A mifure degli angoli fono -uguali.
PDunque 'la retra K C divide arco A O Bin
Ol---i!n “due parti uguali: Danque eq Gioge -
ché ec. PR R L AU ’

FROPOSIZEONE VI.

EXIIL I Parallelogrammi pofti fulla baa
. fe madelima, o uguale, e dentro le ftefle
parallele fono fra loro uguali (Eccl, lib, 1.
Prop. 35., € 36.) T il Fig. an,
- % SPIEGAZIONE
<2 L Sulla fleffa bafe ‘AD, e trade fteffle
parallele A'H, BF fi¢no i parallélogrammi
"ABGD, AEED-c.. <l am 5. 7

II. Sulle bafi uguali AD:, EF.; e trale fud:
det_gcfar,allelc figno i parallelogrammi AECD »

g C
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E%HG; dico 8t gli uni; cle gli altri effer
fra loro uguali.

DIMOSTRAZIONE
Della I. Parte .

Ne’AAABE,DCF, il lato AE=DF.,

e il lato AB=DC per effece lati oppofti

(8) 46. Cor, di_parallelogrammi (8)< Inoltre, illato A El’)=
1. pop. 3 BER=BC (8). Dunque fe 2’ A A ABE,
() Afs, 3. D CF aggiungafi C E comune, (9) fard BE —
CF, e perd turti i lati corrifpondenti fano

uguali .Dunque idue AA ABE, DCF fono

€1 56 prop. uguali (1). Toltoadunque il ACLE comune
4 fard il quadrilatero BCLA=DLEF qua,
drilatero (9). Dunque a quefti uguali qua-

drilateri aggiunto il A A L D comune rifulte-

ranno i parallelogrammi ABCD, AE ED

uguali. Dunque 1 parallelogrammi pofti ful=

- la ftefla bafe, e fra le ftefld parallele fono

fra loro uguali. Giocche ec. .

DIMOSTRAZIONE
Della II. Parte. =

11 parallelogrammo AEFD ha Ia fiefa
bafe EE, che tiene il parallelogrammn EFHG,
e fono ambedue fra le fteflfe parallele BF,
A H. Dunque (perla 1. part. ) fard AEF D=
EFHG: ma AEED=ABCD(perl 1
@) Afy. 1, porte ) Dunque ancora EFHG = ABCD (3).
unque ancora i parallelogrammi pofti fulle
bafi uguali, e fra le fteffe parallele fono g«
guali. Giocche¢ ec. - '

CO-
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COROLLARIO L .
LXIV. Quind; i triangoli pofti fulla bafe
ftefla, o uguale, & fra le fteffe parallele fo-
no fra loro uguali (Eucl. lib. 1. prop. 37.)

DIMOSTRAZIONE
Dells L. Parte

Le diagomli A C', AF dividono in triane. .
goli uguali i loro. parallelogrammi: ABCD, '
A EF D (3). Dunque fe. queftic par:llelogram:.‘t"’e)'{{,}l'l’“‘
mi fono uguali: (4),. anceca. la merd dell’uno prop. }.4'
¢ uguale alla, meta, dell’ altro, ciod-il A A C D:(a) 63 L
=AAFD. Ma quefti- hanno. la. ftefla bafe §* PFP--
AD, e fono frale. fteffe parallele. RF ,AH .

Dungque. ec.. ec.,
DIMOSTRAZIONE:
Dells. 1L Parte:

Le- diagomali- A-F', F G: dividono in triare.
Eoli uguali i: loro parallelogrammi AEFD,
_F H G.(3).. Dunque- fe.quefi. parallelogram-
mi fono. uguali.(4),. ancora. il. AAEF — AEFG
(per la prima parte) : mail: AAEF == AAFD (3)
5=AACD ( per la. prima, pagte.) . Dunque anco-.
rai AAACD, EF Gfano- fraloro uguali (5)..(s) Afs. I
- Dunque ancora i.triangoli pofti-fulle bafi ugua-
li, e fra le ftefle parallele. foro uguali . Ciocche
€C. €Cq .
COROLLARIO IL ,

LXV. Quindi ogni parslizlogrammo & do
pio del triangolo pofto é'ra le- medefime plam -
. 2 -
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lele, e fulla bafe ‘ftefli, o uguale (Eucl,
lib. 1. prop. 41.)

DIMOSTRAZIONE
I .paralle'lo rammi BD, DE, EH fona

A

(53553- prop- uguali (6), e dalla diagonale fono divifi in

(n ss. L

due triangoli uguali (7): dunque ancora 1

partecor. .AAACD, AED, EGF fono uguali (8), '

op. 3.
(8) 64. Cor.
¥ prop.

‘e fono la meti de’ loro parallelogrammi : dun-

6. que ancora il parallelogrammo B D fari il

doppio del AACD, o del AAFD, o det
AEGF. Ma fono tutti fra le fteffe paralle-
le BF, AH, ei primi due hanno la ftefla
bafe AD del. parallelogrammo;. ed il terzo

. Pha uguale alla fuddetta A D . Dunque ec.

Ciocché ec- -
ANNOTAZIONI

LXVL 1. Si offervi perd, che dicendoft
ugusali due parallelogrammi, I’ uno de’ quali
fia retto, come BD, e I’altro obliquo, co-
me D E, non s'intendomo uguali tutti i lati
del primo a*lati del fecondo, perché i lati
obliqui fono pit lunghi de’ perpendicolari fra
le ftefle parallele contenuti; ma s’ intendono
uguali le aree; il che fi vuole dire ancora
de’ triangoli, che fono la meti de*fuddertti
parallelogrammi . '

2. Stccome Yarea di un Parallelogrammo
zettangolo fi ha molciplicando un lato per un’
altro; per ef. AB per AD, giacché fe AB
fi divida in 4. parti'uguali, tre delle quali
ne contenga A D, e fi tirino tante rette ai
Jati’oppofti, avromo contenuti nel parallelo
grammo B D 12, quadratini_ rifultati da 3X¢

;lz,
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£= 12} cosl per eftimare I’ area di un Paralles
logramnio obliquo fi dovri tifare tFa le partals

lele una retta perpendicolare alla fua bafe, &
quefta per quella moltiplicare’, mon potendofi
moltiplicare la bafe per un koa obliquo;che:

& fempre ‘viriabile , febberfe.nguali fiano:i - -
parallelogrammi.- - . I

3. Effendo dalla diagonalé divifi in dué

‘triangoli uguali i parallelogrammi, I’ area di

un triangolo fi ha moltiplicando la bafe par

la metd del lato .ad efla perpendicolare::: pér

ef. fia AD=3,CD=g¢; 3 X 2==6:.mida:
-ri I’ atea del A ACD.. E fe la ‘bafé nofi‘ab<
‘bia lato perpendicolare per non' effere tettan-
golo, conie il-A AFD; tirknd6 la retta CD. . .- .
're?endiéolare fra le detee parallele, fapso v .o, =

a {ua area, facendo ¢ome Topra:. - . -
- 4. Di qualunque rettilinea irregolare fi- Fig 33:
gura fi potra fapere I'ardd ife dividafl in téian-
- goli rettangoli, come nélla fig. 22, ABCDE,
- moltipliplicando di ciafeun: trigngolo: 1a bafe . ., .
-per la metd dél lato ad eflh -perpendicolare,
- e poi facendo la forfima de’ prodotti dalla mals
tiplicazione di-ciafcun triaigolos -+ ... .,

PROPOSIZIONE VI
LXVIL Td ogni triangolo - rectangolo :,il

quadrato del lato oppofto all’angolo- retto & *
-uguale & quadrati degli altii idue lati prefi

-infleme (Eucl. lib. i. prop. 47,9 . ..
SPIEGAZIONE. ... ,
. . Sia il ADCB rettangelo in C, dico il Fig. 33
- quadrato’ del, lato D B, ‘cie¢ ABDG — DCIH
—+CBLK , ¢io¢ 2’ quadrati degli aleri due lqri
D G, CB prefi infieme. : .
S €3 D)=
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DIMOSTRAZIONE

* Tirara dal punto C la retta C'F parallela

. Cor.
g)l;clf 17.

-cetti da que

(2) 45-prop
2.

(3) 65.Cor.
2. prop. 6.

a’lati BA, DG (1), fi tirino le rette B H,
€CG, CA. Ne AACDG, HDB, il lato
CD=DH, eDG=BD, per effer lati di due
quadrati; e gli angoli HD B, CDG inter-~

ilati uguali fono uguali per ef-
fere il primo compofto dall’ angolo retro HDC,
il fecondo dal retto B.) G, el’angolo CDB
comune ad ambedue: Dunque il ACDG=

.AHD B {2). Ma il rettangolo DG FE ¢ dop-
-pio del ACDG per effere fulla fefla bafe

DG, e fra le ftefle parallele DG, CF (3):
ed il quadrato DHIC & doppio del A HDB
er cffere fulla fteffa bale HD , e frale ftel~

~ fe pirallele HD, I'B. (3). Dunque il rettan-

4) Afs. 3.

golo DGEF=DH IC quadrato, perch¢ le
quantiti , che fono doprie di due triangoli u-
guali- fono fra fe uguali (4). Similmente di-.
moftrafi i1 quadtato CKLB=EBAF ret-
tangolo. Percht il ADBL=AACB(2), per
effere il lavo BL=CB, e DB=BA, ¢
Pangolo DBL=CB A, ficcome compofti
da un’angolo retto, e dall’ angolo comune
CBD. Ma il rettangolo BA FE ¢ doppio

- de1ATBA (3), per effere fulla frefla bafe

BA, e fra te ftefle parallele BA, CF; ed

* il quadrato CK LB 2 dngpio del ADBL, per

effere fulla fiefla bafe BL e fra le ftefle pa-
rallele BL ,DK. Dunque il rettangolo EBAR
— C K L B quadrato . Dunque il quadrate dels
1a Tpotenvfa, cio¢ del lato oppufto all’ ango-
lo retto & uguale ai.quadrati degli altri due
lati infieme prefi. Dunque ec. Ciocche ec.

CO.



coRrROLLARIO 7

LXVII. Quindi fe il quadrato di un la- Fig. ome
to del triangolo & uguale o” quadrati degli aleri
due lati infieme prefi, I’angolo comprefo ds
quefti due lati ¢ retto ( Eucl. lib. 1. prop. ¢8.)

SPIEGAZIONE

. Senel AABC i qnadx.'aci de'lati AB,
B C prefi infieme funo uguali al quadrato del
lato A C; dico I’angole A B C effer retto.

DIMOSTRAZIONE

Tirata dal punto B la retta A B, ed al-

gata la-perpendicolare BD=BC, fi tiri A .

Nel 4 ABD ’Ber coftruzione rettangolo il
quadrato di AD @ uguale @’ quadrati di AB,

B D prefi infieme (§). Ma i guadrati di A B,(5)67 pegiy
B D foho uguali o’ quadrati AB, B C, giacr 7

ché¢ BC =BD per coftruzioae: dunque ef-
fendo per ipotefi il quadrato di AC==AD
quadtato =+ B C ‘quadrato, fard il quadrato di

A C=AD quadrato. Duaque i lati AC,

AD fono ugnsli. Dunque ne’ AAABD-, ABC

tutti i ilati fono uguali. Dunque ancora i
.triangoli, & gli angali oppofti w’lati uguali

ono uguali (6). Dunque effendo 1'angolo ts) s6. peag®
A BD per coftousione retto ed oppofto al la. #
to AD=AC, ancota I'angolo ABC fagk
xetto .. Dunque ec. Ciocchd ec.

ANNOTAZIONI
LXIX. 1, Per guelta propofizione , il cui

Autece diceft effere bato Rigagota, dati- in
. Cs un

Y



Fig. 6.

e TR T T

46 . .
triangolo rettangolo due lat , ff trdva il ter-
zo. Perché fe per ef nella fig. 6. il minor

' lato fia di palmi 6.; I'alero di palmi 8!, il

quadrato del primo fard 36., ed il* fecuns
do 64. Dunque il quadrato della Ipotenufa
fard uguale a 36—+64=100, lacui radice qua~
drata 10 mi da il lato oppofto all’ angolo
retto. E daro il lato.della iposenufa uguale
a10, ed il minor lato uguale 6; forttratro il
quadrato di quefto;: civé 36.,” dal quadrato
de!l’ altro , cioé 109, il refiduo 64. fari. il
quadrato del lato igneto , la cui.radice 8 mi
dari il cercato lato. ) '
2. Ma non fempede fi pud avere efatta la
radice quadrata di un quadrato: e quindi pro-
cede 'la‘notizia delle’” quantiti ‘incommenfu<
rabili. =~ ‘ ey
- Mifura di una quantitd dicefi la- quantis
2}, che alquante volte' prefa adegua la quantis

© . ti mifurata , fenza che nulla avanzi, o' maik
* ‘chi, eive la parte aliguota: per ‘ef. il piede

¢ mifura’ del paffo cumpofto di 5. piedi: il pol-
lice mifura del piede Parigine ¢ompafto dira.
‘pellici : la Linea & mifura <1 del piede  Parigi-
no, che necontiene 144 , comedeél piede Ro-
mmano, che ne contiene 131., onde la {inka
R mifura comune de’ detti duepledi.t i

' ' Quantits commenfurabili fonv quelle,

" che hanno ‘qualche ‘mifiira- ccmtne . Quer-
. vitd incommenfurabili fono quelle, ¢he inca

hanno ‘mifura comune . Ch~ fi ‘diano. Ie quan-
titd incommenfurabili ; e I’ Aritmericaje ¥ Al-
gbra, e la G.cmetria lo_dimoftrano per ef.
nel triangolo retia gole ifocele i lari uguali
fiano ciafcuno = 1., il quadrato fard fpure
=1, e perd il quadrato della- Ipotenifa =
r=H1=2., la cui radice & pid di uno; e.mé~

/



»

no di due; per modo che niun numero ?nte.
ro, o rotto per fe moltiplicato ha ‘per prodot«
to il 2: onde fi potri avere la fola radice
proflina, ma non efatta, cioé ==1. 41432, de«
time millefime, e per ottencre la radice cfat-
ta vi rimangono pit di:2., e meno di 3.de-
cime’ millefime parti- di ‘wna unicd, né fi po- ot
ty mai ¢onfeguire. Dungue il lato delia Tpo- -
tenufd nel fuddette triangolo fari ‘incommens-.
furabile con cinftuno degli- altri due lati per’
nonu avere una mifura eomune. - S

- ;9 Ma flccome in" un triangolo rettango-
lo-ifocele. il quadrato della ipotenufa :2:il
‘doppid-di- ciafeun: quadrato degli aleri due la-
ti, cosl avrd una mifura comune.cogli. altoi
due quadrati; perché per efl la merd di cia-
fcun mindre ‘quadrato- adéguerl . efattamente
il quadraro della Tpotenufa. Quindi il lato
*déMa Ipotenifr in un triangolo ‘rectangolo I-
-fofcele:, o la diagonale :di un quadrato :fira
ixcommenfurabile in atto con crfcuno. degli
altri lati, ma fard commenfurabile in potene
24, cioé confideratl i quadrati. . !

" PROPOSIZFONE VIL~
- LXX. In ogni tringolo "al magéis’r la;o: ARRTPIN
'fi oppone I' angolo maggiore , e al minot Jaa-' -
to I’ angolo minore (Ewel. lib. 1. prop. 18,)

. ¢ R ; E N R . B

© - SPIEGAZIONE. - i'. - ;-
S Lt - LI T A L v
"+ " Nel A ABC fia A Blato maggioie di AC; rig, 5y,
“dico P'angolo ‘A’C B ¢ffer maggiore dell’ ane
quiOfAB . '!.l.;:‘.:~ . Sy

A

. . ot !

L A

DI-
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' DIMOSTRAZIONE.

Nel luto maggiore AB fi prenda il fegmene
20 AD == A C: tirata laretta CD, il AACD
-¢. ifofcele : Dunque gli angoli alla bafe
1) 47.Coc-ADC, ACD fono ugwli (1) . Ma ADGC
.2.prop. 2.¢ }’ angolo efterno: Dunque & uguale a due
(@431, par. interni ed _oppofti D € Bt CBD (2):
prop.5. Dungue A D C & maggiore del folo CBA :
dunque ancora ACD, ¢ molto pit ACB
fard maggiore di C B A » Dungque al maggioc
:Jato A B fi eppone il maggior angolo A:CH,
- il minor angolo CB A 4l mingr lato. Cioge

iche ec. ec. )

COROLLARIO. L

.. ) .
*  LXXI. Quindi in ognj triangolo .al mag.
a’fior angolo fi oppone -il maggior lago. (Evel.
:lib. 1. prop. 19 ) !

DIMOSTRAZIONE.

Sid Pangolo A-C B maggiore dell’ angolo

"ABC, il lato AB non & uguale al lato A C,

(3)47. Corspdrche fe <id fofe,il .trinngole farcbbe ifo-

2.prop2. feele, & perd I’ angole ACBs=ABC (3
{ contzo I ipatefi: Ma il Jato A B, neppur

minore di A C; perche fecid fofle, I’ angolo

(4) 70.psop. A BC oppofto al lato' AC.farehbe maggiore

8 dell’ angolo A CB (4, cuntro I’ 1potefi. Dun-

~ gue‘refta, che A Boppofe dl?angzlp mag-

iore A.CB fia maggiove del lato A C oppe-

o al minor angolo ABC. La ftcfla dimo-

ftrazione fi fa in ipotefi , che I’ angolo AC B

fia maggiore dell’ angolo C A B.Dunque ec,
Ciacché ec. : CO.
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COROLLARIO IL

LXXIL Quindi fe ne’'due AA A BC, A BD Fit 2
fiano i due lati AB,BC=AB,BD; ma
gli angoli ABC, ABD comprefi da que'la«
ti fiano difuguali; la bafe A D oppofta all’
angolo maggiore fari maggiore della bafe A C
oppofta all’ angolo minore . (Eucl. libs 1.
prop. 2¢4.) '

DIMOSTRAZIONE.

Il AABD, fi fopraponga sl AABC,

come nella fignea fi fuppone fatto : effene
do I’ angolo ABD per ipotefi maggiore di
ABC,il lato BD cadrd fuori del a ABC,

uale dovrd contenerfi dal maggior A ABD.

atto centro in B coll’ intervallo B D defcri-
vafi un’ arco, che pafferd per C, giacche
BC=BD, e da C fi tiri la retta CD. Ef-
‘ferdo D B C triangofo ifofcele , ¥ angolo
CDB==BCD(s5): ma I'angolo ACD & mag- (5 47. cor.
giore del contenuto BCD, e perd ancora 3. Prop.3
di CDB. Dunque A CD ¢& molro maggiore
di ADTC contenuto dall’ angolo CDB. Ma
P angolo maggiore ACD fi oppoae al lato
"AD,e I'angolo minore ADC al litv’A C.
Dunque A D @ mggiore di AC {6). Dut- (§ 7. cor.
que 1a bafe AD oppofta all’ angolo owggie- 1 pop- 3
re ABD & maggiore della bafe AC oppofta’-
all’ angolo minore ABC . Ciocché ec. ec.'

CORDLLARIO HL

LXXIIL . Al contraviofe ne’AAABC,ABD
fianoilati AB,BC=AB, BD, ma hAlsfo
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A'D maggiore della bafe A C, 1'angolo ABD
oppofto alla bafe maggiore fard maggiore

~ dell’ angolo A BC oppofto alla bafe minore .

DIMOSTRAZIONE,

< L’angolo ABD non.¢ uguale all’ amgo=
10, ABC, perch¢, fc effendo per ipotefi i lati
AB,BC=AB,BD, i due triangoli fareb~
{%) 4s.prop. bero uguali in tutto (7) e perd ancora la bae
2 fe. AD = A C contro I'ipotefi. Ma I’ angolo
A BD neppure ¢ minote dell’ angolo ABC,
perché all’ angolo minore fi oppone il minot
(8)7’:.eor.|.’1“° (8, onde ancora la bafe-A D farebbe mi-
prop.8. - nore di A C cuntro I'ipotefi « Dunque. refts;
.che I’angolo A BD oppofta: alla maggior ba-
e A D fis. maggiore dell’ apgolo A B C op-
_pofto. alla mincr bale A C. Ciocche ec. cc.

" COROLLARIO IV,

Fig.27. ,._I. ) LXXiV. Di tutt.ev le lince , che da un
Ao dato puito’poflono tiracfi ad una data retta,
< o . .]Ja pid breve & la perpeadicolare.

. DIMOSTRAZIONE.

.. . Dal'dato punto C fi tiri alla data tetta
s = KL la peppendicolare C B, e poi qualungye
¢ - . altrarettaC A. Nelrettangelo A A B Cgli an-
©)43.1L.p. goli A+ C= ABC, cio¢ ad un-retto (9) .
PPt Dunque Aié minare ‘dél retto ABC. Ma
all’ angolo maggiore & oppofto il maggier la-
() 7r.cor.p. t0 (1) ¢ Dinque il lato A G oppofto al mag-
prop.g.. gior angolo ABC & maggiore del lato CB
-oppofto ul minor angolo. A . Dungtie cc

- Ciocché. ecy . ' .

" Alr

~4
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ALTRA DIMOSTRAZIONE,

A C quad.= C'B quad. + A B quad. (67,
prop. 7.) Dunque A C & maggiore di CB.

COROLLARIO V.

LXXV. Se dalla eftremitd del diametro

.di un circolo fi tiri una perpendicolare allg

fteflo diametro quefta cade fuori, ed & Tan-

eate del circolo cio¢ lo tocca in un punta
folo ( Eucl. part. L. prop, 16. lib. 3.)"

DIMOSTRAZIONE..

Fatto centro in.C coll’ intetvallo CB de-
ferivafi un circolo, e dal punto B fi witiri la
retta KB perpendicolare atla C B, ¢ da C fi
riri qualunque altra retta C A.

Effendo C A maggiore di CB (2), dal cir-
colo & fegata in G per modo che GC —=CB.
Dungque qual fi fia punto A della retcta KB
. cade fuori del circolo: Dunque la rctta KB
nel folo punto B ,in cui ( per coftruzione)
& perpendicolare al diametro B C, tocca il
circolo . Dunque ec. Ciocche cc. ec.

GOROLLARIOD VI

XLXVI. Fra la_tangente, e I' arco del
circolo non fi pud tirare al diametro un’al-
tra retta ( Eucl. par. II.- Prop. 16. lib. 3.).
E 1’ angolo miftilineo, fatto dalla Tangente,
¢ dall'arco ¢ minore di qualfivoglia -rettilis
peo angolo., (Eucl. ivi) i

) | Pk

() cor.ps

-

o



(3) 71.cot. 1.
prop. 8.
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DIMOSTRAZIONE
Della I. Parte.

Tirata-la retta C A perpendicolare alla
retta FB [*angolo retto CE B. & maggiore di
EBC, effendo nel triangolo rectangolo gli
altri due angoli acuti. Dunque il lato CE oppo-
fto all’ angolo minere E B € ¢ minore del la~
to CB oppofto all’ angolo maggicre CEB(3):
Ma CB & raggio & dunque. CE ¢ minore del
raggio: dunque il punto E cade’ deatro il
circolo : dunque la retta EB non ¢ tirata
tra la Tangente, e I"arco,, ma fega il circo-
lo.Ma cid vale dovunque. fi tiri la retta FB,
¢ ad effa perpendicolare Ia retta C A . Dun-
que ec.. Ciocché ec.

DIMOSTRAZIONE
Dells. II. Parse ..

Se per- la L. partetrala Tangente KB, e
I’ arco nom pud, tirarfi altra recta al diametro,
i1 non pud averfi. altra. retta., che col
a Tangente formi un™angolo ‘rettilineo al
punto B minore del miftilineo. K B G;
ma neppure pud. averit alrro. angolo ugua-
le al derto miftilineo 5 perche. (per la L
parte ) , qualunque reeta F gg fega il circolo,
e perd colla Tangente fa- I*angolo EBK, che
contiene il miftilineo K BG'. Dunque quefto
¢ minore di qualunque rettilineo . Cioce
che ec. ec. :

CO-
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COROLLARIO VIt

LXXVIIL. Tutt i circoli, che hanno i
centri in una ftefla retta, ed hanno la ftefla
Tangente, fi toccane in uno fteffo pumto :
e fe toccanfi in uno fteflo punto, hanno la
ftefla Tangeate. (Eucl, lib. 3. prop,33,) . .

SPIRGAZIONE.

T circoli PRQT ,ISV T abbianoicens
tri nella retta RT » dico 1., che fe.la retta
F M. & tangente comune, i circoli fi tocca~
no nel folo punto T3 - T

3. Che fe le loro perii“er'ie':ﬁ~ toccano
ael folo puato T , EM & Tangenta comune.

DIMOSTRAZIONE
Dells I. Parte,

Dal centro C del circolo maggiore fi -

tiri Jla retta CO, che incontri icircoli in
due punti, per efi in I,L, e dal ceatro
del circolo minore fi tiri la retta DI.
Nel AIDC il lato IC ¢é minore de’latd
ID-+D C; perché ¢ I D =D.T per effere rag-
gj del circolo minoge . Dunque aggiunta la
commune DC fard ID—«DC=CT. Ma
@ CT=CL per eflere raggj del circolo
maggiore, ¢ C L coatienc la C1: Dunque CI
« ¢ minore tanto di CL quanto di ID'+DC.
Dunque qualungue punto I del circolo mi-
nore rimane dentro al circolo maggiore. Dun-
que i due circoli non fi teccano, che nel
folo punto T. Ciocche ec. ec. DI

Fig.28,



Fig. 29,

o
DIMOSTRAZIONE
Dells II. Passe.

- 8e qualunque punto I del circolo mi-
nore rimane dentro al circolo maggiore , que-
fti due circoli- toccarfi non peffono, che nel
folo punto T ( ;er la T parte ). Ma la retca
F M per ipotefi tacea nel punto T il circola
maggiore. Dunque nello fteflo punto tocca
ancora’il circolo minore. Dunque & tangen-
€ comune. €iocche ec. eo. n

_PRQPOSIZIONE IX.

EXXVIIL Nel circolo l’slngolo al centro
e do;:rio dell’ angolo alla circonferenza, fe
amendue pofano fullo fefloarco . (- Eucl. lib, 3.

prop. 20.) , .
SPIEGAZIONE.

"~ Sia I'angolo ADB alla circonferenza;
® I'angolo ACB al centro: dico quefto effer
doppio” del primo in cutti e tre i cafi fes
gllcnti , ciod 1. quande il ‘late AD: coinci-

col Jato A €: 2. quando il lato A'D
simane fopra al lato A €: 3. quando il lato
A D cade forto A C.. o

DIMOSTRAZIONE
Del I. Cafo. .
L*angolo efterno ACB=—=CDB—+CBD in-

LR e
W terai, od oppofti (4): Ma CDB=GBD-per;eflere

prop. 1.

an-

——— e
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angoli alla bafe d* un triangolo ifocele (5).(s) 4y. car.
Dunque I' angolo A CB & doppio di CDB. 3. prop.s
Ma quefti pofano fullo fteffo arco A B . Pup-
"que ec. Ciocché ec. ‘

DIMOSTRAZIONE
Del II. Cafp.

Tirata Ia retta DE, che pafi per il een- Fig. 200
“tro C, I'angolo efterno ACE:t‘DA-&-CAD I
interni , ed oppofti (¢): ma CDA=CAD
per eflece alla bafe di un triangolc. ifocele (5):
Dunque A CE @ doppio di C'EA . Parimen-
te I’ angolo efterno RCE=CBD—<CDB
" interni, ed oppofti (4j: ma € D B~—C B D per.
" effere alla bafe di un triangolp ifofcele-(6) Dune
que B C E @ doppio di C D B . Dunque
tutco. I angolo A C B & doppio di' turfo
Pangolo A DB. Ma quefti pofano fullo fteffo
arco A B. Dunque ec. Civcche ec. ec.

‘DIMOSTRAZIONE
Del UI. Caf . Fig gn

Tirata 1a retta ED che paffi per il cen~
“tro C; I'angolo efternoE C A=C.DA —+C A D
interni, ed oppofti (4): ma CDA =CAD
per eflere alta bafe di un rtriangolo iféce~
le (5): Dunque EC A @ doppio di ED A:
"Purimeate I’ angolo efterno ECB==CDB~-CBD:
interni , ed oppofti (4): ma CDB=CBD
er effere alla bafe di un triangolo ifocele (5):
Bunque ECB ¢ doppio di EDB. Se dune
que dall’angolo ECB fi tolga I’ angolo ECA,
# dall’angolo EDB £ tolga I’ angolo ED A,
effendo E'C A il doppio di ED A (per il 1.
€afo ), il refidwo di B(’il)i » Ciod Pangoki_ ACB
ard



L)
fari doppio dell*angolo AD B,cio¢ del refia
(8) Afs.4. duo di lgDB_ (6): ma ACB ¢ al centro,
ADB ¢ alla circonferenza, ed amezdue po-
fano full’ arco A B: Dunque ec. ec. Ciocché ec,

Fig. 29. . COROLLARIO I

LXXIX. Quindi effendo la mifura dell®
angolo al centro tutto I’ arco, {u cui pofa,
fard la metd dell’arco, fucui pofa, la mifura
dell’ angolo alla circonferenza .

DIMOSTRAZIONE

L’ Angolo ACB ¢& doppio dell” angolo

() 78.'prop” A DB (7): ma la mifura dell’angolo AC R

)0.an. 3. € I’ arco AB (8): Dunque I’angolo ADB &

‘def.7, " mifurato dalla mcti dell’ arco AB. Cioca
’ . che ec, ec,

COROLLARIO IL

LXXX. Quindi 1. I’ angolo ADB alla
circonferenza , che pofa ful diametro A B,

. cioé ful femicircolo AFB, ¢ retto. - -

2. L’ angolo ED B alla circonferenza ,
che pofa full'arco EAF B maggiore del fe
micircolo, ¢ maggiore di un retto.

3. L’ angolo ‘'FDB alla circonferenza ,
che pofa full’arco F B minore del femicircos
lo, ¢ acuto,( Eucl. lib. 3. pProp. 3.

DIMOSTRAZIONE
Della I, Parte .

©) 79. con, L’ Angolo ADB ¢& mifurato dalla meti
prec. - dell'arco AF B (9): ma fe per ipotefi I’ar-
.o

Fi. 32,



(3
<0 A FB & un femicircolo, la fua metd fard
un quadrante del circolo, cioé 9o : Dunque
I’ angolo. AD B & di 90°, cioé rétto (1), (ll)?;}_Cor.

10
DIMOSTRAZIONE
Della 1l. Parte.

L* angolo EDB & mifurato dalla metx
delll arco EAF B '9): Ma fe I’arco EAFR
¢ maggiore del femicircolo, la fua mertd fa-
rd maggicre di un quadrante del circolo:
Dunque I’ angolo E DB fari maggiore di, un
retto, cioé ottufo (1) Duaque ec,

"DIMOSTRAZIONE -
 Delle I Parte.

L’ angolo FDB ¢é mfurato dalla metd
dell* arco F B (9): ma fe I’arco FB'¢ . minoa
re del femicircolo, la fua metd fari minore
di go*. Dunque I’angclo F DB fari minore
di un retto , cioé¢ acuto. (1).. Dunque eca
Ciccché’ eco o

COROLLARIO, IIL.

LXXXI. Dato un circolo, e fuor di eflo
un puynto, -tirar da quefto una recta, ‘che
tocehi il dato circolo « (Eucl. lib. 3. prop.17.)

COSTRUZIONE,

Dal data punto A al centro C del cir-

“colo DE fi tiri la retta » C, e quefta fi

divida in B in due parti uguali (2): indi dal
D2 pun-

Fig. 33



2.
,u’nt B ,come da centro, coll’ intervallo BC
_ i defcriva il circolo ADCE, che ne’punti
-~ D, E incontri il dato circolo DE; dico, che
dal puntp A tirate le rette AD, AE al
" luogo, del fegamento de’ due circoli, quefte
fono Tangenti del dato circelo DE.

DIMOSTRAZIONE

Tirate le rette CD, CE, gli angoli CDA
€EA, che pofano ful diametro . A, fono
@ 8oLpar geei (3): Dunque le rette AD,AE fono

(or. rec: ‘perpendicolari a’ femidiametri CD, CE (4).

0. unque le rette AD,AE fono Tagenti del

circolo D E (5). Dunque ec. Giocche ec. ec,

(5) 75. cor. ' : ‘ '
5. prop- 8 COROLLARIO IV.

LXXXIIL In qualunque quadrilineo dea
feritto dentro il circolo, gli angoli op ofti *
f:eﬁ infieme fono uguali a due retti, ([gucl,.
lib. 3 prop. a2)

DIMOSTRAZIONE,

Fig. 34 Nel quadriljneo ABCD Pangolo ABC
3% & mifurato dalla meti dell> arco ADC,
e I'3ngolo A D C dalla metd dell’ arco ABC
(5, o <or. (6): Ma Larco A D C coll’ arco ABC, for-
.. .9, ma turto il circolo. Dunque 1e loro meti
infieme prefé fono ugualial femicircolo, cioé
180°% Dunque gli angoli ABC -+ A DC ugua«
gliano due retti . Similmente dimoftranfi ugua-
Ii-a due gewti gli angoli CA B, DCB.Dua-
Que €C. I L

€0-
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COROLLARIO V. m.

LXXXIIL Se due corde fi feghino deris :
tro il circolo, la mifura dell’ angolo formato . !
dalle corde medefime & fameti della famma
degli archi comprefi. .

SPIEGAZIONE.

$i feghino le corde AE, CD in B:4dis
€0 la mifara dell’angolo A BC effere la mes
ti della fomma degli acchi AC,DE; e pas
rimente la mifura dell’ angolo D BE effere {a

meta della ftefla foinma,
DIMOSTRAZIONE,

. Tirata la retta CE; P angolo efterno @4l p.
ABC =BEC—+BGC B interni ed oppofti {7): piop. 1.
ma I’ angolo BEC & mifurato dalla merd
dell’arco AC, e I’ angolo BCE dalla mer3 8. Cor.
dell atco DE (8): Dunque I’ angolo ABC¢ *
mifurato si dalla meti dell’arco A C, si an-
cora dalla meti dell’ arco DE, cioé. dalla
metd della fomma degli archi AC,DE.Ma
Pangolo DBE =ABC per effergli alla cis

_ maoppofto (9).Dunque ancora 1* angolo DBE
¢ mifurato dalla metd’ della fefla fomma. *
Ciocche ec. ec.

COROLLARIO VI
LXXXIV. Se fuori del circolo fi penda
Ain punto, d’onde fi tirino due rette dentro

il eixcolo, la mifura dell’ angolo formiato da
D ; elle

(9) 2%, Caé.

v 104



/

54 . :
efle nel punto dato fuori del circelo, ¢ la
metd della differenza degli archi comprefi.

SPIEGAZIONE.

Sia F il punto dato Fuori‘'del circolo ,
d'onde fi tirino demro il circolo le rette
F A, FC; dico la’ mifura dellangclo AFC
effere la metd della differenza degli archi

- AGC,EG.

"( 1) 43.Lpat.
prop. r.

{2) 8o.cor.2.
prop. 9 *

Fig. 36.

{3)38.an 2.
zle} 17.

DIMOSTRAZIONE.

Tirata la retta CTE, 1’ angolo efterno
AEC=EF C—+FCE iuterni,ed oppofti (1):
‘dunque fe dall’angslo AEC fi tolga I’ ango-
lo ECG,¢il refiduo di AEC =EFC. Ma
AEC, ¢ mifurito dalla m-td deli’arco AC,
e Pangelo ECG dalla merd ‘dell’ arco EG {2):
Dunque dalla meti dell arco A G tolra la
metd dell’ arco E G, il refiduo fari fa mifura -
dell’ angolo F. Ma quefta & la merd della
differenza degli archi A C, EG. Dunque ce.
Ciocche ec.

COROLLARID VIL

LXXXV Due corde parallele tompren=
dono dentro il circolo archi uguali.

DIMOSTRAZIONE,

~ Siano le due parallele CTD, A B fegate

dalla recta CB: g'i angoli alterni DCB,ABC

fono uguali ‘3): Ma Pangolo D CB & mifue

rato dalla metd dell’ arco DB, e I’ arlrgo-
o
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"lo ABC dallametd dell’arco C A (4) : Dun-(4)go. cot.
que fe quefte metd degli archi fono uguali; 2.prop..9
come mifure di angoli uguali; ancora tutto
I’ arco, AC—=DB ; Dunque ec. Ciocche ec.

COROLLARIO VIL

. LXXXVL La mifura degli angoli fatti Fij.5h
da una Tangente, e da una corda tirata dal
punto del contatto a2 qualunque punto della
periferia & la meta degli archi fotto tefi dals
Ia medefima corda (Eucl lib: 3. prop. 32.)

SPIECAZIONE.

Sia la Tangente EF; ¢ dal punto B dei
Eontatto fi tiri la corda B A ; dico 1.la mifu«
ra dell’ angolo EB A effer¢ la metd dell’ats
to AB, a. .La mifura dell’ angelo A BE
effere la meti dell’arco A D B.

DIMOSTRAZIONE
Della Parsé I.
Dal punto B tifato il diametro BD, e dal

punto A la retta AD; I’ angolo BA D, che
pofa ful diametro BD; & retto (§). Dunque
gliangoli ABD, ADB ,gteﬁ infieme¢ uguas

liano P angolo tetto E BD. iDunqué tolto (5) 8. éof
1l ¢omune angdlo ABD ; il fefiduo angole 2-prop- 9
EBA=AD E (6): ma I angolo ADB alla .
tirconferenia & mifutato dalla maei dell’ ais i Afs. %
€o A B (5): Dunque :ancora I’ angolo E BA
¢ mifurato dalla metd dell’ arco A B: Ciecs
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DIMOSTRAZIONE
Della Parse II. -

Gliangoli EB A —+ A BF uguagliano due
) 26.cor.2, tetti (7). Dunque fono mifurati da nn' femie-
def 0. circolo. Ma I’ angolo EB A ¢ mifurato dalla
meti del’arco A B (per la L. parte ) : Dune
que refta , che I’ angolo A B F fia mifu-
rato daila metd dell’arcoBD A, che infieme
colla metidel’ acco A B compie il femiciz-
colo. Dunque ec. Ciocche ec.

ANNOTAZIONI.

LXXXVIIL 1. Molte propofizioni da Eu-
clide dimcftrare nel 2°, e 3° lib. pid facil
mente fi dimcftrano, premefle alcune altre
tratte dal 6° lib ; che fuppongono la doteri-
na delle propcrzioni Di 25 propofizioni pe-
£d contenute nel §°, lib, altre fono puri af-
fichi, come il Tacquer, ed il Whifton, e
molti aleri gindicano; e le altre, che hanno
ufo in Geometria, e nelle altre matematiche
fcicnze , da noi fi porranrio, premettendo ale
cune definizioni, ed affiomi.

2 E’ neceffario efpcere il fignificato di
alcuni caratreri, e di aleri fegni ufaci nell’
algebra, e da ufarfi i1 appreflo oltre a quels
li efpofti al n° 20, dopo I’annctazionc terza.

Le lettere a, b, ec. fignificano quanutd
nota. x, Y5 z ec. quanritd ignota.

a®, b*, ec. in vece di aa, bb, fignifie
€ano i quadrati di a, dib,ec.al il cubo dia

V*a, V*b; V3 a e ﬁgniﬁcano-é? e

(<)
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dici qudrate di a,di b, ec.3 e la tadice cue
bica di a.

; = a:b fegni di divifione , fignificano
8. divifo per 2.; a divifa per b. ‘

> Segno di ecceflo: per ef. 10. > 8,
fignifica 1o maggiore di 8.

<X Segno di difetro : per ef. 7. < 9.
fignignifica 7. minore di g.

DEFINIZIONI.
LXXXVIIL. Def 21. Ragione dicefi In

relazione fcambievole di duc quantiti circa
la loro grandezza.

LXXXIX. Def. 22. Ragione Geometrica &
la relazione di due quantiti confiderando -
come una contenga I’ altra per ef. 10. 5.5 8.6.;
cioé dieci a cinque; otto a fei. Onde pud
averfi, fe adequataimente o inadequatamente,
cio? con refiduo una guantira contenga: I al-
tra una, o pit volte. Il che. i intende &
?ualunque quantitd . Quando fi dice ragione
en2a altra aggiunta, s’ intende geometrica.

XcC. Deg 23. Ragiome aritmetica &,fc
confideri I’ ecceflo di una fopra I’altra quans
titd: per efl 10. > 5,0 10.5, cio¢ I’ éca
ceflo_di 5. nel primo rifpetro al feconde.

"~ XCI. Def. 24. Autegedente dicefi 1a quai-
titd , che all’ alera fi riferifce, cioe il primo
termine della ragione . Confeguente la quana
titd, a cui la prima fi riferifce, cioé il fea
condo termine: per ef 8. 2. .

XCIL. Def. 25, Ragione doppia,tripla,
ec. ec. & quella, il cui antecedente condtiene

- : due
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duc , o tre volte il confeguente: ‘per ef.
12362 o _ ‘
XCIIL Def. 26. Ragione fudupla, fubtris
pla cc. ec. ¢ quella, il cui antecedente &
contenuto due,o tre volte ec. nel confeguens
te: per ef.2° 45 2° 6. .
XCIV. Def. 27. Efponiente della ragioné
geometrica & il quoto nato dall’antecedente
divifo per il confeguente.

ANNOTAZIONI

XCV. Quindi 1. Per avere I’ efponente
fi divide I’ antecedente per il confeguente:

»

per efempio 10°5., fi fa _'53. = 2.4 che ¢&
I’ efponente., T , '

2. Moltiplicato il termine minore pet
P efponente fi ha il termine maggiore : per ef.

§X2=r0.
3. Divifo il maggior terminé per ¥ efpo<
hente fi ha il minore: per efi 12 =35,
2

, 4 L’ efponente potri efler maggiore, &
thinore dell’ unita: per efi di 12°3. ¢ 4., di
69, & 2 '

5 Potrgi., la ragion geometrica fcriverli
comé frazione: per ef. S :——‘; a: bec.ec

XCVL Def. 28. Efponénte della ragions
aritmetica & la diflecenza, che pafla tra Pan-
tecedente; e il confeguente ¢ per cf di8.5. & -
3. Oade la ragione aritmetica fi fcrive ancora,
come la fottrazione: per ef. 8—=5; a==b.

XCVIL Def. 29. Ragion diretta & dell!
antecedente al confeguente i per ef 4°
~ XCVIL
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XCVIIL. Def. 30. Ragion reciproca, ngin.
werfa & del confeguente all’antecedente : per
ef. 4°2. confiderande il 2. rifpetto al 4.
XCIX. Def. 31. Ragiowi pmili fono quel-
le, che hanno lo fteflo elponente 10 12:=12,
C. Def. 32. Proporzione & la ’fomigliﬂn-
za, o ugualtl fra duc ragioni. E dicefi Geos
metrica , o Aritmetica fecondo la qualitd dele
le ragioni, o Aritmetiche , o Geometriche.

ANNOTAZIONI

CIL Quindi 1. La proporzione richiede
quattro termini; e la Geometrica fi fcrive
cosi 8°¢4::6°3;080°§=12°6; 010123

— —

: - 3
delle quali P efponente & il2. E I Aritme.
tica cosi 8—~6—r12—103; 08°6 12°10., di
cui la differenza ¢& il a..

2. Proporzione cowtinua &, quando il 2°
termine & lo fteflo, che il 3°. per efi 8 12::
12°18,

3. Proporzione difereta &, quando tueti
i termini fono diverfi: per ef. 4* 12::618,

~ CIL Def. 33. Parte aliguota & quella,
che alcune volte prefa entra efattamente in
ura quantita , fenza che di quefta pulla manchi
.0 avanzi: peref 28,

CIIL Def. 34. Parti aliguote fimili fono
quelle, cke un’ ugual numero di volte fi cone
tengono in alete quantitd : per ef. 2°6.2:3° 9.

CIV. Def. 35 Parte aliguanta @ quella,
che prefa alcune volte non mifura efattamen=
te una quantiti, ma © ne avanza, 0 nhe mMmane
ca:speref 29,

CV. Def. 36. Parsi alignonte fimili ll'oho
quel-
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quelle, il cui ecceffo, o difetto & uguale ria
?pct;d alle loro quantica ; per ef.3°8::6° 163

dello quali il diferto & 3., & I ecceffo e
CASSIOMI

CVI. Afl. 7. Le quantiti uguali harino la
ftefla ragione ad una terza medefima quanti-
ty: per ef. fe az=bj quanto a > ¢, tanto
b > c;ed al contrario. ( Eucl. lib. 5. prop. 7.)
: CVIL Aff.-8. Le quantit, che ad una

terza hanno la fteffa ragione, fono uguali:
ber ef. fe a.c::b. c, fara a==b (Eucl
lib. 5. prop. ¢.) ‘ ‘
. CVIH. Afs. 9. Le ragioni, che fono fi-
mili, o uguali, o le ftefle ad una terza ra-
5ione, fono fra loro fimili, o uguali, o Ie
efle: ed al contrario fe fono tra loro tali,
avranno ancora ad una terzala ftefla ragiones
perché avranno lo-fteflo efponente (Def. 31, )
~ - Quefto coincide coll’ aff. 7. (Eucl. lib. 5.
prop. 11.) :
" CIX. Afl. 10. Se due'quantitd foho difu.
guali, la maggiote ha ragione maggiore ad una
terza, che non ha la minore: per ef 20.5.
ha ragione quadrupla, e to-§. doppia ( Eucl.
3ib. 5. prop. 8.) o
CX. AfT. 11. Se I' antecedente , ¢ il cone
feguente della ragion geometrica fi moltiplis -
¢hino, o fi' dividano per una ftefla quantitd,
tefta la ftefla ragione: . per-efl 62 =6 X 4.
aXemE, 3, delie quali I’ efponente & il 3.
“Cost a. b=ac.bc=2 .. e E la ragione

" = .

privmetica refta la ftefla; fe per una medefi«
. . . . m‘



61
ma quantitk fiaccrefca, o fi diminuifca I’an.
tecedente , € il confeguente : per ef. 8 — 5 =
(8—+4)—(5+4)=12 =956 8—5=
(8—~2)—(5—2)=6—3;de qualil' cfpa~
nepte rimane fempre il 3. - S

PROQPOSIZIONE. X.

CXI. Ne'termini geometricamente proe
porzionali il srodotto deEgli eftremi ¢ uguale
al prodotto de’ medj: fe & cosl, i quat-
;1:1)' termini fono geometricamen;Q»'proporzio-

i. '

DIMOSTRAZIONE
Della 1. Parte

Sia a,b::c.d.Se m’efprime come, o
?l_lante volte b contengafi in 'a, cioé.fe m
ia I’ efponente, 0 il quoto di a- b, onde fia
a==mb (1); per la fomiglianza delle due ra- (]_'))c?",_?“"'
ioni richiefta nella proporzione gecometrica &
fari ancora m il quoto, o I'efponente di c.
d, e perd ¢c=md. Ma dye uguali quantita
moltiplicate per una terza reftano uguali (2). (2) AR, 3.
Dunque ad=mbd, ¢ parimente ¢b =m -
db:Mamdb=mbd.Dunque ad=cb(3). 3) Af. 1
Ecco in breve tucta la dimoftrazione prima '
in lestere , poi in numeri. AR
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l Efempio numerica

ISiaai}\b::c?d; 10% 5::8% 4

fart a—mb;c=md(r) ‘m:;)(;;s:z‘)@
e(2)ad=mbdiscb=mdb.ro X ¢=2Xs X ¢4
lmambd::mbd . 8Xs X
Dunque ad=ch (3) Iz XsX4+=2X5X4

—

DIMOSTRAZIONE
Della II. Parte.

Se ad=chb; dico effere a.b::c. d.

Sia m I’ efponente della ragione dia. b,onde

fia a—=mb;fard ad=mbd (2). Ma per i-

potefi a d=cb: dunque ancora cb—=mbd

(3,. Dunque tolta la comune quantiti b, o

dividendo. 1™ antecedente, e il confeguente per

b, re&a,c —=md.. Dunquc m é (l) ancora

I efponente della ragione di ¢ * d: Dunque
(4)10oDef.(¢) a. b;: c. d. Dunque ec. Ciocché ec.
3 e 3. "~ Ecco tutta la dimoftrazione in breve .

\

| Efempio, numerico,
Sia ad=cb ! roX 4=8Xs.
; eda=mbj; (1) ’ 1o—=2X5.
far} ad=mbd, (3) l 10X 4=12 X5 X4

Ma ad=cb. 10 X4=8X5s.
Dunque chb=mbd, (3) | 8Xs=2X9X+
e c—=md. 8—2%X4

Dunquea m b::c m d.(4)] 10> 5::8%4.
' “CO-.
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COROLLARIO I -

CXIL In ogni proporzione geometrica,
dati tre termini, fi trova il quarto:.E datia
-ne due fi trova il terzo proporzionale.

DIMOSTRAZIONE

" Se¢ in quattro termini proporzionali geo-
metricamente il prodotra degli eftremi ‘¢ u-
guale al prodotto de”medj (5) qualunque di (91 =i
quefti prodotti divifo per un fattore termine ;‘;;31; o
dell’ altro jrodotto mi da I’ altro termine ,
. Dunque 1. fe manca uno degli eftremi, il
prodotto de*medj divifo per il'dato eftremo
dari 1*altro, che manca , 2. Se manca uno dec?
" medj il prodotto degli eftrémi divifo per il
dato medio mi da ]'ultro, che manca. 3. E
nella proporzione continua, dove il 2° termi-
ne élo fgeﬂ'o che il 3%, per trovare qualun-
gue degli eftremi , bafta dividere il quadrato
el 2% termine per il dato cftremo: e 4. per
_trovare il medio bafta dal prodotto degli e-
ftremi eftrarre la radice quadrata, e queﬁa
Afard il termine medio. ' o

Sia peref.I. a.b:ic.x II. fia a.x::c.d.,
fati bc —a x fara ad—=xc
. — be — 3
Dunque x = - Dunque x = y
C L fia a.ax. IV, a. x.a3
fari a*a®>=—a*4., fari = al., cio¢ a4 =x*
- ed a*—ax Mz Va*=¢"
. F 4 . .
1. Dunque x ::3;:33. Dunque x =2a*
1] Dunque a.a%::a%ad Dunque a.a%::a%a% l
— - e

. T Efeme
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Efempio numerica I
I 3.18::5.x IL 3.X::§.26
fard 3x =15 X § =95. l fari 3 X 29=75.
75— Dunque l’_’. —I5=x

Dunque. 3.15::§ ag.

Dunque T..zs:::x
Dunque 3. 15::5. 25 .

—p— -

1L 4. & x. | IV. 4.x.56
fard 4x =8 X 864 l fard 4 X 16=64.

. 64 __ o ma 8 X 8=64
Dunque —" =16=x Dunque 8=x .
lDunque, 4.8::8.16. l - Dunque ¢ .8::8. 16,

COROLLARIO I

CXIII. Dati quattro termini proporziona~
1i, comunque fl mutino, refta la fteffa pro-
porzione , purché gli eftremi flan fempre ‘e-

-firemi, omedj, e L medj &ano. fempre medj,
o eftremi . C

DIMOSTRAZIONE.

[ 98

Qualunque volta il prodotto de’ medj &

uguale al prodotto degl¥ eftremi, i termini

€6) t11.prop. fono proporaionali (6) : ma i prodotti fono fem-
1 pre i medefimi, comunque fi mutino i ter-
mini, purché gli eftremi fiano {empre eftre

" mi;,.o medj, ¢ i medj fempre medj, o eftre

mi. Dunque ec. cc.
La
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La minote & provata nella Tavola fe-

guenee , dove P ordine de’ termini mutafi oreo !

volte , reftando fempre ad=cb;eé6Xs

=10 X 3.

3| a b:rc d | 6. 3:: 100 5. | 1% 2% 2 3% 4%
3l a.c::b.do| 6 10:: 3, ¢ | 1% 3% 12 2% 4%
3jd.ob:icoal g0 3:: 00 G | 4% 2% :: 3% 1%
¢ dociuzboa | s o10:: 3. 6. 4% 3% 2 2% |°’.{
s'boazsdiog | 3. 6:: .m0 | 2% 1% 12 4% 3%
6) b.d:zac. | 3 §:: 6 10. 2% 4% ::1°% 3%
2 coazs di b |10, 6:2 s 3| 3% 1% :: 45 2%
8l c.diza b [0 §:: 6 3.1 3% 4% ::2% 2%

La feconds. maniera dicefi argomentare
oltermamdo .

La quinta argomentare imvertemdo .

Le altre non hanno. proprio vocabolo ;
ma, tutte fi dicono maniere di argomentare
persmutando .

COROLLARIO: IIL

CXIV. Nella. geometrica proporzione fia -

almente 1.1a fomma, o differenza de’ termi=
nidi ciafcuna ragione al 1°,0 1° fuo termine:
2. E il 1%, e 2° termine df ciaféuna ragio-
ne alla fomma ,¢ differenza loro: 3. La fom-
ma de’ termini di ciafcuna ragione - alla loro
differenza + 4, E la differenza di- effialla lox-
fomma.

DIMOSTRAZIONE
Qualunque voltz it prodotto degli eftre-

Mmi ¢ uguale al prodetto de’ medj, fi ha la
E geo-
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) ¥3. pre e, geometrica proporzione (7?: ma in tutti gli

efpofti cafi il prodotto degli eftremi ¢ ugua-
Je al prodotto de’ medj: ‘dunque in tueei fi
ha la geometrica proporzione . La minore &
provata dalla Tavola feguente , dove fuppo-
fta a. b ;: c. d., ne’ primi otro cafi , tolte lo
prrti comuni, refta ad=be , Si offervi »
- ‘che la feconda proporzione dicefi modo - di
argomentare componende . La quarta divi-
© denda 3 la fettima per converfione di #a-
: 'giom-; e le altre non hanno vocabolo pro-
© prio, ma dalle prime quattro fi' fanno le el
tre quattro , ficcome ancofa’ | ultima dalla
penultima invertendo . :

2.

s.. a.
6.\b.
2.la.
8. b.

" 9. a—th, a—h :i c—+d. co=d) 63 6—3 i 10—+§ 10—5==4§
yo, a—b. —+b :: c—d, c—+d|{6—3. 63 1o+ 10545

;.la—hb., " iic+d ¢ |63 6:iro=ts. " Yo=90
a—+b, b::e+d @ |6—+3. 3iito—kse §1=45
3. a—b. a 3:c—d. ¢ ©.6=3. 6:: 10—, 10=30
4. .a—=b. b:: c—d d 28 6=3. 3:! fo—§.  §=I§

s —

a=+b :: c. c—+d 'Ir.! ‘G, 6~k3 i3 10, Jo=t §=90
a—th i1 d. e+d |3 6-+3:7 5. Yo+ 5=45 -
a—b::c. crd 6. 6——3:i1Q. lo— §=30
a—b :: d. c—d 3. 6—=3:: § To— §=I§

<

.. 1. La fomma al 1° termine.
2. La fomma al 2’ ~
3. La differenza al 1°
4. La differenza 3l 2%

s. I1 1° tegmine alla fomma,
6. Il 2° alla fomma.
7. 11 1° alla differenza, -
8 Il 2° alla differenza.
9. La fomma alla differenza
yo. La differenza alla fomma .
L]
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 goRroLpARIGW. T
N I ) L 1 I T
.. CXV. La ugusled di ragione: rimane o - '

per ‘umpi terza quancica .fi > molwphichi, o fi.
divida 1%, e il 2° termine; o i‘l,,l°,e 13%y

@ il 3% el 4°%; 0.il 2%, @ il 4% |
) NI

SN ., :

Y S 2 TR R Looe 2t

IMOSTRAZIONGE. i

[ S ‘f, wooL3 ooty d A z,“';:

.~ Qualynque. voka' i t‘_rmini ﬁnd-"pr’tp.w%.‘.,}
r.g.iqullr,f per:, il dnodoc::l: dagli e;‘:t:fml:' i
‘wguale &l prodetto de’ medj; Y i ori

_':;g. di ragioge (8): Ma negl{' efpofti ic:'l';u il I’!’:f"‘"f*
prodotto degli eftremi & uguale, g1 ptodotto
de’medj, e perd i termini fono, topotxioe

nali (9) ; Dunque fi ha I’ ugualtd- & ragione. (Vs prop,
La minore vedefi nella Tavola feguente , do-**

ve, -ﬁ;pmﬁq 3 b.oic dy ed b giokiplicatore

¢ divifore m, nelly mol,tigligaz_ione refta feme

-pre - adF=mbe, ¢ nella disﬁﬁone-};"‘"b'-;‘

U¢flendo per ipotefind =hc. ' R

ot

PR PR
. .

S 39 Mol



B . PR‘OP-OSIZIONE XL

-1 .lv" ?

T CXVE Ba ugwn compofta di ‘pid ragio-
ni @ quella, che. paffa tza il prodotro di sur-

li antecedenti di quelle “ragioni, ed il
yrog tto di tutei i lor confeguenti.

DIMOSTRAZIONE
Sianoa,h,c d; e £ I loro efponenti fou
(')”M uo.s-i-— ;7 (). Ma quefii fa loro moltiplia

ca tifanno . X-. X ""':'fi":' ch'e efponen-

te: dolla ragnone coawoﬁe di ace. bd fé cl:noe



»
U Efempic wmerice, !
" Siag.239.3330.5. Tloro efponenti fono
=15 S=233 o= T

=24 =12 X 3 X¢ Dunque Ia ragion com-
pofta di 4. 25 9. 3; 20. 6. & la ragione di
* X » X 27108 X3 ==3eDunque ¢¢.
- COROLLARIOR - *
CXVIL Quindi 1 efponente della ragidh
compofta ¢ il prodotto di cutti gli efponenri
defte ragioni componenti: pet ef: '.g. x% X
;.z E.;.: ¢ I efponente deily raglone coms
Jofta diace. bdf (per la prop. precy)
 COROLLARIO W
" EXVIL In pili proporsioni geometriche
moltiplicati fra loro tucei i primi tefmini
poi i fecondi) poi i terzi ecr ¢ i loro prodoted

. kimangono proporzionali .

. DIMOSTRAZIONE

" ta ciafcina geometrica . pioporajone E!

-~

-3y

. s
-regioni fono uguali (2): ma le ragioni dguali ()10 def.
 fono vgeall (g P femmaiont SHR ™



moltiplicate pee aftré ragioni uguali,’ formee
. () Afs. 3. ‘no- prodottid in *'ragione uguale (3): ‘Pérche,
avendo le thgioni ugdali uno fleflo efpones-
"te, gid &, come f¢ quantitd ughali fi molti-
‘plicaflers pey una_feYza: dunqte in pid- geo-
metriche - proporzioni” tholtiptitart ‘fra lord
tueti i primi termini, pui i fecondi, poi i
terzi, e i quarti, i loto prodérti rimangono
in ragione eguale: dunyue rimangono pro. -
Yporzionali ." Dusdqte ' date 'l¢' geometriche
proporzioni elpofte pel primo, ¢ fecondo efen.
pio, ancora i loro produtei fono proporiionali.

shos e | o el adiy
AEfempia. L. Efempio 1. numet,
I “ab::mn 4 2.:: 6.3
Cd:ipigs ). LG22 6
e. f:: 1. ] 46“;':—;8
t. ghotwa:) T AR
‘l'ac'e‘g.bdﬂi:‘:’ﬂib‘rr;hl]fd T T e
¥ R I PO K

COROLLARIO IV.:

In pid - ragioni’, che abbiano aleunt rew
mini comuni, rig'g:{ri la_ftefla tagione coms
pofta , brench? i feolgaho " i tetniini- comuni,
purché un’ uguel numero fe ne tolga_ dagli
“antecedenti , & da’ tonfeguenti, ¢ hon'. iv.

. o . S R i i AT

e DIMOSTRAZIONE !t 0
PRRS PR B 3! . '.»:..,'H:

, S?aﬁé le_fagiopi a.bscnsb e la loro
(4) 116, pr. COMPottd “ragivne fdtd* a ¢ b, bnc. (4). Or
S fe I’ arte¢edente, ¢ il confeguente di una

.. . WeWMi'ragione fi divida per una ft {Ia "quantie
() 110, Afs. 8, timane la' fteffa ragione (5) : Dringreadie

1L



cx 4 . . A
videndo latagion compoftadi ac b, biic per -
bc, togliendo quefti termini comuni , rimas<
ne a.n nella ftefla tagione di acb.bnc, ciod
fefta a.n:iaebibnc Dungue ec

a . b 8 4 . 3
¢ . n 9 ..
I b . ¢ ) B AP TR

K D n;.“ L 4 I

N . . BT . .o :

" COROLLARLIO 1V,

T Ll gt s .

CXX. La ragione di un termine all’ altro

& uguale alla ragion compofta da qualunque
numero di ragione ‘di- mezie-

. SPIEGAZIONE.

" La ragione di a.b-dico-efbee tguile sk
1a ragion compofta diaimijm.ninip;p.by
DIMOSTRAZIONE
La ragione éoﬁﬁpoﬁz delle fuddette raa
fioni ¢amnp:mnp’b (5. Dlinque tolsi (4,45, cof.
termini  comuoi map rimAng a.b. nelld a.prop. 1e.

fiella ragione.di amnp. mmph.i(§) ciod tes 5),10. cor
fia a.b0: amn g minp b Dingue eci . b |

v

" Bfempis wutmerice,
Sia'i.g.;j.4‘,'4.5“,5'.35,&:5 . ,
a2 X3X4Xs=120:3 X4 X§X €
=360 :: 2.6, . ’
SO Eg €0.
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COROLLARIO V.

CXXI. Se in due ferie di grandezze fia
In ftefla ragione della prima grandezza
alla feconda, della feconda alla terzajec.; fara
in amendue la ftefla ragione della prima
grandezza alla ultima. S

SPIEGAZIONE.

Siano le due ferie di grandezze a,b,
cs;d,e,f, ec.: dice, che fe fari a.b::d. e,
ed inoltre b.c::e. f3 fard ancora a.c:: d. f.
I argomento dicefi fatto per ugualss ordi-
.“‘o . B

DIMOSTRAZIONE.

Effendo per ipotefi‘a.b::d. e; ed inolcre
b.c:: e.f;fatta la ragion compofta ab be::¢
ﬂs);ggbmn- de.ef; rimangono proporzionali (8): Dune
*ProP- M gye, tolti i termini comuni b, e, reftan
(9) 119. cor, ANCOTa proporzionali (9):Dunque fard a.¢: : df..
3.prop. 1. Ciocché: ecs '

Vedi gli efempi I ¢ IL
l EfempioT | Ef IL numerico |
ab::d efianoag,12,4;318,9 3¢c
‘ b.c::e. £ 24 12::18. 9.

ab.bc::de.ef] - 13 % :: 93
a ¢t do filagXr2.02X4::18X9.9X3
3

— e e 24, 4:: 18. 3.

-—

_ L CcQox



3
COROLLARIO VI

CXXII Se nells prima ferie di' geandez
2e fia la prima grandezza alla feconda, come
1a feconda alla terza della feconda ferie; ed
inoltre 1a feconda alla terza della prima Jee
rie fia, come la prima alla fcconda della fee
conda ferie, fard in amendue la ftefla ragio-
ne della prima grandezza alla terza ec. ec.

SPIEGAZIONE

_ Siano lo due. ferie di grandezze a,b,c;
et., d,e;feqdico, chefe fard a b ::ef; ed
inolere b.ce:d. e, fardi ancora a. c:: d £
L’ argomento dicefi fatto por wgwalté peve
Surbata .

DIMOSTRAZIONE.

- Effendo per § whs:ef; ed incltre
b.c::d.e, lzm a fagion compoftaab.bc:y

#d ef, que’ termini timargono proporziorie ®) 8. «
li (8): Dunque, tolti i termini comuni b,%w; ‘5. ;,,,,;;"g
seflane ancora preporzionali (9). Dunque fa- (9) up. cog,
:} &"lc::vd.f. Vedi gli efempi prime, e ¥Propuc
econdo. : : .

v

‘ Efempio 1. ‘ = Efempio hM
A b::ef liano a4 1343 18.6 giec,

I b.c:d e ‘ 24. 12 :2 6. 3.

ab. bc:: ed. ef.] 12, 4::18. 6 l
e ci:d £ ojagXraaaXen6X18.3X6

e e i  YNEPEFE { % T ‘

CQ-
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¢GOROLLARYIO: VIL
- CXXIIL Le feaiofii #5n8 fra loro in ra+

g{om& compofta dellz diretes de”pumeratori,
’della invcrﬁ de’ denom#mtoru

: e SPiEGAZlONB :

§1ano ie due f‘razlom .'.., - fi faccu fd
tagion compoﬁa delh ‘direttd e’ numeratori
a.c, e della inverfa de’ denommaton d'b}

fara ad vGb; dxqoeffere 3. ‘T" ad"clu

. nlMos;rxA?z{onm ‘
1

Neliy fuddews ragipne di ..4 . 1 ad‘

ebs il prodotto degli eftremi é unguale al
}rodottd de’ medj leﬁ'éndo’ quello degll.eftre-

§ mi. ,,-FE-.; ] quellu ﬂe medf ..5_'—-4 ;!er‘ché

divifi quéfti prodom per teﬂmm Comiuni;

, ., tintin¢ i ciafcund-des me quando il -pro-

" dotte Oegll efteenti & nguels & quello de’ me:

(x) mvrow dj s que’ tetmxm forio proporzionali (i) Duas

-Q“"f“i "* id u! ‘chas. Clocché ec. sc:
‘Vedx &1‘ efempj prllﬁq; J fecondo: .

al

Ef



”

. ol

e S F TN Vv 4 e

'Ef. L‘:..Z"'“ad‘cb Efn... }.,fzri
fius > b d ‘ e n -
; o o3
5@& ac _39_‘33._ 4’2 ’X'33X41
Dungue acb cad Pexché :x;)(4=z4-—6
. IR M .
{ o ; ..7: L » 3)(:)(!1_.72::6
B A S TR AP AL SLb I .
(L;. SRR TR Dunque ec.
S T P 0wy S S S S . —

COROLL.ARIO 'vm.

CXXIV Quindi 1, La_mgion duplicata
¥ haico Foﬁh di’ dbe ‘ragioni firhili ; 0 uguae
¥ ciot la tagtone di- un uadrit ad un’al-
Yo, perchd “i1- quadtato effendo il Frodom)
dit dna- -quanticd’ “per fe freffa moltiplicuta, @
manifefto, She Ia zagign compofta di. a b fas

11 a% b3

R TR Y i-;gion triplicata 3 Ta i:ofhpoﬂ-a di |
“tré ragrorr“ thili o uguali, ciok' la’ fagione

dll unsubo ad un’ alt:-lo,perchél nll.cub(:‘ ¢ eridlh

1l prodotto ¢ ) ua tjto t.la radice mole
tlpllcato, &ah‘f efto) ’cge 1# rdgivn compoa

toa : x a1 deon diealh déle'ales,
AN' ‘!‘AZiONi»:

,i i P
i Prima drappﬁche -alla Geometria e ef-
e ultime propofitioni, conviene premec-
: 'tete due definial un che da Ewclide »l lib. 6,
' -premettono - :
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’ CXXV. Def. 3. Figure rettilinee fimilf
diconfi. quelle, che hanno ciafcun angolo us
guale ‘a cisfcun angolo, e i lati , che comis
‘prendono_gli angoll ‘ugtili, proporzionali :
Fie. 8. 20, PSC ef. ilaABCe fimile al AFGH, fe
ig. 38 39 F angolo A==F ; B=G; C=H .¢fe AB.FG:.:
: AC. FH::BC GH ..  °.
" CXXVI Def. 38. L’altez2a di an ttians.
olo @ una retta dall’angolo alla bafe op
a tirata perpendicolarmente fulla bafe fteffa ,
rolungandola , fe bifogni: per ef. la retta BD
fulla bafe AC, e la retta C L fulla bafe ptde
¥ig. 40.41. lungata L P. :

PROPOSIZIONE X,

. CXXVIL { triangoli, e 1 pasallelograriv
mi, che hanno la ﬁeﬁ'q :iltrzztp:r:; fo:g,dgnp
tro le ftefle parallele’, fono fra loro in ragios
ne delle loro bafi . (Bucl lib. 6, prop. 1.),:,

SPIEGAZIONE.

 Siano i AAABC,EFI dentro le piral-
lele AI, BF; dico eflere il AABC. AKIF ;¢

Be 4 BC.EF, . .. o
PIMOSTRAZIONE ..

. Letfi BE, BF dividanfiin plrti wgus

li Bfii, mn;Ec, ¢s: e da o?ni punte dé
la divifione fi tirino_ ally cima le reere A my,

An ec. It, Isec. Bfendo E#, s = Bm,
nye i AABAm, mAncc. =a&EIr,

’

. tls ec., ﬁperché haano bafi uguali, e fono
(3) 64. Cor. ffa_le ftefle parallele (2); quante volte la ref-
1. prop. O ¢a B entra fiella bafe EF, sance wl::n il



‘ABAm entrd nel ‘AETF. Dunque qu,azte ‘

wvolte la bafe B C entra nella bafe EF, tante

volté il ABAC entra nel AEIF. Dunque

il ABAC. aAEIF:: BC.EP. Ciocché - ec.

Lo fteffo dimoftrafi d¢’ parallelogrammi : pers

ché il parallelogrammo” BD & doppiv del A
.ABC, ed il parallelogrammo LF ¢ doppio

det AELP (3)."Dunque fe i triang li, cioé (3) 6s. Cor.
'Ja metd de’ parallelogrammi fono fra. loro in 2- P99 ¢

ragione delle’ bafi, ancora tutti i paralielo-
grammi f:a_ lor_o_fqnq gellaftefla ragione delle

af .
_ GOROLLARIQ
?x'xvm. Quindi fo due triangoli, o

m'iril elogramii abbiano 1a bafe ftefl o ugua-
e, ma diverfs I’ altezza;* efff fono . fra lero
in ragione dglle loso ,rltezze.

, - .SPIEGAZIONE

" Siano iAAABC, FGP fulle baft AC,
"F P uguli, e le altezze BD, GL fiano di-
fuguali; dico effer il BABC. AFGP i BD.GL. Fif: 42 45

DIMOSTRAZIONE.

_Paccianfi_le rette ED, LI ugmli alle

bafi AC, FP: Effendo AC=FP per ipo=

tefi , gncora fono ED = IL: fi tirino le ret
‘v« EB,GI.Ne’AAEBD, ILG fi prenda- .

po BD, G L per hafi, faranno le loro altez-

~ze ED, [, Luguali per coftruzione: Dunque -

{1l AEDB. AGLI::BD,GL (4): maED (& =7
=AC; LI=FPper coftruzivne : Dunque 1 wop. 1=
4ABDE.,. GLI=AAABC, FGP (5) (n6g.co:

Du_nquc “effendo il AEDB. AGL [::GBLD. prop. 6.
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GL fard ancora il AABC, AFGP::BD,
(6) 106. A G L, (6) , L'unque ec, Ct.yqeh ec.
- Lo fteflo dicafi de’ paraﬂqlognmmx Pet
la ragxone fopn gid cfpn(ta. o

PRQPOSIZIQNE’ xm i ,'f

CXXIX. Ne! (mngoh. che’ hanno uguah
: gli angoli, fono propo:zlonah i lati ‘oppofti
Fig. 38. 39.( agli angoliuguali. (Eucl, lib, 6. prop Q )

SPIEGAZIONE.

Idue AABC, FG’H abbuno 1i an
Ai czomfyondenn Jﬂﬂll .dicp i lati lg
effere proporzionali a latlAB  BC oegoﬁl
agli angoli uguali,

DIMOSTRAZIONB

Facciafi il lato BE F G e il lato BD
= G H; tirata l1a recta E D, eﬂ'undo per ipo-
teﬁ I’angolo. B=G, fari il AFGH-_—. AEBD.
e gli an oll E,D alla ba[e farannou aali e

t7)45 prop.. gh “angoli F ‘H (7), cioé per ipotefi uguali
agli angoli A, G. Dungque effendo gli ango-

li efterni E, D uguali agliinterni, ed oppo-

. A, C, le rette ‘E D, AC fono paralle.

® 39. cor, le (8). Dunque tirate le gette ADL,EC, @
(‘9)‘34"";'17 il AEDA=A8EDC per effere fulla ftefla
prop.6. bafe ED, e tra le ftefle parallele ED , AC (9).
. Dunque aggiun:o il comune AEBD, fard il

() AG.2. AABD=ACRBE (1). Ma i- trungolx. che
hanng, la ftefla altezza fono fra loro in ragio-

(,),,7 prop. ne delle Ioro bafi (z): Dunque il A CBE.
BD::CB.DB; edilAABD, AEBD.

AB EB. Ma eﬂ'endoxlACBE::AAl?nB.

[
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effi han E B TJ(3).03) 106 Afs,

Dunque B,EB(4)- /.8
Ma per Sl B %) 1BAR
EGiD (3) » ovvero

CB. A. €G- ec.

COROLLARIO I,

CXXX. Quindi i Triangoli eguiangoli
foro fra loro jn ragione duplicata, o come
i quadrati de igi_'omologi, o fimili, (Eycl

Jib, 6. prop. 19 .y o

DIMQSTRAZIONE,

. - NIAEDB. ACEB:: DB. CB; ed il A
CEB.ACAB::EB. AB (5): Ma per una (5)i27.prop.

. parte il ACEB —aADB, perché agli uguali 12
AAADE, CE D fi aggiugne il comune AE

DB; e per I'altra il AADB, ACAB::BD.

CB (5). Dungue sncora i!_ACE?:- 4 G A B©) 15 AL

s:DB. CB (6). Dunque fe il sEQB. AC ©

BB::DB.CB, e fcil ACEB.ACAB::

DB.CB; fari il AEDB. ACAB:: /

DB X DB,GB X CB=D B CB*(7). Dun- (7) u8. cor,

que 1 due AAEDB, C A B per ipotefi equian- 2- Prop- i

goli feno fra loro in ragione duplicata de’ la- .

# omologi , o fimili. Ciocché ec.

 COROLLARIO I

.« . CXXXI Se in. duq triangoli fiavi un’
angolo uguale , ¢ i lati, che comprendono
. Pangole ugualg, fiano proporzionali, i trian-
-goli fqno ¢quiangoli o fimili (Eucl, Lb. 6.
prop. 6.) ’

DI-



S |
DIMOSTRAZIONE.

Ne’AAFGH,ABC fia I"angolo B=CG,
edil lato FG. GH:: AB, BC. Pacciafi il
" Jato BE=GF, e fi tiri Iy retea E D paralle-
la ad A C. Effendo 1" angolo ‘efterno BED — -
BAC interno, ed op? 0, € parimente I’ an-
5? 58 an golo BDE=BCA(3); i due AAEBD, ABC
£17.  fono equiangeli, e petd AB.BC:: EB:
(oi29.prop. BD (9): Ma per ipotefi FG. G R:: AB-. BC.
3 Dunque ancora EB. BD:: FG. GH; ed
(1):08.Afs.9 alternmando EB.. FG:: BD.. GH (1). Dune
que effendo EB=FG, ¢ ancora BD=GH;
(2) 4s:prop, ed eflenda gli angoli, B, G uguali, fard il A.
2 EBD=A 'GH(?.M: abbiamo vedygo i
due AAE BD A B C effere equiangoli. Dun-
que ancors i AAFGH.ABC fong equian-
gali. Ciocche ec, '

CQROLLARIO L

Se in due nianﬁoli.ﬁmo tre lati, dell’ upe
proporzionali a_tre lati dell’ altro & due trian-
‘gol1 fono equiangoli (Eucl. lib. 6. peops 5.)

DIMOSTBAZIONE.

Ne’due AA FGH , ABC fiano tre lati

del 1° proporzionali a ere lati del 2°, dico

i due triangoli effere equjangoli . Perché

prefa la retta EB —=F'G, e tixaa KD pa.

zallela ad AC, a cagione degli angeli ofter-
ni_nguali_agli igterni, ed oppofti 1 due A4

EBD, A BC fono equiangoli ,e perdi B: B D,

(@ igpr13. AB.BC (3): ma per ipotefi ¢ AB.BC::
G. GH dunque ancora B.BD:FGA(éH



. 8r
(4) . ed alternando EB.F G::BD. G H., (4)106. afy..
ciod in ragicne di uguahd Ma & ancora. Z .
AB,AC::EB ED %3 e per iporfi AB,
AC::FG.FH: dunque é ancoraEB.ED::
FG.F H (4%, e dividendo EB.FG::ED.
F R. cio¢ in ragione di ugualtd. Dunque
ilAEBD —=AFG H(s5). Dunque fe il - EBD €5)58.pr. o
@ aquiangolo cotAABCancurai AAFGH, 7~ &
'l:‘ éBC fono equiangoli . Dunque ec. Ciog-
che ec. . :

+ 'COROLLARIO IV.

CXXXIII. Se una retta, che divide in.
due’ parti uguali I’ angolo di un triangolo , fe-
ghi la bafe, h fegha' proporzienalmente. a?
due lati dgl_triangolo ( Eucl. lib. 6. prop. 3.)

SPIEGAZIONE.

Fig. 43,

Se'la retra BD divide in due parti uguae
li 1angolo B del A ABC; dico, che divide
1z bafe-in proporzione dé’lati AB, BC..

DIMOSTRAZIONE

~ Si prolunghi il lato AB in E, ficche
BE=BC: gl angoli alla bafe E C nel trian- .
lo ifofcele EBC fono ugtali (6): Dungue ¢ 47.cor:
f’omg'ulo e&ef:no A BdC éaugualeda‘ due- intelrg- i
ni, ed oppofti (7),ed & doppio dell angolo E.
Dunque.p_ ala.retta B D pel:-p ipotefi d'tgifo in 7 43PRL
due parti- uguah P angolo ABC, fard I’an-
golo ABD =BEC: Dunque: cflendo nelle
sette BD, ECY efterno angolo A BD = BEC
interno, ed oppofto, Ie rctlge- BD,EC fone .
: Do pa-
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arallele (8): Dunque effendo ancora I’ angos
""-..’n’."ai%';;‘. ro efterno BD A =E CD interno, ed oppoe
fto, e I’angolo A comune, i due AAABD,
A EC fono equiangoli: dunque i lati oppofti
(9) 129, pr. pgli angoli uguali fono proporzionali (9); e
13 perd AC.AD::AE.AB, ed alterngndo
() ug.cor, AC.AE::AD A B; e dividendo (1 A D.
5. propato. DC::AB BE., Ma BE=BC per coftrue
" zione: Dunque AD.DC::AB.BC. Dune

que ec. Ciocche ec. :

COROLLARIQ V.

CXXXIV. Se due o pid rette parallcle
feghino in qualunque modo due rette, lo
fegano in parti proporziunali .

;PIEGAZIONE;

Siano le, due rette AB,HR che .incon-
trino comunque le paraliele EC,ED, GK;
dico, che quelle fono fegate dalle parallele

*in parti proporzionali,onde fara EF.CD g
FG.DK. '

DIMOSTRAZIONE

Tirata la retta CL M parallela ad A B,

@ss.Cor. fone le rette CL,LLM—=EF, FG (2). Ma
4POP-3 effendo i AA MCK;LCD equiangcli, per
sa8. o, 2vere gliangoliefterni CLD,CDL=CMK,
‘l§c3&x7.' C KM interni, ed oppofti (3), e 'langolo C .
(4)139. Pr. ccmune, i loro lati fone proporzienali '4), e
3 perd LC.LM:: DC. DK: dunque eflendo
LC=FE,LM=FG., fari ancora FE.
FG::DC.DK; ed alternande FE.DC::
FG.DK. Ciocché ec. ec. co.

© . Fig. 44,
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CORQLLARIO VI

™\ CXXXV Date. tre rette trovare la quaca

‘ta_ proporzionale . (Eucl, lib. 6. prop.. 13.)
DIMOSTRAZIONE.
Si prendanolerette AE, A B,AC ugua-~

K alle date tre rette, e.con effe fi. formi un
qualfivoglia angolo C A B, che. abbia un_ lato

uguale alla_data, prima AE, ed una, parte .

dello fteflo lato ugyale alla_dara feconda AB,
e I’altro lato. uguale. alla terza data, AC: e
tirata la retra. E G, dal punto B.fi tiri la ret-
ta BD, parallela ad, EC. I due.AA AEC,BAD,
fono equiangoli. per avere gli angoli. efterni.
ABD,ADB—=AEC,A CE.interni. ed op-

Fig. 43-

ofti. (5), e I>angolo A comune . Dunque i-_t;d) 48. an.
e

ati: oppofti agli angoli. uguali- fono proporzio-
nali (6), Dunque-AE.AB::AC.AD-.

cata . Ciocché_ ec..
COROLLARIO VII.
. CXXXVL Data una retta, dividerla fee

condp una data ragione (Eucl. lib. 6. prop.9.).

DIMOSTRAZIONE:

. Sia, la. retta A C da. dividerfi nella ra-
gionc di AB.BE. Fatta_la'ftefla coftruzione
come nel cor, precr, eflendo i due AA AEC,
A BD equiangoli, fara AE.AB::AC.AD,
e alternando AE.AC:: AB: AD.Dunque
an-

f. 17.

6 )
Dunque AD: ¢l gyacta proposzionale cer. (;3). e b
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{5) ing- cor. BHCOTA dividendo AB.BE.AD::DC. (7)
+"3.pr0. Dunque ec. Ciocche ec. éc. -

PR_OP.QSIZIONE XIve

CXXXVIL Se due corde fi feghino dene
tra , o fuori del circolo, il prodorto de’ fege
menti dell’ yna uguaglia il prodotto de’ fegmen-
ti dell’altra, cioé que’fegmentl fono proposx-
zionalj in guifa, che il rettangolo comprefo
fotto i fegmenti dell'una uguaglia il rettan-

olo comprefo fotto i fegmenti dell’ altra’,
fEuClq lib. 3. prop. 3s. e lib. 6. prop. 163) -

SPIEGAZIONE,

v Siano le due eorde AC,DE, che fra
Yoro fi feghino o dentro, o fuori del circola
dico i fegmenti effere’ BA.BD:RE.BC,¢
pero ABXCB=DB X BE.

DIMOSTRAZIQNE
Del I Cafo .

. Tirate le rette AD,CE, ne’ due AA
ADB,BCEl'angolo ABD —=C BEallaci-
()28.c0.4- ma oppofto (8), e I'angolo ADB=BCE,
(9)79- cor.y. perché pofano fullo fteflo arco A E: (9) dun-
Pr.9.  que ancora l’angolo A=E (1). Dunque i
@ 44- cor, Q€ SAADB, BCE fono equiangoli, e fimili,
pr.1. e perd i lati oppofti aﬁli angoli ugyali fono pro-
(2)129. pr. potzianali (2),jcio¢ BA .BD::BE.BC. Dun-
3. queil %rodotao degli eftremi & uguale al prdE- :
otto de’med;j (3) cice BA X B C=BD XBl
(3) 1. PeoP: Giggehd ec. 2 o X

Fig.45.

Dxl
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DIMOSTRAZIONE
Del? IIC Cllﬁ .

Tirate le rette AD,CE, abbiamo un 2
quadrilineo defcritto dentro il circolo, i cui
angoli oppofti A CE ~+ A D E ugualiano due
zecti (4): ma a due retti fono ancora ugnali () 0%

li angoli ACE~+BCE (5): dunque effen- (s)36.cor.2
do a quefti due uguali quantici c. mune I’ an. def. 0.
golo A CE, refta I'angolo ADE =B CE(6): ©) Afs, 2

3

Fi‘- 46s

mal’angolo B é comune si al AABD, come
al aC ﬁE :"dunque ancora I’ angolo A=BE{
(1). Dunque i due 44 A B D,CBE fono equi-
angoli , e fimili; ¢ perd i lati oppofti agli an-
goli uguali fono proporzionali (2), cioé BA.BD::

E.BC. Dunque BA X BC=BD X BE
(3). Giocche ec.. o

COROLLARIO I

CXXXVTIL Date due linee trovar la me-
dia proporzionale . ( Bucl. libv 6. prop. 13.)

- COSTRUZIONE
'Setra AB, BC 0 tra AC, BCo tra AC,AB,

fi cerchino le medie proporzionali, fidividain
due parti uguali la retta AG in F, e coll’ Fig. an
intervalio F A defcritto il femicircolo ADC,
.~ fialzi in B il perpendicolo BD, e al pune
-to DA tirino le rette AD,TYP; dico 1.BD
eflfere la media proporzionale tra A B,BG:
II. D C_la media proporzionaletra AC,BC:
HI, AD la media ¢ra AC,AB.

R a DI -
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DIMOSTRAZIONE.

1 tre triangoli rettangoli ADC,ADB,

D BC fono equiangoli , perche oltre I’ ango-

lo retto, a°due A ADC,; ABD @& ccmune

I’ angolo A, e perd ancora il terzo ADB=DCB;

e 2°due ABADC,DBC ¢ comune )’ ango-

(7)44. <orlo C; e perd ancora il terzo CDB=A(7);
ProP-L dunque i loro lati o 8poﬁi agli angoli uguali
® 19 pr. fono ropcrzionali F )3 e perd AB.BD::
3 . BD.BC; ed inolrte AC.DC::DC.BC:
edin fine AC.AD::AD,AB. Cioccht ecs

COROLLARIO IL

CXXXIX. Data una retta “divifa in due
parti uguali, e in due altre difuguali, il qua=
drato della métd della data retta @ ulguale al
rettangolo comprefo forto i difuguali icgmen-
ti, ed infieme al quadraro della parte di meze
zo (Eucl lib. 2. prop. 5 ) -

SPIEGAZIONE.

Sia la data retta A C divifa in due parti
uguali in F, e in due difuguali in B} dico
FC>*=ABXBC—+FB*. :

DIMOSTRAZIONE

Dal puntg F coll’ intervallo F A deferits

to il femicir®lo A DC, fi alzi dal punto B

il perpendicolo BD, e da F fi tiri la retta

FD. Necl triangolo rettangolo FBD fard

:9))3)7‘(’:&- FD*=FB*~+BD? (9) . Ma effendo AB.

@ impeio BD::BD.BC(1)fara BD*’=A B X %C (2):
: - Une
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Punque in luogo .di B D? foftituita la fua
" uguale quantitd fari FD*—FB>--ABXBC.
l\fa FD=FC (3): Du.que FC*=AB X BC~+FB*, (3)16.d¢f. .
Ciocche ec. ec. ' o

COROLLARIO ML

CXL In qualungue tucgo fia fegata uma
tetta, il .guadrato di cutta la retra ugua-
glierd i duc quadrati de’ fegmenti , ed infie-
me il rettangolo comprefo fotto i fegmenti
prefo due volre ( Eucl lib .2. prop. 4.)

DIMOSTRAZIONE.

~ Sia la retta A C f-gata dovunque in B
dalla perpendicolare BD: fi tirino Je tette o
A D,D C.Fatto ¢entro netla metd dela ret-
ta in F, defcrivafi il femicireolo ADC:
r argolo ADG ¢ tero (4): danque AC? = {4) yp coric
"AD*— D C? (5): ma per gli angoli retti in PngS"
Bn'AAABD, DBC ¢ AD*= A B> B D? )67 P*7-
e DC*=BC*B D% Dunque AC*== AB™:
~+BC*— 2 BD?*, Ma effendo BD praporzis.
nale di meczzo tra AB,BC (6),fari B D? 49,58 cor.1.
= AB X BC /1) : Dunquein vece di 2BD? pr. g
foft tvico 2 ABYXBC, farh AC?==AB® (7) ur.prae.
~+B(*—+2ABX BC . Dunque cc¢. Ciocs
ché ec.

COROLLARIO IV.

CXLI. Tl quadrato della écrda di un cira
colo & uguale al rettangolo comptefo forto.
il diametco, e il fegmento unito alla detta
¢orda,

‘.\ F * R DI .
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DIMOSRAZIONE.

t ~ La corda AD ¢ proporzionale di mezzo '

~ (m38.cor.i.tra AC, A B(8).Dunque AD*=AC X AB

€ :3‘;;\4; t9) . Similmenté la corda D C ¢ prcporzionale

GNP §i mezzo tra AC, BC (8). Dunque D C?
=A C X BC. Dungque ec. Ciocche ec.

COROLLAAIO V. ,

CXLIL Se divifa una retta in due parti
uguali, ad una di effc aggiungafi un’ altra quas
lunque retta, il quadrato della retta compo-
fta dalla metd , e dal’ aggiunta ¢&. uguale al
quadrato di una delle pacti uguali, infieme
col rettang»lo comprefo fotto tutta la retta
e fotto I’aggiunta ( Eucl. lib.2, prop. 6)

EFig. 45, SPIEGAZIONE

Sia la retra DE divifa ugualmente in F,
evi fi aggiunga E B;dico F8*—=FE>*—+EB
X BD. g ,

DIMOSTRAZIONE

Dal punto B fi tiri .Ja Tangente TB, e

da C. il perpendicolo CF, e le rette.CD,

CE. N¢’ due AA DCB. ECB !'angolo B

(1)86. cor 8 @& comune, ¢ I’ angolo ECB=CDE, giac-

r.9.  ché non mene (1) ECB, che CDE (3)

'(=f79~ cor.1. fonn mifurati dalla mctd dell’arco C E: dune

. (3")"&' cor. Que ancora il trrzo DCB = CEB (3).Dun-

pr.t.  que i du: 48 DCB,CEB fono equiangoli;

e perd i lati loro oppofti agli angoli uguali fono

‘f}_"" P™ proporzionali (4) » ci0¢ D B. CB::C% EB.
. une
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Dunque CB*=DB X EB (5) .- Ma nel ret- (5) tnprao
tangolo AF C B abbiamo F B*=F C*+CB*

(6). Dunque cflendo FC=FE, e C B’=D B (6) 67. pr.2
X EB, fara FB*=FE*~+ DB X E B. Cioc=

ché ec. ec.

PR.OPOS'IZI‘ONE. XV.

~ CXLIIL Tutte le figure fimili rettilinee
divider fi poffono in egual numero , ed or-
dine di triangoli fimili ( Eucl. lib. 6. prop.20)

'SPI'E.'GA'ZI'ONE'. . Fig49.c 50

Siano le due figure fimil rettilinee
ABCDE, abcde: tirate le rette BE,
CE,be,ce;dico efler fimiliaAA ABE,abe;
CED,ced;BEC,bec, in cui fono divife.

DIMOSTRAZIONE

~ Effendo le fuddette figure fimili hanno
gli angoli uguali, e ilati ,che li comprenda-
no, proporzionali (7) : Dunque ne’ AA A B E; (9)185. def.
abe, l’angolo A=a,edillato AE.ae:: 37
AB.ab. Dunque que’due A4 ABE; abe
fono equiangoli, e fimili (8). Per la fteffa (913 cor.
ragione i AACED,ced fono equiangoli. *P*'3
Ma nelle fuddette figure fimili anccra I’ an-
golo ABC=abc, e l'angolo DCB=dch
(7) . Dunque fe 'da quefti angoli uguaii fi tol=
f)ano parti uguali, il refiduo & uguale (9): (o) Afs. a.

unque ne’Aa fimili, tolti gli angoli EBA,
eba, ECD,ecd dimoftrati uguali, refta
1’ angolo € B C=e b c;, e I’angolo ECBa=ech.
Ma nelle fuddette figureBA ba::B(.be;
© ae’fuddetti AABA . ba::BE.bec: dunque

an-
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ancora BE.be::BC.bc. Dunque effende
I'angoloE BC—=e bc ,ancota i due 4 EBC,
ebc fono equiangoli, e fimili. Dunque ec,
‘Ciocche ec. - :

COROLLARIO I

CXLIV. Simili fono le rettilinee figure
divife in un’ ugual numero, ed ordine di
triangoli fimili. ,

DIMOSTRAZIONE.

Effendo ne’ fuddetti AA fimili tutei i lati

(i)iag. def. proporzionali, e gli angoli uguali (1) fono
87 propotzionali ancora tutti i lati delle figure
ABCDE,abcde, e foro uguali gli ane

oli A,a,D,d, e gli aleri divifi dalle rette
CE,ce,BE,be. %unque effendo tutte le

(@) Als. 6. parti infieme prefe uguali al fuo tutto (2),
ancora tutti ili angoli delle fuddette figure
ABCDE, abcde fono uguali: dunque le
fuddette figure fono fimili. Ciocche ec. e¢.

COROLLARIO IL

CXLV. I Perimetri delle ‘figure fimili
fono fra loro, come due lati omologi delle
fuddette figure : ¢ I' ar-e delle figure fimili
fono fra loro in ragione duplicata, o qua-
drata de’ due lati omologi.

SPIEGAZIONE.

Siano i perimetri delle figure fimili
ABCDE ,abcde; dico I. Effi fra Joro ef-

fere, come il lato AB. ab.IL L’ ares dells
. pri~
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prima figura €ffere a quella della feconda,
come A B% ab®,

DIMOSTRAZIONE
Dells 1. Parte.

Sia per el. il lato AB.ab in ragion
doppia : poiche i due Poligoni ABCDE,
abcde per ipotefi fono fimili, fard AB.
ab:3BC.bec. (3)::DC, dc:: DE. de: )5 defe
E A . ea,cioé gli antecedenti in ragione dop- "
pia,de confeguenti. Dunque, fatra la feme
ma di tutei i lati; fard tutro il perimetro
ABCDE.ibcde::AB.ab. :

‘DIMOSTRAZIONE.
D.lta Parte II.

4 . ;

"N AEAT:Aeab:: ABLab>fg):ed il (sl130¢on
AEBC.Aebc:: EBh.et® Ma AB.ab*;: »P¥
E®.cb® Dunque il A EAB.deab:: A
EBC.Aebc (5)+ Similmente il A EBC , (5) 18 aly
Aebe::A EDC.Aedcs Dunque la fom- & |
ma ‘de’ triangoli, cicé il poligono maggiore
fta al poligono mincre , come una parte alis
quota fimile del poligono ABCDE, ad uma
parte aliqucta fimile del poligono abede,
cioc ABCDE.abcde:: 2 EAB.Acab.,
~ Ma il AEAB. Acab:: AB*ab® Dunque.

ABCDE. abtde:: AB*ab’ Ciccche ec,

COROLLARIO IL
CXLVI. Quindi tutti i poligoni regolas

ri della ftefla fpecie defcritti dentro, ¢ fuo.
ri
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ri del gircolo, fono fra loro in ragione qude
‘drata, o duplicata de’loro lati omologi.

DIMOSTRAZIONE. v

Tutti i poligoni regolari della ftefla fpes
cie defcritti dentro, e fuori del circolo fono
figure reytilinee fimili . Ma quefte ( per. il cor.
prec. ) fonp fraloro in ragiene duplicata de’ loro
Taci omolcﬁzi . Dunque ancor effi fono fra loro in
ragione duplicata de’lati omologi. La mag-
giore, in cui confifte la difficoltd,fi dimoftra
cosi. §i divida la circonferenza del circolo
per il numero de’lati del poligono regolare
da farfi dentro il circolo per ef. 360° = 120°

'36°°= 60°3 360°=30°; z6o°=%o 5 36«:_»::.‘

4

[£3 8
' 45°%; 360° = 72°; 360° = 36"  360° = 40°. eC.

10 N

ec., ed il quoto fempre dard l”.irco, la cui
corda tirata fard il lato cercato del poligonos
ed effendo tucti i lati uguali,. cioe cordg di
L archi uguali, e tutti gli angoli alla circonfe-
’ renza uguali, perc?é pofano fopra archi ugua. -

li (6);1 poligoni fatti deniro il circolo faran-
no regolari. Ma i poligoni fatti fuori del
circolo fono fimili a quelli defcricei dentro
il circolo. Perche dal centro tirato up rag-
, gio perpendicolarc alla corda, che la divide-
(7) 62- cor. r3 jn parti uguali (7), ed al raggio tirata una
4 PIOP5: tangente indefinita da ambe le pasti, per efs
(8) 75. cor. fere la corda (7), e la tangente perpendico-
2.poP- 8. Jari al raggio ¢8), effe fono fra loro paralle-
() 30. cor. 1 (9}- Dunque fe al concorfo delle tangenti
r.andef. 17, fra loro fi tirino dal centro delle retce di.
videnti gli angoli del poligono interm:! » R’

' : pdue

(6) 79. cot.
1. prop. 9.
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due Foll’ oni fl avranno gli angoli eﬁemi() 8. an
uguali agli interni, ed oppofti (1). Dunque G35
i triangoli efterni, e interni faranno fimili,

e perd i lati proporzionali (2). Dunque an- (2) 129: pr.
cora il poligong cfterno fard regolare, ciod "
‘compofto di angoli ¢ lati uguali. Dunque i
poligoni interni, ed cfterni faranno figure .y .. .o
rettilinee fimili (3), e perd faranno fra lore l?ptop: 5
in ragione duplicata de'loro lati omologi (4). (4)145.Cor,
Ciocchg ¢c. ecy S peop. 28

ANNOTAZIONI. = ‘

CXLVIIL, Per defcrivere un' poligono re- -
golare dentro il circolo fenza dividere 1a cirs
conferenza, come fopra, per il numero de’
lati del Poligono da farfi, fi pud ufare il fe=
gucente método .

I Si pud fervire della maniera efpofta () 7o e
21 numero so. (5), per defcrivere un’ Efago- (o 4 prop.
no . Ivi divifa effendo la circonferenza in fei 3.
parti wguali , fi pud dividerla in tre tirando
una retta, che fia corda di due archi dell’ B-
fagono, come & manifefto: ¢ fi pud divider
1a in dodici parti uguali, tirando dal eentro
una perpendicolare a cigfcuna corda dell' Efae

ono, la quale divida'in duc parti uguali e
fa corda, ¢ I’arco foggetto; e refta determis
“nato Yarco, la cui corda & un’lato del Do-

décagono’ regolare’. :

IL Per defcrivere dentro il circolo un
quadrato, bafta'tirare due diametri fra ‘loro
perpendicolari, e quindi reftando determina= .
ti I quadranti del circole, ad effi tirare le
lore corde: quefte pui diviie in due parti us

' ’ gua-



(6) Ge.cor.4.
prop. 5.

Fip.64.Tav.
4.

9¢
guali da'un raggio ad effe per perpendicola=

re (), refta determinato I’ arco, la cui coxe
da ¢ un lato dell’ Otrogono regolare ..

HI. Per defcrivere dentro il circolo upn
Pentagono facgiafi fopra la retta FA G un?’
angole uguale ad un dato di 36°., indi alla
fuddetta retta fi tiri la perpendicolare C A,

e dal punto B coll*intervallo B A, fi_ defcri-.

va un circolo, che fegheri la linea D A in
D. Effendo. la mifura degli angoli. farti. dalla
Tangente, e da una corda. la meti degli ar-

(7)86.cor. & chi fotto tefi (7) dalla,medefima ccrda, I’ an-

Prop. .

olo D AF & mifurato dalla metd dell"arco
)A: ma I'angolo. D AF.per coftruzione &

di 36°. Dunque 1*arco D A ¢ il doppio , cioe

di 729, cioé la quinta parte della cirgonfe-
renza. Dunque. la: corda, D A & un.lato. del
Pentagono regolare. Dunque coll’ ifteflo in-
gervallo D A, da] punto D.fegato I’ arco D C
in H, fi averd un’altro lato, del. Pentagono,
e cosi in poi; e gli angoli.pofando fopra ar-
chi uguali faranno.fra lore uguali;. e perd

il Penragono fari regolare . Ma_ dalla femicira

conferenza fottratti gli archi AD, D H,ciog
.144.°, rimane. Larco HC di 36°, cio¢. la
decima parte. della femicirconfzerenza. Dun-
que la corda di effo_ fari_ un lato del Deca-
-gono. da_farfi dentro il. circolo, che per la
fuddetta ragione fard regolare. ’

IV. Collo, fteflo metodo fi. pud defcrive-

ze dentro. il circalo. qualunque altro poligo-
no , facendo, cioé¢ fopra una q'I‘ange,nte‘_ un’ an-
gelo uguale a un dato, che fia, tale, onde
mifurato dalla merd dell’-arco fottotefe, la
corda dell’arco fia il lato cercato del poligo-
no, per ef. fe I’angolo D AF fofle di ?-".
. ae

——e
———
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farebbe I’arco D A —40.°% (7), e perd la no-
na parte della circonferenza: Dunque la core
da B A, farebbe un lato dell’ Enneagono re-
golare .

V., Per fare poi i poligoni regolari fuo-
ri del circolc fimili agli interni, fi offervi il
metodo di fopra defcritto nel cor. prec. ( Eucl.
di ciod tratta nel 4. lib.) -

EEL-
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ELEMENTI

GEOMETRIA

PARTE IL
DE.SQLIDI

Si premestono alcune veriva come. per Je note ,
ed affiomi per effere fuciliffime a capirfi
Jenza wlteriori dimoftrazioni.

A S SIOMI.
CXLVIIL ~ Ss.-12. Ogni linea rétea

rifpetto ad un piano o

tutga combacia con eflos

© ¢ ad effoparallela, cioé

tutta fempre ugualmene

: - te diftante; o per una

parte fiallontana , e per P'altra fi accoftaad effo,
onde prolungata lo fega in un folo punto.

COROLLARIO I

CXLIX. Quindi fe due puntidi unaretta
combaciano con un piano , tutta la retta com-

bacia -con eflo; onde non pud parte di una
' ' ftef-
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ftefla getta effcre in un piano, e parte fuori

. di eflo (Eucl. lib. t1 prop. 1.), Quefto di«

fcende dall’ affioma precedente ,
"COROLLARIQ IL

CL. Quindi il fegamento comune di due
piani ¢ una linea retta (Eucl lib. 114 prop. 3.)

DIMOSTRAZIONE

Se per due quelfivoghano punti del fega-
mento comune di due piani fi tirl una recta,
quefta deve giacere in tutti due que’ piani,
¢ combacjar con effi (y;: Dunque tutta 1a (1)Gor.prec.
retta combacerd con.ambedue i piani: Duns
que ec. Ciocché ec.

CLI.AfT 13.Por quanti fi vogliano punti di-
rettamente pcfti {econdo una lunghezza, o
per qualfivoglia linca retta poflona tirarfi de®
piani di numero indefiniti.

CLII. Afs. 14. Per due rette, che ocone
_ corrano in un punto, ¢ flane fra loro paral-

lele; e per tre punti non pofti diretcamente
fecondo unalunghczza, o per tre lati di qual-
fivoglia triangolo fi pud .tirare un folo piano,
appartenendo ad upa medefima piana fuperfi-
¢ic. ( Euci. lib rr1. prop. 2., e 7.) " -

CLIIL Afs. 15. Dye piani o fono fra loro
paralleli, cioé¢ fempre uguaimente diftanti,o
da una parte fi allontanano, e dall’altra fi
accoftano fra loro, ed in tal calo prolungati
devono fegarfi in yna linea retta.
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COROLLARIO L
CLIV. Se due piani fra loro'paralleli fega«

no un terzo medefimo piano, i fegamenti co=
‘ muni fono fra loro paralleli. ( Eucl. lib. 51,
Fig.s1.  prop. 16. ) ' |

DIMOSTRAZIONE

Siano i piani paralleli ACB, OFE, e

feghino 1l piano AE. I fegamenti comuni de”

duc piani effer devono in una linea retta, e

) quefta deve giacere in tutti due i piani fra

(2) 15~.Cor. loro fegati (2), cio¢ A B nel piano ACB, e

2. Als. 12."nel ‘piano AE; ed OE nel piano OFE. e

nel piano AE; dunque fe i due piani ACB,

O FE fra effi paralleli fegano il terzo piano

AE,i fegamenti AB, OE effer devono an-

cora né piani fra efli paralleli. Ma quefti

piani ACB, OFE fempre fono fra efli pa-

@) 153 Afs. ralleli (3): dunque ancora i fegamenti A B,

is. .~ ~OE in effi giacenti fempre fono paralleli,-
Ciocche ec, : ‘ ‘

‘ COROLLARIO IIL

CLV . Se piu piani paralleli feghino in qua«
lunque maniera due rette, le fegano in parti
Fig. s2.  proporzionali ( Eucl. lib. 11, prop. 17-)

DIMOSTRAZIONE.

Siano i piani paralleli PQ, RS, TV,
che feghino comunque le rette BD, HG:
ne’ fuddetti piani fi tirino lerette BH,GD;
indi fi ciri W retta B G, che incontri il l[{i;no
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RS in F, e fi tirino le recte FC, FI. I
iano del A BG D, che fega i piani paralle-
fi, fa i {:gamanti CF, DG paralleli (4): (4)Cor.prec.
dunque a cagione degli angoli efterni uguali
agl’ interni ed oppofti e dell’ahgolo B comu-
ne, effendo i AADBG, CBF equiangoli, .
i loro lati fono proporzionali (5): dunque (s)i2g.prop.
BC.CD:: BF. FG, Parimente il piano ¥
del A BHG, fegando i piani paralleli, fa
i fegamenti BH, F1 parajfeli (4) : dunque per
la fuddetra ragione i lati de’ triangoli equian-
goli BGH, FGI fono proporzionali (5):
dunque HI. IG :: BF.F G: ma abbiam vee
duto ancora BC.CD:: BF.FG: dunque anco
ra BC. CD:: HI. IG (6): dunque ‘ec. Cioc:(6) 108, Afs.
cheé ec. s : 9
CLVL Def. 39. Lalinea retra dicefi per-
pendicolare ad un piano, quando & perpendi-
colare a tutte le rette, che la toccano, €
fono nel foggetto piano, )

COROLLARIO

CLVIL Se due piani fiano perpendicolari Fig, g,
ad una retta, fono fra loro paralleli . E fe ad ‘
uno de’due piani paralleli una retta fia pera
pendicolare, é perpendicolare ancora all’ al=
tro (Eucl. lib. r1. prop. 14.)

DIMOSTRAZIONE
- Della I. Paste.

Siano i due piani A CB, O FE perpens
dicolari alla retta A O . Effendc per ipotefi 13
retta A O perpendicolare st al pianc ACB,
come al piano O'FE, efla ¢ perpendicolare

- G a tuts
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a tutte le rette, che l,a toccano, e fono i(n;

() 156. def. qu¢’ piani (7): dunque’ gli angoli CAO, BA
;;- Y —=FOA, EOA, cioé tutti retti: dunque
li angoli interni CAO, FOA, eBAO,
- E O A uguagliano due retti; dunque le rette
® 39. Cor. AC, ABfono parallele alle rette OF , OE (8).
P 39t Ma le rette A C, AB fono in an medefimo
17. piano colla retta CB, e lle) rette OFFE. OE
: _in un medefimo piano colla retta (9):
‘&) 152 AR dunque i due piani ACB, OFE fono paral~

leli. Dunque ec. Cioccheé ec.

DIMOSTRAZIONE
Della IF, Parte.

Se il piano A CB per ipotefi & parallelo
al piano OFE, gli angoli interni fatti da
quefti piani colla retta AQ, cicé CAO,
FOA, e BAO, EO A ugusgliano due ret-

(1) 38. An. ti (1): ma effendo per ipotefi A O p-rpendi-

@ef.17-  colare al piano A C B, gli angoli CAO, BAO
fono retti: dunque ancora gli angoli FOA,
E O A fono retti: dunque A O ¢& perpendico-
lare ancora alle rette OF, O E: dunque &
ancora perpendicolare ‘al piano OFE (7).
Ciocche ec. '

PROPOSIZIONE XVL

‘ CLVIIL Sec unaretta fia a due rette, che

Fig. 53 fra loro fi fegano, perpendicolare nel comue.
" ne fegamento, efla & perpendicolare ancora

al piano, che paffa per le ftefle rette.( Eucl.

lib. 11, prop. ¢.)

¢o-
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COSTRUZIONE

Sia la retta A C perpendicolare alle rets

te BD, EF nel comun fegamento G: fi tiri
nello fteffo piano un’altra qualunque . retta
G CH; indi la retta BGE, che incontri le
fuddette rette ne’ punti B,G,E ; e prefe le rets
te CD, CF=CE, CB, fitiri la retca FD, che
incontri Ia G H in H: poi dai punii B, G,
E, D, H, F fi tirino altrettante rette al
punto A .
DIMOSTRAZIONE ”
. Si confiderino  nella defcrirea figura fette
paja di triangoli uguali. o ‘

1. Ne’triangoli BCE, D C F effendo gli
angoli oppofti alla cima C uguali, ed i lati
CF, CD=CB, CE per coftruzione; fari
il A BCE=ADCF (32).

2. N AABCA; DC A effendo gli an-
goli al punto C per ipoteli retti; ed il lato
CB=C D per coftruzione , ed A C comune,
fari il ABCA=ADCA ().

3. NeeAAEC A, FCA eiTe_ndOJ)a':imena
“te retri gli angoli al punto C, ed il lato

CE=¢C l% per coftruzioge; ed A C cumune,
fari il AECA=AFCA.(1)
4. Ne’ triangoli BAE,; D AF tuei i laci
corrifpondénti fono uguali; perché fi  dimos
* ftrd il lato BE=DF num. r:, il aco BA
=DA num. 2., ed il lato EA=—F A num:

(12) 45.prop:

‘3.t dunqde ancora il \BA E=AD AF (3) (3)56.piops

5. Ne!a~BCG DCH cflendo gli an-
%oii opoofti alla cima C’ uguali, e 1’angolo
BG=CDH num: 1., dove fi dimoftro il

. G 3 aB

4.
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ABCE=—ADCF, ed effendo il lato‘'CB—
CD per coftruzione; fard ancora il ABCG

(43-)5x.prop. —=ADCH (4).

6. N’aAABG, ADH effendo il lato
‘AB=AD num. 2., ed il lato BG=DH.

num, 5., ¢ ’angolo ABG=—=A D Hnum. 4.
fard ancorail AABG=ADH (2).

2. Ne'AAACG, ACH eflendo i! lato
CG=CH num. 5., ed il lato AG = AH
num 6., ed A C comune; fari ancora il A
ACG = AACH (3). Dunque & I’angolo
ACG=ACH: dunque la retta AC¢ per»
pendicolare a qualunque retia GH tirata nel
piano , che pafla per ‘le date rette, che fi fe-
gano: dunque A C & perpendicelare ancord .

(s) 156.def. 2 tutto il piano (§). Ciocche ec.
39+

Fig. 54; '

‘(6) 158.
" prop. 16.

COROLLARIO, L

CLIX. Se da un punto di una data retta

efcano tre rette perpendicolari alla data,’

uelle fono in un medefimo piano (Eucl
lib. 15 prop. §.)

DIMOSTRAZIONE

Sia il punto A della data rettaR A, d’ons
de efcano le tre rette AB, AC, AF per
ipotefi perpendicolari alla data R A. Se ne-
gafi; che le retcte AB; AC, AF fiano_nel
medefimo pianoc QF; fia per ipotefi AB in
un’altro piano RO, che feghi il piano QF
nella retta A O. Effends 12 tretta R A per
ipotefi perpendicolare alle rette A C; AF,
& perpendicolare ancora al piano QF (6), e
perd altresi al fegamento comune AO. Ma
per ipoteii R A era perpendicolare ancora alé

8
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1a retta AB: dunque fard I'angolo RAB=
RA O, cioé la parte al tutto; ma qucfto @
un affurdo: dunque non A B, ma A O infie-
me con AC, ed AF fono in un medefima

piano, e turte e rre perpendicolari alla das
ta RA. Ciocche ec '

COROLLARIO IL

CLX. Se unaretta giri intornoad un’al
tra immobile , e perpendicolare ad effa, pro-
durr} un piano perpendicolare alla medefima:

" DIMOSTAZIONE

Sia la retta M N immobile; & perpendi- .
¢€olare alla recta C A; che concepil%aﬁ gira- Fig. 55-
ré intorno alla prima, e col fuo giro produr-
re un piano . Dal punto C tirando due altre
rette perpendicolari alla data MN, quefte
faraniio in up medéfimo piano (7) colla retta () 159. Cor.
C A: dunque fe M N ¢ perpendicolare ad ef- PF¢¢
fe, & perpendicolare ancora «i piano dal gi-'|
fo della recta G A generato (8): Ciocche ec.(g,.,g,pgd,‘,

10.

COROLLARIO I

~ CLXI Per qualungue rpuni:o dato dentro;
6 fuori di- una data retta fi pud ticare un pia-
ho perpendicolare alla data retta.
DIMOSTRAZIONE
" Del I Caﬁ.'
§ia 1a data retta FC, ed in effa il dato g st
. punte C; tirati due piani, che paflino per
-G ¢ ™
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la retta FC, ed in efla fi feghino, in que’
iani fi tirino le rette C A, C B perpendico
ari alla data FC. Effendo F C perpendicola-
re per coftruzione alle rette CA, CB, fe
per quefte fitiri il riano ACB, effa & per-
(9)158.prop. pendicolare anccra al piano ACB (9.: duns
10. que dal punto C fi pud tirare un piano per-
pendicolare alla dara retta F C. Ciocche ce.

DIMOSTRAZIONE
" Del 1L Cufs. .

Sia il dato punto A fuori della dataret.
“ta FC, e da A fi tiri A Gperpendicolare al-
la FC; indi in qualunque altro piano F B,
che paffi per la FC, ma non per il punto
A, fi tiri CB p-rpendicplare ancor efla alla
dara F C.Effendo F C per coftruzione p:rpen«
dicolace alle rette CA, CB, fo pur efle fi
tiri il piano A CB, fari perpendicolarz an-
cora ano ft:flo piano (9;: dunque dal punto
A fi pud tirare un piano perpendicolare alla
. data retta. Ciocché ec.

COROLLARIO 1IV.

CLXITL Se di due rette parallele’una fis
perpendicolare ad un piano, ancora I’ altra
fard ad efflo perpend:colare. E fe ambedue
fiano perpendicclari ad un piano, faranno fra
loro parallele. (Eucl. lib i1.prop. 6., ¢ 8.)

DIMOSTRAZIONE
Delia 1. Parte .

Fig. 54.

Sia la retta R A perpenditclare al piano
QF, e parallela alla retta DO, e per quefte
] pa-
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parallele paffi il piano RO, che feghi il pia-
no QF nella retta AO: dal punto O d-lla
retca D Ofitiri O F perpendicolare alla D O;
e dal punto F firiri FA perpendicolare alla RA.,
Effendo RA per ipotefi parallelaallaD O, i due
angoli interni RAO —+D O A fatti dalle pa-
rallele col comun fegamento A O fono ugua-

li a due retti (1): ma I’angolo R A O per i- (1) 1.

potefi @ retto; dunque ancora D O A ¢ recto:
ma ancora I’ angolo DO F ¢ retto per coftru-
zione ; dunque fe per O AF fi tiri un pias
no, la retta DO & ad eflo pcrpendicolare (2):

def. 17.

(2) 158,

ma ancora la retta RA si per ipotefi, come Prop. 16

per coftruzione & perpendicolare allo fteflo
piano: dunque le p-rallele RA, DO fono

perpendicolari allo fteflo piano. Ciocche ec.

DIMOSTRAZIONE
’ Dells II. Parte.

Se RA, e DO fono per ipotefi al pias
mo QF perpendicolari, per effe fi tiri il pia-
no RO, che feghi il piano QF nella retta
AO. Effendo A O nel piano‘QF, quelle
rette formano gli angoliRAO; D O A recti 3
ma quefti fono angoli interni pofti alla mede:
fima parte, e prefi infieme uguagliano due
rewi: dunque RA, DO fono parailele (3).
Ciocche ec. : :

COROLLARIO V. ..

CLXIIL Se due rette fiano parallcle ad
una terza, benché nan fiano tutte e tre nel
medefimo piano, fono fra loro parallele ( Euch
lib. 11. prop. g.)

o DI.

{3) 39. Cor.
1. AuldLe
def. 17.
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DIMOSTRAZIONE.

Fig. st Siano le rette AO,BE parallele a C F.
Se per il punto C della reeta CF fi tiri il
piano A CB perpendicolare a CF i4); quel

(4)161. €% piano & perpendicolaie ancora si alla retta

3PP T A O, come alla BE §): Ma quande due ret-

(5)162.cor. te fono perpendicolari ad un piano ; fono fra

4 Prop- 16. Joro parallele (5): dunque A QO,BE fono ans
c(l:ra fra loro paralleles Dunque ec. Ciocs
ché ec:

COROLLARIO VI
CLXIV. Se due rette fiano parallele &
due altre rette, benché non fiano in un me=

defimo piano, formano angoli uguali- (Euck
lib. 11. prop. 1o:)

DIMOSTRAZIONE.

Siano le rette A B, AC parallele allé
rettc O E;OF,ec le prime fi fucciano uguas
li alle feconde - indi fi tirino le tette A O,
BE; CP: Effendo AB; OE ; parallele ;
(6) 152. Afs. fono _in uno fteffo piano (6)i cd effendo A B
4. =O0E, ’nfncor;_ le tecte A O.BE ; che lle‘ cIOngiun-
cor, 8010» fono-fra loro uguali; e parallele. (7,3
‘.7_’9‘,"3,;,?_‘ ‘e per la ftefla ragionegle tette %F, A O fono
~ parallele; ed uguali: dunque anccra le rette
@) Afs. 1. CF,BE fono parallele ,-cd uguali (8) : dunse
" que ancora le rette CB;FE, che le cone
giungono , fono paralléle , ed uguali (7): dune
que ne’AA ACB,OFE rtutti i lati fra loro
paralleli fono uguali. Dunque fari il s ACB

- =OFE
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Ciocché ec. ' &

COROLLARIO VIIL

CLXV. Da un dato punto pofto o fuori
© dentro di un dato piano, fi pud tirare uns
fola perpendicolare allo fteflo piano (Eucl
lib: 11, prop. 11. 13 13,

DIMOSTRAZIONE.
Deila I Parte

Sia il puntp D fuori del piano QF, e fjy. s4.
daDfi tir? DO pctpendicolafe al fuddets = °
to piano. Se da D puo tirarfi allé fteflo pia-
no un’ altra perpendicolare , quefta fia per
ipotefi la* retta D A ; ¢ dal punto A fi
tiri la retta AR parallela a D O.Effendo
D O perpendicolare al piano Q F, ancora la
fua parallela R A @& perpendicolare al}p fteflo
. piano QF (1): dunque I'angoloR A O, DOA ¢, 6, ¢or.
fono retti: Ma per ipotefi ancora la retra 4. prop. i6.
D A é& perpendicolare al piano QF : dunque
gli angoli RAO,DA O, DOA fono retti,
e perd uguali: ma quefto & impoffibile , per-
che_R A O contiecne D A O, e perd Ia parte
farebbe uguale al tutto (2), e petché nel & () Ap 4
D A O vi farebbero pit di due retti (3)+ dun-
que da un dato punto fuori del piano ec.

DIMOSTRAZIONE
< Della Parte II

(3)43. prop
1. .

. Sia il dato punto '?A' nel piano QF,
d’onde i ¢iri al piano la perpendicalare R A:
. Se
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Sc dal punto A un'altra perpendicolate al
piano tirar fi pofla, fia quefta por ipotefi la
retta AD, e dal punto D fi tiri D O paral=
lela alla R A : ora fegue la dimoftrazione gid
fatta dogli affurdi impoflibili, che ne verreb=
bero. Dunque ancora da un punto di nn da-
to piano una perpendicolare fola al piano ti«
rar fi pud. Ciocché ec. -

COROLLARIO VIIL

CLXVL. Se due retre concorrenti in un’
punto fiano parallele a due altre rette con-
correuti in un’altro punto, ancora i pi-ni tis
rati per le ftefle rette fono paralleli. ( Euck
lib. 1 1, prop. 15.)

DIMOSTRAZIONE.

Siano le rette A C,BC concorrenti nel

punto C parallele alle rette OF, EF cons

" correnti nel punto F:da®C fitiri CF perpens

dicolare alle due O F; E F : effendo por ipos=

teli AQ, BQC parallele alle r:tcte OF, EF,

! i due angoli interni BCF—+EFC, e i due

38 ann. A € F 4 C F C uguagliano due retti (4): ma

¢f.17.  CF per coftruzione perpendicolare alle rette

OF,EF,gli angoli EFC,OFC fone ret«

ti: dunque ancora fono retti g'i angcli BCF,

A CF: dunque alla CF fono perpendicolari

(5)15% ptop.ancora ambedue i piani A CB, OFE (5):

16. dunque quefti due piani fono fra loro parale
leli (6). Cioccheé ec. .

Crn ™ CLXVIL Det. 40, La inclinazione di una

retta, ad un piano, o di un piino ad un altro

& I'angolo furmato dalla dara retta, o dal pia-

no inclinato, e dalle perpendicolari tirate al -

comiin fegamento : per ef. ne’ piani AF; AE

dal punto A del comun fegamento -AO,

cicate

Fig. 5i.

Fig. st
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tirate . le rette A C,A B perpendicolari alla
A O, I’angolo rettilineo C A B ¢ la mifura
dell’ inclinazione della retta C A, o del pia-
no A Fal piano AE; il quale angolo fe fia
retto un piano & perpendicolare all’ altro, .

COROLLARIO L |

CLXVIIIL Se una retta fia perpendicola.
re ad un piano, ancora i piani, che paffane
per la dataretta f-no perpendicolari all’ altro
(Eucl, lib. 11, prop. 18.)

DIMOSTRAZIONE.

Sia la reeta R A perpendicolate al piano Fig- 54,
QF, c perda turrele retcte AO, AC,AF
~ tirate in quel piano, e concorrenti colla data
retta nel punto A (7 : da’punti O, C,F, fi (5 156.dess
poffono tirare altrettante parallele alla retea 39

?R, ciafcuna delle qual} (clolla ftefla AR.
ormi un piano (8: ma fe di due rette pa-

rallele pcrpef. R(A, DO, una,cio¢ R A Pﬁa (.i),m' Al
perpendicolare al piano Q F, anccora I'altra DO,

¢ perpendicolare allo fteflo piano (9): dunjue (6) 162. cor
ancora il piano R O che paffa per quelle pa- : ;,oi,,,.f
rallele R A, DO, & perpendicolare al piano

QF :dunque per la fteffa ragione tutri i pia-

ni RO, RC, RF, e quanti altri fi vogliono
formati dalle parallele colla rettaf R A fono
perpendicolari al piano QF. Ciocche ec.

COROLLARIO II

CLXIX. 1I fegamento comune di due Fig. 5.
piani perpendicolari ad un terzo Piaqq é per-
’ . Pi‘ﬂ-
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pendicolare allo fteffo piano. Eucl, lib. 11,

prop. 19.)
DIMOSTRAZIONE,:
Fig. s1. Siano i duc piani AF,BF, che fi fe-

ghino nella retta CF, e feghino il terzo fog

getto piano O FE perpendicolarmente ;' dico

"1l fegamento comune CF effer perpendicolare

al piano OFE. Perch¢ il fegamento comune CF

deve giacere in tutti due 1 piani A F,F B, che

fi feganc; fe dal punto fublime C del fegamenta

fi tirino ne’ due piani le rette CA,CB parallele,

ed uguali alle rette FO, FE, efedal pun.

to A fi tiri il perpendicolo A O ful fogget-

. to piano O FE, abbiamo le rette A O, CF,

che congiungono le parallele, ed uguali C A,

€) 46. cor. F O effere ancor efle parallele, ed uguali (1):

b PrOP- 12 m3 ‘una di quefte ciod A O @& per coftruzios

ne parpendicolare al foggetto piano: dunque

ancora |’altra, cioé CF fegamento connine

(2) 162. cor. & _perpendicolare al terzosoggetto piano (2).
4 prop. 16. Ciocche ec, ‘ ' '

ANNOTAZIONI

CLXX. Molte altre cofe dimoftrar fi pofs
fono appartenenti agli angoli formati da’ piae
ni nel comun loro fegamente: ciog ‘

1. Che un piano fcfgandone un altro fa
due angoli, che prefi infieme vguagliano due
rettl , i o
. 3, Che indefin’ti piani, i quali fcambie=
volmente fi feghino in una retta, non forma=
no pit di quattro angoli rerti.

3. Che gli angoli alla cima oppofti fors

' ' mati
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mati da’ piani, che fi fegano, fono fempre
uguali., ’ i

" 4. Che fe due piani paralleli fiano fegati
da un terze piano, I'an olo efterno & uguae
le all’interno, ed oppofto ; gli angoli alter~
ni fono fempre uguali; e gli angoli interni
pofti alla ftefla parte uguagliano due rerti:
ed altre fimili. Ma ficcome tutto cid fi &
dimoftrato nella Geometria piana a. propolite
delle linee rette,ed a quelle fteffe dimoftrazioni
quefto ridur fi pud facilmente ,f{e a’ {cgamene
ti comuni de’, piani fi tirino delle refre per-
pendicolari ne? piani fteffi ) € fi offcrvino’ gli
angoli da quefte retee fatti co’ fegamenti co-
muni de® piani, i quali angoli non fono di-
verfi da quelli dimoftrati trattandofi delle pure
linee ; cosl imitando la maggior parte de’ Geo-
metri, per brevitd ancor io tralafcio di trate
tarle pia a lungo

* CLXXI.Def. 41.L’angolo rettilineo folido &
eomprefo da pill, che da due fuperficie ,0 ane
goli piani, che non fiano in un medefimo pia-
no, ma terminino in un medefimo punte.

Facilmente fi concepifce 1" angolo folido, Fig. §3.

fe da tucti gli angoli di un Boligono rettilie
neo; per ef, da punti B,E,D,F adun qua.
Junque punto A fuori del piano del poligono
fi tirino altrettante rette AB,AE,AD,APB

erche al dato punto A fi formerd un angolo
olido compefto di tanti angoli piani, o di
tante fuperficie, quanti fono i lati del pos
ligono , cioé¢ dagli angoli BAE , EAD,
DAF,FAB. - _ '

‘ COROLLARIO I

CLXXIL Se I'angolo folido fia forr:lnto
[ §



Fig. s6.

(3) 45. prop.
2.

‘4) 77. é_ér.
7. prop. 8.

?-) 70- prop.

' fig’ 3.

e
da triangoli ‘Piani, due di Joro in qualunque
manijera prefi fono maggiori del terzo (Eucl.
lib. 1. prop. 20.) i

DIMOSTRAZIONE.

Se i tre angoli piani fiano fra loro ugua-
li, & manifefto duc di efi effer maggio=
videl terzo. Ma fe fiano difuguali, fia I'an-
golloBAC=CAD, e l’an‘golb B A D mag-
giore &’ unc di effi ; da cui {i prenda I’ ango-
lo BAE=BAC=CAD, facendo il lato
AE=AC=AD. Effende I' angolo BAE
=BAC, edilati BA,AE=BA,AC,
fard ancora la bafe BE =B C (3). Ma effen-
do BE,BC,CDuguali,ed i lati BC~+CD
maggiori del folo BD /4); refta C D maggio-
re di ED: dunque effendo i lati EA, A D
=C A, AD per coftruzione ,ed il Jato CD
maggiore di ED; I'angolo C AD oppofto al
lato maggiore ¢ maggiore dell’ angolo E A D
oppofto al late minore (5). Ma eflendofi die
moftrato P'angolo BAE—=BAC=CAD,
gli angoli BA C—+C AD fono maggiori del
folo BA D: dunque fe I’angolo folido A &
formato da tre angoli Piani, due di effi fong
maggiori del terzo. Ciogche ec,

COROLLARIO IL

CLXXIIL Gli angoli piani , che compona
gono qualunque angolo folido, fono -minori
di quattro retti ( Eucl. lib. 11, prop. 21.)

Sia I’angolo folido A compofto dagli an
goli piani BAE,EAD,DAF. FAB. Si
confideri come folido I’angolo E alla bafe
compofto da e angoli piani BEA, l;)EEl:)A'

$
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_BED,e fu;;’eongaﬁ il parallelagrammo BEDF
alla bafe effere rettangolo.” '
Gli angoli BE A+ DE A fono maggio-

ri del folo BED (8); e per la fteffa ragio- (% cor-pree,
ne gli angoli EDA—~FD A maggiori “del
folo E DF; gli angoli DFA—+BF A mag-
giori del folo DFB; e gliangoli FBA +EB A
maggiori del folo FBE. Ma gli angoli del
rertangolo BED, EDF, DFB, FBE fono

per ipotefi quattro retti. Dunque gli alri

otto prefi infleme fono maggiori di quat-

tre recti. Ma quegli otto infieme prefi co®

quattro angoli alla cima' A, che compone

gono I’ angolo folido A, devono uguaglia.

te etto angoli retti, per effer tutti gli angcli

di quattro triangoli' (7:: dunque fe "qucgli(7) 43.prop.

otto’ angoli fono meggiori di ‘quattro rettt , *

rimane , che i quartro angoli ccmponenti an<
“golo folido A fiano minori di quattro retri.
* Ciocche ec. E : o

 ANNOTAZIONE

CLXXIV. Facilmente fi concepifce da®
principianti il Corollario. precedente , fe fur- Fig. 56
mino un’angolo folido A .di carta compcito
di tre angoli’ piani per ef. EAB, BAC,

"€ AE, dove il lato E A cada fopra il tato
D A.Sec deprimafi lacima delPangolo A per
agpianare I angolo ‘folido A fard neceffario, .
che fi apra un lato, per eft BE; ficche il
lato E A pil non cada foprg it lato D A, ma
a tre fuddetti angoli piani fi aggiunga il quar-
‘'to E A Djed allora al appunto’A concerrens

~do tutte le rette EA,BA,CA,DA gia-

__eenti in una fteffa piana fupérficie fi forme-
“"&anno quattro angol, che prefi infieme nguas

S . B gie
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glieranno quattro retti : dunque j tre foli
angcli piam EAB,B AC, C AE componenti
I’ angolo folido A ,dove il lato AE s’ intenda
cadere ful lato D A, fono minori di quattrq
gettl .

COROLLARIO 1L

CLXXV. Quindi cinque fole fono le fpe«
cie degli angoli folidi formati ne’ corpi ordina=
i, e regolari- :

DIMOSTRAZIONE.

Il corpo ordinato, e.regolare & quello ,
che ha tutte Je ‘piane fuperficie uguali, ed
ordinate . Ora dunque a procedere con buon®
ordine, - )

" 1. Da triangoli equilateri non pud for-
marfi un’ angol. folido, ma fe ne richieggo-
no almeno tre; perché non meno tre prane
fuperficie fon neceflarie per contenere un’an-

@ 156. def. golo fulido (8, che tre rette vi vogliono peg

9 formare un trigngolo , = :

i 2. Effendo ciafcun angolo del triangolo,
equilatero di 60°, e del quadrato di 9o°, e
del Pentagono di 108", e deil’ Efagino dj
120°%, e di tucti gli aleri molto maggiore ,
ne fegue, che fei angoli di triangoli equilae
teri, quattro angcli di quadrati, e tre angoe
li di un’ efzgono fanno la fomma di 360°, e
quartro angoli di un pentagono la femma di
43:°; 4‘;‘3‘!“’ dovendo eflcre I angolo foliﬂ{lo
.m acre di ‘quartro reeti (9), non potri effec

(o) cor prec formato dal ‘numero de’ l%ddetti. anPg‘:)li_ piani,
. e molto meno dacili angoli di poligoni, che
ebbianu pid lati di un’ efagono. Dunque rie
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mane, che I’angolo folido poffa effer compos
fto da tre angcli di un pentagono ,, che fane
no la fumma di 324°; da tre angoli di un
guadratg, che fanno la fomma di 290%; da
tte, o da quatgro, o da cinque angoli di
triangali equilateri; che prefi infieme fono
minori di quattro rerti. Dunque ginque foe
le fono le {p cie degli angoli folidi formati
oe’ corpi gegolari, cioé quelli , che feno come
pofti da tre”angoli di pentagoni, da tre di
quadrati, da tre, o da.quairtro, o da cinque
triangoli equifateri . Ciocche ec. :

" ANNOTAZIONE, .

. <CLXXVL: Gli antichi Geometri dimc{trae
o, ed Eaclide ancora ne tratta nel fuo 13. librog
¢he i cinque.-corpi regolagi, i.quali contens
gono_le fuddette fpecie di angoli folidi fono
compofti 1, di dodici penragoni. 3. di fei
quadsati, che formano. un cubo; 3. di quate
tro triangoli,. che formano, una pitamide, il
cui. angolo folido alla ‘cirha ¢ fatro da tre ane
goli piani; 4..di gtro rriangoli, quattro de’
quali concortopo «[la-cima dell’ angolo folido;
s. di ;venti triangoli, ¢inque de’ quali concora
gona alla cima: de:l’ahgolo folido . Inolere. di-
moftsano , che in ciafcung di quefti corpi &
pud del¢rivere dentro di effi una sfera, che
(occ!-li. tugte le-lero fuperficie , o intorno fuos
ri di’efli defcrivere una sfera, che paffi ﬂpe:
turti gli angoli de’'medefimi corpi: Ma eflens
do ci0.di pochiflimo ufo, bafta a noi I’avege
lo accennago. , C
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COROLLARIO IV. -

CLXXVIL Da quanti fi vogliano' angoli
iani pud fempré formarfi un’angolo folido,
urché e tutti infieme flano minor1 di quattro

getti, e ciafcuno di effi minore degli aleri
prefi infieme ( Eucl. lib. 11. prop. 21.,723,,23.}
Che tutti ‘infieme gli janFoli piani com=
ponenti un’ angolo folido fiano minori - di
quattro retti, 1’ abbiamo dimoftrato net Cor. 2.
Def. 41. . ARSI AR
Che fe I’ angolo folido fia formato da tre
angoli piani, uno gi effi, qualunque fia, &
minore degli aleri due prefi infieme, I’ abbia<
mo dimoftrato nel Cgrollario 1. Defy 41, ’
Che colle fteffe condizioni- poffa un’an-
golo folido effer formato da quanti fi voghia<
no angoli piani, mi contento di dichiararlo
a’ principianti fenza rigore gepmetrico , che
richiederebbe troppo proliffa dimoftrazione .~
~_Dal punto A dell’angolo folidv fi tiri ful-
la foggerta bafe la perpendicolare A €, e ft
concepifca I’angolo piano B A'E infieme co-
gli alii EAD; DAF, FAB muoveii, o
girare intorna al, perpendicolo A C, finche ri«
tornino al luogo, dove fono: gli angoli pias
ni al punto A" nel loro giro non fi mutano
di grandezza, ma folo fi muta ¢onrinuamens
te la loro fituazione, e le inclinazioni de?
piani nelle rette ' AB, AE,AD, AF ;dun-
gue nel loro %ito“ reftano al punto A, come
ono, tutti infleme minoti dif quattro retti,

- e ciafcuno di efli minore degli altri prefi in-

fieme, e componendo fempre lo fteflo ango-
lo A, e variando la loro fituazione moftrano
poterfi I’ angolo A formare da quanti ‘{lia:m



. "y .
* gliane angoli piani. La qual cofa a’ ptincis
pianti, pud ancora rapprefentarfi fenfibilmene
te per mezzo di qualche . angolo folido foce

sato di carta . i
" COROLLARIO V.

Ad un dato punto di una data retta fi pud
formare un angolo folido uguale ad un’altro
dato (Euel. lib '11. prop, 26.)

. DIMOSTRAZIONE

Per formare un’an oio .fqlidc» uguale ad .. .. .
in dato ABCD, fi pgren'da la 'rctga da :f;r 5. ¢
DA, ed slpunto a fl congiunga:ac=AC,
e fi faccia I'angolo cad=CAD (1); fard , .. -
ancora ¢cd=—=CD; e tutto il triangolo cad get 7.
==AC AD. Similmente prefla ab=—AB, ¢
fatto I'angolo cab=—=GCAB, fard ancora cb
=CB, edil Acab=4CAB (3) Finalmente ()43, prop\
.avendo dimoftrato I’ angolo acd——ACD, ed acb 2:
=ACB,edillsto cd=CD, e cb=CB,
fard I’ angolo bcd =BG D, ¢ perd ancora il
Abcd==ABCD (3): Dunque. fari ancora’

‘il Abad'=AB lA D peg a\ieteri }_ati corri-
fpondenti uguali (3): dunque fe foprappon=iyy s orow,

 auft 1 angolce folide s d sll angolo folido 0 PP
i B C D, combaceranno, per efferé gli an-

goli piani compenenti, il primo tiguali agli

angoli piani componenti il feccndo: dunque _

i ‘gue {olidi angoli faranno uguali (4): Ciocs @) Afe:s.

~¢he ec. AT o ‘

GLXXIX. Def. 42.La figura folida, che
ha per bafe una figura rettilinea, dagli angoli
delld quale fi tirino fuori del fuo piino al<

-trettante rette uguali, e parallele, ché fars



Fig. sb

ns . —
‘mano un’ altra fuperficie uguale, e paraliele

-alla bafe, quela figura diceli Prifins, e ve-

‘defi nella figura 51., e §8. Se la fua bafe fia
un parallelogrammo, il Prifma dicefi Paral-
lelepipedo, e vedefi nella figura 6o. Se tutte
le fupctficie fiano quadtate, chiamafi Cubo.
Se finalmente quelle rette terminino in um
ptinto fuori deﬂ

vedefi nella fig, §9.

~ CLXXX Def. 43. Le figute folide, che
fono comprele da' piani fimili , ed uguali di nus
mero , fono fimili Se pci fiano sian fimili, ed
vguali di numero, e di grandezza; l¢ figue
‘ve fono fimili, ed ugtali, '

COROLLARIO L

CLXXXT* Qualiinque fegamentodi un prifs
M ¢ di una piramide fatto inun piano paralles

10 alla bafe forma unid figura affatto fimile
al'a Bafe ; che nel prifma fard incota vguale -
‘alla bafe, ¢ nella piramidé avred i ldri dmolos
-gi winori_in ragion - della diftan2a del fegas

mento dalla ¢ima della piramide alla diftanzg

Wdella bafe’ daila med:ima cima (Eucl. lib,
11, prop. 24.) <

" DIMOSTRAZIONE
" Della- I Parte. '

Sia LPON M il fegatiiento del prifma
fatto parallclo alla bafe: abbiamo p=r ipotefi

“due piani paralleli i quali con ciafcuno de®
loro lati fegano un terzo medefimo piai0, .
" ¢ioe co’lati LP, ‘A B f.gano il piano L A 3

P ;e cosi degli aleri i dica: ma in tal ic:afc;
: i fee

/

4 bafe, dicefi Piramide, e

-
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i fegamenti comuni LP, AB ec. fono fra '
loro paralleli 5): dunque ciafcun lato del fe- 5) ut onpe”
gamento LPON M & parilleloa ciafcun las b A% 15

to della bafe ABCDE. Ma effeido cost,. '
comprendoito gli angoli LPO; PON ec:=

ABC, BC " e¢ (6): dunque ancora €iafeun’ (6) 164. cor
-angolo del fegamento LPON M ¢& uguale 6: prop. 16

a ciafcun’ angolo della bafe ABCDE. Inol:

';_re {e rette LA;PB,dOC; N ]ﬂ)" dME fono

ta _loro_ parallele (7): dunque eff:ndo ancora .. .. . .¢
ciafctin xf'tp del piano LPON M patallelo ) 179. def.

a ciafcun lato della bife ABCDE; i lac
“oppofti fono paralléli; dunque le faccie LA

PB, PBCO ec. fono parallelogrammi ¢ dun-

gte i lati LP, PO ec. fono anéora uguali ,
2’lati AB, ' C ec (8): dunque tutto il fe- (8) §5. ¢ot.
gamento LPON M & affaceo fimile ; ed ugas 2 prop- §°

i allabafe ABCDE.

DIMOSTRAZIONE
D:lis II. Parse:

- Sia LPON M il fegamento della piras Fig: 38

ide parallclo alla bafe; e perd ciafcun laco

di effv patallelo a éiafcun lato oppofto della bafe
ABCDE: a cagione degli angoli efterni s

guali agl’ interni, ed oppofti; e _dell’ angolo

%‘ ccmtine fono. fimili i AALFP, AFB;
PFO,BFC,, e cosl dicafi degli altti:duns

que fard (9° LP. AB::LF.AF edancora)#g: prog:
LP AB::PF:BF:dunque LF:AF—=PF.'¥

BF (1): ma per la ftefla tagione i lati PO; ON ;) ic8. Afs.
N'M; ML fono @’ lati BC;CD,DE;EA,; 9 '
ecihe PF, OF; NF, MF a’lati BF, CF, .
DPF, EF; cioé comé LF. AF (1); dunque
@ ttitto il fegamento LP ON M ¢ fiiiile alla

' H 4 bafe .



Fig. s8.
2) 179. def.
42,

(3) 46. ¢or.
1. prop. 2.

‘(.4) 66. ann,
2..
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bafc ABCDE, ‘ed i lati fimili del primo
fono minori de’ lati della bafe in ragione di
LF. AF, cio¢ della diftanza del fegamento
dalla cima della piramide alla diftanza della
bafe dalla medefima cima. Ciocche ec.

COROLLARIO IL

CLXXXII. La fuperficie. laterale di un
prifma, i cui lati rettilinei fianc alla bafe
perpendicolari, é uguale al prodotto nato
dalla moltiplicazione del perimetro della bafe
per uno de’lati perpendicolari alla bafe.E la
fuperficie laterale di una piramide, che abbia
turti i Jati rettilinei. uguali, ed i lati della
bafe parimente uguali, ¢ uguale alla meta
del prodotto nato dalla moltiplicazione del pe-
rimetro della bafe per. una perpendicolare ti-
rata dalla cima a qualfivoglia lato della bafe.

DIMOSTRAZIONE
Della L Parte.

. Effendo nel prifma tutti i lati EG, DH,
CI ec. fra loro paralleli, ed uguali (2), e
per ipotefi perpgndicolari alla bafe 3 fono an-
cora le tette:, che le congiungono, tio¢ ED,
D C ec. GH, HI ec. parallele ed uguali fra
loro (3)3 dunque EDHG, e ¢tosi le altre
faccie fono parallelogrammi rettangoli. Dun«
que molriplicando un lato per I’ altro, ¢io@

"EDXEG fi hal’ area EDHG; e cosi le

aree delle altre faccie (4). Ma EG ¢ Ia co-

ante medefima altezza di tucti que’ retran-

goli: dunque molciplicando rutri i lati, ciod

Al perimetro .della bafe per EGfi ha Ia fom-
. . ma
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ma di rutte le arte’ de’ rettangoli‘componcme
ti la fuperficie laterale del prifma. .

DIMOSTRAZIONE
Della IL Parte. .

- Dalla cima F della piramide fi tiei F Z Fig. 59
perpendicolare al lato A E della bafe . Effens

do per ipotefi tutti i lati della bafe fra loro
uguali, ¢d i lati‘dalla cima F agli angoli dele

la bafe tirati parimente uguali, tutte le face

cie della piramide fono triangoeli ifofceli fra

loro uguali.Ma Parea del A AFE=L AE

2
X FZ (5): dunque effendo I’altezza di que* 15)96. ann-
triangoli uguali. coftantemente ‘la medefima ™
FZ, la fomma di tucti que’triangoli fard uw
guale alla metd del prodotto nato dalla mol..
tiplicazione di tutti 1 lati; ciod del perime.
tro della bafe per FZ. Ciocche ec.

COROLLARIO IIL.

CLXXXIII. Se une piramide fia troncata
da un piano parallelo alla bafe, la fuperficie
contenuta tra il fegamento, e la bafe ® u-
guale al prodotto nato dalla moltiplicazione
della femifcmma de’perimetri della bafe, e
del fegamento per la diftanza perpendicolare
de’ lati paralleli della bafe, e dl:ei fegamento ,

DIMOSTRAZIONE

 Sia LPONM il fegamento - parallelo - & &
alla bafe ABCDE, e la perpendicolare FZ -
incontri il lato L M in Y. indi f..tiri ]a rets

c ta

H



(8) 66. anni.
3. ¢4

() 64 cot.
1. prop. 6.

123
ta AM. 1l trapezio ALME fi rifolve ne*
due triangoli ALM,MAE, le cui bafifoe
no ML, AE, e I'altezza YZ perpendico-
lare alle “bafi paraliele ;e comune a’ due trians
geli, ed al trapezio : dungue le aree de’ due
triangoli, cice del trapezio, fono uguali
alla merd; o femifotima delle bafi ML, AE
moltiplicate per Ialtezza YZ (6): ma P al-
tezza di-quc’trapezj .componenti la rroncata
fuperficie -della piramide &f{empre la medefi-
ma Y Z. por eflere il fegament. patalielo als
la bafc: dungtie la fumma di tucce quelle
arec di trapezj; cioe la detta faperficie della
piramide & uguale alla meti; o femifomma
di rurti i lati d-lla bafe, e del fcganmento
moltiplicata per Y Z ,che & la diftanza perpens
dicolare de’lati della bafe; e del fegatiento.

Ciocche ec. "
COROLLARIO IV.

CLXXXIV. Le giramidi , che hanno baft
tguali, ¢d una medefima altezza; fono uguali:

DIMOSTRAZIONE,

.. Se le bafi foro uguali, rifolver fi poffos
po in poligoni fimili; ed uguali; e dagli ans
?n“ delle bafi tirar fi poilo~o alla cirha, che
1 {fupponé in tutte lé pirathidi alla diedefia
ma altezia ; altrettanti -ladi rertilinei ; 1 qua-
li co’lati delle bafi furmino altrettanti trian-
goli, ché im ciafcuna piramide faranno ugua-
li di numero: ma i tfidngoli di ugual bafe,
ed altezza funo fra loro uguali (7 i dunque
tuei i triangoli di una piramide faranno ne

+ guali di numero, e di grandezza a’ triangoli

dell’
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dell’alera . Dunque effendd ancora per ipo?:éﬁ

le bafi uguali, quefte piramidi faranno com-

pofte di piani fimili, ed uguali di numero,

e di grandezza: dunque faranno fra loro u- -

guali (8). Ciocche ecs (:’) 180, def.

'
COROLLARIO V.

CLXXXV. La piramide & la terza parte
el prifma , che abbia con effa ugual bafe, ed
altezza. (Euch lib. 12, prop. 7)

_ Sia_il prifimatriangolare ABCDEF, ¢ . ¢
toncepifcafi fegato dal piano triahgolare BC
D; il prifma rimane divifo in due piramidi,
the hanno la cima in D, la ptima delle qua-
li hala bale ABC, ¢ Paltezza A D ¢othuni
al prifma, & i tre piani triangolati BD C,
ADC, BDAj; e I'altra piramide ha per bae
fe il rettangolo BCFE. Se quefta fi conce-
pifca Tegata dal piano triangolare DE C,ria
mane divifa in dite piramidi, ché hanno la
cima in D, una delle_quali ha per bafe il A
CFE, e Palera il AECB: ma quefti due
triangoli fono ugaali per effere ciafcuno la
meti del rectangolo BC FE (9): dunque ques t9) 58, S0t
fte due piramidi hanao bale uguale, & la* PP ¥

medefima altezza in D, e perd fono ugia.

1 (1). Ma la prima di queﬁe due pitamidi (1) cor.prec.
pud concepitii aver la-bafe DEF=ABC,

e la cima in C dell’ altezza FC=A D: dun-

que le due piramidi ABCD, DEFC di u-

ﬁual' ‘bafe, ed altezza fono uguali (1). Ma

& dimoftrata la piramide DEF C uguale
alla piramide EBCD: dunque tutte e tce
Ae piramidi fono fra loro uguali (2); e perd () Ali- &
il prifma & divifo in tre pitamidi uguali:
uge

N
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‘dunque la piramide & 1a terza parte del pris
-fma eg. Ciocché ec. = - .

... COROLLARIO VL

CLXXXVI.La mifura del prifma & il pro-
dotto dells molt plicazibne della bafe per I'als
tezza. E la mifura della piramide ¢ la terta
.parte di un tal prodotto.

DIMOSTRAZIONE.

' . 8ia il prifma parallelepipedo AG, ¢ 12
Fig. bo fua bdafe APBC D,pe la f[:lap altezza DF: fi
<oncepifcano divifi i- lati A D ,D C della ba-
fe, e laltezza DF in quante fi vogliano
parti fraloro tutte uguali; petef ADin4; D€
in 25 DF in 3;e per i punti’delle divifioni
paflino de’ piani paralleli alle faccie dello
effo pafalle}:pipedo , cioé per il lato A D quat=
tro piani paralleli al rettangolo DG, per il lato
D C due piani paralleli al rettangolo A F, &
er I altezza D F tté piani paralleli alla, bafe
D. Siccome iz bafe BD fari compofta di
4 X 2 = 8 quadrati (3); cos\ effendo I’ altez=
%a 'DF divifa in tre part1 uguali alle ptime,
in effa fi avranno tre piani , ciafcun de’ qua-
liconterrd otto cubi . Igunque tuteo il prifma
conterrd 8 X 3 == 24 cubi. Dunque molti-
plicando 1a bafe per I’ altezza fi ha un proe
dotto uguale alla mifura del prifma. Dun.
qu?_ eﬂ'endo]la piramic}'e la terza parte d:l
3 cor.orec. Prifma (4); la mifura fari la terza parte di
@ cor PreCun tal prodotto Giocche ee. P

&y 66, ann.
a.

. € 0-
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€OROLLARIO VIR ..

v L
' -CLXXXVH. I prifmi fra doro, e le pis
ramid: parimente fra logo fono . = =
1. Come i prodotti delle moltiplicazion} .
delle bafi per le altezze. =% « % .-
" 2. Se le bafi fiano uguali, forp  fra lore
in-ragione delle fole altezze.' ' ' ¢
- 3. Se le altezze‘fiano uguali ; fono ¥ra
loro in ragione delle fole bafi. Loy
"4 Se'i prifmi,ele piramidifono ugualiy
1e loro altézze fono in ragione seciproca, dedn

.

labafi. . I EERIERTEE
5. E fe le baft fonoin ragione reciproca dels
le altezze , i prifmi , ¢ le piramidifbao wguals
* 6. Se‘1¢ bali-fono  fimili , e.lelalvezze
roporzionall a’ hati omologi delle. bafi,>fonq
¥rg loro in ragion triplicata de* si-omologi,
o Jelle altezze. (' Bucl.-lib. 1. prop. 35:,°¢€
28, e feguenti; e ib: 12.prop. §.4 6:,8.,9)

| DIMOSTRAZIONE

L g . SRR+

* . 1. Effendo ogni prifma yguale al prodote

to della molriplicazione delta bafe per Pab . o6 o
tezza (5); fe dae prifmi abbiario la bafe' =85 6. def. PPy
ed uno I'altezza=173, P altro =25 la mifu- .
ra’ del ‘pimo fark <=3 X 8:="24;¢€ la mifu-

fa' dell’ altro ==rX 8.2 16 - Dunqud P un prit

ma fard alﬁ,@lt‘rojcome 14 .16 . Ed eflerido ov

%n’i piramid¢ Ia terza'parte del -prifma. (6)¢ () 85. cor.
a piramide conténuta nel primo 'prifma fard 5 )
alla piramide contenuta nel fecondo come

24 16" : o

—t — .

n = s5.'=. Dunque ec. |

3. 3 -
2. Ma & 24. 1633 3. 2. Dunque effendo,
‘ (o
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come nel fatto cafo, le hafi uguali, I'un prif-
ma ¢ all’aitro come 3. 2., cioé¢ in ragione
delle fole altezze. E quindi ancora le terze
parti di que’ P;ifmi faranno fra Joro come

30 a,,oppuie ;Omg 1, U‘—tq

3.'Se in due prifmi’le altezze fimo —
3, ¢ la bafe di uno —= 8, e quella dell’altro
=6, i prifmi fono fra loro come 3 X 8= 2 4.
3X6=18 (5): ma & 24.18.;; 8.6, ciod 1n
sagione delle bafi: dunque fe le altezze fongq
uguali, { prifmi fono in ragion -delle bafi:
dunque ancora le loro terze parti, cioé lg

piramidi , faranno ¢ome % = 8, '_f = 6,
cio¢ in ragion delle bafi,"

. 4. Siano due prifmi,la cui mifura fia u-

(7) n3. cor,
3. prop. 10.

"guale &8 24: ma P’altezza di uno=3,¢ la

va bafe ==8; ¢ P'alrezza dell’altro =6 e
Ia fua bafe = 4; fari Raltezza del 1% all’
altezza del 2°, come la bafe del 2° alla ba-
fe del 1°, ciod 3. 6::4.8. E le piramidi,
che fono la terza parte de’loro prifmi, fiae
no wguali a §.; ma Paltezza di una =1; e
la bafe =8., e IMaltezza dell’altra = 3.; e
la bafe==4., fard 1.2::4 & Dunque fe i
prifmmi, ¢ le piramidi fiano uguali, le lorq
altezze fono in ragion reciproca delle bafi.

§. Mafe & 3.6::4.8., far} ancora ine
vertendo 4. 8:: 3.6., cio¢ la bafe del 1° als
Ia bafe del 22, come I’ altezza del 2% all*al
tezza del 1% E lo fteflo fari delle piramidi;
cioé 4.8::1,2. Ma ancora in tal cafo il pro=-
dotto degli eftremi ¢ uguale al prodotto " de*
medj (7): dunque ancora quando le bafi fona
in_ragion reciproca delle altezze, i prifmi,

jon_re oguali.
£ lev piramidi fono ug 6. Lo
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6 Le bafi fimili fono perimetri di. figu-

re, che ccmprendono aree fimili; ma que-
&: fonp fra loro in ragion dupiicata de’ lati
omologi (8): dungque ancera le bafi fimiii fo- (g (4. cor. -
no in quefta ragione. Ma per ipofefi le al 2. prop.i§
tezze fono propurzionali, cioé jn :a§i9ne,de’
lati pmologi delle bafi: dunque alla- ragion
duplicata aggiungendo un’ algra ragion {ompliw
ce ' de’ lati omglogi, fi avri la ragion tripli-
cata de’ latj omolegi, Ma quefti effer pcffo- -
no o lati delle bafi, o le¢ altczze, giacchg
" fono tutti fimili, e proporzionali. Quaque i
prodotti di bafi imili por fimili aleezze, ciog
4 prifmi, e le piramidi fimili fano fra Jogg
in ragion triplicata . Ciogché ec, \

COROLLARIO VIIL

A ;

CLXXXVIIL Le fuperficie de’¢orpi folia
di fimili fono fraloro in ragion duplicata de’
loro lati omologi. E i corpi folidi fmili fg«
no in ragion triplicata, oo

DIMOSTRAZIONE,.

, Le fuperficie de® corpi fclidi fimili fona
perimetri di figure fimili, che comprendono
aree fimili ; ma quefte fono fra lcro, in, sagion
duplicata de?lati omologi (9): dunque, gncora (9) :4s. cor
tali fuperficie fono nella iftefla ragione .o Ma * Prop- 15
per ipotefi efl-ndo. i corpi fulidi fimili, gg-
cora le loro altezze funo in regione de’ Jati
omologi; dunqué ‘alla ragion daplicata ag-
giugnendg un’ alra ragione femplice de’ lati
- omolcgi, icorpi fimili faranno.fra Jero in ra-
gion triplicara de’ loro lati omolegi', .
CLXXXiX. Def. 44.Lafigura lolidacoms

pre-



Fig. 62.

Fig. 63.
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prefa du una fuperficie,, che fia generata dal
moto parallelo di una retta radente eon una
fua eftremita la bafe circolare, e coll' altra
eftremitd ‘Poﬁa fuori- della bafe, quella fi-
gura_dicefy Cilindra: e vedefi nella Figura
62. Se poi la fuperficie fia generata dal me-
to di una retta. che eon una fua eftremiea
vada radendo la bafe circolare, ma coll*al-
tra eftremitd pafli per qualche punto pofto
fuori_ della bafe; la figura dicefi Como, e
'vedefi nella figura 63. Le loro bafi fono il
circalo AaE: Paffe élaretra F €, che paffa
per il centro del circolos il lato B A nel
Cilindro, F-A nel Cono & la retta, che ra-
de il circolo: la cima nel Cono & il punto
F immobile, per cui paffa il lato F A raden-
te il circolo. Se I' Afle é perpendicolare al-
la bafe, il Cilindro, e il Coneo chiamafi ret-
.toj ed al contrarin dicefi obliquo, fe I’affe
¢ obliquo. Se finalmente la bafe non & wn
eircolo, ma qualunque altra curva , la figura
dicefi Cilindrica, o Conoidica. ’

CXC. Def. 45. I Coni, e i Cilindri fimi-
1i fono -quelli, de’ quali gli affi, e i diame-
tri delle bafi hanno fra loro la ftefla propor.
"gione-, ‘¢ formano fraloro un’ angolo uguale .
~ €XCL Def. 46, Le grandezze defcritte
dentro , o fuori di una qualche figura fi con-

" cepifeono , e fi dicono terminare nella figura

ftefla, quando le “loro differenze da effz ‘fia-

‘ne minori di qualungue affegnata quantita .

COROLLARIOL

CXCIIL Le periferie de’Circoli fono co-
me i loro diametri, o raggj. E le iree de’
circoli fono in ragion duplicata de’ loro dia=

" metri, o raggj (Bucl lib, 12, prop. x.,ﬁlz.)
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"DIMOSTRAZIONE .

Della I. Parte,

I perimetri delle figure poligone fimili Fig. 64. <
fono fra loro come due lati omologi delle %5
medefime, per ef. DA. LI (1): ma'¢ PA. () 145.cor.
LI:: CA.IZ; perche tirati i diametri AC, 2.ptop. 15.
I1Z,e lecorde CD, ZL, i 2AADC,

YL7Z fono equiangoli, effendo gli angoli A

DC, IL% rotti, e gli angoi ACD,DAC
=IZL, LIZ, mentre pofano fopra archi

fimili: dunque i lati di que’ triangoli fino

" proporzionali (2) : cioé D A. LI::ABC cI1Z. () 12
dunque i perimetri dclle figure pcligone fi- P©OP- 13
mili defcritte dentro un circolo fono fra loro

come i diametri di que’ circoli, o ceme i
femidiametri. Lo ﬁe(}fo dicafi per la ftcffa
ragione de’ perimetri delle figure fimili de-
fcricte fuori del circolo. Mafe in quefti pe
r'u;}etri il numero de’lati fi moltiplichi inde-
finitamente , fcemando la loro grardezza, fice

che lIe loro differenze dal circolo fiano minp-

ri“di qualunque affegnata quantitd, gli ftefli
perimetri fi concepifcono terminare nella pe-

riferia del loro circolo (3): Dunque ancora . o e
le periferie di que’circoli fono fra loro come 4?6 9.
A(S.I Z,0come AB.IX.

"DIMOSTRAZIONE
A Della IIL Parte.
Le aree delle figure poligone fimili de-
fceitte dentro, o fuori del circolo fono in

‘xagion duplicata d&i dllxe lati omologi delle
me-
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€4) 145. cor.
2. ¢ 3. prop.
.

: 2 191, def.
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medefime (4); per ef. come DA*, LI*. Ma
abbiam vedato DA, LI:: AC, IZ(1.par-
te ). Dunque le loro aree fono ancora come
A C?, 12%, cioé in ragion duplicata de’diae
metri, o de’ raggj de’ loro circoli. Ma le fude
dette figure fi concepifcono terminare nelle
periferie de’ loro circoli, fe indefinitamente
1i moltiplichino i loro lati fcemando la loro
grandezza (3) : dunque ancorale aree di que’
circeli fono fra loro in ragion dupligata de’
Joro diametri, o raggj. Ciocché ec.

COROLLARIO Ii
EXGIII. Se la bafe di un prifma, o di

una piramide termini inuna curva continuaj
il prifma terminera in una figura folida cilin-
drica, o in un cilindro; e la piramide in
wna figura folida conoidica, o in un cono,

DIMOSTRAZIONE.

Se la bafe di un prifma, o di una pirae
mide fi concepifca defcritta dentro, o fuori
di una qualunque curva continua, € moitie
plicando indefinitamente il numero de’lati,
e fcemando la lore grandezza fi concepifca
terminare in quella curva continua (5), quae
lunque lato del prifma, o della piramide,
radendo la bafe curvilinea con una fua eftre-
miti, e coll’altfa eftremitd effendo fuori dels
la bafe defcriveri la fuperficie laterale. Ma
quefta fuperficie fe fia generata dal moto pa«
rallelo di quel lato, éri una figura felida

-cilindrica, e fe fia generata dal moto di quel

lato, che con una fua eftremitd pafli per un
punto immobile pofto fyori della bafe, fard
unas
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ana figura folida conoidica (6): Dunque ec, >/~

Se poi la bafe ABC DE del prifima, o *¥
della piramide fi concepifca defcritta dentro, Fig: 5§ @
o fuori di un circolo, e per la indefinita *¥
moltiplicazione de’ lati, e diminuzione della
loro grandezza fi concepifca terminata nella
periferia circolare, per la fuddetta rsgione il
prifma in cilindro, e la piramide in- cono
terminerd (6).E fe il prifma abbia i lati AF,
BK ec. perpendicolari alla bafe, come nella
figura 58; dovendo effi cffere paralleli all’ Fig. 6
affe del cilindro, come vedefi nella figura 62;
quefto afle ancora fard psrpendicolare ale :
la bafe (7): duaque il prifma terminerd in (7)162.con
un cilindro retto (6). E fe la piramide abbia 4 PP !
ilati AB, AE ec. della bafe uguali, e le
diftanze: A F, E F ec. dalla cima F tutte
uguali; com’ & nella figura s59., & manife
- fto, che dalla cima F tirando I affe al cen- |
ero della bafe , quefto affe fard perpeniicoa
Jate alla bafe: dunque la piramide terminerd
in un ceno retto (6), il cui lato retrilinet A
F fari perpendicolare al perimetro della bee
fe, come Z F . Ciocche ec.

COROLLARIO HL

CXCIV. Le proprietd de’prifmi, e del.
le piramidi fono comuni a’ Cilindri, ed a’ Co=
ni. (Eucl. lib. 12, prop. 1e., 11., 2.5 134
34, 15.)

DIMOSTRAZIONE.

Se i prifmi, e le piramidi per laindefi.
nita moltiplicazione del numero de’ lati della
bafe, ¢ diminuzione della lore grandezza &

- : Ia coa~
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8) 157. cor.

pree.

(o) 192.
& de

def. 4
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concepifcono terminare in Cilindri, e in Co=
ni (8, ne fegue, che le loro proprieta di-
moftrate ne’ Corollarj 1., IL, IIL., IV., V.,
VI, VIL delle def. 42., e 43. poflano agli uni,
e all’altre applicarfi ancora, quando fiano di-
venati cilindri, e coni: dunque le loro pro-
prietd fono comuni a’ Cilindri, ed a’ Coni. Si
offervi perd nel cit. Cor. I, che il Cono tron-
cato da un piano parallelo alla bafe avri Ia

eriferia del fegamento fimile alla bafe, e
minore di effa in ragion della diftanza dalla
cima alla diftanza della bafe dalla ftefla ci-
ma del Cono. E nel cit. Cor. VII. al num. 6. ,
che' fe le bafi fono fimili, ¢ le altezze pro~
porzionali a’ diametri delle bafi, i Cilindri,
e i Coni fono in ragion triplicata de’ diame-
tri delle bafi, 0 delle altezze. Perche eflena
do i lati omologi delle fimili bafi poligone in
ragiope de’diametri de’circoli defcritti den<
¢ro o fuori delle fteffe bafi (9), la ragione

6. de*lati omolog: delle bafi, che ne’prifmi, e

nche piramidi fi ufa, devefi ne’ Cilindri, e
7¢’ Coni trasferire a’diametri delle lor bafi
circolari. :
Finalmente cid, che ne’ cit, Corollarj II.,
e IIL dicefi della mifura della fuperficie la«
terale de’ prifini, e delle piramidi, ha luo-
go foltanto ne’ Cilindri, e ne® Coni retti; ciod
che la fuperficie laterale di un Cilindro ret-
to é uguale al prodotto naro dalla molriplica-
zione deila periferia della bafe per I’ altezza
del Cilindro : E la fuperficie diun Cono retto &
uguale allameta del prodotto nato dalla moltiplis

- cazione della periferia della bafe per un lato

dall. cima tirato perpendicolare alla ftefla peri-

€cria: E ch: il Cono retto troncato da un piano

pavsliclo alla bafe ha la fupetficie contenuts
“  tra
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tra il fegamento, e la bafe, uguale al pro.

dotto nato dalla moltiplicazione della femi«
fomma di ambedue le periferie per la lore
diftanza.

COROLLARIO 1IV.

CXCV. Nel Cono obliquo Ia fuperficie d
varia, cicé maggiore da una parte, e mino-
re dall’ altra. :

DIMOSTRAZIONE.

Nel Cono obliquo AEF, fe dalla cima Fie: 63t
¥ fi tiri la rerra F'D perpendicolare a'la ba-
fe circolare, ¢ per il punto D fi tiri il dia-
metco ACE; 'afle FC col raggio CA fa
un'angolo ortufo: perché, dovendo. effcre la
fomma degli angoli del A ACF uguale alla
fomma degli angoli del AADF, ed cffendo
I’angolo A comune, ne fegue, che quanto
Pangolo AF G ¢ minore dell’angolo AFD,.
tanco I'angolo A CF debba effer maggiore
di ADF: ma ADF ¢ retto per coftruzio-
ne¢ dunque A CF & maggiore di un rctro:
dunque ECF & minore di un retto (1) : dunque (1) 28. cot
effexdo iraggi AC, EC, a Cfempre ugua.? 91>
li, ¢ FC fempre coftante, quanto il raggio
a C pia fi allonrana dal raggio AC, e pid
fi accofta al raggio E C, ancora gli angoli a
CF diventano migmwiori, ficche in ugual di-
ftanza da’ punti A%E angolo a C F fia ret-
to. E ficcome da ambe le parti pud il rag-
gic a C ugualmente allontanarfi dal raggio A
C I; ed accoftarfi al raggio E C; cosi a C coll’
affe FC duec foli angoli uguali, uno per pars
te, pud formare. Ma clﬂ‘endo i raggj ulg_uaq
3 h



(¢) ¥3. cor.
§. prop. 8.

134
1i,e F C coftante , il lato F A eppofto all’ an=
golo maggiore di tutti fard maggiore di ogni
lato F a, ed il lato FE oppofto all’ angolo
minore di tucti fari minore di ogni altro(2),
ed illato F a anderi fcemandoa proporzione,
che allontanafi dal lato F A, ed accoftafi al

lato FE, e due foli lati Fa,uno per parte,

potranno effere uguali: dunque nel cono o=
bliquo la fuperficie ¢ varia.

ANNOTAZIONE.

CXCVI. Quindi variando la perpendico~
lare, che dallacima del cono obliquo fi pud
tirare alla periferia della bafe, non fi pud,
per efla dovunque prefa moltiplicando la pee
riferia declla bafe, avere un coftante prodot-
to, la cui metd fia uguale alla fuperficie del
cono cbllqun., .

CXCVIL Def. 47.La Sfera & una figu-
ra fclida comprefa da una fola fuperficie, a
cui tutte le retee dal centro tirate fono uguae
li, e chamanfi Raggj . E fe quefte rette paf-
fando per il centro terminane da ambe le
parti 3ﬁz fuperficie, diconfi Diametri, che
parimente fono uguali, perché contengone
due raggj. Si concepifce generarfi dal giro
di un femicircplo fopra il fuo immobile dia-
metro, finché ritorni al luogo, d’onde erafi
moffo.

iy
COROLLARIO L

CXCVIIL La fuperficie di un fegmens

to sferico & uguale alla fuperficie laterale di

un cilindro retto, che ha per affe I’alrezza

del fegmento sferico, e per bafe un cir,i_OIC
Male

N
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maflimo della sfera. E la fuperficie di 3;15
sfera & uguale alla fuperficie laterale di un
cilindro, che ha per bafe un circolo maflimo
; per altezza il diametro della Sfera medee
ima.

DIMOSTRAZIONE.

Concepifcafi il cilindro retto KQL M
defcritto fuori della’ Sfera AHBF, che ha
Eer afle, ed altezza il diametro A B, e per

afe un citcolo maflimo, il cui diametro fia
MBL: 1l cilindro, e la sfera flano perpens
dicolarmente fegati dal piano RE N ; dico prie
mieramente, che la fuperficie del fegmento
sferico HAF ¢& uguale alla fuperficie lateraa
le del cilindro KRN Q, e lo dimoftro cost.
Cencepifcafi nella periferia del circolo genes
rante fa sfera una particella Ff si tenue,
che indefinitamente fi accofti ad una retta, e
fi continui la retta Ff fino in G, dove incons
tri il diametro B'A prolungato. La rerta F
f G girando dentro la sfera intorno al piano
REN del fegmento genereri la fuperficie
di un cono (3), che avrd per bafe il ciccolo (3) 189. deki
defcritto da EF, come raggio; e la particél- 44
la Ff generera la fuperficic di un cono ret-
to troncato, la cui mifura fari il prodotte
dalla rerta F f moltiplicata per la femifomma
delle perifetie generate da raggj EF, e f(4) : (4) 149.cor.
ma tiraro il raggio CO, che feghi in due 3. def. 44

arti uguali , e perpendicolarmente la corda

f in O (5), e da O tirata la retta OP per- (5) 62. cor.
peadicolare al diametro A B, la circonferen- 4 Prop- 5
za defcritta dal raggio O P fard uguale alla
femifcmma delle corconferenze defcritte da’
saggj E B, ¢ f.Percheé a cagione delle parale

Ie lele

Fig. 66
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lelegEF,PO. ef,i AAEGF,eGf,PGO.
fono cquiangoli, ed i AAPGO, CPO, GOC
fono altresi equiangoli, per avere  oltre
I angolo retto, un’ angolo comune, e perd
fono turti equiangoli, e fimili: dunque fard

) 129.prop. EF . ef:: F G.£fG (6); e componendo EF —+
13

%) r192. cor.
1. def. 44.

*  (8)108. afs.
9.

(9) a1 prop.
10

ef. ef:: FG+fG.fG.MaOF=01f(5);
e perd 20 G =F G—+fG: dunque EF2f

2
ef::0G.fG.MaOG:fG::PO.ef:dun-
que {e O G ¢ la femifomma di FG—+fG, an-
cora Op—= EF—+ef

» cioé fard uguale ale

2
Ia femifomma di EF —+cf, Ma le periferie
fra loro fono come i loro raggj (7). Dunque
la periferia defcritta dal raggio O P ¢ uguale
alla femifomma delle periferie defcritte da’
raggi EF, e f Ma peri fimili rettangoli o A
EGF,eGf,PGO, PCO fara (6) Ee =
Nn.Ff::EG. FG::PG.0G:: PO.CO
= EN, per efler quefti due uguali ad un
raggio della sfera; e perd fard ancora N n,
Ff:: PO. EN(8): dunque NnXEN =
F £ X P O{9; .Dunque il prodotto daN n per
la p riferia defcritta col raggio E N, cioé la
uperficie laterale del cilindro troncato gene-
rata dal lato N n nel fuo giro fulla periferia
deferitea col raggio EN (4), & ugusle al
predotto da F £ per la periferia defcrit-
ta col raggio PO, cicé ala fuperficic ge-
nerata dalla: linea Ff nel fuo giro tra le
periferie defcritte co’raggi EF, e f Dunque
per ugualtd di ragione tutta la fuperficie ge-
nerata dall’arco A €F nel fuo giro fulla pe-
riferia defcritta col raggio EF fari uguale
alla fuperficie'laterale del cilindro retto tron-
cato generata dal lato Q N nel fuo giro liulq
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Ia periferia defcritta col raggio E N'. Dune,
que per ugualtd di ragione tutta la fu=
perficie sferica generata dal femicircolo AFB
nel fuo giro intorno al diametro A B fari u-
guale alla fuperficie laterale di turto il ci«
lindro retto QLMK generata dal lato QL
nel fuo giro intorno alla bafe circolare de
fcritta dal raggio B L = C F. Duaque cc.
Ciocche¢ cc.

-COROLLARIO II

CXCIX. La fuperficie diun fegmento sfe-
rico ¢ uguale all’areadi un circolo, che ha
per raggio la corda dellameti dell’ arco del-
lo fteflo fegmento. E la fuperficie di tutta
la sfera & uguale al’area di un circolo, che
ha per raggio il diametro della ftefla sfera,
Ia quale area fari quadrupla dell’ atea di un
circolo maffimo della sferi medefima.

DIMOSTRAZIONE.

Sia 1a fuperficie del fegmento sferico Fiz. 66

H AF. Per cagion de’fimili rettangoli A A
AFB, AEF, fono AE=QN.AF::AF.

A B (1), cioé come la femicirconferenza de-(i)i2p.prop.
. {critra col raggio AF alla femicirconferenza 13-
defcritta col raggio AB, oppure, ch’¢ lo

ft~flo, alla circonferenza defcritra col raggio
CB=EN (2). Dunque fari QN X EN = ()19 cor.
AF* (3). Dunque il predotto da QN per la (')m'm!.
circonforenza deferitta col raggio E N, ciceé o

la cilindrica fuperficie lateralgc generata dal

}_ﬂtq Qv?‘nel {uo %im fulla circonferenza ade-

critta dal raggio EN (4) ¢ vguale al prodot- :
to da AF per la femicitconferenza d&'cri::a (sf)d?f?'c::--

dal-



138

dallo fteflo raggio AF, ciod all’area delcire

colo defcritto dal raggio A F (3). Ma la cie
' lindrica laterale fuperficie QNRK abbiam ve«
() cor.prec. quro (5) effere uguale alla fuperficie del fege

mento sferico H A F: dunque quefta & uguae

le all’area del circolo defcritto col rag-

gio A F.

Ma cost & PParco AOF alla fus corda
AF, come il femicircolo A FB al diametro
A B. Dunque cosi la fuperficie del fegmene
to sferico HAF generato dal giro dell’arco
A OF intornoad AE ¢ all’ area del circoa
lo defcritto dal raggio AF, come Ia fupere
ficic della sfera generata dal giro del femi-
circolo AF B intorno al diametro A B ¢ all’
arca del circolo defcritto dal raggio A B:
ma la prima ragione é di ugualtd: dunque
ancora tutta la fuperficie della sfera & ugua-
le all’area di un circolo defcritto dal rage
gio AB,

Ma queft’ area & quadrupla dell’ area di
un circolo maflimo d-fcritto da C A5 perche
fe fia CA=1; fara AB=1 : dunque le
aree de’loro circoli, dovendo effere in rae
gion duplicata (2) de’ loro raggj, faranno co«
me 1. ¢: dunque la fuperficie di tutca la
sfera & quadrupla dell’ arca di un fue circoa
lo mafimo . Ciocche ec.

COROLLARIO IIL
CC. Il fegmento declla sfera CHAFGC

& uguale al cono, che ha per bafe un cirs
colo defcritto dal raggio AF, e per alteze
za la retta C A raggio della sfera. E la foe
lidied di tutta lasf.ra & uguale al cono, che
ha per bafe un cirgolo quadruplo di un cice
€0
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oolo maflime , e per altezza lo fteflo raggio
della sfera. E la mifura del Cono , e perd
ancora della foliditd della sfera ¢ il prodots
to dell’area di un circolo mafiimo moltipli-
c;wper due terze parti del diametro della
sfera. :

DIMOSTRAZIONE.

Se concepifcafi la fuperficie sferica HA
§ ridotta in particelle si tenui, che indefi-
nitamente fi accoftino alla fuperficie piana,
e fe da ciafcun punto, o angolo del loro’
perimetro fi tirino delle rette al centro C
della sfera, nafceranno altrettante piramidi,
che avranno per bafe quelle particelle della
fuperficie sferica , e per altezza il raggio
comune della sfera: dunque ancora la fom- °
ma di tutte quelle piramidi, cio¢ il fegmen-
to della sfera CHAF C, fari uguale alla
}:iramide , 0 al cono, che abbia la bafe ugua.
e a tutta quella sferica fuperficie HAF, e ‘
er altezza il raggio C A della sfera . Ma
a fuperficie sferica HAF & uguale all’ area
del circolo defcritto dal raggio A F (6) . Dun- (6 cor.pres. -
que la fcmma di tutte quelle piramidi, cio¢
il fegmento della sfera CH AF C @ uguale
al.cono, che abbia p:r bale I’ area del cire
colo defcritto dal raggio AF, e per altezza
| taggio C A della fteffa sfera. Ma tutra la
fuperficie della sfera ¢ quadrupla dell’ area -
del fuo circolo maffimo (6) : dunque per
ugualed di ragione la felidita di ttra la sfe-
ra & uguale al cono, che ha la bafe quas
drupla di un circolo maflimo, e la ftefla al.
tezza del raggio della sfera Ma il cono &
uguale alla terza parte del prodoteo dallaf bae
°
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fe moltiplicata per Paltezza (7): dunque la,
foliditd ci tucea la sfera @ uguale alla terza
parte del prodotro dalla bafe quadrupla d’ un
fuo circolo maffimo moltiplicata per [ al-
tezza del raggio della sfera, cioé alla terza
parte del prodotto dalla bafe doppia d’ un
circolo maffimo moltiplicata per il diamecro
delia sfera, cioé a due terze parti del prc-
dotto dalla bafe di un circolo maflimo mole
tiplicata per il diametro della medefima sfe«
ra. Civcche ec.

COROLLARIO 1V.

CCI. Se concepifcafi un cono, ed uncis
lindro , che abbiano per bafe un circolo mat-
fimo, e per altezza un diametro della sfera,
faranno il cono, la sfera, il cilindro fra lo-
ro, come i numeri 1., 2., 3. E la fuperfi.
cic della’ sfera alla fuperficie del cijindro
comprefe le bafi parimente fard come 3. 3.

DIMOSTRAZIONE

Sia il Jdato cono M AL, ed il dato cis
lindro QL MK. Il cilindro & uguale al pros
dotto dalla bafe moltiplicata per I’ altczza,
cioé al prodotto dall’area di un circolo mafs
fimo moltiplicata per il diametro AB (§).
La sfera & uguale a due terze parti del pro-
dotto dalla bafe di un cireolo maflimo mol«
tiplicata per lo fteflo diametro -9). Il coro
¢ uguale ad una terza parte d.l prodotto dal-
la bafe meltiplicata per I’ altezza, cioé dall’
area di un circolo maffimo moltiplicata per
AB (8): dunque il cono, la sfera, il fhm

0
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dro fra loro fono come —. w .T1;Cicé coa

me 1. 2. 3. Dunque ancora le fuperficie dcl-
la sfera, e del cilindro, comprefe le baft di
quefto, fono neclla ftefla ragione di 2. 3.
Ciocché ec. - ‘

COROLLARIO V.

CCIL Le fuperficie sferiche fra loro fos
1o in duplicata ragione de’ lore raggj , o
diametri. E le {oliditd delle sfere fono fra
loro in triplicata ragione de’ loro raggj, o
diametri ( Eucl. lib. 13. prep. 18,) = .

DIMOSTRAZIONE.

Le arce de' circoli B, X fono fra loro fig. 64- ©
come AB* IX*, o come AC*.17Z*, cio¢ ™
in duplicata ragione de’ loro rafggi , o dia-
metri (1) . Ma ‘e fupetficie sferiche fono (1) 192.cor.
uguali alle aree de’ circoli quadriple di un * % 4%
circolo maflimé’ delle ftefle sferc (2); ciod (2)199. cor.
‘alle aree defcritte dal diametra di un cica 9 47
colo maflimo, come da raggio: dunque an-
cora le fuperficie sferiche fra loro fono in
ragione duplicata de’ loro diametri , oppure
de’ lorc raggj, giacché ¢ la ftefla.

Le arce de’ circoli maflimi di diverfe
sfere per ef. B, X, fono fra loro in dupli-
cata ragione de’ loro raggj, o diametri (1):
ma per avere la foliditd delle sfere fi molci-
plica I’ area di un loro circolo maflimo per
un logo raggio, o diametro, cioé¢ per la lo-
ro altezza, onde fi genera dal giro d’ un lo-
ro femicircolo, o circolo maflimo intorno all’
immobile diametro (3): dunque alla fuddct- (2;:!97 def .

. ta
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ea duplicata ragione aggiungendo un’ altra
femplice ragione de’ loro raggj, o diametri,
Ie foliditi delle sfere fra loro faranno in trie
plicata ragione de’loro raggj, o diametri .

ANNOTAZIONE.

CCIIl. Alcune propofizioni di Euclide fi
fono tralafciate, che fpontaneamente difcen-
dono fenza difficoltd dalle dimoftrate, ed ale
tre ancora, che da lui fi dimoftrano in grae
zia delle feguenti. Altre poi ne abbiamo di.
moftrate, che fono utilifime, ed in eflo fi
defiderano, ma fi dimoftrano da Archimede .

Le altre proprierd della sfera, che qui
_ forfe fembreranno defiderarfi, da noi fi age

giungono pilt opportunamente nella Trigoe
nometria sferica.

IN-
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INTRODUZIONE

ALLA TRIGONOMETRIA,

cm 2 ]

L Qvendofi fare nella Trigonometria Ia
-7 rifoluzione de’ triangolt per la regoe
Ja delle proporzioni; in:cui la moltiplicazios
ne, e divifione per i numeri compofti di fct.
re, o otto cifre, ove trattafi de’ feni, delle
Seganti, e delle Tangenti, riefce molto farie
cofa; per diminuire quefta fatica Gio. Nepe-
ro Scozzefe inventd altri numeri, e nell’ an»
no 1620. li promulgd, per mezzo de’quali
la fola aggiunta, e fottrazicne ottiene cid,
- che la moltiplicazione, e divifione confeguia
va, Quefti numeri chiamanfi Logaritmi, la
cui natura, proprietd, ed ufo qui brevemen=
te fpieghiamo per introduzione, o difpofizios
ne alla Trigonometria. ’ '

D¢ Logaritmi, e della boro natara, ed 4 fo.
LEMMA L

Nell' aritmetica progreflione di qnattro
termini la fomma degli eftremi ¢ uguale alla
* fomma’ de'medj. :

IL Sia r.2,3 . 45fatd 1 g =2-+3.
Ciocche ec.

Cco-
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COROLLARIO

IIL. Quindi per avere il quarto numcre
aritmetico proporzionale, dalla fomma del 2°. ,
e del 3° fifottrae il primo termine, e il refi-
duo fard il numero cercato: per efi2 =3 ~=
L=4.

LEMMA 1L

Nell’ arimetica progreffione di tre termi-
ni la fomma de’due eftremi ¢ uguale al dop~
pio del termine di mezzo.

IV. Siaz. g 5.8, fard 2+ 8=5-+ 5§
Ciocché ec.

COROLLARIO L

V. Quindi per avere il terzo termine
proporzionale dal doppio “del fecondo fi fot-
trae il primo, ed il refiduo farid il numere
cercato: per ef 10 =2, =— 8.

COROLLARIO 1L

V1. Fra due dati numeri trovafi il medig
proporzionale , fe prendafi la metd della loe
fomma: per ef. a =8 < .';°=: §; che facy
il medio,

DE-~
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DEFINIZIONE

Della natura, ¢ invendion

- .t VIE I Logaritmi fono:-

tna ferie di. sumeri atit- -

metici proporzionali, che - -

¢orrifpondono ‘ ad uma fe- -
rie: di -numeri. geometri-."

camelie. proporzionali . B
febbene tali ferie

Poﬂ'a'- -

¢ dé’[?bguri;mi .

no peenderfi ad arbitrio; A
pute’ ‘'lx pit comoda . &|°"
per- koga-} 1

quella,--che

ritmo dell’ 1. adopera .'.Til.;.m_f\-

zero ; ¢ I’ uno con fecte','
o otto cifre per logarit-:
meidel-10;:ed il 3. con
altrettante cifre per lo-

aritmo del 100; e cosi

in ragion.decupla poocd-}

de. Si aggiungono que’

fanti zéri’ per avere i losl:

aritmi 'pidt -efatti, come

irafli “nella Trigonome.{

tria ." Veggafi la tavoh:
feguenteis dove fe I’ -1.
ha per: logaritmo il.zero 5,
il ‘numero proporzionale

Mminore” dell’ 5. aved perf: |

Jogaritmo. meneo -del zo.
ro. Si offervi , che le
prime cifre de” logarits
mi, Cioé ~~2, —1,0,

1, 2 ec. chiathanfi cardsses .
#iftwbe; ¢ di-quefte le pri- . .
me minori del zero dicon- -

fi Dogaritmi. defettivi l.(

t )
N
K M ;q
Yoo RS {
d Gorotd W
lBI G, 1" L.
L |
~4{» = |==2,0000000
e
Ll B -_-:Q.ooooooo
T "
3" 4 : 3 |@ Fxoooo000
4 >‘8 \ 10' 1 7 oooococo
5“ 16 100l2 + occoo0000
6| 32 1000] 3 ¢+ ©000000
1 64| 'fboool4 « 0000000
3 BN N o : n-;_:.!
8128 ro0o0g|$ » 0000000
Blase} - -
iel3r2, .
11624} 5 i
(A T 'y
{;’ YRS -y
S q
CO-
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CQROLLARIO I._

Su il logaritmo. dell’ 1—o3.. fir}: il Lo.
{ammo del prodotte-,uguale alla. fomma de'

ogaritmi de' due fatsbri . :

VIIL. Sia 4)(6—-*14, fard in geometﬂca
proporzione 1. 4 : : 6.-24. E perché nell’ aritme~
tica proporzione Ia fomma de’ medj¢ ugymlealla

(2 lem. 1. fomma degli eftremi (i) ; fe- il Logantmn dell’
TE=0 3 far3 il Eogaritmo el 470, 60;9(00
) e il Ltrgantmn del 6=o. 77815!:».

E il Logantmo del - o -.W
"prodotto vguale alla fom- . IR
- ma_de’ due fartrori , cmé H

T | Lugammo del i 34;::'1 ' 3&&‘!';:.‘
.EQ.)OJQCC . L‘ s - . ’ N Il" o
borranns . condLL,Amo n

! o : O oTenn :
et IX Quindi il Lagammo del guadrato Q

) dopplo di qucllo della radice’, ed il Logarits
““mo- fel cubo ¢ n'iplo, perché foro in geow
metrica proporzione Iy 42: 4416516, G4

g - ondd ficcome [a fomma de’ Logaritmi de)-fate
i vori ‘¢ uguale &l Logacitmo del, prodotte ;- cos
' st il: Logaritimo.- del T2y @ ~doppie di -gugllo
e . el 1__ e il 1Log hrltho del 64 & doppio. di
quellp del” 16.. e pérd: tripio oi qucllﬂ delq,.

CORQLLARIO JII.

Sia il Logantmo- dell’ l—'o, fari fa dxﬁ‘eq
renza de’ Logaritmi di due gumeri uguale al
Logaritmo del quoto- deg? iftefli. iumeri .

(O] X X. Sia 6. 24::1. - 45 {ardy (2) il Logas
sitne
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riemo del 6 —+ il Logaritmo del 4—al Lo«
garitmo del 14 : dunque. fdeerasto il Logarite
mo del 6, dal Logaritmo del 24; il refidue
far3 uguale al Logaritmo del 4: ma il 4 ¢

il quow del .’{ . Dunque ec. Ciocché ec,
PROBLEMA L .

Trovare il Logaritme d' us
gualuyngue sumera.
XI. Rifoluzione . Sia: du trovarfi il Loe
gnitmo del 7. Tra I 1.,:eil 70, accrefciuei
i fei zeri i cerchi -il-termine -di - mepze
geometrico proporzionale , finch¢ quefto rie~
fca il 7. con fei ¢ifre: e quando nafce per
termine di mezzo un' nuricro maggiore del
'y, con fei weri, fi cerchi il termine di mez-
z0.tra ' antecedente, e 1 wltimo tyovato.
Nel cafo noftro vent’ una proporzione {j do-
ved fare, -perche venga nfie medio il 7.
oqoooo . Indi fi trovi il termine di mezzo
aritmeeito proporzionalet inEoguritmi.noti
corrifpondenti , che fark femprech metd del-
la fomma degll eftremi (3); e cosi fi troverd (;)q.lem. 3,
i Logaritmo del 7, a wl modo fi trckdno i
Logomsémi de’ primi ngmeri. Inoltre trevato
per ef. il Logaritmo del-6 9e-:del a3 qucfto
fortratro darquells fi:wad il Logaritmo del
5-%4). £ Logaritmo del 2. raddoppiato, (4 e car.3,
* triplicato ec., fard>wgnahs #b: Bogaritmo et
4.5 ¥ell' 8. ec. E ibLogéritmp del 3. raddoj
pines s (‘ri‘f'ﬁctw ec.ugulle et Logaritmo del
9346l 23! co, {5) s &-quindtitatti i nunieri (5)¢. cor 2
in ragion decupla hannedo.-fteflo numero:per
Logaritmo fuori dega catatteriftica. Ma ‘fii
o :
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le tavole de’ Logatitmi fono fatce per mez-
zo di quefte regole : onde bafta fapere , in
qual modo fono ftate fatte, Ciocché ec.

PROBLEMA IL

' Moktiplicare due mumeri interi per i loro
- Logarismi, cbe fiano nelle tavole.

XII. Rif. Il Logarirmo del prodotto &

: uguale alla fomma de’ Logaritmi de’ farrow
(®)8.cox % £1°(6) . Dunque fia 144 X 64; fi cerca

* il Logaritmo del 144; che & 2. 1583625,

poi il Logaritmo del 64; che ¢ 1. 8061800,

——

Somma. 3+ 9645425,

Quefta fomma ¢ il Logaritmo dg] nume-

r0 9216.= 144 X 64:. dunque cercato nelle

tavole il Logaritmo della fomma, trovafi il

aumero corrifpondente al prodotto de’ fattori .

_PROBLEMA 1

Dividere un’ inteyo per i Logavitmi ,
che fiano melle tavole,

XIIL Rif. Sia ildividendo 9216; il.cui Lo«
“ee ag e .. - Baritmo =3 . 9645425,
Sia il divifere 64; il cui L

. ++ i Logaritmo == 1. 8061800,

per fottrazione nafog it quoto,
R - odadifferenza = 3. 1583625.
che & Logaritmo del:144; onde nelle Tavo-
le fi. trova il gpoto;.cetcando il Logaritmo
uguale alla differenza. !

“ L

PRO-
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PROBLEMA 1IV. e

Dati tre numeri trovare il guarte
proporzionale per i Logaritmi,
che fiaso ‘melle Tavole .

XIV. Rif. Siano i nu-
meri 4.68 .. 3. ¢51) ;I cui
logaritmi fiano o.6020600. Efempio I
3‘8;:508,.'].' o‘;4771 zxﬁr., |
iunto il fecondo Lo-;
%i%lgtmo al terzo, e dalla 1.8325089.
omma fettratto il primo,
il refiduo fari il Ll:)garit- 24_73-:“;.
mo quarro aritmetico pro-
rozionale (8);a cuigzel- Somma. 2.3096302. g” 3. coe.
e tavole fi trova’ corri- eme
rifpondere il 51:0nde que- i
fto fard-il quartogeeme-ip.cq 0 ¢ 7075702
trico proporzionale de’ »1:7075703
primi rre numeri dati . In| e ——
fatei 4X51—=3 X 68 =
204. Veggafi I’ Efempio L

PROBLEMA V.
Trovare il Logavitmo di un numero maggiore
di quelli,che fi abbiano preffo di fe nelle
* tavele; ma mon maggiore di 10000000,

Efempio TL

Sottr.  ©.6020600.

XV. Rif. Siail date —_
numero 9237545 il cuijLogaric del 9238==3 9655779.
*Legaritmo fi cerchi. 1° | Logarit. del 9239=3.9655309.
fi cerchi il Logaritmo Diff. o
del 9237., e del reﬁduol perenzs - 47°.
fi faccia _l%. 2% 11 Logaritmo trovato fottrag«

gafi dal Logaritmo proflimo feguente , ciod del
& K3 nu-
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numero 9238., e fi avrd la: differenza 4¢9e.,
come vedefi nell’ Efempio IL 3° fi faccia,

come I70. §4;: 470 253..?; 4°. trafcurato il

rotto , fi aggiunga 253. al primo Logaritmo,
e fiavrd 3. 9655562, 52" fi accrefca la carate
teriftifca di due unitd, giachhé fono due le -
cifre del divifore 100., € fi avrd il Logarit-
mo cercato §. 9655562 . La dimoftrazione &
chiara: perché 923800. 923754:: 100. §4¢
giacché adunque la differenza fopra trovata
¢ I’ ecceffo del Logaritmo del 9238. fopra il
Logaritmo del 9237 , cosl fard 100 $4:: 470,
293., che fard quel refiduo di Logaritmo che
cerrifponde al s54. tolto al primo numero.
Dunque al Logaritmo del 9237. aggiunto as3.,
e in grazia delle due cifre, cioé 160., del
. divifore §4. accrefciuta di due unit} la carate
teriftica, fi avrd il cercato Logaritmo.

ANNOTAZIONI.

XVI. 1* Sefiavi un numero maggiore di
10000000 , 1a fuddecta regola non bafta, per-
che crefcendo i numeri affvluti fcemano le
differenze de’ Logaritmi, ficche fvanifcano;
onde de’ numeri per ef 2656885774, e 75,
il Logaritmo & lo fteflo, cioé 9. 414229115
come fi vede nelle tavole del Brigio,

_ 2% Quindi de’ numeri di 15; 0 20, fi-
gure fra loro poco diff:renti bafta prendere
1l Logaritmo delle prime diceci figure .

3° Sia il numero 12456 ; quefto divie
dafi per 35 il qucto & 4152: fi aggiungane
infieme i Logaritmi del 3,5 e del 41535 ¢ fi
avrd il Logaritmo d-i 124563 c¢ioé o .
4775312.~+3. 6182573.2=4, 0953785 ; perche

€0



cost fta 1.3::4162. 1:4;6 (9) Dunque i io-(p)s cor.
aricmi de’ fattori . e-del quotp, e del Divi-

ore prefi infieme fono uguali al Logarmno

dcl p:odatno. che fi cergava, - :

- om
s

PROBLEMA VI.

Trowm il Lmrmpa dt uwa dste Frazmn.

..

XVIL Rif Sudo tre caﬁ el pmmo il nu-
meratoge Minore del degominatore : nel. fao:
condo 1l numerarcre maggiore del denomings .
tote; e nel terzo un’ ;inter'o can nm &azione .

ds @ mpamnente -

L Sla T Logarltmo &e] 2 =o. 6989700 .
Logantmo del 2.=o. 3ow;oo .

Logarit. d_,el.;. .;—0.3973490 .

PE—

. 11, Sia ..? Logaritmo del 9.:0.9'5'4\:‘41;5 .
' " Logaritmo del -§.250.6989700 .

—

| Logaricmo del? 0255275 - l

‘ Ill. 515 3..; :;..3 Logar;:model 33== 1.3617178.

Logaﬂtmo del 7: o ?450980.

lvt . Logaﬂtmodel.. -‘o.suészgs.l
‘ K 4 DI- )
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D}lMO-S-TRAZIONE.

La frazione effendo il quoto nato dalla:
divifione del numeratore per il denominato-
re; ed il Logaritme’ deél quoto 'effendo ugua-
le alla differenza dei Logaritmi del divifore,
e del dividendo ; firgue , che fottratto il Le-
garitmo del denominatore, o divifore dalLo-
garitmo del dividendo , o del numeratore , fi
avrd la differenza per Logaritmo del quoto, :
o-fia della frazione. Quindi {e il' nunierato-
re & minore del dénominavore , :c ron pud

- dividerfi , dal Logaritmo del denominatore fi
fottrae il Logaritmo.del numeratore, ma: per
I’ ordine inverfo ufato la differenza riufcira
negativa; come 'é nel primo cafo. Ma necl
fccond. cafoal comtrario fard pofitiva . E ncl

i . terzo. poi, moltiplicato I’ intero per il deno-
minatore, fi fard la frazione, che avri il

" numeratore fempre maggiore del denomina-
_tore, e perd allora fi opera come nel fecon-

i “do cafo. _ B
PROBLEMA VIL
" "Dato un, Logamft_}no. welle Tavole non
accuraty , trovare il numero ad
- effo corrifpondente .

XV H. Rif; Sia-la carstrerift cadel Loga-

; ;.- - ritmo dato &; oppute I; cppure 2: fi muti

. .qiu‘ef}aA_in .33 efi cerchi tfa il 1000, € 10008,
" il Logaritmo prcffimo minore del Logaritmo
" dato, e fi"avrd il nimero cercato con tante
frazicni decimali., quante unitd furono ag-
giunte alla caratteriftica: per cf| fia_ ilLdatq

o s Qe

K
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ngmtmo 1. @iord6al} chieon travalt acen-o
rato’ nelle-tavole : Ja umi@. i mdei.in g5 'faebH
ra' il Logaritmo 3. :9108662.: quefto: fo cucsn
chi.tra il: 1000, © iopooy:e fiitioverd ‘§20ux

rifpondente al:Eogaritmo proffimo minore ..
doi Logaricmo dto:: dunque il numero cer-’

ciF" fard 33__.;.., a cagnone aelle duer
unitd _aggiunte alla _cncau:ex;ﬁlca.' g i e

. ‘_i‘\)
PROBLEMA VIII
N P O .
Dan un Logarxtmo deﬁtt:vo, trnvan

( il namevo oomf}wndemc.

- XIX. Sia il dato Logarirmo o, ,mmss

ef cerchila frazione corrifpondente . 1% pransh

dafi il denommacore ‘Tow3 ‘oppure 1oas e

dal cui Logantmo fottraggati il ‘Logatitmot.

dato. 2° Si- ¢erchi neld&. tavole ‘il .nubero

currifpondente-al Logatitmo . teﬁdun, e pofsn

gali per numeratore;: ¢ i avrd Ia- fraziene «

ceccata : per ef. Logaric, del 10a0=3 . caooaoo."
‘ Logancmo ‘defettivo—o. 2218488,

Reﬁdun_;..._z 17-8]'91;.‘:
Y 6°° 13 i
a'cui corrifponde il'n®. Goor 3 dunquc —

6
La dxmoﬁrazwne s chlan per il PmblemVxL‘
’ PROBLEMA 1x ) e

v ')
Dnta uw Logantm mag dre del 40000000 ;1
trovare :l uunsero proffimo coryifpondensa. i

XX. Rif. Sia xl dato Logaritmo 7. 83724133
€ aoR

IR Y
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¢ mon: pitt, acclocchd: il:refiduo fia- minoge .
del fuddecto. Logaritmo. 4. sododoa s che & Lo= .
garitmo: del:aumero-'zaoao , fortretto -qties.,
fto fara il:. refiduo- :30837:413 52 Gui cot=
?):l. Problrifpondé it numero 6874 %932 (1), Simol.
2 ST LR T RIS
tiplichi il numero trovato per il numero del
Logaritmio {ottratto, cioé pee 1ocoos e fi
avrd il numero cercato. 68745032 . Cioce -
che ec.

TRIGONOMETRIA.
. Definitioni- Gemeralin

. L Def. 1. Trigomometria chiam fi I arte
di rifolvere i triangoli, .ed infegna il-modo di
travace tre parti di ua. triangolo, quando tre

ano le patti date, o note. .

I. Def. 2. Quella, che confidera i triane.
goli fatrl in un piano da tre tette, e ne ine
fegna .la rifbluzione de’medefimi, dicefi Tris
gonometria piana : ¢ quella, che confidera i
triangoll facti in una sferica. fuperficie dagli
archi d¢’ circoli- maflimi- della medefima sfe- .
tay: diceft Trigosometria tferica . E cid fi fa
per mexzzo. di certe funzigni degli archi d:l
citcolo, 0 degli angoli, ‘che hanno per mis
fura gl'iftefli archi. . :

III. Quindi divideremo quefto tratrato in
tre parti . Nella primaiefposranfi le: Funzioni
degli archi, e le Tavole loro; nella feconda
la Rifoluzione de’ triangoli pianiy € &ella
terza de’sriangoli sfericiy, <

sisn ?

PAR-
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PARTE L

Déllé Funzioni degli Arcbi', e lore .

Favole .
Paracraro L

" Della uatu.ra', e delle proprieta delle
' . Panzion:. :

DEFINIZIONI.

v. D Ef. 3. Per nome di Fanziose di quilo'

fivoglia arcos’ intende qui il Seno
retto, il Seno yerfo, la Tangente, la Segane
te, il Co-feno, la Co-tangente, la Co-fegan-
te; ciafcuna delle quali cofe devefi dichia=
rare. . :

V. Def. 4. Il Senoretto di un’arco, edi
un’ angolo mifurato dallo fteflo arco ¢ la
retta perpendicolare titata da una delle due
eftremitd di quell’irco fopra il diametro, che
pafla per I’altra eftremitd: per ef. DE ¢é fe

no retto dell’acco AD , e dell'angolo ACD.
: VI. Def. 5. 11 Sewo verfo di un’arco ¢ la
porzione del diametro, che trovafi fra I’ ar-
co, ¢ il fuo feno retto: per ef. AE & il fe-
no verfo'dell’arco A D,

VIL Def. 6. 11 Seno tutto & ilfeno retto
dclla quarta parte del circolo, e perd il raga
gio del circclo: per ef AC GC,BC.

VIL Def. 3. 11 Complemento di un’ arco &.
cid, che manca allo fteflo arco per effere di
99°, ¢ quefto dicefi affolutamente complee

mento ¢

Fig. b
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mento: per ef. DG & complemento dell’ ar-
co AD. Quello poi, che.manca per compi-
re il femicircolo; o per arrrvare a 180°, di-
cefi complemznto al femicircoo, o fupple-
mento » per. ef.- DB rifpetto all*arco A D
IX. Def 8. Il Co-femo di unarco & il fe-
no retro del complemento dello ftefflo arco
per ef. D Hrifpetto all’arco A D; d Hrifpet-
to all’arco Ad
X. Def 9. La Tanmgeste di un arco &
una retta,che tocca )’ arco in una eftremiti ,
e che & prolungara, finché incontri un’altra

retta,che pafla per’altra eftremitd deil’ ar-

co dato, ¢ per il centro: per ef. Al é la

. tangente dell’ arco A D, cd A fdell’ arco A d.

© XI. Def. 10 La Segante di un®arco & la

retta tirata per il centro, e per una eftremi-
td dell’ arco, c fta tra il centro . e la tangen-
te tirata per I'altra eftremitd dell’ arco per
ef. CI ¢ fegante dell’arco AD, Cf dell’ar-
co Ad.-

XII Dof: 11, La Co-tangente, ¢la Cofc-
gante di un’arco fono la tangente, e la ie-
ganre del complemento de'lc fteflo arco: per
ef. GI ¢ la Cotangente del’arco AD, Gi
dell’ arco A d: C I'la Co-fegante dell’ arco A D;
Ci dell’arco Ad, cifendo tangenti, e feganti
de’ complementi GD, Gd.

COROLL AR:O L

XTI, Due archi, che infieme prefi formae
no un f{emicircolo, hanno tutte le Funzioni

uguali .
. DIMOSTRAZIONE

Siano gli archi AD < Ad uguali al fe-
E n-
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micircolo AdB; fari 1° I'arco AD=dB (1) (V) Afs. 2
2% ¢ perd il GD =2 G d; 3% e quindi I'an-
golo DCd divifo per metd dalla retra CG (2); ’(-?.){Sprop.
4°. onde ancora la corda. Dd divifa péc. me-
ti, ad angoli retti in H (3). Dunque #cora (3) 62. cot.
1% il Co-feno DH, =d H Coefeno; 2° e ¥ PP 5
feni DE, de==HC, e perd uguali fra lora,
Ma incora 1I’angolo. A C f =dIC B oppofte
alla cima; e l'angolo dCB == DL A per a-
vere %li archi mifuratcri AD, d B uguali; o
perd DCA=ACT. (4); ed inoltre ne’trian- (4) Af. 1,
goli ICA, ACf vi &:il lato ecmune A C,
e gli angali rectial punto A : dunque 3° ne’
fudgderti triangoli ancora la ‘tangente A l— o
Af tangente (5): per effere I’ angolc, G CI (5) . prop:
=G C1, 4° ancora la Co-tangenee G I =it ¥
Cotangente, e §° la Co-fegante. CI=C1i
Co-fegante ; giacché ne' AAGCI. G Ci ane.
cora v’ ¢ il lato comune GG, e gliangyli res-
ti in H (5): dunque tutte le Funzieni dgli
archi corrifpondenti fopo uguali. Ciocché ge.

COROLLARIO IL

. -XIV. La Cordadi.un doppio arcp & dop-
pia del feno della mexd dellarco. . - ; 5
RN . [P S,

[ H

DIMOSTRAZIONE.
‘L’arco DGd ¢& doppio dell’arco DG:
ma la corda D d dell’arco D Gd &.ivifa per
metd in H, e contiene i feni D H,Hd frafe
yguali: dunque la eorda Dd & doppia. det ~
feno DH dell’arco D G, (tutto difcende dal
Cor. prec.) Ciocché ec. i '

€O
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__.COROLLARIO I,

20y

-

XV, 1l quadraro d¢l raggio 1”. & uguale alla
. fomma de’ quadrati del feno, e del Co-feno
* 7 di qualfivogha arco s 1% ¢ uguale alla diffes
yenza de’ quadrati della fegante, e della tan-
F‘e'nte: 3% il quadrare: della: fegante & ugua-
¢ alla fomma de” quadrati-ylella tangente, @

del raggio; . AT

DIMOSTRAZIONE,
(6) 67.prop, -+ Nel-triangolo rettangolo C H D (6) abbiae
P CD* ~ C 1l 4 HDY Ma s CH= DE.
" Dunque CD?*=DE?—+ H D* Dunque & ves
fa 'la-pritha” parte. 2° Nel triangolo retvans
g)lo C A 1 abbismo CI®* == G A? 41 A%, (6).
vpiaque. CA? = C I* —1.A% 3% ma nel fude
desto 'A'CAT 8CI* = CA*—~ I A%, (6).

BPunque -ec. -Ciocche eci - 7 -

CQROLLARIO IV.

. XVL Il ‘quadrato’ del raggio & uguale 1,
sl retrangeio fattd dal €osfenc, e dalla fegane
te: 2% @ uguale.al rettangolo fatto dalla tans
gente, e dalla Co-tangente,

DIMOSTRAZIONB

AN

© Ne’AA fimili' CE D, *CAT abbiamo CE.
O)ugpr. P2 CA . CI (y);: "dungue ‘CE X GT e
1 €A K€D (8 cice'= C A>. Dungue “ec.
@11 prop- 10 A A reteangoli C A, ICGono fimiliy
18, ang, Per effere ) angolo I C G==CIA alterno (9);

ﬁ‘& W dune
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dungue ¢ AL, AC;: CG ...G I {3): dunque .
ALXGI=AL X CG ciod:=.C A%(4)

COROLLARIO V."

P S A T
XVI'. Le tangenti di due archi fono in
region reciprocy delle Co-tangenti. - -
B LS e S A TR 5
. DIMOSTRAZIONE ., |

Il quadepto del gaggio & fempre uguale
el rectangolo fotto la rtangente, e la Co-tan- (1) . cor.
gente (1) dunyus, il rerrangelo fogro la tan. prec.
Fente » e Cotangente del primo arco & ugua-
e ). rettangolo fottp. la tangente, e Co-tan.
gente -del fecondo arca (3) per eflere ¢iafcug (2) 198.A%,
recsangolo ugvale al quadrato del gaggio - Duns ¥
quc)(3) fard la tangenge del primo. ala, tans (3)Mi-prop.
ente deMzcondo; come.la Co-tangente de el
Fecondo alla cotangente del primo. Ciocché ecy
Al Ec(c;o in breve tutta la dimoﬁra'ziOne}Sé
AIX GIzAGXCGRAG . e fe A
Gi=ACYX CG;xfC"- (ﬁ;rari (3) AL AC):<3

CG,GI: pd Af: AC:: CG. Gi: dunque
(A)»\.X;i );Gg I:‘ i X GI(3) gﬁﬁlt,gnqu?ﬁh

A’ﬁ"c A ' ol fl T
- 'COROGLLARIO"¥L = *
XVIILIn quulfiveglia aree 1%. il Co-feno & ‘
al feno, come il raggio alla tangente: 2% o :
il feao ¢ al raggios . come la tangente. alla
fegante , . . Lo
DIMOSTRAZIONE,
" Ne'AA'CED,CAT fimili ifafi corely
B "P°n‘



(4 120.prop.
13,

Gies N Y

R

&) /6441, 5

W

W (e

e

f60 N
fpondenti Tone proporzionalis) ! Dunque 19 -
CE, ovvéero DH. DE:: CA¢ AI: 3¢ zDEt
DC: :IA,\,IC'- Ciocchg ec. .
Y AN P T O

. . . COROLLARIO VIL

XIX. H feno verfé di'un arco 1°. mindre
di un quadrante & uguale alla differemza del”
raggio dal‘Co-feno.'2% e il feno verfo di un’
agco maggiore¢ di un quadrante ¢ uguale alla
foming del figgio, ¢ del Cofeno. -

37 DIMOSTRAZIONE @ i =

AR P R R TR LS RNT
T U AE(5) e il feno verfo dell’arco ADx
ma AE=AC — CEs'¢c CE=DH: dunx
que AE==AC—=DH. 2" Ae ()¢ il fenv
yerlo‘dell’ arco Ad. “Ma"A'e=AC—C¥y
¢ Cé=Ha&. Dunquc Ae—=A€—+ Hdj
Cjocche ec. ’ v TR e e

X'\ COROLLARIOVHL =/ 'A

»

<t XX, ‘Mirtato comungue it raggio , tutee-Te’
Puirzioni deghi archi :ﬁmm,'-o"iegﬁ ahigoli)
uguali fi mutano nella medefima ragione’; dn«
de conferyano ,f:a,lo;o coftange la_ ftefla ra-
gione' L O VAV ¥

5or - DIMOSTRAZIONE _
#4 Aeerefciito; o Hmitinito * comunque il
raggio A C nella Fig. 1., fari fempre-fimile:
a fe ficflo, cioé raggip di circolo, e tutri
i triangoli*avranno ‘i ‘medefifmi angoli, che
aveano .prima;.c faranno mifurati da archi
ﬁmrﬂi 3 @'pdrd faranno triangeli’ fimili- &' pri-

mi
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mi. Dunque Ia ragione del raggio C-A a tut-
te le altre rette, ¢ la ragione di quefte fra
loro fard la medefima, che era prima. Cioc-
che ec. :

COROLLARIO IX.

- XXI. In ogni triangolo rettangolo 1°. fe
prendafi il raggio per bafe, ciod per I’ipa-
tenufa, gli altri due lati faranno i feni degli
afigoli oppofti; e i Cofeni degli ansoﬁ adia-
centi. 2% Se il raggio fia uno de’due lati,
I’ altro lato fard la tangente dell’ angolo o
pofto, e la bafe fard la fegante dello iteffo
angolo, ed infieme ‘quella fari la Co-tangen
te, e quefta la Co-fegante dell’angolo adia-
cente.

DIMOSTRAZIONE

Nel triangola rettangolo 1° DCE il xqaf-
gio. CD ¢& bafe. Ma il lato DE ¢ feno dell’
angolo oppofto DCE, ed infieme Co-feno
dell’angolo D C H adiacente al primo, ed u-
guale all’ angolo alterno CDE: e I’ altro la-
to EC=DH, che & fene dell’ angola. oppo~
fto DCH;, ed infieme .Co-feno dell’ angolo
DCE adiacente all’altro angolo, ed uguale
al angqlo alterno CD H. Dunque ec.

.2% " Nel triangolo rettangolo C A I il
raggio C A ¢ un lato del triangolo . Ma
Ja tangente A I dell’ oppofto ax;folo A
C I, che & infieme Costangente dell’ ango-
lo DCH adiacente al primo, & I’ altro la-
to di quel triangolo: e la bafe C I & fe~
gante dell'angolo A CT, ed infieme Co-fe-
gante dell’ angolo ICGLadiaceme' al ptit:o,

g ‘ ¢
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gd uguale all'alterno angolo CIXA . Dun-

. que ec. Cioccheé cc.

Fig- +

\(ﬁ) A{s 2,

LEMMA GENERALE,
XXII Di due qagntitd 1° la femidifferens

za aggiunta alla femifomma fa una maggior
quanriti . e fotrratea lafeia ura  quantita mi-
nore . 2°. Ma fc la femidifferenza {ia maggios
re della femifomma’, ‘quella, s & negativa
aggiunta, e fe &pofitiva, fittratea, lafcia una
quantitd negativa, ¢ psrd minore’ ancora dek

nulla . ;' : :
" DIMOSTRAZIONE .

" Giano 1°.’le due quanrita AD, DB. St
feghi A B per metd in C, ¢ prendafi CE =
CD;reftera AE=DB 6); cd A C,oCB
fara la femifemmay ed” E D la differenza, e
CD Ja femidifferenza. Ma AC+CD = AD ;
AC, o CB—TD:=D'B; ed A D & maggio-
re di DB, ‘come & chiato, effendo D'B=
‘AE per coffruzicse . -Dunque-ec. 0
** " 19 Siano le due quantita A B pofitiva
¢d differenza, fard A C femifomma), Cdfe<
midiff -renza maggiore della femifomma . Ma
ACLHCd-=Ad Dunjue fe la femidiffe~
fetiza ‘e pofitiva, avcite ‘quando & maggiore:
dells fenvifcmma, .ggiania fa una quantitd’
maggiere. Ma fe 12" midifferenza: fia- Hega-
tiva. aggiuntami dardi’A G, 0 CB—= Cdre
— B d; come mj darcbbe, Ye fofle pofitiva, e
fotrrarta: al contrario’’l# femidifferenza. Ae~
gativa fotrratea, dovehdofi nella fotrrazione
futare i fegni, mi dati AC—+Cd==~Ad;
come mi dava nell’ agglunta, quando facevafy
pofitiva ¢ Dunque-e¢. Ciocche ¢c.

-
e
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TEOREMA GENERALE:

"XXIiE In due archi 1°'1a fomma de’ fea
ni ¢ alla lor differenza, come la tangente dele
Ja femifomma degli ftefli archi @ alla tangen-
te della femidifferenza. 2° La fomma de’ co-
feni & alla differenza, come la co-tangente
dclla {emifomma alla tangente della differenza,

' COSTRUZIONE. g
Della 1. Parte.

. Siano i due archi AD, DB, ed AB fi
feghi per metd in E; dal punto E verfo A fi
prenda ED, ed altrettantq s intenda prefb
verfo B (7); fari A B la fomma di quegli ar- @) 2. lem..
chi, AE la femifomma, DE Ia femidig’gren- .
2a. Indi tirata la corda A B, ¢ 1 raggiCD,

CE, che incontrino la corda in G, I, e la

feghi ad angoli retti in I; fard’ la corda A B

Ja fomma, AT la femifomma, GI la femidlf-

ferenza delle rette A G, G B. Finalmente fi

tirino le perpendicclari AP, BQ alla retta '
CD; (8) quelle fatanno feni retti degli archy® s def 4
A D ’ DB . '

DIMOSTRAZIONE

IAA AGP, BGQ fono fimili, per a-
vere gli angoli retti in P, Q, e gli angoli
.alla cima G oppofti uguali, e perd ancera
Iangolo A =B. Dunque i lati corrifponden-
ti fono proporzionali (9): e perd A G. A P::(9) roprop. .
BG . BQ: duaque la fomma de’ feni AP — '
BQ ¢ alla lor differenza; come AG—+G B,
~ La che

Fig. 3.



(1) 2r.2. par-

te COC. 9-

fz) Afs. 2.

che & corda della fomma degli archi AD
DB, & alla diff>renza, che & 2 G 1., Dunque
ancora la femifomma de’ feni & alla loro fe-
midifferenza , come la femifomma BI,o0 Al
¢ alla femidifferenza GI. Ma la femifomma
Al ¢ alla femidifferenza GI, come la rane.
5cnte della femifomma A E ¢ alla tangente
ella femidifferenza DE; e fi dimoftra cosl.

Prendendo CI per raggio, ne’ AA rettane
goli CIG, CI A, fonoIG, I A tangenti de-

li angoli: ICG, IC A (1): dunque ancora.
e tangenti, che mifurano quegliangoli, fono"
come le ftefle retee IG, TA.

Ma fi ¢ veduto, che la femifomma de’
feni ¢ alla loro femidifferenza, come AI.
I1G: dupque la femifomma de’feni & alla lo-
ro femidifferenza, come la tangente della fe-
mifomma degli ftefli archi. o angoli da efli
mifurati & alla tangente della femidifferenza
de’ medefimi . Dunque ancora la femifomma
de’ feni degli archi AD, DB ¢ alla loro fe-
midifferenza ; e pero anche la fomma de’ feni
¢ alla lor differenza, come la tangente a E
della femifomma degli ftefli archi & alla tan-
gente dE della lor femidifferenza.

COSTRUZIONE
Dells 11. Parte.

Si compia il diametro ACK: ’arco K

‘B fi feghi per metd in M, come I’arco AB

fu fegato in E; e fi prenda NM=ED ver-
fo la ftefla parte: fara E M un quadrante -
dunque ancora D N far un quadrante, e pe-
rd ancora gli archi A D~ NK ugdali a un
quadrante (2): dunque I’arco DB fard com-
plemento dell’ arco BN ; e ’arco AD ;:om-
pie-



.
- plemento dell’ accoNK, e BM farila ffr,ni.
fornma degli archi BN <+ N K : dunque BE,
ovvero A E fari il complemento della {femifom=
ma BM; e Parco NM= ED fari la femi-
* differenza.

DIMOSTRAZIONE

Effendo I'arco AD =BN; e DB=N
K; e perd la fomma AD4+DB=BN-+N
K; i feni degli archi BN, NK faranno ue
ﬁnli a’feni AP, BQ degli archi AD,DB.
aifeni AP, BQ fono come AG, GB
( per la 1. parte): ovvero come AI, GI,. -
ovvero come a E, d E; cioé la fomma de*
feni degli archi AD, DB ¢ alla lor diffee
renza come la tangente a E della lor femi«
fomma alla tangente dE della lor femidiffe-
renza. Dunque nella fiefla ragione fard ancoe-
ra la fomma de'feni degli archi NK, BN
alla lor differenza. Ma i feni AP, BQ ri-
fpetto 2’ feni degli archi BN, NK confide-
rar fi poffono come co-feni, effendo ad -effi
uguali; e le tangenti a E, dE rifpetto alle
tangenti degli archi BM, N M come co-tane
genti (3): dunque la fomma de’ co-feni degli (3) s3.con. i
archi K N, N B fta alla lor differenza, come
Ja ce-tangente della lor femifomma, cioé a
E, fta alla tangente della lor femidiffetenza,
cio¢ d E uguale’ alla tangente dell’arco N M, -

ANNOTAZIONE

XXIV. Quefti Teoremi fonoi pid comu.
ni nella Trigonometria. Ma per ridurli alln
pratica, dimoftrar fi. deve , come, divifo il
naggio in qualfivoglia trmcro di pmi,mgu

"8 3 s
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fi poffa , quante di quelle parti contenga qua-
lunque funzione di qualfiveglia arco, per po-
- terne formar le Tavole . - '

Il raggio divider fi pud in quante parti
fi vuole, ma comunemente fi prende la uni-
td con cinque, o fei, o fette zeri: e fe tro-
vate le funzioni degli archi fulla fuppofizione
del raggio divifo per ef. in 10000000 ; trovar
fi vogliano le medefime funzioni fotto il rag-
gio — 1oeooo ; bafterd dalle rittovate funzio--
ni rigettare le ultime due note, e prenderle
per decimali, e faranno proporzionali .

Paragrafo I
Della Coftruzione delle Tavole.

XXV. Non potendofi meccanicamentg, tso-
vare le mifure de’feni, delle tangenti, e fe-
ganti , fuppofto il raggio = 10000000, € quin-
di formare le loro Tavole; fi dovranno calco-
lare quefte funzioni coll’ajuto della Geome-
tria, ¢ dell’ Aritmetica, e dove il calcolo non
pud -averfi efatto a cagione delle quaatiti ra-
dicali, dovremo contentarci di averlo proffi-

_mo quanto fi voglia al vero. Giacche perd le
‘tavole fono fatte, fard fufficiente cofa il dae
re un metodo facile a capirfi, onde i princi-
pianti impacino in qual maniera fiano ftate
. le Tavole formate. :

PROBLEMA [

Fig. 1. . XXVL Data latangente trovare la fegan-
te, c il feno. :

(4)15.2.par- .. Rif. 1° Abbiamo (4), che il quadrato del-

te cor 3. 1a fegante ¢ wguale alla fomma d¢’ qu:dlrati
: Coa els”
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della Tangente, e del raggio, ciod CI* ‘==
I A*—+C A*. Dunque dalia fomma de’ qua-
drati del raggio, e della darta tang:nte cftrat-
ta la radice, fi averd la fvgadte. Ciocche ec,

2°, Abbiamo (5) che 1l feno & al raggio, (5 8. .
come. la tangente- alld fegante; cioe effendo parte cor. &
IAC , DEC triangoli fimii, ¢ ED.DC:> '
Al. IC (6).: dunque per grovare ilfgno in-(6)ig.prom
vertendo 1"ordine ,. fi faccia, come la fegante 13-
alla tangente, cbsl il raggio al feno cercato,
ciod IC.IA::DC.DE: e fard fawwo. Cioce
che ec. R :

. PROBLEMA IL

" XXVIL Date le tangenti di due archi nort
maggiori di un quadrante, trovar:la tangea-
te di un’arco medio arifmetico proporzionale. Fig. 4.

* Rif. Dalle date tangenti fi trovino fe fe-
ganti (7) 7 indi fi ‘faccia, come ta fomma del- (7 26.ptobl.
le feganti & alla fegante minore, cosi la dife Prec-
ferenza.delle tangenti &alla quantitd;la qua«
le aggiunta alla tangente minore dard la cer«
cdtx rangente. o o

Siano gli archi dati AB, AE, e I'arca

medio aritmeticamente’ proporzionale "A D.
Siano le date tangenti A E, AH, delle qua-
li la differenza fara F H: e le feganti ttova-
te fiano CF; CH," dico, che la .tangente
cercata fard’ A G. Perché effendo.per ipoteft
gli ‘archi- AB. AD.. AD.AE; Fangolo
B CE ¢ divifo per metd dalla retta C G giac~
che Yarco BD=DE". (8) Ma una retta ; l& (§) 133. cox.
qual.:divida. per metd I’angolo di un ttian- 4. prop- 13
golo, divide ancora la bafe in parti proporzio=
nali. Dunque fari CH. CF:: G H. GF,
Dunque ¢omponendo fark CH-+CF. CF::
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HF GF.DunqueGF+AF=AGfarila
tangente dell’ arco A D. Ci.cché ec. :

COROLLARIO L

XXVIIL Se uno de’ due archi fofle ufua-
le a zero, paflando il punto B in A, allora
Ia tangente A F fyanirebbe, e la fegante CE
farebbe uguale al raggio A C, e I’angolo A
CE farebbe divifo per metd dalla fegante CD,
e quindi due fole farebbeto le tangenti, ciod
AG. AH. Onde il problema ti muterebbe
cosi: = Data la tangente di un’ arco trovar
la tangente della meti di quell’arco=.Ela
foluzione farebbe “la feguente: — Trovata

(9)26. probl.(9) la fegante CH del dato arco A'E, fi fac- .

pree. cia come la fomma del raggio (che & la fe-
gante minore ) e della trovata fegante & al
raggio, cosi la data tangente alla tangente
cergata: ciot AC-+CH.CA::AH.AGs

COROLLARIO IL

* XXIX. Se uno de’due archi fofle uguale
a zero, paflando il punto B in A, come fi
difle di fopra, e P’altro arco fofle di go°
affando E in I; allora la tangeate AF fva-
nitebbe,, e la fegante CF farebbe uguale al
taggio, come fi diffe . Dunque fi avrebbe un
quadrante da divideri per metd dalla fegante
C G. Dunque Parco A D farebbe di 45°%, e
mifura dell’angolo GC A, che fareb'c femis
" getto, Ma I’angolo formato dalla tangente
AG, ¢ dal raggio CA in A farebbe retto.
Dunque ancora I’ altro angolo alla bafe CG A
farebbe femiretto . Dunque il triangolo fa=
rebbe ifofcele ; ¢ perd la tangeate A G ufua-
. «. ) e
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le al raggio C A. Dunque la foluzione del
roblema farebbe, che la tangente di unarce
di 45° & uguale al raggio. -

PROBLEMA Im.

. XXX. Date 1a funzioni di due archi fra
loro affai o differenti, trovar la funzio.
ne di qualfivoglia dato arco di mezzo proffi-
mo alla vera funzione. :

Rif. Facciafi , come ¢ la differenza dell’ ate -
co minore dal maggiore alla diffecenza dell’ arco
minore a quello di mezzo, cosi la differen-
2a delle date fumzioni al quarto, che dovra
o aggiugnerfi alla funzione dell’ arco minore,
fe I'arco crefca, o togliesfi dalla funzione
dell’ arco meggiore, fe 1’arco fcemi. .

Si efprimano nella Figura §re 6. da’fege Fig ¢ c6.
menti della reta AB D C gli archi, e dalle
rette BF, DG, CE perpendicolari alla pri~
ma le tangenti de’ medefimi archi: ovvero i
efprimano gli archi AF, AG, AE fra fe
poco differenti, e dalle recte FB, GD, EC
i feni de’ medefimi archi. In rutti due i cafi
i punti F, G, E faranno in una linea con
tinua A N, la qual fe fia curva, come nel
2% cafo, i piccoli archi F &, GE prender fi
poffono come linee retce. Si efprimano adun.
que gli archi fra fe profimi AB, AC;ov-
vero AF, AE; e I'acco di mezzo fia efpref-
fo per AD, o per AG; e le date funzioni
fiano efpreffe dalle tangenti, o da’ feni BF,
CE; e la funzione cercara fia efprefla per In
DG: fiano le rette DG, CE fegate in H,
ed I dalla retta HI parallela alla retta BC.
Prefo I' arco piccoloF E per linearetta i AA
EFI, GFH faranno fimili, per effer I"an<

_ . go»
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golo F comune, ¢ gli altri dué¢ angoli efters

w58 ni uguali- agli interni . ed oppofti, effendo le
S'ef,s,f’“’ rettefG I-(Ii’ El (Parallele ‘(1): dunque. i lati
2) 120.prop, corrifpondenti faranno proporzionali (2); e
Quorror B R H:s EI. GH, Ma 1B C, e FH
(3)18. As. = £ D: dunque BC, BD:: El. G H (3).
9- Inoltre ancora FE. FG:: EI.GH;maBC,
e B D fono le diff:renze degli archi del cir«

colo, @’ quali corrifpondono le lor tangen<

ti, ed EI, GH fono le diff renze delle fune

zioni, cio& delle tangenti: ed F.E, F G fono

te :differenze degli archi del circolo, a cut
corrifpondonc i loro fent, ed EI, G H fono:

le* differenze delle funzioni, :cioé de'feni.

Dunque la differenza :dell” arcco maggiore - dak

minore, cioé¢ BC, o FE & alla differénza

dell’ arco minore a quel di mezzo, cioé B-D,

o FG; come la diige'renza delle date . funzio-

ni, cio¢ EI, & al’'quarto, cioe GH; che

nella 5. Figura, dove da B in'€, o da Bin

" E gli acchi crefcone, fi dovrd aggiugnese al«

la BD, o .FB, e nella 6. Figura, dove .da

B in-C, e da Fin ‘E gli archi fcemano,: f&

dovrd fottrarre dulla. E B per aver la retra

D G, funziene dell’ arco di mezzo A G, cha

fi cercave. Ciocche ec. - - -

ANNOTAZIONE

" XXXL' Quefte metodo, che appartiene
al metodo generale ‘chiamato d’ interpclazios
ne, ferve qualunque volta fi prendono due
si proflime quantird, onde le loro piccole dif+
ferenze fiano,o aver fi poffano comefrd loa
ro proporzionali, il che dalle ftefle Tavole fi
concfce, e maffimamente in quelle, dove le
quantitd di un genere hanno fra loro un’e-

- guale
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guale ecceflo, ¢ differenza, come fono i nu-

meri naturali nella -'Pa_.vpla de’ Logari;mi. -

PROB LEMA IV.

XXXII Dato un gualunque arco minore
di un quadrante’, grovar la fua tangente, la°
fegante, e il feno. . ’ :

" Rif. Il dato arco'o fari trail zero,e 45°, -

o tra 45°,e 90°: fi trovi (4) adunque la tan-(4)27.peobl.
gente dell’areo medio aritmetico proporzio-3. ¢ iudicon.
nale tra quegli archi, tra’ quali giace I’ arco
dato: Lo fteflo ‘atco dato fari tra il ‘nuovo °
medio trovato, e I’ uno dc¢’ due primi- eftre» .
mi : dunque fi prendano il nuevo iedio troe * - !
vato, ¢ ’une de’ due primi eftremi, e f
trovi tra quefti ‘la tangente dell’ arco “medio -
aritmetico proporzionale; e . cosi- profieguafi ;
a fare, finch® ' fi arrivi al dato arce, o -all’ ‘
arco quanto fi veglia_preflimo al dato; giacs
ché a'quefto neteflariamente. fi arriverd, riue
fcendo la differenza fempre il doppio mino- .
re, e perd diminyendofi quefta oltté ‘qualune
que limire colla continuazione dell’operazione.. .

Trovata la ‘tangénte, fi trova facilmente -
la fegante, e il feno dell’arco (5). Ma  dia- (5)26.probl-
mo un’ efempio della maniera di trovar la
tangente di un dato arco minore di un qua.
drante : fia I'arco dato di 27°. 43% dodici o«
perazioni far fir dovranno, affinché riefca mea
dio aritmetico proporzionale il fuddetto arco
colla fua tangente, come vedefi nella Tavola
feguente , dove gl’interi fono accurati, ¢ i
duce decimali meno accurati, e fi fuppone il
raggio = 1ooococo . La prima operazione fi
fa per il Corol..1. del probl. 2. num. 28., le
alere per lo fteflo Probl. 2. num. 27.
Archi

-

s

N
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Archi.
45° ©. ) 10000000 . 00,

22.° 30 ) 4142135 . 6a
.

1. Tangenti. tArchi .

4 Tangenti
° )y B .
28.° 7' -;.)msm-ss.

25.° 18’ % )4729647 .75

o% o' o. 22.° 30. 4142135, 62,
2 s

45.° ©, ) 10000000 . 00, 18.." 7. .;.. )s34sx_xx .35.

33° 45" ) 6681786. 37.|26.° 43" .;. . )5033577.98.

22,° 30 ) 4142135, 6a. 25.° 18, ..3 . )47:9647.75.
3 r 6

33° 45", ) 6681786 37.128.° 7.’-:~ . )5345111.35.

38.° 7. .;.) 53.}5#1:. 35..27° 25" ;%'. )5108;5:.84.

ln.° 30 ) 4142135 . 612.]26.° 43" .;... )5033577.98.
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Acrchi. " 7. Tangenti*
28.° 7 - . ) 5345118 35.
27.2 46, ‘_3. ) §166478 . 81.
27.° a5, .;6 . ) 5188352 .84.

2y.

37.°
170

Y Acchi.
°46. 13
3

43"
41

to. Tangenti.
. ) 5266478 . 81.
197
.2.;5.) szsfsss .58,
17
R ) 5346900, 25.

8.
27 ° 46. 1 _ . ) §266478 . 81.
7° 35" i;“f) §327353 . 18
27.° zs'..;s. ) 5188352 . 84.

27.°

23.°

43 o35
42’

37'9 4 ’

197 ) $2§6685 . §8.

,’ ) sasrgn. 92
g' ) §246900 . 25.

90
29.° 46", .... ) 5266478 . 81.
27.° 41 ';.. ) §1246900 , 2.

27°
29.°

3"

43"

12,
197
256 ) 5256685 .58.

) sA53819.13.
e3

29.° 4:..5__. §251791.92.

27.° 35" ;..‘.5 . ) §227353. 18,
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.1 . ANNOTAZIONI

- KXXIIL 1° Si offesvi:nell’ efempio pree.»
che quando fi arriva a due archi fra fe mol-

“to proffimi, come :& . figlleduc o .tre ultime

ogetq;ﬁioni, fi pud abbreviare molto la fati-
ci per mezza-del Problesga 11 pum. j0. trca

‘vindo-1a tangente deldato arco di mezzo pre-

fe: le differenze come proporzienali, Il che
fi puo fare altresi nel trovare i Logaritmi : e

--cid con. ficurezza  fi (fard ;- gquando le diffe-.

renze degli eftremi dalla differenza ultima

- trovata vegranno ad effere -uguali.

4% Cemputatii feni, le rangenti, ele fe-

ritml fecondo il metcdo. efpofto nell’ante-.

. 'kg;riti » pofforo compurarfi ancora i loro. Lo-
8

cedente trattate. de’ Logarirmi Vi fono pidy
metodi di computare i Logaritmi_di quelle -

- -funzioni. immediataiente:. ma quibafta indi=

b

"cgdent} «in XTI

care qualche maniera, onde trovar fi poffano,
Da qui in poi: chiameremo.col ‘nome di fun~
zione i Logaritmi ftefli- delle funzioni prea |

PROBLEMA V. .

. XXXIV. Ordinare le Tavole delle Funs
zioni gii compurate.

Rif, La Tavola abbia fci colonne. Nella
prima fcrivanfi gli archi, cioé i gradi, e fuoi
minuti: nella feconda 1 feni: nella terza le
tangenti: nella quarta le feganti corrifpon-
denti : nella quinta i logaritmi de’ feni: nels
la fefta i Logaritmi delle tangenti: Nella
prima faccia gli archi comincino dal zero,
¢ difcendendo fempre crefcano; e¢ nella fe.

) cone-
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conda faccia comincino da go®., & fempre fces
mino. Vedi la tavola feconda . In tal modo: »
qualunque arco efiftente’in una faccia corris -
fpondéri nelValtra-# fuo compleniento, @
perd :ancora il' Co-feno), .e la Co-tangente,
Pérché ful principio 90°,, e o fanno un qua-
deante,.e poi' fempre quanto.di gradi, ¢ mi-
nuri:fi. aggiugne in una .faccia, altrettanto
pell altrp fi toglie ~E fard fatco Ciocchg ec,

ANNOTAZIONI
\~ XXXV. 1° I'Ldgaritmi: nelle Tavele fi

fogliono adattare al raggio = 100n00C000S,
acciocche il fuo logaritmo, che aflai fpeflo
nelle tavole trigonometriche occorre, fia di
10.0000000; ¢ quindi fasilmente aggiugnere,

p toglier vi fispofla.: -~ = . -

© "% I Logaritmi. delle- feganti nelle tavo-

te porre non fi fogliono;.: perché facilmente
ﬁlv‘:cav:lgc;‘;laf Logaritmi de’ Co&felni.Concioﬁa- (5) o
- ché eflendo (6) il quadrgto: del raggio ugua- ;
Te al rettangolo compcfto.dal Co—t%xgw, e dal, P OE
la:fegante, divifo il. quadrate -del raggio -per

il co-feno dari la fegante: e petd dal dop-

pio del Logaritmo del raggio fottrarto il Lo.
garitmo. del Co-feno, fi” avrd la diffecenza

pguale’ al Logaritmd della fegante. - . ,
o ‘P:An’Aen'u‘o m.

e L Dell;:ij'b ddle 'Z'fvwolal.
PR OBLEMA. VL

-. - XXXVL Datbvun qualh_nque arco, riciq

pare dalle Tavole la funziode corrifpondente ¢

& 1]
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Rif. Se il dato #rco non fia maggiere di
un quadranté, ed abbia foli gradi, fenza
minuti, quefto nella Tavola IL fi troveri
mella prima colonna della pagina, o da una
parte, o dall’ altra, fecondo che fard maggio-
re, o minore di' 45° ¢ ed- in faccia ad effo
nella ftefla pagina corrifponderi nella. fecon-
da colonm 1l feno, pela terza la tangente ec., .,
¢ nella parte contraria della fteffa pagina il
complemento del co-feno, la co-tangente ec.

" Se poi 'aeco dato abbia oltre-i gradi ancora
de’ minuti, e nelle Tavole quefti non fi con<
tengeno ; allora fi trovi la funzione dell’arco
proflimo maggiore, e fottrarta da effo la fun<
aione dell’ arco proffimo miinore, fi prenda
Ja differenza. La differenza degli archi fard
di 1°, ciod di 60': e fi. faccia come 6o’ al
numero dato de’ minuri oltre i’ gradi ; cosi
Ja differenza delle funzioni ricavate dalle
Tavole al quarto, che fi aggiugne ala fun<

. zione dell’avco minore, fe fi cerca il {feno,

" Ja tangente ea. le quali crelcono crelcendo
P arco; ovvera fi toglie, fe fi cerchi il coe

. feno , la co-tangeate ec., le quali fcemano
ervefcenda I’ arco ;: e fi avid la cercata fun=

(7) 30. probl.zjone (7).

5 Sia duto per ef. I* arco 29° 43, e fi
cerchi la tangente . Nelle Tavole & la: ten~
gente di 28°. = s3171. fuppofte il raggio =
100000, ¢ la tangente di- 27°. ==50953; e la
lor differenza & 2218: fi faccia dunque coe
me 60’. 43’ ::2218. 19905 il quale aggiunto
& 50957, fi avrd la cercata tangente = §1543 « -
Ma nell* efempio’ del probl. 4. num. 32. fupe
pofto il raggio = 10000000, fi trovd la tane

nve ‘del dato arco —'5253829: dunque pre-
indendo dall’ ultime due cifie, la differens
o <. za
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24 @ 43 =—38=y5 . Ma la differenza .7che
convicne a 605 fi trovd effere 2218; cied 37.
ad ogni minuto: dunque il divaric non arris
verebbe alla fettima parte d’un minuto. Que-
fta ftefla regola ferve.por ricavare. le funzioe
ni ancora d¢’ minuci feccndis Che fe I’ arco
dato fia maggiore di un quadrante turto I’ ar-
co- fottraggafi da 180°%, e fi trovi la funzio-
nc del refiduo , la quale fara la funzione deil®
arco dato (8). .

PROBLEMA VIL

(8)13. cor. &

XXXVIIL Data una funzione trovare I’ ara
€0, a cui corrifponda.

* Rif. Se la data funzi ne ¢ melle Tavole,
fi cerchi in faccia ad efla I’ arco corrifpone
dente . Se poi quella nelle tavole ncn fi tros
vi, in effe prendafi la funzione proflima mis
nore, e la proflima maggiore; e fi faccia,
come la diffcrenza di qucfte & "alla differens.
2a della proflima minore dalla data. funziones;
cosi 60' ¢ al numcro de’ minuti da aggiune

erfi all’ arco della funzione mincre , (¢ ques
a fia il feno, la tangente ec ,o0da rcglierfi,
fe la funzione fia il co-feno; l3 co-tangente,
e fi avri I’ arco corrifpondente alla data fun-
zione (9). Do o
Sia per ef. il Logaritmo dato dclla tamy
gente 9. 873435 e fi cerchi 1'arco. Nelle tay
vole il Logaritmo proflime maggiore della
tangente , lafciate le due ultime hote,é di
37°=9.87711; e il Logaritmo proflimo mi-
nore di36°==9. 86126; la différenza.di que~
fo dall’ aliro ¢ 1585; la diffcrenza - del mi«
nore dal dato Logaritmo & raiy: fi facciz
dunque come. 1585, 5217.:60. 46'; trafcua
M rare

(39) 30.probls
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fate le frazioni appartenenti o minuti fecom-
di. Dunque I' arco cercato ¢ di 36.° 46"
Ciocche ec.

PARTE L

Della Rifoluzione de Triangoli piani ,.
a della Trigonometria piona .

Paracraro L

De Triangoli Rettangoli .

XXXVIH.PEr la rifoluzione de’ triangolj

: " rettangoli dard tre canoni, ed
un problema, in cut fi conterranno tutti i

~ cafi degli fteffi triangoli: per gli efempj di
quefti cafi ricaveremo le funzioni dagli archi,
¢ gli archi dalle funzioni; ma le funzioni
€osi ricavate non faranno efattiffime; febbene
Y’ errore negli angoli non arriveri ad un mis
nuto primo, e nelle bafi ad un’intero.

CANONE L
XXXIX. Nel triangolo rettangolo 1'uno

\

degli angoli obliqui & complemento dell’ al-
tros e perd datene uno, fi Fa ancora I’ altro,

DIMOSTRAZIONE

Thueti gli angoli .di un triangolo prefi in-
¢)43-prop. fieme equivalgono a due'angoli retti. (1) : dune
T ° ' gueeffendo .un di cffi retto, gli altri due prefi

infieme fanno I altro angolo retto: ilunq’ue
hRan I un’
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P'un dieffil & complemento dell*altro, ¢ perd,
datone yno, fi fa ancora I’ altro (2). ) 44- OB

Ployulp
C ANONE IL

XL. La bafe & al lato, 1% come il rag-
gio & al feno dell’ angolo oppofto allo fteflo
Jato ;: 2% come la fegante dell’angolo adiacente
allo fteflo lato ¢ al raggio: 3% come la fe

ante dell*angolo oppoﬁq allo fteflo lato ¢
. alla fua tangente , .y

DIMOSTRAZIONE

Se 1% nella Figura 1. fi confideri il A Fig. 5

DCE, la bafe DC ¢al lato DE, come il
raggio D C a DE feno dell’ angolo oppofto
DCE;elabage DE ¢ al lato CE, come il
raggio DCaCE= D Hfeno dell’angolo D
€ H uguale all’ alterno CDE, ed oppcflo (3)

a DCE, 2% Se fi confideri il A@RA . la
bafe , CI & al lato C A, come la fegante
CI dell’ angolo ¥C,A ¢ al raggio CA (3). (3 % %
3% Inolcre la bafe CI & al laco IA, come ¥
l1a fegante CF dell’ angolo ¥CA @& alla tan-
geate I A dello fteffo angolo (3).

CANONE IL

XLI Un lato & all’ altro, 1° come il sage
gio ¢ alla tangente dell’angolo adiacente al
raggio: 2% come la tangente dell’ angolo ad
efla oppofto & al raggio: 3° ccme il feno
dell’ angolo ad effo oppofto ¢ al feno dell*
‘apgolo adiagente .

M3 I&



(4) 39. Can.
I.

Fig 7.

(5) 4o0. 1.
Eartc Can.
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DIMOSTRAZIONE

1°. Nel AICAil Jato CA ¢ allato AT,
come il raggio C A ¢ alla AT rangente dell®
angolo ACT. 2° Il lato AT ¢ al lato C A,
come AT rangente dell’ angolo A CI ad effa
oppofto & al raggio CA  3° nel 2 DEC il
Jato DE ¢ al lato E C come DE, feno dell*
angolo DCE, ¢é ad EC=D H{feno dell’ ane
golo DCH=C DE alterno. o

PROBLEMA VIIL

Date in un triangolo rettangolo piano,
oltre I’ angolo retto, due altre cofe dello ftefs
fo triangolo, trovare il rimanente. )

XLII Cafo 1° Se oltre I’ angolo retto fi
diano due angcli, ¢, come fe diafi un’ ango-
lo folo, perché (4) I’ altro angolo ¢ noto co-
me complemento decl - date . In tal cafo fi cer-
ca la ragione, che paffa tra la bafe, ¢ i lati
del triangolo. Prefa la bafe per raggio, gli
altri due lati faranno i feni degli angoli ad
offi ‘oppofti: onde (5} fara AC.,BC::100000.
oo, raggio. 83867.06, feno dell’ angolo dae

" to A per ef. di §7°%, e far? AC. AB::

150000 . 00. §4463. 90. féno dell’angolo di 33°.,
iacché C=g0®—57°:=33%, e nella tavola
2. de’ feni fi trovano i fuddérti numeri cirri=

(‘6)36.probl.fpondenti (6): &’ quali numeri poflone fofti-

tuirfi i Logaritmi nelle tavole efprefli, e cor-

rifpondenti a que’feni prendendo per Logaa

ritmo del raggio 10. poooooco. Se poi pren~

dafi per raggio un lato per ef.. AB, allora

Br. fard tangente delPangclo A di §7°, ed

A C fegante dello feffo angelo, onde co’ los
; . gas
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garitmi (7) fard AB.BC:: 10.0000000.10.(7) 41._ n
1874826., ¢ (8) AB. AC:: come il raggio parte
alla fegante: ma non cflendovi i logaritmi (8) 40, 2.
gelle feganti, fi dovranno ricm‘l.are (9)d dal paste Can.
oppio dcl logaritmo del raggio furtraendo il 7

logl:l:irmo delgC()-feno. conﬁ%‘lgcrando lo fteffo 2) 35w
lato A B come raggio, ¢ poi come co-feno,
cicé A C=:0 0000000 —9.7361088. =10,
2638912. Ciocche ~c ' 4

XLIIL. Cafo z° Sia data la bafe, ed un’
altro angolo, oltre il rerto, fi trova I’altro
angolo (1}, come fopra. Si trova inoltre il
lato oppcfto a qualfiveglia angolo acuto, ade- .«
~ perando qualunque deile tre proporzioni del

Canone 2. Sia per ef. la bafe A C =875, 1 ango-

lo A di §7° ,fard P angolo C = 90°—57°=33°
i faccia (2) ceme il raggio 1oocoo 8;867 p’f}ﬂg"d;_'
feno di A di §7°:: A C bafe di 875 BC la- 1.
to, che per geomotrica proporzione fi trova
di 733. 8 ec.. 0 734.

Se poi fi ufino i logaritmi, fi fard, co-,
me il raggio 10. 00000 ¢ a 9.92359 feno di
57°, cos) il logaritmo di A C 875.== 2.94201.
€ al lcgaritmo del lato B C, che trovafi fums
mando 1 due medj, ¢ dalla fomma fottraendo
il logaritmo del raggio, ed il refiduo fard il
logaritmo del lato B C, che trovato nella pri-
ma tavola'e efatto , o proflimo dard il fuddet-
to lato BC, cioé BC = 9.92359.—+ 2.94201,
~— 10 00000 =12 . 86560., a cui nella prima
tavola dc¢’ lugaritmi cerrifponde if numero
proflimo 734 : cosi per trovareil lato B A fi-
milmente fi fard, come il raggio 10.00000 ¢
a y. 73610, feno di 33°%, cos} il logaritmo
della bafe A C 875.= 2. 94201. & al logatitmo
del lato B A, che trovafi facendlo BA=y.
736102, 94201 .~ 10.00000, == 2. 67841,

M3 . acui

(1) 39.-Can.
I.
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a cui nella prima Tavola de’ logaritmi corrie
fponde il numero proflimo minore 476. Cioce
ché ec.

XLIV. Cafo 3. Sia data la bafe , ed un’ altro
lato Sitrova un’angolo acuto adoperando una
delle due prime proporwioni del Can.a. per ef.
cosl ¢ 1a bafe al lato , come il raggio ¢ al feno
dell’angolo oppofto alio fteflo lato, e quindi coe

(35 3. probl.nofciuto il feno dell’ angclo, ola funzione (3)
7 fi fa Pangolo oppofto. Poi P altro angolo ae
(. 39. Can, SUEO fi conofce (4) per effer ccmplemente
P * del primo. Finalmente I’altro lato ji fa mae
*  nifefto adoperando qualunque delle tre proe
porzioni, o del Canone 2., o del Caronc 3.

Sia per ef. la bafe AC =627.il lare
A B = 356., fari il logaritmo della bafe AC
di 627. al logaritmo del lato A Bdi 356., coe
me il lcgaritmo del raggio al logaritme del
fedo dell’angolo C, il quale fari uguale al
legariimo A B—+ logaritmo del raggio — loe
garirmo della bafe AC: ma & il logaritmo

clla bafe A C di 627 =12 79727., e il lo=

aritmo del lato A Bdi 356. = 2. s55145.

unque il feno dell’ angolo C fard —= 2. 55145

. probl, =10 . 00000 — 2. 79727 .==9. 75418. ,a cui (5

(f) 9. pack corrifpende 34°. 36", Dunque (6) I’ angolo (A),
(5) 39- Can.3r) — go°. — 34°% 36".==§55°% 24.

e Finalmente per trovare il lato BC, fi

faccia, ccme il raggio al feno dell’ angolo

A di 55° 24" 3 cosi Ja bafe A C al lato

) 0.l BC (7), cicé per i Logaritmi trovato (8) il

2 “" feno dcll’ angole A di §5°% 24.=9. 91544}

(8)35. probL.fi faccia, come 10, 00000. & a 9. 91544;

s. cesl 2. 79727. Legaritmo di A C di 617, al

Logaritmo di BC, il quale fard =9, 91544

w42, 79727. == Q. 00000. == 2, 71271; 2 cuh

core



. 18
corrifponde proffimo minore il numero si6
fiells 1. tavola de*Logaritmi. Ciocche ec.

ANNOTAZIONE

~ XLV. Si offervi, che. per la Geometrid
effendo la differenza de'quadrati di due quans
titd uguale al ‘{r dctto nato dalla lore foms
iha per la lor differenza, fi potrd trovare il
lato B C ancora fenza Trigonometria , mols
tiplicando fra fe la fomma della bafe, e del
dato lato per la lor diffcrenza, e dal pro-
dotto eftracndo la radice : perefi A C627 .4
AB356.—=983; AC627—AB 356 ==2713
fard adunque BC =V 983 X 271 V 266393 = N
16: ed ufando i Logaritmi, giacche (9) i {?) COF. %
garitmo della radice & la mierd del Loga- %
ritmo del prodotto, fard il Logaritmo di

BC =;. ( Logaritmo del 983 — Logaritmo
del 271: =.;'. ( 2. 992§5 —+ 2. 43297) =
.:.. X 5. 42552 =12.71276; a cui corrifpons
de proffimo minote il numero §16. nella ¥
_ tavola de’ Logaritmi. A
XLVI. Cafo 4% Siano dati due lati. Ados
perando qualunque delle due prime propora
zioni del Can: 3% fi fard noto un® angolo
acuto : per ef. fe fi faccia, (1) cosl il lato 11) 41 "%
. AB ¢ al laco BC, came il raggio & alla ¢ &%
tangente dell® angolo adjecent al raggio , cio¢
dell’ angolo A3 queft’ anfolo A nella 2. tas
vola i rroverd cetcando la tangente trovata.
Di piti I’altro angole acuto C fitrova per il o
Can. 2° (2). E finalmente la bafe fl ;r(éva (“) 39.Cany
per qualunque delle tre proporzioni del Ca- ~
rene 3% (3): per ef coslpil feno dell’ ango »(,3’)40.6‘
b



4) 41 1
patte Cun.
3

1.7
lo oppofto &al ‘ragpio, come il lato alla bafle.
Sia per ef. il lato A B= 475; .l lato
BC —=s595: fi faccia (4), ccsi il Legaritmo
di A B=446. ¢ al Logaritmo di BC =595}

. come il raggio alla rangznte dell’ angolo A,

cioé cosl 2.67761. € a 2. 77452, come 10,
ooooo. alla tangente — 2. 77453. = 10.
©0c000, = 2. 67761.==10.0 9691 ; la quale
( prebl. 7 ) trovafi effere tangente dell’ ane
golo A di §:° 20 Dunque (2) I’ angolo
C=90%— 1% 2c/=38° 40’.

Finalmente per trovare la bafe, fi fac-
cia, (3) cosi il feno del’ angolo di s1°% 2d
¢ al raggio , come il lato B C ¢ alla bafe AC.
E per ufare i Logaritmi, fi trovi il Logarite

(5)37.probl.mo del feno di s1° 207 (5) per la invefa
(76) s p[‘obl'operazione del problema 7, o 6, per il plo.

5. Log.

blema §. d¢’ Logaritmi , in tal guifa ; da
§2° =9 89653.
fottraggafi 51°.— 9. 89050.

Diff. 603.

E facciafi 6o'.20"::603. zer; che ag«
giunto al Logaritmo mincre mi da 9. 89251,
Lcgsritmo del feno di 51° 20': indi fi face
cia, come 9. 89251. ¢ a 10. ©00000; cosi 2,
274+2. alla bafe AC /= 10. cocoo. = 2.
77452 —~9.89251.==12. 88201 ; a cuj corrie

" fponde nella tavola 1. proflimo minore il nue

. quangoli.

mero 762. Ciocche ec.

Parscraro I
De’ Trianzult Ubleg.angoli.

XLVIIL Tre altri Canoni. ed un Proe
blema daranno la foluzione d¢’ Triangoli oblis

" LEM-
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LEMMA
XLVIIL 1l fegmento maggiore & adja-
cente al maggior lato.

SPIEGAZIONE.

In ogni triangolo obliquangolo A C B :
prefo qualunque lato per ef. A B per bafe , Fig. 8,¢9.
dall’ angolo C oppofto alla bafe fi tiri il pers
pendicolo CI alla ftefla bafe, il quale cadra
dentro la bafe del triangolo , fe tutti due gli
angoli alla bafe faranno acuti, come neclla Fi~
gura 8., ma fe un’angolo firi otrufo, ccme
T angolo B nella Figura 9, cadri fuori della
bafe del triangolo . Le due rerte AI, BI
diconfi {egmenti della bafe, ancora nel cafo
della figura 9, in cui il punto I cade fuor
della bafe dalla parte dell’ angolo B, ed allo-
ra il egmento BI fi confidera come necgati~
vo. Onde fe prendafi ID —=BI, in tutri due
icafi AB ¢ la fcmma de’ fegmenti, AD @
Ia lor differenza, la quale nel cafo della Fi-
gura 9. fari maggior della fumma. Il feg-
mento Al ¢ adjacente al lato AC, e all®
angolo A, ed oppofto al lato BC, e all’ an=
golo B; e il fegmento BI & adjacente al la-
to BC, e all’ angolo B, ed oppofto al lato
AL, e all’angolo A .

DIMOSTRAZIONE.

Ne’due triangoli rettangoli A.CI,BCI
il quadrato d=1 fegmento — il quadrato.del
perpendicolo CI ¢ uguale al quadrato del
lato adjacente (1): ma il perpendicolo & co-," &7 Pr®:
" : : mu-
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une atueti due i triangoli. Dunque in quel
triangolo, in cui v’ ¢ il f:gmento maggiore
Al, ¢ neceflario, che fiavi il lato adjacens
te maggiore: Dunque ec.

CANONE IV.

XLIX. In ogni triangolo i\ lati (o_no. fra
loto, come i feni degli angoli oppofti.

DIMOSTRAZIONE.

@) 4o % Nel A ATIC (2) il lato AC & al lato
parte Can. I C , come il raggio al feno dell’ angolo A3
= e nel 56 BIC 1l lato ‘C & al lato B.C, co-
(3) 13- cor. me il feno dell’ angole B, che (3) ¢ lo ftefs
L. fo ancora nella Figura 9, ¢ al raggio.Dun-
(4) 122. cor. que (4) argomentando per ugualti perturba.
4. prop. 1. g3 il Jato AC & al lato BC, come il feno
dell’ angolo B oppofto al primo lato & al fe-
no dell’ angolo A oppufte al fecondo lato
giacché , fe facciafi AC.IC::R. A, ciog
come il raggio al feno

dell’ angolo A: e IC BC::B. R,ciod

come il feno dell' an- )
golo Bal raggio; refta AC BC::B.Aj; tol
te le quantitd comuni. Ciocché ec.

CANONE V. .

. L. In ogni triangolo la fomma de’ due
Iati & alla differenza, come la tangente del-
.Ia femifomma degli angoli aila bafe & alla
tangente della femidifferenza.

DIMC: »
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DIMOSTRAZIONE.

Effendo i lati fra loro, come i feni de-
gli angoli oppofti (5) fari la fomma de’ lati (5) 4. Car
alla lor differenza, come la fomma de’ feni %
alla lor differcnza: ma la fomma de’ feni alla
lor differenza & come la tangente della fe-
mifomma de’ medefimi archi, o angoli 'dagli
archi mifurati allatangentc della femidiffe-
renza (6): dunque ancora la fomma de’ due g0 7
lati ¢ alla differenza, come la tangente del-
la femifomma degli angoli alla bafe & alla
tangente della lor femidifferenza. Si offervi,
che effendo tutti tre gli angoli d’ un trian=
golo uguali a 180°; la metd di due colla
merd* del terzo = 9o°; e perd la femifomma
di due angoli & complemento della meti delk
terzo.

CANONE VL

LL In ogni ttiangolo la fomma de’ fegs
menti della bafe, cioé la bafe ftefla ¢ alla
fomma de’ lati, come la differenza de’ lati @
alla differenza de’ fegmenti.

DIMOSTRAZIONE.

Effendo DI=BI, e CT cffendo lato cos
mune a due AA rettangoli CID,CIB,egli
angoli in I retti, ancora CD=CB Dunque
dal centro C coll’ intervallo CB defcritto un
circolo, quefto paflferd per D, e fegherd in
E la retta AC verfo A, e in F dalla parte
oppofta prolungandofi la ftefla AC . fino alla
circonferenzay nel qual cafo A F— AC CR -t
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CB, e perd AF fard 1afomma de’ lati A C ~
CB; ed AE fari'la differcnza de’lati AC,
CB, cioe AE = AC-~CB . Si tirino le
retce F B, E D nella Figura 8; F D, EB nel-

) &. cor. la Figura 9. Abbiamo (7) che in ogni qua-
4- PrOP- 9 drijatero defcritto dentro un circolo gli an-

goli oppofti prefi infieme fono uguali a due
rerti. Dunque I’angolo CED—-FBD fono uguali
a.due retri. Ma ancora I’ angolo CED—+AED

(826, cor. fono uguali a due retti (8): dunque tolto il

2. def. 10.

comune angolo CED, refta I’ angolo F B
D = A ED: dunque ne’ due AA AED, A
"F B, eflendovi I’ angolo A comune , ancora
P’ angolo ADE=AFB . Dunque que’ due
triangoli fono fimili: dunque i lati oppofti

(9)129. prop.agli angcli uguali fona proporzionali (9) :
13.

dunque AB.AE::AF AD. Il che fi ve-
rifica ancera nella Figura 9. Dunque ec.
Ciocche ec.

PROBLEMA IX

In un’ triangolo obliquangolo date tre
parti, trevare le -altre tre.

LII. Cafo 1° Se fiano dati tre angoli, &
lo fteflo, che fe ne f.fl:ro noti due fuli; per-
ché il terzo ritrovafi fotrraendo la fomma di
due angoli da 185° In tal cafo la ragione de’
lati fra ioro fi trova. cercando la ragione de’
feni degli angoli oppelti, giacché ¢ la mede-

2) #9.Can- ima, che quella de’lati 11+, Onde fe tucti

tre gli angoli del triangolo fiano acuri, nelle
tavole fi trovano i loro feni corrifpondenti.

(2:13.cor. 1. Se poi un’ angolo fia orcufo, (2) allora fi tro-

va il feno del fuo complemento, e fi avrd
n-lla ragione de’ feni la ragione do’ lati.
Scbbene, non effendovi alcun laro determina.

- to, ancorch¢ generalmente fappiafi, in qual

ra=
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ragione fiano que’ lati ; pure non fi potrane
no giammai determinare : il che fi rende chia-
ro dga cid, che co’ medefimi angoli fi pud
avere un’ rriangolo compofto di lati o mino-
ri, o maggiori.

LIIL. Cafo 2°. Sidiano due angoli, edun

Iato di un triangolo, trovare il terzo angolo,

e gli altri lati.
Rif. 1l terzo angolo fi trova, come fo-

pra, fottraendo la fomma de’ due angeli dati

da 180° Indi ognuno degli altri due lati fi
trova (3), fe facciafi, come il feno dell’ an-
golo oppofto al dato lato ¢ al feno dell’ ango-
Jo oppofto al lato cercato, cosl il dato lato &
al lato cercato.

Sia per ef. I’angolo A di 10°, I’angolo
B di 30°%, faral’angclo A CB nella Fig 8.
di 180° — 40°% = 14.°. Sia il dato lato B C
di 0. piedi. Si faccia, come il lcgaritmo

del feno di A di 10°. = 9. 23967 & al loga-

ritmo- del feno di ACB di 140°%, che & il
feno di 40° gomplemente di 140.,=9.80806.,
cosi BC di 20 piedi, il cui logaritmo & 1.
soro3 al logaritmo della bafe A B, che ri-
fulterd 1.86942., a cui corrifponde proflimo
minore il 74. nella prima Tavola; onde AB
fard di 74. piedi Indi fi faccia, come 9.
23967. logaritmo di A di 10°.¢2 9. 69897. loga-
ritmo di B di 30%, cosi il logaritmo di B C di 20.
picdi = 1.30103. al logaritmo di AC., che
sifulterd 1. 76033., & cui corrifponde proffi-
mo minore il numero 57 nella prima %‘avo—
la. Ciocché ec. .

LIV. Cafo 3°. Si diano due lati con un’
angolo oppofto ad un de‘due lati, trovare il
reftante . :

Rif. Si trovi (4) il feno-dell’angolo dato

" op-

(3) 49. Can,
4.

(4) 49 .Can.
A
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oppofto ad uno de’ due lati, facendo, come
uel primo lato & a quefto fecondo, cosi quel
eno dell’ angolo date ¢ &l feno dell’ angolo -
cercato. Trovato il feno, dalla feconda Ta-
vola fi ricava I'angolo corrifpondente (5), e

g’,)”' probl-jalla fomma de’ due angoli conefciuti fi ri-

bi*
(‘faz&mo

cava il terzo angolo, che & complemento a
180°%, come nel primo Cafo: indi (6) dalla
feconda Tavola ricavato il fuo feno, fi fa,
come nel Cafo fecondo, per trovare il ter-
Zo lato,

Sia per ef, nel AACB, Fig. 8, BC di
ae. piedi, A Cdi j0.,¢ "angolo A di 10°%:
fi faccia come il logaritmo di BCz20.—=1.
30103 al logaritmo di AC 30.==1. ¢47712.,
cosi il logaritmo del feno A 1% =9, 23967,
al quarro, che fard il logaritmo del feno dell
angelo B, e rifulterd 9. 41576, a cui (5)
nefl‘; feconda Tavola corrifponde proflimo mi-
nore 15% 6% Ora per trovare I’angolo ACB
fi fa 180°% —25° 6% =154% 54", 1l cui. coma
plemento & 25° 6%, ed al cui feno corrifpon-
de il logaritmo 9. 62753 , per la inverfa o~

erazione del Problema 7, che nel Cafo 4°,
N Sel Problema 9 vedefi (7). E per trgvare il

. Ca
Z’.,‘,‘imm. lato A B fi faccia, come il logaritmo del feno

"2

A di 10° = 9. 23967 al logaritmo del coma
plemento di ACB =g.62753., cosi il loga«
ritme di BC 20 = 1. j0103. al logaritmo di
‘AB, che rifulta 1.68889., a cui (5) corri-
fponde proflimo il numero 48. piedi, e pol-
dci 11. Si offervi, che ancora mella Fig. 9. fi
avrebbero 1 medefimi dati AC, BC, ¢ Pan.
golo A uguali a quelli della Fig. 8: onde ri-
cavafi, che prima di fciogliere il cafo, & da
offervare, fe il terzo lato A B fia pid corto,
dalcuno de’dati lati; e guindi # dedlqu
qual’
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qual’ angolo debba prenderfi ottufo , cioe quel-

lo oppofto al maggior lato.

LV. Cafc 4° Si diano due lati con un’

angolo tra efli comprefo, trovare il
Rif. Si trovano gli altri due

rimanente .
angoli , fa-

eendofi :8) come la fomma de’lati & allalor (58.)5"‘6“'

diffcrenza, cosi la tangente della
degli angoli alla bafc & al quarto,
tangente della femidifferenza, 1
giunta alla femifomma di quegli

femifomma
che fard la
a quale ag
angcli alla

" bafe, dara I’ angolo oppofto al late maggiore ,
e forrratta da quefta femifomma dard I’ango-

lo oppcfio al lato minore. Indi
2% f?

per il Can. (9)‘0.&.’

trova il terzo lato (9). Sia peref I’an. 2,
golo A CB, Fig. 8., di 100%, BC di 20,

A C di 30 piedi; fard AF fomma

de’ due la-

ti == 5o piedi; e la differenza lore ==30.—
go —1o0. piedi Si faccia come il logaritma
della fomma so.=1, 69897 ¢ al logaritmo
della differenza 10.=1.000c00., cosi 1l loga=
sitmo della tangente della femifomma 40° =

9.92381. & al quarto; che rifulta
¢he & logaritmo della tangente
cioé della differenza degli angoli

9.21484.,
di o0 347,
alla bafe,

la quale aggiunta a 40°. mi di I'angolo B=

49°. 34%, e fortratta da 40°% mida
di 30°% 26" Ciocche ec.

I’ angaolo A

LVI. Cafo s° Siano dati i tre lati, troe

vare gli angoli.
Rif. Si trova ciafcun' angolo
per bafe nno de’due lati, tra qu

Fendendo
a

1 ‘é Comq‘

prefo. Si fa 1°. (1) come la bafe alla fom. ) s+ Game

ma de’ lati, cosi la differenza di
differenza de’fegmenti della bafe

quefti alla
. 2°% prefa

la metd di quefta differenza, e aggiunra alla
meti della bafe dari il fegmento maggiore
sdjacente al lato maggiore, e fottratta dard

il

N
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il fegmento minore adjacente al lato mino-
re. 3°% Poi (2) fi fa, come il lato adjacente
¢ al fuo fegmento, cosi~il raggio ¢ al feno
dell’ angolo oppofto, il cui complemento & I'an-
golo compreso da’ due lati prefi . 4°. Cosi cono-
fciuti gli angoli allabafe, fi fuprd I’angolo ad
eﬂ;a oppofto, che & fupplemento al femicir-
colo.

Sia per ef. nella Fig. 8. il AACB: il
Iato A C fia di 20 piedi, e il fuo logaritmo
1.30103: BC di 15. piedi, e il fuo logarit-
mo 1. 17609: AF fia la fomma de’ lati, cioa
di 35 picdi, e il fuo logaritmo 1. §4406:
AB fia di j30. piedi, e il fuo logaritmo 1.
47712: AE fia la differenza de’lati, ciod
di 5 piedi, e il fuo logaritmo o. 69897. Si
fa 1°. come AB — 1.47712. ad AF — 1.
§4406., cost AE=o. 69897. ad AD diffe-
renza de’fegmenti = o. 76591, a cui corri-
fpondono § piedi, e 10. pollici. :

2° AT fegmento maggiore fia di 17. pie-
di, e 11. pollici, e BI di 12, piedi, e un
pollice. Si fa, come AC=—1.3e103. ad Al
= 1. 25320, cosi il raggio = 10.00000. a 9.
95217, che & feno di 63° 36., il cui com-
plemento A & di 26°% 24% indi fi fa, come
BC =1.17609. a BI—1. e8207., cos] il rag~
gin = 10. 00000. 2 9. 90§98., che & feno di
§3°% 30, il cui complemento B & di 36°. 30"
Dunque T'angolo ACB ¢ di 117° 6’ Cioce
ché¢ ec. _
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PARTE I

Della Rifoluzione de’ Triangoli Sferici,
o della Trigonometria Sferica .

ParRAaagraAaro L

Della natura, e di certe proprietd della
sfera, degli angeli , e de’ Triaugoli
sferici

LVIL Ef. 1. La sfera (come fi diffe nele
' la Def. 47. di Geometria) & un
corpo folido comprefo dentro una fola fuper-
ficie, in cui v’¢ un punto chiamato Centro,
dal quale tutte le rette tirate alla fuperficie
‘fono fra loro uguali, e diconfi raggj, o fe-
midiametri della sfera ; e la recta tirata pex
il centro della sfera, e terminata da unma pare
te e dall’altra alla fuperficie chiamafi Diame-
tro della sfera. '

ANNOTAZIONE.

LVIIL La sfera fi concepifce generata
dalla rotazione di un femicircolo intorno all’
immobile proprio affe, finche il femicircolo
"xitorni ,d’ onde parti.

D.l MOSTRAZIONE.
Effendo rutte le linee recte tirate dall’

immobil centro del femicircolo alla fua perie
N Ca
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feria fra loro uguli, ancora tutte le retts
dal medefimo punto, come da centro, tirate
alla fuperficie del corpo folide generato dalla
rotazione del femicircolo faranno uguali. Dun-
que un tal corpo folido cosi generato fari la

(1) 57. def. sfera (1). .
o COROLLARIO I

LIX. Se la sfera fia fegata comunque da
un piano, il fegamento fara un circolo,

DIMOSTRAZIONE.

O la sfera fia fegata da un piano, che

pafli per il centro di efla, o nd, fempre il
fegamento & un circolo. Perché ,

Fig. 10 . . Nel 1° cafo-fia {egata la sfera dal piano

A BD, che pafli pel centro C; tutte le ret-

te, che dal centro § della sfera {i tirano al

fegamento fatto da. quel piano nclla fuperfi-

cie della sfera ftefla, cioe CA, CB, CD,

fony yguali al raggio.della medefima sfera (2):

: ?) 57. def. dungue tutti i punti A, B, D, fi trovano

™~

\

nella periferia di yn circolo, il cui centro

&-C, Dunque il fegamento fard ua circole.

" Nel 2° Cafo fia fegata la sféra dal piano

EFH, che non paffi per il centro C: da

- quefto fi tiri-la recta C G perpendicolare al

fuddetto piano; é da’ punti CG, fitirino a due

unti-della curva del fegamento, cioé F, H,

e rette CF, CH, GFy GH. Gli angoli

~ -CGF, CGH faranno retti per la retta CG

perpendicolare al fuddetto. piano E F H, Dun.

que il quadrato della Ipotenufa CF fari ue

uale a’ quadratk, GG—+GF; ed il quadrato

gclla Ipotenufa " uguale a’ quadrati

t)6ypop. C G+ GH (3), Ma CF = CH (3)

L0 e C ¢ lato. comune ; dunque id quas
: . ras
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nadrati GH, GF ,»¢ perd ancora i latiGF,
: 31{ fono uguali. Ma lo fteflo. accade, ri-
manendo il punto H, e variando comunque
il punto F: dunque la curva del fegamento,
o En il perimetro & la periferia & un, circo-
lo, il cuicentroe G, e il raggio G H. Dune
que ec. Ciocchd ec.

 COROLLARIO IL

LX ICircoli, i cui piani paffano per il
centro della sfera, fono fra loro aguali, e
maggiori di quelli, i cui piani non paffane
per il fuddetto centro.

DIMOSTRAZIONE
" Della I. Parte.

Se il circolo A BD' fia qualunque de’
cireoli, i cui piani paffano per il centro del-
l1a sfera, fard C D raggio del circolo, ed in- :
fieme raggio della sfera (¢4': dunque i raggj (4) 57.def.
di tali circoli effendo uguali ai raggj della ™
sfera, faranno fra loro uguali : dunque ancoe
re gli fefli circoli faranna fra lcro uguali.

DIMOSTRAZIONE
Della II. Parte.

" In qualunque circolo EF H, il cui pias
no non pafli per il centro della sfera, il r;g-
gio GH ¢ minore del raElgio della sferaCH,
perche (5) il quadrato C ¢ uguale &’ qua- (5) 59 Cor.
drati CG+GH, e perdo CH & ma giore 1 def &
del folo G H : dunque il circolo defcritto
T N a col
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gol raggio € H fard maggiore del circolo des
fcritto col raggio GH. Dunque ec Cioc-

che ec.

LXL Def. 12, I circoli, i cui piani paf-
fano per il centro della sferz, fi dicono cir-
goli maflimi della sfera.

COROLLARIO I,

LXII T circoli maflimi fi fegano tutef -
fra fe in due parti uguali, e il comune fes
gamento de' loro piani & lo fteffo che il dia=
ietra della sfera,

PIMOSTRAZIONE
Poiche i piani di tutti quefti circoli pafe

fano per il centro della sfera, ¢’ incontrana
tycti in wno ftefflo ceatro , ch’ ¢é comune

(‘)3‘9 Cor. 3d effi, ed. alla sfera (6): dunque fi fegano
1 def.

3.

fra loro in una qualche retta (7), la quale

‘,’.’J{EC?I paffa per il centro comune xd effi, ed alla

sfera, ed arriva da ambe le parti alla {uper-
ficie de’ circoli, e della sferi: dunque quel-
la linca, che & il comune fegamento, fari
infieme diametro di que! circoli, e della sfev

sa. Ciocche eg. _
COROLLARIO I

LXIIL. Per due punti, dovungue fi prena
dano nella fuperficie della sfera, fl pud tira-

* re un circolo maflimo : ‘e per qualfifia punte

fi pud tirare un circolo maflimo, il cui piano
fia perpend_icqlal_’g al circolo maflimo gii dato.

DL
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DIMOSTRAZIONE
Detla 1. Parte.

Siano i dati due punti B, F:fi congiune

lg‘:no col centro pet le rette FC,BC, e fra

ro per la linea F B; il triangolo fard tutto .
in un medefimo piaio (8). Ma fe con qqel f””’-m
Fiano fi feghi la sfera, il fegarhento PRBp ¢

ard un circolo (9), e paffando_per il centro @ 5 Con
della sfera fard un circolo maffimo (1): dun~ "¢ goe
ue per due punti dovanque fiano prefi nella 5
uperficie della sfera fi pud tirare un ciecolo
maflimo. ‘

DIMOSTRAZIONE
Della I1. Parte.

Sia il dato circolo maflimo PFBp: fia il
dato punto E: da quefto nel piano del cirtos
lo dato fi tiri la perpendicolare EG, e fi
congiungano i punti E, G col centro per le
tette GC, EC: fi avri il A EGG, che fas
ti turto in uno fteflo piard perpenditolare
3l piano del circolo dato (3): ma fe con quel (2) 188.Cots
piano fi feghi lasfera, il fegamentoc EPDp A el dm
fari un citeolo (P'3 e poiche pafla per il.
centro € della sfera fari un circolo maffis
mo (1. Dunque ec. Ciocche ec.
LXIV. Det, 3. Il diametro della sfera,
¢he & petpendicolate al piano di un circolo
pato dal fegamento fatto nella fupetficie del-
I ftefla sfera, diceli Affe dells sfers; e gli "
eftremi punti dell® Affe fi chiamano Poli.
Quindi nella Figura 5o, la retta Pp & Affe
, N 3 © dele
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della sfera, ed infieme Affe de’ circoli EF H,
ABD, per i cui piani paffa perpendicolar-
mente in G,C; e i punti P,p fono i lora
Poli . * : ) ’

COROLLARIO L

LXV. L’ Affe pafla per il centro del cir=
colo, di cui ¢ Affe. _

DIMOSTRAZIONE.

“Se il circolo fia maflimo, & manifefto 3
perché DI’afle paffa per il centro della sfe-
;3)64..\def. :l-la (3); con cui qual?nque circolo maflimo
- a 1l centro comune (4).
' ;,?6" det. Se poi il circolo non fia maflfimo, fi tis
rino a due qualunque punti F, H dal centro
C della sfera 1¢ rette CF, CH: dall’incon-
tro dell’ affc P C nel punto G col piano EF
H G nafceranno gli angoli retti CGF,C G H,
oiché I’afle & perpendicolare al piano fude
detro F G H (3): dunque ne’due AACGF,
CGH, eflendo CG lato comune, e C F —
CH per effer raggj della sfera, ancora GR
—GH, dcvunqule) nel cirg‘olo EF H trovify
. il pupto F (5): Dunque G & il centro del
ﬁ’,) 45 ,wP'ﬁu‘ﬁ!etto piano : dunque I’ affe P-C paffa pes
il centré G del circolo EF H, di cui & affe,
Ciocche ec. -

" COROLLARIO IL

LXVI. Tutti i punti della circonferenza
di qualfivoglia circolo nella fuperficie della
sfera fono diftanti dal fuo medefimo polo per
archi uguali di circoli maflimi. DI
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DIMOSTRAZIONE

Se nella circonferenza del circolo per efl
B F H fi prendano alla fuperficic della sfera
i due punti HF, e per efli fi tirino i circo=
li mafimi PHp, PFp, che paffino per il
Polo P, i raggj della sfera HC, FC faran-
no uguali, e i raggj del circolo GF, GH
faranno pure uguali, il late C G & comune:
dinque 1 due 8 sGCH, GCF furanno u- (6)s6.prop,
gudli (6':- dunque anc¢ora i loro angoli al 4
punto C faranno uguali: ma gli angoli ugua-
li fono mifurati da archi u‘guali: dunque fe
Yangolo GCH=GCF, I'arco PH=PF.
Dunque ec.

COROLLARIO IL

*  LXVIL Il circolo maflimo dall’ uno e
I altro de’ fuoi poli” ¢ diftante per un qua-
drante d’ un circolo maflimo:e quel cirtolo,
di - cui qualunque punto ¢ diftante per un
quadrante d’ un circolo maffimo dal {uo polo,
fari ‘un circolo maflimo. o

~ ‘DIMOSTRAZIONE
Dells I. P_'artc .

Sia- il circolo maflimo AB D: quefto
affzri per il centro C delfa sfera (7): € (7) 61. def,
* offe P Cp fard perpendicolare a turto il 2.
piano AB D C (8): dunque i raggj BC,D C (8 64. def.
efitenti nel piano ABD faranno perpendi- ¥
colari all’ affe PCp : ma i fuddetti raggj
BC,DC fegano i piani de’ circoli PFp,

~ . - N ¢ PHp



(9) 6o. Cor.
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P.H p : dunque tanto Sli archi PB,P D, quan-
to gli archi pB, pD fono quadranti , cioe
mifura degli angolireti BCP,BCp,DCP,
D Cp. Dunque i punti B, D dcl piano ABD
fono diftanti da loro poli per un quadrante
di un circolo maffimo.

DIMOSTRAZIONE
Dells II. Payte .

Sia il circolo non maflimo EF H: que-
fto non pafferi per il centro C della sfe-
ra (9): dunque fegata la sfera per il centro-
C dal piano ABD lrarallelo al piano EFH,
faranno gli archi PB, PD, pB, pD qua-
dranti ( per la 1. parte ): dunque PF, PH
fono archi minori di un quadrante; pF,p H
archi maggiori di un quadrante. Dunque
niun punto d’ un circolo non maflimo @& di-
ftante per un quadrante dal fuo polo. Dun-
que il circolo, di cui qualunque punto &
diftante dal fuo polo per un quadrante, farad
circolo maflimo. :

LXVIIL Def. 4. Angolo sferico dicefi
quello, che nella fuperficie sferica & forma=
to da due archi di circcli maffimi in quel
punto, dove concorrono: per avere tna Mie
fura uguale ad un tal angolo, fi confideras
¥ angolo rettilineo formato dalle rette efiften- .
ti negli fefli piani co’ medefimi acchi, e'ver-
fo le ftefle parti, e tangenti quegli archi
nello fteflo punto del concorfo. Cosi per ef.
FPH ¢ angolo sterico, a cui per fua mifu-
ra fi foftituifce I’ angolo rettilineo fPh for.
mato dalle tangenti £P, h P nel punto P.

CO-



COROLLARIO I

* LXIX. Se un arco cade fopra un’altro
" arco, fa dueangoli, oretti, o prefi inficme.
uguali a due angoli retti.

DIMOSTRAZIONE

La tangente fP colla tangente e h fa
due angoli o retti, o uguali a due retri(1): (l)zgt; Cor,
ma mgli angoli farel dalle retre efiftenti negli G '™
ftefli piani cogli archi, e verfo le medefime °
parti, e tangenti gli archi nello ftefflo pun
to del concorfo fono mifure degli angoli sfe-
rici facti dagli archi concorrenti infieme in
un punto (3): dunque ancora I’arco F P ca- (2)68. &efi
dendo fopra I’ arco E H nel punto P, ivi fa- 4
ri due angoli, o retti, o uguali a due retti.
Cigeche ec.

COROLLARIO IL

LXX. Se due lati di un triangolo fi pro«
lunghino oltre al concorfo, gli angoli alla
cima oppofti fono uguali.

DIMOSTRAZIONE

Se le tangenti fP,h Pfi prolunghino di
13 dal concorfo P, formano angoli nella- ci--
ma P oppofti fra loro, ed uguali (3): dun- (3) 28. Cor.
;ue (¢) ancora fe fi prolunghino gli archi & dcf =
P, HP di la dal concorfo %. formeranno (4) 6f. def.
n;:goli'alla cima oppofti , ed uguali.  Cice- 4

CO-



re al diametro Pp , il quale & il comun fes

8.prop.
g hocr

(6) 168. Cor.
1. def. go.
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-COROLLARIO IL

LXXI Se i piani de’lati faranno fra loa
ro perpendicclari, I’ angolo fard retto: E fo
I’angolo & retto, i piani-de’ lati fono fra lo-
ro perpendicolari .

DIMOST-RAZI(‘)NE'
Della I. Parte.

Se il piano FPp fia p-enpendicohre 2l
piano HPp, la tangente fP ¢ perpendicola-

gamento di que’ piani: dunqie la rangente
fP & perpendicolare ancora a tutto il piano
HPp: ma la tangente hP fi fuppone nello
fteflo piano HP p: dunque la tangente fP
& perpendicclare alla tangente h P: dunqu
P’angolo fP h & retto. Ciocché ec, :

DIMOSTRAZIONE
Della II. Parte .

Se poi la tangente fP & perpendicolare
alla tangente h P, fari perpendicolare anco-
ra al diametro P p, per effcre tangeate al
punto P : dunque fP fard perpendicolare ane
cora al piano hPp /5): ma la tangente fP
per ipotefi-é nel piano FPp: dunque ene
cora il piane FPp & p:rpendicolare al pia-
no HPp (6): dunque f2 I’ angclo fRh &
retto, que’ due piani fono fra loro perpene
dicolari. Ciocché ec.

CO-
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COROLLARIO IV.

LXXIL Se da qualunque purto del dia-
metro, che pafli perla cima dell’ angelo sfes-
-rico, efcano ne’ piani degli archi, da’qualifi
forma I’ angolo sferico , due rette perpendi-
colari allo fteflo diametro, 1’ angolo rettilince
fard uguale all’angolo sferico.

DIMOSTRAZIONE

-+ "Efcano per efempio dal punto G del diamea
tro le rete G F, G H ne® piani degli archi F P

. p» HP p perpendicoiari allo fteflo diametro; I’
angolo FGH ¢ uguale all’ angolo f B'h, ¢ioé ame
‘bedue fono retti in quefto cafo, per eflere an~
cora le rette fP,hP negli ftefli piani, e
perpendicolari allo - fteffo diametro, e perd
parallele_alle rette EG, HG: ma I'angolo
£Ph rettilineo & uguale all’ angolo sferito F

P H (7):dunque ancora & I’ angolo rettilineo (7)68, def.
FGH=FPH angole sferico. Ciocche ec. 4

COROLLARIO V.

. 'LXXIIL L’ angolo sferico & uguale ;ll’l
angole formato da’ piani d=gli archi ftefli, che
contengono I’angolo sferico. : =

DIMOSTRAZIONE

La. inclinazione del piano FP p ‘al piano

Pp forma I’argolo rertilineo, FG H (per

Ia precedente): ma FGH —F P H sferico

“angolo formaco dagli archi fteffi (per la pres
cedente ) : dunque ec. Ciocche ec. o
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COROLLARIO VL

LXXIV. La mifura uguale all’angolo
sferico & I’arco di qualfivoglia circolo, che
ha il polo nella cima dell’angolo, il quale
arco & comprefo tra i lati, o gli archi che
formano I’ angolo sferigo .

DIMOSTRAZIONE

Segata la tfera da qualunque piano A B
D, o EF H perpendicolare al diametroPp, i
che é comune fggpmento ‘di que’ pianhi degli _
archi PF, P H, il fegamento della sfera fa« \

@) 9-Cor. 13 un circolo (8), che ha il polo in P (9) s i

(9) 64.def. ma. arco BD, o FH comprefo tra gli ar-

3. chi PF, PH, o BP, PD ¢ arco d’un rtal
_circolo, come ¢ manifefto; ed é mifura ue
gualc all’ angolo sferico; come lo dimeftro.
Perchie Parco BD & mifura dell’angclo BC D
formato da' raggj BC, CD perpendicolari
all'affe Pp; e Parco FH ¢ mifura dell’an«
golo F G ﬁ formato da’ raggj FG, HG, pu-
re pergendicolari all’ affe: ma gli angoli BC
D, F GH fono uguali all’ angolo sferico B P

) 92.Cor. D, o F PH(1): dunque ’arco BD, 0o FH

4 4ok 4 3 mifurs uguale all’ angolo sferico faddetso ..
Ciccche ec.

COROLLARIO VI

LXXV. Se rgli' atchi, che formano un’

angolo sferico fi prolunghino; di nuovo cone

gerrono in guifa, che e compifcono ciafcuno

up femicircolo; e formane un’altro angolo

sferico uguale al primo . .
. " DI~

>

et —— "+ T Ll —— N |
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DIMOSTRAZIONE.

Effendo la reeta P Cp diametro di amben

due gli archi PF, PH, ambeduc gli acchi
prolungati deyono paffare per I’ altra eftremie

ti p del loro diametro: dunque PF K ,PHp

faranno femicircoli. Ma inolere lo fteflo an-

golo rettilineo BCD, o FGH fard uvguale |

allo sferico angolo Bp D (2). Dunque lo ftef "’z:i.rf‘
fo atco BD, o F H mifura degli angoh BC +

D, o FGH, ed ugual mifura deli’ angcie

sferico FPH (3), far} ancora mifura ugua (;) 73 Cor.
le dell’ angolo sferico Bp D. Dunque 1'an- 5. def. 4
-golo sferico FPH—BpD. Ciocchd ec.

- N N ,!

COROLLARIO VIIL

LXXVE. 11 circolo maffimo, che fia pepe
endicolare. ad un’altro circolo maflimo, paf-
{a per iﬂpuli di quefto:e fe un circolo maf-
fimo pafa per il polo di'un’ ajtro circolo mafs
flimo, quello ¢ perpendicolare a quefto.

DIMOSTRAZIONE -
" Dells 1. Parse..

Sia, il eircolo maflimo P B-p perpendico-
lage al circolo maflimo ABD ¢ fard il piao
del circolo P Bp perpendicolare al pianc del .
circolo ABD (4): dunque fe fi feghi la sfe- (;‘)&EC:“
ra da un’ altro piano AP D p, che paffi per ™
il C, e che fia’ érpendi.corare al fuddccta
piano ABD, il fegamento PC p ccmune di
que’ due piani FBp, AP Dp frafe perpens
dicolari , ¢ perpendicolari al terzo 'piBarB: '
?
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BD, fard pure neceffariamente perpendico-

(s) 16, Eo" lare al piano A BD (g): dunque i punti P,
p» che fono nel circolo PBp faranno i po-

g‘) 63.def. I3 ‘del tircolo: ABD: (6): dunque ec. Ciace
’ cheé -ec. - " : '

. DIMOSTRAZIONE
" Dells IL Pare. .

del circolo maflimo A B D, pafleri an-
- cora per Vafle P Cp perpendicolare allo ftef-
@) §4 def. fo. piano del citcolo AB D, di cui & affe (7):
3- dunque il circolo mafimo P Bp fard perpens
(®) 169. Cor.d,colare (8) all’ altro circolo ABD. Cioc-
8. def. 40 ch3 ec, S R
LXXVII Def. s, Triangolo sferico dicefi
_ -quello’ che. & formato nella fuperficie sferica
da tre archi- di circoli maffimi, che fono 4
fuoi lati. ‘
COROLLARIO I

) LXXVII; Se int un criangolo sferico due
angoli fono retti, i lati ad effi oppofti fono
quadranti. 2%, @ fe due “lati fono quadran-
- t1, gli angeli ad effi oppofti fono retti. 3° A
dn‘ambedue i cafi il terzo. lato ¢ mifura del
;terzo.ungolo} G o e T

DIMOSTRAZIQNE
" Dells I Partes ..
. Se ‘tlil'angolif PBQ, D B fono reti,

- 4l puato P, che ¢ il comune- fcgamento do*
v Cif=

g .

| S{; il“circolo, maffimo PBp pafli per il .
polo:
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coli BP, DP; fard polo del circolo ABD (g): 75 Cor.
ma il circolo ABD, che paffa per il centro 6OC:;,
C della sfera, & circolo maflimo (1); ed il o det T
circolo maflimo d’ogni intorno ¢ diftante dal
fuo polo per il quadrante di un circolo maf-
fimo (2): dunque gli archi PB, P D, che (2)67.Cor
fono le diftanze dal polo del circolo maffimo 3- 46 3
ABD, faranng quadranti. Ciocché ec.

DIMOSTRAZIONE"
Della I1. Poaree.

Se poi gli archi PB, PD fono quadran-
ti, eflendo mifure degli.angoli BCP, DCP:
quefti faranno retti: dunque la retta CP fa-
ra perpendicolare a tutto il piano BCD,
dunque i piani degli archi PB, PD, che .
hanno il comune fegamento P C perpendico-
lare al })iano BCD, faranno pure perpendi-
colari allo fteflo piano B CD: dunque gli an-
goli PBD, PDB faranno retti (3). Cioc- ) 7t Cor:
che ec. ~ : B
" DIMOSTRAZIONE )

Dello III. Parse . )

In ambedue i caff il terzo angolo & I’ane
golo sferico BPD: ma I'arco BD ¢ mifura
uguale d’un rale angolo sferico veffendo’ il
unto P il polo del circola. B D(4): -dunque (4) Jq..Cor.
il terzo lato BD ¢ mifura del terzo angolo., 6. def. 3.
Ciocché ec. o S

COROLLARIO H.

. LXXIX. Se tutti gli angoli. fono retti,
tutti & lati fono quadranti. 2% ¢ fo.tucti-i lae
: ti



(6074 Cor. .
- dof. 3, drante. Dunque ec. Ciocche ec.
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ti fono quadranti, tutti gli apgoli del ¢riane
golo feng retti.

DIMOSTRAZIONE
Della 1. Parge.

Se ancora il terzo angolo BPD al polo

P fard retro ancora I’angolo BC D fari ree-
to : (5) dunque ancora "arco BD fari’ qua=

DIMOSTRAZIONE
Della Il. Parie .

Se ancora il terzo lato. o0 arco BD &

‘quadrante, fari mifura aell'angolo BCD u-
- guale all'angolo sferico BP D (6): dunque
‘ancora il terzo angolo fard retto . Ciocche eq.

" ANNOTAZIONE.
LXXX. Quindi fi fa palefe la rifoluzico-

" ae del triangolo sferica, che abbia retti tut-

ti gli angoli, o almeno due, ne’qualinms
d’uopo delle Tavole delle Funzioni.. Rima=

ne & trattare de’ triangoli retrangali, ne’ qua- -

‘li un folo angolo ¢ retto, e la bafe & fem-
pre oppofta all’angole retto; e de'triangoli
obliquangoli, ne’quali niun’ angolo ¢é retto,
¢ qualfivoglia lato pud prenderfi per bafe.

ParaGgraro IL

Dells Réﬁ’luzio;u de Th’ugoh’ Rettangoli .

" LXXXL Sei canoni fi ricercano pec.la
‘sifoluzione de' triangoli rettangoli sferici, i
( . qua~

|
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quali tutti fi fanno manifefti dalla confidera-
sione della fola Figura 11, In efla fiavi il Fig. 1,
triangolo BAD rettarkgolo in A, Il cireolo
del lato AD fia ADEFL, il cui piapo fi
concepifca effer lo fteflo, che' il piano della -
carta. Il latco AB fia di un circolo perpene
dicolare al piano del fuddetto’ circolo ADE
"FL: e labafe BD fia cbliqua al fuddetro
piano. Se BD, e A B fi prolunghino, incons
-zreranno il piano ADEF L ne’ punnE ,F,
ficche AE, DP faranno diametri, ¢ ABE,
D BPF faranno femicircoli, o
Concepifcafi dal puato B, che non @ il
polo del circalo A DE, ma gli refta obliquo,
tirata Ia retta B C, che far} obliqua al diamea
tro AE: indi tirata la retra ' T perpendicoa
lare al pianp ADE, e al diametro AE nel
punto I; poi Ia retta I G perpendicolare a}
diametro D P, ed alla retta B G, che:pure
fla_perpendicolare a DF : giacché il piano B
1G paffando per I B perpendicolare al piano
ADE, fard ancora perpendicolare al fuddet-
do. piano ADE (7): onde anche la retta G S”;,’f‘?g'
C, perpendicolare al fegamento. 1G, fard pu; "
¥e pecrpendicolare al piano BIG, e perd and
che alla recta BG. _
*  Finalmente prefo il quadrante DL dal
punto L concepifcafi tirato il' circolo maffi-
mo LHP, che divida il femicircolo DBF
#a H, c il femicircolo ABE in P: del cir-
colo’ ADEFL fard polo il punto P: del ,
circolo L HP ec. fard polo il punto D (8): & ct‘.cf'
ma il punte L, che fta nella circonferenza
DAL, non fard polo del circolo DBHF,
dovendo riufcire un tal polo fotto il punto .
L, altrimenti L H dovrebbe effere quadran-
© (9): gliangoli DL g » D H L faranno rec- §9) 64. def.
; u, ’

-
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plemento il lato HP del 2°: il lato A Bdel
1° ha per complemento la bafe BP del 2°-
il lato D A del 1°. ha per complemento I’
arco AL, ch’ ¢ mifurd dell’ angolo BPH
e la bafe BD del 1% hg per tomplemento il
latro BH del 2° (fe: il n° 81.)

LXXXIV, Or dunque i primi tre Cano-
ni fi ricavano dalla confiderazione della pira-
mide ( per il n° 82.), tenendo fempre, e
adoperando il Corollario 9. della Trigonome=
tria piana n% 213 cio¢ prendendo per raggio
prima la retta CR, poi Ia CG, ed in fine
la-CI. Nec"a A.gettangoli CIB, CGB, dos
ve CB ¢ comune, nafceri la ragione dello.
rette BG, BI; e Ia bafe B{ G dari I’altra
sagione delle. medefime rette,le quali ragioa . .. .
ni combinate fra loro daranno i .tre feguenti.
Cmoni. e o n o 3

. ., CANONE I

,LXXX‘V.. I rnggib‘é al feno dell’ ango~
lo, come il feno della bafe al {cno del latq
eppofto o Co N :

‘DIMOSTRAZIONE

Prefa la retra BC per raggio ne’trians
goli retrangoli C GB, CIB, faranno le per-
endicolari BG, BI fenj degli angoli oppo-

i BGG, BG I'(3): ma BG per.una parte (3) 21.Cony
¢ fepo dell’arco. BD, che nel triangolo ‘sfe- ¥
sico BDA ¢ bafe; e B] ¢ fena dell’ arca
B A oppofto all*angolo sferico D ; e per !’ al-
tra parte nel A B f G rettangola in I la ret-
ta BG, lato dell’ Ipotenufa, rapprefenta il
raggio, e BI repprefenta il feno dell® gpo«
fto angole rettilineo BG I, o sferico BD A+
S 02 Duns
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Dunque cost & il raggio al feno dell*angolo,
come il feno della bafe BD al feno del la=
to oppofto B A, cioé come BG. B]. Cioce
che cc. = -
CANONE I

LXXXVI. H raggio & al co-feno dell*
angolo, come la tangente della bafe allatine
gente del lato adjacente . :

DIMOSTRAZIONE,

Prefo il lato € G per raggio ne’ triana
goli retrangoli CGB , CGI, fari GB Ia
tangente dell’angolo BC G, ¢ GI la.tangen-
te dell’angolo 1 CG (3); ma per una parte"
la retta G B rapprefenta ancora la tangente
dell’ arco, o bafe BD; e Ia retta GI rap-

refenta la tangente dell® arco, .o lato D A
adjacente all’angolo D: per I'alcra parte nel
A BIG la-retta GR i pud prendere come
raggio, e GI. come eo-lgno ell’ angolo reta
cilineo BGI, o dello sferico BD A, a cui:
corrifponde: dunque cosl & il raggio al coe
feno dell’ angolo, come.la tangente dellabae
fe alla tangente del lato adjacente all’ angoe

lo. Ciocghe ep, - ,
) CANONE IIL

- LXXXVIL T riggio 8 alla tangente delf’.

€3)
%

b

) 3. Cer.

‘angolo, come' il feno del lato adjacente &

alla tangente del lato oppofto .
DIMOSTRAZIONE
- . Ne’ 80 CIB, CIG prefa la fetfa C I'

per raggio, (3) fard Ja retta IG feno dell’.
L an

[
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angolo ICG, o dell’arco, o lasto A D adias
cente all’angolo D, e Ia retta I B fari tan«
gente dell'angolo ICB, o dell’arco, o lato
A Boppofto al fuddetto angolo: ma nel A B
IG la retta I G pud rappreéfentare ilraggio.
ed in tal cafo la retea I'B rapprefenta la tan«
gente dell’angolo rettilineo BGI, o dello
sferico D . Dunque cosi & il raggio alla tans
gente dell’angolo, come il feno del lato as
diacente al" fudderro angolo é alla tangente
d:! lato oppofto allo fteflo angolo . Ciocché e¢.

CANONE IV.

LXXXVIIL 11 raggio & al co-feno di un.
Tato, come il co-feno dell’altro lato & al co=
feno della bafe .,

DIMOSTRAZIONE.

Nel A BPH (4) il raggio BP, ciod il (4)8sCen
feno dell’arco B P, @ al feno dell’angole B © **
PH, o dell arco AL oppofto; che lo mifu-
ra, come il feno della bafe, o arco BP @& al
feno dell’ arco B H oppofto al fuddetto ango-
lo: Ma peruna parte nel A A BD il raggio BD,
ciod il feno dell’ arco BD & al feno dell’ ar-
co BA, ch’é co-feno.dell’arcoD A comple-
mento di AL ;.come il feno dell’arco BP &
al feno delf’ arco B H,. giacche .il prodotto
degli cftteimi & uguale al piodotto de’ medj ;-

e DBH=ABP; e per I'altra parte il feno
delV’ arco PB ¢ co-fenodell’atco B A, ed ilfena
dell’ ircoBH e eo-féno dell’ steo, obafe BD,
effendo I’ un arco coinplcinento dell’ altro. Duos
ue il raggio BGfenodell’ar¢o BD ; ¢ al lato
Ifeno di BA, e co-feno di GI, 0AD3

' 0; €os
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come il co-feno dell’ arco B A-feno dell” are
co BP é al co-feno della bafe B D, feno dell’
arco BH . Ciocche ec. -

CANONE V. .
LXXXIX. Il raggio & al feno dell’ angoe

Jo adiacente, come 1l .co-feno di un lato &
al co-feno dell’ angolo oppofto . .

DIMOSTRAZIONE |

. Per lo fteflo canone 1° (5) il raggio B
P, cioé il feno dell’arco B P ¢ al feno delf’
adiacente angolo PBH—=ABD (di cui &
mifura I'arco A D, ed é feno la retta 1G);3
come il feno dell’arco BP ¢ al feno dell*ar-

co P H: ma ilfenodell’ arco BP ¢é co-fenio dell’ -

arco, o lato A B adiacente all’angolo ABD;
e il feno dell’arco P H & co-feno dell’ arco
HL, o dell’angolo sfetico D da eflo mifura=
to, ed oppofto al lato AB: dunque il rag-
gio, o fgno dell’arco BD . 'i4 & al feno
dell’ angolo adiacente DB A jche & GI, co-
me il co.feno del lato A B, che & il feno
deli’arco BP, & al co-feno del lato H L ciee
deil’angolo D cppofto ad A B, che ¢ il fene
dell’ arco HP. Ciocche ec. ,

CANONE VL

XC. 11 raggio & alla tangente di un anv
golo ceme il co-feno della bafe & alla co-tane
gente dell’ alcto angolo .

DIMOSTRAZIONE

Nel ABP H prefo il feno del lato HB
per raggio, il feno dell’arco P H fard tane
. P gea-
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Eente » ¢ il feno della bafe BP fard fegante: o
unque per il Canone 3. () il raggio & alla (9 8. Can:
tangente dell’ angolo B ad cfla oppofto, tos 3 **
me il fene dell’arco” B H adiacente all’angos

lo B ¢ alla tangente. H P del fuddetto ango-

lo ad effa uppofto : ma ancoranelA A BD prefo
il-feno dell’arco A B, cioé BI. per raggio,
il feno dell’ atco A'D, cio¢I G, fard rangene
te dell' angolo B ad efla uppofto; ed il feno
- deélla bale’ B D; cioé B G, fard fegante: Dun-

que per lo fteflo Can. 3 il raggio BI ¢ alla’
_tangente G Idell’ angolo B, come il feno dell?

arco BH ¢ alla tangente dell’arco HP. Ma

il féno dell’ arco BH & ccsfeno d-ll' arco, o
" bafe-BD; e la tangente dell’arco HP ¢ cos
tangente dell’arcor HL, o dell’ altro angolo

D da eflo mifurato. Dunque il raggio BI,
ciog il fero dell’ar¢co AB, & a GI rtangente
dell’angelo B ad efla oppofto, cioé al feno
dell’atco A D 5 come il co.feno della bafe B
D ¢ alla ¢o-tangente delP altro angolo D,
cioe dell’ arco HL ; che lo milura . Ciocché ec.

'ANNOTAZIONE

- XCIL Prima d’ infegnar I"ufo de’ fuddetti
Canoni', dard due tegole, onde conofcere ; di
quale fpecie fiano gli angoli; e gli archi cer-
catt, -eieé e ‘effer debbano gli angoli acuti,
o ottufi, e gli archi minori, o maggiori di
un quadrante. Le¢ due regole indicanti la fpe-
ctic deg'i angoli; ed archi; qualinque volea
qu-fta fia in fe determinata ; fi ricaveranno
facilmente dalla Fig, 12, '

04 RE:
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REGOLA 1

1 1ati fono della medefima [pecie cogh
angoli oppefti. :

XCIL Per intelligenza di quefta, e del-
la feguente regola fi offervi la coftruzione del-
la Fig. 52., che ora fPieghetemo. .
. Rimanendo i puntt A,B,P, D,E, come

nella Fig. 11., che ancora qui fi fuppone,

per il polo P, e per il punto D fi tiri I’are
co DP d’un circolo maffimo (7), il quale
fara perpendicclare al circolo ADBE (8): ine -
* di divifo il femicircolo A DE in due parti .

uguali in T (il qual punto I fard il polodel
circolo ABE (9), giacché i poli di quefto -
circolo devono ftare nel circolo ADE, ed
efler diftanti per un quadrante dal circolo
ftefflo AB); fi tiri I'arco B I quadrante : fi-
nalmente fi tiri I’arco B d per qualunque
punto del femicircolo A DE; purcheé il pune
to d ftia rifperto ad I alla parte oppofta del
punto D; e fatto il polo in B fi tiri I’ arco
FIf, che incontri gli archi BD, Bd inF,
f; il quale arco FIf fard circole maflimo,
eflendo diftante del fuo polo B per il qua-
drante BI, e formerd gliarchi BF¥, B fqua-,
dranti (7), e gli angoli B I F, BIf retti(g). .

DIMOSTRAZIONE
" Della 1. Regola .

XCIIL Se il lato A Bfia minore del quss’
drante AP, come ¢ nelia Figura, I’angolo
A D B mifurato da AB fari fempre minore

, : dell’
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8ell’ angolo retto AD P mifurato dal qua-.
drante AP, perché come I'angolo ADB ¢ .
parte dell’angolo ADP, cost il lato A B &
parte di AP. Se poi fi faccia il lato AB .
maggiore del quadrante A P, ancora I’ango- .
lo ADB conterrd I’ angolo retto AD P, o

erd fard mag%orc di quefto, comunque fia
Paltro lato AD: dunque. i lati- fono della -
medefima fpecie cogli angoli oppofti. Cioc-

ché ec. .
. REGOLA 11

XCIV. Se due angoli, o due lati, o un
Iato con un’angolo adiacente 1° faranno dele .
la medefima fpecie , la bafe fari minore di un
quadrante. 2% fe quelli faranno di diverfa
fpecie, la bafe fari maggiore diun quadran- .
te. 3% ed alloppofto fe la bafe fari minor
di un quadrante, quelli fono della medefima
fpecie, e fe maggior di un quadrante, quel- .
1i fono di fpecie diverfa.

DIMOSTRAZIONE

.E primieramente fe due lati di un trian~
olo' fiane ciafcuno minori di un quadrante,
come nel ABA D fono i lati AB, AD; la
bafe BD ancora fati minore di un quadran-
te . Infatti eflendo A B minore del quadrante .
AP, ed AD minore del quadrante AI; e,
erd ambedue della medefima fpecie; ancora

ra bafe B D & minore del quadrante B F.
Similmente fe due lati di un triangolo
fiano ciafcuno maggiori di un quadrante, o
erd della medefima fpecie,, come nel 4 BE
% ¢ il lato BE maggiore del quadrante PE, .
¢ il lato DE maggiore el ‘quadrange 1E;
. [-¥-C)
‘.
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parte.
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parte .
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ancora la- bafe B D refterd minore del Yia-.
drante BF. Cosi fe due angoli, -0 un tato
con -ur® angolo. adiacente faranuo della me-
defima fpecie, cidé - o' mincri ambedue; o
maggiori di un quadrante, come nel A ABD
fono gli angoli: acury B, Dj e nel AEBD
fono(ﬁii angoli ctiufi B, D, dovendo i lati-
oppofti efflir dells medefima:fpecie con yue
gh angoli (1), parimente la ‘bafe BD far
fempre minore del quadrante BF . C
2% Se due lati faranno di diverfa fpe-
cie, come ¢ nel A BAd il lato BA mino-
re del - quadrante AP, e il'lato Ad mag-
giore del quadrante AI: o fe due angoli ,jo
un lato ‘con un angelo adiacente fiano di di-
verfa fpecie, come fono hel fuddetto A B A
d-gli angeli B d, che (1) devon feguire la
fpecie de’lati cppofti Ad;, AB; la'bafe fas :
ri- fempre maggicre " di 'ua quadrante; tiod
Bd fari maggiore di BF. . o
3% All cppofto {e la bafe fia minor. di
un quadrante, i due lati, e i due angoli al-
la bafe fatanno della med.fima fpccie; per-
ché altrimenti (2) fe quefti foflero di diver-
fa fpetiée; la bafe dovrebbe effor maggiore di
un quadrante . E fei la bafe fia maggicr diwn
quadrante, quelli effer devoro di diverfa fpes
cie; perche zlerimenti (3) fe quefti foflero
della medefima fpecie,- la bafe eff:r dovrebs:
be.minore di un quadrante. Dunque ec.”
-.COROLLARIO ‘
= XCV Poiché (4 gli angoli foho-della.
medefima fpecie’ co’ lati cppefti, quando trats

tafi- della Icro fpecie, poflono gli uniagli als
toi foftivaiefis . o o o0 C ok
- PRO-
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PROB 'LEMA X~.'é orlc
In ogni triangolo rettangelo sferico s das>

te. due cofe, oltre I’ angolo retto ¢ trdvdre il
rimanence. : SR e I

s P'IE GA Z'I"O' NE"' .-, . Ty

. XCVIL. Per : foddisfare al Problema .cona -
viene 1°% trovar qualche funzione ‘dell’ ars.
co, o angolo cetcato. 2° trovare di .quale
fpecie fia I’arco, o angolo ‘cercato. La pri-
ma fempre fi trova per mezzo di alcuno de’
fuddetti Canoni, per cui avremo tre termis
ni proporzionali, onde poter trovare il quar-
to cercato. La feconda fempre fi ottiene per
me2zo di alcuna delle due regole, fuorche
nel eafo, in cui fi dia ua laro coll’ angolo
oppofto, e fi cerchi qualunque dell’ altre coe’
fe . Quefto cafo & fempre dubbio, e pud ave-
te due foluzioni, perche qualurque delle al-
tre cofe pud effere o maggiore , o minore di
un guadrante; come nc’AABAD, BAF
rettangoli in A, dato il lato A B, e I'an-
golo oppofto, effendo il lato A B comune 2’
due triangoli, e mifura coftante dell’ angolo
oppofto ; ¢ I’ angolo D del 1°. triangolo uguale
al{’ angolo F del 2% triangolo, fempre fard
dubbia cofa, quale di que’ due triangoli pren
der fi debba per trovare il rimanente. -

XCVIL. Sei fono le combinazioni, che aver
fi poflono ne’ triangoli tertangeli sferici, e fo=
no le feguenti,a cuifoggiungo i Canoni, in
tui fi contengono, e le regole ; per cui mez~
2o fi pud trovare la fpecie degli angoli, ¢ i
ati adiacenti alla bafe; e giacchs la feconds.

: te=
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regcla contiene tre parti, fiefprimerd ciafcue
na di efle fecondo il bifogno.™
1°. La bafe con ambedue i lati. pet il
Canone 4., reg. 2. parte f..
. 2% La hafe con ambedue gli angoli. pe#
il Can. 6., reg. 2. parte 2 R
3° La bafe con un lato, ed angolo adia-
cente . per il‘Can, 2., reg. 2. parte 3.
4° La bafe con un lato, e I'angolo op«
pofto . per 1l Canone 1., reg. 1.y oniuna nel
cafo dubbio , . ,
§°. Ambedue i lati corn un’angole. per
il €an. 3., reg. 1°, 0 niuna el cafo dubbio,
6° Ambedue gli angoli con un lato. per .
il Can. 5.y reg. 1., o niuna nel cafo dubbio .

. Ciafcuna delle fuddette combinazioni con«
tiene tre cafi, giacché pud cercarfi qualun~ .
que di quelle tre cofe, date le altre due; e
quindi 18. fono i cafi del propofto Prchlema.
Ma poiché due cafi dclla prima, e feconda .
combinazione fono i medefimi, effendo lo
fteflo cafo, qualunque de’ due lati fi cerchi,
data la bafe, e I’ altro lato, come nella pri-
ma, e qualunque de¢’due angoli fi cerchi,
data la bafe, e Paltro angolo, come nella fe- -
conda ;- perd ogni rifoluzione de’ triangoli
fi contiene in 16 cafi. Ciafcuna delle tre uls
time combinazioni contiene un cafo dubbio;, .
cioé quando dato un lato, e I'angclo oppo-
fto, fi cerchi la bafe, ccme nella quarta, o
fi cerchi I’altro lato, come nella quinta, o,
fi cerchi I'altro angclo. cote nella fefta,
ne’ quali cafi non abbiamo 1’ ajute delle re«:
gole, come ho avvifato nel num. pree. Trop«
po lunga cofa farebbe il proporre , ¢ fcioglies.
re-tutti i 16, cafi; e perd uno ne: propertd
per efempio, onde ad imitaziong di ¢ ol‘gli‘.

)
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aitri feioglier 1 poffano da chi vored per eo’
forcizio. - o co s T

3. XCVIH. Sia el ‘A A B D:data’ 1z bafe B:
D, e il lato AD, trovare I’angelo: D adia-
w“',' ">:>\1'~'y.‘\ R ‘1 . L 3 4 ‘.

- Rif.;Quefto ¢tafo fi' contieiie nella terza
ocombinazione , e fi.rifolve (§) per il. €an, 2. 5)86 Can.a.
parte 3, della reg. 2. Sia la data bafe B D s g#Res- %
57% a5’ Sia:il lavo AL = 41° 16" nel Ca.
none 2. abbizmo.=¢.i/ raggio effere al co~

eno dell angolo , come la samgente dello bas
J& alls vangente del luto wdjacente =\ .

- ' Dunque il logaritmo del co:feno’ delt
angolo D ¢& uguale al refiduo naro:dalla fot-
trazione del serzo termine:dalla fomma degli
eftremi, ciod = logaritmo del raggio —+ los:
garitmodella tangente del lato di41°% 16’ ~—
ogaritmo della ‘tangente -della bafe. di ¢7°
2§°, cioé = 10,00000~+9.94323—10.1944§"
=9.74%878. Ma.a quefto ne?le ‘Tavole 'cora
rifponde I'arco di-55% 54, dungue "ec.”Ma
nella parte terza della-reg. 2.abblamo, -che’
fe.la bafe & mindre di un quadrahte, ancora
il lato poll’ angolo adiacente faranno minori
di un gquadrante:s dunque effendo . 1a data B
D bafe di §7°% 24".,.e 1l datolato A D di1°.
168’.;, ancora langdlo ‘D cercato~fard minore
di un quadrante, ‘e perd fi dovrd preadere
. §5° 54’., come o efibifcono'le tavole, e non
il complemento di 41° 16%, giacché ne” trian~
goli sferici fi’ vetifica neceffabiamente , che
Ja. fomma de’ tre angoli fupesa! due - angoli
retti. Dunque faranno trovati-tutti- tre gli
archi, o lati, ed angoli del fuddetto triango-
jo ABD. Ciocché ec. : o

XCIX. Per }a (oluzione de’ cafi contenu-:
(CR



,ne;le fei fuddette combination, fi. avvers.
tono le cofe feguenti, che fi ricavano.da®
fei tuddesti<Canaeni, gomg mnafuunupotri per
fe dedurre. S R CIN O

°. La bafe nel trungolo rettangolo mn.
pud eﬂ'cte diftante dal..quadrante > pil: che
qualfivoglia- de’ duq l,ati :par- zl Canqne 1°
".03'040..” it :

2% La, bafe; pEpetto a quﬂﬁvogha angoq
Jo.edjacente. pud aver quahtnque grandezzn.
per. il Caoone €% ]

3% L' angola: non puh eﬂem dtﬂrante dal |

quadrance mena.del lato oppofto:. per. ll Caq
nonex ,03:,05.:.
: - 4°: Due'angoli infieme preﬁ devon eﬁ'er
maggnon di un: retto: per il Canone 5°;06%.
8% LY anFolo tifperto- al- lato' adjecents:
pud aver qua unque grandezza;, per il Clh
none 2°%-:. .

. 6% L angolo nfpetto allo, ‘bafe puh aver
qualunque - grandezza : ‘P“’ il»; Canone. 6.
Quindi fi deducono i.cafi. impeflibili, ed 1
poflibili a: fctbghcrﬁsche'rﬁ contengono in
wltre fex combinazioni ;. & .fomo, ...

© 1% Data Ja-bafe, c:ué’ altca lato, il cas.
fo {ard dmpafhititte ;. ‘fe la. bafe“:diftante fia.
dal .quadgante pit. cheiil. laga; dator;, (. per. il:
n%. 1. ks di: cii daremo po; Peldmpgo O

°. Data. {a-'bafe , e un’ altro- angolo , il

cafo fa:a feopre- poflibife 3. (iper. il n% 2.:) .-

% Dati due angoli, il caf@ fard impofs

* fibile » fe la laro fomma_non- fu‘peu P angoa
loretm(p;enln»y) .

- 4° Data uu’ angolo, = il la:o oppoﬁo,»
fard lmpoﬂibxle fe I’ angolafia: diftante dal
quadrante inene’del lato _oppofta: ( per il
"3 )

5% Daa
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. 5% Dato- un’ angolo ,- e il lato " adjacente 5
fard ‘fempre poffibile: ( per il n%. 3)
... 6% Dati due lati, fari fempre ,poffibile 5
( per il n%3.) - . dow o g b

" €.:Qualunque volta 4§;cafo fard .impof=
fibile, il calcqlo trigonometrico lo, dimoftca,
Sia.data per ef. la bafe di 57°; ed il Tao di
76%; e fi cerchi I' angolo oppofto a quefto
late .1l cafo fi contiene nella- 4. combinazios
ne al: n°. 97., e nella priha al num' 99. Al-
la quarta combijnazione co’rriiponqu il Can. 1.,
jn cui abbiamo, che = i/ raggio ¢ al [ena
dell’ awgolo, come il-feno, della. bafe at [eng
wel uto -oppofte =: Dunque il feng dell opy
pofto angolo cercate ¢ ugyale 3l prodotto dew

li, efiremi divifo per il ferzo termine , ciog
il logapitmo del feno.dejlhangolo oppofto cery
cato == al logaritmo de} raggia -+ legaritma
del feno di 76° = logaritmo, del .feno delly
pafe di §7°, ciod = 104,00600 — 9.98690-—9,
92359==10.06331,, ,il -giale ¢ maggjore del
{ogaritmo. del raggio, piperd.di gualfivoglia
lqgaFi.fll.w de'ilpqi;_ B L L e s

»
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L e At e e e
Della: Rifoluzione de’ 'lj;:'gygqlq :Qélyqq)ngal:‘

CL I triaggoli wbliquangoliyfi riducono
a’ rettangoli per un’ arco perpen icolare , che
dalla cima di un .qualungue, angelg paffando
venga al lato oppefto, préfo; per bafe.; come
fi fa ne’triangoli piani per mezzo di una ret-
ta tirata perpendicolare s+ . . -y (T

Sia il AA B D (Fig. 13.): Prelio' per ba- Fig. 13.
fe il lato AD, e prolyngati gli arci AB, -
DB, fi compiano i femicircoli A a Dd,

: o ACC
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Per il punto B fi tirl il elrcolo E B e perpen-
dicolare al circolo ADad, che fegheri ne®
due punti E, e diametralmente oppofti, e il

unto del fegamento E caderd nel femicircoe

fo ADa; e I’altro punta e nel femicircolo
a2 d A: finalmente fi feghino i due femicir-
coli EAe, Ea e ne'punti 1, I in due par-
ti uguali, .
" 11 A ABD per il perpendicolo BE fi
riduce a due triangoli rettangoli AER, D
E B, dove o il perpendicalo cada dentro 1la
bafe del triangolo, come ivi, a cada  fuori
di efla, come nel A ABd, fempre AE,ED
fi dicono fegmenti della bafe; ABE, DBEB
fegmenti della cima dJell’ angolo; ed i feg.
menti AE, ABE fono adjacenti al lato A B,
e all’ angolo A, ed oppofti al lato BD, e
all’angolo D; ed al contrario i fegmenti D
E, DBE fono oppofti 2’ primi, ¢ adjacenti al
Jato BN, e all’ angolo D.

Ora coll’ ajuto dé’ fei primi Canoni cfpo«
fti nel precedente Paragrafo ne ricavereme
altri fetre fpettantia’ fuddetti fegmenti, lati ,
ed angoli, e tytto cid, che diremo del A A
B D, ha luogo negli aleri tre AAABd, 2B
D, aBd, purche alle lettere majufcole del}
A ABD fi fofticuifcano le piccole degli altri
griangoli. . . S . .

"CANONE VIL

CIL T feni degli angoli fono come i fe-

ni de’ latioppofti,. ‘

"DIMOSTRAZIONE

(1)85.Can. ©  Per il Can. 1. il raggio (1) & sl feno
L

dell’ angolo A, come il feno dol lato AfB al
‘ co
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feno del lato BE: e alternando, il feno dgll’
angolo D ¢ al raggio, come il, feno BE al
feno B D: ora in quefte due proporzioni tol-
ti i termini comuni, atgomentandg per w- o
gualtd perturbsta (2), fard il feno dellan- = o
olo D al feno dell’ angolo A, come il feno f,’i,;f,;,, :’
del lato A B al feno del.lato. BD: ciad
Il Raggio. feno A:: feno A B. feno BE,
I Seno D . Raggio;; feno BE. feno BD,
Dunque tolti i termini comuni,, o
.~ Il feno D. feno A:; feno A B.f{eno ED,
Dunque ncl AABD.i feni degli angoli fone
come i feni de’ latt oppoiti. Giogche ec,

CANQNE VI

CHL I cofeni de’fogmenti della cima
fono come le tangenti de’ lati oppofti .

DIMOSTRAZIONE
(3) 86. Cany

- . .Per il Can. 2. (3).1l raggio & al co-feno ;]
dell’ angolo A BE, come la tangente del la:
to A B alla tangente del lato BE: ed alter-
nando il co-fenp dell’ angolo DBE & al rags
gio, come la tangente del laco B B'alla tan-
gente del l3to BD: Bunque argomentando
per ugwalts perturbata (4), e tolti i termi- (4)122.Car,
#i ¢omuni, fara il co-feno delf’ angolo D BE & Pop- 1,
al co-feno dell’ augolo- ABE, come la tane
gente del lato AB alla tangente del Iato D
B: cios : e

Il Raggio . Co-feno A B E: : Tangente AB.

1 €o-feno D) BE . Raggio : ; Tangente BE.
Tangente BD, Dunque fara - )

I1-Co-feno D BE. Co-feno ABE:: Tane
geate A B, Tangente Il} D. Ciocche cc.

As °
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CANONE KX

CIV. 1 feni de’ fegmenci della bafe fond
. come le tangent degli angoli ’choﬂi. S

DIMOSTRAZIONE

.

(5) 87. Can, Per il ‘Can. 3. (5) Il raggio & alla tan-
3 . gente dell’ angolo A, come il feno del fege
mento A E della bafe al feno del lato BE:
ed alternando, la tangente dell’angolo D &
al raggio, come il fen. del lato BE & alfe<
no del fegmento D E della bafe . Dunque per
(6; 112.Cor, ¥gualts perturbata (6) rolei i-termini comu-
€.prop. 1. nj, fard la tangente dell’ angolo D alla tan-
gente dell’angolo A+, come il feno ‘del feg-
mento AE sﬁ feno del fegmento D E: ciod
Il Raggia, Tang. dii A :: feno del feg,

+ . .. AE, feoo BE. i o
3 La Tang. di D. Raggio:; feno BE, fe.
no del feg. DE. Dunque fard : ‘
. La Taung. di D. Tang di A:: fenode]

feg. AE, feng del feg. DE . Ciocché cc.

CANONE X

‘CV. I Co-fenj de’fegmenti della bafe
fono come i cu-feni de’ lats adjacenti. ;

DIMOSTRAZIONE

. Per il Can. ¢, (7). Il raggio ¢ al co-fea
("_)88'- Can: o d:l lato BE, tng il co-fgso del fegmen.
to AE della bafe & al co-feno del lato AB
e come il co-feno del fegmento. D £ della
bafe ¢ al co-feno del lato D B. Dunque ¢tole
; ) @
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ta la prima comune ragione, ed alternauso.
il co-feno del fegmento A E faurd al co-feno
del fegmento DE della bafe, come il cofe-
no del lato AB @ al co-feno del lato DB,.
Ma AB, DB fono lati adiagenti alla bafe A
D , Dunque ec.cio¢ Il Raggio. Co-feno BE:;
Co-feno del fegmento AE. Co-feno AB:;
Co-feng del fegmento DE, Co-feno DB,
Dunque alternando, Co-feno del fegmento
* AE. Co-feno del fegmento DE:: Co-feno
AB.Cofeno DB,

CANONE X

CVL I feni de’ fegmenti della cima fo-
no come i co-feni degli qngoli adiacenti.

" DIMQSTRAZIONE

Per il Canone ¢, (8) alternando, il rag- (8)8p. Cans
gio & sl co-feno del lato B E, come il feno ¥
dell’sngolo ABE, fegmento della cima, ¢
sl co-feno dell'angolo A; ¢ come il feno
dell’ angole DBE, fegmento della cima, ¢ al
co-fepo dell’ angolo 15 . Dungue alternando,
tolta la prima ragione comune, il feno dell’
sngolo A BE ¢ al feno dell’angolo D BE,
come il co-feno dell’angolo A ¢ al co-feno
dell' angole D; ciog

- 11 Raggip. Co-feno" BE;: feno ABE.
Co-feno A:: feno DBE. Co-feno D. Dun-
que & alternando; il feno ABE. feno DBE;;
Co-feno A . Co-feno D, Ciocche ec.

ANNQTAZIONE.

CVIL In quefti cinque nuovi Caaoni,
Pa fi
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(1)23.Teor.
paree 2.
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fi hanno altre cinque combinazioai de’ lati,
degli angoli, e de¢’fegmenti s1 della ‘bafe,
che della cima, a ciafcuna delle quali corri-
fponde un Canone per la foluzione : ciog’

7. I lati, e gli angoii fra lcro, per il
Canone 7. ’ :
"~ 8 1Ilati,ec i fegmenti della cima. per
il Can. 8.

9. I 'lati, e ifegmenti della bafe. peril
Canone 10,

1o. Gli angoli, e i fegmenti declla ci«
ma. per il Can. 11.. .

11 Gli angoll, e i fegmentidella bafe.
per il Can. g. _

uindi poi altti due Canoni fi deduco-
no, 4 onde in due cafi fi ritrovano gli' {tefi
fegmenti , .

CANONE XIL

“'CVIIL La Co-tangente della femifomma
de’ fegmenti della bafe, o fia Ia co-tangente
della merd della ‘bafe ¢ alla tangente della
femidifferenza, come la co-tangente della
femifomma de’lati ¢ alla .tangente della lox
femudifferenza ¢ - :

DIMOSTRAZIONE

$i prendano le fomme, e differenze de*
termini, come nella Fig 3. Per il €Canone
10. (9) i co feni de’ fegmenti della bafe fono
fra loro , come i co-feni de* lati adiacenti: dun-
que la fomma de’co feni de’fegmenti della
bafe fard alla lor differenza, com2 la fomma
de’ co-feni de'lati adiacenti & alla lor differen-
2a: ma per il Teoremp Generale (1) ta fom.

- <o : ma
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ma de’ co-feni ¢ alla differenza, come CO-t?all‘l‘-“
géate della femifomma alla tangente della fe<"
midiffz1enza : dunque la co-tang:rte della fe-
mifomma de’ fegmenti della bafe, cioé la co-
tangence della metd della bafe & alla tangen
te della femidifferenza, come la cotangente
della femifomma de’lati alla tangentc dells
loro femidifferenza .

CANONE Xt

CIX. La tangent¢ della femifornma de*
fégmenti della cima, cioé la rangente della
metd dell! angolo verticale & alla tangente
della  femidiff: tenza , - come la costangente
della femifemma degli altri due angchi &
alla tangente della femid:fferenza. '

DIMOSTRAZIONE

Per'il Cen. i1. (2) I feni de’fegmenti (:)‘co'c""‘
della cima fono fra loro, come i co-feni de-
gli angolt adidcenti alla bafe : dunquie la fom.
tha de’feni de’fegmenti fard alla lor diffes
renza, come li fomma de’co-feni degli an-
goli aliacénri ¢ alla lotr differenza. Ma pef :
1l Teorema Genetale (3), la fomma de’ feni(2)45.Teor.
¢ alla differenza, come Ia tarigente della fe. P4ste -
mifohma de’ loro archi ¢ alla tangente della
femidifferenza . E (4) la fomma de’ co-feni ¢ (4)23 Teor:
. alla differenza, conie la €o-tanigente della fe- parte 3.
mifymma & alla tangente della femidifferen-
za . Punque & vero il Can. Ciocchié cé.

REGOLA IIL

CX. Sc¢ i due angoli alla bafe faranne
. P " dels
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della medefima fpecie, il perpendicolo cas
dri dentro la bafe : e fe quelli faranno di di-
verfa fpecic, quefto cadrd fuor della bafe.

DIMOSTRAZIONE
D:lta 1, Parte.

Per ta prima Regola (5) i hati fono dels
1a medefima fpecie ccgli angoli oppofti: dun=
que gli angolt BAE, BD E fono della me-
defima fpecie coll’arco BE: dunque ancora
gli angoli BAD, BD A foro della medefie
ma fpecie: ma nel A ABD il punto E, do-
ve cade il perpendicolo BE, giace dentre
la bafe A D. Dunque ec. Ciocché ec.

DIMOSTRAZIONE
Dills II. Parte.

"Per la ftefla prima Regola (5), Nel A
ABdneilati Bd, B A,né gliangoli Bd A,
BAd fono della medefima fpecie : ma il pun.
to E, ovvero e, dove cade il perpendicolo,
¢ fuori della bafe Ad: dunque fe gli ango~
li alla bafe fono di diverfa fpecie, il per-
pendicolo cade fuori della bafe. Ciocche ec.

PROBLEMA XL

In ogni sferico triangolo obliquangolo ,

date tre cofe, trovate il rimanente. .

CXI. Cafo 1® Siano dati due lati coll’

angolo fra efli comprefo. Due cofe cercar

fi poffono; 1° il tarzo lato; 2% I’ angola op«
pufte a qualfivoglia dato late. Rig
I

‘f) 93 Reg.
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. Rif. della 1. parte. Sia A I’ angolo date.
comprefo, ed AB, AD i dati lati nel a A,
BR, e fi cerchi il lato BD Prefo il pers
pendicolo BE, nel A AEB abbiamo per bas.
fe il dato lato AB; e I’angelo A, e fi cer- .
ca il lato AE (6) per la combinazione 3, (6)97.prob.
Can. 2. (7) facendo, cosi & il raggio al to- (Jigs cun.
feno dell’angolo, come la tangente della ban a.
fe alla tangente del lato adjacente . Se quin-

di rifulea 1l Jaco AE—=AD; il punto E paf-

ferebbe in D, ed il triangolo farebbe rettane
golo in D . Se AE & minore di AD, il
perpendicolo cade dentro la bafe AD . Se A
E & maggiore di AD, il perpendicolo cade
fuori. Cosi trovato il fegmento coll’ ajuto . |
ancora della pacte 3 della reg. 2. (8); pet (394 Reg.
cui data la bafe AB fi tecova la fpecic dell’ 2
angolo A, e del lato adjacente A D, fard
trovato |’ altro fegmento E D, giatché AD i
fuppone dato. Ora da’ fegmenti A E; ED,
e dal lato A B gii noti fi dedurrd (9) per la {9) 107 anin
combinazione 9. e Can. to. il co-feno B D;‘éf‘:‘;_m"
perche cosi ¢ il co-feno del fegmento A E
8l cosfeno del fegmento DE, tome il co-fe-
no del lato A B al co-feno del lato BD. Fi-
fa'mente dal dato angolo A fi conofce la, .
fpecie del lato BE (1): e dalla fpecie de’la- )93 Reg:
ti BE, ED fi conufce la fpecie del lato B~
D (8;. Ciocché e, - _ o
" " Rif. della 2. parte. Si cefca I’ angolo D
oppoito al dato lato AB. Si prende per bafe
il dato lato! A D adjacente all’ angolo D .
Trovatl i fegmenti AE, ED, come fopta, 1,5 wni,
da quefti, e dal dato angolo. A (2) per 1a Gan.iriohs
combinazione 113 e Can. 9; fi trova E tan. Can. o.
gente ‘dell’ angolo D, facendo, come ¢ ilfe-
no del fegmento AE al feno del fe;iv;npnto

o P4 F,
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DE, cost ¢ la tangente dell’ angolo A alla
tangente dell’ angolo D', Si offervi, che fe

lfé mincre di AD, gli angoli. D, A fo.
no della ftefla fpecic; fe AE ¢ maggiore di
A D, quelli fony di diverfa fpecie (3). Cioc~
ché ec.

~ CXII. Cafo 2° Siano dati i lati AB,
BD coll’angolo A oppcfto a BD. Tre cofe
cercar fi poffono: 1° il lato ADj; 2% I’ an-
ﬁOlo ABD comprefo; 3° I’ angolo D oppo-
o al lato A B. .
Rif. della 1. parte. AD fia la bafe: fi
treva il fegmento AE, come nel 1° cafo,
e la fpecie del latc B E dal dato angolo A
(4) per la regola 1”.indi dai dati latu'AB,
BD, e dal fegmento AE trovato (5) per la
combinazione 9; e Can. 10 fi trova il co-fe-
no del lato ED, facendo, come & il co-feno
del lato A B al co-feno del lato B D, cosi &
il co-feno del fegmento AE al co-feno del
fegmento ED  Finalmente dalla fpecie de’
lati BE, BD fi trova la fpecie di ED per

(594 Reg. la regola 2. (6).

. Si offervi, che ficcome il cafo é capace
di due {oluzicni, fecondo che il crpencr"_co-
lo cade dentro, o fucri della ba'&; cosi da
E prefu ED da una parte, ed EA dall” al-
tra, e foreratco quéllo 'da quefto fi ha la pri-
ma foluzione, ed aggiunto quello a quefto,
fi ha I’ alera foluzicoe . Se mai AD dalla
foptrazione diventi quantitd negativa per efs
fere A-E minore di ED, o fe per I aggiun-

* ta A D diventi m-ggicre di un femicircolo,
- fi. rigetei quella foiuzione

Rif. della 2. parce Si cerchi P angolo
ABD comprefo. Dal dito lato AB, ed an-
golo A fi cerca il fegmento delia cima A D

T TR
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“E (7) per la combinazione 2; ¢ Can. 6; fa- (9)o).prob.
cendo, come ¢ il raggio alla tangente dell’ 1o~ 9o- Can:
angolo A, cosi ¢ il co-feno della bafe AB™ )
alla co-tangente dell’ angolo ABE. Indi da’
dati lati AB, BD, e dal fegmento della ci-’
ma ABE fi trova il co-feno dell’ angolo E o
BD (8) per la combinazione 8; e Can. 8; (8)107.anm’

facendo, cosi @ la tangente B D alla tan--&,’,‘:'&‘,m‘

ente A B, come il co-feno di ABE al co- '
%ano di EBD. Finalmente dal dato lato B D, -
¢ dalla fpecie del lato BE trovata, come fo--
pra. fi wova la fpecie della bafe, e perd an-
cor dell’ angolo BBE per la regola 2. (6). '
Si offervi, come fopra, che fottraendoE B D :
da EBA fi ha la prima foluzione, aggiu-~
gnendo quello a quefto fi ha I’ altra. Se 1"
angolo A BD dalla fottrazione diventi nega-
tivo, o dall’ aggiunta diventi maggior di due
retti, fi rigeeti la foluzione. :
Rif. della terza parte fi cerchi I’ angolo
D oppofto al lato AB. Dai dati lari AB,BD,
e dall’angolo A fi trova il feno dell’angolo
D (9) per Ia combinazione 7., ¢ Canone 7., (9)icy. anh.
facendo, come il feno del lato BD & al fe- &7 %1%
- no del lato A B, cosi il raggio al fenodell’
angolo D . La {pccie dell’angolo D nella fe.
conda foluzione fari la ftefla, che quella
dell’angolo A; e nella prima foluzione fard
diverfa per la regola 3. (1). (1) 110.Regy
CXIII. Cafo 3° Siano dati gliangoli A, 3 )
B col lato fra efli comprefo A B: due cofe
cercar fi poffono; 1°% il lato BD; 2° I’ an.
golo D.
Rif. della 1. parte. Sia il lato AD la
bafe : fi cerchi I'angolo 'ABE, cume nella
3. parte del cafo 2°%, fi avri ancora I’ ango
lo EBD per cflercc A BD angolo dato. Da
quce
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quetti due fegmenti della cima, e dal lata
A B fi trova la tangente del lato BD (2) per
la combinazicne 8., e Can. 8.; facendo, coe
me il co-feno di DBE @ al co-feno di A B
E, cosi la rangente di A B alla tangente di
BD. Finalmente dalla fpecie dell’angolo A
fi ha la fpecic di BE per la regola 1 (3); e
dalla fp-cie di BE, e dall’angolo EBD fi
ha la fpecie di B D per la regcla 3. (¢).
.~ Rif. della 2. parte. Sialabafe AD: e fi
cerchino i fegmenti della cima, come fopra .
Da quefti, e dall’angolo A fi irova il co-fe-
no dell’angolo D (5) per la combinazione
to.y e Can. 1t., facendo, come il feno di
ABE ¢ al feno di DBE, cosi il co-feno
di A ¢ sl co-feno di D. Quefto angolo fard
della fteffa fpecie, che I’angolo A, fe I’an-
golo ABE fari minore di ABDj alcrimenti
fard di fpacie diverfa (6) per la regola 3.

CXIV. Cafo 4°. Siano dati gli angoli A,
D col'lato AB. Tre cofe fi pofluno cércas
re; 1% il lato AD comprefo; 2° 1 angolo

ABD; 3% il lato BD.

(7) 167.ann.
n. Ir1.
to4. Can. 9.

Rif. della 1. parte. Sia lo ft:flo lato A

D la bafe. Dal dato lato A B, ed angolo A
fi cecchi il lato AE, come nclla t parce
del cafo 1° Indi dagli angoli A ,D, e dal
fegmento della bafe ‘A E fi trovi il feno dell’
altro fegmento E D. (7) per la combinazione
11., e -Can. 9 , facendo, cosi la tangente dell’
angolo D ¢ alla tangente dell’ angolo A, come
ilfeno del fegmenzo A E al feno del f-gmento E
D . Lafpecie di E D fard indeterminatat Si ag
givngaE Dad AE, fe gli engoli A, D fono del-
la fteffa fpecie ; ma fe fono di divetfa fpecie fots
traggafi EDdaE A, ¢ fi avrango le duc bafl
AD Ad per le due foluzioni: ma fe AD
: pet ©
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per Y aggiunta non fard minore di un femi.
circolo, o per la forrrazione non rimarri po-
ficiva, fi rigetti quella foluzione.

Rif. della 2. parte. Si cetchil’ angolo A
B D comprefe. Dal dato lato AB, ed ango- - .
‘A fi trova il fegmento della cima A BE (8) (8)97.prob.
pér la combinazione 2., e Can. 6., facendo, ¢ ¥ “*
come il raggio ¢ alla tangente dell’angolo A,
cosi il co-l%no della bafe A Balla COotan%en-
te di ABE. Dai tre angoli A,D, DBE. .
fi trova il fero E BD (9) per la combinazio- (g) 107. am,
ne so.} e Can. 11., facendo, come il co-fe. (22 & -
“no di A & al cofeno di D, cost il feno di .
ABE ¢& al feno di DBE. Si offervi, che
- qui pure I’angolo EB Dfard di fpecie inde-
‘terminata: fe gli angoli A, D faranno della
ftefla fpecie, fi aggiunga all’angolo A BE;
fe poi quelli fiano di fpecie diverfa, fi fet-
tragga per la regola 3 (1). Se dalla fottra= 1) 4 0.Reg
zione A B D diventi quantitd negativa, o per 3- -
I’ aggiunta diventi maggiore di due retti,
quella foluzione fi rigetri . ‘
__ Rif. della 3. patte. Si cerchi il lato BD.
Dai dati angoli A,D, e dal lato A B fi tro-
va il feno di B D (2) per la combinazione (2) 17 ats
%.. e Can, 7., facendo, come il feno. D & T3 i
al feno A, cosl il feno di AB @ al feno di7.
BD: ma 1"itco BD fard di fpecie dubbia. .
Se inoltre fia data la di lui fpecie; da effa,
e dalla fpecie di BE, pidt volte ttovata, fi
determinerd la fpecie di DE, e dell' angclo )
‘EBD per la regola 2. (3). Ciocché e¢.  (5)94.Reg. .

CXV. Cafo §° Siano dati i tre lati, e fia, =
terchi I’ angolo, A.
~ Rif. Si faccia bafe uno de’ lati adiacenti ad
A, per efempio AD. Daidatilari AB, BD,
¢ dalla metd della bafe A D i crova la rame

gen-
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Eente della femidifferenza de’ fegmenti AE;
D, che fi prenderi non maggicre di a
(&)w&cin-quadrante (4} per il Can i2., fucendo, co-
© me la co-tangente della femifcmma de’ lati &
alla tangente della lor femid fFerenza, cosi la
cctangente della metd della bafe ¢ alla tan-
ﬁentc delia femid fferenza de’ fegmenti . Ques
a_femgidifferenza aggiunta alla meti della
bafe, civé alla femifemma de’ fegmenti dari
il feymento maggiore , ¢ forcratta dard il mia
()2a.lem. nore, /5): e quindi fi avranno i fegmenti A
gen- E,DE: ma per AE fi prenda quello, ch’ ¢
Pil, o meno diftante dal quadrante, fecondo
che il lato adiacente AB ¢ pitt, 0 meno di-
ftante dal quadrante, di quel che fia il lato-
‘(g‘ 105.:Can. BD; giacche (6) per il Can. 10. i cc-feni
’ de'fegmenti fono come i co-feni de’lati a-
diacenti, ed il co-feno dell'arco pilt vicino
al quadrante fia il minore. Da’'lati AB, A
Morprob.E nel & ABE fi trova I'angolo BAE (7)
10.86.Can. per la combinazione 3., Can 2., facendoy
s. ~ come la tangente della bafe @ alla tangente
del Jato adiacente. cosi il raggio ¢ al co-feu
no dcll’angolo. Ma fe AL fard il fegmento
trovato per la fortrazione della femidiffereons
za, e riufcird negativo, cadendo il perpen-
dicolo BE fuori della bafe di 13 da A, allow
ra I’angolo c-rcato B A D non firi Ylo fteflo
di BAE, ma bensi il fuo ccmplemtento’ o’
due retti. Ciocche ec
CXVI Cafo 6. Siano dati tre angcli: o
fi cerchi qualunque lato, per efempio A B.
Rif. Sia bafe un lato degli aleri due.per
efempio A D. Dagli angoli dati A, D, e
d:l'a metd dell’ angolo ABD fi trova Ia
tangente della femidiff reniza de’ fegmenti dele
Ia cima ABE, DBE, che fi prende neg
: thags
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maggiore di un quadrante (8).; facendo, come () 109.Cans
Ja co-tangente della {femifumma de’ duc angov 3.
1i & alla tangente della loro femidifferenza, -
cosi la tangente della femifomma dell’ ango-
Io vertigale & alla tangente della femidiffe-
renza. Quefta i aggiunga slla femifomma
dell’ angolo A B D, efi ia il fegmento mag<
giore; fi fotrragga, e fi ha il fegmento mino-
re (9). Si prenda per il fegmento ABE
adjacente ad A quello, che pit, o meno &
diftante dall’ angolo retto , fecondo che al
contrario I'angolo A fi accofti pilt, 0 meno oo
al retto che non I’ angolo D; giacche (1)

er il Can. 11., ifeni de’ fegmenti della ci-
ma fono come i co-fem deg!i angoli adjacen-
ti, ed il feno dell’arco pit vicino al quas
drante ¢ maggiore, ed ir co-feno minore:
Dagli. angoli A, A B E i trova il lato A ,
B. (3) per la combinazione 2 , €an. 6., fa- (l?gz%;’:'
cendo, come la tangente di A ¢ al raggio, 6,
cosi la co-tangente  di A'B E & al co-feno
della bafe A B. Ma fe A B E fiafi trovato
per la fottrazipne ;e riefca negativo, cadendg
il punto E di ]3 da A, Iangolo B A E fa.
- 14, dalla parte contraria, e di fpecie diverfa
dell’angolo B A D gid dato. Ciocche &c,

ANNOTAZIONE I, \

CXVIL Se il A A B D foffe ifofcele, e
gli angoli A, D,ec i lati A B,B D ugua-
1i, allora il perpendicelo B E dividerebbe
per metd si I’ angolo A B D, ceme I’ arco
A D, e perd la foluzione farebbe pilt bre-
ve; perché nel ‘A rettangolo A E B dally
data bafe A B, e dal lato B E fi trova il
¢o.feno del lato A E (3) per il Can. 4., fa- 53')38-3“'
cen-

(9) 22. lem,
gen.

N
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cendo , eosi il co-feno di B E & al raggie
come il co-feno della bafe A B al co-feno del
lato A E. Si trova ancora’il co-feno dell’ ane

g‘_‘)“- Can. polo A B E (4) Ter il Can, 2., facendo, co-
. 8t la rangente della bafe A B @ alla tangen-

te dell’ lato adjacente A E, come il raggio

al co-feno dell’angolo A B E. E dal lato A

B, e dall'angolo A ficonofce la fpecie del-

(o Reg.Ja bafe A D (5) per Ia regola 3., e la fpe-
{6)93. Reg. Cie di B E (6) per la regola 1. La fteffa dis
i, moftrazione vale peril ADBE -

ANNOTAZIONE I,

CXVIIL Per maggior facilitd proponga
qui tutti i Canoni, le regole, ¢ combina«
sioni,

Per i Triavgoli Rettangoli Sferici
GCGANONI

1% II raggio al (enp dell’angolo, come
il feno della bafe al feno del lato oppofto,

2°% Il raggio al co-feno dell'angolo, co-
me la_tangente della bafe alla.tangente del
lato adjacente. j

3% Ul raggio alla tangente dell’ angolo,
come il feno 'fel lato adjacente alla tangente
del lato oppofto. R

4°. 1l raggio al co-feno di un lato, coe
me il co-feng dell altro lato al co-feno del-
la bafe,

5% I raggio al feno dell’angolo adja-
gente, come il co-feno di un lato al co-fena
dell’ angolo oppofto .

6° 1l raggio alla tangeate di un’ ar;g:h
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fo . come il co-feno della bafe alla cotangena
- te dell’ altro angolo.. - -
" Reg. 1. I lati fono della medefima fpe-
cie cogli angoli oppofti. :
: Reg. 2. Se due lati, o due angoli, o un
lato con un' angolo adjacente 1°% fiano della
ftefla fpecic, la bafe ¢ minore di un qua.
drante . 2% Se quclli fiano di' diverfa fpecie,
la bafe & maggiore di un quadrante 3° Se
la bafe & minore di un quadrante, quelli fo-
no della fteffa fpecie; e s’ & maggiore di un
quadrante , quelli fono di fpecie diverfa.

COMBINAZIONI

1% La bafe con ambedue ilati.Can. 4.
Reg. 2. parte 1.

2®% La bafe ¢con ambedue gli angoli . Can.
6. Reg. 2, parte 2. B

3° La bafe gonunlato, ed angolo adjaa
cente . Can. 2 Reg, 2. parte 3,

4% La bafe con un lato, )
e 1"angolo oppqﬁ_o, Canone 1, S
Reg. 1, ' o niuna in

§° Ambedue i lati con ) cafo dubbio,
un’ angolo. Can. 3. Reg. 1. )

6°. Ambedue gli angoli )
¢on un lato, Can. 5. Reg. 1. )

* Per i Triangoli Obliguangeli sferici .
| CANONI
2% 1 feni degli angoli fono come i feni
de! lati oppofti . ' .
8% I Co-feni de’ fegmenti - della cima

fono come le Tangenti de’ lati .Oppoﬁ,i:’ {
9 .
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9° I feni de’ fegmenti ‘della bafe fone.
come le Tangenti degli angoli oppofti.
10°. I co-feni de¢’ fegmenti della bafe
fono come i co-feni de’lati adiacenti. .
11% I feni de’fegmenti della cima fond
egome i co-feni degli angoli adjacenti.

COMBINAZIONI

9°. 1 lati, e gli angoli fra loro. Can, 4.

8°. I lati, e i fegmenti della cima.
Can. 8. :
9° I lati, e i fegmenti della bafe. Ca-
none 1o,

10° Gli angoli, ¢ i fegmenti della cima.
Can. 11, ' :
11° Gli angoli, e i fegmenti della bafe:;
Can. 9.

Reg. 3. Se i due angoli alla bafe fiana
della fteffa fpecie, il perpendicolo cade den-
tro la bafe; e fe quelli fiano dl fpecie dis
verfa , quefto cade fuori della bafe.

Per trovare i fegmeuti nel cafo da* -
dati , o degli angoli dati.
CANONI

12°% La co-tangente della metd della ba«
{c slla tangente della femidifférenza, come
la co-tangente della femifomma de’ lati alla
tangeete della lore femidifferenza.
~ 13°% La tangente della meti dell’angolo
verticale alla tangente della femidifferenza,
come la co-tangente della femifomma degli
altri due angoli alla tingente della loro fe-
midifferenze '
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