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*ENTRETIENS
MATHEMATIQUES -
| SUR o
LA GEOMETRIE. -~ - * -

Sur les Lignes. \CNQN" )
e H, AN,

) W} vous voilatour
5 &l environné ; ce
, — femble , J:e fi .
gures de Géomérrie "également - -
nombreufes, diftinttes, & pour
ainfi dire’, parlantes.

ArisTE. Ces figures, Eudoxe,

je les regarde comme un des plus
Tome I,

EupoxkE.[E




2 I. ENTRETIEN A
précieux ornemens de mon Cabi~
net , parce quelles font faites &
rangées de mani¢re 3 me rappel-
ler tour d’'un coup mes idées & .
mon {yftéme de Géométrie , fy-
fiéme qui ayant €0 formé fur vd8
idées & vos écrirts , doit reffem~
‘bler beaucoup au votre. :

EupoxE. ge ferai charmé que
le votre me rappelle le mien.

ArisTe. Mais je crains que la
-paffion que jai de retracer des
yérités plus récentes pour moi
que pour vous , ne vous caufe
quelque ennui.

Eupoxke. Jevoistoujoursavec
.un plaifir nouveau de longues fui-
tes de vérités naiflantes les unes
“desgautres , fur tout de vérités cer-
taines , & qui ne laiffent dansd’ef=
prit nulle inquiétide , nulle ap-
‘parence d’erreur. :

ArisTE. Je m’expliquerai donc
librement A la facon des Géomé-

. #res , par Axiomes ou vérités clai-




sUR LA GEOMETRIE, 3
tes delles- mémes, par Défini-
tiens , par Propofitions, par Pros
blémes , allant pas 5 pas des vé:

ritds qui e paroitront plus fim- .

ples a celles qui le feront moins.
"~ Evupoxke. Et fi je vous inter-
romps, fi je yous propofe quela
ques Problémes , ce ferafans dé- -
ranger le fil devosidées. -~ "' - - .
1. Agiste. D’abord létendue
comprend trois dimenfions, lon~
gueur , largeur, & prefondeur.
2. Ainfila Géométrie , qui con=-
- fifte dans ¥examen d¢ ces dimen-
fions , eft la mefure de I'étendue,

AxioMES.

3. Ce quieft, eft. Riende plus
clair; ou plutét rien de i clair.
4 Laméme chofe ne peut étre
& n’étre pasau méme temps. '

§. Letout eft plus grand qu'une
de fes parties. , o

6, Le tout, & fes parties prifes -
~ enfemble, font la mémgqhofeg

. p ll



¢ I. ENTRETIEN

7. Deux grandeurs égales a
une troifitme font égales entr’el-
Ies. ’ |

8. Deux grandeurs qui jointes
" {éparément avec une troificme ou
avec deux égales , font méme
grandeur, font,égales entrelles.

9. A grandeurs égales , ajoutez
grandeurs égales: les touts feront
égaux.. -

10. De grandeurs égales , 6tez
grandeurs ¢gales: les reftes fe-
ront égaux.

11. Deux grandeurs font in-,
égales, fi jointes fépardment avec
une troifitme, elles font des gran-
deurs inégales ; & fil'on joint &
une grandeur deux grandeurs .in-
égales, la plus grande donnerala
plus grande quantité. Enfin, les
moitiés font entre elles comme
les touts. '

DEFINITIONS,
~ 12. Le point Mathématique -




SUR'LA'GEOMETRIE. ¢
eft une portion d’étendue (i petx-'
te, quonla fuppofe fans parties. -

13. Une fuite continue de
pomts eft une longueur.

14. Laligne eft une longueur
confidérée précifément comme
longueur. »

1. Laligne droite AB eft Ia Fig. 1;
plus courte quon puifle tirer en- '
“tre deuxpoints A& B. . . -

16. La Mgne courbe eft une h- Fig. 2,
- gne qui s'écarte de laligne droite
en allant d’'un point 3 un autre,,
comme ACB, ou ADB qui pour
R zil)ler de A enB s écarte vers

: 17.La hgne circulaire oula cie- Fg. 3
‘conférence GH eft une ligne
courbe quiatous fes points égale-
ment éloxgnés d’'un pointintérieur -

L , qu'on nomme centre.

. 18. Ainfi,toutes les lignes droi-
tes tirées du centre 3 la circonfé-
rence font égales; & comme le
rayon LG eft une ligne de cette

Ai u;
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6 L EvtrETIEN
efpece, tous les rayons du mé-
me cercle ou de cercles égaux
font égaux. : ‘
19. On entend ici par cercle
Ia eirconférence ou Ia ligne cir-
culaire GHI. L’arc GH en 3¢5
une portion. ‘
~20. Jappelle fimplement pro-
- pefition,comme ai mitailleurs(a),
celle qui ne fait qu'exprimer une
- vérité a démontrer, - - 0 :
. 2F. Je nomme Probléme , une
- propofition qui dit quelque chofe:
a conftruire & ¥ démontter. -
. Geh fuppofé., je c¢ommence
par la recherche des propriéiés
de la ligne droite qui eft la plus
fimple. La ligne®droite peut étre
erpendiculaire , oblique , paral-
le. T :
La ‘Parp'endimlm're s :
- 22. Ceft une ligne droite qui
coupe une ligne droite fans pan=
eher. De-la
(4) Caleut Listéral , . ;



 sUR LAGEOMETRIE. 7
Prorosirion L

.23. Chagne point de la perpendi-.
culaire eft également éloigné de deux
points oppofés de la‘ligne quwelle
t‘oupe.

- Soft la perpendiculaire AB ouFig. 4
AC coupant DE par le milieu.

1°. Si chaque point de AB va
gapprochant de I'un des points
oppofés D, E, par exemple de
E ; AB fera perpendiculaire fans
Pétre , puifquelle panchera com~
me BF. | :
© 29, Siun point feul G de la per«.
pendiculaire AC eft plus proche
de I'un des points oppofés, par
exemple , dt E; AC fera droite * *N.22
fansPétre * ypuifquielle s'écartera *N.z6:
deladroiteenG.

Or une chofe ne peut dtre & ,
wétre pasan méme temps * : donc *N. 4
chaque point de Ia perpendicu-
laire eft dgalement éloigné de

. A iij |



8 I. ENTRETIEN _
deux points oppofés de la ligne
- quelle coupe. .
" 24. Evpoxk.” Ainfi, uneligne
dont chaque point eft également
€loigné de deux points oppofis
d’une ligne droite, eft une per-
pendiculaire. )
ArisTE. Sans doute. @

PRO‘POSIT]ON Il

2§. La pofition dune perpendicu-

laire dépend de deux de [es points.
fFig. 5. Sile point B, aufi-bien que le
point A , fe trouve également
éloigné des points oppofés C, D ;
je dis quela droite ABE eft per-
-+ pendiculaire. :
Voulez-vous qu'un autre point
E de.a droite ABE fpit plus pro-
- che de'C quede D, par exem-
ple, en F ? ABE=ABF fera
_uy.76. Une ligne courbe * contre la fup-
‘ pofition , puifque ABF allant de
- A en F, sécartera de la droite

AF; ou dela droite ABE.
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sUR LAGEOMETRIE. o
Donc chacun des points de la
droite ABE étant également éloi-
gné des points oppofés C,D, elle
eft perpendiculaire *. *N.2dy
26. Evpoxk. Ainfi, dés que
deux points d’une ligne font éga-
lement éloignés, chacun, de deux
points de la ligne qu'elle coupe ,
tous le font , & elle eft perpendi-
culaire. '

PROPosIhON III1.

27. ARIsTE. Et fi une ligne AC py, 6.
eft perpendiculaire fur une ligne DE,
celle-ci Left fur celle-la.

- Comme les points A , C), font
également éloignés des points

D, E*, lespoints D, E ,le font*N.ax
des points A, C:donc’; de mé-

me que AC eft perpendiculaire

{fur DE , DE Peftfur AC.

ProBLEME I.

28. Eupoxe. D’in point domné rig. 7
A hars dune ligne BC, sirer une



15 L Ennn-rxp;n -
erpendiculaire fur cetze igne BC,
? ilmsrz. t°.{)u point §onnéA N
comme centre , je décrisun arc
de cercle coupant en deux points
B, C, la ligne donnée. g
2° Avec méme ouverture de
compas , mais plus petite que la
pas , mals plus petite q
premi¢re , je décris des deux -
points de fe&tion B, C, deuxarcs
qui fe coupent dans un point D. -
3°. Par les points A, D, jeme-
ne ladrojre ADE ; & jedis quelle
eft Eerpendiculaire. e
e point A eft également éloi-
# 8.2, gné des deux points B, € *, puif-
‘ que la diftance de part & d’autre
- a pour mefure des rayons AB,
A(g » da méme cercle. Le point
D'l'eft de méme, fa diftance ayant
pour mefure des rayons BD,
CD, de cercles égaux § par la
conftru&ion. Or une ligne qui a
deux points également éloignés
de deux points d’'une ligne , eft
#N.26. perpendiculaire fur cetre ligne ™ ¢
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sUR LAGEOMETRIE. 17
donc ADE eft perpendiculaire.

S'il fallojt abaiffer la_perpendi-
Culaire for Pextrémicé E d'une li-
gne CE , I'on pourroit prolonger
I ligne CE en B. -

PRO»B'L_EMB II1.

. 29. Evpoxe. D'unpoint dommé ,
A dons ane ligne BAC ,pie'ver ane © 5
perpendiculaire. _ '
ArisTe, 1° Du point A, je -
décris un arc qui coupe en deux
points B, C, la ligne donnée.
" 2% De ces points, je décris
ivec méme ouverture de compas
deux arcs qui [e coupenten D.
3% Jéleve la droite AD, & jo
dis qu'elle eft perpendiculaite. .

Le point A eft également éloi- -
gné des points oppofés B, C *, *N.zg
vifque fadiftance eft mefurée par
es rayons AB, AC, du méme
cercle ; le point D Peft de méme

- par la méme raifon : doif® AD eft

perpendiculaire *, *N.2®
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ProsrLEME ITI

30. Evpoxke. Divifer une ligne
en-deux parties égales. _
¥ig. 9. ARISTE. 1°. f)cs.points A,B;
je décris avec méme ouverture
deuxargs qui fe coupent en deux
points C, D. _
- 2° Jabaiffe la ligne CD, cgli
coupe en K la ligne donnée AB;
& je dis que EB = EA.
Je tire les rayons égauxAC ,
-*x.r8. AD, BC,BD*, .
Les deux points C, D font éga-
lement éloignés des points oppo-
¥N.18.{és A, B*: donc CED eft per- -
«n.26.pendiculaire fur AB*: donc le
Foim E de la ligne CED eft éga-
#N.23. lement éloigné des points A,B*:
donc EB = EA., -
Eupoxk. Par 1a méme opéra-
tion , avec méme ouverture de
compas, on partagera, cefem-
ble, ung ligne en4, en 8, en
16, &c. Continuez de nous €clais
rer. -




SUR LAGEOMETRIE. 15
ProrosiTion IV.

31. ARISTE. D'un point donné
kors Dune ligne , on ne tire qwune
perpendiculaire. v
Soit AB perpendiculaire fur Fig.zé:
CD: je dis que AE ne l'eft pas.
- Le point A érant également
€loigné des pointsoppofés C, D,
le point E , le feroit aufli*: or,*N.2x
E ne Deft pas , puifqu’il fe trouve
entre C & B, qui l'eft*: donc*N.2
- AE n’eft pas perpendiculaire.
Evpoxke. Ainli, deux perpen-
diculaires fur une méme ligne
‘étant prolongées a Pinfini, ne fe
© rencontreront jamais. :
ARISTE. Autrement on abaiffe-
xoit du point de rencontre A deux
-perpendiculaires AB , AE, furla
-méme ligne CD, ce quin'eft pas
poflible *. | N3
- ProrosiTionNn V.,

32. D'un point donné dans une
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ligne y on nw'éleve pas deux perpen-
diculaires..

- Fgrr; Soit AB perpendiculaire fur

.CD: je dis que AE ne left pas,

AB eft également éloignée des

#N.25. points C, D *: donc AE qui fe

trouve entre AB & AD, panche

vers D : donc AE neft pas per-

*N.22. pendiculaire *. L
L'0bligue ,

Figz2.  23.Ceftuneligne AE qui pan-

che vers l'undes cotés de Ja ligne

CE qu’elle rencontre.

+ Perpendicule AB, ou per-
,})eudiculaiw s Cett ici méme ghon
fe. .
Jappelle éloignement du per-

pendicule une ligne droite BE

comprife entre le pied de la per~

pendiculaire & le pied de I'obiis

.~ que, parties du méme pojnt A, -
Cela fuppofé;




sus LAGEoMETRIE - 15
Prorosition I.
34. La perpendicnlaire eft la plus

“courte des lignes virées dun point &
&ne ligne.

Soit Ia perpendiculaire ABavec Hg-ﬁ;

Tablique AD ou AC.

1°. Je prolonge ABen G, de
moitié. Ainfi BA =BG.
~ 2° Je tire l'oblique DG; &
comme BDC eft perpendiculaire

fur la perpendiculaire AB=BG*, *n.27,

DG=DA*
Enfin, je disque AB <AD.

ABG < ADG*: donc’ AB eftsy,r5, |

mojtié d'une ligne plus courte ,
& AD monié d'une ligne plus
longue , donc AB <AD. '

Prorosimyon IL

j §. Les obliques tirées du méme
point fur la méme ligne , font dau-
sant plus lingues ; gu'elles (ont plus
eloignées de la perpendiculaire.

Je dis que Poblique AC> AD Fig.I;?,s;
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moins €loignée de la perpendxcu-
laire AB.

- 1°AD=DG, & AC=CG*.
swrg, 2°% ACE » ADE* Ainfi ,
»N.z1. ACEG > ADEG *, car ala mé-

me chofe,ajoutez chofes inégales:
la plus grande fait la plus grandc
‘quantité.
3° Par le méme principe ;

GED > GD, & par conféquent
ADEGH> ADG.
~ Donc ACEG » ADEG >,
ADG. ‘

Donc AC eft moitié d’une li
gne pluslongue , & AD, moitié
d’une ligne pluscourte. 4

Donc AC> AD. .

Par conféquent , -les obliques
parties du méme point , & égale-
ment éloignées de la perpendicu~
lalre font égales. De-la,

M &

. 36. Deux oblzqtm AE, AF,
appu_yées Sar le méme point A dune
perpendiculaire
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perpendicnlaive AB , avec'.méme
cloignement EB = BF duperpendi-
cule, fonr égales.. .

AE & AF tirées du méme point
A, font également €loignées de
la_perpendiculaire AB, puifque
- EB=FB: donc AE & AF font
€gales*. - - - L Nas

- Dailleurs le point B de la per-
pendiculaire' AB étant également
¢loigné des points E, F, puifque
EB=FB; A l'eft de méme*:*N.;a,

- donc AE =AF. -
Par conféquent, fi les perpen-

diculaires font égales, & les éloi-
gnemensdu perpendicule,, égaux;
'les obliques font égales.
. | II

- 37. 8%ily a égalité de perpend;-
ndg:?m a'veyc_- égq%ité dfoblilq"u:{, les
¢loignemens du perpendicule fonr
égaux. ' AN ¥
Soient la pgrpendiculaire com- Fig.r4
mune AB, & les obligues égales

~TomeIl, B -



19 - L.ENTRETIEN

AE; AF: je disque BE==BF. ~

- 8i BE > eu <BF , I'oblique

AE> ou< AF*; or AE=AF
»N 25.don¢ BE = BF. S

IIL

Fgas. - 38. Laperpendiculaire eft Ja mé<
, me de part & damre , quand les
obliques fonr égales , & les éloigne<
mens du perpendicule éganx.
. Soient CE & CF, obliques
égales ; BF & BE, éloighemens
du perpendicule égaux: je dis que
BC eft la perpendicutaire de patt
& dautre. ‘ c
Si BC érant perpendiculaite
" dune part, BCA I'éroit de lautre ,
CE feroit Ioblique d'une part, -
tandis que FA feroicPobligue éga-
*N.zsle de Pautre patt:or* ; FA W
FC=CE. "'~
Donc BC eft la perpendicu=
Iaire de part & d'autse.. -
- De-l4, files oblighes font éga~
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les, & les éloignemens du per~
i}:‘endicule égaux s les perpendicu- |

ires font égales. f
Iv.: -

39. 8i Péloignement du perpendi-
culé eft Ie méme , mais Poblique plus
grande , s perpendiculaire eff plus
grande. 3

Suppofons BF=BE , mais AF . "
> CE, Je dis que AB>CB. = &%
- 1% S8i AB=CB, AF=CF '
== CE*, *N.26.

2% SiAB<CB, AF < CF,
ou CE*. - N2

Donc fi AF>CE, AB>,

- Enfin, verions auxpéralfell:s.‘ -
Les Patalleles. ‘

40. Ce font deslignes quiétant

- mifes A c6té les unes des aurres,

font également dloignées dans

- tous leurs points cerrefpondants. *
Dela. - - By~
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ProrosiTION I.

mg16. 41, Dés que deux poims A, B,
dune ligne droite AB£ s Jont égale-
ment éloignés de dewx poims C, D,
dune aurre CDF mife 3 coré, les
deux lignes font paralleles.

S’il fe trouvoit dansune des li- .

fnes un point G qui s'écartit, la
igne ne feroit plus droite contre
sn.z6. T hypotefe *. Donc chacune des
lignes ayant tous fes points égale-
* ment éloignés des points corref-
pondants de l'autre , elles font
2N.40. paralleles *. .
Par conféquent, fion fuppo-
fe que deux lignes ayent deux
oints communs , ce fera méme

fgne. |
42. Euvpoxke. Ainfi, deux li-
gnes droites ne fe couperont ﬁas
en deux points: autrement, elles
auraient deux points communs ;

& ce feroit la méme ligne.

Mais avant que d'aller plus loin,
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il ’agit de tirer par un point don-
né B une parallele dune ligne don-
 née x. . , o
ArisTE. 1° Dupoint donnéB, Fig.rr{
y'abaifle une perpendiculaire BF
fur la ligne donnée x.-
2°, Sur la ligne donnée x, j’éle~
ve une perpendiculaireGC=BF.
3°. Je mene par B, C, une li-
gne droite z. .
Et je disque z eft parallele 3 ». ~
-z érant tirée par les extremités
B, C, de deux perpendiculaires
égales FB, GC, eft également
éloignée de x dans deux points ,
& par conféquent dans tous fes
points * : donc z eft parallele 3 x.
Avangons. , EN.4T;

ProprosiTionN IT.

43. Desx paralleles prolongées & .
Finfini ne f¢ toucheront jamais.

Elles feront toujours égale-
ment éloignées l'une de lau-
- tre*:donc, &c. . N4
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Prorosition Il

Fe.18.  44. Deux perpendiculaires AB ;

* Cgf Sur uneplgm EF font paral-
deles.

Si Pune éeoit inclinée vets Pau

tre , elles fe rencotitreroient ,

comme AD, €D ; & dun point

D, Pon tireroit deux perpendicu-

laires DA , DC fur une ligns

{N.31. droite EF , ce qui eft impoffible *.

ProrosiTioNIV.

.Dés gw'nne ligne eff perpendi=
eul‘Zifreﬁ;r qdeux [ig%zes {lflleg font
paralleles. ‘

Les deux lighes jointes parune

erpendiculaire font perpendicu-

*N.27. laires fur elle *: or deux perpen-

diculaires fur une ligne szt pa-
N.44. falleles *. '

Prorosition V. -

Fg.r9. 46. Enmtre detix paralleles CD 5
o EF , une ligne perpendicalaire fus



—
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Pune Deft fur Pamtre. . -
~ Jedis que AB'perpendiculaire”
fur CD,Feft furEF,. -~
Si AB perpendiculaire fur CD; -
ne Péroit pas fur EF , EF ne le @
- feroit pas fur AB*: donc EFifi-*N.27;
clinde, comme GH gapproche-
roit de CD: donc CD & EF. .
feroient paralleles fans 1'8tre *,
¢¢ qui ne fe peut ¥*: dbnc’AB‘**N '
%erpendiculgire fur CD; Peft fur "%

>

N.40:

Prorosirion VI. .
" 44 Deux Henes % ;25 paralle- rig.20
les d une troifieme 5y , font paralles
bes emre elles. * _ .
- Soit CBD perpendiculaire fur
%: elle left ir y parallele , & par’
¢onféquent fur 2*=donc » & 2 *Aae
font perpendiculajres ft CBD* i smass
© 6r deux perpendiculaires fur une
ligne font paralleles *. S, iNag
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‘ProrositioN VII

rig.ar. . '48. Enfindeux lignes droites font

®

paralleles 4 quand elles [ont jointes
par deux lignes droites intermediai-
ves 5 égalesy doms Pune eff perpendi-
culaire fur -ld premiére , & Lautre
fur la feconde. : ' _,

Soient AB & CD égales, . &
perpendiculaires, AB furlaligne
S; & CD, fur la ligne T.

Jedis que S, T jointes par les
intermédiaires AB, CD , font pa-
ralleles. ' g

Voulez-vous que T foit incli- .
née , comme VX ? AB doit ré-
pondre 4 AD; & CD, a XD:~
or XD > AD, puifque AD érant
perpendiculaire fur WX, XD eft

. oblique * , & que l'oblique eft

. 34 plus longue *. -

Donc’ CD fera plus grande

que AB. 5
Voulez-vous que T foit incli-
née en fens ¢ontraire? Par la mé-
me
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me raifon AB fera plus grande
que CD.

Donc, puifque AB=CD, S
& T font paralleles.

9. Evpoxk. Et {i deux lignes rig.az;
- S, T, font paralleles, il eft évi-
dent que deux perpendiculaires
intermédiaires AB , CD, font
égales*. -

Cela pofé, vous allez mefurer
avec un Equerre ABC la hauteur
ADE d’'une Montagne, &laligne
horifontale EFG. depuis P'extré-
mité inféricure E de la hauteur
perpendiculaire AE jufqu’au pied
G de la Montagne. o

ARISTE. 1°. Je mets au point
A du fommet 'extrémité A d’un
Equerre font-long, enforte qtele -
c6té AB foit perpendiculaire &
AD, & BCaplomb, ouparallele -
aAD. . =

2°. Je mefure les cotés AB,

°. Je fais de mémeay point C; -
Tamell, G

*N. 407
Fig.22;
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4". J'ajoute enfemble les cotés

erpendiculaires & connus BC,

G ; ce qui medonne la hauteur
perpendiculaire ADE : car BC
== AD entre mémes paralleles

*N.49. AB, CD*; & par la méme rai-
fon P HG=DE.

Enfin , jajoute enfemble les
cotés AB, CH, paralleles a 'ho-
sifon ; & j’ai la ligne horifontale
EFG, puifque AB=EF , &

*N.49. CH=FG* :

Evpoxk. Etapres lalignedroi-
te , je vois la ligne circulaire qui
.vient s’offrir. :

Ariste. Elle vient 2 fon tour.

La Iligne Circulaire.

§0. Cleft le cercle méme re<.
ardé comme circonférence ; &
e cercle confidéré de la forte
comprend 360 parties ou dégrés;
le dégré, 60 minutes; la minute ,
- 60 fecondes; lafeconde, 60 tier-

gesy &ac, - :

]
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Les cercles concentriques A , B, Fig.» 3,
font ceux qui ont méme centre C. '
Les cercles excentriques font gy oy,
ceux qui ontdes centres G, H, =~
différents , comme F, K. ‘

"ProrosiTionN I.

$1. Les cercles plus petits ont
autant de degrés que les cercles plus
grands. '

Tout cercle eft divifé en 360
dégrés * , donc &c. *N.¢8;
Deld, 1° Les dégrés des plus

petits cercles font plus petits.
2°, Dans deux cercles concen-
triques , un dégré du plus grand -
répond a un dégré du plus petit.
- 39 Dans les cercles concen-
triques D, G , chacun des arcs
BC, EF, compris entre mémes
rayons HB, HC, a méme rap-
rt4 fa circonférence ; & lesarcs
C, EF, de différente grandeur,
mais qui ont méme nombre de-
| Ci

Fig.25{
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dégrés, font arcs femblables.

ProrosiTtioN II.

§2. Leplus petit de deux cercles
concentriques B, G eft par tous égales
ment éloigné du plus grand.

Fig.25.  Je disque EB=FC.

EH=FH , & BE+EH =

WN.28.CF ~+FH*: donc BE = CF **;

"N.7- deux grandeurs qui avec.gran-
deurs égales , font grandeurs éga-
les, érant égales.

Ainfi, deux cercles concentri-
ques ne fe coupent point.

Prorosition IIL

fig.26. §3- Deux cercles T,V, ne f¢
touchent en dedans qwen un point.
Je dis que T, V, qui fe tou-
chent en A, ne fe touchent point
en B. _
Autrement, DB & DA, qui
feroient rayons du méme cercle
sx.18, V. » feroient lignes égales * : donc
#n.5,CDA égaleroic CDBY: car &
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randeurs égales ajoutez méme
hofe CD: les touts font égaux
.onc CB=CDA égaleroit CDB.
)dr, CB<CDB*:doncT,V,xy,,,
ui fe touchent en A , ne fetou~
hent pointen B. '

ProrosiTioN IV. -

$4. Deud cercles x,z, ne fe Fig.azi
ouchent en dehors gwen un point A, -~
Je dis que x,z, qui fe tou-
shent en A , ne-fetouchent point
:n B. \ ' ‘
Autrement CB < BD feroit
ane ligne courbe égale ala droite
CA-AD, formée des mémes
rayons, & entre mémes points
C, D *: ce quieftimpoflible**, *}.15:
EupoxE. Maintenant je vouszg,
drois comparer la ligne droite
avec la circulaire.
Ariste, Nous le ferons i I'in<
flant,
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La ligne droite comparée avec la
ligne circulaire.

C’eft ce qui demande quelques

~ définitions fuivies de plufieurs pro~

Fig.28.

pofitions.

D'finitions de la Corde & du
. diamérrey

s . Lacorde ABeft une ligne
droite qui va d’un point 3 un au-
tre du cercle , fans paffer par le
centre H. Lacorde AB foutient
deux arcs , un plus grand ADB,
un plus petit AEB. Quand on
patle fimplement darc , il sagit
du plus perit.

e diamétre FC eft une ligne
droite qui allant d’'un point de la
circonférence a un autre par le
centre H, Ia divife en deux par«
ties égales. -

Ainfi le rayon FH eft un demis
diamétre,
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ProrosiTiON L

§6. Dans le méme cercle , ou dans
s cercles égaux o les arcs égaux Fig.28;
EB, GDI, om des cordes égales.

.La courbure de ces arcs égaux ||
tant uniforme & la méme* ,*N.78
surs extrémités A, B,ouG,I,
ont également diftantes: donc
es cordes AB, & GI qui mefu-
ent ces diftances égales, font
tgales. v

De-1a, les arcs plus grands-ont

les cordes plus grandes. '

ProrosiTiOoNn 1L

§7- Dans le méme cercle , les cor~ -
des égales foutiennent des arcs égaux.
La courbure de la circonféren-
ce eft uniforme*: donc les arcs*N.re.
AEB, GDI, terminés par les ex- Fig.28/
trémités des cordes égales AB,
GI, font égaux.. ‘
- Donc les cardes égales foutien~
C iiij
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nent des arcs égaux.

De-13, des cordes plus grandes
foutiennent des arcs plus grarids.

- ProrosiTion III

. Bg29. ¢8. Une perpendiculaire AC ,

coupant la_cerde DE par le milien

B, coupe larc DAE ¢n deux arcs

éganx. . :

~ Je dis que 'arc AFE=AGD.

Le point A , ainfi que le point

B, de la perpendiculaire AC eft

¢galement éloigné des extrémités

*N.2;. E, D delacorde ED *: doncles

. droites AE, AD , font cordes éga-

les : donc elles foutiennent des

#N.57. arcs égaux*:donc AFE=AGD.

5 9. De-la 1°.La perpendiculaire

AC coupant I'arc DAE par le mi-

~ ~lieu A, coupe.la corde DE de

~ méme: carle point B, ainfi que le

- point A , eft également éloignd
*N.23. des points oppofés D, E *,

Fg.jo.. 2° Deux arcs DF, EG, eng
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tre deux paralleles DE , FG font
égaux. e

Car foit la perpendiculaire
AC coupant par le milieu les
paralleles DE, FG: les cordes. -
‘AF , AG , ainfi. que AD, :
"AE , font égales*, & les arcs*N.st:
ADF, AEG,auffi-bien que AD,

AE, égaux *: donc en 6tant des *N.s7
arcs égaux ADFE, AEG les arcs

- égaux AD, AE,lona les reftes
DF, EG, égaux*. ’ *Nizo;

ProrosiTion-1IV.

60. La perpendiculaire AC qui pg.313
“coupe lacorde ED par le miliew B,
pafle par le centre K.

- La perpendiculaire AC cou-

- pant lacorde ED par le milieuB,
-paffe par tous les points égale-
‘ment €loignés des extrémités E,
‘Ddelacorde *. Or le centre F*N.2x
‘eft également éloigné des points
E, D, qui font dans la circonfé: -
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*N.17.rence * : donc la perpendiculaire
- AC, &c.

ProrosiTioN"V.

61. Une ligne ABFC qui paffe
par le cemre ¥y & coupe la corde
ED perpendiculairement , la coupe,
par le milieu B.

Je disque BD =BE.

Comme F, centre , eft égale-
*N.77. ment éloigné des pointsE, D *
- B, autre point de la perpendicu-
*N.23-laire ABFC , l'eft aufli* : dong
BD =BE.

PROPOSITION VI.}

Fie.27. 62 Une ligne ABFC qui coupe

37 14 corde ED g:t; e milieza B, gb‘

paffe par le cemre ¥ 5 la coupe per
pendiculairement.

. ABFC a deux points égale-

ment éloignés de-E, D, fcavoir

#N.17. B, milieude ED , & F, centre ¥:

donc ABFC eft perpendiculaire

*N2s. fur ED *, | :

Fig.31.
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Prorosition VIL

63. Deux cordes ne [¢ compent g, 3a;
point par le milien routes deux. ,

Je dis que le point de feGtion F
n’eft pas le milieu des deux cor-
des AB, CD. ‘

S'il l'éeoit , EF tirée du centre
E feroit perpendiculaire fur AB .
& CD *, & par conféquent AB.yy,,
& CD feroient perpendiculaires
fur EF *: ainfi, du méme point+y,sy;
F d'une ligne EF , Pon éleveroit  ~
deux perpendiculaires FD, FB;
ce qui ne fe peut *: donc F n'eft #n.;2;
pas le milieu des deux cordes.

" PROPOSITION VHI.

6 4. Deux cordes AB, CD , éga-pig. ;33
bement éloignées du cemre E, fonr
égales. '
Par le centre E, je tire les pet-
pendiculaites EH , EI: donc AH
eft moitié de AB, & CI , de
CD*, .

WO
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Cela pofé, je dis que AH ==
CI , & par conféquent AB=
CD :

1°. Les perpendiculaires EH 5
EI font égales , mefurant des dif=
tances égales par la conftru&tion.

rn.zs, 2% Loblique AE=CE*;ce
font rayons du méme cercle.

Or les perpendiculaires étant 3
égales & les obliques égales , les
éloignemens du perpendiculg

¢n.37. AH, CI, font égaux *.
" Donc AH=CI.

" Par le méme principe, f{i deux
cordes font égales, elles font éga-
lement diftantes du centre: car
les éloignemens AH , CI du per-
pendicule étant égaux , & les obli-

wN.64.ques AE , CE, égales*, les per-

pendiculaires EH , EI , ou les
#N.37. diftancesau centre Efontégales *,

ProrosiTion IX.

Fi. 34; 6. Lescordes qui fint plus prég
< du cemre G , font plus grandes,

-~
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Je disque AB > CD. ’

L’arc AC 4+ CH 4+ HD <
3> CH 4+ HD. Donc AB
itient un plus grand arc que
) : donc AB»> CD*. * N.58!

IVs
..

PROPOSITION X.

6 6. Le diamétre (jﬂ la plus lon=

e des lignes droites tirées zm point

tn autre du cercle.

Je dis que le diamétre AB eft . 35
as grand que la corde CD.
AB=CE~+-ED,deux demi-
amétres * : or la coutbe CEAe ..
D> CD, droite entre mémes -
dints *: donc AB+> CD. NI g

PROPosiTIQN‘XI

67. Enfin, fi Ia méme corde AC Fg.36¢
» trowve corde de deux arcs AEC ,

xBC de cercles megaux x 425 larc

‘n plus rand contient moins de dé~

res que. Parc. du plus petit 2.
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Je dis que AEC contient moins
de dégrés que ABC.,
Si AEC contenoit autant de
dégrés que ABC, x auroit dans
- fon excés de grandeur plus de dé.
sN.g1.gtésque z: or xn’en a pasplus *,

ProsrLEME I

Fig.37. 68, EupoxE. Vous allez trowver
le centre dun cercle paffant par trois
points donnés A , B, C. _

Ariste. D’abord je joins ces
Boints pardeux lignes droites AB,
C; puis je tire fur le milieu de
ces droites deux perpendiculai-

*N.28.res* EF , GH, qui fe coupent en
D; & jedis que D eftlecentre.

1° Les perpendiculaires EF ,

GH,fur le milieu des cordes AB,
*N.60. BC paffent par le centre *.

2° D ‘eftle feul point par o

~elles paffent toutes deux, ne fe

* N.42. cou.igant pas en deux points *,

onc D eft le centre.
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. Evpoxe. Mais le cercle qui
paffe par les points A, B, doit-il
paffer par C?¢
ArisTE. Oui: DI érant perpen-
diculaire commune fur BC, &
1B, IC, €loignemens du perpen-
dicule égaux , par la conftruétion ,
Ies obliques DB, DC font rayons
égaux,oudu mémecercle ¥.  *n1g;

ProBLEME IT.

69. Evpoxe. Un atc de cercle
étant donné , achever le cercle..
. ARISTE. 1° Je marque trois
points dans l'arc , & les joins par
deux lignes. .

2°. %e mene fur le milieu de -
chaque ligne une perpendiculai-
re ; & le point ot les perpendi~
culairesfe coupent,eftle centre *.*N.¢s;

Or prenant pour rayon une li-
gnetirée du centre a Parc donné, _ -
y’acheve le cercle. ,

De-la, 1° Deux cercles qui. .~
ont trois points communs , les
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ont tous. 2° Deux cercles ne &
coupent qu'en deux points.

ProsrEME III.

#g.37. 70. EvpoxE. Mais sil faut
trouver le cemtre dun cercle donné
- GBC... ' :
Ariste. 11 fuffit de tirer parle
milien I de la corde BC une per-
pendiculaire GH. Le milieu D
de la perpendiculaire fera le cen~.
*N.6o.tre ¥, puifque la perpendiculaire
-qui coupe la corde par le milieu ,
eft un diamétre ou double rayon 4

dont le milieu eftle centre.

- ProBLEMEIV.

.37. 7I. EUDOXE. Enfin , coupons

Fg.7 un arc BHC par le mijlzlu. o

gN.0.. ARISTE. Ducentre trouvé D *;
je mene fur la corde BC une per~
fendiculaire, DIH , qui coupe
‘arc BHC en deux parties égas

g8 les*®. ,

. De-la, les Sécantes..

 Les
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Les Sécantes. -

- 72.Ce font des lignes qui cous
pent le cercle: il y a Sécantes ex-
térieures & Sécantes intérieures.

_ Celles-1a “vont d’un point exté-
rieur couper le cercle ; celles-ci,
d’un point intérieur.

ProrosrrionN 1.

.St dun point A hors ducercle s _,
on thene fur IZ partie convexe plu- Fig- 384
Sieurs lignes ; la ligne AB qui . pro-
Jongée pafferoit par le centre D , ef8
plus courte que toute autre.
Soit lerayon BD=CD *  *N1§}
Je dis que AB <AC. _
AB+BD <ACH-CD* w4
Donc AB<AC*; car fi lon sy, 4,
joint a grandeurségalesdes gran-
deurs inégales,. celle qui donne

la plus petite eft laplus petite.

Tomell, - D
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ProrosiTioN I1.

Fig.39. 74.Sidun point A horsdn eercle 5
ony mene plufieurs lignes qui le tra-
verfent jufqw'ad la partie concave ; la
l}'fne AC gui paffe par le cemreB,

oft la plus longue.
Je dis que AC» AD.
AC=AB+-BDrayonégal &
"N!EBC*, Or ABD> AD*.
a5 ProrosiTion III,

Fig.40.  7§. Laplus longue des Sécantes
 intérieures ABC, AD eft celle qui
palfe par le cemre B,
Je dis que ABC> AD.
ABC=ABD , puifque BC
*N.18.=—BD *,rayon du méme cercle :
m.z;.orﬁﬁBD » AD*: donc ABC >,
AD. ' :
" ProrosiTiOoN IV,
Fig.q4r, 76.Si de deux points A, D, de
la circonférence , on tire deux lignes

AB, DB, qui i coupent en dedans;
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laligne AB ga prolongée pafferoit
porle centie C 5 eft laplus course.
JedisqueAB<DB.
Le rayon AB+BC=DC,
rayon < DB—+-BC*: donc AB *N.153
~+BC <DB-+BC : donc AB
<DB * : car la grandeur quisy,zy,
jointe & la.méme » donne une
quantité plus petite,eft pluspetite,

ProrosiTiON V.

-77. D’un point B hors du centre Fig.4
A > on mene 4 la czrcoq/ereme deux ‘
I:gmse ales. .

Soit ABEF, rayoriferpendx-
culaire fur la corde G

Je dis que BG = BH.

rpendiculaire commune
BE pag‘am par le centre A, cou-
pe la corde GH par le milieu*: *N.¢z;
donc les éloignemens du perpen- v
dicule EG, EH, font égaux, &
Ia perpendlculaxre BE eft la mé--
me o3 1gmn: conféquent lobhgue

*N. 10y

Dl]_
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o Pnoposx'rxon VL
Fig.43: 78 Enfin , fi une ligne droite CE-

FD, traverfe deux cercles concen-
triques , fes parties comprifes entre
les cercles font égales.
Je dis que CE==FD.
Ducentre A, furla @rde CD,ou
- EF, yéleve Ta perpendiculaire
AB: donc BC=BD, & BE=
*N.61. BF *, puifque la perpendlculalre -
tirée du centre coupela corde par
le milieu.
Donc, fi de BC on éte BE,
- & que de BD on 6te BF ; refte
*N.1o. CE=FD *: car de grandeurs
égales, dtez chofes égales ; les
reftes fontégaux. . '
- Etla Tangente vient 3 la fuite
* des Sécantes. .
‘.  ILa Tangente 4
Fg.44. 79 Cleft une perpendlculaxre
D% fur lextrémlté dun rayon




- Pl.3.GlormPag.
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De-la, 1° Le rayon touché eft
perpendiculaire furla Tangente *. * Nazs
. 2° Siune perpendiculaire cou-.
pe la Tangente au- point d’attou- '
.chement , elle paflera par le. cen-
.tre , érant méme chofe que le
.rayon : auttement , il partiroit du
point d’attouchement deux per- -
Jpendiculaires , le rayon & la per-
pendiculaire qu'on fuppofe cou-
per la Tangente; ce qui n’eft pas
poflible *, .

- ProprositionN L

- - 80. La Tangente ABC ne tou- Fig44:
he le cercle que par un point C. ‘
Je dis que fi C touche, B ne °
touche pas.. SRR
~ Le rayon DC étant perpendi-
culaire fur ABC*, DB eft obli- "N-79:
. que¥: doncDB> DC**. *m%
.- .Doncfi C:touche, B,. extré- En -
mité de 'oblique DB plus grande
gue DC, ne touche pas.

IN.32;
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- Pnopouﬂ'on IL -
fig.4s. 81. Point de ligne droite qai paf~

[ emre la Tangente & le cercle.

Je dis que CE tirée du point
d’attouchement C entre la Tan-
‘gente BC & le rayon CD, pafle
‘dans le cercle. .

1°, Puifque BC eft perpendicu-
laire fur CD , CE eft oblique &

*N.79.CD , & CD oblique 3 CE*:

' ainfi l'on peut tirer du centre D
une perpendiculaire DF fur CE.

; 2°. La perpendiculaire DF eft
*N.s4.plus courte que Poblique CD *
~ quieft rayon : donc Feftdansle
cercle. ~

_ Or F eftun point de Ia ligne

CE : donc CE paffe dansle cercle.

ProrosiTion III.

" mig4s. 82 Emre la Tangente AB & le
cercle C , on peut tirer par le point
d asrouchement A une infimiré de li=
gnes circulaires. Y
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1°. Prolongez le rayon AD en.
E: & de E, comme centre, dé-
crivez par A lecercle AFA > C,
ayant le rayon plus grand. -
" 2° Le rayon AD~-DE pou-
vant étre prolongé & linfini, vous
ferez paffer par A des cercles 2
Yinfini , toujours plus grands , &
qui n'auront qu'un point A de
commun *, *N.5 3
- Or ces cercles ne toucheront la
tangent,e AD qu'en un point*. *N.g&
onc entre la Tangente & le
cercle, &e. : '

ProBLEME I.,'.‘ |

83. EvpoxEk. Tirer une Tangen- pig.47,
¢ fur an point donné A,

ArisTe. Je mene d'abord un
rayon du centre C au point donné .
A puis une perpendiculaire AB -
fur 1 extrémiteP A du rayon *; & #x.9,
AB eftla Tangente *, ' “N.79,
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ProBLEME IL

84. EvpoxE. D'unpoint D hors
du cercle , tirer une Tangente.
ARristE. 1°. Ducentre E je tire
- uneligne droite ED au point don-
né D.
2°. Je mene une Tangente
FAG par le point A, o ladroite
ED coupe le cercle ABC.
3°. Je décris un cercle concens
trique par le point donné D.
4°. De ce point D, je tire une
corde DH=FG: & je dis que
DH eft la Tangente qu'il falloit
tirer.
_ Les deux cordes FG & DH
- étant égales par la conftru&ion 3
font également éloignées du cens
#N.64. tre dans tous leurs points *:
Donc elles ont méme rapport
. au cercle concentrique intcrieur,
*N.s2, ABC*. ~
Or FG eft Tangente : dong
DH left.
853

Fig.48.
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- 85. Eupoxe. Duméme point Fig.49.
A je tire’ deux Tangentes AB,
AC font-elles cgalcs S «
" ArisTE. Sans doute 1o, Mé-
me oblique AD.
- 2° Eloighemens du perpendl-
cule égaux DB, DG, rayons du
meme cercle*. - "= *N.18.
Done les Tanggntes AB AC 3.
qm font: les perpendlculalres * *N 79.
font égales*. *N.36.
Et apres la, Tangente vient le
Sinus d’un arc. :

Le Sinus.
86. Ceft urie perpendiculaire “Fig.£0;-
tirée de lextrémité d’un arc ou
«dun rayon.fur wn rayon qui ter-
mine lautre extrémité de l'arc;

_TA_By eﬁjS_mus delarc AC. De-la.

8 7 Le Sinus & wn arc érant pro— Fig. 505
Iongé jufqua la girconfévence , de=
“wvient corde dun arc double.

Tomell, | E
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. Soit le Sinus AB prolongé en
D: je dis quel'arc ACD foutenu
g ar la corde ABD eft- double de
Farc AC dont AB eft Sinus, ou

que AC=CD. : a
- ke rayon EC, qui partdu cen~
tre E , coupant perpendiculaire=
- ment la corde ABD perpendicu-
»n.86. laire fur EC *, coupe l'arc ACD
*N.s8. pat le milieu * : donc AC=CD.
’ Ainfi le Sinus d'un arc eft la
moitié de la corde qui foutient

un arc double.

IL

. 88. Dans le méme cercle , deux
82" Sinus égomx donnent des arcs égaux.
- Soitle Sinus AB==BD ; jedis

que AC=CD.

. Le rayon EC eft une perpen-
diculaire , qui partant du centre,
coupe la corde AB—+BD par le

- en.g2. milieu* , & par conféquent larc

*N.s8-AC 4~ CD *: donc AC==CD.
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I11..

89. Dans le méme cercle , les gy 5o,
«arcs égaux donnent des Sinus eganx.

Soit I'arc AC=CD:je dis que
le Sinus AB=BD.
~ Puifque ABeftperpendiculaire.
fur EC*, ECl'eft fur AB+BD**,*N. 8.
Or une perpendiculaire qui cou ,,, Ne
pe 'arc AC+ CD par le milieu,
coupe de méme la corde AB—+-
BD *, donc AB=BD. *

Enfin les Lignes nous ont cons
duitsaux Angles.

Eupoxe. Et le plaifir de voir
des vérités qui s’élevent comme
par dégrés les unes fur les autres
me rappellera bient6t dans votre

Cabinet. -

N.$%.

Eijj



R

g2 Il ENTRETIEN ‘
S————————————%
II. ENTRETIEN.

Sur les Angles.

Evpoxe. JE m'en fouviens ;

Arifte; il eft queftion
a Angles; & ces figures qui par-
lent d’'une maniére i efficace aux
yeux & a limagination , réveille-
_ront nos idées, & foutiendront
" Tatrention de Defprit.

Ariste. Commencons pat quel-

ques définitions,

rigs1. 90 La furface eft une érendue
confidérée précifément -comme
longue & large. .

La furface plane ou le plan ch
eft une furface dont toutes les par-
ties font tellementfituées, quune
ligne droite qui tourneroit def~
fus immédiatement, en touche-
roit tous les points égalemcm fans
obﬁaclc.
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Ainfi le plan eft compofé de
~ lignes droites & . paralleles , qui
ne s’écartent en aucun fens.
Cleftle contraire dansla furfa- Fiz.s2.
ce courbe AB. - - -
91. Un plan borné par une li- Fg.55.
gne circulaire eft un cercle entier
EFGHL. e
Le demi-cercle EFGI eft Ia
partie du cercle terminée par la
moitié EFG de la circonférence ,
& par le diamétre EIG. ‘
Le quart de cercle EIF eft Ia
quatriéme partie du cercle , &
par conféquent il a pour mefure
de fa grandeur un arcde 9o dé- -
grés*, . #N.go.
92. L'angle plan ABC dontil gy s,
_ s'agit, eft une furface comprife
entre deux lignes écartées d’'une
part , & réunies de 'autre en un
point B, qui eft le fommet. de
Fangle. - o
L’angle mixte eft formé par une
Ligne droite & une ligne courbe.

Eiij
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- Les deux cotés AB, CB de
Pangle retiligne ,donr il eft que-.
ftion, font des lignes droites.

L’angle. fe défligre par trois.
lettres A, B, C, dent la feconde
foit au fommet, ou par une feule
B qui foit au fommet.

Si les corés d'un angle font:
prolongés apres la fe@ion, il fe-.
forme des angles ABC, DBE,,
oppofés au fommet B.

Fg.ss. 93 La mefure d'un angle eft
‘arc qui a pour centre le fommet
de cet angle , & pour rayons les.
cotés du méme angle..

. 'Qu’un rayon AB faffe un tour:
fur un centre B: tandis que l'ex-
trémité A décrit la circonférence.
ACIE; un point quelconque F
du rayon BA décrit une ligne cit-.
culaire concentrique FGH. De-
13, tandis que l'extrémité A dé-.
crit un arc AC d’une quantité dé-
terminée , qui foit, parexemple 5,
la quatri¢me partie de la circons
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férence , le point F décritunarc
FG femblable ; ou qui eft la4®. .
partie d’une ligne circulaire con-
centrique FGH : donclar fur-
face , 'ouverture, oula grandeur
de l'angle ABC, formée d’arcs
femblables a Parc correfpondant
AC de la circonférence répond &
cet arc: & parconféquent lame-
fure d’'unangle eft 'arc quia pour
centre le fommet, & pour rayon ,
les c6tés de l'angle..
Ainfi, les angles qui- contien-
nent des ares égaux,.ou fembla-
bles , font égaux.
 L’angle droit ABC a pourme-
fure un arc de 9o dégrés, & ceft
un quart de cercle *, N.gI.
L’angle eft-il plus petit quun
angle droit ? c’eft un angle aigu.
CBD. Plus grand qu'un angle
droit ? c’eft un angle obtus ABD. .
Si une oblique ‘coupe deux pa- Fig.s6;
ralleles , il fe forme des angles
gigus & des angles obtus en de-
Eiijj.
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dans & en dehors ; les uns #nzer
nes ; les autres externes. Les aigus
internes F 5 G, ou externes K, L,
compirésenfemble , font airernes;
les cbtus H, I, o0u M, N, de
méme. F,N, ou G, M font in-
ternes de meme coté.

Ily a des angles qui ont leur
fommet au centre ,:d’autres qui
ne lont pas. ,

" EvpoxEe. Hébien comparons,
les fucceflivement , mefurons les
uns & les autres , voyons-en les.
différentes propriétés.

ArisTe. Nous le ferons. dans
quelques ‘propofitions , ‘dont les:
précédentes répandront. la lumié~-
re fur les fuivantes._ . .

Des Angles qui. ont Jeur fommet»

- au centre, . :

g

“ (4

: PROPOSI’I‘.II&N I,

94« Deux, dpg[es droits ABC,,




7/

SUR LA GEOMETRIE. §7
ABD, vglent , pris enﬁmb/e L un
demij-cercle. ..

Chacun vaut un quart de cer--
cle, ayant pout mefure unarc de ,
9o dégrés *. Donc les deux, pris*93
enfemble , ayant pour mefure la
demi - circonférence CAD , va-
lent un demi-cercle. |
. De-la, 1° Toutes les lignes
CB, FB.,EB, GB, &c. qui
tomberont d’une part fur le mi-
lieu B du diamétre , formerontdes
angles , qui tous enfemble , vau-
dront deux droits , ayant pour me-
ﬁ,u'e la demi-circonférence..

°. Quatre angles droits ABC,
'A.BD , CBE, DBE ,valentle cer-
- cle. ,
ProrosiTron IL

Une p {endzmlmre ﬁﬂ' une rig.s8..
gre ﬁm avec elle deux angles droits.
Soit AB perpendiculaire fur.”
CD : je dis que lesangles ABC,,

ABD, fontdroits.. .
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De B, je décris ie demi-cercle
CEAFD , dont le diamétre eft
*N.s5. CB+BD *,
La carde AC=AD, puilque.
. le point B de la perpendiculaire
Alg érant également éloigné des.
points.oppofés C, D,. parlacon-
*N.2;. ftruction, le point A I'eft aufli * ;.
*N.s7. donc 'arc AEC = AFD*, puif-
ue les cordes égales foutiennent
ges arcs égaux: ainfi,. chacun eft
de 90 dégrés,, moitié de la demi-
circonférence CAD ; & les an-
" gles ABC, ABD, ayant pour me--
fure un arc de 9o dégrés., cha-
*N.94. cun ; font droits *.. ‘
De-la, un angle de 90 dégrés,,.
ou formé par deux perpendicu—
laires, c’eft méme chofe, ceft~
a-dire-, un angle droit.

ProrosiTron 1J1I.

Bg.s8.. 96, Une ligne AB:, qui fait avee-
une auwre. CD deux. angles droits.,,
- of perpendiculaire..
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Puifque les cordes AC, AD:
foutenant des arcs égaux dans
Fhypothéfe,, font égales *, le point * N-s¢:.
A eﬁégalement éloignédes points
C, D;le point B Peftaufli * , puif-*n.z8.
que BC & BD font rayons du mé-
me cercle: donc AB quiadeux
points égalcment diftans, chacun,.
de C, D, elt perpendiculaige*. =25

PROPOSITION IV.

97. Les deux angles ABC ,Fg-59:
C€BD, fajts par-une oblique CB ﬁ/tl‘
yne lzgne draite, valent deux drosts.
Prisenfemble , ils ont pour me--
fure la demi- cnconférence ACD
décrite du centre B, mefure de
deux droits * : donc ils valent*N.94..
deux droits.. -

Prorosttion V.

98 Deux Angles oppoj}x au fom- Fig-5%:.

met /bnt égaux.. ,
% Les aigus ABE CBD,

fpnt égaux *1car 1pims féparé-* N. 8.
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mient avec le méme obtus ABC 5.
*N.97.ils valent deux droits *.
2°. Les obtus ABC, DBE font
égaux par la méme ranfon.
«n.9;2. 3% Touslesdroits font égaux *.
Donc les angles oppofés aw
fommet font égaux.
Sinus des angles, ou des arcs,
. en ;. mefures des angles® , c’eft méme
chofe. P

Cela pofé,
- PROPOSITION VI.

99. Deux angles de méme q/[oece
qui ont les Sinus égaux , font éganx..
Ces angles ont pour mefure
*N.8¢. des arcs égaux *, puifque les Si-
nus égaux donnentdes arcs égaux:
donc ils font égaux..

PROPOSITION. VIL
100. Les angles éganx ont dés fi~

nus éganx.
Ces angles ong pour mefure
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des arcs égaux : or les arcs égaux | .
donnent des finus égaux *. *N.s&

_ ProrosiTioN VIII.

. 101. Une oblique BC entre deyx Fig.60;
paralieles AB , CD, fait les angles -
-alternes égaux. ‘ :
-Je dis d'abord que.les alternes
aigus ABC , BCD * font égaux. . #y 45,
1°. De B, décrivez I'arc CE; -
& de C, l'arc BF: ce font deux
arcs de cercles égaux ,. puifqu'ils
ont méme rayon, BC= CB
2° Tirez les perpendiculaires -
CA , BD: elles font finus des an-
-gles * ABC, BCD , & ces finus*n.g¢;
font égaux érant perpendiculaires & 98¢
-entre mémes pardlleles*.: .-« =n.40,
Ainfiles angles ABC, BCD,
ont des finus €gaux, & par.con-
féquent des arcs égaux*. . - . #N.38
Doncayant mefureségales;; ils,
font égaux. S
. Je dis en fecond lieu -que les,

b
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tig.ér.alternes obtus BCG, CBH font
égaux.
L’obtus BCG avec I'aiga BCD
*N. g7, Vaut deux droits *. _
L’obtus CBH avec I'aign ABC
» n. =BCD *, vaut aufli deux droits.
7o1.  Donc les obtus BCG, CBH
* N. ¢.{font égaux *, puifque deux gran
deurs , qui jointes féparément
avec grandeurs égales , font grans
deurs égales, font égales.

~ProrosiTioN IX.

Fig.60. 102. Deux lignes AB, CD 5
Jonz paralleles lor[gune ligne BG
qui les coupe , fais les angles alrer<
B LZAuX.
1°. Les angles alternes ABC ;
BCD, éant égaux, les arcs CE,
BF , qui en font la mefure , & pat
- conféquent les Sinus CA , BB >
*N.29, font égaux *,
2°, Ces deux Sinus égaux font
rn.86.deux perpendiculaires égales *,
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-qui joignant les deux lignes AB,
'CD, font mefures €gales de leurs
. diftances. v :
~ Donc AB & CD font paralle-
des *. - *N.40;
ProrosiTron X.

. 103. Enfin, fi une oblique EF 1y 62,
wcoupe deux paralleles , les angles in-
ternes B, D, de méme c6té valent
deux droits. : '

Les angles B & A valent deux
droits *:or angle D=A alter-*n.97:
ne . ® A1

Donc B & D valent deux=z z._N’
droits. _

104.De-h, 1° Les angles ai-
gus E, D, de méme c6té font
-égaux : car l'angle alerne D= .
A*, & A=E oppofé au fom- o5
met *, . ©_*N.9yy
2°, Les angles obtus de ' méme
- cotéB, F, font égaux de méme,
puifque F<- D, ainfi que B+~ :
E=D, vaut deuxdroits *. *N.974
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rg.63.  105. 3° Si deux angles inté
rieurs ABC, BCD, de méme c6-~
té valent moins que deux droits,
les lignes AE , DF , coupées par
T'oblique BC, ne font point paral-
leles , & pan confcquent elles fe
rencontreront.
-"106. EvpoxE. Mais comment
partagez-vous un angle en deux

également?
Fiz.64.  ARISTE. 1° Du fommet B; je
‘décris un ar¢ AEC. .

., 2% Jemene lacorde AC.
3° Du centre B, je tire une
perpendlculaxrc BDEfurla corde
*N.28. AC*
. Et je dis: que langle ABE-—*
-EBC. .
La perpendlculau‘e BDE par-
tant du centre B , coupe* par le
*N.6r.milieu D la corde AC*, & par
*N.58. conféquent I arc AEC % donc
Jarc AE = EC: donc langle
.ABE =EBC, ayant méme arc
. pour mefure,

IOZ
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107. Evpoxe. Et ¢l faut di- 504
vifer un quart de cercle AEC, ou
un arcde 9o dégrés en deux pat-
ties égales. . ‘

ARISTE.. 1°. Du centre B, je
fais un. angle ABC dont les cotés
comprennent Farc:AEC.

. Je partage cet angle o

deux également *; & larc’ AEC ¥ N.
eft coupé par le ‘mxlleu ‘ 100. .

108. Eupoxe. Ou d'un: pomtp”a; :

donné A dans une ligne droite
AB, faire un angle égala un ams
gle donné CDE .....

Ar1sTE. 1°. Du fommet D de
Fangle dor_mé, je décris un atc
CE compris entre {es c6tés. Puis ;-
avec méme ouverture de com-

‘pas, du point donné A, je décns/ P

un arc BEG..
. Tirant cordés égales CE

BF , jai arcs: égaux CE, BE* *n17;.

Enfin, je mene de Fen A la:°
droite EA ;. & l'angle:BAF ==

C€DE *,. punfqu ils ont: po}gn me- #N.92:.

I'om: 11..
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fure arcs €gaux, parla conftrucs-
tion. .
rgss. 199 Evpoxe. Enfin , d'un.
""" point -donné F hors d’'une ligne -
. EC_ » tirons une ligne qui fafle.
avec elle un angle donné D..

ArisTe. 1° Jéleve fur la don-.

née BC une ligne BE faifant avec -
. elle unangle CBE égal i langle.
* Nydonné D *,- -

108, 2° Du pointdonné F, je tire:

une ligne FA parallele a la ligne:

*N.42.élevée BE*. Et I'angle FAC for-.
mé par la parallele & la ligne don-.
née eft I'angle qu'il falloit faire :.
aar langleF AC=EBC==D;puif-.
que deux paralleles coupées par-

~ une oblique, font les angles ai--
*N.gus du méme eo6té égaux*. .

294. ~ Eupoxk. Aprés cela, je vous.
Livre avous méme.

- ArisTe. Nous pafferons donc-
ad’autres angles, employanten-.
care . & Définitions, & Prepofi--

. - tions , & i, vous l¢ voul¢z, Pras-
blémes..

1
1
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Les Angles qui nont pas leur fom-
. met au centre. g

Ce font desangles qui ont leur
fommet 3 la circonférence , en-
tre lacirconférence & le:cent r,
ou hors de la circonférence.

DEriniTIONS..

1710. Angle au centre. ABC eft Fig.67;
un angle dontle fommet B eft au.
centre. .

Angle inferit ADC ou 3 la cir-
conférence, eft celui dontle foms-

met. D fe trouve 4 1a circonféren-
ce, & les. cotés AD ,.CD dan;,.

le cercle.. :
Angle circonferit EFG eft un
angle hors du cercle , maisdont
les c6tés touchent le cercle.. Fig.48; .
I11. Petit Segmem P, Ceft la
Plus petite portion du cercle com-
prifeentre la corde & la circonfé-
rence ; grand Segmem G, la plus.
grande.. - RN 3
E iy,
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Angle du petit Segment ABC ..
eft'un angle formé parla Tangen— "
te AB & la corde BC , & qui
comprend le petit Segment P

L’ Angle du grand Segment CBD
eft fait par ia Tangente. BD & la
corde BC, & comprend legrand.
Segment G.

BEC eft angle dans le petitr Seg--
ment ; BEC, dans le grand.

PROPOSITION I

112. L’Angle du petrt Segmem~
a pour mefire la moitié de. Larc fous
§ig.69. Yenupar la corde,

77" Soient la corde BC parallele _
ay diamétre EF , & le diamétre-
perpendiculaite GH » qui paflang

- par le centre Iy & coupant - pere
pendiculairementle diamére EF
auffi-bien que la corde BC paral-

*n.46.1ele ¥, coupe le diaméue EE, la
corde BC & par conféquent larc

Nar.BGC arle ‘milieu*.
R A




suk LA GEOMETREE 60

Je tire'lerayon IB perpendicu-
laire fur la Tangente AB *; & -je*N. 79:
dis que ¥angle ABC a pour mefu- e
re. laré BG.;, moitié de BGC. -

°. L’Angle ABI eft droit*, *N9,.
étant formé par la. Tangente AB
& le rayon. perpendiculaire. . .

* L'Angle EIG eft droit aufhi; -
punfqu il eft fait de méme par deox -
perpendiculaires IG , IE. Voila. -
deux angles égaux. ,

2° L’Angle CBI dans le pre-.
mier , & l'angle BIE dans le fe-
cond font égaux*, étant alternes. * N.
Otez des ‘deux dtoits,, égaux’, les 707
deux alternes égaux : les reftes-

ABC, BIG font égaux *. *ﬁ.zb.“
, O:.;;l’angle au c:enn’*e~ BIG‘ a A
pour mefure 'arc BG *. . *N.93.:

Doncl angIe ABCla de méme.
. PROPOSITION II

a3 L Angle du grand Segmmt

e
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a pour mefure la moitié de. Lare du:
gr?dd&gmeﬁ le CBD
Fig6 e dis que 'Angle a :
i mefure I'arc BH gmomé dem'
BHC. :
L’Angle CBD = q--CBIe-l-IBD :
» .ot CBI=BIE alterne *, & IBD-
zor.. = EIH droit auffi.: dOnc CBD
= BIE +-EIH. :
Mais BIE+EIHa pour me-
"W oz.] fure I'arc BH *:
Donc I’Angle CBD a pour me--
fure I'arc BH..

ProrosiTion IIIL.

114. L' Angle a la circonférence-
ABC a pour mefure la moirié de
Farc AC fur lequel il_eft appuye..

Les trois AnglesABD CBE,,
ABC, pris enfemble, ont pour-
mefurcEt valeur de la demi-cir--
*N.94." conférence *..

Or ABD a pour mefure la moi~-

ti¢.de I'arc AB; & CBE , Ja moi--

Flg 70.
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SUR LAGEOMETRIE.. 7H
ti& de l'arc BC* :- donc ABC =« p
a. pour mefure la.moiti¢ de l'arc zze..
AC, ces: trois mojtiés faifant. la
demi-circonférence,

11§. De-la, 1% Tousles An-
gles infcrits, ou i la circonféren--
ce , appuyés fur le mém= arc font:

aux , ayant méme mefure..

2% L’Angle ala circonférenee rig.zr:.
ABC appuyé fur-le diamérre eft
droit , puifquil a pour mefure la.
moitié de la demi-circonférence,.
ou la valeur de 9o dégrés..

Evupoxk. Et cela peurdonner Fig-72:.
ce femble , une maniére d’élever
une perpendiculaite- fur Fextré-.
mité % d’une ligne AB..

ArisTE. Oui : car d’'un- centre:

C pris 3 volonté , intervale CB,.
décrivez_un cerelg qui coupe la.
%gl}c AB, paffantpar l'extrémité:

'.Enfuitc tifez un diamét‘re DCE.
parle point D, o le cerele.cou=-
pela:ligne donnée AB..



———
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72 'TL ENTRETIEN:
Elevez enfin , fur I'extrémité B
laligne BE, & BEfera la perpen-
*N.93-diculaire * , puifque Pangle DBE
fera droit, érantappuyé fur le dia-
métre DCE. ‘

ProrosiTion IV.

116. L' Angle au centre eff dou=
ble de I Angle d la circonférence ap-
puyé fur le méme arc. '

L’Angle au centre a pour me-

*N.93. fure Parc fur lequel il eft appuyé *;

IAngle a la circonférence , la

* N.moitié de cet arc *: donc I'An-
gle , &c.. :

ProrosiTtion V.

Fig73. 117. Un Angle ABC , dont le
Sfommes B fe tronve entre la circon-
Jérence & le centre G, a pour mefs- .
re la moiti¢ de larc AC, fur lequel
il eft appuyé dunepart, & la moirié
delarc DE compris entre fes cores
prolongés de Lautre.,. o

. Soient

-
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SUR LA GEOMETRIE. 7

Soient BD , BE , prolonge.
mens; & EF parallele a BC.

Je dis que Iangle ABCapour
mefure la moitié de I'arc AC,
plus la moitié de I'atc DE.

‘L’angle AEF a pour mefure
la moitié de l'arc AF*, & par »y,
conféquent la moitiéde I arc AC y 14

plus la moitié de I'arc CF ou de Y
larc DE =CF entre mémesepa-
-ralleles*. *N.;o.

QOr langle ABC = AEF*. -~ N.
pquue les angles aigus de mé-"""
me c6té dune oblique coupant
deux paralleles , font égaux.

Donc l’angle ABCapour me-
fure la moitié de larc AC, plus
la moitié de P'arc DE.

ProprosiTion VI
118.Un angle ABC , dont le Fig.74.

® fomme: B eﬁ hors du cercle mais
dont les cérés le traverfent o a poar
mefure la moitiéde larc concave AC,
.moins lamoizié de L'arc convexe DE, -

Tomell, G
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Soit DF parallele 3 BC.

Je dis que I'angle ABC a pour
mefure la moitié de AC, moins la
moitié de DE.

L’angle ADF a pour mefure

* N.la moitié de-AF *, ou la moitié
714. de AC, moins la moitié de FC
*N.3o.= DE *; donc ADF a pour me-

fure la moitié de AC , moins la
meitié de DE. ' i
Or Pangle ABC=ADF, au-
*-N.tre aigu de méme coré *,
%% Donc Langle ABCa pour me-
fure la moitié de AC, moins la
- moiti¢ de DE.

.PROPOSITION VII.

pers. 119. Enfin , Pangle circonferie
&75 ABC’; ou formé par%ieux Tangm-
tes y @ pour mefure la moitié de larc
concave ADC , moins la moitié de +
Farc convexe AEC,
. Tirez CD parallele 2 BA.
. Jedis que f’angle ABC apour
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SUR LAGEOMETRIE. 7¢
mefure la moitié de 'arc ADC,
moins la moitié de AEC.

Langle DCF ayant pour me-
fure la moitié de 'arc CD*, a 1;2N°
pour mefure la moitié de ADC, ™
moins la moitié de AD, ou degg
AEC=AD*. Orlangle ABC*N.50;
=DCF*: donc l'angle ABCa *n.
pour mefure la moitié -de larc 9%
ADC, moins la moitié de AEC,

Ainfi les angles nous condui~
fent naturellement aux Triangles.

Evpoxg. Etjen verrai les pro-
priétés avec le méme plaifir, le
plut6t qu'il me fera poflible.

III. ENTRETIEN.
Sur les Triangle:.

ARISTE. Ous le fcavez, Eu-

doxe , nous nous

fommes engagés a parler des
Triangles. '
| Gij
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Evupoxke. Sans doute ; & en
montant toujours par dégrés ,
vous allez nous éclairer de plus
en plus.

AristE. Laiffons - lales paro=
© les fuperflués ; la Gégmétrie les
profcrit , leur préférant la préci-
fion & la fimplicité de _fes Défi-
nitions , de fes Propofitions, de
fes Problémes.

DEFINITIONS.

120. On a;LPelle figure un ef~
pace renferme de tous cotés.

Le Triangle eft une figure de
trois c6tés , ou de trois angles.

Six fortes de Triangles , eu
égard aux corés & auxangles.

Le Triangle Scalene B a fes
"trois cotés inégaux. ‘~

p.g 77. L'Ifocele C a deux cotés égaux.

L’Equilateral D a fes trois cé-
tés égaux.

Le Triangle rc&anglc Eaun
angle droit.

/




sUR LA GEOMETRIE., 77 .

L’Obtufangle “F a un angle pg.0.

- obtus.
L’Acutangle G a trois angles pg.¢7,
aigus. . © . o
La bafe d’'un Triangle eftle co-

té oppofé a I'angle formé par les
~ deux autres cOtés.

" Dans le Triangle reangle , le
coté oppofé al'angle droit fe nom-
me fpéeialement 'Hypoténufe,
fouvent la Bafe.

La hauteur d'un Triangle eft ®
une perpendiculaire tirde d'unan-.
gle fur le c6té oppofé , confidé-
ré comme bafe..

Si les trois angles d’un Trian-

"gle ont leur fommet, chacun,
dans la circonférence d’un-cer-’
cle , le Triangle eft inferiz , & le
cercle circonferir. A ‘

L’angle extérieur ABC eft un Fig.aa.
angle formé par le prolongement. -~
BC d’un des c6tés du Triangle
ABD. 5

121. Cela fuppofé, commen-

‘G iij
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Fig.8- cons par circonfcrire un cercle au
Triangle ABC.
1% Avyant pris les fommets A ,
b B, C, pour trois points donnés
joints par les deux lignes AB, BC,
je tire fur le milieu des deuxlignes
deux perpendiculaires EF , GH
*N.42. qui fe coupent dansun point D *:
2% Du point de fection D,
comme centre , je décris par les
*N¢3. fommets A, B, C, uncercle *;
"W, & ceft le cercle circonferit*,
720, ProrositioNn I
122, Les trois angles dun Trian-
Fg.84.gle , pris enfemble , font égaux a
deux droits.

Les trois angles A,B, C, du
Triangle infcrit , ont pour mefu-
re la moitié des trois arcs AB,
BC, CA, furlefquels ils fontap-

* N.puyés* , & par conféquent la va-
114. leur de la demi - circonférence :
*N.94.donc * , pris enfemble, ils font

¢gaux a deux droits.

Ainli la valeur des trois angles
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SURLAGEOMETRIE. 79
d’un Triangle eft de 180 dégrés.
valeur de2 droits. _

De-l3, 1° Le Triangle n’a qu'un
angle obtus ou droit ; puilque
s’il en avoit- deux , il vaudroig
Plus de 180 dégrés , par confé-
quent il a deux angles aigus; & fi
deux cotés font perpendiculaires -
T'un fur lautre, re 3% eft incliné
furles deux, faifant avec eux deux
angles aigus. —

2°. Le Triangle peut avoir trois
angles aigus: car trois angles ai-
gus de 60 dégrés chacun, valent
deux droits précifément, ou 180
dégrés. .

3° Dés que I'on connoit deux
angles d’'un Triangle , on con-
noit le troifieme. -

De 180 dégrés, valeur des trois
angles du Triangle , 6tez la fom-
medes deux angles connus : le
refte eft 1a valeur du troifieme.

ProrosiTioN 1L _

123 Dans un Triangle , denx rg.8s.

- Giiiy '




80 IIL ENTRETIEN
cosés, pris enfemble , fons plus grands
que le troifieme.
Je disque AB+ BC > AC.
AB—+ BCeft ligne courbe ; &
AC ligne droite entre mémes
- points A, C: donc AB+BC
NI > ACH,

PROPOSITI'ON\III.

Fg.86. ¥24. Dans un Triangle, le plus
grand ciré eft oppofe an plus grand
angle ; & le plus grand angle , an.
plus grand ciré. , :

1°. Le plus grand c6té AC fou-

*N.¢,. tientle plus grand arc ADC*, me-

*N.9. {ure du plus grand angle ABC*;
donc le plus grand c6té AC eft
oppofé au plusgrand angle ABC.

2° Le plus grand angle ABC
'a'ggmr mefure le plus grand arc
ADC foutenu -par le plus grand

#n.56.c6té AC*: donc le plus grand
angle ABC eft oppofé au plus
grand c6té AC.

125. De-la, 1°. Lesangles op~
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SUR LAGEOMETRIE. 81
ofés a cotés égaux font égaux,
t les cotés oppofés i angles
gaux , font égaux. .
2°. Si un angle compris entre rig.87.
leux c6tés déterminés croir, l'arc
% le co6té oppofé croitront; &
»ar conféquent, fi 'angle droit
BFC, parexemple,devient 'ob-
tus BFD, le fecond c6té oppo-f
{¢ BD fera plus grand que le pre-
mier BC. ‘
3% Si d’'un point B dans le cer-
cle, mais hors du centre F, on
tire pluficurs lignes BC, BD, a
1a circonférence , la ligne la plus
roche de la perpendiculaire
FE qui paffe par le centre, ou
quieftla plus longue*, eft plus*N.7s.
longue que laplus éloignée , puif-
que BD > BC. , .
4°. D’un point B hors du cen-.
tre F, on tire bien deux lignes' .
égales*: aufli F centre , & point *N.7z
de la perpendiculaire FB, éiant!
¢galement éloigné des points C .;
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*n.2;.G ; le point B I'eft *: donc BG
==BC.: mais on ne tire que deux

lignes égales, puifque BD > BC,
ProrosiTion IV.

Fig.88. 126. Dans le Triangle Scalene
FGH, les trois angles ¥, G, H
Sont inégaux.

A

_no.N' Les trois cotés le font *, & par
* . conféquent les trois angles *.
125 ProrosiTion V.
127. Dans le Triangle Ifocele
Fig.89.YKL , les deux angles1, L , fur la
bafe font égaux.
Les deux cétés IK , KL, op-
* N fofés a ces angles, érant égaux*,
720. les angles le font *, _
; 257 De-la, 1° Dans le Triangle
" Ifocele , point d’angle obtus oun
droit fur la bafe: autrement les
deux angles furla bafe feroient
obtus ou droits ; & par conféquent
les trois angles du Triangle vau-
« » droient plus de deux droits ; ce
722, qui n’eft pas poffible *. o
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2°. Des que les deuxangles fur
a bafe font égaux, le Triangle eft
focele, les cotés oppofés étant
égaux. : T
Eupoxk. Cela ne vous donne- pig. go.
t-il pas une maniére de mefurer
une hauteur acceflible AB ? '
ArisTe. Oui, je m’éloignerai
du pied A de la hauteur AB juf-
qu’a ce que la diftance AC faffe
avec le rayon vifuel CB terminé
par lacime B uneangle de 45 dé-
grés, obfervé fur un demi-cercle
dont la bafe fera dirigée parallele~
ment a Ihorifon vers A, & I’Ali-
dade, ou la régle mobile, vers B; "
la diftance AC fera égale dlahau-
teur AB: car Pangle BAC étant:
droit, & I'angle ACB de 45 dé-
grés, Pangle ABC ferade 45 dé-
grés aufli *: donc l'angle ABC: * w,
=ACB : donc les c6tés oppofés 722+ .
AB, AC feront égaux *. Ainfila® * Ny
mefure de la difftance AC, ferala "'
mefure dela hauteur AB, =
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“ProprosiTioN VI.

Fg.9r. 128. Dans le Triangle équilate-

ral ABC, lestrois angles foms egaux.

120, Puifque les trois c6tés le font ¥,
* N.les trois angles le font *,

125.  Fupoxk. Je vois affez com-
ment vous faites fur une ligne
donnée un Triangle équilateral.

Fig92. Auiste. Ayantdécrit des points
B, G, intervale BG, ou GB =
BG, deux cercles-qui fe coupent
en C, je tire des centres B, .G,
deux lignes BC, GC; & le Trian-
gle BCG formé de ces deux li-

. gnes & de la ligne donnée, eft
» nv.€quilateral *, puifque fes co6tés,

720. érant rayons de cercles égaux,
font égaux.

Evpoxk. Mais s'il faut mefu-

Fg-33: rer une diftance inacceflible MO

' Yar le moyen d’un Triangle équi-
ateral ...

Ariste, Dirigeant labafe d’un.--

demi-cercle vers O, & 'Alidade.
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rers N, je fais dabord langle
NMO de 6o dégrés ; puis furla -
méme ligne MN , dirigeant la °
bafe vers M& I'Alidade vers O ,
je fais de méme Pangle MNO de
60 dégrés : donc Pangle MON
eft aufli de 6o dégrés*, puifque « y,
60 pris trois fois , fait 180, valeur 722.
du Triangle : donclestrois c6tds
MN, NO, MO font égaux*,les = N.
trois angles érant égaux. 125,

Ainfi connoiffant le c6té accef-
fible MN, que je toife, je con-
nois la diftance inacceflible MO
=MN. .

Prorosirion VIL

- 129. Enfin Pangle extérienr aug, '
Triangle eff égal anx deux intéricurs
oppofes , pris enfemble.

- Je dis que I'angle ABD=A
-+ C. ' ‘ '
Les deux angles A & C avec

le woifieme ABC valent deux

droits* ;. or I'angle ABC avecm“zN.
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I'angle ABD , vaut aufli deux
"an.g7. droits * , puifqu’une oblique AB
fait deux angles égaux a deux
droits. '
Donc l'angle ABD = A 4«
*n 5. C*
Voila les Triangles confidérés
& en général & en particulier.
Les comparerons-nous?
 Eupoxke. Volontiers; & dés
ce foir , vous me reverrez.

- IV. ENTRETIEN.
Sur les Triangles comparés enfemble.

Eupoxk. E bien , Arifle,
: n'ai - je pas tenu
ma parole? '

Ariste. Je voudrois , Eudoxe 5
&tre en érarde répondre a cet ems
preflement & ... '

. Evupoxk. Venons d’abord au
fait, : -




.
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SURLAGEOMETRIE. 87 °
DEFINITIONS.

130. ArisTE. Deux Triangles
ntéquiangles oufemblables,quand
:s angles de I'un font égaux A
eux-de l'autre , chacun a chacun,

131.Deux Triangles font égaux
>rfqu’ils ont les angles égaux &
:s c6tés égaux, chacun a cha-
un. \
132. Un Triangle eft circonf-
rit au cercle quand fes trois c6=
‘s touchent le cercle , comme

eft infcrit lorfque fes trois fom-
1ets touchent le cercle.

ProprosiTioN L

133. Dans deux Triangles, i o
ux angles de Pun fom égaux 8
wux angles de aurre 5 le troifieme
agle eft égal au troificme.

Autrement, la valeur des trois -
1gles de I'un des Triangles ne
roit pasla méme que la valeur
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des trois angles de 'autre: orelle

* Noeft la méme*.
£22.  De-la, 1° Dés que deux angles
d’un Triangle font égaux 4 deux
angles d’un autre , les deux Trian-
* N. gles font femblables *. '
230. — 30 Silangle du fommet eft le
méme dans deux Triangles Ifo-
celes, ils font femblables : carles
deux angles fur la bafe de'un ou
* N. de Pautre érantégaux *, fi les an-
120. gles, fur la bafe de I'un, étoient
plus grands ou pius petits que les
angles fur la bafe de l'autre, lava-
leur des trois angles des deux
Triangles ne feroit pas la méme.

ProrosiTionN I

. 134. Dés que deux Triangles
ont leurs cités égaux , ils foms fems<
blables.

Si les cotés font égaux , lesan-

* N. %}es le font * : deonc les deux
»N.z0. Ltiangles font femblables *.

De-la, fi deux Triangles ont

' les
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SUR LA GEOMETRIE. 89
Ies coiés égaux , ils le font entié-
rement.

“Prorositiow IIL

135, Si deax Triangles rectan-
Zles ABC , ADC , ont bafé commu-Fig.95-.
2e AC, & un coré égal a un coré ;
le fecond cbré eft égal au fecond céré.

/Soitle cercle ABCD circonfcrit
auTriangle ABC,dont ACeftdia-
mére*, puifque l'angle ABCeft * m
droit: le cercle paflera par le point 775+
D, puifque I'angle ADC eft droit
aufli; foit enfin le c6té AB=AD.

Je dis que le coté BC=CD..
Les arcs AB & AD foutenus *N.57.
par cordes égales font égaux *. '
Donclesarcs. BC & CD, com-
plemens au demi- cercle , font
égaux :. donc les c6tés BC, CD «y ¢a.
font cordes égales*: donc le c6-
% BC=CD. ‘ ,
Ainfi, les deux Triangles font * &%
!gaux *. - I
ProrosiTion IV.
Z36. Sideux Triangles ABC ,rg.gar
Tomell. ‘H |



90 IV. ENTRETIEN :
DEF, ont un angle égal , & les
cosés qui le comprennent , égaux 5 le
troifieme coré eff le méme.

Soient I'angle B=E , le c6té
AB=DE, &lec6té BC=EF:
je dis que le coté AC = DF.

Mettez les cotés AB , BC,

-fur les co6tés DE, EF:ils con- °
viendront: tous les points fe trou-
veront fur tous les points corref-
pondants, BfurE,-A fur D, C
fur F: '

- Donc la diftance , la bafe, ou
le c6té AC=DF.

Ainfi, les deux Triangles ABC,

* N. DEF font égaux *. |

124 Euvpoxk. Vous mefurez appa-
F&:97: remment fur ce principe une di-
ftance BC qui n'eft acceffible que
par fes extrémités B, C. '
Ariste. 1° Regardant d’un
point D les extrémités B, C, je
prensl'angle D, puisla longueur

de fes c6tés DB, DC.

2°, Ecarté dans la campagne , .
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SUR LA GEOMETRIE. o3
je fais un angle E=D, & prens
les cotésEF , EG, égaux aux c6-
" tés DB, DC:

Donc le troifitme c6té FG =
BC*, N,
Doncen toifant Ia diftance FG 136.
acceflible, y’aurai la diftance in-
acceflible BC,

ProrosiTioNn V.

137. Si deux: Triangles ont i g, ,g;
cote égal, & les angles fur ce cote '
egaux 5 tls ont les deux autres césés
éganx.

Soient le c6té ab —AB Pan- -
glea=A, & 4=B:

Je dis que le cotéad=AD, &
bd=BD. ,

Mettez abd fur ABD:

°. ab & AB conviendront >
pquue ab=AB.
°. ad parti comme AD, du
néme point A , tombera fur AD |
>uifque langle a=A, ou bad
= BAD. | - -
-~ Hy -
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3° bd parti comme BD, du
méme point B , tombera fur BD ,
puifque l’angle b=B , ou abd
= ABD.

Le point d tombera donc fue
ke point D. : o

Or les lignes droites entre mé-

=x.z5. mes points font égales *.

Doncad=AD, & bd =BD.

Ainfiles deux Triangles, ABD,,.

s N.abd font égaux*, ayant & les an~
L34 gles & les c6tés égaux.,

Eupoxk. Mais s'il eft queftion

B¢ 9% de mefurer une diftance AB

acceflible par-une extrémité B ,

inacceffible par l'autre A , par

exemple, la largeur d’une riviere

“oud’un éang....

ArIsTE. 1° Prolongezla diftan--
ce inconnue AB, parune ligne:
indéfinie BC. '

2% Tirez une perpendiculaire:
BD, fur 'extrémité B de I'incon-

% N; nue-AB*;& mefurez Pangle ADB
. 225 formé par la perpendiculaire B
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tle rayon vifuel DA terminé par
autre extrémité A *. *N.95%
3°.Dufommet D de cetangle,
1enez-une ligne DE, qui cou-
ant AQ faffe un angle BDE =
\DB.
Enfin , mefurez le prolonge~
aent BE._ °
Je dis que BE = AB.
L'angle 'droit EBD = ABD
roit auffi * ; & l'angle BDE =+ g¢
JDA , par la confiru@ion. Donc
-s deux Triangles BED , BAD
yant un c6té commun BD
2s deuxangles fur cecoté égaux,

nt tous leurs cotés égaux* * N
Donc BE=AB. 137

ProrosrtioN VI

138. Dans le Triangle ifocele: ’ 'b-
3 perpendiculaive AB , abaiffée du ™%
smmet A de Pangle compris entre
es deux corés éganx AC, AD , pare
age le Triangle en-deux:égaux..
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Je dis que le Triangle ABC
=ABD.

. Les deux anglesC, D, furla
125, bafe érant égaux*, auffi-bien que
*N.9s.les deux anglesdroitsen B* , les

deux autres BAC,BAD), le font.
Donc les deux Triangles ABC,
ABD, ont un coté égal, & les
angles fur ce c6té, égaux: donc
_*Nle Triangle ABC=ABD*.
237 Ainfi la perpendiculaire AB
cour)e la bafe CD, & langle
CAD dufommet en deux égales
ment, puifque lecoté BD=BC,
& que I'angle BAD =BAC.

ProrosiTioN VII

Fg. 139. Sideux Triangles ont mé-
Zo1. me bafe, langle ABC du fommer
dans celui qui eft enfermé , eft plus
grand que ;angle ADC du fommer
dans celui qui Penferme. .

Je dis que l'angle ABC >~

ADC. s

Soit CB prolongée en E.
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-L'angle extériecur ABC=BAE
=+ AEB , intérieurs oppofés * ; » .
& par la méme raifon , Pangle 729
AEBou AEC,=ECD~+EDC,
oa ADC; donc l'angle ABC>
AEB> ADC: donclangleABC

» ADC.

ProsrLEmME L

140. Evpoxk. Infcrire dans le  ng.
cercle S un Trmngle femblable & un 102

Triangle damze ABC,
ArisTE. 1°, Je tire la Tangen- ’
te DFE *. *N.83.
2° Jefalslan le DFG=C,
& Pangle EFH = B * *'N.

- Puis je mene GH, & dis quele 7%
Triangle infcrit GFH eft équian-
le au Triangle ABC.
L’angle GHF a pour mefure |
la momé del'arc FG *, mefurede ,, 4N
‘angle DFG=C*: donc I'an- *N,
rle GHF =C. L TR
Par la méme nifon , langle
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FGH=EFH=B : donc lam—
gle FGH=B. °
‘Donc le Triangle GFH ayane
deuxjangles égaux a deux angles
d;: znangle ABC, lui eft équian-
e
e Pnonnﬁuz 1L
Fig. - 141. EUDOXE C‘zrconfmre aw
203, cercle un Tnangle [femblable a un
Trtangle donné- ABC. -
. Jertire le rayon DE, & fais
* N. lan le EDF =BCG*, puis l'an-
2os. ole EDH BAL .
2°% Aprés avoir men la corde
EF , je mene par les points E,
F,H, les Tangentes KL, LM
*N.33. MK * -
- Etjedisque le Triangle KLM
¢ft femblable ai Triangle ABC..
Les angles. de deux Triangles
» N, ptis enfemble , valent 4 droits *..
#22. . Or puifque PE & DF font pers
.79, endncula ires fur les Tangentcs *
angle LEF avec FED vaut un
droit
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roit, aufli-bien que ’angle LFE
vec EFD. )
Donc Pangle ELF avec EDE
aut deux droits.
Mais I'Angle EDF——BCG N
ar la conftru&tion ;e & langle
CG avec BCA vaut deux
roits * ; donc langle ELF—.:"N-PZ.‘. ’
CA. - '
Par la méme raifon, l'angle -
KH==BAC, & par conféquent
ingle HMF =CBA*." * N.
Donc KML eft le Triangle %
‘mblable , qu’il falloxt circonfs
tire. :

ProsrLEmE ITL.

142. Evpoxe. Infirireun cer< gy,
e dans un Trmngle ABC. 104,

AR1sTE. 1° Je partage lesan-
lesBAC, ACB par le milieu,
rant les lngnes AD,CD* = =y,
2°. Du point de rericontre D lz, 1 °°"

: mene les perpendxculalrcs D
Tome 11,
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DF, DG, furles cotésduTrian~
*N.28. gle ABC*. :

3°. Duméme point D, & de -

Pintervalle d’'une des perpendicu-
laires , je décrisun cercle EFG ;
& je dis que EFG eft le cercle
infcrit. :

1°. Les angles AED, AGD
.font droits, & par conféquent

égaux, érant formés par les per-,

xN,93. pendiculaires DE, DG*,

2% Les angles DAE, DAG
font égaux aufli, par la conftruc-
tion ; donc les deux Triangles

* N.ADE, ADG font femblables *,
733 & par conféquent ayant un c6té
« y.commun AD, ils font égaux*.
737. AinfiDE=DG, &parlaméme
raifon , DE=DF. :

Donc DE, DG, DF font

rayons égaux : donc EGF eft le
- cercle infcrit. :

Il sagit- maintenant d’éxaminer
gn dérail & de plus prés, les rap-
ports des cotés proportionnels
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lans les Triangles comparés. Ne
sra-ce pas l'occafion de vous re«
oir? ' '

Evupoxke. Au premierjour.

V.ENTRETIEN.

vaur les corés proportionnels dans les
Triangles.

4RISTE. Ous me trouvez ,

" Eudoxe,arrangeant
leslignes & des figures , afin que
lacées dans un certain ordre,
lles réveillent dans mon efprit
les idées fuivies.

Eupoxe. Et me voila tout dif~
»ofé 4 voir ces idées éclore’, pour’
infi dire , les unes des autres.

Ariste. Allons donc encore
»as 4 pas, par Définitions , par -
>ropolitions , que vous aflaifons
ierez de Problémes.

1
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DEFINITIONS.

143. Efpaces paralleles , font des
efpaces compris entre lignes pa-
ralleles.

Les lignes ou les c6tés qui ont
des rapports égaux, font propor-
tionnels (a). ,

Dans les Triangles femblables,
on appelle c6tés homologues , ou
de méme nom, ceux qui font op-
pofés aux angles égaux.

ProprositionN L
144. Deux obliques , qui dans

Fig. ; :
10 ;:g des efpaces paralleles égaux o font

mémes angles , font égales.

Soient A & B, efpaces paral-
leles égaux; CG=EH, perpen-
diculaire mefurant la diftance de

deux paralleles ; I'angle CDG =

~ EFH.

Je dis que'oblique CD = EF.
Lesangles CDG, EFH étant
() Calcul Littéral , N 107 & 111,
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gaux , aufli-bien que les angles |
.GD, EHF , qui font droits *3TN.oss
angle C=E*, * N,
Ainfiles deux Triangles DCG, 733.
"EH, ayant un c6té égal , fca-
oir, CG=EH, & les deux an-
rles fur ce cbté , égaux , font .
:gaux * : donc CD = EF. 1370
De-1a, deuxobliques AE3 CF, Fige
[ui dans des efpaces paralleles zo6.
négaux fontmémesanglesE, F,
ontinégales. C
Je disque AE > CF. -
Prenez fur AB la partie AH
= CD perpendiculaire de méme;
X tirez par H la ligne GH paral-
ele 4 la bafe EB. .
1% L’angle AHG = CDF,
Jroit auffi. ‘ ‘ _
2° L’oblique , qui coupe deux
paralleles , faifant les angles aigus v
e ‘méme c6té égaux*, langle * ~.
AGH=E=F, 04.
. Donc les Triangles GAH ,
FCD, font égaux*: donc AG * M
== CF. - 137
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Donc AG+4-GE, ou AE, .
CF.
ProrosiTion II.

Fg. 145. Une parallele AB conpan:
707, Japerpendiculaire DE par le mikieu ,
" coupera de méme Poblique F¥G dans
le méme efpace DFEG.
Soit DA =AE ; je dis que
FB =BG.

- 1° Les efpaces paralleles me-
furés par les perpendiculaires
égales DA & AE font égaux.

2° Les obliques FB, BG font

* N.mémes angles en B, G*, puif-

204 que Foblique totale FG faitlesan~
gles aigus de méme coté égaux.

Or les obliques , qui dans des

efpaces paralleles égaux font mé-

- * N.mes angles, font égales*. Donc

. 4+ FB=BG.

De-1a , 1° La parallele HK

coupant la perpendiculaire DE

-aux trois quarts , coupe I'oblique

FG de méme: car HK coupant
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AE par le milieu H, coupe BG
var le milien K*. AN

2°. La parallele LN coupant la 745
serpendiculaire DE au quart ,
coupe Poblique FG de méme :
car LN coupant DA parle milieu
L, coupe FB par le milieuN.

3°. Par conféquent, fi la per-
pendiculaire eft plus grande ou
plus petite, Poblique l'efta pro-
portion. -

ProrosiTion III

146. Une ligne parallele AB di-  Fig.
vifant un efpace parallele DFEG , 1°%
coupe la perpendiculaire DE & [obli-
que F G proportionnellement.

Je dis que DA, AE :: FB,

BG. )

SiDA=AE,FB=BG; &
iDA> ou <AE, FBPou <
BG i proportion *. : B

Donc DA, AE :: FB, BG(4). 14s.

147. De-la, Dans deux efpa- -

(@) Calcul Littéral , N. 105.
I iiij
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ces paralleles égaux ou inégaux

les lignes également inclinées

font entr'elles comme lesperpen-
- diculaires. ‘

ProrosiTion 1IV.

. P 148. Si deux obliques font égale-
193 ment inclinées dans des ¢fpeces paral-
Meles différents x y z, & que deux
antres obliques [oient également in-
clinées auﬂg 5 les quatre font propar-
tionnell.s.
SoientDE, IK, perpendiculai-
res; OP & QR également incli-
nées , aufli-bien que FG & LM.
Jedisque OP. QR :: FG. LM,
.OP, QR ::DE, IK, & FG.
*~N.LM:: DE.IK *: or deux rai-
749 fons égales 3 une troifitme font
egales entre elles () : donc OP.
QR::FG.LM. )
Fg. I49.De-la, 1° SiTon coupe
770. deux c6tés AB & BC d’un Trian-
gle par une ligne DE parallele
(a) Calcul Littéral , N. 1044
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la bafe AC, les quatre parties-
int proportionnelles,
Tirez FG parallele 2 DE, &
ar conféquent 3 AC *: Je dis*Ng7
ue BE. EC:: BD. DA.
BE & EC font également in-
linées dans deux efpaces paralle-
:s , aufli-bien que BD & DA,
uilque les angles aigus de méme
oté BED, BCA fait par I'obli-
ue BC, font égaux , auflibien _
ue BDE, BAC*. roa
Donc*BE. EC::BD. DA, =
2°. Si les quatre parties des deux 248+
tés coupés dans le Triangle %
ABC font proportionnelles, lali-
me coupante eft parailele 2 la
afe.
Si BD. DA ::BE.EC,je dis
jue DE eft parallele a AC.
Voulez-vous que DE foit obli-
jue? je tire DH parallelea AC:
lonc BD. DA :: BH. HC*; ce * N
jui eft faux, puifque BD. DA : 142
BE.EC parl’hypothéfe,& que BE
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a moindyeraifon A EC, que BH 2
. HC (a).
Donc DE eft parallele 2 AC.

ProrosiTion V.

g I50. Dans les Triangles fem-
112, blables o les corés homologues font
proportionnels. .
Soient les Triangles fembla-
bles ABC, DEF, entre paralle-
les différentes AC & GH, DF &
IK , avec les perpendiculaires
BL, EM. _ '
Les angles A & D font égaux
par Phypothefe , auffi-bien que C
& F: donc les obliques AB, DE
font également inclinées , auffi-
bien que BC, EF. '
Cela pofé, je dis que AB. DE
:: BC. EF.
AB. DE::BL. EM :: BC.
~ » N.EF * :or deux raifons égales a une
147. troifitme font égales entr'elles (0):

¢a) Calcul Littéral , N. 99.
= (8) Ibid. N. 104.
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nc AB. DE :: BC. EF.

En un mot, AB & DE font -~
ralement inclinées dans des ef-
wces paralleles différents,B C &
F le fontauffi par’hypothefe.

Donc AB.DE::BC.EF* *w

Tirez des perpendiculaires des ™+
itres fommets , vous trouverez
s mémes proportions dans les
utres cotés., _
De-1ld, dans deux Trian-
les femblables , les c6tés de I'un
ont entre eux comme les cOtés
1omologues de Pautre. |
Je disque AB. BC:: DE. EF.
AB.DE::BC.EF *:doncen * w.
aifon alterne (a) AB.BC::DE. 750
cF. R

ProrositioNn VI

151. La ligne AB qui divifé en  Fig.
deusx également un angle CAD dun?13:
Triangle ACD, partage la bafe en

(4) Calcul Lictéral 5, N. 144,

s e Fae B
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deux parties qui font entre elles coms
. me les cbrés.

Prolongez DA en E, prenant
AE=AC; puis tirez EC: & je
dis que DB.BC: : DA. AC.

1°. Le Triangle EAC eftifoce~
le , puifque EA=AC.

2° L’angle extérieur CAD
vaut les intérieurs oppofés ACE ,

_*N.AEC*, qui font égaux, puifque
#23- e Triangle eft ifocele.

Donc langle CAB = ACE
alterne ; car I'angle CAB eft moi~
tié de CAD, par la conftru&tion :

» N.donc EC & AB font paralleles *:

102. donc AB eftune paralFQle qui cou-

" peles cotés CD, DE du Trian-

* n.gle CED proportionnellement* :

#49. doncDB.BC:: DA.AE=AC:
donc DB. BC :: DA.AC.

152. De-li, fi une ligne AB
divife la bafe CD d’un Triangle
proportionnellement aux €6tés,
elle partage en deux également
Fangle oppofé CAD.
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SiDB.BC::DA.AE=AC,
dis que I'angle BAC=BAD.
Les parties des cotés coupés
ant proportionnelles, lacoupan- '
AB eft parallele alabafe EC*: =
»nc Pangle BAC = ACE alter- 745
:=AEC* * N,
Ainfi, commel'angle extérieur 7™
ital CAD, qui comprend les an-
les BAC, BAD, vaut lei inté-
eurs oppofés égaux * , langle * m.
AC =p§AD. .g g’ 129,
153. Eupoxk. Je vois que vous  Fig:
llez conper une ligne AB en parties 714
roportionnelles aux parties CD ,
JE, &c.dune amre CF.

Ariste. Soient donc AB &
°F paralleles,, coupées par les
bliques CAG, FBG, DHG,
i1G. ’

1% L’angle GAH=GCD, &
’angle GHA =GDC *. Donc zo* Ny
es deux Triangles AGH, CGD "% -
font femblables *. ‘ TN

2° Par la méme raifon , les 7%
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Triangles HGI, DGE, &c. le
. font. :
Cela pofé , je dis que AH.
- HI::CD.DE, &c. :
Dans les Trianglesfemblabes,
les c6tés homologues , ou oppo-
fés aux mémes angles , font pro-
- aN.portionnels * : donc AH. CD ::
1s0- HG.DG:: HL. DE.
+N. Donc AH. CD::HI.DE*:
704 donc en raifon alterne (4) AH.
HI::CD. DE.
Fio. . 154 EuDOXE. Je vous donne
1152 dews lignes BC , CD: il faut leur
tromver une troifieme proportion=
nelle. :
. Ariste. 1° Je fais des lignes
données une ligne droite BCD.
2°. Je prens BE=CD, pous
en faire avec BC un angle quels
conque EBC.
3°. De E jabaiffe une ligne
droite EC fur C; & de D, jéles
ve une parallele.
" (a) Calcul Littéral , N, 144.
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4°. Je prolonge BE jufqu’a la
rallele DF; & je dis que le pro-
ngement EF eft la troifieme pro- ‘
rtionnelle ,ou que BC. CD ::
D.EF. = - .. o )
BC.CD::BE. EF*: 0r CD *w
=BE , par la conftrution. 49.
Donc BC.CD ::CD.EF, ou :
~-BC.CD.EF* LN
155. EuDoxE. Enfin , je vous™ "
mnfeftroi:lz'gnes AB, AC], BD:, I;:'g‘
faur trowver la quarrieme propor-
onnelle.
AristE. 1°. Delapremiére AB
< delafeconde AC, je fais un
ngleBAC. -~
2°, Joignant la troifitme BD 2
a premicre AB, jen fais une ligne
Iroite ABD. - o
3°. Du point de jon&ien B, je
ire une ligne droite en C, & du
E(ém D, yéleve une parallele &

finﬁn sJe prdlonge AC jufqh’a‘i
la parallele ; & je dis que le pro-
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longement: CE eft la quatriéme
‘ proportionnelle, '
_*N.. AB. BD:: AG. CE*: donc
£49- AB. AC::BD.CE (@) ‘
- Evpoxe. P'aurres Propofitions
- donneront d’autres Problémes.

g PROPOS,IT,TI.OI;I VIL

Fg. I156. ARISTE. Sidelangle droit
117. ABGd'unTriangleretangle ACB,
on abailfe une perpendieulaire BD
Sur la bafe 5 elle divifera le Trian-
gle endeux autres femblables au pre-
mier. S

Je dis queles TrianglesACB,

BDC, BDA font femblablies. -
-+ 1% Ils ont un angle droit, cha-
cun , ABC par hypothefe ; & |

ADB, CDB, formés par la per-
~ =n.gs.pendiculairg BD*, . |
~ . 2° Les deux Triangles ACB
& BDC ont l'angle C commun ;
, ¥ N.doncilsontlestroisangleségaux*.
#23- 30, Les Triangles ACB &

© (a) Calcul Littéral 'y N: 1444
o L BDA
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BDA ont langle A communs
donc ils ont aufli les tyois angles
égaux. ‘ . ’

Donc les trois Triangles ayant

SN, 7 “xk N.
lesangles égaux,fontfemblables*. ; ,,

ProrosiTioNn VIIL

157. La perpendiculaire abaif~
See du fommer dun Triangle vectan-
gle far Phypotenufe AC, eft moyenne
provortionnelle entre les deux parties
de Phypotenufe. v

Je dis que <=~ AD. DB. DC.
" Lestrois Triangles formés dun
feul par la perpendiculaire érant
femblables *, leursc6tés homolo- * M.
gues oude méme nom, font pro- %
portionnels*: doncle moyen cété M
'AD du Triangle BDA eftau plus™™

tit BD, comme le moyen c6té
-BD du Triangle BDC eft au plus

etit DC : donc =+ AD. DB.

C. .

158. EvpoxE. lastens ane
moyenne proportignnelle entre deux

Tome II, ’
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Fig. lignes donmées EF , FG.

218, " ARrisTe. 1° Les joignant par
leur extrémité F , jen fais une
ligne droite EG. o

2°, Du milieu H de la droite-
EG, je décris un demi-cercle.
3°. Du point commun F , jé¢le-
ve 4 la circonférence une perpen-
- diculaire IF. .
Enfin je forme 'angle EIG; &
je dis que IF eft la moyenne pro-
ortionnelle , ou-que - EF. IF.
- L’angle EIG appuyé fur le dia-

~ *N.métre eft droit *. :

735+ Et IF eft une perpendiculaire
qui aboutit au fommet de I'angle
droit, par la conftru@tion : donc

-« N EF.IF.FG* .

257. . Encore quelques Propofitions.

ProrosiTion IX.

159. Si deux Triangles ABC,
179, EDF, onz leurs cités proportionnels 5
ils font femblables. ’
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Soient AC. AB:: DF. DE;

‘AB. BC:: : DE. EF; BC. CA::

EF.FD..

Je dis que les Tnangles ABC ’

"EDF font femblables. .

1°. Faites fur AB Pan ‘Ie BAG‘

=D, & Pangle ABG E: les
deux Tnanglcs EDF, GAB font
femblables * , ayant les angles
égaux.

de ces Triangles femblables, AC.

"AB::DF,DE:: AG.AB.
Donc deux raifons égales 3 une

troifitme érant ¢gales entre elles,

*N
132
2°. Par P'hypothefe & a caufe _

AC.AB::AG.AB (3): donc le -
c6té AC=AG (), puquue deux’

grandeurs qui ont méme raifona

une troifitme font égales.
Par le méme principe, BC ==
BG.
Drailleurs le troifitme coté
‘AB eft commun.

(a) Calcul Littéral , N, 104,
© (6) Ibid, N 106, - .
. K U
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Donc les deux Triangles ABC,

GAB font égaux, & par confé-
* . quent femblables *.

43 Or le Triangle GAB eft fem-
blable au Triangle EDF, par I

conftru&ion ; donc les Triangles
ABC » EDF font femblables.

Prorosition X.

e 160. Deux Triangles font fem-

2z Q,g' blables , des quw'ils ont un angle égal

& les cirés qui le comprennent pro=
porziomzel;. e

~ Seient 'angle BAC=D, &
tescotés AB, AC, & DE, DF,
proportionnels. '

Faites I'angle BAG=D, [e -
Triangle BAG femblable au
Triangle EDF: & je dis que les

- Triangles. ABC, EDF font fem-
blables. o |

1% Par I'hypothéfe, AC, AB

::DF.DE::AG. AB:donc AC.
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AB:: AG. AB (4): donc AC==
AG (6)
2°. L’angle BAC= D-—BAG
ar la conftru&ion: donc langle
AC=BAG.
Ainfi les deux Triangles ABC
& ABG ont deux cotés égaux
'AC, AG,un c6técommun AB,
& un angle égal compris entre
- deux cotés égaux: donc-ils font
égaux * , & par conféquent fem- * N
blables *. B
" Mais les Triangles ABG & 734,
EDF font {emblables par la conf-
truétion : donc les Triangles
ABC & EDF le font.

PROPOSITIQN XL

Figi »

- 1671, Sz dun point A ﬁors du cer- T2~
cle , on mene an cercle une Tangente
& une Sécame , ln Tangense oft

‘moyenne proportionnelle entre la Se-

(a)-Calcul Littéral , N. To4s
(1:) 1bid. N. 106
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cante enticre & [a partie extérien=
re au cercle. ' :

Soient AB , Tangente ; AC,
Sécante s AD fa partie extérieu-

~re: tirez BC, BD: je dis que -

AC. AB. AD. .
- 1° Les deux Triangles ABC,
ADB ont I'angle A commun.

2°. L’angle infcrit BCD & I’an-
gle du petit fegment ABD font

* N.égaux , ayant pour mefute, cha-

712 &%
II4.

cun , la moitié de Parc BD *
Donc l'angle ABC =—=ADB:

* N.donc les deux Triangles ABC,

Z 30.

ADB éantfemblables *, leurs co- -
tés homologues font proportion- -
nels : or le c6té AC du grand
Triangle & le c6té AB du petit,

~ le coté AB du grand & le c6té

AD du petit font homologues,
ou oppofés aux mémes angles :
donc-+- AC. AB.AD.

De-1a, 1°. Si l'on tire une autre -

“Tangente AG de l'autre coté de

la Sécante AC, AG fera égale-
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ment moyenne proportionnelle , -
parla méme raifon. =~ .
2°. Les Tangentes AB &
AG tirées du méme point , étant
également moyennes propor-
tionnelles, elles ont méme raifon .
- alaméme grandeur AD, & par * N
conféquent elles font égales *.  7°%
3° Le quarré de la Tangente
AB eft égal au reGtangle fait dela
Sécante AC par fa partie extéricu-
re AD (4), puifque dansune pro-
portion continue , le quarré du
moyen eft égal au produit des ex=
trémes. 4 )

162. Eupoxke. Er ceff appa-
remment a la lumiére de la derniére
Propofition , que vous divifez une
ligne-en moyenne & extréme raifon .
ou enforte que la plus grande partic
Jfoit moyenne entre la route & la plus.
petite partie. - .

ArisTe. Oui : faut-il divifer la T
ligne AB? o e

(a) Calcul Littérad, N. 136,
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1% De B, jélevela perpendi-
culaire BE , moitié de AB.

2% De E, intervalle EB, je

~ décris un cercle dontle diamétre

* N.
I‘I.

* N

£44.

vaut AB, valant deux fois EB,
moiti¢ de AB. .

3° Je tire la Sécante AC, &
fais 'angle CBD.

4°. Sur AB, je prens AF =
AD. AF eftla plus grande partie
appellée la Médiane ; FB la plus
petite; AB, la Toute.

Et je dis que AB eft diviféeau -

point I en moyenne & extréme
raifon, ou que =+ AB. AF.FB.

AC. AB:: AB. AD *: donc .
AC— AB. AB :: AB — AD.
AD*,

Or AC—AB=AD, parla
conftrution , & AB—AF=FB:

Donc AD. AB::FB. AD.

Mais AD=AF par la con-
firultion : donc AF. AB:: FB.
AF.

Donc en raifon inverfe , AB.
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AF :: AF.FB, ou = AB. AF.

FB * * N.
163. Evpoxe. Cela va nous ™
donner un Triangle ifocele dont cha- 1’"8"

cun des angles de la bafe foir double
de l'angle du ﬁ)mmct
- “ArisTE. 1°. Je divife une llgnc
GH en moyenne & extréme rai-
fon°* * N
2° Des points H &I, inter- 262
valle GI, mediane, je décris deux
arcs qu1 fe coupent en K.
3° Je faisles cotés GK , HK
IK ; & je dis que ‘GHK eft le
Tnangle ifocgle dont il sagit.
Je dis donc que I'angle GHK;
aufli-bien que GKH, eft double
de l angle G, ou IGK.

. HK—IK— GI, par la
conﬁru&non donc les deux Trian-
glesIHK , GIK , ayant, chacun,
deux cbtés égaux , fontifoceles*. *

. Parla conftru@ion, GH. 7%% *
GI .GLIH: donc GH.HK—GI
:: HK.IH : doncles deux Trian-

TomeIl L’
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gles IHK , GHK , ayant un ans .
- gle commun KHI, & les c6tés -
GH & HK, HK & IH, propor-
» . tionnels, font femblables * : donc
260. le Triangle GHK eftifocele auffi.
Or l'angle extérieur HIK =
1GK ~+ GKI, intérieurs oppofés.
» N. d’un ifocele *. o
529  Donc langle GHK =HIK
: =IGK 4+ GKI=IGK : donc
*  TYangle GHK , aufli-bien que
GKH = GHK eft double de
Fangle IGK=G.
~ 164.De-la, dans un Triangle
1225 ifocele GHK , qui a le fommet au
cemtre G dun cercle , & pour bafe
la mediane HK =1G , dun de fes
corés , la bafe HK eft corde de 36
degrés. ‘
L’angle GHK, auffi-bien que
GKH eft double de I'angle G du
* V. fommet*:donc lesangles GHK ,
162. GKH, font de 72 dégrés, cha--
~ cun, & l'angle Gde 36: car1*.
=2 eft double de 36, & deux fois
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72 —+ 36.font 180, valeur du
Trlangle

2° Tout autre nombre double
que 72, pris deux fois , avec tout
autre foudouble, que 3 6, y wégale-
roit pas 18o.

- OrPangle G du fommet érant
de 36 dégrés, la corde HK left
aufli , puifque les dégrés de I'arc,
de l'angle, ou de la corde, font
les mémes donc la bafe HK eft
corde de 36 dégrés.

Ainfi, la mediane du rayon eft
corde de 36 dégrés.

Enfin, les Triangles amenent
les Quadrﬂateres ‘

: Eupoxk. Et ceque vous avez
dit de ceux-1a me fait fovhaiter de
- vous voir déveloper vos-idées fur
ceux-ci.

~ Aniste. Ce fera quand la coms
plaifance ou la politeffe vous raz.
- menera icie

Lij
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VI. ENTRETIEN.
Sur les Quadrilatéres.

EvpoxE. Ouspaﬁ'onsdonc '
N Arifte , des fig u-

res de trois ctés & celles de qua-
tre : rien de plus naturel ; ceft
monter par une pente douce.

- Ariste. Aufli, Eudoxe , nous
allons bien faire du chemm 3 &
n'ayant point de temps a perdre,,
~ commencons a lordinaire pag
quelques Définitions 5 elles fe-
ront f{uivies de Propoﬁnons qui
donneront les lumicres néceflai-
1es pour réfoudre les Problémes.

DEFINITIONS

16¢. Le Quadrilatere eft donc,
une figure de quatre ¢6tés ;. tels
font le Trapeze, le Parallelogra-
me, ou le Rhombe , le Rhoms
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boide |, le Re&tangle , le Quarré.
166. Le Trapeze.B afes qua- Fg
tre c6tés inégaux ; fi le Quadrila- 123
tere a deux c6tés égaux, les au-
ges inégaux, c’eft un Trapezoi-
e. '
~ 167. Le Parallelogramme a
fes cotés oppofés égaux & paral-
leles.

168. Le Rhombe, oulaLo- g,
zange Ca {&s quatre c6¥s égaux, 724
& fes angles oppofés égaux , non
droits, mais deux aigus , deux ob-
tus. ~ -

169.Le Rhomboide D a pré- .
cifément fes c6tés oppofés égaux, 125.
& fes angles oppofés égaux, non
droits , mais deuxaigus, deux ob-
tus. « .

170. Le Reftangle E afesté-  rp.
tés oppofés égaux, & fes quatre 72%
angles droits. Le nom de Rec-
tangle fe donne fpécialement au
Quarré-long, quoiqu’il convien-
ne au Quarré,

. L iij
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_ Fg. 171.Le Quarré F a fes quatre:
#37 cbrés égaux , & fes quatre angles

droits. ]

- r172.LaDiagonale GHeft una
ligne droitetirée d'un angle 3 l'au+-
tre d’'un Quadrilatere. :

173. Un Quadrilatere eft inf-
crit , quand il a tous fes angles

- dans lacirconférence d'uncercle;
& circonfcrit fi tous fes cotés la
touchent® le cexcle eft circonf=
crit quand il paffe par tous les an~
gles d'une figure.

174. Le Quadrilatere fe défi-
gne par quatee lettres placées aux
quatre angles , ou par deux , pla~
cées aux deux.ngles oppofés.

+ Cela pofé , parcourons les pro-
prictés générafes , puis les partiy
culidres,

o
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' Ouadrilaseres en général.,
ProrosiTion I

175 Le Quadrilatere DE vant g

quarre angles droits. 128
1l vaut deux Triangles, puif-
que la diagonale BC le p;\artaée
CE:

- en deux Triangles BCD,

‘or deux Triangles valent quatre

angles droits *. C*N.
I22,

ProrosiTiOoNII, -

176. Les angles oppofés A, C, Fipr
du _Quadrilate;ge m/{;";[ ABCD ,7%5~
font éganx 4 dewx droits. S
Lesangles A, C, éant, pris
enfemble , ‘appuyés fur toute la *
circonférence, A, fur BCD, C,
fur BAD ; ils ont pour mefure la -
demi-circonférence * : donc ils * M-
_valent deux droits *, o 5}:,34,
‘Cleft la valeur des deux autres
angles B, D, par la méme raifon.

Liiij
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Parallelogrames en général.
ProrosiTion L

< XI77. Siles cises oppofés BC &
DE, BD & CE, dun Quadrila-
tere , font égaux , ils font paralleles.
Soit la diagonale BE partageant
la figureen deux Triangles BEC,
BED. |
- Puifquele c6t¢ BC=DE, &
BD=CE, & queBEeft com-
mun ,. les deux Triangles font
égaux , & par conféquent équi-
" N.angles * : donc les angles alternes
134. correfpondants, BED, CBE , ou
BEC, DBE, font égaux. Or les
lignes qui avec I'oblique ou la dia-
gonale BE font les angles alter-
. " N.nes égaux, font paralleles * : donc
702 BC& DE, BD & CE font pa-

ralleles.

30,

ProrosiTion IL

-Fig. . . \ g A7 .
g30.0 178+ Dés que deux cliés oppofés
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"BC , DE dun Quadrilatere fons
€gaux & paralleles s les autres BD,

E, l fom. ' o«

Les angles alternes BED ,
CBE, érant égaux*, & les c6- * y,
tés qui les comprennent , égaux , 707.
les Triangles BCE , BDE ,le
font * : donc 1°. Les c6tés cor- * M.
refpondants BD, CE , font égaux. 36.
2° Les angles alternes BEC ,
DBE étant égaux, les cétés BD
& CE qui font ces angles avec
Foblique BE, font paralleles *.  * w,

JTo2.
ProrosiTion IIL
 179. 8i les corés oppofés dun
- guadri/atere font égaux , c'eff un
arallelograme.

Ces cotés égaux font paralle-
les*: donc , Ceft un Parallelo- ,,, ™
grame *, ’ |

ProrosiTion IV.

180. Les angles opp?ﬁs dunPa- Fg
rallelograme font égaux. S # 28
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Je dis que l'angle A=B, &
lagleC=D.

Langlc A avec D vaut deux
droits , auffi-bien que 'angle B

* N.avec D ¥, puifque fi une oblique
704+ coupe demg pasalleles, les angles

-internes.de méme c6té valent 2

*N. 8. droits ; :donc l'ang leA B*: car

~les grandeurs ; quijointes {éparé~
ment avec la méme , font méme
grandeur,, font égales.

PB: la méme raifon, Langle C

Pnofé(;srrl_ON V.
181. La Diagonale AE parta-

132.5 ge le Parallelogmme en deux Trian-

gle: égaus. -

 Je dis que]e Tnangle ABE
= ADE.

AB= DE & AD=BE*,

- a67. "AE eft commun donc le Tnan-

gle ABE a festrois c6tés égaux 2
 ceux du TFriangle ADE: doncle
N Tnanglc ABE ADE *

:




-

1

}7l a rGl‘;’”l.p‘ll’o.
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ProrositionNn VL

282. Les Parallelogrames entre g
mémes paralleles & fur méme bafe 133.
Jomt égaux. : ~

- Soient le Reftangle AC & Ie-
Rhomboide CE entre les paral-
leles AF, BH, & furlabafe BC::
je dis que AC=CE. -
- 1%°AB=DC,BE =CF,AD-

==EF * par la définition. - *N

2°, Aux c6tés égaux AD & EF, 797
ajoutez DE: AE=DF *, :

Doncles deux Triangles BAE,
CDF, ayant c6tés égaux , font
égaux*: retranchez-en la gran- *m.
deur commune DEG: les reftes 734
oules TrapezesABGD & CGEF-
font égaux™*, *N.10s

Enfin, aux reftes égaux, ajou-
tez la grandeur commune BGC:

*-vous avez AC==CE.
'183. De-la, 1° La hauteurdu -
‘Parallelograme eftune perpendi~

e

.
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culaire FH abaiflée du fommet

fur la bafe prolongée. I
184. 2°. Les Parallelogrames

AC, CE, qui ontmé€me bafe &

méme hauteur perpendiculaire

FH=DC, font égaux , étant .

‘compris entre mémes paralleles

fur méme bafe.

185. 3°. Pour mefurer un Pa-
rallelograme CE ; il fuflit d'avoir
égard afa bafe BC & ala perpen-
diculaire FH qui mefure {a hau-
teur : ‘car labafe BC multipliée
par la perpendiculaire FH , don-
ne un re&tangle AC égal a un Pa-
rallelograme quelconque CE de
méme bafe & de méme hau-

« N.teur *.

184.

186. Ainfi , un Parallelogra-
me eft le produit de fa bafe parfa
hauteur, ou de fa hauteur par fa
bafe ; & les Parallelogrames de
méme bafe , font comme leurs "
hauteurs , ou au contraire , les
produits par méme multiplicateur
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€rant comme les grandeurs mul-
tipliées (a). ,

Eupoxk: Je vous donne la va-
deur dun Parallelograme & un de
fés cbés : comment trouvez - vous
Lautre ? :

AristE. Je divife lavaleur don-
- née du Parallelograme par le c6-
té connu ; & le quotient eft l'au-
- tre cOté : car cet autre coté eft
celui, qui multiplié par le c6té
connu, fait le Parallelograme *: *pn;
or le Quotient multiplié par le c6-785-
té quiett le divifeur , forme le Pa-
rallelograme , puifque le produit
du quotient parle divifeur eft égal
au dividende (4). ,

ProrosiTtioN. VII.-

187. Les Parallelogrames font gy,
doubles des Triangles de méme bafe134:
& de méme hautenr. -

N Lcs‘Parall'elogrames AD,BF,
- &.le Triangle BED ont méme

’ '(‘) Cal' Lito N‘oq I&Zo '(b) Cal_.' num. n. 303 ‘
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bafe BD & méme hauteur FG
-=CD , comprife entte mémes

* N. paralleles *. :
I83. ° QOr, 1° Le Parallelograme BR
* N. eft double du Triangle BED *,
281 ‘puifque la diagonale ED coupe
E: Parallelograme en deux Trian-
les égaux. '

2° Le Parallelograme AD ==

_* N.BF *eft double aufli du Triangle
782, BED.
: Donc les Parallelogrames , &c.
188.Dela, 1° La hauteur du
Triangle eft une perpendiculaire

* N. abaiflée du fommet fur la bafe *,
¥83. & les Triangles de méme bafe ,

ainfique les Parallelogrames , font

, ., comme leurs hauteurs , ou au

96 contraire *, puifque les moitiés
]

sN.11. font comme les touts * ; & par

conféquent les Trianfle's comme

les Parallelogrames, de méme ba-
fe & de méme hauteur , font
égaux. )

189. 2° Muldpliez la-,b_a.fcv

— R o

1

|

!
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d’un Triangle par fa hauteur ; vous
avez un Parallelograme dont Ia
moitié fera la valeur du Triangle ;
ou bien multipliez la bafe par la
moitié de la hauteur, ou enfin la
hauteur par la moiti€ de la bafe :

& le produit qui fera la moitié du
Parallelograme , fera la valeur du
Triangle. ' .
'190. 3° Un Triangle en vaut

lufieurs de méme hauteur dont
les bafes , prifes enfemble, va-
lent la fienne. |
- . Jedis quele Triangle ABC==Figi

BDE + EFG—+ GHC. 235,

Les trois Triangles BDE ,
EFG, GHC font la moitié du
Parallelograme BH, puifque cha-
cun eft la moitié de 'un des trois
petits Parallelogrames qui fontle
grand]BH *: or le Triangle ABC  « ,
eft la moitié du Parallelograme 147,
BH : donc le Triangle ABC==
BDE+ EFG—+ GHC. - |

- Eupoxk. Il sagis de]parrager -



~

1;0.

* N-les *, ayant méme bafe , puifque

788,

Fige

237,

' Fig.
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un champ triangulaire en deux par<
ries égales.

Ariste. Soit le plan triangu-

laire BCD ; aprés avoir décrit
par le fommet C une ligne FG
arallele a la bafe BD) tirez une
Egne CE fur le milici E de la
bafe : les deux Triangles BCE,
DCE feront les deux parties éga--

BE = ED parla conftruction , &
méme hauteur , puifqu’ils font en- -
tre mémes paralleles.

Et voila le plan mefuré.

ProrosiTioN VIIL

191. Si lontire deux lignes BF
CE paralleles aux cirés GH, AH
d'un Parallelograme par un poimt D
de la diagonule IH ; elle partagera
le Parallelograme en quatre , dont -

“deux que la diagonale ne traverfera

pas, feront éganx. A
Je dis que le Parallelograme-

Le

- AD=DG.
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Les Triangles HIA = HIG,
'HDB = HDE, DIC=DIF*, *N.
~ puifque la diagonale divife en®®"
deux Triangles égaux chaque Pa-
rallelograme qu’elle coupe.

‘Donc, puifque AD & DG joints
a grandeurs dgales, font gran-
deurs égales AD = DG *.

192. Evpoxk. Svient le Trian-
gle ABC & Pangle D : il faut faire 33,5
un Parallelograme égal au Triangle
donné ABC , & qui ait un angle
égal d langle donné D.

- Ariste. Hé bien, 1° Par le
fommer A du Triangle ABC, je
tire une parallele AE 4 labafe BC.

2° Sur le milieu F de labafe,
jéleveuneligne FH , faifant avec
Ia moiti¢ FC dela bafe un angle
CFH, égal alangle donné D*. =

3% De C, je meneune paralle- 702,

~ Enfin du fommet A, yabaifle

une ligne AF fur le milieu de la

bafe , & je disque CEHF eftle .
Tome 11, ' M

*N. 8 *
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Parallglograme en queftion.
: 1°. CEHF eft double du T'rian~
187 N.gle ACF *, ayant méme bafe 8
" méme hauteur , comprife entre
mémes paralleles ; & le Trian-
gle ABF =ACF de méme hau-

reur & de méme bafe,par la conf -

. * N.trution *:
#%.  Donc CEHF eft égalauTrian-
gle ABC. - '

2°% L'angle CFH == D, par la-

conftruction.

Donc CEHF eft le Parallelo~

grame qu'il falloit faire.
Fg. Evpoxe. Mais on vous donne
138 wne ligne A , an Triangle B, um
angle C : il Sagit de faire fur cetre
figne un Parallelogramé qui foit
dgal an Triangle B, & qui aitun

N anglecgal d l’anflb- C. o

- AriszB. 1% Je fais un Paralle-
fograme EF égal au Triangle B
ayant un angle F dgal 3 Fangle

» n.donnéC*,

792 © 29 Jo prolonge FG & DE fain
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- fant GH = A =EI jointe par
IH.
3° Jetire ladiagonale IK , puis
FK , KL -+LM jointe par MH.
DM eft un Parallelograme par-
tagé en plufieurs.
“Et je dis que GM eft celui que
Fondemande.
1°. Le Parallelograme GM = \
EF =B*, n'éant pas traverf¢ «p
parla diagonale IK. 191,
2°. GM eft fait fur GH=A* , N
par la conftru&ion. Tog
3° L'angle GLM=EGH =
DFG =C, par la conftrucion.
Ponc GMeeft le Parallelogra~
“me en queftion, )
193. Enfin les Parallelogra-
mes femblables font ceux qui ont
Jeurs angles égaux , chacun 3 cha-
cun , & leurs c6tés homologues ,
ou faifant mémes angles , propors
tionnels. |

~ Cela-pefé;
My
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ProrosiTion IX:

‘Fig.” 194. La raifon de deux Paral- |
x40.  [lelogrames A, B, eff une raifon com-
poffe de celles de la bafe d la bafe &

de la hautenr a la hautenr.

Soient ¢, d, les bafes; ¢, f les
hauteurs ; c. d &e. f ou-g & %y .
font les raifons de la bafe ala bafe,
& de la hauteur a la hauteur."

Multipliez les antécédensc, ¢4
Fan par l'autre , & les conféquens .
d, f, de méme : vous avez dans
les produits lesdeuxreftangles A ,

¥ B* o
8% Or la raifon du produit desan-
técédens & du produit des con-
féquens de deux raifons- eft une
raifon compofée de ces deux rai-
fons (a): donc la raifon de deux
Parallelogrames eft une raifon
compofée de celles delabafea la

(a) Calcul Littéral, N. 177,
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- bafe, & de la hauteur 3 la hau-
teur (a).

PROPOSITION‘X.'

. Laraifon des Parallelogra-
mes [emblab/es eft doublée de celles
de la bafe @labafe, & de la bau-
seur a la haureur.
Dans ces Parallelogrames , les
hauteurs font comme les bafes*.  * ,
‘Donc la raifon de ces Paralle- 793
logrames eft compofée de raifons
égales * : donc. ceft une raifon *.M
“doublée (b) 134
196.De-13,1° Les Parallclogra-
mes femblables font comme les
quarrés des expofans de leurs c6-
tés homologues , la raifon dou-
bléeayant pourexpofans desnom-
bres quarrés (¢). .

(a) Aufli, foient a & b les bafess ¢ & dles
hauteurs; A & B les Parallelogrames : donc
ac==A, &bd==B. Or 3 eft la milon
compofée de -, =, '

(6) Calcul Littéral , Nv 1700
(f} Ihld Ns 1895 . !
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_ Fg.  Parexemple, fic. d:ze.f,que

4% ¢ foit mo?t?ép de d & ¢ , moiti€ de

f; les'expofans feront 1. 2::1.23

& 1a raifon doublée 1. 4, ou %, eft
exprimée en nombres quarrés. -

Ainfi , les Parallelogrames

bles font comme les quarrés de

leurs c6tés homologues ou cor- -

refpondants.
197: 2% Les Triangles fem-
blables qui font moitié¢ de Paral-
, 8”N-lelogrames femblables*, font en
#87-  raifon doublée de leurs c6tés ho-
mologues , & par conféquent
comme les quarrés de ces cotés »
_ les moitids étant comme les
®N.11.touts *.
Venons aux Re&tangles.

Les Rectangles en parsiculier.
Prorosttion L
198. Deux Rectangles fembla-

bles font entre eux comme les quars .
vés des expofans de leurs clsés homo-

" hagues.




R i

SurR 1A GEOMETRIE. 143
Ce font des Parallelogrames
femblables*: doncilsfontentreux * N
comme. les quareés des expofans 7%
de leurs c6tés homolagues *. * N
- Evpoig. Vousallez détermi-79%-
ner le rappert de deux rectangles
femblables A, B. _
ArisTE. Le quarré desantécé-
dens & le quarré des conféquens
des ‘espofans expriment ce nap-
pore X - "
Si la bafe eft moitié de la bafe ; * m
*& la hauteur, de la hauteur; les 797+
expofans feront 1, 2: : 1. 2.j¢ goul-
tiplierai 1 par 1, 2 par 2, les pro-
duits feront les quarrés 1.4 & je
dirai A.B::1.4,0uB=4A.
7 99. Maintenant deux retan-
gles font figures reciproques
quand la longueur du premiexeft
acelle dufecond , commelahaus
teur du fecondd celle du premicr.
. Cela pofé; ’
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ProrosiTioN II.

Fg. Deux rectangles A , B , récipros
X41. gques font éganx.
Soit a, lalongueur du premxer 2
b, fa hauteur; ¢, lalongueur du
fecond d fa hauteur: donc ab
*N=A, & cd—B*.
¥86.  Ertje dis que ab=cd,
Parlhyporhéfe,a ¢::d. b: donc
le produit des extrémes étant égal
au ;l;odult des moyens (a) 5 ab
==
SHz—=4, b._.z, c=2, & d
=4 ; le premier reGtangle fera
4x2=—8, & le fecond feraz x4

=g,
PROPOSITION III

200. Enfin , dans un Quadnla-
Fig. tere inferit , le rectangle fait des deuge
42 diagonales multzplués Fane par Pau-
tre , vaut la fomme des deux vectan~

. gles des cités oppofes.
(a) Calcul Littéral 3 N, 1360 3
e




SUR LA GEOMETRIE. 14¢-
- Je dis que AB x CD =AC
x BD + BC x AD. o

Soit AE faifant l'angle DAE
= BAC. :

1°. L'angle infcrit ACE =
ABD fur méme arc *, & langle * w.
CAE =BAD formé de l'angle 775- -
. DAE=BAC & del'angle BAE
-ou FAE commun. Donc les
-Triangles ACE & ABD fontfem-
blables * : donc AC, CE:: AB. / 3
BD * : donc ABxCE=ACx A
‘ BD x* . ISO

2° Langle inferit ABC =%,
"ADE == ADCfur mémearc*& * N
BAC=DAE,parlaconftrution : 75
~donc les Tgiangles ACB, AED
tfont femblables * : donc BC AB
. ED.AD : donc ABx ED =%
BC xAD* * N,
. Donc AB x CE «ED , ou 3
~ABxCD=AC x BD - BCx
- AD.
Referverons- nous les Quartés
- pour le premicr Entretien?
Tome 11, N
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146 VIIL ENTnEnsu
Evpoxk. Ils fuffifent pour en
fanre la matiére. .

- VII. ENTRETIEN
Sur les Quarrés en pamculzer

201. EuDoXxE. Ous me re-

voyez , Ari-
fte, plutot apparemment que vous
ne le penfiez.

Ariste. Et c’eft encore trop
*tard, : ‘

Eupoxk. Peut-étre faiﬁez -vous
13 quelques réfléxions fur les figu-
res quarrées. .

Ariste. Juftement; j }e difois :
une ligne droite AC parcourant
pcrrndxculauemem utie -ligne

AB décrit un' quarzé AD.

Car 1°. Les cotés AC & BD

font paralleles érant perpendicu-

*N.44. laires fur AB*; AB, CD font pa-

ralleles de méme, puifque leur
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diftance eft mefurée par deux per-
pendiculaires égales AC, BD *, *N4o.

2° Les quatreangles A, B, C, .
D, font droits* : car AC, BD*n.95.
perpendiculaires fur AB, le font
fur CD parallele a AB*, *N.46.
- 3°Lesquatre cétés fontégaux ,
AB=AC=8BD , par la con-,
ftru&tion ; & CD = AB*, puif- N-40.
que ce font deux perpendiculai-
res entre mémes paralleles. - o

Donc AD eft un quarré *. * N

202. Ainfi, une perpendicu- 777+
laire multipliée par elle - méme , .
ou par une ligne égale, donne un
quarré, & la figure quarrée eft
le produit d’une ligne multiplide .

par clle-méme. o
- 203. Evupoxk. Je vois affex |
comment wons décririex un quarré
Jur une ligne donnée 1. B.

ArisTe. 1% JéleveroisfurAla
perpendiculaire AC = AB*, * N
- 2° Faifant couler AC perpen-115, -
diculairement fur AB (}:ll\l un bouta

1)
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~* N.lautre, jaurois le quarré AD*,
20I. Cela fuppofé ;. commengons
par la célébre Propofition de Py-
(ago:e. c N
- PrROPOSITION I

rig 204/ Dans’ le Triangle rectan-
144, gle le quarré de Lhypoténife eff égal

aux quarrés des denx autres corés.
Soient ABC Triangle re&tangle;
~AE , quarré-de lhypoténufe AC;
Al & CF quarrés des cotés AB
& BC; BKL partageant le quarré
AE en deux reGtangles AL,KE;

BD & BE, CH & AG obliques.
~ Je dis que le quarté AE =AI

. +CF.

- 19 Le coté AH=AB c6té
* N.du méme quarré ¥, AC=AD,
171. & Yangle HAC=BAD, puif-
- qu’ils font faits chacun, d'un an-
gle droit HABouDAC, & d’un
“angle commun BAC : donc les
deux Triangles ACH , ABD ,
ayant deux cotés égaux a deuxco-
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tés,& les angles compris , égaux,
font égaux *. ‘ C*N,

Or le Triangle ACH eft moitié "%
du quarré AI*: carila mémeba-' * V.
~ fe AH & méme hauteur perpen-787-
diculaire AB , puifqu’il eft con-
tenu entre mémes paralleles HA
& IB prolongée en C. ‘

Le 'Friangle ABD eftauffi moi-
tié du re&tangle AL , ayant méme
bafe AD & méme hauteur AK
comprife entre les paralleles ADi

& LK+ KB. ‘

Dong_la moitié du re&tangle
AL vaut la moitié du quarré Al :
donc AL =AI* *N.II,

- 2°, Par la méme raifon, le rec+
tangle KE vaut le quarré CF. |

Donc le quarré entier AE=
Al + CF.

Eupoxe. LaPropofition fe dé:
montre encore autrement , cd *
femble.. ]
ArisTE. Je vous écoute amon

tour.. )
N iij
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_ Fg.  Evpoxk. Soitle Triangle rec~
- tangle ABC, réduit par la per~
endiculaire BD en trois Trian-
: * N.gles femblables *, dont les c6-
75¢- 1¢s homologues font proportion=
_*N.pels*,
5% Je dis que AC* = AB*
BC:= (a).
*N. =~ AC.AB.AD*:doncACx
250.  AD=AB-= (§). ‘-
- De méme <~ AC. BC. DC:
~ donc ACxDC=BC::
Or ACxAD—+ACxDC, ou
ACx AD-[—DC-—-':AC"
Donc AG*= AB:+BC-,
ArisTe. La Démonftration eft
plus précife. Venons a linverfe
de la Propofition.

ProrosiTion II..

B 205.Sile quarré de lun des cdrés
246, dun Triangle ABC eff égal aux

(a) Calcul Littéral , N. 2l
(6) Ibid. N. 136. ’
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quarrés des dewx auires corés s Pangle
compris entre ces deux autres coiés.
eft droit.

Soient BD = AB:, & perpen-
diculaire fur le point B de BC,
faifant I'angle droit CBD ; AC?
== AB>+ BC>. Tirez I hypoté-
nufe CD.

Je dis que langle ABC eﬂ:
droit.

CD>—BC:+BD*—AB:* » N.

Or AC: = BCz ~ AB? =204
BD::

Donc AC: — CDz

Donc AC=CD (a), les raci=
nes érant égales, quand les pmil
fances le font. |

Donc, les deux Triangles ayam: o
les cotés égaux font femblables*, * .

Donc puifque I'angle CBD eﬂ T34
droit par la conftruttion , langle
correfpondant ABCTeft.

(a) Calcul Littéral ,N. 186,

Niiij
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Fg. 206. Eupoxk. Si I’on vous
%47. demande un quarré égal 3 deux
quarrés donnés . . _
ARISTE. Soient AB , BC, co-
tés des deux quarrés donnés.
- 1% Je fais de ces cOtés un an-
» N. gle droit ABC*, .
5. 2° Je luitire unebafe AC; &
je dis que AC?*= ABle-i--BCz
AC eft 'hypoténufe , & AB ,
"N BC font les cotés d’un Trlangle
120, re&tangle ABE*: donc AC*=
* N.AB* +~BC:* o
204 207. EvpoxE. Mais il fant

Fig.
148. #ngquarre égal drrois.. .. .

Ariste. Soient AD , AB,BC,,
cotés des trois. ‘

1% Ayant falt de AB,RC, un
angle droit , je tire la bafe AC. :

2°, Ayant faitde AC,ADun

an%Ie droit , je mene la bafe CD:
t je dis que CD*=AD?~~

» n.AB*+- BCz,

204, CD*=AC?~4-AD**:0r AC
206 =AB*+BC**, donc CD*=
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AD>~+ AB2~BC2 :ontrouvera-
de méme un quarré égal 3 quatre.:

ProrosiTion III.

208 Dans un Triangle obmfan—
gle,le quarré de la bafe, a, de l’angk“’r
obrys , vaur les quarrés des auires,
cozes b, c,plus deux foisle plan du,
cote,c,par le prolongement,dyde ce cb-i
1é depuis le fommet de Pangle obins
Jjufqi'dla perpendzculqzre,e, tirée de
Langle ¥ oppofé & ce cité c. l

Langle G érant droit * , les*N.95;
Tnangles bde yac—+-d & e, font
reftangles en G *, *N.

Cela pofé; je dis que 4* = b’- 120,
¢ - 2cd. :

1% 2 =b*— g* , puifque bp
ﬁ——d" e * % N
. 2% T dx c+d--c‘+2cd”4
-+ 4 (a).

Or g ==e*~4-cdxc+a* ,, 4.N"

Donc a*=b* —d* ~c* 4~
2cd—+d*. -

(a) Calcul Lméral N. 35,
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Mais —d*—+- 4> —o0 (a).

Donc a* ==b* 4~ c* —4-2cd.

Maintenant pour parvenir 3
une certaine Propofition qui s'of-
fre 2 mon efprit, jen fais une au-

. tre.

Xso.

ProrosiTroN IV, »

209. Si deux Triangles onr denx
edrés égaux , chacun a chacun, &
e Pangle compris entre les deux
cttés du premier foir fupplement de
Pangle compris entre les deux cotés
a{u fecond o les denx Triangles fons
eganx. '

2. ° Si AB=DC, & BE= DF;

que P'angle CDF foit fupplement
de l'angle ABE , ou que l'angle
CDF avec ABE fafle la valeur de

deux droits ; je dis que le Trian- .

gle AEB=DFC.

- Soit AB prolongée en G ; BG

= DC=AB, HI, pasallele a
AG. ' .
(e} Calcul Littéral, N. 4. =
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1% L’angle EBG eft fupplement
de ABE * par la conftruftion ,*Ng
comme Pangle FDC T'eft par 'hy-
othéfe : donc langle EBG =
DC. R
2°. BG=DC par Ia conftruc-
tion,& BE=FD,par 'hypothefe. *
Donc le Triangle BEG =

*DFC* , puifque deux Triangles’ * .

font égaux des qu'ils ont un angle 3%
égal , & lescorés quile compren-.

nent , égaux. - '

Or le Triangle AEB =BEG
fur bafe égale & entre mémes pa-

ralleles*. - 18

Donc le Triangle AEB =
DFC. :
Cela fuppofé;
ProprostTron V.

- 210.8ilon fait trois quarrés AG,  Fig.
BH, BI fur les trois cérés dun?5%
Triangle ABC, & qguon joigne les
corés oppofésd cenx je ce Triangle 5
#l fe forme trois Triangles, éganx »
chacun , au Triangle. -

8.
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Je dis d’abord que le Triangle
.= BDE=BAC. : -
1°. Les deux c6tés BD, BE,
font égaux aux deux cotés BA,.
BC, par la conftru&tion.
2°, Les quatre angles dont le
*cercle B eft mefure, valent qua-
*N.94. tre droits *; & les deux angles
* N.ABD, CBE font deux droits *.
7%+ " Ainfi les deux angles DBE ,
ABC valent deux droits : donc
Fangle ABC eft fupplement de:

DBE compris entre deux cotés.

égaux :
- Donc le Triangle BDE =
* N.BAC*,

09. . o .
209 Par la méme raifon, les deux

autres Triangles AIF , GCH , -

font égaux , chacun, au Triangle
ABC.

pe. 2I11.De-la, fi fur les quatre
152, . c6tés d'un trapeze AC, on fair
quatre quarrés , & qu'on les joi~
. gne; il fe forme quatre Triangles.
qui, pris enfemble , valent le dou~

ble du trapeze. -




T
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Car 1° Le Triangle ECF =
BDC, & le Triangle HAG=
BDA *: donc les deux Triangles * n.
ECF, HAG valent le Trapeze. 2'*
- 2% Par la méme raifon , les
deux autres Triangles IBK |,
LDM, ont la méme valeur. ,
. Doncfi furles quatte cotés,
' &ec.
ProrosiTion VI, -

212. Les quarres font en raifon
- doublée de leurs cirés , ou comme les
quarrés des expofans de leurs cisés.

. Eupoxe. Ce font reGtangles -
femblables , puifquils ont tous
leuts angles droits , & leurs c6-

.tés proportionnels : donc, &c.* =y

Mais la diagonale du quarré.... 798+

'_ ProrosiTion VIL

213. ARISTE. La diagonale BC g,
‘du quarré DE eff incommenfurabled 153, .
Jfon cé1é BD (a). . L
" (a) Calcul Littéral , N 96 :



)
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Si BC & BD éroient commen-
furables , ou s’ils avoient une
commune mefure , la raifon de
BC a2 BD feroit une raifon de
nombre 2 nombse (a), puifqu’une
partie de- BC -prife un cerrain

nombre de fois , mefureroit exac- -

rement BC & BD , comme 'uni-

. té mefure deux nombres:

208,

171 .

Or la raifon de BC a BD n'eft
pas une raifon de nombre a nom-
bre : fi elle I'étoit , toute raifon
doublée de cette raifon auroit

our expofans des nombres quar-

és (b); ce qui n'eft pas: carla
 raifon du quarré de BC au quar-

ré de BD =ft doublée de celle de

*N.BCaBD *, les quarrés éranten

raifon doublée de leurs cotés: or
la raifon des quarrés de BC & de
BD n’a pas pour expofans des
‘nombres quarrés: carle c6té BD

N D-C *. c}onc' le quarré de BC,

(a) Calcul Littéral , N. 189,
(v) Ibid. N. 189,
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qui vaut les deux quarrés égaux
de BD & de DC*, eft double

Y

t N,

du quarré de BD. Ainfi, les ex- 200
E ofans de la raifon des quarrés de s

-BC & de BDfont 2, 1.

Mais 2, 1, ne font pas nom-

bres quarrés : 1 Peft; 2 ne Peft.
pas () : pointde dombre qui mul-
tiplié par lui-méme donne 2.

Donc la raifon de BC a BD ‘

neft pas de nombre 2 nombre:

donc BC & BD font mcommcn- o

furables. -
Cependant le quarré dela dia-

gonmale BC & le quarré du co6té
BD font commenfurables , puif- |

que ces quarrés font comme nom- .
bre A nombre ,oucomme 23 1 *

;iN E

De-la, la dlagonale & le c6té 304
du quarré font incommenfurables | °

.en eux-mémes , & commenfura~ !
bles en puxﬂ'ances ‘

{a) Calcul numérique 5 N. 24.
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| ProroesiTion VIII.

rg. 214. Chaque point de la diago-

254. nale AC d'un quarre BD eff égalea

. -inent éloigné des dewx corés AB,

AD, delangle BAD doa elle par.

. Je dis que la diftance EG ==
EF. - : B o

- 1% Le Triangle ifocele ACB
120 == ACD *: donc langle EAG

*n=EAF* _ '
127.  2° EG, EF, mefures des di-
ftances du point E, étant perpen-
*N.34-diculaires * , Fangle AGE ==
*N.95. AFE droit *. - .
3% Le c6té AE=EA com-

mun. : , » -

. Donc les deux -Triangles

. ;;,Nr AEG, AEF, font égaux *: donc .

" ils -ont leurs co6tés proportion-

* N.pnels*:ainfi,EG. EF:: EA. AEK:
5% orEA =AE: donc EG=EF.

~

Prop.
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- ProrosiTion IX. .

21¢. Un Paralltlograme fait fur  py;
ladiagonale dun quarré, & ayant154 -
. un angle commun avec le quarré ,.eft
un. quarré, S
_qu dis que le Parallelograme:
FG fait de la forte eft un quarré.
. 1°% Dans un Parallelograme ,. -
les- cotés oppofés font égaux & :
paralleles *; donc AG=EF, & *~:
AF=EG.. ‘ L
+ 2° Puifque EG eft parallele 3
AF , perpendiculaire fur AG ,.
Fangle EGA = GAF = FEG.
oppofé*; & par laméme raifon, *N.
Iangle AFE—=EGA. S 180
. Donc les quatre angles font: , -~
droits ,, érant tous égaux., & l'an-:
gle GAF, droit. - ~
3°.Comme les Triangles ACB,.
ACD font ifoceles * ,, Pangle: *N. -
EAG = EAF ; dailleurs langle 2%
drgjs. AGE=AFE., & le cété: = .
AE ou.EA eft commun: ainfitles
Lome:lL. @ - -
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deux Triangles AEG , AEF font

¥ N.'égaux & femblables * : donc AG. |

”:’NAF . AE.EA*: or AE==EA :
5o, donc AG=AF=EG=EF.

Donc & les angles & les c6~

~ tés font égaux: donc FGeft un
quarré.

PROPOSITION X..

‘Fig. 216. Le quarré Qune ligne dou~
255. ble efft quadruple.
Je dis que AD, quarré de AB,,
double de AC, eft quadruple de
AG » quasré de AC » ouque AD
AG
' - 1% CI & HF font deux quar-
~*N.rés fur la diagonale BE *.
5. 2° Le quarré CI—-AG uif~
: que le c61é BC=AC, par Phy~
pothéfe
3°. Le quarré AG HF le
c6t¢ GH érant commun.

Enfin, GD=AG; car Ia dna—i
gonale BE fait les Paralleloga-

,,}, mesquellcnccoupegas,égaux

-
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Done AD=4AG. o

217. Evpoxke. En un mot ,
foit AC—=1x, & AB=12x:.

2x X 2x=4x*(a); 1XX 1Xx==
EX? 1 OF 4X% 1X%:1 4. 1. T e

Mais s'il faut infcrire ke quarré.
dans un cercle ..... :

- ArisTe. Ayant tiré par lecen- - gy
tre E deux diamétres perpendicu- 756+ - -
laires 'un fur lautre,, je menepar
Yeurs extrémités A,C, B, D,des -
lignes droites; & la figure ACBD
eftle quarréinfcrit, '

Car 1", Chaque pointde la pes-
pendiculaire CD qui paffe par le-
centre E , érant également éloi~
gné des extrémités oppofées A,

B du diamétre qu'elle coupe*, #y,;,
les quatre c6tés AC, CB, BD, -
DA font égaux.

2° Fousles angles dela figure
ACBD font droits, puifqu'ils font
appuyéschacun fur la demi-cir- » 5
conférence *. . I

(a) Calcul Littéral , N. 30. N
Oy
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*.N. Cfit * i .
273. 218. De-la, pour circonfcrire

: I;:ig. yn cercle au quarrc‘ACBD =

.8 1°. Tirez deux diagonales AB,,

CD: elles fe couperont perpen~
diculairement par le milieu : - can
les deux extrémités A, B érant
- également élpignées des deux:

points oppofés C, D, les lignes;
AB, CD. feronr perpendiculai~ . |
&N.25.1es.* , & par conféquent le- point; .

de fe&tion E également diftant des.
*N.30 points A, B, Cf,D,:*;_.

- 2° Prenant pour rayon la moi~

ti¢. EB-d’'une diagonale , décrivez

un cercle: paffant parun.angle,, -

il paflera par les quatre; & ce

“*N. fera. le cercle circonferic*..

193, is il faur
big... 219. Evpoxe. Mais sil fam

J187. inferive un- cercle: dans le quarré

AmerUn cercle appuyé ﬁjrg

~ le- milieu. de chacun- des. couéy -

- d'un: quarré,, eft inferir. .

.Donc ACBD eft le quarré infx \

—~——
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Cela pofé ,. 1°" Ayanr coupé:
par le milieu. chacun des cétés,
~ duquarré,, je tire de deux points,
-defettion I , L, aux deux oppofés -
K, M, deux perpendiculaires IK ,
LM qui fe coupent en un point:
N,.& qui font paralleles aux. cé-.
tés *'.‘ ‘ *N 41,
2% De ce point,. prenant pour
rayon la moitié NK d'une des,
perpendiculaires ,. je décris un. -
- gercle LIMK s & ceft le: cercler
infcrit.. , , S
Car 1°. Les moitiés FL , LE,, - -
EK, &ec. des quatre cbtés égaux,
font égales: 2°. Les perpendicu- ,.
laires entre parallelesfontégales™, *N.40,
_AinfiNI=MG; NM=KH; .
NK=MH; NL—=KE; & @
conféquent ,, NI=NM:=NK
E== o. : " : .
Dong le cercle paffant par les;
extrémitds I, M, K, L, eft ap-.
puyéfur-le-milieu. des.quatre. cdv,
tés : dong deftlecercle.qpiili fals
Loitinfcrire,. o -
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:;'g, : ;20. Evépox?f Maintenant ;
156, Peft un quarré qu'il faut circonferire
au cerc;el IMKL. el :
ArisTe. Par les extrémirés I ,
" M, K, L de deux diamérres per~
- pendiculaires l'un fur Yautre, je
tire quatre Tangentes FG, GH,,
HE, EF, & ceft le quarré.
- Je dis donc que FH eft un
quarré circonfcrit. ‘ .
1°. FE & GH perpendiculai-
res fur LM font paralleles , & pas
la méme raifon, FG & EH le
*N.44. font *. :
- 20, FE=IK = GH entre mé-
_ eN.40. mes paralleles* ; par la méme rai-
fon FG=LM=EH. :
. Or IK=LM, diamétre du
*N.78. nifne cercle *: - ‘
' Donc le c6té FE=GH =
FG=EH. a '
3o Puifque les quatre cotés
font perpendiculaires, les quatre:
- anglesF, G, H, E fontdroits.
..~ Donc FHeft un quarré.
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Enfin, ce quarté touche lecer-  °
cle, puifqu’il eft formé de quatre
Tangentes ; il le touche , dis-je,
~ parle milieu de fes cotés : carles
rayons de méme cercle font

- égaux * & les perpendiculaires *N.z2 |

entre mémes paralleles font éga-

les *, *N.40:.

 AiniFL=IN=NK=LE;
par la méme raifon EK=KH,,
&ec. Et fi vous le voulez , Eu-
doxe , nous ferons une augee fois; -
‘une forte de mélange des re&an~
gles & des quarrds.
Evpoxke. Dés demaim.

‘ﬁl

PG SO 3
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Sur les Rectangles & les Ouarrés:
comparés enfemble..

ARISTE.. Ous en ferez quitte,,.
’ ~ Eudoxe, pourquel-

ques. Propofitions , mais qui de~

mandent de lattention.. '

- Eupexke. L’attention: me. cous-
te. peu quand il s’agit d’apperce--
voir des vérités que l'on ne fgau~
roit vous: difputer.. :

ArisTe. Commencons::

ProrositioN L

pe.  22I. Si Pon coupe une ligne droi~
rse.. te AB par lemilien C, & gion y.

' ajoute une- ligne droire BD ,, enforte-
que les deux faffent une ligne droite.
ADj le rectangle Al fair de la.rou=

- te AD & de lajomsée BD", avec: . |
be.quarreé: de: lasmoirié: CB' de lapre--

L mieree
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miere AB coupee par le milien C, -
vaut le quarré fazt de [ajourée BD .
& ae la moztze CB de la premzere
AB.
Soient BG aranele aDE;IK
—+KL parallele a DCH-CA; DF ’
diagonale du'quarré CE coupant
les parallcles en H: doncBI &
KG, parallelogrames fur la dia:
*gonale , {ont: deux quarrés*; & * M
KG eft quarré de KHou de CB *'*
= KH comprife entre mémes pa- .
ralleles. Enfin HE & CH. font
€gaux n’étant pas coupé pat ladia- * N.
gonale *; & CH=AK de méme "**
bafe & de méme hauteur par la * .
conftru&tion * : donc HE=AK, 786.

. Cela pof;. je dis que. AI+
KG=CE.

AI+KG==CI+KG+ HE

ou AK=HE : or CI—I—KG—l-

HE=CE:
Donc Al +KG CE. ,
ProrosiTioNn IL . o
222. Silon  coupe une ligne BC. 153,
Tome 11, P
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alement en D, & megalement en
é le rectangle fmt des parties in-
egales BE, EC, svec le quarré de
la partie DE du milieu o vaut le
quarré DG de la moitié¢ DC de la
ligne BC.
Soient HM + MI parallele a
BD +DC; NE parallelea LD ;.
LC d:agonale. x
1°. MN, EI font deux quar-
» NI K
ars.  2° MN quarré de MF=DE,
‘ I’eﬁ deDE,
°, BF eftle re&angle de BE
par EC CI=EF.. "
Cela pofé; je dis que BF-l-—
MN =DG.
°.BM = DI , ayant méme
-~ *N, bafe & méme hauteur*,
186. . 2° DF =FG*, puifquela dia

*

z91. gonale ne les traverfe pas. .
Donc BM+DF, ou BF =
DI+ FG:
Donc BF+MN==DI+FG ’
~MN.
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Or DI +FG+ MN =DG:
DoncBF +~MN=DG,
223. De-la, fi l'on divife une
ligne BC en parties égales, & en
parties inégales, le retangle des
parties inégales BE , EC vaut le
quarré de la moiti€ de Ia ligne
divifée , moins le quarré du feg-
ment du milieu, '

ProrosiTion III

224. 8i Lon divife une ligne ex
deux o le quarré de la touse vaut Jes
deux quarrés des deus; parties , plus
deux fois le rectangle dune partie
par Laurre. :

Divifons BC en deux au point

Jedis que BC*==BD:4-DCt

~+2BD x DC. A

Soit BD =r; & DC=«:

. donc BC=r-x: donc BC: =

Pt 2rX = %% 5 OU 1* o x2 .

2rx (a). L .'
(a) Calcul L?ttétal, N. 35, .o
Pij

Fig;

I6o,
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Mais r* ==BD?, x* = DCz;

arx = 2BD x DC: donc BC>-
=BD>+4+DC2+4-2BD xDC. -

ProprosiTioN IV.

22f. Enﬁn st Pon dz'vzﬁ une li-
gne en trois o le quarre de la tonte
vaut les trois quarrés des parties,
plas deux fois le rectangle de la pre-
micre par la feconde ; plus deux fois
le reﬁangle de lapremiere par latroi-
fieme 5 plus deux fois le rectangle de
la fecond- par la troifieme.
rg.  Divifons BC entrois aux peints
161. D, E.
Jc dis que BC2 —BD: + DE:
+ EC*+ 2BD x DE+4 2BD X
EC +2DExEC.
Soxt BD=r
: DE=x
EC=y.

. Done BC==r~4x. +_y donc |

BC’—r+x+yxr+x+y
Voyons quel eft ce produit..,

~
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(rirx-+ry
rFa X atym= Th+% "*"-"J’% =r?
ry+xy+y?
~+-x 2y 2 prra-2ry2xy ¥ XN 28,

Et r»=BD*, x* =DE:?, 42
=EC:, 2rx=2BDxDE, 2ry
=2BDxEC , 2xy _—2DEx
EC.

Donc BC>=BD? 4~ DE? 4 °
EC*+ 2BD x DE +-2BD x EC
+2DExEC. .

Evpoxke. Voyons votre opéra-
tion ... .elle cft jufte. -

Ariste. LesPoli gones ferontla
matiere d’un plus long entretien.

Evpoxe. Ils me dédomma-
geront,

| e————————
IX. ENTRETIEN.
» Sér [es Poligones.

Evpoxe.TL eft queftion , ce
me femble , de Po-

P iij

ligones.
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ArisTe. Oui. |
Evpoxk.Le terme de Poligo-
ne cft un peuéquivoque; il pour
roit convenir au Triangle , au
Qulaédrilatere s dont nous avons
arlé.
¥ 226. Ariste, 1 eft vrai: mais
) efixe la fignification du termeen
difant que jentens par; Poligone
une figure plane de plus de qua-
tre cotés,
~ 227. La figure plane a-t-elle
s c6tés? Cleft Pentagone; 6  Exa-
gone; 7? Eptagone ; 8 O&ogo-

ne; 9 ¢ Ennéagone ; 10 Décago~

ne; 11 ? Ondécagone ; 12 ? Dodé-

- cagone; 1000 ? Chiliogone , &c. -

228. Et le Poligone eft régu-~
tier, fi rous fes cotés .aufli-bien
~ que fes angles , font égaux.

229. Le Poligone régulier eft

infcrit dans un cercle lorfque tous

- les angles font dans la circonfé-

rence ; & circonfcrit , quand tous
les c6tés la touchent.
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230. Angle du Poligone inf
crit, ou circonfcrit, eft un angle
formé par deux de fes cotés.

23 1. Périmerreeft le circuit de
la figure.

232. Apothéme , ourayon droit 1
AB eft la perpendiculaire AB
comprife entre le milieu B du cé-
té DE d’un Poligone infcrit, &
le centre A du cercle.

L’aire ou la furface d’un Poli~
gone eft I'efpace terminé par fes
cOtés, -

233. Enfin deux Poligones
font femblables quand leursangles
font égaux chacun i chacun, &
les c6tés , qui comprennent ces
angles , proportionnels.

Evpoxke. Je prévois bien des
Problémes.

Ariste, Quelques Propofitions
nous aideront a les réfoudre.

ProrosiTioN L
234 Le Poligane peus [¢ reduire ;

P iij)

Fig:
62.

Fig,
63.3_
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enantan' de Triangles qu'ila de corés.
Du point A pris a volonté dans
le pentagone X , tirez cinqlignes
droites aux cinqangles B, C, D,
E, F, faits parles cinq cotés:
voila le Pentagone réduit en cing
Triangles. Six lignestirées de mé-
me réduiroient 'Exagone en fix
Triangles, &c. |

ProrosiTion IL

23¢. Les angles du Poligone ,

g DS enfemble , vatent autant de fois

163, deux angles droits, qu'il a de cirés ,

mains quarre angles droits,

~ Soit le Poligone X : .

Les Triangles dans lefquels il

fe réduit , valent, pris enfemble,

autant de fois deux droits qu'il a

de corés , puifque ces Triangles

. . font aufli nombreux que les cotés

234. 9u Poligone * , & que chaque
_* N.Triangle vaut deux droits *.

122 Orlesangles duPoligone , pris

enfemble, valent ceux de tous ces
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Triangles, hors leurs angles au
centre A , qui valent quatre
droits *, ayant pris enfemble, le*n g4,
cercle S pour mefure.

 De-la, fi dans un Poligone, rq.
on tire des lignes dangle aangle , 764-
on le divife en autant de I'rian-
gles qu’ila de cotés,, moins deux.
Les lignes AB, AD, DC ré-
~ duifent PExagone ACEDBF ¢n
quatre Triangles. /

ProrositioN IIL

236. Uncercle gui paffe par - Fig. -

des fommets d'un Poligone régulier , 195+ .
pafle par les autres fommets. -
Soit le-Poligone regulier X ;
je dis que le cercle quipafle par
A, paffe par B, par C, &ec.
1°. Tirez les perpendiculaires
DE, FE, fur le miliecuD, ou F
des cotés AB, BC : les angles
- ADE , BDE, étant droits, &
compris entre cbtés égaux, les

Triangles AED , DEB font



7
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* N.égaux * , donc BE=AE.
136.  Donc le cercledécritducentre
*N.a7. E par A paffera par B*.
2° Par la méme raifon, il paf-
fera par C, &c.
. Ainfi, tout Poligone régulier
peut s'infcrire dans un cercle.

Prorosition 1IV.

" mg 237. Le céré AB dun Exagone

196 ydgulier inferis eft une corde de 6o
rés. o

~Ce coeéfoutient la fixiéme par-

_tie du cercle , ocuunarc de 6o dé-

Frés » fixiéme partie de 360, va-

*N.so.leur du cercle * : donc Ceft une
. corde de 6o dégrés.

ProrosiTiON V.

, . 238. Lerayon AC du cercle e
366, ¢gal au c6:¢ABdel Exagone infcrits
' 1°. Les angles BAC, ABC

 « oppofésaux cotés ourayons égaux
* N. AC, BCfont égaux *.

P26 2° L'angleau centre Ceft de
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60 dégrés , comme l'arc AB qui
en eft la mefure *. *N.93.
Donc les 2 angles BAC, ABC -
valant enfemble 120 dégrés, font
auffi de 60 dégrés chacun, puif
qu’ils font égaux.
Donc le Triangle eft équilate-
~xal ;& par conféquent AC=AB. * ~.
339. Evpoxe. Mais il s’agit??
enfin d'infcrire des Poligones au
cercle:
ProsrLéME L

23 9 Jnferire un Exagone régulier. Figo -
5431513. 1% Avecgun‘e iguver-"”
ture de compas égale au rayon
AC, jedivife le cercleen 6 atcs
AB, BE, EF, FG,GH,HA.
2°, Je tire autant de cordes.
Et c’eft 'Exagone infcrit , puif-
que chacune des fix cordes eft
c6té de 6o dégrés *. * N,
De-1a, joignez deux cbtés FG , 247
GH par une ligne droite FH: |
c’eft un Triangle ifocele inferit *. 7,5,

a -
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Joignez tous les cotés deux a

deux: c’eftun Triangle équilaté-
ral BFH.

ProsLEME II.

Fe. 240. EvDoxE. Inferire un Do-
168.” décagone.
 ArisTE. 1°. Du centre D, je tire
une perpendiculaire DE,qui cou-
ant par le milieu la corde ou le
coté FG de PExagone infcrit 2,
coupe l'arc FEG en deux arcs
*N.sg. égaux , oude 30 dégrés *.
2° Je mene la corde FE de 30
dégrés; & ceftle coté du Dodé-
cagone , puifque 12 cétés de la
forte foutiennent le cercle entier,
Divifez de méme le coté du
Quarré infcrit: vous aurez de mé-
me le coté de 'O&ogone.
De-1a , divifant un arc parla
moitié, ou le doublant, ona di-
vers Poligones infcrits.

~
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PROBLEME IIL -

241. EuDoXE. Irg/bmre un Dé-
cagone.

Ariste. La médiane du rayon "

coupé en moyenne & extrérne
raifon , éant corde de 36 .dé-
grés * eft le coté du Décagone : |
car 36 X 10==360.

Cela pofé : ayant divifé le rayon
en moyenne & extréme raifon*,
je prens la médiane , ou la plus
grande partie ; & c’eft le cot¢ du
Décagone.

ProBLEME IV

242. Evpoxk. Inferire un Pen-
tagone.

ArisTE. Je double 'arc du Dé-
cagone ; & lacordede ’arc dou-
‘ble foutenant un arc de 72 dé-
grés*, ceftle coté du Pentago-
ne, pquue § x72==360.

L 4

*N.

¥N,

*

s'



182 IX, ENTRET!EN
ProsLEME V.

Fie. 243 Eupoxk. Inferire un

169. s Quindécagone , ou Poligone regulies
de 15 cérés. '
- AristE. 1°. Jinfcris un Trians
» N. gle équilatéral ABC *. Les arcs
239. AB, BC, CA font égaux , puif
- qu’ils font foutenus par cordes
*N g7. €gales *: donc I'arc AB, wroifie-
me parrie du cercle , contient
" cinq parties ducercledivifé en 1.
2° Jinfcris au méme cercle un
Pentagone régulier AEFGHA,
ayantun angle en A ; les cinq
arcs AE, EF, FG, GH,HA,
foutenus par cordes égales font
*N.57. égaux *: donc AE, cinqui¢me
partie du cercle divifé en 15, en
contient 3.
3°. Puifque AB en contient § 5
& AE 3; EB, refte de 'arc AB,
en contient 2.
Donc fiI'on divife arc EB par
le milieuI,l'arc EI fera la quinzié«

-~
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me partie du cercle : donea cor-
de EI fera c6té du Quindécago-
- ne; & portée 15 fois fur le cer-
cle, elle donnera le Poligone en~
tier.

De-la, lec6té BF duPoligone
de 15 c6tés eft une corde com-
prifeentre la bafe BC du Trian-
gle équilatéral, & la bafe FG du

Pentagone infcrit au méme cer-

cle: car, puifque les cordes EI,

IB, BF font trois c6tés, & que
EI & IB‘en font deux, il faut que
BF en foitun. .

ProsrEmME VI..

-244. Eunoxk. Circonfcrire au gy,

cercle un Poligone régulier.

ArisTE. 1°, J'in{cris un Poligo-
ne régulier ABCDEA femblable
A celui que je veux circonfcrire.

. 2° Je mene des Tangentes par
les fommets A, B,C,D,E; &
c’eft le Poligone circonfcrit.

Car tirez les perpendiculaires

GH, GI, &c.furlescérés AE,

e
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ED, &c. duPoligone infcrit; & -

les perpendiculaires GA, GE,
fur. lcs c6tés LH;, HI du Pollgo-

- ne extérieur ; ces perpendiculai-

' res couperont les cotés & lesarcs.

. *N.61. par le milieu*.

137, Donc AH = HE ElL Donc 3

¢ 53 1° Les angles AGH, HGE,

EGI font égaux, ayant des Si-

*N.93. nUS & des arcs égaux*.

°.-Les angles HAG 'HEG, s

IEG font égauxaufhi,étant droits
ou formés par des Tangentes fur
des rayons. .

Don¢ les Tr:angles GAH,
GHE , .GEI, qui ont deux an-
gles égaux fur .cétés ou rayons |

I €gaux GA, GE, fontégaux *. .

1es moitiés des cotés du Poligo-
ne circonfcrit font égales: donc

ceft: un Poligone régulier cic-

confcrit.
PROBLﬁM‘E VII

- L5 24.; ‘EuDoXE.. Gzrconﬁrzre un

cercle
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cercle & un Poligone régulier.
ArisTE. 1°. Je divife deux des
c6tés BC, CD par le milicuE,
F , & tire les perpendiculaires’
. EG, FG, qui me dornent le
centre G*, - *N.62,
2°. Du centre G,intervalle GC,
je décris un cercle qui paffera’
par B, C, D, &c. fommets du
Poligone. , -
Car 1°. Les c6tés CE, CF,
des Triangles EGC, FGC, font
égaux, parla conftrution; le cé6-
t¢ CG eft commun, & langle E
= F puifqu’ils font, tous les deux,
droits , par la conftru&ion : donc
le Triangle EGG=FGQC: donc
la perpendiculaire EG=FG.
2° Les éloignemens du per-
pendicule EB, EC, FD, &c.
font égaux de méme, par lacon-
ftrution; ainfi, les obliques GC,
GB, GD, &c.font égales *..  *M.ad
Donc le cercle quipafle par C,,
paffe auflipar B, D, &c. =
Tome II. Q



186 IX. ENTRETIEN
De-la, coupant les cétés d’um
Poligone régulier par le milieu,,
& prénant pour rayon une ligne.
tirée du centre & I'angle de la fi-
gure , on circonfcriralecercle,

ProBrLEmE VIIL

Fg. - 246. EuDoxE. Infcrire un cer~ -

272. cle dans un Poligone régulier.
-ARIsTE. 1°, Je divife perpendi=
culairement les c6tés BC , CD ,,

&c. par le milicu E, F; & jaile

*N.¢8. centre G *.
2% Du centre G , intervalle

GE, jerdécris un cercle ; & je
dis que c’eft le cercle infcrir, ou;
appuyé fur tous les cotés du Poli~
gone, par.exemple, fur F , com-~.
me fur E. '

- GF=GE, lesapothémes d’un
Poligone régulier érant égaux,
puifque fes cotés qui font cordes,
d’un cercle circonfcrit , font égas.

»y.64, lement éloignés ducentre *: donc:
le cercle paffant par E paffe parF..
Dyailleurs , foie tirde: CG 5 om
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aura dans les Triangles EGC,
. FGCle c6té CE=CF parlacon-
ftruction ; le c6té CG commun ,
& langle E=F puifquils font
tous les deux droits par la conftruc-
tion: donc GF=GE:donclecer-
-€lequitoucheen E ,touche en F..

Eupoxg. Mais enfin , quelle
eft la valeur de l'aire ou de la fur- -~
face d'un Poligone régulier inf~

_crit ou circonfcrit ¢ I

Ariste. Une Propofition: va .

nous dire ce quieneft.
ProrosiTion VI.

247. L'aire, xy dunPoligoneré-  Figy.
iulier vaut un Triangle,2,qui.a pour 173+
bafe le circuit , & pour hauteur [ A-
pothéme BD du Poligene..

Soient 19, x réduite en Trian~ .
gles* de méme bafe & de méme. * N,
‘hauteur , puifque par la conftruc- >3
tion le ¢6t¢ AC = CE=EF =
FG=GH=HA, & quelapo-
théme BI==BD, &c.* les cordes sy, o
égales AC,CE, &¢. &én't-‘ég_alc-_

| _ Qig
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ment éloignées da centre B; 29.
Labafe KL=AC+ CE—+EF,
&c. 3% La hauteur KM =BD-
Je dis que x ==z.
- La furface x vaut tous les Trian«
gles dans lefquels on la réduite ;
& ces Triangles, pris enfemble,
valent 2, quia bafe égale & éga-
* N.le hauteur *. _
288 Donc x=2z. ,
rig. 248. De-la , 1°. La furface
773. d’'un Poligone régulier vaut la
moitié du rectangle KP quia pour
bafe Ie circuit & pour hauteur I'a=
pothéme du Paligone , puifqu’el-
* N.le vaut un Triangle 2*, quieftla
247 . moitié de ce reGtangle *. .
287 249. 2°. La méme furface vaut
unrectangle OK, qui. a pour hafe:
la moitié KN du circuit =KL ,,
& pour hauteur 'apothéme KM :
car elle vaue le Triangle z ', qui
étant moitié du reGtangle KP,vaut
le re&angle OK , moitié de K.
Enfin ,, aprés avait parlé des: -
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Poligones en général & en- parti-
culier ; voulez - vous, Eudoxe,
que nous les comparions pour
nous rappeller les propriéeés{iuti~
.les des Poligones femblables; ou
bien , irons-nous prendre l'air &
.voir éclore les Tulipes , les ®il-
lets, les Rofes ¢ -

Evupoxe. Les fleurs réveille-
ront des idées moins claires.,
mais un peu plus gayes.

X. ENTRETIEN.
Sur les Poligones jémbjaéle:.. |

" _Eupoxe.)] Esfleurs, Arifte,
. ne m'ont pas fait
oublier les Poligones; & desidées

‘gayes , mais.obfcures , n’ont point
effacé des idées feches , mais: |

-claires, que je préfere auxautres.

. Ariste. Cela m’engageacon~
tinuer de m’expliquer en Propofi~
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tions fuivies , pour m’expliquer
‘plus nettement. o

PaorosiTioN L

250. Deux Poligones régnliers -

n:'g"de méme nom font femblables.
Soient deux Pentagones régu~
lims R, S. .
- De méme nom, ou Pentago-
nes , ils ont méme nombre d’an-
* N.gles & de cotés * ; réguliers , ils.
227. ont, les angles égaux, chacun,
* N.& les cotés*.
228 Etje dis que R & S font fem~
blables. -
1°. Les angles de R font égaux:
a ceux de S: car les angles égaux

de R font auffi nombreux que les

angles égauxde §; & le nombre
des c6tés érantégal,, les angles de:
- part & dautre valent méme nom-

» . bre de droits *,
2s5: . 2% Les c6tés de R font-propor-
tionnels aux cotés de S, puifque
€6tés égauxentre cuxont méms:
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raifon a c6tés égaux eatre eux..
Donc R & S font femblables..
Prailleurs , les arcs foutenus:
gan les cotés égaux de R fone
emblables aux arcs égauxk corref~
pondants de S *. *N.STs.
Cela pofé ; je dis que I'angle
ABC=DEF, & quele coté AB.
DE::BC.EF.
1°. L’angle ABC & langle
DEF font infcrits & appuyés fur
arcs femblables AGHC, DIKF :
donclangle ABC=DEF*. = *nN.
2°, Le c6té AB=BC, & le™'#
c6té DE=EF: donc AB.BC
:: DE. EF : donc AB.DE:: BC. ~
EF (a).. : .
ProrosiTion IL :
2§ 1. Les circuits ou périmésres de- Fgi.
deux Poligones femblables réguliers , T7%
ou non ,_font entre eux comme le césé-
de Tun au coré hemologue on femn
blable d lautre. , '
1% Soient.deux Poligones {éma
(@), Calcul Numérique s, Ne 244y



Fig,

75,
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blables réguliers , deux Pentago-
nes , dontle périméere du prémier
foit R, & celuidu fecond, S; deux

c6tés homologues, ou femblables

DE,AB;je dis que R.S:: DE.AB.

. Les touts font comme les pat-
ties femblables (a) : donc R. S
:: DE. AB.

Aufli, R=5DE,S=AB:
orsDE.sAB::DE. AB,les pro-
duits par méme multplicateur
étant comme les grandeurs mul-

~ tiplides (¢): donc R.S:: DE. AB.

. 2° Soient deux Poligenes fem-
blables & régulierss ABCDE ,
FGHIK, oux & z; deux cotés
femblables AB, FG.
Je dis que x.2:: AB. FG.
Les touts font comme les par=

“ties femblables : donc x.z:: AB.

FG. . .
Auffi, BC. GH::CD. HI::

*N.DE.IK:: EA.KF::AB. FG*

223

(a) Calecul Numérique , N. 99,
(4) 1bid, N. 149.. -

par

-
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ar la définition des Pohgones
femblables.
Donc tous les catds de x font o
aux cotés homologucs dez,coms-

me ABeft 3 FG: S
Donc x. z:: AB. FG* . N6

PROPOSITION III

" 252. Deux Polzgones regulzersc’y‘ Figl :
femblables e réduifent en Tnangles
Jemblables. .
~ Soient les Pentagones. réguhers
& femblables R, S, infcrits,
Tirant deslignes 'du centre aux
angles ,-on réduitles polignes en
autant de Triangles quils ontde -
cotés * ; & ces Tnangles font * N
. femblables o 234
Je dis donc que les Tnangles
;-CDR & ABS font femblables.
1°. Lesangles aucentre CRD 5
ASB font égaux * puifqu’ils ont "‘N93
pour mefure des arcs femblables,
CD, AB*, qui font, chacen., N5z
la cmqméme partic de Teur cercle, -
Tome Il . | R R

»
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2% Les angles alabafe C,D;
A, B, font égaux aufli: car les
Triangles font ifoceles, puifque
le rayon CR=RD, &lerayon
AS =BS; & par conféquent, les
angles aux fommetsR , S, érant
égaux , les angles a la bale le

« N. font *, _

733+ Donc les Triangles CDR &
ABS , ayant tous leurs angles

égaux, chacun i chacun , font

~ » N.femblables ¥.
T30,

ProrosiTron‘IV.

Fig. 253. Les circuits x ,2 de deun
176 Poligomes réguliers & femblables
fons comme les vayons. - *
Je dis quelecircuitx.z :: CR.
- AS. |
o N. x.2::CD.AB *: or puifque
as1. les Triangles CDR, ABS font
~ *N.femblables *, CD. AB::CR. |
252. AS; car dans ces Triangles , les |
' cotés homologues font propor-
o ooV tionmels * : .

3s50.

'S

-«
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Donc x.z:: CR. AS.
~ 2¢4. De-la, 1° Les circuits
de deux poligones réguliers &
femblables font comme leurs dia-

. métres, étant comme les demi-

"diamétres , ou les rayons.
- 2% Cescircuits x ,z , font com=
istllg les apothémes ou rayonsRF ,
- Carles Triangles CRF, ASE,
font femblables , puifque les an~
-gles C, A font égaux*, & lesan- =
gles F , E , droits , I'apothéme 252.
RF, ou SE étant perpendiculai- -
re ¥, A %N,
- Cela fuppofé ; les rayons CR, 27>
AS, font comme les apothémes -
‘RF,SE*: or les circuitsx, z, *n,
font comme les rayons CR, AS: 250,
donc les circuits font comme
les apothémes. |
~ Siles poligones x, z, étoient
circonfcrits , ontrouyeroit de mé
 me la méme chofe.

v

Ri
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- ProrosiTion V.

2§¢. Deux Poligones réguliers
& [emblables , inferits ou circonf~
crats font en raifon doubléee de celles

de leurs corés homologues o ou comme

les quarre’s de ces corés.

Triangles femblables dans lef-

« n. quels ils fe réfolvent *. Or ces
‘252, Triangles font en raifon doublée

* N.

#97.

de celles de leurs c6tés homolo-

gues, ou comme les quarrés de

ces cOtés™*,

“De-1a, les Poligones réguliers
& femblables: font comme les
quarrés des rayons, c6tés de ces
Triangles. i
- Eupoxk. Ainfi, doublant 1a rai-

* fon des cdtés ou des rayons , l'on

aura dans la raifon des produits
des antécédens & du produit des
conféquens, la raifon des Poligo-
nes. Siles expofans de la raifon de

| deux cOtés femblables font 1,23

re
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doublez 1, 2 , vous avez 1, 23
X, 2 : puis muliipliez 1 par1, 2
par 2:vous aurez dans les quarrés
1, 4la raifon des deux Poligones ;.
ceft-a-dire, que I'un-eft A Pautre
comme1r1a4. ., - ..
- 2¢6. Mais les Poligones fem-  Fig
blables girréguliers ABCDE ,777:
- AristE. Ces Poligones , auffi-
bien queles réguliers , fe rédui-
fent en Triangles femblables.
Car 1° Les Triangles ABE,
FGK font femblables* , puifque * M: -
par hypothefe , I'angle A —=F ,79°
& les cotés AE , AB, & FK
FG , qui comprennent I'angle.
égal, font proportionnels. ‘
2% Les Triangles DCE, IHK .
font femblables aufli parla méme
raifon. x
3° Les Triangles BEC, GKH,
le font: cgrl'angle ABC=FGH, - °
& l'angle’ ABE=FGK : donc
_l_’ang'ie EBC=KGH, les reftes
R iij

/



198 X, ENTRETIEN
étant égaux lorfque de chofes
égales on ote chofes égales:

. De méme langle BCD =
GHI, & 'angle ECD==KHI:
donc Fangle BCE=GHK.

2¢7. Ainfi, tous les Poligones.
femblables font comme les quar-
rés de leurs cotés homglogues,
vifquils fe réduifent tous en
I'i‘riangles femblables qui font

- * N.commeles quarrés delenrscotés*,
197,

Prorosition VL
258. Si Lon fait fur les- trois chrés
dunTriangle vectangle trois Poligo~
wes femblables , le Poligene confiruit
Sur Thyposenufe eft égal aux deux
autres. :

Ces Poligones font comme les
" * N.quarrés de leurs c6tés *, qui font
R57- cbtés du Triangle : or le quarré
- de 'hypoténufe eft égal aux quar-
~* N.rés des deux autres c6tés * : donc
204. 'le Poligone conftruit fuf 'hypoté-

-nufe eft égal aux deux autres.




e R

T

SUR LA GEOMETRIE 199"

Prorosition VIL

259. Enfiny fi wrais lignes fonr
en proportion continse , le Poligone
confiruit fur la premiere , eff au Po-
ligone fait fur la feconde , comme la
premiere a la troifieme.

Le quarré de la premiéye eft au
~ quarré de la feconde , comme la
premiére a la troifieme (a).

Or les Poligones font comme

les quarrés de leurs cotés propor-  » p,
tionnels *: donc le Pcligone fur 25s4.

Ia premiére eft au Poligone fur la
feconde , comme la premi¢re &
la troifieme.

* 260. Eupoxk. Japperqois; ce

femble , le cercle qui sapproche
~a la fuite des Poligones : mais
avant qu'il foit queftiondu cercle,
il faut mefurer un Poligone re&ti-
ligne quelconque. :
Ariste. Hé bien, 1°. Jelerés
(4) Calcul Littéral , N.148.
- Riij
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PN dUlS en Triangles *.
234- . Du fommet, de chaque
Tnangle yabaifle une perpendi-
*N.28, culaxrc fur {a bafe *
°. Multipliant fépatément Ia
bafc de chaque Triangle par la
moitié de la perpendlculalre ou
de la hauteur, jai les furfaces des
- - N.Triangles*.
789 Enfin, ajoutant ces furfaces s
‘ yai dans la fomme la valeur du
* N. 6. Poligone *,puifque le tout ,ou fcs
parties prifes enfemble, font mé<
me chofe.
Aprés cela, le cercle vient 3
propos.
EupoxE. Pour étre le fujetd’ uny
Entretien,
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Sur les Cercles en particulier. |
'EUDOXE.I L s’agit donc du cer-
o A cle; nous ne I'avons
point perdu de viié , & je vous
Faiﬂ‘erai tout le loifir de nous rap-

eller les propriéiés des cercles
f:es plus intéreffantes.

Ariste, 1l fe trouve , poyr
ainfi dire , entre le Poligone inf-
crit & le Poligone circonferit ; &
quelques Propofitions nous y con-
duiront bientét. - o

Prorosition I.

261, Si Loninferit dans un cer- Figy
¢le deux Poligones réguliers , x, 2z, 178"
celui qui a plus de cotes a plus de
circuir, I

Soit x , Décagone ; z, Penta~
- gone: je dis que le circuit ou le
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petimétre de x eft plus grand que
celui dez. .

La ligne courbe ABC ,_cin-
qui¢me partie du circuit de x , eft
plus grande que la droite AC cin-

*N.1g. quieme partie dez* : donclecir-

Fig,

779,

cuit de x eft plus grand.

‘Par le méme principe , le Poli-
gone infcrit ¥, quiaplus de c6-
tés, a plus de furface : car le
fegment ABCD eft la 5¢ par-
tie dex , comme ACD eft Ia
5¢. de z: or ABCD » ACD
de la valeur du Triangle ACB..

ProprosiTtion II.

262. De deux Poligoses » , 2,
circonfcrits auw cercle , celui qui a
plus de cisés o a moins de circust.

Soit x , Décagone ; z, Pentago-
ne: je disque le circuit de » eft
plus petit que celui de = 4

AB +4-B(C eftlacinquiéme par
tie de ¥ , comme AB-~- BE--~
EC,eftlacinquidme de z: or AB
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4 BC <AB~+ BE+EC, puif-
que BC <BE#EC¥*, & quele«n.1s,
refte AB eft commun; donc le .
circuir de x eft plus petit.

PROPTOSITIION III |

263. On peut regarder le cercle
comme an Poligone régulier dane
infinité de corés. D

Plus le Poligone régulier inf
crita de cotés , plus il eft grand
& approchant ducercle*; & plus * ¥.
le Poligone circonferita de cétés, ***
plusil eft petit & approchant du
cercle* : donc un Poligone régu- *N.
lier d’une infinité¢ de cotds ap-262- .
proche tellement du cercle quon
ne peut en approcher davanta-
ge , ou n'en différe pas : donc
on peutregarderle cercle comme
un Poligone régulier d’une infini~ -
té de cotés.

- Evpoxke. Ainfi, la circonfé~ -
rence du cercle fera formée de
lignes droites. - o
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ArisTe. Oui, mais infiniment

petites ; & comm® ces lignes font

infiniment petites, la différence

des apothémes & des rayons eft

infiniment petite.

ProprosiTioN 1IV.

264, Les cercles fons des Palz;gaé.

- mes femblables.

Les cercles font des Poligones A'

réguliers de méme nom, ou d’u-

* N.me infinité de c6tés *: donc ce
263 . font des Poligones femblables*. .

2so.

* N.
264,

* N.
263

Prorosition V.

26¢. Les circonférences de cercle.
Jont. comme les rayons , ou comme les
diaméires. ‘

Les circonférences font cir-
cuits de Poligones réguliers &
femblables *: or ces circuits font
comme les rayons * ou comme
les diamétres, doublesdes rayons.

De-1a;
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L
266. Les arcs femblables font

comme les rayons.
Ces arcs font comme les cir< -
conférences , les parties fembla-
bles étant comme les touts : or les
circonférences font comme les ,
II1 )

~ 267. Les cordes AB;CD qui  Figs
Joutiennent des arcs femblables AlB 180,
CND fomr entre-elles, comme ces
ares.
 Car 1°% Les Tnangles A’EB 5
CFD font ifoceles, ayant, cha-
“cun, deux cotés égaux , ou rayons
-du méme cercle. ‘
. 2° Les angles au centre E, F
font égaux *, puifqu’ils ont pour*Nyg,
mefure arcs femblables : doncles .
cangles A, B; C,D fur la bafe .
font égaux* & par conféquent = N
Jes Tnangles AEPB CFD font?34:
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» i, équiangles * ; ainfi , les cotés
130.  étant proportionnels , les cordes
*AB, CD, font comme les rayons
BE, DF': or les rayons font com=
~ * N-me les arcs femblables *: donc
396 Jes cordes font de méme.

IIL

P 268. Les Sinus AG, CH, des
190, arcs femblables Al , CN , font com-
. me ces arcs. I
Je dis8ue AG. CH:: AL.CN.
Les angles AEI, CFN font
- #N.92. égaux™ , ayant pour mefures des
 arcs femblables AI, CN; & les
-angles AGE , CHF font droits,
~ puifque les Sinus AG, CH, font
" %crpendicui»aircs fur les rayons
,EGI, FHN :donc les Triangles
» . EAG, FCH, font femblables *:
3% donc AG. CH:: AE. CF : or
« 5 AE.CF :: AL. CN*, les rayons
266. &ant-comme lesarcs: donc AG,

. CH::ALCN. .
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CIV.

26 9 Les Tangentes AB, CD 1
des arcs femblables AE , CF , ﬁmt
comme ces arcs.

Je dis que AB.CD:: AE.CF.

Les angles au centre G, H,
font égaux * , puifqu’ils .ont pour *N.9%

mefures des arcs femblables; &
Ies angles BAG,' DCH faits par
les Tangentés font droits * : donc *N.791
les Triangles AGB, CHD font ,
gquiangles *, & par conféquent *N.
ils ont leurs cotds propomon- 133
nels * : donc AB. CD:: AG. "N
CH: or AG. CH: : AE. CF*.;’ * Ny
donc AB.CD:: AE.CF. 266,

270. Par la méme raifon, les
Sécantes BG, DH des arcs fem-
blables AE, CF font comme
ces arcs.,

V.

271. Néanmoins ; dans fe méme Fg
eercke o ou dans les cercles égaux , Jes 182
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cordes des arcs différents ne font pas
comme leurs arcs. ,
Soient AB , corde de larc
ACB, & AD, corde de l'arc
ACBED, doublede I'arc ACB.
Je disque AD n'eft point AB,
comme ACBED efta ACB.
ACBED=2ACB: or onne
: peut pas dire que AD =2AB, ou
*n.15. AB+BD¥, puifque AD eftligne
droite , & AB+ BD, ligne cour-
be entre mémes points A, D.
Ainfiles Sinus quifont moitiés
de cordes de ces arcs différents
ne font pas comme les arcs dont
ils font Sinus. :

- Prorosition VI

 272. Les cercles fomt comme les
quarrés des rayons ou des circonfé-
rences. . *

Les cercles font des Poligonés
* N.réguliers & femblables*: or les

' 364 Poligones de certe efpéce font

comme les quarrés des rayons ou.

{ de
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de leurs c6tés homologues , & -
par conféquent des circonférens
ces- compofées de ces cotés.

- PROPOSITION V‘II

273. Un cercle qui a pour rayor
r hypoténufe d'un Triangle reétangle
vaut les deux cercles dont chacun a
pour rayon¥un des cirés. .
Les cercles font entre-eux com-
me les quarrés des rayons*: or * Ne.
le quarré del hypoténufe vaut les*”*
quarrés des cotés *» o* Ne
De-la, 1°. Le cerclequia pour 2%
diamétre Phypoténufe , vaut les
~ deux cercles , dont chacun a pout
diamétre un des cotés. - S
' 274. Ainfi le demi-cercle g
AECL fur I'hypoténufe AC d'unrss.
Triangle re&angle , vaut les deux
demi-cercles AFBI , BGCK,
fur les c6tés AB, BC. o
. 2°%LesLunules AFBH,BGCE
- prifes enfemble , font égales au
: ‘PTnangle re&angle ABC.
TomeI1, S

\
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Car les deux demi-cercles
AFBI, BGCK, pris enfemble,
* & le demi-cercle AECL , font
« n grandeurs égales *: donc fi Pon
274. Ote de ces trois grandeurs les feg-
mens communs AHBE, BECK,
les reftes, c’eft-a-dire, les Lunules
. AFBH, BGCE d'une part & le
Triangle ABC de I'auke , feront
égauz. e
~ ProrosiTion VIIIL
275. L'aire dw cercle entier et
egale an Triangle rectangle qui &
p‘gw bafelaci rco%ﬁ‘rm‘cee,;‘g pmﬁau%

teur le rayon du cercle. '
L’aire d’'un Poligone régulier
- vaut un Triangle reGanglequi a
pour bafe le circuit du Poligone ,
& pour hauteur'apothéme du Po-
* N.ligone *: ot le ¢ercle eft un Poli~
#47- gone régulicr qui a pour apothé-
me le rayon; car dans le cercle
la difiérence delapothéme & du

* N.rayon eft infiniment petite *.

362 Eypoxe. LaPropofition fe dé- -
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montre, ce {femble , encore au-
trement, o

Ariste. Vous la démontrerez
donc , Eudoxe. o '

Evupoxk. Volontiers. Tracons
d’abord une figure ... .. Fir:

Soient les circonférences con- 134,'3'
centriques s,¢, ¥, 2, qui font I'ai-
re X ducercle; lerayon AB; les .
Tangentes BC=s,mn,0p,qr,
faifant des Triangles, qui ayant
" lesangles B, m, 0, ¢4, droits , &
I'angle A commun, font fembla-

* Ny
. b]es *, : . ’ 133
Je dis que X vaut le Triangle -
retangle ABC. :

1° mn. BC:: Am. AB, 3 cau-
fe des Triangles femblables *, * N
2% t.5:: Am AB* , les cir- "y,
conférences érant comme lesass,
- rayons, ‘ .
Donc mn.BC::1. s , puifque
-deux raifons égales A une troifi¢-

me, le font entr’elles (4).

* (4) Calenl Littéral, N. 504 .
Si
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=« n. Doncmmn.t:: BC.s*en raifon,

744-  alterne. :

Or BC==s, parI'hypothéfe.

Donc mn=1. .

Par la méme raifon, gp=y,
gr==z, &c. -

DoncX=ABC.

276. ArisTE. Ainfi, 1°, L’ai-
re du cercle X vaut la moitié d’'un

Parallelograme qui a pour bafe la.

circonférence & pour hauteur le
rayon du cercle, puifqu’elie vaut
 un Triangle re&angle ABC qui
 eft la moitié de ce parallelogra=
* N.me ¥ :

387. 277, 2° Le cercle X vaut un
Parallelograme qui a pour bafe la
moitié de la circonférence &
pour hauteur le rayon du cercle ,

puifquil vaut un Triangle ABC:

égal a un Parallelograme de cette
* N. efpéce *. “

249 .
S ProrosiTrioN IX.
A ;’-73. Une ligne difpo!e”e en cirs
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corference de cercle contient plus d ef

pace guen quarre :
Soit la'méme ligne , figurée en F'g'a o

circonférence de cercle ABC, &” |

en quarré EFGH: je dis que la

furface du cercle eft plus grande

que celle du quarré. . 7
La futface du cercle eft égale

2 un Triangle reGtangle qui a pour

bafe la circonférence & pour hau=

teur le rayon DA*; & le_quarré *

eft égal 4 un Tnangle re&angle 275+

qui a pour bafe la méme circon- -

térence , & pour hauteur lapo- s

théme DI : ' '
OrDA > DI*:doncle Trian- » N.

gle quia DA pour hauteur eft plus 247.

grand quele Tnangle quia DI*, * N

les Triangles de méme bafe étann 788,

comme teurs hauteurs: doncune

ligne difpofée en circonférence )

de cercle contient plus d’efpace * *

qu en quarré, -
Par la méme raifon, la ligne

dlfpofée en'cxrcgnférenc.g de cexs
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cle comprend plus defpace ;
gu’en toute autre figure Paligone
réguliere,

De-la, lecercleeftlaplus gran-
de des figures Ifopériméires , ou
qui ont les contours égaux.

¢ ProrosiTiON X.
279. Le diamétre du cercle eft la

troifieme partie du circuit dun Exa- -

gone.

Le demi-diamétre eft la ﬁxlé-
. s y.me partie *: donc le dlamétre eﬁ
238, la troifitme. :

ProrosiTION XI"

280. Le diametre eft plus perie
que la troifieme partie dela arco;ﬁ-
rence du ce

Le diamétre eft la troifiéme o

~ % N.partie du circuit de FExagone* ,
479 plus ent quela circonférence du
“" N.cercle *, puis que le Poligone
- a6r,

de circuit.

mfcnt, quia plus decétés, a plus’
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PROPOSITION XII.

281. Le diamétre du cercle q[l s

& peu prés, la troifieme partie de la
circonférence.

On fcait qu ’Archiméde com-
parant avec le diaméere un Poli-
gone de 96 corés circonfcrit an
cercle & un Poligene infcrit de
96 cotés, trouvaque celux-la éroit
an diamétre comme 22 37; &
celui-ci,, comme 223 471 , 08
comme 21,223 7

Cela pofé; 1°. Le Poligone cie-
confcrit de 96 cbtés eft au diamé-
tre comme 223 7 : or ce Poligo-
 neeft plus grand que la circonfé- .

rence *: donc la raifon de la cir=

PN

conférence au d1amétre eft moin- 262

B dre que cellede 22a7.

2% Le Poligone infcrit de 96
cotés eft au diamétre , comme
223 471: donc la raifon de ce Po-
ligone au diamérre eft plus gran-
de que celle de 2127 : car 213,



ﬁdI .

516 XI. ENTRETIEN
71::21.7 : 213 contient 3 fois -
71, comme 21 , contient 3 fois
7. Or la circonférence du cercle

_eft plus grande que le Poligone

N.infcrit de 96.c6tés *: donc la rai-
fon dela c1rconférence au diamé-
tre cft plus grande que celle dez I
a7

» Ainfi, la raifon de la 01rconfé~
rence au diamétre eft moindre que
celle de222a 7 2 & plus grande
que cellede 21 a7.

Donc le diamétre eﬁ a la cir-
conférence comme 7 3 une quan-

 tité plus grande que 21 » mais plus

petite que 22.

Or7 eft, A peu pres, la troifie~
me partie de cetre quantité:

- Donc le diamétre eft , 2 peu -
prés » la troifitme partie de la cirs
conférence.

- 282. EupoxE. Amﬁ connodl
fant le diamétre , fi vous dites :
7.22:: diamétre. x , le quatrie+
- meterme {era la cxrconfércnce >

oy
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oua peupres*. 3 fois le diamé- * N
tre, un peu plus; ou 22 paries, 297 -
un peu moins, telles que le dia-
métre en contient 7 , vous la don-
neront : : :

Maisy S5l faut trowver Paive du
cercle.... :

ARrisTE. 1°. Je prens lacircon<
férence *, o IR 4

2°, Je multiplie la moiti¢ de la ***
circonférence par le rayon; & le
produit eft Paire ducercle*.  *

283. Enfin, le gSecZeur cft une 277+
partie du cercle terminée par une
partie de la circonférence & par
- deuxrayons qui ne faffent pas une
ligne droite. -

Ainfile Se&eur doit €tre plus _Figs
petitou plus grand que le demi-
‘cercle comme CBDC, ou AB-
CDEA. . S

Le cercle étant un Poligone ré-
gulier d’'une infinité de cotés*, il * A

eut fe réduire en une infinité de 263-
‘Triangles de bafes égales & d’é-
Tome 11, - r- -



218 XI. ENTRETIEN .

2 - gales hauteurs * ; gar conféquent

3% le Se@teur CBDC eft compofé
d’tn certain nombre de Triangles
de méme hauteur , ayant leur
fommet commun dans le centre
B du cercle, & leurs bafes éga-
les dans I'arc CD, quieft la bafe
du Se&eur.

Or tous ces Triangles en va-
lent un de méme hauteur , &
dont la bafe foit égale  celles des

* N. Triangles prifes enfemble *.
79 Done le Sg&teur CBDC vaut
un Triangle de méme hauteur & .
‘de bafe égale. -

Par la méme raifon , tout autre
Se&eur du méme cercle, com-
me CBAEDC, vaudraun Trian-
gle de méme hauteur & de bafe
égale i celle du Se&teur.

Cela pofé:

ProrosiTion XII,

284. Deux Secteurs du méme
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~eercle font entPeux comme leurs ba~
fes 5 ou leurs arcs.
Ces deux Se&eurs valent deux
Triangles de méme hauteur
qu’eux , & dont les bafes foient

égales a celles desSeGteurs*.  » y
Or les Triangles de méme hau- 283. °
teur font comme leurs bafes *. * N,

Donc les deux Se&eurs du mé- 8%
me cercle font entreux comme
leurs bafes ou leurs arcs.

Aprés celanous pouvons trans-
former les Poligones. |

EupoxE. J'ai un moment de
‘libre ce foir.

Ariste. Cela fuffit,

T
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P e

XII. ENTRETIEN.

Sur la transformation des Poligones
en dautres figures de méme aire, .

Ariste. ] E le vois bien , Eudo-=
-} xe; vousétes homme
de parole.
285. Eupoxk. Je profite d’un

~ inftant libre. Commengons . par
- réduire un Pentagone en Qua-

Fig.

1870

drilatere de méme furface.

ArisTe. Soit le Pentagone ir<
régulier BCDEF.....

Je tire d'abord de I'angle D 2
Pangle oppofé B une ligne droite
DB,; puis fur FB prolongée en
G, la ligne.CG parallele a DB;
enfin, la diagonale DG.

Et je'dis que le Quadrilatere
GDEF eft égal au.Pentagone

"~ BCDEF.

Le Triangle BDG=BDC,
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ayant méme bafe BD & méme
hauteur ‘entre mémes paralleles
BD, GC*:donc mertant le Trian- 18; N
gle BDG ala place de BDC, yai™
méme valeur , ou GDEF =
BCDEF. i i

- On peut réduire de méme un
Exagone , un Poligone quelcon-

que. : |
286. Evnoxk.CeQuadrilatere  Fig.
- GDEF , il faut le réduire en Tri- 188
~ angle.
 Ariste, Jetire d'abord del'an-

gle D a I'angle oppofé F la droi-

te DF; puis, fur GF prolongée,

la ligne EH parallele a DF; en-

fin la diagonale DH. .

- Et puifque le Triangle DFH
==DFE fur méme bafe DF & en-

- tre mémes paralleles DF , EH*, « y.
le Triangle GDH eft égal auz8s.
Quadrilatere GDEF.

287. Evpoxe. Ce Triangle Fig:
GDH, il faut le réduire en Trian- 29"
. gle rectangle ifocele.

. Tiij
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AristTE. 1°. Par le fommetD,;e.

tire une parallele IK 4 la bafeGH.
2", Sur les extrémités G, H ;
de la bafe, yéleve deux perPendl-
. * P culaires , GI, HK*; & jai un
¥y ReQangle GK*double du Trian-
770. gle GDH de méme bafe & de
C* N, méme hautcur*

787. rens une moyenne pro-

portlonn elle entre les cotéds GH
o !\L & GI dure&tangle * ; & le quar-
#58. r¢ de cette moyenne vaut le rec-
tangle , puifque le re&tangle eftle
produit des extrémes GH, GI,
& que le quarré de la moyenne
vaut le produit des extrémes (a).

Fg. Enfin , foit ce quarré ; je le.

790.  partage en deux Tmangles rec-

tangles ifoceles LMN , NMO

* N*par la diagonale MN *.
739 " Etjedisquele Tnangle GDH
Fig, == LMN.
44 & Le Triangle GDH eft moitié
9% du re@tangle GK ; & le Triangle

(a) Calcul Littéral , N. 136,
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LMN , moiti¢ du quarté LO=
GK. |

. Or les moitiés de tous égaux
font égales * : donc le Triangle *N.17.
GDH=LMN.

288. Evpoxk. Ce Triangle rec-  Figs
tangle ifocele, LMN , il faut le ré- 91
duire en parallelograme rectangle.

AR1sTE. Ayant abaiff¢ une per-
pendiculaire LP du fommet L -
fur la bafe MN, je fais un Re&an-
gle RT'VS qui ait pour bafe une li-
gne VS= MN, & pour hauteur
une ligne RV=1LP, & ce rec-
tangle RTVS eft égal au Trian- ,
LMN*, v 189.

289. Evpoxk. Ceretangle RT-  Fig.
VS, ilfaut le sransformer en quarré, 2>

ARrisTE, Je prens, comme je
I'ai fait*, une moyenne prcpor- *
tionnelle entre les deux cotés du 287+
re&tangle;je fais un quarré fur cet-
te moyenne proportionnelle, &
c’eft le quarré égal au retangle(a).

(@) Calcul Littéral , N. 136.
| T 1iij
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290. EvpoxE. Enfin, il faut

décrire un parallelograme égal & un

rectiligne donné. :

. Ariste. Je réduisle reftiligne -
w85 ¢ en un Triangle *; & ce Triangle
288 je li transforme en parallelogra-

‘me”’. - . .
% Fupoxe. Et cen eft affez. -
- Ariste. Les plans en général |
nous occuperont un peu plus. 4
1

XIIT. ENTRETIEN. (
" Sur les Plans en général. i

'EUDo‘XE.V Ous me patlerez
S de Plans, Arifte ;.
je vous parlerai de nouvelles.

~ Vous direz des vérieds; je di-
rai des vrai-femblances , au plus :
commencons par les vérités qui
font plus intéreflantes paur vous
& pour moi. o
" g 291 Ariste. Hé bien , une
193, ligne eft perpendiculaire 3 un |
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plan, lorfqu’elle Peft 3 toutes les:
lignes qu’elle rencontre dans ce'
plan, puifque le plan eft compofé
de toutes ces lignes. Ainfi, BC,
perpendiculaire fur ED , FG ,.
&ec. l'eft auplan EFDGC. *

- 292. L'inclinaifon d’une ligne -
aun plan eft Pangle aigu quelle
fair avec le plan.

- 293. Plans femblables font
ceux dont les c6tés autour desan-
gles égaux font proportionnels.

294. Comme le produit d’une |
ligne droite par une autre eft un
plan, le produit d’'un nombre par |

-un autre, eft une forte de plan re-
gardé comme un reQangle; &
les nombres plans font femblables
quand leurs racines ou leurs c6-
tés font proportionnels ; tels font

6 & 24:eneffet, 2x3=6,6x%
4=24;& 2.4::3.6.

Si deux nombres plans font fem-
blables , ou que leurs cétés foient
proportionnels, ils ont pour ex~

I .
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pofans des nombres quarrés (a) :
ainfi comme le produit d’'un quar-
ré par un quarrg) eft un quarré (4) ,
le produit de ces plans eft un
quarré, dont la racine eft moyen-
ne proportionnelle entre ces plans
(c) : de-1a, il y a toujours entre

deux nombres plans femblables.

un moyen proportionnel.

Soient 6, 24, nombres plans
femblables: 6 x 24=144, nom-
bre quarré,, dont la racine 12 eft
moyenne proportionnelle entre 6
& 24.

Cela fuppofé;

ProrosiTioN L

29¢. Si uneligne eft perpendicu-

laire fur deux lignes qui [e conpent
dans unplan , elle Peft au plan, on
@ reute ligne qui palffe par le point de
_rencontre, ~

Soit BC perpendiculaire fur ED

‘ (a) Calcul numérique , N, 189,
() Ibid. N. 13.
(¢) Ibid. N. i36.

L.‘ P ot -
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& FG; faites CF=CG, & CD Fyg;
=CE==CF :irez H1, EF, GD, 754
EG,FD,BF,BG,BE &BD,
BH & BI.
Je dis que BC eft perpendicu-
lalre fur HI. -
°. Les Triangles BCF,BCG,
B(‘ E BCD, ayantles cotés CF
CG, CD CE égaux , le c6té BC
commun, & Iangle comprisen, .
C, droit* , font égaux **: donc g ,f,
Jes bafes BF BG , BE BD 1;6.
font égales
2° Les Triangles ECF,GCD,
qui ont les c6tés CF, CG, CE,
CD égaux par la conftruction , &
les angles ECE DCG compris
& oppofés au fommet égaux * ,*N.gs.
fontifoceles égaux *, donc lesan- » N
les CFE, CGD, CEF, CDG17.
%ont égaux & la bafe EF — GD. .
3% Les Trnangles HCF, GCI,
ayant les angles oppofés au fom-.
met C égaux » aufli-bien que les

 anglesCEH, CGI; & les cotés
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r « N.CF, CG, font égaux *,

2372 Donc le c6t¢ CH=CI, &
FH=GI. | N
4°. Les Triangles BFE ,BDG:,
ayant les cotés BF, BG, BE,
BD égaux, & les bafes EF, GD
» N.égales , font ifcceles égaux *::
234. donc ils ont les angles BGD,
BFE, ou BGI, BFH, égaux.
-Enfin , les Triangles BFH ;
BGI, qui ontles c6tés BF , BG
égaux, aufli-bien que FH, GI,
. avec les angles BFH, BGI, font
égaux. Donc ils ont les bafes BH,
BI égales. :
Donc BC a deux points dont
“chacun eft également éloigné des
poiﬁts oppofés H, I, fcavoir, C
&B: '

Donc BC eft perpendiculaire
#N.23, fur HI *,
| " ProrosiTion II.
296. Deux lignes perpendiculai-
res au méme plan font paralleles.

Fg  Soiem BC, DE, perpendicu=

2955
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laires au plan FG : .

Je dis que BC, DE font paralles:
. BC & DE font perpendiculai-
res aroutes les lignes qu'elles cou- .
pent , ou qui les coupent dans le
plan*, & par conféquent fur EC, *N:
Or deux perpendiculaires fur une ***
ligne font paralleles *: donc BC ,*N.44;
DE font parallefts,

ProrosiTion IIL

- 297. Une ligne droite qui joint
deux paralleles, eft dans le méme

lan. : :
Sila droite qui joint les 2 paral-  Fg;
leles BC , DE , neft pas comme??*
FGH didns leur plan, mais hors
-deleurplan, comme FIH ; deux
droites FGH , FIH, enferme-
-ront.un efpace, ce qui neft pas
poflible, puifque deux lignes droi-
.tes qui partent d'un point, font

un angle re&iligne *, qui ne bor-*i,94;
ne pas Pefpace detous c6tés.

De-1a, deux paralleles _font
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dans le méme plan.

ProrosiTiON IV.

pg. 298. De deux paralleles , fi Fu-
¥95. ne eff perpendiculaire fur un plan ,
Lautre Left.

Jedis que filaligne DE eft per-
pendiculaire fugle plan FG, la
parallele CB eft perpendiculaire
de méme.

Approchez CB de ED paralle- -

“lement , ou fans l'incliner: join~

te, ellefera perpendiculaire com-

. me ED: donc nayant pas pan-
ché , elle I'étoit auparavant.

ProrosiTioN V.
299. Des gwung ligne dun plan

eff perpendiculaire 4 un autre plan
le plan o elle f¢ trouve , eft perpens
diculaire.
. mg Soit CD , commune feftion
- #97 des plans BD, EF:
: Si la ligne BC du }ﬂan BD eft
perpendiculaire fur le plan EF,
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je disquele plan BD left.

‘Dés quela ligne BC eft per=
pendiculaire, une autreligne quel-
conque GH du méme plan BD
eft: carun planeft compofé de

lignes paralleles * ; & dés qu’une *~.90;

parallele eft perpendiculaire fur
un plan, Pautre eft *.

3 un plan eftl'angle aigu ABC fait
par la rencentre de deux lignes
perpendiculaires AB, CB fur la
commune fe&ion DE , tirées Pu-~
ne dans un plan EF, l'autre dans
" Tautre plan DG.

Et un plan incliné eft un plan
qui fait avec un plan un angle
aigu. , \

300. EupoxE. Vous n'irez pas

lus loin” fans réfoudre quelques
groblémes. _

D’abord , Dun point donné B hors

dun plan‘CD , il faut tirer une per-193.

pendiculaire fur-ceplan.

ArisTe. Soit la ligne EG prife

* N,
e-la ; Pinclinaifon d’un plan 29%

198.

Figy
8

Figs
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avolonté dans le plan CD, & BE,
perpendiculaire fur EG, mais in-
clinée au plan.
Je tire dans le plan CD la li-
gne FH perpendiculaire 2 EG;
BH erpencﬁculake fur FH, IH
parallele a EG. :
Et je dis que BH eft perpendi-
culaire au plan CD. :
1°. EF étant perpendiculaire
w27 fur BF & FH*, Teft fur le plan
- BFH, puifqu'uneligne perpendi-
culaire fur deux lignes qui fe cou-
pent dans un plan, left fur le
* Nplan*. ‘
295, 2° IH parallele A EF eft donc
“  aufli perpendiculaire au plan
~ *N.BFH* | -
298 Donc BH eft perpendiculaire
a deux lignes FH, IH du méme
plan CD: donc BH eft perpendi«
 culaire a ce plan *, '
301. Evpoxe. Mais il Sagit de
tirer une perpendiculaire fur un plan
par un point donné dans le plan.
ARISTE,

*

295,
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ARr1sTE. 1° D’un point E pris
a volonté hors du plan MN, ya- 20078
baifle une perpendiculaire EF fur™ ™
. le plan *. T '

2°% Par le point donné B, je *m.
mene une parallele GB a la per-7°°
pendiculaire EF; & GB eftla per-
pendiculaire qu’il falloit tirer, puif-
que de deux paralleles, fi 'une eft
pespendiculaire , Fautre Peft *. * N.

ProrosiTioNn VI.. 258

302. La commaune fection de deux
plans , ou la ligne commune anx deux
plans qui f¢ coupent , eft une ligne
droite, _

SoientF, G, deux points coin-  Fig:.
muns aux deux plans BC, DE;2°T.
FG, ligne droitetirée de Fen G,
extrémités de la commune fec-
tion. Je dis que la commune fec-
tion eft la droite FG.

Sila commune fe&ion eft ,non
Ia droite FG, mais la courbe
FHG, ou FIG, le plan BC ou
DE eft plan , parl’bypothefe , fans

Tome 11, \Y
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Pétre en effet, puifqu'une de fes
lignes FHG, ou FIG s¢cartant
de la droite , empéchera quune
ligne droite tournant fur le plan
immédiatement ne la touche éga-
*N go.lement partout & fans obftacle *.
Silon veut que la droitetirée
de F en G dans le planBC foit,
non FG, mais FHG, & que la
droite tire de F en G dans le plan
DE foit, non FG, mais FIG; les
deux droites enfermeront un ef~
*N.92.pace FIGHI, ce quinefe peut*.
Prorositron. VIIL
203. On ne tire par unpoint qu u~
ne perpendiculaire an plan.

' Soit AB perpendiculaire fur
rg. CD ; je dis que BE ne Peft pas.
202.  ¥BE eft perpendiculaire com-
me AB, & que BF foit la com-~
mune feGion du plan CD & du
plan BEF=ABE ; I'angle EBF
fera droit comme ABF, ce qui
eft impoffible, puifque EBF n’eft

quune partie de ABE.
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Par laméme raifon , du méme
point E, I'on ne tirefa qu'une per-
pendiculaire EF fur le plan: car
i EB I'étoit aufli, l'angle EBF
feroit droit comme EFB, ce qui
ne fe peut *,
ProrosiTtion VIIL * N,
304. Si la méme ligne eft perpen-">
diculasre fur dewxplans, ils fontpa-
ralleles. ’ , Fige
Soit BC perpendiculaire aux203.
deux plans x, z: je disquex, 2
font paralleles.
BC , perpendiculaire fur les
deux plans x , z , I'eft 2 une ligne
quelconque BD , ou CE paffant
par les points de fection B, C:
donc toutes les lignes correfpon-
dantes qui paffent parles points
B, C, font perpendiculaires fur
- BC, & par conféquent paralleles
entrelles *: or elles fontlesdeux
plans*: donc ils font paralleles. *N.##
Par la méme raifon, fi une li-g,, ™

gne eft perpendiculaire fur trois
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lans , ils feront paralleles, une
ffignc perpendiculaire fur I'un , le
fera fur les autres.

. Prorosition IX.
rig. 305. Deux lignes GH, IH ;

204. qui fe rencontrent dans un plan , &
e cantinuent , ne font pas une feule
ligne droite continuée IK ;mais aprés
s'cere rencontrées , elles fe [eparent.

Du point de rencontre H, in-
tervalle IH , décrivez un cercle
ILM: ’

Si lesdroites GH & IH fe con-
tinuent en ligne droite commune
HK; les droites GHK & IHK ,
paffant par le centre H, feront

+n.55. deux diaméires * : donc le- feg-
ment GLKH fera demi-cercle,
aufli-bien que ILKH : donc la
: fartie GLKH fera é§ale au tout
- ILKH, ce quieft abfurde, . .
‘Ainfi, GH & IH fe {épareront
comme HK, HN.
Par le mé€me principe , deux
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Iignes droites quelconques venant
afe rencontrer, fe coupent fans
~ faire une ligne droite commune
& continuée.

‘ProrosiTioN X.

‘ 306. Une ligne droite BC tirée  Fizs

O;o

dans un plan parallelement au plan , 2
n'a point une partie hors du plan.

Elle feroit parallelefans I'étre * *N.40-

puifqu’elle s'écarteroit dans un
point. . : .
Aufli , Soit BC, droite tirée
dans le plan DE parallelement au
plan: »

- Jedis que CF fuppofée hors'du
plan, n’eft point une partic de la
droite BC continuée.

Tirez dans le plan la ligne CG

perpendiculaire & BC , & CH
perpendiculaire CG.

_ Les angles BCG, GCH font sn.gs,

" droits *, érant faits par des perpen-

‘diculaires : donc BC & CH font
géme ligne, puifque la méme Li-

-
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gne BH coupée parune perpendi-
.culaire CG faitdeux angles droits.
DoncCFqui eft hors du plan,n’eft
pas une partie de BC, ou BC con-
tinuée. Autrement , deux lignes
droites FC , HC, fe continue-
roient en ligne droite commune
{ans fe {éparerapres s'€tre rencon-
* N. trées ; ce quin’eft pas poflible *.
305. ProrosiTioN XI.
307. Si un plan GFE coupe deux
. Fig.plans paralleles AB, CD , les com-
206. munes fections EF , GH fom paral-
leles.

~ Autrement , prolongéesen L, *

elles fe rencontreroient, & par
conféquentles plans AB,CD.dans
lefquels elles font, & dont elles-
* N. ne peuvent fotir *, fe renicontre-
l206. roient aufli; ce qui nefe peut™;
ou les plans feroient paralleles par
Phypothefe, & inclinés réellement
_* N. puifqu'ils iroient fe joindre *.
295 ProrosiTioNn XIEL
. 308. Les plans [emblables font
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comme les quarrés de leurs cdrés.
Ces plans font Triangles, qua- |
drilateres , ou Poligones fembla- -
bles: or ces figures femblables,
font comme les quarrés de leurs -
-cOtés *, - * N
Et les plans mulipliés nous257+
donnetront enfin les folides.
Evpoxke. Matiére qui me fera
d’autant plus de plaifir, qu'elle
ferale fujet de plus d'un Entre- .
tien. v |

i

XIV. ENTRETIEN.

Sur les Prifmes & les Cylindres.
Axxer.N Ous voila parvenus

infenfiblement ,
Pdoxe , & par dégrésauxvérités
les plus compofées de la Géomé-~
trie. ,
Evpoxe. Et vous allez fans
doute les developer a votre ordi
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naire en Propofitions naiffantes
les unes des autres. Mais de gra-
~ ce, Arifte, par quel fecret vous
- remetrez-vous dans I'efprit avec
‘ordre tant de vérités aflez com-
pliquées & aflez embarraffantes ?

Ariste. Vous voyezcette fuite
de figures Géométriques : parlant
- 4 mes yeux , elles me rappelle-
ront dans le méme ordre desvé-
rit€s que je ne ferai que vous rap-
peller.

Eupoxke. Jaile loifir de vous
entendre ; & vous ne fcauriez
commencer trop tot, ni finir trop
tard.
309. Ariste. Le folide ou le
corps eft une portion d’étendue
- confidérée comme longue, large
& profonde.

Le. Prifme. *

;310. Ceeft un folide compris
entre plufieurs plans, dont deux

quon nomme bafes, font oppo-
{és
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f&s , paralleles entr'eux, fembla-

bles, égaux ; & les aurres Paral- .

logrames. . .
311.Si lesdeux-plans A, B,

Rz,
oppofés , paralleles, femblables207.”

& égaux d'un Prifme, font trian-
gulaires , C’eft un Prifme triangu-

312 i?axe du ?rifme et Ia i

gne droite qui va du milicu -d'un
plan au milicu du plan parallele.

Si le Prifme eft droit, I'axeen eft

L hauteur..

La hauteur d’an Prifme incling,

a pour mefure la perpendiculaire
tirée duplan fupérieur fur la ba-
{e prolengée. _

313. Deux Prifmes font fem-

blables , quand ils font terminés

par méme nombre de plans fem- .

blables *. Les Prifmes font fem-

* N

blables & égaux, s'ils font termi. 255.

- nés par méme nombre de plans
femblables & €gaux.

314 Le Parallelepipede 1K200.5
| ppge Raoe.™

Tome Il
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eft un Prifme terminé par fix Pas
rallelogrames oppofés deux a
~ deux , paralleles , femblables ,,
égaux. Ainfi, fa bafe eft un Pa-
rallelograme. ‘
rg. 315 Lecube LM eftun Paral-
209. lelepiPedc quia {ix plans oppofés .
deux a deux, paralleles, €gaux
quarrés. Co

Cela fuppofé,
ProrositioN I. .

316, Le Prifine cft le produir de

[a bafé par [a hauteur. o
_ Puifque les deux bafes font éga-
les , femblables , paralleles, &
que les autres cotés font Paralle-
* N.logrames *; les plans paralleles a
370 chaque bafe & intermediaires qui
compofent le Prifme aveclabafe,
font tous femblables & égaux ala

~ bafe. .

- Ainfi prenez la bafe autant de
fois qu’il y a de points dans la hau+
teur perpendiculaire : vous avez
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le Prifme : donc le Prifine eft le
produit de fa bafe par {a hauteur.

Et par conféquent, C’eft le pro-
duit de fa hauteur par fa bafe (a).

317.De-la, 1°% Toute fetion

d’un Prifme faite parallelement ¥

la bafe eft femblable & égale 3la™

bafe , puifquil eft formé par le

anouvement parallele de la bafe *.

N

318. 2° Deux Prifmes de mé- 4%

e bafe , font enteux comme
Ieurs hauteurs ; ou de méme hau«
teur ; comme Jeurs bafes , les pro-
duits par méme multiplicateur
- #rant comme les grandeurs multi-
pliées (4). ‘

319. 3° LesPrifmes de méme |

bafe & de méme hauteur, droits,
ou inclinés, font égaux, puifqu'ils
font comme leurs hauteurs , ou
leurs bafes. " ’

'Evpoxe. Maisle Prifme oblique

€ft plus long que le droit de mé-

(a) Ca'cul Lintéral, N. 13
(¢) Ib.d, N, 147,
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me hauteur & de méme bafe...

- ArisTE. Oui : mais le paralle-
lograme oblique eft plus long que
le droit de méme hauteur & de

« ¥ méme bafe: en eft-il plus grand*?

282.  Le parallelograme eft moins

large & progportion, & le Prifme
ablique , moins gros,  °

ProrosiTion I1,

320.Un Prifme envaut plufrenrs
de méme hanteur , lorfque (a bafe
¢ \waut leurs bafes prifes enfemble.
1% Il y a dans chacun de ces -
Prifmes nombre égal de plans pa-
ralleles , puifqu’il y a méme hau-
teur. ‘ A
2°, Chaque plan du plus grand-
Prifme vaut tous les plans corref-
pondants des autres , étant a ces .
Elans pris enfemble, comme fa.

afe a leurs bafes , prifes enfem-

* N.ble *
yrs. D17 - -
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ProrosiTtion IIL

“« y21. Le Prifme poligone peur f¢ 'mg
re’dzire en ’aumft dep Pr%fmef tria£ 2z :f. '
gulaires qu'il a de chrés. T
Réduifez les bafes Poligones
ABCDE; KFGHI du Prifme po-
ligone z, en-autant de Triangles
‘qu’elles ontde c6tés *:ces Trian- * N.
gles font bafes d'autant de Prif- 2%

- mes triangulaires *. 7. * N,
-Donc le Prifme poligone peut 377
fe réduite en autant de Prifmes.

triangulairesiqu’il a de corés.
" 322. L’on peut dire des Paral--
Jelepipedes, qui font des Prifnes,
ce: quon a dir des Prifmes mé-
‘mes %. B 4
Ainfi, 1° Le Pacallelepipede ™ ™
eftle produit de fa: bafe parfa hau-
teur *. : N
2°, Toute fe@ion du Parallele~ ? 16.
pipede faite parallelerhent a fa
‘bafe ,. eft égale:& femblable a fa
bale*. R
\ Xij

4N
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3°. Les Parallelepipedes demé&s

me hadteur font comme leurs ba-

. *N.fes *, ou de méme bafe , comme
218 leurs hauteurs , &c. | T

Fg. Evpoxk. Celavavous donner la

2k folidité &'un Paralielepipede.

- 323. ArisTE. 1°. Je multiplie

Ia longueur AC par la largeue

+ v AB; & jaila bafe CB*. :

284, 2°% Je muliplie la bafe par la

hauteur AH ; & yai la folidité

CF , quieftle produit de la bafe

_*N.parlahauteur*. . .

#22.~ _Proposition IV. .
Fig. 324. Les Pavallelepipedes CF 5

212.- MO, font entreux en raifon compos

Séede celles de Jeurs trois dimenfions,

7 'angueur 5 largeur , hauteur.

Les produits de trois dimens<

fions font en raifon compofée des

raifons de leurs dimenfions (4) =

or les Parallelepipedes font les

Yrodqits deleurstrois dimenfions;
y22'¢» longueur, largeur , hauteur *.
222 - ta) Calcul Littéral , Ny 181,
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Auffi, 1°. Dans la comparaifon
des deux Parallelepipedes CF,
"MO, ily araifons de longueur
g AC a longueur IM ; de largeur
8 AB i largeur IK ; de hauteur
B AH 4 hauteur IQ.

2% Mulipliant AC pat AB
‘vous avezla bafe CB, & multi~
pliant-la bafe CB par AH ’ vous
avez le folide CF * ‘

Ainfi, CF eﬂleprodmt.desan-
técédens AC,AB, AH.. =~

fe produit dcs conféquens 1M ,
_‘IK IQ. -

Or la raifon du produit des an-~

“fon compofée de ces 'trois rai-
“fons (a).
ProposiTron V.
32¢. Deux Par al/e/epzpedes /Em«
blables font en raifonmtviplée.

2! Calcul Littéral, N. 175.
X iiij

Par le méme principe, MO eft

técédens & duproduitdes confé-
‘quensde trois raifons, eft une rai- -

La raifon-de ces dcdx folxdes et

* N

224
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» N. compofée de trois raifons égales™,,
213. puifque les Parallelepipedes fem-
blables font ceux dont les c6tés
font proportionnels , ou dont les
trois dimenfions ont raifons éga~

oles : done elleeft triplée (a).

" - 326, Ainliles Parallelepipedes.
femblables font comme les cubes
des expofans de leurs cotés hos
mologues (). _

327. Eupoxk. S'il fout srouver
Ia raifon de deus Parallelepipedes
Jemblables....
AR1sTE. 1% Comparant les trois
- c6tés de l'un avec les trois cotés
de l'autze , johferve les raifons,
. des expofans. , -
2°. Multipliant les antécédens
de ces raifons par les antécédens,-.
& les conféquens par les confé-
quens., j’aj dans la raifon fes pro<
duits ou des cubes , celle des.
deux folides,, puifqu'ils font cong~

(a) Calcul Littéral , N, 170..
(l/) Ibid. N, 887, C
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n1é les cubese des expofans de
leurs cotés *, _ ‘R
. Unedimenfion eft-elle double 7%
‘d’une dimeafion, la longueur de
la longueur ? la raifon des expo-
fans eft 2.1 ; & comme les trois _
,xaifgn:s font égales * en triplant 2. ,.‘.!""

I,Jal2.152.1;2.1: enfin, je
~cube les antéeédens , puis les
“conféquens ; & la raifon des eu--
bes 8, 1. eft la raifon des deux Pa- .
 rallelepipedes ; c’eft-a-dire , que
Pun vaut huit fois Pautre. -

Prorositrion VE

. 328. Si arois lignes B, C, Dy« rg.
Sfont pro?xtzonnclles_ >un Parallelepi-812:"
yede EF fait des. trois lignes, fera
egal @ un Paral/eleg/ifcde eéquiangle
GH qui aura’ fes cores égaux a la:
ligne du milieu,, o

Soient donc le Parallelepipede
- EF fairde IF=B;de EK=C,
& de JK=D; GH ayant festrois.
cotés HL, LM, MG égaux i G.

Si EF, GH font inclinés., je:
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sire les perpendieulaires KN 3
MO, qui font égales : car les an-
gles KEP; MGQ .érant égaux ,
puifque les folides font équian-
gles; les Triangles ENK , GOM
~ ont les angles ou fupplemens
*N97.KEN, MGO égaux*, aufli-bien
: que les angles N, O droits,, avec
un coté égal , & font par confé-
* N. quent égaux™*, - ,
237 £ FQela pofé; je dis que GH==
1°. Le plan MH, Parallelogra-
me fait fur HL=LM=C eft

= 4gala KF, Panllelograme équi-
® angle fait de IF==B, puifque les
~Parallelogrames équiangles fofft -
entr'eux comme les produits de
. 8‘;Mleurs cotés * 4 & qu'ict - ces cotés:
" érant en proportion continue par
Lhypothefe, HL x HL=1Fx

JK: donc les bafes font égales.
2° Les hauteurs KN, MOtfont

égales auffi. -
Or les Parallelepipedes demés
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-me bafe & de méme hauteur font
€gaux*: donc EF=GH. ’;N‘
‘ProBrLEme VII. . #*
329.8i Iquatre lignes [ont propor=
sionnelles, les Parallelepipedes fem~
blables faits fur ces lignes foms pro-
portionnels, S~
Si les quatre lignes font pros
portionnelles , leurs cubes’ le
font : or les Parallelepipedes fems
blables font comme les cubesde -
~ keurs corés *. ’ S
Proposition VIII. %
- 330. Dans les Parallelepipedes  ¥igs
éganx BC ,» DE, los bafes BG , 273
DH, & /les haurenrs DF , BK,
Jont réciprogues.. L
Soient la hauteur DL ==BK ;
- & labafe DH=LM. :
Je dis que la bafe de BCeft ¥
la bafe de DE , comme la hauteur
de DE i la hauteur de BC, ow
~ que BG. DH:: DF. BK.
- BC.DM::BG.DH, les Paral~
Jelepipedes. de méme hauteur
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érant comme leurs bafes *: done
DE =BC. DM::BG.DH.

Or DE.DM:: DF.DL  les.
Parallelepipedes de méme bafe
étant comme leurs hauteurs. -

Et DF.DL.:: DF.BK=DIn

DoncBG.DH::DF.BK. -
- Prorosition IX.

Bg.. 331.Silon coupe un Parallelepiv
324 pede par un plan felon la diagonale
AB ,vn le partage en dews Prifmes
triangulaires éganx.. : :

1% Les deux parties Jont Prif~

~ * N, mes triangulaires * , puifqué cha=

3%. cuna deux bafes ABE, CDG,

ou ABF, CDH, planes, paralle-

les, femblables , égales , trian-

gulaires , ou moitiés de parallelo-

grames coupéds. fuivant la diago-

. * N, nale\*:. . . .

281. 29 Ces deux Prifmes font

égaux , ayant méme bafe & mé-

« N. me hauteur *.. ' o
222, ProrosiTion X.

332, Les Prifmes triangulaires;
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femblables jbm entr'eux comme les
.cube de leurs cbiés homologues

Ces Prifmes font comme les Pa-
rallelepipedes dont ils font moi-
tiés *, puifque les moitiés font »
‘comme les touts. Or les paralleli- 331.
l)epedes femblables font comme
s cubes de leurs cotés *. A
Dela, en général les 326,
Prifines femblables, Pentagonaux
ou éxagonaux, &ec.font entr’eux.
comme les cubes de leurs ctés :
car ces Prifmes peuvent fe réduire
en Prifmes triangulaires fembla-
bles*quifont commeles cubesde * m;
leurs cotés * ; & les ltouts ou leg 327.
arties prifes enfemb €, font mé— .
fne chapfe : g
Ce qu'on a dit des Prifines &
des Parallelepipedes , convient
aux cubes, qui font des Parallele-
pipedes & des Prifmes *.
Enfin , dans deux Prifmes 31; p
égaux, les bafes feront récipro- 374
ques aux hauteuts. , .
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'~ ProrosiTion XL

- Fig. 334 La furface dnn Prifme
R15. dross , [ans y comprendre les bafes ,
vant un parallelograme de: méme
hauteur , & dont la bafé eft égale au
vircuit du Prifme.

Les trois parallelogrames , qui
font la furface totale du Prifme
triangulaire A , feroient , pris en
femble , le Parallelograme B,

~ayant méme hauteyr & méme
* N.bafe*. o
85 lenfera de méme, parlamé-
. me raifon, de ]afurface de tout
autre Prifme droit.

PROPOSITION XII." -

Fig: 335. Enfin, Iz furface x dus

216 Prifme eff double de celle du Poligo=
‘ne qu'il apour bafe , fi le Prifme a
pour haureur lapothéme du Poli=
gone,

Soient ABCEFA, Poligone dis
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viféen autant de Triangles égaux
quiil a de corés*;, & que x comi- .
end de Parallelogrames égaux*; "« N,
EI = FE , bafe du Triangle 785,
EGF & du Parallelograme HE
GL=LM, apothéme du Poli-
gone ou du 'i‘riangle EGF =
HLI, & hauteur du Parallelogsa~
me HE. : o
. Chaque Parallelograme ‘eft &
un Triangle correfpondant, coms
me HE et A EGF, - |
- Il fuftit donc de prouver quele
Parallelograme HE eft double du
- Triangle EGF=HLIL. =~ '
-Un_Parallelograme et double
d’'un Triangle de méme bafe &
de méme hauteur *: or le Paral- + ,
lelograme HE & le Triangle 787.
HLI =EGF ontmémebafe HI
& mémehauteur LM, par'hypo-
thefe, - :
Pafferons-nous du Prifme au -
Lylindre? :
Evpoxe. Ok ¢ le Cylindre a

I
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trop de rapport au Prifme pout
les féparer.

ARr1sTE. En effet, ils fe reffem- -
blent par bien des endroits.

Le Cylindre.

- ‘3 36. Ceeft un folide qui a deux

bafes circulaires, égales & parals

Jeles aux plans intermédiaires.*

~ Etcomme les cercles font des

Poligones réguliers & femblables

263 Y d'une infinit¢ de cotés *, les corés

€gaux & paralleles des cercles

faralleles & égauxquicompofent

e Cylindre, font autourdu Cy- |

lindre une infinité de Parallelo-

150 grames*. N

 #97 7 339. AinGi le Cylindre eftun |

~ folide compris entre p'uficurs

plans, dont deux qui font les ba-

{es, fontoppofés , égauxentr'eux ,

paralleles, femblables ; & les au-

tres , Parallelogrames ; & par

« . conféquentle Cylindre eftun Prif-
10, sne d'une infinité de ceés *..

Puifque




Ny -
Ll.o (Ie’eﬂngu, 25
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Puifque le Cylindre eft un Prif-
me, ilenales propriéiés. )
~ 338. De-la, 1° La ligne qui Fg
va du centre d’une bafe au centre 277
, de lautre, cft 'axe du-Cylindre.
L’axe AB eft-il perpendiculai-
te a la bafe 2 Ceft un Cylindre.
dwoit, dont la hauteur répond 3 -
Iaxe AB.. Si l'axe eft incliné,, .
-Ceftun Cylindre oblique dont la
hauteur fe mefure par la perpendi--
culaire CD qui defcend du fom-
met. {ur un point hors du centre:
de la bafe. '
' 339. 2° Le Cylindre eft l¢
produit-de fa bafe par fa hauteur.,

ou de fa hauteur par. fabafe*. "+

3°.. Si l'on coupe.un: Cylindre 76
parallelement3 la bafe, la fe@ion-
cft égale & femblabled labafe .. » y,
" 340. 4° Les Cylindres de mé- 217:-
~ me bafe font' comme leurs hau-
teurs ; de méme hauteur, comme:

leurs bafes *, N

341. 5° Les Cylind}es fem. 779
Tome 11, Y .
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blables, c’eft-a-dire , dont la bafe
eft alabafe,comme la hauteur d la.
_ hauteur, font comme les cubes de

~ * N.expofans de leurs dimenfions *.
233 342, 6% Un Cylindre en vaur
rluﬁeurs de méme hauteur & dont:
es bafes , prifes enfemble , valent
+ ~.la fienng *. ' .
200 343. 7° Coupez un Cylindre
parallelement a la bafe: les feg-
mens du Cylindre feront entr'eux.
comme les fegmens de Paxe : car:
les fegmens du Cylindre érant des.
~ *N.Cylindres de bafes égales* , ils.
246 faront comme les hauteurs. expri~

_mées par les fegmens de I'axe.

344 8°: Un Cylindre vaut une
Prifme triangulaire de méme hau~
seur & de bafe égale , puifque les.
- Prifmes de méme- hauteur font.

» y, comme leurs bafes*, - '
8. -34¢. 9° La furface du Cylins
dre droit , comme celle du Prif<
nre droit, eft égale 3 un Paralles

lograme de méme hauteur &



&

-du Cylindre,

e N o« e -
L]
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‘dont la bafe eft égale au circuitde -

Ia bafe du Cylindre *.
~ 346. 1° Si la hauteur du Cy-
lindre eft égale-au rayon du cer-

“cle qui en eftla bafe, la furface « K

du Cylindre eft double de ce cer- 74

-cle , comme la furface du Prif-

me, quia pour hauteur I'apothé~
me, ou le rayon droit de la bafe . -
eft double de celle de la bafe *.

- 347. Evpoxk. Aufli le cercle
qui faitla bafe du Cylindre, eff
Ie produit de la moitié¢ de la cir-;,”,:v"

-eonférence par le rayon*; & Ia

furface du Cylindre eft le produic
de la circonférence entiere par

ke rayon qui exprime la hautcurz;‘N:
ayon ¢ % .

ARIsTE. Ajourerai-je deux Pro- -
pofitions qui femblent naitre de:
€€ que' vous venez dire ? -

ProprosiTioN I.
‘}48 . Les furfaces de deux Cylin-

dres droits font en raifon ‘}o. npofée de
‘ 25
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celles de leurs hauteurs , & du cons-
tour de leurs bafes,

Ces furfaces font égales 3 deux:
Parallelogrames de méme hae-
teur, chacun,que le Cylindre cor-

- refpondant, & dont Ies bafes font:
€gales aux circuits des bafes cor-.
» nrefpondantes.de ces Cylindres * ::-
3a5. or les. Parallelogrames font en:
raifop ompofie de celles de leuss.
= n.hauteurs, & de leurs bafes *.
194 De-la, fi la hauteur efta la hau-
teur ,.comme le circuit de labafe
au. circuit ; les furfaces. font en:
raifon doublée de celle de la hau-
teur. 3 la hauteur, ou. du cucm&
=y, aucircuit ¥,
170,

*
-

PaoposmeN IT..

' 349. Dans deux Cylindres droitss
Ji les bafes fone. égales , les furfaces
 feront comme les hauteurs,

Evusoxe: Alors 4, les circuits;
des-bafes feront égaux. Ainfiy les:
furfaces fefont comme. deux reg:-
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#angles dont les bafes feront éga~

les a ces circuits :. or. les reGan-

gles de bafes égales font comme

leurs bautears *.. - v * Ny
Et je vois bien qu'il- fera:que-78%: . -

Ttion des Pyramides & des Cénes
- des que je pourrai me rendre ici..

~ XV.ENTRETIEN..
- Sur les Pyramides & les Cones....

Evpoxe.J T E bien , Atrifte ,,
' . de-quoi sagit-il?
Eft-ce de Pyramide oude Codne?:
ArisTe. De Tun &.de Pautre.
. EvpoxE. Ceft-a-dire , que
nous allons creufer jufques dans
le fond du Cylindre-& du Prifme-

. pour y, découyrir les propriétés

fécretes de la Pyramide & du
L6ne qui font parties de ces foli-
des. 'La recherche eft affez délis
cate. & épinenfe,. S
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Ariste. Enallant pas & pas yont
e laiffe pas'd’avancer & d'appro-
fondie. ~ -
Evupoxke. Allez done ;5 & je
vous fuis fans déranger le fil de
vos Propofitions. -

. 3g0. Aristr. D’abord , la Py=
ramide eft un folide terminé par
plufieurs plans triangulaires , qui
ent un fommet commun & leurs.

‘bafes dans le méme plan BCD.

- Silabafe communeeft triangu= -

laire , c’eft une Pyramide triangu~

Fig. laire ABCD ,.ayant trois plans.
2ré.  triangulaires ABC, ACD, ABD *
fur cette bafe BDC,avec unfom~

met commun A. Sila bafe eft un

Poligone , c’eft une Pyramide po~
ligone.. e ‘

. Laligne qui defcend du fom«
met au milieu de la bafe, eft Paxe
de la Pyramide. '

Si l'axe eft perpendiculaire 3 T2
bafe , la Pyramide eft droite ; s'ik
~ eft obligue, elle eft inclinée, -
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La hauteur de la Pysamide in~
clinée fe mefure par la perpendis
culaire qui defcend du fommet
fur un autre point que le milieu
de labafe , ou fur la bafe prolon-
gée. S '
351. Les Pyramides fembla~
‘bles fonr celles qui font termi-
nées par méme nombre de plans.
- femblables.. A

« PropPosiTron I.

- 352 Unplan angulaire , qui s'é=
leve parallelement & lui-méme & di-
wainue également 4 mefure qu'il s'éle~
ve, décrit une pyramide. -

Ce plandécritunamas de plans.
angulaires & paralleles qui dé-
- eroiffent également i mefure
qu’ils font plus élevés. Or cet
amas de plans angulaires eft une "
Pyramide *, puifque leurs c6tés * N¢
qui diminuent également, font %%
€rantajoutds parallement lesiuns
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aux autres , les plans angulaires: -
qui terminent le folide, ayant ur
{fommet commun ;. & leurs bafes.
dans le méme plan. :
Prorosition I'L
' 353. La fection dune Pyramide
parallelement 6 labafé , eff femblax
ble d la: bafe.. R
" Les plans paralleles dont la’
r N-Pyramid}; eft fgite * , font fem-
352 plables ¥:14 bafe , puifque la Py~
ramide eft la bafe méme , dimi-
nuant toujours de grandeur. égale-
ment fans changer de figure.. Ot
la fe@ion parallele & labafe eft ua
de ces plans. - o
 Fg.. , Anffi, dansla Pyramidep, le
279- olan triangulaire NLI parallele &
abafe BCD,, eft femblable &- cet-
te.bafe : car fi-un plan coupe-deux
___ plans paralleles , les fe&ions {fent
5 va' paralleles *. Ainfiles lignes LI
%% & CD,IN & DB, NL & BC
font paralleles ; & par conféquerlw
&
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4e Triangle NLI eft femblable 4
'Iiriangle BCD, ayant mémes an-
es. ! |
B Par la mé€me raifon, le plan
KMO fera femblable 3 la bafe
FGH.- - o

De-la, 1° La Pytamide 2 au-
tant de c6tés que la bafe. 2°. Les
Pyramides femblables ont pour
bafes des plans femblables. -

Prorosrtion II1

354. La Pyramide poligone fe
«éduir en Pyramid s rriangaiaires.

Sa bafe eft un Poligone *, qui ;; .
fe réduit en Triangles * : or fur
.ces Triangles, élevez.des plans 24
paralleles , figurés de mér® , &
diminuant également eufquau
. fommet : ce feront des Pyrami-
des.triangulaires *. | N

Ainfi, la Pyramide poligone me
vaut plufieurs Pyramides triangu-""""
.laires de méme hauteur & dorit

Tome 11, yA
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R bafes, prifes enfemble , va=
{ent la fienne.

PropositioN IV,

355. Deux Pyramides trianga-
daires dg méme hautetir o font com-=
me leursbafes. .

Toutes les feGions ou tran-
ches paralleles 3 la bafe , font

* w. femblables a la bafe *.

253

Figi

~ Ainfi, les tranches d’une Pyra-
mide font aux tranches corref-
-zfondantes de Pautre , comme
a bafe 3 la bafe. Or chaque
Pyramide ayant méme hauteur,
n'eft quun nombre égal de ces

- ¢ranches : donclune eft a l'autre ,

confhelabafe alabafe. -
.~ AufR, foient P, Q , deuxPyra-

219. mides triangulaives ; 'une perpen- .

diculaire P, l'autre inclinée Q,
ayant méme hauteur. ER , & par
conféquent méme nombre. de

_Triangles; ES=AI, ET=AD;
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.SXK parallele 3 TRF; NLI,
KXMO, deux tranches ou plans .

. triangulaires & méme hauteur &
- paralleles aux bafes BCD , FGH,

- Jedisque P.Q :: BCD.FGH.
. 1% Les Triangles NLI &
- BCD, KMO & FGH font fem- -
' blables*, ainfi que ALI& ACD, * ~.
"ESX & ETR., EXK & ERF, /7

EKM & EFG*, - 1; w.

- 2% Les Triangles femblables "™
-dont comme. les quarrés de leurs
- ©btés homologues *,& fi les raci- * m
“nes fonrproportionnelles les puif- 797+
. fancés le font (a). Cela pofé; le
Teiangle NLI.BCD:: LI:.CD=
1 Al AD2: ES: ET*: :EX2,
ER: :: EK> EF*:: KM FG: -
:: KMO. F?H. o ™
Mais deux raifons égales 3 ue -
troifitme , font égales entrel-
des(8). -
(u)Calcul Lirérhl, N 183 - -

5) Moid, Mowogs . ..
®) ! 404, Zi
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- . Donc NLI.'BCD=: KMOx;
. ¥FGH{a) o
Donc parlaméme raifon , cha-
. que tranchg triangulaire de P, eft
3 chaque tranche correfpondante
de Q , comme la-bafe BCD ala
bafe FGH ; & par conféquentT'af-
* femblage total des tranches de P
efti celui de Q, comme BCD 2
FGH, ouP. Q::BCD. FGH.
356. De-la, 1° Les bafes des
. Pyramides femblables font com-
me les quarrés de leurs c6tés ho~
 mologues : car ces bafes font
« 5. Triangles ou plans femblables* ,
331. . & les plans femblables font com-
. me les quarrés de leurs cotés ho~
o Nemologues % ...
" 357. 2°% ‘Les Pyramides de
.méme hauteur font' comme leurs
« v, bafes : car les Pyramides poligo-
354. nesfe réduifent entriangulaires *:
=y, or les triangulaires de méme hau-
255 teur font comme leurs bafes *,.
() Calowd Littéral, N, 1440 . -
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<258, 3% Les Pyramides de
méme hauteur & de méme bafe’

font égales , puifque’ de méme
hauteur elles font. comme leu:s
bafes*. o

g PROPOSITION V
'35 9. Le Prifme triangulaire , %

haires egales.
Divifez les trois re&an les AE

@
*'N.

Rg. '
e r;dwt en trois-Pyramides tr:angit .a20.

EC, AF , par trois agonalcs |

BD BF CD il fe forme trois Py~
ramides triangulaites ‘A BCD ,
DBFE, FDCB.
Or, I° A BCD=— DBFE
ayant bafe égale, feavoirle Triam
gle ABC=DEF, & égale hau-
teur., fcavoirle c6té AD—EB*,

t

#N.

20, FDCB == ABCD , ayant 370+

bafe égale:, fcavoir le Triangle
EDC=ADC, autre.mpitié dur -

re&angle CD *, & égale hauteur, . » m

fcavoir, GB , hauteur commune, ¥87-

Mais fi deux grandeurs font

‘égales 4 une troifitme , les. trois.
Ziij
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~ font égales: donc ABCD ==
DBFE=FDCB. '
~ Donc le Prifine triangulaire f&
réduit en trois Pyramides trian-.
' gulaires égales. -
" Ainfi, la Pyramide triangulaire
eft le ters d'un Prifme triangu~
- laife, .
360, Deld y10. La Pyramide-
peiigone eft le tiers d'un Prifme
poligone de bafe égale & de mé-
me hauteur. R
Car la Pyramide poligone fe ré-
* N.duit en. Pyramides triangulaires *; -
354 & le Prifme poligone ¢n Priftnes.
__* N.griangulaires * : or chacupedeces.
21 Pyramides triangulaires eft le tiers.
d'un de ces Prifmes . triangulai-
+ » y.res *: donc les Pyramides,, prifes.
759.- enfembla, font le tiers des Prif~’
mes, pris de méme : niais ces Py~
- ramides font la Pyramide poligo-
. ne; & ces Prifmes ,-le Prifme =
donc la- Pyramide poligone'eft le:
tiers du Prifme po‘l)igpne de bafe -
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dgale & de méme hauteur.

361. 2% .Les Pyramides de.
méme bafe font comme leurs hau- .

teurs.

. Car les tiers. des Pnfmes font
comme les Prifmes dont ils font
lestiers: ainfi les Pyramides éeant
les tiers des Prifmes de méme ba~

fe & de méme hauteur*, font «

comme ces Prifmes.
Or les Prifmes de méme bafe:
font comme leurs hauteurs *.
362. 3°. Les Pyramides fem-
blables font entr'elles comme les
cubes deleurs coiés homoldgues,

..360.

* M

318.

puifque les Prifmes femblables ,.

dont elles font les tiers , fonten-
. tr'eux comme les cubes de leurs
€0tés homologues *. « '
Drailleurs, Tes Pyramndcs fem-?
blables font comme les Prifmes
mangulanres qui les donnent* ,
ouquellesdannent * , & ces Prif--

*

333

No'

* N.

3i9

~ mes érant 'moitié des Parallelepx- Jf4
pedes femblables® , font, come ;-

Z 1iij,

'
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me eux , en.raifon triplée de celle
.. *N. de leur hauteur *. .

* 363. Euvpoxke. Mais s'il falloir
mefurer la folidité dune Pyranii~
de, comment uows y prendriex-
vous .8 . ‘

- ArisTE. Je multiplierois la bas

fe par le tiers de la hauteur.
[‘:a bafe multipli€e par la hau-
, teur donneroit un-Prifme de mé~
* N me bafe'& de méme hauteur * ;.
319 donc la bafe multiplide par le tiers:
de la hauteur, donnant le tiers du
Prifme , donneroit la Pyramide:
* N.qui eneft le tiers *., .

22 " Mefurons la furface.

_ PROIPOSITION VI.
364. La furface dune Pyramide

~ ‘droite , vaut un Triangle de hauteur
~ egale d la hauteur de chacune de fes
- faces , & debafe égale au cireuit de
© da bafé de la Pyramide. .,
_.-Cette furface eft compofée de
plulicurs faces qui font autang de.
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Triangles de méme hauteur *. *
Or ces Triangles , pris enfemble , 7%

* valent un Trangle de méme hau-

teur & de bafe égale auxbafes,

prifes enfemble , de ces Trian- v
gle *, ceft-d-dire , au circyitde * n
la bafe de la Pyramide. et

 Dela, cette furface éft moitié
lg,’un Parallelograme de méme
auteur qu'elle, & de méme ba-

- fe; & par conféquent égale a un

Parallelogtame de méme hauteur

& de bafe moitié plus petite*.  *m
Eupoxe. Mais pourquolne fai- 82 .

tes-vous pas la farface de la Py~

ramide droite moitié d’un Paralle-

- lograme de, méme hauteur que la

Pyramide méme? ‘
Ariste. Comme les facesdela

~ Pyramide font des Triangles *, *

la haureur de chaque faceeft, non 5%
la hauteur de la Pyramide méme,
mais la. perpendiculaire abaiffée ,

~ dufommet fur la bafe delaface*szq;, }.

[}
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- Ainft la hauteut de la furface
de la Pyramide a pour mefure,
non la perpendiculaire qui def-
cend du fommet fur la bafe de la
Pyramide , mais la perpendicu-

. ® lairetirée du fommet fur la bafe
- de la furface méme. = -
Evpoxe. Apparemment laPy=
ramide nous conduit au Céne.
* Ariste. Cleftd peupreslamés
me chofe. ' '
: Le Cine. a
> Fg. - 36¢. Ceftun Solide ABCDE
#2I:  pitdu cercle BCDE, quiva tou-
jours parallelement @ lui-méme ,.
mais en diminuant égalementjuf-
qu'a ceque la Figure fe termine
en pointe o
366. Ainfi, comme le cercle:

. eftun Poligone d'une infinité de
» n,cotés ¥, & que chaque coté qui
263. vatoujours en diminuant paralle-
_ lement ddui-méme fait un Triane -

" .gle; le Cone eft un Solide termi~

A}
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né par une infinité de plans trian-

gulaires ; & par conféquent le.
Cone eft une Pyramide d'une in-

finité de corés *.

* NT

Auffi plus la.Pyramideade cd-35%

tés , plus elle approche du Cone:
donc une Pyramide d’une infini-
té de cotés ne différe pas du Cone.

Puifque le Cone eft Pyramide 5, -

il en a les propriéeés.

367. De-la, 1° Laligne AF
quidefcend de la pointe du Cone
au milieu de la bafe, eft Faxe.

Paxeceft-il perpendiculairc ala

bafe ? Ceft un Cone droit, & - .

Yaxe en mefure lahauteur. Si laxe:
eftincliné, c’eft un Coéne obli-
que. La hauteurdu Céne incliné
eft la perpendiculaire quidefcend:

fur un autre point que le milieude -

Labafe. A
- 368. 2° Lahauteur de la. furs
face du Cone eft la ligne droite:

tirde du fommet 2 .la bafe dela: % |
furface *. - - 364,
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369. 3° Lafection d'un Céne-
faite parallelement A la bafe eft
.7 N.femblable a la bafe *.
370. 4°. Un Coérie eft Ie tiers .
d’un Cylindre'de méme bafe &
«n de méme hauteur: car le Cére
66, €ft une Pyramide * ; & le Cylin-
__* N.dre, un Prifme *: or la Pyrami-
437 de eft le tiers d’'un Prifme de mé-
me bafe & de méme hauteur, &
* N.par conféquent d’'un Cylindre *.
260, " 371. 5° Un Céne en vaut plu-
fieurs de méme hauteur, & dont
les bafes ’Erifes enfemble, valent.
*N.la fienne *, - A
#4372, 6% Les Cones de méme:
" bafe font comme leurs hauteurs ;.
de méme hauteur , comme leurs.
oo N.bafes *.
1. . 20, Les Cénes femblables, ou
-+ dont la bafe eft 3 labafe , comme. |
la bauteur & la hauteur, font en
raifon triplée , ou comme les cu-
* M. bes de leurscotés *, .
2% Mefurons les furfaces en détail..
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PROP'O-S«LITIONI. '
'373. La furface du Cone drost

-waut ur Triangle reclangle de méme
hauteur que la farface du Cine, &
“dont la bafe eft égale an circuir de la
- bafe du Cine. '
4 '}’eﬂ'e eft la valeurde la furface
‘de la Pytamide*, & par confé- '
~quent de la furface du (pZZne v
" 374. De-la, 1°. La'furface du .
Céne droitvaut un Retanglede -
‘méme hauteur qu'elle , & dontla
-"bafe eft moitié du circnirde eclic
- du Céne , puifque cette furface
~wautun. Triangle ¥ , qui eft égal * w
3 ceReftangle . TR
: - "37%. 2°. Les furfaces de deux zsy, !
. Cénes font en raifon compofée
- de celles de leursbafes & de leurs - -

- -hauteurs : car ces furfaces font -
comme deux Re&tangles*; & les * ™
R e&angles fonten raifon compo- 74
fée de celles deleurs bafes & de +
Jeurs cOés*. .. . Io

$
-
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2. Si deux Cones ont le§
furfaces femblables, elles feront
en railon doublée de celle de leurs
bafes ou de leurs hauteurs, com~
N me les Re&tangles*.

77. Si les furfaces font de
méme hauteur, elles feront com-

‘me leurs bafes ; de méme bafe,
comme leurs l_muteurs ;- de méme
¢ bafe & de mémehauteur, égales »

':: N. ainfi que les Redtangles *. | -

ne. .

ProrPosition IL

378 Sidec furfacés. de deux CY-
nes font deméme hauteur , elles font
entrelles comme les dmmerres dc :
 ldeurs baﬁ:. ‘

N De méme hauteur, eHc {ont
¥ N.comme leurs bafes *, qui font cir-
377'n, coniférences *: ‘or les citconfé-
;6; rences font comme leurs. diamé-

*
36; ttes
Pv.o'pﬁswmu 111,

. 379, La furface duGine eia do
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- _furface du cercle qui en effla bafe, +
comme la hautewr de la furface du
Céne eft au rayon ducercle. = )
. Soient A la furface d'un Céne ;  Fgt
BC, la hauteur de la furface ;2%
CDEF le circuit du cercle N,
'ou de 13 bafe; NC, le rayon ; H
coté=BC ; I c6té=CDEF;
G, Triangle reGtangle; L, coté
=NC; M, coté =CDEF; K,
Triangle retangle. »
. 1° Le Triangle re@angle G
waut la furface A *, de méme ba- * N}
fe & de méme hauteur, patlacon-?7%
ftrudtion. o
2°, Le Triangle K , vautle cer-
cle N * ayant pourbafelacircon- gy
férence & pour hauteur le rayon, 275
Cela fu%Pofé ; il fuffic de proy-
-ver que le T'riangle G eft au Trian-
- .gle K, conime le coté Hau coté
Lj;enun mot,que G.K:: H.L.
- Orlabafe I=M, par la con-
-ftru&ion , & les Triangles de mé.
"me bafe font comme leixrs haps

[
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+ n.teurs*: donc G.K::H.L. -

. 288,

Nen eft-ce pas allez , Eudoxe;
pour lintelligence de la Sphere ¢

Evpoxe. Nousen ferons 'effai
dés demain,

. — — m

XVL ENTRETIEN.
Sur Ja Sphérés;

'EUDOXB.IL s'agit donc, Arifte ;
de mefurer des Glos
bec? - :

Ariste. Le Globe méme de la
Terre: car, Eudoxe, fi vous avez

" {a patience de m’accompagner ,

allant de Propofitions en Propofi-
tions , nous pénétrerons jufqu'au .
centre de la Terre pouren mefu-
rer également la furface & la foli-
dité; (Peut-étre irons-nous jufques
a mefurer la grandeur du Soleil.
EvpoxEe. Ne verrois - je. pas

- yolontiers: tout ce qui conduit &

des
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des vérités (i fublimes ?
Dévelopez la fuite de vos idées;.
& vous me trouverez docile &
attentif, :
Ariste. Nous commencerohs,

donc par définir, .
DErFiNITIONS:/ -

~380. La Sphére ABCDA eft. g

tn folide borné de tous cotés par 22J-

une furface dont tous les points

font également éloignés d'un

point intérieur E , qui eft le cen-

tre de la Sphére.. _

381. Ainfi , le centre de.Ia
. Sphére eft également éloigné de
tous les points de la furface., ,

De-1a , toutes les lignes EB 5.
ED, &c.tiréesdy centre a,la fur--
face fontégales.. < ,

- 382. Le diamétre. BED de Ia
Sphére cft une ligne droite , qui
va d’un.point de la. furface parle
centre au point oppofé ; & le-
rayon EB de a Sphére eft urr

Tome 11.. - Aa
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demi-diamétre. - Et par “conféi-
quent tous les rayons, aufli-bien:
que les diamérres de la méme:
Sphére, font égaux; & ellea au--
tant de diamérres.que de lignes:
droites-qui traverfent le centre.
383. Larévolution d’'un demi--
cercle autour d’'un diamétre AEC
donne la Sphére ; & ce diamétre:
. eft Paxe de la Sphére ; & comme:
elle peut &tre formée parla révo-
lution d’'un demi-cercle tournant’
.autour d'un diamétre quelgon--
que , tour diamétre peut étreaxe..
384. Le demi-cercle eft com-
pofé de Sinus perpendiculaires &
Faxe ,, & dans la révolution du:
demi-cercle chaque Sinus FG dé-
crit- un-cercle FGH parallele aus
grand: cercle BED de la Sphére..
- De-ha, les grands cercles &
Ies petits cercles de la Sphére ; Igs:
grands cercles.,. qui ont pour-
rayon,. e rayon méme de la-Spé-

3, & paffent par le centre ; les,
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petits cercles , qui ont pourrayon
un Sinus , plus petit que le rayon
dela Sphére *. : - *N.66.

385. LaSphére eft infcrite au
€ylindre , quand le Cylindre a
pour bafe le grand cercle & pour:
hauteur le diamétre de la Sphére.

La moitié de la Sphére eft un:
Hémifphére. _

Enfin deux Sphéres font fem-:
blables , parce que les raifons des:
trois dimenfions de I'une auxtrois
dimenfions delautre font égales*. * N.

" ProrosiTtronN L.

386. La [ection dane Sphere p'ar-“}
on f/dn eff uncercle. ‘

e dis que le plan BFCHG, rg.

feGtion d’'une Sphére quia pour.22%.
centre le point E, eft un cercle.

- Soient EG perpendiculaire ti

rée du centre E de la Sphére fur-
lafe&tion ; EB, EC, &c. tirées'

du méme centre E aux extrémi~

1€s de la feCtion.-
~ Aaij

282,

& o ramis
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1°.EB, EC, &c. fontobhqucs,..

puifque dun .point l'en ne .tire
© quune perpendxculalre fur un
. = nN.plan¥; & GB, GC, &c. font
304. ¢loignemens du perpendxcule.

2% EB, EC, &c. font obli-

ques égales 5 érant rayons de’la

, ., méme Sphére*, & la perpendi-
282, M. culaire EG eft la méme.

" Orles obliqueségales appuyées. -

fur méme perpendiculaire , ‘ont
mémes éloxgnemcns du perpen:
dicule *.

Donc GB , GC, &c. font
rayons égaux,

a7,

T 8utes les obliques feront éga-.

les, & rous les éloignemens du
perpendicule feront. égaux » pan
la méme raifon.

Donc le plan BFCHG eﬁ ure.

cercle.

ProrosiTion IL

‘ 387. Lademi-Sphere eft ézale sux



T . T on
Plir.Georn. Phy .2
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deux tiers d’ un cylindre de méme
Gafe & de méme hauteur.

Soient ABCD, C lmdre,‘ Fig3.
‘BED demi-S hére ABEDC 225
‘envelope, AFC, Cone de mér
me bafe AC & de méme haureur
EF quele Cylmdre, GHI, plan
 parallele & €gal 4 la bafe BFD n
contenant trois cercles; le pre-.
mier dans le Cylindre, & qui a

faour rayon HG ; le fecond, dans
- la demi-Sphére * , & qui a pour * N
rayon HK ;. le troxﬁeme, dans le 286- -
- Cone, & qui.a HL pour rayon;, . .
FKP, Trxangle reGtangle , dont
lhypothénufe FK=HG;lecoié
FP=HK, le c6té PK— LR
=FHper endlculaues entre mé-
mes paralleles* ; LH=FH =*N.40;.
KP, puifqu’un Parallelograme fur.
la diagonale d’un Quarré & qui a.
un angle commun., eft un. Quar-
1é*; GK=SI,Couronne del’en- * m
velope, & qui répond au cercle:275
LM.&O du:Cone.,. ‘ .

43.
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~ La demi-Sphére BED=AB-=
' €D—ABEDC: donc fiABEDC
eftle tiers de ABCD, BED en:
fera les deux tiers.. :
Par conféquent il fuffic de prou=
ver que ABEDC eft: le tiers de
'ABCD, ouque ABEDC vaut le:
Céne AFC, tiers du Cylindre
. TN.ABCD*
&0, G chaque Couronne de I'enve~
lope ABEDC vaut un cercle cor=
. * refpondant du Céne AFC com-
" * y,pofé de cercles paralleles * , Yen-
#55. yelope ABEDC wvaut le' Cone
AFC, puifque l'envelope & le-
Céne ont' méme bafe & méme:
hauteur. o
11 refte donc 2 démontrer que”
chaque Couronne vaut le cercle:
corréfpondant du Cone , ou.que’
GK +- SI= LMNO:. :
Et je le démontre.
Du cercle qui a: pour rayom'
" FK, orez le cercle qui a' pour”
rayon FP: refte la-valeur ducess
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tle qui a pourrayon PK =LH;,
fm {que le cercle qui a pour rayorr

‘hypothénufe,. vaut les deux cer-

¢les qui ont pour rayons les co-
s ™,

e
* N,.

273, % -

. Or HG=FK ; HK—FP 5

LH =PK :donc fi du cercle qui.

a pour rayon HG, Fondtele cer- -

€le quia pour rayon HK ; le refte:
eft la valeur du cerele qui a pour:
sayon LH, ouducercle LMNO..

Mais enﬁn ~ce qui refte eft la
Couronne GK ~+SI: denc GK.
+ SI=LMNO..

- De-la, fi lonmuliplie te grand:
eercle BD dela demi-Sphére par:
les deuxtiers durayon FE, le pro-
duit fera lafolidité de Ia demi-:
Sphére , puifqu’il eft fesdeuxtierss
du Cylindre circonferic..

ProrosiTion I
388, La Sphére vaut les denx:
siers dun Cylindre de méme largeury
gz de méme haureur.. .
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La demi-Sphére vaut les. deuss
. tiers dun Cylindre de méme lar+
» n. geur & de méme hauteur*: done.
w87. la Sphére vaur les deux.tiers d'um
Cylindre double du premier 5 0w
qui a méme largeur & méme. haus -

reur que la Sphére
 mg. Aufli, 1° La Sphére infcrite

226, BEDQ vaut Te Cylindre ACFG,
moins les- deux. Cénes AHF ,
CHG, oppofésau fommet dans.

g lecentreH*

#7770, Les Cones AHF, CHG
font égaux » ayant méme bafe AFE,
= CG & méme hauteyr HE =

* N HQ *

472, e Lo Céne: AQF — AHF
—+ CHG .ou AQF = 2AHF,
ayant méme bafe AF, & double
hauteur EH+ HQ=EH, puif=

. que les Cones de méme bafe font

» id. comme leurs hauteurs *:

Donc la- Sphére BEDQ vaut
Ie-Cyiindre. ACFG ,, moins le
Cane AQ[‘ . L
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. Orle Cone AQF eftle tiersdu
~ Cylindre ACFG de méme bafe
& de méme hauteur *.

*N.

Dong la Sphére BEDQ vaut 37°-

le Cylindre ACFG , moins le
tiers: donc elle en vautles deux
tiers.

. Ainfi, 1° Le Cylindrecontient .

une fois & demi la Sphére infcri--
te , & par conféquent la raifon du

Cylindre a-la Sphére infcrite eft

Sefquialere. _ o
2° La Sphére eftle produit de

fon grand cercle par les deux tiers
du diamétre, puifque ce produit:
yaut les deux tiers du Cylindre.

Prorosirron IV.

'389. Une ~S;ohe're vaut une Pyra-
mide , ou.un Cone * ; qui a pour bafe

*No .

da Surface, & pour hauteur lerayon?**

_de la Sphére. : _
La Sphere Feut-,_ étre regardée
1

: .. Toim’ II.

de compofé dePy~ -
ramides qui ayent pour hauteurle
B .
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rayon de la Sphére, leurs foms
mets au centre , & leurs bafes i
fa Surface ; caron peut confidé-
rer la Surface d’'une Sphére com-
me compofée d'une infinité de
Poligones infiniment petits : or
ces Pyramides prifes enfemble ,
valent une Pyramide qui a pour
‘hauteur le rayon'& pour bafe la
« n.Surface de la Sphére *. -
254  390. De-li, 1° Une Sphére
vaut un Céne quia pour bafe la
furface , & pour hauteur la rayon
. dela Sphére, dpuifque le Céne
* N, eft une Pyramide *, | _
1366 291,29 LaSphéreett lc tiers
d’un Cylindre qui a pour hauteur:
le rayon & pour bafela furface de
Ja Sphére. '
ar La Sphére vautune Pyra-
‘mide qui a pour hauteur le rayon
& pour bafe laSurface de laSphé- .
* N.re*, Orcette Pyramide eft le tiers -
¥ dun Prifme , qui ait méme bafe
quelle & méme hauteur*, & par

-
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conféquent d'un Cylindre,, qui eft - * ™
un Prifme *. 4, 360

392.3° La Sphére vautlepro- *
duit defaSurface par letiers de fon 3%
rayon: car la Sphére vautune Py-
ramide ou un Céne qui a pour
bafe la Surface de la Sphére 8¢
pouthauteur le rayonde la Sphé-
re *: or multipliant cette bafe par
le tiers de la hauteur,vous avez la N

Pyramide oule Céne *. o289,
-0l g
ProrosiTion V. 363

393. Deux Sphéres font enraifon
eriplée o o comme les cubes des dia-
métres de lewrs grands cercles,

- Les Cylindres femblables font

- comme les cubes des diamétres

qui repréfentent les dimenfions

.3eleurs bafes égales aux cercles

des Sphéres infcrites* : donc les * ..

deux Sphéres , qui étant fembla- 74"

bles* , font les deux tiers de ces .

Cylindres*, font comme les cu- ,pp
' Bbij A
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* besdes diamétres de leurs grands
«cercles , les parties femblables
£tant comme.les touts.
- Drailleurs, deux Sphéres , qui
Tont deux fohdes femblables, va-
lent deux Pyramides femblables
qui ont pour hauteurs les rayons
= N.des Sphéres *: or deux Pyrami-
33’ des femblables font en raifoh tri-
] lée deleurs hauteurs *: donc el-
l“ ﬁs font comme les cubes des
rayons , & par conféguent des
. diamétres,

394: EvpoxE. Don vous -donne
deux Boules y dont Lune .a le rayon
double de Pautre : quelle eft la raifon
des deux Boules ?

' Ariste. Puifque le rayon eft

‘double du rayon, les expofans de

1a raifon des raycns font 2,1,

dontles cubes font 8, 1. ,

... Otrlesdeux Boules font entr el3

les comme les cubes.des expo-

« n.fans des. rayons*: donc elles font
;'-?.92 cntr ellcs comme ,8 a I; ceﬁ-é-

T
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dire, que celle quiale rayon dou~
ble eft octuple de l'autre.. S

- Mefuirons-les Surfaces..

. . Lol . .ob
" Prorositian VI

395 La Surfave , x~, de ls demi=
Sphere eft-égale a la Surface ; 2, due
Cylindre de méme bafe & de méme:
bautewr.: - SECRE N

- Soient ABF, -quart ‘de cercle: Fig:
infcricdansle quarré ADBF; AF , 227..
rayon divifé enfes élem=ns AG
GK,&c.ANB,GOH,KPL,quarts’ -

%+ de-circonférences décrits du cen-!
®F;AD, GN,KO, RS, per<-
pemdiculaires furle:rayon AF,

- Que le quarré ADBF & le-
quart de cercle ANBF tournent:
fur Paxe BF :les perpendiculaires
AD; -GN, KO-, &c. décriront
des couches cylindriques qui fe-
ront le Cylindre ADEC’, moins. -
le' Céne DFE de méme bafe & -
de méme hauteur ; qui eft letierg "
du Cylindre *. Les quarts decirs 370‘\,N'.

L Bbij ;

P
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conférence ANB, GOH, KPL ,
&c. décriront les couches fphéri-
ques ABC, GHI, KLM, &c.
qui ferontla demi-Sphére ABCF,
& qui feront en méme nombre
que les couches cylindriques ,
puifque le nombre desunes & des.
autres fera mefuré par celui des
points ou des élemens du rayon
AF. Enfin les rayons AF, GF ;
KF , &c. décriront par leurs ex-
trémités AG, GK, KR, des cir- |
conférences qui feront les bafes |
des couches cylindriques & des. ;*
couches fphériques. ®
Cela pofé , 1° A caufe des
Triangles femblables DAF
* N.NGF , OKF, &c.* leshauteurs
*33. AD, GN, KO, &c. des cous
ches cylindriques , font entr’elles
« v, comme les rayons AF , GF ,
2s0. KF*; & les circonférences qui
font les bafes de ces couches,
, ., fontaufli comme les rayons AF,
s¢s. GF, KF, qui les ont décrites*
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donc les couches cylindriques
font en raifon doublée de celles
des rayons , ou comme les quar-
sés des rayonms ou des circonféq
rences (a). ) :
2°. Om peut réduire les cou-
ches {phériques en Triangles qui
ayent pout bafes des portions fem- -
blables dans les circomférences
décrites par les rayons AF, GF,
KF,& dont la hauteur foit expri-
mde par les quarts decirconfés
rences ANB, GOH, &c.
Dans ces Triangles , les bafes
étantarcs femblables , ferontcom- -
les rayons AF, GF, KF*; =y,
ﬁics c6tés qui exprimeront les 276.
hauteurs , {e trouvant égaux a des
arcs ANB,GOH, KPL., qui font
aufli comme ces mémes rayons ,
ces Triangles feront aufli en raifon
doublée des rayons : donclescou-
« chesfphériques compofées deces
riangles, feront en raifon doue
() Caleul Littéral ,N. 183.
» Bb iiij
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blée des rayons, comme les cou~
ches cylindriques*: donc les cou-~
ches fphériques. & les couches
* eylindriques. font proportionnel<
les * , les raifons égales a une
troifieme érant égales entr’elles :
donc les cylindriques font tou-
- tes plus grandes ou: plus petites:
* N.que les fphériques. correfpondan-:
194 tes, ou toutes égales.. e
Or les cylindriques ne font ni.
toutes plus grandes, nitoutes plus.
petites : autrement. , les deux
tiers AFD, CFE ducylindre vau-. -
droient plus oumoins que ia demi-
Sphére ABCF de méme bafe 6?‘
de méme hauteur; puifque toutes”
les couches cylincftiques, prifes.
-enfemble,fontle Cylindre ADEC:
moins le cone DFE, Ceft-a-dire 4
les deuxtiers du Cylindre ADEC,
& quetoutes les couches fphéri--
ques , prifes enfemble , font la:
- demi-Sphére ABCF, qui eft aufli
les deux tiers du méme Cylindre:
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ADEC : donc toutes les cylin=
driques font égalesaux fphériques-
correfpondantes : donc la premie-
re eit égale 3 la premiere : donc
la premicre couche cylindrique:
érant la Surface du Cylindre ; &
la -premi¢re couche fphérique ,.
Ia Surface de ka demi-Sphére ; la.
Surface de la demi-Sphére eft
égale A la Surface du Cylindre de
méme bafe & de méme hauteur. -

De-la, laSurface dela Sphére:
eft égale a celle du Cylindre de
méme bafe & de méme hauteur,.

- ProrosiTion. VIL.

396. La Surface dela demi-Sphére
eft Ié grodutt de la circonférence du-
‘irand cercle qui eneft la bajg s por.

Tayon.,

La Surface dela demi-Sphére
" vaut la Surface d’'un Cylindre.de
niéme bafe & de méme hauteur*» * M
or le produit de larcirconférence™’*:
du grand cergle dela demi-ophé-



208 XVI. ENTRETIEN

re par le rayon,eft égal 2 laSurface
d’un Cylindre de méme bafe &c
de méme hauteur; puifque la Sur-

face duCylindre eft la circonf&-

. rence de fabafe, prife autant de
fois quil y a de. points dans I'axe-
. = . ¢gal av rayon *, :

" ProrosiTign VIIL

. .La Surfase de la demi-Sphéve
w;u??dmx‘ Jois Faire defm?;rand
eercle.

Cette Surface vaur celle d’on

Cylindce qui a pour bafe le grand

* N. cercle , & pour hauteur le rayon *:

395+ or la Surface de ceCylindre vaus
34::”‘ deux fois Laice de fabafe*.. .

. Prorosrrion IX.

" 398. La Surface de la Sphére off
quadruple. de fongrand cerch.

- La Sutface de la Sphére et dous
ble-de laSurface de lademi-Sghd-

re:orla Surface de la demi-Splére

vaur deux fois.: celle de:fon grand
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cercle*, donc la Surfacede la * m
Sphére eft quadruple de fon grand 797

cercle. :
. De-ld, 1° La Surface du Cy-
lindre, étant égale i celle de fa

Sphére infcrite * , vaut quatre *m
- fois le grand cercle de Ia Sphére. 325+

2% Comme les deux bafes dn
Cylindre font égales , chacune ,
au grand cercle de la Sphére , la
Surface totale du Cylindre eft &
celle dela Sphére, comme 63 4 s
ou3ala ‘

.3°% La Surface d'une Sphére.
vaut un cercle dont le-diamétre
foit double du diamétre de la
Sphére:car la Surface d’une Sphé«
re eft quadruple d’un cercle.qui a.

- pour diamétre celuide la Sphére*. * M
Orun cercle qui a un diamé-#°*

-tre double, eft quadruple , puif-
que les cercles font comme les:
quartés des rayons, & par con-
fquent des. diamérres *. !

EvpoxE. Voulez-vous, Aris*% |
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ftc , que nous effayons de trouver:
la Surface de la. Sphére par une’ .
“autre route ¥ " ’
AristE: Je vous fuis, Eudoxe .-
dans cétte autre VOye.
~ Eupoxt. Tracons une figure..
220 Soient S ; Sphére infcrite au’
" Cylindre ABCD; FP= CE,les
deux tiers de la haoteur FG du
Cylindre,c’eﬁ—i—dire,duldiamétre-
de la Sphére S.. -
IR b Le Cylindre CEHD eft les:
.B"N “deux tiers du. .Cy‘lindrc,.CABD *
' suifque EP eft les deux tiers de
3: Kinfila Sphére S eft égaleaun
* N. Cylindre CEHD *.. "~ =

#8850 La Sphéie S vaut un‘Céne’
qui ait pour bafe la Surface &
... pour hauteur le rayon FS de la

aa9.. Sphére 8*.- o
770 Draillears , ce Cone vaut un’
Cylindre IKLLM qui ait pour bafe

1a bafe du Cone , oula Surface de’

. Ya Sphére , 8pour hauteur le tiers.
WJV'FN,' du rayon: FS * , le_Cone:

*
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tant_le tiers d’'un Cyhndre de .
.méme bafe & de méme hauteur.

Donc le Cylindie IKLM =

"CEHD=S.

3°. FP, qui-eft les deux tiers
‘de la hauteur FG -du Cylindre .
CABD, vaut le rayon FS, plus
‘1e tiers SP du rayon, & FN n’eft
.que le tiers du rayon; par confé-
“quent la hauteur FP du Cylindre
CEHD eft quadruple de la haus
“teur FN'du, Cylmdre IKLM.

" Or.dans deux Cylindres égaux;
“maijs de hauteurs inégales & de
bafes mégales > les bach font ré- .
.ciproques aux hauteurs*, "~ - * oy

Donc'la bafe du Cylindre IK- 472¢
"LM éft quadruple de Ia bafe du
Cylmdte CABD: donclafusfice
"de la Sphére S, eft quadruple de
“la bafe_du Cylmdre CABD 1a-
quelle eft égale au grand cerclﬁ
‘dela hére S, * ‘

Axan la Surface de'la SpHéra

- et égale 3 un’cercle qui aft pou!
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rayon le diamére de la Sphére
car le cercle quia pour rayon le
diamétre de la Sphére eft quadru-
ple du grand cercle dela Sphére ,
‘les cercles qui ont un rayon dous
e v ble , étant quadruples*.
#72. - Enfin , la Surface de {a Sphére
‘infcrite au Cylindreeft égale A la
Surface du Cylindre , puifque la~
‘Surface duCylindre eft quadruple
‘aufli de celle de labafe : car lorf-
‘que la hauteur du Cylindre eft
"€gale au rayon de labafe, la Sur=
‘face du Cylindre eft double de
e y, celle de la bafe *: donc 1a hau-
‘P46, teur du Cylindre étant double du
rayon, la Surface du Cylindre fe-
ra quadruple de celle de labafe. -
- Ariste. Cette maniére de me«
“furer la Surface d'une Sphére me
paroit précife & nette.
399- Evpoxe. Et.je m'apperpois .
_gue wous touchons enfin d la mefure
fe la Surface dela Terre,
~ #riste, D’abord on "conviens
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que la Terre eft ronde, oud peu
- Prés : aufli de_quelque cbté que
Lon aille, apres 2 lievés , I'on
voit un nouveau dégré du Ciel ,
‘ou du grand cercle célefte , oy
Ton fe trouve. Diailleurs , plu«
fieurs obfervations aftronomiques
‘donnent goco lieués 3 la circons
‘férence de ce grand cercle, oy
25 lieués 2 chaque dégrés.

~Suppofant la Terre ronde, &  °
la circonférence de fon grand cer=
-cle de 9000 licués 5

1% Je prens la troifiéme par=
tie de la circonférence du grand
-ceecle ; & ceft le diamétre, 2 peu

rés*, * M
S Prenant la moitié da dia->"""
. ‘méwe, yaile rayon*, . - INsg

3° Je multiplie Ia moitié de la
-circonférence par le rayen ; & le
gfodui‘t' cft le grand cercle de la- |
“erre ¥, :
Enfin, j'aurai-dans le quaich'u--f-2
ple de ce grand cercle ks furface

’
77¢

.M
sk

de Terre*,
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" Calculons , 1°. La circonfé: .
rence du grand cercle fuppolée

. de 9ooo lieués , le diaméire eft

de 3000, environ: car le diamé-
tre eft la troifitme partie dela ciry

. » y.conférence , un peu moins *,

281,

2° Le rayon, moitié du dia+
‘métre eft donc de 1500 licués, un
peu moins. Pour parler plus nette-

- ment , fuppofons-le de. 1500

lieués2? » :

3°. Puilque la circonférence cft
de 9ooo lieués par Phypethefe, la
‘moitié eft 4500: donc fi Pop'mul-

-tiplie 4500 par 1500, valeur du

rayon., le produit fera le grand

gercle. R
‘Quel eftlé produitde 4500 pat

¥500?..., 6750000 : donc laire

-, du grand cercle contient fix mil«

lions , fept cens cinquante mille

licués quarrdes. B
Donc la Surface de la Terre,va-
Iant quatre fois fon grand-cercle,

..« Vvaut-quatre fois §7500@0 lieuds
L. quarrées, o O
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" Orquatre fois 6750000 font..,-
27600000, '« - : -
"~ *Deonc la Sutface de la Terre «
+ contient environ -27 millions de:
Heués quarrdes. -~ - . . .
'400: Déterminerons-nous la fols«
ditémémede ta Te ret- - v ~ . _
Evupoxe. Vousvousyéresens- .
8328 5 ce e femble.: - - =
~ Ariste. Hé bien, connoiffant~ .-
le grand cercle dela Terre &-fon
diemétre * -, je multiplie le cer- *'w.
ole par le diamétre 5-8jat un Cy- 399~
lindre de¢ bBafe égale au grand - ’
cercle de'la Terre, & de.méme: -
hauteur. .~ P o
2° Je prens lés'deux tiers de»
ce Cylindre : & c’eft lxfolidicé de- -
la Terre* ;' puifque ld Sphére eft: *ny
les deux tiers: un Cylindre qui a 738~ -
pour bafe le-grand cercle de 1a- |
Sphére ,.& méme hauteur:
Ainf", .comme laire du. grand:
cercle eft de 6750000 lieués quar--
rées , & le diamétre de 3000 dans.
domel],. Cc
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Phyporefe ; le produit de 6750008
par 3000 fera la folidité du Cylins.
dre. Quel eft ce produit?..... |
20 milliards , deuy cens cinquans
te millions. I
Donc la Terre qui eftles deus
: ’;N- tiers de ce Cylindre * contien~
T Y 3 milliards,, cinq cens
millions , ou_enyiton, de lieués
cubiques. : .
Evpoxe. Si Fen mubiphe da<
- dord le grand cercle de la Terre par
- ks deun tiers ds [om diamétre , na
trouvera-s-on pas. la mime qbé[if |
ArisTe. Sans doute , puifqu’un
Globe eft le produit de fon grand
cercle pas les deuxticss de fon
2 N.diaméire * 3 & Lopération fera-
M phas conrres

C@mrnm . :inéimnaa;,lgs,sw
fces de doys Spheres. = - -
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ProrosiTion X.

401. Les Sarfaces d- devx Sphé-
ves font én vaifon donblle decelle de
beurs rayons. «
Les furfaces de deux Sphéres
font comme les grands cercles.
dont elles fontquadruples *, puif- » gz
que les touts fone comme leurs 358
parries femblables (a)- or les cet-
eles font en raifon doublée de
- leursrayons , ou comme les- qua&
:és de ces rayons*. | *m
* Kinfi fes Surfaces des Spbéres ATZ
font comme les quarrés des
rayons. ,
- 402. EuvDOoXE. Soient deux Bou-
lis B & C , dont la premiere a les
vayon dvuble : quelle eﬁla raifon de
beurs Surfaces?
Ariste. v°. Lerayonde B oft
aw-rayonde € , comme 2ads s

&) Caleul: Littéral ,. M. 99 .
, Ce iy
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donc 2.1 fone les: expofans des;
_ rayons. =

2°. LesSurfaces: étant en r:ﬁfom
doublée de celle des rayons, je:
double la raifon de leuss €xpo=
fans, &7Jaiz, 1; 2, 1(a)

3% Je muliplie les - antécds
dens par les. angécédens & les:
conféquens ‘par. les.conféquens;
& les produits ou quarrés 4, ¥ ,
font les expofans de la raifon dou=
hlée des Surfaces; ¢ eft-2-dire ,.
que la_premire.. eﬁ quadruple de
lafeconde.

. Evpaxe. En un mot, pulfque

7 lesdeux Surfaccs font comme les.

* quarrés des ragons 2 , 1:;. elles,
font.entr’elles comme g 1.

403:. Mais J_Arzﬁe s je donne an;
Solezl unrayon’ centuple. de celui de,
la. Terre 5. confbrmement aux Objer-u
vationss., Il §agit de mgﬁm’r IaSura-
» _ﬁwe de-cev-Affre..

f AtasTE. Je-prendtai dbncdag-

({) c‘azcul Lmemi WMobi
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Bord les expofans des rayons des. * -
dedx Eoules , Ceft-3-dire , du So--
leit & de la Terre,. Puis quarrant-
legexpofants, yauraidans les quar-- -
1és la raifon des Surfaces* & con- &

. noiffant-déja laSurface de laTer-401.
re ¥, je-connoitrai celle du Soleil. * M.

- Calculons: 1°. le rayon du So- 72
leil eft centuple dans Ihypethife:: -
donc la raifon du rayon au rayon-
w:pour-expofans ; 100, 1.

2° 10000, 1, quarrés de ces- -
expofans 1co, 1, font les expo- -
fans-des Surfaces : donc la Sutfa--
o€ du Soleil , étant comme 10000+
a1, vaut dix-mille fois celle de-
JaTerres. P
Mais. la Surface dé 1a Terre-
comprend 27 millions de lieués:
quarrées.. ‘ - ,

- Donc la Surfice duSaleil cons.

. tient 100c0:fois 27 millions de-

lieués quarrées.: e
EvDoxk. Enfin; il faus mefuretr

La folidisé mémpe dy Soleil:. o
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- Ariste. Hé bien , 1°.Connoif=
fant les_demi-diaméeres: du So~
» n.l¢il 8c-de laTesre*, je prendrai
493 & les expofans de ces rayous. -
3% o 2% Je cuberai les espofans;
* - 8&les cubes feront lgs expofans:
_* N.dela raifon des deux Sphéres ™. -
31 Ainfi, comme jg connoisla fos:
_ * N.1idit¢ du Globe terreftre*yje cons’
#°0  poitrai celle du: Soleil. -
Les expofans des rayons font-
. wN 500, 1R |
g0 Cubons dabord 160 5 puis 1 5
les cubes font ro00c0000, b (3) ¢
donc lafolidité¢ duSoleil eft & cel->
le de la Terre 5, comme raooooo:
3 1. Par conféquent le Soleil eft
un milion de fois aufli grand que:
- ka Ferre. ‘ o ’
Or la Ferre comprend 13 mil-
lacds , eing cens millions de
_* N.Keués cubiques ,. ouenviron®. -
#%  Donc le Soleit contient um.
~ millionde fois: 13 milliards , cing
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‘Cens millions de lieusés. -

Evpoxe. Aprés cela, puis-je
m’empécher, Xniﬁe » de vous de-

mander quelques entretiens furla
Trigonométrie ? -

AgisTE. Votre phaifir , ce fems®
ble, Eudoxe ,cft de faire le mien'; -
le méme Syfttme dEntretiens
Bous retracera donc dautres

s‘ e
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ENTRETIENS

MATHEMATIQUES

SUR LA

TRIGONOMETRIE
RECTILIGNE.

I ENTRETIEN.

* Sur lavalear des Sinus & des cérés
" des Fzgures rectilignes infcrites
an Cercle.

ArisTE [E58 Z|Ovus. voyez ;
' EAVA | Eudoxe , mon
2224 Cabinet décoré

& tap:ﬂé, pour ainfi dire, d'un

olit nouveau.

Tome 11. -~ Dd
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Evpoxe. Ceft la Trigonomé-
trie,, ce femble, repréfentée fous
des traits réguliers , en figures ar-
tiftement faites & rangées de mé-
me.

Ariste. Il y a des perfonnes
qun font ravies de fe voir environ-
nées d’'ornemens riches , de fi-
gures travaillées avec toute la dé-

licateffe de I'art , mais qui ne leur

remettent devant les yeux que la
Fable, le menfonge, & lés réve-
ries de la Poeﬁe. Ce n’eft pas la
mon goit; jaimed vcir autour
de moi des figures plus (imples ,
mais qui ne me rappellent que
des vérités inconteftables.

EupoxEe. Et vous connoiflez
mon goft,il yalong-temps: vous
me ferez donc part de ces vérités
:dans Tordre ou elles s’affriront a
votre efprit..

Ariste. Les Définitions & les
Propofitions fuivies nous condui-
ront lentement , mais furement,



SUR LA TRIGON. RECTIL. 31¢
. & des Problémes également cu-
rieux & utiles.

DEFINITIONS.

¢« 1. La Trigonométrie retili-
gne eft I'artde mefurer des gran-

deurs par la mefure des angles &

des cotés des Triangles reili-

gnes. | \

2. Complément d'un angle ou Fig. 7.
d’'unarc, eftlaquantité AE, dont
un arc AC eft plus petit que le
quart de cercle CE.

Complément au demi-cercle ,
ou fipplément eft la quantité AF,
dontunarc AC eft moindre que
- le demi-cercle CAF.

3. Sinus droit AB.d’'un angle .
ADC,ou d'un arc AC,eftune per-

endiculaire tirde d'une extrémité
A de l'arc fur le .diamétre ou le -
rayon qui pafle parl'autre extrémi-
té C, oulamoirié de la corde qui -
'founent un arc double (). | .

- (a) Géométrie , N. 87.° .
Ddij
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4. Sinus verfe , eft la partie _

" BC du rayon comprife entre I'ex-

trémité C de 'arc AC & fon Si-
nus droit AB. :

. Sinus AI du complément,
eftle Sinus propre de larc AE,
qui eft complément au quart de

. cercle *.

6. Sinus total ED eft le Sinus
du quart de cercle CE , ou de
I'angle droit CDE, & par confé- -

‘quent le rayon méme. Que I'an-

gle ADC croiffe , le coté AD

sapprochant de ED : le Sinus AB
croitra , julqu’a ce que confondu
avec AD dans ED , il foit le
rayon méme ED : mais avancant
de ED versF, il diminueroit () ;
car les moitiés de cordes qui {e
trouvent plus éloignées du cen-
tre , font plus petites : ainfi, le Si-
nus total eft le plus grand des
Sinus. )
7. La Tangente CH d’un an-
(a) Géométrie , N. 65, "
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gle ADC ou d’un arc AC com-"
pris entre deux rayons qui for-
ment I'angle , eft une perpendicus
~ laire tirée {ur-Fextrémité C d’un
rayon CD & terminée par lautre
rayon prolongé DAH.

8. La Sécante de I'arc AC ou
" de I'angle ADC eft le c6té pro-
~ longé DAH qui va terminer la
Tangente CH. | '

EG eftla Tangente du com-
plément; & DG, la Sécante du
- complément. '

9. Enfin, le Sinustotal, ou le
rayon fe divife dordinaire en
100000 parties , 0l €n 10000000,
qui fervent a déterminer la valeur
~ des c6tés des_figures: retilignes -
infcrites au cercle , des Sinus,
des Tangentes , des Sécantes.

. Le diamétre double du rayon,
fera double du Sinus total. '

ProrosiTioN L

10. Les quarrés du Sinus drois
Ddijj
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Fig. 2.

*NJJQ

dun arc & du Sinus de fon complé-
ment [ont 5 prisenfemble , éganx an

. quarve di rayon.

Soient AD, Sinus droit de larc:
AE ; & AB Sinus du complé-
ment AC ; AF, rayon.

1% L’angle BFDeft droitayant
pour mefure le quart de cercle
CL. ~

2°. Les denxangles B& D le
font, puifqui's font faits par les
perpendiculaircs , ou les Sinus,
AB,AD *;& par conféquent I'an-
gle BAD Peft: carle Quadrilate-
re BD vaut 4 angles droits () :

donc, c’eft un Re&angle (5).

Ainfi AB=DF, & le Trian~
gle DAF eft un Triangle reftan-
gle, dont AF eft'hypoténufe.

Cela pofé; je dis que les quar-

rés de AD, AB valent celui de

AF.
Les quatrés de AD, DF va~

(2) Géométrie , N. 17§,
(b) Ibid. N. i70.
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ent le quarré de AF (a).

Or AB = DF : donc les quar-
rés de AB, AD valent celuide
‘AF. . o

Evpoxe. Enun mot, AD+4~ -

DF=AF: ot AB=DF: donc -

AD 4 AB— AF. |

. 11, Ariste. De-14, fidans , 5

un Triangle re@angle DAF, on

prend Thypoténufe AF pour
rayon, les cétés AD, DF, font

Sinus. des angles oppofés : car ,

1°. ADeft Sinusde I'angle AFE*.* N »

2%, DF=AB/, Sinus de l'an-
-gle AFB=DAF alterne (4).
- DoncDFeft Sinus de l'angle

DAF.

"~ 12. EupoxEe. Connoiffant Ihy-
porénufe AF , prife pour rayon , avec

un coté DY d'. n Triangle rectangle
- DAF , vous trouverex bientr lau~ °

tre coté AD. '

|

[4

(a) Géométrie, N. 204/ *

(6) Ibid. N. 101, o
- Ddiiiy.

AN
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- Ariste. Du quarré de 'hypo-

ténufe AF, yote le quarré du coté

connu DF ¢ refte le quarré del'in-

~eonnu AD (a). -

. Enfin , jextrais la racine du

quarré de l'inconnu AD (§), & la

“ racine eft la valeur de l'inconnu
AD. _ .

Eupoxk. En un mot , de AF?
Otez DF2: refte AD*; & vAD?
= AD, puifque ADxAD =
AD (¢). ’

13. De-13 , connoiffant le Si-
nus droit AD , on a le Sinus AB
=— DF du complément; car AF>
— AD? =DF>=AB:; & VAB?
= AB. '

 14. Mais connoiffant les. denx cd-

tés AD, DF, il faur trowver Phy-
porénufe.

*N12.  ARisTE. AD 4+~ DF = AF *:

() Géométrie, N. 204. .
* . (b) Calcul Littéral; N. 74
_ () Ibid. N. 65. _ R
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ainfi, VAD*—+ DF:=AF.

De-1a, 1° Je prens la fomme
des quarrés des c6tés AD, DF 5
& ceft le quarré de Phypoténufe
AF (a).

2°, Jextrais la racine de cette
fomme; & c’eft’hypoténufe mé-
me. _ -
- ProrosiTion IL

1¢. Dansle quart decercle AH ,Fig. 3:
I Sinus droit AB dun arc AC eff”
mgen proportionnel entre la moitié
AD durayon & le Sinas verfe AE
de Parc double ACG.
~ Soit FC perpendiculaire cou-
pant la corde AG & larc AGC
pat le milieu B (9).

Je dis que <= AD. AB. AE.
* Les angles ABF, AEG, font
droits , puifque AB, EG font Si-
nus*; & langle en A eft com-*N. 3
mun ; don¢ les Triangles' AFB,
AEG font proportionnels ().~

(6) Géom,N: 204, (8) Ib, 61, (<) Ibs 1504
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Donc AF. AB:: AG. AE. ,
Donc AF—DF.AB::AG—

BG. AE; les moitiés étant com-

me les touts.

"OrAF—DF=AD, & AG

—BG=AB. -

Donc =+ AD. AB. AE.

16. EupoxE. Apres cela , con=
noifJant le rayon AF avec le Sinus
droit AB d’un arc , vous trouverez .
ce femble , le Sinus verfe AE dun
arc double ACG , & le Sinus droit:
EG de Parc double. :

Ariste. 1° Puifque = AD:

#N.z5. AB. AE*, 2 = AE (a).
~ Ainfi, divifant le quarré du Si-
nus droit AB de T'arc foudouble:
par la moitié du rayon , jaurai le:
Sinus verfe AE de l'arc double:
JACG. :
. 2° Connoiffant AE & AB,
_moitié de AG, je connois AE
& AG, hypoténufe. ‘
. €a), Calcul Littéral, N. 139+
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Or dans unTriangle re&tangle,
dés que 'on connoit 'hypoténufe
& un cé6té, 'on connoit lautre
coré *, . *N.123.
- ~Ainfi je connois le Sinus droit
EG de l'arc double.
" De-la , connoiffant le Sinus
“droit EG d’un arc , comme on
connoit ’arc AG, on en connoit
la moitié AC, & par conféquent
fon Sinus droit AB, qui donne le
Sinus verfe AE de Parc double
- ACG: ainfi connoiflant le Sinus
- EG dunarc ACG, on aura fon
“Sinus verfe.. ' :

v

Prorositron IIL

17. Le quarré du c6ré AB dunFig %
Tv.angle équitatéral ABC infcrit au
cercle , vaut trois fois le quarré du
rayon , ou du demi-diaméire.

Scit AE diamétre, qui coupant
la corde BC par le milieu’F , cou-

~ pe de méme l'arc BEC woificme: °

—e
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partie du cercle (4): doncla corde
BE, c6té d’'un Exagone , vaut le
demi-diaméire (4).

Cela pofé; je dis que le quarré
de AB vaut trois fois celuide BE.

Les quatrés de AB & de BE
valent , pris enfemble, celui de
AE (), puifque I'angle ABE inf-
crit & appuyé fur le diamétre eft
droit. .

Or le quarré de AE eft quadru-
ple de celui de BE , le quarré
d’une ligne double étant quadru-
ple (d): donc les quarrés de AB
& de BE font, pris enfemble ,
quadruples de cefﬁi de BE.

Mais le quarré de BE ne vaut
que le quarré de BE : |

Doncle quarréde ABefttriple
du quarré de BE.

Evpaoxke. Enun mot , AB? -«

(a) Géométrie , N, §8¢
(4) Ibid. N. 238.

" (¢) Ibid. N. 204.
(d) Ibidc N. l[l‘_c
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BE:=AE:, quarré de Ihypoté-
nufe : ‘

| Or AE_-*BE donc AB— -
BE— 4BE ’
Mais BE BE précxfément

doncAB= 3BE
18- Et cela vous domne la va-
leur du coré AB dun Triangle ¢ eqm-(
latéral.
ArisTE. Cecodré AB eftla raci=
‘ne d'un quarté qui vaut trois fois
le quarré du rayon*. - *Ng7,
Ainfi aprés avoir fixé la fomme'
des trois quarrés du rayon , je

prens laracine de cette fomme (a)s
& ceft la valeur du cowé AB.

v 3Bh AB pulfque AB=
VAB— 3BE. |
Paoposm'on IV.

19.Lect:é AB du quarré ABCD Fig s
(a) CaIcul Littéral , N, 73, '
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mfm it ancercle y eft laracine de deux
ois le quarré du rayon. '

Soient AC, BD, deux diamé-
tres qui fe coupent a angles droits
au centre E. Ainli, le Triangle
ABE eft re&tangle ; & les cotés
EA , EB font rayons, ‘

Etj je dis que AB eft la racine
de la fomme des quartés de EA,
EB.

" Le quarré de Thypoténufe AB
vaut la fomme des quarrés des co-
tés EA, EB(a): or ABeftla ra-
‘cine du quarré de AB, puifque
AB x AB donne le quarré de
AB (4).

Donc AB eft la racine de’ Ia

fomme des quarrés de EA, EB.

20. EuDOoXE. Ainﬁ,Ez= XE‘
~+BE (4): ot AB=VAB ()
Donc AB =— vAE? 4+ BE:.

Et vous allez trouver le céré dn

(4) Géométrie, N. 204.

(6) Calcul Littéral , N. 194
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quarré inferit au cercle,

ARIsTE. J¢ prendrai la racine
de la fomme de deux quarrés du
rayon; & ce fcra le coté du quar-

é* *N.I9,

‘ProrosiTioN V.

21. Si le grand fegment d'une li~

gne coupée en ‘moyenne & extréme
raifon , eft le coré d’un Exagone 5 le
petit fegment eff le coré dun Déca-
gone infcrit an méme cercle.

Soit AB divifée de la forte enri. ¢,

C (4); AC, co6té d'un Exagone,
ou égal au rayon EB EC=
AC (6).

Je dis que BC, petlt Segment,
eft coté d’un Décagone infcrit.

°.Les Triangles EBC, ECA

font 1focelcs, puifque. EB EC
=AC (c)
- 2°% -+ AB. AC BC (d) donc

{4) Géométrie, N. 162,

(b) 1bid. N. 238

(c) Ibid. N. 120,
. (a) Ibid. N. 162.
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= AB.EB=AC.BC." ,

- Donc les Triangles ABE,
EBC, font femblables (4) ayant
unangle communABE=CBE,
& les cotés qui le comprennent ,
proportionnels.

Donc le Triangle ABE eft ifo-

‘cele aufli , & langle ABE=
AEB, I'angle CAE=BEC.

- Cela pofé ; I'angle extérieur
BCE=AEC+CAE=AEC (b).

Donc Pangle BCE , & par con-

féquent CBE=BCE eft double
de 'angle CAE=BEC : donc
les angles BCE & CBE font
doubles, chacun, de BEC: ainfi
BEC eft de 36 dégrés (c) ; car cha-
cun des angles ge la bafe étant
double de celuidu fommet, Pan-
gle du fommet doit écre de 36 dé-
. grés; & par conféquent la corde

BCeftlacorded’unarcde 36 dé5 .

- (a) Géométrie, N, 160,
(b) Tbid. N. 129, ‘
- (¢) Ibid. N. 164,

~ grés;
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grés, doncle c6té BC eftle céoté
d’un Décagone infcrit (a).

Eupoxk. En’effet, l'angle ex~
térieur CED,. érant égal aux in~
térieurs oppofes BCE (%) ,CBE ,.
doubles , chacun , de langle'
BEC, eft quadruple de BEC:
donc I'arc CD = 4CB’; donc la
corde BC foutenant lacinquie¢me
partie de la demi-circonférence ,
ou la dixicme de la circonféren-
ce, eft c6té du Décagone.

Alusrs Etbientot, nous trou--
verons au méme temps les cotés:
du Décagone & du Pentagone.

‘ PROPOSITION VI

22. Le quarré du cté du Penta~
gone regulzer mjcm au cercle , vaut
les quarres des céiés de FExagone &
du Décagone, du méme cercle. )

Soient ABCDEA , Pentago- Fig: 7:.
ne infcrit; AB, coté du Penta-
gone; AH= BH coré du Dé-
cagone ; FH , rayon coupant le

(8): Géom. N.. 241, (6) Ibid. N. r23..  ©

Tome I L. Ee
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coté AB, & par conféquent Parc:
AHB, parlemilieu, I, H (3) ; FK .
rayon coupant 1€ coré AH & par
conféquent 'arc AKH par le mi~
liecu L, K; BF rayon égal au
c6té de I'Exagone (b); AFG, dia-
métre coupant le c6té CD, &
par conféquent I'arc CGD, parle
milieu, N, G.
= Je disque AB = BF + AH.
1° L’angle ,infcrit BAF =
BAG ,. vaut langle au. centre:
BFM, qui a pour mefure l'arc:
BH, moitié de BC, & I'arc HK ,,
moiti¢ de CG=AKH (¢); & I'an~
gle ABF eft commun: donc les.
deux Triangles ABF , MBF font.

femblables, & leurs c6tés homos

lpgues font proportionnels (d).
Don¢ - AB.BF. BM : donc:

" (2) Géométrie, N 58-& Gan.
(¢) Ibid. N. 238.. :
(¢) Ibid, N. ¢14,°

(d) Ibid, Nu 133 & 1504

\
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2

ABxBM=BF (a). :

2° Dans les Triangles AML,
HML, lec6té AL=HL; le céb-
té LM eft commun, & les an-
gles compris font égaux érant
droitsen L, par la conftrution :-
‘donc les deux Triangles font:
‘€gaux (4) : ainfi , l'angle LAM.
= LHM. '
. Or l'angle commun LAM =
HBA : car puifque le c6té BH-
= AH, le Triangle ABH eft ifo- °
cele : donc les deux Triangles:
ABH, AHM font femblables:
ayant les angles égaux ; & par-
conféquent -~ AB.. AH. AM ::

donc'ABx AM=AH.. "
.~ Ainfi, <+ ABxBM==BF, &
ABxAM=AH: |
Or ABxBM + AB x AM =

_ (4) Calcul Littéral , N 365
(4). Géométrie 5 N 136:.-

o=

Eeijs
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ABxAB,ou AB:

Donc AB=BF—+AH.
Eupoxk. Yattens icila réfolu-
tion d’un Probléme que vousavez
annoncée. B
ArisTE. Aulieu d'un Problé-
me , je vois une foule de Pro-
blémes qui viennent soffrir 3 la:

fuite les uns des autres.

Evpoxe. Hébien,Cefta vousde
les réfoudre dans le méme ordre..
, Ariste.. Effayons donc de Ie
' faire.. :

ProerLEME L.

23. Trouver-les cétés dun Déca~
gone & d'un Pentagone.

Fg. 8. Soient D, centre du cercle:
BAC; BC, diamétre; DA , per~
pendiculaire far le milieu D du
diamétre BC; E , milieu du rayon
€D=DA; EF=EA; enfin, AF.
Yaurai dans DF le c6té du
Décagone inferit ; & dans AF ,,

le caté du Pentagone.

(4
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- Car 1% Laligne DF étantajou-
“tée a CD divifée par le milieu E,
le re@angle de CF par DF , avec
Ie quarré de ED | eft égal au quar-
réde EF , ou de EA=EF (s),
& par conféquent aux quarrés de
ED, DA (4). |
~_Otez le quarré commun de
ED: refte le rectangle de CF par
"DF ; égal ay quarré de DA =
rayon coanu: donc-+ CF.
€D. DF (o). :
Donc CF eft divifée enmoyen--
ne & extréme raifon au point
Orle grand Segment CD étant-
moyen , ou coté de I'Exagone;
DF , petit fegment, eft c6té da
Décagone inferit au méme- cer-
cle*. *N.2T,
Ainfi , divifant par CF le
‘quarré du rayon CD , 7jai
(a) Géométrie, N. 221.. -t
(®) Ibid N. 204. .
() Calcul Littéral , N. 141s. ‘
(d) Géométrie, Ni 16m
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dans le quotient la valeur de
DF (a) , ou celle du cé6té du Dé-
cagone.

Mais pour divifer par CF le
quarré du rayon CD, il faut con-
noitre CF , ce qui eft facile. Car-

" CF=CE +EF—FEA :or EA

*N.22,

=AD:+ ED?; & AD=CD,.
ED=1CD: donc, &c.

2° Le quarré du c6té du Pen-
tagone eft égal aux quarrés des:
cotés de 'Exagone & du Déca--
gone infcrits au méme cercle * =
~or le quarré de AF eft égal aux:
guarrés de DA , DF, (c6tés con-
nus (), DA de-'Exagone , DF’
du Décagone ) :: Donc AF eft le:
coté du Pentagone. '

Ain{i , prenant la racine du:
quarré de AF, ou de la fomme-
des quartés de DA, DF, jai la:
valeurde AF, ou du c6té du Pen--

fagone.

() Caléul Littéral , N; so..
(4), Géométrie , N 204y .
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ProBrLEmME IL -
24 Trouver le c61é dun Quin-
décagone. :
AB c6té du Quindécagone , Fig. 9.
ceft une corde comprife entre la
“bafe du Triangle équilateral ACD
& celle du Pentagone CEFBH.
infcrits au méme cercle (a).
- Celapofé; 1°. Connoiffant AD
66té du Triangle équilaréral *, & *N.z8..
BF, c6té du'Pentagone*, je con-*y,23,.
nois & leurs moitiésAl,BL,Sinus ‘
- droits desarcs AM , BM, & leur
‘différence AN, qui eft I'excés de
Al connue fur BL connue & éga--
leaNIL. -
2% BO=LP, érant Sinus du:
complément BR ; & AQ==IP-
=NQO, Sinus du. complément
AR, je connois LP & IP * avec »p 7 5;
leur différence LI=BN. )
Enfin , connoiffant les cbtés
AN, BN, duTriangle re&tangle:
ANB, je prens lafomme deleurs.
(a) Géométrie 5 N. 243.. v
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quarrés, égale au quarré de AB (s);
& la racine de cette’fomme eft
AB, c6té du Quindécagone.
ProsLEME III.
2¢. Trowver la corde de 24 dégrés
Le c6té du Quindécagone eft
corde de 24 dégrés, puifque 24
*N.24. X 1§=360 : donc ayantce c6té *,
jaila corde de 24 dégrés.
-ProBLEME I'V. .
26. Trouver le Sinus dun arc
de 12 dégrés. v
Cleft la moitié de la corde de
*N.25, 24 dégrés (b)), corde connue *..
' ProsrLEmE V. =
Eg.r0, 27. Connoiffant la corde AB dun
arc ytrouver la corde BC. du fupplé~
ment. .
Le Triangle ABC eft rettan-
gle () : ainfi’, du quarré de AC,
*N. 9. diamétre connu* , j'éte le quarré
de la corde connue AB: reftele

(a) Géométrie , N. 204..
(%) bid. N. 81, °
" (Ibid, N, 5rgs

quarté
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quarré de BC (4) ; & laracinede
ce quarré eft BC, corde du fup-
plement. -
 Enunmot,AC—AB=—BC
& vBC =BC.

ProsrEME VI,

28. Connoiffant la corde dun
. arc 5 trowver celle qui foutient la
moitié de larc. :

Soit EB, rayon perpendiculai- pig.rr.

re furla corde AD connue, la
coupant par le milieu F , auffi-
bien que Parc ABD (). -1l faut
trouver AB, corde de I'arc ACB.

Je tire EA : voila deux rayons
connus, EB, EA, & deux Trian-
gles retangles AFE; AFB, dont
je connois le c6té’commun AF.

Cela pofé ; 1°. de EA conni ’

(4) Géomérrie', N, | 204.
(6) 1bid, N. 58, *

Tome I1, Ef
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jote AF: refte EF (a) s dont la
racme eft EF.

Connoiffant EF, je con-~
nois FB » refte du rayon.

Enfin, connoiffant AF & FB,
jai dans la fomme de leurs quat-
rés, celui de l'hypoténufe AB;

& la racine de cette fomme eft
AB. A
ProsLEME VIL

Fig.12.  29.-Connoiffant la corde AB dun
arc ACB , trouver la corde AD
dun arc double ACD.

Le Tnangle BAE eft retan-
gle (5).

Ainfi, 1° Du quarré de BE,
double rayon connu, j6te le quar-

ré de AB refte le quarré de AE ;

ou AE dont la racine eft AE;
& j e connoxs AE.
2% Lec6té BD = AB & DE

' (a) Géométrie, N. 204,
~(6) Ibid, N, 115,
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=AE, connus (4), les arcs égaux
- donnant des cordes égales ; & je
connols les cotés BD , DE.

.3°% Multipliant DE par AB, &
‘AE par BD, jai dans le produit
total la valeurdu produit de AD

par BE , puifque dans le Quadri-
~ latere infcrit au cercle , le re&tan-
gle des deux Diagonales vaut les
deux ‘re@angles des cotés oppo-
1és (b). ' o
~ Enfin, ce produit de'AD par
BE, je le divife par BE; & le
Quotient eft AD (¢).

Par la méme voie, connoiffant
deux cordes différentes , on con-
noitra la corde qui foutient un arc
€gal aux deux arcs foutenus par
les deux cordes connues..

_ProsriEME VIIL

30. Connoiffant la corde dun arc;
trouver la corde qui foutient une par-

a) Géométrie , M. 56.

b) Tbid. N. zc0.

(¢) Calcul Littéraly N so.
. (

Ffiy
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tie quelconque de cet arc. -
Fir.rs. . O0it AB, corde de 6o dégrés:
““"il faut trouver AC, corde de 20
dégrés. ' L
"AC corde de 20 dégrés vaut plus
que letiers de AB corde de 60 dé-
~ grés:car les trois cordes AC,CD,
B, qui foutiennent, chacune , le
tiers de l'arc ACDB, font, prifes
enfemble , une ligne plus longue
quela corde AB(a) ; de plus les
- cordes nefont pas entr’elles com-
me les arcs ().
Cela pofé ; 1°. Prenant le tiers
de la corde de 60° , égale au
¢ . 9. rayon,ou de 10000000 parties *
Jajoute i cetiers quelques parties,
& je fuppofe que la fomme de
Taddition eft la valeur dela corde
AC. S '
2° Aveccette valeurdela cor3
de AC, je cherchela cordede 40
*N.29. dégrés , puis de 60 *.
s (a) Géométrie , N, 15,
(4; Ibid. N, 271,
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Si ma fuppofition eft jufte , i
doit venir pour la corde de 60 dé-
grés , 10000000. Vient-il plus
ou moins? la fuppofition eft trop
forte ou trop foible. Jaugmente
ou je diminue , jufqu’a ce que je
trouve , en opérant de ‘méme,
10000000 pour la corde 60°. &
la fuppofition qui me donne cette
valeur eft la corde de 20 dégrés,
ou le tiers que je cherchois. -

La méme voye donnera la cor-
de quifoutient la quatrieme par-
tie, la cinqui¢me , &ec.

ProrLEME IX.
31. Connoiffant la corde qui fou-

gient un arc double , trouver le Sinus
d'un arc foudonble.

Je prens la moitié dela corde de
I'arc double; & c’eft le Sinus d'un
arc foudouble , puifque le Sinus
d’un arc eft la moitié d’'une corde
qui foutient un arc double ().

©) Géomé.trie, N 87. - -

Ffiij

.
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ProBrLEME X.

32. Trouver les cordes de 120
dégrés, de 90 ,de 72, de 60, de’
36, de 24. : .

Ces cordes font les cotés du -
Triangle équilateral , du Quarré,
du Pentagone , de 'Exagone , du
Décagone , du Quindécagone.

Ainfi, prénant les c6tés de ces

*N.18. Poligones * , J'aurai les cordes de

27,27, 120 dégrés , de 90, &ec.

ProsriME XI.

3 Trouverles Sinus de 6o dé-
grés ,de 45, de 36 ,de30,de 18,
de12.

Ces Sinus font les moitiés des:
cordes doubles (a). .

. *N.32. Ainfi, connoiffant les cordes *,

7ai dans leurs moitiés , les Sinus.

Par le méme principe, ayantla

“N.s0.corde de 20 dégrés *, yauraidans

« lamoitié le Sinus de 10°
' (4) Géométrie, N. 87,
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PROBLfME XII.

34 Connozj]?mt Je Sinus AB d'un Fig.14;

arc AC , tronver le Sinus DE dun
arc double ACD.

°. Les Sinus égaunx AB, CH
du méme arc AC=CA, ’éant
moitiés de cordes égales (a) » font
€galemenr €loignés du centre E
dans tous leurs points correfpon-~
dants (4} : donc BF=HF=CG,
Sinus du complément, connu des

que F'on connoit le Sinus droit *: *y.z2

ainfi, je connois BF.

2° Je connois AF rayon* &« y, 5

Ia corde AD double du Sinus AB
donné.
3°. Les Triangles ABF , ADE
font dquiangles ayant un angle
droit, chacun, en B, E, & un
angle commun A.

Cela pofé ; AF.BF:: AD.

¢4) Géométrie, N. 87.
4) Ibid. N, 64

Ffiiij
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DE (4) ; & connoiffant trois ter-
mes, AF, BF, AD de la propor-
tion , je connois la quatricme

DE ().
PrRoBLEME XIII

3 5. Connoiffant ke Sinus DE dun
arc double ACD , tronver le Sinus
AB dun arc foudouble AC.

1°. Connoiffant le Sinus droit
DE, je connois le Sinus DI du
+x.1; complément DK *, & par con-
' féquent EF =DL.

2°. Connoiffant EF, je con-
*N. 9.nois EA , refte du rayon connu*.
3°. Connoiffant DE& EA, je

z .
connois leurs quarréds D E 4=

fig.x4.

EA,& par coriféquent le quarré
de Phypoténufe AD , puifque

AD'=DE~+EA (o).

- €4) Géométrie , N. 150¢
(%) Calcul Littéral , N. 137«
(©). Géometric, N, 204
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Enfin , yai dans la racine du

quarré de AD, ou dansvVAD,

a valeur de AD , dont la moitié
eft AB. '

ProBrEME XIV.

6. Connoiffant les Sinus AB , Fig.15

CD, de deux arcs AE, AC ; trou-
ver le Sinus CF de Parc CAE for-
mé des denx arcs. T

Les Triangles CGD, CLD,
LHF, DHI, AHB, font fem-
blables (), ayant tous un angle
droiten G, D, F,I, B, fait par
un Sinus AB, CD, ou CF,ou
par une parallele GD 2 une per-
pendiculaire FB furun Sinus AB,
avec un angle oppofé au fommet
1., ou comniun H.

Drailleurs, on conneit AH ==
EH, rayon, & BH=AM, Si-
nus du complément *. Enfin ,*N1R
. connoiffant le Sinug CD de l'arg

‘
(2) Géomégrie, N, 133¢

L
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AC, je prens fur le rayon connu
*N.r6. AH, le Sinus verfe DA*: refte

DH connue. A :

Cela pofé; 1>.AH. DH: : AB.
DI=GF (a): voild donc GF =
DI connue (4) : car connoiflant
les trois premiers termes d’une
proportion , Fon a le quatriéme.

2°. AH.BH::DC. CG; je
connois donc CG, & par confé-
quent GF +-CG. Or GF +-CG
= CF. Ainfi, je connois CF.

ProBLEME X V.

rigzs. 37. Comnoiffant les Sinus AB ;
CF de deux arcs AE , CE ; trou-
verle Sinus CD de lewr différence
AC. \
1°. Connoiffant CF, je con-
nois FH=CK , Sinus du com-
*N.13. plément CN *. Par la méme rai-
fon connoiffant AB, je connois

¢ (a) Géométrie WN.o1so.
(&) Calcul Littéral , N. 137

L4



"sur 1A TRIGON. RECTIL. $47.
BH=AM, Sinus du complé-
ment AN,

2°. BH. AB:: FH LF (a):

voila LF connue * , & par confé-*N.z6.

c(;:ulgnt LC, refte du Smus connu

3o, AH.BH :: LC. CD:ainfi,

je connois CD (b), Sinus de la
différence AGe

Et tout cela nous conduit 3 la.

. conftru&ion des Tablesdes Sinus.

Eupoxe. Aufli me reverez-

.vous bientot ici.

*
m

IL ENTRETIEN.

Sur les Tables des Sinus y des Tan~-

gentes & des Sécantes.

Eupaxe. X' A multiitude vaaux
Thuilleries , aux

champs Elifées; un certain mon-.

(2) Géométrie , N. 150.
(¢) Calcul Littéral y N, 137,

.

ascape. T
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de court aux Speftacles ; & mon
goiit me ramene dans votre Cabi-
net, Arifte, pour voir votreidée
fur ce quon nomme Tables des’
Sinus. e '
ArisTe. Ceft vous priver, Eu-
doxe , d’un plaifir bien fenfible,
pour des  chofes qui ne flattent
guére les fens, ma% qui n'occu-
pent pas moins I'efprit,& qui peut-
étre font couler le temps aufli
vite, Quoiqu’il en foit, vous vou-
lez que je dife mes idées 4 Pordi-
naire ; & jele fais. :
38. D’abord , Tables des Si-
nus , des Tangentes, & des Sé-
cantes , font des colonnes de chif-
fres,dont les unes expriment com~
bién chaque Sinus, depuis le Si-
nus d’'une minute jufqu'a celuide
9o dégrés, contient de partics du
Sinus total , ou du rayon; com-
bien chaque Tangente, ou cha-
¢ que Sécante, :
Commengons parla conftruce



i .
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tion dela Table des Sinus.

.~ 39.1°% Faut-il trouver les Si-
nus des dégrés depuis 1 dégré juf= |
ques 3 90 ¢ Je prens tantot le Si-
nus dun arc double *, tant6t le *N. 34
-Sinus d'un-arc foudouble *, tan-+y; ;.
tot le Sinus de la différence. de & 5.
deux arcs *, ‘ . *N.36.
Par 13, ayant par éxemple, le,
Sinuys de 'IZ dégrés*, &Ple Si- éng.
nus de 12 *, j’ai d’une part les Si- *n.24,
nus de 20 dégrés, de 40, de 8o;
de 24, de 485 & de l'autre, jai
les Sinus de 5 dégrés, de 6, de 3.
Ayant les Sinus de 5 dégrés &
de 3, y'ai le Sinus de 2, différen~
ce de 5 & de 3, le Sinusde 1.
Avyantles Sinusder, 2,3, 4,
yailes Sinus de 8,16, 32, 64.
- Ayant les Sinus de 1, 8, jai
le Sinus de la diffécence 7, &c.
40. 2° Faut-il trouver les Si-
nus des minutes depuis une juf-
qua 6of '

S
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On peut les prendre comme
" ceuxdes c}égrés. - ‘
«N 20, Avyant le Sinus d'un dégré*,
-39 yai les Sinus de 60, de .3og’-,“ de
*n. 315", de 7%, lacorde de 15'*,
#n.29.des’; de 375 de 10f,de 12/ %, &
& jo. par conféquent les Sinus de 5/,
. *N.31.de 6, de 37*, de 2/, différence
de s’ & de 3/, & les Sinus de 3’
& de 2’, me donnent ceuxde 1/
L,de1’, &c.

Eupoxe. Ne peut-on point
encore parvenir la par une autre
voye ¢ ‘

~ Ici, les arcs, icaufe de leur
petitefle , peuvent fe prendre pour
des lignes droites , faifant mémes
angles avec lesrayons: donc les
Triangles formés par les Sinus
droits avec les Sinus verfes & les
arcs font fenfiblement des Trian-
gles redilignes femblables ; &
par conféquent, les Sinus & les

¢ . arcsfontfen(iblement proportion-

nels. -
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Cela pofé; 1°. Ayant le Sinus
de 12 dégrés, on aura les Sinus
de 6,3, 1% 2°% Ayant le Sinus
de 11 dégrés , on aura le Sinus
de 45 , moitié de 1 dégré, 3°
~Avyant le Sinus de 45, on aura le
Sinus de 1/ par une régle de trois,
en difant, ‘El) 45’ donnent tant de
parties durayon , combien 1/? Si
45’ donnent tant , combien 60’
== 1dégré?

Or ayantle Sinus de 12 dégrés,
de 6, de 1, on aura les Sinus des
autres dégrés-, en prenant le dou-
ble, la moitié, la différence.

* Ainfi, ayantle Sinus de 32 dé-
grés , on peut prendre & les mi-
nutes & les dégrés.
41. Mais enfin, ayant les Si-
~nus des minutes jufques 3 6o/,
& des dégrés jufqu'a 9o°; il faur
trouver les Sinus de tant de dé-
grés & de minutes. ,
Ariste. e partage les arcs
dont les dégrés font en nombre
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impair , & leurs complemens; 8¢
yai les Sinus de tantde dégrés 8¢
de minutes.

Ayant le Sinus de 45 dégrés 5
jai dans le Sinus de la moitié de
Farc, le Sinus de 22° 30/, &c.

Enfin, en fubdivifant, on aura
les Sinus des fecondes, destier-
ces , &c. par exemple , ayant le
Sinus de 1/, jai le Sinus de 30"
de 15", de 7", 30", &c.

Eupoxe. Je congois aflez vo-
tre idée fur la maniére de conftrui-
re la Table des Sinus. o

Ariste. Quelques Propofitions
{ur la valeur des Tangentes, &
quelques Problémes , nous don-
neront la Table des Tangentes.

ProrosiTtioN L

Fig16. 42. La Tangente AB dun arc
AD eff au rayon AC, comme le
Sinus droit DE de cet arc eft

. euSinusDF de /B complémen:
DG' . ‘

Je
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Je dis que AB.AC:: DE.DF.

1° Les angles DEC, DFC
font droits étant faits par des Si-
" nus , qui font des perpendiculai-
res, & l'angle ECF left, ayant
pour mefure le quart de cercle
AG. Donc le Quadrilatere EF
qui vaut quatre droits eft un rec-
tangle (4). Ainfi, DF =CE.

2° Les TrianglesBAC, DEC,
qui ont les angles A & E droits,
& l'angle C commun , font équi-
angles (b). ’ '

Donc AB. AC:: DE. EC=

.DF (c): donc AB.AC::DE.DF.
“ . ACxDE
43. Evpoxe. Donc —5p— ==

AB 4. . . )

, Ainfi, maltipliant Ie rayon AC

par le Sinus droit DE, & divi-

fant le produit par le Sinus connu:

du complément, onauradans le

2) Géométrie , N.. 175,
) Tbid. N. 133+ :
() Ioid.N. 150. . . .
{d) Calcul Littéral, N, 1377
Tome 11, Gg
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Quotient la valeur de la Tan=
gente. ' ~
Fig.16. 44 Mais connoiffant le Sinus
* droit DF dun arc DG & le Sinus
DE du complément AD ; il sagit
de trouver la Tangente AB du com-
plément AD. -
AristE. A caufe des Triangles
#N.43. femblables * , DF=EC.DE::
AC. AB.

Donc Q%’%—QE——-— AB (a).

Ainfi, multipliant le rayon par .
Te Sinus du complément , & di-

vifant le produit par le Sinusdroit,, -

on aura dans le Quotient la Tan~ "
gente ducomplément.

ProPOSITION IT.
#gar 45~ Lerayon CD eff moyen pro-

porsionnel entre la_ Tangente AB
dun arc AG & la Tangente DE de
[fen complement DG.

Je dis que <~ AB.CD. DE.

(a) Calcud Littéral, N 137+
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Soit le Re&tangle AF : donc
CF =AB;FB=AC=:-CD; &
les Triangles BCF , ECD font
équiangles, ayant un angle droit,
chacun, F, D, & un angle com-
mun en C,
- Ainfi,CF.FB:: CD.DE (3):
or, AB=CF, & FB=CD: -

Donc AB.CD:: CD.DE, ou
<+~ AB.CD.DE.

46. Evpoxk. De-1a Cf;:.—DE,
ou<2"— AB ().

Ainfi , divifant le quarré du
rayon par la Tangente d’'un arc, °
vous avez dans le Quotient celle
du complément.

47. Mais, sil fam trowver laFg.r¥,
Tangente DC dan arc AD , dons
Fon vous donne le Sinus AB précifé-
orent oo .. S
 AristE. Soit le rayon EA pro- -
fongé en C. Connoiffant 'hype~

(a) Géométrie,, N. rso. -

¢) Calcul Littéral, Ny 139"

| - Ggh
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ténufe EA = ED , autre rayon 5
avec le cot¢ AB du Triangle
rectangle ABE, je connois aufli

EB (a). .

Cela pofé, comme les Trian=
gles ABE ,CDE font femblables,
ayant les angles en B, D droits ,
& l'angle en E commun:

. Je dis, EB.AB::ED. DC;;
& jai dans le quatrieme terme
de la Proportion la Tangente
bC.

48. Enfin, faut-il conftruire la
Table des Tangentes? -

1% Je prens les Sinus droits,

eoir.desarcs * , & les Sinus des com-
*N.r3. plémens*.

2°. Je multiplie le rayon par Ie
Sinus d’un arc ; & divifant le pro~
duit parle Sinus du complément ,,
yai dansle Quotientla Tangente

Ntz de latc*.

3° Je divife Ie quarré du ;ayom

(’.’X) Gébmétrie ’AN.I 204s.
) Thid, N 133~
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par la Tangente d'unarc; & le
Quotient eft laTangente ducom-
plément *. - S, *Ngb

- Ou bien g je multiplie le rayon
par le Sinus. du complément, &
divifant par le Sinus dreit, jaila
Tangente du complément *.  *N.44:

Encore quelques Propofitions
& quelques Problémes; & nous
aurons de méme la Table des Sé-~
cantes.. ' :

ProrosiTion L
- 49. Un angle , auffi- bien que
Larc qui en eft la mefure , a fon Si-
n rotal , [a Tangente, (a Sécante.

Soitl'angle B, l'arc AC, me- 5g.rg
fure de I'angle B.

1°. Le c6té BC eft rayon de
Tarc AC, op Sinus total.. .

2°. Tirez DC perpendiculaire
fur lextrémjté C du rayon; c’eft
Ia. Tangente de larc AC, oude
Tangle B* : * N. 7%

Enfin, le c6t¢ BA prolongé
~en D eftla Sécante *.. *N&

*
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Prorosition I

¥z.19. §0. LeSinustotal BC, la Tan-

gente CD dun arc AG, & la Sé-
camte BD, font un Triangle rectan-
gle DBC. ’
L’angle en C fait par la Tan-
gente CD , & le Sinus total ou

_* N.7.le rayon BC eft droit*: donc le

Triangle BDC eft re@angle (a).

Fg.20. ¢1. Ainfi, 1° Faut-il trouver

¢

N

la Sécante AB d'un arc CD,
dont vous ayez la Tangente BC ?
Joignez la Tangente BC & le
rayon AC par la Sécante AB; &
ceft un Triangle re@angle (a)
dont vous connoiffez les deux
c6tés, ACrayon, & BC Tan-
gente. Prenez la racine du quar-
ré de la Sécante, ou de Phypoté-
nufe AB, égal 3 la fgmme des
quarrés des cotés BC,AC(4) : &
cefera la Sécante AB.

(a) Géométrie, N. 120,
€b) Ibid, N, 204,
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$2. 2° §'il faut trouver la Sé- Fig.20;
cante AB d'un arc dontl’on ale
Sinus ED, le Sinus ED donnera -
la Tangente BC*; or ayant la*N.47:
Tangente BC avec le rayon, I'on
aPhypoténufe AB, qui eft la Sé--
cante (4). - -

| PR.O‘PO.SITIONVI‘II. :
" $3. Le rayon AB=AD eft Fg:273

moyen proportionnel entre le Sinus
droit BC dun arc BG & la Séean-
te AE du complément BD. ‘

. Je dis que == BC. AB. AE.
. Les Triangles ABF , AED
font femblables , & BC=AF*. *N.42:

Donc AF.AD .: AB. AE (%):
or BC=AF, & AB=AD:
donc =~ BC.AB. AE.

.Ce qui va nous donnerlaréfo- .
lution de quelques Problémes.. -

€a) Géométrie, N, 204 , .
#) Ibid: N. 150 : . - Y
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| ProBLEME I.

Fig.ar; 5‘4 Connoiffam le Sinus droir
.~ BC d'un arc BG avecle rayon AB,
trouver la Sécante AE du complé-
~ ment BD. :

Comme Ie rayon eft moyen
proportionnel entre le Sinus droit
d'un arc, & la Sécante du com- -

*N.s 2 plément *, *, divifant le quarré du

' rayon par le Sinus droit, nousau-
rons dans1é Quotient la Sécante
du complement (a).

EUDOXE Pu1fque +-BC. AB.
AE,ZE_ AR (). \
Ariste. Rien de plus précis.
| ProsrEmE 11

' ¥g2r. 5. Connoiffant le Sinus BF du
complément BD d'sn arc BG ; trou-

ver la Sécante AH de cet arc BG.
' AC=BF. AB :: AG=AB,
* ) Calcul Littéral, N 1394 |

Ibid,. N, .
| ) 139 AR
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AH, 3 caufe des Triangles fem-
blables ACB, AGH. - ,

"Donc <=~ BF. AB. AH. Donc

Ainfi , divifant le quarté du
rayon AB par le Sinus BF du
complément, nous aurons dans
le Quotient la Sécante AH.

Drailleurs, tout arc au-deffous
de 9o dégrés eft complément;
un Sinus droit-eft Sinus du com-
plément , & au contraire. - '

Ainfi, en général, filen divi-
fe le quarré du rayon par le Sinus
d’un arc moindre que le quart de-
cercle, on a la Sécante de l'autre
arc, qui eft complémentau quart.

ProBrEME IIL

$8. Connoiffant le Sinus droit
BC dun arc BG, avec le rayon
AB; trowver la Sécante AH de cet

‘arc o indépendamment de la Ten-
et e, - '

 Tome 11, Hh
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Le Sinus droit BC de Parc BG

me doanne le Sinus BF du com-

CN I3, )Plément * .
Or ayant le Sinus du complé-
ment d’ un arc, 1 ’ai laSécante da
- *N.S54 _cet atc o

ProsLEME I V
§7. Conflruire enfin la Table. de:

Seécantes.

- Je prens le quarré du fayon 5
& divifant ce quarré parles Sinus
. droits ., ou par les Sinus des com-=

*N. :4 plémens 5 J-ailes Sécantes *.

35:56" ¢8. Evpoxe. L’on a des Ta<
"blgs des Sinus, des ‘Tangentes..
& des Sécamtes; mais quelque-
fois on les a fans fqavou: en faire
ufage.

ArisTe. Les voili ;uﬁement 3
& vous voulez, Eudoxe, que je

m exphque encore fur la mamézc'
de s’en fervir.

- Hébien, 1° Le commence-
ment de ces Tables regarde les
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‘angles qui ont pour mefure des
ninutes précifément depuis 1’ juf-
‘qu’a 60’ inclufivement,ayant poue
titre de la page, dégrés o ; pour ti-
“tres des colonnes verticales , Afi-
nutes , Sinus Tangmtes, Secante:.
La ‘colonne des minutesles expri-
‘me par des chiffres dxfpofés en
;frogreﬂion Arithmeétique ; Ia co-
onne des Sinus exprime Ie nom-
-bre des parties contenués dans le
‘Sinus de chaque angle de tantde
“minutes ; la colonne des Tangen-
‘tes , le ‘nombre des parties des
Tangentes, &ec.
2°% Les autres pages des Ta-
bles regardent les angles , qui
-ont pour mefure des dégrés feu-
‘lement , ou des dégrés avec des
sminutes. Ces pages ont pour titre
_général tant dp dégrés, par exem-
ple, 89 dégrés , 88 dégrés, &e.
‘pour titres des colonnes , Minu-
3es , Sinus , Tangentes , Séoantes.

Lcs rangs honfbntaux qui n ‘ont
Hhij

i mn
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point de minutes a c6té, regar-
dent les angles qui ont pour me~
fure des dégrés fans minutes; les
autres rangs, es angles quiont
pour mefure d s désrés avec quel-
«ques minutes.

3°. Chaque nombre des dégrés
& des minutes d’'une Table eft le
complément des dégrés & des
minutes correfpondants de laTa-
ble oppofée ; par exemple, fi
Ton a le Sinus de 84 dégrés, 50/,
& quon cherche fon complé-
ment & le Sinus du complément ;
dans la Table oppofée, vis-a-vis
$O minutes , on trouve au rang
- des minutes , 10 minutes , & au
haur de la page, 5 dégrés. Lesg
dégrés avec les 107, font le com-
plément de I'angle de 84° 5o’
Les partics du Simus placées vis-
a-vis les 10/ au méme rang, Ceft-
a-direy ... . 900532, font la va-
leur du S nus du complément ,
ou d'unangle de 5 dégrés 10",
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. Cela pofé; faur-il trouver pas
le moyen des Tables, le Sinus ,

la Tangente & la Sécante d'un

angle de tant de minutes?

Je cherche dans les pages qui
ont pout titre degrés o , & dans la
colonne des minutes, le nombre
qui exprime la grandeur de l'an-
gle ; & je trouve vis-a-vis , fon
Sinus , fa Tangente , & fa Sé-
cante. S’il s’agit d’un angle de.
15/, par exemple ; je cherche 1¢:
dans la colonne des minutes..... .
& je trouve vis-a-vis , dans la co-
lonne des Sinus 436.33 pour
le Sinus ; dans la colonne des
Tangentes , &c..

‘Favt-il trouver le Sinus , la:
Tangente , la Sécante d’'un angle.
de tant de dégrés précifément ?

Jecherche la page dont le ti-
tre exprime les dégrés de l'angle ;,
filangle eft de 30 dégrés; je cher-
che la page qui a pour titre 30.
dégrés.... ;. & j& trouve au pre<

| Hh iij.
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mier rang horifontal dans la co=
lonne des Sinus 50000.00 pour-
le Sinus ; dang la colonne des.
Tangentes, §7735.03, pour les
Tangentes , &c. -~ -
Faut-il trouver le Sinus , &c..
de tant de dégrés & de minutes
Dans la page dont le titre ex-
prime les dégrés de 'angle, je def-
cens jufqu’a endroit dela colon=
ne des minutes , ou le nombre.
des minutes de I'angle fe rencon=.
tre ; & je trouve vis--vis , ce que:
je cherchois. Silangle eftde 30°,.
15’y dans lapagequia pour titre -
30 dégrés, je clierche 1§ dans la.
colonne des minutes ; & vis-3-vis.
de 15 , je trouve.... 50377.40.
pourle Sinus, &c. ,
Avyant les Sinus , les Tangen<
tes , les Sécantes , faut-il trouver
la valeur des angles? '
. 1°Je cherche ces Sinus, &c.
dans les Tables. ,
" 2° Jobferve letitre au haut de

Pra
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¥a page, & le nombre des minu-
tes- qui répond au Sinus, &e. & -
ee titre & ce nombre expriment la:
valeur deFangle. :

Que le Sinus foit ...5§0377.46 =
i€ trouve 50377.40 parmi les Si-
nus, dans la page quia pour titre-

30 digrés 4 & vis-a-vis de 15’
ainfi langle eft de 30°,. 15".

. Enfim ,. connoiffant le Sinus ou:
la Tangente d’un angle., faut-ik
trouver encoge par le moyen des
Tables la Sécante? :

La Sécante eft dans le rangho~
rifontal- du Sinus & de la Tan+
gente.

On trouvera de méme la Tan<
gente , ayant le Sinusoula Sé-
cante ; & le Sinus, ou la Sécans-
te , ayant la Tangente.

Si ce dérail vous a parw-un peu
Tong , Eudoxe, pourquoi m’y en--
gagiez-vous? L'ufage des Sinus
nous fournira quelque chofe de:
plus amulant.. -

' H hiiij;

\
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s

————d

IIL ENTRETIEN.

Sur Lufage des Sinys s des Tangen-.

tes & des Sécantes,
Evboxek. I L me femble, Arifte,,

que vous nous avez.
annoncé des Problémes intéref:.
fanss.

ARISTE. Ptobl'émgs » qui déter-
mineront les diftances , & qui
~peuvent fervir 3 corriger les er.
~ reur$ des Sens , qui réduifent 3 f§
peu de chofe la vafte érendge des,
Cieux 5 mais i} faye que quelques;

Propofitions préviennent les:Prow
€mes., '

Eupoxg, Suivons Je fil de vog

(idées, & Pordre des figuresfi fi~

déles 3 vous les tracer.
ARISTE, Je commence..
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ProrositionN I.

$9. Dans unTriangle, le Sinus.
dun angle eft au céré oppofé dceran- -
gle s comme le Sinus d'un autre an-
gle eft an coré oppofé @ cet amre an-

e.

Soient ABC, Triangle infcrit mg.22.
au cercle ;, DE, DF, DG, per~ .
pendiculaires ,. qui paffant par le
centre D, coupent les c61és AB .
BC, €A, parle milieuH,I,K
& les arcs parle milieu E, F,
G (a); DA, DB, DC, rayons.

L'angle au centre ADE=
ACB inferit ,. qui a- pour mefure:

- aufli Farc A E, moitié de larc
AEB (%), & par conféquent I'an- |
gle BDF=BAC; & langle:

ADG == ABC. B

Or AH eft Sinns' de Pangle

- ADE; BI, delangle BDF; AK ,,

de Pangle ADG, étant perpendis
.Y Géométrie , N; €0, §7..
' ((6)) lc;srnt? iy s i



370 IIL ENTRETIEN -
culaire fur le rayon DE, DF,.ou:

xx, 2. DG *, oumoitié de AB de BC,.

S

de AC. Donc AH eft Smus de
Fangle ACB; BI, de langle
BAC; AK, de l’angle ABC.

Cela pofé ; je dis que AH. AB-

:BL BC:: AK. AC.

"AH eft moitié de AB; BI, de-
BC; AK, de AC: donc AH..
AB::BL BC:: AK. AC.

60. De-la, 1°; Dans un Trian-
gle, un cotéeft au Sinus de Pan=
gle oppofé , €omme un autre:

ﬁoté eﬂ: au Sinus deI'angle oppo--

fé 3 cet autre coté..
Car fi AH.. AB::BI. BC:::

‘AK. AC; en raifon inverfe,, AB...

. AH::BC, BI:: AC. AK (a).

61. 2° Les cotés font:-comme-
les Sinus =

CarfiAB: AH::BC. BI, 8((:.~
on raifon alterne, AB BC: AH.
BI, &c.

62. 3° Dés quun Smu&eﬁ au. -

(QLGé!mé“le Y No 144
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oté oppofé i un angle , comme.
un autre Sinus eft au c6té oppofé’
3 un autre angle duméme ’Frian-

gle,le premier Sinus eft Sinus'du
premier angle; le fecond du fe«
‘cond. ,

Si le Sinus qui eftle 4% terme:
de la proportion , ne fe trouve. -
pas éxaftement dans les Tables ,.
on prend le plus approchant, la.

différence étant infenfible.
ProrosiTioN IL.

63. DansleTriangle obtus-anglé
MG, le Sinus du fupplément IHK pgaz;
pewt érreregardé comme le Sinns de.
Fangle obrus GHI. - o
I "1°, J'abaifle 1a perpendiculaire-

2°. Je décris avec méme ouz
verture de Compas les-arcs LN, -
MO : donc GL=HM.

3°. Jetire la perpendiculaire LP;
Sinus de l'angle en' G *, & MR
Sinus du fupplément THK. #5373
Les.- Triangles. GLE ,GLE



-
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font femblables (4) , ayant un ane
* gle droit, chacun, enK,P,& -
un angle commun G; les Trian-
gles IHK , MHR le font parla
-~ méme raifon.
Cela pofé ; MR eft Sinus de
Pangle obtus GHI, fi MR. GL
syea::LP.HI*; & MR. GI::LP.
HI, iMRxHI=GIxLP (4):
car lorfque le produit des. extré-
mes eft égal au produit des
moyens, lesracines font récipro-
quement proportionnelles.
Il fuffit donc de prouver que
MR x HI=GI x LP.
A caufedeTriangles femblables,
JHK & MHR, GIK & GLP-.
1°% IK. MR :: HI. HM (c):
donc MR x HI=IK xHM (d)..

- 2% IK.GI:: LP. GL=HM
ar la conftru&tion : donc GIx
LP=IKxHM:

. (a) Géométrie, N. 133.
4) Calcul Littéral , N. 1417
t (¢c) Géomérrie , N. 150.

¥ (@.Calcul Littéral , N. 135..
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Or deux grandeurs égales 2
-une troifiéme font €gales entrel-
Jes: donc MR x HI =GIxLP.

- PropoesiTioN IIL

6 4 Connoiffant denx angles &
un coté dans un Tnangle > OB Con=
“noir le refle.

1°. L’on connoi le trmﬂéme

-angle (a).
2°. Connoiffant les trois an-
gles, -on connoitdeurs Sinus *.
3°. 'Quand on cannoit les troxs
Sinus & un coté, 'on connoit

Jes deux autres cotés par une re-

*N.s %

‘gle de trois (4): car commele Si~

nus d'un angle eft au cété oppofé
A cerangle, ainfile Sinus d’unau-«

tre angle eft au coré oppofiacet

autre angle; & ceft conn.mre le
refte.

ProrosiTion IV,
65+ Connoiffant dans un Tmm-

) Géomérrie s N. 122,
(v, Caicul Listéral , N, 137,
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le dews: ctés & un angle oppof¢ 2
f%un de ces cités o on connoir le refle.
r°, Connoiffant un angle-, ona
‘#. 29. fon Sinus *, -t
%0.41.  2°, Comnoiffant un Sinus ops<
& 58 pofé 3Pun des deux cétés connus,
on connoit le fecond Sinus par
"*N.59. une régle de trois*, car comme
un coté eft au Sinus d’un angle,
ainfi l'autre coté eft au Sinus d'un
autre aagle. _
| 3° Connoiffarit e fecond Si-.
w52, 8,00 connoit l¢ fecond angle *;.
* & par onféquent lesroilitme.
 Or connoiffan les trois angles
& deux cotés ;.0n connoit.le-trois
*N.64ficme coté ™, o
pg.24. 6. Dansun Triangle rean-
gle ABC, pn cbté BC divifé en
‘un certain nombre de parties, eft
3 l'autre c6té AB divifé en parties
de méme efpece , comme rc pre-
‘mier BCdivifé enun cerrain nom-
bre de parties plus petites eft au
< fecond AB divifé ¢n parties plus

S
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Petites de méme efpece, les par-
sties prifes enfemble , étant com-
me les touts, BC =3 pieds efth
AB=2 pieds, comme BC=36
;pouces eft a AB==24 pouces; 2
pieds font les deux tiers de 35
.comme 24 pouces font les deux
.tiers de 36. - ‘

Ainfi , dans le Triangle re&tan-
gle ABC, le c6té BC réduit en
toifes eft au €6té AB réduit en
toifes , comme le coté BC réduit
‘en parties du Sinus total eft au
.c6té:AB réduit en parties du Si<
.nus total. Or BC réduit en pasties
du Sinus total eft le Sinus total
‘méme , ou lerayon; & AB,ré- -
.duit en parties telles que cellesdu
‘Sinus total, eft la Tangente de
Jangle oppofé *. *N. K

Donc le c6té BC,qui eft rayon, 9 43«
eft 2 Pautre c6té AB; comme le
Sinus total efta la Tangente de
Langle oppofé. : »

Par la méme raifon, le ¢6té
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BC pris pour rayon, eft a Thypo+

ténufe AC, comme le Sinus to=

tal 2 la Sécante AC..
Cela pofé;

ProrosiTiOoN V.

¥ig24. 66. Connoiffant les deux cd1és BC,
AB d'un Triangle rectangle ABC,
“on aura par Je moyen de la Tangente
les angles ACB, BAC fur la bafe,
& leurs Sinus. '

1°. Connoiffant les cétés BC;
AB, on connoit la Tangente de
- -Fangle ACB, en difant : BC,
#N.65.AB :: Sinus total. Tangente*,
or connoiffant la Tangente de

*N.58-I'angle , on connait Fangle *.

a°. Connoiffant Pangle ACB

avec I'angle droit ABC, l'on con=

noit lautre angle BAC fur labafe.
Enfin , ayant les angles on a
*N.s8.les Sinus *. :

ProrosiTioN VL
(i .

rg24 07, Conmoiffans wn cheé dun
Triangle

LX)
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Trianglerectangle ABC avec la ba-
Je AC , on aura par le moyen de la-
- Stcante Pangle compris ACB..

Connoil%ant un coté BC avee:
. la bafe AC,.en connoit la Sécan--

te en. difant: BC. AC:: Sinus-
total. Sécante*: or ayant la Sécan-*N.651.
te. dunangle,ona langle*.  *njzg.

68. Evpoxke. Connoiffant les
deux cirés d'un Triangle rectangle .
on aura , cefemble o les angles fur la:
bafe independemment de la Sécante.
ou de la-Tangente.. :

ArisTE. Prenez laracine de la:
fomme des quarrés des deux. c6~
tés-connus ; vous aurez dans la:
racine ,. 'hypoténufe ; or connoifs
fant les trois cotés-avec un-angle ,,
ceft-a-dire ,.avec: langle: droit;:
onale refie *.. *N.e3s -

Evpoxe. Ici'y Arifte , ii me:
femble que la. foule des Problé--
mes dont vous parliez,.vient s'of-
frir. dans les figyres: qui: frapentt .2
mes:yeux.. : o

Tome LI, i
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Ariste. Nous eflayerons de-

les réfoudre ces Problémes, dans ..

Pordre ou ils fe préfenteront :
ProprLEME L

69. Eunoxe. H¥ bien, connoif- .
Jant-dans un Triangle deax angles
& un cité., trouver les deux autres:.
corés. ‘

angles , je connois le troificme-
*N.s8. & par conféquent les trois Sinus *.
2°. Je dis : comme le Sinus de
Pangle oppofé au.co6té connu eft
a ce coré, ainfi le Sinus oppofé

au fecond , ou au troifieme c6té -

eft A ce coté..

Fiz.25: . Comme le Sinus delangle A 5.

qui eft de 40 dégrés, par éxemple,

eftaucéré oppofé BC de 15 Toi- . '

fes; ainfi, le Sinus de I'angle B,

qui eft de:60 dégrés, au co6té AC;

¢ ainfi le Sinus de I'angle C au c6té -
¥.52 AB*; & le quatriéme terme de -
la proporsion. eft un coté cherché, |

7z

Ar3TE. 1°. Connoiffant deux

L J
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ProsrLEME I

70. EvDoxE. Connoiffant deax Fig-26
cbtés EF=20Toifes , & DF=26
Toifes , avec un.angle D=750°. op--

- poféd un coréconnu EF ; trouver les

deux autres angles E, F , & le troi=-

Jieme cgté DE. . :

© Ariste. Jedis 1°9:Comme le:

c6té EF eft auSinus de I'angle D*

conpu , ainfi-le c6té DF au Sinus .

de langle E *: voila le fecond*Ne3z.

angle E connu, & par conféquent.

le troifitme, avec les trois Sinus *. *N.645-
2° Comme le Sinus de ’angle

D eft au coré EF , ainfile. Sinus

del'angle F au:c6té DE : & voi--

Ia le coté DE connude méme.

~P'RQBL£ME II1L.

71. . EupoxE. Connoiffant deux rig.a7s .
oérés AB, AC avee un angle aign-
‘BAC compris emtre les deux ctrés ;.
srouver le refle du Trigngle ABC. 2

Ariste: 1% Du:fommet B'de:

. Iigg;

\
¢ ~N
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Pun des. angles inconnus , je tite:
une perpendiculaire BD furla ba-.
fe AC; & y'ai deux Triangles.rec-
tangles BAD, BCD (a).

2% Connoiffant le c6té AB da.
remier. Triangle BAD , avec
‘angle donné A , & l'angle droit

ADB, je tonnoisles troisangles
& un-coré d'un Triangle , & par-
conféquent. les trois cotés. AB,
‘Nés.AD., BD*'
3% Du c6té connu AC, jéte
AD connu : refte DC connu.,, .
comme BD. .
4°. connoiffant les deux cétés:
PC, BD duTriangle BCD, rec-
- tangle en D, ie connois I’hypo-
sy 62. ténufe BC *: voila les trois c6tés
AB, AC ,BCduTriangle ABC.
connus avec un angle BAC.
 -Enfin, je-dis:comme le-c6té:
BC eft au: Sinus de I'angle connu
A, ainfile €6té: ABau Sinus de.
\¢ langle ACB. Voilalefecondans.
¢ (#) Gépmétrie-, Nigjs.. -
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gle C connu, & par conféquent
le troifitme CB4; & cefttoutle
Lriangle.. o

ProsLEME IV,

- 72. Evpoxe: Connoilflant dans pg.28;.
"un Triangle ACB deux cités AB, .
. BC @ un angle.obtus ABC com-
pris:entre-ces. cosés ; trowver le refle, .
1°.Sur AB prolongé , y’éleve.
la perpendiculaire CD (a).
2°. Connoiffant I'angle donné:
ABC,, je connois le fuplément-
. CBD {$), & comme Fangle en
D eftdroic(¢) , je connois les trois
angles. du. Lriangle reQangle
BCD avec le coté donné BC; &
voila les cotés CB, BD connus *; *N.644.
3°.. Au.c6té donné AB , jajou~
te BD; & je connaisAD..
4°. Connoiffant les c6tés AD:
& CD du Triangle ADC reftan~

(ﬁ) Géométr‘é s _Ng. 180 N S
(bg Ibid. N. 97. “
(¢) id. N. 95.. B
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gle en D, je connois Thypotérius-
fe AC * ; & yaidles trois cotés du
Triangle ACB avecl'angle obtus .
ABC.. . o
5° Je prens pour Sinus de 'an«
gle obtus, celui de fon fuplément.
CBD*, ' |
Enfin , ayant les trois,cotés .
avec le Sinus d'unangle, jai les..

*N.65. deux autres anglcs *,

¥ig.29.

&N.G3.

ProBLEME V..

3. EvpoxE. Connoiffant dans.
#n Triangle obtufangle ABC deux .
cotés AB= 18 Toifes, BC=12,.
avec Fangle obtys ACB==120d¢é- .
grés , non compris ensre les cdtés conm.
nus 5 trowver le refle. ’

. AristE. 1% Je prolonge un c6+=

té AC de I'angle obtus, & prens -
le Sinus du fuplément BCD pour--
le Sinus de I'angle obtus ACB*...
Ce fuplément eft'de- 60 dégrés,..
puifque Fangle obtus ACB eft de..

a20.dggrés danshypothéte, .
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2% Je dis: file cotd AB=18..
Toifes , par. éxemple , donne tant-
de parties pour le Sinus de Fangle -
ACB de 60 dégrés ,.combien e -
c61é BC==12 Toifes, pour le Si-..
~nus de Pangle A ? ou comme le-
c61é AB= 18 toifes eft au Sinus .
du fuplément BCD, ainfi BC= -
12. Toifes au Sinus de 'angle A%, *N.60..
Connoiffant enfin , deux angles
& par conféquent le troifieme
avec deux cotés ,.je connois le.
troifiéme coté *; *N.64::

ProBLEME VI..

 74. EupoxE. Connoiflant la ba- Fig.30..
- feBC & un angle BCD Jur la.bafe
d'un Triangle rectangle ; tronver le.
refle;. ‘

d}AR’ISTE. Connoiflant-:la bafe.
BC & un angle BCD fur la bafe = -
avec langle droit BDC connu,.
jé. connois les trois-angles & un . .
€oré; & par conféquent le refle *. .y 2

Je dis: fi le Sinus. de Fangle:
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droit BDC, ou le Sinus total dons-
netant de Toifes , par éxemple ,.
pour la. bafe BC ; combien 1e Si-
nus de I'angle BCD ,.ou CBD fur.
la baft, pour leebté oppofé? Le
quatri¢me terme de la proportion.
eft le coté oppofé BD ,. 0uBC..
Bz.0. ‘7%. EvDoxE. Connoiffant laba-
/e BC dun: Triangle rectangle avec
un coté BD ; Pinverfe, poar ainfi:
dire , vous donnera.le refle.
Vousdirez: filabafe BC=37
Toifes, par éxemple , donne tant
~ de parties pour le Sinus delangle:
droit- oppofé’, combien le coté
BD.=22, par éxemple? Vous.
aurez dans le quatritme terme de-
la proportion,, le Sinus du fecond’
~angle C, & par conféquent. le
IN.s8. fecond angle * ,, &c.

Prorréme VII.
Bg.a1. 76, Mefurer la.diflance AB Lun

N dbjer, . dune Tour inacceffible: BC..

Ar1sTE, Je plante un Piquetau.
o pointt
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‘point A ; & avancant fur le terrein
par une ligne AD qui faffe un an-
gleavec AB, diftance dela Tour,
je plantc un autre piquet au point
°. Du point D, dmgeant la
bafe dun demi-cercle vers A, &
YAlidade oulaRegle mobne,vus :
B, ou ce qui revient au méme,
avec un Graphométre , je mefure -
: langle ADB, .
- . Ayant. mefuré la- diftance
des pxquets A, D, ce qui s"appelle
prendre AD pour bafe, je'mefurce
au point A I'angle BAD.
- Et je connois dansle Triangle
DAB dtuxangles BAD, ADB,
&epar conféquent le troifitme
ABD, avec les trois Smus y & *rgo.
uncoté AD. o 5.
Enfin , je dis: comme le Sinus
de l'angle ABD eftau c6té AD,
ainfi le Sinus de Pangle ADE oft
au coté AB *; & le quatrieme te: *N;
meeftlav aleur de la diffance AB.
Tomell, - Kk
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ProerimEe VIIL

figsr. 77 Evupoxk. Trouver la hauteur

C dune Tour inacceffible , mais
Jur un Plan. '

ARISTE. 1°, Je ptens la diftan-

*N.76, ce AB*.

2% Dupoint A, dirigeant PA-
lidade de mon demi-cercle vers
1a cime C dela Tour, & la bafe
vers le pied B, je mefure 'angle
BAC formé par mon rayon vifuel
AC & la diftance AB.

Et connoiffant dans le Trian-
gle ACB, l'angle BAC avec

- Tangle droit ABC, je connois tous

les angles avec un c6té AB.
Enfin, je dis: comme le Smus

de 'angle ACB eft au c6té AB,

ainfi le Sinus de 'angle BAC au

aN 5. €Oté BC *: & je connois BC,

S

hauteur dela Tour.
ProsrEME IX.

Fig.72. 78.‘EUDOXE. Mgﬁqm la lars
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geur AC dune Riviere.

ArisTE. Je trouve cette lar-

geur ou la diftance AC desbords
de la Riviere,, comme jai trouvé
la diftance AB de la Tour inac-
ceflible *..

1° Du point A de l'un des
bords , dirigeant la bafe de mon
demi-cercle vers un autre point

B du méme bord, & I'Alidade

vers un- point C fur Pautre bord.

A7

vis-a-vis , je mefure 'angle en A.

- 2° Du point B, diflgeant la ba-
fe de Pinftrument vers A &.I'Ali-
dade vers C, je prens I'angle en

.3’°. Je toife 1a diftance AB.

Voila deuxangles A, B, & un’

c6té AB connus dans le Trian-
le ABC. Jaurai donc la diftan-
ce AC, endifant: i le Sinus de

I'angle C donne tant de Toifes

pour le c6té AB; combien le Si-

nus de Fangle B pourle c6téoula

diftance AC? - e
A Kkij
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Proprtme X.

. . Eupoxe. Mefurer la pro=
Fg33. fanfur AB dun Puit{ vuide KD.
Ariste. Jetrouve la profon-
deur du Puits comme la hauteur
#N.;7.de laTour *. - )

- Je prens-d’abord le diamétre
AC de la largeur.

- Enfuite , je mefure langle
ACB formé par le rayon vifuel
CB & diamétre AC. .

- Enfin,confoiffant 'angle ACB
avec langle droit BAC & le c6té
AC;je connois le Triangle ABC,
& par conféquent le c6té, oula
profondeur AB.

ProsrLEmME X1

£g.34. - 80. Evpoxk. Trouver la_haa-
teur AB d'une Montagne ABF.

- Ariste. Du point D, a quel-

que diftance dupied F de laMon-

tagne , dirigeant la bafe de l'in-

firument parallelemental’horifon,



SUR LA TRIGON. RECTIL. 389 |
& I'Alidade vers la cime A, je
prens I'angle ADB fait par IAli~
dade & labafe. | - .
. 2% Ayant mefuré la diftance
DC,de 10 Toifes, par éxemple:,,
jopére de.méme en C,& je prens
Pangle ACD. :
- Voila les deux angles ADC ;
ACD avec le ¢6té DC connus
dans le Triangle CAD , & par
_Q@n(éq_hent legoté AC*, . "N:O’;i#
. Enfin, connoiffant 'angle ACB,
fuplément de ACD & langle
droit ABC, avec le c6té AC dur
Triangle BAC, je connois la haus-
seur AB de la Montagne. .

ProprLEME XII.

81. Eupoxk. Trowver la diffan- Fig. 35
eeDE, ou CE de lacime, & la hau-
tewr AE dune Tour fituée fur le
Jommer dune: Montagne ABF,

ArisTe. 1°. Du point D & du: -

yoint C ¢ je dirige PAlidade. vers. .»
ﬁcime E, & labafe de linfiru~
~ - Kkijj
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sn.80. ment vers B, comme jai fait *
& connoiflant de méme les an~
les EDC, ECD, avec le c6té&
%C du Triangle CED , je con~
nois DE, cu CE. '
a°, Connoiffant le fuplémentde-
Pangle connu ECD & langle
droit B avecle cdté CE , je con
_*N.8o.nois la hauteur commune BA =
: AE*. . ' _
sN.to. Enfin,de BA-+AE , 6tezBA
connu *, refte AE.

‘Prosrime XIIL

Fig.35:  82. EuDoXE. Connoiffant la hau~
tear d'une Montagne o trowver le-
diaméire AC de la Terre.. ‘

Ariste. 1° De la cime B, je-
regarde le point D qui borne ma.
vie dans la furface de la Terre ;.
& i la faveurd’un inftrument gar-
ni de fon plomb, yobferve angle-
ABD formé par la Tangente ou.

«, lerayonvifuel BD & l hauteug

~N.g0. connue AB dela Montagne *.
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20, Je prens la longueur de la
Tangente ou la diftance BD *.

3°. La Sécante étant 2 la Tan-
gente, comme la Tangente ala
partie extérieure de laSécante (4) ;
=+ BC. BD. AB. Doncy =
Ainfi , je divife Te quarré de

*N.37.

.BD ou du rayon vifuel par la hau~

teur AB de la Montagne; & le
Quotient eft la valeus de BC.,
eude AB+AC.,

. Enfin de BC = AB'+ AC,
76te AB, qui eftla hauteur de la
Montagne. : & le refle AC eft le:
diamétre de la Terre.

83. Evpoxke. Portons nos re-

gards plus haut encore que la ci+
me de la Montagne..

ProsrLEmMe XIV,

Trouver Pélevation EL. dun Nua-rig. 25

2) Géométrie , N. 160.
) Calcul Litséeal , No139.
‘ ‘ k*m)?

v
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ge immobile fur un endroit inacclffi~
ole L.

ArisTe. 1°. Ayant obfervé en
Fé&en I, & mefuré les angles -
IFE, EIF & la diftance IF, je
connois le c6té EI du. Triangle

.90, FEL*, ' '

2% Je connois Pangle EIL,

fuplément de I'angle connu EIF o,
, & l'angle droit ELI,

Or connoiffant dans le Trian<
gle - IEL deux angles avec un.co»
té, je connois I'élevation EL.

Eupoxk. Elevons-nous au-def~-
fus des Nuages mémes.

ProBLEME X V.

84. Mefurer la diflance de In
Lune a la Terre. : .

ARriste. Soient G, la Lune fous

ric.37.'Equateur ; AEG ligne droite
fuppofée tirée du. centre Ade la
Terre au centre G de la Lune;

B , un Obfervateur 2 Paris, par-

, \ éxemple 5 BG, rayon vifuel 5,
EB, arc du grand cercle dela
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Terre EBF , arc, dis-je con-
nu= 49 dégrés, par éxemple;
AB, demi-diamétre terreftre con--
nu ( a) CD, Tangente & diamé-
tre de l’Horifon fenfible ,. faifant
avec le demi-diamétre AB unan-
gle droit ABD*; DBG, angle* n.7.
fait par le. dlametre DB de l’Horl-
fon & le rayon vifuel BG, & me-.
furé par LObfervateur B. :

Ainfi, dans le Tnangle GAB,
Lon connoit, 1°.. L'angle BAG
=BAE, quia pour mefure larc
EB connu. 2° L’angle obtus
ABG , formé de lan le droit:
ABD, & de l'angle DBG mefun
€. 3° Le c6té AB.
Or connoiffant deux angles &
un o, on connoit le refte ¥, . "N 9%
Je dis donc: file Sinusdel'an-
- gleen G donne tantde lieués pour- *
le demi-diamétre AB de la Terre,
combienle Sinus du fuplément de- »
- I'angle obtus ABG , pour le coté:  ~
) Géoméme, N. 399, .
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¢ 59-De AG, 6tez AE, demi-diamé-

g2

tre terreftre : refte EG=90000
Lieués., enwiron, diftance de la
Lune 2 la Terre.

Enfin ,.je dis: ¥ le Sinus de

Fangle G donne tant pour le co6té
AB, combien le Sinusdel'angle:

BAE pour le ¢6té BG? & je con-
nois BG, diftance de la Lune &
Paris. ;

8s. Eupoxe. Effayerons - nous

de mefirer la.diffance méme AB de-

la Terre au Soleil?

Ariste. Iy ena quisy pren-

nent de-la forte , oua peu prés =
Soient A le Soleil; B , un Ob-
‘fervateurfur la . Terre; C,JJa Lu-

- ne demi-pleine ; BC, nce
#n§.84.connue de la Lune 4 la Terre ™. *

1°.. Lerayon AC quivadu cen-
tre du Soleil au. centre C du dif-
que de la Lune , eft perpendicu-
laire fur le rayon vifuel BC: car
file rayon A.C étoit incliné en: en:
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“haut, comme GC, la Lune ne

paroitroit pas demi-pleine & 'Ob-

_dervateur B, puifque la partie

ICK ne paroitroit pas. Si le rayon
AC éroit incliné en en bas , com-
me HC:, la Lune paroitroit plus.
que demi-pleine, puifque la par-
tie FCK paroitroit. A
Ainfi, I'angle ACB eft droi.
2° L’angle B formé par les.
deux rayons vifuels de 'Obferva-
teur , obfervant 14 Lune & le So-
leil , eft prefque droit aufli s &
Pangle en A fe trouve 3 peine de-
6" ou 10",
Ainft, connoiffant les angles.
€, B, A,duTriangle AB€,avec:
un c6té BC, qui eftla diftance de-
la Terre 2 la Lune; on-dit: file

‘Sinus de Fangle A donnetant de:

Lieués pour le c6té BC,combien;
fe Sinus. de Langle: C pour le.c6-
t¢ AB ? & le quatrieme terme de:
la Proportion eft la diftance A
de la Terre an Soleil, ~ +.
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Evupoxk.Etc’eneftbienaflez;;
‘Arifte , pour voir votre penfée fur
la maniére de prendre les diftan-
€es. U

Ariste. Voulez-vous, Eudoxe,
que fans nous élever fihaut, nous
mefurions dans un entretien pas-
ticulier les Flans irréguliers? . .

Evpoxk. Tres-volontiers.

IV. ENTRETIEN.
Sur ls-mefure des Plans irréguliers.

Ariste. ) OUR mefurer nos
‘ s Plans, Eudoxe , nous. .
avons befoin de la lumiére de:
quelques Propofitions qui deman-~
dent de Pattention. ' ’

Eupoxk.. Mon attention n'eft
pas €puifée. ; & vous fcavez ,.
Arifte,, que lorfqu’il Sagit de vous.
voir déveloper des vérmés certair
aes, rien ne me fatigue..
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~ ARISTE. Suxvons donc noue -
.“Syﬁéme

PROPOSITION L

: 86 Dans un Trzangle BCD. 5 Fig. )}*
1a fomme de deux cGtés inégaux BC
€D, eff a leur di ﬁ?reme s comme
- la Tangente de la moizié de la fomme

des deux angles CBD , CDB 0p=

Pofés dces deux cétés , eﬁ 4 la Tan<
genre de la moitié de la di ﬁ}rence de

ces angles.

- 19, Du fommet C, intervalle

CD, je décris un cercle DEF , &

prolonge Pautre c6té CB en F &

en E. BE =CB—+-CD, puifque
' CE=CD;&BFettla dlﬁ'éren- -
- cede CB, CD ;puilque. CB+BF
= CD , rayon. -

" g0, Joignez’F, D, plqu E
Pangle FDE eft droit (4) érant inf~
 crit & appuyé furle diaméire. FE;

& Géostétrie , N. 115,
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donc DE eft perpendiculaire fut
FD (a. '

3o DeF,je décris, Parc DH:“ .

s N. 7.donc DE,Tangente dedarc DH¥,
Teft delangle DFE. |
'4°. De D, décrivez larc FI;
& tirez FG parallele 4 la perpen<
dicalaire DE fur le prolongement
BG de DB: denc FG érant per-
pendiculaire , auffi-bien que DE
parallele , eft Tangente de l'arc
g‘ , ou delangle FDI=FDB.
5°. Cela pofé; I'angle extéricur
. DCE vaut la fomme des deux in-
térieurs oppofés CBD, BDC(4):
donc l'angle infcrit DFE, moitié
de l'angle au centre DCE(c) , eft
moitié de la fomme des angles -
CBD, BDC: donc DE, Tan-
gente de Vangle DFE, leftdela
moitié de la fomme des angles
CBD, BDC. ‘

. " (a) Géombtrie 4 N, 9%,
b) Ibid, N, 139,
. c; Ibid, Nv 316,
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'6° Le Triangle DCF eft ifofs
cele , puifque CF=CD: donc
Yangle CFD=CDF (4) : ainfi,
- Tangle extérieur CBD = BFD =
BDF, & BFD=BDC~-BDF:
donc l'angle CBD = BDC -=
2BDF': donc 2BDF eft la diffé«
rence des angles CBD , BDC.
Doncl'angle BDF ou IDF eft
moiti¢,, & par conféquent, FG
Tangente de la moiti¢ de la
différence des angles CBDY
BDC. - <
De-la, il fuffic de prouver que
-BE.BF::DE, FG.

Orlangle BFG =BED alter-
ne (4); 'angle FBG=DBE op-
pofé au fommet, & par confé-.
quentl’anglgBGF =BDE:donc

- les deux Triangles BGF & BED

font femblables () : donc, ayant

leurs c6tés homologues propors
Mg N or T

Ec)lbid. N. 133.
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tionnels (a) , BE.BF :: DE.FG..
- ProprosiTioN IL
87. Dans un Triangle BCD 5
Fig.40. dont Lon connoir les trois cotés, la
bafe BD eff dla fomme des deux au- -
tres cotés BC , CD , comme la diffé-
vence de ces deux cotés BC, CD,
eff 3 la différence des fegmens BE ,
ED dela bafe coupée par une perpen-
diculaire CE abaiffée du fommer C
© de Pangle oppofe.

Du fommet C , décrivez un
cercle ayant pour rayon le coté
CD > CB..

Prolongez l'autre cété CB de
part & dautreen F, G, jufquiala
circonférence , aufli bien que le
c6té DB. - '
~ Tirez lestignes WD , GH, & -
{a perpendiculaire CE. ~
e f’uifque CF=CD,rayon,
BF eft la fomme des deux cotés
CB,CD; &BG eneft la diffé-
rence.

: () Géométrie, N. 15e.

2°,
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2° HD érant divifée en deux
parties égales par la- perpendicu-
. laire CE (2) ,BH eft la différence:
. des deux fegmens BE, ED.
- Il faut donc prouver précifé~-
mentque BD.BF::BG.BH.
Or les deux Triangles BGH,.
BDF font femblables (6) , puifque:
- les angles au fommer B fonux
égaux, & que les angles BHG,.
BFD ,appuyés fur méme arc GD-
Ie font (c).. S
- Donc BD. BF:: BG: BH (4)..
88. Evpoxk. On wvous donne ,.
Arifle , les trois cotés dun Triangle Fig:403-
BCDy i‘l!ﬁmt trouver la-valenr dun
fegment de la bafe conpée-par laper--
pendiculaire abailée du fommer..
ArisTE, Je dis: Comme la bafe:
BD eft a la fomme des deux autres:

€6tés CD,.CB; ainfi:la- différens-

@) Géométries N. 60~ .
©(b) Ibid. N. 133, :
© () Ioid.'N. 1157 a
- (d) Ibid*N. 1500 -~ « >
Tome:IL. Th
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ce BG de ces deux cotés eft 3 la:
différence BH des deux fegmens.

*N.87.BE, ED * &;:ucettc différen=

: ce BH dans le quatri¢me. terme:
de la proportion (a)..

2% Jajoute la dlﬁ'erence BH &
1a bafe connue BD ; & jaila li~.
gne HD..

. 3. Je prens la moiti¢ de cette:
ligne coupée en deux parties éga~-
les parla perpendiculaire CE (4) 5:
& ceftle plus grand fegment ED..

Enfin,, ayant le plus grand feg--
ment. ED de la bafe connue , jai:
le plus petit EB.

. Eupaxe. Dailleurs connoif~ -

 fant le plus grand fegment, la dif™
férence . connue, vous donnera le:
plus perit:_ -

Kg40.. 89. Mais conno;ﬂant Jes trois cé=.
tésdun Tr;an_gle BCD,, s/ faut troun
~wer les trois angles,..

- Ariste. Hé bierr; foit la per-

(a) Calcul I.méral N. 137
(b) Geoméme > N. 69n.
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'pendiculairé CE abaiflée du fom-

met C fur labafe BD.
1°. Je connois un fegment

- ED*.- . | *N.ass.

2°. Connoiflant donc dans le
"Friangle re&tangle ECD , le c6té
ED,le c6té donné CD, & l'angle
droicCED fait par la perpendicu--
Laire CE & oppofé i ce c6té, je-
connois'angle DCE, & par.con- -
féquent I'angle CDE *.. owvem

3° Je connoitrai de méme -
I'angle CBE, qui me donnera.le

" troifitme BCD..

Eupoxke.On peut dire, ceme:
femble, ED efta CD comme le:
Sinus: total eft 3 la- Sécante;. &
connoiffant ainfi' la- Sécante: de:
‘angle D, onauraangle méme™ «y, cps.
On-aura.de méme: 'angle CBE,.

& par conféquent I'angle BCD:..
 90. Mais il s'agiv de trowver la
grandeur dun Plan wriangalaire in--

- acceffibh , dun Lac , paréxemple.s,

donz:Lon connott les trois chiés. .
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Ariste. Soit le Plan, ou le-
Lac triangulaire BCD ; 1°. J'ima~
gine une perpendiculaire CE ti-
rée du fommet C fyr la bafe BD;,
faifant avec la bafe unangle droit:

.LED*

- 2° Je prens la valeur du plus.

grand fegment ED *,
Connoiffant deux co6tés

'CD ED 8 un angle duTrian-

gle re&angle ECD, je connois

le refte®, & par conféquent la.

perpendxculalre CE.
4% Le pl’OdUIt de la bafe
BD parla.moitié de la perpendi-

culaire €E , fera la furface du-

Lac (a).

Evpoxk. Eafin, Fon vous donne

précifement les trois corés dun Plan

triangulaire : & il eft queflion dp

trowver. la fiirface fans le feconrs d u-

ne perpendicalaire abaiffée du fom--

met dun angle far la bafe.

Ar1sTE. Deux Propofitions.

" (a) Géométrie , N, 182,

P Y U S U W



b 0 T e CoTvmeT——T L. —

SUR. LA. TRIGON. RECTIL. 0§
nous donneront la réfolution du
Probléme.. '

ProrosiTion I

91. Un Plan triangulaire ABC rig.4r:.

&ft le produit.de la moitié de fes trois
corés par le rayon DE dun cercle
EFG inferit an Triangle,

1° Je divife chacun des angles:
A, C, B, duTriangle ABC en
deux parties égales par les lignes.
AD,CD,BD, & je démontre:

- que ces lignes fe rencontrent en.

un-méme point D _

Ou, ce qui revient au méme,.
je démontre , que fi'du point D ,. -
auquel fe rencontrent les lignes.
AD', CD , qui divifentles angles:
A, C endeux parties égales, on-
tire laligne DB au fommet B da
Fangle ABC, elle divifera cetans
gle en deux angles égaux ABD,,
CBD...

. Du PointDj’aba-iffe\.‘lcs perpens

diculaires DG, DF , DE , fus les:
e
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cbtés AC, CB, AB:

Les Triangles ADE ,. ADG-
ont chacun un angle droit G=-

" E,le c6¢¢ AD’commun, &Pan~

- gle EAD=GAD: doncle c6té

-~ AE=AG, &laperpendiculaire:
DE=DG.

Parla méme raifon les Trian--
gles CDF, CDG auront le coté
€F = CG- & la perpendiculaire
~ Enfin. les. Triangles BDF ,.
BDE ontle c6t¢ DF=DE,

vifque DF=DG=DE, lec6té*

DB, commun & chacun un angle-

droit F = E. Done:l'angle ABD?
*nrs5.=CBD*;

2° Ainfi-puifque les perpendia-
culaires DG, DF', DE font éga--
les , fi* du point D" 'on décrit ums
cercle qui aitune de ces perpen<

y dicuhaires pour:rayons il fera inf"

e oarit au Triangle ABC';. &:fi dus
| méme-point D- on: tire aux foms
mets A, B, C,angles duTrians-

»
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DG, elles le diviferont en.trois.

qui auront tous. trois une méme-
hauteur DE=DF=DG, rayons.
du cercle inferit-, & qui pris en-

{femble: font égaux au 'I!.}tiangle:
ABC.. . : B
3% Enfin- les trois Triangles.
ADB, ADC,BDC, prisenfem-
~ ble;, font-égaux.a un Triangle qui:
ait; comme eux ,, pour hauteur le-
rayon-ED =DF=DG, & pour-
bafe lavaleurdes: trois cétés ABa,,
BC, AC(a). - ‘

Or le-Plan.de-ce Triangle eft-

le produit-de la. moitié de fa bafe-
ar fahauteur; &:cette moitiéeft:

la moitié des trois cotés.

- Donc-un-Plan- triangulaire eft:
Ie produit de la-moitié de fes trois-.
c6tés parle rayon-d’un cercle in
crit,. '

- (4) Géoméirie, Ni 1900.
) (b) Ibid-.N\ 189,..

Triangles. ADB, ADC,BDC - -
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ProrosttionN IL

Br42. 92. Lafurface ABC dun Trian--
gle et égale a la racine quarrée dn
produit fait de la: moitié.de la fom-
wme des trois cotés multipliée par le-
produit.de leurs trois différences d-cet=-
te méme moitié.. A

Soient ABC, Triangle circonft:
crit (a); DE , DF, DG., rayons
perpendiculaires fur AB., BC ,.
AC; AD,BD, CD partageant.

*n o1, les angles par le milieu *; la Tan-

- gente AE = AG., BE = BF,
spig. CEF=CG*, Al =CG, CK =
AG , IH=CK,IL perpendicu--
laire fur AI; BL, coupant I'angle
"HBK parle milieu s enfin, HL. ,.
- LK, AL, CL.. : .
Donc 1°. BI=BK,, puifque-
BE=BF, AE=AG=CK,
AlI=CG=CE.
. 2°. BI eft moitié'des trois cOtés
AB, BC, AC: car des fix par--
(6), Géométrie , N, 1424~ .

<

tiess
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ties faites par les trois rayons,
BI en contient trois , BE— BF »
EA=AG, AI=CG; & BK
les trois autres, BF=BE, FC

=CG, CK=AG; & BI=BK."

3° Bl eft formée des trois diffé-
rences BE , EA,,AI des trois
c6tés 2 la moitié BI de la fomme
des trois c6tés : car BE eft Ia dif-

férence de AC =EI 4 BI; EA; -

la différence de BC A BI, puifque
BC=BI —AE; Al la différen-
ce de ABa BI. -

Cela pofé ; je dis que la furfs
cetriangulaire ABC—=vBIx BE

.xAExAL. :

- 1° Les Triangles ILB, KLB;

- font égaux, puifque le c6té Bl =

BK, que BL eft commun, &
que les angles compris IBL,

- LBK, font égaux, par la conftruc-
-tion {a) : donc le Triangle ILB

¢rant retangle en I', KLB l'eft
en K. ' : :
(4) Géométrie, N. 136,
" TomeIl, Mm
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Ainfi, LK =IL eft perpendi«
culaire fur BK.

Les deux Triangles IHL, KLC
font égaux de méme, puifque IL
= LK, IH=KGC, & quel'an-
gle compris HIL = CKL droit.

Donc LC=HL , comme
- AH=AC:dqnc les deux Trian=
gles ALH, ALC, font égaux ;.
© ayant, chacun' deux coréségaux,
& un c6té AL commun (s) : donc
ils ont leurs angles homologues
égaux : donc langle HAL=
CAL, ou JAL=LAG.
2°. Les angles en E, G,étant
droits , ou faits par des erpendx-
culalres » les angles EIS) » EAs
G, valent, pris enfemble, deux
droits , pux(P ue le quadrilatere
AEDG vaut quatre droits (4) :
donclesdeuxangles EDG,EAG,
valent, pris enfemble, les deux
EAG, IAG formés par loblxquc

(a) Géoméme , N. 134
) bed. N. 175.
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AG (a). Ainli, 6tez de chaque
<6té Pangle commun EAG ; refte
Iangle EDG=1IAG.Donclan~
gle ADE, moiti¢ de EDG, eft
égal a langle IAL , momé de
IAG.

De 14, les deux Triangles AE«
D, AIL font femblables (5).

Donc ED. AE :: AL IL (&
Donc ED x IL=.AE><AI (d)-

3% Les angles E , I , érant
droits , ED ,IL font parallelcs ()
& les- Tnangles BDE, BL1
font femblables (f), car langle
Beft commun.

DoncBE. BI :: ED.1L (g).
Or ED.IL::ED xED. ED

% IL (4) ., puifque l'antécédent

(a) Géométrie , N..97.

E (4) bid. N. 133.

(¢) Ibid. N. 175e. ‘
(d) Calcul Littéral , N. 135.
¢e) Géométrie , N. 44.

{f) Ibid. N:i33.

(g) 1bid. N. 150. -

(h) Calcul Litiéral, N. 143
Mm i
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d’une raifon efta fon conféquent ;
comme le quarré de Pantécédent
eftau plan de 'antécédent par le
conféquent. Donc BE. BI :: ED
xED. EDxIL : ou BE. BI :;

ED. ED xIL.
Mais ED xIL = AE x AI:

donc BE. BI : : ED. AE x Al
- Donc BIxED= BE x AE
x AI(a): donc BIx EDx Bl=
BE x AE x AI x BI (): donc BL
 xED=BIxBExAExAL
Or la racine quariée de -—];I“)g

’E.T_)’eﬁ BIXED (c). :
- . Donc BI xED =vBI x BE,
x AEx AL ,
. .Maisenfin, la furface triangus -
_ *Nsrlaire ABC =BIxED*. -

-

(a) Calcul Littéral, N, 135,
(&) Ibid. N. 147, o
(c) Ibid. N. 21,
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Donc la furface triangulaire

'ABC —vBIxBEx AExAL

ProBLEME L.

93. Connog[fant prmﬁment les F?g 42,

trois cGiés dun Plan triangulsire
ABC, en trouver la furface fans
tirer une perpendiculaire du fommer
d’zm angle jgr labafe.

°, Je prens la moitié Bl de Ia

. fomme des trois c6tés AB ,BC,

AC
2°. Jeprens les différences BE,

AE , AI, des trois cotés AB,

BC s ’AC & cette moitié B
© 3% Je multiplie ces différen-
ces BE AE, Al les unes par

Ies autres & jai le produit BE"

xAE x AI

4°. Je muliplie la moiti¢ de

la fomme des trois cotés par ce
%odmt , Ceft-a-dire , BI
- BEx AExAI; & allepro uu:

total BI x BE x AE x AL
Mm \m.)
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Enfin , je prens la racine quat-
rée de ce produit total; & cette
racine, ouvVBIxBEx AEx AT,
eft la furface ou le Plan triangu-
*N.92. laire qu'il falloit trouver *.
Evpoxe. La réfolution d’un
Probléme fi compliqué vous em
attire un autre a réfoudre.

- ProBLEmE 11, °

Fg3i.  94. Trowver la furface Tun Plan
- . ABCDEF a /a poriée de la vée,,
 mais irrégulier,Poligone & inacce[~
~ fible , dont Pon connviffe les cosés &
kes angles..
ArisTe. Seit le Plan réduit en
Triangles ACB, ADC, AED,
AFE (a).
Dés que I'on connoit deux c6-
tés d’'un Triangle , & P'angle com-
Pris , on connoit le troifieme co-
e *N7I.té & les autres-angles*..
__ £ 7% Ainfi, 1° Connoiffant les deux
(a) Géométric y N, 234, - '



SUR LA TRIGON, RECTIL. 41§
c61és AB, BC, & langle com-

-pris ABC, je connois la bafe ‘
AC *; or connoiflant les trois c6- *N.72:
tés d’un Plan triangulaire, je con-
nois & les angles* & la furfa-*N 25

- eceX ‘ : *N.90s

"2, Connoiffant Pangle BCD ,

& l'angle BCA ; je connois 'an~

gle ACD. Or.connoiffant les c6-

tés AC & CD avec I'angle com-

pris , je connois encore la bafe

AD, & le Plan triangulaire
- ADC. .

Jaurai de méme les@utres Plans :
triangulaires AED , AFE™: en~«nyr;
fin , lafomme de ces Plans ferad r=—
le Plan total.

5. EvpoxE. Mais fi-I'on con-
noit précifément les c6tés du Po-
ligone..... ' '

» Ariste. On pourra prendre la Fig.43.
b#t AC du Triangle ACB*; & *N.76.
caqnnoiffant les trois cotés AB,

BC, AC, on aurala furface *, #y .
Mm iiij T
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On aura de méme les autres

'. Plans triangulaires ADC, &c.

- Effayerons-nous , Eudoxe, de
lever un Plan ou une Carte. -

Evpoxe., Le plitot quiil fe
pourra. , - ,

V. ENTRETIEN.

Sur la manicre de lever une Carte:

EvpoxE. " Ous allez donc 5

: Arifte , lever la

Carte de quelque vafte contrée
fans fortir de votre Cabinet.
Ariste. Carte en idée: en un

mot , vous allez voir, du moins,

une idée légere d’un art, quidans
Penceinte d’'un petit Cabinet pré-
fente 3 nos yenx mille contrées
différentes, -
96. D’abord, qu'eft-ce que Je-
ver la Carte dune contrée? Ceft

. o tta Wl L
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~placer fur le papier divers endroits
qu’elle renferme,leur donnant fur
le papier les rapports des diftan-
ces qu'ils ont fur le terrein: c’eft
réduire le grand en petit. Etonle
fait en déterminant par le moyen
~ dela Géométrie & dela Trigo-
. nométrie , la valeur des angles

& des corés des Triangles for-
. .més par. les diftances, & en tra-
_cant furle papier des angles égaux
aux premiers , avec des c6tés plus
petits , mais proportionnels.

Les angles fort obtus ou fort
aigus , n'étant pas affez fenfibles ,
on les évite. o

97. Les Cartes générales e
comprennent que la figure des
chemins avec la pofition des licux
les plus confidérables. Les Car-
tes particulieres contiennent tout -
‘ce qui peut avoir lieu dans une
Carte , les chemins, la grandeur
 &lafigure des Villes, des Bourgs,

& des Villages, les Riviéres avec
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les Ponts , les Bois, les Chapel-
les, &c. '
rg44.  98. On fcait quEchelle eft
une ligne divifée en un certain
nombre de parties qui difent tant
de grandeurs égales , de toifes ,
par éxemple , ou de lieugs.

9. Enfin, prendre une bafe,
Ceft faire d’une diftance connue
le c6t¢ d’un Triangle ou de plu-
fieurs Triangles.

Cela fuppofé ;

Prosrime I

100. Lever une Carte géné-
" rale. '
1% JYérablis une bafe, la plus
grande qu'il foit poffible , Ceft-a-

dire , que je choifis une diftance -

qui puiffe étre la bafe ou le coté
du plus grand nombre de Trian~
*N.99. gles qu'il fe peut *. -
— o¥g.45. Soient,parexemple, les points
de S_tation% » C: je mefureladi-

m'
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fiance BC ; & j'en fais la bafe ou
le c6té des Triangles que je vais
employer. \

2°. D’une extrémité Cde la ba-
fe BC, je prens avec un quartde
cerclela grandeur des angles for-
més par la bafe BC & par les di-
ftances CD,CE,&c. des lieux. Je

rensdonclesanglesBCN,BCD,
BCE , BCF, paffant le point G,
parce que l'angle BCG feroit trop
obtus ; puis, je prens les angles
BCH, BCI, BCK, BCL, paf-
fant le R’fim‘ M, parce que I'an-
gle BCM feroit trop aigu. .
- 3% Pour avoir la pofition des
endroits N,D, E, F, &c. je cou~
pe les rayons que jai tirés. Ainft
~ de Pautre extrémité B de labafe
BC, je prens I'angle CBF, par
éxemple, fait par BC, & BF cou-
pant le rayon CF; & jai le
oint F : car connoiffant dansle
Ii'::iangle BCF le c6té BC, &
- @eux angles BCF, CBF , y’ai les
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- cbtés ou les diftances CF &

*x.65. BEF *, o

4° Coupant de méme les autres

rayons,je prensles angles CBE,
CBD,CBN,CBH,CBI,CBK, C-
BL ; & connoiflant tous les an-
gles des Triangles formés par les |
rayons coupés,avec un cét€ com-
mun BC, je connois tous les c6-
tés , ou toutes les diftances me«

*n,65.furées par ces cOtés *.

5% Mais yai paflé deux en-
droits G, M. Comment en trou=
ver la pofition indépendemment
de la bafe BC? ,

‘Pour prendre G, on peut pren-
dre pour bafe la diftance BH , ou
une autre plus convenable ; je
prens le c6té CF ; & aprés avoir
pris du point C I'angle FCG, je
prens du point F Iangle CFG.

Or ayant deux angles & un

~ ¢bté CF, dansle Triangle FGC,
~—~  je connois CG&FG.
' Pour trouver le point M, ie



I
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fais de méme. Du point B , je
prens ’angle MBN ; & du point

. N, I'angle BNM ; & yai MN &
BM *.

*N.653

6° Quand jaide lafortelava- .

leur de tous les cotés des Trian-
gles, je rapporte ces cotés furle
papier , donnant a chaque ligne
- fa waleur proportionnelle par le

moyend’une Echelle *, & luifai-*~. g,

fant faire les mémes angles.

7°, Apres avoir rapporté ces
pofitions , il s’agit de continuer &
{)ever les lieux découverts des ex-
trémitésdu Plan déjalevé; & je
fuis la méme méthode, prenant
“pour bafes les extrémités connues

- .de ce Plan. Ainfi, pour lever les

-endroits fitués au-dela des points

.D, N, je prens pounr bafe la dis

-ftance connue DN,
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ProBrLEmME IL.

101. Lever une Carte particas
liére.
1°. Je fais le canevas comme
« n.1a Carte générale *.

oI+ 50, Je réduis le Plan de cha-
~ que Ville a 'Echelle de la Car-
ey.gs.te ¥ o '
3°. Je prens la grandeur , Ia
figure & la fituation des Bourgs ;-
des Villages , des Hameaux, la
forme des rués , des Chemins
avec les Montagnes des envi-
rons. o

4° Slilyades Boisoudes Fos

.2bts , je leve d'abord les: Ha-
-meaux & les Villages les plus pro-
ches , dont les diftances me don-
#N.99. nent des bafes *. Ces bafes font
- une forte de Poligone; & je rap-
—_— porte_a ce Poligone un certain:
: nombre de points qui fervent 3
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marquer les limites du Bois ou

de Ia Forét. .

Enfin, de quelque éminence
hors du Bois, je prens des points

- de pofition dans le Bois. Ces

points font des Chiteaux , des

Clochers ou de grands arbres.

Et 2 la faveur de ces points, j'o-

- riente les divers endroits du Bois,

réduifant le tcut par le moyen
~ de'Echelle *. ‘ ' ¥N.o6,

Eupoxk. Mais, Arifte, com-© 8.
ment prenez vous le Plan d’une Fig.46,

Ville, oud’'une place ABCDEF,

oul'on puiffe entrer 2
" ArisTE. 1°. Je prens la lons

gueur de chaque €6té AB, BC,
- &ec. avec lalongueur de chaque

ligne AE , EB, EC, tirée d’ans
gle aangle. .

2°; Par le moyen dune Echel:

le , par'éxemple de 100 parties ,
je rapporte en petit fur le papier
ces cOtés & ces lignes , faifant

d’abord un petit Triangle a¢f,

1
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~ quia fescorés pro¥ordomels aux
c6tés du grand Triangle AER
corrcf;}ondant ; puis , un autre
~ petit Triangle abe, &c. & jai
-en petit une figure abcdef; qui
eft femblable 3 la place ABCD-
EF , puifque la figure contient
autant de Triangles que la pla-
ce (a) , & queles Triangles de -
T'une font femblables aux Trian-
%}es de lautre (b)) : car deux
‘riangles font femblables des
qu’ils ont leurs c6tés proportion-
nels. -
-Evpoxke. Mais i c’eft une pla-
ce ol I'on ne puifle entrer....
ARIsTE. 1°. Je prens les co-
~.tés & les angles. -
. 2° Je rapporte ces cotés &
wy.96.ces angles fur le papier*, enfor-
~ .te que les angles correfpondants
foient égaux, & les cotés qui
comprennent les angles égaux,
' ?z) Géométrie, N, 234.
4) Ibid. N, 159 :
: proportionnels;
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_proportionnels 3 & jai un Poli-

gone abcedef , femblable a.la
place ABCDEF (a), Poligone

qui pourra fe réduire en autant -

de Triangles femblables , puif-
que les Poligones femblables fe
téduifent en Triangles fembla-
Eupoxk. Ainfi, 3 la lumié-
re du Calcul , de la Géométrie
& de la Trigonométrie , I'on par-
vient 2 des ufages ou l'utile &
l'agréable fe rencoptrent.

Enfin, Arifte , -vos. idées fur
‘les Nombres , fur le Calcul lit-

téral , fur la Géométrie & la Tri-
gonométrie , m’ont para juftes ,

nettes , précifes , 'fuivies ; &
. avec ces lumicres on peur , ce
femble , pénétrer avec agrément

dans ce quil y a dans les Ma-
thématiques de plus curieux &
de plus utile en méme temps.
(¢) Qalcul Littéral , N. 233.
@) Ibid. N. 256. ‘
Tomell, Nn

<y -
IR .
PR
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ArisTe. Le plus grand agré-
ment que les Mathématiques puif-

_ fent me procurer , Eudoxe, ce
fera de m’entretenir avec vous

fur les chofes qui s’y trouveront
le plus de votre gotit & du mien...

.

Fin du Tome fecond.’. a

<
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APPROBATION.

*Ay lipar Ordre de Monfeigneur le Chan~
celier, un Manufcrit intitulé : Entretiens:
" Mathématigues fur les Nombres , I' Algébre,&re..

. Parle R. P. Reenavrt: Etje n'y ai rien

~ trouvé qui en puifle empécher I'impreffion.

‘e

A Paris ce 1¢. Février 1742. :
B CLAIRAUT.

PRIVILEGE DUROY.

OULS, parla GracedeDieu, Roy de

France & de Navarre, i nos amés &
féaux Confeillers , les Gens tenansnos Cours
de Parlement, Maitres des Requétesordinai-
res de Notre Hotel , Grand Confeil , Prévét
de Paris , Baillifs, Sénéchaux ,- leurs Lieu-
tenans Civils, & autres nos Jufticiers qu'il
appartiendra, SaLur; Notre bien amé M1-
CHEL-AN10INE Davip, Libraire & Paris,
Nous a fait expofer qu'il déiferoit faire im-
primer & donner au Public , I'Hiftoire abregée
des Troubles arrivés en Portugal dans le semps

du détrinement du Roy Alphonfe 5 Entretiems

Mathématiques fur les Nombres o I Algébre, &rc,
par le P. Regnaul:. Legons d'Hydroflatique &
d'déromérriz , par M. Cétes ; 8'il nous plaifoit
lui accorder nos Lettres de Privilege pour ce
néceflaire. A CEs cAUSES , voulant favora-
blement traiter PEstpofant , Nous lui avons

" permis & permestons par ces préfentes de fai-

Nn i

—J



re imprimer les Ouvrages cy-deflus fpécifiés >
en un ou plufieursvolumes, & autant de fois
que bon lui femblera, & de les vendre, faire
vendre & débiter par tout notre Royaume ».
pendant le tems de douze années confécuti-
ves, a compter du jour de la date defdites
préfentes. Faifons défenfes 3 toutes fortes de:
perfonnes de quelque qualité & condition

u'elles foient, d’en introduire d’impreflion
2trangere dans aucun lieu de notre obéiffan-

ce ; commeauffi i tous Libraires , Imprimeurs.

& autres , d'imprimer, faire: imprimer, ven-
dre, faire vendre ni contrefaire lefdits Ou~

vrages, ni d’en. faire aucuns: Extraits fous:

quelque prétexte que ce foit, d’augmenta-
tions , eorre&ions, changemens ou autres,,
fans la permiffion exprefle & par écrit dudit.
Expofant , ou-de ceux qui auront droit de
lui, 3 peine de confifcation des Exemplaires
contrefaits & de trois mille livres d’'amende
eontre chacun des contrevenans, dont un tiers
4 Nous, un tiers 3 'Hétel-Dieu de Paris&
Pautre tiers audit Expofant, & de tous dé-
pens , dommages & interéts -1 la charge que

fur le Regiftre dela Communauté des Librai-
res & Imprimeurs de Paris,, dans troismois de
Ta date d’icelles; que Pimpreflion *fera faite
dans notre Royaume & non ailleurs, en bon
{:pi‘er & beaux cara&eres , conformément i

feitille imprimée & attachée pour modelle
fous le contre-fcel defdites préfentes; que:
ITmpetrant fe conformera en tout aux Ré-
ﬂemens.de-la Librairie , & notamment 3 ce=

idn dix Avril 17253 & qu'avant que de

ces Préfen‘tes eront enregiftrées tout au long-



Tes expofer envente, lesmanufcrits ou ime
primés qui auront fervi de copie i 'impreflion
defdits Ouvages , feront remis dans le méme:
état ol I'Approbationy aura été donnée &s
mains de notre trés-cher & féal Chevalier le:
‘Sieur Daguefleau , Chancelier de France,
Commandeur de nos Ordres’, & qu'il en fera
enfuite remis deux Exemplaires dans notre
Bibliothéque publique, un dans celle de no-
tre Chiteau du Louvre & un dans celle de-
notredit trés-cher & féal Chevalier Ie Sieur
Daguefleau , Chancelier de France, le tout
3 peine de nullité des préfentes; du contenw
- defquelles vousmandons& enjoignonsde faie
re joiiir ledit Expofant & fes ayans caufe:
{:leinement & paifiblement ; fans fouffrir qu'il
eur foit fait aucun trouble ou empéchement.
Voulons que- la.copie defdites préféntes qui
fera imprimée rout au long aw commence-
ment ou a la fin defdits Ouvrages , foit tenue:
pougdiiement fignifiée, & qu’aux copies col~
lationnées par 'un de nos amés & féaux Con--
feillers-Sécretaires, foi foit ajoutée comme i
Foriginal. €Commandorns au premier notre:
Huiflier, ou Sergent fur ce requis, -de faire-
pour I'éxéeutiond’icelles ,. tous A&es requis.
& néceflaires fans demander autre permiffion,
& nonobftant clameur de Haro, Charte Nor--
mande & Lettres i ce contraires : Car tel eft’
notre plaifir. Donné i Verfailles le 8. jour dir
mois de Juin , I'am de grace mil] fept cens.
quarante - deux , & de notre Régne le vings~
feptiéme. Par le Roy en fon Confeil,

SAINSON..



-

Regiftré fur le Regifire de la Communauté
des Libraires ¢ Imprimeurs de Paris N°. 2428.
conformément aux Réglemens, & noramment 2
" I Arvés de la Cour du Parlement du 3. Décembre

»705. A Paris ce 12 Juin 1742.
~ SAUGRAIN, Syndics
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