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EUCLIDES

AB OMNI NAVO VINDICATUS:
SIVE

CONATUS GEOMETRICUS

QUO STABILIUNTUR

Prima ipfa univerfz Geometriz Principia,

AUCTORE
HIERONYMO SACCHERIO

SOCIETATIS JESU

In Ticinenfi Univerfitate Mathefeos Profeflore.

OPUSCULUM

EX.™ SENATUI

MEDIOLANENSI

Ab Aultore Dicatum.

MEDIOLANI, MDCCXXXIIL,

N ——— ey e —cim A—

Ex Typographia Pauli Antonii Montani,  Superiorum permiffies







EX." SENATUI

MEDIOLANENSI

Hieronymus Saccherius e Soc. Jesu

F.

Uclidem ab omni n2vo vindicatum, fip-
plicem vobis fifto, PP. Sapientiffimi ; quibus
nempe quotidiano veluti ufu compertiflimum_.
eft, quanti in unaquaque difciplind interfit, ea-
fum prima quedam dogmata inconcufla, atque
immota confiftere , ne tota fuperextruéte in-
quifitionis machina, inopino cafi, funditds
evertatur . Id enim in ipsd Divini, Humani-
que Juris {cientid , quz Ampliffimi Ordinis Ve-
;]lti precipuum decus eft, rerumque maximas

*.2 fum,




rum arbitra , ac moderatrix.fedet ; perfpeCtum
fatis habere poteftis . Hazc enim nifi zquiflimis
Principum Legibus, Sapientiumque Refpon-
fis, que vim legis, ac pondus ipsa humani ge-
neris approbatione meruerunt , quibufdam ve-
luti bafibus niteretur, quanta emergeret in jure
dicendo nunquam vincenda perplexitas , quot
in Foro inextricabiles tenebrz, quam infelix
perturbatio publicz felicitatis | Et hac quidem
cautio., cum in omni diftiplinarum geénere lo-
cum habet , tum przcipué in Mathematicis di-
ligentitis adhibenda eft, unde omne opinands
arbitrium exulat , foloque principiorum , ac
confecutionum infeparabili nexu elicitur mani-
fefta, ac compertiflima veritas . Ea de causa
infignes Geometrz , tum prioribus illis jtum-.
etiam ad hanc ufque ztatem noftram confequen-
tibus feculis; Mathefcos Flementa ad, exactifli-
e firmitatis leges redigere ‘ftuduernnt ;- eo ta-
men conatu, qui & mihi ( abfit.verbo invidia)
-exercendi ingenii , pro munéris mei ratione, ,
facultatem religuerit, ac éxcitaverit volunta-
tem. Quo fuccefln, Erudirorum judicium eric,
Me certé , {i audire quempiam in re fua decet;
non peenitet laboris mei ; qui ut latius promana-
ret, atque exciperetur libentius, cui nifi Ex-

celfo Ordini Veftro, PP. Ampliflimi, fafétﬂﬂ*
-




dus erat , qui Veftri Nominis sloriam fplendore
fanguinis , Do&trin eminentia , virtutum. me-
rito {fuperatis ? Hoc itaque alterum , poft Neo-
faticam , {ummi in vos obfequil mei , pignus,
ac monumentum excipite ; quodque caput eft:
Authorem ipfum habete, quamdiu vivet, Vo=

bis Addi&iflimum .







IGNATIUS VICECOMES
SOCIETATIS JESU

In Provincia Mediolanenfi Przpofitus Provincialiss

Um librum ; cui titulus Euclides ab omni neve vindi-
catus a P. Hieronymo Saccherio noftra Societatis
Sacerdote conferiptum, aliquot ejufdem Societatis Theo-
logi recognoverint , & in lucem edi pofle probaveriat ;
facultate nobis a R.P.Noftro Prapofito Generali Francifco
Retz communicata , concedimus ut typis mandetur , fi
1S, ad quos fpe@tac ; iea videbitur : Cujus rei gratid has
litteras manu noftra fubfcriptas, figilloque noftre munitas
dedimus. Mediolani 16. Augultt 1733,

_IGNATIUS VICECOMES.
Loco +% Sigilliy’ '




On Gafpar a Bafilica-Petri Sacre Theologi®, ac Juris utrinfs

que Doctor, S. Offitii Revifor, ex juffu Reverendiflimi Pa-

eris Magiftri Sylveftri Martini Inquifitoris Generalis Mediolani,

vidi, & attenté legi Librum, cui titulus, Eyclides ab omni nz-

vo vindicatus , Auctore Hieronymo Saccherio Societatis Jesu &c.

nihilque in o reperi contra Fidem Orthodoxam ; neque contra
bonos mores, ac ideo pofle przlo mandari cenfeo &c.

Die 13. Julii 2733,
IMPRIMATUR
F. Sylvefter Martini Ord. Prad. Inquifitor Generalis Mediol.

Francifcus Curionus S. Eufebii Archipresb. pro Eminentils, 8
Reverendifs. D, D, Card, Odefcalco Archiep-

Carlius pro Excellentiffimo Senatu,



PROGMIUM
ADLECTOREM

Uanta fit Elementorum Euclidis preftantia , ac di-
gnitas, nemo omnium 5 qui Mathematicas difcipli-
nas noverint , ignorare poteft . Lectiffimos hanc in
rem teftes adbibeo Archimedem , Apollonium , Theo-

_ dofium, aliofque pené innwmeros , ad hec ufque
noftra tempora vevum Mathematicarum Seriprores, qui non Gli-

ter bec Euclidis Elementa ufurpant y wife ur principia jam die
fabilita, ac penitus inconcuffa. Verum tanta bec wominis ce-
lebriras verare non poruit , quin multi ex Antiquis pariter , ac
Recentioribus, iiqgue Magni Geometre nevos quofdam a [e de-
prabenfos cenfuerint in bis ipfis pulcheryimis ;nec unquam [atis
landaris Elementis . Tres autem bujufimodi nevos defignant ,
quos flatim fubnetio, singh o
Primus vefpicit definitionem parallelarum , & (ub es Axio-
ma, quod apud Clavium eft decimumtertium Libri primi , ubi
Euclides fic pronunciar: Si in duas rectas lineas, in eodem
plano exiflentes recta incidens linea duos ad eafdem par-
tes internos angulos minores ‘duobus rectis cum eifdem
efficiar, duz illz rectz linez ad eas partes in infinitum
protracte inter {fe mutuod incident. Porro nemo eft , qui du-
biter de veritate expofiti Pronunciatis [ed in eo unicé Euclidem
accufant , quod nomine Axiomatis ufits fuerit ; quafi nempe ex
Jolis terminis vité per[petlis [ibi ipfé facerer fidem. Inde autems
won pauci ( verentd ewrevoquin Buclided parallelarum definitia-
ue ) illius demonfirationem aggreﬁ? funs ex iis folis Propofirios
nibus Libr primi Euclidei, que precedunt vigefimam nonam ,
#d quam [eilicer ufui effe incipit cont:l-;;wvfam Pronunciatum ,
- Sed




X
 Sed rurfum ;quoniam antiquornm in hanc rews conatus vifs
won [unt adamuffim feopum artingere 5 faltum idcirco eft , ut
multi proximiorum remporum eximnii Geometre, tdem penfim
aggreffi , necef[ariam cenfucrint novam quandamn parallelarum
definitionem. Itaque; cum Euclides parallelas vectas lsneas de-
fniat 5 qu in eodem plano exiftentes, fi in utramque
partem 1in infinitum producantur, nunquam inter fe” mu-
tud incidunt; poftremis expofire definitionis vocibus bas alias
(ubftizuuns : Semper inter {c equidiftant; aded ur nempé fin.
gule perpend:’mlarrx ab. uno quolibet unius illarum punito ad
alteram demiff@ equales inter fe fint.
At nova rerfum hine oritur [ciffura. Nam aliqui , & iz
[ané acytioves 5 demonfErare conantur parallelas rettas lineas
prout. fic definitas , unde utique gradum faciant ad.demonftran-
dum [ub ipfis Euclideis vocibus controver(um Pronunciatum
eui mimirum ab ed vigefimd nond Libri primi Euclide: ( pau-
enlis quibuflam exceptis ) univerfa innitittir. Geomerrvia. Alis
werd. (non fine magno in rigidam Logican peccato) eas tales re-
étas lineas parallelas, nimirum eequidiftantes, affumunt tan-
quam datas, ut inde gradum faciant ad religua demonftranda .
Et bac quidem [atis funt ad pramonendum Lettorem fuper
3is , QU@ Mmateriam exbibebunt Libro pr::ori bujus mei Opufrulis
Nam uberior pradictorum aumium explicatio babebitur in Scho-
liis poft Prop. vigefimam primam enunciari Libri quems divi-
dam in duas veluti partes. In priove imitabor antiguiores illos
Geomerras, nibil propterea follicizus de naturd , aur nomine il-
lius linew , que omnibus [uUis punitis a quadam (uppofitd reftd
lined equidifies: Sed unicé in id incumbais 5 ut controverfum
Baclideum Axioma citra omuenn perizionem principis claré de-
monfirem 3 wunquam idcircd adbibens ex ipfis prioribus Libri
primi Buclidei Propofitionibus, 1ot 1odo vigefimam feptimant,
aut vigefrnam oftavam , fed nec ipfas quidens decimam [extam,
qut decimam [eptimam ynifi ubi-clare agatur de sriangulo omng
(74




S X1
ex parte civcumferipto . Tam in pofteriore parte , ad novam
ejufdem Axivmatis confirmationein demonftrabo non nifi reétam
bineains effe poffe, que cmnibus fuis punéhis a quadam’ fuppofird
ve€ld lined equidiffer . Horum antem occafione prima ipfa uni-
ver(® Geometrie Principia rigido examini fubjicienda bic cffe
nullus eft | qui non videar .

Tranfeo ad alios duos nevos Euclidi objectos. Prior ve[pi-
6it definitionem [extam Libri- quinti fuper wque proportionali-
bus: Pofterior Definitionem quintam Libri fexti fuper compofi-
vione rationum . Fic autem evir fecundi mei Libri unicus [co=
pus , ut dilucidé explicem prefaras Buaclidwas Definitiones ,
Jimulque oftendam non @equo jure bac in parte Euclidis nomen
vexatum fuiffe,

Prodeft tamen vurfum premonere, demonftratum a me irs
bac occafione unum quoddam Axioma, quod rutiffimé per omnem
Geomerriam verferur, fine indigentid illius Poltulati , fub no-
mine dxiomatis ab interpreibus (us reor) ingruft o cujus ufus
sncipir ad 18, quinti, ' i e
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Addenda cenfeo, que fequuntur.,

‘1. TNIL &II. PI'OPO{-.I Lib. primi duo ja- .

_ cluntur principia , €% quibus in IiL
& 1V. demonftratur , angulos interiores ad
re¢tam jungentem extremitates @qualium
perpendiculorum, qua ex duobus punctis
alterius recte , veluti bafis, versis eafdem

‘partes (in eodem plano ) erigantur , non

modo fore inter fe =quales , fed praterea
aut reclos, aut obtufos, aut acutos , prout
1lla jungens 2qualis fuerit, aut minor , aut

major preedi@a bafi: Atque ita viciffim. 4 pag. &

2. Hincf{umitur occalio fecernendi tres

“diverfas hypothefes , unam anguli recti, al-

t¢ram obtufi , tertiam acuti: circa quas in
V. Vi. & VII. demonflratur , unam quam-
libet harum hypothefium fore femper uni-
¢ veram, {1 nimirum deprehendatur yera
in uno quolibet cafu particulari.

3. Tum verd; poft interpofitas tres
alias neccflarias Propofitiones ; demonftra-
tur i XL XII, ac XIIL univerfalis veritas
noti Axiomatis, refpectu habito ad priores
duas hypothefes, unam anguli recti, & al-
teram obtufi 5 ac tandem 1n XIV. oftendi-
tur abfoluta falfitas hypothefis anguli ob-
tuft . Atque hinc incipit dinturnum pra-
lium adversiys hypothefin anguli acuti,qua
*ola repuit veritatem illiys Axiomatis,
4(

& pag- §

@ pag. 19



4. Itaque in XV. ac XVI. demonftra-
tur {tabilicum iri hypothefes aut anguli re-
€ti, aut obrufi,aut acuti,ex quolibet trian-
gulo reétilineo , cujus tres {imul anguli
@quales fint,aut majores,aut mmores duo-
bus rectis; ac {fimiliter ex quolibet quadri-
latero rectilineo, cujus quatuor fimul angu-
li =zquales {int , aut majores , aut minores
quartuor rectis. a pag. 20

5. Sequuntur quinque alizz Propofitio-
nes, 1n quibus demonfirantur alia indicia
pro {ecernenda vera h}rpmhe{_i 2 falﬁ_ﬁ. a pag. 23

6. Accedunt quatuor principaliaScho-
lia; in quorum poftremo exhibetur figura
quadam geometrica, act quam fortafle re-
fpexit Euclides , ut {uum 1llud Pronuncia-
tum aflumeret tanquam per fe notum . In
tribus prioribus oftenditur non valuifle ad
intentum przcedentes infignium Geome-
trarum conatus . Sed quia controverfum
Axioma exal&tiffime demonitrarur ex duabus
prefuppofitis rectis lincis wquidiftantibus ;
monet 1bi Auctor contineri in eo prefuppo-
fito manifeftam: petitionem Prineipii. Qudd
fi provocari hic velit ad communem perfua-
fionem ,atque item exploratifiimam praxim;
rurfum menet provocari non debere ad ex-
perientiam, qua refpiciat pundta infinita ,
cum fatis effer poflit nnica experientia uni
cuivis puncto-affixa . Quo loco tres ab ipfo
afferuntur  invictifime -~ Pemonliirationes
Phyfico-Geometrica. 135 apag. 29

7. Superfunt: duodecim aliz Propofi-

. tiones,




XV
ciones, qua prime Parti hujus Libri finen.
imponunt. Non expono particularia affum- -
pta , quia nimis implexa . Soliim: dico ibi
tandem manifefte falfitatis redargui inimi-
cam hypothefim anguli acuti , utpote que
duas rectas agnofcere deberer, qua in uno
eodemque punéto commune reciperent in
codem plano perpendiculum: Quad quidem
nature linez recte repugnans efle demon-
ftratur per quinque lemmata, in quibus
concluduntur quinque ‘principalia. Geome-
trizz Axiomara , qua refpiciunt lineam. re-
&am , ac circulum , cum fuis correlativis
Poftulatis. apag. 43
8. Secunda pars continet fex Propofi-
tiones . 1bi autem j poft expenfam ( juxta
hypothefim anguli acuti ) naturam illius li-
nex, quz omnibus fuis punctis a quadam
prafuppofita recld lined xzquidifter ; multis
modis oftenditur , eam fore @qualem con-
trapofitz bafi, unde infertur prenunciatas
hypothefis certiflima falfitas. Quare tandem
in ultima Propof. qua eft XXXIX. exadhil-
fime demonflraturcelebre illud Fuclideum
Axioma, cui nempe (ut omnes fciunt) uni-
verfa Geometria innititur. _ apag. 87
" . Secundus Liber digeri commode
| non potuit in Propofitiones , etiam{i locis
| opportunis plura intermifta {inc utiliffima
T heoremata , ac Problemata . Meretur i~
hilominus exprefs¢ notari unum quoddam
Axioma, cujus ibi demonftratur non modo
veritas , yerum etiam univerfalis utilitag
P10




pro omni Geometria , fine indigentia alte-
rius parum decori Poftulati, quod ab inter-
pretibus cenferi potefl intrufum fub nomi-
ne Axiomatis , cujus nempe ufus incipit ad
18. quinti. Et id quidem pro prima Parte
hujus Libri,, in qua ‘vindicatur Def. fexta
quinti Fuclidzi.

10. Tum in fecundaParte; preternon-
nulla alia opportuné addita, ad tuendas re-

liquas Definitiones ejufdem Quinti circa
magnitudines proportionales; demonftratur
priore loco ( refpectn habito ad magnitudi-

nes commenfurabilés )quinta Definitio Sex-
ti, etiamfi recipi ea deberet in quid rei, Ve-
luti Axioma: Sed rarfum multis exemplis,
ex ipfo Euclide petitis’, oftenditur: nullius
demonftrationis indigam ecam efle , quia
Definitionem ‘puri nominis . Atque ita, poft

opportunam additam!'Appendicem , huic:

Operi finis imponirur'.-

apag. 102

& pag. 132




X306, 16.

ERRATA CORRIGE

Pag. lin,

r1. §. cefpeélive refpective

20. 9. mauifeftum manifeltum

26, o, punttum D punétum B

28. 11. Jnagantur “ Jungantur

28. 14. pu ctum punctum

30. 17. Infiftentis Infiftenti

40. 1e. pratet prater

46. 29. ratioue ratione

65. 16, fuppofira ri fuppofitam

72. 30. und ABX reta .unﬁ ADX reéta

73. 1. intelligantur intelligatur

73. 5. cumeidemreétd ABX cum eddemre&ta4DXY

~5. penult. fita fit a

85. 1. exachfim® exactiffime

97. ult. Ipfi ipfi

109. ult, IBC ABC' .

habe: fc habet

Reliqua errata leyiora, ac praefertim circa frequen-
rem immutationem literarum n & v, f &, r & ¢
fapiens Lector condonabit.



EUCLIDIS

AB OMNI NEVO VINDICATI
LIBER PRIMUS:

In quo demonftratur: duas quaslibet in eodem plano
exiftentes rectas lineas , in quas recta quzpiam
incidens duos ad eafdem partes internos an-
gulos efficiat duobus rectis minores ,
ad eas partes aliquando invicem
coituras, fiin infinitum

producantur.

PARS PRIMA

PROPOSITIO L

I duz @quales veéte (fig. 1.) AC, BD, wquales ad eaf~
S dem partes efficiant angulos cum re¢ta AB: Dico ang- oy

los ol junctam CD equales invicem fore.

Demonflratur . Jungantur 4D, CB. Tum confide-
rentur triangula CAB, D B 4. Conftat ( ex quarta primi)
zquales fore bafes CB, 4D. Deinde confiderentur trian-
gula 4CD, BDC. Conftat ( ex oftava primi ) @quales
fore angulos 4CD, BDC. Quod erat demonftrandum.

PROPOSITIO IL

M:fngnre wniformi quadrilatero ABDGC, latera AB,CD,
bifariam dividanrur (fig.a.) in punitis M, & H. Di-
A Sy




-

z
“co angulos ad juntlam MH fore binc inde veblos?

Demonftratur. Jungantur 4H, BH,atque item CM,
D M. Quoniam in eo quadrilatero angult 4, & B pofiti
fufit quales, atque item ( ex precedente ) equales func
anguli C, & D; conftat ex quarta primi (cum alids nota
fit qualitas laterum ) ®quales fore in triangulis CAM,
D B M, bafes CM, D M; atque item , in triangulis 4CH,
BDH, bafes AH, BH . Quare; collatis inter {e triangulis
CHM, DHM,ac rurfum inter {c triangulis AMH, B MH;
conftabir (ex octava primi) 2quales invicem fore , atque
ideo rectos angulus-hinc inde ad puncta M, & H. Quod

erat demonitrandum,

PROPOSITIO IIL

QI due equales refte (fiz.3.) AC, BD, perpendicularirer
) infiftant cuivis refte AB: Dico junttam CD aqualem
fore, aur minovem ;aut majorem.ipsdé A B, prous anguli ad ean-
dem C D fuerint aut reéti, aut obtuft, aut acutt.
Demonitratur prima pars. Exiftente reto utroque
angulo C, & D; fit, fi fieri poteft , alterutra ipfarum , ut
D C, major alrerd BA4. Sumatur in DC portio D K =qua-
lis ipfi B 4, jungaturque 4X. Quoniam igitur fuper BD
ferpendicularitﬂr infiltunt 2quales re@e B4, D K ,zqua-
es erunt ( €x prima hujus ) anguli BAK , DK 4. Hoc
autem abfurdum eft ; cum angulus BAK fit ex confiru-
¢tione minor fuppofito reéto BAC; & angulus D K 4 fit
ex conftru@ione externus , atque 1deo (‘ex decimafexta
primi ) major interno, & oppofico DC4, qui fupponitur
rectus. Non ergo alterutra praedictarum rectarum, DC,
B A, eft altera major, dum anguli ad junétam CD f{int re-
&i; ac propterea zquales invicem funt. Quod erat primo

loco demonitrandum, A 30,8
g Demons



Demonftratur fecunda pars, ST autem obtuf] fueiint
anguli ad junétam €D, dividantur bifariam 4B, & CcD,
in punctis M, & H, jungaturque MH . Quoniam ergo fu-
per re€ta M H perpendiculariter infiftunt (ex precedente )
duz re¢te AM, CH), poniturque ad junétam 4C angulus
rectus in 4, non erit ( ex prima hujus ) reta CH &2qualis
ipfi AM, cum defit angulus re®usin C~ Sed neque erit
major ; caterim {umpta in HC portione, X H @quali ipfi
AM, =quales forent (exprima hujus) anguli ad junctam
AKX . Hocautem abfurdum eft , utr fupra. Nam angulus
MAKR eft minor recto 5 & angulus HK 4 eft ( ex decima-
fexta primi) major:obtufo, qualis fupponirur internus, &
oppofitus HCA. Reftat igitur, ut CH, dum anguli ad
junftam €D ponantur obtufi, minor fit ipsi 4M;ac prop-
terea prioris dupla €D minor fit pofterioris dupld 4B,
Quod erat fecundo loco demonftrandum..

Demonftratur tertia pars. Tandem verd, fi acuti fue=
rint anguli ad‘jun&am €D, dudti pariformiter ( ex prae-
cedente ) perpendiculari MH, {ic proceditur . Quoniam
{uper recta MH perpendiculariter infiftunt due recte A M,
CH, poniturque ad junctam AC: angulus rectus in 4, non
erit ( ut fupra ) recta CH @qualisipfi AM, cum defir an-
gulus rectus in C. Scd neque erit minor : caterim ; fi in
HC protracti fumatur HL zqualisipfi AM;2quales forent
(ut fupra ) anguli ad junétam AL, Hoc autem abfurdum
eft. Nam angulus M AL eft ex conftructione major {uppo-
fito recto M AC; & angulus HL A4 eft ex conftructione 1n-
ternus, & oppofitus, atque ideo minor (ex decimafexta
primi ) externo HC 4, qui fupponitur acutus. Reftat igi-
tur, ut CH, dum anguli ad jun&am ¢D fint acuti, major
{it 1psd A M, arque ideo prioris dupla €D major fit pofte-
rioris dupld 4B. Quod erat tertio Joco demonftrandum

Iraque conftar junétam €D aqualem fore , aut mino-

A 2 rem
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vem , aut majofém ipsd 4B, prout anguli ad eandem CD
fuerint aut recti , aut obtufi , aur acutt. Quz erant de-

monitranda ,
COROLLARIUM I.

adrilatero continente tres quidem an-
unum obrufum, aut acutum, late-
n reco minora funt , alterum
fi ille angulus fit obrufus,

Inc in omni qu
gulos rectos, &

ra adjacentia illi angulo no
altero, lateribus contrapofitis,
majora autem, {i fit acutus. Id enim demonftratum jam

eft de latere CH relaté ad contrapofitum latus AM ; fimi-
lique modo oftenditur de latere AC relate ad contrapofi-
tum latus MH. Cum enim recte 4G, MH , perpendicus-
lares fint ipfi 4M, nequeunt ( ex prima hujus ) effe invi-
cem zquales, propter inzquales angulos ad jun&tam CH.
Sed neque (in hypotheli anguli obtuii in C ) potelt qua-
dam 4N, portio ipfius 4C, zqualis efle ipfi MH, qua nt=
mirum major fit predicta 4C: ceterum (€x eadem prima)
xquales forent anguli ad jundtam HN ; quod eft abfur.
dum, ut fuprd. Rurfum vero (in hypotheli anguli acuri
in eo puncto C) fi velis quandam AX , fumptam 1n AC
protractd, 2qualem ipfi MH, qua nimirum minor fit mo-
do dicta AC; jam eodem titulo @quales eruat anguli ad
HX ;quod utique abfurdum itidem eft, ut fupra. Reftat
igitur,at in hypothefi quidem anguli obtufi in eo puncio
C, latus AC minus fic contrapoﬁto latere MH ; in hypo-

thefi autem anguli acuti fit eodem Majus . Quod erat 1n-

tentum.
COROLLARIUM 1L

MU_Itb autem magis erit CH major portione qualibet
1Pf_1us ﬁﬂg s UL Pl_lt?:l. E_ﬁ! ’ a.d quam qcmPc jléngqa



€P acutiorem adhuc -angulum efficiat cum ipfa CH vers
sts partes pnnéti H, & obtufum ( ex decimafexta primi )
cum €a P M yersis partes puncti M,

COROLLARIUM IIL

RUrFum conftat predicta omnia &que procedere, five
affumpta perpendicula 4C, & B D, fuerint certe
cujufdam apud nos longitudinis, {ive {int , aut fupponan-

tur inﬁﬁnité parva. Quod quidem notari opportune debet
in reliquis fequentibus Propofitionibus. '

PROPOSITIO IV.

VIciﬂi'm autem ( manente figura pracedentis Propofitionis

anguli ad junéiam C D erunt aur reiti, aut obtufi, aut
acuri, prout recta CD aqualis fuerit 5 aut minor 5 aur major,
contrapofitd AB.

Demonitratur. Si enim reéta €D @qualis {it contra-
pofite 4B, & nihilominus anguli ad eandem fint aut ob-
tufi, aut acuti ; jam ipfi tales anguli eam probabunt ( ex
przcedente ) non @qualem , fed minorem , aut majorem
contrapofitd 4B ; quod eft abfurdum contra hypothefim.
Idem uniformiter valet circa reliquos cafus. Stat igitur
angulos ad junétam CD efle aut rectos, aut obtufos , aut
acutos, prout recta CD @qualis fuerit,aut minor, aut ma-
jor contrapofitd 4B. Quod erat demonftrandum.

DEFINITIONES.

Uandoquidem ( ex prima hujus) recta jungens extre-
mitates equalium perpendiculorum eidem recte
(quam vocabimus bafim) infiftentium , 2quales ef.

vocabimus D& b fioie
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ficit angulos cum ipfis perpendiculis; tres idcirco diftins
guendz {unt hypothefes circa {peciem h9rum an L1lorum.
Et primam quidem appellabo hypothefim anguli recti ;
{fecundam verd , & tertiam appellabo hypothefim anguli
obtufi, & bypothefim anguli'acuti, o

PROPOSITIO V.
HYp;;ﬁyg/f.n anguli reél':', ¥/ -'uc'l in uno cafu eft vera 4 ﬁmpnf

in omni cafu 1lla fola eft vera.

Demonfiratur . Efficiat junéta €D '( fig, 4.) angulos
rectos cum duobus quibufvis zqualibus perpendiculis 4C,
BD, uni cuivis 4B infiftentibus . Erit CD (ex tertia hy.
jus) zqualis ipfi 4B. Sumantur in 4C, & BD protractis
duz CR, DX, zquales ipfis 4C, BD ; Jungaturque R X,
Facile oftendemus jun@am R X @qualem fore ipli 4B, &
angulos ad eandem rectos. Et primd quidem per fuperpo--
fitionem quadrilateri 4B D C fuper quadrilaterum CDXR,
adhibitd communi bafi €D. Deinde clégantits fic proce-
ditur . Jungantur 4D, RD. Conftat ( ex quarta primi )
&quales fore in triangulis 4CD, R CD, bafes AD, RD,
atque item angulos CDA4, CDR, ac propterea @quales
reliquos ad unum re¢tum, nimirum ADB,RDX. Quare
rurfum (ex cadem quarta primi) ®qualis erit, in triangu~
lis ADB, RDX, bafis AB, bafi Rx . Igitur ( ex prace-
dente ) anguli ad junctam RX erunt redti | ac Propterea
Ferliftemus in eadem hypothefi anguli re@i.

Quoniam vero augeri fimiliter poteft longitudo per-
pendijculorum in infinitum, fub cadem bafi 4B, confiffen.
te femper hypothefi anguli recti , demonftrandum eft
eandem hypothefim femper manfuram in cafy cujufvisim-

minutionis.coruyndem perpendiculorum;jquod quidem ita
eyiacitur, :

Suman~



.. Sumantur in 4R, & BX duo quzlibet 2qualia Tar;
pendicula 4L, BK , jungaturque LK , Si anguli ad jun«
¢tam LK rechi non fint, erunt tamen ( ex prima hujus )
invicem 2quales. Erunt igitur ex.una parte, ut putl ver-
sus 4B obrtufi, & versiis R X acuti, ut nimirum anguli
hinc inde ad utrunque illorum punétorum equales fine
( ex decimatertia primi ) duobus rectis . Conftat autem
®qualia etiam invicem efle perpendicula LR, KX | ipfi
R X infiftentia . Igitur (‘ex tertia hujus ) erit LK major
quidem contrapofitd R X, & minor contrapofitd 4B,

“Hoc autem abfurdum eft ; cum 4B, & R X oftenfe
fint ®quales. Non ergo mutabitur hypothefis-angul; recti
fub quacunque imminutione perpendiculorum, dum cone
fiftar femel pofita balis 4B. ;

Sed neque immutabitur hypothefis anguli redi, fub
quacunque imminutione , aut majori-amphitudine bafis ;
cum manifeftum fit confiderari pofle ur bafim quodyis
Perpendiculum BK, aut BX , atque ideo confiderari vi-
ciflim ut perpendicula ipfam AB, & rectam zqualem con-

trapofitam K L, aut XR.
Conftat igitur hypothefim anguli recti, {i vel in uno
cafu fit vera, femper in omni cafu 1llam folam efle veram,

Quod erat. dcmnnﬂcfandum ‘.
- PROPOSITIO VI

Ypothefis anguli obrufi, [i vel in uno cafu eft vera, Jempep

in.omni cafs illa fola eft vera,

Demonftratur ; Efficiat juncta €D ( fig. 5.) angulos
obtufos cum duobus quibufvis @qualibus perpendiculis
AC, BD , uni cuivis recte 4B infiftesitibus . Erit CD
(ex tertia hujus) minor ipsd AB. Sumantur in 4C, BD
Protractis duz quliber invicem &quales portiones CR i

: X DX
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DX ; jungaturque RX . Jam quero de angulis ad juns
¢tam RX , qui utique (ex prina hujus ) @quales 1n<
vicem erunt . Si obtufi funt, habemus intentum. At
recti non funt; quia fic unum haberemus cafum pro hypo-
thefi asguli reét, qui nullum (ex precedente ) relinque-
ret locum pro hypothefi anguli obtufi . Sed neque acuti
funt. Nam {ic ellet RX (ex tertia hujus ) major 1psd 4B;
ac propterea multo major ipsa €D. Hoc autem fubﬁ'[’cerc
non pofle {ic oftenditur. S} quadrilaterum CDXR 1ntel-
ligatur impleri rectis abfcindentibus ab ipfis CR, DX,
portiones invicem zquales, implicat tranfiri a recta CD,
qua minor eft ipsi 4B, ad RX eidem majorem , quin
tranfeatur per quandam ST ipfi 4B @qualem. Hoc autem
abfurdum efle in hac hypothefi ex eo conftar; quia fic (ex
quarta hujus) unus haberetur cafus pro hypothefi anguli
recti, qui nullum (ex precedente) relinqueret locum hy-
pothefi anguli obtufi . Igitur anguli ad juaclam RX de-
bent efle obtufi.

Deinde, fumptisin AC, B D, 2qualibus portionibus
‘4L , BK ; {imili modo oftendemus angulos ad junctam
L K nequire efle acutos versus ipfam 4B ; quia fic illa fo-
ret major, quim 4B, ac propterea multd major reGtd CD.
Hinc autem reperiri deberet, ut fuprd, quedam interme-
dia inter CD minorem , & LK majorem ipsi 4B ; inter-
media, inquam, &qualis ip{i 4B, qua utique, ex jam no-
tis, omnem locum auferret hypothefi anguli obtufi. Tan-
dem propter hanc ipfam canfam recti effe nequeunt angu-
1i ad junctam L K ; ergo erunt obtufi. Igitur fub eadem
bafi 4B, auctis, aut imminutis ad libitum perpendiculis,
manebit femper hypothefis anguli obtufi.

Sed debet idem demonftrari fub affumpta qualibet
bafi. Eligatur (fig.6.) pro bafi quodlibet ex praedictis per-
pendiculis, ut putd BX, Dividaatur bifariam in punclis

M,
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W1, & Hipfe 4B, RX ; jungaturque MH, Erit MH (e ;
{ecunda hujus) perpendicularis ipfis 4B, R X, Eft autem |
angulus-ad pun(’gum B reftus ex hypotheli; & obtufus,ex |
jam demonilratis, ad punétum X . Fiat igitur angulus re-
&us BX P yersus partes ipfius MH. Qccurret X P ipfi
MH in quodam puncto P inter puncta M, & H conflitu-
t0; cum ex una parte angulus BX H {it obtufus; & ex al-
tera, fi jungatur X M, angulus BX M ( ex decimafeptima
primi ) fit acutus. Tum verd 5 quoniam quadrilaterum
X B M P tres continet angulosrectos ex jam notis, & unum
obtufum ( ex decimafexta primi ) in punclo P, quia eft r
externus relaré ad internum , & oppolitum rectum angu- ;
‘Jum in puncto H triangult PHX;; erit latus X P (ex Cor,
1. poft tertiam hujus ) minus contrapofito BM. Quare; af-
fumptd in BM portione BF =quali ipli X P ; erunt ( ex |
prima hujus) anguli ad junétam PF inyicem equales , nt- t
mirum obtufi, cum angulus BFP (ex decimafexta primi )
{it obtufus propter reétum angulum internum , & oppofi-
tum FMP, Igitur fub qualibet bafi BX confiftithypothe-
{is anguli obrufi. 0301 4
Confifter autem, ut fupri, eadem hypothefis {ub ez~
dem bafi BX, quamvis zqualia perpendicula ad libitum
augeantur, aut minnaatur. Iraquc conftat hypothefim an-
guli obtufi, fi vel in uno cafu fit vera, femper in omni
cafy illam folam effs veram ., Quod erat demonftrandum,

PROPOSITIO VIL

Ypothefis anguli acuti, i vel in uno cafu gft Vera , femper
in omni cafu illa fula eft vera.
Demonitratur facillime. St enim hypotheﬁs anguli |
acuti permittat aliquem cafum alterutrius hypothefis aut
anguli recli, aut anguli obtufi, jam (ex duabus precedens
&5 | B tibus)

|
i
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tibus ) nullus relinquetur locus ipfi hypothefi anguli acu2
ti; quod eft abfurdum, Iraque hyp()the_ﬁs anguls acuti, i
vel 1n uno cafu eft vera, femper in-omai cafu illa fola eft

&

yera. Quod erat demonftrandum.
' PROPOSITIO VIIL

Ato quovis triangulo ( fiz. 7. ) ABD ,reélangulo in B
D protrabatur D A ufque ad aliquod puniium X , ¢ per
A erigatur ipfi A B perpendicularis HA G, exiftente punéo
H ad partes anguli XA B . Dico angulum externum X AH
equalem fore, aut minorem, aut majorem interno , & oppofito
A DB, prout vera fit hyporhefis anguli veiti, aut anguli obtufs,
aur anguli aeuti: Er viciffin. :

Demontftratur . Sumatur i HC portio 4C 2qualis
3pli BD, jungaturque CD. FErit €D , in hypothefi anguli
recti, zqualis ;(ex tertia hujus) ipfi 4B. Quare angulus
AD B ®zqualis erit ( ex otava primi ) angulo D 4C; five
ejus aquali (ex decimaquinta primi)angulo X 4H. Quod
erat primo loco demonftrandum.

Tum,in hypothefi anguliobtufi, erit CD (ex eadem
tertia hujus) minor 1psa AB. Quare in triangulis 4D B,
D AC erit (ex vigelimaquinta primi) angulus D 4C, five

ipfi ad verticem ) X AH , minor angulo 4DB. Quod
‘erat fecundo loco demonftrandum .

Tandem, in hypothefi anguli acuri, erit €D (exea-
‘dem tertia hujus) major contrapofiti 4B. Quare in pre-
di@is triangulis, erit ( ex eadem vigefimaquinta primi )
angulus D AC, {ive (ipfi ad verticem) X 4H, major an.
gulo 4D B. Quod erat tertio loco demonftrandum .

Viciflim autem: {i angulus CA4D, five ejus ad verti-
cem X 4H, zqualis fit interno , & oppofito 4D B ; erit
- Lex quarta primi) Junéta CD @qualis 1pfi 4B, ac propte-

A ' rea
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Fea (ex quarta hujus) vera etit hypothefis anguli recti.
Sin verd angulus CAD ,five ejus ad verticem X AH,
minor {ir, aut major interno, & oppofito 4D B; erit etiam
( ex vigefimaquarta primi ) juncta €D minor , aut major
1psd 4B;ac propterea ( ex quarta hujus ) vera erit tefpe-
ctive hypothefis aut anguli obtufi, aut anguli acuti. Qu&
omnia erant demonfiranda.:

PROPOSITIO IX

Ujufvis trianguli reétanguli reliqui duo acuti anguli fimul
C ﬁ:mpti ggquaie.rﬁtm uni recios in byporhefi anguli recti ;
majores uhno vecto, in bypnrbqﬁ anguli obrufi; minores autem im
Bypothefs anguli acuti.

Demonftratur. Si enim angulus X AH ( manente fi~
gura fuperioris Propofitionis ) @qualis eft ( nimirum , ex
pracedente, in hypothefi anguli recti) angulo 4D Bj; jam
angulus 4D B duos rectos efficiet: cum angulo HAD ,
prout eos efficit ( ex decimatertia primi) pradictus angu-
lus X 4H cum eodem angulo H4D. Quare ,dempto re-
&o angulo HAB, ®quales manebunr uni recto duo {imual
anguli 4ADB, & BAD. Quod erat primum. -

Tum verd; fi angulus X AH minor eft (nimirum, ex
pracedente, in hypothefi anguli obrufi ) angulo 4D B,
jam angulus 4D B plufquam duos rectos efficier cum an-
gulo HAD , cum quo duos cfficit rectos ( ex predicta
decimatertia primi ) angulus X AH. Quare , dempto an-
culo HAB, majores erunt uno recto duo fimul anguli
ADB, & BAD. Quod erat fecundum. in

Tandem , {i angulus X AH major {it ( mimirum, ex
pracedente,in h'ypotheﬁ anguli acuti ) ar;gqlo AD B;jam
angulus 4D B minus quam duos rectos efficiet cum angu-
lo H4D, cum quo duos efficit rectos ( ex eadem decima
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tertia pri:ni)_angulu's X AH. Quare , dempto angulo re-
¢to HAB, minores eruntuno recto duo ﬁ:nulanguli ADB,
& BAD. Quod erat tertium,

PR:QP O:SITI1:O X

Sl" recla DB (fir.8.) perpendiculariterinfiftat cuidam ABM,
fitque junita DM major juncié D A , etiam bafis BM
major erit baff BA . Ef viciffim.
 Demonftratur. Er prim6 quidem non eruat illz ba-
fes invicem ®quales. Czterim (ex quarta primi) 2quales
forent, contra hyporhcﬁm » 1pfe 4D, DM. Sed neque
erit B A major quam BM. Ceterim,{umptd in B A portio-
ne BS xzquali ipfi BM, junctique §D, 2quales forent ( ex
eadem quarta primi) anguli BSD, BM D Eft auten: an-
gulus BSD (ex decimalexta primi) major angulo BAD .
Ergo eodem major foret angulus BMD. Hoc autem eit
contra decimamaodtavam primi ; cum latus DM in trian-
gulo MD 4 fupponatur majus: Jatere D 4. Reftat igitur,
ut bafis B M major it bafi B4. Quod erat primo loco de-
monftrandum .
Deinde-{i alterutra bafis,ut putd B 4 (ne immurtetur
figura) fingatur major alterd BAf; tunc juncta DS, que
€x B.4 abfcindat portionem 8B squalem ipfi B M, zqualis
erit (€ quarta primi) juncte DA, Rurﬁ[:m obtufus erit
( ex decimafexta primi) angulus DS A, & acutus (ex de-
cimafeprima ejufdem primi ) an{iulus DAS . Quare ( ex
decimaodtava ejuldem) erit junéta D4 major junétd D8,
ejufque fuppofitd @quali junéti D M. Quod erat {ecundo
-loca demenfirandum. Iraque confiant propofita. .-

PRO-
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PROPOSITIO XL >

REE}'@ AP ( quantalibet longitudinis ) fecer duas. rettas
PL, AD (fig. g.) priorem quiden [ub retto angulo in
P, pofferiorem verd in A [ub quovis acuto angulo convergente
ad parses ipfius PL . Dico rvettas AD, PL (in hypothefi an-
guli reiti) in aliquo punéto ¢y quidem ad finitam , few termina-
zam diftantiam , tandem coiruras , [i procrabantur versis illas
partes , ad quas cum [ubjesta AP duos angulos efficiunt duobus,

rectis minores.
. Demonftratur.. Protrahatur D 4 versits alias partes L‘
ufque ad aliquod punctum X, & per A erigatur ipfi 4P
perpendicularis H4 C, exiltente puncto H ad partes angu-
li X AP . Tumin AD protratd versus partes ipfius PL
fumantur duo zqualia intervalla 4P, DF, demitrantur-
que ad fubjectam 4 P perpendiculares D B, FM, quz uti-
que cadent , propter decimamfeptimam primi, ad partes
anguli acuti D AP ; jungaturque D M. Oftendere debeo
jun&®am D M zqualem fore ipfi DI, five D 4. j
Et primo quidem nequit DM major effe ipsi DF. '
Czterim enim angulus DMF minor forer ( ex deci- '
maoctava primi ) angulo .\DFM, five ejus ®quali ( ex
octava hujus, in h:-potheft anguli recti) angulo X A4 H, fi-
ve cjus ad verticem C4D . Quare ( cum anguli C4M,
FM 4 ponantur @quales , utpote recti ) reliquus angulus
D M 4 major foret reliquo angulo D AM, Hoc auteat ab-
furdum eft (contradecimamoctavam primi)finempe DM
ponatur major ipsd DF, five D 4.
. Sed neque erit DM minoripsi DF. Czteriim angu-
_lus D MF major foret ( ex eadem decimaoctava primi) an-
gulo DFM, {ive ejus ®quali (ex pradicta octava hujus, in
hypothefi angult re®i) angulo X 4H, five ejus ad veru-
cem CAD . Quare rusfum , ut fuprz , reliquus angulus
' DM4
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va?d non major, fed minor foret reliquo angulo D A M,
Hoc autem abfurdum eft ( contra eandem decimamo&ﬁ-f
vam primi ) fi nempe DM ponatur minor ipsi DF, {ive
D4,
 Reftat igitur,ut juncta D M qualis fitipfi DF, five
D 4. Quarein triangulo D A4 M 2quales erunt ( ex quin-
ta primi) anguli ad punéta 4, & M atque ideo in trian-
gulis DB A, DBM, reGangulis in B, zquales erunt ( ex
vigefimafexta primi) bafes 4B, BM. Quod quidem hoc
loco intendebatur.
Quoniam igitur (afflumpto in ' 4D continuati inter-
vallo AF duplo intervalli AD ) perpendicularis FM ad
fubjetam AP demifla abfcindit ex AP versus P bafim
A Mduplam illius 4B, quam abfcindit perpendi cular
demiffa ex punéto D; manifeftum elt tot vicibus fieri pof~
fe hanc pracedentis intervalli duplicationem , ut fic in
ipfa 4 D continuata deveniatur ad quoddam punétum T,
ex quo perpendicularis demifla ad continuatam AP ab.
fcindat quandam 4 R majorem ipsd quantilibet finitd AP,
Conftat autem evenire id non pofle, nifi poft occurfum
ipfius continuat® 4D in quoddam punétum L ipfius P, .
Si enim punctum 7 confifteret ante illum occurfum , de-
beret ipfa perpendicularis TR fecare cxndem PL in quo-
dam punétoK. Tunc autem in triangulo K PR inveniren-
tur duo anguli recti in punctis P, & R;quod eft abfurdum
contra decimamfeptimam primi. Itaque conftat refiss
AD, PL fibiinvicem (in hypothefi anguli recti) in aliquo
puncto occurfras (& quidem ad finitam, feu terminaramy
diftantiam ) {i protrahantur versus illas partes , ad quas
cum fubjecta 4P (quantelibet finitz longitudinis) dpos
angulos efficiunt duobus rectis minores', Quod erat de-

- monftrandum, _ | '

PRO-



PROPOSITIO XIL

RUrfum dico reétam A D alicubi ad eas partes occurfuram
recte P L ( & quidew ad finitam , [ew terminatam di-
Stantiam) etiam in hypothefi anguli obrufs. e :
- Demonftratur . Nam fumptd, ut in fuperiore Propo-
fitione , DF =quali ipfi 4D, demiflifque jam notis per- i
pendicularibus , oftendere debeo junctam D M majorem |
fore ipsi DF, five D A,atque ideo (ex decima hujus) re-
¢tam B M majorem forg ifisa 4B. Et primd non erit DM
®qualis ipfi D F, Carerim angulus D MF wqualis foret
(ex quarta primi ) angulo DFAM, atque ideo major ( ex
octava hujus in hypothefianguli-obtufi ) angulo externo
X AH, five ejus ad  verticem CAF. Quare ( cum anguli
C.AM, FM A ponantur @quales utpote recti) reliquusan- |
gulus D M A minor foret reliquo an{gulo D AM. Quodeft |
abfurdum contra-quintam. primi , {i nempe DM zqualis '
i ipBDiE, fYe DA ot 4 |
Sed neque ipfa DM minor eft alterd DF, {ive D 4
Ceatertim (ex deeimaoctava primi) angulus, D MF major f
foret angulo D F- M, atque ideo (in hac hypothefi anguls
obtufi ) multd major angulo externo X 4H, five ejus ad y
verricem C.A4D. Quare rurfym, ut fupra, rt‘liquus angu-
lus D M4 multd minor foret reliquo angulo D 4 M. Hoe
-autem abfurdum‘eft,contraeandem decimamoctayam pri-
-mi, fi nempe:D M minor fit ipsd DF, {ive D 4. ,
. Reflat igitur, ut junéta DM majorfic ipsa D F, five
-D A, atque 1deo (ex decima hujus ) ipfa BM major{ic al-
terd 4B . Quod erat hoc loco intentum. ,
Quoniam igitur , aflumpto 1 4D continuatd inter-
vallo AF duplo intervalli 4D, perpendicularis FA ad
AubjeCtam 4P demiffa plus duplo ex ecadem abfcindic ,
-quim ablcindatur a perpendiculari demifla ex pundto p;
multd
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multd citidss in Hac bypothefi anguli obtufi , quam in fu-
periore hypothefi anguli reéti, devenietur ‘ad tantum 1n-
tervallum, ex quo perpendicularis demilla abfcindat bafim
majorem ipsi quantalibet defignatd AP . Hoc autem , ut
in {uperiore Propofitione, contingere nequit,nifi pott oc-
curfum contintate A D in aliquod punctum iplius PL; &
quidem ad finitam , fen terminatam diftantiam . Quod

erat &c,
PROPOSITEFO XIIL

tiss )

[ reéta X A (‘quantaliber defiznaselongirudinis ) incidens
i duas veflas ADy XL efficiat cam eifdem ad cafdem
partes (fig. 11-) angulos mternos XAD, A XL minores duo-
bus reclis: dico, illas duas ( etiamft neuter: illorum angulorum
[fit rectus) tandem in aliquo punéto ad partes illorum angulo-
vums snvicem coituras s @ quidem ad finitam 5 [ew terminatai
diftantiam, dum confiftar alterura byporbefis aut anguli reiti,
aut, anguls obrufz, ' '

Demonftratur. Nam unus praditorum angulorum,,
ut puth 4X L, erit acutus. Itaque ex apice alterius angu-
li demitratur ad X L perpendicularis 4P , qua utique
( propter decimamfeptimam primi) cadet ad partes angu-
li acuti AX L . Quoniam igitur in triangulo AP X , re-
cangulo in P, duo fimul anguli acuti PAX, PX A ; mi-
nores nen funt (€x nona huojus) uno recto, in utraque hy-
pothefi aut anguli recli, aut anguli obtufi; fi duo ifti an-

uli auferantur 2 fumma angulorum propofitorum jam re-

Fiquus angulus P A D minor erit rc&p . Itaque erimus in

cafu duarnm precedentium Propofitionum , dum feilicet

alterntra hypothefis confiftar aut anguli recti, aut anguli

obtufi. Quare (ex cifdem ) re¢te 4D, & PL, five XL,

in aliquo punéo finitz, fey rerminate diffantiz ad notas
partes

-
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partes concurrent, tam fubuna , quam fubialtera predi-
¢tarum hypothefium. Quod erat demonftrandum.

SCHOLION L

Bi obfervare licet notabile difcrimen ab hypothefi
anguli acuti. Nam in ilta demonftrari nequiret ge-
neralis hujufinodi retarum concurfus ; quoties recta ali-
qua in duas incidens,duos ad eafdem partes efficiat inter-
nos angulos duobus rectis minores ; nequiret , inquam ,
dire&t& demonfkrari, etiamfi in eadem hypothefi admitte-
retur predictus generalis concurfus, quoties unus duorum
angulorum eft rectus. Quamvis enim recta 4D perpendi-
culatis & ipfa foret refte AP 5 quo cafu nequiret certe ,
propter 17. primi, concurrere cum altera perpendiculari
P L; nihilominus duo {fimul anguli D 4X, PX A,minores

forent duobus reéis, juxta hypothefim pradiétam , cum.

in ea duo imul anguli PAX , PX 4 minores {int ( ex no-
na hujus) vno recto. 1d autem obfervafle operz pretium

fuit,

Qualiter verd ex eo folo admiflo generali concurfu 4
dum unus angulorum eft rectus, & quidem {ub aflignata
quantumlibet parva incidente , deftrui poflit hypothefis

anguliacuti; docebimus pofk tres fequentes Propofitiones,

SCHOLION IL

'IN ¢ribus ante jais theorematis {tudiose a pofui illam

conditionem, quod recta incidens AP , 11ve X4, in-
telligatur efle quanzaliver defignara longirudinis . S1 enim
citra omnem reca incidentis determinatam menfuram ,
przcisé agatur de exhibeado , ac demonftrando duarum
reétarym concurfy in apicem cu;élfdam trigngull , cujug

. anguli

e
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anguli ad bafim {int dati ( minores utique duobus recHs )
ut puta unus rectus , & alter duobus tantym gradibus ,
vel, ut libet, mints deficiens & recto; quis eft tam expers
Geometriz , quin {tatim rem ipfam demonftrative exhi-
beat? Nam fupponatur (ﬁg.lz.) datus quilibec angulys
B AP , ut puta 88. graduum. Si ergo ex quolibet puncto
B iplius 4B, demittatur ad fubjectam AP (juxta duode-
cimam primi) perpendicularis BP , conftat enim verd in
co triangulo 4B P exhibitum fore demonftrativé concyr-
{fum optatum in eo puncto B.

Quod fi alter angulus ad bafim poftuletur & ipfe mi-
nor recto, ut puta 84. graduum , quem nempe exhibeat
datus angulus K : tunc (juxra 23. primi ) efficere poteris
yersus partes recte 4B equalem angulum APD , occur-
rente P D ipfi 4B in quodam ejus intermedio puncto D,
Quare habebitur rurfum demonttrative concurfus opratus
in eo puncto D. .

Tandem vero : fi alter angulus poftuletur obtufus ,
fed minor tamen 92, gradibus, ne cum alia dato angulo
B AP compleantur duo recti: exhibitus hic it in quodam
angulo R 91. graduum. Oftendendum eft, unum aliquod
efle punctum X in ipfa AP, ad quod junéta BX efficiat
angulum BX 4 equalem datoangulo R o1. gradyum ;adeo
ut proptereafub quadam re@aincidente 4X habeatur con-
curfus optatus in praedlcto puncto B .SiE: autem proceditur.
Quandoquidem (protracti P4 ufque in aliquod punctum
H ) angulus cxternus BAH & et ( propter decimamter-
tiam primi) 92. graduum,cum angulus interior B 4P po-
fitus {it 88, graduum; ac rurfum, propter decimamfextam
primi , major eit non folim angulo recto BP 4, verym
etiam quibufvis eodem ritulo obtufis angulis BX 4, fum-
pto puncto X ubilibetintra ipfam P4, & quidem, propter
eandem decimamiextam primi, femper majoribus » dum
punctum X affumitur propius puncto 4: confequens pléa-j
n




né eft, ut inter iftos angulos, unum 90. graduum in pun
¢to P, & alterum o2. graduum in puncto 4, unus reperia-
tur angulus BX 4, qui fit 91. graduum, nimirum equalis !
dato angulo R. ! B{FA0L A |

Nihilominus, omifla poftrema hac obfervatione circa
angulum obtufum , cavere diligentifime oportet, 11 €0
politam effe difficultatem illius pronunciati Euclidzi, quod. -
velit occurfum duarum reétarum; in illam utique partem, :
ad quam cum redta incidente duos angulos efliciant duo- r.
bus retis minores;atque ita quidem preedi¢tum occurfumy ,
velit, guant@cungue longitudinis fic incidens affignata. Cares L
riim enim (ut jam monui in precedente Scholio) demon- '
ftrabo generalem iftum occurfum ex folo admiflo occurfa
ejufmodi , dum unus angulorum fit retus 5 & quidem,
etiamfi admiflo non pro qualibet affignabili finita inciden-
te, fed folim admiflo intralimires cujufdam aflignatepar-
viflima incidentis. S | '

PROPOSITLO XIV.

Hchrlnﬁ: anguli obrufs cft abfoluré falfs , quia [¢ ipfam :
d{ﬁ!?"uft. . : ! DL

Demonftratur. Ex hypothefi anguli obtufi, affumptd |
ut verd, jam elicuimus veritatem illius Pronunciati Eu- :
clidzi; quod duz re&tz {ibi invicem in aliquo puncto ad
€as partes occurfure fint, ad quas refta quedam, caldem
fecans, duos qualefcunque effecerit internos angulos, duo-
bus rectis minores. Stante autem hoc Pronunciito , cui
innititur Euclides poft vigefimamoQavam fui Libri primi, |
‘manifeftum eft omnibus Geometris , folam hypothefim ;
anguli'reéti efle veram, nec ullom relingni lqcum hypos :
thefi anguli obrufi . Igitur hypothefis anguli obtufi eft {
abfolut falfa, quia fe iplam deftruic. Quod crat demons-
frandum, C3 Al
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Aliter, ac magis immediaté . Quandoquidem ex hy=
pothefi - anguli obtufi demonftravimus (in nona hujus )
duos (fig. 11.) acutos angulos trianguli 4PX | rectanguli
in P, majores efle uno recto; conftat talem affumi pofle
acutum angulum P4 D, qui {imul cum pradictis duobus
acutis angulis duos rectos efficiat. Tunc autem recta 4D
deberet (ex pracedente, juxta hypothefim anguli obtufi)
aliquando concurrere cum ipfa P L, five X L, refpectuha-
bito ad fecantem, five incidentem 4P ; quod eft mauife.
flum abfurdum contra decimamfeptimam primi , {i refpi-
cias ad fecantem, five incidentem 4X,

PROPOSITIO XV.

EX quolibet triangulo ABC, cajus tres fimul anguli ( fig.
13.) @quales fint, aur majores 5 aut minores duobus ve-
Ctis, [Rabilitur refpectivé hypothefis aut anguli veéti,aut angu-
ki obrufi, aut anguli acuti.

Demonftratur. Nam duo faltem 1llius trianguli angu-
li, ut puta ad puncta 4, & C, acuti erunt, propter deci-
mamfeptimam primi. Quare perpendicularis,ex apice re-
liqui anguli B ad ipfam 4C demifla , fecabiv ipfam 4¢C
( propter eandem decimamfeptimam primi)in aliquo pun.
¢to intermedio D. Si ergo tres anguli ipfius trianguli ABC
ﬁ]pponantur zquales cl‘uobus rectis , cpnﬁat aquales fore
quatyor rectis omnes {imul angulos triangulorum 4D B,
CD B, propter duos additos rectosangulos ad punctum D,
Hoc {tante : neutrius modo ditorum triangulorum , yt
putd 4D B, tres fimul anguli minores erunt , aut majores
duobus rectis; nam fic viceverfa alterius trianguli tres fi-
mul anguli majores forent , aut minores duobus rectis .
Quare (ex nona hujus)ab uno quidem triangulo ftabilire«
tur hypothefis anguli acuti, & ab altero hypothefis el
oDtull




et
obtufi; quod repugnat fext®, & feptima hujus . Izicur
tres {imul anguli utriufque predi¢torum triangulorum
2quales erunt duobus rectis;ac propterea (ex nonahujus)
ftabilictur hyporhefis anguli recti. Quod erat primo loco .
demonf{trandum.

Sin autem tres anguli propofiti trianguli 4B C ponan-
tur . majores duobus rectis ; jam duorum triangulorum
ADB, CDB omnes {imul anguli majores erunt quatuor
rectis, propter duos additos rectos angulos ad punctum !
D. Hoc ftante: neutrius modo dictorum triangulorum’
tres fimul anguli 22quales pracisé erunt, aut minores duo- -
bus rectis; nam fic viceversd alterius trianguli tres {imul i
anguli majores forent c!uobus rectis. Quare (ex nona hu- |
jus) ab uno quidem triangulo ftabilirerur hypothefis aue
anguli recti, aut anguli acuti, & ab altero hypothelis an-
guli obtufi , quod repugnat quinta, fexte , & feptima
hujus . Igitur tres fimul anguli utriufque pradictorum
triangulorum majores erunt duobus rectis ; ac propterez
( ex nona hujus) ftabilierur hy pothefis anguliobtufi. Quod
erat fecundo loco demonftrandum. ,

Tandem verod. Si tres an pIi propolfiti trianguli 4B C
ponantur minores duobus rectis , jam duorum triangulo-
rum 4D B, CD B, omnes fimul anguli minores erunt qua-
tuor redtis, propter duos additos rectos angulos ad pun-
&um D. Hoc {tante: neutrius modo dictorum triangulo-
sum tres {imul anguli 2quales erunt, aut majores duobus
redtis; nam fic viceversd alterius rrianguli tres fimul an-
guli minores forent duobusrectis. Quare (ex nona hujus)
ab uno quidem triangulo ftabiliretur hypothefis aut an-
guli reéti, aut anguli obtufi , & ab altero hypothefis an.
guli acuti; quod repugnat quint®, (exte, & feptime hu-
jus. Igitur tres {imul anguli utriufque predictorum trian.
gulorum minores erunt duobus rectis ; ac propterea ( ex

' nona
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riona hujus) ftabilietur hypothefis anguli acuti. Quod
erat tertio loco demonftrandum . _

Itaque ex }L}Olibt‘t triangalo 4BC, cujus tres fimul
anguli @quales 41nt, aut majores, aut minores duobus re-
&is, flabilitur refpectivé hypothefis aut anguli rei , auc
anguli obtufi, aut anguli acuti. Quod erat propofitum,

COROLLARIUM.
fnc; protracto uno quolibet cujufvis propofiti trian-
guli latere , ur putd 4B in H; erit ( ex 13. primi )
externus angulus HBC aut zqualis, aut minor, aut major
reliquis {fimul internis , & oppofitis angulis ad pun&a 4,
& C, prout vera fuerit hypothefis aut anguli recti, aut
anguli obtufi, aut anguli acuti. Et viciflim ,

PROPOSITIO XVL

X quoliber quadrilatero ABC D, cujus quaruor fimul an-

guli equales fivt, aur majores 5 ant sminares quatuor re-

ciis, [labilitur refpectivé byporbefis aur anguli recti, aur angie-
i obtufi, aut anguli geuti. '

Demonftratur . Jungatur AC. Non erunt ( fig.14.)
tres fimul anguli trianguli AB€ 2quales, aut majores,aut
minores duobus rectis , quin trgs fimul anguli trianguli
AD C fint ipfi etiam refpective 2quales, aut majores , aut
minores duobus rectis ; ne {cilicet (ex precedente ) ab
uno illorum triangulorum {labiliatur una hypothefis , &
ab altero altera, contra quintam ; fextam , & feptimam
hujus . Hoc ftante: 8i quatuor ﬁmu_l angu}i'pmpoﬁti qua-
drilateri equales fint qeatuor rectis , conffar yerinfque
mod¢ dictorum triangulorum tres fimul angulos 2quales
forc duobus rectis, atque ideo ( ex praecedénte ) fabili-
um
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tum iri hypothefim anguli re®i; :

Sin verd ejufdem quadrilateri quatuor fimul anguli
majores finr, aut minores quatuor rectis,debebunt {imili-
ter illorum triangulorum tres {fimul anguli refpective effe
aut und majores, aut una minores duobus rectis . Quare
ab illis triangulis {tabilietur refpective ( ex precedente )
aut hypothefis anguli obtufi, aut hypothefis anguli acuti.

Itaque ex quolibet quadrilatero, cujus quatuor fimul
anguli 22quales {int, aut majores, aut minores quatuor re-
s, ftabilitur refpe@ive hypothefis aut anguli recti , aut
anguli obtufi ; aur anguli acuti . Quod erat demonftran~

dum. :
COROLLARIUM.

Hlnc: protradlis versus eafdem partes duobus quibufs
vis propofiti quadrilateri contrapofitis lateribus, ut
put2 4D 1 H, & BCin M; erunt ( ex 13. primi ) duo {i«
mul exrerni anguli HD C, MCD aut 2quales , aut minos
res, aut majores duobus fimul interuis, & oppolitis. angue
lis ad punéta 4, & B, prout vera fuerit hypothefis autan-
guli recti, aut anguli obtufl, aut anguli acuri.

PROPOSITIO XVIL

Tuni, wt libet, cuidam parve refte AB infiffat ( fiz.19.)
ad vettos angulos recta AH: Diro fubfiftere non poffe in
bypothefs anguli acuti, ut quevis BD, efficiens cam A B quetin
liber angulum acutum wversis paries ipfius AH, occurfura
2andem fir ad finitam ,few verminatam diftantiam ipfr AH proe
dulie. T35
Demonftratur . Jungatur HB . Erit ( €x I7. primi )
acutus angulus 4BH , proprer angulum rectum ad pun-
¢tum 4. Jam ( ex'23, primt) ducatur quzdam HD ver<
sUs
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suIs qg-aartes puncli B, qua non fecans angulum AHP efs-
<ciat_cum ipfa HB angulum acutum qualem ipfi acuto
ABH . Deinde ex puncto B demittatur ad HD perpendi-
cularis BD, qua cadet ad partes praedicti anguli acuti ad
punctum H. Quoniam igitur latus HB Opponitur in trian-
gulo HD B angulo reéto in D, atque 1rem In triangulo
BAH angulo recto in 4; ac rurfum in duobus illjs trian-
gulis adjacent eidem lateri HB 2quales anguli, qui fune
in priore quidem triangulo angulus BHD, & 1n pofterio-
re angulus HBA ; erit criam (ex 26, primi )‘rellquus an-
gulus HBD 1n priore triangulo zqualis reliquo angulo
BHA in pofteriore triangulo. Quare integer angulus DBA
@qualis erit integro angulo 4HD. _ _
Jam vero: non erit urerque pradictorum zqualium
angulorum obtufus , ne incidamus ( ex pracedente ) in
unum cafum jam reprobat hypothefis anguli obtufi. Sed
neque erit rectus, ne incidamus ( ex eadem przcedente )
in unum cafum pro hypothefi anguli redi, qui nulluym
{ ex 5. hujus) relinqueret locum hypothefi anguli acyti .
Uterque igitur illorum angulorum erit acutus. Hoe ftan-.
te: Quod recta BD protradta occurrere nequeat in quo-
dam puncto X ipfi AH ad eafdem partes productz, ex eo
demonftratur; quia in triangulo X DH , prater angulum
rectum in D , adeller angulus obtufus in H, cum angulus
AHD , m pradicta hypothefi anguli acuti, demonftrarys
fic acutus. Hoc autem abfurdum eft, contra I7. primj ,
Non ergo fubfiftere poteft in ea hypothefi, ut quzvis BD,
efficiens cum una, ut libet parva recta 4B, quemlibet
angulum acutum versis partes iplius AH, occurfyrs pan.
dem {it ad finitam , fey terminatam diftantiam » ipli 4H
producte. Quod erat demonftrandum,
, Aliter idem, ac facilivs, Infiltant uni cyjdam quan.
tumlibet parya redle 4B (fig.16,) duz perpendiculareg
T ¥ 4K,
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4K, BM. Demittatur ad 4K ex aliquo puncto M ipfiud
B.M perpendicularis MH , jungaturque BH . Conflat acu-
tum fore angulum' BHM . Eft etiam (ex pracedeute )
acutus angulus BM H, in hypothefi anguli acuti . Ergo
perpendicularis BD X ,ex puncéto B ad ipfam HM demifla,
fecabir (ex 17. primi ) eam HM in quodam punco inter-
medio D . Ergo angulus X B4 erit acutus . Conftat au-
tem (ex eadem 17. primi) non pofle invicem concurrere -
( faltem ad finitam , feu terminatam diftantiam ) duas il-
las utcunque productas 4HK BDX,Px‘opter angulos re~

¢tos in punctis H, & D . Itaque nequit fubfiftere in hy-
potht‘ﬁ angull acuti, ut quavis BD , efficiens cum una s

ut libet, parva recta 4B quemlibet angulum acutum ver-
stis partes 1pfius AH,eidem 4B perpendicularis, occurfiz-
ra tandem llnjt-( ad finitam, feu terminatam diftantiam ) ipfp
¥ H producte. Quod erat propofitum,

SCHOLION L
é Tque id eft , quod fpopondi in Scholiis poft XIIE

hujus, nimirum deftructum iri hypothefira anguls
acuti (que fola obefle jam poteft generali illi Pronuncia-
to Euclidzo ) ex folo admiflo generali duarum re@®arum
concurfu ad eas partes, versiis quas reta quapiam,quan-
tumlibet parva, in eafdem incidens,duos efficiat internos
angulos minores duobus rectis; atque ita quidem, etiamf,

alteryter illorum angulorum fupponi debeat rectus,

SCHOLION 11I.

SEd rurfum meliore loco, poft XXV, hujus , oftendang
deftruCtum pariter iri hy othefim anguli acuti, dum
Unus aliquis tenuiffimuys , ut _1bEB angulus acutus defis

gnarg
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gnari poflit; fub quo, fi recta quepiam in alteram incidar,
debeat hac produdta (ad finitam , feu terminatam diltan-
tiam ) aliquando occurrere cuivis ad quantamlibet finitam
diftantiam excitat® {uper ea incidente perpendiculari.

PROPOSITIO XVIIL

XX guoliber triangulo ABC, cujus angulus (fg- 17.) ad
punétum D in 4150 qUOVLS femicirculo exiftar , cujus dig-
merer A C, [Pabilitur byporkbefis aus anguli velli , aut anguli
obruft, aut anguli acuri 5 prous nempe angulus ad puniium B
fuerir aus reétus, aut obrufus, aus acutus. i
Demonftratur . Ex centro D jungatur DB, Erunc

( ex quinta primi ) zquales anguli ad bafim 4B, atque
item ad balim BC, in triangulis AD B, CDB . Quare, in ,
triangulo 4BC, duo fimul anguli ad balim 4C =quales
erunt toti angulo ABC . Igitur tres {imul anguli trianga-
1i 4B C ®quales crunt, ant majores ; aut minores duobus
re&is, prout angulus ad punctum B fuerit aur rectus, aut
obtufus, aut acutus. Itaque ex quelibet triangulo 4BC,
cujus-angulus ad punctum B in uno quovis femicirculo
exiitar, cujus diameter 4C, {tabilitur (ex ry. hujus) hy-
pothefis aut anguli recti, aut anguli obtufi, aur anguli .
acuti, prout nempe angulus ad punctum B fuerit aut re=
£tus, aut obtufus, aut acutus, Quod erat &e.- - - -

PROPOSITIO XIX.

Sto quoduis trianguluns AHD (fig.18.) rectangulum in
Yy 1. Tum in AD conrinuatd fumatur portio DG ayqua~’
lis ipf AD ; demittaturque ad AT produttam perpendicularis
€ B . Divo fEabilisums hinc ivi hypothe[ins ang anguli retti, aut.
aisgieli obtufiy aut anguli acusiy Prowt portio F1B equalis fue-
2 , Yif,
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vit, aut major, aut minor 1ps4 AT ] Z
Demonftratur . Nam juncta D B erit (ex 4. primi, &
€x ro. hujus ) aut @qualis, aut major, aut minor 1psi 4D,
five D C, pro ut illa portio H B zqualis fuerit, aut major,
aut minor ipsa AH. %1
- 'Et prim6 quidem {it H B @qualis ipfi 4F, ita ut prop=
terea jun@®a DB wqualis fit ipli 4D, five DC. Conftar
circumferentiam circuli, qui centro D , & intervallo DB
defcribatur, tranfituram per puncta 4, & C. Igitur angu~
lus ABC, qui ponitur rectus , exiftet in eo femicirculo -
cujus diameter 4C. Quare ( ex precedente ) {labilictur
‘hypothefis anguli recti. Quod erar primo loco demonw
frandum. E
Sit fecundd HB major ipsd 4H,ita ut proprerea juni
€ta D B major fit ipsd 4D, {ive DC. Conlftat circumfe-
rentiam circuli, qui centro D, & intervallo D 4, five D C}
~ defcribatur , occurfuram ipfi D B in aliquo punéto inter-
medio X . lgitur, junctis 4K, & CK, erit angulus 4 X C
- obtufus, quia major (ex 21. primi) angulo 4BC, qui POe
nitur rectus . Quare (ex pracedente ) {tabilictur hypa-
thefis anguli obrufi. Quod erat fecundo loco demon ran-
dum. i g ! !
Sit tertid HB minor ipsd AH, ita ut proptereajun-
cta DB minor {it ipsd AD , five DC. Conftat circumfe-
rentiam circuli, qui centro D, & intervallo D 4, five DG
defcribatur,occurfiuram in aliquo puncto Mipfius DB ul-
teris protracre. Igitur junctis 4M, & CM, erit angulus
AMC acutus,quia minor (ex cadem 2. primi) illo angy.
0 ABC, qui ponitur rectus. Quare (ex pracedente) fta.
bilietur hypothefis anguli acuti. Quod erat tertio loca
demonftrandum. lraque conftant omnia propofita.

D2 o - PROj4 |
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PROPOSITIO XX

Sto triangulum ACM ( fig.19.) rectangulum in G . Tum
E exe punéio B dividente bifaviam ipfam A M demirtarur ad
AC perpendicularis BD . Dico hanc perpendicularem majorens
wion fore ( in hyporhefi anguli acuri ) medietare perpendicularis

MC.
Demonfiratur. Continuetur enim D B ufque ad DH

duplam ipfius D B. Fgrcr_igitur DH({i DB major {it pra-
di¢ta medietate ) major ipsa CM, ac propterea @qualis
cuidam continuate CMK . Jangantur AH, HK, HM,
MD. Jam fic progredimur. Quoniam in triangulis HB 4,
D B M, zqualia ponuntur latera HB, B 4, lateribus DB,
B M; funtque (ex 15. primi ) 2quales anguli ad punctum
B ; erit etiam ( ex quarta ejufdem primi) bafis H 4 2qua-
1is bali M D . Deinde, propter eandem rationem, &quales
erunt in triangulis HBM, DB 4, bales HM, D 4 . Qua-
re in triangulis MH 4, 4D M,&quales erunt (ex 8. primi)
anguli MHA, 4D M. Rurfum intriangulis AHB, MD B,
wqualis manebit angulus refiduus MHB refiduo redto an-
gulo 4D B . Igitur rectus erit angulus MHB. At hoc ab-
{furdum eft,in hypothefi anguli acuti;cum reéta X H jun-
gens zqualia perpendicula K C, HD, acutos angulos effi-
ciat (ex rertia hujus) cum eifdem perpendiculis. Non er-
go perpendicularis BD major eft ( in hypothefi .anguli
acuti) medierate perp::ndlculms MC., Quod eratdemon-

firandum.
PROPOSITIO XXI.

Ifdem 1 anentibtiss Intelligant@r in infinitum produci ipfie
I AM, ¢» AC , Dico earundem diftantiam majorems fore
(in arraque bypotlefi aur anguli reéti, aut anguli acuti) qua-
libet affignabili finita longitudine,

Demon-
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Demonftratur. In 4 M continuatd fumatur 4 Pdupla
ipfius 4 M, demitraturque ad 4C continuatam perpendi-
cularis P N, Non erit ( ex preécedente) in utriyis preedicid
hypothefi perpendicularis MC major medietate perpendi-
cularis P N . Igitur PN faltem erit dupla ipfius MC, pro-
ut MC faltem elt dupla alterius BD . Atque ita femper ,
fi in continuata A M fumatur dupla ipfius 4P, ex ejufque
termino demirtatur perpendicularis ad continuatam 4C .
Scilicet perpendicularis, que ex 4M femper magis conti=
nuara demitterur ad continuatam AC , multiplex erit de-

terminatz BD fupra quemlibet finitum aflignabilem nu-
merum. Igitur pradictarum rectarum diftantia major erit

(in utraque pmdi&a hyporheﬁ) qualibet aflignabili finita
longitudine . Quod erat demonftrandum .

COROLLARIUM.

Uoniam verd hypothefis anguli obtufi, que unicé
obefle hic poflet,demonftrata jam eft abfolute falla;
confequitur fan& abfoluré verum effe , quod diltan-

tia unius ab altera praditarum reGtarum , {i in infinitum
producantur , major {it qualiber finita affignabili longi-

tudine.
SCHOLION L
In quo expenditur conatus Procli.

O Theoremata a me huc ufque demonfirata fine ul-

Ia dependentia ab illo Pronunciato Euclid®o, ad cu-
jus nempe exactilfimam demonftrationem omnia con{pi-
rant ; oper® pretinm facturum me judico , fi quorundam
etiam celebriorum Geometrdtum labores in candem me-

tan
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tam contendentium diligenter expendam. Incipio 2 Pro-
clo, cujuselt apud Clavium in Elementis poft” XX VILI.
Libri primi fequens aflumptum: §i ab uno punéts duz veéie
linew angulum facientes infinize prodycantur s ipfarum diftantia
omnem finitam magnitudinem excedet . At Proclus demonftrac
quidem (ut ibi optimé advertit Glavius ) duas rectas (fig,
20.) ut putd 4H, 4D ab eodem punclo A exeuntes ver-
sts cafdem partes, femper magis , in majore diftantia ab
co punéto 4, inter fe diftare , fed non eriam itaut ea di-
flantiacrefeat ultra omnem finitum defignabilem limitem,
prout opus foret ad ipfius intentum . Quo loco prefatus
Clayius affert exemplum Conchoidis Nicomedez quea
cum recta AH ex eodem ﬁun&o 4 versus eafdem partes
exiens,ita femper magis ab eadem recedit,ut tamen 1pfa-
rum diftantia non nifi ad infinitam carundem productio-
nem, m({ualis-;ﬁr cuidam finitz recte 4B perpendiculari-
ter infiftentis ipfis 4H, BC, versiis eafdem partes in infi-
nitum protractis, Quid ni ergo, nifi fpecialis ratio in con-
trarium cogat , dict idem poflit de dyabus fuppo[itis re-
¢tis lingis AH, AD? '

: Neque hic accufari poteft Clavius , quod Proclo op-
ponat cam Conchoidis proprietatem , quz nempe demon-
{trari non poteit {ine adjumento plurium Théorematum 3
Pronunciato hic controverfo innixorum. Nam dico ex hoc
ipfo confirmari vim redargutionis Clavianz ; quia fcilicer
€x illo Pronunciato aflumpto ut vero manifeft confequi-
tur, duas lineas in infinitum protractas, unam redtam , &
alteram inflexam, poffe unam ab altera femper magis’ re-
cedere intra qu,endam_ finirum determinatum limitem ; yn-
de utique oriri potelt fufpicio,ne fimile quidpiam contin-
gere poflit in duabus linejs rectis , nifi aliter demonfire-
tur,

Sed non idcirco ; poftquam €go in Cor, pn_ecegenti!
| ros




Propofitionis manifeftam jam feci abfolutam veritater
pracitati affumpti ; tranfiri ftatim poteft ad afferendum
Pronunciatum illud Ruclideum . Nam antea demonftract
etiam oporteret, quod due ille rectee 4H, BC, quzcum,
incidente 4 B duos ad eafdem partesangulos efficiantdua-~
bus reclis zquales, ut putd utrunque rectam , non €tiam
ipfa, ad eas partes in infinitum_protraéte:, femper magis
invicem diffiliant ultra omnem finitamaflignabilem diftans
tiam . Quatenus enim  partem affirmativam prefumere
quis velit; qua utique veriflima eft in Hypotheli anguli
acutij non erit fane legitimum confequens, qudd recta 4D
quomodolibet fecans angulum HA4B ; unde nempe mino-
res fant duobus rectis duo fimul ad cafdem partes interni
anguli D 4B, CBA; qudd, inquam, ea recta 4D, in infi-
nitum produdla coire tandem debear cum producta BC;
etiamfi alis demonftratum f{it, quod diftantia duarum
AH, AD i infinttum produdtarum major femper evadac
ultra omnem finituin defignabilem limitem.

Qudd autem prafatus Clavius fatis effe judicaverit
veritatem illius affumpti ad demonfirandum Pronuncia-
tum hic controverfum ; condonar: id debet preconcepta
ab ipfo Clavio opinioni circa rectas lineas =quidiftantes ,
de quibus in {fequentc Scholio commodius agemus.

SCHOLION IL

s quo expendirur idea Clariffimi Viri foamnis Alphonfz
‘Borellii in (o Euclide Reftituto. .

Ccufat do@iffimus hic Autor Euclidem, quod rectas

lineas parallelas eas efle definiverit,que in codempla-

no exiffentes won concurrint ad urrafyue partes, bect in Infinie

tum producantar. Rationem accufationis affert » qubd‘ﬁgaim
paflie
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paflio ignota fit: tum quia,inquit, ignoramus ,an tales lines
gnfinite non concurventes reperivi po[fint it vatura : tuiis etiam
quis infiniti proprietares percipere non poﬂ'umm, & proinde non
eft evidenter cognita paffio ejufimodi .

Sed pace tanti Viri di¢tum fic : Numquid reprehen-
di poteft Euclides, quod quadratum (ut unum inter innu-
mera exemplum proferam ) definiveric efie figuram quadri-
lateram, equilateram, rectangulam s cum dubirari pofiit , an
figura ejufinodi locum habeat in natura? Reprahendi, in-
quam, zquiffime poflet; fi,, ante omnem Problematicam
demonitrativam conftruétionem , figuram predictam af-
fumpfiffet tanquam datam, Hujus autem vitii immunem
efle Euclidem ex eo manifefte liquet, quod nufquam pra-
fumit quadratum a fe definitum, nifi poit Prop. 46. Libri
primi, in qua problematice docet, ac demonltrat quadrari
prout ab ipfo definiti, a dara recta linea deferiptionem . Simili
igitur modo reprehendi nequit Euclides , quod rectas li-
neas parallelas eo tali modo definiverit, cum eas nufquam
ad conftructionem ullius Problematis allumat tanquam
datas, nifi poft Prop. 31. lib. primi , in qua Problematice
demonftrat, quo pacto 4 dazo extra datam reftam lineam
punéto duci debeas recta linea eidem parallela, & quidem jux-
ta definitionem ab eo traditam parallelarum , #za ur nempe
in infinitums protraéte in neutram partem fibi $nvicem 0ccur-
yant: Quodque amplius_el’c;id ipfum demontftrat fine ulla
dependentia 2 Pronunciato hic controverfo . Iraque Eu-
clides fine ulla petitione principil demenftrat reperiri poffe
in narura duas tales lineas rectas, que ( in eodem plano con-
fiftentes ) in utramque partem in infitituimn protracie nunquam
concurrant; ac proprerea cognitam nobis evidenter facit eam
paffionemn, per quam rectas lineas parallelas definic.

Pergamus porr0,quo nos invitat diligens Euclidis ac~
cufator , Parallelag xcglas lineas appellat duas quaslibeg

et

_ reciag




Teftas AC, BD , qua perpendiculariter ad eafdem pg?tes'
(fig. apud me 21.) infiftant uni cuidam recte 4B. Nihil
moror, quin definitio ejufmodi expofita fit per paffionens
(ut ipfe ait) poffibilem, & evidentiffimam ; cum (ex un-
decima primi)aquolibet in data recta punéto excitari pof-
fit perpendicularis. 1L

Verim hanc ipfam & poffibilitatem , & evidentiam
jam demonftravi circa definitionem traditam ab Euclide.,
Quare unicé reftat, ut conferatur notum illud Pronuncia-
tum Euclideum cum altero itidem Pronunciato , quod
ufui efle debeat ad ulteriorem progreflum poft novane
iftam parallelarum definitionem . Bcce autem alterum

iftud Pronunciatum apud Clavium (ad quem diferté pro-
vocat ipfe Borellius) tn Scholio poft Prop. 28. lib. primi 2
_Sireda linea, ut putd BD fuper aliam retam , ut put®
B A, in tranfverfum moveatur conitituens cum ea in {uo
extremo B angulos femper rectos,defcribet alterum illius
extremum D lineam quoque re¢tam D C,dum nempe ipfa:
B D pervenerit ad congruendum alteri 2qualt AC.
Agnofco opportunitatem Pronunciari, ut inde tranfi-
tus fat ad demonftrandum illud alrerum Euclideum, que
nempe fulciri tandem debet reliqua omais Geometria ,
Nam antea m}ao{‘uerar Clavius; qubcﬁ linea, cujus omniz
punéta zque diftent a quadam ﬁ_lgpohta reta 4B; qualis
utique c?t ( ex hypothefi: preedicte defcriptionis ) linca
DC; debet efle etiam ipfa linea recta ; quia nempe ejul-
modi erit, ut omnia ipfius puncta intermedia ex @10 j4-
ceant (qualis eft recte linex deﬁﬂltm) inter ejus excrema
pun&a D, & C; ex @quo , InqUAM , jacegns ; cum Omnia
xque diftent ab ea fuppofita recta 4B, nimirum quanta
eft longitudo ipfius BD, aut 4C. Quo loco aﬁ;'ert_Clavu'm
exemplum linex circularis, de qua commodius infra difs
feremus; ubi oftendam glaglﬁimané hac in parte difparita-
tem




tem intet lineam redtam, & circularem. Nam interim di<
co non {atis liquere, an linea defcripta ab eo puncto D fit
potits recta D €, quam curva quezdam DGC fey convexa,
feu concava versts partes ipfius B4, -

Si enim ¢x puncto F dividente bifariam ipfam B4 in-

telligatur educla perpendicularis, que occurrat re®e DG
in B, & pradictis curvis in G, & G, conftat fane §ex 2.
hiujus ) rectos fore angulos hinc inde ad punctum Ej; qua-
tlcunque tandem 1 eo motu intelliggtur defcripta linez
D C a puncto Dj; ac praterea (ex facili intelle@a {uperpo-
&tione ) &quales hinc inde fore angulos ad punda G, prout
alterutra curva DG C deferipra fuerie.

Sed rurfum ; affumpto i 4B quolibet puncto M; i
educatur perpendicularis, qua occurrat recte DC in N,
& pradiclis curvis in M, & H'; pauld poft dentonftrabo
rectos fore angulos hinc inde ad pun@um N, quatenus
quidem rect2 ipfa D C genita fupponatur in fuo illo mocw
a puncto D, feu quatenus reéta MN qualis cenfeatar ipfi
B D. Sin verd alterutra curva DEHQ genita putetur,; ex
facili itidem - praeferipta fuperpofitione demonftrabicur
zquales rurfym hinc in-d‘ga fore angulos JMHD_,.M'HC', ubt-
vis in ea alrerutra deferipta curva fumprum faeric pun-
Stum H, ex quo ad fubjetam reSfam lineam 4B demifl;
wntelligatur perpendiculacis FIM. Vertav hac de re fufits,
ac diligentils in altera pacre hujos Tibrig ubi, locum pro-
privm haber. R 11 Aadok

Quorfum 181tur, inquies, precoxifta anticipatio ? [n
eum, inquani, finem; uc ne €x 1_{13 hnege co modo genire
verifima ; & 2 me exactiffime in pracitato loco demon-
ftranda proprieitare_; & quidem cirfa; omnem defectum
quomodolibet infinité parvum; precipitanter cenferemus
non nili re®tam lineam effe poffe . Scilicet hy- inquiritug
penitior recte line® natura , fine qual vix infanriam pia-
tergref~




fergrefla Geometria fubfiftere ibi deberet . Non _igitur5 ls:ad_
in re vituperari poteft major quedam exa®tifima veriraw
tis inquifitio, : ]

INeque tamen hic renuo , quin diligentiffimd aliqué
experientid phyficd deprehendi poffic , quod linea D C eo
motu genita non nifl recta linea cenfenda fic . Sed quate-
nus ad experientiam: phyficam provocare hic liceat; tres
fatim  afteram demonftrationes Phyfico-Geometricas ad
comprobandum Pronunciatum Euclideum . Ubi non lo- ;
quor de experientia phyfica tendente in infinitum , ac |
PIOPtCI'Ca. IlObiS'ilnp,ﬂﬂiblii;;qualis nempe re uircferur ad
cognofcendum, quod puncta omnia junéke reéte D € 2qui-
diftent arecta 4B, quz {upponitur in eodem’ cum- 1pfz
D C plano confiftens: Nam mihi fatis €rit unicus indivi-
duus cafus; ut pura, {i jun@i rea DC, allumptoque uno
aliquo cjus puncto N, perpendicularis N demiflz ad fub-
jectam 4B comperiatur efle 2qualis ipfi BD ., five 4C.
Tunc enimanguli hinc indead punctum N @quales forent
(ex 1. hujus) angulis {ibi correlpondentibus ad pnn&a G;
& D, qui rurfum (ex eadem 1. hujus ) quales inter fe fo-
rent. Quare anguli hinc inde ad puu@um N, atque ideo
etiam reliqui duo reéti erunt, lgitur unum ha f.'b.imus
cafum pro hypothefi anguli rect1; ac propterea ( juxtz
quintam, & decimamtertiam hujus ) demonfiratum habe-
bimus Pronunciatum Euclideum. Acque hec effe potefk
Prima demonftratio Phyfico-Geometrica,

Tranfeo ad fecundam . Efto femicirculus, cujus cens
trum D, & diameter 4C, Siergo (fig. 14.) in €jus cir
Cumferentia affumatur punctum aliquod B, ad-quod jun-
¢tz 4B, CB comperiantur continere angnlum rectum, fa-
tis erit hic unicys cafus'( prout de_monﬁ-ravi in 18, hujus)
ad ftabiliendam hypothefim anguli recti, ac'propterea( ex
Pradicta 13..hujus) ad demonftrandum nocim lud Brox
Aunciatum, ' 2 e Bupe.



~? supereft tertia démonftratio Phyfico-Geometrica 5
quam puto omnium efficaciffimanm, ac limplicifimam, ut-
pote quz {ubeft commuai, facillim® , paratiffimeque ex-
perientie. Si enim in circulo, cujus céntrum D, tres co-

aptentur ( fig.22.) recta linez CB, BL, L 4, zqualesf{in=

gulz radio DC, comperiaturque juicta AC tranfire per

<centrum D , fatis id erit ad demonf}randur_n mtentum .

Nam junctis DB, DL, tria ha]:)ﬁ'b‘lnlus triangu'la » qua

(cx 8.& 5. primi) tum inter.{e inyicem, tum etiam in fe

3pfis fingula erunt 2quiangula. Quoniam 1gitur tres {imul
anguliad punctum D, nimirum 4D L,LDB, BDCzqua-
les funt (ex 13, primi) duobus rectis ; duobus etiam re-

<tis &quales erunt tres ﬁ:ngl anguli cujufvisillorum m:iani
gulorum, ut puta trianguli B D C. Quare ( ex 15. hujus )
fiabilita hinc erit hypothefis anguli recti; ac propterea
(ex jam nota 13. hujus ) demonftratum manebit illud Pro-

nunciatum.
Sin verd, ante omnem attentatam {eu demonitratio- -

nem, feu figuralem exhibitionem , conferre inter fe pla-
ceat duo illa Pronunciata , fateor fané Euclidzum videri
pofle obfcurius, aut etiam falfitati obnoxium . At poft fi-
guralem exhibitionem , quam Scholio 1V. confequenti re-
fervo , conflabit viceversi Pronunciatum quidem Eucli-
dzum retinere pofle dignitatem, ac nomen Pronunciati ,
alterum verd inter Theoremata compurari tutitis. debere,
" Sed hic explicare debeo (prout paulo ante me facrn-
sum {popondi) manifeftam ifto in genere difparitatem in-
ter lineam circularem , & lineam rectam. Difparitas autem
ex eo oritur; quod recta quidem linea dicitur ad feipfam;
circularis verd , ut puta (fig.23:) MDHNM, non ad fe
apfam, fed ad alterum dicitur , aiMirum ad quoddam al-
terum in codem cum ipfa plano exiltens punctum 4,quod
elt ejuldem centrum.  Confequens igitur eft, prout opri-
' 2 i SRS



me demonftratur a Clavio; qudd linea FBCL in eo?ern’
cum illa plano confiftens, & cujus omnia puncta zquidis
ftent a predicta MDHN M, {it & ipfa circularis, nimirum
omnibus fuis punctis quidiftans a communi centro 4
Quod enim B D, qua {it continuatio 1n rectum ipfius 4B,
£t menfura diftantiz illius puncti B ab eacirculari MD H-
N M, ex eo conftar ; quia ( €X 7. tertii , qua eft indepen-
dens a Pronunciato hie controverfo) minima omnium ipfa
eft, quae ab eo puntto in eam circumferentiam cadere
poffint. Idem valer de reliquis CH, LN, FM. Quoniam
igitur & tote AM, AD , AH zquales funt , utpote radiz
ex centro A ad fuppofitam lineam circularem MD HNM;
atque 1tem zquales funt-a’b‘fciﬂ_'ae FM, BD, CH, LN, qu&
nempe menfura funt @qualis diftantiz omnium punctorum’
lius lineze FBCL F ab ea fuppofira linea circulart MDH-
N M; confequens plan eft, ut 2quales pariter fint refidue
AF, AB, AC, AL, ac propterea ipfa etiam linea FB GEE
fub eodem centro A eircularis fit.

Numquid autem uniformiter , ad demonitrandum '
qudd linea D C (fig.21.) €0 tali motu genita a puncto D
{it linea reéla, fatis erit zquidiftantia omnium ipfius pun-
Storum a fubjeéta recia AB? Nullo modo. Nam linea re-
¢ta dicitur abfoluté ad {e ipfam , five in fe ipfa , nimirum
jta ex @quo jacens inter [ua punéla , ac prafertim extrema,
ut manentibus iftis immotis nequeat 1pfa revolvi ad occu.
pandum novum locum . Nifi hzc paffio aliquo pacto de-
monltrerur de ea DC, nunquam conftabit eam effclineam
re¢tam , qualifcunque tandem fupponatur, aut demonftre-
tur omnium ipfius punctorum relatio ad fubjectam in eo-
dem plano reftam AB; prefertim vero, 0¢ uniformiter di-
camus nullam aliam in eo plano fore lineam reftam , que
omuibus fuis punctis noD equidiftet ab €3 fuppofita recta

Nequ,
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Neque ramen dictum hoe meum ita accj i volo

q , m 1 p
putem demonftrari non pofle, quod linea fi
fit linea reéta | nifi poft demonftratam verir

0, quafi
C genita ipfa
atem contro-
verfi Pronunciatiy cum magis ego ipfe prope finem hujuys

Libri demonftraturus id fim »ad confirmandum ipfym ale
Pronunciatum. . :

SCHOLION IIL

In quo expenditur conarus Naffaradini Arabis , ¢h Simul idea
i Juper eodem negotio Clarifs, Firi Foannis Vallifiz,

Onatum iftum Naffaradini Arabis latino idiomate ty-
C pis vulgavit prelaudatus Vir Joax_mcs_ Vallifius, cum
antmadverfionibus opportuno loco adjectis . Duo autem
in rem fuam poftulat fibi concedsi Naflaradinys, -

Primum eft; ut duz qualiber recte linez in eodem
plano pofitz, in quas aliz quotlibet re@a linez ita incie
dant, ut uni quidem earum perpendiculares fe
alteram vero ad angulos inzquales fempe
rum versis ‘unam partium fub angulo femper acuto, &
yersus alteram fub angulo femper obtufo ; ur » Inquam ,
priore loco dicte line® cenfeantur fem permagis ( quandig
{e mutud non fecent) ad fe invicem accedere versiys par-
tes illorum angulorum acutorum; & viciflim fem per mas
gis a {e invicem recedere versis partes angulorum obey-

r feceat , nimis

forum,,

At ego quidem, {i nihil aliud moratur Naflaradinum,
libens permitto, quod poftulat ; cum iftud ipfum , quod
ab eo indemonftratum relinquitur , intelligi poffit €xa-
dtiflime 2 me demonftatum in Cor, I1. polt 3. hujus, *;

Alterum Naffaradini Poftulatum eft feciprocum pri-
81 Ut nempe acutus femper fic angulus versis cas BeEFES,




Y
ad quas jam dictz perpendiculares fupponantur ﬁerigfem';
per breviores; obtufus autem versts alias partes , ad quas
exdem perpendiculares fupponantur evadere femper lon-
giores. : '
Verum hic latet @quivocatio. Cur enim ( dum ab
una aliqua {tatuta tanquam prima perpendicuylar: proceda-
tur ad alias ) confequentium perpendicularium anguli, ad
eandem partem acuti, non fiant femper majores , q:10 uf~
que incidatur in angulum rectum , nimirum in talem per-
pendicularem , qua ipfa fir urriufque predictarum recta-
rum commune perpendiculum 2 Er iftud quidem fi acci-
-dat, evanefcit latebrofa ifla Naffaradini prazparatio , poll-
quam ingenios¢ quidem , fed magno cum labore Eucli-
dxum Pronunciatum demonfirar, :

Quod 11 Naflaradinus jure quodam fuo prefumere ve-
dit tanquam per fe notam confiftentiam illam ad eandem
partem angulorum acutorum: Cur non etiam (dicamcum
Vallifio ) concipi potefl tanquam per fe clarum : Daag re-
€las in_evdem plano convergentes ( i, quas;nempe alia reéta
incidens ducs ad eafdem' partes angulos efficiat mipores
duobus reétis, ut put unum rectum, & alrerum gquoma-
dolibet qcutum ) tandem ocmr_{imz{',ﬁpmrfuca;;mr? Neque
enim opponi poteft, quod major ifta ad unas partes con-
vergentia fubliftere femper poflic intra quendam determi-
natum limitem , aded ut nempe tanta quadam diftantia
inter eas lineas ad eam partem femper inter{it, ertamdice-
teroquin una ad alteram femper propits accedat. Non,
inquam, opponi id potelt;quoniam ex hoc ipfo demonflra-
‘bo, poft XX V. hujus, omnium talium rectarum ad finiram
diftantiam occurfum) juxta Pronunciatum Euchdseygn 3

Jam tranfeo ad pralaudatum Joannem ."._?alhlmm,'
qui nempe, ur mosem gereret tor. Magnis, Yiris , Veteri-
bus pariter, ac Recentioribus, & surfum ex onere %&thc’—'_
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drsﬁ {fuz Oxonienfi impofito , hoc idem penfum aggredi
voluit demonflrandi fepe diftum Pronunciatum. Unice
autem affumit tanquam certum, quod fequitur : nimirum
Date cuicunquefigure fimilem aliam cujufctingue magnirudinis
poffibilem effe . Bt id quidem prafumi pofle de “qualibet
figura ( etiam {i in rem fuam unice aflumat triRngularem
rectilineam ) bene argumentatur ex circulo , quem fcili-
cet {ub quantolibet radio defcribi pofle omnes agno-
{fcunt. Deinde acutus Vir cautiffime¢ obfervat prz{um-
ptioni huic fu® non ob‘ﬁare 3 quhd' pretet correfponden-
tium angulorum ®qualitatem requiratur etiam corre{pon-
dentium omnium laterum proportionalitas , ut habeatur
una figura rectilinea, v. g. triangularis , alteri rectilinea
triangulari fimilis ; cum tamen Proportionalium , ac fu-
binde fimilium Figurarum definitio ex Quinto , ac Sexto
Euclidis Libro defumenda f{int : Poterar enim Euclides
( inquit ipfe ) wtramque Libro Primo pramififfe. Porrd au-
tem , hoc flante ( quod tamen negari 2 quopiam pofler ,
nifi demonflretur ) intentum fuum pulchro fane , arque
ingeniofo molimine exequitur laudatus Vir.

Sed nolo oneri a me fufcepto in quoquam deeffe ,
Ttaque aflumo duo triangula, unum 4BC, & alterum
DEF ( fig. 24. ) invicem @quiangula: Non dico plané
fimilia ; quia non indigeo proportionalitate laterum circa
angulos ®quales , 1immo neque ulld ipforum laterum de-=
terminatd menfurd. Solim igitur nolo triangula invicem
aquilatera , quia tunc fufficeret fola octava primi, fine
ulla prefumptione. Itaque anguli ad punéta 4, B, Gt;
2quales fint angulis ad punéta D, E, F; fitque latus D E
* minus latere 4B; aflumaturque in 4B portio 4G @®qualis
ipfi DE , atque item in AC portio 4H 2qualis ipfi DF,
Debere gutem D F minorem efle 1psa AC infrd declarabo ,
Tum ( junctd GH) conftat ( ¢x 4. primi ) @quales fore
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angulos ad pun&ta E, & F, iplis AGH , 4HG. Quapro-
pter; cum modd dicti anguli und cum aliis BGH , CHG,
zquales fint ( ex 3. primi ) quatuor rectis ; quatuor iti-
dem rectis 2quales erunt anguli ad punéta B, & C, una
cum eifdem angulis BGH , CHG. lgitur quatuor {imul
anguli quadrilateri BGHC @quales erunt quatuor rectis ;
ac propterea ( ex 6. ifujus ) {tabilietur hypothefis angult
recti ; & fimul ( ex r3. hujus ) Pronunciatum Eucli-
dzum.

Porrd fuppofui latus DF , five AH fumptum ipfi

@quale , minus fore latere 4C . Si enim aquale foret, &
fic punctum H caderet in punctum € tunc angulus BCA

qualis foret ( ex hypothefli ) angulo EFD , {ive GC4
( qui tunc fieret ) totum parti ; quod eft abfurdum. Sin
verd majus foret , & fic junéta GH fecaret in aliquo pun-
¢to ipfam BC; jam angulus ACB externus qualis foret
ex hypothefi ( contra 16. primi ) angulo tnterno, & oppo-
fito ( qui tunc fieret ) AHG, five GH4 . Itaque bene
fuppofui latus DF unius trianguli minus fore latere 4C
alterius trianguli, juxta hypothefim jam {tabilitam.
Quare ex duobus quibufvis invicem ®quiangulis
triangulis, fed non etiam invicem @quilateris , {tabilitug
Pronunciatum Euclideum. Quod intendebatur.

SCHOLION IV.

Is quo’ exponitur figaralis quedam exbibitio y a4 quaNE
fortaffe refpexit Euclides, ur fuun illud
' Pronunciatum ranquam per fe
notam fTabiliver .

Remitto primd ; fub quoliber angulo. acuto BAX
(recole ex hac Tab. Fig 12.) educs pofic ¢x aliquo
Pun~
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puncto X ipfius 4 X quandam X B, que fub quovis defi-
gnato etiamii obtufo angulo R, qui nimirum cum eo acy.
to BAX deficiat 2 duobus reétis; quandam, inquam, edu-
ci poile X B, qua ad finitam diftantiam occurrat ipfi 4B
in quodam puncto B. Nam id ipfum jam demonftravi in
Scholio poft XIil. hujus. :
Tab, . Prwgnitto fecundd: eas 4B, AX ( Fig. 25.) intelli-
ur, 8t pofle in infinitum protractas ufque in quadam puncta
Y, & Z; atque item pradictam XB,( in mﬁngtum & ipfam
rotractam ufque in quoddam punétum Y') intelligi pofle
1ta moveri {uper ed AZ versus partes puncti Z , ut angu-
lus ad punctum X versiis partes puncti 4 zqualis femper
fit dato cuivis obtufo angulo R.

Premitto rertio : nulli ‘jam dubitarioni obnoxium
fore illud Pronunciatum Euclideum, fi antedita X Y in
€0 quantocunque motu fuper rectd 4Z fecet femper illam
AY in quibufdam punctis B, D, H, P, atque ita confe-
quenter in aliis punctis remorioribus ab eo puncto 4. Ra-
tio evidens cft 5 quia fic due qualiber in codem plano
exiftentes recte 4B, X H,in quas reta quelibet incidens
AX duos ad eafdem partes angulos BAX , HX 4, duobus

« rectis minores efficiat, convenire tandem ad eas partes
deberent in uno eodemque punéto H. :

Praemitto quartd : nulli item dubitationi locum fore
fuper veritate pracedentis hypothertici allampri; fi pofte-
riores illi externi anguliYDH, YHP , & fic alii quilibet
confequentes, aut &quales {emper fint priori externo an-
gulo YB D, aut faltem non ita minores emper f{int, quin
corum unufquifque major femper fit parvulo quopiam de.
fignato acuto angulo X : Hoc enim ftante manife{tum
fier,quod ea XY, in fuo illo quantocunque motu versiis
partes puncti Z, nunquam ceflabit {ecare redictam AY3
quod utique ( ex prazcedentc notato ) fatis cft S

1lj-
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biliendum Pronunciatum controverfum .

Unice igitur fupereft , ut quidam Adverfarius dicat
angulos illos externos in majore , ac majore diftantia ab
illo punéto A fieri femper minores fine ullo determinato
limite. Inde autem fiet, ut illa XY in fuo illo motu fu-
per re@a AZ occurrere tandem debeat ipfi 4Y in quodam
puncto P fine ulloangulocum fegmento PY,adeo ut nem-
pe fegmentum ejufimodi commune fit doarum rectarum
APY,& X PY. At hoc evidenter repugnat nature linea
rete.

Sin verd cuiquam minus opportunus videatur angu-
Ius obtufus ad illud punétum X versiis partes punéti 4,
nullo negotio fuppon: poterit rectus; aded ut nempe ( in
motu praedifte XY ad angulos femper rectos fuper recta
AZ ) manifeftitis appareat {ingula illius XY puncta ®qua-
biliter femper moveri relaté ad fubjectam 4Z ; ac propee-
rea nequire jam dictam XY tranfire de fecante in non fe-
cantem alterius indefinite AY, nifi eam aur aliquando in
aliquo puncto pracisé contingat , aut ipfi occurrar in ali-
quo puncto P, ubi cum cadem #4Y commune obtineat
fegmenrum PY; quorum utrunque adverfari naturz linez
recte oftendam ad XXXIIIL. hujus. Igitur juxta veram
ideam linez reéte, debebit illa XY, in quantacunque di-
{tantia puncti X a puncto 4, occurrere femper in aliquo
puncto ipfi 4Y. Arque id quidem ( quantumliber parvus
fupponatur acutus angulus ad pun&tum 4) fatis efle ad

' demonfitrandum, contra hypothefim anguli acuti, Pronun-

ciatum Euclideum, conitabit ex XXVII. hujus.
PROPOSITIO XXIL

[ due retize A B, CD in eodem plano exiftentes perpendicy.
: Javiter infiffant cuidam re{z‘a? BD ; ipfa autem AG jup-
gens ea perpendicula internos ( in byporhefi anguli acuti ) acu-
21 A Fa S
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zoﬁ;ﬁzgulo.r cum eifdem efficiat: Dico( fiz.26 Y reftas terming-
‘tas AC, BD commune aliqguod habere perpendiculum 5 O~ qui-
dem intra limites defignatis punétis A, & C prefinitos.
Demonftratur. Si enim zquales fint ipfa AB,CD;
conftar (ex 2. hujus) reCtam L K ,a qua bifariam dividan-
tur ille duz 4C, & B D, commune fore eifdem perpendi-
culum. Sin verd alterutra fit major, ut putd 4B : demirc-
tatur ad BD (juxta 12. primi) ex quovis puncto , ipfius
AC perpendicularis LK, occurrens alteri BD in K. Qc-
curret autem in aliquo pundto K, confiftente inter puncta
B, & Dj; ne ( contra p7. primi) perpendicularis LK fecet
alterutram 4B, aut CD, perpendiculares eidem BD . Si
ergo anguli ad punctum L re&@i nen funt, unus eorum
acutus erit, & alter obtufus. Sit obtufus versiis punctum
C. Jam vero intelligatur LK ita procedere versiis 4B, ut
femper ad-reCtos angulos infiftat ipfi BD, atque item op-
portune aucta, aut imminuta, ia aliquo fui puncto fecer
rectam AC. Confltac angulos ad punéta interfectiva ipfius
AC non pofle omnes effe obtufos versis partes pundti C,
ne tandem in ipfo puncto 4,dum re@a LK congruet cum
recta 4B, angulus ad punctum 4 versiis partes puncti C
fir obtufus,cum ad eas partes pofitus fit acutus. Qaoniam
ergo angulus ad punctum L ipfius L K pofitus eft obtufus
versis partes punéti C, non tranfibit in eo motu recta LE
ad faciendum in aliquo fui pun&ocum reéa AC angulum

acutum versus partes predicli puncti C, nifi privss tranfear
ad conftituendum in aliquo fui puno cum eadem AcC
angulym rectum versis ‘partes ejuldem pun&i € . Epie
igitur inter puncta 4, & L unum aliquod punétum inter-
medium H, in quo HK perpendicularis ipfi BD fit ctiam

perpendicularis alteri 4C,
Simili modo oftendetur adefle aliquam X & inter
ipfas LK, CD,que fit perpendicularis & re@e BD , &
: LYo
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re&te4C,dum fcilicet angulus obtufus-ad punétum L po-
natur confiftere versis partes puncti 4. |

Conltat igitur reétas 4C, BD commune aliquod ha-
bituras efle perpendiculum, & quidem intta limites defi-
gnatis punctis 4, & C prafinitos, quoties junctz 4B,CD
10 eodem plano exiftant, {intque perpendiculares ipfiBD.
Quod erat &c.

PROPOSITIO XXIIL

I due queliber relle AX , BX (fig. 27.) in eodem plano
exiftant 5 vel unum a!fgu?d (eziam inbyporhefi anguli acu-
z1) commune obtinent perpendiculum; vel in alverutram eandem
partem protraéie , wift aliquando ad ﬁnz{am diftantiam una in
alteram incidat , (emper magis ad [e invicem accedunt .
Demonftratur. Ex quolibet puncto 4 ipfius 4X des
mittatur ad rectam BX perpendicularis 4B . St ipla B 4
efficiat cum 4X angulum rectum , habemus intentum
communis perpendiculi. Cateriim verd ea recta efficiat
ad alterutram partem,ut putd versiis partes puncti X ,an.
gulum acutum . Iraque in pradicta recta 4X defignen-
tur inter puncta 4, & X qualibet punctaD, H, L, ex
quibus demittantur _ad recram BX perpendiculares DK,
HK, LK. Si unus aliquis angulus ad [Fuﬂcta D,H, L acu-
tus {it versiis partes puncti 4, conftat ( ex precedente)
unum aliquod adfuturum commune pergendiculum ipfa-
rum AX, BX . Sin verd omnis hujufmodi angulus {it ma-
jor acuto; vel unus aliquis erit rectus , & fic rurfum ha.
bemus intentum communis perpendiculi, cum omnesan-
guli ad puncra K fupponantur recti; vel omnes 1lli anguli
ponuntur cbtufi versus partes puncti A, ac propterea oms-
nes itidem acuti versis partes puncti X, & fic rurfum ar.
gumentor . Quoniam jn quadrilatero KDHK recti fung
angu-
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anguli ad punctaK, ponitur autem acutus angulusad pun=
¢tum D, erit ( ex Cor. IL. poft 3. hujus ) latus D X majus
latere HK . Simili modo oftendetur latus HEK majus elle
latere LK; atque‘ita femper, conferendo inrer fe perpen-
diculares ex quolibet puncto altiore ipfius 4X demiflis ad
alteram BX . Quapropter ipfe AX , BX femper magis
versus partes puncti X ad fe invicem accedent: Quw oft
altera pars propofiti disjuncti. :

Ex quibus omnibus conftar duas quaslibet rectas AX,

BX , que in eodem plano exiftant, vel unum aliquod
(etiam in hypothefi anguli acuti ) commune habere per-
peadiculum, vel in alterutram eandem partem protraiias,
nil1 aliquando ad finitam diftantiam una in alteram inci-

dar, femper magis ad fe invicem accedere. Quod erat &ec.

COROLLARIUM L

¥ Inc anguli versiis bafim 4B erunt femper obtufi ad
H i11lud pun&}lm ipfins 4X, ex quo demittitur per-
pendicularisadredtam BX . erunt, inquam, femper obtufi,
quoties duz ille 4X, & BX femper magis ad f& invicem
accedant versiss partes punétorum X ; quod quidem fano
modo intelligi debet, nimirum de perpendicularibus de-

miflis ante predictum occurfum, fi forté ad finitam diltin-
t1am una in alteram incidere debeat, -

SCHOLION,

Ideo tamen inquiri hic pofl¢ , qua ratioue oftenden.

dum {it commune illud perpendiculum; (uoties re-
¢ta quapiam PFHD (fig. 28,/ occurrens duabys 4X, BX
in punctis F,& H, duos ad ealdem partes efficiat internos
angules 4 HF, BFH, non cos3 quidem rectos , fed tamen
&qua-
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equales fimul duobus rectis. Ecce autem commune il?ud

perpendiculum geometricé demonftratum. Divisi FH bi-
fariam in M demittantur ad 4X , & BX perpendiculares
MX, ML, Angulus MFL @qualis erit (ex 13, primi) an-
gulo MHX , qui nempe fupponitur duos rectos efficere
cum angulo BFH . Preterea recti funt anguli ad puncta
X, & L ; ac rurfum @quales funt ipfe MF, MFH Igitur
{ex 26.primi) @quales itidem erunt anguli FML, HMK,
Quare angulus HM X duos efficiet rectos angulos cum an-
gulo HML , prout cum codem duos cfficit rectos angulos
( ex 13. primi ) angulus FML . Igitur(ex 14. primi) una
erit recta linea continuata ipfa X ML, commune idcirco

.Pcrpeﬂdicu].UIn prazdictis rectis AX, BX. Quod erat &c..

COROLLARIUM IL

Ed rurfum docere hinc poflum,qudd ille due 4X, BX,;

in quas incidens recta PFHD, aut duos efficiat cum.

1pfis 4X , BX internos ad eafldem partes angulos wqualeg
duobus rectis; aut confequenter (ex 13. & 15. primi ) al-
ternos five externos, five internos angulos inter fe 2qua-
les;aut rurfum,eodem nrulo,cxrcmum‘ (ut putt DHX)
eequalem interno, & oppofito HFX: qudd , inquam , illes
due rectz neque ad infinitam earundem productionem
coire inter fe poflint.Si enim ex quolibet puncto N ipfius
AX demittatur ad BX perpendicularis NR , erit hzc in
ipfa hypothefi anguli acuti (qu utique fola obefle nobis
poffer ) major (ex Cor. L po{l: 3. hujus ) eo communi pera
pendiculo X L. Non igitur ill2 due 4X , BX convenire
unquam inter {e poterunt. :

Porrd autem demonftratas hinc habes Propol. 27. &
28, Libri primi Euclidis; & quidem citra immediatam de-
pendentiam a pracedentibus 16.& 17, ejufdem prirni,cir,!-
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ca4q11as oriri poflet difficultas, quoties {ub bafi finita infi-
nitilaterum efler triangulum; ad quale nempe triangulum
provocare non dubitaret , qui eas duas 4X | B X ad infini-
tam {altem diftantiam inter fe coituras cenferet , quam-
vis anguli ad incidentem PFHD tales forent, quales {up-
pofuimus.

Praterea, propter demonftratum commune perpen-
diculum KL, nequirent fan¢ ille due KX,LX ad fuim
parrem punctorum X fimul concurrere , quin etiam (ex
facili intellecta fuperpolitione ) ad alteram etiam parte n
fimul concurrerent relique & ipfz interminate K A4, LB.
Quare duz redte AX, BX clauderent {patium ; quod eft
contra naturam linez reéte.

Sed hac pofteriora funt. Nam in precedentibus nuf
quam adhibui aut 16. aut 17. primi, nifi ubi claré agere-
tur de wiangulo omni ex parte circumfcripto, prout nem-

pe in Proemio ad Le@orem ita me curaturum fpopon-
deram. .

PROPOSITIO XXIV.

Ig‘-f:m manentibas + Dico quaruor fimul angulos ( fiz. 27, )
quadrilateri KDHK proximioris bafi AB minores ‘effe

( in byporbeff anguli acuzi ) quatuor fimul angulis quadrilate-
7i KR LK remotioris ab eadem bafi 5 arque it quidens , s

ille due AX , BX aliguando ad finitam diftantiam tncidaay
versiis partes punéit X ; flve nungiam inter [¢ incfdan;; fed
wersits eas paries aur femper magis ad (e nvicem accedant , aus
aliguando recipiant commune perpendiculum , poft quod nempe
( juxta Cor, IL prac. Propof. ) ad eafdem parres sncipiant invi-
cens diffilive,

Demonftratur. Vertim hic fupponimus portiones KK
fumpras efle inyicem ®quales. Quoniam igitur ( ex pre-
- ceden



tedente ) latus D K majus eft latere HK, ac ﬁmilirer‘#I-,}K
majus latere. LX; fumatur in HK portio MX =qualis 1pfi
1 X, & in DK portio NK aqualis ipfi HX ; jungantur-
que MN, MK, LK ; nimirum punctum K intermedium
cum puncto L,& punctum K vicinius puncto B cum pun-
cto M. Jam fic progredior . Quandoquidem latera trian-
guliKKL ( initinm femper ducan} a puncto K viciniore
puncto B-) @qualia funt lateribus trianguli X K M, & an-
guli comprehenfi 2quales, utpoté recti ; ®quales étiam
crunt (‘€x:4. primi-) bafes LK, MK ; atque item &quales,
qui correfpondent invicem anguli , ad eafdem bales., ni-
mirum angulus KLK angulo KMK, & angulus LKK
angulo MK K. Igitur xquales etiam funt refidui NK M,
& HKL . Quare, cum latera NK, KM trianguli NK M
zqualia itidem fint lateribus HK, KL trianguli HKL ;
@quales etiam erunt ( ex cadem 4. primi ) bafes NM,HL;
anguli K NM, . KRHL ; ac tqndem.anguli KMN, KLH.
Sunt autem in prioribus triangulis jam probati @quales
anguli KLK, & K MK . Igitur totus angulus NMEK
wequalis eft gori.angul_o HLK. Quare,cum omnes ad pun-
Qa K anguli fint recti, manifefie confequitur omnes fimul
quatuor angulos quadrilateri X N M K zquales eflc omni-
bus fimul quatuor angulis quadrilateri KHLK. Quoniam
verd duo fimul ahguli ad puncta N, & M in quadrilatero
K NMR majores funt, in'hypothefi anguli acuti, duobus
fimul angulis (‘éx Cor. poft XVL hujus ) ad puncta D, &
H in'quadrilateto NDHM, feu quadrilatero KDHK ;
confequens inde eft, ut ( additis communibus rectis an-

ulis ad pun@a K ) quatuor fimul anguli quadrilateri
K'N MK feu quadrildteri KHLK , majores fint (" in-hy-
pothefi'anguli acuti 9 quatuor fimul angulis quadrilateri
XD HK. Quod erat démonfirandum,

G o e GO,
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COROLLARIUM.

Ed opportuné obfervari hic debet, nihil defuturam
S facte argumentationi , quamvis angulus ad pun@um
L poneretur re€tus , juxta hypothefin anguli acuti. Nam
adhuc 1lla communis perpendicularis LK minor forer (ex
Cor. L. poft IIf, hujus ) altera perpendiculart HK , ex qua
propterea fumi adhuc poflet portio MK equalis predicts
LK : Quo [tante conftat nullum pofle obicem intercy;.
rere. . .

SCHOLION.

D.Ubitari nihilominus poffet, an ex quolibet punéto K
: (aflumpto nimirum in BX ante occurfum ipfius Bx
in alteram Ax ) perpendicularis educta versts partes

rect® 4 x occurrere huic debeat ( fig. 2. ) in aliquo pun-
€to L; dum nempe illz duz , ante pradictum occurfum o

ponantur ad fe invicem {femper magis accedere. Ego au-
tem dico ita omnino fecuturum. :

Demonftratur . Affignatum fit in B.x quodvis pun-
um K, Sumatur in 4 X quedam 4M 2qualis fumma ex
ipsd BK, & dupld 4B. Tum ex puncto M ducatur ad B x
( juxta x2. primi )_perpendicularis MN. Erit MN ( juxta
prafentem fuppofitionem ) minor ipsh 4B . Quare 4AM
( facta zqualis fumma ex ipsa BK , & dupld 4B ) major
erit fymm? ipfarum BK, 4B, & NM. Jam oftendere
oportet eandem AM ‘minorem effe fummai iplarym BN,
4B, & MN , ut inde confteccam BN majorem effe pres-
dictd BK, ac propterca punétum K facere inter punéta B, -
& N . Jungatur B M. Eric latus AM (.ex 20. primi') mi-
aus duobus Gmul reliquis lateribus 4B , & B M, ]E}urfum

- atus




fatus BM ( ex eadem 26. primi ) minuis erit duobus fimul
lateribus BN, & MN. Igitur latus 4M multd minus erit
tribus fimul lateribus 4B, BN, & N M. Hoc autem erat
oftendendum , ut conftarer punctum XK jacere inter pun-
&a B, & N. Inde autem confequens elt, ur perpendicu-
laris ex pundto K educta versus partes ipfius 4.x occurre-
e huic debeat in aliquo punéto L inter puncta'4, & M
conftituto ; ne fcilicet ( contra 17. primi ) fecare debeat

alterutram 4B, aut MN perpendiculares eidem BX .
Quod &oc. i shs 55 sot aoveirs

PROPOSITIO XXV.

I duz reéle (fig.30.) AX; BX in codemn plano exiftentes
. (una guidens fub angwlo acuro in punéio A , & alrera in
pundio B perpendiculariter-infifiens ipfi AB) ita ad fe snvicens

femper magis accedant VErsis. partes punttorum X o ut nibilo
minus eartundem diffantia. fempey wajor fit affignatd quadais
iangz'tud:'m , deffruitur byporhefis anguli acuts.

Demonftratur. Affignara fit longitudo R. Si ergo i
ea B X fumatur quedam BEK quantumliber multiplex Fm-
polite longitudinis R ; conftat ( ex praaced:;:ntc Scho i0)
perpendicularem ex puncto K eductam versus partesipfius
A X in aliquo punto L eidem occurfuram; ac rurfum ( €x
prefente hypothefi) conftat cam K L majorem fore predi-
&a longitudine R. Porro intelligatur BK divifa 10 portio-
nes KK, zquales fingulas ipli R , ufque dum K B 2qualis
fit ipfi longitudini R. Tandem verd ex punclis K erectz
fint ad B x perpendiculares occurrentes ipfi AX in punctis
LyH, D, M,ufque ad punctum N proximius puntto 4.
Jam fic progredior. -

Erunt ( ex Prop. precedente ) quatuor fimul angulg
quadrilateri KHLK , remotioris ab ea bafi 4B , majores

7 S G2 qua-
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q’u:ruor {imu] angulis quadrilateri KDHx ;' proximioris’ -
eidem bali ; cujus ittdem quadrilateri quatuor fimul an-
guli majores erunt quaruor fimul angulis fubfequentis
versiis eandem bafim quadrilateri KMDK . Atque ita,
femper ufque ad ultimum quadrilaterum KN 4B | cujus
utique quatuor {imul anguli minimi erunt, refacé ad qua-|
tuor fimul angulos fingulorum afcendentium versts pun-
ta X quadrilaterorum. ik -

- Quoniam verd tor aderunt predicto modo recenfita
quadrilatera, quot funt preter bafim 4B demifle ex pun-
¢tis iﬁiius 4 X ad retam B X perpendiculares; expenden-
da eft fumma omnium fimul angulorum qui comprehena
duntur in illis quadrilateris. Ponamus efle novem ejulmo-
di perpendiculares demiffas , ac propterea novem tridem
quadrilatera, Conftat (ex 13.primi) ®quales efle quatuor

rectis angulos hinc inde comprehenfos ad bina pundta il-
larum oo perpendicularium , quae media jaceant inter
balim 4B, & remotiorem perpendicularem LK . Itaque

fumma horum omnium angulorum erit 32. rectorum. Re-
flant duo anguli ad perpendiculum I ¢ > & duo ad balim
4B. Atanguli, unus quidem ad'punctum K, & alter ad
punclum B, fupponuntur recti; angulus autem ad pun-
ctum L ( ex Cor. poft XXilL hujus ) eft obtufus . Qua-

propter ( etiam negleéto angulo. acuto ad punGtum A)
fumma omnium angulorum, qui comprehenduntyr ab jl.

lis novem quadrilateris , excedet 35. rectos. fnde autem
fit,ut quatuor{imul anguli quadrilateri KHLEK, remotig-
11s 2 bafi, minus deficiant 2 quatuor rectis, quam fit nong
pars unius rectt ; & id quidem etiam i, equalis portio
preedictz omnium angulorum fumme cﬂntingeret fingu-
lis illis quadrilaterts . Ergo minor 2dhuc erit jnfinuatus
defectus, cum fumma.quatuor fimul angulorym illins qua-
drilateri K HLK ofteafa fic omniuni. maxima , relaté ad

QU a-
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quatuor fimul angulos reliquorum quadrilaterorum.

Sed rurfum ; juxta fuppofitionem , in qua procedit
hzc Propofitio; aflumi potelt tanta longitudo ipfius Bk,
ut confici femper poffint non tot quin plura quadrilatera
fub bafibus kE, zqualibus, fingulis illi aflignate longitu-
dini R , Quare defectus quaruor- fimul-angulorum. illius.
remotioris quadrilateri:k HLk a quatuot rectis oftende-~
tur femper minor & uni centefimid, & und millefimi , &
fic fub quolibet affignabili numero und. portiuncula unius:
recti. iz 10 - - :

Porrd autem erunt femper (juxta predictam fuppofi-
tionem ) ipfe Lk , & Hk: majores defignata longitudine’
R.SiergoinkL,& k H fumantur kS, & kT equalesipli
kk, feu longitudini’ R ;'érunt , juncid §T,duo fimul an-
guli kST, kTS majores, in hypothefi anguli acuti, duo-
bus fimul angulis ( ex Cor. poft'XVI hujus) ad punéta
H, & L-in quadrilatero THLS; feu quadrilatero kHLk;
ac propterea (: additis: communibus rectis angulis ad pun-.
&a k, k ) erunt quatuor fimul-anguli quadrilateri kTSk
majores quatuor fimul angulis illius quadrilateri KH Lk .,

Jam verd : cum ex una parte {tabile fit, ac datum
quadrilaterum kT Sk, utpoté canftans ddra bafi kk , qua
nimirum zqualis ponitur affignatz longitudint R , ac rare
fum conftans duobus perpendiculis Tk , Sk eidem bafi
@qualibus, ac tandem jungeénte TS, que cvadit. omnino
determinata; & ex altera quatuor fimul anguli ftabilis il-
lius, ac dati quadrilateri, oftenfi jam finr majores quatuor
fimul angulis quadrilateri kHLk quancumlibet diffantis
ab ez baii 4B: confequens utique fir , ue quatuor fimul
anguli ftabilis illius , ac 'dati: quadrilateri k 7Sk majores
fintiqualibet angulorum fumma, qua quomodolibet deti-
ciat a quatuor redtis; quandoquidem oﬂenﬁim jamveft de-
fignari {emper 'poffe-rale aliquad: quadrilaterum kHLk ,

cujus
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cujus quatuor {imul anguli mints deficiant 3 quatuo r rea
&is, quam fic quayvis deflignabilis unius recti portinacula.

Igitur quatuor {imul anguli {tabilis illius , ac daci quadri-

lateri, vel 2quales funt quatuor rectis , vel ¢ifdem majo-

res. Tuncautem ( ex XVI. hujus ) {tabilitur hypochefis
aut anguli recti , aut anguli obrufi’; ac propterea ( ex V,
& VI. hujus ) deftruitur hypothefisanguli acuti,

Itaque conftat deftructum iri hypothefim anguli acu-
ti, {i du recte in eodem plano exiltentes ita ad fe inyi-
cem femper magis accedant, ut nihilominus earundem
diftantia major femper- it affignatd quadam longitudine,
Hoc autem erat demonitrandum , S -

COROLLARIUM L
T ( deftru®i hypothefi anguli acuti) manifeftum fit,

ex 13. hujus, controverfum Pronunciatum Eucli-
dezum; prout a me hoc I_Oco declaratum iri-{popcndi in
Scholio I1I. POﬂ XX[ hu_]'l]S 3 'L]bl dc ‘conatu Naﬂ'aradini
Arabis locuty fumus, 1 Ll o

COROLLARIUM IL

Urfum ex hac Propofitione, & ex precedente XXIII'
N manifefte colligitur fatis non effe ad ftabiliendam

Geomietriam Euclideam duo. puncta fequentia . Unum
eft:quod nomine paralielarum 1llas rectas cenfeamus, ques
in eodem planoexiftentes commune aliquod obtinent per-
pendiculum. Alterum verd, quod omnes reéte in eodem
plano exiftentes, quarum. nullum commune fit erpendi-
culum, ac propterea qua juxta afflumptam Definitionem
parallela non {int, debeant ipfe in alterutram partem fem-
per magis protraci@ inter fe.aliquando incidere , fi Iilion‘ ad:
ni-
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fniram, faltem ad infinitam diftantiam. Nam rurfum5 21 s

monftrare oporteret, quod duz qualibet in eodem plano
exiftentes,inquas re@ta quepiamincidens duos ad eafdem
partes internos angulos eﬁ"u:;at minores duobus rectis. ,
nufquam alibi poffint ipfe reciperecommune perpendicu-
lum . Quod autem , hoc demonftrato ; exa@tiflime ftabi-
liatur Geometria Euclidza, infra conftabit.

PROPOSITIO XXVL

Ipredicte AX,BX (fig. 31.) coire quidems inter [¢ de-
beant , fed non nifi ad infinitam earundem produltionem
wersis partes punétorum X ;. Dico nullum fore affignabile puw
&um T in ipfa AB, ex quo perpendicularis edutta versis par-
tes ipfins A X non occurrat ad finitam, feu rerminaram diftans
tiam eidems A X in aliquo punéio F. _ _
Demeonftratur.Nam, ( ex pracedente: hypotheft )
unum aliqued erit. in 1pfa 4x pundtum N , ex quo pes-
pendicularis Nk demifla ad B ¥ minor fit qualibet affigna-
ta longitudine,ut puta ed TB. Tum verd {umartur in TB
portio CB zqualis 1pfi NK; jungaturque CN. Conftar an-
gulum NCB acutum fore , in hypothefi anguli acuti . Er-
go (ex 13. primi) obrufusierit, ‘?lux deinceps cft angulas
NCT - lgitur recte, que ex puncto T'( intex puncta 4, &
C conftitato ) perpendiculariter. éducatur versis partes
ipfius A4 X, non incidet.( ex x7.primi ) in ullam punctum
iplius CN ; ac propterea: ( ne claudac fparium cum AT,
aut cum 7C ) occurvet ipfi terminate A N in ahiquo pun-
¢to F. Igirur inipfa etiam hypothefianguli acutt ( quam.
fcimus obeffe upice:hic pofle ) nullumi erit afignabile
pun@um T in ea 4B, ex quo perpendiculariter educta
versUs partes ipfius .4.X non occurrat ad finitam , feu ter-
minatam ditantiam eidem 4X inquodam puncto F. Quod
& 1% : CO-
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COROLLARIUM T

Nde autem fir ; ut aflumpto in 4B protradti quolibet
A puncto M, ex quo versis partes punétorum X' educa-
tur perpendicularis MZ  nequeat ipfa, etiamfi infinice pro-
ducatur, occurrere predicte 4x;quia ceterim illa alterg
B x deberet ( ex premifla demonftratione ) ad finiram di-
ftantiam occurrere eidem 4 .X; quod eft contra prefentem

hypothefin.
COROLLARIUM IIL

T X quo rurfum confequitur omnem perpendiculariter

E eductamex quolibet puné&o illius quantumlibet con-
tinuat2 4B, fed non tamen infinité diffito , debere ad f-
nitam diftantiam occurrere predi®e 4 x; quatenus nem-
pe fupponaturiomnem talem Ferpcndicularirer eductam

iemper magisfine ullo certo limite accedere ad alteram
femper continuatam A4 X, y i

COROLLARIUM IIL
I l Nde tandem fit , ut ab illa ' 4X neque ad-infinitam
J ejuldem. prodactionem ‘fecari poflic ipfa' B X ; "quia
czterum ex quodamillius 4.x ultrz preedicram fectione i
puncto intelligi poflec demifla ad 4B productam quadim
perpendicularis Z M; unde rurfum fieret,uripfa B x(con-
tra prafentem hypothefim ) non ad infinitam, fed omning

ad finitam-diftantiam’occurreret: predicte 4x, Sed hoe
poftremum dictum fic ylira neceflitatem ;. -

PRO. ;




PROPOSITIO XXVIL 7

QI recta AX (fig. 32.) (8l aliquo ur liber,parvo angulo edul
cta ex puncbo A ipfius AB, occurvere tandem debeat ( fal-

tem ad infinitam diftantiam ) cutvis perpendicalori BX , quiw
ad quanramliber ab eo puntto A ‘diftantiam extirari intellizal
zur fuper ca incidente AB 1 Dico nulldns' jam fore' licum bypo=
thefi anguli acuti. - REDARE on el
Demontftratur. Ex quodam puncto k'prope punctumi

‘4, ad libitum in ipsa 4B defignaro, ‘erigatur ad 4 B per?
pendicularis KL, que urique ( ex Cor. I prazcedentis
Propoﬁtionis ) occurret ipfi 4 X ad finitamt ; fed ' termina-
t4m diftadtiam in aliguo puncto L. fam verd conftar fumi
pofle in k'B-portiones k k equales fingiilas cuidam affighd!
bili losigitudini R ;' & eas plures quoliber “affigdabili nu
mero finito; quandoquidem puactum B ftarui potell; juxta
prafentem fuppolitionem ; in ‘quantalibee diftantit 2b eo
puncto 4. Iragque ex aliis‘puncts k erigantur’ad 4B pei:
pendiculares kH, 'k D5 kP, que omnes ( ex precitaro
Corollario ) occurrent recte 42X in quibufdam pundtis 7,
D, P’ atque’ita circa reliqua puncta'k “uniformiter defi
gnata versts punétum B. Conftat fecundd ( ex 16. primi’
angulos ad puncta L, H, D', P, fore omnes ‘obtufos versiis
partes punctorum®y ; atque ite'( €x 14. ejufdem primi ¥
angulos ad preedicta puncta fore omnes acutos versus pun<
&tum A’ Igitur ( ex'Cor. 1k poft 3. hujus) latus k H tajug
erit'latere k L 5 latus k' D majus latere K H; atque 1tafen-
per, procedendo vérstis puncta X, "Confltat tertio quatuor
fimul angulos quadrilateri kLHL majores fore quatuor
fimul angulis quadrilatert kHDk : pany id in fimili de-
monffratam jam eft in XX1V, hujus. Conltat quartd idem
fimiliter valere de quadrilatéro KDk relaté ad quadyi.
laterum KD Pk arque ita femper, procedendo 4d qua-
109 H dris
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dri%atcra remotiora ab eorpunflo 4.

Quoniam igitur tot aderunt ( ut 10 XXV, hujus )
predicto modo recenfita quadrilatera , quot funt , prater
primam Lk , demiflz ex punctis iplius 4X perpendicula-
res ad redtam 4B; conftabit pniformiter (i ponamus no-
vem, prater primam , demiflas ejufmodi perpendiculares)
{ummam omuium angulorum , qui comprehenduntur ab
illis novem quadrilareris, excedere 35. redtos ; ac propte-
rea quatuor {imul angulos primi quadrilateri k L Hk,quod
quidem in hac ratione oftenfum eft omnium maximum,
mintis deficere & quatuor redtis, quam fit nona pars unius
re¢ti, Quare 5 multiplicatis ultra quemliber affignabilem
finitum numerum eifdem quadrilateris , procedendo fem-
per. versiis partes punctorum X ; conilabir fimiliter ( ut in
eadem przcitata ) quatuor fimul angulos ftabilis illius

uadrilateri k HLk minis deficere & quatuor rectis, quam

it qualibet aﬂi{;nabilis unius recti portiuncula. Igitur
uatuor fimul illi anguli vel zquales erunt quatuor re-

¢tis, vel eifdem majores, Tunc autem ( ex XVI. hujus )
ftabilitur hypothefis aut anguli recti, aut anguli obtufi ;
ac propterea ( ex V. & VI, hujus ) deltruitur hypothefis
anguli acuti,

Itaque conftat nullum jam fore locum hypothefi an-
guli acuti, {i recta 4. fub aliquo, ut libet, parvo angulo ,
educta ex punéto 4ipfius 4B occurrere tandem debeat
( {altem acf infinitam diftantiam ) cuivis perpendiculari
BX, quead quantamlibet ab €0 puncto A diftantiam ex-
citari intelligatur {uper ed incidente A4B. Quod ecrat &c,

SCHOLION L

T hoce eft, qi.lioc:l pradixi in Cor, IL poft XXV. hujus;
aullum feilicet fuperfucyrum locum B
guli

e
" aad




guli acuti, feu flabilitum exaQiffime iri Gedmetriam%u:%
clideam ; fi duz qualibet in eodem plano exiftentes
recte, ur puts 4X, BX, in quas incidens recta 4B (fum-
pto punéto B in quantalibet diftantid a puncto 4) duos
cum ¢ifdem ad eafdem partes punctorum X angulos effid

ciat minores duobus reétis ; {i ( inquam ) nufquam alibi’

( hoc flante ) po[‘ﬁnt ille recipere commune perpendicu-

Ium. Tuncenm ille due 4X, BX femper magis ad'fe'.

invicem accedent ; nimirum vel intra quendam deétermi-

natum limitem , prout in XXV, hujus; vel fine ullo certo: -

limite , ac proprerea ufque ad occurfum faltem poft infi-

nitam produﬁion‘em, prout in hac XXVII. Conftat autem '

in utroque predictorum cafuum oftenfam jam efle de-

ftructionem hypothefis anguli acuti . Quod intendeba-

tur .,

"SCHOLION IL

. a Tﬁlue id rurfum eft , quod- fpopondi in fine Scholii

IV. poft XXI. hujus , prout ex ipfis terminis claré
elucefcit.

SCHOLION IIL

Rztereaobfervari hic velim diferimen inter hanc Pro<

pof. & precedentem X VIL Nam ibi ( recole fig. 15.) b

LS II.
te, ut libet parvd , recti 4B ) omnis BD {fub quovis acu- -

.

oftenfa eft deftructio hypothefis angul: acuti, fi { exiften-

to angulo educta , occurrere tandem debeat 10 quodam

pun¢to K ipfi perpendiculart 4H (fmdué't._?e . Hic autem

( viceversd ) permittitur quiden defignatio cujufvis pare
viflimi acutr anguli ad punctum 4, dum ram.eri'_mter]effh

4B, ad-quam -crigenda eft perpcndlgulaﬂs' ll'ldE'ﬁr’rltR-
- Hz BX
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B X , ftatui poffit quantzlibet longirudinis.

" PROPOSITIOXXVIL

£l

: b olonpg s s i varlri 3 O A 0I0uT 03d
I duw, reéteA X5 BX ( quaram prior fub angalo acuto , &,
S altera ad perpendiculum educle fint, versasieafdem partes
ex. quantalibet recta A B ) femsper magis fine ullo certo limite ad
fe f‘iwpi;‘em} accedant 5 prarerquam ad anfinitam earundem [produ-;
Tab. dionem; Dicolomnes angulos ( fig.33.) ad qualiber punita L,
1V. H, D ipfius A X5ex quibus demittanrur. ad rectam B X per-
pendicalares LK HEK DK 5 zum fore omnes pbtufos versis |
partes punéti A rum fore femper minores , qui magis diflanr ab .
eo.punito Ay ac tandem angulos magis , ac magis diftantes ab
ecodem punclo A, femper magis fine wllo cerro Limite accedere
ad aqualitatem cum angalo relts . o .
Demonftratur: Et prima quidem pars conftar ex Cor.

I. poft XXIiI hujus.Secunda verd pars ita'evincitur . Nam
duofimul anguli ad L K versiis balim 4B majores funt ( ex

Cor. poft XVI. hujus) duobus fimul internis, & oppofitis

angulis ad HK versus eandem bafim 4B. Sunt autem in-

ter {e @quales, utpote recti,anguli ad utrumque punétum

K versis bafim 4B. Ergo angulus obrufus ad L versis ba- |
{im 4B majoreftangulo obtufo ad H versiiseandem balim

AB . Simili modo oftendetur predi¢tum angulum obtu -

fum ‘ad -Hi majorem eflc angulo obtufo ad pun&um B

Atque ita {femper, procedendo versus punéta X . -3

' Tertia tandem pars majore indiget difquifitione , §j

ergo fieri potefl, affignatus {it ( fig. 34- ) quidam angulys. |
MNC, quo femper. major fit, aut faltem non minor , ex- I,
ceflus cujufvis ex predictis angulis obtulls fupra angulum .- |
rectum. Conftat ( ex XX, hyjus ) latera NM ; NC com- -
prehendentia illum angulum MNC taliter produci pofle , -

uc perpendicularis MC; ex quodam puncta M ipfius deﬂ‘

: S
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demiffa’ad ‘N Oy major-fir'( id ipfa eriam hypothefi angule
acyti ') qualiber finid aflignatd longitudine y Ut-putd pra-

di¢¥a bafl ' 4B Hoc ftanté ! affumatur in BX'( fig 35, )

quedaf! BT ‘equalistipfi CN'; ‘educatiirque) ex punéto T
versis 4.x perpendiculatis ‘TS 5 que nempe ( ex Scholio

' g&ﬂ: XXIV: hujus) occurtet ipfi 4X in quodam punctoS.:
einde. ex“punita § demittaturad AR perpendicularis.

§Q. Cadet haec ( propter 17.primi ) ad partestanguliaca-
ti°' S B idter puiicta 45 & B, Porrd acuuus: erit angulus
Q8T in quadrilaterocQ 87 B, icum reliqui-tresangulr {int
reéti; ne’(-contra V..-& VL hujus) incidamus in hypothe-
fin ant anguli recti, aut anguli obtufi, Hinc recta'§Q ma-

jor‘erit (ex Cor.Lipoft 3. hujus ) rectd BT, five CN; ac:

rorfum angulus 48 Q major erit excellu, quo angulus ob-
tufus AST excedit angulum rectum , & fic:major angulo
MN C. Duycatur igitur quedam SF fecans 4Q n F, &
efficiens cum S4 angulum @qualem’ ipli' MNC " Deinde
ex punéto 4 ducatur ad SF productam Fperpendicularis
40, Cadet punctum O ( ex 17. primi’) infra pun&tum F,
cum angulus AFS (ex 16. ejuldem primi ) fir obrufus .
Tandem verd; cum FS major fic (ex 18..primi ) ipsi QS,
& fic muled majoripsid BT ; five €N ; fumatur in FS por-

tio 18 ®qualis ipfi'CN, & ex puncto ] erigat’ur ad ES per-

pendicularis TR occurrens in-puncto R ipfi 48. Cadetaus
tem punctum Rinter puncta'd, & S: fi enim caderet in
eliquod pun&tum ipfius 4F, haberemus in eodem trian-
gulo (contra 17. primi ) duos angulos majores duobus re-

€tis, cum:angulus ad punctum F versis partes puncti- 4

oftenfiss' jam ficcobtufus, : SHONIL O
_ Poft tantum apparatum fic concludo . Quandoquidem
in‘quadrilatero/ @O IR recti funt anguli ad:puncta0, & I3

& eft acutusangulus (ex 17. primi) ad punctum 4, prop--

ter rectym angulum 408; ac rurfum eft obrufus ( €x 16,
LAY ejulss
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_ ejufdem primi ) angulus IR 4; cum reftus. fit' angulus-
RIS confequens tandem eft ( ex Cor. IL. poft 3, hujus )
ut latus 40 majus fit latere IR. At ( juncta 0Q)) latus
AQ majus eft (ex 18, primi ) latere AO-{Eropter angulum
obtufum in O, cum angulus 40§ factus it rectus : Igitur
recta 40 multd major erit rectd IR, f1ve (‘ex26, primi )
recti NG, & fic multd major rectd 4B , pars toto 3 quod
eft abfurdum. g Iy S ; s ?
i Non igitur ullys aflignari poteft angulus MNC, .que -
femper major {iv, aut'faltem non minor exceffus cujufvis
ex pradictis angulis obtufis fupra angulum rectum. Qua-
re anguli illt obtufi, magis ac magis diftantes ab: eo pun-
cto 4, femper magis fine ullo certo limite accedent .ad
zqualitatem cum angulo recto. Quod erat poftremo loco
demonftrandum. 1ihg: -

COROLLARIUM.

Qc autem flante,quod poftrenio Ioco demonftratum
eft , manifefte confequitur , duas illas 4X, By, in
infLiitum protractas, commiine tandem habituras , vel in
duobus diftinctis punctis, vel in uno, eodemque puncto
X infinite diffito , perpendiculum . Rurfum verd 5 quod
non in. duobus diftinctis punctis haberi poffit commune
itud perpendiculum, ex eo mapif’efﬂ} liquet 3 quia caete-
rum ( ex Cor. IL polt XXII. hujus ) tnciperent inde illze
recta invicem diffilire , & fic neque ad mfinitam diftan-
tiam inter {€ concurrerent; quin €tiam (contra exprelam
fuppofitionem ) non ad fe invicem, fine ullo certo limite,
femper magis versis eas partes accederent, Itaque in uro,
eodemque puncte X infinit¢ diflito commune. haberent
perpendiculum. :

PRO-



PROPOSITIO XXIX

REﬁ&mPrcf fig.(33.) pracedentis Propofitionis: Dico omnens
: rectam AC , que fecet anguwlum BAX , aliqguando ad
finiram , few terminatam diflantiam ( eriam in bypothefi anguli
acuzi ) occurfuram ipfi BX in quodam puniio P 5 dum nempe.
#lla A C femper magis protrabatur versiis partes puntiorum X.

Demonftratur. Et primd quidem ( ne recta AC {pa,
tium claudat cunf ea AX ) occurret ipfa ad finitam diftan~
tiam reétis LK, HK, DK in quibufdam punctis C, N, M;
occurret, inquam, nifi antea (ad finicam urique diftaatiam,
prout intendimus ) occurrat ipli BX in aliquo punctointer

punctum B, & unum aliquod punctorum K conftituto .

Deinde (ex Cor.l. poft XXIHI. hujus ) obrufi erunt anguls
ACK, ANK, AMK . Praterea anguli ifti, femper obtufl,
accedent ( ex precedente ) {ine ullo certo limite ad @qua-
litatem cum angulo recto, quoties nempe illa AC non niff

~ ad infinitam diffantiam occurfura putetur i~fi BX . igitus

deveniri poffet ad talem ordinatam KM D, ad quam ag-.
gulus 4 MK mints fuperaret angulum. reftum, quim fic
ille angulus D 4C. Tunc autemangulus D A4C, five D AM,
uni cum angulo 4MD major. €rit uno recto. Quare; addi-
z0 obtufo angulo 4D M; tres fimolanguli trianguli 4D M

majores erunt duobus rectis, quod eff contra’hy pothefin

anguli acuti. Igitur omnis recta AC, que fecet illum an-

ﬁulum BAX,aliquando ad finitam , feu terminatam di-

antiam ( etiam in hypothefi anguli acuti ) occurret ipfi
BX in quodam puncto P. Quod &c.

co.
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COROLLARIUM 1

Inc nulla 4Z, qua versis partes punctorum X angu.
lum acutum efficiat majorem’ illo BAX, occurrere
unquam poterit, fiye ad finitam, five ad infinitam difhyp.
tiam ipli BX | Quatenus enim ta contingerer, jam jlig
AX , dividers angulum B AZ , debéret ( contra remiflam
{uppofitionem ) ad finiram diftanriam occurrere ipfi Bx ;
prout demonftratumid’eft derrofta 4C dividente angu-
lum BAX.

CDROLLAR}UM I1.

Reeterea fequitur nullum fore determinatum acutum
P angulumomnium maximum, fub quo‘edudta expun-
¢to Aad finitam diftantiam occurrat i BX . S; ehim ver-
stis partes pun@i X punctum quodvis alfumas, quod {ir a]-
tius puncio P, conftat retam Jungentem punitum 4 cym
illo puncio altiore majorcm angalum effeCturam cum ipfa
4B, quan it angolus BA2. Artque itz femper fine ulle
termino intrinfeco . Quare angulus B AX (¢ dem feilicer
ipfa AX, & femper accedat ad eamBX > & ponnift ad ig-
finitam diftantiam in eandem incidat) eic limes extrinfe-
cus acutorum omaium anguloram, fubiquibus recte od .

¢tz exallo pundto £ad finitam diftantiam accurrunt pras
difte BX. T

wPROPOSITIO XXX .
Uivis terminate A B infilftat ai perpendicutum ( fz. 36.)
guedan indefinica B X. Dico prims recam AY, perpen-
dicularizer elevaram versiis parzes eafdem fuper i115 A B, fore

Nmitem unttin intvinfecum earum o , que ex illo punto
“ D 2 S : :

A vEr-




A versius eafdem partes edullz commune aliguod ( juxta bypes
thefin anguli acuti ) in duobus diftinitis punétis obtinent pera
pendiculum cum alrerd indefinitd BX . Dico [ecundd nullum
dove acurum angulum omnitm minimum, fub quo educta ex pra-
8itto puncto A commune aliquod ( juxta pradiciam bypotkefin’)
in duobus diftinétis punilis obtineat perpendiculum - cum eadein
BX.

Demonftratur prima pars . Quoniam enim illa 4Y
commune obtinet cum altera BX perpendiculum 4B in
duobus diftinétis punctis 4, & B; {i educatur versus eafr
-dem partes {ub angulo obrufo quapiam 4Z, conflat nul-
lum ad eas partes efle poflc in duobus diftinctis punétis
commune perpendiculunm ipfarum 42, BX ; ne filicer
ex confecuturo quadrilatero continente quatuor angulos

majores quatuor rectis incidamus (ex X V1. hujus ) in hy-

pothefin jam reprobatam anguli obrufi, contra fuppoficam
hoc loco hypoihelin anguli acun. igitur illa perpendicu-
laris AY erit ex ifta parte limes intrinfecus earum om.
nium, qua ex illo puncio 4 versiis eafdem partes educta
commune aliquod ( juxra illaoy bypothefin anguli acuti )
in duobus diftinéiis punétis obtineant perpendiculum
cum alcerd indefinitd BX . Quod erat primum. ‘
Demonftratur fecunda pars. Si enim fieri potefl; efto
uidam angulus acutus omnum minimus , fub quo edu.
a AN commuae habeat cum illa BX in duobus diftin.
¢tis punétis perpendiculum ND. Tum aflumpro in BX
altiore puncto k, ex eo educatur ad BX perpendicularis
K L, ad quam ex puncto A den}ir:atur ( juxra 12. primi )
perpendicularis #L . Jam vero, {1 hﬁC‘ﬁL occurrat in
quodam puncto Sipli ND , conftar fane angulum B4 L
sbinorem fore eo B AN , qul Proprerea non €rit omaium
minimus , fub quo educta AN commune habeac cum illg
BX 1in duobys diftinctis pv.u:u.‘:tisI perpendiculum I;ND 1
. QL=




66
Porrd autem ab ea perpendiculari AL fecari pradictam
ND in quodam ejus intermedio puucto. § fic demornftra-
tur. -
Et prim6 quidem non pofle ab ea AL fecari ipfam
BK in quodam puncto M conftare abfolute poteft ex 17.
primi , ne {cilicet in eodem triangulo MK L duos habea-
mus angulos rectos in punctis K, & L; praterquam quod
“in hoc ipfo haberemus intentum contra illum angulum
‘B AN, ne fcilicet in hac tali ratione cenfeatur omnium
minimus . Rurfum verd nequit AL efle continvatio ipfius
AN ; quia ceterum in quadrilatero ND KL quatuor ha-
beremus angulos rectos, contra hypothefim anguli acuti ,
Sed neque cam D N protradtam fecare poteft in quovis ul-
teriore puncto H; quia angulus AHN ( ex 16. primi ) fo-
ret acutus, proprer {uppofitum rectum angulum externum
AN Dj ac propterea angulus D HL foret obtufus, & fic in
uadrilatero DHLK quatuor haberemus angulos, qui
imul {umpti majores forent quatuor rectis, contra praedi-
€tam hyporhefin anguli acuri. Igitur conftat ab ea 4], fe-
cari debere angulum BAN, qui propterea nequit dici
omnium minimus , fub quo educa 4N commune habeat
cum illa BX in duobus diftinctis punétis perpendiculum
ND . Quod erar fecundo loco demonftrandum . Itaque
‘conftar &ec.

COROLLARIUM.

Nde autem obfervare licet, quod fub angulo mingre
4 B AL obtinetur (in hypotheli a,n‘guh acuti ) commuy.
ne LK perpendiculum, remorius quidem ab illg b, 4 B,
prout conftat ex ipfa conitructione , fed rurfum mjays al-
tero viciniore communi perpendiculo ND ;, quod obtine-
suz fub angulo majore BAN. Ratio hujus polierioris cit,
5 quia




L7,
quia in quadrilatero LX D S§ angulus ad punétum-§ acgms'
eft in predicta hypothefi, cum reliqui tres fupponantor
redti. Quare ( ex Cor. L polt 3. hujus ) latus L £ ‘minus
erit contrapofito latere SD, & fic'multd minus latere
INDG S ' : ‘

PROPOSITIO XXXL

ctis communium perpendiculorum’ limitem determinatui ,
quo minis ful minore » ac minore Acuto angulo 5 ad iled
punttam A conflituto , deveniri femper poffic ( juxia bypothefin
anguli acuti) ad salé commune i duobis diftincbis pundtis per-
pendiculun quod fit minus qualibet affignata Jongitudine R..
Demanftratur. - Quatenus enim aliter res fe habeat ;
fi ex pun&o K ( recole fig. 30. ) in quantalibet a punctoTab.
B diftantid inea BX aflignato , educatut perpendicularism-
K L, ad quam ex punclo A'( juxta-12. primi ) demifla in-
telligatur perpendiculatis AL, deberet ipfa K L major
efle ea longitudine R. Ratio autem eft; quia aflumpto 1n
eadem BX altiore punéto @, ex quo educatur ad ipfam
BX perpendicular_'iS QF, ad quam ( juxta eandem 12. pri-
mi ) demitratur perpendicularis AF, deberet hac rurium
Gltem non effe minor e longitudine R . Erit aurem KL
(ex Cor. preced. Prop.) major ipsd QF. Igitur ea KL ma-
jor foret pradictd longitudine R, Atque ita femper altis
procedendo. o Sy .
Jam verd : i illa quantacunque & B divifa intelliga- -
‘tur ( prout in XX V. hujus) 1n portiones KK, @quales 1lli
longitudini R, educanturque cx illis punctis K perpendi-
‘culares , qua occurrant ipli 4X in punctis H, D, M ; non
erunt anguli ad hec puncta , versils partes puncti L, aus
redti, aut obtufi; ne in aliquo quadrilatero, ut puta K M-
. [0 IR

]’A’m dico nullum fore predictoram in dyobus diftinitis pun-:-




V.

8

L K quatuor fimul anguli 2quales fint, aut majores qua-
ruor rectis , contra hypotefim anguli acuti , juxta quam
procedimus. Omnes igitur hujufmodi anguli acuti erunt
versus partes puncti L; ac propterea omnes itidem ad illa
puncta obtufi ver{us partes puncti 4 . Quare ( ex Cor. L
poflt 3. hujus ) praedictarum perpendicularium minima
quidem erit KL remotior a baft 4 B, maxima K M propin-
quior cidem bafi; reliquarum verd propinquior remotiore
{emper major erit. Igitur ( ex med praced. 24. ejufque
Coroll. ) quatuor fimul anguli quadrilater1 K HLK remo-
tioris & bali 4B majores erunt quatuor {imul angulis reli-
quorum omnium quadrilaterorum eidem bafi proximio-
rum, Quare ( proutin XXV. hujus ) deltructa maneres
hypothefis anguli acuti.

Itaq; conftat nullum fore preedictorum in duobus diftin-
ctis punctis communium perpendiculorum limitem deter-
minatum, quo minus {ub minore, ac minore acuto angus=
lo, ad illud punctum 4« conftituto, deveniri ﬁ:znper poffit

( juxta hypothefin anguli acuti) ad tale commune in duo-
bus diftinctis punctis perpendiculum, quod fit minus qua-
Aibet affignatd longitudine R. Quod erat &c.

PROPOSITIO XXXIIL
]’A’m dico unum aliquem fore ( in bypothefi anguli acati y de-

serminatum acutum gugulum B A X, fub quo edutie AX
(fiz. 35.) o nifi ad infinitam diftantiam ivcidat in eqm

Tab. p X ac proprerea [t ipfa limes partim intrinfecus, partim ex-

trinfecus; tum earum omnium, qua (kb minoribys acutis angti-
lis ad finitam diftantiom incidunt in pradiéiam B X ; tum etiam
aliarum , que fub majoribus angulis acutis 5 ufyue ad angulum
wectum incluffoe , commune obtinent in duobus diftinélis punitig
perpendiculum cum eadem BX, de b

. (=]
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Demonftratur; Nam primd éonflat (ex Cor. Il p%[E-
K XIX. hujus) nullum fore determinarym acutum angu-
lum, omnium maximum , fub quo edudts ex illo pundto.
4 ad fintram diftantiam occurrat predi®e B Secandd
conftat mullum iridem efle (in hypothefi angyl; acuti )
acutum angulum omaium minimum,{ubquo edu&a com-
mune habeat in duobus diftinétis’ punctis perpendiculum .
cum illa BX ; quandoquidem ( ex preecedente ) nullus ef
{e poteft limes determinatus, quo minds fub minore acu-
to angulo ad illud punétum 4 conitituto deveniri pofkc
ad tale commune in duobus diftinétis pundtis perpendicu-
lum, quod fit minus qualibet aflignabili longitudine R,

Atque hinc tertio confequitur unum aliquem ( in ea
hiypothefi ) effe debere determinatum acurum angulum
BAX, fub quo educta AX ira femper magis accedat ad
eam BX, ut non nifi ad infinitam diftantiam in eandem
dncidat. _ '

Porrd autem hanc ipfam 4X fore limitem partim in-
trinfecum, partim extrinfecum utriufque predictarom re-
<tarum claflis , fic demonftratur - Nam primo conveniet
cum illis rectis, qu ad finitam diftanciam occurrunt ipfi
8 X, cum ipfa eriam aliquando conveniar; difcrepabic au-
tem, quia ipfa non nifi ad infinitam diftantiam . Secundd
autem conveniet etiam, & {imul difcrepabit ab illis rectis,
Quz commune obtinent in duobus diftinétis puactis per-
Pendiculum cum illd B X; quia ipfa etiam communz obti-
fiet perpendiculum cum eadem B X;fed in uno'eodemque.
Puncto X infinite diffito. Hoc autem poftremum cenleri
debet demanftratum in XX VIIL hujus prout moneo in
¢jufdem Corollario, £2R e ohilo e '

ltague conftar unum aliquem fore ( in hypothefi an-
8uli acuti ) determinatum acutum angulum BAX , {ub
Quo cducta 4.X non nifi ad infinitam diftantiam incidat in

cam

—
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&:9_,31 BX,ac propterea fit ipfa limes partim intrinfecusy
artim extrinfecus; tum earum omnium,qua {ub minori-
us acutis angulis ad finitam diftantiany incidunt in pre-

di®am BX; tum etiam aliarum, qu {ub majoribus angu-

lis acutis; ufque ad angulum reftum inclufive , commune
obtinent in duobus diftinétis punctis perpendiculum cung.
gadem BX . Quod erat &c. :

PROPOSITIO XXXIIL

Yporhefis:anguli acutieft abfoluté falfa 5 quia repugnans
\ nature linee relle. - :
Demonftratur . Ex pramiffis Theorematis conftare
poteft ed tandem perducere Geometrie Euclidez inimi-
cam hypothefin anguli acuti, ut agnofcere debeamus duas

in eodem plano exiftentes rectas 4X, BX, qu in infini-
tum protracte verslis €as partes punctorum X in unany

tandem eandemque rectam lineam coire debeant , nimi-
rum recipiendo, in uno eodemque infinite diffito puncto
X, commune in eodem cum ipfis plano ‘perpendiculum ,
Quoniam verd de primis ipfis principits agendum mihi
hic eft, diligenter curabo , ut nihil omittam quali nimis.
{crupulosé objectum’; quod quidem exactiflime demon-
{trationi opportunum efle cognofcam.. ey

LEMMA L
Duz reéle linee [parivm non comprebendunt .

- Efinit Euclides lineam rectam, qua ex equs fua inter-
jacet ‘panéta . Efto igitur (fig. 37.) linea quedam

A X, quz ex punflo 4 per fua qualiber mrermedia pun-
&a continuatiyé excurrat ufque ad punctum X, Non di-
cetyt
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@etur hec linearecta, fi talis ipfa ‘fuerit, ut circa duo'?m&
Immora extrema fua puncta poffic ipfa in alterdm partem
converti, ut puta a leva parce m dexceram: Non dicerur,
inquam, linea recta; quia non jacebit ex 2quo inter (ua
defignata extrema pundta ; quandoquidem vel in levam
partem declinabit, ubiex puncto 4 excurriv ad puntum
X per quedam interiiedia pundta B; vel declinabic in dex-
teram, ubiex codenmyimmoto puncto Aexcurritad idem im-
fnotum punétum X per quadam intermedia puncta C, quae
alia plane funt a pradictis punélis B . Scilicet illa.f{ola li-
nea AX dici poterit recta , qua excurrat ex punéto 4 ad
Pun&um X per talia intermedia punéta D, que ipfa, pro-
ut {ic invicem continuata, revolvi nequeant, circa illaim-
mota extremapunéla 4,& X, ad novum & novum occus
pandum fitum. s :
In hac autem reéte linez idea manifefté continetur

" propofita veritas, duas nempe reclas lineas fpatium non
comprchendere.Si enim dua exhibeantur linez clauden-
tes fpatium, quarum nempe communia fint eéxtrema duo
puncta 4, & X, facile oftenditur vel neutram , vel unam
tantum illarum linearum efie rectam . Neutra erit recta ,
ut puta 4BBX, & ACCX, {i circa duo extrema immota

uncta A, & X, ita revolvi pofle intelligantur ipfe ABBX,
A CCX, ut reliqua ipfarum intermedia puncta ad novum,
& novum occupandum locum pertranféant. Una tantiim
erit recta, ut putd 4D D X, fi circa illa immota extrema

uncta itarevolvi intelliganturipfe ABBX, AC CX,qua
Einf: inde cumilla ADDX fpati}lm claudunt,ut ipfarum -
quidem ABBX , ACCx puncta intermedia ad novum, &
novum occupandum locum pcrrraqfegnt, ipfius verd A D-
D x puncta omnia etiam intermedia in eodem loco perfi-
' ftant, Non igitur fieri poteit, vt duz juxra premiffam in-
telligentiam rect® lingz, {patium comprehendant.: Quod
¢rat propofitum., ' GO




2 _
7 COR.OLLAR.IUM 1.

Inc porrd fequitur admitti oportere poftulatum illud
Euclideum: quod & dato puntto ad quodiiber affigna-

zum punclum reckam lineam ducere liceat . Nam clarg intelli-,
gitur, duas femper fine llo certo limite duci poff= lineas,
pradictis puncris 4, & X terminatds, quz propiores in.
“yicem fiant , minufque ideirco {patium comprehendant ;
«dum feilicet una quidem ducatur ad levam partem, & al-
zera uniformis ad dexteram’, five una {urfum, & altera
deorfum; duci, inquam, pofle lineas ejufmodi femper in-
- vicem fine ullo certo limite propiores,quz utiqueomnino
uniformes inter fe fint, fibique invicem ideirco fuccedant;
dum circa immota extrema puncia 4, & X, revolvi iple
inrelligantur. Inde autem clare itidem intelligitur , fequi
Tandem debere ( in femper majore harum uniformiun: li-
acarum , unwsad alteram acceflu ) ‘coitionem in unamj
eandemque lineam 42 ¥, qua circa immora cxtrema illa
_ j:::u’nc:a. r’c?'olw nequeat adioccupanduminovum locum, Bt
hcerit linca recta poflulara.

Ubi rurfum confiat unicam effe , quz' dato puncto
ad quodlibet alterum aflignatum puncrum potelt duci li-
nea recta. | :

COROLLARIUM IL

¥ )Rezterea fequitur uniformem effe debere intelligen.

P tiam alterius Euclidez definitionis , in qua dicit pla-
pam fuperficiem efle, que ex @quo fuas interjacer liness. Si
enim fuperficies claufa pradictis lineis uni 4B X recti,
& alterd ABB X ( five hzc it unica, aus multiplex linea
curva, five fic compofita ex duabus , aut pluribus lineis
fectis , ut putd 4B, BB, BX) fi, inquai ; fuperficies
: £jai- -




ejufmodi révolvi infefligantuf circa immotam regarli
ADX; ulque dum ipfa linea ABX perveniat ad con-’
gruendum linez ACX, in parte adversi locatz, qua uti-

; que ad omnimodam @qualitatem , & f{imilis omnino fic
ipli #4BX, & rurfum cum eadem re¥d 4B X claudat
( versus candem five fupernam , five infernam partem )’
{uperficiem omnino @qualem, & fimilem antedicta: alte-
rutrum fané continget ; velita ut una fuperficies alteri
adamuffim congruat ; vel ita ut-intra duas illas fuperficies -
claudatur fparium trinz dimenfionis. Et primum quiden
{i contingat, dicetur fuperficies plana; fin verd contingat
fecundum , non dicetur fuperficics plana ; quia runc alie
intermedi intelligi poterunt inter cafdem extremas li-
neas interpofita fiiperficies invicem @quales , ac fimiles ,
quaz femper magis ad fe invicem fine ullo certo limite
accedant, ac propterea ufque ad excludendum omne fpa-
tium intermedium . Tunc autem utraque illa fuperficies

| dicetur plana, quia vere jacebit ex @2quo inter {uas excre-
mas lincas , finc uvllo afcenfu', aur defcenfu in partes ad-

| verfas.
LEMMA IL

Oue linee vetie non poffunt babere unum & idem
SJegmentum commune

Emonftratur. Si enim fieri poteft; unum & idem
fegmentum 4 x commune {it ( fig.18.) duabus re-

¢tis, per punétum X in eodem plano continuatis 4 X B, &
AXC. Tum centro x, & intervallo XB, five XC, deflcri-
batur arcus BMC, ad cujus quodlibet punétum M junga-
tur ex puncto X recta x M. : | _ .
Dico primo, lineam 4XM EGE & ipfam, in fa‘tahy<

- P




ppt'ﬁ:ﬁ, lincam re®am, ex puncto’ 4per pundtum'x cone
tinuatam. Si enim linea ejufinodi recta non fic  duci po=-.
terit ( ex Cor. I precedentis Lemmatis ) alia quadany f3-;
nea A M, quy iplafivrecta, Hac autem vel facabit nali-
quo puncto X alterutramipfarum X B, XC;vel eartindem’
alterutram, ut putad eam X B claudet intra {patium com-.
prehenfum ipfis 4x, X M, & APLM . At horum priys:
manifefte repugnar praecedenti Lemmati ; quia fic dyag:
ﬁ_;ppoﬁr_sg rectze linee, uaz* 4 XK, & altera;v!TK, f'patium :
clauderent. Pofterius autem uniformis abfurdi ftatim cont

wvincitur, : ' :

Nam conftat reftam x2 » i1 per B ulteriits protraha-

tur, occurfuram tandem in ali?uo puncto Lipli APL M ;

unde rurfum duz fuppofite reéte, una 4 XBL, » & alrera .
«APL, fpatium claudent, Porrd uniforme fequitar abfur- .
dum, fi fingamus, qudd reCta xB > ulteritss prorracta par

B, occurrat tandem in quovis alio uncto aur redte x M,
> q
aut rectee X 4. .

Ex iftis autem evidenrer confequitur lineam 4£x
fore ipfam, in fadta hypothefi , lineam rectam ex punacto
«1ad punctum M deductam. Quod erat propofitum,

Dico fecundd, eam fuppofitam re®am 41X B (quate-
nus quidem intelligatur confervare fuam illam qualem.
cunque conti‘nuatiqnem €X puncio 4 per X vcrsfls-B) non
pofle recipere duphccm_alian} in eoderr}planopoﬁtioncm,
In qUarum utraque portip quidem 4X in eodem firy per-
fiftat, portio verd altera ¥ B in una-illarum duarym pofi-
tionum congruat ( exempli causd ) ipfi XC, & i alia po,
fitione congruat ipfi y M, ; . ; - -

Scilicet non hic renyo, quin portio X B, fi intelliga-
tur moveri in illo fuo plano circa Punctum X , aded ut
fucceflive adamuffim congruat (€X precedente Lemmate)
non modo iplisxM, xcC, yerum etiam adgmuffim con-

' gruas




at infinitis aliis rectis ; qua ex punto x duci po{?ﬁnf
ad reliqua intermedia puncta arcus BC: Non, inquam, hie
renuo, quin illa X B in qualibet illarum pofitionum con-
{iderari debeat tanquam continuatio in reGtum ipfius im-
mote ‘A X; cum magis circa eam AX M jam demonftrave-
rim id fecuturum in facta hypotl_leﬁ illivs communis feg-
menti: Unicé igitur hic aflero, in una tantiim novarum
illarum pofitionum, ut putd dum congruit ipfi XC, reti-
neri ab ea pofle illam eandem qualemcunque continuatio-
nem, quam obtinet in prima pofitione , ubi ex puncto A4
per X procedit versts punctum B, :
Er iﬁud quldem‘ ic demonftratur . Nam primb con-
flat continuationem 1llam .AfXLf nequire effe omnino fi-
milem , aut zqualem continuationi 4 XC, {i utraque con-
fideretur versuseandem feu levam,feu dexteram partem;
quia czteriim in ea tali pofitione deberent invicem con-
gruere ipfe AXB, AXC; quod eft contra hypothefim
communis illius fegmenti 4X: Deberent , inquam , con-
ruere ; dum feilicer, relate ad eam immotam AX , 2qué
ﬁmilitcr in eandem feu levam, feu dexteram partem con-
vergerent in €o tali plano ille continuatz XB, & XC.,
Secundod conftat nihil vetare , quin pradicta continuatio
AX B, confiderata yersus unam partem , ut puta , ad le-
vam , fimilis plané {it , aut zqualis continuationi 4XC,
confideratz versus partem adverfam, ut puti, ad dexte-
ram , aded ut proprerea , fine ulla immutatione in ipfa
AXB, locari hac poflit ad congruendum in eodem plano
alteri AX C. At manifefté repugnat, qudd rurfum , fine
ulla immutatione illius fue continuationis , locari ea pof-
{it in codem plano ad congruendum alteri AXM, qua ni-
mirum dividat in X.illum qualemcunque angulum BxC.
Quod entm continlatio AX B alia plané fita continuatio-

ae 4X M, 14 utraque gonﬁdcrﬁtur verss eandem feu le-

2 vam,
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'-}vaz:, feu dexterim ‘parten, ex €0’ manifcftum effe debet
quia ceterum (ut in {imili obfervatum jam eft) in ea tali
politione deberent invicem congruere ipfz AXB, AX M.
-Sed neque fuftineri poteft,qudd continuatio 4XB versus
unam partem , ut ‘puta ad levam , fimilis plané fir, aut
xqualis continuationi 4X M versis partem adverfan , ut
puta ad dexreram; quia ceterim continuatio 4X M ver-
sus dexteram fimilis plané foret, aut 2qualis continuatio-
n1.A4XC versus eandem dexteram partem, propter {uppo-
fitam omnimodam fimilitudinem , aut zqualitatem inter
medo dictam continuationem 4 & illam aliam 4X B ver:
sus l2vam. Tunc autem in ea tali pofirione ( ut eft pre-
dictum ) deberent invicem congruere ipfe AX M, AXC:
quod eft contra prefentem hypothefim . :

Ex quibus omuibus infero : eam f{uppofitam recran
AX B ( quatenus quidem intelligatur confervare fuam il-
lam qualemcunque continuationem ex puncto 4 versis
B ) recipere non pofle duplicem aliam in eodem plano po-
fitionem , in quarum utrdque portic quidem AX in o
dem fity perfiftat, portio verd altera X¥B in una illarum
duarum pofitionum congruat ( exempli causi )y iph XC,
¢ in alia pofitione congruat ipfi X M. Quod erat propo-
fitum.

Dico rertid : eandem fuppofitam rectam 4XB non
alid ratione confervare pofle fuam illam qualemcunanua
continuationem,dum ejuldem portio ¥ B intelligitur trans-
ferri per nova, & nova loca ufque ac.l congruendum in illo
quodam plano ipli XC, perﬁl’ter}tc mterim in eodem fuo
loco portione AX; non pofle , inquam , confervare fuam
illam’ qualemecunque continvacionem, nifi quatenus portio
ipfa X B intelligatur afcendere , aut defcendere ad exiften-

um cum illa immorta AX in novis, & novis planis, ufque
dum redeat ad antiquum planum,congruens ibi prediiie
XxC, ~ Id
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1d enim cenferi poteft jam demonftratim; quia fcili-

cet nulla alia in eodem illo plano reperiri poteft pofitio 5
justa quam ipfa 4XB ( perfiftente portione 4X in fuo
eodem loco ) conferver {uam illam qualemcunque conti~
‘huationem , preterquam ubi deveniat ad congruendum
predite AXC. PRANGY R . |
Dico quartd: defignari poffe in o arcu: BC tale pun~
Qum D, ad quod {i jungatur XD, jam ipfa 4XD non
10dd reda linea fit, fed rurfum ita fe habear, ut conri-
nuario #X D, confiderata versiis levam , 2qualis plane

{it , aur fimilis eidem continuationi confideratz versus
dexteram. i s

Demonftratur. Et prior quidem pars ¢ qualecunque
fit illud punctum D in arcu BC delignatum ) eo modo
oftenditur, quo fupra ufi fumus circa continuatam 4 XM.
Poftcrior verd pars ira evincitur . Nam hic {upponimus
duas rectas 4x B, AXC, {ubeodem communi fegmento
AX, Prazrerea fupponimus continuationem 4 XB versus
Ixvam non efle omnino fimilem, aat 2qualem eidemmer
continnationi verstis dexteram; quia ilante omnimodd
ejufmodi fimilitudine , aut 2qualitate, facile oftendirur
nulli alreri reGe linee commune efle pofle illud fegmen-
tum AX, prout nempe fic demonftrabimus de illa conti~
puata AX D . Tandem confequenter fupponimus conti-
puatam illam A4 X B ita locari pofle 1n eodem plano, ut
fub eodem immoto fegmento A X congruat cuidam alteri
"AXC , in qua nimirum continuatio ipfa AXC versis
dexteram fimilis planéfir,aut qualis continuationt AX B
versts l@vam , ac rurfum continuatio AXC yversls levam
fimilis plane fir, aut zqualis continuationi AXB yersis
dexteram. ' -

His flantibus : fi ad quodvis punctum M {umptum in
co arcy BC jungatur XM “vel continuatio AXIM{[ be;iq

: ibi
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ﬁb‘i? ipfi plané uniformis relatd ad Ievam ; ac dexteram
partem ipfins AX; vel non. Si primum ; demonftrabo de
ta AX M, quod ftatim demonftraturus. fum de illa con-
tinuata AX D . St fecundum , ergo predicta AX M ita
rurfum locari poterit jn eodem plano , ut {fub eodem im-
moto fegmento AX congruat cuidam alteri 4X F, inqua
nimirum continuatio ipfa AX F versus dexteram fimlis
plané fit, aur 2qualis continuationi AXM yersis levam,
ac rurfum continuatio AXF versusleyam fimilis plané fit,
aur qualis continuationi 4X M versis dexteram , Porrd,
eum punctum M fupponi poffic vicinius puncto B, quim
punctum C, non cadet punctum F in ipfum punétum C;
quia fic continuatio 4 XM versus levam fimilis plané fo-
ret , aut zqualis continuationi AXF, five AXC versis
dexteram, ac propterea fimilis plan¢ , aut @qualis conti-
nuationi 4X B versiis levam, quod eft abfurdum, cum il-
le due X M, XB non {ibi invicem congruant in fua tali
pofitione. Sed neque etiam exifter punctum F ultra pun-
¢tum Cin eo arcu BC ulteridls producto ; quia fic unifor-
i ratiocinio. oftendetur, contra hypothefim, quod etiam
punctum M deberet exiftere in eo arcu CB ulteriis pro-
ducto, adeo ut nimirym ipfa X M dividerer versiis levam
eum gualemcungue angulum #XB , prout XF poneretur
dividere versfis dexteram ecum qualemcunque angulum
AxC:; Deberet, inquam , {ic exiftere , ad eum utique
finem, ut ea AX M fub eodem immpto {egmento AJ‘?IO.
cari ryrfum poflit in eodem plano ad congruendum illj
altesi AxF, in qua nimirgm continuatio ipfa AXF vyer.
sus dexteram fimilis plang fic, aut 2qualis continuatio-
ni AXM versts levam,ac rur fum continuatio AXF vep-
sus levam fimilis plané fir, aut @qualis continuationi
dx M versus dexteram. -
' Quoniam yero arcus BC major- eft cjufdem portions
D A L e ME




MF, defignarique uniformiter poffunt in ea~-_pmione7§4 B
alia due puncta cum minore, fine ullo certo termino, in-!
tercapedine; alterutrum fane in hac pradictorum puncio-
rum approximatione contingere deber. Unum eft, {i tan-i
dem incidatur in unum idemque intermedium punum,
D..ad quod fi jungatur X D , talis habeatur conrinuatio
AX D, cui foli conveniat ( faltd comparatione inter le-
vam, ac dexteram partem ) efle fibi ipfi omaino fimilem,
aut zqualem. Alterumeft,fi duo talia inveniantur diftin -:
¢ta puncta M, & F; ad qua jun&te X M, & X F, duas ex=
hibeant continuationes , unam A.E{M, & alteram 4AXF,
parum utraque fit fibi 1pﬁ,modo jam explicato , omnino
ic'xlrnilis , aut 2qualis . Hoc autem fecundum impoffibile
effe fic demonfiro. Nam ex ipfis terminis conftare porteft,
quod recta linea, ex puncto 4 per X uleeriis produdcta,
unicany tantum fortirt poteft in €o tali plano pofitionem,
dum fcilicet quedam fuperaddita XF 2qué omnino fe ha<
beat in levam, & in dexteram partem  prefuppofite; 4.,
feu non magis in levam, quamiin dexteram ejufdem par- .
tem convergat. Non ergo alia eritcontinuatio 4. XM, quas
rurfim @que omnino fe habeat in levam , & in dexteram
artem ejufdem AX. Sc:lgcct conftat {ubhﬁcre ﬁmql non
pofle ; & quod continuatio AXF versus dexteram fimilis
plane fit, aut xqualis {ibi ipfi confideratz versis levam;
& quod alia quedam continuatio AXM versis levam
( qua , ex ipfa pofirione , minor fit continpatione AXF
verstis eandem levam ) 2qualis iterum fic eidem conti-
nuationi verstis dexteram, qua certe, exipfa rurfum po-
fitione, major eft prediété continuatione AXF versis ean~
dem dexteram. : : '
Non ergo in eo arcu BC duo talia inveniri poffunt
puacta M, & F, ad que jundte XM, & XF, duas exhi-
beant qohtinuationc_s »unam AX M, & alteram AXF, qua-
Ium
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fum utraque fit {ibi ipfi ; modo jam explicato , omnind
. fimilis, aut 2qualis. Unde tandem confequitur incidi ali-
quando debere in unum, idemque punctum D, ad quod
jun&a X D talem exhibeat conrinuationcim AxD,cui foli
conveniat ( fatd comparatione inter levam , ac dexreram
partem ) efle {ibi ipfi omnino fimilem, aut 2qualem. Quod

erat hoc loco demonftrandum. :
Dico tandem quintd : eam folam AXD fore lineam

reftam , nimirum ex A per X diretlé continuatam in D.
Quamyvis enim ly ex @quo , in definitione linee reéte , ap-
plicari primitiis debeat punctis intermediis relaté ad pun-
&a ipfius extrema;unde utique jam elicuimus , duas lineas
reftas non claudere [pariuns; intelligi tamen etiam debet de
cjufdem re@z line® continuatione directum . ltaque ez
fola XD ( in eodem cum AX plano exiftens ) dicetur efle
continuatio reéta , five in reétum predicte AX, quando
ipfa neque in leevam ,nequein dexteram illius partem con-
vergat, fed utrinque ¢x @gquo procedat; adeo ut nempe
coutinuatio illa 4X D versus levam fimilis plant fit, aut
@qualis eidem continuationi confiderar® verstis dexteram.
fnde enim fier, ut illi foli 4X D conveniat non pofle abea
fufcipi in eo tali plano aliam pofitionem fub illa immota
'AX; cum certé (.ex jam demonftratis ) ille aliz 4XB, &
AX M, citra omnem fuarum talium coatinuationum im-:
mutationem , fufcipere poffint fub eadem immota 4Xalias
in eodem plano pofitiones, quales funt ipfarum AXC, &
AXF, Igitur illa fola AX D, cujus nempe continuatio X D
tum in eodem cum ipfa 4X plano exiftar,tum etiamzque
omnino fe habeat in levam,ac dexteran partem pradicte:
AX,elt linea recfa juxtaexplicatam definitionem, feu con=
tinuatio i reffum ¢jufdem praefuppofite recte 4X.

Ex quibus omnibus tandem coaftat evenire non pof-

e, ut uaym quodpiam fit commune fegmentum daarum -

Kectas
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ze&arum . Quod erat demonftrandum,
COROLLARIUM.

X duobus premiflis Lemmatis tria opportuné {ubno-
E tare licet. Unum eft: duas rectas , neque fub infinis
te parva inter ipfas diftantid, clandere {patium poffe. Ra-
tio eft, quia ( prout in primo Lemmate ) vel utraque illa-
rum fub duobus illis communibus extremis punctis im-
motis revelvi poffet ad aovum fitum occupandum , & fic
( ex jam tradira line® reclz definitione ) neutra foret li~
nea recta: vel una tantum in {fuo eodem fitu perfifteret,

& fic illa fola rectalinea foret. Quod autem nequeat utra~
que in eodem ipfo fitu perfiftere , dum aliquod conclu-
danr fpatium , etiamfi infinit¢ parvum , manifeftum fiet
confideranti pofle faciem iIIiuslplftm » in quo ille dux
confiftunt, converti de fuperna in infernam, manentibus
cateroquin in fuo eodem Joco duobus illis extremis pun-

€lis. :
Alterum eft: neque item ullam lineam reétam, in
uvantalibet ejufdem productione in directum , diffindi
pofle in duas, quamyis fub infinité parva intercapedine .
Rario eft; quia ( prout 1n pra:c&dcgrc Lemma.rt_e ) conti-
nuatio in directum prafuppofitz cujufdam fimplicis recta-
AX non alia efle intelligitur preter unam X D, qua éx
@quo utrinque procedat relate ad levam, ac dexreram par-
tem pradicte 4X; ex quo utique fiat, ut {ub ca 1mMota
AX non aliam ipfa immurata habere poflit in co plano
pofitionem. Quod autem in eodem plano alia quedamad
lzvam decerni poffic X M, infinité parum diffiliens ab ipfa
X D, nihil fuffragatur, Nam rurfum alia irem ad dexteram
defignari poterit XF, que uniformiter infinit® parum dif
{iliat ab cadem X D, Quare ( proit in pracitato Lcrmga-_
at ab Cadenl & 27, (Hd o
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te ) illa fola 4X D erit linea refla 2 nobis definita.
Tertium tandem eft: in hoc iplo fecundo Lemmate

cenferi pofle immediaré demonfiratam 4. undecimi; quod

nempe ejufdem rete nequeat pars Una quidem in' fubje~

Qoplano exiltere , & alterain fublimi.

L. EMMA IIL

Si dum vefte AB , CX Dy fibi inviccm occurrant ( fiz. 39.) in
\ aliquo ipfaram: intermedio puncto X, non ibr: fe anvicem
contingent, (ed ung alteram ibidem [ecabir. |

: Emon{tratur. Si enim fiert poteft, tota CXD ad
unam eandemque partem ipfius 4B confiftar . fan-

atur AC Non erit porrd 4C eademy cumy ipsd velati con-
tinuatd 4 X Cyquia ceetertim ( contra pracedens. Lemma )
duarum re@arum , unius AX €, & alterius prefuppofite
DX €y unum idemque foret commune fegmentum XC.,
Itaque jungatur BC'. Non erit rurfum hzc BC continua-
tio.1pfius B4 ufque in punctum C; ne due redte., una
X AC, portio ipfius B AC, & altera X€ fpatium claudant,
.contra premiflum Lemma primum . Igitur ea BC vel fe-
cabit in aliquo-punéto Lipfam: X D, {ive. prefuppofitam
re@am DxC; & tunc rurfum due refte linee, una LC
wportio iplius BC, & altera LXC' portio- preedidte DXC,,
Apariun claudent; velalterutrunr extremum: puactum five
.Jﬁpﬁus .B‘A‘,lﬁw': D ipfius C XD, claudetur intra fpatium
‘eomprehenfum ipfis €X, X B, & alterutra vel BFC, vel
BHC, At in utrogue: cafr idem ab{rdum: confequitur :
Sive'enim B 4 protradta per 4 occurrat tplt BFC in ali-
quo puncto F; five CXD protracta per D' occurrat ' ipfi

- BHC inaliqup puncto H': in idem {emper abfurduay inci-

dimus, quod duze rete fpatium clagdant ; nimicom aus
: - recta
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reta BF portio ipfius BFC una cum altera BAF; autsre?-
¢ta HC, rortio ipfius BHC, uni cum altera prefuppofita
refla continuata CX DH.

Porrd idem, aut majus abfurdum confequitur, {i illa
B A protracta per A occurrat in aliquo puncto yel 1pfi CX,
vel {ibi ipfi in aliquo puncto fu portionis X B. Atqueid.
fimiliter walet, fi altera CX D protracta per D occurratin
aliquo puncto vel ipfi-X B, vel {ibi ipfi 1n aliquo puncto
fuz portionis CX . -

. Iraque conftat, quod due redte AB, CX D f{ibi invi«
cem occurrentes in aliquo ipfarum intermedio puncto X
non ibi fe invicem contingent , fed una alteram ibidem
fecabit. Quod erat &ec.

LEMMA 1V.

Omnis diamerer dividit bifariom fwum circulum
ejfque civcumferentiam .

Emonftratur. Efto circulus ( recole fig. 23. ) MD H-
NK M, cujus centrum 4, & diameter MN:lntqlli-

gatur illius circuli port10 MNXK M ita revolyi circa im-
mota puncta-M, & N, ut tandem accommodetur, {¢u co- '{'[ab-
aptetur reliqua portioni MNHDM. Conftat primd totam =
diametrum MAN quoad omnia ipfius puncta in eodem
fitu efle.manfuram : he duw rectz linea ( contra pra&ce-
dens Lemma primum ) fpatium claudant . Conftat fecun-
do nullum punétum K circumferentiz N X M.cafurum yel
intra, vel extra fuperficiem «claufam diametro MAN ; &
alterd circumferentia NHD M ; ne {cilicet contra natus-
. ram circuli; unus radjus v.g. 4K minor fit,aut! major al- -
i tero.ejufdemcirculi fadiov: g. 4H. Gonftat tertioquems
| libet radium: M4 continyari .unze pofle in rcct_uni pet -
‘ T R e SnHEER TR et altes,
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2lterum quendam radium 4N ,ne ( contra pteecedens Lem-
o recu“dum} duz fuppoﬁ[‘ge [ecrae llﬂtf&,ur pl.]tﬁ. ;MAN,
M.4H, unum idemque commune habeantfegmentum M4,
Conftat quartd ( €x proxime antecedente Lemmate ) om.
nes cujuivis circulidiametzos fe Invicem 1n centro fecare,
& ex noti naturd circuli bifariam. :

Ex quibus omnibus conflare poteft , quodd diameter
M AN tum dividit exactiffime fuum circulum , ejufque
circumferentiam in duas @quales partes ;'tum etiam afly-
mi univerfim poteﬁ-pro qualibet ejufdem circuli diame.
tro. Quod erat &c. :

SCHOLION.

Anc eandem .veritatem demonflratam leges apud
Clavium a Thalete Milefio, fed fortafic non exhau-

112 omni qualiber objectione.

LEMMA V.

Inter angulos rectilineos omnes anguli velti funt invicews

exaltiffimé aguales 4 fine Ullo defeciu eziam
infinité parvo.

% Emonitratur. Angulum inter rectilineos reétom de-
: finit Buclides: gui eff @qaalis f8o deinceps . Non hune
pottulat ipfe fibi concedi,fed problematice demonfirat in
fua Prop. XI. Libri primi. Ibi enim ex dato i re®ta B €
queliber punéto A ( fig. 40.) docet excitare perpendi-
cularem 4D, ad quam anguli D 4B, D 4C fint invicemn
2quales. Porrd illos duos angulos effe invicem exactiffime
®quales, fine ullo defectu ctiam infinité parvo’, conflare
potelt ex Corollatio poft duo priora premifle Lemmara

Lt duo prioid: prefy o




fi nempe ipfx AB, AC defignatefint exadtiflimz aqua{ea:

Sed aliqua oitri poteft dubitatio, fi duo alii ad quan-
dam alteiam FM re&vanguli LHF, LHM (fig: 41.) con-
ferantur cum pradictis rectis angulis DAB, D AC. Ita-
que H L zqualis fit ipfi 4D, ac rurfum pofterior integra
Figura ita intelligarur fuperpont priori; ut punétuin H
cadat juper pun@um 4, & punctum £ fuper punctum D.

Jam fic’ progredior . Et primo  quidem ( ex: pracedente
Lemmate ) ipfa FHM non pracis¢ continget alteram BC
in eo punéto 4. Ergovel adamuflim procurret {uper illa
-BC, vel eandem iita {fecabit, ur unum ejus punctum ex-
Lremum v, g. F cadar fupra , & alterum’ M deorfum,. Si

primum: jam claré habemus exa&tiffimam intér omnes re-

&ilineos angulos rectos aequalitatem intentam. At non
fecundum; quia fic'aagulus LHF , hoc eft D AF , minor
foret angulo D 4B, ejufque fuppofito exa&tifime equali
D AC, & fic multd mmor angulo D AM, five EHM;con-
tra hypothefin . Deitde verd nihil fuffragatur ;- qudd an-

gulus D A F infinite parum deficiat ab angulo D 4B, five

‘ejus exaclifime zquali P AC, qui rurfum folim infinice

parum {uperetur a angulo D AM . Nam femper angulus
D AF,five LHF,noneritexadliflime zqualisangulo D AM,
five LEH M, contra hypothefin.

1raque conftat omnes rectilineos angulos rectos efle
invicem exactifime &quales, fine ullo defedtu eriam infi-

it parvo, Quod &e. :

"GOROLLARIUM.

Nde autem fir , ut quz ex uno dato cujufvis recte li-
nez puncto perpendiculariter in aliquo plano ad ean-
dem educitur, ipfa fit in €0 tali plano unica exalifime
linea re&a, nec potens dithndi in duas.

Paft
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Poft quinque premiffa Lemmara, eorumque Corollaria, progreds

Jam (ebeo ad demonfirandum principale affumprum
contra bypothefin anguli acuti,

T TBi ftatucre poflum, tanquam per fe notum , non mi-
[ ] nis ~rep_11§nare, quod dua rectz linez ( five ad fini-
tam, five ad infinitam earundem produdtionem) in unam
tandem, eandemque reétam lineam coeant 5 quim quod
una eademque linea recta ( five ad finitam , {ive ad infini-
tam ejufdem continuationem ) in duas retas lineas diffin-
datur, contra precedens Lemma fecundum , ejufque Co-
rollarium. Quoniam ergo nature linez rectz ( ex prace-
dente Corol. proximi Lemmatis ) oppofitum itidem eft,
quod due recte linex ad unum,idemque punctumcujuf~
dam tertie re¢te, perpendiculares ipfi fint in codemcoms
muni plano; agnofcere oporret ranquam  abfoluté falfam ,
quia repugnantem nature pradite, hypothefin anguli
acuti, juxra quam duz ille 4X, BX ( fig. 33.) in unoeog-
demque communt puncto X perpendiculares effe debe-
rent cuidam tertie recte, qua in eodem cum ipfis plano
exifteret. Hoc autem erat principale demonftrandum

SCHOLION.

: Tque hic fubfiftere tutus gpoﬂcm . 8ed nullum non
movere _]aj::idr:m volo,ut inimicam anguliacuti hy-
pothefim, a primis ufque radicibus revulfan, fib: 1pfi re..
ugnantem oftendam. lfte antém erit confequentium ha-
Jus Libri Theorematum unicus fcopus.

LIERT
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,-In'qua idem: Pronunciatum Euclideum: contra
hypothefin: anguli acuti redargutive:-
““demontiratur. 139D 02

PROPOSITIOIXXXIV.

- - v qua expendittir curva quedam enafcens ex bypothefs
ahgulizacuri .’ _ &

. Ecta €D jungat zqualia perpendicula: A€, B D cui-
dany reéte AB infiftentia, Fumrdivifis bifariam-in
puuctis- My & -H (fig: 43, Jiplis=4B, CD , jungatur MH
(ex2. hujus ) utrique perpendicularis.: Rurfum inhachy- Tab.
pothefi fupponuntur acutianguli ad junétam. CDv. Quare V.
1n guadrilatero AMHC eric MEF (ex Cor. L poft 3. hujus)

minor ipsd. 4C. Hinc auten 3 {i. inn MH protralti fumas

MK zqualem ipli-4Cs pzumf’ca. c, K ,_D:_fp;ﬂa.bunr adcur-
yvam: hic expenﬁzm . Deinde: anguln ad _],Ll'ﬂ&lﬂln'. CK erunt
& ipfi (ex 7. hujus )acuti, Igitur juncta LX , qua bifa-
riam, arque ideo ¢ ex-2. hujus ) ad angulos: rectos: dividae
ipfas AM, €K, erit fimiliter ( exCor: L. poft.3. hujus) mi-.
nor eddem AC. Quapropter;{iin LX protracta fumas LF

- 2qualem ipfi 4C, aut MX 5 etiam: punctum F' fpectabic

ad eamy curvam. Phaterea jungens: CF,, & FR invenies fi-
militer duo alia puncta ad’ eandem curvam {pectantia. At-
que ita femper. Quod’ auyren dico: pro inveniendis: pun-
&is inter puncta €, & K , idem eriam uniformiter valee
pra inveniendis pundlis inter pundta £, & D, failicetcur-
va
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va CK D, enafcens ex hypothefi anguli acuti’; eft linea
jungens extremitates omnium aqualium perpendiculorum
fuper cddem bafi verfus eandem partem ereorum , que
utique venire poflunt {ub nomine rectarum ordinarim ap-
plicatarum; elt, inquam, linea ejufmodi, qua propter ip-
fam, ex qua najcitur, hypothefim anguli acuti, fempereft
cava versus partes contrapofite bafis 4B . Quod quidem
hoc loco declarandum , ac demonfirandum 3 nobis erat,

PROPOSITIO XXXV.

I exquoliber punéto L bafis AB ordinatim applicesur a8
eam curvam CK D refta LF : Dico reifam NF X per-
pendicul arem ipfi LF cadere toram ex utraque parte debere
ersiis partes convexas ejufdem curpe , atque ideo eam fore ejuf-
Aem curva tangentem, :
Demonftratur. Sienim fieri poteft, cadat quoddam
pun&um X (fig.43.)ipfius NFX intracavitatem cjufdem
curve. Demittatur ex puncto X ad bafim 4B perpendi-
cularis X P, qua protracia per X occurrat curve in quo-
dam puncto R. Jam fic. In quadrilatero L FX P non erit
angulus in puncto X aut rectus , aut obtufus : Cererim
(ex'5. & 6. hujus) deftrueretur prafens hypothefis angu-
Ii acuti. Ergo praedictus angulus erit acutus . Quare erit
PX (ex Cor. L, poft 3. hujus) & fic multd magis PR ma-
jor ipsd LF . Hoc autem abfurdum eft ( ex pracedente )
contra naturam iftius curve. Iraque illa N F procracta ca-
dere tota debet versus partes convexas, atque ideo ipfa
erit cjufdem curve tangens, Quod erat demonftrandain,

PRO-
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PROPOSITIO XXXVL

I retta quapiam XF (fig. 44. ) acurain angulum efficiar
S cumn quavis ordinatd LY ,'non cader punétum X extra ca-
wiratem curve , nifi privs ipfaX ¥ in aliquo puntio O curvam.
fecuersz. . '
Demonftratur. Conflar fumi pofle in ipfa XF pun-
| &um quoddam xaded vicinum ipfi puncto F, ut juntta
| LX prius curvam fecet in aliquo puncto §: caeterum ipfa
| XF vel non cadet tora extra cayitatem curve , & fic ha-
bemus intentum; vel aded non efficiet cum FL angulum
acutum, ut magis cenfenda jam f{it in unicam re&tamcum
altera L F coire. ltaque ex puncto § demitratur ad bafim’
AB perpendicularis SP. Erit hee ( ex 34.hujus ) aaquahs
ipfi LF. Eft autem SP ( ex 8. primi ) minor ipsi LS.
Ergo etiam L F minor eft eddem LS, ac propterea multd
minor ipsa LX . Hinc in triangulo LX F acutus €rit an-

ulus in punéto X ,quiaminor (ex 18. primi} angulo LEX

uppofito acuto. Jam demittatur ad FX perpendicularis

LT . Cader hac ( propter 17. primi ) ad- partes utriufque

anguli-acuti, Quare punctum T jacebit inter puncta X,&

& . Deinde ex punéto T demittatur ad bafim 4B perpen-

| dicularis TQ . Erit LF (propter angulum rectum in T)

major ipsa LT, & hzc ( propter angulum rectum in Q')

major alterd Q7. Igitur LF multd major erit ipsd 0T,

Hinc autem; fi in Q7T protradd fumatur Q K @qualis ipfi

"LF; puntum K ( ex 34. hujus ) ad praefentem curvam

ipectabit , cadetque idcirco punctum T intra cavitatem

ejufdem curyz. Non ergo recta FT, qua fecat duas re-

&tas QK , & LT in T, promoveri poteft ad fecandam pro-

tractam L8 in punéto X, conflituto extra cavitatem pre-

fentis curvee, nifi pritis ipfa protra&ta FT fecet in aliquo

| puncto O portionem ejuidem cunﬁ inter puncta §', & K
con-
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conftitutam, Hoc autem erat demonflrandum:

COROLLARIUM.

curva, & ipfam curvam ‘locarl non pofle quandam

retam , quz tora ad hanc, yel illam tangentis partem cx-

tracurva caviratem cadat; quandoquidem recta fic locata

- efficere debet ( ex precedente ) angalum acutum cum

demiffa ex puncto contactus ad contrapofitam Dbafim per-
pendiculari. ¥ ;

. PROPOSITIO XXXVIL

a Tque hinc manifefte liquet, inter tangentem hujus

Urva CK D, ex bypothefi anguli acuri enafcens 5 @qualis

effe deberet conrrapufite bafi AB,

Ante demonftrationem preemitto {fequens axioma.

Si duz linex bifariam dividantur,tumcarum medie-
tates, ac rurfum quadrantes bifariam, arque ira in infini-
tum uniformiter proce iatur ; certo argumento erit, duas
iftas lineas efle inter fe 2quales , quoties in itz uaiformi
in infinitum divifione comperiatur, feu demoaliretur, de-
veniri tandem debereadduasillarum {ibi invicemrefpon-
dentes partes, quas conftet eflc inter fe aquales.

Jam demonftratur propofitum . Iatelligantur eredta
ex bafi 4B ad eam curvam CK D ( fig. 45. ) quotvis per-
pendicula NF,LF,PF, MK, TF, FF, IF; {intque ®qua-
les in ipfa bafi 4B portiones AN, NL, LP, PM, MT,
S dil;i 1B v

Conpftat primd. angulum ipfius 4C cum ei curvi
zqualem fore fingulis hinc inde ad punéta F, five ad pun-
&um K, aut puntum D, predictarum perpendicularium
.angulis cum gidem curva, Si eaim miftum quadrilate-

rum
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rum ANFC fuperponi intelligatur mifto quadrilatero
NLFF, conftitutd bafi AN fuper zquali bali NL, cader
AC fuper NF, & NF fuper LF, propter aquales angulos
rectos'ad puncta 4, N, L. Deinde propter @qualitatem
redarum (ex 34. hujus) 4C, NF, LF, cadet punétum C

- fuper punétum F ipfius NF, & hoc fuper alterum pun-
&um Fipfius LF. Praeterea curva CF congruet adamuflim
ipfi curve FF: {i enim una illarum, ut CF introrfum, aut
extrorfum cadat; fumpto quolibet punéto Q inter punciz
N, & L, du&tdque perpendiculari fecante unam curvamim
X , & alteram in §, @quales forent ( ex notd hujus curva
naturd ) 1pfa 0X,08, quod eft a_bf‘urdugn. Idem valebirt,
fi in di¢ta fuperpofitione mancat in {uo {itu reta NF, &
recta AC cadat {fuper LF. Rurfum idem valebit, fi idem
quadrilaterum miftum ANFC utrovis modo fuperponi in-
telligatur cuivis reliquorum quadrilaterorum’ ufque ad
ipfum inclufivé poftremum quadrilaterum B DFI. iraque
angulus ipfius 4C cum e curvd aqualis eft fingulis hinc
inde ad punéta F, five ad punétum K, aut punctum D,

redi@arum perpendicularium angulis cum eadem curva.

_ Conftat hinc fecundd zqualesadamuflim inter fe effe

ortiones ipfius curve ab iftis perpendicularibus hinc in-
de abfcifflas. s i K

Si ergo bafis 4B diyifa fit bifariam in M, & medie-

tas AM bifariam'in L ; tum quadrans L'M bifariam in P;

atque ita in infinitum , procedeado femper versiis partes

puncti M; conftabir tertid, etiam curvam CKD bifariam

-

djvidi inkKa perpcndiculam MK , medietatem CK bifa-
yiam itidem dividi in F a perpendiculari L F, quadrantem
F K bifariam in Fa perpcndi_cul_a,rj PF; atque 1ita in infi-
- nituéiil : EmCEdmdo {femper uniformiter versls partesipfiue
spuncét1 XK. TR
E Quoniam verd in iftd bafis 4B'in infinitum divifione
B ME T
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coiﬁderarc poffumus rem deyenifle ad portionem ipfiug
AB intinité parvam , qua nempe exhibeatur per latitudis
nem infinite parvam perpendicularis MK, conftabic quar-
td ( ex pramiflo axiomate ) @qualitas intenta totigs bafis
AB cum totd cutvi CK D,dum alias oitendam portionen:
infinit¢ parvam ablciflam ex bafi 4B a perpendiculari Mg
zqualem efle adamuffim portioni infinite parva, quam ea-
dem. perpendicularis abicindit ex curva CX D, Et hoc
quidem poftremum ﬁ,c-;dqmonih‘o_.

- Nam RX perpendicularis ipfi KM tanget ( ex 35, hu-
jus ) curvam in K, atque ita eandein tanget in X . uc in-
ter ipfam tangentem ( ex Cor. pofl 3%: hujus) & curvam,
€x neutra parte locari poffic recta, quz ipfam curvamnon
fecet. Igitur infinitefima K, fpectans ad curvam , equalis
omnino erit infinitefima K {pedtant; ad tangentem . Con-
ftar autem infinitefimam K fpeétantem ad tangentem,nec
majorem, nec minorem , fed omnino &qualem effe infini-
tefime prr::@m.nti ad balim AB; quia nempe redta ilia
MK intelligi Eoreﬁ .defcripta ex fluxy femper ex 2quo
ejufdem puncti M ufque ad eam fummitatem K.

Quare, ( juxta premiflum axioma ) curva CKD . €X |
hypothefi anguli acuti enafcens, aqualis efle deberet con- ]

trapofite bafi 4B. Quod ‘erat demonftrandum .

SCHOLION I

Ed forteé minls evidens cuipiam videbitur enuncista

S exadtiflima @qualitas inter 1llas infaice(imas M,&K.
Quare ad avertendum hunc {crupolum ficrurfum proce-

dor. Cuidam rect® 4B infiftant ad redtos angulos in co-
Tab. dem plano ( fig. 48. ) duz recte @quales 4C, BD. Rur-
V. fum in eodem plano intelligatur exiltere circulus BL D H,
cujus diameter B D;firque femiciccumferentia BL D2qua-

lis



lis p'faa‘diﬂa% _AVB. Preeterea }dem circulus itain €0 Eﬁagnu
revolvl concipiatur fuper €2 recti 4B, ut motu {femper
continuo, & ®quabili perficiat, fey defcribat fuz ipiius
femicircumfereutizz punclis predictam B4 ; quoufque
nempe punctum D, ad illam femicircumferentiam {pe-
&ans , perveniat ad congruendum ipfi punéo 4, itaut
propterea punctum B, ejufdem f_cm:cxrcmnfcrenriae alte-
rum extremum punctum , deveniat ad congruendum illi
puncto C.

His {tantibns ; fi in femicircumferentia BL D defi-
gnetur quodvis punc¢tum L, cut in defcripta recta linea
B A correfpondeat. punétum M, ex quo in co rali plano
educatur perpendicularis MK, @qualis ipfi BD: Dico il-
lud pundum K fore ipfum punctum H diametraliter op-
pofitum illi puncto L. Nam 1bi 1n puncto M, {ive L recta
AB continget pr:edi{ftum circulum . Igitur -MK eidem
AB perpcndicularis tranfibit ( ex 1g. tértii, qua utique
independens eft ab Axiomate controverfo ) per centrum
ejufdem circuli. Quare; ubi punétum L in ei tali circuli
BLDH revolutione'pervemat_ad congruendum cuin pun-
&o M ipfius AB, etiam punctum H, diametraliter oppo-
fitcum praedicfto punclo L, incidet in punétum X illius
MK. ' | !

Porrd conftat idem fimiliter valere de reliquis pun-
&is femicircumferentiz BLD 5 & horum diamerraliter
correlativis in altera femicircumferentia BHD. Quare 13-
nea, eo tali modo fucceffive defcripta a punctis femicir-
cumferentiz BHD, erit illa cadem jam expenfa DKC,
que nempe fuis omnibus punctis ac}uidiﬁer ab illa recra
B A4; fitque idcirco ( juxta hypothefin, anguli-acuri) fem=
per Cava versiis partes ejufdem 4B, | - g1 -
' Ipde autem fit, ut punctum M in ea B4 cenfendum
fit exadliffime @quale puncto K in altera DXKC, proprer

omni-
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dmg}m'cidam iftorum zqualitatem cum punéis L., & B
diamerraliter oppofitis in eo circulo BLD H. Quare ;cum
idem valeat de omnibus pundtis defcripte reétae B4, fi
conferantur cum aliis uniformiter’ contrapofitis in pradi-
¢ta fuppofita curva DK C'; confequens plaoe eit , ut ipfa
talis curva, ex hypothefi anguli acuri enafcens , cenfenda
fit ®qualis contrapofitz bafi 4B. Atque id eft, quod no-
va hac methodo iterum demonitrandum fufceperan,

'SCHOLION IL "

Urfum verd : quoniam refta B4 intelligitur fuccef~
R {ive defcripta a punctis femicircumferentiz BL D
motu illo femper 2quabili , & continuo ; cui nempe de-
fcriptioni correfpondet deferiprioillius linez D K C a pun-
¢tis diametraliter correlarivis alterius femicircumferentiae
BHD: obvium eft intelligere , quod ipfa re¢ta B4 mortu
illo femper aquabili, & continuo defcribatur ab eo unico
puncto B, quod nempe' ( veluti replicatum ) intelligatur
cum ipfa tali femicircumferentia femper excurrere fuper
€1 B 4; dum interim eodem ipfo tempore , motu codem
femper ®quabili, & continuo, defcribitur illa altera DKC
ab altero diametraliter correlativo unico puntto D, quod
ipfum rurfum ( veluti replicatum ) intelligatur cum fua.
altera femicircumferentia BHD femper excurrere f{uper
pradicta DKC. Tunc autem facilius intelligicur intenca
wqualiras inteream D K C, & eidem contrapofitam rectam
B A; quippe qu2 duz 2quali ipfo tempore, & 2quali mo-
tu intelliguntyr defcriptee a duobus exaltiffime incer. fe
equalibus pundlis , feu mavis infinitefimis . Ubi conftac
hanc ipfam exactifimam prediétorum punctorum zquali-
tatem non ¢l miht in ifta nova contemplatione necella-

fiam, )
FRO-




PROPOSITIO XXXVIIIL

l l}’jvorbq{?: anguli acuti eft abfolur? falfa , quia fe ipfim
deftruit. ; b0l 3¢

Demonftratur. Nam {upra ex ipfa hypotheli anguli

acuti evidenter elicuimus, curvam CK D (fiz46.) ex ea

sprognatam aqualem effe debere contrapofite bafi 4B .

Nunc autem contradiétorium ex eadem hypothefi elici-

~mus, qudd curya CK D nequeat efle @qualis illi bafi,cum

certé {it eAdem major. Quod enim curva CKD major fit
1eéld €D ejus extremitates jungente , notio eft omnibus
communis, quam etiam demonitrare poflumus ex vigefi-
ma primi, quod duo trianguli latera reliquo femper funr
majora; junctis nimirum CK, & KD ; ac rurfum jundtjs
fimiliter apicibus, primd quidem duorom , tum quatuor,
& fic in infinitum, duplicato numero enafcentium fegmen-
torum, quoufgue inrelligatur'hoc pacto ablumi, feu defi-
nere in ipfas infinite parvas feu chordas, feu tangentes, to-
tacurvi CK D Sed hic procédere poflumus ex fola com-
munt notione. Quodd autem jundéla CD major {it bafi 4B,
demonftratum a nobis eft in 3. hujus ex ipfis vifceribus
hypotheﬁs anguli acuti. Igitur curva CK D, ex hypothefi

anguli acuti enafcens , eft ceree major bafi 4B, quia eft

major, faltem ex communi notione , 1e&td €D , qua ex
hac ipfa hypothéfi anguli acuti demonftratur major bafi
AB. Non'igitur poteft fimul confiftere , quod curva ifta
CK D @qualis fit bafi 4B. Itaque conftat hypothefin an-
guli acuti efle abfolure falfam, quia fe ipfam deftruic,

SCHOLION,

Bfervare tamen debeo, quod etiam ex hypothefi an-
guli obtufi enafcitur curva quadam €K D, {fed con-
YEX3
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_ve'z'a versts partes bafis 4B, Nam MH (fig.27.) bifariam
dividens ipfas 4B, CD erit (ex 2. hujus ) eifdem perpen-
dicularis; & major (ex Cor. I. poft 3. hujus) ipfis AC, BD,
in hypothefi anguli obtufi, Quate ipfius MH portio qui-
dam MK equalis erit ipfi AC, aut BD. Tum juntis Ck,
& kD, divififque bifariam in punctis X, P, Q, N rellis
Ck, AM, MB, kD, conftat ( ex eadem 2. hl_l]l:IS ) junétas
Px,0QM, Perpendicularcs fore ipfis rectis divifis. Atrur-
fum erunt ille ( ex eodem Cor. L poft 3. hujus ) majores
ipfis AC, Mk, BD. Hinc; affumptis earundem portioni-
bus PL, 98, que predictis zquales {int; habebimus cur-
vam, ex hypothefi anguli obtufi enafcentem , qua tranfi-
bit per punéla C, L, k, §, D. Atque ita femper, i decer-
nere velimus reliqua punéta ejufdem curve . Inde autem
conftat cam fore convexam verstis partes balis 4B . Jam
fateor demonftrari uniformi plané methodo potuifle 2qua-
litatem hujus curvz cum ipfa bafi 4B . At quis fructus ?
Nullus fané. Quemadmodum enim curva ifta Ck D cene
feri debet, ex communi faltem notione, major reti CD;
ita etiam ( in 3. hujus ) bafis 4B demonftratur major e3-
dem CD, dum ftet hypothefis anguli obtufi. Nullum er-
g0 ex hac parte abfurdum, fi bafis 4B @qualis fit pradi-
¢tz curvae. Aliter verd rem procedere in hypothefi an-
guli acuti, conftar ex dictis fupra.

Ex hoc igitur Scholio , & ex altero poft 13. hujus in-
telligt poteft, diverfam plan¢ viam iniri debuifle ad refel-
lendam utranque falfam hyEmheﬁm,unam anguli obtufi,
& alteram anguli acuri. .

Praterea facilé itidem eft ex iftis dignofcere , non
nifi rectam lineam CD efle poffe, qu@ omnibus f{uis puns
étis zquidiftet ab ea fuppofita recta linca 4 B,

PRO-




apfi repugnantem hypot
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PROPOSITIO XXXIX'" y

I 11 duas: rectas lineas altera vefla incidens s internos ad
\J caflemgse parres angulos duobus reétis minoves faciar, due
¢/l recle linea in infinitdm. produttie fibi murus incident ad
eas partes, ubs funt anguli duobus rectis minores.

'Et hoc eft notum illud Axioma Fuclideum , quod
tandem abfolute demonftrandum fufcipio . Ad hunc ay-
tem finem fatis crit recolere nonnullas preecedentium De-
monftrationum. Itaque in meis Propofitionibus, ufquead
VIL. hujus inclufivé, tres fecrevi hypothefes circa rectam
jungentem extrema puncta duorum- zqualium perpendi-
culorum, qu uni cuidam recte, quam' bafim appello, in
codem plano infiftant. Porro circa has hypothefes ( quas.
invicem fecerno ex fpecie angulorum , qui ad eam jun-
gentem/fieri cenfeantur ) demonftro unam quamlibet ea<
rum, pimirum aut anguli reti, auc anguli obtufi,aut an.
gult acut, fi velin uno cafu fit vera , femper & in ofni

cafu illam folam efle veram . Tum in XIIL oftendo uni-
verfalem veritatem Axiomatis controverfi , dum confiftas
alterutra hypothefis aut anguli reci, auc anguli obtufj .
Hinc in X1V. declaro abfolutam f—‘al{irarem hypothefis ans
guli-obtufi, quia fe ipfam deftruentis, utpote qua preedi-
cli Axiomatis veritatem infert, ex qua’contra reliquas
duas bypathefes foli hypothefi anguli re@i locus relinquia
tur. . Igiear fola reftac: hypothefis’ anguli acuti’, contra
quam diutits pugnandum fuit. _ Bl
Et hujus quidem ( poft multa, ne dicam omnia, con.
ditionaté expenfa’) abfolutam falfitatem in XXXIIT. t4q0.
dem oltendo, quia‘repignantis nature liriee recte, circa
quam multa ibr interfero necellaria’ Lemnmata | Tandem
ver0 in precedente Propofitione abfblurs demonftro {ibi
1 ﬁeﬁn anguliacuti, Quoniam 1gi~

tur

-
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tu':?unica reftat hypothefis anguli recti , confequens pland
eft,ut ex praedié¢ta XIII. hujus ftabilitum abfoluté maneat
prznunciatum Euclideum Axioma. Quod erat propofitum.

SCI—IlOLION.

Ed juvat expendere hoc loco notabile difcrimen inter
pramiflas duarum hypothefium redargutiones . Nam
circa hypothefin anguli obtufi res eft meridiand luce cla-
rior; quandequidem ex ea affumpra ut verd demonftratur
abfoluta univerfalis veritas controverfi Pronuaciati Eucli-
dei, ex quo poltea demonftratur ablolura falfitas ipfius
talis hypothefis ; prout conftar ex XIIL & XIV. hujus.
Contra verd non devenio ad probandam falfitatemalterius
hy pothefis, qua eft anguli acuti, nift pritis demoftrando;
quod linea, cujus omnia puncta equidiftent a quadam fup-
iooﬁta recta linea in eodem cum ipfa planoexiftente, ®qua-
[is fir ipft rali rectee ; quod ipfum tamen non videor de-
monflrare ex vifceribus ipfius met hypothefis, prout opus
foret ad perfectam redargutionem.
‘ Refpondeo autem triplici medio ufum me fuiffe in
XXXVIL hujus ad demonftrandam predi¢tam equalita-
tem . Er primd quidem , in corpore illius Propofitionis ,
demonfiro eam curvam CK.D , prout enafcentem ex hy-
pothefi anguli acuti (ac propterea femper cavam versis
partes illius recte 4B ) zqualem cidem effe debere, &
quidem argumentum ducendo exipfis ejufdem curvz tan-
gentibus . Deinde in duobus ejufdem Propofitionis fub-
fequentibus Scholiis , pracifive 2 qualibet fpeciali hypo-
thefi, bis rurfum demon(tro @qualitatem illius genite li-
sce C D cum fubjecta reéta linea 4B, qualifcunque tan-
dem cenfeatur effe ipfa linea CD eo modo genita. -
Jem verd; quatenus illa cutva CK D, prout enalcens
€x
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ex hypothefi anguli acuti, cenfeatur primo illo modopﬁc-'
monitrata ®qualis fubject® recte linez 4 B; manifefta eva-
dit redargutio., cum ex eadem hypothefi evidenter de-
monftretur major . Sin autem alterutro ex duobus aliis
modis often(a cenfeatur @qualitas predicta; neque tuac
ceflat redargutio contra hypothefin anguli acati . Ratio
eft; quia aihil vetat, quin illa €D fit curva, & nihilomi-
nus 2qualis fit illi recte 4 B, dum tamen fit femper ver-
SUS eas partes convexa, ac propterea recta jungens illa ea-
dem puncta C, & D minor fit contrapofiti baft 4B, prout
in hypothefi anguli obtufi: At omnino repugnat, {i ver-
sis eafdem partes fit femper cava, ac propterea recta jun-

ens praadicjlja illa puncta C, & D major fit eddem contras
politd bafi 4B, prout in hyﬁiot,hcﬁ anguli acuti . Atque
1ta declaratum jam eft in Scholio precedentis Propofitio-
nis. Scilicet contra hypothefin anguli obtufi mamfeftum

_eft nullam hinc fequi redargutionem, qua propterea uni-

cc impetit hypothefin anguli acuti..

Hoc tamen loco aliquis. fortafle inquirer, cur aded
follicitus fim in demonftranda utriufque falfz hypothefis
cxacta redargutione. Ad eum , inquam , finem , ut inde
magis conftet non fine caufa aflumptum fuifle ab Euclide
tanquam per fe notum cclebre illud Axioma . Nam hic
maxime videtur efle cujufque prime veritatis veluti cha-
racter, ut non nifi exquifita- aliqué redargutione , ex fuo
ipfius contradiélorio, afflumpto ut vero , illa ipfa fibi tan-
dem reftitui poflit. Atque ita 2 prima ufgue @tate mihi
feliciter contigiffe circa examen primarum guarundam ve.
zitatum profiteri poflum, prout conftat ex mea Logicade-
monftrativa.

Inde autem tranfire pofflum ad explicandum, cur in

Proemio ad LeGtorem dixeriny:: n0n fine magno in rigidanm

duas

—

Logicam peccaso affumpias o guigéfdam fuifle tanquam datas
CEQRES, 3 el L
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duas reas Uieas wquidiftantzs.> Ubl monere debéo nullum
eorum a me hic earpi, quosin hoc meo Libro vel indire-
€4 nominavi , quia vere rmagnos Geomezras , hujufjue
peccari veriflime immuneés .«D1co AUt M Dmagnuin-in rigi- '
dam Logicaw peccarum: quid entm aliud elt aflumere tan- f'
quam qatas.duasireétus Jineas c:gwd:ﬂanrf; vl aue velle ;
quod: omnis lineain eodem: plano wquidiltans a‘quadam
fuppoficd lined rectd ficipha etiam linea recta ; auc faltem
fupponere; quéd. una: aliqua fic 2quidiftans poffic efle li-
nea recta, quam idcircofen pershypothefin , feu pérpo-
ftulatum prefumere licear in tanra‘aliqgaunius ab alcera
diftantizg? At conftat neutrum horum‘vendirari pofle tan-
quam per fe notum:. Scilicet ratio objedtiva lince , que
omnibus fuis punctis equidifter a quadam fuppofita linca
reéta, non.ita clare per {e ipfam congruit.cum definitione
propria ipfius linéee cectee: Quare affumere duas rectas li-
neas {ub ifta equidiffentiz vatione interife: parallelas ‘falla~
cia eft, quam in pradicta mea Logica appello Difinirionis
complex®y juxta quam irritus eft omnis progreMus-ad‘afle- |
quendam veritatem abfolutd talem. ‘- :
Unam tamen {upereflc adhuc video neceflariam ob-
fervarionem . Nam lineam jungentem extrema puncta
omnium ®qualium perpendiculorum, qu#-in'eodem pla-
no versiis caldem partes erigantur a fingulis punctis fub-
jedte recte linex 4B, debere efle & =qualem praedicte
AR, & rurfum in feipfa:rectam , fateri ‘omnes ‘volumus .
Sed dico prius efle apud nos, ?uéd 2qualis fit ; déinde
autem , quod recta. Cum enim fingula puncra illius recr

AB intelligi poffint femper @quabiliter procedere per fuz |
illa perpendicula ad formandam tandem illam<yalemecun? |
que €D;manifeftum videri-debet , quod-illa‘gualifcun-
que genita CD aqualis fit-cidenm A B; prafertimt verd-; fi
refpiciamus: explicationem contentam in Scholia 1k poft

mh r ¥ - XXXVIL
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XXX VIl hujus , ubi hoc punctum clariffime demonftra-
tum elt. ‘ : ‘

- Sed poftea magna adhue reftar difficultasin demon-
{trando, quod illa eadem lic genita CD non nifi recta li-
nea {it . Atque_hincz.factpm,‘_effe puto , ut €x communi
quadam, perfuafionerectam, lineam, pro fagilipre progrel-
{u, maluennt prefumere , ut inde ®qualem oftenderent
illi bafi 4B, ac poftea inferrént rectos angulos ad ipfam
talem jungentem CD. Dico autem magnan d:’_ﬁ?cu}‘t’qre»’;}ge}:‘.
Nam pritis éxpendere oportebat tres hypothefes circa and
oylos ad illam junctam reczam CD , nimirm aut rectos 5
Fi ipfa equalis {it bali \4B; aut obrufos, fi minor; aut act~
tos, il major. {'_Ifum:v;rb o[h_and; debebat non nift cavam.
efle pofle versus bafim 4B lineam curvam , que (in hy-

othefi anguli acuti ) jungat extremitates illorum 2qua-
ﬁum pcrpc_nc!_icul_orum, ac rurfum non mﬁ conyexam ver-
sUs eandem bafim aliam curvam ,quz (in'hypothefi angu-'
Ji obtufi ) jungat extremitates eorundem perpendiculo-
rum. Deinde autem hfy othefis_ quidem anguli acuti ex
eo demonftranda erat falfa; quia lifiea jungens predicto-
rum perpendiculorum extremitates adeo nOn_erit zqualis
bafi 4B, ut immo ( e€x commuil faltem notione ) major
fir illa junctd rectd CD , qua ¢x natura ipfinfmet hypo.
thefis major eft predictd bafi AB . At hypothefis anguli
obrufi aliunde oftendenda erat fibi ipfi repugnans , prout.

in XIV. hujus. Sed hec jam fatis, .

Finis Libri primi. i
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LIBER SECUNDUS.

Olo plerunque ratiocinio opus erit in toto hujus Libri
S decurfu. Nam hic Euclidem in €0 unicé accufant ,
quod in fexta Definitione Quinti magis obrenebret, quam
cxplicer natyram magnirudinum 2qué proportionalium ,
{1bique idcirco onus imponat demonftrandi plares Propo.
{itiones , que per fe iplas clariflinz videri poflyst , vel
certé allatss ab ipfo demonftrationibus clariores: Tum ve.
r0, quod in quinta Definitione Sexti fub fpecie Definitio-
nis Axioma quoddam affumat non facilé permittendum ,
fine prvia demonftratione, ' 4

PARS PRIMA;
. Inqua _expmd:‘,:ar. Jexta Definitio Librs _qi;z‘nﬁ‘ Euclide;,

Efinit ibi Enclides magnitudines 2qué proportiona-
les , prout fequitur: In eadem ratione magnitudines
dicunvur effe, prima ad fecandam , & terzia ad quariam., cuns
prime, & perrie @qué multiplicia 4 4 [zcunde s & quartm A
eque mulriplicibus, qualifcuny; it hec mul tiplicatio, utrenque b
urroque vel ung deficiynt , wel uni @qualia funt , vel unk exce.
dunt , i ea fumantur , que inter [z refpondent, Superfedeo ab
_omni exemplo, quia profiteor me fcribere jam verfatis in

- Geometria, non autem immaturis novitiis, Moneo tamen
Julit hoc loco reprehendi a Glayio Gampanum i ¢
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Orontium, quod ita hanc Fuclidis definitionem intcrpie.;
tentur, quafl tunc folum illa proporsionalizas fubfiftere de-
beat,quando pra:dicta 2que multiplicia vel und deficiant,
vel una excedant proportionaliter, five in eadem proportione ,
Nam id foret inducere Euclidem defipientem,qui nempe
idem per idem definiret . Fateri igitur debemus , quod
Euclides loquatur de quolibet defectu, aue exceflfu; dum
tamen ad utramque partem juxta c'kua.:nliber mulciplica-
tionem alteruter idem femper confiltat , & non etiam ali-

-quando ex una quidem parte defectus , ex altera autem
aut 2qualitas, aut exceflus. :

Audire jam oportet, quid reprehenfione dignum in~
venerint in expofita Euclidea Definitione. Itaque dicunt
debuifle probari ab Euclide iftud ipfuimn effe verum;quod
nempe, quotics pradicta qualiacunque 2qué multiplicia
vel und excedunt,vel uni deficiunt, velunk @qualia funt,
toties quatuor ilke magnitudines in eddem fint ratione
Ego autem non fatis miror, quomodo Viri apprimé do&i
in hunc lapidem impegerint. Quid enim, qu2fo, probari
debuit ab Euclide? An forté, qudd nufquam afferac » feg

refumat quatuor magnitudines in eadem effe ratione ,
nifi quando aliunde conftet predicta qualiacunque earun-
dem zqué multiplicia vel uni excedere , vel uni defice-
re, vel unz equalia efle? At id ipfum tam religiosé exe.
quitur, ut mumius hac in parte videri quibufdam potuerig
in: demonftrandis primis undecim Propofitionibus Libri
%uinti,quaa nimiriim,{ub alio quodam magis vulgari 2que

roportionalium concept,immediatam fibt ipfis facerene
fidem. ; ,

. Rurfum verd:, Quid per e ipfum clarius , i precisé
artendamus ad vulgarem quandam acceptionem , quim
qubd Partes cum pariter Maultiplicibys in eac_icm fint ra-
t10n€ ; Ut puta ,-qudd 4. eandem, habeas rationem ad 6,

| quam
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quamq-haber 8. duplus ipfius 4. ad 12. duplum illius ¢.?
Nihilominus magna ifta claritas fatis non fuir Euclidi, qui
in Propof. 15, praedi¢ti Libri itud ipfum demonftrat ex
Definitione ab eo afflumpra @qué Proportionalium; ne f{ci-
licet accufari poflet de peritione Principlt, hoc eft de du-
plici affumpta Definitione . Nihil ergo probare’ debuit Eu-
clides , quod faéto ipfo non probert.

Sed in hoc ipfo ( inquiet aliquis ) peccare ipfe vide-
tur, quod rem per fe claram {ud illi Definitione obfcura-
re voluerit. Quali verd ( inquam ego ) non POCUerit acu-
tus Euclides magnitudines invicem commenfurabiles ab
aliis non talibus feparare, illafque idcirco ita definire, pro-
ut in Libro VII. Defin. XX. numeros proportionales apud
Clavium definit: tunc nimirum quatuor magnitudings pro-
portionales fore: Cum prima fecunde , & tertia quarte eque
multiplex eft; vel eadem pars ,vel ewdem parres; Vel cert,cum
prima’ fecundam , €» tertia quartam 5 @qualiter continet y ean-
demque infuper illivs partem , vek eafdem parres. Tta fane: At
quis fructus, cum tandem defcendere debuerit ad magni-
cudines multis modis incommenfurabiles? Decuit igicur,
ut und , eidemque Definitione ipfas etiam non ‘invicem
commenfurabiles magnitudines complecteretur.

Nullus, inquiunt, refragatur ; aliamque idcirco ipfis
etidm quomodelibet incommenfurabilibus ‘magnitudini-
bus Detfinitionem aflignant,, qua fequitur: Prima ad [ecun-
dam-eandem varionem babebit , ac'tertia ad quartam , [ prima
(ecunde partes aliguotas quafcunque Contineat , quoties tertia
quarte fimiles parres aliquotas continet: Ut putd ; {i magni-
tudo A roties continet magnitudinis B partes centefimas,
millefimas, ‘centies millefimas, & qualcunque alias aliquo-
tas fimiles; ita ut nulla fic pars magnitudinis B, que plu-
riés contineatur in magnitudine 4, quim fimilis pars “ali-
quota ipfius D contineatur in C, lictt in irrationalibus re-

et
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ftet femper aliquaquantitas; tuncitz eff £ad B,utCad D.
Agnofco eximium , meifque oculis familiarem Geo-
- metram {ic loquentem . Sed pace ipfius dictum fit : nul-
lum video hujus nova Definitionis commendabilem fru-
¢tum. Erprimd quidem indignum puto homine Geome-
tra aliud quidpiam intelligere in ufu alicujus termini {cien-
tifici praeter id, quod in ¢jufdem Definirione exprimitur ;
ac prafertim, ubi Definitio tradita {it per voces minime
ambiguas, quales funt mulriplicatio, majus , minus , equale .
Igitur Definitio Euclidea reprehendi non debuit titulo
obfcuritatis. Deinde verd: Nemo ibit inficias, quin prom-
tior fit ad ufum , ac propterea opportunior ad rectam ,,
expeditamque intelligentiam multiplicatio. prefcripta ab
Fuclide , quam divifio ab aliis {ubftituta . Unice igitur
expendendum fupereft, an nova illa 2que proportionalium
Definitio opportunior {it ad demonftrandum, ubi applica-
ri debeat in fpecialibus materiis . Ad hunc finem aflumo
Prop. primam Libri {exti, qua utique prima eft omnium
talium applicationum: ubi Euclides demonftrat: Triangu-
la, & Parallclogramma , quorum eadem fueric altitudo ,
ita fe habere, ut bafes.

" Fecce autem ex Buclide nitidifimam demonftratio-
nem. Sint duo triangula (fig.49.) 4BC, DEF, eandem Tab,
habentia altitudinem, quorum bafes BC, EF. Omitto pa- VI,
rallelogramma, quia fcribo jam verfatis in Geometria. fam
dico ita efle triangulum 4BC ad triangulum DEF, ut
bafis BC ad bafim EF. Nimirum ; fi balis BC {tatuatur
prima magnitudo, bafis EF fecunda, triangulum 4BCter-
tia, & triangulum D EF quarta; Dico qualiacunque 2que
multiplicia prima ac tertiz a quibufvis zque multiplici-
bus {ecundz & quarte vel una deficere , vel una equalia
efle, vel una excedere, prout exigit Definitio fexta Libra

| Q I
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Intelligantur enim przdi®a triangula tum in eodent
plano exiftere, tum etiam conftituta efle inter eafdem pa-"
rallelas A D, CBEF; aded ut nempe ( ex natura paralle-
larum ) ®qualem alticudinem habeant. Tum verd fumptis
in BC indefinite protrada quotvis portionibus CT, IK , KLy
@qualibus 1pfi BC ; atque item in EF fimiliter protra@a
quotvis FM; MN, equalibus ipfi EF; Jungantur 41, 4K,
ALjatque item DM, DN. Conftat (ex 38, primi ) 2qua-
lia inter fe fore triangula ALK, AKI, AIC, ACB s ats
que item eddem ratione equalia inter fe fore triangula
DEF, DEM, DMN. Igitur , quam ‘multiplex eft recte
CB quzcunque aflumpta reéta CL,tam multiplex quoqueé
erit triangulum ACL trianguli 4CB ; & quam multiplex
eft recta EN re@a EF, tam quoque multiplex erit trian-
gulum DEN trianguli D EF;quia in tot triangula equa-
lia funt divifa rota triangula 4CL, DEN, in quot rectas
equales fete funt totz re&te CL, E N. Quoniam verd’,
ﬁcLaﬁs CL ®qualis fuerit bafi EN, neceflario (ex predidta
38. primi) etiam triangulum ACL zquale eft triangulo
DEN; ac proinde , fi CL major fuerit quim EN, necef-
fario ACL majus eft quam DEN; & fi minor, minus
confequens plant eft, ut recta CL, & triangulum 4CL ,
que aflumpra funt pro quibufvis @qué ‘multiplicibus pri=
ma magnitudinis BC, & tertiee AR C; {i conferantar( prot
ut inter {e refpondent) cum reéta EN, & triangulo DEN,
que 1pfa rurfum affumpra funt pro quibufvis'@qué mulri.
plicibus fecundz magnitudinis EF, & quarta DEF; in-
veniantor femper vel und @qualia efle, vel uni excedere,
vel und deficere. Igitur ( juxta fextam Definitionem quine
ti) qua proportio prime BC ad fecundam EF | bafis ad
bafim, ea eft terti® 4BCad quartam DEF, trianguli ad
triangulum. Quod erat propofitum.- - :
Conferre nunc debeo premiffam Euclideam Demon-
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ftrationem cum alterd indicati eximii Geometre , quam
ipfis ejufdem yocibus ftatim exhibeo ;

Sint duo triangula (:fig.50. ) ABC, DEF, quorum
altitudo. fir ‘eadem’. ‘Dico eandem efle rationem trian-
guli 4BC ad triangulum DEF, que bafis BC ad bafim
EF. Demonftratur. Intelligatur bafis EF divifa jn quot-
cunque partes @quales, ut puta in quatuor, & ex punclo
D ducanturlinez DG, DH, D I; & lnea B(Cquadrantem
linex EF continear ter, fintque linex CMy; ML, LK,
quz fint fingulz @2quales lineis EG, GH, HI, IF, ducan-~
turque linez 4K, AL , 40 . Triangula DEG, DGH,
DHI, DIF {ingula fuur:_;zqt}alia (per-;&:gr,') quia funt
fupra bafes zquales, & in cifdem  parallelis . Igitur funt
quadrantes trianguli D EF: & quia triangula ABC, DEF
habent 2quales altitadines, etiam in eifdem parallelis in-
telligi pofluat conftituta, & fic triangula AKL, ALM,
AMC, habeatia bafes equales cum triangulis DEG, DGH,
DHI, DIF, illis @zqualia erunt, Ergo quot erunt qua-
drantes linez EFin linea B Cjtot erunt quadrantes trian-
guli DEF ip triangulo ABC. Quod autem oftenfum eft
de quadrantibus, poreft ﬁm_Lhter oltend: de quibuslibet
partibus aliquotis.. Igitur (juxta afamptam novam illam
@qué proporrionalium Definitionem ) ut bafis BC ad ba-
fim EF, 1ta triangulum 4B C ad triangulum D EF, Quod
crat &c. ' g i
¢ Jam fateor hanc etiam demonftrationem opportunam
effe intento; fed puto non 2qué claram efle, atque Eucli-
dzam., Ratio difcriminis hec eft;quia pofterior Definitio
procedit in guid rei; prior auten in quid nominis . Scilicet
mon ¢o inficias, quin probé demonftratum fit tot forev.g.
quadrantes ( fig. 50. ) trianguli DEF iy, triangulo 4BC,

uot erunt quadrantes bafis EF in bafi BC; atque ita uni-
Ebrmitcr {fecundiim quamlibet aliam partem.-aliquotam ,
| 2 02 At
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At ubi venitur ad conclufionem, quod: triangulum 4BC
ita fit ad triangulum DEF, ut balis BC ad bafin EF, he-
ret {tatim mens; cum magis immediate debuerit inferri ,
ita efle bafim K Cad bafim EF, ut triangulum AK Cad
triangulum DEF, AL
Neque juvat reponere, qudd una veritas alteri office-
re non debeat. Nam dico ex hac ipfa innegabili vericate
oriri dubium poffe,anforté per nullam partem aliquotam
ipfins E F quomodolibet _mu[r{phcatan} exhauriri pracise
pofiitipfa BC; quod {ané omnind:continget , fi.liple EF,
B {int incommen{urabiles; nifi forté provocare velimus
ad partem aliquotam infinité parvam, circa quam rurfum
non levis oriri poflet difficultas. 2uieen
Cur autem ( urgebit quifpiam ) licitum fuerit Eucli-
‘di tradere fuam illam Definitionem 2qué proportionalium,
quz nulli communi notioni innititur ; & non eriam aliis
liceat quampiam aliam {ubrogare , qua ex'quadam cum
numel‘is-mqué-Proporlionalibt.ls ﬁﬂ}ilit.udine 1bi Ipﬁ faciac
fidem? Per me (inquam ) quidquid libeat, licitum etiam
hac in parte puto;dum tamen obferventur duo fequentia.
Primd; ut ne ( quarenus procedi velit per Definitionem
puri nominis ) accufetur ut mala quepiam alia puri nominis
aflumpta Definitio; nifi aut oftendatur ex ipfis ejufdem
¥ocibus nimis perplexa,aut-aliunde confter longiore qua-
dam indagine opus efle ad affequendam rem ipfam , cujus
nempe velut propria - dignofci tandem debeat . expofira
Definitio. Yecundo autem ; ut ( quatenus procedi velie
per Definitionem zpfius rei aliunde cognitz ) punquam pu-
temus rem ipfam affecutos nos efle, nili-clare deveniamus
ad-illam originem, unde fumpta eft occafio, aut opportu-
_nitas talis Definitionis. | : 43 -
Poft hanc non inutilem digreffionem duo alia oppor-
tunc {ybdo. Unum eft; me non negare; quin pofteriore
ot R L S _ e
Sigas




'1'09
loco expofita Demonftratio optima fit , & evidentiffima ;
dum tamen ibi afflumpta 2que proportionalium Definitio
recipi unict debeat in guid nominis, Sed tunc obfervo nul-
lam fuifle canfam refpuendi, ac multd minds damnandi
Definitionem Euclideam : cum ex una parte & Demon-
{tratio eidem innixa nulli tergiverfarioni obnoxia {it ; &
ex alterd Definitio, certiffime ibi allumptain guid nominis,
procedat per multiplicationem , quam qnui’quifque intel-
ligit clariorem efle , ac faciliorem divifione , & quidem
( fuo quodam proprio jure ) fine ullo periculo cnjufvis
objeéte incommenfurabilitatis ; prout conftare porelt ex
antea dictis. -

Alterum eft; me rurfum non negare , quin aliquo tan-
J dem paéto demonflrari poffit prima illa Propofitio Libri
i fexti, etianili aflumpta cenfeatur in guid rei predictazque
Froyorriona]ium nova Definitio. Verum :-r.lr‘b:tror hac {ola
ratione demonflrari eam pofle , dum ahas prefumarur
unam aliquam effe re¢tam lineam determinatam, qua ad
bafim BC eam habeat rationem , quz eft triangui DEF
ad triangulum ZBC. Nam demon rabo nullam ETI, qua
fit portio ipfius EF, ac {imiliter nullam EX, qua afflum-
ta fit in EF produdié, tales efle poffe , ut eam habeant.
2d bafim BC rationem , qu eft trianguli D EFad trians
gulum ABC. e el )
Demonftratur prima pars. Nam conftar primo ( fig.
s0. ) talem ipfius B aflfumi pofle partem aliquotam BK
ut putd offavam, qua minor ficilld in EF refidud portio-
ne IF. ¢ onftat hinc fecundo ; tot in E F defignari pofla
portiones @quales ipfi BX 5 ita Ut poltrema defignata por=i
tio definar in punctum 2, quod jaceat inter puncta I, &
F. Tunc autem ( jun@i @ D) manifeftam fier(ex 38.1.)
tot contineri in triangulo DEQ octavas partes trianguli
(BC,quot in bafi EQ continentur ollave Pmei} 1lf11ug
= alls
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bafis BC. Quare ( ex nova illa affumpta in quid re; 2qué&
- proportionalium Definitione ) ita erit triangulum DEQ
ad triangulum 4BC, ut bafis EQ ad bafim BC. Habest
autem EQ ad BC majorem rationem ( €x 8.5, ) quam illa
EIad eandem BC; Igitur ( ex 13. §.) etlam triangulum
DIEQ non zqualem , fed majorem rattonem habebit ad
triangulum 4BC, quam fic ratio pradicte Elad illam ba-
{im BC. Quod erat priore loco demonftrandum.
Demonftratur fecunda pars. Nam rurfum conftat pri-
ma; talem illius BC allumi pofle partem aliquotam BK ,
ut. puta decimam , quz minor fit illo exceffu FX, quo ba-
fis E F fuperatur ab ipfa E X. Atque hinc conftat fecundd;
tot in EX defignari pofle portiones @quales ipfi B X, ita
ut poftrema defignata portio delinat in punétum 7, quod
jaceat inter }"undﬁa F,& X. Tunc autem ( junfli TD )
manifeftum fiet ( ex eadem 38.1. ) tot in triangulo DET
decimas partes trianguli ABC contineri , quot in bafi ET
continentur decima partes ipfius bafis BC. Quare ( ex
eadem affumpta in guid rei 2que proportionalium nova
Definitione ) itaerit triangulum DET ad triangulum 4BC,
ut bafis ET ad bafim BC; & invertendo ita erit triangu-
lum A4BC ad triangulum D ET, ut bafis BC ad bafim ET.
Haber autem bafis BC ad bafim ET rationem majorem
( ex eadem 8, 5. ) quam fit ratio ejufdem balis BC ad il-
lam E X, que {upponitur major pradi®td ET; ac propte-
rea ( ex eadem 13.5.) majoremratione trianguli 4BC ad
triangulum DEF, Non igitur ulla EX , que fic major
ipsd EF, talis efle poteft, ad quam bafis BC eam habeat
rationem, quz eft trianguli 4BC ad triangulum DEF,
Quod erat {ecundo loco demonftrandum,
Unde tandem fit, ut ratio trianguli 4BC ad triangu-
Jum DEF, quod eandem cum ipfo altitudinem haabca: 5
eadcim
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eadem fit ac bafis BC ad bafim E F; dum fcilicet alias pr=
fumatur upam aliquam efle rectam lineam determinatam,

ad quam bafis B C eam habeat rationem,que eft triangyli.

ABC ad triangulum DEF. Quod erat principale intea-
tum. | .
Poft hzc autem addere infuper debeo , non placere
mihi neceflitatem illius Petitionis, quod una aliqua fit re-
¢ta linea determinata, ad quam predicta bafis BC eam ha-
beatrationem , qua eft trianguli 4 BC ad triangulum DEF,
Nam certe verus nevus hic forer , maximé dolendus in
‘primo ingreflu nova hujus apud Geometras nobiliffime
partis; quod feilicet reperiri demonftrative non poffit re-
&a linea,ad quam talis quapiam data recta‘eam rationem
habéat, qua eft vel talis cujufdam dati. trianguli rectili-
nei ad alterum datum triangulum rectilineum , vel talis
cujusliber datz recz ad alteram quamlibet propofitam
rectam lineam; qudd , inquam , talis recta linea reperiri
non peflic, nifi antea prafumendo, per modum primi
Principii, qudd una aliqua ejufmodi recta linea vere exi-
{tat in rerum natura. , Farnss

Sed hic audio quempiam reclamantem , quod ipfe
etiam Euclides, fine demonitratione, hoc veluti Axioma-
te utitur in Propof. 18. 5. ubi demonftrat compofitionem
rationis; hoc eft, duas magnitudines, que divife proportiona-
les finr , has quogue compofitas proportionales effe. Quin etiam
Clavius; acutiflimus Euclidis Interpres,{ub expreflo Axio-
watis nomine , ante omnes predi¢ti Libri Propofitiones
fic premittit: Quam proportionem haber magnitudo aliqua ad
aliam , eandem habebit quavis magnitudo propofita ad aliquam
aliam; ¢ eandem babebit quepiam alia magnirudo ad quam-
vis magnirudinem’ propofitam. . Hujus autem affumpti hane
reddit rationem. Quamvis enim. ignoremns interdum , qtie-
‘sam fir quarta illa magnittudo, dubitandum-tamen non eft, éam

effe
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affe poffe in veram natura, cum id contradictionem non impli-
cet 5 ut Philofophi loquantur , neque abfurds aliquid ex eo con-
fequarur.,

Veruntamen, his ipfis {tantibus,non defino agnofce-
re indecorum nzvum, a quo, ex officio allfampro , vindi-
care debeam Euclidem ; prafertim verd,cum ipfe Clavius
non Euclidi, fed interpretibus iftud attribuat. Itaque di-
co illam 18. 5. demonitrari potuifle fine ullo recurfu -ad
intrufum illdd Axioma;nimirim provocando ad quafdam
Libri {exti Propofitiones , quz ab illo intrufo Axiomate
aullatenus pendent; & ex quibus illud ipfum Problemati-
c¢ demonftratur, faltem quoad lineas rectas . Cur autem
oculatiffimus Clavius non id animadvyerterit, in caufa cffe
potuit, qudd 1ibi fufior efle debuerit in explicanda vera
doétrina proportionum , adversus quofdam non ignobiles
Euclidis interpretes.

Jam pergo ad exequendum munus afflumptum: Ubt,
ut expeditior. fim, refolvendo magis, quam componendo,
rem ipfam paucioribus cxhibere conabor . Premitto au-
tem, aflumi hic pofle tanquam a me juxta Euclidem jam
demonftratam primam fexti, fine ulla dependentia a pre-
fato Axiomate; cum ibi { {i excipias doctrinam parallela-
rum ) fola ufui fuerit ex Libro primo Propofitio 38, & ex
quinto Buclidea zque proportionalium Definirio.

Deinde tranfeo ad exequendum Problema, quod con-
tinetur in 12. fexti; ubi datis tribus reis lineis , ut putd
'AD, DB, AE., precipitur quart2 proportionalis inven-
tio, Difponantur enim (fig.51.) prime duz AD, DB fe-
cundim lincam rec¢tam , qua fit 4B : Tertia verd AE
quemlibet angulum 4 efficiat cum prima 4D. Deindeex
D ad E recta ducatur DE, cui pet B parallela ducatur
BC, occurrens rectz AE produéte in €. Dico iplam EC
8k quartam proportionalem quzlitam, Cumenim in tri,

- angulo
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gulo ABC afta {it parallela DE ; erit (ex2.6.) ut 4D

2d DB, ita AE ad EC. Quare ECerit quarta proportio-
nalis quafita. Quod erat &c.

~ Vertum obftat,qudd nondum demonftravi indepen-
dentiam fecunde Sexti ab illo intrufo Axiomate . Itaque
( manente eadem Figura ) jungantur EB, CD. Conftat

(ex 37. primi) 2qualia inter fe fore triangula DEB, DEC,

utpote conflitura inter eafdem parallelas DE, BC, & fu-

er eadem bafi DE, Quare (ex7.5.) ut triangulum 4DE.

ad triangulum D E B, ita eft idem’ triangulum ADE ad
triangulum DEC. Atqui ut triangulum 4DE ad trian-
gulum DEB, iraeft (ex 1.6.) balis 4D ad bafim DBj;
propter 2qualem eorandem altitudinem in punfto E: &
cadem ratione,ut triangulum 4D E ad triangulum CDE,

ita eft bafis AE ad bafim EC; propter@qualem eorundem -

altitudinem in puncto D. Igitur (ex IL. quinti ) ut 4D
ad DB, itaeft AEad EC; cum h@ dua proportiones c-
dem fint proportionibus trianguli ADE'ad triangulum
DEB, & ejufdem trianguli A D E ad triangulum DEC,
‘Quod erat hoc loco demonfirandum.

Hinc porrd evidenter conftat nihil vetuifle, quin fta-
gim ( pracifo ordine materi® ) poit 17. 5. procederet Eu-
clides ad demonftrandas primam, fecundam, & duodeci-
mam fexti, qua utique fatis erant ad flabiliendam, faltem

ro lingis rectis, illam 18. ejufdem quinti, pro qua {ola

" induci ibi debperat prafatum Axioma . Qudd enim poft

illam 12. fexri progredi facile poffimus ( fine indigentia
pova alicujus prefumptae veritatis ) ad inveniendam re-
&am lineam ,que ita {e habeat ad aliam .qua.mlibet'.daram
reétam, ut unum quodyis datum triangulum rectilineum
ad alterum quodiiber datum triangulum reétilineum,,
etiam{i non zqualis altitudinis cum priore ; {olis Geome~
wie imperitis difficile yideri poterit, Porrd uniformiter
€o0~

{551
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con{‘:;bir, reperiri fimiliter poffe reGtam lineam , qua ita
{c habeat ad quamlibet aliam datam re@am , ur una qu=
libet data figura rectilinea ad alteram quamliber datam
figuram reétilineam. Atque hac rurfum utrovis modo yi-
ce versd, : : ; :

Sed video opponi adhuc mihi pofle ipfummet Eqyeli-
dem, qui in 2. 12., ut oftendat eandem efle rationem cy-
jufvis circuli ad alrerum quemlibet exhibitum circulum 9
que eft quadratorum ab iplorum diametris , raciré prefu-
mit unam aliquam efle in rerum narura fuperficiem ; vel
#qualem, vel majorem, vel minorem exhibito circulo, ad

uam alter circulus eam habeat rationem , qua eft predi-
€torum ab illis diametris quadratorum, -

-« Et hic quidem duo refpondenda ceafeo . U;xﬁm eft's

i ;]

abfonam utique videri poruifle, in ipfo primo ingre{{u hu-
jus materie de proportionibus , prefumptionem ejufmodi 3

{ed non etiam, poftquam circa lineas rectas, ac figuras re-
ctilineas demonftratum generaliter id fit ( non-obitante

qualicunque earundem irrationalitate ) aur incongruumy,
aut nimis remotum a veritate videri, pofle , qudd fimile
quidpiam prefumatur circa duas figuras reilineas ex una
parte, & ex altera duas circulares. Alterum eft; neque
1bi neceflariam efle Euclidi jam dictam prafu mptionems;.
Nam antea in prima duodecimi fj_nc;_q}l._a,lpr@_zfqmpi;ioﬂﬁ
demonftrar, duo.qualibet in circul

inter fe, ut a diametris quadrata. Deinde ( in 1pfa {ecun-

da ) abfolute rurfum demonitrat 5 tale in exhibiro circulo

( duplicando, ac duplicando numerum laterum ) inferibi
pofle poligonum , cujus defectus ab ipfo integro cicculo

minor fir qualibet paryuli affignata magnitudine ; intacta

nihilominus manente eAdem femper ratione ad alterum

“fimile poligonum, quod in alio circulo infCribarur. Qua-
z¢ ipfofimet circulos confiderare jam potuic tanquam iimi-

: 13

1§ fimilia poligona efle .
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lia infinitilatera poligona,in quibus propteres firma adhuc
confifteret jam demon ftrata ratio, que cit quadrartorum z
diametris. -

. Agnofco tamen doétioribus Geometris nunquam ple-
ne fatisfactum iri, nifi aliquo tandem pacto ant generali-
ter demonfirem prefumptum. illud Axioma, ayt faltem
unum aliquod in ejus locum fubftituam , quod ufui effe.
poflit in decurfu univerfze Geometria. Ecce autem ftatim
Iem exequor.

Dico.enim affumi poffe hoc alterum Axioma; qudd
nempe due guzlibez, in quoliber codem genere confliture ma-

gnitudines, rationem inter (¢ habebunt, qua vel @qualis [it,vek

major, vel minor ratione daarum quarumliber aliarum magni-
tudinum , que vel in eodem cum prioribns genere , vel in alio
quoliber ipfarum proprio conftirure finz.. Ubi conflat duplex
2 me -onus affumi; nimirtm demonftrandi & veritatem
propofiti Axiomatis, & plenam ejufdem fufficientiam pro
ufu in decurfu totius Geometriz.,

Priori oneri fic fatisfacio. Sint quatuor magnitudines
( fig.52.) .A‘, 13:,‘6', D, quarum due priores in {lio propri-o
genere, ac lumhgcr pofteriores vel in eodpm cum priori-
bus genere, vel in alio quodam fuo proprio genere confi-
ftant. Dico rationem tertiz Cad quartam D vel zqualem
fore, vel majorem , vel minorem ratione prima 4 ad fe-

.cundam B, -

Demonfiratur. Sumantur enim ipfirum 4 prime,&
tertiz C, duz qualibet zqué multiplices EF, GH; atque

Atem ipfarum Bfecundz, & quartz D,duz queliber #qué
-multiplices IK, LM . Conftat primd , rationem ipfius A4

ad B zqualem fore rationi ipfius Cad D, {j vel in uno ca-
fu talium affumprarum zqueé multipliciym contingat , ut
EF multiplc_.x prima: a'.qualis fic 1p11 IK multipli(n {ecun-
dz, & G H multiplex tertiz 2qualis fic ipfi LM mulripli-
€l quarta, Pa Ratio

e
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. Ratio evidens eft; quia hic agitur de multiplici pro-
pri¢ tali fecundum veram rationem: Dumerl, juxta quam
multiplicatum non tranfit in novam {peciem entis, fed in
eadem fpecie confiftens ita f& habet vig EFad 4, at nu-
merus ibt multiplicans ad unitatem:. Quoniam igitur ge-
nitz magnitudines EF ; & IK ponuntur @quales 5 confe-
quens eft ( ex 19. 7. ) Wt numert, per quos multiplicantur
magnitudincs 4, & B, fint toter fe rectproce, ut tpfe ma-
gnitudines multiplicat . Similt modo oftendetur nume-
10s, per quos multiplicantur magnitudines C, & D, efle
inter fe reciproce, ut funt magnitudines multiplicate 3
Porrd ( ex hypothefi ) per eundem quempiam. numerum
sultiplicate mtelliguntur magnitudines 4, & C; ac
fimilter magpitudines B, & D.. lgitar (exIr. §.) ira
erit prima 4ad fecundam B, ut tertia € ad quartam D',
Quod erat hic demonitrandum. ;
Conflar fecundd, rationemy prima A ad fecundany B
majoren: fore ratione tertie Cad quartam D {i velin uno
cafu ralivm affumptaren: equemultipliciom contingar, ur
EF multiplex prime excedat iplam 1K multiplicem fe-
cund , fed GH multiplex tartie. non excedat illan E M
.multiplicem quarte; aut ila EFzqualis fir preditte 1 K
¢ prout ego cum Clavio interpretos ) dum altera GH mi-
nor efk fibi carrefpondense L M. - (310} 3,
Paret autem null2 mihi areumentatione opus hic ef~
fe . Nam emnes fciunt Iranc :I-;Em efferrectam. mntelligen~
ziam Definitionis oftava Librt quinti , juxta'quam Eucli-
des conflantifimé , ac rigidiffime femper procedit . Ubi
.advezto ( propter quofdam minds doctos ) aliud effe ac-
‘enfare Euclidem dequadam velutraffetats in fuis quibuf
.dam definitionibus obfturitate 5 & aliud longe diverfum ,
qudd non rité juxta affumpra pracefferic ; cym magis om-
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dodi confentiantaccuratifimum hac in parte eundem. E“Zi“f-‘;-
fe. Unice igitur reftat hocloco,ut fubftitutumame Axio-
ma clarifimé demonftrens. ,

Sicantemprocedo., Velinter poffibileszquémultiplices
prime 4, & tertiz €, aC fimul inter poffibiles ®que multi-
plices fecunda B, & quari® D, una quepiam 1< peritur EF
multiplex prime 4, & 1% multiplex fecunde B invicem
zquales; ac fimul (incodem calt ) una quedam GH. multi«
plex tertiz Czqualis ipfi . M multiplictquarta D: velnuf-,
quam talis zqualitas seperitur . St primun » conftat exjam:
demonfiraris ita fore Aad B, ut Cad Di. Sinverd nufquam:,
reperitur ejufmedi fimul ex utrique parte equalitas 5 vel
faltem ad alterutram parten reperitur,ut puti adi partem
prim A, vel nuiquant. Si primum: ; ergo: ( ex premifla
Yoclidza majoris , ¢ MINOLIS Proportionts Definitione );
habebit 4 ad B majoren , aut minoreny proportionem
quam C ad I¥; prout GH multiplex tertizz C minor flerits,
aut majot 1psd E M multiplier quart® D'. Sin verd: fecun-
dum; ergo €X U0 quidem parte V. g. ad ipfas: 4 primanty
& B [ecundam, contingere poterit 5 ut’ illa multiplex E F
miner‘ﬁt alterd multiplici I& , dum vice versd ex altery
parte ill2 multiplex GH major eft alterd multiplicy LM,
Tunc autem ( {ubeadem Euclidea Definitione )ratio pri~
ma A ad fecandam B erit minor ratione tertie Cad quar~

- tam D aut vice versa.

Igitur demonitratum pianet fubftiratune illud Axio-~
ma; qudd nempe AU queliber, in quoliber codem gene-
re conflitutaz magnitudines, rationem inter f& habebunt.,
que vel zqualis {it, vel major, vel minot rations duarum

-quarumlibet aliarur? magnitudinuny , qU& vel in eodem

cum priorrbus geacse » vel in alio quelibet ipfarum pro~

prio cenftirutz {int. Quod erat onus priore loco miht ime

t1(;{":3:-4111&. ) ' : : . s
Tran-"
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- Tranfeo ad fecundum onus mihi adjeGtum . Ub; s ad
.exemplum aliarum in decurfu Geometriz fimiligm > illu-
ftrandam {ufcipio illam fecundam duodecimi pre miflis
( claritatis gratid ) duobus fequentibus Lemmatis

LEMMA L

I quepiam tertia magnitudo C habeat (fig. 52.)ad quar-
S tam D majorem rationem, quam {it ratio prim¢ A ad
fecundam B; habebit etiam illa C ad eandem D , auctam
quapiam magnitudine X , majorem rationem , quam fic
predicta ratio prime 4 ad fecundam B.

Nam conftat predictam L M, multiplicem quarte D
tali magnitudine § augeri poffe , ut adhuc minor fit ill4
G H multiplici tertig €. Quare, {i quarta D augeatur ma-
gnitudine X, cujus predicta §ita fic multiplex, uc L Meft
multiplex quarte D, five illa IK eft multiplex fecunde B;

non ideo (exdefin. 8.5.) ratio rertie € ad quartam DX de-
finet effe major ratione primg 4 ad f{ecundam B . q[u;

adhuc GH multiplex tertie C major erit illi L.§ muleipli-
ci quartg DX, dum interim EF multiplex primg¢ 4 major
non eft illd IK multiplici fecunde B. Quod erar &e.

LEMMA II

Orrd autem ( ne peritum Geometram in re facili mo-
lefte detineam ) fimili modo oftendam , quod rertia

alla magnitudo C'; quatenus ponatur habere ad quartam D
minorem rationem, quam fic ratio prime 4 ad fecundam
B; habebit etiam ad eandem D, imminutam quapiam ma-
gnitudine T, minorem rationem , quim fic predicts ratio
.ﬁrimq A ad fecundam B. Ratio eft ; quia ( ex 26. 5. ) ha-

ebit convertendo {ecunda B ad primam 4 minorem ra-
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tionem, quam quarta D ad tertiam C. Igitur ( ut in ;)9;'.;.:
cedente Lemmate ) habebit adhuc quafta D ad tertiam
C; auftam quapiam magoitudine Y, majorem rationem ,
quam fit fecundg B ad primam 4. Quapropter (exeddem
26.§.) habebit rurfum convertendo prima 4 ad fecundam
B majorem rationem , quam tertia €, aucta illd magnitu-
dine Y, ad quartam D. et o

Quoniam verd illa magnitudo Y fumi poteft minor
ac minor, aded ut fit pars qugdam ipfius € ab aliquo fini-
to numero denominata; ac propterea fit pars iplius YC 3
‘numero und unitate majore denominata s fi rurfum illius
magnitudinis D {umatur_pars qu¢piam T, ab codem nu-

merodenominatas;a quo ¥ denominatur talis pars predicte -

YC;erit (ex15.5.) Yad T,ut¥Cad D, Igitur (ex13, 5.}
ratio prim¢ 4 ad fecundam B major etiam erit ratione il-
livs Y ad alteram T. Unde tandem fit ( ex illi 13. & pre-
dic4 15. 5. ) ut illa tertia C, poft fublatam ab YC additam

illam portionem Y, minorem adhuc habeat rationem ad
nartam D, imminutam nota illa magnitudine T, quam
?1: ratio prime 4 ad fecundam B . Quod erat intentum.

PROPOSITIO PRINCIPALIS:

In qua illuftratur fecunda Duodegimi ; fimulque ex-
ponitur {ubftituti-A xiomatis Major forﬁtan op- -
portunitas pro fimilibus cafibus in decurfa
totius Geometriz.

Emonftrat ibi Clavius cx Euclide,circulos effe inter
fe, quemadmoduma diametris quadrata. At {uppo.
nit ( €x communi ab Interpretibus intrufo Axiomate )

quod unus circulus habebit ad aliquam magnitudinem ,

qua
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‘que ‘vel 2qualis {it, vel major , vel minor altero circute,
eam rationem,que eft pradicta quadratoruma diametris.
Porrd , hoc {tante , clarifimé exequitur intentum fuum
quia optime demonfrat nullam efle poffe magnitndinem
dut majorem, aur minorem altero circulo, ad quam prior
circulus eam habeat rationem, quam expofuimus .

Jam ego fubftituo alterum ame demonfiratum Axios
ma, qudd und cum duobus adjectis Lemmaris {ic applica-
turin noftrd materta: Habebit unus circulus ad alterum cir-
culumveleandem rationem, quz eft jam dicta quadratorum
# diametris, vel habebit rationem i{t4 majorem, non modd
2d illum alterum circulum, fed etiam ad aliquam magai-
todinem eodem alrero circulo majorem , ut putd ad po-
figonum aliquod eidem circumfecriptum : vel tandem ha-
bebit rationem minorem , non modd ad preditum alte-
€um circulum,fed etiamad aliquam magnitudinem eodem
minorem , ut putd ad poligonum aliquod eidem infcnp-
fum .,

Tum unufquifque videt, quim facile (ex Prop.8.5.)
demonftrari paf%r » non pofle priorem circulum ad quod-
dam poligonum , pofteriori circulo circymfcriptum , ha-
bere majorem rationem , quidm fit ratio illa quadratorum
ex diametris;cum {imile poligonpm priori circulo circum-
fcriptum habeatad jam dictum poligonum (ex r.12.) eam
folam rationem, qu eft pradictorum quadratorums: ac fi-
militer priofem jam dictym circulum habere non poffe ad
quoddam poligonum,eidem poiteriori circuloinfcriptum,
minorem rationem , quam fit eadem ratio predictorum
quadratorum;cum{imile poligonum prioricirculo infcrip-
tum habeat (ex eddem1.12.)ad modo di¢tum poligenum
eam iplam rationem, quz eft illorum {tabjlium quadrato-
- #um; Arque hinctandem fit,ut priorille circulus ¢ i
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fubftituto ; 3¢ demonftrato Axiomate cum adnexis Lems3
matis) eam habere debeat ad pofteriorem circulum ratig-
nem, qua eft jam di¢torum quadratorum.

Conftat autem pro fimilibus cafibys procedi fimiliter
pofle in decurfu totius Geometriz . Igitur fubftitutum ,
ac demonftratum a me Axioma , cum fuis adnexis Lem-
matis, non modd utile, yerum ctiam opportunius videri

: Eoreﬂ illo alio. communi meré prefumpto’, & indemon-

rato. Quod &ec, ‘
SCHOLION 1L

Uia tamen in meo fecundo Lemmate bis affumpfj 26,
Qs. qua apud Clavium non demonftratur fine recurfiy
ad 1llud commune Axioma, a me repudiatum in ri-

gore Axiomatis; eam idcirco demonftro ex fola Definitio-
ne Euclidea. Sienim prima 4 ( fig. 52.) ponatur habere
#d fecundam B majorem.rationem, quim tertia Cad quar-

&

tam D; debebit quedam EF multiplex primz A 2qualis
-efle,;aut major quadam I'K multiplici fecundz B;dum in-
terim ( ex #quo ) quzdam GH 2qué multiplex tertiz c,
ut EF eft multiplex prim® 4, vel minor eft, vel non mz.
jor quadam L M eque multiplici quarte D,ut IX eft mul-
tiplex fecund B. Tunc autem ( confiderando vice versd
-Butprimam,& 4 ut fecundam;ac fimiliter D ut tertiam,
& C ut,quartam ) debebit quedam IX multiplex prima
-B.aut equalis efle , aut minor quadam EF mulciplici fe-
cundz 4 ; dum' interim (€x 2quo ) quadam LM &queé
multiplex tertizz D, ut IK eft multiplex primz B, vel ma-
jor eft, vel non minor quadam GH aqué multiplici quar-
.tz G, ut EF cft multiplex fecunda 4. Quare ( ex Def. 8,
5. ) habebit ex oppofiro illa B ftatuta ut ptima, ad alte-
ram 4 ftatutam ut {ecyndam, minorem rationem, quam fig
ratio

R S
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2atio illius D ftatutz utitertiz
quartam. Quod erat &g,

»'ad alteram € frarutam s

$ C H/O LIT.ON ‘.

N‘E Vero acutus quifpiam Geometta accufire me pofit,
N 7qualy dednduftria in ;'t_im'meami_lmn-lutavcr;im‘lDeﬁ-
Ditionem Euclidzam! majoris®; aciminoris proporrionis’;
quoniam ego volo rationem prime 4ad fecundam B ma.
jorem cfle ratione tertiee C ad quartam D; quoties ( colla-
tis inter fe jam fotislq@ibhfvist jljs @que multiplicibus- )
vel femel inveniatyr multiplex prime @qualis elle , aue
major-multiplici fecunde ; dum ey &quo-multiplex teftig
:¥el minor: cﬁ » el non-major multiplicilquarta ;- cunt.Bo-
clides ( in illa Def8. 5. ) unice'id affumar, quories multi-
-Plex prima major fir multiplici- fecunde’, & non' etiam
- Jnuluplex-tertiz major .ﬁ_rlmultiplici quarte : duas afferre
y ontiones; qua omnem dubiratie.

hic debeo clariffimas relp
nem ﬁ;ﬁollan’n.{ 291G 1) B W e 0 : ) ¢

-+ < Brior refponfio hac et 3:quod ipfe Clavius ( prout filo
loco infinuayi ) predictam Definitiones fie interpreratuts
Ludd fi quando ¢.conzrario multiplex prime deficiar o multipli-
61 fecundw , non_autem multiplex tertie amultiplici quarte, di-
cetur prima magnitudoad fecnndan minorein babere proporti-
nens quam térvia ad quartam. Porrd nemo omnidm péfcic
Majus, ac minus correlative 'inﬁcen_x dici . Igitnr Juxta
-hanc interpretationem, tertia magnitudo -dicetur habepe
anajorem rationem ad quartam »quam prima ad fecundam;
{i: quando contingar, ur multiplex tertiz yel @qualis fic ,
-Yelmajor multiplici quarta ;dum mule plex prima minor

et multiplici fecundz ; atque id propterea codem- jire
yice versf. Curverd ( hoc Ranrc ) 'prefaris Clavius ( ct-
1 0 ‘nitorem -magni? a'me fig§;

' - fateory

Jus eximiumsin: ‘demonftrand
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fateor ) non demonftraverit eam 26. 5. ex fola Deﬁnitiosnc;'
ex eo evenifle vaticinor , quia alids non dubitabat de ve-
ritate illius ab aliis Interpretibus jam intrufi Axiomatis ;

- ginde fieri pmuit, ut nobilius, aut expeditius forralle cen-
fucrit a prima ipfa Definitione aliquantulum’ recedere.

" Pofterior , & longe potior-refponfio eft; quz fequi-
tur. Licitum eft unicuique definire , prout ipfi libuerit ,
terminos fuz faculiatis ; dum ‘tamen ex und parte’eoshun-
‘quam uferpet’, nifi joxta Definitiones jam ftabilitasy & éx

. -altera acenfari ifte non poflint de confufione uaius termi-
-ni cum altero. Hoc autem loco nos effe in cafu'manifelts
liquet. Nam.’con’ﬂgt , Definitiones aqualis ,\majoris’, ac
minoris proportionis traditas efle per membra. opportuné
contradictoria, inter que nec’ medium dari porelt , nee
inexpectata confufio. Quid enim clarius ;, minufque-con-
‘fufioni obnoxium; quam quodd!(fumptis quibufvisaqué
-multiplicibug‘primea, ac tertiey’ac rurfum quibufvis fe-
-eundiim eandem, vel quamliber aliam maltiplicationem;
aequé mulripl-icibys fecunda,'ac'quaft:e ) fi fiat compara-
tio multiplicis prima cum multiplici fecunde , ac {imili-
ver multiplicis tertiz cum multiplici quarte, vel uni de=
ficiant, vel und excedant, vel und zqualia'{fint? Similiter
verd:quid clarius, minafjue rirfum confufioni obnoxium,
‘quam quod (in defedtu pradicte uniformicatis )-aliquan-
-do contingat, ut multiplex prime vel major fic, vel fal-
tem 2qualis multiplici’fecund®, dum interim mulriplex

- “tertiz vel major non eft; vel neque zqualis mulriplici
quarta; aut vice versi? -A'tﬁlll?"h-mc': ( occlusd neceflitate
“alterius fubdivifionis ) clarifhime diftiactas ‘habemus Defi-
nitiones 2qualis, majoris, A¢ Minoris proporrionis ;inter

: Pr_imam »& fecundam ex-una parte}ex altera verd tertiam,
& quartam. Plura alia in ‘hanc rem hic omitto ,'quid {pe-

. «Rantia ad {fequens in hac'materia: Principale’ Scholium:

; ' ' Q: SCHO.
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?‘: CHOLION IIL omnino: Principale.

T Obilis quidam Nationis noftra Ltalice Scripror, quem
N honoris caufsi hic non noming , quia vere eximium,
ac magnum Geometram; nimius vidert potelt in accufan-
do tam frequenter Euclide {uper Definitionibus termino-
sumAflumo hic pra caeteris expendendam accufationem
cirea: magnitudines proportionales . Premictit - laudacus
Auétor neminem inficiari, quin fexta illaLibri quinti De-
finitio perplexa fit ignota, € ideo refpuenda.. Rationem af-
fert, quia, Definitio fcientifica debet evidentiffimé exponere na-
guram réi definite per-palfionewm po[fibilem , veram primai, €°
notiffimam , per quam definitum jdiftinguatur a quolibet alio
fubjeito.. At ego ( cum bona venia tanti Viri ) reponere
poflemy unum aliquem inter ,0mncs efle . Chriftophorum
Clayiuny, ipfi optimé notun 5 & alids in rem fuam circa

parallelas ab eodem citatum, qui tamen hane ipfam circa
proport_ionales:magnitudines tuclideam Definitionem Mma-
ximé commendat , tueturque ab adverfis,aut extraneisin-
terpretationibus. Sed preftat meritum caufe diligentits
infpicere. ; =3 oot

Admitto Definitionem, [cientificam tradi debere , prout
ibi deferibitur; omifsd dumtaxat illd particuld primam, de
«qua poftea fpeciatim agemus . Nam multiplicatio. propo-
firarum quatuor magaitudinum , fimulque praferipta col-
Iatio inter earundem multiphces,fecundﬁ_m rationem ma-
Joris, minoris , ant equalis 5 que femper , aut non femper
-confiftat, pafﬁoeﬂ poffibilis yuera, & notiffima, IMmMo ¢tiam
( propter membra contradictoria ) coganita necellaria s per
-quam: definitum diftinguitur a quolibet alio non tali (ubjelto .

Ubi indignum foret tanto Viro; {i quis cenferet eum re-
fpicere ad infinitas fecundum quemhber nimerum propo-
fitarum magnitudinum prafcriptas mulriplicariones s iias

certe
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_cert® mens humana affequi omnes diftinéte non potelt, &
fic neque inter fe conferre fecundiom prafcriptas rationes
_majoris yminoris, aut @qualis. Nam id neceflarrum non efle

copftare poteftrex prima {exri, prour jam evidenter decla-
Tavi. SEA TR . | 3} ¢ .
Venio ad ly primam . Atque hic ( cum bona rurfum
_venia ) fatis mirari non poflum , quomodo ldudatus Vir
_provocare veliv ad paflionem primain 10 {enfu veluti mera-
phyfico, ex qua nempe, tanquam Primo fonte; relique pros
prictates ratione noftrd promanare intelligantur . Si enim
loquatur de paffione primé quo ad nos, tam certum eft al-
fignatam ab Euclide cfie verifiime primam, quam certum
eft, ejufmodi cam efle, ut inde reliquz omnes huc ufque
nota proportionalium paffiones cum fumma cerritudine
_eruantur; quod utique notum eft omnibus Geometris. In
hac proinde materia diftinguendum f{ic puto . Vel agitur
de {ubjefto quopiam per-aliquam experientiam aliunde
cognito, ut funt'elementa vulgaria, mifta, planetz , {tel-
Iz, aliaque hujufeemodi: & in iftis dico Definitionem tra-
di debere per talem p_a[jionem > qu&. precogaita jam fit,
eamque appello D,gﬁmtxonem_qm‘d re . E_\t l.lbl‘ agitur de
fubjecto, quod nulli communt experienti® fubjacear, un-
de ab omni non ipfo fupponi debear jam difcretum , qua-,
les procul dubio funt maguitudines inter {e proportiona-
les, & tunc dico opportunius 0mnino efle procedere per
Definitionem guid nominis, dum {ilicer obferventur hzc
duo. Unum eft; ut ne talis afferatur Definitio , qu& re-
‘pugaet , feu non comprzhendat magpitudines 1nvicem,
commenfurabiles, qua nimirum {ub datis quibufdam nu-
meris exhaberi poffinr. . Nam Definitio debegcﬁe univer-
falis, ac’ propterea non excludens magnitudmcs fub ralt
_nomenclatara jam notas.- Alterum eft,ut nulla alterapals

3o de ipfo talidic definito prefumatur , nifi que ex 1pfa
X tal)
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 tali {tatuta-Definitione promanet . Atque ita certiffimé ]
nullo refragante;, procedit in hac materij Euclidesi:; o}
" Aded igitar hac in parte réprehendi. ipfe non-poteft,
ut immo a quadragiata circiter-annis 1n-fine mege Logicz
- Demonftrative fic feripferim, ac demonftrayerim | Hec f3
vefpexiflent dcﬁ{ﬁ?mi cateroqit Geon.ze{ﬂv','nw? Zantim: peceaf-
Sent s ut in dubium vevocarent Dq&’mmnmﬁxmml.férf quin-
¢ Euclidis de wqué proporrionalibus . Sc‘;licer:'deponfre-'m!m.
. YURE omnens pravinm conoeprum equl proportionalinm sunde fa-
Clam cft , ut que recipienda’erar ranquam Definitio quid no-
minis , refpiceretur gt conclufio Theorematica aliunde confir-
* manda, Paucis: Inieodem meo Opulcnlo clariffimé often-
- do non Matrem , fed Filiam plurium. precedentium De-
monftrationum efle debere illam Dﬂ?m'riomm,quam nobis
laudatys Vir ranquam origine’ primamcommendare * in-
tendit, L ERR ye skl s -
Nondum' tamen rem omnem 32 primis ufque fibris
difcufli + Nam adhuc.rqpra?hend'i ego poflum , qubd illam
Defr 8. 5. ita aflumpferim juxea Clavium; quafi und aliqui
vice contingere non poflit, ut multiplex primz equalis fit
multplict fecundz, dum multiplex tertiz minor eft mul:
tiplici quart®; quin juxra quandam aliam “afiimptam ex
-eequo multiplicationem, multiplex'prime ‘excedar multi-
plicem fecunda, dum multiplex tertiz non ekcedit mul-
tiplicem quarta 5 ac proprerea‘utius quiliber priore loco
dictus cafus fatis fit ad decernendum » quod ratio primz
ad fecundam major fit ratione tertiz ad quartam , cum
aliis ab Euclide confequenter demonfiratis /“Quare ‘hoc
loco'tem rotam difcutiendam aflumo ., IR
. Sintigityr quatuor (fig, 52.) magnitudines; prima 4, fe-
cundaB, rertia C,& quartaD; vel omnes ‘quatuor in eodem
genere; velpriores quidemin uno, & aliz duz pofteriores
i alio ipfarum communi genere conftitute, Afumpras
ctiam
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etiam fifit earunder, juxta préferiptum jrequé multi,]glii
ces EF, 1K, GH, L M; reperiaturque in/uno tali-cafu EF
quidem @qualis ipfi IK,at GH minor ipsi L M. Dico pro-
portionem prime 4 ad fecundam B majorem fore ( juxta
-voces:ipfas ab Euclide adhibitas in illi Def. 8. 5.7 propor-
itione tertie Cad quartam -Du 8 eoisps epicino

io' Demonftratur . Nam conftat primoc(ex Def. 6.5.1)
‘huncounicum cafuny fufficere ; ut una proportio non'dica-
tur effe alteri @qualis. Conftat fecundd (ex predictd Def.
:8. 5.) unicum item cafum f{ufficere ,ut prima A dicatur ha.
‘bere ad fecundam B majorem proportionem, quim {it ter-
«tiz.C ad:quartam D ;i probetur unam aliqua:z effe mul-
tiplicationemiinter prefcriptas, juxtaquam multiplex pri-
mz 4 excedat mulpiplicem fecund2B;dum internn mul-
“tiplex tertie C non excedit multiplicem quarte D.Hunc
-vero cafum demonftrandum afflumo ex illoipfo cafu pro-
.pofito ,:in quo EF multiplex prime 4 2qualis eft ipli IK
mu ltiplici fecynde B, dum G H multiplex tertie C minor
eft illa LM mulrtiplicy quartee Do« e balttai 51
i !l Eftorenim portio N'Mexceflus:quoi LM fuperat illam
GH. Tum prediia‘ipfa:GH tali magnitudine X:G augeri
intelligarur , que & minot fivillo exceflu NM, & fit pars -
quedam tertiz Cab aliquofinito numero denominata, De=
inde augeatur E F tali magaitudine FT, que {it pars pri-.
ma A, qualis X & pars eft tertie C.:Quoniam'igitur ferma
eftcde multiplicibus § five persnumeros integros 5 five
per fractos ; eric ET 2qué multiplex primz 4, ut XHel}
multiplex tertiz €. Preterea mancbuncy utfuprd, IK, &
L M =qué¢ multiplices fecund® B, & quarte D. Atqui ET
multiplex prima A4 excedet tunc illam IK multiplicem fe=
cund@:B', dush interim X H multiplex tertize € aded non,
-excedir, 'attimmo ‘deficiat a correfpondente L M multipli.
et quart® ) . Tgituria caft propofito: tranfitur .dclnonﬂga..
Wi\ tive...
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tive ad alterum, qui exprimitur ab Euélide in illi Def. 8:
5. Quare conftat de veritate , quam demonftrandam af
Jumpferam . 38
Neque hic remorari quempiam debet, qudd fzpe af-
fumam divifionem cujufvis ‘date recte in quotliber pre-
fcriptas @quales partes. Nam conitat divifionem ejufmodi
non indigere docétrinid 2que propor-n‘onahum > ut wvideri
poteft apud Clavium ; qui hanc dnr.lﬁ()nem : de_mon{’crat
Ppoft Prop. go. Libri primi. Neque etiam accufari hic pof~
fum, quod ordine quodam prapoftero ufiis fuerim ; quia
nempe, refolvendo magis quim componendo demonftra-
re multa debui illuftrando Euclidi neceflaria, Nam facile
eft, {i placeat, ipfum naturz ordinem fequi. 1l
Et prim¢ cenfeo Euclideam @que proportionalium
Definitionem pulcherrimam efle ; & quia conceptam per
yoces communi intelligentie facillimas, quales funt mul.
#iplicatio ,majus , minus , equale; & quia comprehendentem,
fine ulld neceflarid diforetione; omnes magnitudines , fey
zrationales, feu quomodoliber irrationales. |3
Secundd cenfeo excludendum efle indecorum’ illud
Poftulatum , fub nomine Axiomatis intrufum ; cum fine
illo, & ex folis aliunde notis, etiam problematicé procedi
poflit circa omnes & lineas retas, & figuras itidem reéti-
fineas ; opportuné invicem: comparatas ; prout {uprd non
modo declarayi, veriim etiam ex parte demounftravi; unde
utique opportunior poftea,{i opus fit, videri poffic fimilis
prafumptio circa reliquas omnes magnitudines. s
Tertio cenfeo, {ine ullo adjecto extraneo Poftulato,
ex fola Euclidea @qué Proportionalium Definitione ‘tale
elici poffe veluti Axioma, quod tutiffime¢ per omnem Geo-
metriam verfetyr. Ejufmodi autem eft : Omnis magnitudo
ad aliam quamliber ejui(dem generis magnitudinem babet ratio
wsm vel aqualem, vel majorem , vel minoremy ill4 , qua. eff cu-
- eots Jufvis
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$ufvis alterius moguitudinis ad aliat quamlibet in fuo earum
dems proprio genere conftirutam magnitudinem . Tum verd 4
goﬁ duo alia a me demonftrata Lemmata, {ic tandem fta-

ilio integrum Axioma, quod {it immediateé utile in qua-
libet materia: Habebir omnis quepiam tertia magnitudo C ad
quamlibet aliaw: quartam magnitedinem D in eodem cum ipsé
genere conftirutam;vel rationem equalem illiyque eft cujufdam
prime magnitudinis A ad quamliber fecundam magnitudinem
B, que su eodens fuo proprio cum magnitudine A genere confs-
ftat; vel vereia illa magnitudo C babebit majorem ratisnem nom
sn0do ad magnitudinem D , verim etiam ad aliguam magnitu-
dinem majoremn illd magnitudine D ; vel tandem habebir ratio-
nem minoreys 1101 wodo ad preditiam magnitudinens D , verdm
etiam ad aliqguam magnirudinem eddem magnitudine D mino«
rem . >
Quod autem Axioma ejufmodi opportuniffimum fit,
jam fupra oftendi, fumpri experientid a fecunda duode-
cimi. Sed idem rurfum experiri volo fub tota fua gene-
ralitate, circaillam 18, 5. ut magis conftet nullam tuifle,
in ipfo fermé Geometri@ initio, neceflitatem illius intrufi
Pofrulati.

Proponit ibi Euclides ( fig. §3.) compolitas magni-
tudines proportionales fore, fi divife proportionales int;
ut puti, ita fore 4Cad BC, ut DFad EF; i divife pro-
po;'tionales fint; nimirtim, {i ita fit 4B ad BC, ut DE ad
EF.
~* Demonftratur. Et primd aon etit 4C ad quandam
YC, minorem ed BC, ut DF ad EF; quia dividendo ita
foret ( ex prac. 17. 5. ) AYad YC, ut DE ad EF, {ive
(ex 11.5.) ut AB ad BC; cum divife iftz magnitudines
{uppoﬁtm fint proportionales. Hoc aitem abfurdum eft,
contra 8. ejufdem §. ex qua conftat rationem illius 4Y ad
¥ C majorem-fore ratione praedicte 4B ad BC.
3 R " Simih
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{gimil modo oftendetur non effe 4Cad quandam A%,

~minorem pradictd 4B, ut DF ad EF; quia uniformiter
( ex prediclis 17. & 11.5.) deberetefle 4X ad XC, ut
AB ad I C; contra eandem 8. 5.

Tum ex meo illo Axiomate , fub adnexis Lemmatis
perfecte conflituto, demonitro principale intentum . Nam
AC ad BC habebit vel 2qualem, vel minorem, vel majo-
rem rationem , quim DFad EF. At non minorem, ne-
que majorem; quia, in qualibet vicinitate punctorum Y,
& X ad punctum B, erit femper ( {tante proportionalita-.
te jam diCtarum partium ) ratio illius 4Y ad YC, major ,
& ratio illius 4X ad X C, minor ratione pradi¢te 4B ad
BC,five DE ad EF. Igitur; ne fadtd incidentid puncto-
rum Y, & X in idem pun&um B, ex liberd permifsd de-
ftinatione, debear efli: ratio 4B ad BC & major, & minor
rationt illius DE ad E'F; confequens eft ita fore 4C ad
BC, ut DF ad EF; dum fcilicer divife ille magnitudines
-g-B, BC, & DE, EF fupponantur proportionales . Quod

Q. -

Sed quia hic agitur de ftabiliendo uno modo argu-
mentandi circa magnitudines proportionales ,qut frequen-
tillimus eft apud Geometras; nolo fidere (in hac fumme
abftradti rationum fimilitudine ) illi folt communt notio-
ni; qudd, ubi confillitur in eodem infimo genere, non
poffit fucceflivé ordinatim tranfiri de majori m minus, nifi
tranfeundo per ®quale. Iraque fic rurfum argumentor ex
codem meo, noviter illuftrato Axiomate . Nequit ACad
BC habere v. 8- majorem rationcm,quam D Fad EF, quin
majorem etiam habeat rationem ad quandam X, majo-
rem pradictd BC, dum nempe 3alias fupponatur ita effe
ACad BC, ut DF ad EF. Hzc autem {imul ftare non
golle, ita demoniiro. 22 .1 ;

_ Quandoquidem rurfum ( éx illo eodem meo Axiu-
{ mate
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mate ) haberet 4C ad quandam TC, majorem ill4 xg‘,- ras
tionem adhuc majorem, quam fit ejufdém DFad EF; at-
que ita femper ufque ad ipfum pun&um A . Hoc autem
ex ipfo Fuclide certiffime abfurdum eft; qudd nempe ma-
gnitudo aliqua ad zqualem habeart majorem rationem ,
quam tota quepiam D Fad unam fui partem EF. Unicé
igitur reftar, ut harum rationum majorum unus quifpiam
{it terminus, {i non intrinfecus , at faltem meré extrinfe-
cus, ut putd in eo puncto T ; aded ut nempe habeat qui-
dem ACad TC rationem minorem, quam DF ad E F; {ed
rurfum ad quamlibet, minorem illi TC, majorem ratio-
nem obtineat. Verum hoc etiam repugnat meo illi Axio-
mati. Si enim habet 4 C ad TC minorem rationem,quim
DFad ET, habebit etiam 4C ad aliquam , qua minor fit
eddem TC, minorem adhuc rationem illius DF ad EF.
Non igitur {ubfiftere poreft terminus ille extrinfecus con-
fticutus in illo quoliber defignato punéto T . Inde autem

fit, ut ratio AC ad BC nequeat efle major ratione DF ad
EF. At {imili modo oftendetur rationem DFad EF ma-

jorem non efle ratione 4B ad BC', Quare ( ex illo-meo
Axiomate ) unice reftat, ut ratio illius D Fad E F non nifi
@qualis {it rationi ipfius AC ad BC, dum fcilicer- divife
magnitudines 4B, BC proportionales fupponantur divifis
magnitudinibus DE, EF. Quod erat &c. '

Atque hec fatis jam funt ad oftendendam illius De-
finitionis Euclide2 non modd certitudinem, verim etiam
opportunitatem ad repellendum intrufum illud , {ub no-
min€ Axiomatis, Poftulatum,

R* LIBRI




"L1IBRI SECUNDI

PARS SEGUND A,

In qua expenditur guinta Definitio Libri
fexti Euclidei.

Efinitio eft, qua {fequitur : Ratio ex racionibus compes.
] g nidicitury cum rvationttin quanzitares inter (e multiplis
&are aliquam effecerint rationem. |

Defipitionem hanc egregi¢ more fuo elucidar Cla-
wvius , qui neinpe ad Def. to. Lib. 5. jam explicaverat,quo
fenfur una ratio dicatur penes Euclidem alterius cujufdam
duplicara, rriplicara, atque ita confequenter . Sed placet
rem totam a primis ufque initiis diii%cntiﬁs {crutart ; ni-
mirum hic addendo, que in priore hujus Libri parte vi-
deri potuiffenit importuna.

- Nam prelaadztus, Nationis noftre Italice , eximius
Geometra ipfam etiam Libri quinti Def. 3. accufac , ubi
legimus: Ratio eft dearum magnitudinum ejufdem generis mu-
zua quedam , [ecundim quantitatem , babitudo ; ac {imiliter
Def 4. ubi habemus; Proportionem effe harum rationum [imin
Jirudinems . Quafi verd (inquam ego ) Definitiones ifkiuf-
anodi quidquam amplius continere deberent , prater ab-
dtraflos quofdam rerminos, grammatico more ibi explica-
tos, {ed poftea per yoces commani ufu notiffimas philo fo-
phice explicandos, fine periculo ullius confufionis ; prout
#it in Definitionibus fextd, & octava cjufdem Libri.

Quid verd, fi latinus imcrgres mal¢ pofuerit quauzi-
ratem, cum magis debuerit {cribere guotiratem , prout in-
terpretatur, ac demonftrat ex-Greco Euclidzo textu,oms
aimode laudandus Joannes Vallifius 2 Tunc enim multd

magis,
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magis, etiam ante fubfequentes Definitiones , prompturiky
foret intelligere non loqui ibi Euclidem de qualicunque
habitudine,, feu relatione unius magnitudinis ad alteram,
fed de illa dumtaxat, juxta quam una vel eft alteri 2qua-
1is, vel tali quodam modo alterd major, aut minor. Ubi;
ne quis erraret circa magnitudines 1nyicem: comparatas ,
notumque faceret fe loqui de magnitudinibus cjufdem
generis; fubdit Definitionem quintam , in qua dicit : Ra-
zionem inter (o babere magnitudives , que poffunt multiplicate
fefe murud fuperaresUnde utique conftar nullam elle v. g.
cujufvis line® rationem ad quamlibet fuperficiem , quia
‘nulla linea quancusmyis multiplicarg fuperare poteft vel mi-
nimam quampiam fuperficiem. . :

Quo loco fateor preclarum Geometram Chriftianum
Volfium bene obfervare in {uis Elementis Arithmetice
Cap. 111 Schol. I. quod rertia illa Euclidza Definitio vide-
vi poreft incapalisa; quia nempe dantur & .alie magnitudi-
aum. relationss, que [uit conffantes s nec tamen 1 rationum nu-
mero continentitrs Ubi ex ‘Trigonometria in exemplum af-
fert relarionem finus recti ad [inum complementi. Quamvyis
enim certiffimum fit ralem efle habitudinem , feu relatio-
nem cunjufvis finus rcéf’ti_ ad finum correfpondentis comple-
menti, ut quadrata utriufque finus fimul fumpra ®quent
quadratum finus torius ; aliunde tamen {cimus non ean-
dem efle razionsm cujufvis finus recti ad finum correfpon-
dentis complementi, que eft alterius {inus recti ad finum
{ibi correfpondentis complementi. Unde infert non idem
efle hac in re babirudinem , fe0 velationem €x UNA parte , &
ex altera rationem , juxta communem Geometrarum intel-
ligentiam . JEI8, .
. Nihilominus dico, neque ex hoc capite accufari pof-
fe Buclidem . Nam in fua-Definitione dicit ; mutua que-
Jam fecundum. quantitatem babirudo , Qui 3utem dicit

quGH-
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andam babitudinem, certd non vult compraehendere o
nes habitudines, feu relationes, Er hic rurfum expendere
debeo ly fecundiun quantitarem, Quis enim putet logui ibi
Euclidem de g#anrirate meraphyfico -more expensd’ juxra
quam ynum corpus dicitur- alteri naturaliter impenetras
bile; & non magis loqui de extenfione in fuo tali quodam
genere, juxta quam una magnitudo dicitur, relate ad al-
teram, vel zqualis, vel major, vei'mmor? Et {fane ad in-
terrogationem guanta fir quepiam linea rea, refpondebi-
tur v. g. palmaris, bipalmaris, tripalmaris, aut alio quoyis
modo, cum relatione ( feu per numeros integros, feu per
frattos , five etiam,per minutiam ) ad palmum., aut ad
aliam longitudinem jam notam . Atque ita uniformiter
circa alias cujufvis generis magnitudines.,
Unde infero tertiam illam Def. Euclideam nulli que-
relz obnoxiam efle , etiamf{i infpiciatur feorstim a confe-

quentibus. Quod enim praelaudatus Chriftianus Volfius
vationem definiwcoffe cam Bumogencorum relationem , que qian-

zitarem uniys deterininat ex quantitate alteriyis' fine tertio bo-
mogeneo affumpto, verifime quidem dicit ; quia hinc mani-
feftum ,fit , non omnem relationem , etiam conftantem ,
unius talis magnirudinis ad alteram, ut putd finus recti ad
finum complementi , effc rationems ; cum quantitas finus
complementi determinari non poffit ‘ex quantitate {inus
recti, nifi afumacur tertinm homogeneum,quale et finus
totus: fed non ideo reprehendi hinc potelt Euclides, quafi
ancompleré definiverit; cum hac ipfa difcretio manifefta fic
in illis fuis vocibus fecundim quantitatem,acceptd nimirum
quantitate pro quoritate, prout certiffime intelligi fic debe-
re paulo ante declaravi, {umpto argumento ex interroga-
tione fuper quanzitare talis cujufdam propofite magnitudi-
nis. Atque 1ta a prima ufque 2rtate intelletum a me fuif-
fs Euclidem , fateri omuibus pollum . Hoc autem ftante

e
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vix intelligo, quomodo dubitari poffit; an ex quantitate,
unius magnitudinis decerni poffit immediate quantitas al~
terius, dum aliis nota fit predicta unius ad alteram fecun-
dimn quantitarem habitudo : Nam qualiter una illarum no-
ta erit, taliter rurfum, fine alio extrinfects afflumpto, no-,
ta erit etiam altera ex illa fola pracognita habitudine.

Poft hzc gradum facio ad illam quintam Def. fexti
Ubi dico falfiffimum effe , qudd fub fpecie fimplicis Defi-
nitionis Axioma quoddam intrudatur,non permittendum
fine demonftratione. [ 2

¢+ Er primd: Si fermo {it de magnitudinibus in fuo tali
quodam ordine commenfurabilibus, five rationem inter
{e habentibus, que eft alicujus numeri ( aut integri , aut
fracli, aut cujufvis minutiz ) ad alium quempiam hujuf-
modi numerum, ita ut nempe prima quadam magpitudo
A per talem quempiam feu numerum, feu minutiam mul-
tiplicata, @qualis fiat fecunde magnitudini B; aded clarc,
& immediaté oftenderur veritas illius Definitionts , ut
etiam Axiomatis loco ®quiffimé cenferi poffit.

- Sint enim quatuor quzlibet (fig. 54.) ejufdem gene-
ris magnitudines, prima 4, {fecunda B, tertia €, & quarta
195, praedi&o modo invicem raticnales. Dico rationem
prima A ad quartam D componi ex rationibus magnitu-
dinum intermediarum , hoc eft prime A ad fecundam B,
fecund B ad tertiam G, & tertiz Cad quartam D . Sci-
licet dico magnitudinem A toties conrineri in magaitudi-
neD (Tumpto ly roties pro qualibet numero, five integroy
five fracto, five unitate, aut qualibet ipfius unitatis minu-
1id ) quotus fucrit numerus ortus , aur qualibet uniratis
minutia , ex duy inter fe numerorum predi‘to modo
{umproram,qui fignificent quoties magnitudo 4 contine-
tur 1n magnitudine B , haec in magnitudine €, & ifla‘in
magnitudine D. Sins porrd ifti numeri T, X, Y, qui iatef
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fe ngc_‘ti procreent numerum 2 )

- Jam fic. Conftat , qudd magnitudo 4 multiplicata
per numerum T facit maganitudinem B, & hec multipli-
cata per X facit magnitudinem C, qu& rurfum mulcipli-
cata per Y facit magnitudinem D. Igitur 4in T, in X in
Y producit magnitudinem D . Ponitur autem , qudd nu-
meri T, X,Y inter fe multiplicati faciant numerum Z. Igi-
tur magnitudo 4 multiplicata per numerum Z facit eam
magnitudinem D . Rurfum conftat, quod numerus T ex-
primit illam quantitatem, feu guotitatem , juxta quam pri-
ma magnitudo A taliter fe haber ad fecundam magairudi-
nem B, nimirum prout unitas fe habet ad eum numerum
T'; atque ita upiformirer de fecunda magnitudine B rela-
t¢ ad tertiam C, prout unitas fe habet ad eum numerum
X ; ac tandem de hac tertia € ad quartam D, prout unitas

- habet ad reliquum numerum Y.
Simili modo oftendetur exhiberi ab eo numero Z

( qui nempe oritur ex ductu_prediétorum inter fe nume-
rorum 7, 2, Y) illam quantitatem, feu quortstarem , juxta

quam prima magnitudo A taliter {e haber ad quartam ma-
gnitudinem D,nimirum proutunitas {e habet ad eundem
numerum Z. Cum ergo hic numerus Z compofitus fic ex
predictis numeris T, X, Y, manifeftum fit nos eflfe in ca-
fu illius Def. Euclide®. 8i enim quantitates, feu quotita-
tes rationum prima A ad fecundam' B, fecunde B ad ter-
tiam C, ac tandem tertizz Cad quartam D, invicem mul-
tiplices, gignaturque.quantiras, feu quotitas Z , hac por-
rd exhibebit rationem prime magnitudinis 4 ad quartam
D, rationem idcirco’ compofitam ex rationibus magnity-
dinum intermediarum .Quod utique eratdemonftrandym,

Tum fecunddnon difficerer iftud ipfum demonftrari
a me pofle, dum fekmo fic de magnitudinibus quomodo-
libge drrationalibus, Sed non' vacat tantum Iaborem im-

o . Peg-
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pendere in re nion neceflatid . Nam dico non nifi iniqut
hac in parte Euclidis'nomen vexatum fuifle; quia nempe
( ad ipfivs ufum ) nullam ibi veritatem proponit pratct
eam ,que in ufu puri nominis confiftic. Ad quod explican~
dum, feu mayis demonftrandum , capere licet exemplum
ex Propof; 23. lib. 6. in qua Euclides demoattrat aquian-
gula parallelogramma eam intet {e rationein habere , que
ex rationibus laterum componitur. ,

Sint enim duo talia parallelogramma (fig. §5.) unum
(dBCD, & alterum CEFG ita conftituta , ut anguli ad
punétum Cfint 2quales, ac propterea in unam rectam li-
neam coeant ipfe BCG, & DCE: Tum compleatur alte-
rum parallelogrammum -BCEH, fiatque , ur latus BC
unius parallelogrammi ad latus CG alterius,ita rectaqua-
piam linea I'ad X, & ut latus DC ad latus CE, ita illa K
ad alteram L. Jam fic. Conftat (ex 1.{exti) parallelogram-
mum AC ita'fore ad parallelogrammum CH, ut bafis DC
ad bafim CE, five ( ex'11.’quinti ) ut 7 ad X . Rurfum,
eodem jure, Earallelogrammum CH ita erit ad parallelo-
grammum CF, ut bafissBCad bafim CG, five (ex eddem
ax. quinti) ut Kad L ~Igitur ex'zquo ( nimirum €x 22.
quinti ) ita erit parallelogrammum 4C ad parallelogram-
mum CF,utI ad L,

. Atque id eft, (iluod intelligit Euclides, dum dicit ra-
tionem unius parallelogrammi ad alterum @quiangulum
parallelogrammuin componi ex rationibus laterum : 1d
enim unice vule, ut ratio pradicta qnalis {it rationi cu-
jufdam recte linéee I ad alteram L, inter quas interpona-
tir quapiam K, per quam continuentur. duz rationes
aquales rationibus predictorum laterum; dum feilicet ita
fir ] ad K ;- ur ‘latus DC unius parallelogrammi ad latus
CE alterius; & rurfum'itafic K ad L, uceft prioris paral-
felogrammi alterum latus BC ad alterum polterioris parals
lelogrammi latus €G. Sies B0~ -

]
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Fodem plane modo interpretari debemus Propof, 1g;
& 20. ejufdem Sexti, in quibus legimus fimilia triangula,
& qualibet fimilia iridem poligona, duplicatam habere
inter fe eain rationem , qua eit lateris homologi ad latus
homologum . 1bi enim nthil aliud demoaftrari debere ire
telligitur, nift quod rario unius erianguliy aue poligoniy
ad alrernm fimile triangulum; aut poligonum, &qualis fic
rationi cujufdam reQe linée I ad alteram I 4. incer quas
interpofira fic quapram K, per quam concinuentur, duz
rationes @equales iHi,qua elt cujufdam lateris uniys trian-
guli, aut poligont ad latus homologum alterius trianguli;
aut poligoni, 2.0 33 V8. ial 3mand 3
Praeterea ( ut nullus fiper{ic dubitationi Iocus ) fimi-
liitidem modo. interprerari debemus Bropof. 33, undeci-
i, ubi legimus: Similia folida paraliclepipeda effé inter
fe in triplicata ratiooe laterum homologorum .. Nam. ibi
nihil alivd demonfirandum aflumitar 5 nifi qnod ratio

mnius parallelepipedi ad aleernm fimile -parallelepipedum
#qualie fivisations o yeideca sedbee dinca |H ad alteram i L y
inter’ quas duziquedam [, & Kinterpalite fine 51 per quas
€ontinuentur tres rationes @quales, i‘llb,rquae,cﬂz cujufdam
lateris unius patallelepipedi ad latus homologum /altesius
parallelepiped:. o b1 38 D mum
~ Sed mola diffimulare 5/'qudd jam ioptilis fierer illa
Definitioyfuper qua.fﬁfputamm-.—,; Nam refpondea voluiife
nrique Euclidem rationemy velii reddere nomiais abiiplo
aifumptt, ita'ut nempe.ad cum modum una-alijuz ratig
intelligatur €x pluribus rationibus Componi , quo unus
quifpiam numerus ex pluribus numeris 1nyicem multipli
catis exoriri mntelligitur, & componi; fed ed tamen nuf
quam violata lege , ut nunquam ad demonfrandum cam
definitionem adhibeat , nift aatea ita. omnes terminos difk
ponat; ut locum habere poffic demonlksatio ex wguo jusea

o T o vl - s - . prad..
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pradilam: 22. quinti. Atque ita femper faciunt omnes
wagni Geometra tam veteres , quim recentiores ; quod
fane peceflarium praefertim eft, ubi componendz invicem
fint rationes magnitudinum diverforum generum , ut pu=
ta lincarum , planorum, folidorum , velocitatum | tempo-
tum, & ejufmodi. Tunc enim certum eft has omnes ra-
tiones ex utrique parte reduci primim debere ad unam
aliquam ralium magnitudinum {peciem , ut poftea decue
locus alicui argumentationi ex 2guo; nimirum vel ad pro-
bandam (ex illa 22. quinti) 2qualem rationem inter ex-
tremas ; vel ad probandam inter eafdem unam rarionem,
glterd majorem ex und aliqui confequentium ejufdem
Libri quinti Propofitionum. Unde tandem conftat, illam
§- Def. fexti nulli difficultati obnoxiam effe ; utpoté qua
Jolius siominis impofitionem decernit , nulli poltea ad de-
monitrandum ufui futuram,

AP PoBaNeD I3

- A Tque hic opportunum eft obfervare , nullius Analy-
A ticx ope decerni pofle rationem data cujufdam f-
gurz, etiamii rectiline, ad alteram quamlibet datam f.
guram rectilineam , nifi prits ftabilitum fupponatur Eg.
clideum illud Axioma, unde pender dorina parallela
rum,

Demonftratur. Pramitto autem communes efle Ang«
Iytice, & Arithmetice vulgari,regulas omnes additionis,
{ubtractionis, divifionis, & extractionis radicum; quoufy;
ncinpe in eodem infimo jam ftabilito entis genere confi-
{titur, At ubi tranfire oporteat de genere 1n genus, ut
putd ( per multiplicationem , feu duétym cujufdam recte
linez in alteram reétam lineam ) de mera longitudine in
fuperficiem planam; tum qo:nﬁz%ilittr de hac ( p_e._rdquan..

2 ‘dam
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darr;} rurfum reétam lineam multiplicatd ) in folidum trinz
dimenfionis; atque ita afcendendo per novas mulriplica-
tiones ad altiores conceptibiles gradus plurium dimenfio=
num ; quod utique uniformiter valet de divifione per
quam ad -1nferiores gradus defcenditur: Tunc: enimverd
cenfeo , nullum ab Analytica fubmu}lﬂrarl pofle Princi-
pium, quo fulciantur preferipte ab ipfa operationes ad
aflequendam veritatem. : :

Nam conftat duas intelligi pofle figuras rectilineas.
unam (fig.55.) DABC, & alteram CEFG; quarum & no-
a1 fint anguli ad punc&ta D, C, G, ut putd omnes quatuor
recti; & rurfum nota fint perpendicula D 4,CB,CE,GE,
nimirum @qualia fingula uni palmo; ac tandem not® {int»
ipfee bafes DC, CG; prior quidem v. g. unius palmi, & ak
tera duorum. Ex his autem rurfum cenftat, datas fore pos
{itione ipfas re®tas 4B, EF, nimirum jungentes ipfarum
extrema pundla , quz {fupponuntur data in f{ua tali poﬁ-
tionc.

His pofits : audire cupio ab Analyticd Principium
aliguod,ex quo deceral poflir rario prioris rectiline® figu-
12 D ABC ad alteram itidem rectilineam CEFG . Refpon-
debit quifpiam rationem effe, ut bafis DC ad bafim € G ;
addetque demonflraci id pofle ( jure quodam Analytice
proprio) ex 8. feptimi ; ubi habgmusiy: nuneros geaitos
ex duobus , unum quempiam multiplicantibus , eandem
inter fe habere rationem, quam multiplicantes,

Er ego quidem non renuo jus quoddam hacia parte
proprium Analytice pre Arwhmeticd vulgari . Itaque
agnofco reétam D 4, qua ad angulos rectos feniper ex-
currat fuper re¢td DC, quoad ufque congraat ipfi CB, ro-
ties multiplicari , quot funt quomodolibet diltinguibilia
puncta in eddem D C;aded ut propterea fuperficies qua-
dam D ABC intelligt pofiic genita ex- illd 04 multiplica-

Jeaaly | TS S einiiy i
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12 per DC. Tum fimili rurfum modo agnofco, fe&ame'E';
quz'ad angulos rectos femper excurrat fuper rectd CG,

uoad ufque congruat ipft GF, toties multiplicari , quot

unt quomodolibet diftinguibilia puncta in €2 CG 5 aded
ut fimiliter fuperficies quedam CEFG intelligi poflit ged
nita ex pradictd CE, five ipfius ®quali D4, multiplicatd
per CG. g
At hoc opug, hic labor ¢ Decernere_enim Gportet,
quanam fint itte fuperficies genite; una D ABC, & alte<
ra CEFG, circa quas demonftratum’ agnofco fore eas in-
ter {e, ut bafes DC, CG. : o

-~ Stenim prefumere quis velic non alias effe modo di-
&as fuperficies , praeter illas, quas jam fuppofiiimus con-
cludi a duabus illis re@tis, und 4B, & alterd EF, jungen=
tibus extremitates illorum quatuor @qualium perpendi-
culorum, qua fupponuntur in eodem plano infiftere re-
&is DC, CG: 1s enimverd convinei polfet de manifetd
petitione principii; cumh id ipfum maximé inquiratur, an
{cilicet utraque linea jungens extremitates etiam inter.
mediorum perpendiculorum fit ipfa etiam linea recta , &
non magis aut femper cava, aut femper convexa versus
partes fu bafis , juxta diverfam hypothefin aut anguli
acuti, aut anguli obtuii; quod quidem {atis conftat ex di-
&is in fccunda Parte mei primi Labrt.

Prazterea non renuo , quin demonftrari uniformitex
poffit ab Analyricd , qudd ratio unius fuperficiei genite
DABC ad alteram f{uperficiem genitam CEFG (quamvis
ipfe D4, & CE ponantur invicem inaequales ) compona«
tur ex rationibus perpendiculi D 4 ad perpendiculnm CEy
feu perpendiculi CB ad perpendiculum GF’ ac rurfum
bafis D C ad bafim €G; dum fcilicet ipfz 4B, E F ponan«
tur jungere extremitates omnium zqualium perpendicu«
lorum 2 fubjectis bafibus erectorum i Arque id m{upef

mults
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mgl tis. alis modig. At femper manebit quaftio cirea juge
gentes exfrema pundcta illorum perpendiculorgm Qua-
propter tandem {latuo recurri femper oportere ad Geo.
metriam, qua nempe ex illo ftabilito Euclideo Axioma-
te demonftret naturam talium linearum, ,

Ex quibus omnibus fatis conftat , nullius Ana] yicae
ope decerni pofle rationem datz cujufdam figurz, etiamf
zectilinee , ad alteram quamlibet datam figuram re@ili-
neam , nifi privs {tabilitum {upponatur Euclidaum illud
Axioma, unde pendet doctrina parallelarym . Quod &e,

Atque hac fufficere jam poffune ad vindican-
dum Euclidem a nzvis cidem objectis.

FINIS TOTIUS OPERIS.
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