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Circuligrauitate demonftra-

tionesREX MAXiMEperuigi-

liitudio elucubratas, adfubli-

me Maiestatis V. folium

debito cultu proftratus defero : qui orbem

circuís potefbate,grauitate moderaris.Quid

enim Circulo fimilius potentiâ tua ? quid

ponderi propius imperio tuo ? Quod enim

m cíelo órbitas ambitúfque, in orbe diffu-

fum imperium Veftrum eft , cuius,vt fie di-

cam , circulo maria terráfque ambis , com-

pleóterífque tot régna populófque alio fub

foie calentes. Potentiam magnificentia

comitatur, nec aliter quàm fol" diurno re:

' * ^2 greílu



greflu raundum illuminât , ita fparfo per

vniuerfum fulgore, Maieítas V.luíbrat om

nia fouétque . Nec aliter ipfa terrae moles

grauitate fuá, quam pondere & conílantia

regiminis tui quiefcit, omnipedum irripul-

fuvacillatura, nifi vnum hoc momentum

pertinacius earn loco aííereret fuo. Reftè

igitur hoc inuentum tuis temporibus refer-

uatum , quibus felicifsimè magnitudinem

tuam velut fymbolum repraefentaret. Etfi

enim Circulum è centro fuo ¿equilibrare

notiísimum fuerit,quibus tarnen ex pun£tis

eius ^équilibrent partes haótenus fuit igno-

ratum: & primus,ni fallor, in fragmenta dif

feóhim , ad feueram illam mechanicarum

fpeculationum trutinam expendí. Hieroni

Syracularum Regi Archimedaea inuenta

accepta ferimus : cuius tarn felicis ingenij

exuuiaeji non totx periere, certè minore fui

parte vitarunt Libitinam.Tiв iRex maxi-

ME non inferiora debebunt poíteri, feciíli

enim



enim vt multi perTe aggredi poiïènt, quod

fine Te vix audebant velle , teftarique natu-

ram non in vniusArchimedis ingenio effœ-

tam eííe.Quibus fub prima aufpicia Acade

mic tuse, hoc mathematico conatu praeire

volui , non exemplum daturus reliquis , fed

id feftinando aflecuturus , vt nondum me-

lioribus prxuentus , ante aeflimari mea pof-

fint , quam doótiorum fuperuentu ob-

fcurari.

--H.,-"' - t I
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: lectori s. . . :

E Centro grauitätis quadratam ab Archimedepara-

bolen nofti ÀmiceLe6tor , eamq-, ad propria deindc

Geometrarum principia reuocatam. Hxcmihi oc-

cafîo fuit cogitandi de centro grauitätis partium

circuli, Ô£ an non aliqua ad quadráturam cius hiñe pa-

teretviá, primitusinquirendi} qua? quam firmo cumhoc

centro fociata fit nexu, hoc opufculum percurrenti tibi

palam fiet. Prœfertim qubd reciproca quaedam fit ièquela,

&:problematicèinuento grauitätis centro quadretur cir

culi Se£tor3adeoquetotus3 ac vieiflim quadrato circulo,

partium eius grauitätis centrum reperiatur. Nimium

quantum cum figure huius in quadratum metamorphofi

dodorum virorum ingeniavano conatuludatafintjdum

alij per ignoratam haótenus dimetientis cum perímetro

proportionem 3 alij per cumas quafdam lineas, cuiufmodi

funt helices ôcquadratrices^alij denique per lunulas id fun t

aggreííi -, nemo tamen,quod feiam, hanc inftitit viam, vt à

circuli grauitate ad explicandam eius aream profieifeere-

tur.Annis abhinc vndeeim cumprimum in Dolana fequa-

norum Academia Mathematicas difeiplinas profeifus

fum, hxc à me Theoremata fuere exeogitata, eaque tetigi

verbo vno,fed demonftratione pra?termifla^in iis qua: obi

ter de centro grauitätis auditoresmei feripto exceperunf,

Trienniopoft in MechanicisThefibus,quastypisvulgaur,

eorum mentionem feci3nec ad id tempus apud feriptorem

aliquem yeftigium huius ipeculationis deprehendijab Ar-

chimedeiTaiie nihil ta€túm_,nec ab iis qui commentaria in

ipfum edidere. Fridericus Commandinus&Lucas Vale

rius in circulo &ell¿pfi centra grauitätis & figura? in idem

conue



¿onueniíepunctum oftenderuht,nempe quid íínc vilo de*

monftrationis adminiculo facile quilibet admiíííTet, hac

tarnen in parte non fine laude ícrupulofíe Mathematica-

rum difciplinarum integritati obfecuti« Maioris tamen

moliminis fuit centra portionum vtriufque figuran inue-.

ftigare; quodinuentumvt à nouitate ac fpeculationis fub-

tilitate commendari poffit, ego tamen inuentionis mo-

dum impenfius fumadmiratus3qui longé alius eft ab eo3

quem prima fronte demonftrationes oftendunt.Decreue-

ram aliquando difcurfus huius velutitinerarium fcribere,

yçipateretquâviâ inhanc determinationem veniífem, ÖC

opinione meainfinitis ipeculationibus aditum aperuiiTet,

fedin iuftum volumen excreuiíTet opus,multarum figura^

rumdefcriptioneimpeditum,quod quàmdifficulter com-

mitti prado potuiiTet>fcio. Qui enim fieri aliterpoíTet, vt

(repudiatis tot futilibus libris qui magnitudinum dum-

taxât dimenfiones ßcinftrumentorum vfus iam toties ad

naufeam repetitos, obtrudunt) non fuiíTet inuentus ali-

quis» qui Apollonij Pergan &Pappi Alexandrini opera , in

do&orumvirorum commodum iterato prado fubieciíTet*

* Mathematica multi fciunt,Matheiim pauci. Aliud enim

eftnoiTepropofitiones aliquot, &nonnullas exiisobuias

elicere,cafupotius quam certa aliqua difcurrendi norma,

aliud feientia: ipfius naturam ac indolem perfpecbtm ha-

bere>in eius. fe adytapenetrare ,Ъс abvniuerfalibus inftru-

cbimeiTepraeceptis,quibus Theoremata аc Problemata

innúmera exeogitandi , eademque demonftrandi facili

tas comparetur. Vt enim Pictorum vulgus prototypon

(гере fiepiusexprimendo, quemdam pingendi vfum,nul-

lam vero pictorial artis, quam optica fuggerit feientiam

adquirir, ita multi ledis Euclidis & aliorum Geometra-

rum



rum libris , eorum imitatione fingere propofitiones ali*

quas ac demonftrare folent , ipfam tarnen fecretiíTimam

difficiliorum Theorematutti ac problematum foluendi

methodum prorfus ignorant. Antiqui fane Analyticen

fubriliter inuenerunt , de qua libro feptimo difertiíTimé

Pappus, cuius beneficio nonnulla illius aras, adeamque

fpe&antiumlibrorum rudera ad nos peruenêre, quae iam

viri doctiffimi inftauratum eunr,fed qua? in banc rem à no

bis funt excogitara additaque fuo tempore dabimus,ple-

raque tarnen in fubiedra materia3 velut apertiffima exerci-

tationis arena exprefla fuerant. Plurium adhuc magnitu-

dinum de quibus nemo ha&enus, centra grauitatis deter-

minaui fenfim edenda3quas fimul dare vifum non fuit, tum

vt explorarem,quis de his ípeculationibusdoc~torum viro-

rum futurus fit fenfus , turn quod antiquorum moreli-

brum vno fubiecto conftare deberé exiftimem ( quale funt

circulus & ellipfis eiufdem omnino eífentiae figuran) пес

quidquamadítruendumputem,quodvelut adícititium ad

fucumvelmolemfaciendamreferripoirit. Idcirco quan

tum nonnulli opera ponuntvt fcriptionesdiducant,tan-

tum mihi laborandum fuit, vt ampliifimum argumentum

inhasanguftiascogerem. Quodfiviris fcripfiffem do&is*

arótius contraxiífem , fed vel à leuiter geometría tinctis

voluihaccpercipipoife. Ideoficutpleraque accuratèfunt

demonftrata, ita nimios fcrupulos , ne elementa viderer

fcribere negligendos duxi.

. . IOAN
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4)atoquolibet Setfore circuii, ъпо^ eins latereprodu-

Bo^poßibile eñ atermino alterim'Uteris Jineam ducere^>

adproduäum latPts3 vt illud, quodfiet triangulum геШ-

lineum. Seelonfit Äquale.

I T datus circuli Se-

létor aвc.

DicopofleduciA D,

"concurrentem cuпь

latere в с in d, vt triangulum

А в d a:quale fit SecTori aвc.

Nam per ea qua: ab Archi-

mede demönílrata funt, in li

bro de lineis ípiralibus,poífi-

bileeftarcui a с darelinearrb

recbm sequalem ; fit illa в E,

dufta perpendiculariter ad

А в, ducatur e F parallela в a, íecans в c in d, ducaturque a d.

Cum trianguli a в d altitudo fit a:qualis arcui Sectoris, & bails a в

sequalisfemidiametro, erit triangulum a:quale Seftori.

Igitur dato quolibet Se&ore, &cc. quod fuit demonstrandum.

A PRO



DE CENTRO GRAVITATIS

* PROPOSITIO IL THEOREMA IL

Si a latere Seäoris circuli3 triangulum Seâtori äquale^

defcriptumfuerit vtprius 3 alterum trianguli 1аШ circa

communem cum Señore angulum3 Seäoris latere maim

erit \ tertium latuseiusarcumfecabit.

SIttriangulum a d в Se-

ctori в a E с a:quale.

Dico latus в D maius

efle latere в a.

Si enim latus в d non fit

maius , cadet punctum d

vel in punctum с , vel in

fra с in g ; & vtroquecafu

debebit triangulum adв,

quod eft pars Sectoris,toti

Sectori efle zequale, quod

fieri nequit, cadet ergo r>

vltra c.

Dico prarterea lineara.

a d , fecare arcum Secto-

ris in aliquo puncto E.

Ducaturenim a F tangens circulumin a.

Cum totus Sector в a e с , cadat intra triangulum a F в , erit il-

lud maius Sectore,ergo linea a d qua: aufert triangulüSectori ^qua

le, cadet intra a f, fed etiam vltra a с fubteníam , vt iamoílenium

eft, ergo fecabit arcum in aliquo puncto e.

Igitur ii à latere ièctoris circuli, &c. quod demonftrare oportuit.

PROPOSITIO III. THEOREMA III.

Si triangulum quodpiam fuerit äquale SeЙогi circuli,

a baß trianguli tamquam Çemidiametro3defcripto vtfu-

pra -, linea e centro Secloris eduéta3 arcum & oppofituwu

trianguli latusimfecabit, vtminorproportiofitpartúLi

tem



PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS. *

teris baß vicinioris ad reliquam, quampartis arcus baß

<vicinioris,adreliquam.

Sit triangulum acв ar-

quale Sectori в a d,& ex

centro в qusecumque linea

fecet arcum a d in e, & la

tus oppofitumin F.

Dico minorem eilè pro -

portionem linea: a F ad F c,

quam arcus a e ad e d.

a Cum linea a cfecetar- // ^"^-^ nhmm.

cum a d in aliquo puncto,

potéft linea в F cadere irb

illud punctum, vel fupra vel

infra ; quomodocumque vero cadat triangulum a F в, inter linean^

вF & bafimpofitum, femper minus erit Sectore в a e , itidem inter

bafím & lineam в e conftituto,quodprimùmdemonftro.

Cadat linea in punctumvbi a с arcum a d interfecat,manifeftum

eft triangulum a F в , Sedtori в a e infcriptum, Sectore minus efle ;

fi cadat infra interfectionem , cum в e ante fecer lineam a с quam

arcum, iterum conftabit triangulum a F в,Sectore в a e minus eñe.

Si denique cadat fupra interiectionem , cumSector вed iam cadat

intra triangulum в F с, erit minor triangulo в F c,fed totum trian

gulum acв eft a:quale totiSectori в a d, pars trianguli icilicet в F с

eft maior Sectore вed, ergo reliquaparstrianguli,ícilicet a f в,mi

nor erit reliquâ parte Sectoris в a e ,atque ita femper triangulum,

a F в, minus eft Sectore в a e.

Hoc pofito minor erit proportio trianguli aFв adSectorem aeв,

quam trianguli в F с adSeâoreniв e d ; &permutando minor quo-

que proportio trianguli a F в ad triangulu в F c, quam Sectoris в a e

adSectorem вed; fedvtíunt triangula, ita funt linea: a F, F c,& vt

fehabentSe£rores,itaíehabent arcus a e, e d, ergo etiam minor erit

proportio linea: a F ad F c, quam arcus a e ad arcum a p.

Ergo fi triangulum quodpiam fuerit, 5cc. quod propofitum fuit

demonftrare.

A i PRO-

4



4 DE CENTRO GRAVITATIS

PROPOSITIO IV. THEOREMA IV.

Sitriangulum quodpiam vtfupra3Seäori circuii äqua

le deficriptumfuerit 3& à trianguli vertice ducaturlinea

in bafim produclam, triangulumpriorifimile conflituens;

qu& è centro euoeabitur linea 3 itafecabit iam duétam li-

neam, <vtparsinterbafim tflineam duBam3ad reliquam

maiorem habeat proportionem 3 quam агеиз bafi&dufîa

iam lineл interiec4us3 adreliquunu.

CIt triangulû aвc

'-'a:quale Seitori a

в D , ducaturq; с E,

vt triangulum a с в

fimile fit triangulo

ECв, item aliqua.

ex centro linea в F>

fecans vtcumq; E с

inF,&arcÚa DÜ1g.

Dico maiorem ef-

íe proportionem E F

ad F с , quam fit ar-

cus a g ad g D.

Diuidat primo в F arcum a d bifariamin g , eritficut вe ad в с,

ita e F ad F с ;fed E в maior eft в с , cum в с maior fit в a , Sc в a,

в с, в e fint tres continuai proportionales, ob fimilitudinem triangu-

lorum, ergo E F maior eft F c,fedarcus ag a:qualis eft arcui g D, er

go maior proportio e F ad f c, quamarcus a g ad с d.

Secundo non di

uidat в F bifariarru

arcum a d , fed fie

verbigrasia a g ar-

cus , minor arcu

g D,&:in g d iuma-

turarcus d i,asqua-

lis arcui a g , duca-

turque в i,qua: pro

ducta fi opus fuerit

feeet a с in к;fecet

quoque linea в f li-

neam с a in h.

Cum
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Cum triangula в с a, в с е fint fimilia, 8¿ in iis fimiliter du&se fint

linea: в F, в к ; erit ficut с к ad к a,ita Е F ad F c,a fedminor eftpro- ii-hl

portio a к ad к с, quamarcus ai ad id, ergo conuertendo maior

erit proportio с к ad к a , quam arcus d i ad arcum i a. Sed vt с к

ad к a, ita E F ad F с vt iam oftendimus , ergo maior proportio e F

ad F c, quam arcus d i ad i a, id eft a g ad g d.

Idcircofi triangulum quodpiamvtíupra,&c.quod fuit ortenden-

dum.

PROPOSITIO V. THEOREMA V.

Si triangulumquodpiam vtfupra3&quale SeBori cir-

culi deÇcriptumfuerit 3 Çtf à trianguli vertice duBa linea

inproduBam bafim, triangulumpriorifimileconßituens \

fiécentro euocetur linea aliqua,fccans duos lineasangulo

SeBomoppoßtai\, poßibile eß à vertice ducere üneamca-

dentemintervtramque3quAab illa qu&ècentro eduBa eß

hnea,Çecetur in eandem rationem 3 inquamSeBomarcus

diuiditur.

SE&oriвaDçqua-

le fit triangulum-

А с в, ductaque с E,

vt triangula aсв,

Есв inter fe fint fi

milia , è centro vt-

cumque ducatur в F,

fecansvtramque сa,

с e in F & к.

Dico pofle duci c g,

inter ce & с a , fe-

cantem в F in н , vt

fit ficut g h ad h c,

ita arcus ai ad id.

Sitenim с a feclain m, vt ficut arcus A i ad arcum i d, ita fit a м

ad м с ;a cum fit maiorproportio arcus ai ad arcum id, quam a к, aj.¿«*«».

ad к с, cadetpunctum м íupra punctum к ; ducatur deinde F Lpa-

rallela e в,erit a l ad l c,vt e F ad F c;bergo cummaior fit propor- b^Mim.

tio E F ad г с, quamarcus al adarcum id, erit quoqiíe maiorpro-

A 3 por-
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portio al ad LC,'

quam arcus ai ad

arcum i D,&confe-

quenter quam linece

aм ad M c, cadetq;

punctú L iüpra pun

ctum м. Ducatur

M h parallela E в,Ге-

cabit F к in aliquo

puncto h ,per quod

fi ex с ducatur с н

G,erit g h ad h с,vt

am ad м с, id eft vc

arcus a i ad arcum i d.

Igitur fi triangulum quodpiam, &c.quodfuitdemonftrandum.

PROPOSITIO VI. THEOREMA VI.

Seftori badi/îfiipra Äqualefit triangulum acb,^

triangulum e с вfimile triangulo а с b,duéia item vtcum-

que в f, 0>* с gfiecans в f in, я3 itzt vtßcut angulus gвh ad

angulum иве, itafitlinea Gnadn с,fiducatur a h., erit

triangulum a h в Seëtori bai äquale.

ESt enim vt linca.

gн ad не, ita.

triangulum g h в ad

triangulum hсв¡&

componendovt g с

ad g h, ita triangu

lum g с в ad g h в;

led ita etiam ie ha

bet triangulû g с A

ablatum àmaiori g

с в , ad triangulum.,

t G \ g g h a ablatum à mi-

nori g h в, ergo reli-

quum aCB ad aiв, vttotumadtotum,ideftvt с g ad h g ;&vt ar

cus
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cus ai adarcum i d, i ta с н ad н с, ergo componendo vt arcus AD

ad arcum a i , ita g с ad g h , ergo Sector a d в ad Sectorem a i в ,

(qui fehabentvt arcus) vt g с ad g h, ergo & Sector в a d ad Secto-

rem в ai,vt triangulum aев adtriangulum ai в; ergo permutando

vt Sector вad ad triangulum a с в , ita Sector в a i ad triangulunb

aив, fed Sector a d в eft a:qualis triangulo а с в , ergo Sector в a I

arqualis eft triangulo a н в.

IgiturSectori bad vtfupra a:quale iit,&c. quodoftenderepropo- ,

fitum fuit.

PROPOSITIO VII. THEOREMA VII.

IifdempoßtüqminprAcedentipropofitione\fi,'fiat víhb

ad в c3 ita ъса4ък, Dico в к minoremfore в е.

/"""Vm enim ob fî-

^^militudmem tri-

angulorum ecв,a

Cв,fitvt aв ad вС,

ita во ad в E,rectä-

gulum fub в a, в E,

squale erit quadra-

to в с ; fimiliter re-

ctangulum fub в н,

в K,Xquale eritqua-

drato в с , ergo re-

ctangulum fub в н,

в к , rectangulo fub

в a,в e abquäle erinergovt в a ad в н, ita erit в к ad в E,aíed ab eft at.**;*,

minor в н, ergo в к minor erit в е.

Ergo iiídem pofitis qua; in precedent! propofitione, &c. quod

oportuit demonftrare.

PRO-
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PROPOSITIO VIII. PROBLEMA I.

4)ato quolibetcirculo, Seäoremaßignare, cuißdefiri-

ftumfueritäquale triangulumvtßtpra , alterum trian-

gulilatm circa communem angulum,fuperet latus Seclo-

ris, interuaüoquodminusßt quolibet dato.

*P\Atusfit circulus aв с, in

^еоф defignandus fit Se

ctor, cui fi a:quale fit triangu.-

lum a i D,linea d i quçmaior

erit quam a D,fuperet a d in-

teruallo, quod fit minus quo

libet dato к.

Producatur D a, vt a E fit

iequalis к,centroque d inter-

uallo d e , deícribatur circu-

lus e h g,&exaerigaturper-

pendicularis a F , iècans cir-

culum E н g in н, ducaturq;

нD, iècans priorem circu-

lum in в.

E A D Dico Se&orem daв, eftb

i£ V , eum qui poftulatur.

*~ Cumenim ah tangat Se-

■hum. &oremin A, cadet a i intra a нj'fecabitque d н,vltra в quidemfed

intra н,igitur в i qui eft exceflus d i fupra d в,minorerit в н,cuпь

autem d e, d h fint a:quales , item &c аЬЬга: d a, d б, erunt reliqua:

a E, в h a:quales ; fed e a ex conftructione eft sequalis к, ergo &вн

erita:qualis к, ergo & в i minor к. ;

Itaque dato quolibet circulo,5¿c. quod fuit faciendum.

PRO
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PROPOSITIO IX. THEOREMA VIII.

Triangulum а в с vtfiupra3 äqualefit Seftori adb,^

triangula abc e в с interfifimilia, Dieо im ducipojfc_j

VY&tdufta с g3 qu& itadiuidatur in w/üt arcus a d in i,

ÇtfJùmpta duabus в н, в с, tenia proportionali kk3Ju-

peretur в к à linea в е 3 interuaUo quodfit minus quoli

bet dato L.

AVferatur enim e m

ab e a , qua: fit mi

nor dato interuallo l,&

duabus lineis в м , в с,

fiat tertia proportiona-

lis no,eritnо тaюгвa.

Cumenim в с fitme

dia inter e в, aв, item,

inter м в, n o,erunt re

ctangula e в, а в, & м в,

м о ,quadrato в с a:qua- r

lia ; & confequenter in- EMG A

ter fe , eritque vt e в ad •—~ •

M в , ita n о ad a в , íed

e в maior eft м в , ereo • 1 —•

OP N
& n о maior aв.

Auferatur deinde ex n o linea n p jequalis а в,а fitque inuentus a g.

Seitor a i в,vtpofito triangulo ah в,a:quali Sectori a i в , linea н в

í'uperet А в, minori interuallo quam N o fuperat n p , id eft a в ; du-

ctaque fit с h g,&fiatvt в н ad в с, ita в с ad в к , fuperabit в е li-

neam в к minori interuallo, quam fit datum inreruallum L.

Cum enim в с fit media inter в н в к, erit rectangulum iûb в н,

в к, rectangulo íub n о ,в м a:quale; ergo vt в н ad n o, ita в м ad

в к ; ied в н minor eft quam n о ( cum ex conftructione в н minori

interuallo ftiperet n p,quam n o íiiperet eandem n p) ergo etiarru

в м minor eft в к ;fed в к minor eft в е, cum ergo в к oftenfa fit mi

nor в e , & maior в м, fuperabit в e lineam в к minori interuallo,

quamfitE мquo в E fuperatв м,fedE м minor eft dato interuallo l,

ergo в E fiiperat в к interuallo minori, quam fit datum l.

Quapropter fi triangulum л в c,&:c. quod fuit demonftrandum.

В PRO-
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PROPOSITIO X. THEOREMA IX.

Si tres lineasabvnopunäo egredientes,&duosinAqua-

les angulos comprehendentes,ficuerit quarta quAdam li

nea hocpatio, vtpartesquAfiubtenduntangulos3 eanderru

interfieproportionem habeant,quamanguli, mediaabfcifi

Çarum erit minima , illa maior qua minorem angulunu

claudit3maximadeniquequACum media maiorem angu-

lum comprehendit.

EXpun&o a tres li

nea: egrediantur,

duos ina:quales angu

los comprehêdentes ,

daв maiorem , d a с

minorem ; illaíq; fecet

linea с в hoc pacto,

vt в d ad d с eandem

habeatproportionem,

quam angulus d a в,ad

angulum d a с.

Dico primo d a me-

diam abíciflarum , eñe

minoré с a, qua: cuпь

illa angulum claudit.

Si enim d a non fit

minor с A,erita:qualis

д L L G E С vc^ mai°r > & primùm

ponatur ciTe a:qualis.

Centro a interuallo A d , defcribatur arcus e d F , ducanturquo

d h,d g, perpendiculares ad aв, aC;item вi, F l perpendiculares

ad a с; & cùm angulus с d a fitacutus,vtpote angulus ad bafim trian-

guli iíbícelis, non erit в d perpendicularis linea: a d, ideoque dimit-

taturв к perpendicularis in a D producbm , cadet enim extra в d,

cùmangulus в d кÎltacutus, & adverticemvniillorum,quifunr ad

bafim iíbícelis.

Ciim ex hypothefi a c, a d fint a:quales, fintque bafes triangulo-

rumc в a, Dв a ,eruntilla triangula vtaltitudines в i, в к; fedtrian-

gulafuntetiamvtв cad в D,ergoeritetiamв i ad в k,víв с ad в d,

í'ed
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fed cùmfit vt в d ad d с , ita angulus вad ad angulum d а с , feu

quodidemeftarcus F d adarcum d E,eritctiam componendovtв с

ad d в,ita arcus F d e ad arcura dF,& confequenter в i ad в к, vt ar-

cus F d e adarcum d F.

Iterum vt а в ad a F,

ita в i ad F L , & vt в a

ad a d , id eft a F ita в к

ad d н (íimt enim tri

angula ab к ad н fi-

miha)ergo vt в i ad F l ,

ita в к ad D н,ergo per

mutando vtв i ad в к,

ita F L ad d н. fed в i

eft ad в K,vt arcus Fde

adarcum d F , ergo et-

iam F L ad Dh,vt arcus

F d E ad d F,a quod eft

abíùrdum; non igitur

funt azquales a d , a с,

ex quo hoc abfurdum

confequebatur.

Sit fecundo с a mi

nor quàm a d , non po-

terit angulus с d a eiTe recbis , cum enim latus d a fit maius ex fuppo- &eomm

íîtione quàm с a,erit angulus DCa, maior angulo с d a, non erit igi- thord"flt'

tur reclus с D a,demiffafitperpendicuIansв кinaD,quomodocum-

que cadat> cùm triangulum с в a,habeat bafim a с minorem a d baii

trianguli Dвa, minor erit proportio trianguli с в a ad triangulum

D в a,quàmaltitudinis в i ad в к, (fi enim trianguli с в a bafis effet

aequalis,triangulum effet maius,haberetque eamdemproportionem

ad triangulum d в a,quamaltitudo ad altitudinem) ergo minor pro

portio в с ad в D,quàm в i ad в к, cum в с fit ad в d, vt triangulum ad

triangulum, 8c confequenter vt arcus F D e ad d F, qui funt vt в с ad

в D;fed F L eft ad d н,vtв lade к,vtoftendimus,ergo minor propor

tio arcus F d E,adarcum F d, quàm linea F l ad d h, quod eft abíùr-

dummon igitur minor eft с a quàm a d, ex quo id confequebatur.

Dico fecundó a с effe minorem a в.

Si hocnegetur erit vel a:qualis vel maior.

Ponatur primo a с a:qualis effe aв. CùmintrianguliscD a,b da,

bafes a с, a в fint xquales,eruntaltimdines d g,d h,vt triangula; fed

etiamD с,d в íuntvt triangula, &: arcus d e, d F in eadem quoque

В t propor-

X Clauiut

deßnibut

Propof.io.

demenflrat

de яге» h tu

freorum

chordu

quodhie

in dimidiit

urtubm
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till

proportione ; erit igitur vt d g ad d h ,ita arcus d e ad arcum D F ; &

b ciauius permutando vt d g adarcum d E,itaD н ad arcum d F,bqU0deft ab-

iürdum ; non igitur a:-

quales erunt aв aс.

с quo hoc infereba-

tur.

Ponatur fecundó a в

minor a c, erit minor

proportio trianguli a

в d ad triangulîi aDс,

quàm altitudinis d h

adaltitudineniD g,er-

go & minor proportio

в d ad D с , Sc confe-

quenter arcus f d ad

arcum d E , quam li

nea: d н ad d g , &c

permutando minor

proportio d F arcus

ad lineam d h , quàm

arcus d E ad lineam

d g , quod eit abiür-

dum ; non igitur maior efl: a в quàm a c. ex quo id fequebatur.

Ergo il tres lineas ab vno pun¿to,&c. quod fuit demonílrandum.

PROPOSITIO X.L PROBLEMA II.

Duabus lineis indefinitis angulum quemuiscomprehen-

dentibus 3еос^ per alteram indefinitam vteumque diui[b3

ab aßignato púnelo in alterutra extremarum lineam du-

cere3terminatam ad alteram extremarum 3qu& à media

itadiuidatur^t pars interpunctum datum Ç$mediarru

intercepta3 adreliquam3datam habeatproportionem.

"ГЧУге lineas aв, ас, quemuis angulum comprehendant,eumque

diuidat vtcumque a d.& fit in alterutra cxtremarum puta a в,da

tum punctum E,dataque proportio F adc

Propofîtum ell ducere e i,vtE н adн i,datamhabeatproportio-

nem F ad с.

Diui-

E С
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Diuidatur E a in к,vt P-

E к ad к À fit vt F ad g,

ducaturóue к l paral

ieb а с, qux fecet a D

in nliquo puncto h , &

per e & h ducatur linea

E h г.

. Dico e h ad h i elTe,

vtFadg.

Cum enim in trian

gulo a e i, linea к н fit

parallela a i, erit e h ad

н i, vt e к ad к a, id eft

vt F ad g, fic enim diuifi-

mus Е a1ПК.

Igitur duabus lineis

indeflnitis,&c.quod fuit

faciendum.

PROPOSITIO XII. THËOREMA X.

Iifdem pofitis qu&fuperiori problemate confiruximm,

nonpoterit ab eodem punäo alia duci linea3 qu&fimiliter

diuidatur.

С I enim alia duci poifit

^fitilla e n, diuifain м,

vtFadg,eritetiamE м

ad м n, vt e к ad к a,er-

go к м erit parallela a с,

íed & к н eft parallela

а с , ergo к h, к м , funt

inter fe parallels, quod

eft abfurdum cum con-

ueniant in к ; ergo non

erit diuifa e níimiliter vt

E i,vndeidfequebatur.

Igitur iifdem pofitis

qua: fuperiori proble-

mate,&c.quod oportuit

demonilrare.

PRO
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PROrOSITIO XIII. PROBLEMA III

Duabus lineis indefinitù quemuù angulum compre-

hendentibnstëiüo vtcumqueperaliam retfamdiuifb,per

punctum in linea diuidente aßignatum lineam ducere,

'utrimque ad extremas terminâtam3 vtpars definita ad

reliquam3datam habeatproportionem,

Aik F T Inez a b,a cquem-

I g uis angulum compre-

hendant, quem diuidat

vtcumque a d, in qua af-

fignatumfîtpun&um e.

Propoiîtum eft per e

ducere lineam н i > ita vt

e h ad h i datanihabeat

proportionem f ad g.

Ab e verfus a в duca-

tur linea e к , párallela

A с , &¿ fíat vt g ad F ita

a к ad к h, &c ducatur

per h & e linea i e h,

Dico e h eile ad e i,vt

F ad g.

Cum enim in trian

gulo ai h,linea к e íît parallela a с,erit a кadKi, vt e нad e i, id eft

vt F ad g. fic enim fecimus a к ad к i.

Ergo duabus lincis indefinitis, &c. quodfaceré oportuit.

PROPOSITIO XIV. THEOREMA XI.

Iifidem pofitù qm inpr&cedentiproblemate confiruxi-

mus, nonpoterit per idempunclumalia duci linea, qmfi-

militerpofitùpartibm¡fimiüterdiuidatur.

С I enim alia ducipomt, fit illa м n,perE trannens, &in e diuiia , vt

^e m fitad e n,vt F ad g.

Cùm
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Cùm in trian

gulo an м , li

nea к E fitparal-

lela a м , erit ve

m e ad e n , ita

а к ad к n ; fed

etiam ita eíl а к

ad к i, quod fieri

nequit, cum ma

jor fit proportio

А к ad к N, quàm

ad к i.

Ergo iifdem

pofitis quae in

praecedenti, Sec

quod fuit de

monstrandum.

PROPOSITIO XV. THEOREMA XII.

Siquotcumquemagnitudinumgrauitatis centrain ea

dem reel:a lineapoßtafuerint > magnitudinù ex omnibus

compofit&grauitatiscentrum3erit in eadem linea recia.

SIntquotcumque —.

magnitudines a, (^) ( p ]

B,c,D,E,earumque \T~S~

cetra grauitatis per

cafdem Ütteras fí-

gnata , in eadem li

nea reítépofita.

Dico commune

grauitatis centrum

in eadem reda re-

periri.

Si enim fieri pof-

fit,fit extra lineam

in F , &c per prima:

magnitudinis cen

trum a , & F duca-

tura F g,a erit in illa

centrum grauitatis

reliquarum magni-

»t.primi

Arcbimt-

iudttqui-

раЛеглп-

úbm.

tudi-
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b B.primi

Archim.

detquip.

tudinum demptâ а,

tamquamvnius , 8c

reliquç partis,vltra

punctum F in h.

quod etiam erit ex

tra lineam fingula-

rum centra conti-

nentem. Ducatur

iterum per fecundç

magnitudinis cen

trum в, &c punctum.

н,lineaв h i; cùm

h fit centrum to-

tius relique com-

pofitce ex в,с,d,e,

& в centrum par

tissent in в i cen

trum reliqua: com-

pofita: ex с D Е,vI

trapunctum н in к.

atque ita fcmperprogrediendo,donec ad vltimamperuentum fuerit,

reperietur centrum vltima: magnitudinis E,in puncto aliquo о , ex

tra lineam per fingularum centra traníeuntem, fed etiam e eft cen

trum grauitatis vltima: magnitudinis, ergo duo habebit centra graui-

a.poßu- tatis, с quod fieri nequit. Non erit itaque commune grauitatis cen-

latumLu- trum, extra lineam per omnium centra tranieuntem , ex quo id im-

22¡¡J poffibilefequitur.

granit. Quapropter fi quotcumque magnitudinum,&:c. quod fuit oilen-

dendum.

PROPOSITIO XVI. THEOREMA XIII.

Si quotcumque magnitudinum grauitatü centra in

eadem recia lineapofitafuerint, magnitudinis ex omnibus

compoßtA grauitatü centrum, erit in eadem linea, intra

centra extremarummagnitudinum.

SInt quot

cumque

magnitudi-

nes a, в,C,D,

earumq;gra-

uita-

E F H
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uitaris centraler eafdem litteras fignata,fint in eadéIinea reda a в.

Dico centrum grauitatis commune , intra centra a d extremarum

magnitudinum, in eadem linea recta reperiri.

Sienimnon fit intra centra extremarum magnitudinum, cum ne-

ceiTario fit in linea а в , erit in illa producía ; fit verô punctum e , пеc

refertverfus quam partem.

Cum centrum totius fit e , & vnius partis puta proxima? fit d , cen

trum reliqua:,id eftmaenitudiniscompofita: ex с, в, a,a erit vltra e in i%t"mt

F. Similiter íumptamagnitudine ex A,в,с,compofita,cum eius cen- ¿et^„¡p.

trum fit F,extra centra extremarum a,c, conftitutum, proxima: vero

partis centrum fit с,b erit centrum reliqua: vltra F in aliquo puncto g, ь s.primi

ac tandem reperietur centrum vltima: magnitudinis in н , fed illius

centrumerat a, ergo duohabebit centra grauitatis,cquod eítabfur- Cl p0ßuu-

dum: non erit itaque commune centrum totius compofita: magnitu- mm Luc».

dinis,extra centra extremarum,exquo id fequitur. Valtr^ de

Ideo fi quotcumque magnitudinum , &c. quod oftendere pro- '¿J?™*'

poíuimus.

PROPOSITIO XVII. THEOREMA XIV.

Sifigment0 circuii velel/ipßsinfcriptafueritfigura qu&-

cumque reclilinea 3 reliquorum Çegmentorum 3 demptâ

figura reBilinea 3 communegrauitatùcentrum 3 erit intra

figmentum propofitum.

SEgmento ace infcripta

fit quaxumque figura re- L

âilinea a В С D E.

Dico commune grauitatis

centrum,magnitudinis com-

pofita: ex reiiduis iegmentis

a в , в с, с d , de, eile intra

fegmentum aсе.

Centra grauitatis fingulo-

rum fegmentorum refiduo-

rum,fintexordinepuncb F,

g,н,i,quíe fingula erunt in

tra íua fegmenta,a cùm fint fi

guras habentes ambitum in

eaidem partes cauum. Si

commune centrum fit extra

íègmentumA d E,velinam-

a y.ptttti*

Jirebim.

de àqui-

fond.

bitu
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b t.primi

jirchim.

de tqui-

pead.

bitu figura: , fie quotcumque punítum к. &àpun&o F centro primi

tegmenti refidui, ducatur F к l. cùm к fit centrum totius, & F cen

trum partis, b centrum reli-

qua: eritin F l, vltra к in ali-

quo puncto м , & conte-

quenter extra fegmentum

ace. Similiter cùm commu

ne centrum magnitudinis

compofita: ex refiduis в с>

с D , D E , fit extra fegmen

tum a с E in m, ducta g м n,

ex g centro partis , centrum

reliquat erit in g n, vltra м»

atque ita progrediendo re-

periemus centrum vltimr

fêgmenti refidui d Ein сцех-

tra fegmentum ade,& con-

fequenter extra ipíùm te

gmentum d E,quod eft ab-

fürdummon erit ergo cen

trum magnitudinis compo-

fita» extraíègmentum,vel in

ambitu vnde id fequitur.

Igitur fi Tegmento circulivel ellipfis,&c.quodmitdemonftrandum.

PROPOSITIO XVIII. THEOREMA XV.

Sifermento circuii velellipfisfigura euidenter injeriba-

tur3eiusgrauitatiscentrum erit in diametrofigmenti.

С It tegmentum cir-

^culi vel ellipfis aв с,

diameter в d, figura

euidenter infcripta

4EFgвHIKC.

Dico centrumgra-

uitatis eius efle in ii-

/ M

û 1

пеaв d.

Coniungantur anguli figuras Iineis e к , F 1 , g h.

Qnoniam Trapezij ae к с latera a с ,е X , iùnt parallela, bifa-

riamque
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Tiamque iecantur in -g

D&L,a centrum gra- G^^T^^u

uitatis ipfius eft in L D, — 14

qua: eft pars в D; ea-

dem ratione cen

trum grauitatis Tra-

pezij E F i к eft in мl,

id eft в d , & Trapezij

F g h i in N м id eft

в d , ad Ьа:c quoque

trianguli g в h cen

trum grauitatis eft in

в n , b ergQ centrum

grauitatis ^figura: in-

ícriptíe,íeu omnium partium íimul fumptarum eft in в d.

Igirurfi fegmento circuli,&:c. quodfuitprobandum.

a if. primi

jirchime-

dudetqui-

fondtr.

b lyhnim.

PROPOSITIO XIX. THEOREMA XVI.

Cuiufiumque figmenti circuii' vel eliipßs grauitatis

centrum eß in diámetroÇegmenti.

T)Rimô Tegmentum circuli vel ellipfis fit a в с, femicirculo vel femi-

*. ellipfinonmaius,diametereiusв D.

Dico centrum grauitatis ipfiusefleinв D.

Si enim non fit,efto punctum E & peripfumducatur E F, linea: в D

parallela,&infcribaturfegmento triangulum a в с, eamdem bafim

&altitudinemhabens cum fe

gmento, & quam proportio-

nem habet с F ad d F, banc ha- L |

beat triangulum a в с ad ípa-

tium к ; inícribatur euidenter

Tegmento figura rectilinea , ita

vtqua:refidua erunt fegmenta

íimul íumpta, minora fint ípa-

tio к , figura: infcripta:grauita-

tis centrum eft in вt>,fit igitur A

H,&iungaturн E,&producatur,&ducaturс l ¿equidiftansipfí в d,

conftat autemquodmaioremhabeatproportionem figura íegmen-

C г to
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Л S-frimi

ЛгсЫт.

dt t >:i:-

pondtr.

с S.primi

jîrchtm.

de i im-

fonder.

to infcripta ad eaqua:reliquafunt fegmenta, quam aвс triangulum

ad ipatium к,quod earnhabetquam с f ad d F, figura igitur inícripta

ad portiones re

nctas maioremha

bet proportionem,

quam с F ad F D,

hoc eft E L ad E h.

habeat itaque м E

ad e h earn pro

portionem quam

rectilinea figura ad

portiones , quo-

niam igitur e eft

centrum totius fe-

gmenti, figura: ve

ro infcripta: cen

trum н , a conftat

quod magnitudinis compofita: cx refiduis fegmentis centrum

grauitatis fit in parte н e producta , qua: earn ad н e propor

tionem habeat, quam figura infcripta ad refidua íegmenta , qua:

fit em, erit igitur м centrum grauitatis magnitudinis cempofi-

tx ex refiduis fegmentis , extra fegmentum , ь qUOd fieri ne-

quit , non eft igitur centrum grauitatis fegmenti circuli aut el-

lipfis, femicirculo aut femiellipfi non maioris , extra lineam в D ex

quo id fequitur.

Sit fecundo fegmentum cir

culi vel ellipfis aвc, femicircu-

lo vel femiellipfi maius , com-

pleatur figura & diameter pro-

ducatur in F, ducatur etiam per

centrum figura: e linea g h ,

parallela с a bafi fegmenti , to

tius figura: g F h centrum gra

uitatis eritin e F per ea qua:iam

diximus , fed & partis с F a , erit

in d F , c ergo & refidui g с a h

erit in e d , cum d f e d fint

partes eiufdem linea: e F , ite-

rum centrum figura: g в h eft in

в e per iam cü&a & centrum figura: g с a h , eft in e d,"
Г fed

^ B

h E H

- J

J?
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fed в E E D compo-

nunt eamdem re-

ftam , d ergo cen

trum totius fegmen-

ti с в a erit in

в D.

Igitur cuiufcum-

que fegmenti circu-

li vel ellipfis , &c.

quod fuit demon-

ftrandum.

\

PROPOSITI О XX. THEOREMA XVIL

Cuiufcumque Seel:oris circuii grauitatis centrum, eßin

linea qu& ilium ex centro bifariamÇecat.

Sit primo Sector circuli aвc femicircu-

lo minor, eumque linea в d ex centro в

bifariam fecet.

Dico centru grauitatis ipfius eíTe in в d.

Cùm enim linea в d angulum Secïoris

bifariamfecet, lineam quoque a с & ar-

cum a d с bifariam iecabit ; itaque cùm

A d bifariam fecet bafim trianguli вac,

.»erit in ea centrum grauitatis trian

guli, item cùm bifariam fecet arcum

iegmenti a d с , eiufque bafim a c,

Ь erit in ea centru grauitatis iegmen-

ti, с etgo in в d centrum grauitatis ex

vtraque magnitudine compofiti id eft

Seétoris , quod quoque intra Sefto-

rem cadet.

Sit fecundo femicirculus vel

femicirculo maior aвсdpuni

que linea в d ex centro bifa

riam fecet , in duos Sectores

AвDE,CвDF,eruntillineceíTa-

rio femicirculo minores, diui-

dantur Uli iterum bifariam per

femidiametros вe ,вF, centra

grauitatis eorum erunt inillis

ièmidiametris vt diximus,fint-

que g Se h , propter íequalita-

ii¡.huiiu.

i tj.prim

Archim.

detquip.

b ij.huiu*

cij.hutft*.

tern
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tem& fimilitudinem Sectorum, erunt в g , в н a:quales , & g н bifa-

riam diuidetur à в d in i,&ob Sectorum a:qualitatem,centrum com

mune feutotius Sectoris erit i,& confequenter in в D,Sedorembifa-

riam fecante.

Ergo cuiuícumque Sectoris circuli, &c. quodfuitoftendendum.

PROPOSITIO XXI. THEOREMA XVIII.

Sifigmento circuli vel ellipfisfigura euidenter infcriba-

turjnagnitudinü ex refiduùfegmentiscompofit&grauita-

tis centrum3eritinfigmenti diametro.

si?. Imita.

biS .Imita.

с t.primi

Archim.

dt tquip.

С It Tegmentum circuli vel elli-

^püs aв с , figura euidenter in-

ícripta a E в F с , diameter fe-

gmenti в d.

Dico centrum grauitatis ma-

gnitudinis compofita:exrefiduis

iegmentis a E, E в, в F, F с eile in

linea в d.

a Cùmeiiim in в d fit1 cen

trum grauitatis totius fe-

gmenti,bitem & figura: eui

denter infcripta:, c erit in illa

centrum refidui , id eft ma-

gnitudinis ex reliquis fe-

gmentis compofita:.

Ideo fi iègmento circuli

vel ellipfis , Sec. quod opor-

tuitdemonilrare.

PROPOSITIO XXIL THEOREMA XIX.

Si SeStori circuli reBilinea figurafuerit euidenter in~

firipta, centrum grauitatisfigur& infiripu, erit in reBa

Seclorem bifariamficante.

Sedor
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С Ector circuli fit a в с refigura

^euidenter inícripta aedfcв,

linea Sectoré bipartito íecans в d .

Dico centrum grauitatis figu

ra: геctШпеге , qux Seclori eui-

denter inícripta eft , efle in linea

в D.

aCùm enim totius Se&oris gra

uitatis centrum fit in linea в d,

ь item & partis illius , qua: ex refi-

duis fegmentis componitur, c erit

&reliquat partis , id eft figuras re

ctilinea:,Sectori euidenter inícri

pta: grauitatis centrumlinea в d.

Quapropter fi Seitori circuli, &c. quod fuit demonftrandum.

PROPOSITIO XXIII. PROBLEMA IV.

FiguraгеШИпел Seäoricirculi euidenterinfcript&,gra-

uitatü centrum inuenire.

CEctor circuli fit А В С D,&

^figuras rettilineae Uli eui

denter infcripta» grauitatis

centrummueniendú efto.

Сùm hasc figura ex rrian-

gulis iíoícelibus compona-

tur, fumatur vnum extre-

morum triangulorum puta

в F с , & Sector illi reípon-

dens F в g c,diuidatur bifa-

riam à linea в g ; reliquum

Sectorem cum inícripto fibi

rectilineo bifariam fecet

в h , totum vero Sectorem

cum infcripto fibi rectilineo

bifariam diuidat в d. aTri-

anguli в F с repertum fit

grauitatis cétrumK, ь с pun

cto к ducatur к м,terminara

ad в н , qua: ita diuidaturà

в d in L,vtreciprocè м L ad

i к fit, vt triangulumв Fс ad

a 2,0. /,«/'«*

hi-.buita

с Z.primi

Archim.

d* лjuif.

primt Ar

chim.de

tquifon-

dtrant.

bptrii.

huitts.

reliquam
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с t.primi

Archim.

dt tqut-

ponder.

¿u.hutM

reliquam partem figurç eui-

denter inícripta:, proportio

autem facile ex numero tri

angulorumcolligetur.

Dico punctum L efle cen

trum grauitatis figura: recti

linea:, Sectori euidenter in-

ícripta:.

Si enimnon fit,efto quod-

uis aliud punctum n,in linea

. вD,ducaturque к n о.

Cum к fit centrum vnius

partis , feu trianguli в F с,

, centrum verô totius fit n,

¿centrum reliqua: partis erit

, o, (eft enimin linea Kn pro

ducta & in linea в н) erit igi-

tur о n ad n к , vt triangu-

lum в F с ad reliquam figuras

infcripta: partem , fed ita

quoque eft м l ad Lк,dquod

" tarnen fieri nequit, vt nimi-

rum км &KO in i&n fimiliter diuidantur, igiturpunctum diuer-

fum à puncto L ,non eft centrum grauitatis figura: Sectori euidenter

inicripta:,ex quo ab/urdum hoc fequitur.

Ergo figura:rectibnea:,&c. centrum grauitatis muenimus quodfuit

faciendum.

PROPOSITIO XXIV. THEOREMA XX.

Cuiufcumque SeBorisgrauitatis centrum3minusdißat

àcircumferentia , quam trianguli à Uteribus Seftoris Çf

ÇubtenÇaanuscomprehenß.

С It circuli Sector aвc D,trianguIumveroB ас.

Dico centrum grauitatis Sectoris cadere fupra centrum graui

tatis trianguli.

Sit eniniE centrumgrauitatisfegmenti ADC,centrumverograui-

Itrfhlm tatis tt^Du^ F ,cadet E iùpra F veríùs circumferentiam,acùm e iit in-

dtt^uip. tra
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tra Tegmentum, ь f vero in

tra triangulum, at centrum

grauitatis totius , id eft Se-

¿toris, « cadit intra centra

grauitatis partium , fitque

punctum g , confiat pun

ctum g cadere vltra pun

ctum F, &c vicinius eífear-

CUi aDC.

Igitur cuiufcumque Se-

¿toris grauitatis centrum,

&c. quod fuit oftenden-

dum.

PROPOSITIO XXV. THEOREMA XXI.

Si datumfuerit centrumgrauitatis Sectoris circuii3qui

deinde in duos SeBores vtcumque diuifksfuerit 3 &ipfi

quoque SeBoresper lineas ècentroduftasherum bifariam

diuidantur \fiducaturlineapercentrumgrauitatis totius

SeBoris, vtrimque terminâta adeai lineas , qua aliosSe-

Bores bifariamfecantjnac lege3 vtdiuifa adcentrumgra

uitatis totimSeftoris , pars adpartem reciprocam habeat

proportionem SeBoris adSeBorem¡extrema lineapunBa

eruntcentragrauitatispartium.

DAtus circuli Sector fit

а в с о , diuifus à linea

в D , in duos Sectores aв d g,

dвg F, quos etiam bifariam

feeenclineaEв g, в F; in linea

verô в в , totum Sectorem

bifecante fit н , centrum

grauitatis totius Sectoris, &

per h dueta fit linea i н к,

vtrimque terminata in i &

к, hac lege , vt fit reciproce

quemadmodum angulus g

в E,adE в F,ita ih ad hk.

Dico pücta i & к eile cen-

bt4i

Archim.

dt iqui-

C fonder.

аб.Шш.
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я t.primi

Archtт.

tra grauitatis fuorum Se&o-

rum.

Si enim non fint , alteru-

crius Se&oris centrum erit

diuerfum ab illis punctis ; fit

ergo Sectoris aвdg cen

trum grauitatis l , & per

puñera L h , id eft centrum

vnius partis & totius , duca-

tur linea, qua: occurrat в F

in м, (occurretautem alio-

quin Sector d в с F nullum

haberet grauitatis centrum,

a cum debeat efle in lllarum

B linearum concuriù ) erit м

di tqutp. centrum grauitatis reliqm , acproinde erit reciprocè vt Sector aвdg

é-го.Ьы- adSectorem DвCF,itaмн ad hl; fed vt Sectores ita etiamiehabent

ipíbrumanguli Dвa,DBC)eorumquedimidij dвg, DвF,&vtangulus

bi4i«iw dbg ad dвF, ita iн ad iK,ergoetiamм н ad н l, vt i н ad iк,bquod

oftendimus fieri non poíle , non igitur aliud punctum fuit centrum

grauitatis alterutrius Secl:oris,ex quo abfurdumíequitur.

Qjiamobrem fi datum fuerit,&c.quod demonftrare voluimus.

PROPOSITIO XXVI. THEOREMA XXII.

Si Seéíori circuii figura reëîilinca euidenterfuerit in-

fcripta¿entrumgrauitatis ipfius cadet infra centrumgra

uitatisSetforis*

к

^illique euidenterinicri-

pta fit figura aedFcв.

Dico centrum grauitatis

figuras inicripta:,cadere in

fra centrum grauitatis Se-

Ctoris.

Si hoc non fiat, vel cum

illo coincidet,vel cadet fu-

pra.

Ponatur primùm coinci-

derc, & fit g centrum gra

uitatis turn Sedoris turn figura: infcriptac,fumatur vnum triangulo-

rum extremorum f в ceiuique angulus ad centrum bifariamiecetur

à в i,
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à в r,reliqua etiam figuras pars, dempto triangulo F в с, bifecetur à li

nea в к,&арег g ducatur LM,terminata ad lineas в i вк,quce diuida- гц,Ьит.

tur ad g,vt reciprocè fit l g ad g м,vt Sector в с i F ad Sectorem вak F,

erit etiam vt patet l g ad g м, vt triangulum в F с , ad reliquampartem

figura: euidenter inícripta:,& etiam vtangulus квDadDBi,vt/à:pius

iamoftenfum eft. b Eruntque puncta L, м,centra grauitatis Sedorum ь x\.hmm

aвFк,вCiF,eodemquediícurfuquoidíüpra deSectoribus oftendi-

mus, etiam demonftrabitur L efle centrum fîgura: euidenter inícri-

pta: Sectori в a к F , & м efle centrum grauitatis trianguli в F с,igitur

idem punctum м eíl centrum grauitatis trianguli вfc,& Sedoris

в с i F, c quod eft abfurdummonigiturpunctum g eft centrum Secto- сц.Ьиш

ris ¿¿figura: euidenter inicripta: vnde nocfequitur.

Cadat fecundó centrum grauitatis figura: inícripta: in H,fupra с

centrum Sectoris,& per н ducatur nо,parallelaL м,erit n нad но,

vt L g ad g м,id eft reciprocè vt triangulum в F с ad rcliquum figura:

inícriptç dempto triangulo,cùm igitur н fit centrum grauitatis totius

figura: infcriptç,conftat n & о efle centra partiú,igitur о eft centrum

grauitatis trianguli в F с, caditq; fupra м centrum grauitatis Sectoris

вCiF, à quod fieri nequit, ergo centru grauitatis figura: inícripta:,noii Ai^.buim

caditfupra g centrum Sedoris , ex quo abfurdum illud coniequitur.

Ideo cùm centrumgrauitatis figu rx inícripta:,non coincidat cum

centro grauitatis Sectoris,nec cadat íùpra,neceíle erit cadere infra.

Ergo fi Sectori circuli,&c.quod fuit demonftrandum.

PROPOSITIO XXVII. THEOREMA XXIII.

Poßibile efl SeВon circuiifiguram euidenter inferibere,

<ut centrumgrauitatisfigura infiripu 3 minus difiet à сen

trograuitatis Sedoris3 quolibet interuallo dato.

С It Sector aв cd, centrum

^grauitatis eius e , inter-

uallum datum eF, infra F,

cadit enim centrum figura:

infcriptje infra centrum Se

doris.

Dico Sedori inferibi pofle

euidenter figuram rectili-

neam,cuius centrum graui

tatis minus diftet ab e,

quàmpundum F.

Sumatur aliquod ipatium

c, ad quod Sector maiorem

habeat proportions quam jb

Dl Df

V
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D F ad E F, & Se&ori figura

euidenter infcribatur, do

nec ípatium ex refiduis fe-

gmentis demptâ infcriptâ

c figura compositum, fit mi

nus ipatio g , conftat verô

id fieri pofle.

Dico centrum grauitatis

ilhus figura: euidenter in

fcriptas , cadere fupra pun

ctum F.

Si non cadat fupra F, vel

cadet in ipfum F ,vel infra.

Ponamus primùm coin-

cidere cum F ; cùm e fit

centrum totius, & F partis feu figura: infcripta:, erit centrum reliquat

partis id eft magnitudinis ex refiduis fegmentis compofita: in F e , pro

ducta verfus e, ineoquepuncto puta н ,vt Fe ad Eнfit,vt refiduum

ex fegmentis ad inícriptamfiguram;quare etiamerit componendo

vt h F ad F E , ita totus Sector ad refiduum ex fegmentis ; cùm verô il-

lud refiduum fit minus ipatio g, eritmaior proportio Sectorisadrefi-

diium, quam Sedtoris ad ípatium g, ideoque maior proportio н F ad

F e ,qua: eft vt Sector ad refiduum , quam d F ad F e , qua: eft vt Sector

ad ípatium g.maior ergo erit н F quam d F,ergo н centrum grauitatis

fegmentorum refiduorum, cadit extra arcum, &: conièquenter extra

n-j.hutm fCgmentumаDC, a quod fieri nequit; ergo centrum grauitatis infcri

ptas figura: non coincidit cum F,ex quo abfurdumfequitur.

Cadatíecundó centrum grauitatis infra Fini. Cùm E fit centrum

grauitatis totius id eft Sectoris , & i centrum grauitatis figura: inicri-

pta:, centrum reliqui fit н;vtprius, erit maior proportio Sectorisad

refiduum ex fegmentis compofitum , quam d f ad d e , ergo quoque

diuidendo maior proportio figura: inícripta:, id eft Seel oris demptis

refiduis fegmentis, ad refiduafegmenta, quàm de ad E F ,muItoque

maior quàm d e ad E i ; ied vt inícripta figura ad refidua fegmenta, ita

h e ad e i , ergo maior proportio н e ad e i , quàm de ad e i , ergo н e

maiorquàm de, ergo н caditextra Sectorem,centrumnimirumgra-

bi7.buiui uitatis refiduorum íegmentorum,ergo extra fegmentum ad c,bquod

fieri nequit; ergo nec infcripta: figura: centrum grauitatis cadit infra

ï,ex quo id impoífibileiequitur.

сго.Ьмш Cùm ergo inícripta: figura: centrunvquod neceflario cadit infra E

Sectoris centrum,nec coincidat cum F, nec cadat infra F, cadet intra

ípatium
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ípatium F e ,eritque vicinius centro Sectoris, quam fit datum ípa-

tium F E .

Itaquepoífibile eft Se&ori circuli,&:c. quod oportuit demonftrare.

PROPOSITIO XXVIII. THEOREMA XXIV.

Omnùfigur& reäiline&, Seäorieuidenter infiriptägra-

uitatis centrum3minmabeñàcentro circuii 3duabns ter-

tiisÇemidiametripartihm.

С It circuli Se&or a в с d, l P

^figura rectilinea euiden

ter infcripta aEDFCв.

Dico centrum grauitatis

figura: infcripta:, minus ab-

efle à centro в, duabus ter-

tiis iemidiametri в d.

Sumatur enim triangu-

lum в F с , & ex centro gra

uitatis ipfius g , inueniatur

centrum grauitatis totius

figura: euidenter infcripta:,

quod fit h ,& confequenter reliquç partis dempto triangulo centrum

erit i; lineâ в g к bifecante angulum trianguli всF, & lineâ вн D, bife-

cante angulum totius figuras infcripta: , lineâ denique вu, bifecante

reliquam figura: partem,dempto triangulo в F c.erititaque i h ad h g,

vt triangulum в F с ad reliquam figura: infcripta: partem, &confe-

quenter vt angulus F в с ad angulum Fв a,& iterum vt eorum dimidij,

id eft Fвкad F в l ,quibus cùm finta:quales lвd ,dвk, conftatveró

angulum lвd efle minorem angulo dв к (nifi figura infcripta duobus

tantum conftet triangulis de quo ftatim ) aergo в н minor erit в i, & в i яю.Ьнм

minor в g , multo ergo minor erit в н quam в g , fed в g minor eft dua

bus tertiis femidiametri partibus,cum fit fùbfêfquialtera вм , qua: fè-

midiametro minor eft, ergo &вн minor erit duabus tertiis femidia-

metri,qua: eft interuallum feu diftantia h, centri grauitatis figura: in

fcripta: à centro в. ■ .

Si vero figura infcripta duobus tantum conftet triangulis, cùm illa

fintíequalia,eruntetiamвg,вi a:quales,&angulus iвh ¡equalis hвg,

Sí б h perpendicularis ad i g, ideoque minor в g , qua: minor eft dua

bus tertiis femidiametri partibus,ergo & ipfa вн.

Q^are omnis figura: re&ilinear,&:c. quod fuit oft'endendum.

D3 PRO-
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»17

bxS.huim

PROPOSITIO XXIX. THEOREMA XXV.

ЗЧ^иШш Sectorù circuii grauitatù centrum , ab'eß à

centro circuit 3 interuaüo quod excedât duos tertiasÇemi-

diametri.

С It Sector circuli A в С D.

^ Dico centrumgrauitatis

ipfius, non abefle à centro в,

interuallo quod íuperet duas

tertias femidiametri в d.

Si enim fieri poffit, ilnt в F

dux tertia: femidiametri, & e

centrum grauitatis Sectoris,

apoifibile eft Seârori flguram

rectilineam euidenterinfcri-

bere , cuius centrum grauita

tis minus diftet à centro gra

uitatis Sectoris , dato inter

uallo F e , & confequenter

magis abfit à centro в , inter

uallo в F , id eft duabus tertiis

femidiametri partibus,bquod

fieri neqiüt ; ergo пес cen

trum Se&oris poteft à centro circuli abeíTe maiori interuallo , quam

duarum tertiarum femidiametri,ex quo impoifibile illud fequitur.

Igitur nullius Seitoris circuli,&c. quod fuit demonftrandum.

PROPOSITIO XXX. THEOREMA XXVI.

Omnis Seäoris circuligrauitatis centrumjninusdifiat

àcentrofui circuli,duabus tertiis(èmidiametripartibus.rtuslen. ¡

'It Seitor circuli aB CD.

s1
0 Dico centrum grauitatis ipfius minus abefle à centro circuli в,

duabus tertiis íemidiametri в D.

Si enim nonabfit minus,cùm magis etiam abefle non poflît,poterit

abefle duabus tertiis femidiametripartibus. Sit igitur e, & в e dua;

jtaJMfiif tertia: femidiametri; acùm в d Se&orem bifariam fecet, ducantur

etiam в F bg, quae squales partes bipartito diuidant, ducaturque н i

per
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cxo.huttu

ius.

per E,perpendicularisad вd,

qua: lineis вF,вg occurrat in

i & h , erunt h & i centra

grauitatis partium , b nulla

enim alia linea per e , bifa-

riam diuideturin E,termina-

ta ad в F,в g кcшп centra gra

uitatis partium ob earum a:-

qualitatem debeant eiTe in

linea per E bifariamfe<3:a,er-

go h erit centrum grauitatis

partis feu fectoris aв d ,fed в н

maior eft в E ,quas eft duarum

tertiarumfemidiametri,ergo

centrum grauitatis Se£toris

AвD , abeft amplius duabus

femidiametri partibus, d quod fieri non poteft ; impoifibile igitur erit dig-hui*

centrum grauitatis totius,abefle duabus tertiis femidiametri parri-

bus,exquo confequitur.

Ergo omnis Sedoris grauitatis centrii,&c.quodfuitoftendendum.

PROPOSITIO XXXI. PROBLEMA V.

<*Âdato quolibetcirculoauferre Seelorem3cuius centrum

grauitatismagüdifletà centro circuli 3 quolibet interuaüo

dato3 quodminusfitduabm tertiisfemidiametripartibus.

T~4Atus fit circulus aвC , cu-

■^ius centum в , & data li

nea e , minor duabus tertiis

partibus femidiametri.

Propofitum fitauferre Se-

ñorem , cuius centrum gra

uitatis magis diftet à centro

circuli в,dato interuallo е.

Cùm e fit minor iübfefqui-

altera femidiametri dati cir

culi , à ducta qualibet femi-

diametro в d , auferatur в F

fefquialteralineç E5erirenim

в F minor в d, per F ducatur

G h ,perpendicularis в D,fe-

cans
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a g.pttitio

Archtm.

de tquif.

bib. hини.

cans circulum in с Sc н , du-

canturqueвc,вн.

Dico gвнDeíleSe&orcm

qui poftulatur.

Sumatur in linea в d, qua:

Sectorem bifariam diuidet vt

conftat , linea в i a:qualis E,

erit i centrum grauitatis tri-

anguli вgн, cum в i fint dua:

tertia: в F , fùmatur quoque

punctum к efle centrum gra-

uitatisfegmenti gDн,aquod

erit intra d F , cùm i & к fine

centra partium,bcentrum to

nus erit intra i к, puta pun

ctum L , quod magis diitat à

púnelo в , interuallo в i , id eft: linea: e.

Igitur à dato circulo, &c. quod fuit faciendum.

PROPOSITIO XXXII. THEOREMA XXVII.

Si quolibet Seäore circuii bifariamfetto 3k latere eius

uelutbafidefcriptumfuerit triangulum 3 dimidio Settori

äquale3communemcum Settore eumhabensangulum3qui

adcentrum circuli efl , deindeà vertice tnanguli ad bafim

produtta linea qu&fimile priori triangulum conflituat3

centro^ Settorisalius deferihatur Settor 3 eiufdem anguli

cum dato Settore 3cuius latusfitfefquialterum eins line&3

qua intercentrum circuii&concurfum lineлa 'verticedu-

tt& adproduttam bafim,interiicitur -, trianguli vertex erit

centrumgrauitatis Settorispoflremo defiripti.

СEctor circuli fitвaDC, bifariam fectus à linea в d, defcriptumque

^triangulum a e в,a:qiiale dimidio dicti Seetoris adв, & fitvt a в ad

в E , i ta в e ad в F,ducatutque e F ;ieu ducatur E F,vt triangulum вe F,fit

íîmile triangulo в EA;íümatur deinde вgíeíquialtera вF,&centroB

interuallo в G,deícribatur Sector в g i h.

Dico
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primi Л

Dico pundum e efle centrum grauitatis Sectoris в н к 1.

Si enim non fit; cum fitin linea в к,cadet íüpra vel infra pundum е.

CadatPrimumfupraE in к,&fiatvtвкadвi,itaв E adß l,5¿ cen

tro в interuallo в l deícribatur Sector в l м,а erit e centrum grauitatis a 7.petit.

Sectoris в L м,cùm Sectores в l м &c в g i h fint figura: fimiles,& puncta Archm-

e & K invtroque fimili-

ter ponantur, fitq; pun-

dum к , ex hypothefi

centrum grauitatis Se-

ctorisBgiн.

Diuidatur в L in n, vt

BL fitfeiquiâlteraвn,&

iuxta ea qua: Propofi-

tione nona ofteniàîünr,

ducta fit в o , vt deinde

ducta e в1, diuidatur ad

во in Qjiac ratione, vt

fit p Q¿d Q. E , vt angulus

p e o^ad an^ulum Q^E ,

&duabus lineis qBi.вe,

fiimptâ tertiâ propor-

tionali в r , excedat li

nea в F lineam в r minoriinteruallo,quam Fn,quo в F fuperatвn,&:

confequenter fit maiorquâm в n,fumaturquoque angulus lвs du-

plus anguli L в о , & angulus t в v a:qualis angulo lв о,& perpunda R

& e ducaturlineaquceoccurratвvinx.

Cùm linea: q.в, в e, в r fint tres continua: proportionales ex con-

ftructione,erunt triangulaB e r , в e Qjimilia,&£ anguli в e r , в QEjequa-

les,ergo etiam anguli deinceps , id eíl в e x, в Qp,a:quales erunt , ergo

¿¿triangula вех, в p ofimilia erunt, cùm praeter angulos вe x,в p

etiam angulos e в x, qbj, a:qualeshabeant,quare in triangulis в qjs

вех eritficutpQjid Qв^itaExad Eв,fimiliter etiam in triangulis в qEj

вrE,eritficutвq^ad QE^ita вe ad Er,fedpQ¿ft ad q£vt angulus в pq^i

ad Q¿E,id eft angulus lb о ad о в t,ergo etiam xe erit ad er,vt angu

lus lв о adangulum oв t, ergo etiam vt angulus lвs, qui eft duplus

anguli L в о ,ad angulum s в м,qui eft duplus anguli о в t, ergo erit x e

ad Erreciprocè,vtSectorLвS adSectoremsвм,quia Sedores ha-

benteamdemproportionem quam anguli; cùm vero e fit centrum

grauitatis totiusSectoris в L м, & во bifariamfecetSedorem lbs,&

bn Sedorem s в м, partes totius Sectoris , & linea rx per e duda ,

vtrimqueterminataadвO,в n diuidatur ad punctum E,in recipro-

E cam
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ь xplntim cam proportionem partium,berunt r &x centra partium,ergo r erit

centrum grauitatis Sectoris lвs ; fed rb eft maior вn duabus fcilicet

tertiis в L,ergo alicuius Sectoris centrum,plus duabus tertiis femidia-

metri partibus diftatà

c)o.buiu4 ^-^Л, centro circuli, с quod

fieri nequit; non igitur

centrum grauitatis Se

doris в g н i , cadi t fix*

pra E ex quo hoc ab-

íürdumfequitur.

Cadat fecundo in

fra Ein к, &fiat vt вK

adв i, itaвE adвL,&

centro в interuallo в l ,

deícribatur Sector в l

m, erit e centrum gra

uitatis Sectoris в L M,

vt fuprà oftendimus.

Diuidatur в i in n,

vt в L fit "feiquialtera

bn,& iuxta propofitionem 3i.inuentus fit Sedor в l s , cuius centrum

grauitatis r,maiori interuallo diftet à centro circuli в,quam fitinter-

uallû linea: в F ,quod eft minus в n,ícilicet duabus tertiis ièmidiametrt

в L,dudaque fit вr o,diuidet illa bifariam Sectorem в L s ,fiat angulus

TвVarqualis angulo lb o ,ducaturque re, donee occurrat вv inx.

Quandoquidem e fit

centrum grauitatis to-

tius Sectoris в l м , & r

centrum grauitatis Se

doris в L s , d centrum

grauitatis reliqui Sçdo-

ris s в м , erit in r e pro-

duda,cied etiam erit in

в v, qua: ilium bifariam

fecat,ergo in x, ergo erit

vt e X ad e R ,ita Sectof

в L s ad Sedoremвsm,&

fimiliter angulus lвs ad

angulum s в m , eorum-

. . I I у у,Г ^ ^:-~-хм Яuс àiaûdij,fcilicet an*

gulus L о в ad angulum

овт,

d t.primi

Archtm.

it d quip.

CIO.
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О в т , & angulus t в V ad angulum t в о , vt iam oftendimus.

FiatdeindevtвR adвE,itaвE adßQ,ducatur Eç^&producaturvf-

que in p,ducatur item aQjfimilia erunt triangula reв,e qb,, & anguli

reв,e QR£equales,ergo & in triangulis в E x, в QPanguli в e x, в qp qui

prioribusfuntdeinceps,a:quales erunt, ergo 6c triangula в ex,в qp Ci-

milia vtante oftendimus, eritquevtExadEв,itapO^idQB,&:vt eb

ad er ,ita QBad QE^ergo ex asqualitate vt e x ad e r , ita p Q¿d qe^ fed

ExadEr,vt angulus ab c^ad q£E ,hoc eft vt angulus lв о ad angulum

OвT , fergo triangulum aQвa:quale Sectori вaY,ergoвQ>maiorBA; íé.huim.

fed ев eft media proportionalis inter в Q¿вr > item inter в a, вF , ergo

reclangulum mbBF,BA,a:quale eft re&angulo fubвr,BQ¿ergo erit vt

в F ad в r, ita в вa , fed в e eft minor в F ex conftruâ:ione,ergo erit

вQminor вa, ergo в Qjimul erit maior & minor в a, quod fieri nequit;

non cadet igitur centrum grauitatis Sectoris в g i h infra e ,ex quo ab-

iiirdum confequitur ; fed oftenfum eft etiamnon cadere fupra E,ergo

erit ipfum punctum e , centrum grauitatis Seétoris в g i h.

Igitur fi quolibet Sectore circuli,&c.quod fuit demonftrandum.

PROPOSITIO XXXIII. THEOREMA XXVIII.

Si quolibet Se£1orecircuii è centro bifariam diuifo,dutta

fueritperpendicularis in lineam bifecante'3 àpuntto Uteris

quod duabus tertiis partibusJèmidiametri abfit a centro

circuli, &fiat vtdimidim SeBoris лгеш adÇemidiame-

trumjtaperpendicularis duelaadquartamquamdam li

neamecentro circuii in linea biÇecantefumendam/ш ter

minuseßcentrumgrauitatis Settorispropoßti.

С It datus Sectoraвcfectus

'-'bifariam à femidiametro

Dв, & latere aв diuifoin E,vt

AвíitíéíquialteraвE,du¿tafit

E F perpendiculans linea: dв,

& ponatur efte vt arcus D a ad

femidiametrum a в , ita e F

ad в g.

Dico punctum g efte cen

trum grauitatis Sectoris pro-

pofiti.

Fiat enim vt вe ad в g ,ita

Eg adвк,ducanturq; ge gk,

item centro B,interuallo вg,

E a
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defcribatur arcus g h i , Sc eodem centro interuallo в к , deferibatur

arcus KLм,&producatur in n.

Cùm ííc vt arcus da ad íemidiametru aв , ita arcus g h i ad femidia-

metrum вg,& vt arcus da ad lineam aв,ita e F ad вg,eademerit pro-

portio arcus gнi adgв,qua:

reda: EF ad в с , igitur arcus

gнi eritreébe e F a:qual is,í*ed

triangulum с e в habet bafim

íemidiametrum Sectoris в g

h i , &:altitudinem E F a:qua-

Iem arcui g h i,ergo eft a:qua-

le Sectori BGн i ; item Secto-

res Bс hi, вklм, cum fint fi-

miles, iimt in duplicata ratio-

ne fuarum íêmidiametro-

rum, cùm verô fit vt в к ad в g,

itaвC adвE,eritSectorвкLм

ad Sectorem вgнi,vt в к ad

в вe ,&:conuertendovt be ad

в к,ita Sector вghi adßкLм,

& permutando vt triangulum в g E ad Sectorem вgн i,ita triangulum

вgк ad Sectorem в кLм ; fed triangulum в g e oftenium eft Sectori

вG h i xquale , ergo& triangulum bg к Sedori bklм a:quale. Cùm

igitur SedorвкмN fit bipartito diuiíus à linea вм, & Sectori вklм

fit a:quale triangulum в g k, produdo latere в м compreheniùm , fit-

que triangulum все fimile triangulo вgк , &: ваíefquialtera вE,Se-

л)1.Ь**ш doris вADC,a centrum grauitatis eftpundum g.

Ergo fi quolibet Sedore circuli, &c. quod fuit demonftrandum.

PROPOSITIO XXXIV. THEOREMA XXIX.

4)atо quolibet Señore circuli 3 è centro bifariam dtuifi,

fiji^t ut Seclorisагсш, adduos tertio*partes reelлfubten-

dentis arcum3 itaÇemidiameter ad quartam quandam li-

neam è centrofumendam , in ea qu& SeBorem bifariamÇe-

cat3 eius terminus erit centrugrauitatis SeBorispropofiti.

Clt aвCD Sector circuli, dudaque вD Sectorembifecante,fitvcluti

^arcus ad с ad duas tertias íubtenia: a с , ita iemidiametcr в d ad

quartana в е.

Dico
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Dico E efle centrum grauitatis Se&oris propofiti.

Diuidatur enim ав in F,vt fit а в feiquialtera fb,& ducatur fh pa-

rallela a c.

Cùm в F fit fubfefquial-

tera в a , & fit vt в F ad вa,ita

F h ad ac,erit quoque Fh

duarum tertiarum ac, qua-

reerit vtarcus adc ad Fh,

ita ab ad в e , & vt D a dimi-

dium arcus a d с , ad F g di-

midiam F н , ita a в ad вe,

ergo conuertendo vt arcus

a d ad rectam aв , ita F g

perpendicularis linea: вd,

ad lineam в e ; cùmigitur aв

fit feíquialtera Fв, per pra:-

cedentemaconftabit E efle

centrum grauitatis Sectoris

propofiti.

Igitur dato quolibet Sedore circuli,&c. quod fuit oftendendum.

PROPOSITIO XXXV. THEOREMA XXX.

Sidatumfuerit quodlibetfigmenturn circuiifimicircu-

lo minus , duftififefimidiametris qu&figmenti arcui infi-

ßunt -, inuentùdeinde сentrisgrauitatis SeЙогis trian-

guliàSeêlorislateribus &figmentifubtenfa comprehenfi,

filinea atraqueconnetfens centragrauitatisinuenta/uer-

fikscentrum Seeloris produila ita augeatur, vt augmen-

tum ad compofitam ex augmento & inuenta iam linea,

qmcentra conneclit3eam habeatproportionem, quamper

pendicularis ab extremo arcus Sefforis dufla in Secloris

latus3 adfigmenti arcum , erit illiusaugmenti extremum,

centrumgrauitatis datifiegmenti circuli.

E 3 Sit
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С It aDC fegmentum femicirculo minus , ductiique ad centrum cir-

^culi cuius eft fegmentum lineis ав, с в,itempoiîtis, Fquidem cen

tro grauitatis Sectoris aвсd ,at puncho e centro grauitatis rrianguli

А в c,per qua: ducta linea e F ita producta fit in g , vt quemadmodum

c Cнperpendiculansin aв, ad

arcum a D c, ita fit g F ad to-

tamgE.

Dicopunctum g, efle cen

trum grauitatis íegmenti a

dс.

a Cùm enim linea e F du-

catur per centrum totius, id

eft Se¿toris;& vnius partis, id

eft trianguli;erit in illa veríùs

F producta centrum reliquae

partis, id eft fegmenti adc,

in eoque puncto puta g, vt li

nea EF ad F g , habeat reci-

procam proportionem partium ;fed illam habet eF ad F g; nam vt eft

perpendiculans сн ad arcumad с, ira eft triangulum aвc adSecto-

remaDвc; (Sector enima:qualis eft triangulo iùb bafia:quali aв,&

altitudinequa:íEqualisfitarcui adс) ergo triangulum & Sector funt

in proportione g e ad g F,& diuidendo vt triangulum aвс adfegmen-

b t.primi tum a d c,ita F g reciprocè ad F e. bCùm itaque F fit centrum grauita

tis totius,centrum vero partis,id eft trianguli fit e ,erit G centrumgra

uitatis reliqui,id eft iegmenti adс.

Ergo fi datum fuerit quodlibet,&c. quodfuitoftendendum.

a Z.primi

Arclnm.

de iqui-

fander.

Archim.

dtiquip.

PRO PO SITIO XXXVI. THEOREMA XXXI.

Si datm'fueritfemicirculm , aut circuiiportiofemicir-

culo maior3parte circumferentiA ÇfduabusÇemidiametris

comprehenfa , ficutdimidimагсш, adduas tertiaspar

tesfita fubtenf& , itaperpendiculars è centro circuli in di-

BamÇubtenfam , adquartamquampiam lineam 3fumen-

' damàсentro3т linea totamportionem è centro bifecante,

in eins termino erit centrum grauitatis femicirculi 3 aut

portionspropoßta.

Sit
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Sit dams femicirculus , autportio maior vt earn iam defcripfimus

ADC,quam bipartito iècet вd, ductaque aD,fubterua dimidij arcus

aED,ineamqueperpendicularisвF ;fi ponatur efle vt arcus aED,ad

duas tertias partes ma:fubtenfa: aD,itaвF adвg.

Dico punctum g efle

centrum grauitatis femi-

circuli , au t portionis pro-

pofita:.

ProducaturвF in E,qua:

bifecabit Sectore Aвde,

fimiliter reliquumSecTro-

ris dimidium, fcilicet в D

КС bifariamfecetвк, du-

catur E к , &per punctum

g ducatur h i , parallela

E к , occurrens iuieis в e,

Bк,inн&i.

Cùm в d totam portio-

nem bifariam fecet,& li

nea: be, в к reliquas par

tes, erif arcus EDк dimi-

dio arcui portionis a:qua-

lis , & E к arqualis A d, &

confequenter linea в l x-

qualis в F ; ergo vt вF ad

Bg, itaBLadвg, id eft vt

arcus aE d,ad duas tertias

fubtenfa: ad ; at in trian- A С

gulo в e к, linea F i eft bail parallela , ergo latera in eamdem propor-

tionem diuidit, icilicet in proportionem linea» в l ad L g ; erunt igitur

Eвadвн,&Bкadвi, ficut arcus fingulorumSe&orum, ad duas ter

tias ша: fubtenia:, »ergo punira н & i centra grauitatis Sectorum шц.Ьтш

AвDE,CвDк,bergo centrum totiusin н i, fed etiam eftin в D,ergo ъю.Ыи*

in g.

Igitur fi dams fueric femicirculus, &c. quod demonftrare opor-

tuit.

PROPO-
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PROPOSITIO XXXVII. THEOREMA XXXII.

Si datumfueritfigmentumquoddamfemicirculo ma-

ius,duclif<Làbafis extremis duabus adcentrum lineis,fa-

cti(fe cum baß trianguli , Çtf reliqua portwnis grauitatis

centrafuerintdata\produäo vno trianguli latere,&in il-

luddemijfaperpendiculari 3 ex oppofito oafis extremo,fili

nea centragrauitatis trianguli reliquä portionis con

nectent, ita diui[afuerit ,.4Jt quamproportionem habet

figmentiarcus, adperpendicularem ïamduäam , earn ha-

, beantpartes lineл, hac lege/vtmaiorpars centrograuitatis

trianguli adiaceat; hoc diuifionispunclum ,erit centrum

grauitatisfegmentipropofiti.

CltaDC fegmentum í'emicirculomaius,duc3:iíque aв,Cвfemidia-

^metris, trianguli aвc grauitatis centrum fit E,reliqui verô Se&oris

grauitatis centrum fit punctum F , producatur a в in g, ducbque ad

earn perpendiculari с н , po-

natur linea E F dicta grauita

tis centra coniungens , ita di-

uiiain i,vtquam proportio

nem habet arcus íegmenti

ad perpendicularem с н ,

earn habeat e i ad i F.

Dico punctum i, сЯс cen-

trü grauitatis di£H íegmenti.

a NeceiTe enim eft,vt cen

trum grauitatis fegmeti pro

positi, fit in F e connectente

centra partium, bin eoque

punfto, quod lineam diuidit

de equi- reciprocè in rationem partium \ at triangulum ad refiduam portio-

fonder. nem illam habetproportionem, quamсH ad arcum fegmenti, (illa

enim portio a:qualis eft triangulo rectanguIo,íiib íemidiametro &: al-

titudinequxfit dido arcui a:qualis) in eamdemque polùimus reci-

procè diuiíam lineam Fe , ergo i erit centrum grauitatis íegmenti

propofiti.

Itaque fi fiierit datum quoddam fegmentum, &c. quod fuit de

monstrandum.

PROPO-

Ъб.&7.

frimiAr-

chimtdU
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PROPOSITIO XXXVIII. THEOREMA XXXIII.

Sifermento circuii vel ettipfis 3figurare£tilinea euiden-

terinfiriptafuerit3figmentorum reliquorum demptâfigu

rainjcriptâ 3 communegrauitatis centrum,minusaberit à

ßgmenti vértice 3 dimidio linea3 qua à vertice admediam

bafim ducitur.

CEgmento aвс, euidenter inTcripta fit figura adeFвghiс.

^ Dico magnitudinis ex reliquis fegmentis, demptâ figura inicri-

ptâcompofita:,grauitatis centrum, (aquodeftin diametro в к) minus uz.huim.

abefle à vertice в,

dimidio.linea: в к.

Ducantur aв, св,

fegmentoque а e в

euidenter infcripta

erit figura aDE F в,

& fegmento с н в

figura ciнgв,qua-

re ductis e L , н м

diametris , b erunt

centra grauitatum

magnitudinu com-

pofitarû exfegmen-

tis refiduis, demptis

figuris ADEFв,Ciн

gв,in lineis EL,нM.

fit n centrum gra-

uitatis , magnitudi

nis compouta: ex fegmentis

portionis aeв,& fumatur о

centrum grauitatis, magni

tudinis cópofita: ex fegmen

tis portionis вне, duäaque

nO,ccùm centrumgrauitatis

ex omnibus compofitaîfit in

nо,&dfitpra:tereainBк,erit a к с ttiJmhm.

in p , qusc communis vtriuiq;

linea: interfe&io eft ; ducatur deinde l м-, cadetilla infra n о , &cùm

lineas aв, вс fecet bifariamin l & M,lineam quoque в к bipartito fe-

cabítin Q^quaproptercùm p cadatfupra Q¿ pun&um p, centrum gra-

F uitatis
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Ь i^.huittt

ci.pcßu- "

latum Lu-

tiVaitrif.

¿i.ptttti?

jírchim.

dt

uitatis magnitudinis ex omnibus iègmentis compofita:,aberit à vérti

ce в,interuaIIo вp,quod minus eft в Q,dimidio h'nea: в к.

Igitur fi fegmento circuli vel ellipfis,&c. quod fuit demonftrandu.

PROPOSITIO XXXIX. THEOREMA ХХХ1У.

Cuiuflibetfegmeti circuli veleliipfisgrauitatiscentrum,

plmdißat afermenti vertiee 3 dimidio diametri Çegmentu

С It aвс fegmentum circuli

^vel ellipíis, & linea в e fe-

gmenti diameter.

Dico Centrum grauitatis

íegmeti, a quod eft in diame

tro в E , plus dimidio в e , ab-

efle à vertice в.

Si enim id verum nonfît>.

vel aberit dimidio linesc be,

vel interualloquod dimidio-

minus Ht,z fegmenti vertice.

Primo ponaturabefle di

midio вE,fitque punctum т>у

ducatur per d linea F g,pa-

rallela a c, occurrens vtrim-

quearcui/cgmentiin F 8c cy

& per punclra F e c, defcriba-

tur fegmentum circuli vel el-

lipfis , a:quale & fimile fe-

gmento F в G,totumqueca-

detintrafigrrramaEgc, quar

omnia ex geometría euiden-

tiaíunt. bSegmenti quoquc

Feg centrum grauitatis erit

in d e , & fir н , centrum item

grauitatisfegmenti fвg fît i,

c erunt d h & d г xqtrales,

<îideoq;magnitudmrs com-'

pofîta: ex fegmétis eïxî,^Е g,

commune grauitatis cen

trum erit d, ob arquabtatem

& fîmilitudinem íegmcnto-

rum , ôc ex d arquipondera-

bunn
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bunt; additâ igiturmagnitucüne, qua: cum fegmento Feg, cömponit

fíguram aFCg,cinclinabitpondus ad partes íegmenti F e g, totaenim e 1. pttim

compofita magnitude- a F с g ,ponderat ad partes fegmenti feg ;fnam ^rcb,m-

cum totius fegmenti aвc, centrum grauitatis u t in в E , item & ablata: p0„¿

partis EBG fit in eadem linea, etiam reliqua: figura: aF g с, erit in ea- t's. prim*

dem linea, jríedetiam eft intra ipiàmmet figuramAEсc, ergo erit in- j*rf

tra lmeam d e , ideoque tarn íegmentum Feg, quam hoc quod addi- ponder.

turn eft fimulfumpta, ponderant ex de , cùmiçitur inclineturpon- g

dus,non erit D centrum grauitatis fegmenti aвс. лгсЫт.

Ponatur fecundo centrum D,abefl'emmoriinteruallo,quamfitdi-

midiumвE,&:íumatur dk a:qualis Dв,&per Fkg defcribaturí'egme-

tum circuli vel ellipfis vtfuprá,quod amplius cadet intra fïguram a F

cc,&inftitutâvtprius argumétatione,idemabiürdumconfequetur.

Idcirco cùm centrum grauitatis fegmenti a в с, nec dimidio linea:

в E,nec interuallo dimidio minori aЬе1Ге poflit, cadet vltra dimidium

lineas в e ,feu diametri fegmenti,initio iùmpto à vertice.

Quare cuiuflibetfegmenti,&c.quodoftendere oportuit.

PROPOSITIO XL THEOREMA XXXV.

Centrum grauitatisfigura 3Çegmento circuli veleUipfis

euidenterinferipu3nonpotefiidem ejfe 3 cumcentrograui

tatis ipfiusÇegmentu

С It aвс Tegmentum circuli vel

^ellipíls,6¿ngura adвe c,illi eui-

denterinícripta.

Dico vtriuíque idem eue non

pofle grauitatis centrum.

Sienimfieri poflit, acùmiltin

diametro в F,fítpunclum g.

Cùm g fit centrum totius^d eft

íegmenti ; & partis, id eft figura: A

euidenter inícripta:, b erit etiam

centrumgrauitatis reliqui, id eft

magnitudinis ex refiduisfegmen-

tis componte, ergo в g erit с mi

nor dimidio в F, & fîmul <1 maior,

quod fieri nequit; ergo пеc hoc X

vnde íequitur, fcilicet idem efle fegmenti , & figura: euidenter in-

fcripta: grauitatis centrum.

Ergo centrum grauitatis figurar,&c.quod fuitdemonftrandum.

F 2. PRO-

bi i.primi

Solidorum

Luci Vor-

¡trij.

с ¡j.huiut

¿yj.huuu
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huiiet.

с i.primi

Archim.

it tquip.

PROP O SITIO XLI. THE O REMA XXXVI.

Sifigmento circuii velellipfis,figura геШИпеа fiuerit

euidenter inÇcripta 3 totinsfigmenti grauitatü centrum,

erit uerticifigmentipropinquius^quam centrumfigura in-

firipu.

CIt aвc fegmentum circulivelellipfis,& adвec figura re&ilinea,

^fegmento euidenter inicripta.

Dico centrum grauitatis fegmenti , minus diftare à vertice, quam

centrum grauitatis figura: e-

uidenterinfcripta:.

a Cumvtriuíque magnitu-

dinis centrum grauitatis fit in

в F, fegmenti diametro , ьпеc

idem poífit efle vtriuíque

centrum ; fit g centrum íe

gmenti, н vero centrumma-

c gnitudinis , compofitíe ex re-

fíduis fegmentis , demptá fi

gura inícriptâ.Cùm g fit cen

trum totius , Sc н centrum

partis, cnecefle eft centrum

reliqua: partis cadere ad al

terampartem g, ideftinali-

quod punctum i, d& cum н

fit vicinius vertici quàm G,

«debebit i efle remotius à

A * c vertice quàm g.

Itaque fi Tegmento circuli vel ellipfis , &c. quod oportuit de-

monftrare.

PRO-

4
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PROPOSITIO XLII. THEOREMA XXXVII.

Datofermento circuii fuelellipfisípotefifigura ntlilinea

euidenter infiribi, vt linea qu& inter centrum grauitatis

figmentiÇfcentrum infiriptafigura interiicitur3fit cpua-

cumquelinea reВâ data minor.

СEgmentum circuli vel ellipfis fit aв c,centrum grauitatis eius E,in-

^teruallum datum EF,itavtF fit infra^cum centrum grauitatis fi- a4i.

guras cadat infra centrum fegmenti.

Sumatur aliquod ipatium

G,ad quod fegmentum ma-

iorem habeat proportionem,

quam в F ad E F , &fegmento

figura euidenter infcribatur,

donec ipatium ex refiduis fe

gmentis,dempta infcripta fi

gura compofitum, fit minus

ipatio g, confiat verô id fieri

poíTe.

Dico centrum grauitatis

illius figura: infcripta:,cadere i

fupra F.

Sinon cadat fupra F,vel ca

det inipfum F, vel infra.

Ponamus primo coincide-

re cum F ; cum e fit centrum

totius fegmenti, & F partis,

feu figura: euidenter infcri

pta: , ь erit centrum reliqua: A a c ь s.prim*

partis,ideftmagnitudinis exrefiduis fegmentis compofitç,inFE,pro- £chim-

duâ:averfusE,ineoquepunftoputaн,vtFE,adEн fit,vt refiduum ex

{êgmentis,adinfcriptamfiguram; quare etiam componendo erit vt

h F ad F e ,ita totum fegmentum,ad refiduum ex fegmentis ; cùm vero

illud refiduum iuxta conftruérionem fit minus ipatio g , erit maior

Proportio fegmenti ad refiduum, quàmfegmenti ad fpatium g, ideo-

que maior proportio н F ad FE,qua: eflvtfegmentum ad refiduum,

quàm в F ad F E ; ergo н centrum grauitatis ípatiorumrefiduorum,ca-

dit extrafegmentum aв c,c quod fieri nequit. igitur centrum grauita- с 17

tis infcripta: non coincidit cum F,ex quo abfurdumconfequitur.

F 3 Cadat
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Cadatfecundp centrum grauitatis infra F in i , cùm e fit centrum

grauitatis torius,ideftíégmenti; & i centrum grauitatis figura: mícri-

pta: , centrum reJiqui , id eil

magnitudinis ex refiduis ie-

gmentis compofitx fit н ; VT

prius erit maior proportio fe-

gmenti ad refiduum, quam

в F ad в e , ergo quoque diui-

deüdo, maior erit proportio

figura: iníeripta: ad refidua

íegmenta, quam be adE F,

multoquemaiorquàmвE ad

E i , íed vt infcripta figura ad

refidua íègmenta , ita н e ad

E i, ergo maior proportio н E

ad E i, quam вe ad e i , ergo

h e maior в e , ergo н cadit

extra íègmentum , centrum

nimirum grauitatis refiduo-

Aij.hmus / |p \ rum iegmentorum , d quod

fieri nequit ; ergo nec iníeri

pta: figura: centrum grauita

tis cadit infra F,ex quoid im-

poífibile fequitur.

Cùm ergo infcripta: figura: centrum grauttatis , quod neceíTario

cadit infra e centrum fegmenti,noncoincidatcUm F,neccadatin£ra

F,cadet intra ípatium Fe, eritquepropinquius centro iègmëti, quam

fit datum ípatium F e .

Quare poílibile eft dato fegmento, &c.quod fuit demonílrandum.

PROPOSITIO XLIÏL THEOREMA XXXVIIL

Si dentur duoßgment%3vnumellipßs alterumcirculi,

&quamproportionem habetfermentum ellipfis ad totam

eüipßm,eamdem habeatßgmentum circuii ad totum cir-

culum-0in vtroque reäiiine&figurи euidenter deßriban-

tur3quarum laterafint multitudine œqualia 3figurarum

centragrauitatü 3ßmüiterßcabuntßgmentorum diá

metros.

Sit
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CItAвcfegmentumellipfis, de Ffegmentum circuli, & fit fegmen-

^tum ellipfis ad totarn ellipfim aв с g,vt fegmentum circuli ad totum

circulum D E F н,& fegmento quidem ellipfis, figura apnlbмo qjï,

cuidenter infcripta fit, Te

gmento verô circuli, figura

DXTRESvXF.

Dico centra grauitatis

vtriufque figuras infcriptae,

fimiliter fecare diametros

íegmentorum в i,e к.

Iungantur LM,Nо,?Q,

inellipíh &rs,tv,xy in

circulo.

Iam fuppono ex Coni-

cis , dudas lineas inter iè

parallelas efle,& ad diame

tros bifariam diuidi; & pa

rallelas in fègmento elli

pfis , cum reípondentibus

comparates-, inter fe eam-

dem habere proportio-

nem , quam illa: qua: in fe

gmento circuli reípondent

illis, qux in ellipíi inter fe

comparata: íünt; deniqüe

rpías íegmentorum díame*-

tros,ad totas íuaramfigu-

rarum diametros, eamdem

habere proportionem, со

quod fegmentornni aréar,

ad totas íuarum figurarum

areas, eamdem proportio

nem habeant. Нате enim

omnia ex Conicis demon-

ítracionibus, apud geome

tras nota íünt, & eahíc de-

monftrare ab inftituto a-

lienum foret.

His fuppofitis propofitum demorulrabo. aTrapeziorum ap c^c, ^.pmi

DXYF centra grauitatis, eruntin i#>k,« , rectis lineis fimiliter pofi- ¿rebim.

ta,cikueamdcinhabcantproportionem a c,p ei, quam dF,x y. Simi-

liter
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liter etiam trapcziorum

pNo q^jJKt V y centra gra-

uitatis , fimiliter diuident

lineas /3 », t í; denique & in

trapeziis reliquis , centra

grauitatis fimiliter diui

dent fuas lineas, eadem de

caufa; íunt autem & trian-

gulorum le м, res centra

grauitatis,in lineis в z, e y

fimiliter pofita; habent au

tem eamdcm proportio-

nem trapezia & triangu

la , vt íibi reípondent in

fegmentis propofitis cir-

culi & ellipfis , quare fi

duorum primorum trape-

ziorum in fegmento elli

pfis , commune centrum

grauitatis inuentum fue-

xit;itidem duorum trape-

ziorum primorum in fe

gmento circuli, lineae * i in

eilipfi & íкin circulo fimi

liter diuidentur, atque ita

progreflione fada adreli-

qua , totius figura: rectili

nea: , in fegmento ellipfis

aвc infcripta: , centrum

grauitatis fimiliter diuidet

diametrum вi,ficut figura;

in fegmento cirçufi inícri-

ptje grauitatis centrum,di-

uidetlineamEк.

Igirarfidentur duo Tegmenta ,&:c. quod fuit demonftrandum.

PROPO-
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PROPOSITIO XLIV. THEOREMA XXXIX.

Siduofegmenta datafuerint/unum ellipßs alterumcir

cuii, &quam proportionem habetfegmentum ellipßs ad

totamellipßm, eamdem habeatfegmentum circuli ad to-

tum circulum-, centragrauitatü in eamdemproportionem

diuidentearumdiametros.

E

К

■N

H У

■

С Int duo fegmenta aвс, d e F,

^qualia propofitio poftulat, eo-

rum diametri bg,eh, centra gra-

uitatis i & к.

Dico eamdem efle proportio

nem в i ad ig, qua: eíl e к ad eh.

Si enim non fit eadempropor-

tio,erit maior vel minor.

Sit primó maior proportio в i

ad ig, quam e к ad кн, &diuida-

tur e h in proportionem в i ad в g,

in aliquo puncto l, cadet illudne-

ceflarió infra punctum к. * Inicri

baturfegmento circuli deF, eui-

denter figura rectilinea,cuius cen

trum grauiratis n , minus abfit à

puncto к , interuallo kl,& ficut

diuifa eft e h in n , ita diuidatur

в g in aliquo puncto о , cadetpun-

ctum o fupra punctum i , nam

maior eft proportio en ad nh,

quam el ad lh , id eft вi ad ig;

deinde inicribatur fegmento el-

lipfis aвс euidenter figura recti

linea totidem laterum, eius cen

trum grauitatis erit o,bcadetque

fupra centrum grauitatis fegmen-

ti, c quod fieri nequit ; vnde nec maior erit proportio в i ad i g, cv huiu*

quam e к ad кн , vnde id fequitur.

G Sit

b 43./;«/'
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Sit fecundó minor proportio

Bi ad ig , quam E к ad kh,&<ü-

uidaturEH in proportionem вi

adвg,inaIiquopuncto l, cadet

illud neceflariô iîipra punctum

к,& tum diuidatur в g in o ,vtfit

во adog,ficutEKadкн,cadet

0 neceflariô infra i. dinícriba-

turfegmento aвc euidenter fi

gura rectilinea , cuius centrum

grauitatis p , minus abfit à pun

cto i,interuallo o i, &ficut di-

uiía eft в g in p,ita diuidatur e h

in в.,cadet r fupra кшaтminor

eft proportio в p ad p g, quàm в о

ad о g, id eft e к ad кн, deinde

inicribaturíegmento circuli de

F,euidenter figura rectilinea to-

tidem laterum , eius centrum

grauitatis erit R, eçadetque fu

pra centrum grauitatis fegmen-

ti, quod fieri nequit , vnde nec

minor erit proportio в i ad i g,

quàm e к ad кн , vnde id fequc-

batur.

Idcirco cùm proportio в i ad

1 g , nec maior nec minor fit

proportione e к ad e h , erit

eadem.

Ideo fi duo tegmenta data fuerint , &c quod oftendere opor-

ruit.

E

L

R

К

V H

PROPO-



PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS.

PROPOSITIO XLV. THEOREMA XL.

Sifuerint duo Se6iores3 unus ellipticus altercircularise

dimidiis fuisfigurù minores , äquales 3 velmaiores -, 0*

quamproportionem habet vnus Sector adfuamfiguram,

eamdem habeatalterSectorad{kam, centrumgrauitatis

ipforum3in eamdem rationem dmidet femidiametros illas,

qua Seclores bifariamfecant.

С Int primo Secîoresfemiel-

^lipfi aut femicirctilo mino

res aвcк,EFg i, eofque bifa

riamfecentfemidiametri Kв,

I F.

Dico íemidiametros illas, à

centris grauiratis diuidi in

eamdem rationem.

Ducantur aс,eg; quódаC

E g fecent fimiliter ièmidia-

metros in я & s , & fegmenta

a в с , E F g fingula ad reliqua

triangula , & totas figuras,

eamdem habeant proportio-

nem , ex Conicis demonftra-

tionibusnotumeft. ponantur

N &: p efle centra grauitatis fe-

gmentorurmpunctaverô о Ьс

c^efle centra grauitatis trian-

gulorum ( 1 erunt autem n & p

in iêmidiametris к в, i f, bafes Et

&L fegmenta bifecantibus, ь &

о &: Qjn iiídem femidiame-

tris, qua: bafes triangulorum

a КС , e i g bifariam diuidunt)

cerit в n ad nr,vt Fp ad ps.

«Utemкoador,vtiÇL_ad

& cum n, о , fint centra par

tium Se&oris elliptici, p S¿ q

verô centra partium Se&oris

circularis, totorum Sedorum

/ ■ M \

S

CL

H

Ь i;.primi

Arcbim.

dttquif.

à согойлг.

ï^.primi

Archim.

de <qn:j!>

G t centra
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t6.&T

frimi A-

quiponder.

jlrchtm.

Тех Um

diíiú.

gt.peritií

¿quiponiL

Atcum.

centra erunt in n o , p c«, & confequenrcr

in femidiametris Sectores bifariam fe-

cantibus;fint L&м,eeruntreciprocè 01

ad ln, & qм, ad мp , ficut fegmenta ad

triangula, qua: cùm vtrobiquein eadem

fint proportione, erit ol ad Ln,vt qм

ad м^. ideoque manifeftum eft puncta

n,Q^,o,Kadiuidere íémídiametru в к,

vtpuncta p,s,м>q^uiduntfemidiame-

trum F i, & confequenter puncb l & м,

qua: funt centra grauitatis Sectorum, fe-

midiametros in eamdemratione íecare.

Sint fecundo ambo media: parti íiia-

rum fîgurarum squales aut maiores,

aвCк ellipticus,E F gl circularis,eofque

bifariam íecent femidiametriвк,iF,fa- i

étofq; Sectores , in ellipíí quidem a lв k,

с мв K,in circulo vero e n F i, g o F i, bifa

riam fecent femidiametri к l,k м, i n , 10,

inuentaque iint centra dictorum Secto-

rum,in quas toti Sectores propofiti diui-

fi íùnt, (quos medietate ngurarum fua-

rum minores efle necefle erit) fintque

centra grauitatis, in ellipíí quidem p,

in circulo vero r,s. (erunt enimin illis

femidiametris vt iam oftendimus ) du-

canturque lm,p q¿n o , r s , qua: íecent

в к quidem in х&t, at F i in y,v.

Lineas lм,no bifariam diuidi à fe

midiametris вk,F i,ex conicis patet ; fed

cùm toti Sectores ad fuas figuras eam-

dem habeant proportionem , etiam ip-

ibrum dimidij ad fuas figuras eamdem

habebunt proportionem, fideoque in-

uenta grauitatis centra a, qj,r, s. diur-

dentomnes illas femidiametros in eam

demproportionem, &p c^eritparallela

L м,& r s parallela n о , & t'äm p Q.quàm

r s ,ad íemidiametros вк, F i bifàriam di-

uidentur,cum lм,n о ipfis parallela:,bi-

partitô fecentur. g erit quoque in ellipíí,

ob.

Б

M



PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS.
53

ob Sedorum a:quahtatem , commune

centrum grauitatis amborum Secto-

rum, punáum t, id eft totius Sectoris

aв с к,& in circulo punctum v , commu

ne duorumSectorum centrum,id eft to-

tius Sectoris e F g h,fed вк diuiditur inx,

quemadmodum F i in y , vt conftat ex

conicis,& X к in T,fîcut y i in v , cum YT

adTк,fitvt Lp ad pk,& yv fit advi,vt

nRadri,hfintautemLкinp,&niinr

fimiliter fecbe, ergo erit etiam tota в к in

t,centro grauitatis Seótoris,itafec"ta3 ficut F i in v, itidem centro gra

uitatis Seftoris.

Igiturüfuerint duo Sedores>&:c.quod fuie demonitrandum..

h ex

itftn.

Gj COROL-



COROLLARIA.

I.

IMuentâcircuii quadratura,dabiturcentrumgrauitatù

cuiußibet Settorù,minons Ç^maiorùÇemicirculo , ipfius

femicirculi3 Ç£ÏfermentorumÇemicirculo maiorum Çfmi-

norum 3fiquidemproportio anus ipfiorum, adtotamperi

pheremfit cognita; hœcde ellipticùfigurù 3qu&illù re

pondent3etiam intelligantur.

I I.

Dato cuiußibet ifiarum partium grauitatù centro3

ipßus etiam quadratura erit obuia\ dabunturenim tres li

nea rettä3quibusfiumpta quarta proportionals 3 fit arcui

toti3aut dimidiofigumpropofiu éiqualis . quâdetettâ a no-

bis connexione, inter quadraturam circuli &centragra

uitatùpartium eius ,fimulnouam aperuimus viam qua-

drandi circulum\fi nimirum centra grauitatùpartium,

independenterà quadratига qu&rantur.

III.

Lunularum quarumuù,à quibußibetduabus circum-

ferentuportionwuscomprehenÇarum \fimiliterfi?atiorum

interduas lineasparalíelas non paraüelas intercepto-

rum\ Arbelorum quoque &fialprorum 3feuficuricula-

rum3Çfquarumuùfigurarum3 velexarcubus circuli, uel

arcubus & rettù lineù compofitarum , dabuntur centra

grauitatù; qu& omnesÇubtenfis rettù lineùÇubarcubus, in

figmenta circulorum,^reelilineasfiguras reJbluentur.Et

hасin ettipfiquoque locum habentj.

> IV.



Sed&adcorporum quorumdam 3 qua nos haBenus1л-

tuêre,grauitatù centra reperienda}h&c licebit transferre.

Dabuntur enim centra gramtatùpartium cylindrorum,

dittis mmfigurisvelut bafibus inßßentium3baßs oppoßtas

paralíelas habentium. Similiter &partium conorumper

vertkern Seäorum3talibus bafibusfiue circularibusfiue

ellipticis inßßentium. Dabiturenimaxisgrauitatisjn cy-

lindrisquidem percentragrauitatis oppofitarum bafium

parallelarum, in conis vero duBus adcentrum grauitatis

baßsperverticem3 in cuius medietate centrumgrauitatis

partiumcylindricarumjn quarta veropartequa baß, ad-

iacet,partium conicarum reperietur -, iuxta ea qua Pride-

ricus Commandinus,&Lucas Valerius decentrisgraui-

tatisßolidorum tradidère.

R.P.PRO-



R. P. PROVINCIALIS Socjetatis hsv

in ProuinciaToletana Facultas.

MIchael Pachecvs Societatis Ie s V, in Prouincia Tole-

tana Pra:pofitus Prouincialis, poteftate ad id mihi facta à Reue-

rendo admodum Patre noftro MvtioVitellesсho, Pra:pofito

Generali, facultatem£icio,vt liber infcriptus: Ioannis della

Faille Antverpiensis ,e Societate Iesv,in Aсademia

Matritensi Collegii Imperialis , Regii Matheseos

ProFess oris,Theoreмata de Centro Gray itatis Par-

tivм Circvli et El lip s is, eiuídem Societatis grauiumdoetö-

rumquehominum iudicio approbatus,typis mandetur. In quorum

fîdemhaslitteras manu noftra fubícriptas , &figillo noftro munitas

dedimus. Matriti , in noftro Imperiali Collcgio x. Kal. Decembr.

00 Ьс XXXi.

Michael Pacheco.

GVILIELMVS DE VVAEL SocietatislEsv

per Flandro-Belgium Prxpofitus Prouincialis

Ioanni Mevrsio Typographo Sal.!

/^Vm P.Ioannes della Faille Societatis noftra: Sacerdos librum

^-'compoiùeritde centro grauitatis partium circuli &,ellipfis, exa-

minatum &auctoritateR.<li ad.um P.N. Mutij Vitelleichi Prazpoíîti

Generalis Societatis Ies y approbatum,egoproauctoritateàSer.mis

Principibus noftris nobis conceda, poteftatem Tibi fació dictum li

brum imprimendi & liberé diuendendi. In quorum fidemhas manu

mea fignaui, & officij mei figillo muniui Lira: 4. Aprilis 163 z.

Gvilielмvs de "Wael.

SVMMA PRIVILEGII.

PHilippvs Deigratia,Hiípaniarum,Indiarum,&c. RexCatholi-

cus,Archidux Auftria:, Dux Burgundia:, Brabantia:,&c. Sereniffi-

mus Belgarum Princeps,diplomate fuo íanxit,ne quis Librum, cui ti-

tulus eft,TнEоrEмАTA de Centro Gravitatis Partivm

Cirсvli et Ellipsis,AuctoreP.IoannE della Faille, citra

IoannisMevr si voluntatem,vllo modo imprimat,aut alibi terra-

rum impreflum, in Inferioris Germania: ditiones importet,venalem-

vebabeat.Quiíecusfaxit,confiícationeLibrorum,&:aliagraui poena

mulebbitur, vti latius patet in Litteris datis Bruxella:,i4.Apr. 1632.

Signat.
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