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. POTENTISSIMO
_ REGI CATHOLICO

PHILIPPO IV.
HISPANIARVM INDIARVMAQ._

. - MONARCHAE |
PE Circuligrauitate demonttra-
g } tiones REX MAXIME peruigi-
¢ ;—r-;/ P i ftudio elucubratas, ad {ubli-
S e me MAIESTATIS V. {olium
debitocultu proftratus defero : qui orbem
circuispoteftate,grauitate moderaris.Quid
enim Circulo fimilius potentii tui 2 quid
ponderi propius imperio tuo? Quod enim
in czlo orbitz ambitafque, in orbe diffu-
fum imperium Veftrumeft, cuius,vt fic di-
cam, circulo masia terrafque ambis, com-
pleéterifque tot regna-populolque alio fub
fole calentes. Potentiam “magnificentia
comitatur, nec aliter quam fol"diurno re-
- ¥  greflu
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grcffu mundum .iiluminat ,; ita fparfo pér
vniuerfum fulgore, Maieftas V.luftrat om-

nia fouétque. Nec aliter ipfa terrz moles

grauitate {ua, quam pondere & conftantii

regimints tut quieféit, omnt f)'c'du'rn "'im‘pul-'
{uvacillatura, nifi vnum hoc momentum
pertinacius eam loco aflereret fuo. Re&e
igitur hoc inuentum tuis temporibus refer-
uatum, quibus felicisim¢ magnitudinem
tuam velut [ymbolum reprafentaret. Etfi
enim Circulum ¢& centro fuo zquilibrare
notifsimum fuerit,quibustamen ex pun&is
cius zquilibrent partes hadtenus fuit igno-

ratum: & primus,ni fallor, in fragmenta dif-’ |

feGum , ad feueram illam mechanicarum
{peculationum trutinam expendi. Hieroni
Syracufarum Regi Archimedza inuenta
accepta ferimus : cuius tam felicis ingeny
exuui,{i non totz periere, certe minore fui
parte vitarunt Libitinam. T1BIREX MAX1:
ME non inferiora debebunt pofteri, fecifti
- | - enim

.



enim vt multi per Teaggredi poflent, quod
fine Tevix aucﬁbant velle, teEarfquc natu-
ram non in vniusArchimedis ingenio effce-
tam efle.Quibus fub prima aufpicia Acade-
miz tuz , hoc mathematico conatu prazire
volui, non exemplum daturus reliquis, fed
id feftinando aflecuturus, vt nondum me-
lioribus preuentus, ante zftimari mea pof-
fint , quim do&iorum fuperuentu ob-
{curari. o |



LECTORTI S
‘ Centro grauiratis quadratam ab Archimede para-
bolennofti Amice Leor, eam§; ad propriadeinde
Geometratum principia teuocatam. He¢ mihi oc-
cafio fuit cogitandi j)c centro gratutatls partlum
circuli, & an non aliqua ad quadraturam eius hinc pa<
teretvid, primitusinquiréndi; quz quam firmocumhoc
centro fociata fit nexu, hoc opufculum percurrenti tibi
palam fiet. Przfertim quod reciproca quedam fit fequela,
& problematice inuento graurtaus centro quadxccur cit«
culi St&or,adcoquc totus; ac viciflim quadrato circulo,
partium eius grauitatis centrum reperiatur.. Nimium
quantum cum ﬁgurx huiusinquadratum mctamot;phoﬁ
do&orum virorumingenia vano conatu luéata fint,dum
alij per 1gnoratam hatenus dimetientis cum perimetro
proportionem,alij per curuas quafdam lineas, cuiufmodi
funthelices &quadratrices,alijdenique perlunulasid funt
aggrefli; nemo tamen,quod {ciam, hancinftititviam,vca
circuligrauitatead cxphcandam eiusaream proficifcere-
tur.Annisabhincvndecim cum primum in Dolana fequa-
norum Academia Mathematicas dlfapllnas profeﬂhs
fum, hac ame Theoremata fuére excogitata, caquc tetigi
verbo vno,{fed demonftratione przcermlﬂa,ln iisquz obi-
ter de centro grauitatis auditoresmei{cripto exceperunt;
Triennio poftin Mechanicis Thefibus,quas typis vulgaui,
corum mentionem feci,nec adid tempusapudfcriptorem
uemyeftigium huius fpeculatloms deprchendl,ab Ar-
me&chﬂc nihil tatdm, nec ab iis qui commentaria in
1pfum edidere. Fridericus Commandinus& Lucas Vale-
riusin circulo & cllipficentragrauitatis & figurzinidem
| conue-



conuenite punGumoftenderunt,iempe quid fine vilodes
monftrationis adminiculp facile quilibet admififlet, hac
tamen in parte non fine laude fcrupulofz Mathemarica-
rum difciplinarum integrirati obfecuti. Maioris tamen
moliminis fuit centra pottionum veriufque figurz inuea
ftigare; qupd inuentum veanouitateac{peculationis fub-
tilitate commendari poflit, ego tamen inuentionis mo-
dum impenfius fum admiratus, qui longe alius eft ab co,
quem primd fronte demonftrationes oftendunt.Decreue-
ramaliquando dilcurfus huius velutitinerarium fcribere,
wti pateretquéi vid in hapc determinationem veniffem, &
opinione meainfinitis {peculationibusadicum aperuiffer,
fed in iuftum volumen excreniffer opus,multarum figura.
rumdefcriptioneimpeditum;quod quamdifficulter com
mitti preelo potniffer, {cio. Quienim fierialiter poflet, ve
{repudiatis vot furiibus libris qui magnitudinum dum-
taxatdimenfiones & inftrumentorum vfus iam toties ad
paufeam repetitos, obtrudunt) non fuiffet inuentus ali-
quis: qui Apollonij Pergzi & Pappi Alexandrini opera, in
doGorum virerum commodum iterato prelo fubieciffets
" Mathematica mulei fciung, Mathefim pauci. Aliud enim
eft nofle propofitiones aliquot , & nonnullas exiis obuias
elicere,cafu potiusquim cerra aliqua difcurrendi normi,
aliudfcientiz ipfiusnatnram ac indolem perfpe@am ha.
bere,in eius {c adyta penetrare ;8 abvninerfalibusinftru-
&um efle preceptis, quibus Theoremata ac Problemata
innumera excogitandi , eadem§ue demonftrandi facili-
tas comparetur. Vtenim Pi¢torum vulgus prototypon
fzpe fzpius exprimendo, quemdam pingendi vfum, nul-
lam ver¢ pictoriz artis, quam oprica fuggerit {cientiam
adquirit; ita multi le&tis Euclidis & aliorum Geometra-
rum



rum libris , eorum imitatione fingere propofitiones ali-
quas ac demonftrare folent , ipfam tamen fecretiflimam
difficiliorum Theorematum ac problematum foluendi
methodum prorfus ignorant. Antiqui fané Analyticen
fubdiliter inuenerunt, de qua libro feptimo difertiflimé
Pappus, cuius beneficio nonnulla illius artis, ad eamque

_ {peétantium librorum ruderaad nos-peruenére, qua jam
viri do&iffimiinftauratum eunt;fed quz inhanc rema no-
bis funt excogitata additaque fuo tempore dabimus, ple-
raque tamen in fubiecta materia, veluc apertiflima exerci-
tationis arena exprefla fuerant. Plurium adhuc magnitu-
dinum de quibus nemo ha&enus, centra grauitatis deter-
minaui {fenfim edenda,quz fimul dare vifum non fuit, tum
vtexplorarem,quis de his{fpeculationibusdo&orum viro-
rum futurus fit fenfus , tum quod antiquorum more li-
brum vnofubiecto conftare dcc:lbérc exiftimem (quale funt
circulus & ellipfis eiufdem omnino effentiz figurz) nec
uidquam adftruendum putem,quod velutadfcititiumad
?ucum velmolem faciendamreferri poflit.. Idcirco quan-
tum nonnulli operz ponunt vt {criptiones diducang, tan-
tum mihi laborandum fuit, vtampliffimum argumentum
‘inhasanguftias cogerem. Quodfiviris {cripfiffem do&is;
“arétius contraxiffem , fed vel a leuiter geometria tinétis
voluihzc percipi pofle. Ideoficut pleraque accurate fune
demonttrata, ita mimios {crupulos , ne elementa: viderex
{cribere negligendos duxi. . | |
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PROPOSITIOIL THEOREMA L
Dato quolié&t Sectore circuli, unod, eins latere produ-
&o,pofSibile est atermino alterius laterss , lineam ducere_
ad productum latns, vt illud, quod fiet triangulum reti-
lineum, Sectorifit equale. )

NPt I T datus circuli Se- .
!}\ﬁg eV Gor A B c F \D E
2T °
gg‘a‘”'ﬁ )M Dico pofle ducia p,
——concurrentem cumw (o}
latere B c in D, vt triangulum
A B D zqualefitSe&ori A B c.

Nam per ea quz ab Archi-
mede demonftrata fune, in li-
bro de lineis fpiralibus, poffi-
bileeft arcui A ¢ darelineam.
re@am xqualem; fic illa BE, A B
du&ta perpendiculariter ad
A B,ducatur g ¥ parallela A, fecans B ¢ in p,ducaturque A o.
. Cumtrianguli A B p alticudo fit zqualis arcui Se&oris, & bafis A B
zqualis femidiametro, erit triangulum zquale Se&ori.

Igitur dato quolibet Se&ore, &c. quod fuit demonftrandum.

A PRO-




2 "DE CENTRO GRAVITATIS
. PROPOSITIO IL. THEOREMA IL

" Si alatere Sectoris circuli, triangulum Sectors aequale_
defcriptum fuerit vt prius , alterum trianguls latns circa
communem cum Sectore angulum , Seclorss latere mains
erits €9 tertinmlatns eius arcum jémbit.

/ SIt triangulum A o B Se-
F &ori B A E C Zquale.

Dico latus Bp maius
cffelatere B A. o

Sienim latus B p non fit
maius , cadet punfum o
vel in punétum c, vel in-
fra c in c;& vtroquecafu
debebit triangulum ApB,
quod eft pars Sectoris, toti
Se&ori efle zquale, quod
ficri nequit, cadet ¢rgo D
viera c.

B T A Dico przterea lineam.

‘ A D, fecare arcum Se&o-
. risin aliquo pun&o E.

Ducaturenim A r tangens circulumin a.

Cum totus Sector B A E c, cadat intra triangulum A ¥ B, erit il-
lud maius Se&tore,ergo linea A b quz aufert trianguldSe&torizqua-
le,cadet intra A F, fed etiam vitra A ¢ {fubtenfam, vt iamoftenfum
eft, ergofecabitarcumin aliquo pun&o E.

Igitur fi alatere feoris circuli, &c. quod demontftrare oportuit.

PROPOSITIO IIl. THEOREMA IIL

Si triangulum quodpiam fuerit aquale Sectors circuls,
abafi trianguli tamquam [emidiametro,defripto vt [u-
pra; linea ¢ centro Sectoris educta,arcum €9 oppofitwm.s
trianguli latms ita [ecabit, vt minor proportio fit partss la-

terss



PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS. 3
teris bafi vicinioris ad reliquam, quam partés arcus bafi

vicintorss,adreliquam.

SIt triangulum AcB z-
quale Se&tori B A D, & ex
centro B quzcumquec linea
fecet arcum A D in E, & la-
tus oppofitumin F.

Dico minorem efle pro-
portionemlinex A FadF ¢,
quam arcus AE ad ED. .

aCum linea A cfecetar-
cum A p in aliquo pun&o,
poteft linea B F cadere in. )
illud pun&um, velfupravel A B
infra; quomodocumgque vero cadat triangulum A F B, inter lineam.

a 2.buine.

BF & bafim poﬁtum, {femper minuserit Se@®ore B A E , itidem inter

bafim & lineam B E conftituto, quod primim demonttro.

Cadatlineain punétumvbi A carcum A p interfecat,manifeftum
eft triangulum A ¥ B, Se&ori B A E infcriptum, Setore minus efl¢;;
fi cadat infra interfetionem, cum B E ante fecce lincam A ¢ quam
arcum, iterum conftabit triangulum A F B,Se&ore B A E minus efle.
Sidenique cadatfupra interfe&ionem, cum Se&or B E D iam cadat
intra triangulum B F C, erit minor triangulo B F c,fed totum trian-

lum A ¢ B eftzqualetotiSe&tori B A D, parstriangulifcilicet BF ¢
eft maior Sectore B E D, ergo reliqua parstrianguli,{cilicet A ¥ B,mi-
nor erit reliqua parte Secoris B A E ,atque ita femper triangulun.
A F B,minuseftSe&ore B A E.

Hoc pofito minor erit proportio trianguli A ¥ 8 ad Se&orem A E 8,
quam trianguli B F ¢ ad Se@orem B E b ; & permutando minor quo-
quc proportio trianguli A¥ B adtriangulii B F c,quam Sectoris BA E
ad Se&torem B E p; fed vefunt triangula, ita func linex A ¥, F ¢, & vt
fehabentSe&ores,itafe habentarcus A E, E p, ergo etiam minor erit
proportio linez A ¥ ad F ¢, quamarcus A E ad arcum A p.

Ergo fi triangulum quodpiam fuerit, &c. quod propofitum fuic
demontftrare. .

A2 PR O-




4 DECENTRO GRAVITATIS -
- PROPOSITIO IV. THEOREMA IV, °

Sitriangulum quodpiam vt [upra,Sector: circuls 17%
le defcriptum fuerit €5 & trianguli wertice ducatur linea
 inbafim productam, triangulum priori fimile conflstuens;
qua é centro enocabitur linea, ita (ecavis iam duitam bi-
neam, vt parsinterbafim €9 lineam dutam,ad reliquam
wmasorem habeat proportionem, quam arcus bafi €5 ducte

tamlinesinteriecins,ad reliquumo.
' Ictriangulia B C

zquale Seétori A
B D, ducaturg; CEj
vttriangulum A cB
fimile fic triangulo
ECB, item aliqua:
excentro linea BF;
fecans vtcumg; E €
in ¥,& arcliA pin G.

Dico maioremef~
. : A fe proportionem E K

"B - X ¢ ad Fc,quam fit ar-

: ' cus A ¢ ad G D.

. Diuidat primo B ¥ arcum A p bifariamin ¢, eritficut E ad B c,
itaEF ad Fc;fed EB maioreft B¢, cum Bc maior fit BA , & B A,
B C, B E finttres continuz proportionales, ob fimilitudinem triangu-
lorum, ergo & ¥ maioreft ¥ c;fedarcus A ¢ zqualiseftarcui ¢ p,er-
go maior proportio E F ad F ¢,quamarcus AG ad G p. «
o T " ' Secundo nondi-
uidat B ¥ bifariam.
arcum A p, fed fie
verbigrasia A G ar-
cus , minor arcw
G p, &in ¢ p {fuma-
turarcus p I,xqua-
lisarcui A ¢, duca-
turque B I,qu pro-
dudta fi opus fuerit
feceta cin x;fecet
quoquelinea 3 F li-
neam CA in H.

Cum




PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS. s

. Cum triangula B c A, B ¢ E fint fimilia, & in iis fimiliter du&z fint
linez B F, B K ; erit ficut ¢ K ad K A,ita E F ad ¥ c,2fed minor eft pro- a3-huins.
portio Ax ad K ¢, quamarcus A1 ad 1D, ergo conuertendo maior
erit proportio c X ad K A,quam arcus pr ad arcum ¥A. Sedveck
ad K A,ita E F ad F ¢ vtiam oftendimus , €rgo maior proportio E F
ad Fc,quamarcus b1 ad 14,ideft A ad G p. ‘
Idcirco i triangulum quodpiam vt fupra,&c. quod fuitoftenden-

dum.
PROPOSITIO V. THEOREMA V.

Si triangulum quodpiam vt fupra, aquale Sectors cir-
culs defcriptum fuerit ,€5 4 trianguls vertice duita linea
snproductam bafim, triangulum priors fimsle conflituens
fiecentroenocetur linea aliqua, [ecans duas lineas angulo
Sectoris appofitas , pofSibile ¢ff 4 vertice ducere lineam ca-
densem intervtramque ,quaabillaqueécentro educta oft
binca, [ecetur in eandemrationem , inguam Sectorss arcus
dinidstur. - o

_ SE&ori BAD¢qua-
le fit triangulum.

A cB, du&aque cE,
vt triangula Acs,

E c B 1nter fe fint fi-
milia , é centro vt-
cumque ducatur BF,.
fecansvtramque ca,
CEInF & K.

Dico pofleducicc,,
inter CE & caA, fe-
cantem BF in H , V&
fit ficut cHad HC,
itaarcus A1 ad 1p.

~ Sitenim c A fe&ain M,vtficut arcus A1 ad arcum 1D, ita fit AM
ad M.c;2cum fit maior proportioarcus AT ad arcum I D, quam A K, a3.buins.
ad K ¢, cadetpunGum M ﬁr;pra puné&um x; ducatur deinde F L pa-

‘rallela E B,erit AL ad L c,vt E F ad F c;bergo cummaior fit propor- b 4. bwiss.
tio E ¥ ad F c,quamarcus A adarcum ¥ R’ erit quoqu€ maior pro-
3 por-




¢ 'DE CENTRO GRAVITATIS

portio AL ad re¢,
quam arcus Ar ad
arcum I p, & confe-
quenter quam linez
AM ad M c, cadetq;
pundit L fupra pun-
&um M. Ducatur
M H parallela E B,fe-
cabit Fx in aliquo
un&o H,per quod
ex ¢ ducatur cH -
G,erit GH ad H c,vt
AMad MG,id eftve

B . A G E

arcus A1adarcum 1 D,
Igitur fi criangulum quod piam, &c.quod fuitdemonftrandum.

PROPOSITIO VIL. THEOREMA VI

Sectors B AD vt fupra aquale fit triangulum rcs , €5°
triangulume c B fimile triangulo A cs,dultaitem vtcum-
que BF,€9 CG [ecans BF in.u,imvt ficut angwlns G B 1 ad
angulum wuBc,ita fitlinea ou adwuc, [fi ducatur an,erit
triangulum AuB Selori B A1 aquale.

St enim vt linea.
GH ad H C, ita
triangulum ¢ HB ad
triangulum HCB; &
componendovt G C
ad G H, ita triangu-’
lum ccB ad cHB;
fed ita etiam fe ha-
‘bet trianguld cca
ablatum a maiori ¢
CB; ad triangulum.,
£ 5 A B GHA ablatum a ml:-'
NOri G H B, ergo reli-

quum ACB ad A 1B, vttotumad totum,ideftve ¢ ¢ ad H ¢ ; & vt ar-
cus




PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS. 7

cus ATadarcum 1Dp,ita 6 H ad H ¢, ergo componendo vt arcus AD
ad arcum A1, ita 6 ¢ ad G H, ergo Seétor Ap B ad Se&orem Ar1s,
(quifehabentvt arcus) ve ¢ ¢ ad 6 H, er§o & Se&or B AD ad Se&o-
rem B A L,vt triangulum Ac B ad triangulum A 1 8; ergo permutando
vt Se&or B A D ad triangulum ACB, ita Se&or A1 ad triangulum,
AHB,fed Seétor A D B eft zqualis triangulo Ac3, ergo SeGtor BAI -
xqualis eft triangulo A H B..

Igitur SeCtori 3 A D vtfuprazquale fit,&c. quod oftendere propo-
ficum fuic. o

PROPOSITIO VII. THEOREMA VIL h

Iifdem poﬁ'tz? quein pracedents propofitione; fi fiat Ut HB

ad 8¢, 114 BC ad X, DicoB X minorem fore B E.

Vm enim ob fi-

militudinemeri-
angulorum ECB, A
cs,fitve aBad BG,
ita BC ad B E,re&ta-
gulum fub 4, BE,
zquale erit quadra-
to B C ; fimiliter re-
&angulum fub s H,
B K,zquale erit qua-
drato B cC, ergo re-
&angulum fu% BH, g
B K , re&angulo fub
BA,BE zquale erit;ergove 8A ad BH,itacrit Bx ad BE,2fed AB eft , pyin,
minor B H, €rgo B K MIinor erit » E.

Ergo iifdem pofitis quz in przcedenti propofitione, &c. quod

oportuit demonftrare. -

G A B

PRO-



) DE CENTRO GRAVITATIS
PROPOSITIO VIIL. PROBLEMA L

Datoquolsbet circulo, Sectorem afiignare, cui fi defcri-
prum fuerit aquale triangulum vt (upra , alterum trian-
gulslatns circa communem angulum , (uperet latnus Secto-
ris, internallo gunod minns fit quolibet dato.

DAtusﬁt circulus AB c, in
G eoq; defignandus fir Se-
&or, cuifi zqualefit triangu-
lum A 1 p,linea b 1 qug maior
_eritquam A p,fuperet A D in-
teruallo, quod fit minus quo-
libet dato k.

Producatur D A, vt AE fit
2qualis x,centroque b inter-
uallo b E,defcribatur circu-
lus E H 6,8 ex A erigatur per-
pendicularis A F, fecans cir-
culum E H ¢ in H, ducaturg;
HD, fecans priorem circu-
lumin B.

B A D DicoSe&orem D as, eflc,
X N eum qui poftulatur.
—_— Cumenim A H tangat Se-

ax.buims. &oremin A,cadet A1 intra A Hy*fecabitque p H,vlera B quidem fed

intra H,igitur B 1 quieft exceflus D 1 fupra p B, minor erit 8 H,cum.

‘autem D E, D K fint zquales, item & aElatx D A, D B, erunt reliqua

AE,BH zquales;fed E A ex conftru@ione eft zqualis x,ergo& B H
eritzqualis x, ergo & B I minor K. * . ' ‘
Itaquedato quolibet circulo,&c. quod fuit faciendum.

PR O-
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PROPOSITIO IX. THEOREMA VIIL

T riangulum s5c vt fupra, aquale it S ectors ADB, €5
triangula ABC EBC inter [¢ fimilta, Dico itz duct pq[o
BF,Vt dulti cc,quaiia dinidatur sn v, vt arcus ADIn 1,
€5 (wmpta duabus s, BC, tertia proportionals BX, f“f
peretur BX 4 linca BE , interuallo quod fit minns quoli-

bet dato 1.

Vferatur enim EM
ab E A, quz fit mi-
nordatointeruallo L,&
‘duabus lineis B M, B C,
fiat tertia proportiona-
lis N 0,erit N o maior BA.
Cum enim B c fitme-
dia inter E B, AB, item.
inter M B, N O,eruntre-
&angula E 8,AB,8 MB,

Mo,quadratoB cxqua- /

lia; & confequenter in-E MG A L B

ter {e, eritque vt E B ad —

MB,itaNoadAaB,fed

E B maior cft MB, ergo — 1
- N

‘& N 0 maior AB.
Auferatur deinde ex N o linea N P zqualis A B,2 fitque inuentus
Se&tor A1B,vtpofito triangulo A H B, 2quali Se&ori A 18, linea Hs
fuperet A B, minoriinteruallo quam N o fuperat N p, id eft A B; du-
&aque fit cH G, & fiacve BH ad B G, ita B c ad B K, fuperabit B E li-
neam B K minoriinteruallo, quam ficdatuminteruallum r.
Cumenim B c fitmedia inter BH B X, crit re&tangulum fub s #,
B K, re&tangulo fub N 0,8 M xquale; crgo vt 8 H ad N 0, ita M ad
B K ;{ed B H minoreftquam N o (cum ex conftru&ione B H minori
interuallo fuperet N P,quam N o fuperct eandem N P) ergo ctiam,
BM minorc({ Bk ;fed Bk minorecft B E, cumergo 8 K oftenfa fit mi-
nor B E, & maior B M, fuperabit B E lineam s x minori interuallo,
quamfit E Mquo B E fuperats M,fed E M minor eft dago interuallo 1,
ergo B E fuperar B K interuallo minori, quam fit dacum 1.
Quapropter i triangulum A B ¢,&c¢. quod fuit demonftrandum.

B PRO-

a 8. buims.

o mAaiml aa s A
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PROPOSITIO X. THEOREMA IX.

-~ Sitreslineas abwno punito egredientes, €5 duosinequa-
les angulos comprehendentes, [ecnerst quarta quadam ls-
nea hoc pacto, vt partes qua [ubtendunt angulos, eandem s
snter [¢proportionem habeant,quam angu s, mediaabfesf-

[arum erit minima., illa masor qua minorem angulums
claudst,maximadenique quacum mediamasorem angsu-
lum comprehendjt. '

EX pun&o A tres li-
nez egrediantur,
duos inzquales angu-
los comprehédentes,
D A B maiorem, DA C
minorem; illafg; fecet
linea ¢ 8 hoc padto,
vt BD ad D c eandem
habeatproportionem,
quamangulus p A B,ad
angulum pAcC.

Dico primo p A me-
diam abfciffarum, efle
minoré c A, quz cum.
illaangulum claudit.

Si enim D A non fit
minor C A,erit zqualis
A L I ¢ Ec  velmaior; & primum

ponatur effe zqualis.

Centro A interuallo A D, defcribatur arcus e b ¥, ducanturque,
D H, D G, perpendiculares ad AB, ACsitem 31, F L perpendiculares
ad A ¢; & cumangulus ¢ p Afitacutus,vepote angulus ad bafim trian-
guliifofcelis, non erit 8 » perpendicularis linez A p,ideoque dimit-
tatur B x perpendicularis in A p produ¢tam, cadet enim extra B D,
cumangulus B p x fitacutus, & ad verticem vniillorum,quifunt ad
bafim ifofcelis.

Cum ex hypothefi A ¢, A p fint 2quales, fintque bafes triangulo-
rumcB A, DB A, eruntilla triangulavealticudines B 1, B x5 fed trian-

gulafuntetiamve s cad B p,ergoeritetiams1ad BK,ves c ad BD,
fed

/

\
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fed cumfic vt B D ad b c,ita angulus B A » ad angulum p A c, feu
quodidem cftarcus ¥ p ad arcum b E, erit etiam componendoves ¢
ad o B,itaarcus F D Ead arcum b F, & confequenter B 1ad B K, vt ar-
cusF b Eadarcumbp F.

IterumvtaBadavr,
itraBrad FL,& vtBA B
adaDp,ideftaritaBx
ad o H (funt enim tri-
angula ABK ADH fi-
milia)ergovtsrad i,
itaBk ad DH,ergo per-
mucando ves1ad BX, N\
itarLad ou.fedsr X
eftads x,vrarcus FpE D}
adarcum p F, ergo et-
iamF L ad DH,vrarcus
FDE ad D F,aquodeft
abfurdum; non igitur
funt zquales A p,AC,
ex quo hoc abfurdum
confequebarur.

-

Sitfecandocami- CE G I L A 1

nor quim A D, non po-
teritangulus ¢ p A eflere@us, cim enim latus p A fit maius ex fuppo-
fiione quim c A,eritangulus p C A, maior angulo ¢ b A, non erit igi-
tur reGus ¢ D Asdemiffa fic perpendiculans s xin A D,quomodocum-
que cadat; cum triangulum ¢ B A,habeatbafim A cminorem A b bafi
trianguli p B A, minor erit proportio trianguli ¢ B A ad triangulum
D B A,quim alticudinis B 1ad B K, (fienim trianguli c B A bafis effec
zqualis,triangulum eflec maius,haberetque eamdem proportionem
a:il triangulum b B A,quamalticudo ad altitudinem) ergo minor pro-
portios ¢ad B p,quimB 1ad s K, cimB cfitad B D, vecriangulumad
triangulum, & confequenter vt arcus ¥ 0 E ad p F, quifuntve s ¢ ad
B D;fed FLeftad p H,ves rad s k,vt oftendimus,ergo minor propor-
tio arcus F p E;adarcum F D,quam linea ¥ L ad 0 H, quod cft abfur-
dum;nonigitur minor eft ¢ Aquam A p, exquoid confequebatur.

Dico fecundo A ¢ effe minorem A 5. |

Sihocnegetur erit vel 2qualis vel maior.

Ponacur primo A ¢ zqualis effe A 3. Cumin triangulisc v 4,8 D A,
bafes A c, A B fint 2quales,eruntalritudines p ¢,b H,vttriangula; fed
ctiam D C,D Bfuntvttriangula, &arcus b E, D F in eadem quoque

a2 Clauins
de finibus

Propofto.
demonfirae

- dearcubsue

arcubss
O eorum
chordis fu~
mitur,

B2 propor-



b Clanius
ibid.
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proportione;; critigiturve b 6 ad D Hitaarcus d E ad arcump¥F; &
permutando vt D G ad arcum D E,ita D H ad arcum b F,b quod eft ab-
' : furdum;non igitur z-
B gualcs erunt AB AC.
¢ quo hoc infcreba-
tur.

Ponaturfecundo A s
F minor A C,erit minor
proportio trianguli A

BDadtriangula A D c,
\ ’ /quzim altitudinis o H
ad altitcudinem b G,er-
K go & minor proportio
B D ad D c, & confe-
/ quenter arcus F D ad
arcum D E, quam li-
nexpHadp G, &
permutando  minor
proportio D F arcus
ad lineam p H, quam
A L L G EC arcus p E ad lineam
: ' D G, quod cft abfur-
dum;; nonigitur maior cft A B quam A c. ex quo id fequebatur.
Ergo fitres lineas ab vno punéto,&c.quod fuit demonftrandum.

PROPOSITIO XI. PROBLEMA IIL

Duabus liness indefinitis angulum quemnis comprehen-
dentibus ,eoq per alteram indefinstam vicumaque dinifo,
ab affignato punitoin alterutra extremarum lineam du-
cere ,terminatam ad alteram extremarum ,qus a media
itadinidatur, vt parsinter punitum datum €5 mediam
sntercepta, adreliguam,datam habeat proportionem.

Vz lincz A8, AC, quemuis angulum comprehendant, eumque
diuidat vecumque A p.&fitin alterutra cxeremarum puta A B,da-
tum pun&um E,dataque proportio F ad G.

Propoficum eft ducere E 1,vt E H ad H 1,datam habeat proportio-

nem Fadec.

Diui- -
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Diuidatur e A ink,vt
Exadk A fitve F ad G,
ducaturGue x L paral-
lel» A c, quzx fecet A D
inaliquo puntto H, &
perE & H ducatur linea
EHLI

Dico EH ad H 1 effe,
vtFadaG.

Cum enim in trian-

loa E1,linea x H fit
parallela a1, eritE H ad
H I, VtE K ad KA, id eft
vt F ad G, fic enim diuifi-
mus E AinK.

Igitur duabus lineis
indefinitis,&c.quod fuit
faciendum.

PROPOSITIO XII. THEOREMA X.

F
[
G

ClL

Tifdem pofitis Zme [wperiors problemate confiruximus,
non poterit ab codem punéto alia duci linca, quafimiliser

dintdatur.

SI enimalia duci poffic
~ Yficilla E N, diuifain M,
vtrFad G,eritetiam E M
ad M N, VtE K ad K Aer-
go kM eritparallelaac,
fed & x H eft parallela
AC,€ergo K H, K M,funt
inter fe parallelz, quod
eft abfurdum cum con-
ucniant in X ; €rgo non
eritdiuifaE Nfimilicer ve
E 1,vndeid fequebatur.
Igitur iifdem pofitis
quz fuperiori proble-
mmate,&c.quod oportuit
demonttrare.
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PROPOSITIO XIIIL. PROBLEMA IIL

Duabus liness indefinitie quemnss angulum compre-
hendentibus,€9 sllo vtcumaque per aliam recam diusfo, per
punétum in linea diusdente afSignatum , lineam ducere,
vtrimque ad extremas terminatam , vt pars definita ad
reliquam,datam habeat propovtionem.

LIncz A B,A C,quem-
“—uis angulum compre-
hendant, quem diuidac
vtcumque A D,in quaaf-
ficpundum E.
Propoficum eft per B
ducerelineam H 1, itavt
E H ad H 1 datam habeat
proportionem rad c.
AbE verfus A Bduca-
tur linea E x , paraliela
Ac,&fiatvtcad rita
A K adk H, & ducatur
perH & Elineark H;
DicoE nefleadE1,vt
Fada. :
c ‘ Cim enim in trian-
guloArn,lineax E ficparallelaac,eritA kadk1, vt EHad E 1,id eft
vt Fad c.ficenim fecimus A kadk I.
Ergo duabus lineis indefinitis, &c. quod facere oportuit.

PROPOSITIO XIV. THEOREMA XL

Iifdem pofités qua inpracedents problemate confiruxi-
* mus,nonpoterit per idempunctum aliaducilinea, qua fi-
militer pofitis partibns fimiliter dinidatnr.

Ienimalia duci poflit, ficilla M N,per traxiﬁcns, &in ia dinifa , vt

E MfitadE N,vtFad G. )
' Cum
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Cim in trian-
guloaN M, li-
nea K E ficparal-
lela A M, erit vt
MEadEN, ita
AKadxnN; fed
etiam ita eft A x
ad k 1,quod fieri
nequit, cim ma-
ior fit proportio
Ak adk N, quam
adxk 1

Ergo iifdem
pofitis qux in
przcedenti, &c.
quod fuit de-
monftrandum.

Cc

PROPOSITIO XV. THEOREMA XIIL
Si quotcumaque magnitudinum graustatss centrain ea-
dem reia linea pofita fuerint , magnitudinis ex omnibus
compofitagranstatis centrsum,erit in eadem lineareiia.

Slnt quotcumque

magnitudincs A, -

B,C,D,E, earumque
ctra grauitatis per
_eafdem litteras fi-
gnata,in eadem li-
nea re&e pofica.

Dico commune
gram'tatis centrum
in eadem re&a re-
pcriri.

Sienim fieri pof-
fic, fit extra lineam
in F , & per primz
magnitudinis cen-
trum A , & F duca-
turAF G,aeritinilla
centrum grauitatis
reliquarum magni-

@/Q\m@

/

o a8. primi

Archime-

disde eqni-
ponderan-
tibsss.

tudi-



16 DE CENTRO GRAVITATIS
tudinum dempti A,
@ JE m (5 tamquam vnigs; &
' k / \ reliqug partis,vlera
punflum F in H.
quod etiam erit ex-
tra lineam fingula-
rum centra conti-
nentem. Ducatur
iterum perfecundg
magnitudinis cen-
trum B, & pun&tum
H,lineaB H 1; cuim
H {it centrum to-

d

(M tius reliquz com-

X pofitz cx B, C,D;,E,

{o & B centrum par-

b 8.primi L tis,beritin B I cen-
Archim. J 1i

iy trumrelique com-

equip. N
pofitz ex ¢ D E,vl-

trapun&tum HinKk.

atque itafemper progrediendo,donecad vitimam peruentum fueric,

reperietur centrum vltimz magnitudinis e, in pun&o aliquo o, ex-

tra lineam per fingularum centra tranfeuntem, fed etiam E eft cen-

trum grauitatis vitime magnitudinis, ergo duo habebit centra graui-

crpofiu- LALIS,C quod fierinequit. Non erit itaque commune grauitatis cen-
larum Lu- trum, extra lineam per omnium centra tranfeuntem, ex quo id im-

Gvaery poffibile fequitur. o . '

gramit. 4 %gapropter fi quotcumque magnitudinum,&c. quod fuit often-

endum.

PROPOSITIO XVI. THEOREMA XIIL

8t quotcumque magnitudinum grawitatis centra in
eadem rectalineapofitafucrint,magnitudinis ex omnsbus
compofita graustatis centrum , erit in eadem linea, intra

Centraextremarum magnimdmum.
Slnt quot-

: . cumque,
. & i ‘

\ magnicudi-

. \_/ U earumgq;gra-

uita-
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uitatis centra,per caf{dem litceras fignata, fintin eadélineare&a A B.

Dico centrum grauitatis commune, intra centra A b extremarum
magnitudinum, in eadem linea re&a reperiri.

g'n:nim non fitintra centra extremarum magnitudinum, cum ne-
ceflario fit inlinea A B, erit inilla produéa; fic vero punétum E ,nec
refertverfus quam partem.

Cum centrum totius it E, & vnius partis puta proxima fitp, cen- .
trum reliquz,id eft magnitudinis compofitz ex C,B,A,% erit vleraEin 2 B-primi
r.Similiter fumpta magnitudine ex A,B,C,compofita, cim eius cen- 4,':,,,,-,:
trum fit F,extra centra extremarum A, C, confticutum, proxima vero
partis centrum it ¢, efit centrumreliqua vlera ¥ in aliquo pun&o G, b8 rimi
actandem reperictur centrum vltima magnitudinis in H, fed illius ;:’:;’z:
centrumerat A, crgo duo habebit centragrauitatis,c quod eft abfur- | g,
dum: non erit itaque commune centrum totius compofite magnitu- rum Luca

dinis,extra centra extremarum,ex quo id fequitur. :";1:";/ "':.
Ideo fi quotcumque magnitudinum ; &c. quod oftendere pro- . =
pofuimus.

PROPOSITIO XVIL THEOREMA XIV.
St fegmento circuli velellipfis inferipta fuerit figura que-
cumaque rectilinea , reliquornm [egmentorum , dempti
7gur4 rectilinea ,communegraustatiscentrum ,erit intra

egmentum propofitum.

SEgmcnto A c E infcripta
fit quzcumque figura rc-

&ilineaABCDE.

Dico commune grauitatis
ccntrum,magnitudinis com-
pofitz ex refiduis fegmentis
AB,BC,CD, DE, cfle intra
fegmentum A CE.

Centra grauitatis fingulo-
rum fegmentorum refiduo-
rum, fintexordine punéta ¥,
G,H,T, quz fingula erunt in-
trafuafegmenta,? cim fint fi-
gurz habentes ambitum in
eafdem partes cauum. Si
commune centrum f{it extra
fegmentum A D E,velinam-

r

a 9. petitio
Archim.
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bitu figurz, fit quotcumque punétum k. & 4 pun&o F centro primi
fegmenti refidui, ducatur F X L. cum K {it centrum totius, & ¥ cen-
b 8.primi trum partis, ®centrum reli-

Archim. . . . .
de aqui- - queritin F L, vlera k inali-
pond. quo punito M, & confe-

quenter extra fegmentum
ACE.Similiter cim commu-
ne centrum magnitudinis
compofitz cx refiduis B C,
CD,DE, fit extra fegmen-
tumA CE in M,du&ac M N,
€X G centro partis, centrum
reliquzerit in 6 N, vltra M
atque ita progrediendo re-
periemus centrum  vitimi'
fegmentirefidui p Ein QyeX-
trafegmentum ADE,& con-

- fequenter extra ipfum fe-
gmentum b E, quod eft ab-
furdum;non erit ergo cen-
trum magnitudinis compo-
E : A ficzextrafegmentum,velin
ambitu vnde id fequitur. _

Igitur fi fegmento circuli vel ellipfis,&c.quod fuit demonftrandum.

PROPOSITIO XVIII. THEOREMA XYV,
Si (egmentocirculs velellipfis figuraenidenter infcriba-
IHT €108 (ranstatss centrum erit indsametro ﬁgmenti.

G, H SIt fegmentum cir-

: e N N culi vel ellipfis ABc,

z m \ diameter B D, figura

/ \ euidenter infcripta
E K ¢EFGBHIKC.

/ . Dico centrumgra-
A

uitatis eius effe in li-
D C neaso.
Coniungantur anguli figure lineis £ x , F 1, G H.

Quoniam Trapezij AE K c latera A C,E X, funt parallela, b’ifa-'
o ramque
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riamgue fecantur in
p & r,>centrum gra-
uitatis ipfius eftinLp,
quzeftpars BD; €a-
dem ratione cen-
trum grauitati§ Tra-
pezijE F1xeftin ML,
ideft B 0, & Trapezij

P/ o
FGHI inN M ideft E 1 \
8D, ad hzc quoque \ \ \
trianguli ¢ B H cen- .
trum grauitatis eft in
B N, bergg centrum

A D C

grauitatiﬁgurz in-
{criptz,feu omnium partium fimul fumptarum eft in » D.
Igirur fi fegmento circuli,&c. quod fuicprobandum.

PROPOSITIO XIX. THEOREMA XVI.

Cusufcumque [egmenti circuls el ellipfis granitatis
centrumeft indiametro fegments.

PRimé fegmentum circuli vel ellipfis fic A B ¢, {femicirculo vel femi-

ellipfinon maius,diameter cius 3 .

Dico centrum grauitatis ipﬁus cfleins p. .

Si enim nonfit,efto pun@um & & peripfum ducatur g r, linez s p
parallela, & infcribatur fegmento triangulum A B ¢, eamdem bafim
& alticudinem habens cum fe-

gmento, & quam proportio- ‘ M
nemhabet ¢ ¥ ad b F, hanc ha- L~
beat triangulum A8 ¢ ad fpa- B

tium x; infcribatur euidenter
fegmento figura reilinea, ita
vtquazrefidua erunt fegmenta ub1E
fimul fumpta, minora (%:: fpa-
tio X ; figura infcripte grauita-
tiscentrumeftin o, fit igicur A D F c
H,& iungatur  E,& producatur,& ducatur c . 2quidiftansipfi s o,
conftat autem quod maiorem habeat proportionem figura fegmen-
Caz2 - to

arg. primi
Archime-
dis de aqui-
ponder.

b 15.buins.
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toinfcriptaad ea quz reliqua funt fegmenta, quam A s c triangulum
ad {patium x,quod eam habetquam ¢ Fad o ¥, figura igitur infcripta
ad portiones re-
litasmaiorem ha-
bet proportionem,
quim cF ad Fp,
hocefter ad E H.
habeat itaque M E
ad E H eam pro-
portionem quam
retilinea figuraad
portiones , quo-
niam igitur E eft
centrum totius fe-
gment, figure ve-
1o infcriptz cen-
asprimi trum H , 3 conflat
z:th::- quod magnitudinis compofitz ex refiduis fegmentis centrum
ponder,  grAUILatis fit in parte H E produta , quz eam ad u E propor-
tionem habeat, quam figura infcripta ad refidua fegmenta , quz
fic E M, eritigitur M centrum grauitatis magnitudinis ¢empofi-
bry.buins, 1% €x refiduis fegmentis , extra fegmentum , b quod fieri ne-
quit, non eft igitur centrum grauitatis fegmenti circuli aut el-
lipfis, femicirculo aut femiellipfi non maioris , extra lineam B D ex
quo id fequitur.
Sit {fecundo fegmentum cir-
culi vel cllipfis A 8 ¢, femicircu-
lo vel {cmicllipﬁ maius , com- 5
pleatur figura & diameter pro-
ducatur in F, ducatur etiam per
centrum figurz E linea ¢ H, '
parallela ¢ a bafi fegmenti, to- G E H
tius figure G F H centrum gra-
uitatis cricin E F per ea quz iam

A D F C

diximus, fed & partisc F A, erit o D 4
c8primi iN D Fycergo & refidui GCAH
Archim. erit in ED, cum DF ED fint 1:

% 4q%i- partes eiufdem linez E ¥; ite-
ponder. .
rum centrum figurz G BH eftin ) )
B E per jam di%a & centrum figur® ¢ € A H , eftin E[Dé
' e
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fed 3 E E D compo- 4
nunt eamdem re-
&am, dergo cen-
trum totius fegmen-
ti c B A erit in
B D.
Igitur cuiufcum-
que fegmenti circu-
li vel ellipfis , &c.

uod fuit demon- '
andum. //
F,

PROPOSITIO XX. THEOREMA XVIL
Cuinfcumaque Sectoris circuls gramstatis centrum, eft in
lineaqua illum ex centro bifariam fecat.
- QIt primo Seor circuli A B ¢ femicircu- D
lo minor, eumque lineas b excentros
bifariam fecet. 1 A/j '
Dico centrii grauiggtis ipfius effe in 8 p. J
Cum enim linea B p angulum Se&oris
bifariamfecet, lincam quoque A ¢ & ar-
cum A D c bifariam fecabit ; itaque cum
AD bifariam fecet bafim trianguli BA G,
sterit in ea centrum grauitatis trian-
li,item cum bifariam fecet arcum
fegmenti A D C, eiufque bafim A c,
berit in ea centrii grauitatis fegmen-
ti,cergoin B D centrum grauitatis ex
vtraque magnitudine compofitiid eft
Se&oris, quod quoque intra Secto-
remcadet.

Sitfecundo femicirculusvel
femicirculo maior ABCD,eum-
que linea B D ex centro bifa-
riam fecet, in duos Se&ores
ABDE,CBDF,eruntillinecefla-
rio femicirculo minores, diui-
danturilliiterum bifariam per
femidiametros BE , BF, centra
grauitatis eorum erunt inillis
femidiametris vt diximus, {int-
que G & H, propter zqualita-

dig.buine.

"

1 13. primsi
Archim.
deagmip.
b1o.buiss
c15.buisss.
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tem & fimilitudinem Se&orum, erunt 8 ¢, 8 H zquales, & ¢ H bifa-
riamdiuidetura B p in 1,8 ob Se&torum zqualitatem,centrum com-
mune feu totius Se&oris crit 1,& confequenter in B p,Se&orem bifa-
riamf{ecante. -

Ergo cuiufcumque Se&oris circuli, &c. quod fuit oftendendum.

PROPOSITIO XXI. THEOREMA XVIIL

Si fegmentocirculi vel ellipfis figura eusdenter infcriba-
tur,magnitudinis exrefiduis (egmentis compofita grawita-
tis centrumevit in [égmentidiametro.

» SIt fegmentum circuli vel elli-

plis AB ¢, figura cuidenter in-
E p  fcripta AEBFC , diameter fe-
gmenti B D.

Dico cemtrum grauitatis ma-

gnitudinis compofitz ex refiduis
fegmentis AE,EB,BF, F ¢ eflein
linea B p.
A D ¢ aCuimenim in B p fit'cen-
trum grauitatis totius fe-
gmenti,bitem & figurz eui-
denter infcripta, <erit in illa
E r centrum refidui , id et ma-
gnitudinis ex reliquis fe-
gmentis compofitz.

Ideo fi fegmento circuli
vel ellipfis , &c. quod opor-
A D c  tuitdemontftrare,

[ ]

PROPOSITIO XXIL. THEOREMA XIX.

-

i Sectors circuls retilinea figura fucrit enidenter in-

[eripta, centrum grauitatis figura inferipta, erit in recta

Sectorem éifarmm [ecante.
Se&or
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SE&or cirouli it A8 CD,figura
eaidenter infcripta AE D F C B,
Linca Se&oré bipartitofecans Bp.

Dico centrum grauitatis figu-
rx re&ilinex , quz Seétori eui-
denter infcripta eft,efle in linea
8D.

aCum enim totius Seétoris gra-
uitatis centrum fic én linea 3 D,
bitem & partisillius , quaz ex refi-
duis fegmentis componitur, ¢ erit
& reliqua partis , id eft figurz re-
&ilinez,Se&ori euidenter infcri-
ptz grauicatis centrilinlinea B p.

E

D

F

Quapropter fi Se&ori circuli,&c. quod fuit demonftrandum.

PROPOSITIO XXIIL
Fignra reéftl{nex Sectors circuls ensdenter infcripm 1A

WILALLs CORtT WM INUENITE.
S‘E&or circulifitas cp,8
- Yfigurz reftilinez illi cui-
denter infcriptx grauitatis
centrum inueniendi efto.
Cum hzcfigura ex trian-
gulis ifofcelibus compona- A/
tur, fumatur voum extre-
morum triangulorum puta
BF C, & Se&or illi refpon-
dens F B G cydiuidatur bifa-
riam a linea B G; reliquum
Se&orem cum infcripto fibi
re&ilineo bifariam fecet
B H, totum vero Se&orem
cum infcripto fibire&ilineo
bifariam diuidat 8 p. 2 Tri-
anguli B F c repertum fit
grauitatis cétrumk, b ¢ pun-
&o x ducaturx M,terminata
ad B H, quz ita diuidatur a
BDinL,vtreciprocé M1ad
1k fir, veeriangulumsrcad

PROBLEMA IV.

a20.buins

b17.buins
c8.primi
Archim.
deaguip.
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reliquam partem figurg eui-
denter infcriptz, proportio
autem facile ex numero tri-
angulorum colligetur.
Dico punétum L effe cen-
ctrumgrauitacis figurz recti-
linez, Se&ori euidenter in-
fcriptz.
Sienim non fit,efto quod-
uisaliud punétum n,in linea
. BD,ducaturque K N o.
Cum K ficcentrum vnius
_ . partis , feu trianguli B Fc,
. centrum vero totius {it N,
<8 prim ccentrum reliquz partis erit
Archim. . o,(eftenimin linea KN pro-
de aqui- . ducta & inlineasH) eritigi-
pondar. tur o N ad N K, vt triangu-
lumsFcadreliquam figure
infcripte partem, fed ita
d1s.buise quoque eft ML ad Lk,dquod
' tamen fieri nequit, vt nimi-
rum k M &k 0 in L & N fimiliter diuidantur, igitur pun&umdiuer-
fuma pun&o L ,non eft centrum grauitatis figure Se&ori euidenter
infcriptz,ex quo abfurdum hoc fequitur.
Ergo figurz re&tilinex,8c. centrum grauitatis inuepimus quod fuit
faciendum. '

Q

PROPOSITIO XXIV. THEOREMA XX.

Cusnfcumque Seitoris gmuitatz&cmtm}n,minw diftat
Acircumferentia , quam trianguli alateribns Sectorss €9°

/z}btmjé arcus cqmprehmﬁ.

' SIt circuli Se&tor A ¢ b, triangulumverés A c. A
Dico centrum grauitatis Seoris cadere fupra centrum graui-

tatis trianguli. _
' Sit enim E centrumgrauitatis fegmenti'Ap C,centrum vero graui-
a5-pent- tatis crianguli F,cadet E fupra F verfus circumferentiam,*cum E ficin-
dvaguip. : tra
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trafegmentum, b F vero in-
tratriangulum, atcentrum
grauitatis totius, id eft Se-
&oris, ¢ cadit intra centra
grauitatis partium , fitque
punétum G , conftat pun-
&um ¢ cadere vltra pun-
&um F, & vicinius cﬂi ar-
cui ADC.

Igitur cuiufcumque Se-
&oris grauitatis centrum,
&c. quod fuir oftenden-
dum.

D

/——-Rc
G
T

N

PROPOSITIO XXV. THEOREMA XXI

Si datum fuerit centrumgrauitatis Secloris circuls, qus
deinde in duos Sectores vtcumque dius(us fuerit , €5 1pfe
quoque SecFores per lincas écentroduéiasiterum bifariam
diusdantur; i ducatur linea per centrum grauitatis toting
Sectoris, vtrimque terminata ad eas lineas, que alios Se-
CRores bifariam [écant hac lege, vt dinifa ad centrum gra-
witatis totins Sectoris, pars ad partemreciprocam lm%mt
proportionem S eé't'grzér ad Sectorem ,extrema lines puncta
erunt Centragranitatis partium.

Atus circuli Se&or fit
ABCD , diuifus a linea
B D ,induos Se&tores ABDG,
DBCF, quos etiam bifariam
fecentlinex B G, BF;inlinea
vero BE , totum Se&orem
bifecante fit H , centrum
grauitatis totius Sectoris, &
per H du&a fit linea 1 H K,
vtrimque terminata in 1 &
x, haclege, vt fit reciprocé
quemadmodum angulus ¢
BE,adEBF,itartHad HK.
Dico piacta1 & k efle cen-

b rq.primi
Archim.
de aqui-
pomder.
c16.huism.
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tra grauitatis fuorum Seé&to-
rum.

Si enim non fint, alteru-
trius Se&oris centrum erit
diuerfum abillis pun&is; fic
ergo Se&oris ABD G cen-
trum grauitatis L, & per
punéa L H, id eft centrum
vnius partis & totius, duca-
tur linea, qua occurrat B ¥
in M, (occurretautem alio-
quin Seéor p B cF nullum
haberetgrauitatis centrum,
aiprimi A \ a.cﬁm dc%rcat efle inillarum
v him, B linearum concurfu) eric m
deaguip.  centrum grauitatis reliqui, ac proinde erit reciproce vt Se&or ABpG
3” bu- 2d Se@orem DBCF, ita MH ad HL; fed vt Se@ores ita etiam fe habent

ipforum anguli pBA,pBC, corumque dimidij 3G, DBF, & vt angulus
bi4.bwins DBGad DBF,itatHad IK,ergoetiam M Had KL, vt 1 H ad 1k, b quod
oftendimus fieri non pofl€; non igitur aliud pun@&um fuit centrunx
grauitatis alterutrius Se&oris,ex quo abfurdum fequitur.
Quamobrem ft datum fuerit,&c.quod demonftrare voluimus.

PROPOSITIO XXV THEOREMA XXIL
St Sectors circuls ﬁgum rectilinea ensdenter fuerst in-

[eripta.centrum graustatis spfins cadet infracentrumgra-
uitatis Seltorss. |

C

It Seor circuli ABC b,

illique euidenterin{cri-
] > pra fit figura AEDFCB.

A P < D¢ Dicocentrumgrauitatis

' e figurzinfcriptz,caderein-
fra centrum grauitatis Se-
&oris. '

Si hoc non fiat, vel cum
illo coincidet,vel cadet fu-
pra.

Ponatur primim coinci-

: B : dere, & fit G centrum gra-

uitatis tum Se&oris tum figur infcriptz, furmatur vnum triangulo-
rum extremorum ¥ B G,¢ciulqueangulus ad centrum bifariam fecetur
aBI,
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a3 r,reliqua eam figur pars, dempto triangulo F B ¢, bifecetur 4 li-
nea B x,8  per 6 ducatur LM,terminataad lineas s 1 3x,quz diuida- atg.buine.
turad G,vereciproce fit LG ad ¢ M,vt Se&or sc1F ad SeGorem BAKF,
critetiamvepatet LG ad G M, vetriangulum sF ¢, ad reliquam partem
figurz cuidenter infcripta, & etiam vtangulus ksp ad D8I, Ve fpius .
iamoftenfum eft. ® Eruntque puna 1, M,centra grauitatis SeGtorum b ay.buise
ABFK, BCIF,codemque difcurfu quoid fupra de Se&oribus oftendi-
mus, etiam demontftrabitur L effe centrum figurz cuidenter infcri-
ptx Setoris A K F , & M effe centrum grauitatis crianguli s F c,igitur
idem punétum M eft centrum grauitatis trianguli B ¥ ¢, & Scé%oris
B C I F,cquod eft abfurdum;non igitur punétum ¢ eft centrum Seto-- ¢ 2 4.buise
tis & figurz euidenter infcriptz vnde hocfequitur.
Cadat fecundo centrum grauitatis figur infcriptz in u, fupra ¢
centrum Seéoris,& per H ducarur No,parallela L m,eritN Had HO,
vtL cad ¢ m,id eft reciproceé vetriangulum s F ¢ ad reliquum figura
infcriptg dempto triangulo,cam igitur H fit centrum grauitatis totius
figurz infcriptg,conftar N & o efle centra partii,igitur o eft centrum
grauitatis trianguli 8 F C, caditq; fupra M centrum grauitatis Setoris
BCIF,d quod fieri nequit, ergo centril grauitatis figura in{Cripta,non 4, 4 suiw
caditfupra ¢ centrum Seéoris, ex quo abfurdum illud confequirur.
Ideo cim centrum grauitatis figurz infcriptz,non coincidatcum
centro grauitatis Se&oris,nec cadat fupra,necefie erit cadere infra.
ErgofiSe&ori circuli,8c.quod fuit demonftrandum.

PROPOSITIO XXVIL. THEOREMA XXIIL
Pofible eff Sectoricirculifiguram enidenter infcribere,
t centrumgranitatis fignrainfcripta, minus diffet acen-

trograustatis Sectoris, qualzéet interuallo dato.
Slt Se&or ABCD, centrum

rauitatis eius E , inter-
uallum datum E¥, infra F;
cadit enim centrum figurz
infcriptz infra centrum Se- 4,
&oris.

Dico Se&ori infcribi pofle
euidenter figuram re&ili-
neam,cuius centrumgraui-
tatis minus diftec ab E,
quiam punétum ¥.

Sumatur aliquod fpatium
G,ad quod Seétor maiorem
habeat proportioné quam B

- H
B

E
il
1

3
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pFadEF, & Seori figura
cuidenter infcribatur, do-
nec {patium ex refiduis fe-
gmcntis dempti infcriptd

gurid compofitum, fit mi-
nus fpatio G, conftat vero
id fieri pofle.

Dico centrum grauitatis
ilhus figure euidenter in-.
{criptz, cadere fupra pun-
&Gum r.

Si non cadatfupra ¥, vel
cadetinipfum ¥,vel infra.

B Ponamus primim coin-

cidere cum F; cum E fit

centrum totius, & F partis feu figurz infcripte, erit centrum reliquz

artisid eft magnitudinis ex rcﬁguis {fegmentis compofitz in FE, pro-

du&taverfus E, ineoque pun&o putaH, vt FE ad EHfit, vt refiduum

ex fegmentis ad infcriptam figuram; quare ctiam erit componendo

VtHF ad FE ,itatotus Se&or ad refiduum ex fegmentis ; cim verd il-

lud refiduum fit minus {patio G, erit maior proportio Seoris ad refi-

didum, quam Se&oris ad {patium ¢, ideoque maior proportio u F ad

FE,quz eft viSeGtorad refiduum, quam pF ad FE , quz eft vt Seor

ad {patium c.maior ergo erit H F quam DF,ergo H centrum grauicatis

. {egmentorum refiduorum, cadit extraarcum, & confequenter extra

317:-buit fermentum ADC,2quod fieri nequit; ergo centrum grauitatis infcri-
tx figurz non coincidit cum F,ex quo abfurdum fequitur.

Cadatfecundo centrumgrauiatis infra ¥ in 1. Cum E fit centrum

grauitatis totius id cft Se&oris, & 1 centrum grauitatis figurz infcri-

tz, centrum reliqui fit H; ve prius, erit maior proportio Se&oris ad

refiduum ex {fcgmentis compofitum, quam p¥ ad D E, ergo quoque

diuidendo maior Prc‘;portio Egurz infcriptz,id eft Se@oris demptis

refiduis fegmentis, ad refidua fegmenta, quam pE ad E F, multoque

maior quam DE ad E1; fed vein{cripta figura ad refidua fegmenta, ita

HE ad ET, ergo maior proportio HE ad EI,quam DE ad ET, ergo HE

maior quam DE, ergo H caditextra Seétorem,centrum nimirum gra-

br7.bwins pitatisrefiduorum {egmentorum,ergo extra fegmentum Ap c,bquod

fierinequit; ergo necinfcriptz figurz centrumgrauiratis cadit infra

¥, ex quo id impoflibile fequitur.
Cum ergo infcriptz figura centrum,cquod neceffario caditinfra e

Se&oris centrum,nec coincidat cum F,nec cadatinfra F, cadctintra
fpatium

€20.buins

~
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fpatium ¥ E , eritque vicinius centro Se&oris, quam fit datum fpa-
tium F E. i

Itaque poffibile eft Setori circuli,&c. quod oportuit demonttrare. .

PROPOSITIO XXVIIL. THEOREMA XXIV.

Omnis figurarectilines, Sectori eusdenter infcriptagra-
ustatiscentrum ,minns abest acentro circuls ,duabns ter-
tiis [emidiametripartibus. -
SIt circuli Se&or AB cp,

figurarectilinea cuiden-
- terinfcripta AEDFCB.

Dico centrum grauitatis
figurz infcripta, minus ab-
efle d centro B, duabus ter-
tiis femidiametris D.

Sumatur enim triangu-
lum BF¥c, & excentro gra-
uitatis ipfius G, inueniatur
centrum grauitatis totius
figurz cuidenterinfcriptz, B
quodfit H,& confequenter reliqug partis dempto triangulo centrum
erit 1; lined sk bifecante angulum trianguliscF, & lined BH D, bife-
canteangulum rotius figurz infcriptz, lined denique B 1 L, bifecante
reliquam figurz partem,dempto triangulo BF c.erititaque IHad H,
vt triangulum B F ¢ ad reliquam figur# inf{criptz partem, & confe-
quenter vtangulus F8 c ad angulum FB A,& iterum vt eorum dimidij,
ideft Fx ad F B L, quibus cum fint zquales LsD , DBK, conftat vero
-angulum 18D effe minorem angulo pex (nifi figura infcripta duobus
tantum conftet triangulis de quo ftatim) 3ergo BH minor erit BI, & 1
minor BG , multo ergo minor erit BH quam BG,{ed 86 minor eft dua-

bus tertiis femidiametri partibus,cum fit fubfe{quialterasM, que fe-

midiametro minor cft, ergo & 8H minor erit duabus tertiis femidia-

metri,qua eft interuallum feu diftantia H, centrigrauitatis figura in-

fcrisptx acentro B. .

ivero figurainfcripta duobus tantum conftet triangulis, cim illa.

fint zqualia,erunt etiam BG,B1 2quales,& angulus 18H 2qualis HBG,
& sH perpendicularis ad 16, ideoque minor BG , qua minor eft dua-
bus tertiis femidiametri partibus,ergo & ipfa BH.
Quare omnis figurz reiline, & c. quod fuit oftendendum.
D ’ PRO-

a10.huins
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PROPOSITIO XXIX. THEOREMA XXV.

N yllins Sectoris circuls grauitatis centrum , abeft 4
centro circuls , interuallo quod excedat duas tertias (emi-
diametri. o

It Se&or circuli A B cD.

Dico centrumgrauitatis
c ipfius,non abefle a centro s,
interuallo quod fuperet duas
tertias femidiametri B D.

Si enim fieri poffit, fint BF
duz tertiz femidiametri, & E
centrum grauitatis Seoris,
apoflibile eft Setori figuram
re&ilineam euidenter infcri-
bere, cuius centrum grauita-
tisminus difter 4 centro gra-
uitatis Seoris , dato inter-
uallo FE , & confequenter
magis abfit a centros, inter-
uallo B ¥, id eft duabus tertiis
femidiametri partibus,bquod
fieri nequit ; ergo nec cen-
trum Sedoris poteft 4 centro circuli 2befle maioriinteruallo , quam

- duarum tertiarum femidiametri,ex quo impoflibile illud fequitur.

£20.huiss

Igitur nullius Se&oris circuli,& c. quod fuit demonftrandum.

PROPOSITIO XXX. THEOREMA XXVIL

Omnis Sectorss circuli granstasis centrum minus difat
acentro [wicirculi,duabus tertiss emidiametripartibus.

It Se&or circuli ABCD.

Dico centrum grauitatis ipfius minus abeffe a centro circuli B,
duabus tertiis femidiametris D.

Si enim non abfit minus,ctim magis etiamabefle non poffit,poteric
abefle duabus teriis femidiametri partibus. Sit igitur ,& B E duz
tertiz femidiametri; 2cim B D Se&orem bifariam fecet, ducantur
ctiam BF BG, quz @quales partes bipartito dividant, ducaturque H 1

per
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per E;perpendicularisad sp,
quz lineis B F, BG occurratin
Y1 & H, erunt H & I centra
grauitatis partium , b nulla
enim alia linea per E, bifa-
riam diuideturin E,termina-
taad BF,BGsccum centra gra-
uitatis partium ob earum z-
qualitacem debeant effe in
linea per £ bifariam fe&a,er-
go H crit centrum grauitatis
partis feufeGtoris ABD,fed BH
maior eft 8E,quz eft duarum
tertiarum femidiametri,ergo
centrum grauitatis Se&oris
ABD , abeft amplius duabus

b14.buine

€20.buine
&5 b
ine,

femidiametri partibus, d quod fierinon poteft ; impoflibile igitur erit dzg.bwim
centrum grauitatis totius, abefle duabus certiis femidiametri parti-

bus,ex quo confequitur.

Ergo omnis Se&oris grauitatis centrii,&c.quod fuitoftendendum.

PROPOSITIO XXXI

PROBLEMA V.

eAdato quolibet circulo anferre Sectorem cuins centrum
grawitatis magis diffet acentrocirculs , quolibet interuallo
dato,quodminus [it duabus tertiss (emidiametrs partibus.

Atusficcirculus ABc, cu-
ius centum B, & dara li-
nea E, minor duabus tertiis
partibus femidiametri.
Propofitum ficauferre Se-
&orem, cuius centrum gra-
uitatis magis diftet d centro
circulis,datointeruallo E.
Cum E fit minor fubfefqui-
altera femidiametri dati cir-
culi , a du&ta qualibet femi-
diametro BD , auferatur B ¥
fefquialteralineg E, eritenim
B F minor B D, per F ducatur

G H, perpendicularis B D, fe-

D
G _—Jx H
F

cans
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cans circulumin ¢ & v, du-

D J2
=] 7 Dico csHD efle Se@orem
o qui poftulatur.

I Sumatur in linea 8p, qua

Se&orem bifariam diuidet ve
conftat, linea 81 zqualis E,
erit I centrum grauitatis tri-
angulisGH, cum B tfint duz
tertiz B F , fumatur quoque
pun&tum k efle centrum gra-
uitatis fegmenti GpH,aquod
erit intra D F,cim 1 & Kk fint
centra partium,bcentrum to-
tius erit intra 1K, puta pun-
&um L, quod magis diftat 2
punéto B, interuallo 81, id eft linez E.
Igitur 2 dato circulo, &c. quod fuit faciendum.

PROPOSITIO XXXIL. THEOREMA XXVIL

St quolibet Sectore circuli bifariam [¢%0 ,4 latere eius
velnt bafidefcriptum fuerit triangulum , dimidso Sectors
aquale,communem cum Sectore cuns habens am%u/um,qm'
adcentrumcirculief ,deinde avertice trianguli ad bafim
produéia linea que fimile priors triangulum conflituat,
centrog, Sectorss alins defcribatur Sector , esufdem anguli
cumdato Sectore ,cuins latus [it efquialterum eins linea,
quaintercentrum circuli €9 concur(um lineaavertice du-
teadproductam bafim intersicitur; trianguli vertex erst
centrum granstatis Sectoris poffremo defcripts.
SE&or circuli fitBAD C, bifariamfeGtusdlinea B p, defcriprumque

triangulum A E B,2quale dimidio di&ti Se&oris ApB, & fitvt A B ad:
BE,itaBE ad BF,ducaturque E Fifeu ducatur E ,vt triangulum BE F,fic

* fimile triangulo sE As{umartur deinde BG fefquialtera B ¥, & centrp 8

inceruallo BG,defcribatur Se@or BGIH. .
Dico
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Dico pun&um E efle centrum grauitatis Se&toris BHKI.
Si enim non fit;cum fitin linea sx,cadet fupra velinfra pun&um E.
Cadat Primumfupra e in K, & fiatve sk ad BL,itaB E ad B L, & cen-

tro s interuallo B1 defcribatur Se€or L M3 erit E centrum grauitatis ay. petir.

SeQoris BL M,ctim Se&oresBLM & BGIH fint figurz fimiles,& punéta ;"’:’:‘z
E &k invtroque fimili- H aquipond.
ter ponantur, fitq; pun-

&um x, ex hypothefi
centrum grauitatis Se-
&QorisBGIH.

Diuidatursrinn, vt
8L fitfefquialterazN,&
iuxta ea quz Propofi-
tione nona oftenfa funt,
du&a fit B 0, vt deinde
du&a E 8, diuidatur ad
Bo in Q_hac ratione, vt
fice Qad QE, veangulus
peQadangulumqQsek,
& duabus lineis o8, BE,
fumprd tertid propor-
tionali B R, excedat li-
nea B F lineam B R minoriinteruallo,quam FN,quo B F fuperatsN,&
confequenter fitmaior quim’s N, fumatur quoqueangulus L B s du-
plusanguliLB0,& angulus T3 v zqualisangulo L8o,& per pun&a r
& E ducatur lineaquz occurratsvinx.

Cumlinez Q 8, B E, & R fint tres continuz proportionales ex con-
ftructione,erunt triangulare R, BE Qfimilia,& anguliBER, BQE Zqua-
les,ergo ctiam anguli deinceps,ideft BEX,B Q@ zquales erunt, ergo
& triangula BEX, B P Qfimilia erunt, cium prazterangulosse X, 8P Q_
etiam angulos E B X, Q8 P 2qualcshabeant,quare in triangulis B e,
BEX eritficut pQad q@,ita Ex ad EB,fimiliter etiam in triangulis BQE,

B

-

BREeritficutBQ ad QE,ita BE ad ER,fed peft ad QE vtangulussrq

ad @BEideft an%ulus L8O ad OBT,crgo ctiam XE eritad ER,vtangu-
lus LBo ad angulum o3BT, ergo etiamveangulus L 8 s, qui eft duplus
anguli L3 0,ad angulum sBm,qui eft duplusanguli os T, ergocrit XE
ad ER reciproce, vt Seétor LBs ad SeGorem sBM , quia Sectores ha-
benteamdem proportionem quam anguli; cum vero E fit centrum
grauitatis totius Sectoris BL M, & Bo bifariam{ecetSe&orem Lss, &
BN Setorem sB M, partes totius Sectoris, & linea R x per E ducta, §.
vtrimque terminataad 80, B N diuidatur :Iaid punétum E, in recipro-
: cam
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b2g.buiss CAM proportionem partium,berunt R & X centra partium,ergo R erit
centrum grauitatis Sectoris LBs ; fed R 8 eft maior BN duabus {cilicer
tertiis BL,ergo alicuius Sc&oris centrum,plus duabus tertiis femidia-
~ metri partibus diftacd
centro circuli, c quod
fieri nequit; non igitur
centrum grauitatis Se-
- &oris BGHI, cadit fu-
pra E ex quo hoc ab-
furdum fequitur.
Cadat fecundo in-
fraeink,&fiat vt 3K
adB1,itaBE adBi, &
centro Binteruallosy,
defcribatur Se&or s L
M, erit E centrum gra- -
uitatis Sectoris B L M,
vt fupra oftendimus.
Diuidatur st in N,
_ vt BL fit Tefquialtera
. BN,& iuxtapropofitionem3r.inuentus fit Se&or BLs, cuius centrum
rauitatis R ,maiori interuallo difteta centro circuli 3,quam fitinter-
ualli linex B F,quod eft minus sN,fcilicet duabus tertiisfemidiametri
BL,duaquefitBR 0,diuidet illa bifariam SeGoremBLS,fiatangulus
1BV zqualis angulo LBo , ducaturque R E, donec occurrat v in X.
M Quandoquidem E fit
centrum grauitatis to-
tius Se&toris BL M, & R
centrum grauitatis Se-
&oris BLS , d centrum
grauitatis reliqui S¢éto-
risSBM, erit in RE pro-
du@a,cfed etiam etitin
BV, que illum bifariam
fecat,ergoin X; ergo erit
VtE X ad E R ,ita Se&og
BLS ad Se@orems s, &
fimiliter angulus Les ad
angulum s B M, corum-
, que dimidij, {cilicet an-
LI 6 ®F AP s gulus L o8 ad angulum
OBT,

c30.buins

d8.primi
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0BT, &angulus T 8V ad angulum T80, vt iam oftendimus.

- Fiatdeinde vt BR ad BE,ita BE ad BQsducatur E Q,& producatur vi-
quein p,ducaturitem Aq; fimilia erunt triangula R EB,E o8, & anguli
REB,E QB xquales,ergo & in triangulis BEX, QP anguliBEX, BQP qui
prioribus funt deinceps,zquales erunt, ergo & triangula BEX,BQP fi-
milia vt ante oftendimus, eritquevtExadEB,itarQad Q3,& VL EB
ad ER,ita @ ad QE,ergo exzqualitate vt Ex ad ER, itaPQad QE; fed
Exad ER, vtangulus ABQad Qe E,hoceft veangulus LBo ad angulum
oBT,fergo triangulum aqQs zquale Sectori BAY , ergo BQMAIOr BA; £ 6. huins.
fed E3 eft media proportionalis inter BQ,BR;item inter BA, BF, €Igo
rectangulum fub BF,8a,2quale eft re&tangulo fubsr,sq, ergoerit vt
BF ad BR,ita BQa;1BA, fed BE eft minor BF ex conftru&ione,ergo erit
BQMINOr BA, ergo BQfimul erit maior & minor B A, quod fieri ncquit;
non cadet igitur centrum grauitatis Sectoris BGIH infra E,ex quo ab-
furdum confequitur; fed oftenfum eft etiam non cadere fupra E,ergo
erit ipfum pun&um E, centrum grauitatis Se¢toris BGIH.

Igitur fi quolibet Se&ore circuli,&c.quod fuit demonftrandum.

PROPOSITIO XXXIIl. THEOREMA XXVIIL

Siquols bet Sectorecirculiécentro bifariam dinifo,duta
[fuerst perpendicularisin lineam bifecanté,apunitolaterss
.. . = : .

quod duabus tertiis partibus (emidiametri abfit a centro
circuls, €9 fiar vt dimidins Sectoris arcus ad femidiame-
trum staperpendicnlaris dulfaad quartam quamdam ls-
neam,écentrocirculi inlineabifecante fumendam.eius ter-
minus eft centrum granitatis Sectoris propafits.
SIt datus Se&or ABc, fe&us

bifariam a femidiametro
DB, & latere AB diuifoin E,vt
asfitfefquialtera BE,dutafic
EF perpendiculans linez ps,
& ponaturefle vearcus paad
femidiametrum A B, ita EF
adsG.

Dico pun&um g.efle cen-
trum grauitatis Sectoris pro-
pofiti. :

Fiat enim vt BE ad BG,ita
EG ad BK,ducanturq; GE GK;
. item centro B, interuallo BG, |

C
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defcribatur arcus K1, & codem centro interuallo 8k, defcribatur
arcus kL M,& producatur in N. ‘ .
Cum fitvearcus pa ad femidiametrii AB, ita arcus c H 1 ad femidia-
metrum BG,& vtarcus DA ad lineam As,ita EFad BG,eademeritpro-
portio arcus GHI ad 6B, quZ
re&x EF ad BG, igitur arcus
cHIeritre&a E F zqualis,fed
triangulum ceB habetbafim
femidiametrum Sc&oris B G
H I, & altitudinem EF zqua-
lemarcui cHIL,ergo eft zqua-
le Se&ori scH1;item Sc&to-
resBGHI, BKLM, cum fint f{i-
miles, {untin duplicataratio-
ne fuarum {emidiametro-
rum, cumvero fitvtBk ad BG,
itaBG ad BE,erit SeGor sxL M
, AL ad Se&orem BGHI, vt BK ad
A EIK B BE, 8 conuertendo vt BE ad
: BK,ita Se&or BGH1ad BKLM,
& permutando vttriangulum BGE ad Se@Gorem BcH 1,ita triangulum
BGK ad ScltorcmsxLM; fed triangulum B G E oftenfum eft Seétori
BGHI1xquale, crgo & triangulumsck Se&oriBkLM zquale. Cum
igitur Sc&tor BX MN fit bipartito diuifusa linea BM, & Se&ori BKLM
fitzquale triangulum BG x, producto latere B M comprehenfum, fit-
que triangulum s GE finmile triangulo BG x , & BA{clquialtera BE,Se-
grauiratis cft pun&tum c.

Ergofiquolibet Se&ore circuli, &c. quod fuit demonftrandum.

C

PROPOSITIO XXXIV. THEOREMA XXIX.

Datoquoliber Sectorecirculs ,é centrobifariam dinifo,
[ifiat vt Sectorss arcus, ad duas tertias partesrecte fubten-
dentis arcum, ta[emidiameter ad quartam quandam li-
neam écentroumendam ,in eaqus Sectorem byfariam [e-
Cat,eins terminns erit centri graustatis Sectoris propofits.
It ABcp Se&orcirculi, du®taque b Se@orem bifecante, fic velud
arcus Apc ad duas tcrtias fubtenfz A c, ita femidiameter B p ad

quartam B E.
Dico
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Dico E effe centrum grauitatis Se&oris propofiti.
Diuidatur enim A in F,vt fic A B {efquialtera ¥8,& ducatur Fu pa-
rallela A c.
. Cum B F fit fubfefquial-
teraBA, & fitvtBF ad BA,ita
FH ad Ac,erit quoque FH
duarum tertiarum Ac, qua-
re erit vtatcus ADC ad FH,
itaAs ad BE, & vt DA dimi-
dium arcus Apc,ad Fc di-
midiam F H, ita A B ad BE,
ergo conuertendo vt arcus
ADad reGam AB,ita FG
perpendicularis linexz B D,
adlineamsE; cumigitur AB
fit {efquialtera s, per pra-
cedentema conftabit E efle B ‘ F A
centrum grauitatis Se&oris :
propofiti. .
Igitur dato quolibet Se&ore circuli,&c. quod fuit oftendendum.

-
-

a33.huins,

PROPOSITIO XXXV. THEOREMA XXX.

St datum fuerit quodlibet (egmentum circuls femicircu-
lominus , ducti(q, (emidiametris qua [egments arcus infi-
Srunt s inuentis desndecentrisgranitatis Sectorss €9 trian-
gulia Sectoris lateribus €9 [egments (wbtenfa comprebenfs,
ftlinea viraque con\neé?m.r centragraustatis inuenta, ver-
[us centrum Sectoris produita itz angeatur, vt angmen-
tum ad compofitam ex angmento ffg inuenta tam linea,
quacentra conneltit ,eam habeat proportionem, quamper-
pendicularis ab extremo arcus Sectoris duita in Sectoris
latns,ad [egmenti arcum , erit illins augmenti extremum,
centrumgraustatis dati fegmenti circull. ‘

E3 - Sie
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SIt AD ¢ fegmentum-{emicirculo minus, du&ifque ad centrum cir-
culi cuius eft fegmentum lineis A B, C B, item po‘}itis » F quidem cen-
tro grauitatis Sectoris ABCD ,at punéto E centro grauitatis trianguli
ABC,perque dudta linea £ ita produafitin 6, vt quemadmodum
c cH perpendiculansin A, ad
\ arcum AD G, ita fit GF ad to-

tamGE.

'Dico pun&um c;efle cen-
trum grauitatis fegmenti A
D . nC.

aCum enim linea E F du-
catur per centrum totius, id
eft Secoris;& vnius partis,id
eft criangulisericin illa verfus
¥ produéta centrum reliqua
partis, id eft fegmenti ADc;
A 0 p incoquepundtopurac, veli-
nea EF ad FG , habeat reci~

procam proportionem partium ;fed illam habet ¥ ad F6; nam veeft
perpendiculans cH adarcum ap ¢, ita eft triangulum A3 c ad Se&o-
remADBC; (Seftor enimzqualis eft triangulo fub bafizquali aB, &
altitcudine qua zqualisfitarcui Apc) ergo triangulum & Seéor funt
in proportione GE ad 6 F,& diuidendo vttriangulum Asc ad fegmen-

- baprimi tum AD G,ita FGreciproce ad FE. bCum itaque F fit centrum grauita-

Archim.
e aguip.

tis totius,centrum vero partis,id eft trianguli fit £, erit G centrum gra-
uitatis reliqui,id eft fegmenti apc. ‘ ;
Ergo fidatum fuerit quodlibet,&c. quod fuit oftendendum.

PROPOSITIO XXXVL. THEOREMA XXXI

Sidatns fuerst femicirculsis , aut circuli portio (émicir-
culo masor,pariecircumferentia €5 duabus (emidiametris
compreben(a €9 ficut dimidins arcus, adduas tertias par-
tesfue [wbienfa, sta perpendicularss é centro circuls in di-
am (ubtenfam ,ad quariam quampiam lineam., [umen-

! dam acentro,inlinea totmm portionem é centro bifécante,
i1 etns termino erit centrum grawstatis [emicirculs , aut
portsonis propofite. ' q

1C
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SIt datus femicirculus, autportio maior vt eam iam defcripfimus

ADC,quam bipartito fecet 8D, du&aque Ap,fubtenfa dimidij arcus

- AED,in eamque perpendicularis BF ; fi ponatur efle vt arcus AED ,ad
_ duastertias partesfuz fubten{z AD,ita BF ad 3G.

Dico pun&um ¢ effe
centrum grauitatis femi-
circuli, aut portionis pro-
poficz.

Producatursring,quz
bifecabit Se&@oré ABDE,
fimiliter reliquum Se&o-
ris dimidium , fcilicet 3 p
xc bifariamfecetsx, du-

catur EX, & per punétum

G ducatur H1, parallela
EK, occurrens lineis B E,
BK,inH&I.

Cum BD totam portio-
nem bifariam fecet, & li-
nex BE,BK reliquas par-
tes, erif arcus EDK dimi-
dio arcui portionis zqua-
lis, & E K zqualis Ap, &
confequenter lineas1 z-
qualis 8¥ ; ergo vt BF ad
BG, itaBLad BG, id eft vt
arcus AED,ad duas tertias
fubten{z Ap; at in trian-

A c

gulo BEK,linea Freftbafi parallela, ergo latera in eamdem propor-
tionem diuidit, {cilicet in proportionem linez 81 ad L6; eruntigitur
EBad BH,& Bk ad 81, ficutarcusfingulorum Se&orum, ad duas ter-
tias {uz fubtenfz, 3ergo punéta H & 1 centra grauitatis SeGtorum g g4.buise -
ABDE, CBDK,bergo centrum totius in H 1, fed etiameftin B D, €rgo bao.bwim

in G.

Igitur fi dacus fuerit femicirculus, &c. quod demonftrare opor-

tuic,

- PROPO-
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PROP OSITIO XXXVII. THEOREMA XXXII
Si datum fuerit fegmmtum quoddam  femicirculo ma-

im,dué't’if
é?ig; cum

abafis extremis dnabus adcentrum liness, fa-
afe trianguls , €9 re/iqme portionis graustatis

centrafuerint data; producto vno trianguls latere €9 in il-
lud demifJaperpendicular: , ex oppofito bafis extremo, fili-
nea centra grausiatis trianguls , €9 reliqua portionis con-
nectens , ita dinsfa fuerit vt quam proportionem habet
[egmenti arcus, adperpendicularem iam ductam ,eam ha-
, beant partes linea, hac lege, vt maior pars centrogranitatis
trianguls adiaceas s hoc dinifionss punctum erit centrum

granitatis ﬁgmmtf‘propojiti.
(o

Itapc fegmentum

micirculo maius, du&ifque A8, cBfemidia-

metris, trianguli AB c grauitatis centrum fit E,reliqui vero Seétoris
grauitatis centrum fic puntum ¥, producatur A Bin G, du&aque ad

eam perpendiculari cH, po-
natur linea EF di&agrauita-
tis centra coniungens, ita di-
uifain 1, vt quam proportio-
nem habet arcus fcgmenti
ad perpendicularem ¢ H,
eam hagcat EradrIF.

Dico pun&umr, efle cen-
tril grauitatis dicti{fegmenti.

a'%Icceﬂ’c enimeft,vtcen-
trum grauitatis fegméti pro-
pofiti, fit in F E conneéente

A

centra partium, bin eoque
punéo, quod lineam diuidit

de equi-  reciproce in rationem partium; at triangulum ad refiduam portio-
nem illam habet proportionem, quam cH ad arcum fegmenti, (illa
enim portio zqualis cft triangulo re&angulo,fub femidiametro & al-
titudine que fit di&o arcui zqualis) in eamdemque pofuimus reci-
procé diuifam lincam FE, ergo I crit centrum grauitatis fegmenti

ponder.

Propoﬁti.

Iraque fi fucrit datum quoddam fegmentum, &c. quod fuit de-

monftrandum.

PROPO-
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PROPOSITIO XXXVII. THEOREMA XXXIIL

St fegmentocirculi vel ellipfis , figurarecslinea euiden-
terinfcriptafuerst,[egmentorum religuoram demptafign-
rdin[Cripta,communegraustatis centrum, minns aberit 4
[egmentivertice , dimidso linea, quaa-vertice ad mediam

ba{im ducitur. o :
S gmento ABC, cuidenter infcripta fit figura ADEFBGHIC.

Dico magnitudinis ex reliquis fegmentis, dempta figura inferi-
pti compofitz,grauitatis centrum, (*quod eft in diametro 5 k) minus
abefle a vertice B, ‘
dimidio linez B k.
_Ducantur aB, cs,
fegmentoque AE B
cuidenter infcripta
erit figura ADEFB,
& fegmento CHB
figura CIHGB, qua-
reduflis EL, HM
diametris , b erunt
centra. grauitatum
magnitudinii com-
pofitarii exfegmen-
tis refiduis, demptis
figuris ADEFB, CIH
GB,inlineis EL,H M.
fic ¥.centrum gra- o
uitatis , magnitudi-
nis compofitz ex {egmentis
portionis A E B, & fumatur o ¥
centrum grauitatis, magni-
tudinis copofitz ex fegmen-
tis portionis BHC, duttaque
N O,°cum centrum grauitatis
cx omnibus compofitzfit in,

a18.huinu.

bar.buine

No,&dfitpretereain Bk, erit. A K € cathuime.

in P, quz communis veyiufqs

linez interfectio eft; ducatur deinde L M:, cadetillainfra No,& cim
lineas B, BC fecet bifariamin 1 & M, lineam quoque s x bipartité fe-
cabitin Ququapropter cum p cadat fupra , punétum p, centrum gra-

uitatis
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uitatis magnitudinis ex omnibus fegmentis compofitz,aberit 2 verti-
ce B,interuallo 8p,quod minus eft B Q dimidio linex B k.
Igitur fifegmento circuli vel ellipfis,8c. quod fuit demonftrandi.

PROPOSITIO XXXIX.. THEOREMA XXXIV.

Cuié/libet -fegmicts circuls vel elipfis grauifat:&;'mtmm,
plusdiftat afegments 'vertic:,dimidio diametrs (egments.
. |

E

ars.huinn A/ \\,32 /\

€. pofin- v
lasum Lu-

caValery.
d1.petitio
Archim.
deaguip.

It A B c fegmentum circuli

vel ellipfis, & linea B E fe-
gmenti diameter.

Dico centrum grauitatis
fegméti, 2 quod eft in diame-
tro BE, plas dimidio B E , ab-
efledvertice 8.

Si enim id verum non fit,

vel aberit dimidio linez BE,

vel interuallo quod dimidior
minus fit,;2 fegmentivertice.

Primo ponaturabefle di-
midio BE,fitque punétum b3’
ducatur per plinea ¥ G, pa-

_ rallela A ¢, occurrens verim-
“.quecarcul fegmentiin F & Gy

& per punéa re ¢, deferiba-
tur {fegmentum circuli velel-
lipfis , zquale & fmmile fe-
gmento F B €, totumdque ca-
detintrafiguramAEGc, que
omnia ex gcometria enidern--
tia funt. b Segmenti quoque
FEG centrum grauitatis erit
mpE, & it H, centrum item’
grauitatisfegmenti Fc fier,
cerunt DA & b1 xquUales,
dideoq; magnitudinis. com-’

** pofitz exfegmetis FEG,PEG;’
. cbmmune grauitatls cemn-;

trum eérit p; ob zqualitatem’
& fimilitudimem fegmento~
tum, & ex b zquipomdera-

bunt;
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bunt; additd igiturmagnitudine, quz cum fegmento FE G, componit
figuram AFcG,cinclinabir pondus ad partes {egmenti FE G, tota cnim e:. pesisie
compofita magnitudo AFcG,ponderat ad partes fegmenti FE G5 nam rchim.
cum totius fegmenti AB ¢, centrum grauitarisfitin g, item & ablat ;,,4
PartisEsG fic inecadem linea, etiam reliqua figure AFGC, erit in ca- £ 8. primi
demlinea, ;fed etiam eft intra ipfammer figuram AE GC, ergo eritin- ;“‘;“”‘””“".'_
tralincam DE, ideoque tamfegmentum FE G , quam hoc quod addi- ponder.

tum eft fimul fumpra, ponderant ex pE, cimigicur inclinetur pon- 8 9. pririe

dus,non erit b centrum grauitatis fcgmenti AB C. ‘j,’;','f;f:f i
Ponatur fecundo centrum p,abefle minoriinteruallo,quam fic di- |
midium BE,& fumatur Dk zqualis D8, & per Fx G defcribatur fegmé-
tum circuli vel ellipfis vefupra,quod amplius cadetintra figuram A
G C,& inftitutd vt prius argumératione,idem abfurdum confequetur.
Idcirco cim centrum grauitatis fegmenti ABC, nec dimidio linez
BE,necinteruallo dimidio minoriabefle poffit, cadet vitra dimidium
linez 8E,fcu diametri fegmenti,initio fumpto 4 vertice.
Quare cuiuflibet fegmenti,&c.quod o})}cndcrc oportuit.
PROPOSITIO XL. THEOREMA XXXV.
Centram granitatis figura, [egmento circuli velellipfis
euidenterinfcripta, nonpeteft idemeffe ,curmn centrograss-
tatis ipfins [egments.
It A3 c fegmentum circuli vel
cllipﬁs,&ggma ADBEGilli cui-
denterinfcripea. :
Dico vtriufque idem efle non
pofle grauitatis centrum. ‘
Si enim.fieri poffit, 2 cimfit in P
diametro 8 F,ficpun&um c.
Cum c fit centrum totius,id eft
{egmenci ; & partis, id eft ignrz4 - - v F - € bisprimi
cuidenter infcript, b erit etiam B ' olicorm
centrumgrauitatis reliqui, id eft ) B kery.
magnitudinis ex refiduisfegmen- ¢ 11w
. : . 33.huins
tis compofitz. ergo B G eritcmi- 16 oo buine
nor dimidio B ¥, & fimul d maior, , 39
quod fieri nequit; ergo nec hoc y ¥ 13

vnde fequitur, f{cilicet idem effe fegmenti , & figurz euidenter in-
{criptz grauitatis centrum.

Ergo centrum grauitatis figura,&c.quod fuitdemonftrandum.
F2 PR O-
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PROPOSITIO XLI. THEOREMA XXXVIL

St fegmento circuli vel ellipfis, figura rectslinea fuerst
ewsdenter infcripin , totins (egments grawitatis centrum,
erit wrticiﬁgmmti propinquim,qm‘m centrum ﬁgzme 17~
[eripta. :

SIt Asc fegmentum circulivel ellipfis, & ApBEc figura re&ilinea,
fegmento cuidenter infcripta.

Dico centrum grauitatis {egmenti , minus diftare a vertice, quam
centrum grauitatis figurz e-
uidenterin{cripta.

2 Cum vtriufque magnitu-
dinis centrum grauitatis ficin
B F,fegmenti diametro, bnec
idem poflic efle veriufque
centrum ; {it ¢ centrum fe-

gmenti, H vero centrum ma-
€ gnitudinis, compofitz ex re-

duis fegmentis, dempti fi-
guriinfcriptd.Cum g fitcen-
trum totius , & H centrum
partis, <necefle eft centrum
reliqua partis cadere ad al-
teram partem G, ideftinali-
uod pun@um1, 4& cim 1
1t vicinius vertici quim G,
edebebit 1 efle remotius a
es9.buim B F C  vertice quim G.
TIraque fi fegmento circuli vel ellipfis , &c. quod oportuit de-
montftrare. -

a18.¢r19.
huins.

bgo.buisms

¢ L primi
Archim.
deaguip.

d38.buiss
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PROPOSITIO XLII. THEOREMA XXXVIL
Datofegmentocircnli velellipfis poteft figuraretilinea

eusdenter infcribi, vt linea qua inter centrum granitatis
[egmenti€s centrum inferipta figura interiscitur, fit qua-
cumquelinea recta data minor.

SEgmentum circuli vel ellipfis fit A c,centrum grauitatis eius E,in-
teruallum datum E F, icave Ffitinfra, acim centrum grauitatis fi-
gurz cadatinfra centrum fegmenti.
Sumatur aliquod fpatium
G,ad quod fegmentum ma-
iorem habeat proportionem,
uimsrad EF, &fegmento
zgura cuidenter infcribatur,
donec{patium ex refiduis fe-
gmentis,dempta infcripta fi-
gura compofitum, fit minus
fpatio G, conftat vero id fieri
pofle.
Dico centrum grauitatis
illius figurz infcripta,cadere

fupra Fr. A . D ¢
Sf; non cadatfupra ¥,vel ca-
det inipfum ¥, vel infra.
Ponamus primo coincide-
re cum F ;cum E fit centrum
totius fegmenti, & F partis,
feu figurz euidenter infcri-
ptz, berit centrum reliquz 4 . D c

a41.bwiss

b8.primi

partis;id eft magnirudinis ex refiduis fegmentis compofit¢,inF &,pro- ;‘:"‘”","-

du&a verfusk,in eoque punéo puta H,vt FE,ad E H fit,ve refiduum ex
fegmentis, ad infcriptam figuram; quare etiam componendo erit vt
HFad FE,ita totum fegmentum,ad refiduum ex fegmentis ; cum verd
illud refiduum iuxta conftru&ionem fit minus fpatio G, erit maior

roportio fegmentiad refiduum, quam fegmentiad fpatium G, ideo-
guc maior dproportio HFad FE, quz eftvt fegmentum ad refideum,

udm BF ad FE; ergo H centrum grauitatis {patiorumrefiduorum,ca-

aquip.

it extrafegmentum ABC,¢ quod fieri nequit. igitur centrum grauita- ¢ 17.buiss

_ tisinfcriptz non coincidit cum F,ex quo abfurdum confequitur.
- F3 Cadat
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Cadatfecundg centruro grauitatis ipfra Fin 15 cumE fic centrum
grauitatis rotius,id eftfegmenti; & 1 centrum grauitads figura infcri-
ptx, centrum reliqui, id eft
magnitudinis ex refiduis fe-
gmentis compofitz fit H; vt
prius eritmaior j’roportiofe-
gmentiad refiduum, quam
BF 2ad BE , ergo quoque diui-
deride, maior erit proportiv
figurz inderiptz ad refidua
fegmenta, quam BE adE F,
multo§ue maiorquamsE ad
EI;fed vt infcripta figuraad
refidua fegmenta, ita HE ad
EI, €rgo maior proportio HE
‘ad E1,qudm BE a u-,ergz
- HE maior BE, €Igo H ca
extra fegmentum , centrum.
\ nimirum grauitatis refiduo-
rum fcgmentorum , d quod
fierinequit; ergo nec infcri-

' ptz hgurz centrum grauita-
A D - € s Ca(fit infra F,exquoidim-
: poflibile fequitur.

Ctm ergo infcripez figurx centrum graudtatis , quod neceflario
cadicinfra E centrum {egmenti,non coincidat cum g, nec cadatinfra
¥,cadetintra {patium FE, eritque propinquius centro fegméti, quim
ficdatum fpatium FE.

Quare poffibile eft dato fegmento, &c.quod fuit demonftrandum.

C

d17.buins

PROPOSITIO XLIIL THEOREMA XXXVIL
 8i dentur duo [egmenta, vnum ellipfis alterum circsls,
€9 quam proporsionem habes (egmentsms ellipfis ad torams
ellipfim eamdem habeat [egmentum circuls ad totsm cir-
culum;€9 invtrogue rectilincafigura enidenter deferiban-
tur, quarum latera [int multstudine wqualia, firurarsm
 centra grayitatis., fimiliter [ecabunt fegmentorum dia-

metros. | ;

' Sit

-
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Slmnc fegmentum ellipfis, DE F fegmentum circuli, & fit fegmen-
tum ellipfis ad totam ellipfim As c 6, vt fegmentum circuliad totum
circulum pE FH,& fegmento quidem ellipfis, figuraAP NLBM O QE
cuidenter infcripta fit, fe-
gmento vero circuli, figura . -
DXTRESVXF. :
 Dico centra grauitatis
veriufque figurz infcripra,
fimilicer fecare diametros
fegmentorum s L,EK.
Iungantur L M, N O, P Q,
inellipfi; & RS, Tv,XxY in
circulo. ' '
Iam fuppono ex Coni-
cis, du&tas lineas inter fe
parallelas effe,& ad diame-
tros bifariam diuidi; & pa~
rallelas in fegmento elli-
pfis , cum refporidentibus
comparatas; intet fe ¢am-
dem habere - proportio-
nem, quam illzqua in fe-
to cireulirefpondent
tlis, e in: eﬂi‘){{‘) inter fe
¢omparate funt; denigite
ipfasfegmentorum diamet
trosad totas fuarumfigit-
farym diametros, eamdem
habere proportionem, €6
quod fegmentorami aré;
ad totas fuaram figararum
areas, camdemn proportio-

| . . D - F
nem habeant.: H&c enim K -
omnia ex Conicis demon- , /o
ftracionibus;apud geome- - T 0 SN b 1

tras nota funt, & eahicde- H
monftrare ab inftituto a-
lienum foret. .

His fuppofitis propofitum demonftrabo. aTrapeziorum AP QC, argprimi
DXYF centra grauitatis, eruntin 18, K, ¢, rectis lineis fimiliter pofi- Archim.
ta,cimcamdem habeant proportionem A C,? @ quam DE,X¥. Simi- s

T ’ liter
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liter ctiam trapeziorum

 PNOQ, XTVY centra gra-

uitatis , fimiliter diuident
lineas Ba, ¢ 35 denique & in
trapeziis reliquis , centra
grauitatis fimilicer diui-
dent fuas lineas, eadem de
caufa; funtautem & trian-
gulorum LEM, RES centra
grauitatis, in lineis B z, E
fimiliter pofita; habentau-
tem eamdem proportio-
nem trapezia & triangu-
la, vt fibi refpondent in
fegmentis: propofitis cit-
culi & ellipfis , quare f
duorum primorum trape-
ziorum in fegmento elli-
pfis , commune centrum
grauitatis inuentum fue-
rit;itidem duorum trape-
ziorum primorum in fe-
gmento circuli, lineza1in
ellipfi & 3 xin circulo fimi-
liter diuidentur, atque ita
progreflione fadta adreli-
qua , totius-figurz reili-
nez, in{egmento ellipfis
ABC infcriptz, centrum
grauitatis fimiliter dinidet
diametrum By ficut figurz
infegmento circuli infcri-
ptz grauiratis centrum,di-
uidetlineam Ek.

Igitur fi dentur duo fegmenta, &c. quod fuit demonfirandum.

PROPO-
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PROPOSITIO XLIV. THEOREMA XXXIX.

Si duo [egmenta datafuerint, vnum ellipfis alternm cir-
culi , €5 quam proportionem habet (egmentum ellipfis ad
totam ellspfim, eamdem habeat fegmentum circuls ad to-
tumcirculum; centra granitatis in eamdem proportionem
dinident earum diametros. ‘

E
SIm: duo fegmenta ABC, DEF,

qualia propofitio poftulat, eo- >
rum diametri BG, EH , centra gra-
uitatis 1& K. LK

Dico camdem effe proportio- PN
nems1I ad 1G,quz eft EX adEH. Bt

Si enim non fit eadem propor-
tio,erit maior vel minor.
- Sit primoé maior proportio BI - F
ad 16,quim Ex ad KH, & diuida- \H/
tur £ H in proportionem BI ad BG, _ ‘
inaliquo pun&o 1, cadetillud ne- ?
ceflarid infra pun&um . a Infcri-
batur{egmento circuli DEF, eui- B
denter figurareétilinea,cuius cen-
trum grauitatis N , minus abfit 4
puné&o K, interuallo x 1, & ficut
divifa eft EHin N, ita diuidatur
Bcinaliquo pun&o o, cadetpun- c
&um o fupra pun&tum 1 , nam
maior eft proportio EN ad NH,

uim EL ad LH, id eft Brad 165

gcindc infcribatur fegmento el- G
lipfis A Bc cuidenter f%gura recti-
linea totidem laterum, eius cen-
trum grauitatis erit 0,bcadetque A b 43.buine
fupra centrum grauitatis fegmen- A ‘
i, ¢ quod fieri nequit ; vnde nec maior erit proportio B1 ad I G, c41-bsius
qudm E K ad KH, vnde id fequitur.

aq2.buine

G Sit
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.Idco fi duo fegmenta data fu

Tuit.,

Sit fecundé minor proportio
B1ad16,quimex ad KH, & di-
uidatur EH inproportionem B1
ad G, inaliquo pun&o 1, cadet
illud neceffario fupra pun&um
K,& tum diuidatur G in o,vefic
Bo ad 0G,ficut EX ad K H,cadet
o neceflario infra 1. dinfcriba-
tur fegmento AB ¢ euidenterfi-
gura redtilinea , cuius centrum
grauitacis » , minus abfit 4 pun-
&o 1,interuallo o 1, & ficut di-
uifaeft B cin »,ita diuidatur Ex
in R,cadet R fupra x;nam minor
cftproportiorr adrG, quimso
adogc,ideftexad xH, deinde
infcribatur fegmento circuli pE
F,euidenter figura reilinea to-
tidem laterum , eius centrum
grauitatis erit R, <cadetque fu-
pra centrum grauitatis fegmen-
ti, quod fieri nequit ; vade nec
minor erit proportio 81 ad 1 6,
quam K ad KH,vade idfeque-
batur.

Idcirco ciim proportio B 1 ad
1G, nec maior nec minor fit
proportione Ex ad EH , erit
cadem. ’

crint , &c. quod oftendere opor-

PROPO-



PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS. S
PROPOSITIOXLY. THEOREMA XL

Si fuerint duo Sectores, vnus ellipticus altercircularss,
dimidiis fuis figuris minores , aquales , vel majores 5 €5
quam proportionem habet vnns Sector adfuam Sfiguram,
eamdem habeat alter Sector ad fuam , centrum grawitatis
spforum sneamdem rationem dinidet (emidiametrosillas,

qus Sectores bifariam  fecant.

Int primo Se&oresfemicl-

lipfi aut femicirculo mino-
res ABCK, EFGI, cofque bifa-
riamfecent{emidiametri X B,
IF.

Dicofemidiametrosillas, a
centris grauitatis diuidi in
eamdemrationem. ,

Ducantur AG,EG; quod Ac
E G fecent fimiliter {emidia-
metros inR & s, & fegmenta
ABC,E F G fingula ad reliqua
triangula , & rtotas figuras,
eamdem habeant proportio-
nem, ex Conicis demonftra-
tionibusnotumeft. ponantur
N & » efle centragrauitatisfe-
gmentorum; punctaverd o &
Q_efle centra grauitatis trian-
gulorum (2eruntautem N & p
in femidiametris K B, IF, bafes
& fegmenta bifecanubus, b &

o & qn iifdem femidiame- |

tris, qua bafes triangulorum
AKC,EIG bifariam diuidunt)
cerit 8N ad NR,vt Fp ad ps.
ditemkoad oRr,verQad Qs,
& cum N, o, fint centra par-

‘tium Se&oris elliptici, P & Q__

'vcrc‘) centra partium Sectoris
circularis, totorum Seétorum

B

G

a19.huis,

b 13.primi
Archim.
deagusp.

c44.buins

d corollar. -

X 4. primé
Archim.
de agquip,

centra
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centra eruntin No, PQ, & confequenter
in femidiametris Se&ores bifariam fe-
cantibussfint L &M,¢eruntreciprocé oL
ad LN, & QM ad Mp, ficut fegmenta ad
triangula, quz ctim vtrobiquein eadem
fint proportione, erit oL ad LN, vt QM
ad M, ideoque manifeftum eft punéta
N,Q,1,0;itadiuidere femidiametra BX,
vtpun&a p,$,M,Q,diunidunt femidiame-
trum FI, & confequenterpun&ta L & M,
quz funt centra grauitatis Setorum, fe-
midiametros in eamdemrationé fecare.
Sint fecundo ambo mediz parti fua-
rum figurarum zquales aur maiores,
ABcK ellipticus,EF GI circularis,eofque
bifariam{ecent femidiametrisx,IF, fa-
4 F &ofq; Se@tores, in ellipfiquidem ALBK,
N CMBK,in circulo vero ENFI1,G0FI,bifa-
¥ riam{fecentfemidiametri KL,k M,IN,IO,
inuentaquefint centra di¢orum Se&o-
rum,in quastoti Se¢tores propofiti diui-
fi funt, (quos medietate figurarum fua-
rum minores cfle necefle erit) fintque
centra grauitatis, inellipfi quidem », @,
in circulovero R, S. (erunt enimin illis
femidiametris vt iam oftendimus) du-
L canturque LM,PQ; NO, RS, quz fecent
BK quideminx & T,atFriny,v.
Lineas 1M, No bifariam diuidi a fe-
midiametris Bk, F I,eX conicis patet;; fed
cum toti Se&ores ad fuas figuras eam-
dem habeant proportionem, etiam ip-
forum dimidij ad fuas figuras eamdem
habebunt proportionem, fideoque in-
ucnta grauitatis centra A, Q3 R, S. diui-
dentomnesillas femidiametros in eam-
dem proportionem, & p Qgritparallela
LM,& RS parallelaNo, & tdm PQquam
R S,ad femidiametros B, Frbifariam di-
uidentur,cum L M, N o ipfisparallelz,bi-
partito fecentur. geritquoquein ellipfi,
o

eé.r7.
primi &-
guiponder.
Archim.

Fexiam
diddi.

g 1. pesitio
aquipond.
Archim.
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ob Se&orum zqualitatem , commune
centrum grauitads amborum Se&o-
rum, pun&tum T,id eft totius Se&oris
ABCK,& in circulo pun&um v, commu-
ne duorum Se&orum centrum,id eft to-
tius Se&oris EFGH,fed Bk diuiditurin x,
quemadmodum F1in Y, vt conftat ex
conicis,& xKinT,ficutyrinv,cumyr
ad Tk, fitve Lp ad Pk, & YV fitad vi,ve
NR adRI,bfintautem Lx inP, & N1in R
fimiliter fe&z, ergo eritetiam totaBx in
T,centro grauitatis Se&toris,ita feta, ficut F1in v, itidem centro gra-
uitatis Se&oris. ’
Igitur i fuerint duo Secores,&¢.quod fuit demonftrandum.

R ex iasy
didiu,

\

G3 COROL-



COROLLARIA;’

IN uentacirculs qmdmtum,dahturcmtmm graustatis
cutnflibet Sectorss minoris €5 maioris [Emmrmlo ipfines
[emicirculs, €9 [e gmentorum  (emicirculo masorum €9 mi-
norum., fi qmdem proportio arcus ipforum, adtotam pers-
pheriam fit cognita; €9 hac de ellipticis fignris , qua illis re-

j])ondmt etiam mte/lzgantur.

I

Dato cuiuflibet iffarum partium grammm centro,
spfins ctiam quadraturaerit obuia, dabunturenim tres li-
negrecta, qmbm [umpta quarta proportzom/u, [it arcus
tott,aut dimidio ﬁgum propofita aqualis.qua 1detecta ano-
bisconnexione, inter qma’mmmm circuli €9 centragra-
it atis partium eins f imulnonam 4pemtmm Viam qua-
drands circulum; i nimirum centra graustatis partium,
independenter dquadraturaquarantur.

ITL

Lunularum uarumunis,aquibuflibet duabns circum-
[ferentiaportionsons compreben[arum; fi mzlzter:/]mttorum
" interduas lincas parallelas, vel non parallelas intercepto-
rums Arbelorum quoque €9 [calprorum , [en (écuricnla-
rum 69’ quarnmuss ﬁgumrum welex arcubus circuli, vel
arcubns €9 rectis lineis compofitarum , dabuntur centra
grawitatis, queomnes [ubtenfis retis liness (b arcubms,in
fe gmenta circulornm €9 rectilineas figuras rcfolumtur E:
hac in ellipfi guogque locum habent...

s IV.

I\



IV.

Sed €5 adcorpormm quorsmdam ,qua nos hactenus la-
tuére,grawstatis centra reperienda, hac licebit transferre.
Dabuntur enim centra granstatis partiumcylindrorum,
dictsiamfigurisvelut bafibus infifentium bafes oppofitas
parallelas habentium. Similiter €5 partium conorum per
wverticem Seckorum , talsbns bafibus fiue circularibus fine
ellspticis infiftentinm. Dabitur enim axis graustatss,incy-
lindris quidem percentra gmuitatz& oppofitarum bafium
parallelarum, inconis vero duclus adcentrum, granstatis
ba/is pereverticem, incusus medictate centrum graustatis
partiumcylindricarum inquarta veroparte qus bafi ad-
sacet, partium conicarnmrepericturs iuxtaea qus Fride-
ricus Commandinus,€5 Lucas Valerinus decentris grans-
tatis (olidorum tradsdere.

R.P.PRO-



A

R.P. PROVINCIALIS Socjetatis IEsv
- in Prouincia T‘oletana Faculras.

IcHaer PacHECVS SocictatisIEs v, in Prouincia Tole-

tana Prapofitus Prouincialis, poteftate ad id mihi fa&ta d R eue-
rendoadmodum Patre noftro Mvrro ViTELLES cHO, Prapofito
Generali, facultatem facio,vt liberinfcriptus: o ANNIS DELL A
FAILLE ANTVERPIENSIS,E SOCIETATE IESV,IN ACADEMIA
MATRITENSI CorrEcII IMPERIALIS, REcIt MATHESEOS
PrROFESSORIS, THEOREMATADE CENTRO GRAVITATISPAR-
TivM Circvir ET Ervresis,eiufdem Societatis grauium doéto-
rumgue hominum iudicio approbatus, typis mandetur. Inquorum
fidem has litteras manu noftra fubfcriptas, & figillo noftro munitas
dedimus. Matriti, in noftro Imperiali Collegio x. Kal. Decembr.
o JIoc xxx1. :

MicHAEL PacHECO.

GVILIELMYVS DE VVAEL SocietatisIesv
per Flandro-Belgium Prxpofitus Prouincialis
Ioannt Mevrsio Typographo Sal.!

Vm P.Ioannes della Faille Societatis noftre Sacerdos librum

compofucrit de centro grauitatis artium circuli & ellipfis, exa-
minatum & au&oritate R.di ad.um P.&)\J. Mutij Vitellefchi Przpofid
Generalis Societatis IE s v approbatum,ego pro autoritate a Ser.mis
Principibus noftris nobis concefla, poteftatem Tibifacio di¢&um li-
brum imprimendi & liber¢ diuendendi. In quorum fidemhas manu
mea fignaui, & offici) meifigillo muniui Lirz 4. Aprilis 1632.

GVILIELMVS DE WAEL.

SVMMA PRIVILEGIL

Hivrrprvs Deigratia,Hifpaniarum,Indiarum, &c. Rex Catholi-

cus,Archidux Auftriz, Dux Burgundiz, Brabantiz,&c. Sereniffi-
mus Belgarum Princeps,diplomate fuo fanxit,ne quis Librum, cui ti-
tulus eft, THEOREMATA DE CENTRO GRAVITATIS PARTIVM
Circvir ETErLiprsis,Au@oreP.JoANNE DELLA FAILLE,citra
IoanN1s MEvVRsIvoluntatem,vllo modo imprimat,autalibi terra-
rum impreflum, in Inferioris Germaniz ditiones importet,venalem-
ve habeat. Quifecus faxit,confifcatione Librorum, & alia graui peena
mul&abitur, vti latius patecin Licteris datis Bruxella,24.Apr.1632.

Signat,
5 ILCoovls.
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