
Acerca de este libro

Esta es una copia digital de un libro que, durante generaciones, se ha conservado en las estanterías de una biblioteca, hasta que Google ha decidido
escanearlo como parte de un proyecto que pretende que sea posible descubrir en línea libros de todo el mundo.

Ha sobrevivido tantos años como para que los derechos de autor hayan expirado y el libro pase a ser de dominio público. El que un libro sea de
dominio público significa que nunca ha estado protegido por derechos de autor, o bien que el período legal de estos derechos ya ha expirado. Es
posible que una misma obra sea de dominio público en unos países y, sin embargo, no lo sea en otros. Los libros de dominio público son nuestras
puertas hacia el pasado, suponen un patrimonio histórico, cultural y de conocimientos que, a menudo, resulta difícil de descubrir.

Todas las anotaciones, marcas y otras señales en los márgenes que estén presentes en el volumen original aparecerán también en este archivo como
testimonio del largo viaje que el libro ha recorrido desde el editor hasta la biblioteca y, finalmente, hasta usted.

Normas de uso

Google se enorgullece de poder colaborar con distintas bibliotecas para digitalizar los materiales de dominio público a fin de hacerlos accesibles
a todo el mundo. Los libros de dominio público son patrimonio de todos, nosotros somos sus humildes guardianes. No obstante, se trata de un
trabajo caro. Por este motivo, y para poder ofrecer este recurso, hemos tomado medidas para evitar que se produzca un abuso por parte de terceros
con fines comerciales, y hemos incluido restricciones técnicas sobre las solicitudes automatizadas.

Asimismo, le pedimos que:

+ Haga un uso exclusivamente no comercial de estos archivosHemos diseñado la Búsqueda de libros de Google para el uso de particulares;
como tal, le pedimos que utilice estos archivos con fines personales, y no comerciales.

+ No envíe solicitudes automatizadasPor favor, no envíe solicitudes automatizadas de ningún tipo al sistema de Google. Si está llevando a
cabo una investigación sobre traducción automática, reconocimiento óptico de caracteres u otros campos para los que resulte útil disfrutar
de acceso a una gran cantidad de texto, por favor, envíenos un mensaje. Fomentamos el uso de materiales de dominio público con estos
propósitos y seguro que podremos ayudarle.

+ Conserve la atribuciónLa filigrana de Google que verá en todos los archivos es fundamental para informar a los usuarios sobre este proyecto
y ayudarles a encontrar materiales adicionales en la Búsqueda de libros de Google. Por favor, no la elimine.

+ Manténgase siempre dentro de la legalidadSea cual sea el uso que haga de estos materiales, recuerde que es responsable de asegurarse de
que todo lo que hace es legal. No dé por sentado que, por el hecho de que una obra se considere de dominio público para los usuarios de
los Estados Unidos, lo será también para los usuarios de otros países. La legislación sobre derechos de autor varía de un país a otro, y no
podemos facilitar información sobre si está permitido un uso específico de algún libro. Por favor, no suponga que la aparición de un libro en
nuestro programa significa que se puede utilizar de igual manera en todo el mundo. La responsabilidad ante la infracción de los derechos de
autor puede ser muy grave.

Acerca de la Búsqueda de libros de Google

El objetivo de Google consiste en organizar información procedente de todo el mundo y hacerla accesible y útil de forma universal. El programa de
Búsqueda de libros de Google ayuda a los lectores a descubrir los libros de todo el mundo a la vez que ayuda a autores y editores a llegar a nuevas
audiencias. Podrá realizar búsquedas en el texto completo de este libro en la web, en la páginahttp://books.google.com
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PLENDIDA ſunt, & ma

gnificis amplificata titulis

Dux Excellentiſsime,quae de

animorā noftrorum nobili

tate, ac praeſtantia circumfe

runtur : ſed nullum profecto

luculentius,nullum , fi naturam ſpectes,ad vti

litatem , vel ad voluptatem iucundius, ab vniuer

fitatis artifice mortales obtinuere beneficium ,

quàm quod fibi bonarum artium , ac diſciplina

fum ad rerum naturam pertinentiữbrnamenta

compararepoffunt. Has inter facultates,quara

a 2
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praecipua laus în veri veſtigatione conſiſtit,non

poftremae notae Mathematicas eſſe is neget,qui

nullum ſibi putet eſſe cum veritate cominèrcíū

ExMathematicis vero,quae quaſi in patritias di

ſtributae făiniltas, aliae alio euafere,Arithmetica

tanto caeteris praeſtat', quanto eiusnatura fyn

cerior :Noritas explicatior effe iudicatur. Quid

enim illa vel ad ingenij fubtilitateľn acutius, vel

ad certitudinem firmiúsexcogitari poteſt ?quid

eſt, quod Arithmeticis , & illis quidem pauculis

notis addendo, fubtrahendo ,multiplicando,di

uidendoque numeros progreſsionů Geometri

carum ab vnitate incipientium (quam artem pa

trio vocabulo Algebram Arabes nominarunt)

conficinon poffit ? Quoties huiusdiſciplinaear

tificio exterriti etiam acutiores ita ſunt,vt nullű

putarent tacitum pectoris arcanum effe , quod

numerorum iudicium effugiat , fallatArithme

ticoruîn ingenia. Huius in facultatis ſinum ,ta

metſi ſemper, in hac tamen extrema fenectute

mea quafi contento curſu , tamquam in portumn

itamerecepi, vt in eius placidiſsįmoſ complexu

omne imbecillae aetatis faſtidių leuauerim , atq;

ob incredibilem eius varietatem ,voluptateinque

moleſtias omnes temperauerim .Quamuis vero

excite
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extiterintnon pauci tum ex antiquis,tum ex re

centioribus, qui aliqua cum laude huius difcipli

nae excoluerunt cognitioně,operae tamen pre

tjym fore iudicaui, fi quae illi obfcurë , implica

tè, confusè ſcripſerunt, aperirem ipſe, enodarē,

ſuis locis exacte digererem .Itaque fpiffum fane,

& denſumopus,ſummiſque difficultatibus inuo

lutum fum ſenex aggreſſus , vt eorum vtilitati

conſulerem ,quorum ingenia ,dummodo prius

non leuiter Arithmeticis ſint regulis exerci

ta, abfolutain Algebrae cognitionem affectant :

Libellum itaque hunc, qua potui diligentia,con

fcripfi,quem iam improbae lucis iudiciuin ſub

euntem cuius potius clientelae coinmiterē,Dux

Iluſtriſsime, quàm tuae, cuius generis ampliſsi

minobilitatem non longain ſolum auorum ſe

ſies totmagnificisnobilitata monumentis , fed

propria etiam laus omnivirtutuin genere fpe

etabilis commendat ? Accedit ad hoc incredibi

lis tựa in mehuinanitas,quametunc adeo com

plexus es, cum teRomae,ac Illuſtriſſimum Pa

rentem tuũInnicum alloquutus ſum , quiprae

clariſſimoad imitationem ,
admirationemque

poſteritatis exemplo, rebusomnibus humanis ,

honoribus,potentia ,opibus , ftudio paupertatis

cum



eum religioſae vitae conditione commutatis, eo

velificauit ,vbine leuis quidem ambitioſae glo

riolae aura animifluctuscommouente,ea conſe

quipoteſt, quaenulla temporum volubilitate la

befačtantur . Quod fialiquid huic addendû eft ,

hoc addam (mitto tua in mne, ac Mathematicos

omnes, tum beneuolentiam ,tum liberalitatem )

quod nimirum hoc grati animimonumentuin

tua ſibi vindicat in noftrum ordinē vniuerſum

munificentia , qua Bouiniad adoleſcentium ex *

colenda, qua ad pietatem , qua ad litterarum

ftudia, ingenia, Collegium a fundamentis exci

taſti. Complectereigitur quà foles clementia ad

humanitate tenue hoc munuſculum , in quo
f

rei amplitudinem ,ac praeſtantiam , certe animi

voluntatein non deſiderabis . Ipfe verò eam tibi

à Deo OptimoMaximo precabor foelicitatem ,

quae votis tuis ,noſtriſque ex omni parte ret

fpondeat . Vale .
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PROOEMIVM DE ALGE- Additio, & fubtraétio idem faciunt in fe.

bræ præftantia

* rienaturalinumerorum , quod multipli

catio , dodiuifto in progreſſione Geome

trica .

Scopus Algebra pag. I
Quomodo ozónes numeri progreffionis Geo

metrice fint denominandi.

CAPVT I.
Numerum compofitum in fuas partes in .

De Inuentore Algebræ , compofitas refoluere , qua ipſum mutua

ac nomine ,
ſua multiplicatione producant. ibid .

Quem locum progreſſionis Geometrica oc

ARIA nomina Algebra.
cupet quilibetnumerusCofficus. 14

Intentio auctoris .
Quomodo alynumerosprogreffionis Geome

trita denominent. ibid .

Algorithmus quid .

Algebra rftatoriem . Ibidem .
CAPVT III.

DeNumeratione Çoffico

CAPVT IL rum numerorum .

De Numeris Coflicis, fiue

Denominatis . Explicatio fignorante

Numeri Coffici compofiti , Diminuti,

Numeri Coſſici qui fint .
mixļi qui.

ibid .

Curnumeros proportionis Geometrice dica Radices jurda quo paéto fignentur. 16

Ibid .
musCoſſicos.

ibid .
Signum radicale quid .

Explicatio characterum Cofficorum . ibid .

Quomodo ſeriesnaturalisnumerorum nulla
CAPVT IIII.

meros Cofficos progreffionis Geometrica De Additione , & Subtra

exponatu . 9
& ione numerorum

Quor proportiones inter vnitatem , qué.
Coflicorums.

libet numerum progreffionis Geometrice

intercipiantur. 1.1
ibid .

Cuiss characteris exponens gignatur ex Additio Cofficorum numerorum diuerfita

mutua multiplicationes diuifioneque rum denominationum , 1.16

duorum exponentium . Additio numerorum Cafficorum eiuſdem

Definitio vniufcuiufq.numeri Collici, ibido Appellationis .
ibid .
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carum .

33

Subtractio numerorum Colicorum diuerfa

rum appellationum .
ibid . CAPVT VII.

Subtraétio numerorum Colicorum einfdem De Fra & ionibusnumero

denominationis. ibid ,

Additio, & ſubtractio Coſſicorum numero
rum Cofficorum

rum compofitorum ,doc. 17

Quid agendum ,quandovnus numerusha Numeratio fractionum Corſicarum . 31

bet fignum + , alter fignum in Abbreviatio frattionum Collicarum . ibid .

additione , fubtractione, 18 Demonstratio abbreviationis fractionum

quid agendum in ſubtra &tione, quando Coſſicarum . 32

uterquenumerus habet fignum t , vel Reduétio fra & ionum Coficarum . ibid .

- , o numeri preposterè ponuntur. 20 Demonftratio reductionis fractionum Coffi

Dua regula obferuande in additione,
ibid .

fubtractione, Additio,fubtractio ,multiplicatio,& dike

Probatio additionis, fubtractionis. 21 fio fractionum Coficarum .

Compendia quadam fractionum . 34

CAPVT V.
CAPVT VIII.

DeMultiplicatione, & Di.

-DeRegula Algebræ.
uifioue numerorum

Coflicorum .

Regula Algebra. 36

In quo confiftat artificium regula Alge

Multiplicatio,c Diuifio numeri Coffici per bra .
37.

abfolutum .
Aquatio quid . ibid .

Multiplicatio , con Diuifio numeri Coffici

per Coſſicum numerum . CAPVT IX .

Demonſtratio multiplicationis , & diuifio

nisnumeròrum Cofficorum .
DeAequationum varietate,

23

Multiplicario, do Diuiſio numeri Collici

compoſiti per abſolutum ,vel per Coffitum Varie permutationes aguan.nu . 40

tam fimplicem ,quam compoſitum . 24 Preceptum variandi quamcungue equatio

Begula in multiplicarione, co diuifione nu
ibid .

merorum Coflicorum obferuanda. 25

Quandonon poſſit fieridiuifio . 26 CAPVT X.

Probatio, multiplicationis , & diuifio. De redudione Acquationum ,

ibid ..

Quod eadem figna producant fignum + .

diuerfa autem fignum .
Varia equationes reducenda. 40

Æquationes ira reducenda funt, osmaior

character solitariè in una parte pona

CAPVT VI. plur, & c . ibid .

Denumeris fi & is, fiuemino
Reduótiones variarum equationum . ibid .

ribus , quam
Primnm praceprum reductionis.

Sècundum præceptum reductionis.i 3. ibid .

Summaredactionibus 1 ibido

Numerifi&ti,fiueminores,quam nihil. 28 Securior eft reductio fine duobus praceptis

Vnum ,& eundem numerum habere poffe . cpredi&tis. 43

duas radices quadratas inequales. 30 Roductio equationum inter minarias , doo

22

nem .

nis .

27

as 42

quam nihil.

inter



IN D E X.

ne .

numeråsabfolute in unaparte equi .

inter numeros Coflicos irrationales , con Demonſtrario extra & ionis radicum ex

numerosabſolutos inuentarum , ibid . Cofficis numeris compofitis , diminutif

Demonstratio reductionis equationum in .

ter minuties. ibid . Demonstratio alia extractionisradicum ex

Characteres abbreuiandifunt, vthabeatur numeris Coſsicis compofitis , dimins

rifues . 55
tionis ,

44 Aliusmodus extrahendi rádicem quadran

Reduceuda eft aquario per diuifionem , vt *; tam ex numero Coſsico compoſito , vel

numerus maioris characteris folitariè diminuto , 58

pofitus fit vnitas . ibid .
Commoditas huius pofterioris modo extra

&tionis .

Demonſtratio alterius huiuſmodi extra

CAPVT XI. &tionis . ibid .

Dediuifione, quam præcipit
Extractioradicis zenſizenfica , zenficubio

cd , conc. 61

Regula Algebra
Exempla duo,in quibus occurrunt radices

ſurde . Y 62

Explicatio plenior diuifionis,quam Regula Quandoaliquandoquestio aliqua non ſolo

Algebra pracipit:
45 uitur,culpa in Arithmeticum ; non autë

in Algebram transferenda eft.

CAPVT XII.

De extra & ione radicum ,cuius

mentionem facitRegula
CAPVT XIII.

Algebræ .
De multitudine Regularum

Quando Quotiens indicat pretium Radi Algebræ,quam alij auto..

cis . terlind 46 res introducunt.

Quando algo qua radix for extrahendas ,

quando aliernumerorum equarionis est Infer quos numeros alij potiſsimum aqua.

numerus abfolutus 47 tiones obferuent. 65

Quinam radix filextrahenda,quando duo Tres.fimplices aquationes. : 66

numeri Coffici non collaterales inter fe Tres compofita aquariones. ibid .

'equantur , quorum neuter est numerus Quando aquatio eft inter ridere . ibid .

abfolutus . ibidi Quando aquario eft inter re . N. ibid .

Qualis radix. fit extrabenda , etiamfi cha- Quando equatio eft inter 3 , N. ibid .

Tadteres non abbreuientur. ibid . Quando equatio eft inter + ze doo

Extractio radicum ex numeris Collicis fim N. ibid .

plicibus. ibid . Quando equatio est inter dem ze + N.67

Qui numeri Collici compoſiri habeant radi- Quaudo equatio est inter 8 + N ,

re . ibid .

Quinumeri Coffici compoſiti non habeant Quando in aquatione reperiuntur plures ,

radices. 49 paucioresue cenfi. ibid ,

Extractieradicisquadrate ex Coſsico nu- Quopacto alia aquariones ad 6.fuperiores

mero compoſito,vel diminuto . 50 regulas reuocentur , ibid .

Quinumeri Coffici habeant duplicem ra Prafiantiorem effe vnicam noftram regulă

dicem , Algebra fex aliorumi regulis. 68

Quo pactotum maior,tum minor radix ina A equatio fimplex , el compofira. ibid .

winiatur. ibid .

b CA

ces ,
48
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1

CAPVT XIIII. CAPVT XVII.

Quæſtio propoſita ,vtrum poffi. De reductione radicum fimi

bilis fit , necne , an vero in plicium ad eandem de .

epta ac nugatoria , quo pacto nominationem .

ex ipfa operatione , quæ per

Algebræ regulam fit, cogno- Qua ratione diuerfa radices ad candern

ſcatur. denominationem reducantur. 79

Demonftratio redu &tionisa 80

Voc explicatur nouem queftiunculis para

Quo pactonumerusabſolutus, Gorradix ree

ducantur ad eandē denominationă. Si

tim impoſsibilibus , parrem nugato. Compendium redu&tionis. ibid .

rijs . 68

Regula redu &tionis quarundam radicum

facilis .
82

1

CAPVT XV .
CAPVT XVIII.

De fecundis radicibus. Demultiplicatione,ac di- -

uifione radicum fim

Cur excogitati fint fecunda radices. 72. plicium .

Numeratio ſecundarum radicum . ibid .

Additioſecundarum radicum , Ilem Sub- Multiplicatio , ac diuiſia radicum fimplica

fra &tio,multiplicatio, diuiſio , atque ram cium ,quo pacto fiat.

dicum extractio.
ibid. Multiplicatio radicum in fequadratè, cum

Ixamen operationum radicum fecunda : bice,Zenfozenficè . 84

74 Facilis inuentio quadrati radicis zenZena

fice . 8 €

Summaquotuis radicum equalium . ibida

CAPVT XVI.
Demonſtratia multiplicationis. radicum

quadratarum .
ibid .

De numeris irracionali
Demonstratio generalis. multiplicationis

bus, ſiue ſurdis.. . omnium radicum . 86 .

rum .

Irrationales numeri, fiue furdi,qui. 76 LEMMA .

Vtrü radices furde ſont numeri,necne., 77 Vtrum due radices furda commenfurabi

Duogenera radicum ſurdarum , fimplex , les font,necne, quam proportionem ino

o compofita ibid .
ter ſe habeant,cognofcere.

Numeri mediales, qui. 78

Radix ligata ,que. ibid.
CAPVT XIX .

Numerus irrationalis , compofitus , vel di .
De Additione radicum

minutus, qui. ibid .

Radix vniuerfalis,que. ibid .
ſimpliciumda

Radix totiusnumers compofiti , diminutia .

He, quai ibid . Additia radicum equalium

Radix distinda,quia 79 Additio radicü incommenfurabilik , ibid .

Additio radicum quadratarum per propoſ,

ibid.

89
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102

94

Additio radicum commenfurabilium . go Obferuanda in nonnullis fubtra & ionis

Demonftratio additionis radicum com bus.

menfurabilium .
91 Compendiofa additio , fubtractioque com

Pulchra ratio addendi radices commenſu . poſitorum , e diminutorum numerorume

rabiles.

93 fimilium 108

Alia ratio pulchra addendi radices. com

men furabiles . 93 CAPVT XXIII.

Addere plures radices habentes commu

nem menfuram vnam radicem eiuf- .
Demultiplicatione,ac diuiſio

dem generis . ibid . ne numerorum irrationa

lium compoſitorum ,

CAPVT XX.
& diminutorum .

De ſubtractione radicum Regula in multiplicatione, ac diuifione ob

ſimpliciumu .
ſeruande . 106

Subtradio vadicis ab æquali radice. Compendiofamultiplicatioxumeri compo

Subtractio radicum inequalium . ibid . fiti,vel diminuti,in fe. 108

Subtractio radicum quadratatum , per pro compendioſa multiplicatio numeri compo

pof.7 . lib.2. Excl. ibid . fori quadratarum radicum per fsmilen

Subtrattio radicum commenfurabiliž , 95 numerum diminutum , ibid.

Pulchra ratio fubtrahendi radices como Diuiſso numeri compoſiti , diminutiue per

menfurabiles . 96
radicem fimplicem . 109

Alia ratio pulchra fubtrahendi radices Diuifio per numerum radicum quadra

commenfurabiles
. ibid . tarum ,vel Zenfienficarum compoſitum ,

Alia fubtrahendi ratio , quando rodices
aut diminutum . 110

propofita habeant aliam radicem eiuf- Diuifio.per numerum radicum quadra .

dem generis communem menfură . ibid .
tarum compofitum trium particularum ,

autplurium .

CAPVT XXI.
Diuifio per numerum radicum cubicarun

Inter duos numeros quotlibet Diuifio pernumerum radicüm zenfozenfi
compofitum

medios proportionales carum , Jurdefolidarum , c.compofs.

conſtituere . 1um .
ibid .

Diuifio per numerum compofitum diuerfa .

eum radicum .

Quotuis medios proportionales inter duos
IIS

numeros collocare. 97
SCHOLIVM .

SCHOLIVM .
Vter duorum numerorum compoſitorums

maior fit .
Quinumeri non fintquadrati,

TIS
99

Qui numeri non fint cubi. ibid .

CAPVT XXIIII.

CAPVT XXII.
De Radicibus numerorum ir

De additione , ac ſubtra & ionc rationalium compofitorum ,

numerorum irrationalium
vel diminutorum , quas alij.

compoſitorum

Vniuerfales dicunt : Et de

Due regula obferuanda in additione , earundem Algorithmo.

6 fubtraétione . Varia radices numerorá compoſtorü . 116
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rum .

128

Quadraid ,i cubi radicum numerorum Aequatio inter numerum Eofsicum irra .

compoſitorum .
ibid . tionalem , de numerum abfolutum . ibid .

Multiplicatio radicisnumeri compofiti iù Quando huiuſmodi aquatio impoſsibilis

117 est . 138

Aiultiplicatio radicum numerorum compo

fatorum .
ibid . CAPVT XXVII.

Multiplicario radicis numeri compofiti: De Binomijs,atque Apotomis,

vna cum radice numeri diminuti fimi

" lis in ſeipſam .

Refiduisve .
120

Summa ex radicenumeri compoſiti , dora

dice numeri diminuti fimilis colle
Binomium , Refiduum : Item Trino,

Etas .
mium , Quatrinomium apud fcripto

Djuifio radicum numerorum compoſito : res,quid . 138

tum . 122
Binomium , Refiduum fecundum Eucli

Additio radicum numerorum compoſito
dem , quid .

ibid .

125
Non omnem numerum , qui geritfignum

Subtractio radicum numerorum compo
13. effe irrationalem . 139

ibid ,

fitorum .
Superficies, den linea media .

Binomia ſex, eorum definitionesi 140

CAPVT XXV.
A potomafex ,es earum generatio ex Bino

mysa 141

Deminutijs numerorum Irra
Sex Binomiorum , 6 A potomarum inuen .

tionalium , ac de earun tio . 142

dem Algorithmo.
Inuentio Binomij , vel A potome cuiufuis

Speciei,ex dato Binomio, vel Apotom

Numeratio minatiarum irrationaliū , 131 eiuſdem Speciei. 144

Abbreuiatio minutiarum irrationalium . Binomium , vel. Refsduum propofitum ,

ibid .
quodnã fit ex 6.fpeciebus,iudicare. 145

Additio , ſubtraétio minutiarum irra- Qua rationein circulo omnia 6. Binomia

rionalium . 132
A potomereperiantur,

ibid .

Multiplicatio,ac diuifio minutiarum irra

tionalium . 133
CAPVT XXVIII.

Deextra & ione radicum ex Bi

CAPVT XXVI.
nomijs , & Apotomis . Vbi

De numeris Irrationalibus Cof
obiter de alijs lineis irracio

ficis , fiue :Denominatis ,
nalibus , de quibus Euclides

vna cum eorum Al
in lib . 10. diſputat .

gorithmo.

Numeri Coffrici irrationales, qui. 134 Cur nonnull:dicant,non omnia Binomia

Additio, fubtractionumerorum Coſsico . habere radices. 147

rum irrationalium .
ibid . Omnia Binomia ſecundum Euclidem ha .

Reductio fignorum radicalium in numeris bere radices . ibid .

Cosicis irrationalibus . 1935 Radicesſex Binomiorum quales linea , vel

Multiplicatio, do diuiſio numerorum Çof númeri irrationales fint.. ibid .

ficorum irrationalium . 136 Radices ſex Aporomarum quales lince, vel

Quando poft reduétionem figna Coſsica ab numeri irrationales fini, 148

breuiari pofsint, do quandonon . -137: Ex binismedys prima. ibid .

3

Ex bio
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Ex BinisMedijs fecunda, ibid . mero,quimaiornon fit quadrato ſemifis

Linea maior .
ibid . dari numeri , qui diuidendus eft , vel

Rationale,ac Medium potens, ibisha ( quod idem est ) quarta partequadrati

Bina media potens. 149
totiusnumeri diuidendi. 156

Media A potomeprima.
ibid . Alia via extrahenda radicis ex dato Bino.

Media A potoma ſecunda. inid . mio, vel Reſiduo. 157

Linea Minor . ibid .

Reliqua cum RationaliMedium totum ef SCHOLIVM .

ficiens. ibid .
Quiordo ſeruetur in enigmatibus per Al

Reliqua cum Media Medium totum effi gebram foluendis.
160

ciens. ibid ,

Linea irrationales 23. apud Euclidē. 150 CAPVT XXIX .

Extractio radicis ex dato Binomio,aut Re

fiduo,tribus vijs.
ibid. Ænigmata varia numerorum ,

Radix Binomiy primiest Binomium : Et
abitra & orum per Algebram

radix Refidui primiest Reſidui . ibid . enucleanda , in quibusæqua

Radix Binomy ſecundi est linea ex Binis tio inter duos numeros oc

Medys prima : Etradix Kefiduifecun

di eft Medze A potomaprima.
currit : quæ quidem fimplex

151

Radix Bidomy Terry est Linea ex. Binis
æquatio dicitur .

Meaijs ſecund : Ei radix Reſidui ter

ty efi Media A potome fecunda. ibid . I Datum numerum quemcunque diuidere

Radix Binomi quarti eft Linea Maior :
in duaspartes ſe mutuo ſuperantes ins

· Et radix Refdui quarti est Linen
dato exceffu quocunque. 163

Minor.

Duo incommenfurabilia facere poffunt
SCHOLIVM .

fummam Rationalem .
ibid. DiuifionumeriCoſſici in duas partes da

Radix Binomijquinti eft Linea Rationale, tum exceffum habentes. 163

ac Medium potens : Et radix Reſidui Diuifio numeri abſoluti in duaspartesin

quinti eft Linea cum RationaliMedium
dato exceffu fine Algebra. 164

Totum efficiens . 153

Duo incommenfurabilia inter ſe multipli

" cata facere poffunt numerum Rationa
2 Duos numeros inuenire,quorum exceffus

**lem .. ibid . fit datusquinis numerus,con eorum ſun .

Radix Binomij ſexti est Lina bina Media ;
ma conficiat quemlibet numerum da

ibid .

Et radix Refidei fexri ef Linea cumi

tum .

: Medio Medium totum efficiens. 154 3 Datum nuwuerum quemlibet in duas

Differentia quadratorum nominum ra partes diuidere, qua inter ſe multiplica .

dicis cujuslibes Binomij , Reſidui, 14 gignantnumerum ,quiad quadratum

qua .
ibid . minoris partishabcat datam proportio

ibid .
nem quamcunque.Pulchra ratio multiplicandi Binomij, vel

Reſidui in fe. ISS

SCHOLIVM .

Datum numerum in duos partiri in dalas

LEMMA. proportione, quiinter fe multiplicati gi

Datum numerum in duas partes fecare , et gnant numerum , qui ad quadratum

numerus,qui ex mutua earnm multipli minorisnumeri proportioné habeat ean .

Gatione producitur , equalis fit datanga dem daram ,
165

IS 2

4 Duos
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nisur .

nominis cum parte aliquota prioris niso

4 Duos numeros inuenire , qui inter se meri . 171

multiplicari producant numerum , qui 14 Numerum inuenire,a quo finuferan

ad quadratum minoris nunveri propor Tur duo darinumeri , refiduum minoris

sionem habeardatam : fimul vero addi ad maioris refiduum datam habeatpro

ti conficiant ſummam propofitam quam . porrionem . ibid.

cumque.
ibid. IŚ Daris dicobusnumeris,alium inuenire,

5 Duos numeros inuenire in dara propor quo addiro ad minorem , do detracto a

rione , quorum maior fi ſubtrahatur a maiore; ſumma ad refiduum , vel reſs

daro numero , minor a minore alio duum ad fummam habeat proportionem

daro numero , reliqui fiantduo numeri dalam minorem ea , quam numeridari

aquales, quando id fieri poteft. 166 habent . Item quo addito ad maiorem ,

6 Duosnumeros in proportione data inue for detracto ex minore; ſumma ad relia

nire, ica vt maiore addito ad darum nu duum proportionem habent datam ma

merum.do minore ad alium datum mi sorern ea , qua inter datosnumeros inuio

norem ,efficiantur duo numeri in propor
173

tione quacunque daia , quando id fieri 16 Daris duobusnumeris , alium inueni

potest .
ibid . re,ad quem fi adyciatur alter dnorum ,

7 Numerum inuenire , qui additus ad on ab eodem alter detrahatur; ſummas

quofuisduosnumeros datos faciat duos Ad refiduum proportionem habear dan

numeros in quacunque proportione , que Tam . 173

minor fir proportione duorum numero 17 Propofitum numerum in duos diuidere

rum propoſitorum . 167 bis,ita u maior numerusprimadiuifionis

8 Numerum inuenire,quiablatus ex qui ad minorem ſecunda diuifionis habeat

buslibet duobusnumeris dalis relinquat dalam proportionem : Item maior fecun

duos numeros in quacunque proportione, da diuifionis adminorem prima diuifio.

qua maior fit proportione duorum nume nis,daiam quoque habeas proportionem

rorum propofitorum .
168

quamtunq
ue.

ibid .

9 Propoſirum numerum in duos numeros 18 Datum numerum in duos diuidere

habentes dalam proportionem diftri ter,ita vtmaior pars prima diuifionis ad

169 minorem ſecunde datam habeat propor •

10 Propofitum numerum in duas partes tionem : Irem maior ſecunda diuifio .

Secare,vtmaior ad minorem habeat da nis ad minorem fertia : Ac deniques

tam proportionem , infuper contineat maior tertia diuiſsonis ad minorem

daium quemcunque numerum . ibid .
prima. 174

I I Duosnumeros inuenire,quorum excef 19 Duosnumeros inuenire , qui inter fe

Sus datus fit, de proportio data . 170 multiplicari procreent numerum in data

12.Datum numerum in duos pariiri, ita proportione ad eorum ſummam . 175

w parsaliquosa vnius dala cum parte 20 Datonumero quolibet,inuenire alium ,

alis aliquo!a alterius data faciat da ita vtex hoc in illum procreetur nume.

sum quemuis numerum , qui pofitus fir rus in data peoportione ad eorum ſum

inter partes nominatas dari numeri di mam : ita tamen , w denominator pro

kidendi. ibid .
porrionis dato numero minorfir . ibido

13Datum numerum in duos partirizita v 2 I Inuenire duos numeros in data pro•

prioris pars aliquota data excedat aliam
portione , qui inter fe multiplicatifa .

partem aliquotam pofterioris dalam cianı numerum in data proportione ad

numeroquouis ,quiminor fit parte ali corum fummam . ibid .

quora torius nameri propofio eiufdem 2 2 Inuenire duos numeros, quorü ſumma

for

buere .

5
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Brdatus quilibet numerus, pofteriore 30 Dajo numero,alium inuenire , w eius

diuiſo per priorem , Quotiens datus for pars aliquota data in datum numerum

aliam numerus quiuis. ducta tanrum faciat,quantum totus nx

VEL
merusinuentus ad eundem datum nk

Datum numerum in docos partiri , utpostt. merum additus. 180

riore dixifo per priorem , Quotiensfit quis 31Datum numerum in duospartiri,ita

libet numerus datus.
176 ofminor formaioris pars aliquota data ,

23 Datum numerum in quinque partes vel partes aliquote data , contineat

ſecarc,vt fecunda primam contineat quo inſuper darum alium numerum , fi pla

tieſcunque libuerit, praterea quorliber cet . ibid .

vnitates : Tertia fecundam ,quotiefcun- 32 Duosnumeros,inuenire,ita vt fi nume

que etiam libuerit , acpropterea quotuis rus productus ex eortem multiplications

unitales : Quarta tertia for multiplex diuidatur per eorundem differentiam ,

data,minus quoruis uniraies : Ariana Quotiens fiat datus quicunque nume

dem quinta a multiplici data quarta de 183

ficiat quolibet etiam unitatibus, quan 33 Numerum inuenire , cuius duarum

do id fieripoteff. 177 partium datarum quadrati fummam

24 Daris duobus numeris, alium inuenia conficiant,queadaliam partem dalam

it , qui cum minore numerum faciats, eiuſdem numeri inueniendi proportioně

aqualem ei , quem pars aliquota qua habeardatam quamcunque. ibid .

cunque inuenii numeri cum maiore effi- 34 Numerum inuenire , qui in ſeductus ,

ciu . ibid . produ&tus numerus in darum quem .

25 Inuenire duos numeros in data pro uisnumerum facial numerum in daraa

portiones tantum fiat,minore detracto proportione ai cubum ex inuentonumero

ex maiore , quantum maiore diviſo per procreatum .
ibid .

minorem . 178 35 Darum numerum in duos diuidcre, vt

26 inuenire duos numeros in data propor alteruter eorum duétus in alium darum

rione, quorum fumma aqualis fit inue numerum excedar daro numero quolibet

: meroex eorum multiplicatione inter fe numerü productă ex altero numero in

produ &to .
ibid . quemuis alium darum numerum . 182

27 Duos numeros inuenire in dato excel 36 Datum numerum partiri in duas par

fu , ita vt eorum quadrati datum etiam tes , qua cum ipſo progreſsionem Arish .

i habeant exceffum , quitamen maior fin meticam conftituant. 183

quadrato datiexceffus numerori . ibid . 37 Inuenire duos numeros, qui inter fes

multiplicari faciant numerum , qui ad

SCHOLI-VM .
minorem habeatdatam proporrionem , eben

ad maiorem quoque proportionem da

Idem enigma fine Algebra ſoluere, eriamſ tam , ſed illa minorem .
ibid .

exceffusdatus quadratorum for quilibet 38 Datum numerus in guarnis paries

numerus Coſsicus datus.. 179 Arishmeticè proportionales diuidere ',

gharum differentia dasa ft, quandoid

28 Datis duobus numeris , alios duos ina fieri potest .
ibid .

data proportione inuenire, quorum maior 39 Datum numerum in quatuis partes

ad minorë datorü addirustantü faciat, Arithmeticè proportionales partiri,qua

quantum minor ad eundě adiectus.ibid . rum prima data fit : quando id fieripo

29 Daionunero,alium inuenire , qui ins. rest . 184

darum ductus tantum faciat , quantum 40 Datis duobusnumeris , inuenire slios

ad eundens additus. ibid . duos in data proportione, vt productus ex

majoe
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rem .

190

maiore horum in maiorem illorum faciat multiplicem quemcunqueſecundi, eafor

numerum ,quidato quolibet numero fu cundus quemlibet multiplicem primi:

perel productum ex minore in mino Aur fi primusaccipiatpartem datam ſe

ibid . cundi, confecundusdatam partem primiz

41Dalisduobusnumeris , inuenire alios fiant duo numeri in data quanis propor

duosin data proportione, ut productus ex tione , ibid .

maiorehorum in minorem illorum fupe- 49 Darum numerum diftribuere in quot-

ser datonumero eum , qui ex minore ire nis partes in data proportioneGeometri

maiorem fit : Vel certe hic productus il. ca continua .

lum dato numero excedar . 185 50 I nuenire quotuis numeros in datas

42 Duosnumeros in data proportione in proportioneGeometrica continua , quo

uenire,ita vt fumma quadratorum ex ip rum ſummadato cuicunquenumero fit

los deſcriptorum ad eorum fummam ha equalis . ibid .

bcat dalam proportionem . ibid . SI Darum numerum in tres numeros

43 Da:isduobus numeris, inuenire.alios partiri, utminoresduo datam habeants

duos in data proportione,o maior horum differentiam : Item duo maiores aliam

ad maiorem datorum additusfaciatnu differentiam datam . ibid .

merum iu data quacunque proportione 52 Tres niimeros inuenire , vi minorum

ad fummam ex minoribus collectam : differentia fir dara : Item maiorum dif

dummodo hac fecunda proportio data ſir ferentia alia data : Et omnestres darum

inter proportionem datorum numerorum , 'conficiant numerum . 191

e proportionem alteram datam . 186 53 Datum nun.erum partiri in tres , ut

44 Dalis duobus numeris , inuenire alios uteruis extremorum cum medio ad altea

duos in data proportione,vtfubtradomi rum exiremum proportionem habeat da .

morehorum ex datorum maiore,reliquus tam . ibid .

numerusad eum ,qui relinquitur, derra 541nuenire tresnumeros,ita ut primus că

ito maiore ex minore , proportionem ha fecundo proportionem ad rerrium habeat

beat dalam quamcunque. ibid . datam : Item tertius cum ſecundo ad

45 Daris duobus numeris ,alios duos ins primum datam proportionem habcatu ;

data proportioneinuenire , vtmaiore ex omnesq .tres conficiăıſummā darā.192

maiore detracto ,e's minore ex minore , 55 Numerum inuenire, ita vtquadralus

numeri remaneant equales . ex parte eius aliquota data defcriprus ,

46 Tresnumeros in data proportioneGeo o quadratus alterius cuiufuis partis

metrica continua inuenire , ve productus eius aliquote , confciant ipfum nume

ex multiplicatione quorumcunque duo rum ,vel alium , quiad inuentum nume

rum inter fe , equalisfit reliquo, vel ad rum proportionem habeatdalam . ibid .

ipfum habent quamlibet proportionem 56 Datum numerum partiri in duos , ut

" datam . ibid . data pars primi cum ſecundo tantum faa

47 Datum numerum parliri in duas para ciat, quantum fecundi pars alia datas

tes,utmaiore diuiſa per minorem , quo - cum primoefficit . 193

tiens fit idem dalusnumerus. 188 57 Duos numeros inuenire , ita vt prie

48 Duos numeros inuenire,vt primuscum mus, accepio quolibet numero a ſecun ,

quolibet muliiplicifecundo faciat numes do faciat numerum , qui ad reliquum

rum egnalem ei, qni conflatur ex fecun fecundi proportionem habeat dalam :

do, eo quouis multiplici primi: Velos Item fecundus, accepto quolibet etiam

primus cum data parte ſecundi tantum numero a primo, faciat numerum , qui

faciat,quantum fecundus cu data para ad reliquum primi proportionem etiam

te primi:Vel denique, vt fi primus ſumai babeat datam . ibid .

58 Tres

187



I :NDE X.

200

58 Tres numeros inuenire,ita vt bini qui Jaum ,minusduobus,maior fi fingulis

que facianı ires numeros propoſitos,dum excefsibus datis.
199

modo femiffis fumma propoſitorum nu

merorum maior fir fingulis propofitis nim ' 62 Tres numeros inuenire , quorum ma

meris .
194 ximus medium ſuperet data partemini

59 Quainor numeros inuenire, ita vt ter mi: Mediusquoque minimum ſuperet

ni quique efficiantquatuor numeros pro dara parte maximi: Minimus denique

poſitos į dummodo tertia pars fumma dalam medi partem excedat numero

propofitorum numerorum maior fot fine
dato , ibid .

gulis propoſiris numeris . 195 63 Tresnumeros inuenire, ita vt fi quisq .

proximè" ſequentider daiam ſui partem ,

inter eos,qui dederunt , o aceperunt,

SCHOLIVM . reperiatur egualitas .

64 Quatuor numeros inuenireea lege; vi

Eadem arte inuenientur quinquenumeri , cum quiuis eorum proximèninfequenti

vt quaterni quique efficiant quinquens dalam ſui partem dederit , inter eos ,

meros propofiros ; dummodo quarta pars' qui dederunt, acceperunt, reperiatur

i fumma propofitorum numerorum fingu equalitas . 201

lis numeris propofitis maior fos . Item

ſex numeri ; fi tamen quinta pars ma

jor fit, conc. Et fic deinceps , quotcunque SCHOLIVM . :.

numeri; fimodo pars ſumma denomina .

in a numero propoſitorum numerorum , Eodem modo inuenientur 5. numeri , vel

vnominus ,maior for fingulis numeris plures , ita ut poftquam vnufquifque

propofitisia 3271.196 Jequenti partem datam dederit, tandem

fiant s . numeri equales , vel plures :

omnesq.ffimul facient ſemper ſummam ,

60 Tresnumeros inuenire, utbini quique i qua toties numerum , quem finguli fao

fimul fumpti excedant reliquum dato ciunt, continebit , quor.funt ipfi nume..

numero . ibid ? 203:

61 Quatuor numeros inuenire , vt bini

quique fimul fumpti excedant reliquum

dato numero; dummodofummaex qua 65 Datum numerum in duas partes diui

tuor numeris postulatis colle&ta maior fit dere , ita ut pofterior pars cuma data

fingulis numeris datis . 197 partealiquota prioris faciatdatum qui

libet numerum : ibido

gi

SCHOLIVM .

SCHOLIVM .

Eodem modo reperientur quinque numeri,

vt quaterni quique ſuperent reliquum idem enigma fine Algebra expedire ,

dato numero;dummodo tertia pars fum 204

ma ex quinque poftulatis exceſsibusma

ior fit fingulis numeris . Pari ratione 66 Duosnumerosinuenire, quorum ſum

inuenientur ſex , fitamen quarta pars ma aqualis for dato numero , en poste

maior fit, doc. Atque ita deinceps quot rior cum data parte prioris efficiat da .

cunque numeri , ſimodo pars fumma tum quoque alium numerum . ibid .

denominata a numero datorum exceſo 67. Tres numeros inuenire, ita vt cum

unul.
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207

<

unuſquiſque a fumma reliquorum duo fiunr,fit quilibet numerusminor quadra

rum daram partem acceperit, fiant tres * 10 dati numeri. ibidº

numeri aquales ibida 74 Duos numeros inuenire in data pro

68 Quatuor numeros inuenire ea condta portione', ita ut fumma quadratorum ,

tione,utcum unufquifquea ſummare # qui ex ipfis fiunt, ad exceſſum 'núme

liquorum trium datam partem accepe - rorum inuentorum proportionem habeat

rit , fiant quatuornumeriaquales. 205 · datam . It 211

75 Duos numeros in data proportione rea

perire , ita ut exceſſus quadratorum ip

SCHOLIVM . forum ad exceffum inuentorum nume

rorum proportionem habeat dalam

Non aliter inuenientur S. numeri, uel 6 . ibid .

uelplures , ita ut ſiunuſquiſque a fum . 76 Duos numeros inuenire in data pro

ma reliquorum acceperit datam partem , portione , ita utnumerus ex uno in al.

fiant totidem numeri &quales . rerum procreatus ad eorum ſumman

datain habeat proportionem . ibid .

69 Tres numeros inuenire ea lege, ut ſi 77 Duos numeros in data proporriono in .

unuſquiſque proximè inſequenti der im venire, ita ut numerusex uno in alterü

peratam fui partem , poftquam mntò procreajus ad eorum exceſſum datar,ha

dederunt,eo acceperunt, ſinguli habeanf beatproportionem . 21 %

eundem numerum datum . ibid . 78 Duos numeros inuenire in data pro

· portione , ita ur quadratus minorisad

maiorem numerum proportionem habeat

SCHOLIVM . 21datama ibid .

79 Duos numeros in data proportione in

Ad eundem modum in enigmate64. 67 . menire , ita ut quadratus. minoris ad

68.determinari poterit numerus que --Dworientem , fi maior perminarem diute

finguli conficere debent ,
ibid . oldatur,proporisonem habeat quamcunque

o'datamisi : 1.40 ibid .

7o Datum numerum in tres , quatuor,uel 80 Duosnumeros in data proportione in .

plures partiri ea condirione, ut fiquiſque i menire , ita ut quadratus minoris ad co

proximèfequenti det imperatam fuipar. rum ſummam habeat proportionem da

tem ; poftquam mutuòdederint, coco tamquamlibet, 213

ceperint, fiant tres numeri;vel quatuor, 81 Duos numerosin data proportione in .

vel plures aquales.
208 Thënire, ita ut quadrains minorisad eo

7 1 Datis duobus numeris , alium quina tum exceffum habeat datam proportio

dam inuenire , qui utrumque datum
itid .

" multiplicans faciai matorem quidem , 82 Duosnumeros sin data proportione in

quadratum ,minorem uerò , laius eius uenire, ita ut quadratus maioris ad mie

quadrati . 209 norem habeat proportionem datam .

72 Duos numeros inuenire, ita ur ſumma ibid .

ex ipfis confe& a , & exceſſus quadrato. 83 Duosnumeros in data proportione in

rum , qui ex ipfis fiunt , dutos numeros uenire , ut quadratusmaioris ad Quo

officiant: dummodo datus quadratorum tientem , diuiſo maiore per minorem ,

exceſſus minor fit , quam daik ſumma proportionem habeat dalam quamcun

quadratus. 210 que . ibid.

73 Darum numerum in duos diuidere , 84 Duos numeros in data proportione in

w exceffus quadratorum oui ex ipfis Menire , ita ut quadratus maioris ad

eorum

سنسیاللنسسسسيدسل.
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221

ibid.

worum fummam habeat dalam propor- 92 Duos numeros quadratos in dato ex .

rionem .
214 ceflu inuenire , ibid .

85 Duos numeros in data proportione in 93 Duosnumeras inuenire , quorum qua

uenire , ita utquadratusmaioris ad co drati ſe excedant dato numero . 220

rum exceſſum habeat proportionem da- 94Duosnumerosquadratos inuenire,quo

tam . ibid . rum ſumma quadratus fit numerus.

86 Datis duobusnumeris, alium tertium ibid .

inuenire, ita ut omnium trium duo qui- 95. Duos numeros quadratos inuenire ,

cunque fomul additi , e in reliquum quorum exceſſus quadratus fit . ibid.

multiplicari , tres numeros constituant 96 Tresnumeros quadratos inuenire,quo

in exceffu equali , hoc eft, Arithmeticè rum ſumma fit numerus quadraius .

proportionales , ibid .

87 Duosnumeros in data proportione in

ucnire, ita ut excellus quadratorum ,qui

ex ipfis fiunt ad eorum fummam habear

proportionem datam .
216 SCHOLIVM .

88 Duos numeros in dato exceffu inueni.

re , ita ut exceffus quadratorum , qui Quatuor numeros quadratos , uel etiam

ex ipfis fiunt , fuperet datum exceffum plures inuenire , quorum fumma fir

quouis numero daro: dummodoquadra quadratus numerus. ibid .

Tus exceſſus numerorum quaftorum dari

minor fit fummaex eodem exceſ "

poftulatonumero colletta .

89 Duos numeros in dato exceffu inuenio 97 Duosnumeros inuenire , quorum tam

re, ita ut exceffus quadratorum , qui Jumma,quam exceffus for numerus quae

ex ipfis fiunt , ad exceffum darum da draius . ibid .

Tam babeas proportionem com infuper 98 Duobusnumeris datis , inuenire aliū ,

contineat daium numerum : dummodo qui utrique feorfum additus faciat qua

quadratus dari exceffusminor fit ſum dratúm .

ma, qua ex numero ,qui ex duen de- 99 Duobusnumeris datis , alium inue

nominatoris data proportionis in ipfum nire , qui abutroque feorfum /ubtra

exceffum fit , do ex dato numero colli & us, relinquat quadratum .

gitur : 217 JOO Datis duobusnumeris, alium inue

90 Datum numerum quadratum in duos nire , a quo uterque datorum detraétus,

numeros quadratos distribuere, 218 quadratum relinquat, ibid .

JO1 Datum numerum in duos partiri ,

e inſuper quadraium numerum inue

nire , qui cu utraque parte feorfum qua.

SCHOLIVM. dratum efficiat . 225

102 Datum numerum in duos partiri,

Darum numerum quadratum in quoruis & infuper numerum quadratum inur

numeros quadratos distribuere,etiamfi nire , a quo utraque pars faorſum ſub.

ne Algebra . ibid . tra & a quadratum relinquat. ibid .

103 Tres numeros inuenire , ila ut pria

mus cum quolibet alio dato babeat ad

91 Datum numerum ex duobusquadra Summam reliquorum proportionem quão

tis compofitum in alios duos quadratos cunque datam . Item Secundus cum

diuidere. 319 codem dato numero ad fummam reli

quorNIR

.
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quorum habent quoque datam quam peretnumerum produtum ex parte po

nis proportionem . Tertius deniquecum steriore in quemlibet alium numerum ,

eodem número dato habeat ad reliquo numero daio , quando id fieri potest .

rum ſummam proportionem quoque da
ibid.

tam quamcunque : 226 I 12 Datum numerum in duas partes fe .

104 Tres numeros inuenirc , ita ut prie care , ut prior in quemliber numerum

mus cum data parte ſumma aliorum du&ta faciat numerum in data propor

duorum faciatnumerum datum . Item tione ad numerum fa &tum ex posteriori

fecundus cum alia data parte aliornm parte in quemuis alium numerum mula

duorum faciatquoque quemcunque niso tiplicata . 232

merum datum . Tertius denique cum 113 Datum numerum in duos diſtribue

quauis data parte aliorum duorum fa . re , ut prior diuiſus per darum quemuis

ciat fimiliter quemlibet datum nume numerum faciat Quorientem in dara's

227 proportione ad Quotientem , qui fit ex

105 Datum numerum partiri in duas poſteriori numero per quemlibet numeră

partes ; ut prior cum daro alio numero diuifo ,
ibid .

Ad posteriorem cum quouis alio dato 114 Tres numeros in continua proportio

numero proportionem habeat datam ne data inuenire , ut numerusex mino

quamcunque , fi id fieri potest . re in medium produ & us habeat ad ma

228
iorem quamcunque proportionem datam .

106 Numernm inuenire , a quo detra 2 33

&tis quotuis partibusaliquoris , fi reti- ' T IS Datum numerum in tres partiri ; ut

quusnumerus per datum numerü mul finguliin tres fingulos numeros daros ,

tiplicetur , fiatnumerus equalis ei, quo uel in unum eundemq.numerum datum

ex inuento numero , dato conflatur . multiplicati producant tres numeros in

229 data proportionecontinua . ibid .

107 Duos numeros in data proportione 116 Darum numerum in tres partes di

inuenire, ut ex uno in alterum gignatur widere , ut finguda per tres fingulos nu

datus quiuisnumerus .
ibid .

meros datos multiplicata producant eun

108 Duos numeros in qualibet propora dem numerum : Veluttam priores due

tione datos aqualiter minuere , ita ut per duos datos numeros ducta producant

reliquus.maioris ad reliquum minoris unum eundemq.numerum , quam po

habeat datam quamcunque proportionë; steriores due peralios duosnumerosda

quamaior fit proportione datorum nu tosmultiplicata producant unum quo

merorum . ibsd .. que don eundem numerum . 234

109 Duos numeros in data proportione 117 Datum numerum in tres partesdie .

inuenire , ita utqui fit ex uno in alte .- Ftribuere , ut prima parte diuifa per

rum cum fumma quadratorum , quiex quemuis numerum : Et fecunda niul.

ipfos fiunt , efficiat numerum darum . tiplicata per alium datum numerum :

230 Åc tertia diuiſa per quemcunque etiam

I10 Inuenire numerum , qui in fe duo numerum ,proueniant zres numeriaqua

& us, en productus in datum quemuis les, 235

numerum faciat numerum , qui habeat 118 Datum numerum in tres partes fe

ad numeri inuenri cubum proportionem care,utfingula per fingulos tresnume

quamcunque datam . 231 Tos datos diviſe, faciant unum eundem

III Datum numerum in duas partes fe que Quorientem ibid .

care, ut priormultiplicata per quemuis 119 Duos numeros in data proportione

bumerum producatnumerum , qui fue inwonire , ut qualibet pars aliquota mi

noris
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.

noris in aliam datam partem maioris efficiant ipſum numerum inuentum .

multiplicata gignai numerum quemcun vel alium quemcunque datum .

que datum . 236 241

1 2 0 Numerum inuenire,quo per darum 129 Datum numerum in quotliber nuo

numerum multiplicato , e per produ meros partiri , ita un quilibet ſequens

& um diuiſo alio numerodato, Quoriens fuperet pracedentem dato numero .

ad inuentum numerum datam habeat ibid .

proportionem .
ibid . 130 Duosnumeros inuenire in proportio

12 I Tres numeros inuenire Arithmeticè ne data ', ita ut alteruter dučius inca

proportionales , ita ut eorum fumma fir quadratum alterius faciat numerum

data pars aliquota numeri , quiex com quemcunque datum . 242

rum multiplicatione inter ſe producitur: 131 Duobus numeris datis , alium fer

Vel (quod idem eft) utnumerus ex ipſo Tium inuenire, ita ut tres habeanturnu

rum multiplicatione productus ad eo meri, quorum bini fimul ſumpri, ſi in

rundem ſummam proportionem habeat tertium ducantur, procreentur iresnu

datam . 237 meri Arithmeticè proportionales '•

-12 2 Tres numeros inuenire in continua ibid .

proportione data , utex eorum multipli 132 Tres nameros inuenire , ita ut pri

catione gignatur datus -numerus musas ſecundus cum data parte ter

238 tij : Item ſecundus ( tertius cum par

123 Numerum inucnire , qui du &tus in te data primi ; nec non tertius ac pri

ſuam radicem quadratam producat da 'mus cum parte data ſecundi, efficiant

tum numerum . ibid . vnum eundemq. numerum datum .

124 Numerum inuenire , cuius radix 243

quadrata ad eiuſdem radicem cubicam -133 Datum numerum partiri in tres

... habeas datam proporrionem . ibid . partes continuè proportionales , ita v

125 Duos numeros inuenire , ut ex uno numerus ex prima in tertiam produ

in alterum gignatur numerus , quiad Hus ad produétum ex prima in ſecun .

duos inuentos habeant duas proportio dam habeat dalam proportionem .

nes datas , maiorem tamen ad mino 244

rem , o minorem ad maiorem . 134 Tres numeros inuenire, ita vt prio

239 mus cum datis quotlıbet vnitaribus fe

126 Duos numeros inuenire datam fum cundinumerum faciat aqualem ei, qui

mam efficientes , ita ut variuscum da fecundo fupereft : Item ſecundus cum

ta parte , vel partibus alterius faciat quotcunque vnitatibustertý faciataliū

quemuis numerum datum : quiminor numerum aqualem ei ,qui terrio fuperef :

fut , quam fumma data , do maior da Tertiusdenique, accepris quotuis voi.

14 parte , vel partibus datis eiufdem satibus a primo, faciatnumerum , qui

fumma data .
ibid . ad reliquum primibabeat proportionem

127 Quinque numeros inaenire , ita vt datam . 245

quatuor quomodolibet ſumpii fine re 135 Duos numeros in data proportione

liquo faciant quinque numeros datos : inuenire , ar vtroque per duos números

dummodo quarta pars funima propofi datos multiplicato , producantur duo

torum quinque numerorum maior fit numeri facientes ſummam quamcun

fingulis numeris poftulatis . 240
quedatam . 246

128 Numerum ingenire, ita o tres qua 136 Duos numeros inuenire , quorum tă

drati ex eius tribus partibus datis de ſumma, quam exceffus fit numerus qua

fcripti, m vnam fummam colleéti, Aratus.
ibid .

137 DA
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137 Dato quadrato, inuenire numerum ,

quod ad datum guadratum adiecto,

ab eodem detraéto , fiat numerus quae

ibid. SCHOLIVM .dratus .

Antecedensanigma fine Algebra foluere :

251

LEMMA .

In omni triangulo rectangulo , rectanguo

lum bis fub duobuslateribus circa an . 142 Datum numerum in duos cubos di

gulum re& um comprchenfum , vnà cum jtribuere, quorum laterum fummu da

quadrato lateris reéto angulo oppofui, ta est :dummodo quarta pars cubi huo,

aquale est quadrato, cuius larus ex duo iks fumma minor four dato numero .

bus lateribus componitur. Idem verò ibid .

rectangulum bis fublateribus pradi&tis 143 Nuerum inuenire , cuiusquadra

comprehenfum , fi ex eodem quadrato tus , velmultiplex quadrati datus con

lateris rečtoangulo oppoſiti detrahatur, ftituat dałam partem , uel parles cubi

reliquum fiet quadratum , cuius latus ex eodem inuento numero procreati . ,

differentia est predictorum duorum la ibid .

Jerum . 147 144 Númerum inuenire , qui ſui cubi

constituat dalam partem , uel partes

253

145 Duos numeros in data proportione

138 Numeram inuenire , qui in quem inucnire , ita u minor in qua dratum

uisdatum numerum ductus faciat nu majoris ductus producat numerum dao

merum , qui cum quouis alio dato nu . ibid .

meronumerum efficiat equalem ei , qui 146 Numerum inuenire , qui inter duos

fit ex quafito numero in quemuis alium jir medius, fuperetq .minorem nume

darum numerum , maiorem iamen pri. to dato , con fuperetur a maiore numero

modato, multiplicato . 248 alio dato quolibet , & duo extremi effi

139 Datum numerum in duas partes die ciant ſummam datam quamcunque .

uidere , do infuper quadratum inueni 253

re , qui cumviraque parte feorfum qui- 147 Datum numerum in quotlibet par.

dratum efficiale ibid , tes diſtribuere , ita u unaquaque ad

i 40 Datum numerum in duas partes di ſequentem habeat dalam proportioncm .

ſtribuere, & infuper quadratum inue. ibid .

nire , a quo fa dua partes inuenta ſub- 148 Numerum inuenire,cujus partes da.

ducantur , reliqui fiant duo quadrati. Ia aquales ſont parti aliquota data eiuf

249 dem aucta numero dato .

141Datum numerum in duas partes 149 Duos numeros inuenire , quorum

diuidere,ita v earum cubi faciani fum- jumma data fit , ita u priore per da

mam datam quamcunque, qua maior cum numerum diuifa , fiar Quotiens, qui

fit quarta parte cubi ex dato numero cum data parte posterioris efficiat nu

defcripti, 250 merum datum . ibid .

150 Numerum inuenire , qui cum data .

eius parte datum numerum quemcum

que ſuperel Iantonumero , quanto ideme

datus

-

pe
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numero .

numerum .

datusnumerus, uel aliusdatusipfume libet unitatibusa primo , faciat numca

met numerum inuentum ſuperat . rum aqualem reſiduo primi, minus dare

255 261

15 1 Numerum inuenire , a quo fi fube 159 Duos numeros inuenire , ita ut pri

trahatur data pars , uel parles , reline mus,acceptis quotlibet unitatibusa sem

qualur numerus tanto minor , quam cundo, fuperet refiduum fecundi dato

datus numerus , quanto ipfe inuentus numero : At ſecundus, accepris quoi.

numerus eundem datum numerum ( eur uis unitatibus a primo, faciat nume

perat. 256 rum multiplicem datum eius, qui primo

15 2 Numerum inuenire , qui in ſemula remanet , ac præterea contineatdatum

siplicaius , do produ tus in daium nuo 262

merum , procreet numerum , a quo fi 160 Numerum inuenire , per quem.fo

Aliusdatusnumerus fubtrahatur , rilie datusnumerus diuidatur , ex Quotiena

quus fiat quicunque numerus datus : te in quemuis datum numerum tantum

297
fiat , quantum ex inuento numero ines

153 Progreffionem Arithmeticam con alium quemuis numerum datum .

- ftituere , cuius primus, eg vltimus tere ibid .

minus dari ſini, ſumma progreſo 161 Tresnumeros coatinuè proportiona

fionis data , quando id fieri potest . les in data proportione inuenire, quos

ibid .
rum quadrati in unam fummam colo

154 Progreſſionen Geometricam in data le&ti faciant datum numerum

proportione conftituere , cuius ultimus 263

- Terminus datus fit , una cum fumma 162 Tres numeros continuè proportionate

progreffionis . les in data proportione inuenire , ita ut

15 s Progreffionem Geometricam in data parle daia maximi numeri in parlem

proportione conftituere , cuius primus dalam medijmultiplicata , hoc pro

Terminus datus fit , unà cum progreffio ducto in partem datam minimi du &to,

i nis fumma.. 259 procreetur datusnumerusa' ibid .

156 Datum numerum in duos partiri, vt 163 Numerum inuenire, cuius dara dua

primusaliquories , ut libet , fun pius fit partes inter ſe multiplicata producant

multiplex darus fecundi aliquoties , ut numerum , quo diuifo per darum nu

liber, fumpti . Vel ut ſecundus aliquo merum , fial Quoriens , qui contineat

ties , w.libet , fumptus for datusmul partem datam , uel partes radicisqua

tiplex primialiquoties ,ut liber, fumpli, drata numeri inuenti . 264

260 164 Numerum inuenire', cuius pars da

157 Tresnumeros in Arithmetica pro 11 in ſemultiplicata , produitus.nu

greffione inuenire , ut numerus exmu merus in aliam partem datam duétus

1ua eorum multiplicatione genitus ad ! procreet quedratum numerum inuenti

eorundem fummam habeat dalam pro numeri . ibid .

portionem , ibid . 165. Numerum inuenire', cuius pars daa

25 8 Tresnumeros inuenire ,ut primus, iá in aliam partem datam multipli

accep:is quotlihet unitaribus a ſecun cata producaj datum numerum .

do,faciatnumerum multiplicem quem 365

cunque eius, qui: ſecundo remanet : Se.

cundus uero , accep'is quoruisunitatibus

a tertio , faciat numerum etiam mulija

flicem quemcunque eius , qui tertio fuo.

pereft : Tertiusdenique,acceptis quota
SCHO

258
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:

que produ&tum ex eorum multiplica

tione Superet dato numero . ibid .

174 Numerum inuenire , cuius quadra

SCHOLIVM . sus au&tus dato numero ſi ducatur in

Eundem quadratum mulatatum eodem

Proximum problema fine Algebra expe
dato numero , producat quemuis datum

dire , etiamfi plures partes denius . numerum . 27 1

. ibid .

CAPVT XXX .

166 Tres numeros inuenire, ut bini qui- Aenigmata varia numerorum

libet multiplicari inter fe gignant tres abftra & ovum per Algebram

datos numeros . 266
enodanda , in quibus æqua

167 Darisduobus numeris , alium ter

tio inter tres numeros, quor
tium inuenire , qui cum minorenume

rum faciat aqualem ei , quem inuenti rum vnus alijs duobus æqua

dara pars cum maiore efficit . ibid . lis eſt , occurrit : quæ qui

168 Numerum inuenire", ita ut quadra
dem compofita æquatio di

tiquotcunque partium ipfius fimul fum
citur

pri conficiant ſummam inuento nume

ro aqualem , uel ipfius multiplicem .

ibid . I Datum numerum in duas partesdistria

169 Numerum inuenire , qui ductus in buere , ut earum cubi datam fummam ,

datam ipfius partem producal datum que maior fit quaria parte cubi ?

numerum quemcunque . 267 dato numero procreari , efficiant •

170 Datum numerum in duos numeros 272

partiri , ut eorum quadrati fummam 2 Datum numerum in duos cubos diſtri .

datam conficiant , maiorem tamen ſe buere , quorum laterum fumma data

miſſe quadrati ex dato numero geniti, est : dummodo quarta pars cubi hu

erminorem quadrato eiufdem numeri. ius ſumma minor fir dato numero ,

ibid . 273

171 Datum numerum in tres partes 3 Numerum inuenire , qui cum dato nuo

continuè proportionales dividere, ita ut mero ſuun quadratum efficiat i

produ &tus numerusex prima in tertiam ibid .

ad productum ex prima in fecundam 4 Numerum inuenire , cuius quadratus

habeat proportionem datam . 268 cum dato numero conficiat ipſius nume

17 2 Datum numerum in duos numeros ri inuenti Zenfizenſum , fiue quadrati

partiri , utex uno in alterum fiatalius quadratum 274

darus numerus minor quarta parle 5 Numerum-inuenire , cuiuscubus cum

quadrari ex dato primo numero pro dato numero conficiat fui cubiquadration

creari: hoc eft , ita ut radix quadrata tum , uel fui quadrati cubum .

fecundi dati numeri minoris quaria
ibid .

parte quadrari ex primo dato numero 6 Inuenire duos numeros conflantes da

procreati for medio loco proportionalis tum numerum , ita ut ex du &tu unius

inter duos numerosinuentos . 269 in alierum gignatur alius quiuis nume

173 Datum numerum diuidere in duos, rus datus. ibid .

* 1 corum quadrati fummam faciant, 7 Numețum inuenire , cuius fenfizenfu

CUNO
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278

cum duto numero officiat numernming 18 Numerum inueniremedium inter Rose

data propertione ad quadratum numeri merum guotlibet unilaribus maiorem ,

inuenti. 278 edo alium numerum quotuis unitatsbus

Numerum inuenire , coisas Zenfculous minorem : ita v extremiduo inter fe

cum dato numero faciat numerum , qui multiplicari faciant datum quemcunque

ad fuum wbum proportionem habeat numerum .
283

datam .
276 19 Numerum inuenire, qui duos alios ex .

Duos numeros in dato exceffu inuenire , cedar daris numerit , iraun duo illi insa

sin wex du & u vnius in alterum gignan ter ſe multiplicati producaninumerum ,

tur numerus datus quicunque qui inuentum dato numero excedar.

ibid . 283

IO Numerum inuenire , cuius quadrati 20 Numerum inuenire , quem alij duo

multiplex gailibet , vnà cum ciufdem excedant datis numeris , ita ut duo illi

numeri quadrato quadrati faciatdarum inter ſe multiplicati procreent numi

numerum . 277 rum , qui datum multiplicem quadrati

II Numerum inuenire , cuiuscubus cum ex inuenio numero geniti ſuperer daio

eiufdem tenfcubo faciat darum nume numero .
284

ibid . 2 1 Numerum inuenire , cuius multiplex

I 2 Datum numerum in duas paries di quiuis cum ciufdem numeri quadrato

widere , utmaiore per minorem diuiſa , faciat darum numerum . ibid .

: o minore per maiorem , fumma Quo 22 Dato quouisnumero , duos alios in

• Tientum fit dara , uenire , qui inter fe multiplicati pro

13 Numerum inuenire,ad quem quadra ducant datum ipſum numerum ,& qua

sus ipſous mul&tatus numero.dalo guo draji omnium trium faciant datam

cunque proportionen datam habeat . fummam quamcunque . 285

ibid . 23 Duas numeros inuenire datam effi

14 Numerum inuenire,ad quem quadra cientes fummam , qui inter femul.

ius ipfius axétus dato numero proportia tiplicati producant darum numerum ,

nem habear datam . 279 quimajor non fis quadrato ex femiffe

I 5 Duosnumeros inuenire , quorum qua daia ſummadeſcripro.

drati dalam fummam confciant :

ijdem numeri inter fa multiplicati pror
VEL

Lucant numerum , ad quem quadrata

rum fumma habent proportionem da Datum numerum in duos distribuere , ut

tam . jbid . ex una in alterum gignatu duius qui

16 Datum numerum in tresnumeoos çõ: "çunque numerus , qui major non for

tinuè proportionales diuidere , ita w quadrato femiffis datinumeri . 286

produ& us ex primo in fecundum cum 24. Numerum inuenire , cuius quadratus

producto ex ſecundo in tertium , unns ab alio numero fuperetus dato numero ,

cum eo , quifit ex tertio in primum , fa son alium excedar alio numerodato : ita

ciat quemlibet numerum darum . ut extremi inter fe multiplicati pro

280 cant datum quemlibet numerum .

-17 Datis duobus numeris fine equali 287

bus, fiue inequalibus, alium inucni- 25 Numerum inuenire , a cuiusquadra

re, qui vriliber corum additus faciar 10 quadrati ſubtracti quotuis quadrati

fummam , que du &ta in additum , hoc
eiuſdem numeri,relinquantdatum nu

est , in inuenium ,froducai quadratum merum quemcunque . ibid .

ulserius numeri , 281 26 Duosnumcros inuenire , qui inter fe

d moul
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multiplicati gignant numerum darum , 32 Datum numorum in duas partes di

fumma quadratorum ex eiſdem Ru * ftribuere , w maioris partis quadrius

meris procreatorum fit etiam darilo ? cum minore parte facial datum.nuine

288 -> rum quemcunque,minorem tamen quan

drato dari numeri. 679,00* boa95

33 Datum numerum exirema ar radia

Fatione fecare. 2.bid ,

LEMMA, 16.STAD in 29 9 ******son .

1

تنتنساتسنا

.. ! 169 290

Duonumeri inter fe multiplicati procre.

ani numerum medium proportionalem

SCHOLIVM . hutan

inter eorum quadraros , in proportione

ipforum numerorum . 289 Precedens problema fine Algebra folmere.

* 296

COROLLAKIYM ,
191: 9

fiduo numeri ſe mutuò maniplicantes
: 1 .*** : NA

** produčantäliquem numerum , quadrati 34 Datum numerum in duos numeros

ipforum numerorum je niutuomultipli
partiri , tra ur quadratusmaioris ad

- cantes producunt quadratum numeri
quadratum minoris proportionem habeat

producti .
ibid . daram : ibid .

35 Dalum numerum in duos numeros
*3.01

partiri , ut eorum quadrats wimai

datam conficiant ; maiorem ramonileo

27 Duosnumeros indienire facientes fim . miffe quadrari 'ex dato numero gomili ,

imam daram ,görum quadrati facian o minorem quadrato eiufdem nurineri,

dahoque daram fumma : 2017 mas 92.nousi19841987 V LI

28 Datum numerum in duos partare , ut 36 Duos numeros in dira erreſfu inue

eorum quadrari" datam Yumman effi hire, quorum quadrati datam fummam

*292 efficiant , qua maior fi quadrato dati

29Datum numerum in tres numeros con exreffus
'a ibid .

iinuè proportionabés Ypartiri , quorum 37 Dato numero , Wiem inuenind per

medius datus fit , cuiustamen quadra quem fi diuidarur daraswumeras, Wyat

113maiorinon fit quadrato" femiffis il - Quoriens fuperans inuentum numerum

bus huimerite, qui relinquitur detra
dato numero . * 298

to dato media ex dalo numero 38 Durum numerum induosmumerospår

. ibid . . 79:" iihin.net stems
tiri , vt ex vno in alterum fiat alius

30 Datum numerum in duas partes di datus numerus , minor quarta parte

uidere, tra orcarum cubi faciant fum - quadrati ex primo datonumeroprocrea

imam daran quamcunque, qua maior ti : hoc est , ita v radix quadrata dari

Sus quarta parte cubi ex dato numero numeri ſecundi minoris quarta parte

deferiprian :: 5 1 . 293 quadrati ex primo dato numero pro•

31 Daium numerum in duos numëros di creati for medu toco proportionalis in

tribuere, idem fit exceffus inter qua . stater duos numeros inuentos :: 299

Ararteri maidris , do quadratum mi 39 Datum numerum diuidere in duos, un

noris , qui inter quadratüm dati nu eorum quadrati fummam faciant, que

olimeri , do quadratum maioris partis. produétum ex eorum multiplicationsſur

294 perer dato numero •
ibid .

ciant . ܢܪ܂
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306
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ibid ...

303

40 Datum numerum partiri in duos,
s,quos babeo , exiftimat quidam aftantium

• rum radices quadrata habeant differen valere 600.aạr. Cuius errorem ſic cor

siam datam , cujus tamen quadratus

rigo, Si ad meam pecuniam accede
- minor fit numero dato . 300 rent partes og a fumma de.

41Darum numerum diuidere in duos, traberetur ia eiufdem mea pecunia ,

auguorum radices inter demultiplicata fa tunc haberem 600. aur. Quaftio est ,

si ciani datum quemcunque numerum quanta formea pecunia .

301 2 Viator quidam conficit quotidie 9. mil

4.2 Dato numero,inuenire alium ,quicum liaria Alius decimo post die elapſo

daro efficiatquadratum numeri inuenri. idem iter inftituit ex eodem loce , confi

ibid .
cita quotidie 14.milliaria . Queritur,

43. Datum numerum in duos partiri ,vt quoto die posterior priorem aſſequetur.

fumma quadratorum cum producto ex

woin alterum facial datum numerum 3 Viator fingulis diebus9.milliaria con

quemcunque. 302 ficit : alius vero decimo post die elapſo

44 Numerum invenire , qui in datum idem iter ingreditur, Queritur æquos

numerum ductus faciat numerum equa milliaria abfoluet hic , vt priorem afe

lem ei , quem inuenti numeri quadrag quatur in 1 8.diebus . 307

ļuscum quolibet numero , qui minor ſit _4 Interrogatus,quidam , quota fit hordan

quadrato ex ſemiſle dati numeri pro diei , ita refpondit . Dimidiata pars

creato, fasil horarum a media nošte vſque ad boc in

45 Numerum inuenire, quiad quemuis ftans elapſarum additą ad tres,quarjas

datum numerum additus faciat Juma horarum futurarum ad fequentem me.

mam : quaducta in numerum inuen diam noftem indicabit numerum hora

tum faciatnumerum datum quemcun řum , quem queris.. Quaritur ergo,quem

que
ibid .

la tuncfor hora . Idemg. dicendum de

46 Datum numerum in duas partes se boris ab occ, Solis . ibid .

vtnumerus procreaius ex vna in 5 Quidam habei duasmenfurasvini,qua

alteram ductusin quadratum dati nu valet i e ,nummos , er altıra

meri faciatnumerum quemcunqueda 15. Vult Auteni ex utroque vino mi

304 fcere unam menfuram , cuius pretium

47 Numerum inuenife cuius quadratus Sit 13. nunmorum . Quarijur,, quan

auctus datonumero , Jiducatur in eun ium uini de qualibet menfura recipien

dem quadratumamuletatum alio nieme
dum fit .

ro daro; produçarmumerum quemcuno 6 Menſura nini ualet 10.nummos. Quão

1. ques . 1 , .-
305 ium ergo aqua commifcendum est uni

Cine ] artiya 1300, 9
menfura , ut 1.menfuramixta waleat

7 nummos. 309

-39-44** CAPVT XXXI: ..
7 Sunt in quodam uafculo 20. menfure

uini,quarum qualibetualet 12.numm .

Aenigmata varia 'numerorum
Infunditur deinde aafculo illi aqua,do

adresmateriales contrado neq uafculum uino illo es aqua rcplea

Tum , cum nonnullis exem tyr. Ęi tunc i, menfura mixta ualer

plis ad fecundas radices per
1o.numm. Queritur,quanta fit capa .

citas illius uafculi . ibid .

tinentibus : 8 Duo tabellarij ex duabus ciuitatibus ,

inter quas intercipiuntur leuce 149.

1 Summam pecunia , quam in facculo codem die proficiſcuntur, alter uerſus

alir

12

VNA

tum .
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1
2

rent .

reorum .

klierum . Vnus quolibet die conficit 8 . mus recipit 2. toties fecundus recipiat

leucas,alier vero 6. leucas . Quaftio eß , 3. do quoties fecundus recipit 4. roties

quando conuenient, fibig.muiuo occur terriusrecipiar s . Quaritur , quot awr.

310 quilibet recipiat ex illa forma 455. au

9 Quidam permutans 368. aur. pro eis 315

recipit guaritor genera monetarum .Prio 17 Nabeo quatuor Auti fragmenta , que

migenerismoneta 7. faciunt 1.aur. Sea aquiualent awreis 164. Et primum in

sund : generis 18. Tertij z 1. é quarti walore duplum eft fecundi: fecundum

28. Recipit autem ex quolibet genere triplum tertij : tertium quadruplum

eundem numerum monetarum . Eingri quarti . Quaritur valor fingulorum

Inr,quotnam monetas cuiusliber generis fragmentorum .
ibid .

accipiat . 311 18 Tres focij conferunt totam fuam per

IO Mercator quidam emit lanam , con ce cuniam , arque isa colligunt 100. aur.

ram pro 124.aur, Conftant autem 100. Eft autem pecunin primi fubduplo

lib. lana 7.aur. Oor 100.lib.cere 14.Aur. pecunia ſecundi , & pecunin fecundi

emitq. duplo plures lib.lane,quam cera , ſubtripla pecunia ferty . Queritur ,

Quaſtio est, quor lib. vtriufque rei eme. quantum quiſque contulerit . 316

rit . ibid . Ig Moriens quidam testamentum condir,

II Emit quidam aliquot vlnas panni, relinquitq. 3000.aur. diftribuendas in

guns iterum vendidit . Emit aurem s . ter uxorem , filium , das duas filias ,

olnaspro 7. arr. ego vendidit 7. vlnas hacconditione, u : portio filý for dupla

pro r I. aut. lucrarusq. eft hacmercatu . portion ismarris : & portiomatris dwe

TA 100. aur. Queritur , quotnam fue pla quoque porrionis unius filia . Qua

rint illa vina . 312 ritur, quanta fit uniufcuiufqueportio .

I2 Emit quidam aliquot ulnas panni,ex ibid .

pendens11. aur.pro 7. ulnis . Ettorum 20 Mercatorquidam qualibet parte ter

pannum iterum uendidit , coa & usq. eft tia fua pecunia lucratur . eiufdem

dare 9.ulnas pro 7. aur. perdiditq . in pecunia . Deinde qualibet parte fertia

bacmercatura 100.aur. Quaritur, quot eiufdem pecunie lucratur . lucri prio

ulnas emerit , ac uendiderit . ibid . ris : Et fic omnibus computatis , inue

13 Libre 100.cera emuniser 17.aur. Que mit 864. aut. Quaritur , quanta fue

ritur , quot libra uendenda fint pro 1. rit illa pecunia , Lo quantum utrumque

Aur. W 101. aur.'lucreninr 18. aur. lucrum . ibid .

313 21Mercator quidam qualibet parte quar

14 Emit quidam 100. lib. cere pro 19. 1A fua pecunia lucratur to . eiufdem

kur. in quibus uendendis fecit damnum pecunia . Deinde qualibet parte tersia

18.Aør. pro 102. aut. Quæritur, quor eiufdem pecunia lucratur , fumma

lib. pro 1. aur. dederit . ex eadem pecunin , lucro collecte: Es

IS Tres Mercatores ineunt Societatem . foc fingulis computatis , inuenit merca

Primus ponit 40.aut. per 2 . menſes . for ille 400.aur. Quaritur , quanian

Secundus 20. aur. pers. menfes . Ter fuerit illa pecunia , quantum utrum

rius fummam quandam aur. per 3 . 317

menfes , Lucrati funt autem 3276. 2 Mercator quidam qualibar parte quan

aut .dequibus primo obtigerunt 1040 . 1a fue pecunia lucrarur siufdem

a % r. Secundo 1300. Tertio 936. Que . pecunia . Deinde fingulispartibus quin

riikrquot abr. seriius poſuerit . 314 tis eiufdem pecunia prioris lucratur ,

16 Tres focij wolunt inter fe diftribuere eiufdem pecunie . Atque ita fingulis

455. anr. en conditione, vt quoties pri. computatis , inuenit : 136.aur. Quan

ibid .

que lucrum .

risur
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ritur , quanta fuerit illa pecunia , ci aureis 3. 1.lib. zinziberis Aur.

quantum utrumque lucrum . ibid . Questio eft , quor libra croci sendira

23 Tria poma aurea venduntur 11. de. fint, de quor zinziberis . 323

nariolis. Queritur,quos pomá vendan- 32 Negociator quidam habet duo genera

tur pro 573. denariolis . ibid . monetarum numero 360. qua aquinz

24 Libre 47. quarundum mercium con lent 160. aureis · Quedam illarum

ftant anr.30: Queritur, quanti consta monetarum ualent aur. & reliqua.

bunt roo , libra . 318 rum qualibet aur. Queriturnumerus

25 Eftmaffa quadam argentipondus ba priorum , ac posteriorum . ibid .

bensmarcarum 7.quarum qualibet con 33 Quidam lanioboues emir, quiinierra

Tinet s . femiuncias puri argenti , gatus , quantiunum emerit , refpondit :

11. femiuncias cupri . Commifcetur Quanto 10.bouesemi pluris 40. aureis,

autem maffe illi liquata alia maſla cu tanto 18 ,boues emiffem pluris 96. au

pri puri, ponderis 21 marcarum . Qua
reis . Quariturde pretio . 323

ritur, quantum argenti puri habitura 34 Quando 7. ulna cuiufdam panniemis

for qualibet marca illius maffanoua :28 . iur4.aur. emuntur eodem pretio 17.

marcarum . ibid. ulna aur. 10. grofl. 18. Questio est ,

26 Quinque conui&tores fingulis hebdo quot grolli faciant 1. aur. 324

madis foluunt 11. aur. quantum ergo 35 Quidam recipit a mercatore crocum

Jolwent 18.conuictores in 40. diebus? pro 10.aur. Deinde rurſum ab eodem

319 accipit 24. lib. croci · Tandem reddit

27 Pro tribus ponderibus equalibus ve mercatori 30. lib . croci , do mercator,

bendis per leucas 7.debentur vectori 11. fupputato pretio croci , reftituit ei 14 .

grofi , quorum quilibet nalet denariolos aur. Quaritur pretium i. lib . croci .

25. Quero iam , quot fimilia pondera
ibid .

fint uehenda per 40. leucas pro 400. 36 Ciuis quidam inuenit , nefcio quor ,

groſſis . ibid . pauperes ante ianuam domusfua : quia

28 Tres fartores perficiunt7. Tunicas 14. bus à denariolis , quos in manu haber ,

diebus. Quor igitur diebus drio farto ſeptenos erogasdenariolos . quo facto ,

res perficient 8. Tunicas? 320 ſuperſunt ei in manu 24. denarioli .

29 Seruo cuidam promifit quidam ciuis Quod fi cuilibet dare uoluiffet 9. de

po12.menfibus mercedem 10.aur.com fuiffeni illi 32. denarioli . Quaritur

1. Iunicam . Poft 7. autem menfes de quot pauperes fuerint , & iquor denaa

dit illi tunicam , dom 2. Aur. Quanto riolos ciuis ille habuerit in manu .

ergo estimaia est tunica ' illass 335.

3 : 1 37 Pro 70. fummis librarum quarun.

30 Ciuis quidam feruo fuo pigro ito dam mercium penditursectigal 1.fum

mercedem 30. dierum conftituit ,vlam 32. aur. Et pro 200.- Jummis

boranti fingulis diebus dare uelit 7 . penditur 1. Summa + 20. aur. Qub

groffos , ociantem uerò muletare s . grof ritur , quanti i. ſumma conster .

Jis . Ratione autem inita post 30. dies,
ibid.

feruus ille neque recipit aliquid , ne 38 Vina 10. panni rubri cum 4. ulnis

que domino aliquid reddit . Quor igi panni nigri, constant aur. 88. aigue

tur diebus laborauit , don quor laborare eodem pretio 2. ulna pannirubri cum

intermifit ? ibid . 4. ulnis panninigri conſtant aur. 32.

31Mercalor quidam uendidit 20. libras Questio eft de prerio s. ulna . 326

partim croci , en partim zinziberis 39 Mercator in tribus nundinis eandem

aureis 43. Vendidit autem 1. lib . cro aureorum fummam exponens lucrates

est

:
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off in fingulis fua fumma aureon dem Germani25ooo. Vngari.mero fa .

rum . Deinde ad alias ſe conferens ciunt . Germanorum , atque Italorum .

nundinas lucratus eft eiufdem fue Italidenique faciunt . Germanorum ,

fumma priori lucro auéta . Atque its arque Vngarorum . Queritur numerus

deprehendit, ſe babere 1287.aur. Qua Vngarorum , Italorum , quantus

ritur ſumma aureorum , quos initio ha for totus exercitus
330

buit 327 44 Suntduo Duces , quorum -unusmilie

40 In exercitu Imperatoris peditum nu . res habet pauciores 40. quam alter .

merus octuplo maior ef numero egui Et uterque fuis militibus 1200. aui.

tum . In hos diſtribuuntur aur.392000. diftribuit . quo facto euenit , ut prioris

ita v quini fingulis peditibus, den 16 . Ducis milites finguli haberent s . aut.

cuilibet equiri dentur. Quaritur , quot Amplius, quam milites Ducis posterio.

fint pedites , dos quor equites : ris . Quaftio eft , quot milites uterque

328 Dux habeat , & quot aureos fingulimi

41 Tresmilites pridam quandam aureo
lites accipiant . ibid .

rum æqualiter inter fe dividere uole- 45 Dua Sacietates , quarum altera alie

banı . Sed oberta lite , e fir , ad ma ram 4. hominibus ſuperat , parem au

nus uentum eft , con tantum quiſquera reorum fummam uiritim diuidunti It

puit , quantum per uimi potuit . Do. fingulos minoris Societatis cedunt : 8 .

inde lite compofita , numerarunt fingu aur, amplius, quam in fingulosmaio

li pecunias ſuas, ac tandem deprehen ris . A ureorum autem ſumma nume

derunt, primum , acceptis s. a fecun rum fociorum versufque Societatis fupe

do , habere numerum equalem nume Yataureis 172. Quaritur fumma au

ro aureorum , qui fecundo ſuperſunt: reorum , at fociorum . 331

Secundum uero, acceptis 7. a tertio , 46 Mercator quidam ad nundinas ter

habere numerum aqualem reſodno ter profe&tus , prima negotiatione lucratus

tij : Tertium denique, acceptis g. a pro- i eft fummam aqualem fua pecunia , ita

mo,habere numerum triplum eins, qui post primam negotiationem habue

tertio fupereft . Quaritur fumma au rii duplum fua pecunie . Dcinde ithe

reorum in illa prada repertorum , doo fecunda negotiatione lucratus eft radi.

quantium quiſque rapueril . ibid . com quadratam cius dupli , ac prete

42 Quatuor Yoci marfrepisem inuenerunt no rea 2. aur. In tertia denique,negotia

aureis plenum , è quibus quilibet par . sionelucratus eft quadratum totius prio . "

sem forre fortuna 'accepit . Sed cum ris fumma , ego infuper 4. aur. Atque

finguli fuos aureos numerarent, cogno ita deprehendat ſe babere 5 locaur.Que

nerunt', primam , acceptit 25.* fecun . ritur ſumma pecunia , quam initioha

do , babere numerum æqualem reſiduo buit . ibid .

ſerundi: Secundum uero, acrepris 30. 47 Quo pacto Archimedes deprehenderit

A tertio , habere numerum triplum re quantitatem argenti in corona aurea .

fidui ferty : Tertium autem , acceptis 332

40. a quarto , haberenumerum duplum 48 Tres mcrcatores lucrati funt700.aur.

: reſidui quarti : Quartum denique , ac quos inter ſe ita distribuerunt , habita

cepris so . a primo , habere numerum ratione pecunia , quam quiſque ad ne

triplum refidui primi, ac præterea s . gotiationem attulit , vt portio fecundi

Queritur aureorum fumma , don quot ſuperarit porrionem primi aureis 12.

quifque acceperit . 329 portio Hero tertij porsionem fecundi au

43 In exercitu Cafareo ex Germanis,vn , reis 16. Quaritur,cuiufqueportio quan

garis , Italis conflato , funt qui 1A fuerit , 334

.

.
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49 Tres lufores , quorum quiſque certam currerit Nicanor Machabeo , quos

Jummam aurebrum attulit , eam Jorg habuerit milites auxiliarios , quot item

sem habuerunt , ut ftatim primus les ſecum adduxerit , 336

sratus fit . fecundic Deinde fecun- 54 Quidam habet 4.maſſas ex argento,

dus terti : Tertius denique prie con cupro mixtas. Pondus prima cona

mi. Atque ita contigit , ut finguli ha - Sinet 11.marcas , quarum qualibet con

i berent 700. Aser. Queritur , quotquif flatur ex 9. femiuncijs puri argenti ,

que, aureos ad ludum attulerit . 6 7. femiunc.cupri puri : quia 1.mar .

ibid .
cam statuimus comprehendere 16. feo

so. Quidam habet duo vafa aurea , don miunc. Pondus ſecunda maffa est 15.

unum operculum , cuius pretium eft marcarum , quarum fingula continens

150, aur. quod addicum ad pretium 7. feminnc. argenti , 9. femiunc .

primi uafis facit pretium triplum pre cupri . Pondus tertia maſſa habet 24 .

tj. fecundi naſis; additum uero idem marcas , quarum fingula conftant 10.

operculum uaſi ſecundo. facit pretium femiunc. argenti , 6.6. femiunc. cum

aquale pretio primi nafis . Quaftio.est pri . Pondus denique quarte maffa eft

de pretio utriuſqueuafis . 335 136. marcarum , quarum fingula con

Si Quidam emit , nefcio quor , perdices , Tinent 14. femiunc. argenti , 2. ſes

sta ut fs emiſſer feorfum illarum . miunc, cupri · Vult autem ex hiſce

deinfuper 6. haberet 100. maffis confiare unam , additis aliquot

perdites . Quariturnumerusperdicum . marcis argenti, ita vt qualibet marca

ibid . contineas 18. ſemiunc puri argenti, com

52. Alexander Magnus , cum quadam 1. Semiune. puri cupri . Queftio iam

die familiariter cum Califthene philo eft, quantum argenti puriadmifcendum

Sopho ageret de atate fua , amico fit illis maffis, quot marcas mala

ram forum Epheftionis , Clyes noua for habitura . ibid .

ita differuit . Ego , inquit , Epheftio 55 Duo Sacietatem ineunt , quorum jer

nem meum duobus annis antecedo : Al cundus duplo plus pecunia ſecum af

Clytus amborum annos fua crate com fert ,quam primus,ac preterea s -au”.

prebendit , do preterea annos 4. Cui Lucrati funt antem 960 aur. ex quibus

Calisthenes . Cum pater meus uixerit primo obuenerunt aur. 300. do fecundo

annos 96. iucunda mihi fuit istarda 660. Quantum ergo fingudi impoſue

rio Ò Rex , Nam annos trium ueftrum Tunt ? 340

atas.eius preciſe habuit . Queritur , 56 Duo habent pecuniam ,nimirum 200.

qua alate Alexander colloquium istud Aur. fimul, de pecunia fecundi disifa

habuerit , quot annos iam Ephe per pecuniam primi facit quorientem

itio , quam Clytus tunc habueris . is Questio eft , quantam quifque

335 pecuniam habear ibid .

53 Nicanor en pugna , qua interijt , oc 57 Septem Mercatores, debent cuidam

currit Iuda Machabeo agmine qua creditori pecuniam hoc modo. Sex ex

drato , collecto ex Syrorum auxiliarijs cluſo ſepiimo, debent fimul 994.aur.

militibus, atque ijs , quos fecum ad Deinde fex , feclufo primo , debent

duxerat . Cafa funt autem ex eo ago 882.aur. Sex , ſeclufo fecundo, de

mine 35000. Reliqui fuga elaple funt, bent aur. 99.2. Sex ', dempio tertio ,

quorum numerus fuit 156. ultra nu s debent aur. 896. Sex , exclufo guar.

merum auxiliariorum militum Syros to , debent aur. 910. Sex , fecluſo

mon . Quistio eft , quoi militibus.06 . quinto , debent asr. 840. Sex deni.

que ,
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ma .

gue ,excepto fexto , debent aur. 1936. beat. 347

Queritur iam , quanta för funma 10 63 Tres babent pecuniam . Primus roo

tius debiti, quantum quifquedebeat, liquis dtcit , j de uestra fumma ro

34 ! moueretis 100.aur. haberem .fummam

58 Duo foci habentduosnumeros aureo 4qualem relique veftra fumma , Se

rum , quorum fumma a ſumma qua cundus reliquis dicit , f de ueftras

dratorum ex ipfisprocreatorum fubtra Jumma remoucretis 100. aur. effetmea

& a , relinquit 78. Addita verò ad nuo Summa reliqua uestra ſumma dupla .

merum ex eorum multiplicatione pro Tertius denique dicit reliquis , fa de

- ductum facit 39. Queritur , qui font vestra fumma remoueretis 100. aut,

ifti numeri. 343 mea fumma effet reliqua ueftra fumma

59 Duo focy habent duas fummas au tripla . Queritur uniufcuiufque fum

reorum . Quadrati numeri ex fummis 348

procreati faciunt 340. ſed ipſa fumma 64 Tres habent pecuniam : Primus re

inter ſe multiplicaia faciunt . maio liquis dicit , fe de mes fumma remo

ris quadrati . Quastio eft , quanta fint uerem 100. aur. ſumma ueftra effer

ista ſumma . 345 reliqua mea fumma quadrupla . See

60 Tres focij habent pecunias . Primus cundus dicit reliquis , fi demea fuma

·dicit ſecundo, fi mihidares . tua pe ma abijcerem 100. aur. veftra fume

cunia ,haberem 100. aur. Secundus ve ma effet reliqua mea fumma tripla

rò dicit tertio , fimibi dares tue pe Denique terrius reliquis dicit , ſi de

cunia , baberem 100. aur. Tertius de mea ſumma auferrem 100. aur. effer

nique dicir primo, fimihi dares tua sestra fumma reliquemia fummedue

peeunia , haberem 100.Aur. Queritser pla . Queritur uniufcuiufque fumma .

quantum quifque eorum habeat . 349

ibid .
65 Tres habent pecuniam . Primus re

6 1 Tres habent pecuniam . Primus di liquis dicit , fi nobis darem 100. Aur.

cit reliquis , fi adhuc haberetis 100. faceretis ſummam mea reliqua fumma

nur. effet ſumma ueftrorum aur. du quintuplam , Secundus dicit reliquis ,

pla mea ſumma . Secundus dicit re ſi uobisdarem 100. aur, fieret uestra

liquis , fi adhuo habcretis too . aur. ſumma reliqua mea ſumma ſextapla .

effet ſumma ueftrorum aur.mea fum Tertius denique reliquis dicit , fiuobis

ma tripla . Tertius reliquis dicit , ſo darem 100. aur. faceretis ſummam

adhuc haberetis 100. dur. fumma ue . reliqua mea fumma feptuplam . Que

strorum aur. effet ſummemea quadru ritur uniuſcuiuſque fumma. 350

· pla . Quaritur quontum quiſque habeat, 66 Tres pecuniam habent. Primus re

346 liquis dicit , fi uos daretis mibi 100 .

62 Tres habent pecuniam . Primus re aur. fieret mea fumma veftra fumma

liquis dicit , fi adhuc haberem 100. reliqua aqualis . Secundus reliquis di

anr, fieret mea fumma equalis dua . cit , ſi daretis mihi 100. aur. fieret

bus ſummis ueftris . Secundus reliquis mea ſumma uestra ſummareliqua du .

ducit , fe haberem adhuc 100. aur. pla . Tertius denique dicit reliquis , fi

Jurma mea eſſet ſumme. ueftre du mihi daretis 100. aur. fieretmea [nm

pla . Tertius denique, ait ad reliquos, ma reliqua ucftra fumma tripla . Qua

jo adbuc haberem 100. aur. fummas - ritur uniufcuiufque fumma . 356

mea fieret fumma ueftra triple . 67 Tres habent pecuniam . Dicit pri

Queritur , quantum quiſque hao mus reliquis , fi mihi daretis ve*
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Ara Summa , haberem 100. aur. Se eft , quantum quifque impofuerit ,

cundus vero dicit reliquis , fi mihi dom quantum iam primus , quam fecundus

retis . veftra fumma, baberem 100.
de lucro receperit . 35 5

aur. Terrins denique reliquis dicit , ſo

mihi daretis veftra fumme, habe

rem 100. aur. Quaritur pecunia vniuf

cuiufque. 352 CAPVT XXXII.

68 Tres babent pecuniam . Primus re
Enigmata varia ad figuras

liquis dicit , fi wobis darem mes
Geometricas perti .

fumma, baberetis 100.aur. Secundus

verò reliquis dicit , fi nobis darem
nentiae .

mea fumma, haberetis 100. aur. Tere

tius denique reliquis dicit , fi vobis I EA rectangulum quoddam altera parte

darem mca pecunia ,haberetis 100 . longius, cuiusarea continet palmos 120 .

ibid . diameter uerò palm . 18 2600. Quem

runtur latera .
357

VEL 2 Campus altera parte longior habet la

Tera in proportione ſeprapla : corum

Secundus ac Terrius dicunt primo , so quadrata fomul Jumpra ad eorum fum .

nobis dares . tue pecunia , habere mam proportionem habent centuplam .

mus too. aur. At primus ac tertius Quaruntur latera , aren , diameter.

dicunt fecundo , fi nobis dares tur 359

pecunia , haberemus 100. aur. Denic 3 El rectangulum 4s00.palm . & lon

que primus ac fecundus dicunttertio , gitudo tripla est latitudinis . Quarun

ſi nobis dares tua pecunia , habere sur latera , diameter . ibid .

mus 100. Aur. Queritur uniuſcuiuſque 4 Ex parallelepipedum , hoc eft , colum

ſumma . 353 naquadrilatera palm . 3375. Altitu

69 Tres Mercatores Societatem ineunt do ad longitudinem bafis , dom hac lon

per 12.menfes , Primus imponit 100. gitudo ad latitudinem bafes proportion

aur. Secundus 200. aur.do tertius nem haber fefquialteram . Quaruntur

300. aur. Pof menſes autem duos im menfure . ibid.

ponit primus aliquor libras piperis , c6- 5 Eft parallelepipedum bafem habens qua.

ius 3 . lib . valent 1. aur. Et poft men . dratam , cuius latus fubdecuplum eft

fes 4. fecundus imponit maffam argen altitudinis parallelepipedi , cuius ares

ti , cuius 1.marca naler 7.aur. Tran continet 6780. palm . Queritur bafis ,

fa &tis 12.menfibus, recipit primus ex
altitudo . 360

Lucro so . aur. fecundus 110. aur. de 6 Est fuperficies rectangula habens lorer

tertius 90. Ant. ita w forum lucrum fue gitudinem quadruplam latitudinis , d .

rit 250. aur. Quaritur , quor lib.pipe ATeam 576. Queruntur latera .

ris primus impofuerit , quor marcas ibid .

argenti fecundus. 354 7 Efi columna quadrangula rectangula ,

7o Tres Mercatores ineunt Societatem . cuius bafis latern proportionem habens

Primus imponit 35.aur. amplius, quam · Seſquitertiam , do altitudo ad latus

fecundus . Atfecundus ac tertius fimul maiusbafis proportionem baber duplam

imponunt 84. aur. Lucrum commune fuperbipartientem tertias: foliditas de

eft 66. aur. ex quibus tertius pro para nique columna continct palm . 93312 .

the rai Lucri recipit sur. 21. இ dio Queruntur dimenſiones fingula . ibida

8 Suns
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8 Sunt due turres inequales fupra duas Tur per lineam perpendicularem ad dix

baſes quadratas erecta . Latera bafum metrum extrema acmedia ratione , doo

proportionem habent fefquitentiam vna è duabus chordis,minoribus est

qualem etiam habente altitudines , so 150-18.4500. Quaftio eft , quan

Joliditates : iplæg , altitudines permu : ta fit diameter , dos quante eius portio

talim ſunt laterum bafium dupla . So nes , reliqua linea 367

liditates denique ambarum turrium f .

mul complectuntur palm..2 1000. Que

Tuntur fingula dimenſiones . 361

SCHOLIVM .

3

LEMMA .

In prima folutione anigmatis , quando

369

Si duo numeri in duos qui habeant

proportionem duplicatam illorum , per

crucem multiplicentur : habebunt pro 15 Eft quadratum , cuius latus eft 7.

ducti eandem , quam ipfi numeri, pro Queritur diameter . 370

portionem . 362 16 Est quadratum ,iniusdiameter 1% 93

Queritur latus . ibid .

17 Eft quadratum , cuius diameter , do

latus faciunt fummam 6. Queruntnr

9 Est triangulum rectangulum , cuius bae diameter ac latus. ibid .

fos ( Vocobafem latus recto angulo op 18 Eft quadratum , cuius latus ductum

poſitum ) continet palm . 52. Laiera in diametrum facit io. Quærunturla

- autem proportionem habent duplam ſie tus ac diameter . ibid .

- perbipartientem quintas . Queruntur 19 Est quadratum , cuius diameter fupe

duo latera . ibid . ratlalus numero 3. Quaruntur latus ,

10 Eft altera parte longius; cuius area :: ac diameter . . : 371

300. palm . don duo latera fimul fa 20 Est quadratum , cuius latus dučtum

ciunt 100. palm . Queruntur latera . in differentiam inter diametrum , & la

363 tus facit 15. Queruntur diameter , ac

II Es rectangulum , cuius diameter latus . ibid .

: 13 18ò. do maius latus ad minus pro. 2 I Est rectangulum , cuius area est 30.

portionem habet triplam . Quaruntur - enproportio laterum fefquialtera . Que

latera , do area.
ibid . runtur latera, de diameter.. ' , 372

12 Ef triangulum rectangulum , cuius 2 2 Est rectangulum , cuius area 801.com

munum latus eft. 18.18+ 3. Alterum differentia laterum 2. Queruntur late

autem latus , a baſis fimul faciunt ra, ac diameter ibid .

13 162 + 9. Quæruntur ſingula lale 23 Eft rectangulum , caiss area 80.se

ibid . : fumma duorum laterum 20. Querun

13. Est circulus, cuius diameter 120.com tur latera ,dn diameteraso 2. ibid .

est quodam puncto circumferentia de 24 Effrectangulum , Tuins diameter 30.

en miſſa perpendicularis ad diameirum est erfumma lateruna 42. Quaruntun la

w3 (12925'te 13:405000. ) Quarun. terance area ,
373

Iur partes diametri. 365 25 Eſt rectangulum ; cuius area cum dia

14 Est circulus, cuius diameter diuidio metro facit.15. doo differentia laterum

est

1
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eos area .

eft 18 s. Queruntur latera , diameter ,

ibid .

26 Eft re& angulum , cuius vnum latus

est 6. do quod fis ex altero latere ins

diametrampreft so. Querentur alterum EPIGRAMMATAQVINQVE

latus ; ac diameter , unà cum areas

375 Græca ,

27 Ef Triangidum equilaterum , cuius

area 6o. Quarúntur latus,acperpendi

US

cularis . 376 I De Palladis ftatua , quotnam illa auri

28 Ef triangulum æquilaterum , cuius talenta appendala 378

perpendicularis eft 6. Quaruntur latus; 2'De Auges armentis , quotnam boues

on area .
ibid . fuerint. +-379

29 Eft Rhombus, cuiusarea 60. pro- 3 Di Leonis anei canalibus, quanto iem

porrio
diametrorum Seſquiquarta.One spore eundem craterem impleant !

Tuntur lårus, eo diametri . 377 3803

30 Ef Rhombus, cuius area 60. dá di- 4 De ſtatuis Zethi , Amphionis, ac ma

uiſa maiore diametro per minorem fris ipforum Antiopes . 381

Quotiens eft1.Queruntur diametri , 5 EuclidisGeometritum , demulo, afi

Claius .
382

sina? 17'ri

S

378

Lir

ris ,50 idt

31
Finis IndicisCapitum , & rerum .

di

11.11 1.3

310IS .

2018.,

so

3 .... !! do
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ITS
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DE ALGEBRAE

PRAESTANTIA .

** ***

1

G42622

co

T dignitaté fumma, ed amplift

marum laudum præconis nulli

postrema ca ars eft , quam recepto

vocabulo Algebram noftrates ap .

pelarunt: fiue enim cius veluti

natiuam originem inquiras , indo

vſque ab Arabum felicibus inge

nis repetenda eft : fiue bonefta

tem , inter Mathematicarum or

dinis primasverfatur: fiue amplitudinem , nulis nume

rorum Statis finibus , nulla magnitudinum mole , nulis

gentium priuatis,publicis, priſcis ,recentibus, cultis,bare

baris inftitutis , non vllo terrarum , vaſto licet , ambitu

continetur . Propofitum fiue fcopus eius est , utcertum Scopus Al

aliquam à fenfuum cognitione, ac fenfu fecretam quanti- gebra .

tatem exploret , do tandem inter duos aliquosnumeros

equalitate , fiue æquationecomperta , deprebendat , atque

demonfiret . Venatica canis instar , que , fi quando diu

turna venatione fatigata , du fameexagitata deliteſcens

tom feram ſubodorata fuerst , tandis oculis ,tamdiu odo

ra narium ſagacitate fcrutatur fingula , donec comprehen

fam , dentibusq . bærentem predam domino fistat. Etfane

multo etiam opificium ipfum opus admiratione antecellit ,

do arduum fua fponte facinus , atque præclarum exor

natipfa conficiendi ratio , redditq. præftantius. Perſimin

le est , quod diffimili in re andabatarum moro ludentibus

A Cuca
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cuenire folet . Quamdiu enim obuelatis oculis urgentur

ipfi , urgentq. urgentes ſe , comprehenfuros ſe aliquem

nunquam defperant, emultis tamen ,quis tandem fit inter

cipiendus, ignotum habent, & fruftra fæpe bis atque illis

tentatis tenebris , ubialiquem tenuerunt , tum demum de

tracta vitta , lucem oculi recipiunt, ludus abfoluitur

Obfcuros enim numeros Algebra nunc addendo , nunc di

uidendo, nuncmultiplicando, ſuspenſo velut vestigio

pertentat, certa , ſe in aliqua Geometrica progreſſione ab

unitate profecta deprehenfuram , quod quærit, in qua ta

men progreſſione inuentura fit , incerta ; ac tamdiu coco

labore ludit, tamdiu latitantis numeri tenebrasomnes ex

plorat, vestigat, ac perfert , donec eò progrediatur , & ad

eum numerum deueniatur, qui fuerat quæftioni ſubiectus,

quitum demum in lucem emergit,cum ipſă abſoluitur opet

ratio . Etprimo quidem isnumerus exiftit , qui in toto illo

numerorum labore unitatem progreffionis ab vnitate inci ,

pientis proximèconfequitur , tum etiam į omnes numeri

deprehenduntur, qui ad quæftionem explicandam indai

gandumq. propofitum additi d diuifi fuere, ut fuis dein

de locis planum faciemus . Quàm igitur fcopus iste late

vagatur , qui nec genus vllum numerorum , nec vllius

magnitudinis diuerfitatem , à fe alienam putat? ut non

numerorum modo latebras omnes detegat, fed vniufcuiuf

que etiam molis finitam magnitudinem , fonorum metrum ,

ponderum momenta , menfurarumq. certos terminos affe

quatur; neque vlla Arithmeticæ quæftio fubijciatur , quam

non veluti fuam agnofcat Algebra , atqueexpediat . Tam

multas,tam varias , tam obſcuras, tam difficiles Mathe

maticæ partes ona Algebra pertraclat uniuerſas . Nam

quod rerum Mathematicarum inextricabiles nodos folui

non poffe , accidit aliquando, aut fi quid obſcurum extra

bi á tenebris nunquam potuit , non huius facultatis pra

ceptacertiſſima, fed aquationum d &qualitatum difficul

tates, & quæ nondum innotuit, earundem ratio caufandas

eft . Debis tamen plura ad finem capitis 12 , babentur .

ibudmodo agamus, of quantis interuallis Algebra Arith

-

mesice
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metice preceptionibusantecellat, videamus: Quid enim Algebrg ex

in illa eft , quod non etiam huius veluti fafces vereatur ?

cellentia .

quæ exempla tam fua, quæ tam ancipites quæstionum am

bages,, que tante moles difficultatum , quitam inextriea

biles meandrirerum abditiſſimarum , quæ non fint omnia

ili cum ifta communia ? Nihil babet Arithmetica , nihil

quod Algebram fugiat; quæ explicare ipſa cum nequeat ,

cognofcenda Algebre tradat , babet quam plurima. Ibud

vero quam præclarum eft , quàm vnicuique optandum ma

ximè , quam buius facultatis peculiare ? Quod enim co

teris communeeft, ut non ante propoſita difficultasexpé

diri poffit, nec ne, ſentias,quam toiam abfoluas,dubis ite

rumq. integram repetas, iteresq. operationem ; id in bac ,

in ipſo operationis decurſu obuiam fit , do prodit ipfa fe

quæftio , prius quam labor finem accipiat. Que enim fate

pe ſuppoſite falacia , e quæftionum pugnantes inter se

fententiæ Algebra imperitos latent, eas Arithmetica stue

dioſus, niſiper bancexploratasbabeat, totusde propofita

questionis folutione folicitus fruftra laborat, atque ad

has , atquead illas regulas animum refert ; experitur fin .

gulas , fingulasrecognofcit , torquet fefe & conficit, ad ex

tremum inanes labores ſuos ſentit , ftudiumq; infelix

damnat . Quarene illud quidem in bac facultate eftma

gnopere mutandum , ne laborem vlum temere fufceptum ,

da ad extremum vſque fruftra toleratum dolendum fit ;

quod alie Mathematice partes accipere quidem ab bac pof

funt,præftareipfa non poffunt. Atque hæc pauca de pre

ftantia ac dignitate Algebre præfationis loco dicta fint.

A 2 DE
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CA P.

DE INVENTORE ALGEBRAE AC

Caput I.nomine.

D

E inuentore huius artis non conuenit inter om

nes;Gebrum Arabem Aftronomum afferuntnó

pauci, & a Gebro Algebram dictam contendút :

Vero fimiliustamé loannes Regiomontanus in

præfatione Alphragani Diophanto Alexandri

no hoc inuentum attribuit. Ipfe enim Diophan

tredecim librorum præfatione , quoshac

de re fcripfitad Dionyſium , fe primum huius

fcientiæ inuentorem profitetur, & a nemine ante fe in lucem datam ,

immò ad ſuam vſque ætaté ignoram omnino fuiffe,pronunciat.Ma

Varin nomi- iorem accepit nomen ipſunivarietatem ; nam quod inter cæteras

** Algebra. Arithmeticæ regulasmaximèpræftat, Ars maior a plurimis appel

lata eft .Regulam cenſus & rei Latini dixerunt ; hoc eſt ,regulain

Radicis & quadrati . Magna enim ex parte quæſtiones in hac arte

propofitæ foluuntur per calculationes radicum , quos ipfi res , &

quadratorum , quos ijdem cenſus vocant , vt fuo loco conftabit .

Apud Italos Regula cofx ( ſeu della cola ) nuncupatur ; quòd in

quxſtionibus foluendis ſemper vna radix ponatur,quam ipficofam

dicunt:Ex quo etiam nomen illud fortita eft , quo a multis regula

Coſica nominatur . Non vno eain nomine Arabes omnes nomina

runt, Algebram enim quidam vocant, quod apud eos idem fonat,ac

reſtauratio ; quia nimirum in quæſtionibushac arte ſoluendis ad

aliquam ſemper æquationem , fiue æqualitatem eſt deueniendum ;

in qui, quicquid ablatum ,quidquid diminutuin eſt, quiquid deeffe

comperitur, reſtaurari oportet . Almuchabulam vero, quod oppo

fitionem eorum lingua fignificat,propterea vocant alij , quòd ibland

quxftionum abditis exponendis in hac fciétia,cum ad æquationen

zqualitatemve aliquam peruentum eſt , duo fcmper numeriæqua

les, diuerfo tamen nomine, fibi inuicem opponuntur. Atquehinc

poftremofactum eft , vt geminatis nominibus Algebram & Almu

Chabulam aliquivocauerint; quòd fcilicet tum per reſtaurationé,

sum per hanc, quam modo diximus,oppoſitionem , quæſtiones om

nes expediat . Harum tamen appellationum rationes is cognoſcet

planius , qui quæftionum , quæ hocopere continentur, folutiones

diligentius cognouerit . Vfus tamen apud fcriptores,vt cum Arabi

bus Algebra hæc tota noſtra ſcientia communi appellatione dice

retur, obtinuit .

HAL C de inuentore & nomine Algebræ dicta fufficiant . Quæ

fi quam præclara cft, quam iucunda ftudiofis ſui, quam omnibus fe

fe præftatadmirabilem ; ram etiam perfpicuè tradita eſſet , nec in

Arith
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Arithmeticorum , qui eam docuerunt , obſcuritate declarandama

gis , quam in eiuſdem facultatis præceptis explicandis laborandum

effet, coleretur etiam ipfa inter primas, fuamq. dignitatem pariter ,

& nominis fplendorem integrum retineret: nec tam multi ſcripto

rum vel ambagibusimpediti , vel obfcuritate deterriti, relaco re

pente veſtigio , ante difcendz Algebræ voluntatem & fpem perdi

fcendiabieciffent , quam Algebram ipſam , primo, vtaiunt, e limi

ne falutarcnt .

HORVM mihilaborem leuandi labor incumbit in præfentia ,

nec molaſtus, licet grauis , nec fi eius fructus exiftat , iniucundus

Quod & diuina ope præftare pro meis viribus enitar . Omnia pro

inde , quæ ad Algebram ſpectant , eamethodo tradere , difficulta-,

tumq.moles omnes explanare conabor, vt quiuismediocritertan

tum in Arithmeticx præceptis verfatus, quam fieri poffit,minimum

in ea addiſcenda laboris experiatur . In quo tamen præftando , ficut

diligentiam non patiar.defiderarimeam , ita eorum a me opinioné

alienain puto , fiqui funt , qui vfquequaque perfectam & numeris

omnibus abfolutam Algebræ tractationem amerequirant.

· NON adeòmeamo zvemetantopere cæteris omnibus , qui ad

hanc diem eam defcripferunt, præferendum putem ; vt quod ipfi

non effecerunt , præftareme poffe profitear .

AEQVATIONĖS. effe plurimas inter tres,pluresvènumerosdi

uerfis nominibusappellatos , probe fcio , quæ in quæftionibus Al

gebræ beneficio diffoluendis-interdum , licet non ita frequenter,in

cidunt, nec tamen fatis adhuc compertum apud omnes eft,qua arte

ab ipfis radices fint educendæ, quarum ego æquationum & eas,quæ

adhuc cognitæ exploratæq. funt, & eas , quæ nondum ſuis è tene

bris emerſerupt , cap. 12. enumerabo . Meum igitur hoc opuseſt , Intentio ako

ca vpa cura, vt quæ inuolutè alij , ego explicatius exponam ,aper- &toris.

sius,quæ illi obfcurius: proferre quz latent, ardua explanate, facé

præferre , fingula , quo ad mea induftria feret,dilucide & enucleate

tradere atque docere . Poftremonon cam de Algebræ dignitate &

exiftimatione detrahere illæ æquationes debent, ex quibus radices

inuenire nondum didicimus, quam eam quaftiones infinitæ prope

modum commendare , quæ a quationibus inuentis foluuntur , cer

tamque, vt ſuis locis conftabit , ſcientiæ rationem habent . Verum

qui fuos labores non omnino otiofos in Algebræ fcientia pofuiffe

optat , eum in vulgaribus Arithmeticæ præceptis fe fe aliquando

exercuiffe oportebit, nec eorum omnino rudem ad huiuscognitio

nem inſtitutionemq. accedere , cuiuſmodi illa ſunt, quæ quali fun

damenta ſunt eyronibus iacienda ; Additio numerorum , ſubtractio ,

multiplicatio , atque diuiſio ,non integrorum modo,fed & fractorú .

His adde proportionum regulam , quæ a pleriſque regula trium

nuncupatur; atque his fimilia non pauca : Proportiones præterea ,

progreffionesq . numerorum cum Arithmeticas', tum Geometricas

calluifle debet . Tertio noffe debet radicum omnium extractiones

ex quocunque numero , qui proponatur, fiue integer is fuerit , fiue

fractus .
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fractus .Demum & Geometria , & diſciplinis alijs excultum , nec

leuiter expolicum efle præftabit ....

STUDII præterea plurimum in Algorithmo addiſcendo colloca

dum erit , quem habet hæc facultas a cæteris peculiarem . Algo

Algorithmus richmum vero dicimus tractationem , quæ additionem , ſubtractio

quid . nem , & alias operacionesnumerorum complectitur . Eum inquam

Algorithmum numerorum quorundam , quos in vulgari Arithme

Tria genera tica explicari in vfu non eft. Eorum porro numerorum triplex om

numerorž in nino genusnumeratur.Primum quidem eorum ,quos Coſicos ple

Algebra

ef
rique, vel Denominatos dixerunt, ijq. in aliquaGeometrica pro

firaterum . ' greffione ,quæ ab vnitate ducitinitium , reperiuntur ; cuiufmodi

luntRadices , Quadrati , Cubi , & quæ eiufdem generis funt non

pauca , de qaibusmox dicere inftituam . In altero genere infunt

numeri , qui radicales appellantur , vt radix quadrata , cubica , &

huiufmodi cuiuſcunquenumeri , fiue is eam habeat radicem , fiue

non habeat . atque de his differemus, cum ad caput 16. perueneri

mus . Tertij denique generis funt numeriradicalesnumerorú eius

generis , quod primo loco pofitum eft a' nobis , quales funtradix

quadrata, vel cubica, & fimiles, quotcunque quadratoruin , cubo

rum , velradicum , & c. de quibus poftremus nobiserit labor. Et

quoniam eorum numerorum Algorithmus, quosin fecundo acter

tio genere collocauimus, difficultatem non minimain , & obſcuri

tatem habetnon contemnendam , de induſtria eum in finem regulæ

Algebræ reijci placuit . Nam etiamſi quæftionum fatismultæ cum

Geometricarum ,tum Arithmeticarum per hanc Algebræ regulama

enodari ac foluinequeant fine illo Algoritmo ;nula tamen inter

Algebræ fcientiam , & eum Algorithmum cognatio tanta eft, vt hæc

**ab illo , tanquam nexu quodam adhæreſcant libi, aut nunquam di

*** uelli queat, aut aliquomodo ab eodem pendere dicenda fit . Primā

igitur Algorithmus Cofficorum ,fiue eorum ,quiDenominati dicun

cur, numerorum explicandusnobis eft , quiad hanc ſcientiam pe

pituscognoſcendam omnino cenfeturneceffarius . Tum ipfam Al

gebrz regulam , eaq . omnia perſequemur , quæ ad eiufdem regulæ

plenam cognitionem faciunt ;quibus abſolutis , a cap . 16. initium

facientes , totoq. 26. numerorum radicalium , & abfolutorum 80

Denominatorum , fiue Cofficorum Algorithmum trademus. Extre

mas partes Aenigmata agent , quibuspropofitis , & tandem expli

catis , planior acperfectior totius regulæ Algebræ fenfus fiet , &

fructusvberior .
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VMERI Coffici, fiue Denominati funt omnes Numeri Cof

numeri cuiufcunqueprogreffionis Geometrice ab fici qui fini .

vnitate incipientis . Propofita namq. progreffione

qualibet Geometrica ab vnitate initium fumente ,

Primụs terminus, id eft , vnitas numerum abſolu .

tum , & fimplicem repræfentat: Secundus vero rer.

minus vnitatem ſequens vocatur radix omnium

ſequétiuni; cum ex eiusmultiplicatione in ſeipfum procreerar rera

eius, & ex mutiplicatione eiufdem ſecuridi termini in tertium pro

ducatur quartus, & fic deinceps, vt in fcholio propoſ.10.lib.8.Eucl.

demonftrauimus . Tertius deinde terminus , quia producitur , vt

dictum eit, ex fecundo in feipfum , dicitur Quadratus, ſéu Cenſus,

vel Zenfus , vt nonnulli huius artis. periti volunt. Quartus poftea

terminus appellatur Cubus,quoniam fit exmultiplicacione radicis,

hoc eſt , fecunditermini in ſuum quadrá cúm , nimirum in tertiura

terminum , vt diximus . Atque ita deinceps omnes numeri progref

fionis Geometricæ , cuius initium eſt vnitas, denominantur; habita

ratione multiplicationis radicis in fequentesterminos 2

QVIA vero varie huiuſcemodi numeri a varijs auctoribus de

nominantur,delegimusnos ex omnibusmoduin quendam denomi

pandi illosnumeros facitem , & valde accommodatum ,vt denomi

Dationes has quantumlibet extendere poflimus, & appofitis chara

eteribus defignare ; appellantes nimirum numeros progreffionis

Geometricæ , numeros Coflicos que quidem in re nonnullos ſcri- Cur numeros

prores recentiores ſecuti ſumus: Parum enim refert , fi hoc nomi- proportionis

ne', vel alio appellentur numeri progreffionis Geometricæ , dum- Geometrica

modo res ipfa intelligatur . Denominaciones autem hæ exprimun- dicamusCof

tur fequentibus characteribus . ficos .

1 ,, " Nime. 7. te. 37. 7. ye. B8.783. cbe .

Taj *** .038. C8.386€. D.8.3BB, 08.88 %86E.S & c.

· PRIMVS character N. appellationem habetnumeri abſoluti & Explicatio

fimplicis, ira yt numerus, cuiappofitus fuerit,pro abſoluto & fim- characterum

plici habeatur.'ve 4 N.nihil aliud fignif.carit,quá quatuor vnitates Cofficorum .

fimplices ac abſolutas: Plerunque tamen character hic, vel fignum

N , non folet numeris apponi, quando pro abfolutis habendi Tunt'.

Itaq. fiue numerusaliquis gerar hoc 'fignum N , fiue eo careat,ac

cipiendus eft pro numero abfoluto

Secundus character ze.habet af pellationé Radicis, vel Rei , ita
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vtnumerus, cuiappofitus fit, 2 radicibus denominetur . Vt 4 ze . fi

gnificant qnatuor radices , vel res . Vnde ſi progreſſio Geometrica

habeat 2. in fecundo loco ,erunt 4 re. octo vnitates : fi vero 3.duo

decim vnitates . & fic de cæteris .

Tertius character 3. repræſentar quadratum , quem zenſum non

nulli dicunt . Vt 4 8. funt quatuor quadrati vel zenli.Itaq. ſi tertius

munierus progreffionis Geometricæ fit 4. erunt 4 8. decem & ſex

vnitates : Si autein 9. triginta ſex vnitates'. & c.

Quartus character ce . denotat cubum . vt 4 ce. ſignificat quatuor

cubos ; ita vt fi cubus fuerit 3. 4 te. fiat 32. vnitates : fi 27. 4 ce .

Gint 108. vnitates . & c .

Idem dicendú eft de reliquis characteribus,quorú fignificationes

hic ſunt ſubſcriptæ , vna cum appellationibus, & fignis,quibus alij

fcriptores vtuntur . Quemadmodum enim appellationes numerorú

Colficorum apud ſcriptores varios variæ funt,vt diximus,ita etiam

figna feu characteres, quibus ipſas exprimunt, ijdem non funt .

N. Numerus fimplex, & abfolutus .

Ladix . Italis Res , vel Cofa.Vnde hocmodo ab ipfis ra

dix exprimitur. I co.4 Co. 20 co . & c. Alij vero ita dengnane,

i Re. 100 R. & c .

Zenſus, fiue Quadracus. Alij quadratum exprimunt hoc

charactere q. ve 1.9. 30 g. 8 q. & c. Itali fic notant. ce. ve

i.cc. 4.ce. 20.ce. & c .

Cubus . Alij artifices ita depingunt . cu . yt 7 cu . 8 cu .

300 cu . & c .

Zenzizenſus , ſiue Quadratiquadratus. Nonnulli ita fi

gnant . 99. vt 3.94. 1999. & c . Itali vero fic. ce.ce. vt 4 ce.ce.

9 ce.ce. 12 ce.ce. & c .

Surdefolidus . Hunc alijdicunt Surfolidum , vel Superſo.

lidum . Italis dicicur Relatum primum . Vnde ita ſolent expri.

mere . Rel.P. vt i Rel.P. 20 Rel.P. & c.

tre . Zenſicubus, ſeu Quadratus cubi. vel Cubizenſus . Quae

draticubus , Cubus quadrati . Cubiquadratus . Alij hoc char

ractere vtuntur . que. Poffet quoquehic numerus inuerſis no :

cis fignari,vt cer.ceq. Itali hocmodo ſignát.ce.cu . vel cu.ce.

BR. Bfurdelolidus. Secundum quofdam Biſșurdefolidus , vel

Surfolidus , aut Superfolidus ſecundus . Apud Italos vocatur

Relatum fecundum . vnde ita depingunt . Rel.2 .

४४४. ' Zenfizenzentus, feu Quadratus quadratiquadrati . Quem

ita nonnulli denotant, 999. Itali vero fic . ce.ce.ce.

Coe. Çubicubus, feu Cubus cubi . qui ita a quibuſdam pingi

tur.cere .Ab Italis autein ſic , cu.cu ,

.X8 . Zenfurdefolidus, ſeu quadratus Surdeſolidi,vel Surdeſo .

lidus quadrati . Hunc ita nonnulli deſignant . q.6 . Itali vero ,

quoniam eum vocant ceiVum Relati primi,hocmodo notant,

ce. Rel.P ;

CA. Cſur
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Clurdeſolidus . Secundum alios Terſurdefolidus, vel Su

perſolidus tertius . Italis dicitur Relatum tertium , & ita pin

gitur . Rel.3.

Eodem modo proportione quadá reliqua figna, fiue cha

racteres Coffici explicari poterunt , qui quidem in infinitura

progrediuntur, vt mox dicemus.

. VT autem cognofcamus,quidnam fibi velint prædi&tæ denomi- Quezodo lo

nationes, & qua ratione originem ducant a terminis cuiufque pro- riesnaturalis

greffionisGeometricæ ab vnitate initium fumentis; confiderandæ numerorł na

funt diligenter fequentes duæ progrefliones , vna cum fupradi tis muros Coffices

characteribus Cofficis in medio earum pofitis .
progreſſionis

Geometrica

2. ' 3. 4. S. 6 . 7 . 9 . 10 . exponat

N. 2. 3. ce. 88.8. gre. BB . 333. cre. 3.8 .

11.2. 4. 8. 16. 32. 64. 128. 256. 512. 1014.

1 .

>

32 . 13 14. 15. 16 . 15. & c .

'C8830e . D.O. B.R. res * 88 % . EB. & c .

2048. 4096. 8192. 16384. 32768. 65536. 131072. & c .

PRIOR progreflio eſtnaturalis numerorum ſeries incipientium

ab o . qui exponunt & figna Cofica ſubfcripta , & terminos pofte .

rioris progreffionis, quæ Geometrica eſt; ab vnitate initiú ducens :

appellanturq . numeri ordinis fuperioris exponentes terminorum

progreflionisGeometricæ , & fignorum Colficorum : Hæc autem

expofitio in hoc confiftit . Primafigura o , habens ſub ſe N , & 10

indicat numerum fimplicem & abfolutum ex vnitatibus compofi

tum , & ob id nullo exponente infignitur . quamuis improprie hæc

figura o , dici poffit Exponensnumeri abſoluti . Secundusterminus

I. fupra 2. & re . oftendit 'númerum fecundum progreſſionisGeo

metricæ eſſe primam denominationem in numeris Cofficis ,appel.

larig.Radicem . Tertiusdeinde terminus2.manifeftat , tertium

numerum Geometricæ progreſſionis effe fecundam denominatio

nem ,vocarig. Zenfum ,fiue Quadratum . Sic quoque 6. demonftrat ,

fextam denominationem efle numerum Zenficubum , & fic dei

cæteris:

-DEINDE ijdem numeri exponentes progreſſionis naturalis nu- Quor propor

merorum docent, quot proportiones progrellionis Geometricæ in- riones inter

terijciantur inter quemlibct numerum eiuſdem Geometricæ pro- vnitatem , en

greffionis, atque vnitatem . Ve 1. fupra ze. & 2. fignificat , inter 2. quemlibet nx

hue radicem progreſſionis Geometricæ , atquevnitatem contineri merū progreſo

¥nicam proportionem 2.ad 1. At 2. fupra 3. & 4. indicant , inter fionisGeome.

4. fiue 3. quadratumve, atque vnitatem comprehendi duas propor- trice interci.

tiones 4. ad 2. & 2. ad 1. Item 3. fupra te, & 8.monet,inter 8. fiue piantur,

re , & vnitatem cadere tres proportiones 8. ad 4. & 4.ad 2. & 2.ad

1. & fic de cæteris , Yt6. fupra rre . & 64.monſtrat , inter 64. fiue

B fre .
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Bce. atque vnitatem intercipi fex proportiones 64.ad 32. & 32. ád

16. & 16. ad 8. & .8.ad 4. & 4. ad 2. & 2. ad 1. & c .

Csius chart . PRAETEREA quilibet duo exponentes numeri inter femulti

deris exponës plicariproducunt exponentemecharacteris Coflici , qui ex chara

signatur ex eteribus affumptorum exponentium componitur. Vtductis 2. in 3 .

murua mul- fit 6. exponenscharacteris 80€ , quiex ; & re componitur . Item

tiplicatione , ex 3.in 5. fit exponens 15. characteris ceis.exre , & fs .cópofiti. & c.

diuifionequie Sic etiam diuiſo quouis numero exponentemaiore perminorens

duorum expo- quemcunque, indicabit Quotiens,fiinteger numerus eft, exponen

mantins . tem characteris Coffici , qui relinquitur , fi ex charactere numeri

exponentis diuifi, tollatur character numeri exponentis, per quem

facta eſt diuifio . Vt fi 6. exponens characteris Kre . diuidatur per 2:

exponentem characteris 3. fit Quotiens3.exponens characteris re.

qui relinquitur , fiex charactere rre , exponentis 6. auferatur cha

racter 7. exponentis 2. Item fi numerus 15. exponenscharacteris

ceſs. diuidaturper s. exponentem characteris fs. fit Quotiens 3 .

exponens characteris ce , qui relinquitur,fi ex ceſs. tollatur ſs. & c.

RVRSVS hæc figura 2. pofita fupra 4. & 3. docet , quadratum ,

feu fecundam denominationem produci ex multiplicatione radicis

bis pofitæ . Nam fi radix 2. ponaturbis hocmodo 2. 2. & fiat mula

tiplicatio 2. in 2. procreabitur Quadratus , feu Zenſus 4. Eodem

pacto figura hæc 3. poſita ſupra 8. & ce . fignificat, cubum , ſiue rer

tiam denominationem produci ex radice ter pofita , & multiplica.

ta .Nam fi radix 2. ter ponatur, vt hic , z.2.2 . fiatq. multiplicatio

2. in 2. & producti numeri in 2. exurget cubus 8. Sic quoque figu

ra 5.monſtrat,numerum Surdefolidum procreariexmultiplicatio

ne radicis quinquies pofitæ , vt hic . 2.2.2.2.2. Eademq. eft ratio de

omnibus alijs .

Definitiov- Ex his fácile definientur omnesnumeri Coffici. Si enim peta

riuſcuiuſque tur, quid fit v.g.numerus Bfurdefolidus; dicemus eum eſſe nune

xumeri Colli. Tum , qui ex aliquo numero fepties pofito , & multiplicato gignitur,

ci . Vt 128.nafcitur ex multiplicatione huius radicis 2. fepties pofitæ

in huncmodum , 2.2.2.2.2.2.2. SimiliterZenſizenſus erit nume

rus, quem numerusaliquis quater pofitus ſuamultiplicatione pro

ducit, & c . Semper autem numerus, quialiquoties poſitusmultipli

catione luanumerum aliquem procreat, dicitur radix producti nu

meri. Vt quoniam 2. pofitus decies hocmodo, 2.2.2 .2.2 , 2 .

& multiplicatus facit hancnumerum 1024. qui eſt 88. idqirco 2 .

dicitur radix Zenſurdeſolida. huius numeri 1024. Idemq. de alijs

dicendum eft .

VIDES igitur, quam appofite naturalis progreffio numerorum

ab o . incipientium , & fupra progreffionem Geometricam ab vnita

te cæptam pofita , dicatur exponere terminosprogreffionis Geo

metrica .

CAETERVM non folum ex multiplicatione radicis aliquoties

poſitæ producuntur numeri progreſſionis Geometricæ, vt expoſui

mus, verum etiam ex multiplicatione numerorum aliorum inter

ſe ,
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fe , vt figna eorum Coffica demonſtrant. Velicec hic numerusZen

ſurdeſolidus 1024. gignaturex radice decies poſita , hoc modo ,

2.2.2.2 2.2.2.2.2. vt eius exponens 10. indicat : tamen quia eius

ſignum Coficum 88. conftat ex his duobus fignis Cofficis 3. & M.

quorum exponentes funt 2. & s. idcirco fi eadem radix 2. bis po

narur, hocmodo, 2.2 . propter 2. exponentem figni3. & multipli

cetur , vt producatur 4. & hic productus quinquies pofitus , hoc

modo , 4.4.4.4.4 . ob 5. exponentem ſigni .multiplicetur , pro

creabitur idem numerus 1024. Eodem modo, fi radix 2. quinquies

ponatur, propterfignum B. atque ita multiplicetur , & produ&tus

numerus32. ponatur bis , propter fignum 3. idem numerus gigne

tur. Nam radix ita multiplicata 2.2.2.2.2 . facit .32. hic autem nu

merus ita multiplicatus 32.32: procreat 1024. atque ita de reliquis

dicendum eft , fi eorum figna Coffica ex pluribus fignis Coſticis

componantur .

EST quoque in fuperioribus progreflionibus dignum confide- Additio do

ratione , quod additio numerorum progreflionis Arithmeticæ re- ſubirattis idő

fpondet multiplicationinumerorum progreffionis Geometricx ; & faciunt in for

ſubtractio diuifioni. Sicut enim exempli gratia , 2. & s. faciunt 7. rie naturali

fi fimul addantur, ita quoque 3. & s . quorum 2. & s . ſunt expo- numerorum ,

nentes, nempe 4. & 32. inter ſemultiplicati producunt 128. id eft, quod Mulri .

BB. cuius exponens eft 7. Item ficut 3. & 9. fimulfaciunt 12. ita plicatio Ó Dj

R.& cce. nimirnm 8. & '$ 12. quorum exponentes funt 3. & 9. in- uiſo in pro

ter ſemultiplicati gignunt 4096. hoc eſt, 8gre . cuius exponens eft greſſione Geo

12. atque eodem modo de reliquis dicendum eft . metrica .

· RVRSVS quemadmodum fubtrahendo 5. a 7. remanent2. ita

diuidendo B8,nempe 128. cuius exponens eſt 7. per B ,hoc eft,per

32. cuius exponens eft s. proditnumerus 4.nempe 3. cuius expo

nens eft 2. S militer ficut fubtrahendo 3. ex 12. relinquuntur9. ita

diuidendo xfce hoc eft, 40 9 6. cuiusexponens eft 12. percé , id

eſt, per 8.cuius exponens eft 3. produciturcre , nempe 312. cuius

exponens eft 9. & fic de cæteris . Demonſtrationem huius rei affe

remus in Multiplicatione, & Diuiſione numerorum Cofficorum .

· QVOD anté dictum eſt hactenus de progreffioneGeometrica du

pla proportionis , quæ ab vnitate incipit , idem intelligendum eft

in quauis alia progreſſione Geometrica , cuius initium vnitas eſt :

cuiuſmodi funt verbi gratia duæ ſequentes progreſiones Geome

tricæ , quarum prior continet proportiones quadruplas , poſterior

autem feptuplas complectitur.

/

o ,

N. re .

2 . 3. 4 . 5 . 6 . 7 . 8. & c .

. ce . 33. 8 . gre. BS. 333. & c.

16. 64. 256. 1024. 4096. 16384.65536.& c.

o , 1 .

N. de :

2 . 3 .

% ce : 38 gre . BB . & c .

49. 343. 2401. 16807. 117649.823543. & c .

B 2 Omnia
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Omnia namq. quæ di&ta funt , ad has duas progreffiones , & ad

omnes alias transferri facilè poflunt .

Quomodcom SVPEREST , vt doceamus quanam ratione omnes numeripro

nes numeri pofitæ cuiuſcunque progreffionisGeometricæ ab vnitate incipien

progreſſionistis denominandi fint,aut (quod idem eft) quænam figna Coffica di

Geometrica ētis numeris tribuenda ſint , & aſcribenda . Quod quidem facile

font denomi. præſtabimus, fi prius denominemusnumeros, quorum exponentes

nandi, funtnumeri primi, cuiuſmodi funt fcquentes .

2.3.5. 7. 11. 13. 17.19 . 23. 29. 31. 37. 41. 43. 47. 53.59. 61. & c.

Horum autem chara teres, fiue figna, quæ ipfi exponunt,hæc funt ,

X. 12. B. Bl . C8.DB. EB.FB. GR. HS. IL . KS. LB.M $ .NⓇ.

OK.Pr. Q8 . & c .

Cum enim tertius numerusab vnitate in progreſſione quauisGeo

metrica ſit quadratus,vedemonftratur propol.8.lib.9.Eucl.erit eius

fignum % ,cuiusexponens 2. Rurſus quia quartus numerus ab vni

tate eſt Cubus, vt conftatex eadem propof. erit eius nota re, & ex

ponens 3. Deinde quia fexeus ab vnitate numerus, quem exponit

numerus primus s. neque quadratuseft, neque cubus ,niſi quando

fecundusnumerus ab vnitate quadratus eſt , vel cubus , vc ex pro

pof. 1 o.lib.9.Eucl. liquido conftat , tribueruntei fcriptores hoc fi

gnum 6. ita vt Surdefolidusappellatusfit . Quoniam vero idem in

reliquis numeris , quorum exponentes ſunt numeri primi, contin

git, ita vt neque quadrati fint, neque cubi, primo ab vnitate non

cxiftente quadrato , vel cubo, vt ex eadem propof. perſpicuum eft ,

appellati funt quoque illi numeri progreffionis Geometricæ , qui

exponentes habentnumeros primos , Surdeſolidi , ita vt is , quem

exponit 7. dicatur fecundus Surdeſolidus', qui vero exponitur ab

11. Tercius Surdeſolidus , & fic de cæteris . Sed quia , fi fecundus

Surdefolidus ita fignetur , .28 . & tertius fic , 38. & c . facile nocæ

Arithmeticæ huic ligno 6. appofitæ alios numeros confundere &

perturbare poffunt ; vifum eft artificibus loco notarum Arithmeti

carum afciſcere literas Alphabeti, denominareq . fecundum 6. BR .

a fecunda litera, & tertium Cl . a tertia litera ,& c. Hoc igicurmo:

do formantur figna & characteresnumerorum Cofficorum , quo

rum exponentesfunt numeri primi, vthæc formula indicat

& c .2. 3 . 1. 11. 1136*. 17. 19. 23. ' 29. 31. 37.

% . ce . B. B.8 . CA. DR. ES. FG. GG. H.8 . 18. KR. & c .

EX his inueniemus characteres cæterorum numerorum Colli .

corum , quorum exponertes non ſuntnumeriprimi, ſed compofi

ti, hocmodo , Refoluatur numerus exponens compoſitus , cuius

denominatio , & characterdefideratur , in fuaspartes aliquotas in

compofitas, quæ inter fe ordinemultiplicatæ ipſum conſtituant,at

que producant , quod in huncmodum fiet

Nuncti com NVMERVScompofitusdatusdiuidatur perminimum numerum

politã en was primum , per quem diuidi poteft : Similiter quotiens , fi fuerit nu

nerus
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merus compofitus :Rurſus hic quotiens , fi fuerit compofitus , per partes incon

numerum primum minimum , quieum numeret , diuidatur: atque poſiras refolue

ita deinceps continuè fiat diuifio , doncc occurrat quotiens , qui fit ro, qua ipfum

numerus primus, nullam videlicet habens partem aliquotam .Nam producant .

fi omnes diuiſores eiufmodi, etiamfi aliqui fæpius repetantur , vna

cum vltimo quotiente ordineponantur,& interſemultiplicentur;

producetur præcisè datusnumerus compofitus : atque ipfi diuiſo

res, vnà cum vltimo quotiente funt partes incompofitæ datum nu

merum compofitum per multiplicationem conftituentes . Vt fi nu

merus compofitus datus fit 924. Primo diuido eum , quoniam par

eft, per 2. tanquam per eius partem incompoſitam minimam , inue

nioq.quotientem 462. Referuo autem 2. Rurfus quotientem 462.

quia pareft, diuido per 2. efficioq. quotientem 231. & reſeruo ite

rum 2. Deinde quotientem 231. quia impar eft , diuido per 3.tan

quam perminimuin numerum primum , reperioq. quotientem 77.

(quòd'li aliquid in diuiſione relictum fuiffet , expertus fuiffem di

uifionem per 5.7. & alios numeros primos , donec nihil fuiffet re

fiduum . Et fi nullum talem diuiforem , quinihil relinquat, inueni

rem , tuncprimiduo diuifores 2.2. & vltimus quociens eſſenc par

tes incompofitæ datum nnmerum reltituétes, & nulla alia dari poſ

ſet, præter vnitatem ) Reſeruo igitur 3. Etrurſus diuido 77: per 3.

ſed quoniam aliquid fupereft in diuifione , non reſeruo 3.fed eun

dem quotientem 77. partiorper's . ſed quia aliquid fupereft in di

uifione, diuido eundem per 7. inuenioq. quocientem 11. numerum

primum . Sunt ergo partes incompofita 2.2.3.7.11. numerum datu

924. fua multiplicatione reftituentes .

DEINDE omnibus partibus aliquotis incompofitis inuétis cha

racteres debiti fubfcribantur . Hac enim ratione profiliet character

integer compofitus integri numeri exponentis . Exemplum . Inue

niendum fit ſignum Cofficum numeri trigefimiprimi Coſsici, cuius

exponens eſt numerus hic compofitus 30. Quotus enim numerus

Corsicus eft ab vnitate, tot vnitates,minus yna., continet eius ex

ponens, vt ex antedictis progreſsionibus apparere poteft . Quoniã

igitur partes ipfius aliquotæ incompofitæ fuamultiplicatione ip

fum procreantes ſunt 2.3.5.quarum figna funt .ce ... idcirco nu

merus dictus trigefimusprimus hoc figno Coſsico decorabitur

B0€ 8 , appellabiturq. Zenficubiſurdefolidus. Eodem modo expos

nens 24. cuiuspartes incompofitæ funt 2.2.2.3. habebit fignum

Cofsicum 3330€. Ita quoqueexponens 100. cuius partes incom

pofitæ funt 2.2.5.5. hoc fignum Cofsicum fortietur 3 % .88 . & fic de

cæteris .

IDEM conſequemur hac ratione . Accipiantur duo quicunque

numeri,quiinter ſe multiplicati producunt exponentem numerum

oblatum . Nam corum figna Coſsica component fignum Corsicum

propofitinumeri exponentis , yt fi exponens ſit 12. numeri ſua

multiplicatione ipſum producentes funt 3. & 4. quorum ſigna Cora

fica ſunt re , & * 3 . Signum igitur Corsicú exponentis 12 eft 380€,

Semper
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Semper enim figna Coſsicaminora præponunturmaioribus . Eodé

pacto numeri ſuamucuamultiplicatione producentes eundem nu

merum exponentem 12. ſunt 2. & 6. quorum prior fignum Coſsia

cum habet 3. poſterior vero fce. Signum ergo Coſsicum numeri

exponentis 12. eft 36€ . vt prius . Quod fi aliquando ignoretur al.

terius numerorum multiplicantium , vel etiam vtriufque fignum

Coſsicum , fumendierunt alij,duo numeri ipſum producentes . Vt

in pofteriori exemplo , finos lateat fignum Cofsicum huius inultis

plicantis 6. accipiemus 2. & 3. qui iplum procreant, quorum figna

funt % .ce . Inuenitur ergo idem ſignum Coſsicum numeriexponen

ris 12.336€ . & c .

Quem locuen IAM vero ſi econtrario figni cuiuſlibet Cofsici propofiti numes

progreffionis rusexponens quæratur , fi quidem fuerit incompoſitum , accipie

Geometrice mus ex fuperiori progreſsione numerorum primorum numeru pri.

occupet quili- mum propoſito figno debitum . vt fi offeratur Coſsicum hoc fignum

ber numerus Ds. erit eius exponens 13. Si vero ſignum ſit compofitum , lume,

Colicuso musexponentes fignis componentibus debitos, eosq . inter ſe mult

tiplicabimus. nam productus numerus erit exponens propoſiti li

gniCofsici' vt fi detur fignum Cofsicum :38ve. compofitum ex his

tribus 3.8.4. capiemus horum exponentes 2.2.3.ex luperiori pro

greſsione primorum numerorum , eosq . inter fe multiplicabimus .

nam productus numerus 12. eft exponens dicti figni Ste . atque

ita de cæteris dicendum eft .

Quomodo aly NON eſt autem prætereundum , quoſdam auctores hac in arte

numeros pro- non mediocriter verſatos aliter hosnumeros Coſsicosdenomina,

greffionisGeo- re, habita nimirum ratione multiplicationis, qua ex radice produ

merrica deno cuntur. Quoniam enim tertiusnumerus ab vnitate progreſsionis

minmt. Geometricæ, quem nos Quadratum , vel Zenſum diximus,produci

tur ex inultiplicatione radicis bis pofitæ hocmodo,2.2 . vel 3-3.vel

4.4 . vels . s. & c . ita vt vna tantum fiatmultiplicatio ; propterea

numerum hocmodo gentium , id eſt, quadratum ,appellant Primam

quantitatem : quia prima eft omnium , qux ex radice naſcuntur,

Ĉubum deinde , quia gignitur ex radice ter pofita , ita vt fiant dux

multiplicationes , dicuntSecundam quantitatem . Zenfizenfum ve

ro eadem de caufa vocant Tertiam quantitatem , & fic de cæteris

intelligendum eft . Sed placetnobis proprijs ſignis , & characteria

bus vti,vt clarius res ipfa percipiatur .Noftra etenim figna, & cha

racteres a literis , ac numeris facilè difcernuntur , ita vt confufio

nulla poſsit exoriri: quæ in aliorum fignis , characteribusq . vitari

six poteft .

DB
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DE NVMERATIONE COSSICORVM

numerorum . Cap. III.

ACILIS eſt ex di&tis Numeratio numerorum

Coſsicorum . Quando enim foli ponuntur,vt 5.ze.

vel 8 % . vel 20 ce. & c . exprimuntur hoc modo ,

quinque radices, vel 8. Zenfi,fiue quadrati,vel 20 .

cubi , & c. Quando autem coniuncti inter ſe pro Explicatio fi

ponuntur, media hoc figno + , vel hoc _ . vt
gnorum +

habenda eftmaxima racio horum fignorum + .- quorum illud
5 ve + 8 % . vel 8 3 – sze , vel 20 ce + 83-5

dicitur fignum additorum , fignificatq .plus , veladditionem ; hoc

vero appellatur fignum fubtractorum ,denotatq. minus, vel dimi

nutionem ,autfubtractionem . Hinc factum eft,vtnumeri illi,qui- Numeri Cor

bus interponiturfignum + , dicti ſint compofiti . Quibus vero in- ficicompofiti ,

terijcitur fignum .nominati fint Diminuti . Quibus denique Diminuti da

vtrumque lignum interponitur, appellati fintmixti , licet omnesmixii qui .

dicipoſsint compofiti . Itaq. compofitus hic . sze + 83. effertur

hoc modo. s radices,plus 8 zenfi. Hic vero Diminutus 8 - sze .

hocmodo.8 zéſi,minus s radices.Mixtusvero iſte ,20 02 + 83-5.

hoc pacto . 20 cubi, plus 8 tenfi ,minus 5. vnitate's . Nam , vt dictú

eft , numerus , qui poft fe non habet characterem aliquem Coſſi

cum ,fignificat numerum abfolutum ex vnitatibus compofitum .

REFERVNTVR autem , vt patet, hæc figna + . --- ad numeros',

qui ea ſequuntur,nunquam autein ad præcedentes . Item numerus,

quem neutrum horum ſignorum præcedit,intelligiturhabere fignú

additotum + . Senſus porro numerorum compoſitorum , diminu

torum , velmixtorum facilis eft . Nam cum dicimus 5 ze + 8 % .

intelligimus's. radices vna cum 8 zenfis : hoc eft ,vnitates 42. fi ra

dix eft 2. & quadratus , vel zenfus 4. Sic cum dicimus 8 % -sze .

intelligimus ex 8 zenfis detractas efle s radices . vnde fi radix eft 2 .

atque adeo zenfus 4. continebit numerus propofitus vnitates 22.

Idem dicendum eft de alijs .

QVONIAM vero in antecedenti capite characteres numerorum

Cofsicorum , cuiufmodi funt re . 8. re. & c. appellauimus interdum

etiam figna Coſsica ; vt vitemus omnem confuſionem , appellabi

mus in fequentibus has notas me. 8. re . & c . characteres , has vero

4.- . ſigna .

PLERIQVE auctores pro figno fponunt literam P , vt ſignifi

cet plus: pro figno vero -ponuntliteram M , vt fignificet minus.

Sed placet nobis vtinoftris fignis , vt à literis diſtinguantur , ne

confufio oriatur .

PRAETEREA inter recentioresnon pauci radices ſurdas , vt

vocant ,

—



16 CA P. IIII.

Radices fasro vocant, vel irrationales, quæ videlicet numerisexpriminequeunt,

da quo patto notant hoc figno v . quod ftatim inſequitur character Cofsicus % .

figmentur . vel ce , vel 33. & c. prout radix illa eſt quadrata,Zenficave,vel Cu

bica, vel Zenſizenfica , fiue quadratiquadrata , & c. V.g. radicé qua

dratam numeri 12. deſignát hoc modo./8.12. cubicam hocmodo

dre 12. & Zenſizenſicam hac ratione , 138 12. atque hanc ob cau

Signem redio ſam ſignum hoc radicale appellatur. Quo figno nos etiam in fe .

culo quid . quentibus vtemur: quippe cum minor confuſio ex eo oriatur, qui

fi,quod plerique faciunt,radicem quadratam ita ſignemus,Rq. Cu

bicam hoc modo .Rcu . Zenfizenficam hoc alio , Rqq. & c. Facile

enim ex hac defignatione , literæ Rq.Rcu . Rqq. cum alijs literis

confunduntur. Diligenter ergo hæc figna 13. Ice . 133.18 . & c .

addiſcenda funt, vt ea, quz ſequuntur, intelligantur,quando nimi

rum huiufmodi figna occurrent . Sciendum tamen , quotieſcunque

nominatur radix alicuiusnumeri, fine voce , quadrata , cubica ,lur

defolida , vel zenfizenfica , & c . vel illi numero præfigitur fignum

hoc . fine charactere 3 , re , B.35, & c. intelligi radicem quadraci

fimpliciter apud fcriptores . quod a nobis etiam non rarò obfera

uabitur .

DE ADDITIONE ET SVBTRACTIONE

numerorum Colicorum . Cap. IIII.,

AdditioCoffi VANDO numerus Cofsicus additur numero

gorum nume. Coſsico alterius denominationis,vel characteris ,

rorum diuer abſoluitur additio mediante hoc figno + , fitq.

farum deno numerus compoſitus . Vehiduonumeri 6 ze . &
minationum .

8. ſimul additi faciunt 6 zet 8. Item 6 ze .& $ re .

faciunt 6 ze + 8 re . & c .

QVANDO vero addendus eft numerus Cofsi.Additio 18

cus alteri numero Coisico eiufdem appellationis , vel characteris

merorum Com adduntur fimulnumeri, & fummæ apponitur idem character Cof

focorum eiuf
ficus.Vt hi numeri 4 8. & 9 % .fimul additi faciunt 13 3. Item s mer

dem appella
& 4 ze . faciunt 9 z . & c . 1

tionis .
PARI ratione, quando numerus Cofsicus ſubtrahitur a numero

Subtractio nu
Coſsico alterius denominationis , abfoluitur fubtractio mediante

ficorum diuer hocligno , ficq . numerus diminutus. Vt hic numerus 6 re. de

tractus ex 8 3. relinquit 83-63e . Item 12. ex 6. ze . relinquunt
ferum appel

Larionum .
62 - 12. & fic de cæteris .

- QVANDO vero numerus Cofsicus fubtrahendus eft ex altero

Subtractions

numero Coſsico eiufdem characteris , fubtrahiturnumerus a nu

*xerorum Col mero, & reliquo numero idem character affigitur. Vt4 ze. ex 9 ze .

der denomic relinquuntsze . Et 9 re . ex 20 ce . relinquunt u re. & c.

Darionis .
: SED quando Coſsicinumericompofiti, diminuti, & mixti inter

fc ad
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fe adduntur,vel alter ab altero ſubtrahitur,ponendus erit alter ſub Additio doo

altero , ita vt numeri eiuſdem appellationis inter fe refpondeant, fubiratto co

quemadmodum in fractionibus Aſtronomicis fieri confueuit.Quod ficorum nume

fi in alterutro eorum non reperiatur numerus reſpondens alicui in rorum compor

altero numero , ponenda crit loco eius figura hæc nihili o. cum fi- Sororum sa

gno + . Quibus conftitutis,addendi erunt numeri eiuſdem appel

fationis, vel alter ab altero detrahendus, & fummæ,velnumeri re

liqui proprijs in locis fubfcribendi, vna cum ijfdem fignis + , vel

- , quæ in numeris addendis, vel ſubtrahendis reperiuntur.

Exempla Additionis .

te . N.

6+ 8.

7to.

13 +18

. he N.

7 + 8 S.

3. + 9 8 .

10 +17 13

re . N. ne . 8. se .8 .

3

4 + ii

ir f 19

N.

Atuito 6

3+ +8

7 + 11 + 8 -10

74

s . ४४. re . N. 3 .

of 8 5 + 4

4 + 9 + 6

II + 9 + 14 14 + 4

N.

8

109 +
10

14
-

18

In penultimoexemplo additus eſt huic numero , 76 + 8re - s +

43.hic numerus , 4 $ 4938 + 6 ze --- 9. factaq. eft hæc fumma .

IIB + 988 + 14 ze 14 + 4 % .

Exempla Subtractionis,

ce . % re . N.

740 + 8 10

3 + 0 +84

4+1 + o- 6

he . N. 3 .

uit 19 8

4 + 1 5

7+ 8.- 3

f . 37. re . N.

1 + 9 +14 14 44

7 + + 8 st 4

+ 9.4 6

3 . ze . N.

to + 17-13

7 to 8 S

9+ -3

359 In pe
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In penultimo exemplo reliquusnumerus eft,4 + 933 + 62-9.

Reijcitur enim + o. quia neque in reliquo numero ſubtractionis ,

neque in ſummaadditionis ponidebet figura hæc o . cum ſit ſuper

uacanea . Lodem modo reliquus numerus in primo exemplo erit ,

4ret: 113-6.

POTEST etianı fieri additio , & fubtractio , fi characteres Coſsici

ſcribantur poftnumeros , non autem ſupra ipſos numeros , vt le

cundum exemplum Additionis, ita ftabit .

7 3 to 8 ze

3 ' 8 + 9 ze

10 ] + iz ze

5 N

8. N

13 N

Secundum item exemplum Subtractionis ita ftabit .

are + 19 N

4 re + N

7 ce + 8 N

8 %

s 3II

38

Quod etiam de multiplicatione , diuifioneq. intelligendum eſt .

Atque hicmodus vtplurimum a nobis obferuabitur in hoc opere .

Quid agendă,
OVOD fi in additione,velfubtractione alter numerorum habue

quando vnus rit fignum + , alter vero , commutaturfpecies, ſeu operatio;hoc

numerus ha- eſt, in Additioneſubtrahiturminor ex maiore , & reliquo numero

ber figni + , tribuitur ſignum maioris numeri, a quo facta eſt fubtractio , fiue

e aller fignü illud fuerit + , fiue .

in addia In Subtractionevero adduntur fimul numeri, & fummæ apponi

tione, e fub- tur ſignum ſuperioris numeri, a quo fieri debebat detractio , quod

trailluns , cunque illud fuerit fiue + , fiue - .

Exempla Additionis .

2 10

yre . 8. %% re . re. N. % .

+ o + 8 + 0-4 + 8 6 + 8

7 + 5-11-11 + o + o

34 + 9 - 3-11 – 4 + 8 8

Si hiduo numeri63-8 je . & 122e 33 debeant addi,forma:

bimus exemplum hocmodo, vt fingula ſingulis reſpondeant .

8ze

% . veo ,

+ 6 8

3 +12

3 + 4

+ 6 %

-3% + 12 €
fic

3 % + 4ze

Ratio



CA P. MU1T. 19

Rationem vero huius operationis pulchre docent numeri abſoluti,

vthic vides .

8 + 5 9. s 8 + 4 8 4

10 + 4 5 10 ts

18 + 1 18 18 18 ti

10 - IO

Quoniam enim in primo exemplo ad8+ ,hoc eſt, ad 13. non ad

duntur integre 10. ve fiant 23. fed fubductis prius 4. Ideo fit fumma

19. nempe 18 + 1. Itaq. poſtquam addita funt 8. & 10.factaq. ſunt

18. detrahenda ſunt 4. exs, vt remaneat i , cum hoc ſigno + .

Eodem modo in fecundo exemplo , non adduntur integre 8 , fed

minus s. ad 10+ 4 , hoc eft, ad 14. propterea poftquam ex 8. & 10 .

facta funt 18. detrahenda ſunt 5. ex 4. Et quia deeſt vnitas ,vtpoſsie -

ſubtrahi, idcirco ponitur 1. cum figno - Eadem ratio eft in cæte

ris . Vbi videsin primo exéplo ex 8 + 5. & 10— 4. id eft,ex 13. &

6. effici 18 +1. id eft,19. In fecundo verò ex 8 -5. & 10+ 4.hoc

ett,ex 3. & 14. fieri 18 1. hoc eſt,17. In tertio quoque ex 8 + 4 .

& 10 - 5. hoc eſt , ex 12. & 5.conflari 18 1. hoc eft , 17. In

quarto denique ex 8 — 4. & 10+ s . id eft , ex 4. & is . confici

18 + 1. id eit, 19 .

Exempla Subtractionis .

z .Bre . 6. 33. re. re . N.

14+ s 3 - II 4 + 8

7 + ot sto-- 4+ 8

7 + 5-11-
11
Iot

o

3 .

8 2

6 + 8

2 10

In priori exemplo , quando detrahuntur -42e.ex - 42e. poteft

ſignari reliqua figura o,vel figno + . velſigno Nihil.n . intereſt

verú illorum ponatur, quando reliquus numerus eſt o . Immo totus

reliquus numerus ita ſcribendus erit. 7 zrets B - 1133-11ce.

Ratio quoque huiuſce operationis perſpicua eſt in numeris ab

ſolutis, vt ex lequentibus exemplis apparet .

18 + 5

8 4

18 + 4 .

85

10 + 9

18 s

3 + 4

18 4

8 + 5

10 + 9
IO 9 IO 9

Quoniam enim in primo exemplo non integre fubducuntur 8. ex

18 +5. hoc eſt ex 23. ſed minus 4. propterea ſubductis 8. ex 18. yt

relinquantur 10.addenda funt rurfum 4. ad 5. Eademq. eft ratio in

fecundo exemplo . In tertio vero exemplo , cum 8. deducantur ex

18, ex quibus iam ablata ſunt s . reftituenda funt s . ipfis 4. & fum

C 2 ma
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ma per fignum - notanda . Quod etiam fit in quarto exemplo .Vbi

vides in primo exemplo , fi ex 18+ s. hoc eſt , ex 23. detrahantus

8 -- 4.hoc eft, 4. relinqui 10+ 9. id eft , 19. In ſecundo quoque ,

fi ex 18+ 4. hoc eft , ex 22. detrahancur 8 – 5. id eft , 3. relinqui

10+ 9. hoc eſt, 19. In tertio vero , fi ex 18 - 5. id eſt , ex 13. de

trahancur 8 + 4. id eft , 12. remanere 10 -- 9. ideft , 1. In quarto

denique , fi ex 18 — 4. hoc eft , ex 14. demantur 8 + 5 id eft ,

13. remanere quoque 10 - 9. hoc eſt, i.

Quid agendü . QUOD fi quando contingat , vt idem ſignum + vel — reperia

in jubtractio- tur tam in numero ſubtrahendo , quam in eo, a quo fit ſubtractio ,

quando fed fubtrahendusmaiorfit;ſubtrahendus erit præpoftero ordine fu

viere;nume- perior ab inferiori,ſed numero reliquo dandum lignum contrariu ,

sus haber fs- ita vt ex figno + , fiat , & ex , fiat + . Vt duo exempla , quæ le

gnü tuinquuntur , indicant .

- 7;smeri po

poferè perus 3 . N. re . 3 . N.

9 + 4 6 s + 3

4 + 7 9 + 10

5 3 + 3 + 7

In poſteriori exemplo , quoniam 6 re . & ? re. intelliguntur habe.

te lignum + , idcirco reliquus numerus adeptuseft fignum . Vn

de ita ſcribendus eric,43-116-7. Non enim recte primusnu

merus afficitur ſigno – Huius etiain operationis veritas perlpi

qua eft in duobus hiſce exemplisnumerorum abſolutorum . Vbi vi ..

des , fi in priori exemplo

re

8 7

9 + .4

4 +7 8

5-3. + 3

6 -5 + 3

7 9. +10

I + 4 - 7

ex9 + 4— 5. id eft, ex 8. fubtrahantur 4 + 7–3, id eſt,3. relin

quis - 3 + 3. nimirum 5: In poſteriori verò , fi ex 6-5+3.

fubducantur ; -9+ 10. hoceſt, 8. ex 4. remanere -1 + 4 %

hoc eſt, – 4. quia nimirú ſuperiorinumero deſunt 4. vnitates, vt

inferior ſubtrahi poſsit .

CALTER VM omnia præcepta hactenus tradita de additionc, &

ſubtractione, quod ad figna + & --- fpectat , comprehenduntur fa

cile his duabus regulis ad memoriam iuuandam .

1

DNA regule
Eadem figna idem fignum ponunt,nifi in fubtraétione, quandonumeri

obſeruandein prapoftere ponuntur . Tunc enim fubtrabitur fuperior ab inferiore, ext.

additione, noex fit to

fubtradiore
2

Diuerfa fignamutant ſpeciem operationis; Et in additione ponitur fignte

maiorisarmeri ; In friboratione vero , fuperioris , a quo for fubtractio , five

maior
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maior is fit , five minor , aut aqualis . Quæ quidem regulæ , intelle

etis præceptis traditis , difficiles non funt .

SVPEREST , vt doceamus, quo modo inftituenda fit probatio , Probatio ad

fiue examen Additionis, & Subtractionis . Duobus igiturmodis có- ditionis de

probari poteſt, an recte nec ne in Additione, vel Subtractione ope; fubiradtionis.

ratum fit . Primum enim probaripoteſt Additio per ſubtraétionem ,

& fubtractio pei Additionem ; quemadmodum in abfolutis nume

ris ſolet fieri .

- Secundo cóftruatur tabula cum aliquibus progreſsionibus Geo

metricis ab vnitate incipientibus. vt hic cernis .

INIZ I B Ice | 33 | yce | BB : | 83 %

II 2 4 l 8 | 16 | 32 | 64 | 128 | 256

Il 3 19.1 37 | 81 | 243 729 | 2187 | 6561

14 | 16 | 64 256 | 1024 4096 | 16384 |65536

11TLIKTET

8

10 4

Deinde refoluantur numeri Coſsici addendi, iuxta aliquam harú

progreſsionum , in numeros abfoluros, ijg. fimul addantur,vel vnús

ab altero detrahatur, ratione figni t , vel - . Pofthæc eodem mo

do refoluantur numeri Coſsici ſummæ collectæ . Si enim recte fa

eta eſt additio , ertintnumeri fummæ collcctæ reſoluti fimulæqua

les numeris addendis reſolutis fimul . Vt in hoc exemplo.6.ce. ( fi

probatio inftituatur per progreſsioneni, cuius radix

re . eſt 2 ,) faciunt 48. & 48. faciunt 16. Iungantur fi

6 + 4 mil 48. & 16. propter fignum + . fiunt 64. Ité 4 re .

faciunt 32. addantur ad 64, propter fignum + (fem

per eniin numerus nullo figno notatus, intelligitur

inſignitushoc fignot , vi dictum eſt . ) fiunt 96.

Denique 8.% . faciunt 32. quæ ablata ex 96 , ob fignum , relin

quunt64. Vide iam , an 19.648 , reſoluti faciant quoque 64.

Perſpicuum autem eft, 1o'ce. facere 80, a quibusfideducantur 4 % ,

hoc eſt, 16. propter ſignum , relinqui 64. & c .

NON ſecus Subtractio comprobabitur,fi eiusnumeri Coſsici in

abſolutos numeros commutentur . Nam nunieri ſubtracti , & reli

qui fimul æquales debent effe numeris , a quibus facta eſt ſubtra

etio , & c. Vt in hoc propoſito exemplo , fi probatio

re . % . nem inftituamus iuxta progreſsionem , cuius radix

eft 3. 10 re . faciunt 270 ,a quibus, fi deducantur 4 % ,

6 + 4 id eft 36. propter fignum remanent 234.

Satis autem conftat 6 re + 43. & 4cé - 8 % . re

folutos ac fimul additos facere quoque 234.

Eodem modo ſi 6 re + 4 . reſoluti detrahantur ex voie - 4 % .

seſoluris relinquentur4 re -Sz. reſoluti. Vel certe fiqrem 8 % .

reſo

10 4

8

-
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reſoluti deducantur ex 10 re- 43.renianebunt 6 re + 4 8. re

foluti .

Idem exemplum examinabitur per progreſsionem , cuius radix

eft . licet aliquantò laboriofius, hocmodo . 10 re . faciunt a

quibus fi tollantur 4 % .nimirum hoc eft, . remanent Neceffe

igitur eft,vt 6 ret 43. reſoluti, & detracti ex . relinquant4e

8 3. refolutos. Et quia 6 re. faciunt . & 4 3. efficiunt . id eft, ; .

quæ cum faciunt **. qur ex fubtrahendæ funt . At quoniam

numeri præpoftere ponuntur, fubtrahendæ funt . ex . vt rema

neant - 4. iuxta primam regulam . Atque tantundem debent

conficere 402-33 . Sunt autem 4 ce..a quibus vt auferátur 8 % .

id eft, . vel auferendæ funt ex propterea quod numeri

funtpofiti præpoſterè, vt remaneant iuxta legem primæ re

gulæ . quod eſt propofitum .

DEMVLTIPLICATIONE

& Diuiſione numerorum Coflicorum .

Cap. V.

Multipl. do

VM numerus Coſsicus per numerum abfolutum

Diuifio nume

multiplicatur , aut diuiditur, producitur numerus

ri Collici per
( facta multiplicatione, aut diuiſione , vt in nume

ahfolurum .

ris abfolutis ) ciufdem denominationis Cofficæ . Vt

multiplicatis 4 22.vel 8 8 ,per 3. proueniunt 12 je .

vel 24.7. & c . Item diuiſis 12 ze . vel 24 % , per 3 .

producuntur47. vel 8 3. & c .

Multipl. QVANDO vero numerus Coſsicus per numerum Coſsicum

Divifio numemultiplicatur, veldiuiditur, producitur numerus ( facta multipli

ri Collici per catione, aut diuifione, vt in numeris abſolutis) alterius denomina

Coficum nu- tionis Coſsicæ ,vt autem ſciatur, quænam denominatio procreetur,

merum .
pulchre id common trat progreſsio quælibetGeometrica ab vnita

te incipiens, vna cum numeris exponentibus, de quibus in cap. 2.

dictum eft, & hic apparet .

Holi 2 | 3 | 4 | 5 | 6 | 7 | 8 | 9 | & c.

|N.1 22 1 3 Irel 3 % 1 B 1 Bce | BB 383 | cre 1 & c.]

1 | 2 | 4 | 8. | 16 | 32 | 64 | 128 | 256 | 512 & c.

Nam in multiplicatione fit exponésnumerus denominationis Cor

ficæ conflar ex additione exponentiuni numerorum , qui videlicet

denominaciones illas, quæ multiplicantur, exponunt. In diuifione

autem reperitur exponensnunerus Coſsicæ denominationis pro

ducta ,
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ductæ , quirelinquitur, fi exponens numerus denominationis diui,

dentis ſubtrahatur ab exponente numero denominacionis diuiden .

dæ . Vt ex multiplicatione.4 2. in 4 ze . vel 4 me . in 7 ze . fiunt 16.3 .

vel 28 % . Nam vnitas, quæ eft exponéshuius characteris Coſlici ze.

addica ad vnitarem , facit 2. exponentem huius characteris X. Sic

etiam ex multiplicatione 4pe. in 5 % . fiút 20 . Et ex 4 8. in 68 .

fiunt 24 BR . & c . Item ex diuifione 24 B8.per 4 . fiunt 6 : 6 . Et ex

diuifione 36 zce . per 4 33.producuntur 9 .Et ex diuifione 123% .

per 4 ce , fiunt 32é . Et ex 8 % . per 8:3 . fit í N. quia fubdu&tis 2. a 2 .

relinquitur o, exponensnumcri abſoluti.Ita quoque diuiſis 12 kte.

per 4 proueniunt 3 2. 8 .

EX his facile intelligitur , quonam modo numerus Coflicus in

feipfum multiplicetur quadrate , cubice , & c . Nam sve , in fe qua

drate faciunt 25 zce. cum 3. & 3. faciant 6. Atsce, in ſe cubice

faciunt 125 cre. Nam primum 5 ce ,in fe faciunt 25 Bce. Deinde 25

Bce . in s tes faciunt 125.cre. & c.

DEMONSTRATIO huius rei facilis eſt . Repetatur enim pro- Demonftratio

greffio characterum Cofficorum -numeros progreffionis Geometri- Multiplica

cæ denominantium , vna cum naturali progreffione numerorum ex- rionis Die

ponentium , vt hic ,
uifionis nume

rorum Coffi

Tolil 2 | 3 | 4 / Ś 1.6 1718 19 1. 10 | 11 | & c . corum ,

1 N.12.12:Ire.133.15.130€. 18.1388.1.cre. 3.6.1C8.)& c. |

Quoniam igitut, vt in fcholio propof. 1 1.lib.9.Eucl.docuimus,qui

libetnumerusprogreflionis Geometricæ ab vnitate incipientis fe

ipfum multiplicans producit numerum eiuſdem progreffionis , qui

tantum ab eo diftat excluſiue, quantum ipſe abeſt exclufiue ab vni

tate ; fit vt re , leipſum multiplicansproducat Bre , qui tertium lo

cum occupat poft re, excluſiue, quemadmodum & re , tertium ha

bet locum poſt N. hoc eſt , poft vnitatem excluſiue . Quare cuble

exponenshuius characteris ce , nempe 3. ad ſe additus faciat 6. ex ,

ponentem , quitertium locum poffidet poſt 3. excluſiue, propterea

quod tres vnitates continentur in 3. per quot nimirum interualla

denominatio re . diftat a N.feu vnitate excluſiųe ( Nam exponens

cuiuſque denominationis Cofficæ tot continet vnitates, quotum

locum ipfa denominatio obtinet ab vnitate , fiue a N. exclufiue . )

perſpicuum eft, numerum 6. qui fit ex additione 3. ad 3. effe expo

hentem huius characteris Cofficizre . qui producitur ex multipli

catione re , in fe . Eademq, ratio eft de cæteris characteribus Coffi

cis, qui feipfosmultiplicant .

RVRSVS , quia , vt ex eodem ſcholio conftat , fi minor aliquis

nuinctusprogreffionis Geometricæ ab ynitate incipientis multipli

cermaiorem quempiam eiuſdem progreffionis , procreáturnunie

rus ; qui tantum a maiore diftat exclufiue in progreffione eadem ,

quantum minor ab vnitate abeft exclufiue 3. efficitur vt re. multi

plicans
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plicans sce , producat coe , quitertium occupat locum poft sce ,ex.

dufiue , ficut & ce , tertium poffidet locum exclufiue poft N , hoc eſt ,

poft vnitatem . Quocirca cum exponens 3: characteris ce , additus

ad 6 , exponentem characteris zte . faciat 9. exponentem , qui tertiú

locum adeptuseft poft 6. exclufiue,propterea quod in 3. continen

cur tres vnitates , quorum nimirum locum exclufiue ab vnitatc ,ſeu

N , occupat character hic re ;manifeſtum eſt,numerum 9. qui fit ex

additionc 3.ad 6.exponentem effe huiuscharacteris Collici coe.qui

gignitur ex multiplicatione ce , in zce . Eadem de cauſa idem cha

racter cce ,procreatur ex multiplicatione 38. in ß . & fic de cæteris.

QUONIAM vero , vt Additio Subtractionem , & Sabtractia Ad

ditionem ; ita quoque Multiplicatio Diuifionem , & Diuifio Multi

plicationem probat; fit vt quemadmodum ex additione 3. ad 3. fiát

6. & exmultiplicatione , in ce , fic sce; ita fubtractis 3. ex 6. re

knquantur 3. & diuilo zce , perce , proueniarre. Item ficutex ada

ditione 3. ad 6. fiant 9. & ex multiplicatione re , in Bre, fit cte ; fic

etiam fubtractis 3. ex 9. relinquantur 6. & diuifo cce, per ce , pro

ducaturKve. eademq. ratio eft de reliquis .

EX hac demonftratione perfpicuum fit , id quod cap.z. tradidi

mus; Additionem videlicet numerorum progreſsionis Arithmeticz

refponderemultiplicationinumerorum progreſsionis Geometricę,

& Subtractionem Diuilioni,Demonſtrauimus enim ,quemadmodum

ex addicione 2.ad 4. fiunt 6. ita ex multiplicatione , in 83 , fieri

yre. Item ficut ſubtractis 2. ex 6. relinquuntur 4. ita diuiſo re

per 7 , fieri 3 % , & c.

ITAQVE exmulciplicatione cuiufuis characteris Coſsici in aliú

quemcumque produciturcharacter Cofsicus tantum a maiore di

Aans exclufiae , quantum minor ab vnitate,hoc eſt, ab hoc figno N.

recedit exclufiue', vel quantus eft exponens minoris characteris

Coſsici . Ve exce, in 87 % , fit C6. & c. Ex diuiſione vero cuiuſi

ber characteris Coſsici maioris per alium quemuis minorem pro

tenit character Coſsicus tantum a maiore diſtans excluſiue , retro

cedendo tamen , quantum minor ab vnitate, feu charactere N ,abeft

exclufiue, vel quantus eft exponensminoris characteris Cofsici. ve

ex diuifione cré , per 3 % , producitur 8. & c.

Blwhipl. a : QVANDO autem numerus Coſsicus compoſitus; veldiminu

Diuifio nume tusmultiplicatur, aut diuiditurpernumerum abſolutum ,vel Cof

ri Coflicicom . ficum tam ſimplicem , quam compofitum , diminutumve,præterdo

poſiti per ab. cumencum iam traditum habenda eft maxima ratiohorum figno

jolutum , vel rum + . & - ,Nam quando numeri ſo mutuo multiplicantes , vel

per Collicum diuidentes habuerint idem fignum 4 . vel apponitur producto

iam fimplisé, femper hoc fignum + . Quando vero alter illorum habuerit fignum

quam compos , & alter hoc , afficitur productusnumerus perpetuo hoc fi

Lorem , gno . Quod alij fcriptores docenthis verbis . În multiplicatio

ne ac diuifione,Plus per Plus, velMinusper Minus producit Plus:

AtPlus per Minus', velMinus per Plusproducic Minus . Hoc auté

vnica hac regulamemorix mandabitur .

Endom
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Eadem figna ponunt fignum ad ditorum : Diuerfa vero figna ponunt fo. Rogula in

gnum Jaktractorum ,
multipl.

diuiſione nu

Exempla Multiplicationis .
Werorum Caf

focorum ob

ſeruande .

re 18 4. Ze 7 8 re

9 9

63 8 + 36 ze 63 : 8 - 36 me 36 &

9 N ze

63 re

c

8 % + 9 8 % 9

bringrgh anni88 +19.11.2015 19 % -9 )

72 3781
72 3. +81

64 33 + 72 % 64.83 723

164133 +144,7 +811966
4
83.144 % +81

)

4 N

$ ce - 48 68 + 8- re 6 N

11-6 de 2-3

48 33 -24 re 24 8-32 ze +24 N

1233 + 16 de
* 12 %

12 88 + ,16 € - 36 % -32 ze +24 N

bisa

9 % + 8 N 3 ze

7 re 4 -8 8 %

72 88 64 + 24 de

- 36 xre 32 33 + 128

63.8 +.56 te 21 X3

36 3cé + 75 X 125 % + 80 re

-

64 8

>

In hoc vltimo exemplo præceduntſemper in ſummamaigres deno .

minationes Corsica minores denominationes Cofsicas . Sed quo

niam nolt vecte in initio poniturhoc ſignum --, propterea ita col

locanda erit fummaproductaj .

15.018 36 % e 125 88 + 80 - 64 8 .

Exempla Diuifionis .

I

more *øre

(138per vite ( 3 }

XØ ze

p3ze ( 3 ' Npg ze1

2

$ 3 + * ze

Iz 7 ze

( 323 ze, 1N *833

* se

(tire - 3
34

re

D
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CORRIN88 ze + N

sze
Š N

of ze ở N

-X28 e de

* 88 + 88 de -388 zzretz

& 3+ o ne * N

F + ore

28+ one - N

* N

Quoniam in omni diuifione numerorum Coſsicorum denomina

ciones debent effe continuatæ , idcirco in vltimo exemplo , in quo

diuiſor eft 2 3 — 4 N , interpoſuimus o ze , cum figno + , yttotus

diuiſor fit 28 toze - 4 N. Idem factum eſſe vides in ſequenci

exemplo,vbi diuidendus numerus eft ice + 1. & diuiſor i ze + 1.

( 18 - isto

x3 + x ze

are + Ø to ze + x

xet x

xetx

xzete

Quando non CAETERVM tria hæc vltima exempla, in quibus diuiſor eftnu..

Pollut fieri dia merus compofitus , vel diminutus , arte lunt excogitata . Nam vt

plurimum per huiufmodi diuiſores diuifio fieri non poteſt, ſed ſub

icripto diuiſore ipfidiuidendo numero , interie& aq . linca , fic fra

ctio , vt hic .

zija.

per 38 ++N ||

88-92 P42 + 3N

Quotientes ſunt .

87-92

42et3N2 % + 4N

Quid autem faciendum fit cum fractionibus huiuſmodi, infra cap.

10. docebimus, cum de reductione æquationum inter minutias in .

uentarum agemus . Eodem modo fractio conſtituitur , cum numc.

rus Coſsicus ſimplex , vel compofitus per Cofsicum numerum fim .

plicem maioris denominationis diuiditur,yt83. per 2 gre . conſti

tuunthanc fractionem i me. Item diuiſis 9 3 + 4. per 3 ze fit hzc

fractio 5 * * 4 . & c.

Probatio Mol SVPEREST , vt tradamusexamen Multiplicationis atque Diui.

tiplicationis
fionis . Hoc autem duplex eft . Primum Multiplicatio per Diuiſine

é Dimifionis.
nem ,, & contra examinari poteft , vt in numeris abſolutis præci

pitur

DEIN
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DEINDE probatio inſtituipoteft per reſolutionem Coſsicorum

aumerorum fecundum aliquam radice progreſsionis Geometricx ,

vt dictum eft ad finem cap.4 . Nam numeri Coſsici, quimultiplica

tur inter fe , reſoluti tantum faciant neceffe eft , fimultiplicentur

inter fe, quantum numeri Corsici producti , ſecundum eandem ra

dicem refoluti . Et diuidendusnumerus Coſsicus reſolutus tantum

debet producere diuifus per diuiſorem refolutum , quantum Quo

ciens fecundum eandem radicem refolutus . vt hic apparet .

Exemplum Multiplicationis .

6 7

Sre · 3

Secundum radicem 2. faciunt

62 – 8. 4. & 5ze – 3. fa

ciunt 7. Ex multiplicatione

autem 4. per 7.funt 28. Tan

tundem quoque fit ex reſo
30 %

lutione producti numeri ſe 30 %

Gundum eandem radicem 3. vt patet .-

r8 ze + 34

40 ze

58 ze +34

Exemplum Diuifionis .

28 ze

70 % 88 zet 2 * ( sze 3 N

ze

& se

-

Diuidendusnumerus 30 % -58.39 + 24. fecundum radicem 2. re

folutus facit 28. Diuiſor vero 6 ze $ . facit 4. Diuiſis autem 28 .

per 4. producuntur 7. Perſpicuum autem eſt , quotientem hunc

sze - 3. ſecundum eandem radicem reſolutuni efficere quoque 7.

QUOD autem eadem figna + & + , vel - & - in Multiplica- Quod saden

cione & Diuiſione producant femper fignum hoc + . Diuerſa autem figna produto

figna t , & - , vel — & + , faciant ſemper hoc fignum -- ; præ- cant fignuto

terquam quod examen Multiplicationis & Diuifionis abunde id Diuerſa auté

comprobare poſfit: tamen idipſum clare perſpicitur in numeris ab- fignum

ſolutis . Vt in hoc exemplo fequenti , quis non videt , fi multipli

8 . centur 8 — 2.hoc eft , 6.per 7 - 3 .

7 3 eſt, per 4.produci 24.népe 56 — 38 +6 ?

Nam cum ex 7. in 8. fiunt 56. quoniam
56 14

- 24 + 6
non multiplicatur totus hic numerus 7.in

hunc 8. fed in 8 ,detractis prius 2. propte

56 rea numerus hic 56. maior eft vero pro

ducto . Vnde exmultiplicatione poftea eiuſdem numeri 7. in 2 .

fiunt 14. fignanda hoc figno - atque ita ex + in , fit - Rur

fus quia non cocus hic numerus 7. ſed detractis prius 3. multipli

hoc

-
38 + 6

Dܐ Catur
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catur in82, fit vt productus 56 - 14.fit vero producto maior.

Quare exmultiplicatione — 3 ,in 8. fiunt 24. notada hoc figno

atque ita rurfus ex — in + fit . Sed quia non totum hoc , quod

prouenit ex — 3. in 8. fed quod producitur ex - 3. in 8, ſubera

& is prius2. idcirco reftituendum eſt id , quod iniufte ablatum eft ;

atque ita poftremo ex – 3. in - 2, fiunt 6.notanda figno hoc + ,

quod additionem fignificat , vt reftituantur6. quæ ablata fuerant .

Eadem ratio eft in cæteris exemplis Multiplicationis .

IAM vero cum ex multiplicatione 5. in — 4. gignatur hic nu

merus — 24. vt dictum eſt , neceffe eft , vt ex diuifione — 24. per

— 4. producantur6 ; & ex diuifione — 24. per 6. fiant — 4. Qua

re in diuiſione quoque ex , in , fit + , & ex-, int, vel con

tra,fit . Itaq : quemadmodum affirmatio affirmationis, & negatio

negationis affirmant , ita fiue Plusin Plus , frue Minus in Minus

multiplicarum , aut diuifum producit Plus. Item ficut affirmatio

negationis,fiue negatio affirmationisnegat, ita fiue Plus in Minus,

ſiueMinus in Plusmultiplicatum , aue diuiſum producitMinus .

DE NVMERIS FICTIS , SIVE MINO.

ribus quam nihil. Cap. VI.

VEN ADMODUM Fariz finguntus radices

numerorum , qui eas non habent, qualis eft radix

quadrata , vel cubics, vel Zenfizenfica ,vel Surde

folida huiusnumeri 29,fitq . hec fictio fumra vri ,

litate , & comimo do eorin , quiin rebus Mathe

Imaticis verfantur,vt fño loco dicemus: Ita etiam

Numero fiti,
a fcriptoribus Algebræ finguntur non temere nu

Jose minores

meri quidam minoresquam nihil,yt 0 - 4. hoc eft, nihil detractis

quam nihil. prius quatuor vnitatibus. Item 6 – 10. hoc eft,ſex vnitatesminus

10. vnicatibus. Quod vnico exemplo hoc fubtra&tionis perſpicuum

fier . Sint ex8-2, deducenda 10–5. hoc eft,

$ , € X 6.Primo deeraho-sex - 2 , hoc eſt ,
8

quia fuperior numerusminor eft ,detraho 2 , ex

5 , & reliquo numero 3 , tribuo costrarium fi

gnyin + , iuxta legem ſubtractionis ſupra tradi
2 + 3

tam .Nam re vera hic numerus — 2. intelligitur fuperare huncnu

merum — 5 , tribus vnitatibus, cum — 2, cadat infra nihil duabus

ynitatibus, at — §. infra idem nihil deſcendat quinque vnitatibus,

hoc eſt, tribus ynitatibusmagis,quam + 2, recedat a nihilo.Quod

etiam hinc poteft intelligi, quod huic numero — 2., deſint tantum

duæ vnitates, vt requalis fit nibilo , at huic 5 , deſint quinque, vt

nihilo xquiualeat .Deinde ſubtraho +10, ex + 8,maiorem nume

cum ex minore ,quod fieri non poteft . Vnde non inuenio numerum

si
aliquem

10
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aliquem verum , quem pro relicto reponam , fi 10. ex 9 , fubducam .

Nam fi fuperiornumerus 8, maior eller inferiore 19, remaneret ve

-rus numerus ex illa ſubtractione: Et fi æqualis effet ſuperior nu

-merus inferiori,relinqueretur nihil . Nunc vero cum numerus ſub

trahendus 12 ,maior fit numero 8 , a quo fieri debet fubtractio, effi

citur, vt numerus infra o , hoc eftminornihilo ,relinquatur,ille ni

mirum , qui deeſt ſuperiori , vt ab eo inferior detractus relinquat o ,

cuiuſmodieft numerus, qui relinquicur ex fubtractione ſuperioris

ab inferiore, notanis ſigno , quod defectum ſignificat,nepe - 2.

Vtcotus numerus relictus fit --2 + 3. Sed quia non recte ad ini

tium numeri præfigitur hoc fignum , ita ftatuendus erit relictus .

3 — 2. Eodem modo,quotieſcunquemaior numerus aliquis ex mi

nore detrahendus eft, (quod re vera fierinon poteft) ponitur in hac

ſciencia pro relicto exceſſus, quo inferior numerus ſuperiorem ſu

perat , præfixo hoc figno — , vt ſubtractis 20, ex 12 , relinquuntur

- 8. & c .

VIDES igitnr,quam pulchre hæc ars pro immenſa copia ſaa yta

tur & ijs , quæ funt, & ijs, quæ non funt,fed tantum effe finguntur.

Quodaccuratius adhuc ex ijs, quæ fequuntur , iam iam intelliges .

QUEMADMODVM . fupra vnitatem ponuntur numeri integri ,

& intra vnitatem fractiones vnitatis , vt vnitasmedia ſit internu

-meros integros & fractos ; ita fupra o, ſeu nihilum , ponitur vnitas

cum reliquissumeris veris,& infra o , fingitur vnitas eum reliquis

pumeris, præpofita tamen femper figno boc ,ita vt o, feu nihilu ,

mediun fit inter numeros veros , & fi&tos , fiue minores nihilo ,

Quod appolite ſeguentes duæ progreffiones commonftrant, qua

rum ſuperior eſe naturalis ſeries numerorum , inferior autem Geo

métrica , illiusq. numerinumeroshuius exponunt, vtcap.2. dixi

& c.1--71-61-51-41-31-21-1101112 1314 15 1617 1 & c .

& c.titilailablid lill1121481161321641128) & c.

mus. Nam & hic fuperioris progreſſionis numeriidem faciunt ad

ditione , & fubtractione, quod inferioris progreſſionis numeri inul

tiplicatione , atque diuiſione . Vt enim exmultiplicatione in 32,

fiunt 8 , ita ex additiore - 2 , ad fiant 3. Item fieut exmultipli

catione in s, fiunt 4 , ita ex additione - i , ad 3 , fiunt 2. Rurfus ,

vt ex diuifiones, per prodeunt 32, fic ex ſubtractione —2,de 3 ,

relinquuntur 5. Etquemadmodum ex diuiſione 8, per ,exeunt 15,

ita ex ſubtractione-1, de 3 , relinquuntur 4. & c.Vt ex ijs,qux de

additione ſubtractioneq . numerorum Cofficorum diximus , perfpi

quum eft . Immo ex hoc facile conftat , in additione & ſubtractio

ne diuerfa figna mutare ſpeciem operationis , & c . vt docuimus

cap.4 . alias non refponderet additio & fubtractio in progreſiiore '

naturalinumerorum multiplicatioui ac diviſioni in Geometrica ,

progreflionen

EX
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Ex his liquido conſtat, non fruftra excogitari huiuſmodinume

fos fictos , fiue nihilo minores , quandoquidem cam concinne eorú

additio ad numeros integros, vel ſubtractio, reſpondermultiplica

tioni, & diuiſioni numerorum integrorum progreffionisGeome

tricæ per numeros fractos eiufdem progreffionis, vt dictum eft .

Vnum tó eň EST autem hoc loco obſeruatione dignum , dari potſe numerum

dem numeri Coſicum ,quihabear duasradices quadratas inæquales ; ſiue (quod

babere pole idem eft ) exhiberi poffe duos numeros inæquales, quorum vterque

duas raduces in ſeipſum ductusproducat eundem numerů . Nam hi duo numeri,

quadratas in 28 - 3 z . & 3 ze — 28. fi vterque in ſe multiplicetur, producút

egnalos. 4 88 + 93-12 re. vt hic vides

ܐ8

- 2

3 re

1 3 me

6 re + 9 8

4 83 6 re

4 38 + 9 8 -12 re

3 me

3 ze

6 ce + 4 33

9 %
6 re

438 + 9 8 12 se

Cum tamen ipfi numerimultiplicati inter fe fint valde inæquales .

Prior enina 23 – 3 re , ſi per radicem 2. refoluatur , efficit 8 - 6 .

hoc eſt,2. qui numerus in ſe ductus procreat4. quiæqualis eſtpro

ducto 4 38 + 93-12 re . cum hic per eandem radicem 2. refolu

tus efficiat quoque 4. Poſterior vero 32-28. efficit 6 – 8. id eft

02.qui numerus in ſe multiplicatus producit quoque 4. fi leges

multiplicationisſeruentur. Itaquetam numerus 28-32e. quam

3 re- 23.radix eſt quadrata numeri 4 38 + 93-12 re . quod fa

nèmirum videri poffit , & paradoxum , cum tamen ita rem ſeſe ha

bere,reſolutiones radicum , & productinumeri euidenter compro

bent.

HOC idem cernitur in numerisabſolutis . Nam vterquehorum

numerorum 4. - 1. & 1 – 4. id eſt 3. & 0- 3. in ſemultiplicatus

gignit 9. vc hic cernis .

4

4 +

4

+

4 + 16

416 1

9 9

Idemq. in infinitis alijs numeris licebit experiri . Quod ſi ducan

rur 4 - 1. ini - 4 . produceturnumerus 8 — 17. hoc eſt,0-9.

At exmultiplicatione 28–32 . in 3 ze — 23. procreabitur nu

merus 12re — 488–98.qui reſolutusper radicem 2. efficit 32

- 36.id eſt, 0 - 4. cum tamen vterque illorum in ſe ductus pro

ducat 4. Cauſa autem huius rei in multiplicationem numerorun

Cofi
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Cofficorum , & fignorum + & - reijcienda videtur : & debilitas

ingeni, bumani accuſanda , quod capere non poteft , quo pacto id

verum effe poffit . Neque enim deratione prædictæ multiplicatio ,

nis dubitandum eft , cum illa permulta exempla fit confirmata .

DE FRACTIONIBVS

numerorum Coflicorum . Cap. VII.

E

6

6e

autem

AEDEM fere operationes funt in fractionibus ,

ſeu Minutijs Coflicis,quæ in vulgaribusMinutijs,

adhibitis tamen ijs, quæ de integris Coflicis nume

ris hactenus tradidimus, quod ad characteres Cof

ficos, & figna + & - attinet . Nam ,vt de Nume Numerario

ratione exempla nonnulla ponamus , hæc fractio fraction Cor

. Significat , tres vnitates diuiſas effe per 8 ze . ficarum ,

Er * . denotat 7. Zenlos effe diuiſos per 9 , vnitates . Ité

indicat hunc numerú 9 83 +88. diuiſum effe pore . Et

vult numerum hunc983-8% , effe diuiſum p6re . & c.

Abbreuiatio duobusmodis fieri poteft . Aut enim folum abbre . Abbreviatio

uianturnumeri , vt in Minutijs vulgaribus fit , intactis characteri- fraction Cof

bus Cofticis , aut etiam characteres Coffici abbreuiantur . Vt fra- ficarum .

Ctio hæc quod ad numeros attinet,reducitur ad hic ito. Hæc

reducitur ad hanc1.quiamaximamenſura

communis eft 9. Modus autem inueniendi maximam menſuram

trium autplurium numerorum colligitur ex propof. 3. lib.7. Eucl.

Si enim funt tres numeri, inuenta maximamenſura duorum , fi hæc

metiaturquoque tertium , erit ipla maxima menfura omnium ; fi

yero non metiatur tertium , eritmaxima menfura illius maximz

menturæ, & tertij numeri, omnium trium menſura maxima. Eode

modo , datis quatuor numeris , inuentamaximamenfura trium , fi

hæc metiatur & quartum numerum , erit ipſa maxima omnium

quatuormenſura ; fi vero non metiatur,erit maximamenfura men.

furæ illius maximæ, & quartinumeri,maximamenſura omnilm

quatuor . Et fic de reliquis . Similiter hæcminutia * .. ad hanc

reduciturhz.Hæc auté reducitur ad hác . & c.

AT vero abbreuiario characterum Coflicorum fie per fubtractio .

nem exponentis minoris characteris ab exponentibusaliorum cha

ractèrum .Nam fi reliquis numeris proprij characteres tribuantur,

peracta erit abbreuiatio , quod ad characteres atrinet . Hinc perfpi.

cuum eſt, numerum minoris characteris Coffici fieri in hac 'abbre

uiatione Abſolutum . Item Minutiam , in quo Abſolutus numerus

reperitur, non poſſe abbreuiari, quod ad characteres attinet. Vt

hæcMinutia abbreuiari non poteft , quod ſpectat ad chara

Ateres : fed quod ad numeros attinet , reducetur per abbreuiatione

ad hanc
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ad hanc , . At vero hac Minutia . quod ad characteres

ſpectat, ad hanc reducitur . . Deindequod ad numeros atris

net, ad hanc T.Hæcautem
1** - . reducitur ad iftam , quod

ad numeros & characteres áttinet ,

FACILIS autem eft demonftratio huiuſce abbreuiationis . Nam
Demonftratio
abbreuiatio- quod fpeétat ad numeros,cum Minutiæ propofitæ numeri diuidan

his fractionü tur per eundem numerum , per maximam videlicet corum menfu

Coficatum .
ram , erit eadem proportio inter quotientes, quæ inter numeros di.

uiſos . Quareæquales erunthæ fractiones, este interQuod ve

ro ad characteres attinet , cum finguli characteres per eundem ex

ponentem deprimantur, ita vt eadem prorſus fit diftantia inter cha

racteres ,ad quos facta est reductio , quæ inter characteres initio

propoſitos, habebunt eandem proportionem characteres , ad quos

facta eft reductio , quam priores characteres propofiti . Acquales

itaq. erunt hæ Minutix , TI TO
119.7. ,

a Nam eadem proportio elt

43. ad 1 xte , quæ 4. ad 1 %%. cum idem numerus fiat exmultipli

catione 4 % , priminumeri , in 13% ,numerum quartum , qui ex 4 .

numero tertio in igre ,numerum ſecundum . Vtrobique enim ,

producitur hic numerus 4 80€. & c. Vel certe , cum & inter , ac

Bre , & inter N , ac38 , tresmedij terminicadant proportionales,

propterca quod 5 , & 8tę , æqualiter ſunt depreſſi', nempè per 2

exponentem huius characteris minoris 3. & c.

REDVCTIO fractionum ad eundem denominatorem abfoluitur

Reductio fra : multiplicando numeratores in denominatores per crucem , & deno

dionum Coli minatoresinter fe , vt in Minutijs vulgaribus. Vt hæ fractiones

ssrum
toreducuntur ad has: zitako

Demonftratio : RATIO autem huius reductionis perfacilis elt". Quoniam enim

reductionis
idem numerus s Bre,multiplicans duosnumeros 32e , & 43, pro

fractionü Cos duxit is B3, & 20 33 %.beadem proportio erit 15 B , ad 20 78% .

Jocurum • qux 3 re , ad 4 %, ac propterea eundem habebunt valorem fractio

b 17.7.
es hæ & R.Eodem modo æquales erunt hæ fractiones

& zo Nam hic numerus 4 % , multiplicans duos 4- re ,

& 5 ste , genuit hos duos 16 B , di 20 38 %..

QVOD f'numerus aliquis integer , & fractio ad eandem deno

mirationem fint reducenda, ſupponenda eft vnitas numero integro

pro denominatore , & reliqua peragenda , vt prius. Vt 6. &

hocmodo í Xenon reducentur ad hasfractiones 4**. & . Et

hæ duæ ad has " * . Nam huic numero Colico

integro 5 % , fuppofita eft vnitas pro denominatore .

- : SI' vero integris adhæreat fractio aliqua, reducenda erunt prius

integra ad eam Practionem ; quod quidem fit multiplicando inte

gra per denominatorem fractionis , & numerum productum nu ?

merátori addendo . Vt fi 4 3+ & reducere veli

miis ad eandem denominationem ,multiplicabimus prius 4 3 , per

Ire , vt habeamus duas fractiones has 4412in quas ad

has duas reuocabimus , & fic de can

esris .

Ase

1

-

se

IAM
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IAM vero quatuor reliquæ operationes fractionum Coficarun, Additio, Sub

hoc eſt, Additio , Subtractio , Multiplicacio , atque Diuiſio , non trattio, Mul

differunt ab ijs , quas de Minucijs vulgaribus tradidimus , habita riplicatio ,

tamen ſemper ratione fignorum +. & , nec non characterữ Cor- Diuifio fra

i ficorum , quorum operationes in fuperioribuspræceptis continen- & ionum Cife.

tur . Itaq. folum exemplis rem abfoluemushocloco . Caram .

Exempla Additionis .

EN

WX faciunt hoc eſt,9.Item ,

faciút
1 42 +37022

Ice 2139 faciút 211
46 :21.8

Quoniam enim in pofteriori exemplo denominatores omnino fi

miles ſunt,propterea ſolum numeratores adduntur inter fe, & fum

mä idem denominator fubfcribitur . Hæc autem fractio quod ad

numeros , & characteres fimul ſpectat : reducetur ad hanc

re- et IN

Exempla Subtractionis ,

de * 23 ** relinquûtimhoc eft, u Item de inte

relinquunt hoc eft , . Item de 2011 relinquunt

12 hoc eft', 7. Item de 11 relinquunt

likiz . Quoniam enim in poſteriori exemplo denominatores

omnino fiint limiles, & ijdem , detrahendus eft numerator a nume

ratore, & reliquo numero idem denominator ſubſcribendus,

Exempla Multiplicationis,

A per faciunt 2:29 . Irem -7 per 4 re & N . fa

ciunt Hic enim integro numero fupponitur ynitas pro

denominatore , vt exemplum ad Multiplicationem paretur hoc mo

do . i per te . Item Sie per me 8 N. faciunt

013-122926 Prius enim in hoc exemplo facta eſt reductio

--AN , ad fractionem , cui adhærebant , multiplicando videlicet

8 N , per 5 % ,denominatorem . Quare fractionesmultiplicandæ

fuerunthæ 787150 TIN perper **

Exempla Diuifionis .

97899 per faciunt 194le Ité per faciunt !

hoc eft lue 1

per 4 pe 8 N.faciunt ? 00:- !

Item z
e- ! 43

per

QUONIAM vero Additio , & subtractio,Item Multiplicatio ac
Diuifio

Titem 28-1

faciunt 50 RX - 2 X re

E
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*

Diuifio fe mutuo probant , fit vt fi ex additione & * fiunt

****** hoc eſt, ;fubductis * ex 9 ***perelinquatur

Relinquunturautem iuxta regulam hoc eft,in minimis termi

nis Neceſſe eſt igitur, has duasminutias & effe æqua

les , hoc eſt,eandem proportionem efle 4 % . ad 3 re, atque 4 N , ad

3re . Quod quidem verum eft . Nam fi Minutiæ dictæ multiplicen

tur per crucem , producentur æquales numeri, hoc eſt , tantum fiet

ex primo numero in quartum , nimirum ex 4 % ,in 3 ze ,quantum ex

ſecundo in tertium ,nimirum ex 3 re, in 4 N.Itaq. non eft neceffe ,

vt eadem Minutia omnino proueniat ,fed fatis eft , vt æqualis Mi

nutia producatur , quæ quidem æqualitas facile comprobari poteft

ex multiplicatione per crucem . Idem dicendum eft de exemplis

-Multiplicationis ac Diuifionis , vt ex ſuperioribus exemplis ap

paret .

Compendiaria quadam operationesMinutiarum ad plurimas quaftiones

foluendas perutiles .

1 .

Compendin Datinumeripartem quamcumque, vel partes nomina.

quadam fra- tasad ipfum numerum addere .
aionum

SIT datus numeruse cuivolo addere į ipfius numeri .

Vtor ergo hoc compendio , etiamfi ignorem ,quæ fint ipfius.Addo

ad partem , velpartes addendi, vnitatem , ( quod breuiter fit,addé

do denominatorem numeratori) nimirum ad facio . Hanc vero

minutiam multiplico per numerum datum , efficioq. 212 = 112N

fummam quæſitam

Item fi } , addendæ fint ad 12 7. addo vnitatem ad } , vt fiant

Hancminutiam multiplico per 12. E , facioq . fummam hanc Son

hoc eſt, 20 % . Similiter fiad hancminutiam addendum ſit eiusdi

midium ; addita vnitate ad , fiunt . Multiplico per . fit lunt

ma tota i o . & c .

II .

Dati numeri partem , vel partes quafcunque ad

tem , vel partes quafcunque eiuſdem numeriaddere .

par

SIT datusnumerus £ 5 * 2 ad cuius , volo addere . eiuſdem

dati numeri . Addo partes propofitas inter fe,vt ; & , facioq. H.

Hancminutiam multiplico in datum numerum " 72 efficioq.

Summam 1047-156

Similiter fi huius numeri 35. ad eiufdem volo addere . Addo

prius } & ;. facioq. * . Multiplico per 35. efficioq.

hoc eft, 34. & c.

Data
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VII.

III.

Datinumeri partem , vel partes quaſcunque ab ipſo nu

mero ſubtrabere .

SIT datus numerus
2 % + ! -- 10

12 , a quo volo fubtrahere &

hæc eft is (lunt enim prius in vnam ſummā redigendæ fractiones ,

fi plures fuerint ) . Demo is ex vnitate (quod breuiter fit , fubtra

hendo numeratorem a denominatore . Nam reliquusnumerus eſt

numerator ) remanentq. is.Multiplico is: per darum numerum

21 + 1 no facioq. reliquum numerum 5 ore 20.

Similiter volo ſubtrahere huius numeri io,ab ipfo numero

Detraho ex vnitate,manet .Multiplico per iójfacioq. is pro

ſummareliqua, & c .

IIII.

Datinumeri partem , vel partes quafcunque a parte ,

vel partibus quibufcunque ciufdem numerifubtrabere.

SIT datus numerus 13 + 1 a cuius volo detrahere Demo

prius ex } , remanet - Multiplico per +27 + facioq. ſum

mam reliquam 127 * ?.

Item volo ſubducere huiusnumeri 36. ex eiuſdem numeri.

Demo 1 ex , manent7.Multiplico á per 36. facioq . 41. hoc

eſt, 5. pro numero reliquo . & c .

V
.

Dati numeri partem , vel partes quafcunque inue.

nire .

· SIT datus numerus 12X + 4. Volo ipfius & , id eſt, i . (qui

do enim plures funt fractiones , colligendæ funt prius in vnam ,

fummam ). Multiplico ti per datum numerum facioque

142120 atque hic numerus conftituit it ,hoc eſt, ;'& datinu

Similiter volo huiusnumeri 24.Multiplico in 24.facioq.4

hoc eſt, 18. & c .

meri 12+ .

VI.

Numerum inuenire, cuiuspars nominata data fit , vel

partes . Hoc est, numerum inuenire, cuius datus quilibet

numerus fit data quauis pars, vel partes .

SIT
E 2

-
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10

SIT hic numerus 12 - duæ tertiæ partes alicuius numeri.Vo

lo reperire illum numerum . Diuido 12, -- per faciog. 24

atque hic eft numerus, cuius faciunt izze

Pari ratione volo inuenire numerum , cuius hic numerus 3, fit .

Diuido 8 per facioq. 49, hoc eſt, 10. atque hic eft numerus,cuius

faciunt 8. & c .

DE REGVLA ALGEBR AE .

Сар. VII.

Regula Al

gebra .

BSOLVTO Algorithmo numerorum Coffico

rum , ordo iam poftulat & locus , vt celeberrimi

Algebræ regulam exponamus . Occaſione enim

huiusomnia, quæ hactenus tradita ſunt denume

ris Coficis , planiora fient , & reliqua , quæ ad

perfectiofem huius regulæ cognitionem requi

runtur , declaranda erunt . Neque enim omnia ,

vt debent, explicari poſſunt,niſi occafione accepta a partibusregu

1x Algebræ , ve ſuo loco dicemus. Regula igitur Algebræ , quam

alij ſcriptores in plures diftraxerunt,huiuſmodi eft .

Pro numeroincognito in quafione ponatur radix una

hocmodo , id . ( Pollunt etiam interdum plures radices

ponihoc modo 2 re . vel 3 se ,dc.vel alius quidam nume

rus,pro commoditate quastionis propofitæ :) Quæ iuxta

quæftionis tcnorem examinetur, donec Aequatio aliqua in

ueniatur : Hæcreducatur ſi reductioneopus fuerit : Dein

deper numerum characteris Cofficimaioris diuidafür relia

quusæquationisnumerus. Nam vel Quotiens ipfe eritnu

merus, qui quærebatur, pretium fcilicet radicis in princi

pio pofitæ , vel certe radix aliqua Quotientis numeri nu

merum , quiquærebatur , notum reddet. Pulchreautem

diuifor fuo charactereCoffico demonftrabit,quando radix

** Quotiente , e quanam fit extrabenda .

HABET autem regula hæc quatuor partes . Prinia eſt Inuentio

Aequationis : Secunda, Reductio Aequationis inuentæ : Tertia ,

Diuiſio alterius numeri Aequationis per numerum maioris chara :

Eteris Coffici: Quarta & vltima, Extractio adicis alicuius ex

Quotiente .

HARVM duæ funt omnino neceßarix , nimirum Inuétio Aequa

tionis ,
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tionis , & Diuifio . In omni enim quæftione per hanc regulam fol

uenda inucnienda eft Aequatio fiue Aequalitas inter duos nume

ros , & Diuifio inftituenda .Reliquæ dux , nimirum Reductio Ac

quacionis , & Extractio radicis ex Quotiente,non omnino funtne

ceffariæ . Neque enim omnis Aequatio inuenta reductionem exis

git, neque femper ex Quoriente radix extrahenda eft,vt ex ijs, quz

lequuntur , manifeſtum erit . Quid porrò inter vnicam hanc regu .

lam noftram , & multiplices aliorum regulas ( Plures enim alij re pa terletan

gulas præſcribunt ) cap.13.manifeſtum erit .

SED priuſquam omnes has quatuorpartes regulæ fingulatim

pertractemus, rudi quadam Minerua , & obiter regulam ipſam ex

planabimus, hoc propofito problemated .

Inuenirenumerum , ita ut dimidio ipfius, & tertia par.

te ab eo ſublatis , reliquus numerus fit 7 .

PONO huncnumerum ignorum , qui quæritur , effe i ze. ita vt Prima pars

I re , æqualis intelligaturnumero abfcondito', quem inquirimus. regula Alge

Cum enim oninisnumerus ſiue integer, fiue fractus, fiue integer cu bra .

fracto obtinere poffit fecundum locum alicuius progrelionis Geo

metricæ ab vnitate įncipientis, ita vt fit radix illius progreffionis :

confiftit totum artificium huiusregulæ Algebræ in eo, vtinueniat , In quo confs

quamnan progreffionem Geometricam numerus quæſicus confti- stat artificia

tuat ; hoc eft, in quanam progreſſione numerus, qui quæritur, lo- regula Álge

cum vnitatiproximum occupet. Iuxta igitur quæftionis tenorem bra .

examino i ze ,hoc eft , fumo ipfius , & }, hoc eft, ire, & res

quæ partes ſimul conftituunt ze . Auferoze , ex izę , remanet

Aze : Iam fic ratiocinor . Quoniam i ze, pofita eft æqualis toti nu

mero abfcondito , qui quæritur , erit ze , æqualis dimidio totius

numeri, & re , certiæ parti eiuſdem . Et quoniam dimidio ,ac ter.

cia parte ex toto numero ſubtractis, reliquus numerus eft 7 ; fit , vt

re , & ire, hoc eft, re. detractis ex ire , reliquusnumerus,ni

mirum re , æqualis fit reliquo numero 7 , quia fi ab æqualibus

æqualia ablata fint,quæ relinquuntur,funtæqualia . Inuenta eft igi

tur Aequatio , fiue Aequalitasinterne , & huncnumerum 7.atque

ita prima pars regulæ abfoluta eft, quæ ita habet . [ Pronumero inco

gnito in quaftione ponatur ir , que suxia quaftionis tenorem examinetur ,

donec Æquatio aliqua inueniatur . ] Satis autem patet ex propofito

exemplo, qua rationeiuxta tenorem quæftionis Aequatio inuenié

da fit . Eft autem Aequutio, vt hic fumitur, nihil aliud , quam pro- Equatie gato

portio æqualicatis inter duas quantitates , ſiue res varie denomina

tas . Vt in dato exemplo , proportio æqualitatis eft inter 2. & 7 .

quæ duo variè denominantur . Nam cum duæ resæquales dicútur ,

quæ eandem habent denominationem , eft ea æqualitas,fiue æquario

vel falſa, vt cum dico æquationem effe inters, & 7 , aut interze ,

& ze. vel certe identitas quædam ad regulam Algebræ inutilis

prorſus,vt cum dico,æqualitatem cffe, leu aquationem inter 4 ze >

& 420



38 CA P. 1 VIII:

Tertia pars

& 4 re , aut inter 7. & 7. Neceffe eft ergo, vtæqualitas ad regulam

Algebræ pertinens fit inter duas res diuerſorum nominum .

Secunda pars Sequitur deinde in regula . [Hac reducatur, fi reductione opus fuerit.]

regula Álge- Hoc eſt, Aequatio inuenta reducatur, fi res poftulauerit . Quando

bre . autem , & quomodo fit reducenda Aequatio,paulo poft docebimus,

Nunc certum ſit , noftram Aequationem inter re , & 7. non india

gere reductiones

QVARE ſubiungit regula . [ Deinde per numerum characteris Coffici

regula Alge- majoris diuidatur reliquus aquationis numerus. ] Quoniam in omni

bra . Aequatione reperiuntur duo numeri inæqualiter denominati, prx

cipit regula Algebræ , vtper numerum maioris characteris Cofici

diuidatur reliquus numerus æquationis . Non iubet, vt diuifio fiat

permaiorem numerum Coficú , fed permaioris characteris Coffici

numerum . Nam Diuifor in hac regula, dum diuidit, abijcit chara

Eterein ſuum , alioquin Quotiens femper foret vnitas . Cum enim

numerusmaioris characteris Collici, quando a charactere denomi.

natur , æqualis fit reliquo equationis numero, perſpicuum eft, fi al

ter per alterum ita diuidatur , produci vnitatem , propterea quod

numerus quicunque in altero numero fibiæquali ſemel duntaxat

continetur . Cur autem Diuiſor huiuſmodi abijciat ſuum fignum

Coflicum , paulo inferiuscap . 11. dicam , vbihanc diuifionem , quæ

in Algebræ regula præcipitur , plenius explanabimus . In noſtra ,

Aequatione inventa interze , & 7N , maior character Coflicus

eſt ze ,hoc eſt ,maiorem exponentem habet , quam N , cum huius

exponens fit o , illius vero i. Per exponentes enim cognoſcimus,

vter character Coflicus maior fit , velminor . Itaq . diuidendus eft

hic numerus 7 N ,per , relicto charactere ze. fitq . Quotiens 42.

uarta pars
ADDITVR autem tandem in regula . [ Nam vel quotiens ipſe erit

regula Alge kumeras, qui quærebatur,pretium ſcilicet radicis in principio pofita ,velcerte

bra .
Tadix aliqua Quotientis numeri numerü ,quiquerebatur,notum reddet,dc.]

Quando, & quæ radix Quotiétis manifeftet numerum incognitum ,

quiquæritur, perpulchre docetmaior character Coflicus,per cuius

numerum Diuiſio inſtituitur, vt proprio loco docebimus : In pro

pofito noftro exemplo non eſt extrahenda vlla radix, fed ipfe Quo

tiens offertnumerum , qui quærebatur . Itaq. numerus,qui in pro

blemate proponitur inueniendus,eft 42.verſacurq . propofitum pro

blema in progreſſione Geometrica ab 1. incipiente , in qua nume.

rus vnitati proximus eft 42. qualis eft hæc .

T. 42. 1764. 74088. 3111696. & c .

In hac enim fola apparet, veram elle vltimam æquationem inuenta

inter 1, 2 & numerum 7. Iam vero ſi huius numeri 42. inuenti ſu:

maturs nimirum 21. & . videlicet 14. atque hæ partes ex ipſo

numero 42. detrahantur , fit reliquus numerus7.id quod in quz

ftione propofita defiderabatur .

ATOVE hocmodo, inuento numero , quiinquirebatur , & vni

radiciponebaturæqualis, inftitui poteft examé,fiue probatio ,iuxta

problematis , vel quæſtionis,propofitæ tenorem . Sed problematę

propo
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propoſito, & explicatione regulæ pingui,vtdiximus,Minerua,ab -...60gire,sony

foluta , declarandæ funt deinceps ſingulæ partes regulæ exquifitius,

ac clarius, vt facturos nos paulo ante recepimus . , & i

DE AEQVATIONVM VARIETATE.

Сар. IX .

ATIS conftat ex ijs , quæ dicta funt, vtex pofin

Bastione I ze , fi ea examinetur fecundum exempli

pronunciationem , æquatio inter duos numeros

inuenienda fie : Nunc autem de hac æquationes

plura dicenda erunt , vt intelligamus a quotnam

modis vna eademq.æquatio poffit variari.Inuen

ta enim æquatione aliqua, poterunt ex ea pluri

mæ aliæ conftitui. Vt in ſuperiori exemplo,inuiềnta eft æquátio in

terre , & 7. Et quoniam ponebatur r zegæqualis torinumero in-.

ueniendo, fit vt & , hoc eft , re & re , hoc eft , 7. aquentur ,

vniradici, ita vt æquatio fit inter sze + 7 , & ize , iuxta hanc có

munem ſententiam . Omne totum æquale eft omnibus fuis partibus

fimulfumptis . Sic etiam fi ze, dematur ex ime, & 7, ex toto nu

-mero 42; inuenta erit æquatio inter { re , & 35. & c .

SED vt accuratius varias æquationum commutationes cogno

ſcamus , fciendum eſt, omnem calculum ,qui in hac Algebía regu

la inftituitur, fieriper lineas, fuperficies, atque corpora , quæ pro

grediuntur fecundum proportionem aliquam Geometricam ab vni

tate inchoatam , vt fupra diximus. Appofite igitur variæ æquatio

nes ex hac fequenti figura Geometrica intelligipoffunt.

Eft enim i ze , linea quædam par

- tium fub certo quodam numero ,

ooo
feu ſeries quædam rerum quart

cunque ſub numero aliquo de

terminato . Vt in hac figura qua

drangulari, ſex lineæ longitudi
ο ο ο ο ο ο ο ο ο ο ο ο

nis , quarum quælibet partes ha

bet 12; fimiliterq. duodecim li

nex latitudinis , in quarum qua

libet reperiuntur partes 6 , vide

re licet . Videsautem primo , vt 6xe , longitudinis æquentur huic

numero 724. quia ſex tineæ., ſeu 6 ze ; longitudinis,complenttotam

figuram continentem partes 72. Deinde cernis, vt 1 2 ze , latitudinis

cidem numero 72 , æquales fint. Totam enim figuram habentem

partes 72, conftituunt 12 ze , latitudinis , ſeu 12 lineæ latitudinis ,

vt patet . Sed in exemplum ſumamus 12 ze, latitudinis, vt æquario

fit inter 12 2 & 72. Et quoniam , fi ab æqualibusæqualia auferan

tur ,

O

оооо 0 0 O

00 00

o
o
o
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Varia permu-tur, quæ remanent, æqualia funt; fi ex vero quenumero æquationis

sationes aqua -auferamus 4 ze ,remanebit adhuc equatio inter 8 z , & 72 — 42 .

froniem , Ní8 ze, latitudinis in figura fuperiori continent partes 48. at 4 ze ,

faciunt 24. Sublatis autem 24 , ex 72. relinquuntur 48. Simili

ter , quoniam fi æqualibus æqualia addantur , quæ fiunt , æqualia

funt; ſi vtriq ;partihuius vltimææquationis inter 8 z , & 72-47€,

addimas 10. inueniemusæquationem inter 8 net 10 & 82-4 ē.

Nam 8 zet 10, faciunt 58; & tantundem efficiunt 82—4 2e,vt con

Atat . Quod fi rurſus vtrique parti huius æquationis inter 8 zet 10 ,

& 82-4 re , auferamus 4 ze, remanebit æquatio inter 4 zet 10,&

82 - 8 ne . Nam ex fuperiori figura vtraque pars conſtituit 34. Ita

quoque fiex huiusæquationis vltimeparte vtraque detrahamus io.

confticeretur aquario inter 4 re , & 12 - sre . Vtraque enim pars

facit :24. Atque hac arte ex yna æquatione inuenta lexcentæ alix

poffunt conſtitui, non variato valore , fcu pretio vnius radicis . ;

SVMMA autem huius variationis in hoc præcepto conſiſtir .

Pracepix vt "? Virique termino Æquationis idem commune aidatur,autab vtroque ide

riandi quam --commune fubtrahatur; aut certe Werque terminus per eundem numerum

cunqueaqus- multiplicetur, diuidarurve. Tra enim remanebit illaja equatio fub terminis

tionem , -mutasis ,

2

- IN qua quidem Additione , Subtractione ,Multiplicatione , ac

Diuifione in memoriam reuocanda funt documenta illa , quæ de fi

gnis iftist, & * , tradidimus . Variatio fuperiorum æquationum

facta eft per additionem , & ſubtractionem ciuſdem numeriab vtro

que termino æquationis : Nuncfubijciemusalterum exemplums

-multiplicationis, & diuifionis . Sit igitur ex eadem figura ſuperio

ri inuenta æquatio inter 3 re + 12, & 72-72 . Quod fi vtrunque

terminum multiplicemusper 2, efficiemus æquatione inter 63e + 24

- & 144 ---14 2.Nam vterque terminus facit 6o. Sic etiam ,fi vtrun

que terminum huius pofterioris æquationis diuidamus per 6, pro

dibit æquatio inter i set 4 , & 24 ,-3 ; v . Vt perſpi

-cuum eſt .

DE REDVCTIONE AEQVATIONIS.

Сар,
X.

VANDO in folutione alicuius quæſtionis ad

A equationem deuentum fuerit, ita vt per numerú ,

maioris characteris Coffici reliquus Aequationis

nutherus diuidinon poffit , vt regula Algebræ præ

cipit ; reducenda eft Aeguatio inuenta prius, quam

Diuifio inſtituatur. Tunc autem Diuifio fieri non poteft,cum maior

chara



CA.' P. ' X. 41

character Collicus, per cuiusnumerum fieri debet diuiſio , vel non

folus ponitur in altera parte æquationis, vel etfi folus ponitur , ta

men in reliquaquoque parte idem character repericur, vt ex his

exemplis perſpicuum fiet . Sit inuenta æquatio inter 9 2e - 12, & Varia eguse

42. Hic vides diuifionem fieri non poffe per 9 , numerum videlicet siones redusă

maiorischaracteris Coffici ze , quia non folum 9 re ,conftituunt al- da .

teram æquationis partem , fed o zem 12. Sic quoque , fi æquatio

fuerit inter 9 re , & : 72 - 3 ze ; non poterit diuifio fieri per9 , nu .

merum fcilicet huius characteris ze ; quia licet folus hic numerus

92e , occupet alteram partem æquationis,idem tamen character se ,

in altera quoque parte æquationis reperitur . Similiter inuenta

æquatione inter 9 ze + 12, & 78 — 23 , diuiſio nulla fieri poteft ,

quod in vtraque parte æquationis reperiatur & character hic re , &

hic N. Idem iudicium de alijs æquationibus huiuſmodi habeto

qualis eſt inter 1 3 3 , & 108. Item inter 18 --- 48, & 8 r . Ité

inter 108+82 , & 23. 12 22 + 60. & c. Omneshæ æquationes Æquationes

in quibusvalor radicis eſt 12.:& fimiles aliæ , reducendæ ſunt ad ira reducenda

alias,in quibusmaior character Coflicus in altera parte æquationis funt,utmaior

folus ftatuatur, & in altera parte amplius non reperatur, & in qui- chara&ter for

bus nullus character Coflicus bis ponatur . Fit autem hæc reductio litarie in van

per variationem illam , feu permutationem particularum æquatio- parte pona .

nis, qui in præcedenti cap.defcripfimus.Vcæquatio inter 9 e -- 12, iur, dc.

& 42, reducitur per reſtaurationem huius diminuti-12, hoc eft, Reductiones

per additionem huiusnumeri 12 ,ad vtramque partem , ad hanc in- variarü equa

ter 9 ze, & 54. Ita etiam æquatio inter 9 ze, & :72-3re, per se tionem .

ftaurationem huius diminuti - 3 re , hoc eft, per additionem 3 se ,

ad vtramque parcem , reuocatur ad æquationem inter 29e , & 72.

Parirationeæquario inter 9 set 12, & 782ze', primo per re

ftaurarionem diminuti huius - 22 , feu additiònem 2,2e,ad vera

que partem , reduciturad æquationem inter II met 12, & 78. SCH

cundo hæc per tranſpofitionem huiusadditi + 12, hoc eft, per fubi

tra &tionem 12 , ex vtraque parte , reducitur ad æquationem inter

11:24 , & 66. ;

RVRSVS æquatio inter ! 3-3re , & 108, reducitur per reftau .

rationem diminuti huius---33 ,ad æquationé inter 1% , & 32e +108 .

vtrique enim parciadditæ funt 3 ze : Sic etiá æquatio inter 18-489

& 8 ze,reducitur per reſtaurationem huius diminuti --- 48,hoc eft ,

per additionem 48. ad vtraque parté, ad iftam inter 15 , & Sré +48.

Deniqueæquatio inter 108 + 852 , & 23-1272 + 60, reducitur pri

mo per reſtaurationem — 127e , adæquationem inter 108 + 2022 , &

28 + 50. Secundo hæc per tranſpofitionem +60, id eft,per ablatio

nem 60 , ex vtraqueparte , reducitur ad æquationem inter 2 % , &

203e + 48. Itaq. omnis reductio equationum ,vt expeditior fiat,ini

tium ſumere debet a reſtaurationediminuti, fi quod fuerit,hoc eft,

numerus ille , quihoc fignum gerit , vtrique parti æquationis

addi debet . Deinde tranſponendus eft numerus fignum + geftans ,

ex vna parte in alteram , hoc eft, ex vtraque parte eft detrahendusi

F Quze
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Secundi preo

Quæ quidem reſtauratio, feu additio , & tranſpoſitio ,feu fubtractio ,

quamuis recte fiat per regulam addicionis , & fubtractionis , vt ex

dictis patet, tota tamen ars reductionis continetur in his duobut

præceptis : quorum primum eft .

Primum pra . Quicquid tranfponitur ,muiat fignum . Hoc eſt, particula æquatio

ceprum redu nis habens fignum , tranſpofita in alteram partem acquirit fignú

tionin . + ,nimirum additur alteri parti . Particula vero gerens ſignum +

tranſpofita mutat + in , id eſt , ſubtrahitur. Quod quidem in

omnibus reductionibus præmiſlis obſeruatum eſt . Quod fi particu

la illa , quæ tranſponitur, habuerit fimilem denominationem in al

tera parte , in quam eſt tranſponenda , vſurpandum erit fecundum

hoc præceptum

Eadem figna ſubtrabunt, diuerſa vero addunt. Hoc eft , fi particula

ceprum redu- æquationis tranſponenda gerens ſignum quodcunque ex his duo
hionis .

bust-, habuerit in altera parte æquationis numerum maiorem

eiufdem denominationis cum eodem ligno, fubtrahendus eſt nume.

rus illius partieulæ ab hocnumero , relinquendumq. eft idem fi:

gnum , quod habetnumerus; & quo fit ſubtractio : Vnde inchoanda

erit tranſpoſitio aminori numero . Si vero particula transferenda

hàbuerit in altera parte numerum eiuſdem denominationis cum

oppofito ſigno , addendus eft numerus illius particulæ huic nume

ro , relinquendumq. eft idem fignum , quod habet numerus, ad qué

fit additio . Atque vt ytriuſque regulæ vfusmelius intelligatur, re

ducemus adhuc vnam aut alteram æquationem . Sit æquário inter

6.2 = 10, & 10:22—34. quoniam igitur numeri 10. & 34. habét

idem fignum , propterea, vtminor 19 ,transferatur , auferendus

eft numerus 10 , ex:34:atque ita remanebitæquatio inter 6 re , &

102 24. Rurſus quia numeri 102 , & se, idem habent fignü

+ ; idcirco minor 6 zė , a maiori 10 ze ,aufertur,vtmaneatæquario

inter o ze , & 4 ze - 24.Denique tranſponendo — 24,erit æquario

inter 24 , & 4 se. Sit rurſum æquatio inter 54 + 42 , & 136ze

+ 36. Primum quia + 4 2 & 67 , diuerſa ſigna habent, pro

pterea adduntur 4 ze, ad 6 zę, vt fiant - 10 re . litq .æquatio inter

$ 4 , & 13-102 + 30. Deinde quia 84 , & + 30, idem fignum . +

habent, ideo fubtrahuntur 30, a 54 , vtmaneatæquatio inter 24, &

18- 107€. Tertio tranſpono --- 10 re , vt ſit æquatio inter 18 , &

10 zet 24. & fic de cæteris ,

Summareds ITAQVE colligitur ex ijs, quæ diximus, totum negotium redu ,

& ionis .
&tionis in tranſpoſitionc particularụm effe pofitum ; Tranſpoſitioné

autem iftam ex proxime dictis documentis pendere . Oblata enim

æquatione aliqua , in qua numeruscharacterismaioris Coffici non

ſolus vnam partem æquationis conftituit,ſed ei coniunctus eſt alius

numerus Cofficusminoris denominationis , transferendus eft hic

in alteram partem , iuxta præceptum quidem primum , fi in altera

parte, in quam transfertur,non reperiatur numerus ejuſdem deno

minationis :-At vero ſi altera pars æquationis , in quam fieri debet

bæc tranſpofitio , habuerit eiuſdem denominationis numerum , pers

agenda
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agenda eft hæc trarfatio iuxta alterum documentum , quæ cmnia

in ſuperioribusexemplis obſeruata eſſe vides. Denique eouſque

continuanda eft æquatio , addendo , auferendo , & tranfponendo ,

quoad maioris characteris numerus in vna parte folitarius confpi

ciatur .

VOI.O autem ftudiorum hoc loco eſſemonitum , hæc duo præ- Securior eso

cepta ſolum inuenta eſſe pro compendio reductionis . Nam qui ad- reductio fine

ditionis & fubtractionis regula vult effe contentus , poret citral Hasbüs prece .

omne incommodum illis carere . Quod etiam nonnullis confule- pris pradtais

rem , ne hæc præcepta cum præceptis additionis , & fubtractionis

confundant, id quod fæpe accidere folet , præſertim tyronibushu

jusartis .

SED agamus iam de reductione illarum æquationum , quæihter Reduktioaqua

Minutias reperiuntur. Omnis autem eiufmodi æquatio reducitur tionum inter

ad æquationem integrorum per multiplicationem in crucem . Sit Minutias,

inuenta æquatio interhas Minutias 112 15.Multi- inter numeros

plicentur in crucem , nempe numerator prioris Minutiæ in deng- Cofficos irra

minatorem pofterioris ducatur , & denominator
prioris in nume- tionales , o

fatorem pofterioris s eritq , facta æquacio inter 93 + 36 és & numeros abfo

1803-990 re . Hoc eft , per abbreuiationem
characterum , inter Lures inuak

9.2 + 36, & 1802-990
. & perabbreuiacionem

numerorum
,in time,

ter i zet 43 & 26 net110. Quod fi fiat reductio per tranſpohtia

nent, vt nuper tradidimus, erit eadem , häaæquatio inter 1943

.

SIC æquatio inter 427 & 1210 Sreducitur,per multiplica

tionem in crucem ad hanc inter 88+ 36 , & 2 * 5826. Quæ fi

per tranſpoſitionem reducaturgerireadem æquatio inter 66 bet36

& 12.3.
cirinya

QVOD fi æquatio inuenta fit inter hanc minuciam 18te &

quamcunque aliam rem , vt libram , vel vntiam , vel horam , vel gra

dum , velminutum , & că ſumenda eft hæcrestanquam integrum ,

aliquod, & pro ea vnitasconſtiruendæcauialia vnitasſupponatur,

Yt fiat fractio . Vnde in dato exemplo erit æquatio inter 12*** &

i quæ per multiplicationem in eracem reduceturadäquationen

inter 628 , & 186 tijevic TN75.11! (1 797.

DEMONSTRATIO reductionis æquationú inter Minutias, per- Demonftratio

facilis eft . Quoniam enim duæ Minutiæ ponúntur æquales s erit reductionis e

eadem proportio numeratoris Miautiæ prioris ad denominatorem quationi in .

eiufdem , quæ numeratoris Minuciæ pofterioris ad denominatorem ter minutias,

ciufdem . Quarc fi Mipuriæ per crucem multiplicentur, hoc eft,pur

meratorprioris Minutix in denominatorem pofterioris ducatur, &

denominator prioris ip numeratorem pofterioris nempe primus

nnmerus in quartum , & fecundus in tertium , producti eruntnu

meriæquales: atque adeo Aequatio inuenietur inter illos numeros

productos . Quod erat demonitrandum .

QVO pacto autem æquatio inter numerum Coflicum irrationa

lem , & numerum abſolutum , vt inter 18 24 22. & 12. vel inter

F 2 1810 % .

& 114
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equitio , per

1810 8. & 20. reducenda fit , docebimus ad finem cap . 26. vbi de

huiuſmodinumeris acturi fumus .

Chara &teres, SI occurrat tandem æquatio , in qua nullus ſit numerus abſolu

abbreuiandi cus, abbreviandi erunt characteres.Coflici, vt cap . 7. docuimus.Vt

funt , viha- æquatio inter 2 3 , & 12re , reducenda ett ad æquationem inter

beaturnumem . I ne , & 12.

tits abſolutas.. SIMILITER « quatio inter i rre , & 1 B + 3515688 , reducen

112 vna parte da eſt ad æquationem inter 1 3 , & 12+ 35156.

egwalionis . Item æquatio inter 18 , & 188 + 35156ce , reducenda eft ad

æquationem inter 1 % . & ize + 35156.

Item æquatio inter 1 83. & ire + 35.156 % , reducenda eft ad

æquationem inter 1 3. & Izet 35156 .

of 19- Item æquatio inter I re . & 13 + 351562€ , reducenda eft ad

nos aquationem inter 1 3. & 12 * 35156. & fic de alijs huiufmodi .

* VERVM hicabbreuiatio non eftomnino neceffaria , vt in cap .

-iz. dicemus ante excractionés radicum numerorum Coficoruin

fimplicium .

Redměda eft
POSTREMO fi facta reductioneæquationis, vtmaior character

Coficus' ponacur folus iex altera parte æquationis , qui maior ſit

diuifionem ,ut quam ae, qualis eft x ,velte , vel , & e.diuidendi erunt omnes

numerusma
numeriæquationis per numerum illiuscharacteris Coflicimaioris ,

joris characte
fi non eft vnitas; ita vt vnitas ab illo charactere Coffico denomina

ris ſolitariè potaæqualis fit alteri parciaquationis .Vtfi æquatio fit inuenta inter

forms fit vni- 4 , & 8 ze + 96. diuidendi erunt finguli numeri per 4.vt reducak

tur æquatio ad æquationem inter' * . & 2 12 +24.

it Item æquatio inter 42 3. & 66 2+ 36.reducenda eſt per diniſio

nem ad æquationem inter o B. & 512+ 3. & C ] ! ''

RATIO huius reductionis obſcura non eſt . Cum enim finguli

mimeri pereundem numerum diuidantur',nempe per numerumi

maioris chara& eris Coffici, habebunt Quotientes eandem propor

tionem , quam numeridiuifi'. Quam ob rem , quemadmodum inter

numeros diuifoss, ita & inter QuocientesAequatio ineceffario re

perietuir . 1931 ipsing.07 3x30-35moh.78

CAETERVM hæc reductio fiet , fi iuxta tenorem regulæ Alge

bræ diuifio inſtituatur per numerum maioris characteris , ipfo cha

7. Tactere abíecto , retentis tamen characteribusnumerorum ,qui diui

duntur , vt cap . infequentidicetur: adeo vthæc reductio , de qua

proximè diximus , ſuperuacanea effe videatur, quandoquidem Die

uifio , quæ in regula Algebræ præcipitur, eam nobis exhibeat.Quia

tamen alij auctores eam reductionem neceſſariam effe docent, libuit

cam etiam hic explicare , quamuis , vt diximus y cam diuiſio iuxta

legem'regulæ Algebra ,commodiffimèquoqueofferattimetro
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DE DIVISIONE, QVAM PRAECIPIT

regula Algebræ . Cap. XI.

ACTA reductioneæquationis,vbi id res poftulat, Explicatio pla

quemadmodum cap . præcedenti docuimus , præ- nior diuifio .

cipit regula Algebræ , vt per numerum maximi nis, quam re

characteris Coſſici, abiecto charactere, corus reli- gula Algebra

quusæquationis numerus diuidarur , vna cum pracipit.

characteribus Cofficis . Eft auté hæc diuifio com

pendium quoddam regulæ illius aureę proportio

num , quam trium appellant. Nam fi exempli gratia 7 z . aquales

fint huic numero 42. inquirendum eft,cui numero 1 ze.xqualis fic.

Quare itixta doctrinam regulæ trium ,multiplicanturinter fe 42, &

1 re , producunturq. 42 ze, quibns diuifis per 7 % , prodeunt6. pro

æftimatione vnius radicis . Quando enim Cofficus numerus per

numcrum Coflicum eiufdem chara'teris diuiditur , produciturnu

merusabſolutui ,vtex ijs conftat, quæ cap.ş. fcripfimus ; quia ni

mirum exponentesæquales funt,ac proinde detracto vno ex altero,

remanet o , exponensnumeri abfoluti . Hinc eft , quod regula Al

gebræ abfoluce docct ,per numerum maioris characteris Coffieidi

uidendum effe alterum numcrum æquationis . Nim hac tatione

idem numerus producitur , qui per proportionum regulam produ

ceretur . Vt ex propofito exemplo conftat. Idem enim numerus

producitur ex diuiſione 42 ze , per 7 2e , qui ex diuiſione 42, per 7 .

SIMILITER fi 12 % , æquales fint66 jet 36 , inquirendum eſt ,

cui numero æqualis fit i 3. Quaremultiplicátur inter ſe 6634 +36.

& 1 % , producunturq.66 11+ 36 : quibus diuifis per 12 % , vt iu

bet regula trium , proueniant įre + 3. pro pretio vniusZenfi,feu

quadrati . Idem hic numerus producetur, fi per 12 sabiecto prius

charactere hoc 8 ; diuidantur 66 ze + 36. vt conftat: propterea ait : ;

Tegula Algebræ ,per numerum maioris characteris Coffici diuiden

dum effe fimpliciter reliquum æquationis numerum , ne fongior .

operatio per regulam trium inftituatur. Eodem modo fix &

62+ 13.æquales fint , quærendú eft , quanta fitæftimatio vnius

Zenfi vel quadrati . Quodquidem fiet , iuxta legem regulæ Alge

bræ , diuidendo fingulos numeros per , numerum fcilicetmaximi

characteris . Qua ratione inuenietur æquatio inter 18. & 183e + 40.

hoc eft, pretium 13.erit 18 re-+ 40.

: . Item fi æquatio inueniatur inter 3x02 . & 600 ce + 10368 indaa

gandum eft pretium vnius zenficubi. quod per regulam trium fiet,

fi dicatur . $i 3 Fte . dant 600 +10368. quid daßit 1 re : Multi

plicando enim 'duos pofteriores numeros inter ſe , producetur nu

merus 600 CPE + 10368 36.quo diuiſo per primum numerum ,

vide

/
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videlicet per 3 te . fiet Quotiens 200 ce + 3456. eritq. æquatio in

ter izce & 200 e + 3456. quæ facilius inuenitur,fi finguli nume,

ri huiusæquationis inter 3 Kle. & 600 ce + 10368. diuidanturper

3. nimirum per numerum maioris characteris , vt ad finem antece

dentis cap . fcripfimus . Ita enim opusnon eritadhibere regulam

trium : fed fatis erit ,vt per numerum maioris characteris , abiecto

charactere, fingulinumerialterius partis æquationis vnàcum cha

racteribus diuidantur, vt regula Algebræ iubet ,

QVOD fidiuiſor fuerit vnitas denominata a maiore charactere

Coflico , non opus eft diuifione, quoniam vnitas diuidens nihil no

uiproducit . Vt fi18,æqualis fit 3 ze + 18. & c. Quare operæ pre

tium eft, vtæquatio reducatur, ita vt numerus maioris characteris

fitvnitas , quemadmodum ad finem præcedentis cap.docuimus .

QVOD autem ,quando vnitas denominatur a maiore charactere ,

diuifione non fit opus , liquidò conftat ex regula trium .Nam in

hac æquatione inter 1 3. & 3 ret 18. fi dicatur . Quando i 3. dat

3 ze + 18. quid dabit 1 3 ? erit identitas, & nugatio . Nam ex multi

plicatione 3 ze + 18.per i 3. fit numerus 3 ce + 18 % . quidiuifus

per 1. 3. facit 3 let 15. vtex legemultiplicationis , atque diuifio ,

his liquet .

DE EXTRACTIONE RADICVM ,

cuiusmentionem facit regula Algebræ ,

Cap. XII.

D

OCENDVM eft vltimo loco ,quando numerus

Quotiens Diuifionis numerum ignotum ,qui que

ritur, patefaciat, & quando radix aliqua Quotien

tis , & quænam eundem numerum abfconditum

Quando 940 indicet . Quando igitur , facta reductione chara,

Tiens indicat terum Coflicorum ,maior character Coflicus fue

pretium radi. rit ze , tunc numerus quotiens continúo numerú ,

qui quæritur,manifeftum facit . Vt fi's ze, æquales fint 30. facta di

uifione 30. per s. dabit Quotiens, nempe 6, pretium vnius radicis ;

vt ad initium præcedentis cap. dictum eſt . Immò quotieſcunquc

inumerus Coflicusmaioris denominationisæquaturnumero Colli

co proximeminoris denominationis,diuifo numero minoris deno

minationis per maioris denominationisnumerum , dabit Quotiens

valorem vniusradicis, etiamfi non fit facta abbreuiatio characterú :

quia huiufmodiæquatio per abbreuiationem characterum reduci

tur adæquationem inter se & N. Vtfis 6.æquentur 30.8 % , diuiſis

30. per 5. fit Quotiens 6.pro pretio vnius radicis . Nam hæc æqua

tio reducitur ad æquationem inter 5 2 & 30. fi characteres abbre

uientur .
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uientur . Quod etiam ex regula trium manifeftum eft . Nam fi di

catur .Si s 8.dant 30 88. qnid dabit i ze ? multiplicando 303 % .

per i se . fiunt 30 B.quibus diuifis per5.fit Quotiens 6. numerus

abfolutus. Eademq.ratio eft de cæteris numeris Cofficis collater

ralibus . Ratio huins rei eft, quod in omni progreflione Geometri

ca incipiente ab 1. eadem femper eft proportio cuiuſcunque nume

ri ad proximè antecedentem , quæ ſecundi ad primum , hoc eft , ra

dicis ad vnitatemi,

SI vero maximus character Cofficusæquationis, qui ſolus ex yna Quando , do

parte equationis ftatuitur,maior fit, quare ,& numerus abſolutus fit qua radix für

in altera parte,extrahenda eft ex Quotiente radix,quam ipfe chara- extrahenda

&ter fignificat . Vt fi character fit % , extrahenda eft radix Zenfica,fi- quando alter

ue quadrata : fice ,cubica : fi 33,Zenfizenſica: fi Surdenlida, & c . numerorum

Onia in huiufmodi æquationibus ex diuifione inuenitur æftimatio equationis eft

vnius zenfi, vel cubi, vel zenſizenfi, & c. Exempli gratia ,fi æquatio numerus ab

fit inter 23 , & 144—-12 ze ,erit (facta prius diuiſione, vt 1 x qua- folutus ,

lis fit 72-6 re.) extrahenda radix quadrata ex 72-62 . Similiter,

fi æquario fit inter 1 3 , & 6e + 72 , vel 72 + 6ze , eruenda erit

quadr radix ex 6 et 72, vel ex 72 + 6re . Sic etiam ,fi æquatio

inueniatur inter 5 % , & 720. erit , facta diuifione , quærenda radix

quadrata ex Quotiente hoc 144. Item fi 10 re , quales fint 466560,

inuenienda crit , facta diuifione , radix cubica huius Quotientis

46656. & fic de cæteris . Vt autem generaliter fciatur, quænam , Quanã radix

radix eruenda fit ex Quotiente , quando duo numeri Coflici non foi extrakėda ,

collaterales inter fe æquantur, quorum neuter eft numerus abfolu- quando duo

tus , abbreuiandi funt characteres , vt æquatio fiat inter N. & nu- numeri Coffici

merum Cofficum . Vtfiæquatio fit inter 10 sre . & -466560 re . re- non collatera

ducetur eaad æquationem inter 10 re & 466560. Facta ergo diui- les inter fea

fione, eruenda erit radix cubica ex Quotiente 46656. Et fic de cæte- quantur,quo

ris . Ratio eft, quia per diuifionem inuenitur valor vnius cubi , vel rů neuter eft

alterius numeri Cofici, ad quem facta eſt abbreuiatio per chara- numerus ab

eteres . Nam fi dicas. Si lo re dant 466560. quid dabit item facies folutus .

ex multiplicatione fecundi numeriin tertium , 466560 re , quibus

diuifis per 10 re. fit Quotiens 46656. valor vnius (ubi & c .

DENIQVE quando duo numeri Coflicinon collaterales inter Qualis radix

fe æquantur, vt cognofcas, quænam radix , facta diuifione minoris
fut extraheda,

numeri Coſticiper maiorem ,ex Quotiente fit eruenda,etiamſi cha- etiamfi chars

racteres non abbreuientur : vide quot denominationes in progref- feres.non abe

fione Geometrica inter propoſitos duos numeros Cofficos fine in- breuientur .

teriectæ . Nam fi vna tantum eſt intermedia , extrahenda eſt radix

quadrata : fi duæ , cubica : fi tres, Zenfizenfica, & c.

CAETERVM qua arte radices ex numeris abſolutis ſint extra- Extractio ra .

hendæ , copiofe fatis in Geometria practica expofuimus, nunc vero dicum ex nu

explicandum eft, quonam modo ex numeris Cofficis ſint eliciendę. meris Coficis

SI igitur extrahenda eft radix aliqua ex numero Coffico fim- fimplicilus.

plici, fumatur propofita radix illius numeri, relicto charactere, uc fi

abfolutus effet . Deinde exponens characteris eiufdem numeri di

uidatur



48 CA P. XII.

uidatur per exponentem characteris,a quo radix extrahenda deno

minatur, inuenieturq. exponenscharacteris, a quo radix quæfitas

denominabitur. Vt fit inuenienda radix quadrata huius numeri

144 % . Sumpra radice quadrata ipfiusnumeri 144. quæ eft 12. diui

datur exponenshuius characteris ,per exponentem characteris B ,

2 quo videlicet radix quadrata , quæ quæritur , denominatur,nimi

rum 2, per 2. proueniet enim 1, pro exponente characteris re . Eft

ergo 122. radix quadrata huius numeri 144 8.Nam fi hic nume.

rus 12 re, in feipfum multiplicetur , produceturnumerus propoſi

tus 144 % .

RVRSVS fit eruenda radix quadrata ex 144 30€ . Accepta radice

quadrata numeri, nempe 12. diuidatur exponens characteris huius

gre.nempe 6, per exponentem radicis quadratæ , nimirum per a.

reperieturq . exponens 3. cuius character eſt re. Igitur 12 re , radix

quadrata eft huiusnumeri 144 Bce .

SIC quoque radix cubica huiusnumeri64 ce , erit 4.2e.Nams

radix cubicanumeri huius 64,eft 4. & exponente huius characteris

ne , nempe 3, diuifo per 3, exponentem ſcilicet characteris , a quo

radix cubica nomen ſumit , producitur vnitas , exponens videlicet

huius characteris re .

Item radix quadrata huius numeri 25 7 % , erit 5 % .

Et radix Zenfzenfica huiusnumeri 16 38%, erit- 2 % .

Et radix Surdeſolida numeri huius 3288 , erit 2 % .

Etradix Zenfizenſica huiusnumeri 81 8% , erit 3 z . & c.

QVOD fi velnumerusnon habeat radicem , quæ inquiritur, vef

ex diuifione exponentium non producaturnumerus exponens inte .

ger, carebit propofitus numerus Collicus radice illa , quæ defidera

tur. Vtnumerus 25 ce non habet radicem quadratam ,velcubicam ,

quia etiamfi numerus25. habeat radicem quadratam ,nempe5. ta

men ex diuifione 3 ,exponentis ſcilicet huius characterisce , per a;

exponentem quadratæ radicis , prouenitnumerus 1 ; , cuinullus

character refpondet. Rurſus etfi ex diuiſione 3 , exponentis huius

characterisce , per 3, exponentem radicis cubicæ , proueniat 1, ex

ponens characteris huius ze. tamen numerus 25. Caree radice cubi

ca. & c .

Quinumeri
QVOD vero attinet ad exeractiones radicum ex numeris Coffi

Collicicompo- cis compoſitis, & diminutis , ſciendum eſt , tuncſolum poffe certa

Joti habcant via & arte ex eiuſmodinumeris extrahiradices,quádo tres numeri

radices, Coffici æquationis habent exponentes, qui eundem inter fe excel

ſum habeant :hoc eft , qui fint Arithmeticè proportionales . Qua

les ſunt fequentes æquationes.

darbe ;

1.8 .

1.3 .

1.3 .

1.33 .

1.37 .

6e + 72.

72-62e .

1422-48.

18 % + 648.

725-43

Exponentes funt .

Exponentes funt ,

Exponentes funt.

Exponentes funt .

Exponentes funt .

2. 1.0

2. 0. 12

2. I. o .

4. 2,0

d
e
s
e
n

c
a

1.8 %
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6. 3. 0 .

6. 0. 3 .

11

8. O. 4 .

1.3 % . 4333-41616 .
'Exponentes ſunt . 4. 3. ..

1.% be . 2000€ + 3456 .
Exponentes ſunt .

1.kce . 5120-16re .
Exponentes ſunt .

9

1.3ce . Sooce - 156751. Exponentes funt .
6. 3. 0 .

1.7 % 8 . 200038 + 185076881.
Exponentesſunt . 8. 4. 0 .

1.37 % . 214681701–2038
. Exponentes ſune .

1.888 . 2000038-78461119
. Exponentes ſunt . 8. 4. 0 .

1.3.6 . Soss +-39609. Exponentes
funt . 10 , S. 0 .

1.38
7424 --- 2008 . Exponentes

funt . 10. 0. 5 .

1.88 . 20008-999424 . Exponentes funt. 10. S. o. & c.

Quando exponentes Arithmeticam progreſſionem feruantes omnes

funtmaiores quam o. abbreuiandi funt per ſubtractionem minimi

numeri exponentis . Yt hæ fequentes equationes

1.C. 725BB --400e .
Exponentes funt. 11. 7. 9.

1.C3. 200333 + 3456 $ . Exponentes ſuni. 11. 8. s .

1.815 . 2008re-f14336 % . Exponentes funt . 10. 6. 2 .

reducuntur ad has ..

1.3 % . -725-43
Exponentes ſunt .

0 , 2 ,

1.gre. zoöre +3456. Exponentes lunt .
6. 3. 0 .

1.33 % . 2003 + 14336 .
Exponentes funt. 9. 4. O.

Et fic de alijs infinitis dicendum eft . Ita enim facile cognoſcetur,

quænam radix eruenda fit :

QVANDO autem exponentes non feruant Arithineticam pro. Quinumeri

portionalitatem , hoc eft, non habent eundem exceßum ,vt fi æqua- Cofica como

çio foret inter I re , & 45 +-16 . vbiexponentesſunt 3.2.0 . Vel inter fiti no habeat

ive, & voze+24. vbiexponentes funt 3. 1. o nondum eft inuentâ radices.

ars, qua huiufmodi radices certò eruantur ; quamuis Cardanus, &

Nicolaus Tartalea in quibuldam exemplis singularibus inuenerint

æftimationem ynius radicis. Raphaelrawoein Bombellus ex quibuf

dam etiam æquationibus eiufmodi , & alijs nonnullis putat fe in

uenifle , quo pacto eruendæ finit radices . Francifcus quoque Vieta

dicitur demonſtraſſe regulam generalem pro eiuſmodi radicibus

extrahendis : quá quia videre hactenus non licuit, & rationes Bom .

belli obfcura valde ſunt , atque aquariones eiufmodi , in quibus

nimirum plures numeri Coffici quam duo æquantur vninumero

Coflico, ( qualis eſt v.g. æquario inter 132 # 33 + 72 & 34 ) nume

ro fere infinitæ exiftunt, & quz'rarò in vfum veniuot, patiunturg .

ipfo teſte , non paucas exceptiones , contenti erimus in hac noftra

Algebra ijs, quz facilem ,certams, atque exploratam habentſcien

tiam , id eft , explicabimuscantummodo extractiones radicum ex

numeris Cofficis prioris generis , quando nimirum vnusnumerus

Cofficus duobuszquarur, exponentesq. feruant proportionalitatêi

Arith
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Arithmeticam : quippe cum hæ fatis fint ad innumera fere numero

rum ænigmata diffoluenda .

AC primo quidem agemus de extractione radicum ex ijs nume

ris, quorum exponentesſunt 2.1.0, vel 2,0.1, quæ omnes quadracę

ſunt . Deinde vero de inuentione radicum illorum numerorum di

cemus, quorum exponentes ſunt 4.2.0 . vel 6.3.0. yel 8.4.0 . vel 10.

5.0. & c. quæ quidem radices ſuntvel Zenſizenficæ , velZenficubi

cæ,velZenfizenzélice,velZenſurdeſolidę, & c. vtmaximicharacte

resæquationum indicant. Hæ enim æquationes omnes explorată ,

ac certiflimam habent ſcientiam , qua earum radices inueniantur.

Extractio ra HAC igitur arte radices quadratæ eruuntur ex compofitis , fiue

dicis quadra
diminutis numeris Cofficis .

14 ex Coffico

numero com- 1. Dimidium numeriradicum fume .

pofito vel di- 2. Ad huius dimidij quadratum adde, vel ab eodem ſub

minuto .

trahe numerum abfolutum , prout figno + vel

fuerit affectus .

3. Ad buiusſumma, vel reli&tiradicem quadratam adde,

vel ab eadem ſubtrabe dimidium numeri radicum ,

proutradicum numerus figno tvel - fuerit nota

tus . Nam ultima hæc fumma , vel relictum dabit

estimationem , da pretium unius radicis quadratæ .

SIT æquatio inuenta inter 1.8 , & 72-62e . Facta diuifione's

6 ze , per 1, vt iubet regula Algebræ , prodit idem numerus ,

pretium videlicet vnius Zenfi, cuiusradicem ita inueniemus.

Primum ſumo dimidium numeri radicum , nimirum 3 .

Deinde ad huius dimidij quadratum , vt ad 9, addo abfolutum ,

pumerum 72, propterea,quod gerit ſignum + facioq. 81.

Tertio a radice quadrata huius ſummæ 81 , nempe a 9 , derraho

dimidium numeri radicum , puta 3 : Nam numerus radicum figno

– affectus eſt , relinquuntungl 6. pro æftimatione radicis quæſitę .

Quod fic probatur . Si unes et 6 , erunt62,36, quibus fublatis ex

72, remanent 36 , quibus æqualis eft quadratusnumerus huiusra

dicis 6 .

SIT rurſusæquatio inuenta inter 1 3. & 6ze + 72. Inuenienda

igitur eft radix quadrata huius nunieri 6ze + 72.

Primum capio dimidium numeri radicum , puta 3 .

Deinde ad huius dimidij quadratum , vtad 9, addo-72,propter fi

gnum t quod gerit numerus abſolutus, facioq . 81.

Tertio ad radicem quadratam huius ſummæ 81, nimirum ad 9 ,

adijcio dimidium numeri radicum , nempe 3 ; affectus enim eft nu

merus radicum figno t , efficioq. 12 , pro pretio radicis . Quod ita

confirmatur. Cum ire , eſt 12, erunt6re , ?2 ,quibus additis ad 72,

fiunt 144, quibus æqualis eſtnumerus quadratusradicis 12.

SIT
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· SIT denique inuenta æquatio inter 1 3. & 1822–72. Quærenda

ergo eft radix huius quadrati 1834–72.

Primum accipio dimidium numeriradicum ,nimirum 9 .

· DEINDE ab huius dimidij quadrato , puta ab 81 , deduco 72 ,

propter fignum , quod-præponitur numero abſoluto, relinquun

turq. 9.

Tertio ad radicem quadrati huius relicti 9 , hoc eſt , ad 3 , addo

dimidium numeri radícum , vtpoté 9. Gerit namq. numerus radicũ

fignum + . efficioq. 12, pro valore radicis . Quod hac ratione pa

tet . 18 ze , faciunt 216 , fi 1 ze , et 12. ablatis igitur 72, ex 216 ,re

manent 144. quibus zqualis eſtnumerus quadratus radicis inuen

tz 12.

SED hoc loco monendus lector eſt , huiuſmodi numeros Cofli- Qui numeri

cos Diminutos, in quibusnumerus abſolutus gerit fignum , ha- Collicihabeãs

bere duplicem radicem , quæ æquationi ſatisfaciat ,maiorem ſcili- duplicem ra

cet & minorem . Maior inuenitur , vt proximedictum eſt . Minor dicem .

vero habebitur, ſi radix quadrata illius reli &ti ex dimidio numeri Quo pacto si

radicum detrahatur . Vt in dato exemplo poftremo, fi 3 , radix qua- maior,të mi

draca huius relicti 9, ſubtrahatur a 9 , dimidio numeri radicum , re- nor radix ita

linquentur 6 , pro altera radice , & minore huiusnumeri Coſtici ueniatur .

1876—72. Quòd ita conſtat .18 ze, faciunt 108 , ſi i ze , eſt 6 ,abla

tis igitur 7?, remanent 36, quibus æqualis eſt quadratus numerus

huius radicis 6 .

ITAQ. in huiuſmodinumeris liberum erit , tertio loco ad radi

cem quadratam inuentam ex reli&to illo vel addere dimidium nu

meriradicum , vel eandem illam radicem inuentam ex dimidio nu

meri radicum ſubducere . Non tamen femper vtraque radix propo

fitum problema folget,ſed altcra tantum , vt in ænigmate 25.cap. 31.

manifeftum fiet .

SOLVM numerus ille Cofficus Diminutus'habensnumerums

abfolutum figno – affectum . vnicam habet radicem , cuius nume

rus abfolutus quadrato dimidij numeri radicum æqualis eft . Huius

enim numeri ĉoffici radix eft 'dimidium ipſum numeri radicum.Vt

fi æquatio fit inter 1 x , & 122-35.erit radix huius numeri dimi

nuti 123-36 ,dimidium numeri radicum ,nimirum 6 : quia numc

rus abſolutus 36, æqualis eft quadrato dimidij numeriradicum's .

Nam capiatur dimidium numeriradicum ,nempe 6 ; & a quadrato

huius dimidij, vt a 36 , detrahantur 36 , quo facto remaner , cuius

radix quadrata quoque eft o . Siue igitur ad hanc radicem addatur

dimidium numeri radicum , puta 6 , liue ex hoc dimidio radix dicta

tollatur, ſemper inuenietur radix eſſe 6 , quæ æquationiſatisfaciat,

vt conftat .

È X his perfpicuum eft, triplicem eſſe numerum Coficum ,cuius

radix quæritur . Aut enim compofitus eft , cuius tam mumerus ra

dicum , quam numerus abſolutus gerit fignum + ; Aut Diminutus,

cuiusvel numerus radicum ,vel numerus abſolutus ligno - eft no

tatus , vt ex tribus exemplis adductis liquido conttare poteft .

G 2 AGE
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AGE vero , aperianus rationem huius extractionis radicu Geu

metricis demonſtrationibus , vtnon folum experientia , fed etiam

certiffima fcientia cognofcamus, recte bac arte erui radices qua

dratas ex numeris Cofficis compofitis , diminutisve . Repetamus

ergo primum exemplum , in quo æquatio era: inter B., & N

vel ſi reſtauretur diminutum hoc - ze, inter 3 + ze, & N.

Demostratios
SIT AB.latus Zenfi,feu quadrati nobis ignotum ,quod quęritur,

extractionis quo producto ad partes , fumatur recta AC , numero radicum

radici ex Cof æqualis , quçbifariam fecetur ir

ſicis numeris D , ve fit AD , dimidium numeri,

compofitis,die E radicum . Super rectam BD ,com

minutista pofitam ex latere quadrati ignotis

::, & dimidio numeri radicum , de

L K ſcribatur quadratum DF , cuius

HE i diameterBE . Ducta deinde ipfi

DE, parallela AG , que diametri

ſecet in H , ducaturper H , recta

IL, ipf BC, parallela fecansDE ,

in K , occurrensq . recte,que ex C ,

ipfi DE, parallela ducitur , in ...
D A

B
Quoniam igitur AI, KG , quadra

ta funt ex coroll. propof.4. lib.2.

Eucl. erit rectangulum CH , contentum ſub AC, numero radicum ,

& AH , latere quadrati, quod quęritur, valor,ſeu pretium radicum ;

(Numerus enim radicum multiplicatus in valoré radicis producio

omnium radicum valorem , Vt exiſtente vna radice 6 , valebunt

a 36. primi. sze, 30.) atque adeo DH, dimidium pretij radicum , cum çqualia

b43. primi. fine rectangula DH, DL. Cum ergo rectangula DH ,HF, ęqualia

quoque fint , erunt DH , HF, ęqualia integro radicum pretio . Et

quoniam quadratum Al, equale ponitur alicuinumero abfoluto ,

minus valore radicum : vel quia quadratum Al, vna cum valores

radicum , quarum numerus eft Acis ponituręquale alicui numero

abſoluto , erit gnomon GBK , illi numero abfoluto cqualis : qui fi

addatur ad GK, quadratum dimidij-numeri radicum , cognitum eric

totum quadratum DF, a cuius latcre DB, fi auferatur AD , dimidiu

oumeri radicum , yt prçcipit regula , notuin fierlatusAB. Quod eft

propofitum .

SED fumamus iam fecundum exemplum , vbi ęquatio erat inter

% , & ge + N .

SIT rurſusAB, lacus quadrati , quod inquiritur . Et quia poni->

tur 1 % , ęqualis zet. Niperit munerus radicum minor latere AB .1

Sit ergo recta AC, numero radicum çqualis , cuius dimidium AD ;

velDC. Defcripto ex AB, quadgato A Es vna cum diametro BF,du

catur DG , ipfi AF , parallela fecans BF , in G , puncto , per qnod

agatur GH , ipfi AB,parallela . Deinde ducatur Ci , parallelá ipfi)

BE , fecansBF , in K , & GH , in L. Denique per K , agatur MN ,

parallela ipfi AB, ſecans DG , in O. Eruntq. DH , OL , CM1 ,

qua

.
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N

quadrata per coroll. propof. 4 .

lib .2. Eucl. Quoniam igitur re
1 E

ctangulum Al, comprehenfum

ſub AF , latere quadrati ignoti, &

numero radicuộ AC , valor eſt
L

omnium radicum ,vt in prçcedéti H

demonſtratione dictum eft, poni

turq. quadratum AE , ęquale va

lori radicum , vna cum numero 0

aliquo abſoluto , erit rectangulú
M

CE,numero illi abſoluto ęquale . a 36. & 43.

* Et quonian AO , DK , Equalia
А

funt, o necnon & DK, KH ; ęqua

primi .B

b43. primi.

lia erunt'1O , KH . Addito ergo

communiDM , erit rectanguluin AM , gnomoni LBO , ęquale . Sed

AM ,ipfi CE, ęquale eft,hoc eft,numero abſoluto . ( sunt enim , C 43. primi

AK , KE, çqualia , additoq. communiCM , çqualia fient AM , CE )

Igitur & gnomon LBO,numero abſoluto equalis erit : qui fi adda

tur ad OL , quadratum dimidij numeri radicum ,cognitum erit qua

dratum DH , cuius lateri DB , fiadijciatur AD , dimidium numeri

radicum ,vt regula extractionis radicum iubet,notum fiet latus AB.

Quod eft propofitum .

ŠVMAMYŚdenique tertium exemplum ,in quo pofita fuit equa

tio inter 3 , & -N . Vel li reſtauretur diminutuu hoc,-- N , inter

8+ N , & ze .

SIT numero radicum çqualis recta AB , quç bifariam fecetur in

C , & non bifariam in D.Super maiorem partem AD , defcribatur

quadratum ADEF, & perficiatur rectangulum AG . Deinde ex BC ,

dimidio numeri radicum fiat qua

dratum BCHI, cuius diameter

BH, ſecet DE , in K , puncto , per F
E G

quod agaturipfi AB , parallela

İM , fecans CH , in N. Producta
O

quoque IH , fecetAF, in 0 , & I

DE , in P.Eruntq. quadrata DL, K

NP,ex coroll.profol.4.lib
.2. d &

L

NI

rectangulum AH , quadrato CI ; d 36.primi.

squale . Siue igitur quadratum ,

darum , quod queritur,fit AE ,fiue

DL , fiue CI , lemper vera erit

А C
B

equatio , hoc eft , erit x , ęqualis

radicibus minus aliquo numero

abfoluto . vel i % , cum aliquo numero abſoluto equalis radicibus.

Sic enim primum quadratum propoſitum AE. Erit ergo rectangulú :

AG , contentum fub latere quadrati AF , & numero radicum AB ,

valor omnium radicum : Atque adeo cum valori radicum equale

fit quadratum AL , vna cum numero abſoluto , vel quadratum AE ,

æquale

>

D
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æquale fit valori radicum AG ,minusnumero abſoluto , ex hypo

theſi; erit DG ,rectangulum numero abſoluto æquale. Et quoniam

rectangulum DG , rectangulo AK ,æquale eft, quod latera DE, DB,

lateribusDA,DK,æqualia fint, propter quadrata AE ,DL : Eft au

? 43. primi. tem AK, gnomoniPBN ,æquale : (*Cum enim æqualia fint comple:

b36.primi.menta ĆK ,KI;addito communiDL, erit CL, ipfi DI, æquale: Sed

CL, ipſi AN ,æquale eft . Igitur & DI, ipl AN , æquale eric ; addi- .

toq. communi CK , fiet AK , gnomoniPBN , æquale. ) Igitur & DG ,

hoc eſt,numerus abſolutus gnomoni PBN , æqualis erit . Qui ſi av

feratur, vtpræfcribit regula extractionis radicum , ex CI, quadrato

diinidij numeri radicum , relinqueturnotum quadratum NP, cuius

latus CD, additum ad AC , dimidium numeri radicum , conſtituet

latus AD , quadrati AE, notum . Quod eft propofitum .

SIT iam darum quadratum DL, eodem numero radicum , & nu

mero abſoluto eodem manentibus ; Erit ergo rectangulum AL,có

tentum ſub numero radicum AB , & latere quadrati BL , æftimatio

omnium radicum : Ac proinde , cum quadratum DL, vna cum nu

mero aliquo abſoluto , valori radicum æquale fit , vel quadratum

DL, æquale fit valori radicum AL,minus aliquo numero abſoluto,

ex hypotheſi ;erit rectangulum AK , numero abſoluto æquale.quod

cum æquale ſit gnomoni PBN , yt oſtenſum eſt, erit & numerusab

ſolutusgnomoni PBN ,æqualis. quo ablato ex CI, quadrato dimi

dij numeri radicum , notum remanebit quadratum NP, cuius latus

CD , ex CB , dimidio numeri radicum fubtractum , notum relinquet

DB, lacus quadrati datiDL. Quod eſt propofitum .

POSTREMO datum fit quadratum Ci. Erit igitur rectangulum

AI, ſub AB, numero radicum , & latere BI, comprehenſum pretium

radicum propofitarum , quibus æquale ponitur quadratum CI, vna

cum dato numero abſoluto . Vel quibusæquale ponitur quadratum

CI,minusnumero abſoluto . Rectangulum igiturAH , numero ab

ſoluto æquale erit . Quo ablato ex ci,quadrato dimidij numerira

C 36. primi. dicuni, nihil remanebit, cum æqualia fint rectangula AH , CI; at

que adeo nihil addendum erit vel fubtrahendum a dimidio nu

meri radicum , ſed ipfummet dimidium numeri radicum , nem

pe CB, latuserit quadratidati, vt ante docuimus. Quod eſt propo

ſitum ,

Itaq. ſi % .æquetur ze -N. vel æquatio fit inter 3 + N ,

(quod idem eft) ſi radicem numeri , qui relinquitur, ſubtracto nu

mero' abfoluto ex quadrato dimidij numeri radicum , addamus di

midio numeri radicum , inueniemus radicem maiorem æquationi.

propofitæ fatisfacientem : Si vero eandem ex dimidio numeri radi

cum ſubtrahamus , repericmus radicem minorem æquationis pro

pofitæ : Sidenique nunierus abfolutus æqualis fit quadrato dimidij

numeri radicum , erit ipſum dimidiuni numeri radicum radix , que

inquiritur .

Demonstratio PETRVS Noniuscap. 4. primæ partis fuæ Algebræ adducit alias

alia extradtio demonftrationes non minus elegátes, quibusprius inueftigat Geo

nos radică ex metrice ,

& ve
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metrice , quinam quadratusnumerus,vel Zenfus, æqualis fit cuicu- numeris Coffe

que numero abſoluto ,minus quotcunque radicibus , fiue qui vnà cis compoſiris,

cum quotlibet radicibus æqualis fit cuicunque numero abſolu- diminutisve .

to : Vél qui æqualis fic quotcunque radicibus,vnàcum quouisnu

mero abſoluto : Vet denique qui fit æqualis quotcunque radicibus,

minus quolibetnumero abfoluto , fiue qui vnà cum quocunque

numero abſoluto æqualis fit quotlibet radicibus

PROPONATVR ergo primum hic numerus Cofficus55-67 .

Inueniendum eft quadratum huicnumero æquale , atque adeo de

monftrandum , recte ex ſuperioribuspræceptis , eius radicem qua

dratam fuiſſe inuentam . Prius reftituatur ablatum illud --6 e , per

tranſpofitionem , vt fit Aequatio inter 18 + 63€ , & 55. Sit numerus

radicum recta AB , quæ bifariam

fecetur in C , & ex C , erigatur
D

perpendicularis CD , æqualis la

teri illius quadrati, quod numero

abſoluto eſtæquale . ( omnis enim

numerus , etiam non quadratus ,

habet in quantitate continua ra

dicem ,feu latus ,vt propof.22.lib .

6. Gcometricæ Practicæ docui . )

connectaturq. recta BD , cui ex

CB, producta æqualisabfcindatur

A

CE . Dico quadratum rectæ BE ',

EC B

vna cú radicibus propofitis , qua

rum numerus eſt AB , æquale effe

numero abſoluto , cuius latus quadratum eſt CD ;ac proinde idem

quadratum rectæ BE , æquale eſle eidem numero , cuius lacus qua

dratum CD),minusradicibus propofitis , quarum numerus eft AB .

a Quoniam enim quadratum ex BD , æquale eft quadratis ex CD , 247. primi.

CB; eſtq . quadratum ex BD , quadrato ex CE , æquale ; erit quoque

quadratum ex CE*, quadratis ex CD , CB ,æquale . Sed quadrato b 6. ſecun .

ex CE, aquale eft rectangulum ſub AE, BE , vna cum quadrato ex

CB. Igitur & rectangulum ſub'AE,BE, vna cum quadrato ex CB ,

æquale erit quadratis ex CD , CB : ablatoq. communi quadrato re

Etãe,CB ;æquale erit rectangulum ſub AE,BE , quadrato ex CD . Eſ c 3. ſecun .

autem rectangulum fub AE , BE , aquale quadrato ex BE, & rectan

gulo fub AB , BE . Igitur & quadratum ex be, vna cum rectangulo

lub AB,BE, æquale erit quadrato ex CD . Cum igitur ( pofito qua

drato ex BE ) rectangulum ſub AD, BE , numero radicum , & latere

quadraticomprehenſum fit valor radicum , liquido conſtat,quadra

tum rectæ BE , vna cum radicibus datis , quarum numerus eftAB ,

æquale eſſe numero propoſito abfoluto , cuius lacus quadratum eſt

CD , ideoq. idem quadratum rectæ BE , æquale efle numero abſolu

to , cuius latus quadratum eft CD , minus valore radicum , quarum

numerus eft AB. Quod eft propofitum .

EX hacdemonftrationemanifeftum eft, præceptum fuperius re

fte
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de præſcribere modum inueniendi radicem ex numero hoc Coffico

55-67e. Nam fi ad quadratum rectæ CB ,dimidij numeri radicum ,

adijciatur numerus abfolutus,nempe quadratum ex CD , nota fient

3 47. primi. duo fimul quadrata ex CB, CD ,ahoc eſt , quadratum ex BD , atque

adeo & quadratum ex CE.Si igitur ex hoc latere CE,auferatur CB,

dimidium numeri radicum , cognitum erit latusBE, hoc eſt , radix

quadrata, quæ quærebatur .

SIT rurſum Coflicusnumerus 6ze +55. Exhibendam eſt quadra

cum illi æquale , demonftrandumq.recte eius radicem effe extractí,

iuxta præcepra ſuperiora . Sit rurlus recta AB, fecta bifariam in c ,

rumerus radicum , & perpendicularis CD , latus quadratum nu

meri abſoluri, & ductæ rectæ BD ,

æqualis fit recta CF. Dico qua

D
drarum rectæ AE , æquale effe ra.

dicibus dacis , quarum numerus

AB , vna cum numero dato abro

luto , cuius quadratum lacus CD .

b47. primi.
Quoniam enim quadratum ex

BD , atque adeo & quadratum ex

CE, quadratis ex CD , CB, æqua

le eſt ; c Eft autem quadrato ex

6. fecun .
CE , æquale quadratum ex CB ,

А с B vna cum rectangulo ſub AE, BE :

Erit quoque quadratum ex CB ,

vna cum rectangulo ſub AE , BE,

comprehenſum quadratis ex CD , CB, æquale ; ablacoq. communi

quadrato rectæ CB, æquale erit rectangulum ſub AE , BE, quadrato

ex CD ,hoc eſt, numero abſoluto propofico . Quare cum & recian.

gulum ſub AE,AB,latere quadrati,(poſito quadrato ex AE,) & nu

do. fecun. mero radicum contentum fit radicum propoſitarum valor, a ficq.

quadratum ex AE, duobus rectangulis fub AE, BE , & fub AE, AB,

zquale ; perſpicuum eſt , quadratum rectæ AE ,æquale eſle radici.

bus, quarum numerus eft AB, vna cum dato numero abſoluto , cu

ius latus quadratum CD . Quod eft propoſitum .

LATVS autem AE, ita notum fiet ex fuperioribus, & hac demé:

a ftratione . Ad quadratum rectæ CB,dimidij numeri radicum , adda

tur numerus abfolutus,quadratum videlicet rectæ CD ;hencq, nota

47. primi. duo quadrata fimul rectarum CB, CD, hoc eft quadratum ex BD ,

ſeu CE . Quod fi ad latus CE , cognitum apponatur dimidiam nu

meriradicum , nempe rectaAC , noca eric tota AE ,, quæ quæré

-batur .

: SIT denique numerus Cofficus 1825-56, cui inueniendum eft

quadratum æquale, & oftendendum recte inuentum eſſe eius latus.

Sit, vt prius numerusradicum recta AB , fecta bifariam in C ; & re

eta D , lacus fit quadracúm numeri abfoluci ; reſtituaturq. diminutú

hoc, 56, vt fit etiam æquatio inter 13 + 56 , & 18 re . Sit autein

primum recta D ,minor dimidio numeri radicum AC , vel CB . Di

uidatur
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uidatur recta AB, in E , ita vt D , fitmedio loco proportionalis in

ter ſegmenta AE,EB, ex ijs, quæ ex Peletario docuimus ad propor;

13.lib.6.Eucl. a Erit igitur rectan a 17.fexti .

gulum fub AE , EB , quadrato ex

D , hoc eft, numero abſoluto pro
F H

pofito æquale .Dico tam quadrarii

rectæ AE ,quam EB , vna cum dato

numero abfoluto æquale eſſe ra

dicibus propofitis, quarum nume

rus eft AB: ideoq . tam quadratum с JE

rectæ AE , quam EB , æquale effe
B

valori radicum propofitarum ,mi

nus numero abſoluto . Defcriban
K

tur enim ex AE ,EB, quadrata AF,

EK,perficianturg. rectangula AH ,

BL . Eritq. tam rectangulum EH ,

quam EL, contentum ſub AE, EB,numero abſoluto , hoc eft, qua

draco rectæ D , æquale . Poſito igitur latere quadrati AE, erit recta

gulum AH , contentum ſub AB,numero radicum , & AE , lateres

quadrati, valorradicum propoſitarum ; Manifeſtum autem eft,qua

dratum AF, vna cum EH , numero abſoluto ,æquale eſſe valori ra

dicum AH : ac proinde idem quadratum AF,æquale effe valori ra

dicum AH ,minus abſoluto numero EH . Poſito rurſus EB , lacere?

quadrati, erit pretium omnium radicum rectangulum BL , fub AB ,

numero radicum , & latere quadrati EB , comprehenfum Perſpis Ocean

cuum autem eſt , quadratum etiam BI, vna cum EL , abſoluto nu

mero eſſe valori radicum BL,æquale : ideoq. idem quadratum BI ,

æquale etſe valori radicum BL ,minusnumero abſoluto EL.

Vtrumque autem latus AE, EB, ita notum efficitur . Quoniam bs. fecun;

rectangulum ſub AE, EB, vna cum quadrato ex CEæquale eft qua

drato ex AC , vel CB ; fi ex quadrato rectæ AC , velCB, id eft, di

midij numeri radicum , auferatur rectangulum ſub AE, EB,nempe

numerus abſolutus, relinquetur notum quadratum ex CE Si igi

tur latushoc CE, cognitum addatur ad AC , dimidium numerira

dicum , notum fier latus AE ; Si vero idem latus CE , ex CB , dimin

dio numeri radicum dematur,notum remanebit latusEB.

SIT- deinde recta D , æqualis dimidio numeri radicum AC , vel

CB . Dico quadratum ex AC , dimidio numeri radicum , vna cunt

numero abfoluto dato æquale effe radi

cibus propofitis . Defcribatur enim ex F
F G

AC , quadrarum ABS compleaturg.re- i

ctangalum AG . eritq. CG ,quoque qua Icicilio

dratum . Quoniam igitur recta Dşæqua- *

lis ponitur rectæ AC, vel CB , erit qua

dratum CG ,æquale numero abſoluto ; C5:)" eT.211

pofitoq. AC , latere quadrati æquatio
piniwizy ? "

nis, erit rectangulum AG , fub lacere
0 : 11ITO

H АС ,

.
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AC, & numero radicum AB , contentum ,æſtimatio , fiue pretium .

radicum . Liquido autem conftat , quadratum AE , vna cum CG ,

numero abſoluto , æquale effe radicibus AG : ideoq. quadratum

idem AE , efle æquale valoriradicum AG , minus numero abſolu

to CG .

ITAQ. cum recta D ,minoreft dimidio numeri radicum AC,vel

CB, hoc eſt, cum numerusabfolutusæquationisminor eft quadra

to dimidijnumeri radicum , inuenitur duplex radix æquationis. Cú

vero rectá D , æqualis eſt dimidio numeri radicum , id eſt,numerus

abfolutus propoſitus æqualis eft quadrato dimidij numeri radicum ,

eft radix æquationis ipfum dimidium numeri radicum . Neque ve

ro recta D , maior eile poteſt dimidio numeriradicum AC , vel CB.

Nam falſa eſſet æquatio ,cum quadratum ipfius D ,nempe numerus

abfolutus, ex quadrato dimidijnumeri radicum auferri non poſſet,

atque adeo radix , fecundum præceptum traditum , nullo modo in

ueniri .Accedit etiam , quod D , fimaior effet quam AC,vel CB,nó

poffet eſſemedio loco proportionalis inter duo ſegmenta recte AB,

vt patet ex demonſtrationc illa , quam ex Peletario appoſuimus ad

propof.13.lib.6.Eucl. Quare inuenirinon poffet quadratum æqua

tionifatisfaciens .

POSSVMVS cum eodem Petro Nonio artem hanc extractionis

radicum ex numeris Cofficis compoſitis hoc etiam modo propo

nere ,

Alius modus 1. Ad quadratum numeriradicum adde, uel ab eodem fub

extrabể di ra : trabe quadruplum numeri abſoluti,prout figno. + ,vel

- fuerit affestusnumerus abfolutus.
dratam ex nu 2. Ad huius fumma,velrelifti radicrm quadratam adde,

wero.Colico

compofito, vel vel ab eadem fubtrabe numerum radicem , proutra

diminuto . dicum numerus fignot , vel — , fueritnotatus.Nă

vltimahac fumma, vel relictum dabit aftimationem ,

& pretium duplicata radicis quadrata , Quare di

midium ipfiusvalor erit vnius radicis.

SIT enim extrahenda radix ex hocnumero Collico , 786ze .

Ad quadratum numeri radicum , vt ad 36 , addo 288 , quadruplum

numeri abſoluti ; & ex radice quadrata fummæ confectz 3.24 , hoc

eft, ex 18, detraho numerum radicum ,nempe 6 ; remanent . 12,pro

valore duarum radicum . Pretium ergo vnius radicis erit 6 .

RVRSVS ex numero hoc Coffico,6e + 72, eruenda fit radix.Ad

quadratum numeri radicum , vtad 36 , addo 288, quadruplum nu

meri abſoluti , facioq. 324. Ad huiusfummæ deinde radicem qua -l.

dratam , vt ad 18 , adijcio numerum radicum , vtpote 6 , facioq. 24 ,

pro pretio duplicatæ radicis . Vnius ergo radicis pretium erit 12.

POSTREMO inueniéda fit radix huiusnumeri Coflici, 18ze + 72.

Ex

dicem qua

1826 y
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Ex 324, quadrato numeri radicum , fubtraho 288, quadruplum ab

foluti numeri , rclinquunturq . 36. Ad huius relicti radicem qua

dratam , nempe ad 6 , adiungo is , numerum radicum , conficioq.

24, pro duplicaræ radicis pretio . Vna ergo radix erit 12. Quodli

radicem quadraçam relicti illius, nempe 6 , detraham ex 18, nume

ro radicum , remanebunt 12. pro valore duplicatæ radicis minoris;

(Huiufmodi enim numerusCofticus duplicem habet radicem ,vt di

& um eft) Quare vna radix erit 6 .

ATQVE hic modus commodiffimus eft, quando radicum nume- Commoditas

rus impar eft , vel fractus, ne cogamur accipere dimidium illius , huius pofterio

quod ſemper eftnumerus fractus, & c. ris modi exo

RATIO vero huiusoperationis hæc eft . Quoniam quadratum tra &tionis ,

numeriradicum quadruplum eſt quadrati, quod ex dimidio nume- a Schol.pro

ri radicum gignitur,quemadmodum & numerus abfolutus quadru- pol.4.lib.2.

plicatus numeri abfoluti quadruplus eft, fit vt & ſumma , quæ fit b 1. quinti.

ex quadrato numeri radicum , & quadruplo numeriabfoluti , qua

drupla fit fummæ , quæ prius in alio modo operationis conficieba

tur ex quadrato dimidij numeri radicum , & numero abſoluto : ef- cs. quinti .

ficitur quoque, vt & relictum , quod fit ex detractione quadrupli

numeriabfoluri ex quadrato numeri radicum , quadruplum ſit reli

&ti , quod antea fiebat ex detractione numeriabfoluri ex quadrato

dimidij numeri radicum . Quam ob rem radix quadrata huius dSchol.pro

ſumma, velreli&ti, dupla erit radicis quadratx prioris ſummx, vel por.4.lib.2.

relicti. quemadmodum & numerus radicum duplus eſt dimidij nu

meri radicum . Siue igitur ad hanc radicem quadratam adijciamus

numerum radicum , vel ab eadem ſubtrahamus eundem , ' fier quo- e 1. vel s.

que fumma , vel relictum duplum fummæ,vel relicti , quod fit ex quinti .

additione dimidijnumeri radicum ad radicem quadratam in prio

re operatione inuentam , vel ex detractionedimidij numeri radicũ

ex priore radice quadrata . Quare dimidium fummæ huius , vel re

licti pretium erit radicis æquationi fatisfacientis .

QVAM tamen operationem ita quoque Geometricè confirmabi

muscum Petro Nonio . Sit primum ęquatio inter 3 , & N - e ,hoc

eft, fi reftauretur diminutum , inter 3 + re , & N.

PONATVR AB, latus quadra

ti ignotum , quod queritur , quo F

KI E Demonftratio

alreriushurt

producto ad partes A , fumatur
modi extra

recta AC,numero radicum ęqua fionis .

lis . Sumatur quoque ex eadem

AB , ad partes B , protracta , re

eta BD , ipfi AB , cqualis ; & ex

tota CD , defcribatur quadratum
IL

CDEF,vna cum diametro DF,per- O
H

N

ficiaturq . figura , vt vides, ita ve

fimilis fit omnino figurę propof. e P
MG

8.lib.2.Euclidis. Erút igitur,vt in

propoſ.8.lib.2.Eucl. demonſtratú

н 2 eft ,
DA B
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Q

eſt, BP,ML, AG ,GN ,OK, quadrata, & gnomon ODK, quadruplus

rectanguli CG . Quoniam vero AG ,ponitur quadratum ,cuius latus

AB, quæritur , erit rectangulum CM , contentum ſub numero radi

cum AC , & latere quadrati AM , valor radicum omnium . Cum er

go æquatio fit inter 3 + re , & N , erit rectangulum CG , æquale nu

mero abſoluto , atque adeo gnomon ODK , quadruplus numeri ab

ſoluti ; qui ſi addaturad OK, quadratum numeri radicum AC, totú

quadratum CE , cognitum erit ; ex cuius latere CD , cognito ,fi tol

latur AC, numerus radicum , relinquetur recta AD , dupla lateris

AB, quod quæritur, cognita . Quod eft propofitum .

SIT deinde æquatio inter % . & re + N . Ponatur AB , latus igno

cum quadrati, quod quæritur , & AC , numerus radicum . Producta

recta AB , ſumatur BD , ipfi BC , & DR , ipfi AC æqualis ; & ex AD ,

deſcribatur quadratum ADEF ,

vna cum diametro DF , perficia
F K I E curq . figura , vt prius. Erit rur

fum , vt antea , gnomon ODK ,

quadruplus rectãguli KG , & OK;

H L QI , quadrata . Et quia QI , qua :

N
dratum ponitur , cuius latus AB,

quæritur , erit rectangulum QK ,

O contentum ſub. OM , numero ra
2 34. primi. M

dicum , (a eft enim QM , ipfiAC,

æqualis ) & latere quadrati QE ,

valor omnium radicum . Quocir
A B D R

ca cum fit æquatio inter 8 , &

ze + N , erit rectangulum KG ,nu

mero abfoluto æquale, ac propterea gnomon ODK ,numeri abſo

luti quadruplus; quo addito ad OK, quadratum numeri radicum

notum fiet totum quadratum AE ; ad cuius latus AD , cognitum á

addatur DR, numerus radicum (poſita enim eſt recta DR , numero

sadicum AC, æqualis) cognita erit tota recta AR ,quæ dupla eft la

seris AB, quod quæritur . Sienim æqualibusBC , BD ,æquales re

Etæ adijciantur CA ,DR,totæ BA , BR ;æquales fient,atque adeo AR ,

dupla erit ipfius AB. Quod eft propofitum .

DENIQVE fitæquatio inter , & ze - N , hoc eſt, fi diminutum

reſtauretur , inter 3 + N , & je . Repetatur præcedens figura , fitq .

numerus radicum recta AD , & AB, lacus quadrati,quod quæritur,

fit primum maius dimidio numeri radicum . Quoniam igitur QI;

ponitur quadratum , cuius latus AB, inueniendum eft , erit rectan

gulum Aſ, contentum ſub latere quadrati AB , & numero radicum

AD , velAF, valor radicum , Cum ergo æquatio fit inter3+ N , &

ze, erit rectangulum AG , numerus abſolutus , atque adeo gnomon

ODK, ipfius quadruplus, vti prius ; qui fi ex AE, quadrato numeri

radicum dematur, remanebit quadratum OK , notum , cuius lateri

cognito AC, vel DR, fi adijciatur numerusradicum AD , fiet nota

cota AR , quæ dupla eſt lateris quadrati AB, vt prius eft demonſtra :

tum .
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I

tum : Quod eft propofitums.

SIT iam BD , latus quadrati inueniendum dimidio numeri radi

cum minus . eritq. rectangulum AP ,contentum fub latere quadrati

DP, & numero radicum AD , valor radicum . Et quia æquatio eſt

inter 3 + N , & re,erit rectangulum AG ,numerusabfolutus,ac pro

inde gnomon ODK , ipfius quadruplus;qui ablatus ex AE , quadra

to numeri radicum relinquit quadratum OK , eiusq.latus propte

rea AC , notum fier . Quod fi AC , ex AD, numero radicum dema

tur, remanebitnota recta CD , quæ lateris BD , dupla cſt . Quod

eft propofitum .

IAM vero ,fi quadruplum numeri abſoluti æquale fuerit quadra.

to numeri radicum , erit dimidium numeri
E D

radicum lacus quadrati, quod qnæritur . Sit

enim AB,recta numerus radicum ſecta bifa

riam in C ; deſcriptoq. quadrato AD , du

cantur rectæ CF ,GH , fecantes quatuorla

terabifariam , & quadratú in quatuor qua
H

drata æqualia . Si igitur AC , dimidium nu

meriradicum ponatur latus quadrati , erit

rectangulum ÁG , contentum fub latere
A " В

quadrati AH , & numero radicum AB, valor

radicum ;ac propterea cum æqnatio fit inter 3 + N , & ze , erit CG ,

rectangulum numero abſoluto æquale , & quadruplum eius quadra

10 AD, ex numero radicum AB , deſcripto æquale . Siigitur qua

druplum numeri abfoluti , hoc eft , quadratum AD , auferatur ex

AD,quadrato numeriradicum AB,remanebic o . quod fiue addatur

ad AB, numerum radicum . ſiue ab eo ſubtrahatur, nota fier rectan

AB, quæ dupla eſt lateris AC. Quod eft propofitum .

QVOD vero fpectat ad extractionem radicum Zenfizenficarum , Extraétio

vel Zenficubicarum ,vel Zenſizenzenficarum , vel Zenſurdeſolida- dicis zenfizče

rum , quando nimirum numeri Cofliciæquationis , abbreuiatis ta- fice , zenficu .

men eorum characteribus , habent exponentes , qui progreflionem bice, coco

Arithmeticam conſtituant vnam ex his . 4.2.0. vel 4.0.2. vel 6.3.0 .

vel 6.0.3. vel 8.4.0 . vel 3.0.4 . vel 10.5.0 .vel 10.0.5. & c. in quibus

maior character ſemper componitur ex % . & alio charactcre Cofli

co, vt ex numeris exponentibusmanifeitu eſt :extrahenda eſt prius

radix quadrata, propter characterem 3. iuxtamodum hactenus de

ſcriptum ,accommodando omnia ea , quæ de numero radicum præ

cepimus , illi numero , quiaffectus eſt charactere Coffico in illa

parte æquationis , ex qua radix eruenda eft . perinde ac fi æquatio

foret inter tres numeros Cofficos characteribus 8.2e & N.affectos.

Deinde ex hac radice quadrata inuenta , fiue ea rationalis fit , fiue

irrationalis, elicienda eſt radix alia , iuxta reliquam partem chara

Eteris Cofici maioris, relicto hoc charactere 3.(eft enim character

maior Coflicus compoſitus) hoc eſt, eruenda eſi radix denominata

a charactere Coflico , qui in ea parte æquationis cernitur , in qua

duo numeri reperiuntur, & quimedius eft intermaximum chara

Eterem ,
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cterem , & minimum ,fiue N.Vtfiæquatio fit inter 188.& 188 + 648.

extrahenda erit radix quadrata ex hocnumero 188+ 648, propter

priorem partem figni Collici 3.non aliter, ac fi effet æquatio inter

i 3. & 18 ret 648. quæ radix eft 36. ex qua rurſus eruenda eft ra

dix quadrata , nempe 6.ob reliquam partem characteris Coflici,ni

mirum 3. quimedium locum obtinet inter 38. & N. Igitur 6. erit .

radix numeri Coffici propoſiti .

Eodem modo fi fit æquatio inter i Bre , & $ 120-160e. ſumen

da eft prius radix quadrata huius numeri 5120 - 16 Re , & ex hac

elicienda radix cubica . Sic etiam , ſiæquatio habeatur inter 133 % ,

& 10000 33—78461119. accipienda eft primum quadrata radix ,&

ex hac eruenda deinde radix Zenſizenfica . Et fic de cæteris .

QVOD autem ex huiuſmodinumeris Cofticis extrahatur radix

quadrata eodem artificio , quo ſuperius vſi ſumus , perſpicuum eſt .

Nam maximuscharacter Conicus, cum fit compofitus ex . & alio

quodam charactere Coffico fiue fimplici, fiue compoſito , indicat

vnitatem ab eo denominatam efle zenſum , feu quadratum alicuius

numeri a reliqua parte maximicharacteris Coffici denominati, ita

vt reliqua illa pars fit tanquam radix prioris partis. Quare cum hæc

reliqua pars reperiatur quoque in altera æquationis parte,cuiusra

dix inueftigatur,denominari poterit eius numerus a ze, fi numerus

maximi characteris , nempe vnitas , a 3.denominetur: atque adeo

iuxta præcepta tradita recte ex illo numero æquationis radix qua

drata inuenietur . Verbigratia . In æquatione inter Bre, & ceIN .

cum hic character zre . ſignificet zenſum vnius cubi , erit vnus cu

busradix quadrata illius zenfi , ac proinde numerus cuborum in

altera parte æquationis , numerus erit radicuni eiuſdem zenſ . Et

fic de cæteris . Inuenta autem hac radice quadrata , extrahenda eft

ex ea radix a reliqua partemaximicharacteris Coffici denominata ,

quia illa radix quadrata eſtnumerusdenominatus ab illa reliqua

parte ,& non abſolutus. Quemadmodum quivult radicem zenſicu

bicam huius numeri 64. inuenire prius debet eiusradicem quadra

tam , nempe 8. Deinde quoniam hæc radix quadrata non eſt nume

rus abſolutus , fed cubus , cum numerus 64. fit zenſus vnius cubi ,

fumenda erit radicis inuentæ 8. radix cubica, nimirum 2. atque hic

numerus radix erit Zenſicubica dati numeri64.

EXE M P L A DV 0 ,

in quibusoccurruntradices ſurda .

SIT æquatio inter 1.5ce. & 800re - 156751.Dimidium cubo

rum , nimirum 400. quadro , efficioq. 160000. Detraho 156751. &

Teliqui numeri 3249. quadratam radicem 57. ad dimidium numeri

euborum , nimirum ad 400. adijcio , efficioq. 457. cuius radix cu

bica dat radicem Zenficubicam quæſitam , quæ ſurda eſt . Eius cu

bus eſt437. qui ductus in fe facit Zenſicubum 208849. qui æqualis

eft
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eft 800 ce . id eft, 365600.minus 156751. vt patet . Idem ferè con

ftabit , ſi per radicem cubicam numeri 457. in numeris inuentams

agemus .Radix enim cubicanumeri 457.propinqua eft 7 ib. inué- ,

ta per appofitionem duorum ternariorum cifrarum . Eius cubus eſt

10906. & Zenficubus 208422. proximè: quiæqualis eſt ferme

800re , hoc eſt, 105220808 minus 156751. Nam poft detractioné

reliquus fit numerus 208475.qui parum differt a 208422. Cauſa

huiusinæqualitatis eft , quod propinqua illa radix non eft vera ra

dix . Felicius ergo æquatio fuccedit , fi operatio per ipfammet ra

dicem ſurdam inftituatur .

ET quoniam numerus 8oore — 15675 1.duplicem radicem habet,

vtſupra diximus, propterea quod numerusabſolutus figno ---- affe

&tus eft ;maior inuenitur, vt dictum eſt, nimirum radix cubicanu

meri 457.minor verò reperietur, fi ſuperioris numeri 3249. relicti

poſt detractionem numeri abſolutiex quadrato dimidij numeri cu

borum , radicem quadratam 57. ex 400. dimidio numeri cuborum

detrahamus , & reliquinumeri 343. radicem cubicam ſumamus 7.

Huius enim Zenſicubus eft 117649. quiæqualis quoque eſt soore :

id eſt,274400.minus 156751. vtmanifeftum eft . Itaq.maior radix

huius nuineri 80ore - 156751. ſurda eſt, nimirum radix cubica nu

meri 457.minorautem rationalis eſt , nimirum 7. radix videlicet

cubica cubi 343.

SIT rurſus æquatio inter 18. & 892-5. Dimidium numeri radi

cum , nimirum 4. quadro , & ex quadrato 16. demo s. & reliquinu

meri 11. propinquam radicem quadratam 3750 ( quæ inuenta eſt

per appoſitionem trium binariorum cifrarum . ) addo ad dimidium

numeri radicum , vt ad 4. efficioq. radicem propinquam 775 nu

meri propoſiti 8 ze - 5. Eius quadratum elt 53.250 : quod ferè

æquale eſt sze - 5 . quippe cum8-5. efficiant 53125

RADIX minor eiuſdem numeri 871-5. ( Habet enim duplicem

radicem ,propter ſignum - : quod numerus abſolutus gerit , ve ſu

pra diximus) eſt ite quæ habetur, fi reliqui numeri ſuperioris 11.

radix propinqua } ex 4. dimidio numeri radicum detrahatur .

Quadratum radicis . et 2,705. quod ferè æquale eſt 82e - s.

Nam 83-5.conficiunt is:qui numerus illum quadratum fupe

rathoc fracto numero2.om. quiminor eſt, quam var:

FELICIVS quoque æquatio fuccedet , fiper radicesſurdas ope

rari velimus . Nam maior radix eft 4 + 1311. Minor vero 4-1811.

Illius tam quadratum , quam octuplum radicis — 5. efficit 27 + 13

704. hoc eſt , 53 } * . proximè. Huius verò tam quadratum , quam

octuplum radicis --- 5. conficit . proximè, nimirum 27–18704.

Ratio porrò huius operacionis per radices ſurdas intelligetur cap .

23. in algorithmo ſurdorum numerorum ,

.

Multi
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Multiplicationes ita formantur.

✓ 8 il

✓ 8 Ir

4 + ✓

4 + ✓ 3 11

+ 13 176 + il

16 + 18 176

summa . 27 + 7 8 704.

18 176 + 1

16 18 176

Summa . 27 ✓ 8 704.

-

4 t v 3 in 4 - V % 11

8 8

32 + 1 8 704 32 V 704

Demptis 5. remanent Demptis s. remanent

27 + 7 8 704 27 - V % 704

Poſui duo hæc exempla, vt videas ,non minus veram effe regulam

Algebra a nobis traditam in numeris furdis,quem in rationalibu

Quando ali IAM verò , fi quando æquatio occurrat, quam reſoluere nefcias,

quando que. culpa transferendanon eſt in artem Algebræ , ſed in te potius, qui

ftioaliqua no non omnium æquationum ſcientiam perdidiciſti. Verbi gratia . Si

foluitur,culpa incides in æquationem inter i re. & 33 + 22 + 8. & nefcias ex hoc

in Arithmeti numero 38 + 224 +8. extrahere radicem cubicam , culpa erit tua,no

cum ,non au- autem regulæ Algebræ , quæ docet , fi ex illo numero radix cubica

tem in Alge- extrahatur,quæſtioniſatisfactum eſſe . Eft autem radix cubica præ

bram tranf. dicta 4. Nam eius cubus eft 64.qui æqualis eſt tribus quadratis,ni

ferenda eft mirum 48. & duabus radicibus, id eft, 8. & octo vnitatibus . Idem

iudicium habeto deæquatione inter I re. & 1963 + 147. Item inter

ire . & 30 et 133. Quia enim exponentes denominationum non

feruant proportionem Arithmeticam , nondum eft inuenta ars, qua

refolui poffint, cum tainen fint ſolubiles .Nam in vtraque radix

valet 7 .

SIC etiam , quando occurrunt radices furdæ , quarum doctrinam

non perfectè calles , non erit vitio vertendum fcientiæ Algebræ , fi

quæftio propofitamaneatadhuc ignota . Id quod in duobus exem

plis fuperioribus perſpicuum efle poteft , in quibus, vt æquatio

propofita explicaretur, opus fuit,per numerosTurdos, fiue irratio

nales , operationem inſtituere

SAEPÉNVMERO etiam accidit , vt in quæſtionibusnonnullis

explicandis requiratur magna doctrina Geometriæ , vel alterius

cuiufpiam fcientiæ,vt infra ,quando varias quæſtiones proponemus

diffoluendas , perfpicuum fiet . Qui ergo in ea doctrina latis non

fuerit exercitatus, fruſtra ſe ad quæſtionis propoſitæ explicationem

accinget . Nunquam enim ea fcientia deftitutus illam expedier .

quod quidem non culpa Algebræ , fed ipſius accidere,pro certo te

nendum est .

QVEM
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QVÉMADMODVM fi forte in regula illa adres,quam regulam )

"Trium dicunt, occurrant numeri ſurdi, ac irrationales, aut numeri in

fracti , atque is , qui per eam regulam ratiocinationem inftituit ,

ignarus fit doctrinæ illorum numerorum ,ac proinde quæſtionem

propofitam foluerenequeat ;accufanda non eft ipfa regula , ſed ar

-tifex . Cum enim prædicta regula iubeat multiplicare fecundum

numerum per tertium ,ac productum per primum diuidere,vt Qua

tiens exhibeat quæftionis folutionem , culpa erit artificis, fi opera

ri nefciat per numeros ſürdos, aut fra&tos non autem ipfius regula .

Vt ſi proponatur hæc quæftio . 2. dant V8 3. quid ergo dabit 18 12 ?

certum eſt , eum , qui neſciat multiplicare ; ac diuidere radices ſureng??

das, quæſtionem non poffe foluere. Secundus enim numerus48*3: ; ... '}

ductus in tertium , id eft , in 17.12. facit 17 36. qua diuifa per pri

mum numerum 2. fit Quotiens 13.9 . hoc eft,numerus 3. Eadem ra

tione regula Algebræ docet, quid agendąm fit in qualibet queſtio

ne propofita, vt ad æquationem aliquam deueniatur : quam etiamfi

artifex enodare nefciat, nihil tamen Algebræ tegula de fua firmita

te , ac robore amittit, fed tota culpa in artificem reijcienda eft

Hiiri 7. OSVEVO

Ili " ... I.457is .. ::

DE MVLTITUDI
NE

REGVLARVM

Algebræ ,quam alijauctores introducunt;

Сар. x ΡΙ 13

9 .

IDIST I hactenus, opinor ftudiofe lector, vnica

noftram regulam Algebræ perfectè , planèq . nos

docere,qua ratione quamlibet quæftionem propo

fitam euoluere debeamus : quippe quæ præcipiat ,

vt 1.2e, quæ pro numero inueftigando ponitur,vel

alium numerum ,iuxta quæftionis tenorem exami

némus , donec in æquationem aliquam incidamus

duorum numerorum : Deinde , æquatioae huiufinodiinuenta , ac

reducta, vt cap. 10. de reductioneæquationis tradidimus, per nu

merum maioris characteris Coffici reliquum æquationis numerum

diuidamus ; ac tandem ex Quotiente radicem æquacioni congruen

cem extrahamus, fi opus eft . Vtautem te non lateat , quam varias .

alij ſcriptores regulas Algebræ tradant;operæ pretium duxi;eorum

regulas hic proponere , vt illis collatis cum ynica noftra ,quid inter

noftram , & multiplices aliorum regulas interfit , intelligas.. :)

ALII ergo ſcriptores æquationes illas potiffimum conſiderant , inter quos na

quæ inter tres primos terminosprogreffionis Geometricæ ab vni- meros aly po

tate incipientis,hoc eft, inter Numerum ;Radicemzatque Quadrat tifſimü equa

tum , fiue Zenſum , reperiuntur . qui quidem tres termini fex pob tiones obfer

ſuntmodis inter ſe æquari . Aut enim æquatio eft inter 3. & ze :autuent .

I inter
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Tres fimplices interze . & N : auc inter 3. & N . quæ tres æquariones ab illis fim

equationes , plices dicuntur , quod folüm vnus terminus in ijs vni termino

æquetur: Aut inter tre. & :aut inter 3. & 2 + N : Vel (quod

Tres compofim idem eſt) inter 8.& N + re .Auo denique inter 3 + N & ze ;quæ tres

1a equationes.æquationes ab eifdem compofitæ vocantur, propterea quod in ijs

femper duo termini yni termino adæquantur . Pro his ſex æquatio

nibus fex regulas præfcribunt .

R E G V L A PR 1 M A.

Quádo aqua . QVANDO reperitur æquatio inter 3.& ze . diuifo numero figni

tio estinter zre . per numerum figni8. Quotiens exhibet pretium i że. Vt fi 5 % .

ore. æquales fint 30 re .diuifis 3o . per 5. prodibit Quotiens 6. pro æſti

macione ynius radicis . Nam quadratum huius radicis eſt 36. atque

idcirco s K. faciunt 180.quantum nimirum faciunt 30 % .

R E G L : A. 11 .

Quädoaqua QVANDO æquatio reperitur inter ze . & N. diuiſo numero ab

tio eft inter ze ſoluto per numerum figni ze. procreabitur in Quotiente pretium

N. I re. quemadmodum in 1. regula . Vt fis re . æquales fint 30. diui

fis 3o .pers. exit Quotiens 6. pro valore i ze. Nam radix 6. quin

quies ſumpta facit 30 .

R E G V L A III.

Quãdo agua QVANDO inter 3. & N , æquatio deprehenditur, diuiſo nume

180 eft inter 3. ro abſoluto per numerum figlio 8. affectum ,habebitur in Quotien

N. te valor 1 3. Eius ergo radix quadrata dabit pretium i ze. Vtfi

æquatio ſit inter 4 3. & 144. diuilis 144. per 4. prouenit Quotiens

36. pro valore 1 8. Radix ergo quadrata numeri 36. quæ eft 6. of

feret pretium i ze. Nam quadratum numeri 6.eft 36. quo multipli

cato per 4. fic numerus 144.

REGINEA
R E B V.I. ; IIII.

Quãdoaqua- QVANDO æquatio occurrit inter tre . & N.multiplicanda

tio eft inter eft femiffis numeri radicum in ſe', productoq. numerus abfolutus

* + ze. N.addendus . Nam fi ex huius aggregati radice quadrata dematur fe

miffis numeri radicum , reliquum fiet pretium ne. Vt fi æquatio

conftituztur inter 13 + 1992. & 85.multiplicabimus 6. femiffem vi

delicet numeri radicum , in fe,productoq.36. adijciemus85.vt fiát

171. Ab huius enim numeri radice quadratacur. fi fubducatur fe

miffis numeriradicum , nimirum 6. remanebunt s.pro valore 13€.

Nam i 3. eft 25. additis autem izzé ; videlicet 60. fit numerus ab

folatus 8s . vt proponitár .

REGY
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R E G V .LA

QVANDO zquario inftituitur inter 3. & re + N , vel inter 3. & Quãdo aqua.

N + ze . multiplicanda eft ſemiflis numeri radicum in fe , & produto eft inter 3

Eto numerusabfolutus adijciendus. Nam fi ad huius aggregati ra - ze + N .

dicem quadratam addatur ſemiſfis mumeri radicum , cóflabitur æfti

matio ize . Vt fiæquatio ponatur inter 1 3. & 672 +16. vel inter ..

& 16 + 62 . ducemus 3. id eft, femiffem numeri ze . in fe , ac produ

Eto 9. adijciemus numerum abſolutum 16. vt fiant 25. Ad huius

enim numeri radicem quadratam 5. fi addatur ſemiffis numeri ra:

dicum , nimirum 3. conflabitur numerus 8. pro precio ire. Nam

eius quadratum eft 64. qui numerus æqualis eft 6 ze. id eſt, 48. vná

cum 16. vt patet.

REG! LA VI.

QVANDO deniqueæquacio reperitur inter3 +-N . & ze ; multi- Quãdoaqua

plicanda eſt ſemiflisnumeri radicum in fe, & ex producto auferen- tio eft inter

dus numerus abſolutus propoſitus. Nam fi ad radicem quadratam 3 +N.core.

reliquinumeri adijcias femiffem numeri radicum ,vel ex hac ſemif

ſe eandem radicem detrahas, conficies pretium i ze . ita vt eiuſmo

di æquatio duplicem habeat radicem ,maiorem ſcilicet acminorem .

Vt li propoſita fit æquatio inter 13 + 21, & 107.ducemus 5. ſemif

fem numeri radicum in fe , & ex producto namero 25. auferemus

numerum ablolueum 21. Nam fi ad reliqui numeri 4. tadicem qua

dratam 2. addemus ſemiffem numeriradicum ,hoc eft , s . efficiemus

7. valorem maioris radicis : Et fi eandem radicem 2. fubtrahemus

ex 5. nimirum ex ſemiſfe numeri radicum reliqua fient 3. pro va

lore minoris radicis . Nam maioris radicis 7. quadratum eft 49. &

To je . At vero minoris

radicis 3.quadratum eſt 9. & additis 21. fit numerus 30. quiæqua

lis eft 10 je . vt liquet

PORRO quando plures, vel pauciores zenfi, quam 1. in aliqua Quando in

æquatione occurrunt , diuidendi erunt omnes numeri æquationis equatione re .

per numerum figno 3. affectum ,vt æquatio fiat inter 1 7. & c. quod periuntur plu

& nos faciendum effe præcepimus. v.g. fi æquatio detur inter res,pauciores

38 + 63. & 30. ze.diuidendi erunt ſinguli numeriper 3. vt æquario veženſi .

fiat inter 13+ 21. & 10 ze : ac deinde regula 6. vſurpanda . Sic fi

detur æquatio inter % . & 3ze + 8 . Vel inter % . & 8 + 3 r . fi nu

meri finguli diuidantur per inuenietur æquatio inter 1 3. &

6 zet 16. vel inter 1 3. & 167,6 ze. quæ per's, regulam explica

bitur .

HAE ergo ſunt 6. regulæ ab omnibus fermè auctoribus traditæ . Quo patto s

Omnes enim alix équationes inter alios numeros Cofficos, quidi- lie equationes

uerfi funt a .ze. & N . ad prædictas 6. reducuntur ; vt fruftra non- ad 6. ſuperior

nulli ſcriptores plures regulaspræſcribant Ná fi huiuſmodiæqua- res regulas

I 2 tiones Teuocenihy .
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tionesoccurrant, in quibus numeriexponentescharacterum fer

uant proportionalitatem Arithmeticam , abbreuiandierunt chara

Eteres , vt ſupra dictum eſt , ad eum finem , vt in altera parte æqua

tionis numerus abfolutus reperiatur: Deinde obferuanda ea , quæ

circa finem cap .12. de extractione radicis Zenſizenſicæ , Zenſicubis

cæ,& c. fcripfimus : quando videlicetexponentes feruant hanc pro

portionem Arithmeticam 4.2.0 . vel 4.0.2 . aut 6.3.0. vel 6.0.3. & c.

Preftantiorë QVOD fi rem attentius introſpicere velimus, facile deprehen

effe vnică no- dem.us, vnicam noftram Algebræ regulam longèeffe præftantiorem

stram regulă fupradi& is6.regulis aliorum : quippe cum in noftra fiat ſemper

Algebra fex reductio æquationis ad 1 3. in vna parte æquationis , ac proinde fi

aliorum regn- Intruant, quando fieri debeat additio, & quando fubtra&tio , quod

gnat & - . in altera æquationis parte plene , atque abundènos

in ſuperioribus 6. regulis non tam clarè apparet ,

QUEMADMODVM autem ſcriptores Algebrę æquationes prio

rum trium regularum , fimplices appellant,trium vero pofteriorum

Aquatio fim-regularum æquationes compofitas , vt paulo ante diximus:ita quo

plexe cópoſi que nosin ijs, quæ fequuntur,æquationem , quæ inter duos nume

ros duntaxat occurrit , doctrinæ gratia , fimplicem nominabimus ,

compofitam vero eam , quæ inter tres numeros deprehenditur .

In que ,

iai, i

t.c.

QVAE STIO . PROPOSITA VTRVM

pofſibilis fit ;nec ne, an vero inepta , ac nuga

toria , quo pacto ex ipfa operatione , quæ

per Algebræ regulam fit ,cogno

fcatur. Cap. XIIII.

i&:,܂܃܃܃

.

Quo pacto.co . VONIAM in principio huius lib . diximus , re

gnofcatur,nü
gulam Algebræ hanchabere excellentiam , vt in

quaftio firpof. ipro operenos edoceat, num quæftio, quæ propo

fibilis,an im nitur, foluipoffit , nec ne : docendum iam paucis

poffibilis . erit, qua id ratione fiat . Quotieſcunque igitur in

diffoluenda per Algebræ præcepta quæftione ali

qua incidimus in æquationem aliquam impoffibi

lem , vel nugatoriam , atque ineptam , pronunciabimus quæſtionem

foluinulla ratione poffe : vel certè effe nugatoriam , & ineptam .

quod nonnullis exemplis declarabitar .

1.quafio im 1. Quæratur numerus,qui ductus in 3. bic productus

pollibilis , in fé, tantum faciat , quantum ex ipſonumero in ſo

multiplicato, & ex boc producto in s. PONA
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PONATVR quæfitus numerus ize . quæ ducta in 3. facit 3 ze .

& hic productus in fe , facit 9 3. quinumerus debet effe æqualis ei,

qui fit ex i ze in ſe,& ex producto in s. Fit autem ex I ze in fe,1 xi

& hic numerus in 5. ductus facit 5 % . Inuenta ergo eft æquatio in

ter 9 3. & 5 3. quæ eſt impoſibilis. Quapropter enunciabimus ,

quæſtionem propoſitam eſſe impoffibilem .

2. Diuidaturnumerus 12.in tales duas partes,vt 1.unius 2. queftio im .

cum a . alteriusefficiat 4 .
poffibilis .

PONATVR pro vnaparte 1 ze. eritq . altera 12—1% . Tertia

pars illius eft ze. & quarta pars huius eſt 3—4re.quę fimul efficiút

3 + dre. ( Nam ex tire . & -se. fit ize . vt ex cap.4 . conftat )

quæ æqualia eſſe debent numero 4. Ablatis vtrinque 3. erit æquali,

tas inter vize. & 1. Igitur diuiſa i. per 11. fiet 12e 12. atque hæc

eſt prima parsnumeri 12. & altera pars o . quod eft ineptum . Im

propriè tamen . illius , nimirum 4. cum huius, id eſt , cum o .

facit 4 .

QVOD fi, poſitis eiſdem partibus i re . & 12-- Iz . accipiamus

prioris,nempe r . & pofterioris ,videlicet 4 - re .quę pare

tes fimul conficiunt 4 - rize. (quod re. & - ze.faciante.

Yt ex cap.4. conſtat ) quæ æqualia non poffunt effe numero 4. Ergo

neque hocmodo qualtio poffibilis eft :

3. Diuidatur numerus 10. in tales duaspartes, vtex du- 3.quaftio im

Etu vnius in alteram producantur 26.
pollibilis .

PONATVR pro vna parte I ze . eritq. altera 10–12 . quæ pare

tes inter ſemultiplicatæ faciunt 10 re- 13. quiproductusæqualis

effe debet numero 26. Addito 1 3. vtrinque , fiunt 10 r . æquales

13 + 26 :ablatisq . 26.vtrinque,erit æqualitas inter 13.& 10% -26.

Ex hoc numero , quiæqualis eft 1 3. extrahemus radicem quadra

tam hocmodo , vt ſupra docuimus . Semiffis radicum eſt s. huius

quadratum 25. ex quo auferrinon poffunt 26. vt vult fignum

Igiturdicemus, quxſtionem folui non poffe .

4. Inuenianturduo numeri, ut ex duetu vnius in alterü 4. quaftio im .

fiatnumerus triplus fumma ipforum .

poſibilis .

PONATVR vnus i 28. & alter 2. vnitates . Ex i re . in 2. fit nu

merus 2 ze. qui triplus effe debet ſumm.e ipforum , quæ eft inet 2 .

Ergo fummahæc triplicata ,nimirum 3 ze + 6.æqualis debet effe zze .

quod falfum eft . Impoſtibilis igitur eft quæſtio propofita , ſi alter

numerorum conftituatur 2. Si pro fecundo numero pofitæ fuiſſent

plures
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plures vnitates,quam in dertominatore proportionis datæ contine

tur , nimirum 4. vel 5. vel 6. & c. quæſtio ſolui poffet . Nam pofito

ſecundonumero 4. inucniretur i ze. effe 12. atque ita duo numeri

quæſiti effent 12. & 4. quiinter ſe multiplicati efficiunt 48.qui nu

merus triplus eft fummæ ipforum , quæ eſt 16.

s. queftin im . S. Quæraturnumerus,qui per 3. multiplicatusproducat

pollibile . ipſiusquadratum , dufumma ex ipſo numero, de cius

quadrato collecta fit 7 .

PONAMVS numerum eſſe i ze . quæ multiplicata per 3. facit

3.7 . quinumerus æqualis debet efle quadrato ex I ze producto ,

nimirum 18. eritq . vniusradicis pretium 3. qui numerus per 3 ,

multiplicatus, hoc eſt, in ſe ipſum , procreat eius quadratum 9. Sed

quoniam hic quadratus cum ſua radice 3. conficit 12.non autem 7.

dices quæftionem effe impoffibilem . quod etiam ex ipfis æquatio

nibus conſtat. Nam ire . cum ſuo producto 3 ze . facit 4 ze . quz

æquales effe debent 7. atque ita i ze . erit . Et quia i ze. cum luo

quadrato , id eft , cum 1 3. etiam æqualis debet effe numero 7. erit

zquatio inter 13 + 13 . & 7. hoc eſt , ( ablata i ze vtrinque ) inter

18. & 7 - ine. inuenieturq. i7e . efle13.quæ a priori valde

differt . Immo ſi tam 4 ze. quam 18 + 12e æqualesſunt 7. eruntbis

7. id elt , 14. æquales 13tsze . hoc eft , æquatio conſtituetur inter

18. & 14452e. eritq. ize 2. quæ ab vtraque fuperiori longè etiam

differt . Denique fi tam 42e.quam 18 + ine .æquales funt 7. eritetiá

æqualitas inter 4ze . & 18 + ize . ablacaq. vtrinque i re . erunt 3 zę .

zquales 13. Pretium ergo i ze.erit 3. Quocirca cum tam variæ æfti

mationes i ze inueniantur , quæftio foluinon poterit , præſertim ,

cum per nullam radicum inuentarum quæſtioniſatiſfiat , niſi priori

eius parti per radicem 3 ,

6.quaftio im . 6. Quæratur numerus, cuius quadratuscum numero 40.

poſibilis ,
æqualis fit 12. radicibus eiufdem quadrati.

PONATVR numerus efferre . Eius quadratus erit 1 % . Igitur

13 + 40.æqualia ſunt 12 me . hoc eft, 18.æqualis erit 123e - 40. Su

matur ſemiſlis numeri radicum , nimirum 6. Et quia ab huius fe

millis quadrato , id eft, ex 36, numerus 40. detrahinon poteft, erit

quæſtio impoflibitis .

7.gueſtio pof- 7. IAM vero fi quando accidat , æquationem inuentam effe in

fibilis quidé, ter duos numeros Cofficos æquales , eiuſdemq. denominationis ,

Jed nugatoria quæftio ſolui poterit per quemuis numerum .

Quando a tio vt fi quæratur numerus , quo multiplicato per 2. doo

por quernuis producto in feipfum ducto, faciat numerum æqualem

ei ,
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ei ,qui ex numero in feipfum ducto producitur,& ex numerü ſolus

producto in 4 .
poffit.

PONATVR numerus effe.I je . Ex ize. in 2. fiunt 22€. & ex aze

in ſe fiunt 4 3. Et quia i reducta in fe gignit 13.& ex 13.in 4.fiunt

48. inuenta erit æquatio inter 43. & 47. quæ nugatoria eft & ine

pta . Quæſtio igitur exerceri poterit in omni numero.Nam V.g.ex

10. in 2. fiunt 20. & ex 20. in ſe fiunt 400, quantum videlicet fit ex

10. in fe , & ex producto 1oo. in 4 .

8. Item numerus10. diuidendus fit in talesduas partes, : quaftio polli

ut numerus,qui fit ex una parte in totum numerum ,

bilis , fedns

æqualis fit quadrato eiufdem partis, una cum nume- setoria.

ro, quiex eadem parte in alteram ducta procreatur.

PONATVR prima pars effe i ze . ideoq. altera 10—132 . Et quia

ex priori parte, id eft , ex i ze. in totum numerum 10. fiunt 10 ze :

Ex eadem autem parte in fe fit 13. & ex i ze in 10— 1 ze fiunt

10 ze-, 18. quæ addita ad 1 3. fiunt 1oz . quia vt 1 % addatur ad

- 13.debet fieri fubtractio , vt in additione dictum eſt . Igitur in

uenta eft æquatio inter 10 me . & 10 ze . quæ fimiliter nugatoria eſt :

fieriq. poteſt , quod proponitur , in quolibet numero , quomodo

cunque in duas partes diſtributo, vtdemonftratum eft ab Eucl.lib .

2.propof.z . Quod fialtera pars 10 i ze ducatur in totum nume

rum io. fiunt 100 10 ze . Si vero eadem pars in ſe ducatur , fiunt

100—2022 +13. & duæ partes i2.& 10-12e inter ſe multiplica

tæ faciunt 102-18.quæ cum 100—2022 + 13 . faciunt 100—102e .

quæ æqualia eſſe debent 100—102e : producto ſcilicet fecundæ par

tis in io . quæ æquatio nugatoria quoque eft .

9. Sitrurfum diuidendus numerus 10. in tales duaspar- 9.quaftionu

tes,ut producti ex toto numero 10. in ipfas partes fint gatoria, quã .

fimulaquales quadrato totius numeri .

mis poffibilis,

PONATVR vnapars ize . ideoq. altera 10—178. Ex toto nume

ro 10. in ize . & 10—12e fiunt 102. & 100-102e. quinumeri fi

mulefficiuut 100. veex regula additionis patet. Et quoniam ex :o.

in ſe fiunt quoque 100. eritæquatio inter 100. & 109. quod eſt in

epcum . Quæftio ergo foluitur per quemcunquenumerum in qual

cunque duas partes diuiſum , vt ab Eucl.lib.2.propof.z . oftéfum eft.

LIQVET ígitur, ex ipfa operatione cognoſci poffe,num propo

fita quæftio folui poffit, necne : an vero fit vana,ac nugatoria, quæ

videlicet in omnem numerum conueniat .

DE
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DE SECVNDIS RADICIBVS.

Сар. XV .

V AER VNTVR non rarò duo, veltres, aut etiá
Cur excogita

14 fintfecüda
plures numeri ſub incerta proportione : idcirco

radices . poftquam pro primo numero poſita eſt 1 ze . non's

videtur commodum pro ſecundo numero ponere

iterum ize : & pro tertio etiam ire. & c . quia

cum i ze primo loco pofita diuerſum plerunqueva

lorem habeat a radice fecundo loco pofita , itemq. a radice tertio

loco pofita ; facilè eueniret, vt in operatione exempli radices inter

ſe confunderentur , nifi diuerfis characteribus defignentur . Quam

ob rem excogitatæ ſunt radices fecundæ , quas Cardanus Quantita

tes ſurdas , Petrus Nonius, & alij Quantitates fimplices, aut abſo

lutas appellant,notantq.hocmodo.19.29 . & c. hoc eft , vna quan

titas, duæ quantitates, & c.Nos cum alijs appellabimus radices ſe

cundas, notabimusq. hocmodo , i A. hóc elt ', i ne . ſecunda diftin

eta ab ea, quæ primo loco pofita eft . 1 B. id eſt, 1 re fecunda diſtin

cta a duabus, quæ primo, & fecundo loco pofitæ funt . & fic dein

ceps. Hac enim ratione facilius ſecundarum radicum algorithmus

explicabitur.

ÎN numeratione , quando numerus duo figna habet , intelligi

tur numerus cum priore figno ductus in vnitatem pofterioris figni.

Vt 12e A , fignificat i ze ,ductam in 1 A. & 3 se A , ſignificat 3 re.du

tas in A. Sic 13A % , indicat 13. ductum in 1Az. & c .

Additio feca ADDITIO vero perficitur, fi numeri inter fe addantur, & chara

dari radicü . cter idem fecundæ radicis apponatur : quando videlicet fecundæ

radices ſunt eiufdem generis . Vt ex 3 A. & 4 A ,fiunt 7 A. atque ex

3 B , & 4 B , fiunt 7 B. & c . Quando verò fecundæ radicesnon funt

ejuſdem generis, fit additio per ſignum additorum + . Vt ex 3 A , &

4 B , fiunt 3 A + 4 B. Item ex 3 2.& 4 A , fiunt 32e + 4A . & č.

Subtractio fe SVBTRACTIO quoque , quando fecundæ radices ſunt eiufdem

caundarumra- generis , fit , fi numerusa numero ſubtrahatur, & reliquo numero

dicum . idem character ſecundæ radicis apponatur . Vt 3 A. ex 7 A. relin

quunt 4 A , & 3 B , ex 7 B , relinquunt 4 B , & c . Quando autem fe

cundæ radices funtdiuerfae, fit ſubtractio per fignum ſubtractorú -

Vt 3 A. ex 4 B , relinquunt 4B - 3A .

Multiplicatio MVLTIPLICATIONES autem ita fiunt . Quando numerusra

fecundari ya dicis primæmultiplicandus eftcum numero radicis fecundæ figna

tæ folum litera A , vel B , & c. multiplicantur numeri inter fe, & ea .

dem ſignaapponuntur. Vt ex 2 se. in 2 A. fiunt4 ze A.id eft , 4

multiplicatæ in 1 A. Similiter ex 2 A , in 2 ze. fiunt 4 A je , hoc eft,

4 A , multiplicatæ in i ze . Sic etiam ex 38 in 4 B , fiunt 127B. id eft,

'dicum .

I 2 % .
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12 8.multiplicati in 1 B. & c. Sic etiam ex i zein 1 A , fit ine A , id

eft , ize multiplicata in 1A . Et ex 18. in 1A3. Fit 13A3. hoc eit, 1 % .

ductus in 1A3.

QVANDO numerus abfolutus in numerum fecundæ radicis dir

çitur, fic numerus ſecundæ radicis . Vtex 6. in 3 C , fiunt. 18 C. Et

ex 7. in 4 B , fiunt 28 B , & r .

QVANDO numerus ſecundæ radicis ducitur in numerum fecú

dx radicis diuerfæ literæ , duciturnumerus in numerum , produ

Ctoq. exdem literæ apponuntur . Vt ex 3 A ,in 9 B , fiunt 27AC,hoc

cft, 27 A , multiplicatz in 1 B.

QVANDO numerus ſecundæ radicis ducitur in numerum fc

cundæ radicis eiuſdem literæ , producitur character 8 , præpoſita ta

men eadem litera . Vt ex ; A , in 4 A , fiunt 12 A .

QUANDO numerus ſecundæ radicis ducitur in fe quadratè, vel

cubicè, & c. producitur character x , vel te , & c . præpofita eadem ,

licera . Vt 1 A , in fe quadratè , facit 1 A3. hoc eſt, 1. quadratum te

cundæ radicis .Rurſus ex ize , in , 12e A , fit 13A% . id eft, is prime

radicis ductus in 13. ſecundæ radicis . Item 3 B , in fe quadratè fa

ciunt 98 % . Sic 3 B , in fe cubicè, faciunt 27 Bce.

QVANDO numerus fecundæ radicis ducitur in alium numerum

eiufdem radicis fecundæ , quæ etiam habet charactereni Cofficum ,

intelligitur primus numerushabere etiam ſignum Coficum se . Vi

ex I A , in 1As, fit 1 Are. Et ex 3 B , inzB be,fiunt :2B3 % .

QUANDO numerusCoſicus ſimplex , absq . litera fecundæ ra

dicis, multiplicatur in numerum ſignatum litera , & figno Coſico ,

ducitur numerusin numerum , & producto eadem figna apponun

tur . Vt ex 2 re . in 4A3. fiunt 8ceAz. hoc eft , 8te multiplicati in

1A3. Item ex ice in izeAz . fit 133A %.id eſt , 173.ductus in 1A % .

Tantum quoque fit ex 13 A ,in fe quadratè.Nam ex 13. in ſe fit 13 % .

& ex i A , in fe fit Az.

QVANDO numerus poft literam fecunda radicis fignum Cofli- +

cum gerens ducitur in numerum , quipoft literam fecundæ radicis eander

cerit quoque fignum Colicum ,producitur numerus cum characte

re Conico , quem exponentescharacterum dant, cuipræponenda's

infuper eft litera, vel literat fecundæ radicis . Vt ex 2 A3, in s.Ace . Estem

fiunt 10 Aſs. Item ex.383. in 4Bce , fiunt 12 AB.6 . .

QVANDO numerus poft literam fecundæ radicis characterem

Collicum gerens ducitur in numerum , qui poft characterem Cofli

cum literam quoque fecundæ radicis habet , producitur numerus

cum pofteriore charactere Coffico , quem infequitur litera fecundę

radicis , deinde apponitur character Coflicus productus ex priore:

charactere Cóſlico in literam ſecundæ radicis, ac li haberet Signum

hec ne. Vt ex iAce in 13A , fit 1%A8% . Tantundem quoque ft er

izeAz. in fe quadratè . Item ex 3A %,in 45€ A ,fiunt 120€ Ace, id eft ,

izce multiplicati in iAre .

IN diuifione fecundarum radicum , fit prius reductio fignorum Diuifio fecun

Cofficorum ; per fubtractionem fimilium fignorum . Vt ex diuifio- dari radio .

+2

K ne
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ne8reA ,per 4A % , reductis fignis , diuiduntur 8re , per 4. fitque

Quotiens 2 re . Sic 8reA3, per 4 ce , fit Quotiens 2A % .

QVANDO autem diuiditur numerus ze , per numerum fecun

darum radicum , fit minutia in Quotiente : Vezze per 4 A , fitness

Extractio 14 IN extractione radicum , eruicur radix ex numero, fi habet, eiq.

dicum ex fe apponitur litera fecundæ radicis,reiecto charactere Coflico . Ve ra

cundis radio dix quadrata numeri 25A3. eft s A.Ité radix cubicanumeri 27Are.

cibus .
eft 3 A. Etradix zenfizenfica numeri 16Dxx .eft 2D .

QVANDO vero numerusnon habet talem radicem , vel chara

Cter Coſhcusnon eft eiuſdem appellationis cum radice extrahenda,

præponitur totinumero cum litera, & charactere , fignum radicale.

Vt radix cubica numeri 3A % . eft vce3A3 . Item radix quadrata nu

meri 4 Ace . eſt 134Are .

PROBANTVR prædictæ multiplicationes, diuifionesq . per pro

rationum ra- grefliones Geometricas ab 1. incipientes. Claritatis auteni gratia

dicum fecun- progreffionem duplarum proportionum aſcribemus primis radici

darum .
bus , & progreffionem triplarum radicibus ſecundís . cuiufmodi

funt hæ .

INI z 18 Ice 1 381 18 18ce 1 B.B 1338 ) cre | 3.8 1 & c.

II | 2 | 4 | 8 | 16 | 32 | 64 | 128 | 256 | 512 | 1024 1& c.

13:19 | 27 | 31 |2431729 1218716561|1968359049 & c.

Itaq. vt videas, ex 2 ze in 2 A , ſieri 42e A , id eſt, 4ze ductas in i A.

refolutæ 2 ze , faciunt 4. & 2 A , faciunt 6. at 4. in 6. efficiunt 24.

quantum videlicet faciunt 4 ze ,id eſt , & ductæ in 1 A , id eft,in

DEINDE ex 2 A , in ize , diximus fieri 4Aze , hoc eſt, 4 A ,ductas

in i ze . Et quia 2 A , ſunt 6. & 2 ze, lunt 4. fiunt autem 24. ex 6. in

4. quantum nimirum faciunt 4 A ,id eft, 12. in Ice , videlicet in 2 .

PRAETEREA ex i ze . in i A , producitur izĀ, quia i re eſt 2.

& 1 A ,eft 3. fiunt autem 6. ex 2. in 3. quantum nimirum fit ex ize ,

id eſt, ex 2. in i A , id eft , in 3 .

SIC etiam cx 13. in A3, ft 13A3, nimirum 13,ductus in 1A % .

Et quia 1 3 , eſt 4. & 1A % ,eft 9. fiuntautem 16. ex 4. in 9. quantum

nimirum fit ex 13. ideft, ex 4. in 1A % , id eſt, in 9 .

RVRSVS ex 3 3. in 4 B , facti ſunt 123B , hoc eſt, 12 3. ducti in

IB . Nam 3 3. ſunt 12. & 4 B , ſunt eciam 12. fiunt autem 144. ex

12. in 12. quantum nimirum fit ex 12 % , id eft , ex 48. in i B , id

eſt , in 3 .

ITEM ex 6. in 3 C , fiunt 18 C ,hoceft, ex 6. in 9. fiunt 54. hoc

eft, 18 C. Sic ex 7. in 4 B , factz ſunt 28-B , nimirum 84. quantum

nimirum fit ex 7. in 4 B , id eft, in 12.

EX 3 A , in 9 B , procreatæ ſunt 27 AB, id eſt, 27 A ,multiplicatæ

in + B. Nam 3 A , ſunt 9. & 9 B , ſunt 27. Fiunt autem 243. ex 9. in

27. quantum nimirum fit ex 27 A , id eft, ex 81. in : B , id eft , in 3 .

ITEM
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ITEM ex 3A , in 4A, fiunt 12A3, hoc eft, 123. fecundæ radicis .

Nam -3 A , ſunt 9. & 4 A , funt 12. Fiunt autem 198. ex 9. in 12.

quantum nimirum faciunt 123.fecundæ radicis .

PRAETEREA ex I A , in ſe quadratè fit 1Az. hoc eft, 13 fecun

dæ radicis . Item 3 B , in ſe quadratè faciunt 9B % , id eft ,9 3. fecun

dæ radicis.Nam 3 B, ſunt 9. at ex 9. in 9. fiunt 81. nimirum 9 8. ſe

cundæ radicis . Item ex ise A , inize A , fit 13A % , id eſt, 13.prima

.radicis ductus in i 3 ſecundæ radicis . Nam i ze A , ſignificat i re .

primam ductam in i radicem fecundam , id eſt, 2 ducta in 3. hoc eſt ,

5. Fit autem ex 6. in 6.numerus 36. quantum nimirum fit ex 13 .

primx radicis, id eft, ex 4. in 1. quadratum fecundæ radicis, nimi

rum in 9. Sic 3 B , in ſe cubicè faciunt 27 Bre , id eft, 27 re fecundæ

radicis . Quia 3 B , funt 9. & 9. in fe cubicè faciunt 729. quantum

videlicet faciunt 27 de fécundæ radicis .

POST hæc, ex IA , in 1A % , fit race , hoceft , cubus fecundæ ra

dicis, nimirum 27. Nam 1A , valet 3. & 18. ſecundæ radicis 9. Li

quet autem ex 3. in 9. gigni 27.

ITA quoqueex 3 B , in 4 Bre , fiunt 12B3 % . hoceft, 1288. fecuri

dæ radicis . Nam 3 B , ſunt 9. & 4ce ſeeundæ radicis 108. Fiunt au

tem 972. ex 9. in 108. quantum videlicet faciunt 123% . fecundæ

radicis .

AMPLIVS ex u te . in 4 A3. fiunt SteAz, hoc eft, s ce multipli

cati in 1 z fecundæ radicis . Nam 2 re innt 16. & 4 * fecundæ ra

dicis 36. Fiunt autem $ 76. ex 16 in 36. quantum nimirum faciune

8 re, id eft, 64.multiplicati in 17. ſecunde radicis , videlicet in 9 .

Item ex I re.in.nze Aj. fic 18 %A3. id eſt, 18 % . ductus in 13 ſecun

dæ radicis . Nam ire eſt 8. & izeAz. id eſt, ize ducta in 13 ſecun

dæ radicis , elt 18 : Fiunt autein 144. ex 8. in 13. quantum fcilicet

facit 18 % , nimirum 16.ductus in i 3. ſecundæ radicis , id eſt, in 9 .

ITEM ex 2A3, in sAre . fiunt 10 AB. Nani 2 8. fecundæ radicis

funt18. & sce fecundæ radicis funt 1880. Fiuntautem 2430.ex 18.

in e quantum fcilicet faciunt 108. fecundæ radicis . Item ex

383 3.in 4 Bre, fiunt 1238.Nam 38 fecundæ radicis faciunt 27. &

46e ſecundæ radicis faciunt 108. Fiunt autem 2916.ex 27. in 108.ac

tantundem faciunt 123.fecundæ radicis .

POSTREMO ex rare . in 13A , fie 18A88 . hoc eſt , 13.ductus

in 13 % fecundæ radicis . Nam ice ſecundæ radicis eſt 27. & 13 eſt

-4 . Fiuntautem 108. ex 27. in 4. & ex 108. in i ze ſecundam , id eft,

in z. fiunt 324. ac tantundem fit ex 13.in 133. fecundæ radicis,hoc

eft,ex 4. in 81. Quòd autem ex izeA % , in fe . quadratè fiat quoque

18A% 3 . fic perſpicuum fiet. Numerus ire A3. fignificat i se prima,

ideſt, 2. ductam in 1 3. fecundæ radicis , id eſt, in 9. quemultipli

catio facit 18.Atex 18. in 18. fit'numerus.3:24. qui ęquiualetnu

mero 13A% 7 . hoc eft, numero producto ex 13. id eft,ex 4. in 13 % .

ſecundę radicis,hoc eft, in 81. Similiter ex 3 À 3 , in 4o A , fiuut

120€ Ace . Nam 3 % ſecunde radicis ſunt 27. & 4ce A , ( id eft , 4 ce

ducti in 1 A , vel in radicein fecundam , hoc eft, ex 32. in 3.)faciunt

к 96.2
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in 27.

96. Fiunt autem 2592. ex 27.in 96.Actantundem faciunt rareare .

hoc eſt, 120€multiplicati in i de ſecundæ radicis , nimirum ex 96.

IAM vero ex diuifione8eA3. per4A% , produci Quotientem

.20 . eodem modo probabimus. Nam 8A% . (id eſt 8 ce multipli

cati per 1 Az, hoc eſt, 64.per 9. ) faciunt 576. quinumerus diuiſus

per 43 fecundæ radicis,nimirum per 36. facit Quotientcm 16. hoc

eft, 2 te. Item ex diuiſione 80€A3.per 4ie. gigni Quotientem 2A3 .

perfpicuum etiam eſt . Nam 8tea ; (id eft , 8 re. ducti in 1A % , vi

delicet 64. in 9., ſunt 576. quinumerus diuiſusper 4 re , id eft,per

32. facit Quotientem 18. nimirum 2 3. fecundæ radicis .

PARI ratione,numeri 25A3. radicem quadratam efle s A.mani.

feſtum quoqueet. Nam s A , ſunt 15. at ex 15. in 15. fic numerus

225. cuiæqualesfunt 25% ,fecundæ radicis. Non aliter oftendemus,

.3A , eſſe radicem cubicam numeri 27Ace.Nam 3 A , ſunt9.at ex 9.

in le cubicè fiunt 729. videlicet 27 de ſecundæ radicis . Ita quoque

numeri 16D33 . radix Zenſizenfica erit 2 D. quia 2 D , ſunt 6. & ex

6. in fe Zenjizenlicè fiunt 1296. nimirum 167% fecundæ radicis .

LIBVIT omnes has operationes ſecundarum radicum examinz

re per progreſionesGeometricas , vt earum veritas omnibus con

ſtaret : quia de illis fortaſſe non nemo dubitare poſſet, cum earum

ratio fit paulo obfcurior, quam illa operationum numerorum Cor

Sicorum . Vſus porrò ſecundarum radicum explicabitur in ænigma

tibus per regulam Algebræ diffoluendis .

DE NVMERIS IRRATIONALIBVS ,

fiue ſurdis .
Cap. XVI.

Irrationales VMERI irrationales,fiue furdi funt radices nu

humeri, fone merorum , quæ expriminon poffunt numeris ,'ac

fordi, qui proinde neque audiri, ob quam cauſam radices

lurdæ ſuntappellatæ , ſignanturq . hoc modo.18.

Jce.187.18 36 , & c. vt ad finem cap.3 . declara

uimus . Vt 1810.hoc eft , radix quadrata numer

1o. dicitur furda, vel irrationalis ,quia nullusnu

meru sdari poteft,fiue integer fit, fiue integer cum fracto , qui in fe

quadratè multiplicatus producat 10. De integro manifeſtum eft .

Nam 3. in le ductus producit9.numerum minorem , quam 10. At

4. in fe multiplicatus gignic 16. numerum maiorem , quam 10. at

que idcirco neque 3. neque 4. ideoq. neque vllus numerusminor

quam 3.neque maior quam 4.radix quadrata effe poteft numeri 10.

De integro cum fracto res etiam clara eſt. Radix enim illa deberet

efle inter 3. & 4. Sed quamuis inter 3. & 4. infiniti fint fracti , qui

cum 3. conſtituantintegrú cum fractis, vt 31. 31. 31:34.3.& c.

nullus
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nullus tamen eorum in ſe ductus quadratè producere poteft 10.nu

-merum integrum , vt in Lemmate ad finem defin.8. lib.5 . Eucl.de

monftrauimus . Sic etiam ve 10. irrationalis eft , & 130€ 100. & c.

DE hiſce numeris nuncagendum eft , vt plurimæ quæftiones, in

quibus numeri irrationales interueniunt , queant explicari. Res

quidem eft non paucis difficultatibus inuoluta , fed quæ tamen pla

nè intelligatur , fimodo vehemens , ardensq . ftudium adhibeatur .

Quòd fi quis ad hanc rem perfectè intelligendam minus idoneus

reperiatur, is ne deſperet omnino : quippe cum fine hac cognitione

innumerabiles peně quæftiones per Algebræ regulá enodari queat.

Quo circa , omiffa ad breue tempus tractationehac numerorum ir.

rationalium , quæ.13. capitibus continetur , conferre fe poterit ad

cap.29. & 3o . vbi innumerabilia penèænigmata fcitu iucundiffima,

fine cognitione numerorum irrationalium , enodata inueniet . De

indepottquam fe aliquandiu in Algebræ quæſtionibus exercuerit,

regredi poterit ad tractationem hancnumerorum irrationalium ,

perdiſcendam .

SOLET ante omnia a nonnullis difputari , an numeri irraciona Vtrum rudia

les verè dicendi fintnumeri , necne. Cum enim neque integri nu- res furda fint

meri fint, neque fracti , vt paulò ante diximus , neque certam pro- numeriznane

portionem , quæ numeris exprimipoffit , habeant ad integros nu

meros,aut fractos. non videntur effe numeri dicendi. Quia tamen

fub regulam cadunt, cenfendi erunt aliquo modo effe numeri.Nam

.13 10. in ſemultiplicata gignit numerum io . ficut radix quadrata

numeri 9. producit 9. Item 18 31/in % 12. procrear 13 36.hoc eft,

6. quemadmodum idem numerus 6. fit ex 2. in 3. vt ex algorithmo

numerorum irrationalium , de quomox agemus, conftabit . Habét

autem numeriirrationales cum numeris fractis quandam affinita

tem . Quemadmodum enim inter quoſuis duos numeros integros

cadunt infiniti numeri fracti , vt hic apparet, vbi inter 2. & 3. ca

dunt omnes hi'numeri fracti...

2.2.2.2.221.21.25.25.21.24.& ci

ita quoque inter quoſlibet duosnumeros integros cadunt infiniti

numeriirracionales. Vt inter 2. & 3.cadunt omnes hi.'

185.186.187.138.10e9.ceio.rein.vcer2.vee 13.10€ 14.Jceis.

dre 16.jce 17.J1€ 18.ve19. JOC 20. vie21. ve22. vie23. Jre24 .

Jte25. Joe 26. 18317. 18818. 13819. 18320. 17821. 18822.

13323. & c .

Tam enim finguli illi fra &ti , quam hi ſurdi finguli maiores funt

quam 2.minores autem quam 3. vtliquet.

AFFERVNTVR ab auctoribusduo genera radicum ſurdarum . Dua genera

Quædam enim funt fimplices,vt 13. alicuius numeri non quadrati. radicum lur

Joe alicuilis numeri non cubi.18 % numeri alicuiusnon zenfizenfi. darü ,fimplex ,

de alicuius numeri non ſurdefolidi', atque ita de alijs radicibus & compofita ,

numerorum progreſſionis Geometricæ ab 1. incipientis , quorum

radices



78
CA P. XVI.

radices numeris expriminon poffunt , atque has radices fimplices

Numeri meo vocantnonnulli numerosmediales,propterea quod per illos repe

diales qui . riunturmedia proportionalia inter duos numeros,vt cap .21.dice

mus . Aliæ radices ſurdæ funt compofitæ per interpofita figna + .

& quarum duo item genera ab auctoribus deferibuntur. In '.

Radix ligata primo continentur illæ , quasdicuntLigatas , quando nimirum in

que . telligimus ſummam ex pluribus radicibus; velex vnaradice , plu

ribusvè, atque ex numero aliquo, velex numero Coſico, autplu

ribus collectam . Vt cum perhuncnumerum 189 + 84. intelligi

mus5. vnitates , ſummam videlicet ex 3. radice zenfica numeri 9 .

& ex 2. radice zenſica numeri 4. collectam , dicitur numerus ille

radix Ligata,quæ ęquauiualetnumero 5.Sic etiam Ligata radix crit

787 + 184 + 3 . quæ æquivalebit huic,787 + 5. Significamus enim ad

18 7. additum effe numerum s. Eodem modo radix Ligata erit ,

183 + 2re. Denotamus enim 2 ze eſſe additas ad 183. Denique Li

gata radix erit 1849—10 27. Item ve 100 --- 439. In priori namq.

intelligimusex 1849. hoc eft, ex 7. ablatam efle vre 27. id eſt, 3.at

que ica pretium eiuserit 4.In poſteriori autem volumus exveroo.

Numerus ir- ſubtrahi 18 9. nimirum 3. Sed nos hafce radices Ligatas nominabi

rationaliscó-musdeincepsnumeros irrationales compoſitos, vel diminutos.Im

pofitus,vel di- mo, yt breuitaticonſulamus , appellabimus deinceps etiam nume

minutus, qui. ros diminutos, plerunquecompofitos . Alterum genus compofita

rum radicum complectitur radices ſurdas , quæ Vniuerfales dicun

tur : quando videlicet intelligitur radix alicuius radicis Ligatę, vel

numeri.compofiti, diminutive . Vt huius numeri cópofiti:22 + 789.

Radix Vni- sadix Vniuerſalis eſts.Eft enim ſenſus,vt ad 22. addarur radix zen

uerfalis,qua. fica 9. quæ eft 3. & aggregati 25. radix ſumarur , quæ eft s. Eodem

pacto , fi inuertantur particulæ numeri eiuſdem , vt fiat numerus

Radix tarius 189-4-22. erit eius radix Vniuerſalis eadem , nimirum s . Nos radi

numeri com . ces has Vniuerſales vocabimus ſimpliciter radices numerorum ir

poſuti,diminu rationalium compofitorum , aut diminutorum , ac propterea huiuf

frue , gue . modi numeris præfigemus ſignum tadicale 13. vel jue. atque vt fi

gnificemus , illudad totum numerum compoſitum referri , inclu

demusnumerum compofitum inter duas parentheſes , hoc modo ,

13 (227-189.) vel fic , quod idem eft , v3 ( 189 + 22.) Alia exempla

huiufmodi radicum ſumehæc. 18 ( 185 + ipe.) Item 18 (43 + iz .)

Item 18 (189 + 134) +1} (u7825.) Eft enim fenfushuiuspofte

rioris radicis, vt fumatur lummaconfata ex 189. & 184. nimirum

ex 3. & 2. quæ eſt 5. & ad hanc ſummam adijciatur radix.aggregati

ex 11. & 1825 . hoc eſt , aggregati 16. quæ eſt 4. vt tota ſumma fiat

9. ejusq: 'radix z. Quòdli inuertantur duo illi numeri compofiri

hocmodo.18 (117-1825) +13 (189 + 134) variabitur fenfus,quia

fignum radicale 13. in principio politum videtur referendum effe

ad totum illud, quod fequitur: ita vt 11. ſumantur cum 5.radice

25. vt fiant 1 6. quibus addantur 189. & 184. nimirum 5. vt fiat to

ta ſumma 21. eiusq . radix 1821. quæ multum a priori, quz erat 3 ,

differt . Denique huius numeri 1 ( 7 + 1848) radix erit 2 + 183.Ná

hic
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hic numerus in fe ductusproducit 7 + 1848. vt ex fequentibus p2

tebit . Eft & aliud genus radicis apud fcriptores nonnullos , quam

Diftinctam dicunt, in qua videlicet particulæ ſeorſum accipiuntur,

non autem earum ſumma . Vthæc radix , 1816 * 179. quando par- Radix Diſtin

ticulæ per ſe ſumuntur,yt 4. & 3. non autem coniun &tim ,vt 7. quia cta , cua.

fic effet radix Ligata , quam nos fimpliciter numerum irrationalem

compofitum nominauimus,dicitur radix Diſtincta : & multum dif

fert a Ligata .Nam fi accipiatur, tanquam Ligata , & in ſe ducatur,

fret numerus 49. At ve Diſtincta , fient numeri 16. & 9. quifimul

efficiunt 25. duntaxat. Verum proprijs in locis declarabimus,quiſ

nam ſenſus fit harum radicum : Variè enim hac de re auctores lo

quuntur . Etde eifdem plura inuenies in cap.24.

DE RE'D VCTIONE R A DICVM

ſimplicium ad eandem denominationem ,

Сар. XVII.

I radices furdæ fimplices inter fe poflintmultipli

cari, ac diuidi , neceffe eft illas , fi diuerfæ fint de

nominationis , ad eandem denominacionem redu

cere : quæ reductio eodem feremodo fit , quomi

nuciæ diuerſorum denominatorum ad eundem de

nominatorem renocantur. Pofitis enim fignis ra- Qua ratione

dicalibus fub numeris, ad quos pertinent;multipli- diuerfa radi,

candiſuntipfi numeri in figna radicalia per crucem ,vt noui nume- ces ad eandē

riprocreentur : Deinde ſigna ipfa inter fe addenda, hoc eft, eorum denominalio

exponentes inter fe multiplicandiquoque,vtfignum commune,vel nem reducan

exponens ſigui communis producacur . V.g.hæ duæ radices 175. & Tur

vré 4. ita ad idem fignuin radicale reuocabuntur . Pofitis numeris ,

ac fignis, vt dictum eft , & figura indicat, multipli

candus eſtnumerus s . cubice, propter fignum ce , ve 125 '16

fiatnouus nunierus 125. Atnumerus 4. zenficè,pro- 5

pter fignum 3 ; vt gignatur nouus numerus 16.Dein

de addendum fignum 3. adce ; vt fiat fignum pre.cu- 13. vre

iusnimirum exponens eft 6. procreatus ex ductu 2.
3

exponentis x in 3. exponente se. vt cap.2.docuimus. 6

quod fignum productum Bre , vtriquenumero prius

producto præfigendú eft:ita vt 135. & vre4.reducta fint ad Jzre 125.

& 180€ 16. Quo facto,erit /B0€ 125.æqualis 785.& JICE 16.æqua

lis Joe4. Nam 185..eſt izce numeri 125. propterea.quod 185. in ſe

quadratè efficit 5. & 5. in fe cubicè facit 125. Eadem ratione vre4.

eft vtre numeri 16. propterea quod Joe 4. in fe cubicè facit 4. &

4. in ſe quadratè facit 16. quod etiam inde patet . Quoniam ire ,

X

mul.
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a 17.ſeptimimultiplicans 18. & s . produxit JBCE . & 125. erit cadem propor

cio vice , ad 125. qux 18 , ad S. Sic quoque , cum 18.multiplicans

vae . & 4. faciat Bre , & 16. erit eadem proportio jace , ad 16. que

Lee . ad 4. ac proinde 185.æqualis erit izte 125. & 1o4. equalis

130€ 16 .

Demonftratio
VERVM predicto modo rectè reduci radices ad eandem deno

reduftionis. minationem , hoc eſt, in dato exemplo , 135. efle Kte 125. & 1024.

æquiualere Ace 16. ita quoque Geometricè oftendemus .

F. 3 .C. 2 .

A B

1. 185. S.

DG

125

E

1. ve 4. 46

H

16 .

K. 6 .

sit A , radix Zenfica numeri B , cuius radicis exponens fit C. Item

D , fit radix cubica numeri E , cuius exponens fit F. Ducatur B ,qua

dratus huius numeri 135. in ſe cubice , propter exponentem F , vel

fignum te . ( ita enim fiet multiplicatio per crucem , vt fiat numerus

125. ita vt B , ſit vce , numeri producti 123.cuius exponens F. Item

ducatur E , cubus huius numeri ve4. in fe quadrate, propter fignu

% , vel exponentem C , vt fiat numerus 16. ita vt E , fit v numeri

producti 16. cuius exponens C. Poftremò ducatur exponens C , in

exponentem F, fiatq .numerus K. Dico A , eſſe vzle , niinirum a 6.

Et D ,Vxe elle numeri H , ab eodem numero K ,denominatam.Cum

enim A , fit radix ipfius B , denominata a C , erunt inter B , & vnita

tem tot proportiones equales proportioni A , ad vnitatem , quot

Vnitaces funt in C , nimirum duę , vt cap.2. explicatuin eft , & hic

-perfpicuum eft, 1.v35.5. Item quia B., radix eft ipfius G , denomi

nata ab F ,erunt candem ob caufam inter G , & vnitarem tot propor

tiones ęquales proportioni B , ad vnitatem , quot ſunt vnitates in F,

nimirum tres , vc hic etiam patet. 1.5.25.125 . hoc eſt, inter G ,& B ,

erunt due proportiones equales proportioni B ,ad vnitatem : quan

doquidem inter G , & vnitatem lunc tres proportiones equales pro

portioni B , ad vnitatem . Cum ergo inter ß , & vnitatem fint due

proportiones ęquales proportioni , ad vnitatem ; erunt fex huiut .

modiproportiones inter G , & vnitatem , quotvidelicet vnitates

ſunt in K. qui numerus proportionum gignítur ex multiplicatione

duarum proportionum inter B , & vnitatem , in tres proportiones

inter G , & vnitatem , hoc eft , ex C , in F. ac proinde G , erit zenfi

cubus,cuius exponens eſt 6. hoc eft, A , erit irre .numeriG.Non

aliter demonstrabimus , D , efle zce . numeri H. Eademq. ratio eft

de alijs, ve in hoc altero exemplo numerorum rationalium .

C. 3. F. 4 .

A B

S.

E

81. 5314412 . 4096 3 .

K. 12 .

A , eft
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A , eft vee , numeri B , denominata a C. At vero D , eft 183. numeri

E , denominata ab F. Ex B , in ſe zenſizenficè , propter exponentem

F , fiat G , ita vt B , fit 183. numeri 4096. Item exe, in ſe cubice ,

propterexponentem C , fiat H , ita vt E , ſit vce . numeri H. Ac tan

dem ex C , in F, fiat K. Dico A , eſſe v3 Bre , numeri G , denomina

tam a K , id eſt, a numero 12. ECD , eſſe 1x30 . numeri H , deno

minatam ab codem numero 12. Cum cnim A , ſit radix ipfius B , de

nominata a C ; erunt inter B , & vnitatem tot proportionesæquales

proportioni A , ad vnitatem ,quot vnitates funt in c , nimirum tres ,

vt hic patet , 1.2.4.8. Item quia B , radix eft ipfius G , denominata

ab F ; erunt totproportiones inter G , & vnitatem , quarum quæli

bet æqualis eſt proportioni B , ad vnitatem , quot vnitates ſunt in F ,

nimirum quatuor, vt hic paret, 1.8.64.512.4096. hoc eft , inter G ,

& B , erunt tres proportiones æquales proportioni B , ad vnitatem :

quandoquidem inter G , & vnitatem funt quatuor proportiones

æquales proportioni B , ad vnitatem . Cum ergo inter B , & vnita

tem ſint tres proportionesæquales proportioni A ,ad vnitatem ;erut

inter G , & vnitatem duodecim proportiones æquales proportioni

A , ad vnitatem : quot videlicet funt vnitates in numero K , nimirú

12. quinumerus proportionum gignitur ex multiplicacione trium

proportionum inter B , & vnitatem , in quatuor proportiones inter

G , & vnitatem , hoc eſt, ex C , in F : ac proinde G , erit Bre, cuius

exponens eft 12. id eft , A , erit Bre, numeriG. Bademq. ratione

D , erit 138ce numeri H.

SINT rurſus reuocandi duo numeri 6. id eft, Vo 6. ( quod expo

nensnumeri abfoluti fit o. ) & 17 % 12. Ducantur 6. in ſe zenſizenſi

cè, vt fiant 1296. Sed 12. ducenda non ſunt in vo,

propter exponentem o . neque 4. exponens 88. in 1296
13

6 , eandem ob cauſam . Quare 6. & 183 12. redu- .

centur ad 1381296. & 18712. Atque ita , quando Quo paéto nu

proponitur numerus abſolutus , & radix aliqua , V88 mersas abſo .

multiplicandus cſt tantummodo numerus abfolu lurus , dorto

cus in fe , prout exigit character radicis . Vt in dix reducan .

proximo exemplo numerus abſolutus 6. ductus eft Tur ad candē

in ſe zenſizenficè , factaq . eſt reductio ad 138 1296. & 188 12 . denominario

COMPENDIOSE interdum fieri poffunthuiufmodi reductio- nem .

nes , per abiectionem figni radicalis,quando nimirum vterque nu- Compendium

merushabet radicem , quam fignum radicale indicat . Tunc enim u reduétionis ,

extrahitur illa radix, fignumq. eius radicale deletur . Vt fi duæ hæ

radices , vce 27. & 173-25 . reuocandæ fint ad

eandem denominationem ,extraho ex 25. radi- 531441 15625

cem zenficam 5. cui præpono reliquum fignum 27 25

% ,hocmodo . 18 s.Deinde ex 27. extraho ra-:

dicem cubicam 3. quam multiplico zenfice, vt vre

fiat 18 9. Erunt ergo datæ duæ radices reductæ

ad has 18 9. & 135. Si prius extrahetur radix cubica ex 27. nimirú

3. deleto figno vre , remanet numerus abſolutus 3. Extracta deinde

L radice

X

X *
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radice zenfica ex 25. quæ eft 5.præpono ci reliquum fignum 3.hoc

modo . 185. Quia vero prius inuentus eſtnumerus abſolutus 3.

ducendus eft in ſe zcnficè , vt fiat 78 9. atque ita rurſus facta eft re

ductio ad 18 9. & 13 5. vt prius . Sine compendio reducerentur ad

has duas , JB CE 531441. & 1336€ 15625. quæ tandem reducentur

ad 13 9. & 185.hoc modo . Extraho ex 531441. radicem cubicain

81. & ex hac radicem zenſizenficam 3. cuinullum ſignum radicale

præpono , quia numerus habuit v3Bie. Deinde ex 15625. eruo ra

dicem cubicam 25. & ex hac radicem zenficam s. cui præfigo figna

3.quod reliquum eft , hoc modo 18 s . quia mumerus s. non habet

B. Quoniam vero prius inuentus eſt numerus abfolutus 3. duca

tur 3. in ſe zenficè,vi fiat 18 9.atque ita reductio facta erit ad 189.

& 18.5.vt prius. Sic etiam fi reducendæ fint13.8 1024. & 130€ 216.

Extraho ex 1024. radicem ſurdeſolidam 4. deletcq. charactere r .

manet 18 4. Extracta autem radice zenfica ex 4. habebimus 2. Item

ex 215. eruo radicem cubicam 6. cui præpono fignum 3. Sed quia

prius habuimus numerum abſolutum 2.ducemus 2. in ſe zenfice, yt

fiat13 4. Erunt igitur dictæ radices reductæ ad 18 4.& 73 6. Atque

hoc modo fic compendium per abiectionem alicuius figni radi

NONNUNQVAM fieri etiam poteft compendium per affum

prionem alicuius figni radicalis. Vt fi reducendæ fint vrez & 13686

duco 2. in ſe zenfice,propter fignum 3. quod præter ce reperitur in

altera radice , facioq. 4. cui præpono 3. eritq . facta reductio ad

BCE 4. & /ite 6. Sine compendio fieret redu

64 216 Etio, vt hic vides,ad cere 64. & fece 216. Et

fi ex his numeris eruantur radices cubicæ 4 . & .6.

deleanturq. figna ce . fingula ex fingulis,facta erit

vre sre reductio ad Jite 4. & 130€ 6. vt prius. Sic etiam

reducentur ire 2. & vice 8. ad vite 4. & 130€ 8 .

fi nimirum 2, ducatur in ſe zenficè, & producto addatur idem fignú

radicale re , præpofito inſuper figno 3 .

Regala redio DENIQVE vtalia adhuc exempla ob oculos ponam , quotief.

dionis qua-. cunque in vtraque radice idem character reperitur,reducentur ille

rundam radio radices facile ad eandem denominationem , ſi numerusminoris de

cum facilis • nominationis multiplicetur in fe fecundum exigentiam alterius

characteris , qui in maiore denominatione reperitur , & producto

addatur character ille , fecundum quem facta eft multiplicatio . Vt

433 9. & 13.4. reducentur ad 1889. & 178 16. finimirum nume

rus 4.minoris denominationis ducatur in ſe zenficè , propter cha

racterem 3. qui in maiore denominatione præter3. reperitur

ITEM zie 8. & 1 % 9. reducentur ad Ece 8. & VR 729. fi ni

mirum numerus 9. minoris denominationis ducatur in fe cubice ,

propter characterem re , qui præter 3. in maiore denominatione's

continetur :

SIC etiam 1736€ 20. & 1810. reducentur ad 1731€ 20. &

1386€ 1000000. Si nimirum numerus 10. ininoris denominacionis

ducatur

X
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ducatur in ſe zenficubicè , propter characterem pre. qui præter 8 .

reperitur in maiore denominatione : hoc eft , vel prius in fe zenfi

cè , & productus 100. in fe cubicè : vel prius in fe cubicè , & pro

ductus 1000: in fe zenficè . Vtroque enim modo produciturnume

TUS 1000000 .

ITA quoque 180 € 30. & Joe 15. reducenturad 180 € 30. & vxte

225. fi videlicetnumerus 15. minoris denominationis ducatur in

ſe zenficè, & producto 225. præter characterem ce. apponatur quo

que character 8. & fic de alijs .

ITAQ. maior character ſemper maner intactus , & folum minor

mutarur, affumendo alium characterem præter illum , quem habet ;

characterem , inquam , fecundum cuius exigentiam multiplicatus

fuit numerusminoris denominationis,& qui in maiore denomina

tione reperitur vltra minoris denominationis characterem .

DEM VLTIPLICATIONE ,

ac Diuiſioneradicum fimpliciums.

Сар. XVIII.

11

T. doctrinæ ordo feruetur,agendum erit de multi- Multiplier

plicatione', diuiſioneq. radicum fimplicium ante rio, ac diuifio

additionem , fubtractionemque , quia fine multi- radicum fim .

plicatione additio , fubtractioq. radicum abſolui plicium , que

non poteſt . Quando ergo duæ radicesmultipli- patto fiai .

candæ , aut diuidenda funt eiufdem generis ,mul

tiplicantur earum numeri inter ſe , aut diuidune

tur, & producto numero idem fignum radicale præponitur.

Vtes ductu 18 7. in 1 % 70s fit 1 % 70 .

Ex 13 3. in 13 12, fit 78 35. id eft, 6 .

:: Ex.183 in 13 8. fit 1878. ***

Ex vre 24. in vre io . fit vce 240.

Ex VDE .4. in je 16. fit ire 64. hoc eft, 4 .

Ex 1889. in 183.8 . fit 18872.

» EX V8 4. in Jiß S. fit VB 32. id eſt, 2 .

Item ex diuifione 18 70. per 18 7. fit 18 10 .

Ex13 361 per 18.12. fit 18 3.9

Ex V3418. per18-8 . fit 1821. hoc eft;

LËxvce 240.per Joe 24. fit iné 101.51,

Exvce 64. per vre 4. fit vce 16.

Ex17872. per 173. 8. fit 1889..

BXVS 32. per V.8. fid JB 4. o

.

L QVAN
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QUANDO autem propofitæ duæ radices non funt eiufdem na

turæ , reducendæ funt ad eandem denominationem : deindemulti

plicatio , aut diuifio inftituenda vt prius ,

VT ex ductu 18 8. in1.fit. 1 18. Nam numerus 1 : Zenficè in

ſe ductus facit 17 2.hoc eit , 17 atque ita ex 18 8. in vgs fit

1824.hoc eft, 13 18.

EX JIE 2. in JXce 6. fit J3CE 24. Duæ namq. illæ radices redu

cuntur ad has duas /KCE 4. & 186€ 6.

EX 185. in je 4. fit 180€ 2000. Nam datæ duæ radices reuoca

tur ad has, Izce 125. & vbe 16 .

ITEM ex diuifione 13 18. per fit 13 8. Numerus enim in

ductus in fe quadratè facit 2.cuipræponendum eft fignum 8. vt

fiat 18 2.atque ita diuifa 18 18. per 13 2.hoc eft , per 18 fit

Quotiens 133

EX BE 24. perve 2. fit Quotiens 186€ 6. Nam duæ illæ radi

ces reducuntur ad has 130€ 24. & 136€ 4. fi nimirum numerus 2 .

ducatur in fe quadratè , & producto 4. præter fignum re , apponatur

etiam ſignum 3 , vt fiat ce 4.atque ita diuiſa jyre 24. per 180€ 4 .

fit Quotiens B6€ 6 .

Vzx cet

EX Bte 2000. per 18 s . fit Quotiens vre 4. Duæ namq. illæ ra

dices reducuntur ad 1830€ 4000000. & pe 15625.Nam 2000. in

ſe quadratè faciunt4090000. & 5. in ſe ženſicubicè faciunt 15625 .

quibus productis præponitur commune fignum 38ce . cuius expo

nens 12. gignitur ex 6. exponente ſignifre. in 2.exponentem figni

* . Atque ita fi diuides De 4000000. per J8B0ė 15625 , facies

Quotientem 1886€ 256. hoc eft , vie 4. Nam 183.numeri 256. eft

4. cuius toe , eft vee 4 .

EX 78 * per B 1. fit Quotiens 18 . id eft, .Nam ex du

¿tu Quotientis 1 % in diuiforem v fit 78.hoc eft,v8 nu

merus diuiſus ,

Multiplicatio QVANDO radix aliquamultiplicatur in fe quadratè velcubice ,

radicum in fe vel lecundum exigentiam alterius figni radicalis , quod gerit , fu

quadrate, cu- mendus eft ipfemet numerus pro numero producto , deleto ſigno

bicè, zenjizë- radicali .

ficè,ons, VT 18 4. in fe quadratè facit 4. Nam 17 4. in 68 4. facit1816 .

hoc eſt , 4 .

EX 18 18. in re quadratè facit 18. id eſt, 1x 324. quæ eft 18 .

EX ve 4 in ſe cubicè facit 4. Nam dve 4. in Joe 4. facit vce 16 .

& ex vre 4. in vce 16. facit tee 64. hoc eſt, 4. atque radix cubica

huius producti eft de 4 .

SIC 133 16. in ſe zenfizeoficè facit 16. Nam ex 138.16. in 183

16. fit 188 256. & ex +48 25.6 . in ſe fit 138165536. nimirum 16 .

quia radix quadrata numeri 65536. eft 256. & huius radix quadra

ta eft 16 .

AT quando radix aliqua multiplicatur in fe fecundum exigentia

alterius figni radicalis , ducenduseft numerus in fe fecundum exi

gentiam algerius huius ligni radicalis , ac producto ſignum radi

calc
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cale numeri multiplicari præponendum .

VT ex 1x 6.in fe cubicè fit 18 216.Vnderadix cubica huiuspro

ducti erit 18 6. Nam ex 78 6. in fe fit 18 36. & ex 13 6. in 17 36.fit

13216 .

IX ce 8. in fe quadratè fit voe 64.id eft, 4. Vnde radix quadra

ca numeri vre 64.etvee 8. hoc eft, 2.

EX tre 6. in fe quadratè fit vee.36. Atque ita radix quadrata nu

meri Ice 36. eft dee 6 .

EX VXce 6. in fe quadratè fit 180€ 36.hoc eft, JR2 6. Nam radix

Zenfica numeri 36. eft 6. & huius radix cubica eft vee 6. Vnde ra

dix quadrata numeri Kre 36.vel joe 6.eft ixre 6 .

EX 302.6 . in fe cubicè fit € 216. vel 1 % 6. quia huius nume

ri 216. radix cubica eft6. & huius radix quadrata eft 13 6.Itaq. ra

dix cubica numeri 30€ 216. vel / 6. eft igre 6 .

EX 1876. in fe quadratè fit 78 % 36. hoc eft , 13 6. quia radix

quadrata numeri 36. eft 6. & huius radix quadrata eft 18 6. Fx quo

fat, radicem quadratam numeri 17 % 36. vel 6. effe 13 % 6. Itaque Facilis inuče

vthabeatur quadratum alicuius radicis zenfizenficæ , fatis eft ,amo- rio quadrati

uere vnum fignum 3. Vtin dato exemplo quadratum 1886. fuit radicis Zenfs

13 6. Sic etiam quadratum 17 % 8. eft 78 8. & fic de cæteris . zenfica .

· ITAQ. fi radix quadrata aliqua furda duplanda eft,multiplican- Quomodora

dus eſt eiusnumerus per 4. Producti namq. vf . eft dupla radicis dix dupletur,

datæ . Vt duplum 13 3. erit 1 % 12. Nam yt 17 3. ducatur in 2.redu- vel tripletur ,

eendæ funt numeri * 3. & 2. ad eandem denominationem 18.3 . & conc.

13 4. & c .

SIC etiam fi duplanda fit.vre 10. multiplicanda erit per Joe 8 .

fietq. eius duplum Ice 80. Duo namq. numeri vee 19. & 2. reuoca

di funtad eandem denominationem ,ve 10. & vce 8.

NON aliter radix quæcunque multiplicabitur per 3-4.5 . & c . fi

di& i numerimultiplicentur zenficè , vel cubice , vel zenſizenfice ,

, fecundum conditionem nimirum radicis multiplicandæ . Vt1989.

triplicabitur,fi ducatur in JA 243. vt gignatur 16 2187. Quadrupli

cabitur autem , fi multiplicetur per i 1924. yt fiat 18 9216. quæ

quadrupla eft is 9. & c .

HINC facilè cognofcemus fummam quotcunque radicum fur- Summegmaras

darum æqualium . Sienim vnà illarum radicum multiplicetur per nis radicum

tot vnitates, quot funtradices propofitæ , gignetur earum fumma . aqualium .

Vt quinque 13 7. faciunt 13175. Item quatuor vre 8. faciunt vre

$ 13. hoc eſt, 8. Sic decem 1868 4. faciunt vXRE 4000000. Nam re

digere quotlibet numeros æquales in vnam ſummí, nihil eft aliud,

nifivnum illorum numerorum ducere in ipforum multitudinem .Vt

fumma triúm horum numerorum æqualium 12, 12. 12. æqualis, eſt

numero producto ex 12. in 3. & c.

RECTE autem fierimultiplicationem radicis in radicem , vt di- Demonftratio

ximus , fic demonftrabimus in radicibus quadratis . Sint duæ li multiplicatio

nex , AB, 1x 3. & BC, 13:12. Dico 18 36. hoc eſt , radicem qua- nis radicum

dratam numeri 36. qui fit ex quadrato 3. linez AB , in quadratum quadraiarü ,

I 2 .
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g

F 27

12. lineæ BC , effe numerum pro
1 % 3 . 13 12

ductum ex linea AB , id eft , ex

A
C183. in lineam BC , hoc eft , in

1812. Quoniam enim ex Lem

mate propoſ.s 4.lib.1o. Eucl. rectangulum fub AB , BC , medio lo

a 20. ſept. co proportionale eft inter quadrata rectarum AB,BC , erit id ,quod:

fit ex 3. quadrato rectæ AB, in 12. quadratum rectæ BC , æquale ei,

quod fit ex rectangulo ſub AB, BC, in ſe multiplicaco : ideoq. pro -1

ductum ex AB, in BC , radix quadrata erit producti ex 3. quadrato

rectæ AB, in 12. quadratum rectæ BC . quod erat demonftrandum :

Dimonftratio IN alijs autem omnibus radicibus, etiam non quadratis , idem

generalismul hocmodo demonftrabimus'. Sit A , 18. numeri B : & C , vz numeri

tiplicationis : atque ex A , in B , fiat cubus E ; vt A , fit vce numeri E : Et ex C

omnium ra . in D , ſiat cubus F , vt C , ſitve numeriF. Item ex A , in E ,fiat zena

dicum . ſizenſus G , vt A , ſit 783 numeri X : Et ex C , in F , fiao zenlizenſus

H , ve C , fie 133 numeri H. Ac tandem ex A ,in C , fiat It: Etex qua

draco B , in quadratum D , fiat quadratus K : Et ex cubo f ,in cubum

F , fiat cubus L : Et ex Zenſizenlo G , in Zenfizenſum H ,fiat Zenſis

zenſusM. Dico numerum I , productum

M , 1296 . ex A , 13 B , in C , v3 D , efle 13 numeri K ,

6 16 H $ 1 producti ex 3 B , in 3 D. Item eundem nu

L 216 merum I , productum ex A , ve E , in C ,

E 8 vre F ; effe voe numeri L , producti ex re E ,

K , -36 in se F. Denique eundem numerum I,pro

B 4 ductum ex A , 183 G , in C , 138 H , effe

I , 6 138 numeri M , producti ex 3 % G ,in 33H .

Atque ita deinceps, fi A , & C , in G ,& H ,

ducantur, vt fiantSurdeſolidi; & deinde

Zenficubi, & c . Quoniam enim A ,multiplicans A , & C , fecit B , &

b 17.ſept. Izberit B , ad I, vt A , ad C. Item quia C , multiplicans A , & C , fes

€ 17.ſept. cít I, & D.; erit quoque I, ad D , vt A , ad C , hoc eſt, vc B , ad I: ac

d 20.ſept. proinde B , I, D , continuè funt prnportionales . Igitur idem’nus

merus fiet ex B , in D , quitex I, in ſe . Fit autem K , ex B , in D. Igis

tur idem K , fiet ex I, in ſe ; hoc eſt, I, erit vf numeri K.

e 17.fept. DBINDE quia B ,multiplicans A , & D , fecit E , & K ; Cerit E ,ad

f17.ſept. K , vt A , ad D. Item quia , multiplicans A , & D , fecit I, & E ;

erit quoque I, ad F , vt A , ad D , hoc eft , vt É , ad k :ac proinde

g 19. ſept. quatuor nnmeri E , K , I, F , proportionales ſunt. & Igitur idem nu

merus fiet.ex E , primo in F , quartum , qui ex I, tertio in K , ſecun

dum .Factus eſt autem L , cubus ex E , in F. Idem igitur L , fiet ex I,

in K , fuum quadratum : ac proinde I, erio vre numeri L.

h 17.ſept. Í RVRSys quouiam E , multiplicans A , & F , fecit G , & Liberit

G , ad L , vt A , adF.Item quia c ,multiplicans A , & F , fecit I , &

117. ſept. " H ; erit quoque I, ad H ; vt A , ad F , hoc eft, vt G ,ad L : ac proin

* 19.ſept. de quatuor numeri G , L , I, H , proportionales funt. K Igitur iden

numerus fiet ex G , primo in H , quartum , qui ex I , tertio in L , le

cundum .Factus eſt autem M , Zenfizenſus ex G ,in H.Idé ergo M ,

D 9

C 3

fier
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fiet ex I, in , fuum cubum : ideoq. I, erit 133 numeriM. & fic de

cæteris . quod erat demonftrandum .

· QUAMVIS antem in exemplo pofiti fint numeri rationales,idem

tamen verum etiam eft in numeris irrationalibus , vt Franciſcus

Maurolicus in ſua Arithmetica ſpeculatiua docuit . quod & in hac

formula cernitur , in qua eadem demonftratio locum habet . Nam

quemadmodum propofitiones lib.7. Eucl. demonftratæ ſunt in nu

meris fractis,ita eædem oftendentur in numeris furdis. V.g.quia A ,

multiplicans A , & C , fecit B , & I; erit ex definis.lib.7 . tam B , ad

A , quam I, ad C , vt A , ad vnitatem . quamuis proportio hæc fit ir

rationalis . Igitur erit B , ad A , vt I ,ad C : Et permutando P ,ad I,

vt A , ad C ; ac proinde A , multiplicans duos A , & C , fecit duos Ry

& I, qui eandem proportionem habent,quam multiplicati A, & C .

vt vult propof.17.lib.7 . Eademq. ratio eft de cæteris propoſition i

bus lib.7.Eucl.

M , 225. vel 13 50625

G , 9. vel % 81 H , 25. vel18 619

L , 17. 3375

E , 78 27 F , 13125

K : 15 . vel.17 225

B , 3. vel 13 9 D , 5. vel 13 24

I , 1X IS

A , 133 C , 185

REGTE etiam diuidi radicem per radicem , fi præceptum tradi

tum feruetur , demonftratione non indiget : quippe cum Quotien's

multiplieacus per diuiforem producat numerum diuiſum . Vt quia

1815. diuiſa per 78 3. Quotientem facit 78 S.Et 13 5. ducta in .

13 3. facit 13 15. vt demonftratum eſt , dubitandum non eft , recte

factam efle diuifionem .

IMMO ritè fieri multiplicationem , diuifionemq. radicum fur

darum eo modo , quem præfcripfimus , abundè nos docere poffunt

radiçes rationales : quippe quæ eo modo multiplicatæ ,atque diuiſę

procreent verosnumeros productos, ac Quotientes . Nam ex 13 4 .

in 18:49. fit y3 196. hoceft14. Et ex diuiſione 18 196. per 18 4. fit

Quotiens 13 49. id eft ,7. Item ex vre 8. in vce 27. fit vrė 216. nimi

rum 6.Et ex diuiſione vue 216. perdre 8. fit Quotiens vee 27.nimi

rim 3. & c .

L E M M A.

VTRVM dua radices furde commenfurabiles fint nes

ne ; quam proportionem inter fe habeant ,

cognofcere .

DIVIDATVR vna radix per alteram . Si enim Quotiens fuerit

ratio
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An dua radi. racionalis,ipfæ radices comenſurabiles erunt,proportionéq. habc

oss fint com . bunt inter fe,quá Quotiensad vnitaté.Vel fi Quotiens eft minuria ,

menfurabiles, quam numeratorminutiæ ad denominatorem . Vtquoniam fi diui

o quam ha- darur 18 12. per JB 3. fit Quotiens JB 4. hoc eſt, 2. erunt 18 12. &

boant propor. 18 3. commenſurabiles , habebuntq. proportionem duplam , nimi

sione;quo pa- rum 2. ad 1 .

No cognofcit
SIC etiam diuiſa 18 3.per 18 12. fit Quotiens vX th. vel 18

hoc eſt , 1. Sunt ergo 18 3. & 18 12. commenfurabiles , earumq.

proportio eadem eſt , quæ ad 1. hoc eſt 1. ad 2. numeratoris ad

denominatorem . Nam perpropof. 2. Minutiarum ad finem lib . 9 .

Eucl. eadem eſt proportio numeratorisminutiæ cuiufuis ad eiuſde

denominatorem , quæ ipfius minutiæ ad vnitatem .

ITEM 13 18. & 17 8. commenſurabiles erunt , proportionemg.

habebunt, quam 3. ad 2. nimirum feſquialteram . quod maiore di

uila perminorem ,Quotiensfit 182. vel 13.hoc eſt, 1. Diuiſa

autein 78 8. per 1818. fit Quotiens 13 1.hoc eft .Sunt ergo 1 % 8 .

& 13 18. commenſurabiles, proportionemq. habent, quam 2.ad 3.

RVRSVS commenſurabiles erunt 1875. & 18 48. Nam diuiſa

illa per hanc, fit Quotiensv817 . vel 18 . id eft, & proportio

nem autem habebunt, quam 5. ad 4 .

IT A quoquereperientur eſe commenfurabiles 17 9. & 3 4.

proportionemq. habere , quam 3. ad 2 .

PRAETEREA de 320. & vce 135. commenſurabilesſunt: quia

illa per hanc diuiſa , fit Quotiens ice 20.vel vie ; . id eft , i .

cftq . earum proportio ſeſquitertia, nimirum 4. ad 3.

EADEM ratione commenſurabiles funt ice 162. & Ice 2058.

habentg . proportionem , quam 7. ad 3. nimirum duplam feſquiter

tium , fi maior cum minore conferatur . Diuiſa namq.maiore per

minorem , fit Quotiens vre 12 . vel vees.hoc eſt, 1.

COMMENSVRABILES quoque funt die 6000. & ve 2058 .

habentq. proportionem , quem 10. ad 7. Diuiſa enim priore per po

fteriorem , fit Quotiens ice 2:45. velve soon.hoc eft,

NON ſecus commenſurabiles eruut 183'3888. & 133 243. quia

ex diuifione prioris per pofteriorem fit Quotiens188 16. hoc eſt 2.

Habent ergo proportionem duplamu.

EODEM modo commenſurabiles'erunt 13 % 19683. & 18 % 243.

habebuntq . proportionem triplam . quia ex diuifione prioris per

pofteriorem prodit Quotiens 18 % 81. hoc eſt, 3 .

DENIQVE commenſurabiles etiam erunt 78319683. & 138

3888. proportionemq. habebuntfefquialteram . quia ex diuiſione

fit Quotiens1885.vel 18% i . id eft,

IAM vero fi ex diuifione gignatur numerus furdus,velirrationa

lis,radices incommenſurabiles erunt,proportionemq.habebunt ir

rationalem . Cuiuſmodiſunt 13 48. & 1 * 8. quia ex diuiſione ori

tur Quotiens 18 6. irrationalis , cum 6. non habeat radicem qua

dratam : habent tamen proportionem , quam 17. 6. ad 1.

INCOMMENSVRABILES quoque erunt voe 32. & jre 18.Nam
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ex diuiſione gignitur Quociens vce 13. vel voe . quilicet habcat

radicem quadratam . cubicam tamen non habet . Erit autem eart ,

proportio eadem , quæ vre 16. ad re 9. velvre 5.ad 1.

QVANDO radices funt diuerforum generum , reducendæ prius

funt aut eandem denominationem . Vt fi dentur /gte 64. & ve 27.

Reductis ad eandem denominationem ,nimirum ad jfre 64. & vice

729.fi pofterior per priorem diuidarur,fic Quociens B0 €ihoc

eſt , vise ?6 *. id eſt, . ſunt ergo 480€ 64. & JOE 27.commenfu

rabiles, habetq . poſterior ad priorem proportionem ,quam 3.ad 2.

EST Lemmahoc perneceffarium ad radicum additionem ,fubtra

& ionemque, de qua in duabus propoſitionibus ſequentibus .

DE ADDITIONE RADICVM

fimplicium . Cap. XIX .

VANDO addendæ ſunt inter fe dux , vel plures Addition

radices æquales,multiplicanda eftvna earum per dică aqualis .

2. vel 3. aut 4. & c. prout radices fucrint 2. vel 3.

aut 4. & c. Productus enim numerus erit fummans

illarum radicum , vt cap. præcedenti diximus . Vt

fumma ex 18 6. & 78 6. collecta eſt 17 24. Nam

18 6. duplicata, hoc eft, multiplicata per 18 4. fa

cit:18 24. Item Joe 6. vee 6.vce 6. faciunt jee 162. propterea quod

vre 6. triplicata, id eft, multiplicata per Joe 27. facit ie 162. & fic

de alijs .

QVANDO autem dux radices inæquales eiuſdem fpeciei addé- Additioradi

de inter ſe ſunt,experiendum prius eſt, perLemmapræcedens, an cum incomex .

fint commenſurabiles , an vero incommenſurabiles: idemq. facien- furabilium .

dum eft , fi radices fint diuerfarum denominationum , poftquam ad

eandem denominacionem fuerint reuocatæ.Et fi quidem deprehen

dentur efle incommenſurabiles , non poterunt in ynam fummams

colligi , ita vt ex illis vna radix fimplex conficiatur , ſed addendz

ſuntper interpofitionem figni additorum . + . Vtex 186. & 1711.

fit ſumma 136 +18.11. Vel 17 11 to 18 6. Item ex 8. & 18 7. fit

ſumma3 +18 7. vel 18.7 + 8. Sic ex vce 9. & vee 20, fit fummau

vee 9+ jce 20.

. RADICES tamen quadratæ incommenſurabiles addi inter fe Additio radio

poßunt , hoc etiam modo . Ad fummam quadratorum addatur du- cum quadra .

plum eius, quod fit ex vna radice in aliam . Summæ enim huius col- tari per pro
lectr radix quadrata erit fummaprapofitarum duarum radicumz. pol. 4. lib. d.

Sint addendæ vž 6. & 1811. Quadrati numeri6. & 11. faciunt 17. Eucl.

Etex 78 6. in % 11.fic 18 66.cuius duplum eſt 18 264. Summaer

go ex 76. & 1811. collecta erit radix quadrata huius aggregati

17 +18 264. nimirum 17 ( 17 + 13 264) Ratio huiusoperationis ex

M propoſ.
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propof.4.lib.2.Eucl.colligitur. Nam filinea aliqua recta diuiſa fit

in 17 6. & 1811. erunt duo quadrata harum partium 6. & 11. qui

bus fi addatur productum ex 78 6 in 1 } 11. bis, fier totum quadratú

totius lineæ binomium hoc, 17 + 18 264. Huius ergo radix qua

drata, nimirum 13 ( 17 + 18 264 ) erit fumma quæfita , ex 136. &

13 11. collecta . Quo pacto autem ex binomijs radix quadraca fit

extrahenda, quando res exigit, & ratio poftulat , cap.27.dicemus :

quæ tamen hic inuenietur elle.1811 +18 6. quæ non differt a lum

ma radicum propofitarum , fi per fignum + copulentur . Hæc auté

ratio addendi in numeris rationalibus euidens quoque eft . Sint

enim addendæ 13 4. & 18 9. vbimanifeftum eft , fummam collecta

effe 5. Quadrati 4. & 9. faciunt 13. Et ex 18 4. in 18 9. fit 18 36.

cuius duplum eft 13 144. Summa ergo ex 1 % 4. & 18 9. collecta

erit radix quadrata huius aggregati 13 + 144. nimirum v3

(13 +18144) . Conftat autem ,13. cum 8 144. id eft,cum 12. con

ficere 25. cuius radix quadrata eſt s .

IMMO hoc etiam artificio addi poffunt radices quadratæ com .

menſurabiles, ſed ſemper producetur radix ſimplex in ſumma . Vt fi

addendæ fint 78 3. & 18 12.Diuiſa hac per illam ,fit Quoticns 78 4 .

rationalis : ac proinde commenſurabiles ſunt. Ergo li earum qua

drati 3. & 12. in vnam ſummam colligantur , fit numerus 15. Et fi

vna radix in alteram ducatur , ficnumerus 18 36. cuius duplum v8

144. cum 15. facit is +3144. Huius igitur radix quadrata,nimi

rum 18 ( 15 +18 144) hoc.elt , 13 27. ſummaerit collecta ex 18 3.

& 1812 .

Additio radio AT verò fi radices cuiufcunque generis addendæ fuerint inuentę

cam comenfu- commenfurabiles, hoc eft, fi diuiſa vna per alteram , Quotiens fue

zabilium . rit rationalis fine integer, ſiue fractus, aut integer cum fracto , & fi

quidem integer , ſubſcripta vnitate , vt fiat fractio : ita agemus .

Quam proportionem multiplicem habet ſumma ex numeratore, ac

denominatore collecta ad i. eam quoque habebit ſummapropoſi

tarum radicum ad talem partem minoris radicis , qualis pars eft 1.

minoris numeri fractionis . Quare fi talis pars fumatur ex minore

radice , eaq.multiplicetur per denominatorem proportjonis illius

multiplicis, procreabitur ſumma propofitærum radicum . Item quá

proportionem multiplicem habet fummaex numeratore , ac deno.

ininatore collecta ad 1. .èam quoque habebit ſumina propoſitarum

fadicum ad talem partem maioris radicis, qualis pars eft i.maioris

numeri fractionis . Quare fi talis pars exmaiore radice accipiatur,

eaq. ducatur in denominatorem proportionis illius multiplicis ,

producetur propoſitarum radicum fumma .

Vtfi addendæ fint 78 8.& 17 18. Ex diuifione maioris permino

sem fit Quotiés rationalis 18 2. fiue 18.hoc eft , Quia igitur

fumma numerorum fractionis nimirum s. ad 1. ſeinillem mino

ris numeri fractionis , proportionem habet quintuplam , habebit

quoque quintuplam proportionem ſumma datarum radicum ad ſe

Bitfem minoris radicis . Eft autem 17 2. ſemiffis minoris radicis
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188. Diuifa namq. 188. per 2. hoc eft,per 18 4. fit Quotiens 18 2 .

Quamobrem ſi 18 2. multiplicetur per 5. denominatorem propor

tionis quintuplæ , hoc eſt , per 18 25. gignetur 18 so . ſumma ex 13

8. & 18 18. collecta .

ITEM quia fummanumerorum fractionis . id eft , 5. ad 1. ter

tiam partem maioris numeri fractionis proportionem habet quin

tuplam , eandem habebit fumma radicum propofitarum ad tertiam

partem maioris radicis. Eft autem 18 2. tertia parsmaioris radicis

13 18. Diuifa namq. 1818. per 3. hoc eft,per J3 9. fit Quotiens 18

s : Si igitur 13 2. ducatur in 5. denominatorem quintuplæ propor

tionis, id est, in 1825. procreabitur eadem fumima 18 50.

EADEM fummaconfabitur, fi minor radix , 18 8. diuidatur per

maiorem 1818. Fier enim Quoriens 18.hoc eſt , }. Ergo rurſus

quemadmodum s. ſummanumerorum fractionis ad 1. tertiam

partem maioris numeri fractionis haber proportionem quintupla ,

ita quoque eandem habebit fummaradicum propoſitarum ad tertiá

partern maioris radicis , 0 % 18. hoc eft , ad j } 2. Item quemadmo

dum 5. fummanumerorum fractionis . ad 1. ſemiffem minoris

Rumeri fractionis, proportionem habet quintuplam , ita quoque

candem habebit fummaradicum 138. & 1318.ad femiffem minoris

radicis , 1x 8. nimirum ad 1 % 2. & c.

-- RVRSVS fint addendæ 1% 3. & 18 12. Diuiſa maiore permino

rem , fit Quotiens 18. 4. hoc eft 2. Suppofita ergo vnitate ,vt fiat fra

&tio : quoniam ſumma 3. numerorum huius fractionis ad 1. pro

portionem habet triplam , eftq. 1. æqualis minori numéro fractio

Dis 1. habebit quoque fummadatarum radicum ad minorem radi

cem 13 3. proportionem triplam : Quare fi 18 3. minor radix du

catur in 3. denominatorem proportionis triplæ , nimirum in 73 9 .

fet ſumma1827.

ITEM quia prædicta fumma 3. numerorum fractionis ad 1.

proportionem habet triplam , eftq . 1. ſemiſfis,maioris numeri 2.

fractionis, habebit quoque fummaradicum propofitarum ad ſemiſ

fem maioris radicis 18 i2 , hoc eft, ad 1 % 3. proportionem triplam .

Si igitur 18 3. femiſlis videlicetmaioris radicis , ducatur in 3. de

nominacorem proportionis triplæ , id eft , in 78-9: producetur eadě

ſumma 1x 27.

DEMONSTRATIO huiuſce rei eft ,quod datis quatuornumeris Demonftratio

proportionalibus , ita fe habeat fumma priorum duorum ad maio- additionis ru

rem vel minorem ipſorum , vt fumma duorum pofteriorum adma- dicum comes

iorem , velminorem ipſorum . Item ita fummapriorum duorum ad Surabolinm .

quamlibet partem majoris , velminoris , veſumma duorum poſte

riorum ad ſimilem partem maioris , velminoris . Vtdatis numeris

6.4. & 18.12. proportionalibus: erit componendo , vt io. ad 4.ita

30. ad 12. Et per conuerfionem rationis , vt ro, ad 6. ita 30. ad' 18.,

Quia vero eft quoque vt4. ad 1. quartam partem ,ita 12.ad 3.quar

tam partem : erit ex æquo , vt 10. ad 1. ita 20.ad 3. Item quia eft

quoque, vt 6. ad 1. ſextam partem , ita 18. ad 3. fextam parte : erit

quoqueM 2
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quoque ex æquo, vt 10. ad 1. ita 30. ad 3. Cum ergo ex diuifione

vniusradicis per aliam gignatur denominator proportionis vnius

ad alteram , ita vt eadem proportio fit vniusad alceram , quæ nume

ratoris fractionis ad denominatorem ; ( fuppofita 1. quando Quo

tiens eft numerus integer ) manifefta euadit ratio additionis radi

cum . Et fane admiratione dignum eſt , additionem fieri præciſam

in ijs, quæ præciſam , & cognitam quantitatem non habent .

HINC fit , ſummam quoque ex duabus radicibus commenſura

bilibus colligi , fi per denominatorem proportionis , quam habet

ſumma numerorum fractionis . nimirum's . ad maiorem fractio

nis numerum 3. vel adminorem 3. hoc eft, per . vel per multi

pliceturmaior radix 78 18. velminor , 1 % 8. Ita vides ex 73 18. in

hoc eft, in 13 % . Vel ex 73 8. in . id eft,in 18 4 gigni17 50.

vtprius .

SINT rurſusaddendz 1 % 73. & 17 18. Diuifa illa per hanc , fit

Quotiens 13 4. hoc eft , 2. & fuppofita 1. fit ;; denominator pro

portionis duplæ . Sicut igitur fumma 3. ad 1. habet proportionem

triplam ,ita quoque ſumma duarum radicum ad minorem 13 18.tri

pla erit . Si ergo ducatur 18 18. in 3. id eſt, in 73 9. fict18 16..pro

fummaradicum 73 72. & 17.18. Item ficut cadem fumma 3. nume

rorum fractionis . ad 2. habet proportionem feſquialteram , cuius

denominator eft ita quoquefumma quæſita erit admaiorem ra

dicem 18 72.feſquialtera.Si ergo 13 72.ducatur in . id eft,in 185

producetur eadem ſumma 3 162.

Pulchra ratio POSSVNT etiam addi radices commenſurabiles percommodes

adden diradi per regulam auream , & in idem res recidet . Cum enim in primo

ces commen- exemplo fit, vt s. fumma numerorum fractionis ad minorem nu

Susabiles . merum 2. velad maiorem 3. ita ſumma radicum ad radicem mino

rem , velmaiorem , vt oftendimus : erit conuertendo quoque, ve 2 .

vel3. ad fummam s . ita minor radix , velmaior ad radicum ſum

mam . Si ergo fiat ,

Vt 2.ad 5. ita v8 8. ad aliud . Vel

Vt 3. ad 5. ita 1318. ad aliud : procreabitur fumma ut so. Yt

prius .

In poftremo autem exemplo , in quo denominator proportionis

fuit . fi fiat ,

Vt 1. ad 3. ita 13. ad aliud . Vel

Vt 2. ad 3. ita JB 72. ad aliud : gignerur ſumma 77 162. quz

prius .

SINT rurfus addenda 18 2. & 13 8. Ex diuifione 13 8. per 13 2.

fit Quociens rationalis 13 4. id eft, z. & fuppofita 1. fit j. Si ergo

Vt 1. ad 3. ita 78 2. ad aliud . Vel

Vt 2. ad 3. ita 18 8. ad aliud :colligetur fumma18 18.

Sint quoque addendæ vee 162. & Vr .2058.Diuiſa maiore radice

perminorem , fit Quotiens rationalis Joe is velve4.hoc

eft , 1. Si igitur fiat

fiat ,

Vt 3 .



CA P.: XIX . -93

eft s .

1

Vt3. ad 16. ita vre 162. ad aliud . Vel

Vt 7. ad 10. ita vre205 8. ad aliud : reperietur ſummaice 6000. ,

ITEM addendæ ſint vie- 9. & ce 27. qui numeri rationales funt.

Ex diuiſione ure 27. per vbe 8. fit Quotiens racionalis vee . vel

vre ?. hoc est, Si ergo fiat ,

Vt 2. ad s. ita ice 8. ad aliud . Vel.

Vt 3. ad s. ita loe 27.ad aliud : prodibit fumma ve 125. hoc

RVRSVS addendæ fint 78 % 243. & 187 3888. Proportio eft .

Si ergo fiat ,

· Vt 1. ad 3. ita /33 243. ad aliud . Vel

Ve 2. ad 3. ita 18 % 3888. ad aliud : exurget ſumma 18 % 19683.

POSTREMO ſint addendz 18 4. & vue 27. quinumeri ſunt ra

cionales. Reductis hiſce radicibus ad eandem denominationem , vt

ad 186 € 64.& /XCE 729.Ex diuifionemaioris perminorem fit Quo

ciens rationalis ifte 279.hæc eft, .Si igitur fiat ,

Vt 2.ad s . ita vyce 64.ad aliud . Vel

Ve 3.a 15. ita Bre729. ad aliud:procreabiturſumma vzre15625

hoc elt , s .

"ADDI quoque poſſunt radices commenſurabiles hocmodo, Di. Alia ratiopul

uifa maiore radice perminorem , addatur Quotienti rationali vni- chra addendi

tas. Si namq. numerus confiarus ducatur in minorem radicem ,pro- radices com

creabitur fumma quæſita. Nam fi Quotiens ducatur in minorem ra- modurabilos.

dicem , id eft , in diuiſorem , produceturmaior radix , quæ diuiſa

fuit : Etfi vnitas ducatur in eundem diuiforem , id eft, in minorem

radicem ,producerurminor radix : atque adeo duo,producti ſumma

duarum radicum corficient . Cum ergo, per theor. 1. ad propof. 14 .

lib.9. Eucl. quod reſponder propof. 1. lib . 2. idem numerus fiat cx

minore radice in ſummam ex Quotiente, & vnitate collectam , qui

ex eadem radice minore in Quotientem , & in vnitatem fiunt ſeor

ſum ; producetur quoque fumma duarum radicum datarum ex mi

nore radice in ſummam ex Quotiente, & vnitate collectam .

SINT enim addenda , 1 % 8. & 17 18. Diuiſa maiore

fit Quotiens rationalis 78 ? id eſt, 1. & addita i fit . Et quonia

ex . in 8. fit 1 % so. erit 18 so. ſummaduarum radicum 13 8. &

7378.

ITEM ſint addenda vre 162. & ve 205 8. Ex diuiſione naſcetur

Quoriensrationalis } . & addita 1. fit numerus . qui ductus in

Joe 162. gignitJoe 600o.ſummam duarum radicum propoſitarum ,

QVANDO ,duæ radices, vel plures , per vnam aliquam eiuſdem Addere plans

generis radicem diuidi poffunt, ita vt Quotientes fint rationales , res radices ha

coniungentur in vnam fummam , fi fumma Quotientum ducatur in bătescommu

communem illam radicem diuidentem . Productus enim numerus nem menfurä

erit fumma quæſita .Nam cum , pertheorema proxime citatumu, vnam radici

Aumerus,qui fit ex radice diuidente in Quotientum ſummam ,æqua- ciufdägeneris

lis fit ijs, qui ex eadem diuidente radice fiunt in fingulos Quotien

tes,hoc eſt, omnibus fimulradicibus propofitis ; liquidò conſtats

perminoré
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ex radice diuidente in ſunimam Quotientum gigniſummam radi

cum propofitarum .

Vt fi addendæ fint 13 8. & 17 18. Si vtraque diuidatur per 1 % 2.

producentur Quotientes racionales 18 4. & 139. hoc eft 2. & 3i

quorum fumma s. fi ducatur in communem diuiforem , id eft,in 18

i . procreabitur fumma 13 so.

ITEM'fint addendæ 18 8. 1850. & 7 % 72. fi diuidantur fingulæ

per 18 2. fient Quotientes racionales , 18 4.18 25. & 1836. hoc

eft,2.5. & 6. quorum ſumma 13. ducta in 18 2. communem diui

forem , producet ſummam 18 338.

SINT tandem addendæ 13 3.13 32. & 17 48. Diuidantur fingulæ

per 13 2. fiunt Quotientes 18 4.1% 16 , & 78 24. quorum priores

duo ſunt rationales, nimirum 2. & 4. at pofterior irrationalis.Non

ergo hoc modo in vnam colligi ſummam poterunt , fed folum dux

priores facient ſummam 1872. atque ita ex omnibus tribus fiet

Tumma 1872 +13 48 .

dicis ab aqua

D E Ś V BTRACTION
E

radicum fimplicium . Cap. XX .

Subtractio Td

VANDO radix aliqua a radice æquali fubtrahi

cur,nihil relinquitur . Vt 13.12. a 13 12. Item ice

li radice .
100. a vie 100.fubtracta relinquit 13 o . velVie o.

Subtractiora QVOD fi radices fuerint incommenſurabiles ,

dicũ inagua
(quando nimirum , diuiſamaiore perminoré, Quo

lium .
tiens eſt irrationalis ) non poterit fieri fubtractio

nili per figuum ſubtractorum . Vt 13 3. ex 1810. relinquit v8

10_21% 3. Item voé 20. ex Ice so. relinquit ice solide 20 .

Subtractiora . QUANDO ramen radices ſunt quadratæ , & incommenſurabi

dicũ quadra . les, poterit minor amaiore fubtrahi hoc etiam modo . A fumma

sari per pro- quadratorum fabducarur , quod ex vnaradice in aliam bis fit. Ra

pof.7 . lib . z. dix enim quadrata enis, quod relinquitur, erit refiduum fubtractio

Euel
nis . Sit ſubtrahenda13 12. a 18 20. Quadratinumeri 12. & 20. fa

ciunt32. Etex 13 12. in 13 20. fit v3.240. cuius duplum 18 960.

detractum exfumma quadratorum relinquit 32-78960.Radix er

go quadratahuius relicti, nimirum 17 (32-13 960.) erit id , quod

rclinquitur , detracta 13 12. ex / 20. Huius operationis ratio ex

propof.7.lib.2. Eucl. colligitur. Nam fi tota aliqua linea fit 1 % 20,

qux fecetur ita , vt vna pars fit 18.12. eruntduo quadrati numeri

20. & 12.nimirum 32.æquales numero 13 960.qui fit bis ex 1812.

in 18 '20.vnà cum quadrato reliquæ partis linea . Si ergo numerus,

qui fit bis ex 13 12. in 13 20. dematur ex 32. fummaquadratorum ,

reliquum fiet quadratum reliquæ partis lineæ . Igitur quadrarum

huius partis erit 32-3960. Ac proinde tefiduum , quod relinqui

tur

!
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tur poft fubtractionem / 12. ex 18 20. erit 13 (32-13.960. ) Quo

pacto autem radix quadrata , quando res exigit, ex Apotomis , ſiue

Reſiduis fit extrahenda, dicemus cap. 27. quæ tamen hic erit /7 20.

13.12. non differens a reſiduo, fi 1812. a 13 20. fubtrahatur per:

interpoſitionem figni Verum hæc ratio ſubtraliendiperſpicuae.

quoque eſt in numeris rationalibus . Sic enim auferenda 18: 4. a

13 49. vbiliquido conftat, refiduum eſle 5. Quadrati 4. & 49. effi

ciunt 53. Et ex yg 4. in $ 49, fit 7 % 196. cuius duplum 1 % 784, ab: 1

larum ex 53. ſumma quadratorum relinquit53-18 784. ac proin

de reſiduum quæſituni erit 18 ( 53-3784. ) Conftatautem , $ 3.

J3 784. hoc eſt,$3–28. eſle 25. cuius radix quadrata eft s .

IMMO hoc eodem artificio ſubtrahi poterit radix quadrata a

radice quadrata , fi fuerint commenfurabiles : ſed tunc refiduums

crit radix fimplex . Vt fi lubducenda fit. 3.a +7 27.Diuiſa hac per,

illam , fit Quotiens 18 9i rationalis , ac proinde commenſurabiles

funt. Summa quadratorum 3. & 27. eft 30.a qua fidematur 18 3:24.

nimirum duplum eius , quod fit ex v3 3. in 1827, remanebunt30 ,

-7% 3 24. Igitur 13 (30-18 324.) hoc eft , 73 12. erit refiduum .

fubtractionis .

Si autem radices cuiuſcunqne generispropoſitæ fuerintcomen- Subtra&tiori

furabiles , hoc eft , fi diuiſa maiore perminorem , Quotiens fuerit dicum como

rationalis , ita tamen , vt fi fuerit numerus integer , ei ſupponatur menfurabiliū .

vnitas, vt fiat fractio, ita agemus . Quam proportionem habetnu

merus, qui relinquitur,detracto denominatore fractionis ex nume

ratore, hoc eft, quam haber differentia numerorum fractionis ad l.

eam quoquehabebit refiduum poft detractionem minoris radicis ex

maiore ad talem partem minoris , qualis pars elt , denominatoris

fraction is : vel eam quoque proportionem habebic dictum refiduum

ad talem partem maioris radicis,qualis pars eſt 1. numeratoris fra

&tionis . Quocirca fi talis pars capiatur ex minore radice, velma

iore , caq. per denominatorem proportionis illiusmultiplicetur ,

producerur reſiduum , quod quæritur 34P 5 :-

SIT ſubtrahenda 18. 8. ex 50. Ex diuiſione maioris permino.

rem , fic Quotiensrationalis & hoc eft Qujajergo differen

tia numerorum fractionis . eft 3. quòd detracto denominatore 2.

ex numeratore 5. remaneant 3. quæ differentia ad 1, femiſiem mia

noris numeri fractionis , vel quintam partem maioris numeri fra

tionis , proportionem habet triplam : habebis quoque refiduum

quod relinquitur,dempra 13 8. cx 18 50. ad lemiſem minoris radi.

cis, nimirum ad 18 2. vel ad quintam partem maioris radicis , vide

licet ad 18 2. proportionem triplam . Si igitur } 2. ducatur in 3 .

hoc eft, in vk 9. producetur rehduum 1818. quod deſideratur .

IDEM refiduum habebitur , fiminot radix 17 8. digidatur per

maiorem % 50. Fiet enim Quotiens N % . hoc eft , Rurſus er

go , quemadmodum 3. differentia numerorum fractionis ad 1, fe

miſfem minoris numeri fractionis , vel ad quintam partem maioris

numeri fractionis proportionem habet triplam : ita quoque diffe

rentia
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rencia duarum radicum propofitarum triplam habebit proportione:

ad femiffem minoris radicis, vel ad quintam partem maioris, vide

licet ad 17 2. Quare triplum 18 2. nimirum 1 % 18. erit differentia

datarum radicum ,id eft, refiduum poft detractionem 178. ex 18.50.

Demonſtratio eadem eſt, quæ ſupra in additione adducta eſt .

HINC fit , reſiduum quoqueproduci, ſi per denominatoré pro

portionis, quam habet differentia numerorum fractionis , hoc eft ,

reliquus numerus, dempto minore fractionis numero ex maiore,ad

maiorem numerum fractionis,vel adminorem ,nimirum in propo:?

ſito exemplo per . vel {. (nam . eft denominator proportionis ,

quam habet differentia numerorum fractionis ; ad's .maiorem nu

merum fractionis : At 1. denominator eſtproportionis , quam ea

dem differentia 3. habet ad minorem numerum fractionis ) multi

plicetur maior radix , velminor. Ita vides ex ductu 18 50. in vel

ex ductu iz 8. in ļ. gignirefiduum 18 19. idem , quod prius .'

Prilchraratio SVBTRACTIO quoque radicum commenfurabilium commo

fubirabédira difimè fieri poteftper regulam auream . Cum enim fit ,vt differen

dices commă- cia numerorum fractionis admaiorcm , vel minorem eiuſdem fra

furabiles . ctionis numcrum , ita refiduum , quod quæritur , ad radicem maio ,

rem , velminorem : Et cónuertendo, vtmaior numerus fractionis ,

velminor, ad differentiam numerorum fractionis, ita maior radix ,

velminorad refiduum ſubtractionis ; Si in daco exemplo fiat :

-"Ve s. ad 3. ita 1850. ad aliud , Vel

Vt 2. ad 3. ita 77 8. ad aliud , producetur refiduum quæfitum

17 18.

SIC etiam fi ſubtrahenda fit vce 162. ex vce.6000. Diuiſa hac per

illam , fit Quotiens rationalisve 10 mm. id eſt , 5.vbi differentia

mumerorum fractionis eſt 7. Si ergo fiat ,

· Ve 10. ad 7. ita ice 6000. ad aliud . Vel

Vt 3. ad 7. ita vte 162. ad aliud , gignetur refiduum defidera

tuni Ice 2053 .

dlin ratio SVBTRAHI etiam poteſt radix a radice,fi fint commenſurabiles,

pulchra fub• hac ratione . Diuiſa maiore perminorem , dematur vnitas ex Quo

trahendi ra , ciente rationali . Sinamq. reliquusnumerus in minorem radicem

dices comen- dacatur , prodibit refiduum quæſitum . Nam fi totus Quotiens in

fwrabiles . minorem radicem , id eft, in diuiſorem ducatur, produceturmaior

radix ,quæ diuiſa fuit . Cum ergo vnitas in minorem radicem faciat

minorem radicem ; liquido conſtat, fi Quotiens, dempta priusvni

cate, ducatur in minorem radicem , gigni eandem maiorem radice

minus minore radice, hoc eſt, differentiam radicum propofitarum .

.SIT fubtrahenda 188 3888. a 188 19683. Ex diuiſione fit Quo

tiens rationalis 138 1. hoc eft , Dempta 1. remanet . quæ re

počata prius ad. I3 % ) ducta in 188 3888. facit 183-243. diffe

rentiam radicum propofitarum

Alie /wbtre . DENIQVE fieri poterit fubtractio hoc alio modo . Diuidarur

bendi ratio vtraque radix per communem aliquam radicem eiuſdem generis,ita

quando radi- vt Quotientes ſine rationales , fi fieri poteft . Nam fubtracto vno

Quo
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Quotiente ex alio , fi reliquusnumerus ducatur in communem illú ces propoſite

diuiforem , procreabitur radix reſidua . Vt fi demenda fit J % 27.a 1 % habent aliarra

75. Diuiſa vtraque per J3 3. fiunt Quotientes rationales 13 9. & radicem eiuf

1825. hoc eſt , 3. & 's. Quorum differentia 1. ducta in communem dem generis

diuiforem 18 3. facit J% 12. pro reſiduo ſubtractionis .Ratio huius communem

operationis hæc eſt . Sint duo numeri 10. & 30 . mensram .

quorum differentia 20. diuidanturq. per commu

rem diuiſorem s . Habebunt ergo Quotientes 6 . 30

& 2. eandem proportionem , quam 30. & 10. Ac

proinde per conuerfionem rationis,erit 30. ad 20.

exceffum , quo antecedens 30. ſuperat conſequen

tem 10. vt 6.ad 4. exceflum ,quo antecedens6.fu

perat conſequentem 2. Et permutando erit 30. ad 6. vt 20. ad 4.

Habet autem 30.ad 6. proportionem quintuplam , denominarams

videliceta communi dinilore s .Igitur & 20. ad 4. proportionem

habebit quintuplam : ideoq. 20. diuifus per 5. faciet Quotientem

4. Ex quo conftat,fi 4.differentia Quotientuin 2.& 6.ducatur in di

niſorein communem 5. produci 20. differentiam numerorum 10.

5

2

& 30 .

INTER DATOS DVOS NUMEROS

quotlibetmedios proportionales conſtituere.

Сар. XXI.

GENDVM iam effet de Algorithmo numerorum

irrationalium compofitorum ; fed libet prius expo

nere vfum quendam præclarum radicum fimplicium

in conftituendis quotlibet medijs proportionalibus

inter datosduos numeros. qui eft eiuſmodi. Sicó- Quonis me

ftituendus fit vnusmedius proportionalis, aſſumen - dios proportio

dum erit fignum radicale hoc , 13. quod inter qua- nales inter

dratum , & vnitatem cadat vnus medius proportionalis in qualibet duos numeros

progreſſione Geometrica , quæ ab 1. incipiat . Si duo medij , acci- collocare .

piendum eft fignum radicale jue : fi tres , fignum 188 : fi quatuor ,

fignum VB . fi quinque, fignum gre . & fic deinceps . quod facile

nos docebit progreſſio Geometrica in cap.2. pofita .

DEINDE diuiſo maiore numero per ininorem , inſtituendx eſt

progreſlio Geometrica ab 1. incipiens, & per Quotientem progre

diens tot terminorum , duobus amplius, quotmedij proportionales

defiderantur.

Tercio cuilibet termino huius progreflionis præfigendum ſignum

radicale,quod affumendum effe docuimus, pro rationenumerimo
diorum .

N Quarto,
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Quarto, extractis radicibus, quas lignum radicale indicat,quan

do extrahi poffunt, delenda ſunt figna radicalia , quorum radices

extractz ſunt .

Quinto ac vltimo pro extremis progreffionis vltimæ ponendi

funtnumeri dati , ac perminorem finguli terminimedij multipli

candi .

V.g. fi inter 5. & 20. ſtaruendus fit vnus numerus medius , alci

fcendum eft fignum hoc radicale 17 .

DEINDE diuiſo maiorenumero 20. perminorem 5.conſtituen

da progreflio hæc trium terminorum i. 4. 16. per Quotientem

4. progrediens .

Tertio cuilibet termino præfigendum fignum 17. hocmodo.181,

18 4.18 16. erurt.7. hi terminicontinuè quoque proportionales ,

cum fint radices quadratæ numerorum 1.4. 16. continuè propor

tionalium .

Quarto extractis radicibus quadratis , fic ftabit progreſio .

1. 2. 4 .

Quinto , huius progreſſionis termini finguli per numerum mino

rem 5.multiplicandi Tunt. Vnde fic ftabit progreffio s. 10. 20. in

a Schol. 18. uentusq. eritmedius terminus proportionalis 10. a quia s. 10. 20 .

ſeptimi.
eaſdem habent proportiones , quas 1. 2.4. cum hosnumeros idea

numerus5.multiplicansillos produxerit.

SINT rurſus inter 6. & 18. inucniendi quinquemedij propor

tionales . Hic aſciſcendum eft fignum vzre.

DEINDE diuifo maiore numero 18. perminorem 6. inftituenda

eft progreffio feptem terminorum per Quotientem 3. progrediens ,

hocmodo .

1. 3. 9. 27 . 81. 243. 729 .

Tertio cuilibet termino præponendum ſignum igre. vt hic .

136€ !. XCE 3. 30€ 9.736€ 27.730€ 81. VBTE 243. JBCC 729.

eruntq . hi termini continuè quoqueproportionales, cum fint radi

ces Zenficubicæ numerorum 1. 3. 9. & c. continuè proportiona

lium .

Quarto extractisradicibus, quæ extrahi poffunt,& deletis fignis,

quorum radices extractæ ſunt, fic ftabit progreffio .

1.785€ 3. Jee 3.7 % 3. Vce 9.785€ 243. 3.

Quinto , ac vltimo , multiplicatis fingulis huius progreſſionis

terminis per 6.minorem numerum ex duobus propoſitis , confti

tues ſequentem progreffionem cum quinque medijs terminis pro

portionalibus .

6. Bte 139968. Ice 648.78 108.Jpe 1944. JBTE 11337403.18.

b Schol. 18. b eruntq . hi termini continuè proportionales, cum fint producti ex

feptimi. eodem numero 6. in numeros s . 730€ 3. vie 3. & c. continuè pro

portionales .

QVOD autem hi termini fint continuè proportionales , probari

experiendo etiam poteft . Nam fumptis quibuflibet tribus proxi

misy tantum fic ex primo in tertium ; quantum ex medio in fe , vt

yule
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vule propof.20.lib.7.Eucl. Vt fumptis hiſce tribus ce 648.1% 108.

dre 1944. tam ex primo in tertium , quam ex medio in ſe , gignitur

numerus 108. Nam ex 1% 108. in fe fic numerus 108. & ex Joe 648.

in vre 1944. fit Joe 1259712. hoc eft , 108. Item acccptis tribus hi

ſce , 6. JYLE 139968. vee-648. Ex medio in fe quadrate fit Ike

19591041024. hoc eft, extracta radice quadrata 139968. productus

numerus eft ice 139968. ( quia 139968. radicem cubicam non ha

bet. ) qui etiam producitur ex 6. in Joe 648. vtliquet.

5 с но. L I v M.

SOLE

OLET ſepenumero contingere, vt ex numeroaliquo extrahendsfitra

dix quadrata , vel cubica, qui eam non habet .Ne ergo fruftra rempus in

fumatur, traduntur a nonnullos regula quedam , quibus facile cognofcuntur

sumeri non quadrati, dos non cubi .

· Primum omnesnumeri, qui ultimam figuram ad dexteram habent s, vel Quinumeri

3. vel 7. vel 8. non funt quadrati: quia in numerisquadratis ultimafigura nò fint qua

neceffariòdebet effe vna ex his. 1.4.5.6.9.0.
drati .

Deinde nullus numerus, ex quo reie&tis 9. ui in probationenouenaria fieri

confueuit,non fupereft aliqua harum figurarum . 1.47.6 . quadratus eft.

Tertio , numerus vltimam figuram habens s. nifi eam procedat figura se

cum alia figura pari, vel cum o. gunstratus effe nequit . Ýr hi numeré 135 .

385.67525.89725. 1.6935. quadratinon funt.

Quarto ,numeri vltimam figuram babentes 1. vel 9. niſi cam antecedat

bagura par , aut o. quadrati non funt. Vi bi numeri 4371. 4379.67899.

75351. quadrati non funt .

Quinto, numerihabentis vltimam figuram 4 nifi eam precedar alia fin

gura par, vel e quadrati non funt. Vi binameri 6934.70.14 . quadrati

effe nequeunt .

Sexto, numerihabentes figuram vltimam 6. nifi eam antecedat figura im .

par, quadrati nas Junt. Vt numeri 5746.7086.34846 . quadrati non

Sunr.

Septimoacvltimo,numerushabens in fine plures figuras o. fub numero

impari , quadratus effe non poteft . Vinumeri 460.078000. 21010. qua

drati non funt .

Quod verò ad cubos attinet ,nullusnumerus erit cubus, foreie&tis 9. Quinumeri

non remanet 1. ve 8. vel e. Itag . 12000, non erit cubus, cum reie&tis 9. re• nó ſint cubi.

maneant 3.

Deindenumerus, cuius vlrima figura eff 2.oktoobrifi proximèante.

cedens figura non for par velo . non poteft effe cubus . Vi numeri-3456
of them wins whithims figura en

+56174. 1109038. non funtcubi . t , ung, so prvesineantaly

Tertio nosllus numerushabensin fine o, vel 00. poteft effe cubus. Vi hi nu jogurt non fit par

meri 1230. 100. 34600, cubinon funt ,

Quarto diultimo, numerushabens vltimam figuram so nifi proximèan

Tecedens figura fis 2. vel7.cubus effe non poterir. vobi numeri. 361035.

87895. 113001 5. subi non funt .

N 2 Iraq.
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Ilag .antequam ad extractionem radicis quadrata ,vel cubict aggrediaris,

operapretium feceris, fe prius-per conditiones pradictas expersaris, an propofitus

numerus pollir effe quadratus , aut cubus.

DE ADDITIONE AC SVBTRACTIONE

numerorum irrationalium compoſitorum .

Сар:
:: XXII.

ONFICITVR Algoríthmus numerorum irra,

ciovalium compofitorum ex radicum fimpliciumi

Algorithmo , dummodo pro addicione , & fubtra

Ctione, in memoriam reducantur regulæ illæ dur,

quæ de fignis + & - traditæ ſunt cap. 4. vide

a licet .

I

Dux regulæ . Eadem figna idem fignum ponunt,nifi in fubtraétione,quandonumeri pre

obfcruandæ pofterè ponun u . Tunc enim jubtrahitur fuperior ab inferiore,& ex + fi

in additio- og ex — fit to

ne, & fubtra

ctione .

Diuerfa fognamulant ſpeciems operationis. Et in additione ponitur fignum

maioris numeri i In ſubtractione vero fuperioris , finemaior is for, fone minor,

ANI aqualis .

Quæ quidem duæ regulæ cap.4 .prædicto expolịtæ funt, & ex ſub

iectis exemplis intelligi facile poffunt .

Exempla Additionis'.

6 + 18 18

4 + 18 8

10 + 1350

18 27 + 13.8

13 12 + 1 % 2

18 75 + 18 18

.

13 162

13 200

78 722

2

3

188.243

783 48

1381875

183 162

178 32

18712505

Exempla
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Exempla Subtractionis ,

183 1875 + 13% 1250

133 243 to 188 , 162 138

133 48 + 13 % 32 18 18

3روسو

3

Exempla exceptionis in fubtractione pre prima regula ,

73 so + 2

17. 18+

13,8

13 50

13184

13 8+ ?

1850, + 6

17 72 +.2

4. -12:

17 72 + 2

6 +18 18

13:18 4

Exempla exceptionis in additionepro regula ſecunda .

13.50 + 3

7832 5

18 162

1350 , 3

IZ 32 t's

17 % 162 +213

Exempla exceptionis in ſubtractione pro regula fecunda .

13 162 + 2
13 162

5.0 3 18. so + 3

1332 +5 3,73 32 ans

7Alia exempla additionis ,

os
1 % so 18 sot 6

18 242 24 18 242

1772 mm
30 13 72

8

1

4

Aliaexempla fubtractionis.

30313 72

8

4

13.50

18 , 7 %

6
Iz sot

...pl

13 242. 12
24 1 % 242

Alin
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Alia exempla fubtraétionis.

18 at 16

18 320 8

24 - JB 320

18.180 to

13 3 : 0 8

8 18 20

d
e

-

obferuida in Hic in priori exemplo quoniam numerusJX 320. non habet re

nönullis fub- ſpondentem in fuperiori numero, pofitus eft numerus1 o. cum ,

tectionibus , figno + . Item quia in poſteriori exemplo numerus 8. in ſuperiori

numero non habet reſpondentem , pofitus quoque eft numerus 0.

cum ſigno + . quod femper in ſubtractione obferuandum eft, vt ſu

periores duæ regulz tocum habeant .

VERVM in huiuſmodi exemplis fiet hoc etiam modo fubtractio .

Poft numerum , a quo debet fieri ſubtractio , ponaturnumerus ſub

trahendus, commutatis tamen fingulis fignis eius in figna contra

ria , ponendo - pro + . & contra . Deinde fiat reductio per addi

tionem . Vt fi fubtractio fieri debeat 18 320 - 8. a numero 16. fic

ftabit exemplum .
16 18 320 + 8

Si ergo addantur 16.ad 8. fiunt 24. & dempta 18 320. erit refiduum

24 18 320 .

Item fi fiat fubtractio 18 320 - 8. à 18 180.fic ftabit exemplum .

18 180 18 320 +8. Si ergo addantur 17 180. & - 13 320.hoc

eft,mutata ſpecie operationis,propter diuerſa ſignat & - . detra

eta 18180.1 18 320. erit refiduum 8 -1420.

Rurſus fit facienda ſubtractio 13180 - 3. de 18 320. fic ftabit

exemplum 18 320 — 18180+ 8 . Si ergo addantur fimul

18 320 — 18180. hoc eſt ,mutata ſpecie operationis, propter di

uerſa figna + & - , dempta v8 180 de 18 320. erit reſiduum

8 +18 20.

Sit præterea facienda ſubtractio 8- /812. de 13 72 = 4. Sic

Itabit exemplum , 18 7 : —4—8 + 18.12. sii ergo addan

tur inter ſe 1 % 72. 1812. & - 4–8. eritrefiduum 78 78 + 1812

-12. quia radicesillæ funt incommenſurabiles. Quòd fi addan

tur per propof.4.lib.z.Eucl.facient 18 (84 + 18 3456.) atque adeo

reſiduum totum erit 1/3 (84 +18 3456 ) — 12.

Hoc autem modo rectè fieri ſubtractionem , liqnido conſtat in

numeris rationalibus . Sit enim facienda ſubtractio 18 49.- 3.de

8 +18 9. hoc eft, 4. de 11. vbi reſiduum eft . Secundum præce

prum traditum fic ftabit exemplum . 8 + 189-18 49 + 3.

Iam ex 8. & 3. fiunt ita & ex 18.9 . & - 1849. fit numerus

Ergo refiduum eft 11 - 4. hoc eft, 7. vt ratio poftulat.

Alia exopla SED vt totum hoc negotium addi

additionis,
+ 13 S

tionis, ſubtractionisq. planius intelliga

fubtraétionis.
4 + 18 3

tur, fubiungemusalia nonnulla exépla .

II + 18 ( 8 + 1360) Sint ergo addenda 7 t / 5 .ad 4 + 1% 3 .

EX
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Ex 7. & 4. fiunt 11. & ex 78 5. ac 18 3. per propof.4.lib.2. Eucl. fit

13 (8 + 1 % 60. ) Igitur fumma eft u +18 ( 8 +1860.)

RVRSVS fint addenda 18 5+ 3.ad 1% 20 --- 4.Ex 18 5. & 1820 .

quia comenſurabiles funt , fit 18 45. & ex + 3.ac

4. fit s. Tota ergo ſumma eft 18 45 — 1.Ea 18 5+ 3

dem fumma conflabitur , fi 17 s . ad 17 20. addan 1320 4

tur per propoſ.4.lib.2.Eucl. vt ad initium cap.19.

docuimus . Fiet enim 18 ( 15 +13400. ) hoc eft ,

1345

13 45. atque ita rurſus erit cota fumma 18 45

PRAETEREA ſint addenda 1354 7. ad 18 st 7

136—7.Ex 135. & 186. fit 18 ( 12713120. 13 6
7

& ex + 7. & - 7. fit o . Summa ergo colle

Aa erit jz ( 11+ 18 120.)

18 ( 11 + 13 120)

AMPLIVS fint addenda 13 7 + 3 . ad
1 % 7. + 3

13 20 — 4. Ex 13 7. & 13 20. fit 13 .
18 30

( 27 + 73 560 ) & ex +3. & - 4. fit - 1 .

Tota ergo ſumma erit 13 ( 27 + 1 560 ) 13 (: 7 + 73 560 )

SINT quoque addenda 155+1. 1 % ' s ting

ad 176-4. Ex 13 5. & 13 6. fit 13 .
18 6

( 11 + 18 120.) at ex + 7. & - 3. fit
18 (11 + 73 120 ) +5

+ s. Tota ergo fumma erit 13 (1+

13 120 ) +5. Vel s + 1 * ( 1 + 13120. )

ITEM ſint addenda 7 + 73 s . ad 4 - 1 3. Summa erit 11 +13

s - 173. Vel fecundum regulam 2.

fubtrahemus per propof.7. lib.2.Eucl. 7 + 175

18 3. a 185. propter diuerfa ſignat .
18 3

& hocmodo. Quadrati numeri s .

11 + 18
& 3.faciunt 8.& ex + 18 5.in 733.

1337

fit 1815. cuiusduplum — 1860. ex aggregato quadratorum 8.

auferatur, remanebuntq . 8 -1860. Radix ergo huius relicti eft

id, quod relinquitur poft detractionem 17 3. ex s.cui radici pre

figendum eft fignum + ,maioris numeri. Tota ergo fummaeft ist

13 (8-18 60.)

ITEM fint addenda 8—187.
7

ad 10 -18 7. Ex 8. & 10. fiunt 18.
7

at ex -187. & 13 7. fit - 13

28. Tota ergo fumma erit 18
18 17 28

1 % 28.

ITEM fint addenda ro + 1849. ad718 4. Vbimanifeſtum

eft ,fummam effe 22. ex 10. & 7. fiunt 17. Et fubtracta 13 4.2 V8 49.

per propof. 7. lib . 2. Eucl. propter
10 + 13 49

figna + & - diuerfa ,remanent13
7

653-13 784.) cui præponendum

eft fignum + maioris numeri . Tota 17 + 1853 - 78 784)

ergo fumma eft 17+ 18 ( 53-18

984.) Cum ergo radix quadrata huiusnumesi 53 - 4 % 784. fit s .

( Nam

4

10
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O

13 24 ..

O

ر
ب

(Nam 28. radix numeri 784. dempta ex 53. rélinquit 25. cuius ra

dix quadrata eſt s:) erit tota fumma 17+ 5.hoc eſt, 22.

IŤEM fint addenda 10 - 13 49. ad 7 + 73 4. vbi etiam li

quet ; fummam eſſe 12. Ex 10. & 7 .

018 49
fiunt 17. Et fubtracta 13-4 . a 13.49.

7 + 1 , 4
propof. 7.lib.2.Eucl. propter diuer

17 J8C53 18.784 ) ſi figna & t .'remanet 18.(53

784 ) cuiprefigendum eft fignum

maiorisnumeri, Tota ergo fummacolle&ta eft 17 - 13 (53. - 13

784.) Cum ergo radix quadrata huius numeri 53--13 784. fit 5.

erit tota fummi17 - 5. hoc eſt , 12.
13 24 + 3

ITEM fint addenda 6. ad 13.24
.13 + 6

+3. Fiet fumma 38 24. + 9. Vel 9+

13 24 ' + 9

13 24 ; 3

t.6
ITEM fint addenda 6. ad 13 24

- 3. Fiet ſumma 13 24 + 3 .

24 ' of ' 3

ITEM fit addenda 13 6. ad 13:24
13 : 24 , 3

+ 3. Ex radicibus , quia commenſura
6 +

biles funt , fic 13 5+ . At ex - 3 & to.
18 54

fit - 3. Summa igitur eſt 18:54 – 3 .

ITEM fic a idenda 13.8. ad 13 32+ 13 18.Ex 13 8. & 18 32.quia

commenfurabiles fùnt , fit 18 72. Fit ergo ſumma v8 72 + 18.18 .

Atque ex his duabusradicibus , cum com

13 3 + 13 Ó menſurabiles fint , fit 162. ſumma quæ

18 32 + 17 18 fita . Velquia commenfurabiles etiam funt

73 8. & 13 18. fiet ex illis 18 so. ita vt to

13 72" + 18-19 ir

ta ſumma lit 1 % 50+ 1832. Atque ex his

duabus radicibus, cum fint commenfurabiles , fit 13 162. ſumma

quæfita , vt prints . Itaq. hi numeri 13 72 +13 18. & 18.50 + 18

32. æquales funt, cum vterque æqualis fit 13 162. vt patuit .

ITEM ... dit addenda vce 216. - 188 405. ad vce 64--138 80.

Ex Joe 216. & vce 64. quia commen

vre 215 - 133 405 ſurabiles ſunt', fit voe iooo. hoc eſt ,

Joe 64
10. At ex 173 405. & 188 80. quia

commenſurabiles &quoque funt , fit
IO *133 3125

78 % 31: 5 . Tota ergo ſumma eit 10

13 % 3125 .

ITEM ' fit'addenda 183 256 - 27. ad 13381 + Tre 8. Ex

47 % 256. & 133 81. fit 13 % 2401. hoc est , 7.. At ex ve 27. &

tvce s. fic vee 1. hoc eft ,

183 256 Summa ergo tota eſt 7 – 1. hoc eſt 6 .

138 81 + vce 8 Quod ita efle ; liquet . Nam +37256.

eft 4. a qua fi tollatur Joe 27. hoc eft ,
7 .

3. remaner 1, cui ſi addatur 18 % 81.

id eſt 3.& inlupet vies8. id eſt 2. fiet ſumipa 6. vt prius .

183 80

1 .

Ire 27

SINT
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1

eſt ,3. Et fi - Ice27.
60

murabitur fpecies operationi
s
, ho

ch-

XXI . 15

SINT denique addendæ #X :(5 + 1% 6.) & 18 (10 718.11.) Hu ,

iuſinodi radices, quas fupra appellauimus radicesnumerorum irra

tionalium compoſitorum ,diminutorumve,& quas alij radices Vni

uerfales dicunt,non poſſuntcommodiusin,vnam fummam redigi,

quam per fignum t , hocmodo * (5 7186. +18(10-18 11.)

Śic etiam , fi priora pofteriori fit fubtrahenda, erit refiduum vx (10

3.11). ( +186.)Sed dehuiuſmodiradicibus plura cap.

24. dicemus.

SIT ſubtrahenda 138256 - ce 27. a 1882401 — je r. Vbi

manifeftum eft , reſiduum efle s. Quoniam /88.2401. & 183 255.

commenſurabiles funt , fi hæc ab il

la deinatur , relinquetur #8381.hoc 188 240 1

18 % 256 - vee 27

trahatur, cum fintétiam commentaiur

133

rabiles , remanebit t lae 8. hoc eft ,

8r+ + vie 8

2. Liquet autem 3. & 2. efficere s. vt ratio poftulat .

ITEM fint fubtrahenda 9 18:50. a 1 % 72 - 3. Quoniam +13

72. & –1850 . habent diſſimilia ſigna ,

- B 72 = 3

ter ſe addendæ ſunt, fietq, earum fumma
975

18 242. Item quia - 3. & +9: habene -

gna diuerfa , fiet etiam additio , & fumma
23 241 -

12. recipiet fignum . fuperioris numeri . Refiduum ergo quod

quæritur, erit 13 242 — 12.

ITEM fit fubtrahendus a je 1000-7 ° 33 3125. numerus hic Ice

tre 276. commenſurabiles ſunt,de 1000 + 18 % 3125

tracta hac ex illa , remanet tre 64, 173 405

hoc eft, 4. At ex 13 % . 3125. & 3
4 + 73 % 29480

405. quæ etiam commenfurabiles

funt, fit fumma 187 20480. Hæ enim inter fe addendæ funt, iuxta

2.regulam , propter figna dilimilia :eiq,fummæ præfigendum fi

gnum fuperioris numeri.

DENIQVE fit fubtrahenda ve 216 JBK 408 àree

1900 168 3125, Refiduum ,
ÖL

erit id , quod in hac formula

defcriptum eft . Nam ve 216 . vre 216 133 405

detracta ex Ice 1000. reliquam
4 138

facit ice 64. hoc eſt , 4. & c .

80

CAETERVM quando due particulæ numeri compofiti funt om- Compendioſo

ninoæquales duabus particulis numeridiminutia breuiffimè vnus additio, ſub

numerus ad alterum additur , vel diminutús a compoſto demitur, tractioq. copo

hac ratione
fitorum d di

Additio peraçta erit,fi prior particula alteruerfus humeti dupliće- minutorü nu

tur, Yo ex additione 15 + 18 8. ad 15 28 8. fit fumma30. Item merorum for

ex additione 3.20 + 6.ad 13.20 6. fit fumma 17 90. Sic etian milium .

ex 18 30 +,18.6 . ad 18:20 , 13 5.fit fumma13 86.Ratio eft, quod

2165 218 hos rangement de 1000
times

livre 216

-

je 2000

fiz38 3125

-

8

pofte
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foſteriores particulæ fe mutud interimant, propter figna + . & - ,

Subtractio vero abfoluta elit , ſi poſterior particula alterutrius

numeri duplicetur . Vt 10-18 4. ex 10 + 18 4. relinquunt 13

16. id eft 4. Item 1712 5. ex 1% 12 + $ . relinquunt 10. Item

17 12 13 $. ex 13 12 +1 3. relinquunt 13 20. Ratio eft , quod

prioresparticulæ ex ſubtractione nil relinquant, & pofteriores ad

dendæ'fint, quemadmodum regula 2. præcipit , propter diuerfa fi

sna
& t

DE MYLTIPLICATION
E,

Diuifione numerorum irrationalium

Compoſitorum ,& Diminutorum .

mo Cap. XXIII

9

H

01 Jin

i'c etiam in memoriam reuocanda eft regula illa,

quam cap . s. de ſignis + & - præfcripfimus. Vi

delicet .

Regula in E ADIM ſigna ponuntfignum Additorum : Diuerfa

multiplica
PIESvaro fagpa ponynıSignum Subtractorum

Tione,ac diui

foone obſervă , Sjue igitur plus in plus, ſiueminus in minusmultiplicetur, fem

da . per producitur plus .It liue plus in minus , fiueminus in plus du

catur, femper procreaturminus Polito igitur ex duobusnumeris

yno fub altero, fitmultiplicatio, vt in numeris abfolutis, dummo

do obferues ea,quæ cap . 18. demultiplicatione radicum fimpliciú,

& cap. 19. de earundem radicum additione , fubtractioneq. tradita

ſunt. id quod exempla infraſcripta docebunt: In ſequenti exem

plo , ex 7845. in 378 20. fit + 13 900.hoc eſt, + 30. Etex

33 45. in + 6 , id eſt ,1177 36. fit 1& 1620 . Et ex--18 20.in

+- 8. hoc eſt, iq + 1864. fit — 18*1280. Ac denique ex + 8.in +6.

fit + 48. Eritd. to
Si

6 tas numerus pro

5 % 45 ductus48V81280
1171620 + 30 :

13 1280 1 16201 30
qui, fi fiat reductio

Per reductionem erit,

: of milli

357 dilimi 3780bs per additionem , &

fuberactionem , erit

_78: 13 :3780,Nam ex + 48. & + 30. fiunt + 78. Et ex 4181280.

38 1670, qula commenfurabiles fint, fit **15780.

IN hoc altero exemplo, ex 55.18 162. W 21937 648. fic 4.18%

104976 sit,+18. Et ex 163 162. in 7 138 188. fie - 188

466568 hot-eft, uz 216. Ec ex 168648. im + 187°128. fit

س
و

13.10.' . is.

8

48 .

78175780
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J 83 82944.

188.288 133 648 id eft ,

133 128 183 16 : 288. actâdem

ex + 188128.

Productus . 14192-18 288 -13 : 16 + 18
in +233 288.

Vel : 18 + 18-192 17 288 -73 216 fit + 13336864

id eft , V8 19..

Eritq . totusnumerus productus 73 192—13 288 = 18216 + 18.

Vel, vt maiores femper numeri præcedant . 18 +13192-7 288

13:16. vt in formula vides .

2

Alia exemplamultiplicationis .

vre 7 + V6 73 74 ire 3

...Gong Bii
18

Voce 1323 + 738 3748
13 14 + Jire 72

IN priori exemplo reduximus 486. & 18 3. ad eandem deno

minationem , videlicet ad V36 36. & 182.143. atque ita ex multi

plicatione facta eft 138 8748. Deinde 17 3. & Joe 7. reductæ funt

ad 6 € 27. & 136 49.eiuſdem denominationis procreataq . eft ex

multiplicatione vce 1323.

IN exemplo poſteriori reductæ ſunt 13 2. & dce z. ad Jires. &

368 9. & ex multiplicacione facta eſt igre 72. atque ex 78 2. in

43 7. facta eſt ví 14.

I .00

Aliud exemplum in numerisrationalibus.

ve 9

vre 27

7 .

+

18

+

36 vere 46656

hoc eft , 6 to 8 )ici :

IN hoc exemplo reducuntur ce 27. & 13 4. ad igre 729. &

186€ 64. quarum multiplicatio facit 8ce 46656. hoc eſt, 6. Dein

de ex 18 4. in 18.9. fit 18 36. id eft, 6. ita yt totusnumerus produ

Etus ſit 6 + 6. hoc eſt , 12 .

0 : "7Alia duo exempla .

vi's: 1 : ' , IT : D :

by + 135

7 + 18º5.92

49 + 18 245 + 1 245 + 5 49 113 245.

5.552,2 7:13 S

7

7 % 245 + 's

IN
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* IN priori exemplo ex numero compoſito in ſe fit productus 49

+ 13 245 +13245 + 5. hoc eft,54 + 18 980. quod ex 49. & ts.

fiant 34. & ex 1 245. & 17 245: hoc eft , ex duplo 18 245. fiat 13

990. In poſteriori ex numero diminuto in fe fit productus 49 - 18

245 - 13245 + 5. hoc eſt, 54—13980.

Comper diola : IMMO vtducaturnumerus compoſitus in feipfum , vel in alium

multiplicatio æqualem fatis eft,vt quadrata particularum fimul addantur, & huic

æumeri com- ſumma adijciatur duplum eius, quod fit ex vna particula in aliam ,

poſiri, vel dio vtin duobuś proximis exemplis patet . Nam quadrata particularú

minutiin fe.conficiunt 54. Etex yna particula in aliam fit in priori exemplo 18

245. in poſteriori autem - 18 245. cuius duplum eft 13 930. vel

-13980. Igitur in exemplo priori producetur numerus54 + 1 %

980. In pofteriori vero hic, 54—1B 980. velutiprius.

Alia duoexempla in numeris rationalibus .

5 + 134 s 13 4

5 + 184 18 4

25 + 1 % 100 + 17 100 + 4 35 6:13 100 17 100 + 4

IN prioriducuntur 7. in fe, fitq .productus 49. In pofteriori ve

ro ducuntur 3. in ſe, fitq. productus 9. vt liquet . Quæ inultiplica

tiones per compendium proximetraditum ita fient . Quadrata par :

ticularum conficiant 29. Et ex vna particula in aliam , fit, in priori

quidem exemplo , 18100. in poſteriorivero - 47100: cuius du

plum eſt 18.400. vel — v $ 400. In priori ergo exemplo productus

numerus erit 29 +18400. hoc eſt, 49. In pofteriori vero 29 - 18

400. id eft, 9 .

Alia duo exempla .

6 + 188 13 10 + 132

6 18 8
13 10 1 % 2

36 + 18 288—18288
= 8 10 + 18 20 — 18 20

IN his duobus exemplis radicuín quadratarum , ac fimilibus, in

quibus duciturnumerus compoſitus in fimilem diminutum , aut

Compendiofa contra, perficietur breuiffimèmultiplicatio , fi in alterutro numero

multiplicatio rum ex quadrato particulæ prioris dematur quadratum pofterioris

numeri com- particulæ , fiue poſterior particula minor fit priore, fiuemaior . Vt

pofiti quadra- in priori exemplo , fi 8. quadratus numeruspofterioris particulæ

farum radicũ 13 8. dematur ex 36.numero quadrato prioris particulæ 6.reliquus

per fimilē nu- fiet productus numerus 28. In pofteriori autem exemplo , fi 2. qua

merum dimi- dratusnumerus poſterioris particulæ 182.detraharura io quadrato

anum . numero prioris particulæ 17 10.relinquetur productusnumerus 8 .

ATQVE
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4 -

2

4 -

ATQVE ita quotieſcunque numeruscompofitus, ac diminutus

radicum quadratarum irrationalis, fi fimiles fint , inter ſe multipli

cantur, producitur ſemper vnicusnumerus, & is rationalis . quod

quidem Eucl.lib . 10.propof.115. demonftrauit. quia huiuſmodinu

meri ſunt Binomium , ac Refiduum , vt ex cap.27. conftabit .

QVANDO poſterior particula maior eft ,

producitur numerus diminutus , vt in hoc 2 + 13 16

appofito exemplo apparet . Nam fi 16. qua 18 16

dratusnumerus poſterioris particulæ dematur
16

ex 4. quadrato numero particulæ prioris , re

manent4-16 . Atque hoc ita efle , docet hæc altera formula

multiplicationis . Et quoniam 2 +

13 16. faciunt 6. & 2—13 16 .

2 + 13 16

faciunt: 2 - 4. fi 2 — 4. ducantur

√3 16

in 6. fit productus numerus 12 78 64 16

24. Neceffe igitur eft, horce duos 4 + 18 64

numeros 4 –16. & 12 -- 24. effe
16

æquales , vt verè funt, cum vnus

ab altero detractus relinquat o. vt fubſcripcæ duæ formulæ ſubtra

ctionum demonſtrant : quia 8-8. æqui

ualent nihilo . quod etiam ex eo patet ,
4

6

quod tam ex 4 ad- 16. quam ex iz. ad

-- 24. femper Tumma fiat 12. juxta re 24

gulam 2. additionis .

PORRO demultiplica 4 - 16 24

tione radicum numerorum
16

compofitorum , vel dimi
= 8 + 8 8

nutorum ,quasVniuerfales

dicunt,agemuscap . 24. quod ſequitur .

Exempla Diuifionis .

vre 28 + rce 28 ( vre 7 + vce 5

Diviſionume

ri compofiti di

6 minutiue per

Ice 78 + Joe ( ure4+ de213 radicem fimo

Joe 1 plicem .

1 :

iܶܐܫܐ4 4

8

per Tre

per pre

Alia exempla Diuifionis.

18 20 ve 10

3

( 18 2 vie 6

per

( 18 % 2 + 1300133 8 + Vuo 3

per 13

IN
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IN priori exemplo ,diuiſa 73 20. per 3. id eft, per 18 9. fit Quo

tiens 13 2.Diuiſa vero - vce 1o. per + 3 , id eft, per tice 27. fit

Quotiens - Joe . In pofteriori autem exemplo, reducendæ ſunt

1838. & 13 2.ad 1 64. & 1383 16. eiuſdem denominationis ,

diuifag, illa per hanc, fit.Quotiens 1888 4. hoc eft , 173 2.Eodem

modo 16 3. & 18 2. reducendæ funt ad 1389. & 136 32. diuifaq.

illa per hanc, fit Quotiens 18.20 Quoniam autem multiplicatio

probat diuifionem , fi poſterior Quotiens multiplicetur per 13 2.

diuiſore,produceturnumerus diuilus1788 + 118 3. Nam 136 j .

& 18 2. reducuntur ad 1738 104 & 18888 1024. quæ inter les

multiplicatæ gignunt * %8431 hoc elt, 1338 81. fiue 1.13 3.

Item 13 % :. & 18 2. reducuntur ad 1888 4. & 1888 16. quæ inter

fe multiplicatæ faciút 1833 64.hoc eſt, 183 8. Item fi fit diuiden

dusnumerus 13323328 -13 10368.per 6.hoc eft,per 17 8 1196.

fit Quotiens 18 % 224 - ġ . hoc eft 18 -- 9.nimirum 9 .

Diuifio per na QVANDO diuitor eſt numerus radicum quadratarum , vel zen

merum radio lizenticarum compofitus, aut diminutus, oportet illum multiplica

cum quadra- re per numerum ſimilem ,mutato figno + in—, & ligno - int .

sarī,vel Ten- vegignaturnumerus vnicus racionalis , ve paulo ante dictum eſt ,

Benficarum pro diuiſore . Deinde per eundem hunc numerum ita tranſmuta

compoſirum , tum multiplicandus eſtnumerus diuidendus , vt producaturnouus

aut diminuto numerusper diuiſorem inuentum diuidendus . aNam hic numerus

diuidendus nouus ad diuiſorem nouum inuentum habet eandem ,

2 17.ſept. proportionem ,quam propofitusnumerusdiuidendus ad diuiforem

propoſitum : propterea quod idem numerus ille tranſmutacusmul

tiplicans vtrumque horum illos produxit : ac proinde idem Quo

ciens fiet, fiue diuidendus propofitus perpropoficum diuiſorem ,liye

nouus diuidendusinuentus per nouum diuiforem diuidatur.Quem

admodum quia ita fe habent 12.ad 3.vt 48. ad 12. femper Quotiens

4. procreatur ; fiue 12. per 3. ſiue 48. per 12. diuidancur.

ŚIN T diuidenda 42.per 18 25 + 18 4. hoc eft ,per 7. vbi Quo

tiens eft 6. fimultiplicetur diuiſorper X 25 - 134. gigneturno

uusdiuiſor 21. qui nimirum remanet , f1.4 . quadratum pofterioris

particulæ ex 25. quadrato prioris particulæ dematur, vt paulò ante

dictum eit . Et fi diuidendusnumerus42.hoc eft,v3 1764. per eun

dem numerum 1325 — 13 4.multiplicetur,produceturnouusnu

merusdiuidendus V3 44 100 -- 187056. quo diuifo per inuentum

diuiforem 21. hoc cft ,

per 13 441.fit Quotiens 23

6. Nam 78 100. nimi- . 364

rum 10.-13.16.id eſt, 18 ** 700--13 7 $$$ (18 100 ,-1816

4.facit6. vtmanife- 18 *** 13 ****

ftum eft .s ' **

inm .

SINT rurſus diuidenda 54. per 2 + 1816. hoc eft , per 6. vbi

Quotiens eft 9. Si diuifor ducatur in 2 -13 16.producetur nume

rus diminutus 4 - 16.quia poſterior particula priore maior eſt .

Quare
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2 .

1

-

-

Quare inuertendæ funt particulæ diuiforis hocmodo 13 16+ .. vt

ex ductu 78 16 — 2. fiatnumerus ſimplex 12. pro diuiſore. Quòd fi

diuidendus numerus54.ducatur in eundem numerum 7% 16

fiet nouus diuidendus 13.46556 - 108.quo diuifo per 12.nimirum

18 46656. per 13 144. & - 108. per 12. fit Quotiens 73,324 - 9 .

hoc eſt, 18 9. nimiruni 9 .

· ITEM ſintdiuidenda 6. per 18 12 17 6.Ducto vtroquenume

ro in 13 12 -17 6. fiunt 13 43 : *7216. & 6. Ex diuifione au

tem 18 432 18216. per 6. hoc eſt, per 18 36. fit Quotiens 18 12

- 13 6. Probatur. Nam ex Quotiente 1812 - 18 6. in diuiſorem

J 1 : + 13 6. fit numerus diuifus 6 .

· ITEM diuidendus fit numerus 66 J3 2000. per 8 13 45. Si

vterque numerusducatur in 8 + 18 45. fit nouus diuidendus 528

-18 128000 + 18196020 — 1890000. hoc eft , 228 + 18 7220.

(Nam detracta 78 90000. id eft , 300, ex 528. reliquus fit numerus

128. & 17 128000. detracta ex 18.196020.cum hi numeri ſint com

menſurabiles , relinquit 18 7220.) atquenouus diuiſor 19. Fit auté

ex diuifione Quotiens 12 + 1 % 26. Nam ex hoc Quotiente in diui

forem 8 -1845 . fit numerus 96 + 18 1280 — 18 6480473 900 .

quiæqualis eſt numero diuiſo 66 -18 2000. quia 18 900.hoc eſt ,

30. ex 96. relinquit 66. & 186480. ex + 18 1280. hoc eſt , ex

additionevniusad alterum propter figna diuerfa ,cum ſint commé

furabiles, fit numerus 17 2000 .

SACSINT quoquedividenda 20. per 18% 16+ 188.81. hoceft , per

su vbi Quotiens eft 4. Inuertatur diuifor fic , 178 81 + 73 % 76 , vt

poſterior particula minor Vit priore, multipliceturq .tanrdiuiden

dus 20. quam diuifor13681 +383 16.per 17881 183 16. fietą.

fouus diuidendus 18812960000 138.2560000. & nouusdiui

for 188.6561–188256. hoc eſt 9 -4. videlicet 5. Diuiſo ergo

illo diuidendo per 5. hoceft, per 187 6 : 5. fit Quotiens188 20736

1884096. hoo eft , 12—8nimiruin 4.vtpar eft . Adduxi hoc

exemplum in numeris rationalibus, vt intelligeres,eandem effe ra-,

tionem in radicibus zenfiienficis , quæ eft in radicibus zenficis . I

-"SINT rurfus diuidcnda 10. per 1875 + 188 3 Multiplicetur

vterque numerus per 1735-13 % 3. fietq. nouus diuidendus 183

30000-788-30000: & nouusdiuifor 13 % 25-1739. hoc eft ,

1854-183. Et quoniam hic digifor non eft numerusvnicus ra

tionalis, multiplicabimus tam nouum diuidendum inuentum ,quam

nouum diuiſorem , per 17.5 +13 3. fietq. aliusnouus diuidendus

787 1250000 733 750000 + 13 % 450000 -138 270000. &

alius diuiſor nouus S 3.hoc eft,2. Si ergo illum diurdendum per

hurc diuiforem diuidemus, id eft, per:133 16. faciemus Quotienté

07878145-18 % 46875 + 17328125 -183 16875. Quod pro

batur . Sinamque hic Quotiens ducatur in diuiforem propofitum ,

nimirum in 1835+1383 produceturnumerus diuiſus 10, vt hio

päter .
:!!int 6

188
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133 78125 -733 46875 +133 28125 -18 % 16875

1335 + 1733

+ 133 234375 -18 % 140625 + 18 % 84375—183506 : 4

133 390625-733 234375 + 17 % 140625-183 84375

Quoniam enim numeriintermedij , quorum biniæquales funt

& diuerforum fignorum , fe mutuo collunt, relinquetur productus

183 390625--187 506 : 5 . hoc eſt, 25 —15 , yidelicet 10.

Diwilio per nu
PRAETEREA fint diuidenda 100,per 1x3 + 735 + 6.Hic quia

meri radicü diuifor haber tres particulas affectas ſigno + . ve inueniatur diuiſor

quadralarum fimplex , multiplicandus eſt diuiſor in ſimilem numerum ,mutata

compofitü triú
vltimaparticula t . in

particularum
133 +13 5 + 186 - . vt hic vides, Pros

vel plurium .
183 + 1 % 5 + 186 ducetur enim numerus

-13 18 -1830
duarum particularum

6

+1715 +5 +13 30

18 60+ 2. pro nouo din

+3+ 1815 + 18 18

uiſore, qui etiam habes

bitur hoc modo . Prio

1760 +2 res duæ particulæ inter

ſe multiplicentur. Nam

fi productus numerus /8 15. duplicetur,proueniet 17 60. pro prio

re particula . Et fi vltimæ particulæ numerus 6. dematur ex s.ſum

manumerorum 3. & 5. priorum duarum particularum , remanebit

numerus + 2. pro particula pofteriore . Quod fi numerus diuiden

dus 100. per eandem numerum /83 + 735-176.multiplicetur,

gignetur nouus numerus diuidendus 13 30000 + 18 50000-78

a 17.ſept.
60000. qui ad nouum diuiſorem inuentum eandem proportionem

habebit , quam numerus diuidenduspropofitus 100. ad propofitum

diuiforem 133 + 135 +176.

SED quoniam inuentusnouus diuifor nondum eft fimplex , du

cemuseum in diminutum fimilem , nimirum in 1860 -- 2. efficies

musq. 60 — 4. hoc eſt,s 6. pro nouo diuiſore . Et fi nouus diuiden

dus jg 30000 + 18 $ 0000 - 1860000. ducatur in eundem nu

merum 1860.– 2. procreabitur nonus numerus diuidendus vf

1:8000n +77.300000 + 18240000 VB 120000 13-200000

-1* 3600000. quo diuiſo per diuiforem imuendum 5:6. prodibic

idem Quotiens, qui proueniret , fi datusnumerus 100. per datum

diuiforem 13 3 + 135 +1/3 6. diuideretur :

QVOD fi diuiforem datum 183+ +8 + 186. multiplicare

musper 14 3 175+13.6 . Nam quando omnes tres particula

habent fignum + : poterit quælibet earum mutari in- ) produce+

remusnouum diuiforem 13 72 4. & nouum diuidendú 1330000

1 % 89000 * 13 60000.Et fi tám hic diuidendus , quam ille di

uiſor 18 92 - 4. ducatur in 1872+ 4. producetur nouus alius di:

b 17.ſept. uidendus, & nouus diuiſor fimplex 56.bad quem diuidendusnouus

eandem proportioné habebit,quam dacus numerus diuidendus 100

ad
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od datum diuiforem 13 3 + 135 + 78 6 .

- SI vero diuiſor habuerit vnam particulam cum figno .verten

dum erit fignum - int. vt fiatmultiplicatio .

ATQVE hoc eodem modo , fi diuifor habuerit plures particulas

radicum quadratarum , quam tres ,mutabis ſemper vnam ex + , in

- , vel contra . Nam ex primamultiplicatione gigneturnumerus

totidem particularum ,minus vna , & in ſecunda cotidem quoque ,

minusduabus, & fic deinceps procedendum erit , donec fiat nume

rus ſimplex pro diuiſore nouo . Diuidendus quoque numerusdu

cendus eft in primum numerum multiplicantem :Deinde productus

numerus in fecundum , & c. ita vt tot fiantmultiplicationes , quot

factæ ſunt, vt diuifor ſimplex inueniretur,

QVANDO diuiſor habet duas particulas radicum cubicarum , Divifioper non

inueniendus etiam eft diuiſor fimplex . quod ita fier . Sint V.g. di- mirum rads

uidenda 10. per veest voe 3. Per doctrinam propof. 2.lib.8.Eucl. cum cubicari

reperiantur tres numeri continuè proportionales (propter 3.expo- compofirmom .

nencem cubi) in proportione particularum diuiſoris , nimirum ice

$ . ad Joe 3.hac methodo . Primum ducaturve s. in fe, fietq. prie

mus numerus 1re 25. Deinde ducaturvce s. in vce 3.gigneturq. ſe

cundus numerus vte 15. Tertio ducatur quoque vce 3. in fe,proue

nietq. tertius numerus voe g . atque ita hitres numeri producti.vce

35. & jre 15. & tre gi erunt continuè proportionales in propor

tionede5. ad vre 3. vt in dicta propoſ. 2.lib.8 .ab Euclide demon

ftratum fuit . Quod etiam experiri licebit permultiplicationemsi

Nam pofitis tribus numeris vice 25. vee isi vre 9. tantum fit ex pria

mo in tertium , quantum ex medio in ſe . Item pofitis quatuornu

meris vies.voe 3. vce 25.ve 15, tantum fit ex primoin quartum ;

quantum ex fecundo in tertium . quod etiam in his quatuorves.

dre 3. vre 15.vre 9. cernitur , Extremiduo numeri aſſiciantur fi .

gno + , & medius ligno - . hoc modo vie.25mre Istice 9. Per

hunc communem numerum multiplicantem fi multiplicetur tam

numerus 10. diuidendus, quam dịuiſor vesture 3 , fietnouus di

uidendus toe 25000 e 15600 + ice 9000. & nouusdiuiſor jce

125.tee 27. id eſt, 8. yt in ſubiccta formula liquer . qui diuiſor

ſimplex habetur , 186??BCCS sro

( ve auctores do Joe 25 vce is + vce 9

cent , & quod eſt in s t ure 3

obferuatione di-

+ vie 75 vre 45 + de27
gnum ) ſi numeri

tovce 125,-ce 75 + ve 45
particularum die

uiſoris 8. & : fa - Summa . ve 1 :5 t voe 27

mut addantur, etiá

fi nulla fiatmultiplicatio.. ?! : ***

EADEM via cehenda eft in dñuiſore con poſito duarun radicum Diuifio per nx

zenfinun ficatum , furdefolidarum , zenficubicarum , & c . dummodo merú radicü

totnumericontinuè proportionales, fecundum doctrinam propoſ. Tenficēſicari ,

as lib . 8. Egolaseperiantur in proporcione particudirum dinilaris , ſurdejolidari

ob р quot Conc. cöpoſiix .

The As-
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quot vnitates ſunt in exponente 88. 6. Bce. & c. nimirum quatuor

in diuifore radicum zenſizenficarum , & quinque pro diuifore radi

cum furdefolidarum , & fex pro zenficubicis , & c . Quibus inuentis,

tribuatur primo numero fignum + . ſecundo fignum --- .tertio ite

rum ſignum + . & quarto iterum fignum – , atque ita alternatim

procedendo, vt numeri in locis imparibus gerant fignnm + , & in

locis paribus fignum . Exemplum ponam in diuifione 10. per

7885 + 133 3. quam ſupra alio modo expediuimus . Quoniam

exponens 83. eft 4.inuenientur hi quatuor numeri proportionales

183129.78 % 75.788 45. 78 % 27. juxta

133 5 + 1883

133 25. 188 15. 133 9.

- 488 27.
133 125. 188.75 + 78 45 13 % 17.

doctrinam propoſ. 2. lib.8. Eucl. vt hic cernis : vbiappofuimus fle

gnum + numeris locorum imparium , numerisautem locorum pas

rium ſignum vt diximus faciendum effe . Iam ſi per huncnumes

rum quatuor particularum multiplicetur tam numerus 10.divide

dus,quam diuiſor 1385 + 13 % 3. reperietur nouus numerus diui

dendus 13 % 1250000—13 % 750000+ 18 4500ce. --- 188 27. &

nouus diuiſor 188625-188 81. hoc eft , 2. ijdem omnino , qui

fupra ante diuifionem per numerum radicum quadratarum compo

litum trium particularium . Atque hic diuiſor , ſine multiplication

ne , habetur, vc auctores docent, fiminoris particulæ numerusin

diuifore dematur ex numero particulæ maioris, videlicet 3. ex siye

ha formula indicant.

Inuentio numeri diwidendi:

10. hoc eft , 13 % 10000
C2

183 125 183 75 t 78 % 45 133 17

183 1250000 -138 750000 + 138450000.. 13 % 270000

Inuentio diuiforis.

18 % 2918 % 125 - 188 75 + 18 % 45

133-5 + 133 3

+ 13 % 375 -13 225 +133 135 733 81

+ 13 % 625 - 183 375 + 138 225 - 133 135

133 625 133 811

EADEM ratioeft de cæteris . Sed quando numerus exponens tai

dicum
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dicum eſt par, vt 18. 138. & c. diuiſor ſimplex habetur,fi ( vt aucto

res docent) numerus particulæ minoris in dato diuiſore ex numero

maioris particulæ fubducatur : at vero,quando exponensnumerus

eft impar , vt vee. 16. & c. fimplex diuifor habetur, fi numeri parti

cularum diuiforis datiin vnam colligantur fummam . id quod in

ſuperioribus obferuatum effe vides .

SED neque hoc omittendum eft , quando diuifor eft duarum ra . Diuifio per nu

dicum diuerfarum , eas ad eandeni denominationem effe reducen- merum com

das , antequam operationem aufpiceris .
poſium dixer

DENIQVE quando diuiſor eſt plurium particularum , ac diuer- Jarum radicü

ſarum radicum , ita vt non facile reduci poſſit ad fimplicem diuiſo

rem , conſtituenda erit fractio , cuius numerator ſit numerus diui

dendus , & denominator ipfemet diuiſor : non fecusac in numeris

abſolutis fieri folet, quando minor numerus permaiorem diuiden

dus proponitur , vt 3. per 4. Fit enim fractio . Verbi gratia,finu

merus 13 48 + 1re 3. diuidendus fitper 1715 + toe 6. - 78 3.fiet

hræc fractio

Numerator . 73 48 + vie 3

Denominator.1% is + vre 6 - 13 3

S C H 0 L I v M.

A

CCIDIT non rarò , vt inter duos numeros irrationales compoſitos Veer duorú

ambigatur, vter eorum maior for. que ambiguitas ita tolletur. Sint numerorum

propofiri duo numeri, 4 +177. do 20 -- 18180. Auferatur virobiquenu- compoſito

merus to remanebitq . ex una parte, 78 7. do ex altera , 16 — 17180. Cer rum maior

sum autem eft, fi duonumeri dati ſont aquales,repdua hac etiam aqualia effe: fit .

Etfi inequales , reſidua eodem modo effe inaqualia . Quadretur vtrumquere

fiduum eritg. prioris reſidui quadratum 7. pofterioris vero, + 36-1

124320, Cerrum quoque est, je refidua font equalia,corum quadrata quoquel

squalia effe : Er failla font inequalia , hec etiam effe inequalia . Addatur

utrique quadrato diminutum hoc 18.184320. frentg. numeri 7 + 18

184320.0 436.Auferantur utrinque 7. eruntq .reliquinumeri 1 % 184320 .

429.quiquadrentur; ut franr 184330. 184041. Et quia illud qua

dratum majus eft,quam hoc , pronunciabis numerum p . 187. maiorem

effe numero 2013 180. Eodem patto cum alys numeris procedes . Hori

etiam per extractiones radicum conftat. Nam radix propinqua numeri 7. eft

que cum 4. facit . At radix propinqua numeri ido. eft 134. qua

dempia ex 20. relinquit 61. Conftat autem šo effe numerum maiorem ,

quam * . Atque ita habes aliam rationem tollendiambiguitatem . Sed prior

Juio eft magis ACGHTÁIN .

DS
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.CAP.

11

DE RADICIBVS NVMERO RVM

irrationalium compoſitorum ,vel diminuto .

rum : quas alij Vniuerſales dicunt: Ee

de earundem Algorithmo

Cap. XXIIII.

FI

AE radices oriuntur plerunque ex addicione , ac

fubtractione radicum irrationalium fimplicium

incommenfurabilium , vt in cap.19 . a 20. patuit :

quashoc loco paulò diligentius explicare propo

nimus. quod exequemur , expofitis varijs radici

bus numerorum compoſitorum , vnà cum earum

Varieradices
Algorithmo . Si igitur ex hocnumero compofito,

numerorum 10+ 18 7. extrahenda fit radix quadrata , erit ea 18 ( 10 + 187:)

compoſitorum . cuius ſenſus eít,vt radice quadrata numeri 7. fi haberi poffet,addita

ad 10.totiusnumeri radix quadrata fumatur . In hac vero altera

radice.vce (12+ )3 7.) intelligimus radicem cubicam numeri ex

1o. & 13 7. compofiti . Et vtres planius percipiatur , proferemus

exempla in numeris rationalibus . Vt 1% (1071816 + 3 + 13 64)

nibil aliud fignificat , quam s. Nam 1716. eit 4. quæ addica ad 3.

facit 7. & 7. cum 17 64.id eft , cum 3. faciunt 15. quibus filaddaula

tur 1o. fiunt 25.pretium totiusnumeri compofiti, cuius radix qua

drata eſt 5. Item vce (1325 +139) erit 2. Eft enim fenfus yo fum :

ptis radicibus quadratis numerorum 25. & 9. quæ funts . & 3. effi

cientes 8. extrahatur ex hac fumma radix cubica , quæ elt 2. Hæc

vero radix ; 7 % (10 + 1335) + 18 (70+ 18 12.1. ) valebit 18. Si

gnificatur.enim radicem quadratam compoſiti 10 * 1836. quod eft

16.nimirum 13 16. quæ eft 4.addi ad 9. radicem quadratam com :

pofiti 70 + 1 % 121. quod eft 81.

-QVEMADMODVM autem quadratum radicis quadratre cuiuſ- ,

uis turdæ funplicis eft ipfe numerus, deleto ſigno radicali 18. Et

cubus radicis cubicæ fimplicis, ipfe numerus, deleto figno radicali

Joe . Vt quadratum / s . eft s. & quadratum 1 % 24. eſt 25. Cubus

vero vte 18. eſt 12. & cubus vce 27. eſt 27. propterea quod radix

quælibet quadrata ducta in fe quadrate producit eius radicis quam,

Quadrala bo dratum , ducta vero in fe cubice gignit cubum eiufdem radicis: Ita

Exhi radicum quoquequadratum radicis quadratæ numeri cuiuſlibetcompofiti eft

numeror sim ipfemet numerus compofitus, deleto ſigno 18. Et cubus radicis cu

compaſsioruin . bicr numeri compofiti cuiufuis eft ipfemet numerus, deleto figno

vie . Vt quadratum 13 ( 11 +139 + 18 4. ) eſt 11 + 139 + 13 4 .

hoc eft, 16. ita vt illa radix valeat 4 .

Qua
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Quadrarum 17.( 17.45 16-18 16 ) eft 78 49+ 1336-18

16.hoc eft; 2. ita vt dix illa valeat 3.

Quadratum 1% (17 645-3 : 9 + 1 % 36 -- 5 ) eft % 64 +13 49

407 16 44is hoc elt, iG./ifa vé valor illius radicis fit 4 .

Quadrata v3 ( bre 21671 37 ) cit vie 2104 Fre 17.hoc eſt,

9. pretium . eius radicis eft 3.iri

Quadracim ' 47 (VCÊ 216. Vte : 7. ) elt vee 216 27. hoc

eft, 3. valorac eiusradicis eft 1 % 3 : " !

Cubus le (13289) eit 18:28 41779 hoc eft, 8. ita vt ra

dix illa valeat 2.

Cubus ire ( 1829 + 139) eft ug 25-7189. id eft, 2. pretiumq.

radicis illius elt tre 2 .

Cubus lce (tre 64 + vee 47:) eſt ice 64 + vee ży, idleft ; 7. ita

vt radix illa fit the 7. Idemq. iudiciuti faciesde zen fizenfis, ac fur.

deſolidis, & ci radicuni zenſizenficarum , & [urdefolidarum numer

rorum compofitorum . Propoſui autem exempla in numeris ratio

rialibus, vtires fieret clarior . Atque hocmodo inultiplicatur radix Multiplicatio

cuiuflibet numeri compoſitiin fe ; hoc eſt, producitureius quadraa) radicis nume

tum , vel cubus, & c . 11.10.2013 is ri compofiti in

FIAT vers radix numeri compnfiti in radicem fimplicem , vel in ſe

tumerum compoſitum , vel in numerom abſolutunt, veltenique in Multiplicatio

alíam radicem numeri compofiti , multiplicabitur hac ratione , radıcü nume

Vterque numerus tain multiplicandus, quam multipligans reducarorum compos

Hurtad quadratum , vel cubem . Deinde fiátmultiplicatio , vt fupra fitorum .

traditum eft . Nam radix totius produaiſ erit numeris procreacus

ex mattiplicatione. quemadmodunexig 4. in 3. 12. fit 136o. ra

dix nimirum vienfica quineri -6.lex in ultiplicatione quadraroruit

$ & 125 producti . Iteni ficut ex vie 9. in vie 10. fitve90 , videli

cet radix cubica numeri 90. qui exmultiplicaciono cabi g. in cubu

Yo. gignitur , vt cap . præcedenti traditum eft . Hoc autem clarius

ex fequentibus exemplis diſces . sit enim mulciplicanda 3 (

JK 333 per 2 Quadrata funt 7 +13 3. & 4. Si

ergo ducanbur.4. in * fane 28.' Et ducatar uge . *
7 + 18 3

31174.-haceh in vg!16. fie svog 48. Totus ergo 29

numerus productus eft ** ( 18 + 1848. X Rhe

autem hocmodo fierimultiplicationem , diſces
c :28 + 13.481

et höle altero exemplo numerorum rationalium . Sit ducenda , 17

(7 * 174.)Hoeeft : (nam 7. cuni 13 4. faciunt 9. cuius ž eft 3.)

per a. Vbimanifeſtum eſtis ?numerum genitum

fore 6. Quadrata ſunt 7 + 17 4. & 4. Si igitur 1 + 18 4

ducantur 4. in 7. fiunt 28. Et fi } 4. ducaturin

4 hoc eftiysin pir 6. fit v3 641 eritg. totus nus

meras productus 17 (28- + / 64.) hoc eft , 47

28 of 77 64

37. nimirum 6.vt conuenit :

SIT (purfusmúltiplicanda' in ( 7 + 1g 4 ) per

7+ 13 4

3. hoc eft 3.porz. vbiproductusnumerus ent9..
9 .

Quadrata funt.7 + 78 4. & 9.Ex 9. in 7. fiunt 63 of 13 324

63. &
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eſt , 9 .

63. & ex 13 4. in 9. hoc eft , in 13 81. fit 78 324. Productus ergo

numerus erit 18 (63 + 13 324) hoc eſt, 1881. nimirum 9.

16
ITEM fitmultiplicanda 18 ( 18 : 5 + 1816) hoc eſt,18 9. fiue 3.

per 3. vbi etiain conſtat,productum nume

7 25+ 7 16 rum fore 9. Quadrata ſunt 13.25 +1316 .

9 & 9.Ex 13 25. in 9. hoc eft , in v 87. fic

1 % 2025. Et ex 1816. in 9. id eft , in 1781.

J7 2025 + 13 1296
fic 181295. Procreatus ergo numerus eric

18 ( 1 % 2035 , + 7 % 1296. ) hoc eft , 17 45 + 36. fiue 13.81. hoc

nis

SIT multiplicanda vee ( Joe 64 + ice 27 ) hoc eſt , vre 7. per 2.

vbi productus erit vres6 . Cubi nu

e 64; t vce 27 . amerorum funt toe 64 time : 7. & 8 .

8 Ex vre 64, in 8. boc eft , in vre 512. fig

tre 32768 + vce 13824

The 32768. & exve 27. in 8.,hoc eſt ,

in vee sit, fit vee 13824. Cum ergo

Joe 3 : 768 . ſit 32. Et vre 13824. fic 24. erit productus numerus vie

(32+ 24) id eſt, vie 56.

SIT multiplicanda vee ( 64 + ice 27. ) per 2. Cubinumerorum

ſunt, 64 + Joe 27, & 8. Ex 64. in 8. finne

64 + .Ve 27 512.Et extre 27. in 8. id eft, in vre ste.fi

8 JE 13824. quæ eſt 24. additaq . ad s 12. fas

$ 12 to ine 13824
cit 536. Eft ergo productus numerus je

536. atque ita eft . Nam Joe (64 + Tre 27);

hoc eſt, vce 67. ducta in 2. hoc eft, in vue 8. facit pre 536 .

SIT ducenda yce ( vre 64+ 18: 36 + 3. in s.. Cubinumerorum

ſunt Ice 64 + 1% 36 + 3. & 125.Exce:64. in 125. id eſt , in vre

195314 $ . fit : the

Tre 64 + 18 36 + 3 125.000000. At ex

125 : 7 % 36. in 125. id

Joe 125000000 + 13 562500 + 375
eft, in 13.15625.fic

13 :5625.00. Et er

3. in 125.fiunt 375.Cum ergo ile 125000000.fit soo . & 18 562500.

fit 750. erit procreatus numerusve 1625. Vt ratio poſtulat . Nam

Jee (vre.64 + 1% 36 + 3.)hoc eft,vce 13. ducta in s. hoc eft,in vre

125. facit vce 1625.

SI numerus per 5. multiplicandus , fuiffet re (toe 64+ 13.36

3. ) productus fuiſſet numerus Joe ( re 125000000 + 13 562500)

-375 .) hoc eſt , vce (300 + 750-375 .) hoc eft , ve 875. quod

verum eft . Nam vre ( toe 64 +1836 – 3.) eſt vre. 7. quæ ducta in

S.hoc eft, in ve 125. Facit ice 875 .

SIT multiplicanda // ( 12 + 18 6 ) per 6. Quadrata numerorum

fuit 17 + 18 6. & 36. EX 12. in 36 , fiunt 4326

12 to 186 Et ex 18 6. in 36.hoc eſt , in 1 % 1296. fit 18

7775.Productus igitur ex multiplicacione

431 to 17-7-776 .
numerus eft 18 (432,+18.7776. ) .

5

: 38

SIT
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SIT duccnda vx ( 13 + 13 114 ) hoc eft , 17 25. id eft , s. per 6 ,

vbi certum eft , gigni 30. Quadrata nume

rorum ſunt 13 + 13 144 & 36. EX 13. in 13 +18 144

36. frunt1468. Brex 144. in 36. id eft,in 36 3

% 1296.fit 186614.Numerus ergo pro

ductus eft 13 ( 468 + 18 786624 ) hoc eft ????
468 +17186627

13 900. id eft, 30.

- SIT multiplicanda 1% (13 + 1% 9 ) per 1% ( 5 +13.16 ) hoc eft ,

18.16. id eft , 4. per 9. id eft,per 3. vbi conftat produci 12. Qua

drata numerorum funt 13+ 18 9. & 5 +1716. EX V3 9. in 7 % 16 .

fit 13 144. Et ex 17 16. in 13. id

eft, in 17. 169. fit 18 2704. Dein : 13 + 13 9

de ex 4 % gi in sihoc eft,in 18 25. 5 + 1316

fit 53 225. Et ex 5. in 13. fiunt

65. Iam 18:144 . id eft , i2. cum
13.2704 + 1 % 144

ds . facit 77. quibus fi addantur
65 + 13225

132704. & 1 * 215. nimirum 52, 93% 1704 + 1* 225 +71

& 15. fiunt 144. Igitur 18144.

id eft, iz. eft numerus productus , vt di& umeft :17

SIT rurſus multiplicanda 18 (1 % 1800 +30 ) -1% (18 450 + is )

per 18 (+8 450.4 13. ). Scribantur numeri, vt Hic vides. Ex 18 (18

450 +15) in 17

418 450 +15 13 (17°1800 + 30) - 13718 450 * 15)

fit eius quadra- ... 13 18-450 fps 18 ( 18450 + 12

tus 78 450 + 15 .

præpofito figno +
+18 4050000 + 450 Ti 45oittig

củm +Fin ”
If $19000t 13.4050000

Educatur. Ex 18 810000+ 18 1620000 + 450

(1318004+

3o ) in 8 (UK 45017 15 ) fit 1 % 810000+ 18 1620000+ 450. ſini

mirum quadrata numerorum inter ſe multiplicentur : hoc eft, 1350

* 13 162000o. quia 18 810000.æquiualet 900. quinumerus addi

tus ad +50. facit 135o. & præpofito figno . erit productus nume

rus 18 (1350 + 1 * 1620000.) Eft autem radix hujus Binomij 1350

+ 18 1620000. numerus 4* 900 + 18440.vtex cap. 28. conftabit:

hoc eft, 30.+ 18 450. ex qua fi dematur priorproductus = 13450

* 15. factas ex 1% (18 450 +15) in fe , relin

quetur numerus r . ut in hac forrhula ceinis . 13074 13 450

quiquidem gignitur exmultiplicatione v3 (V3 19 -13 450

1800 + 30) --- B ( 18.450 +15) in 18 (18.450

* 19 ) ; ?

THÁC ratione ritè fierimul- ni 1811* 4 + 14918776 Have it

siplicationem perfpicuum fiers !""
* (18976 : 181489463 visus said

hoc alteto exemplo propóſito
tu 144 * 847-489. + 6 spil 120 siste kam

ybi fit multiplicatio 1. in 3 .
1836 + 13.1764 privirela o fisies!productusq. numerus eft 3 .

Nam ex v ( 189 + 6 ) in 78 844
371601.17

. ! ' i ' ! ' ' '

( 13
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7

9

(489+ 6 ) fit eius quadratus /K 9 + 6. præpofito figno r .cum to

in — ducatur .Deinde ex vf ( 4 + 14 ) in JB ( 189 +6 ) fitnu.

merus 1B 144.29 eft,12.vt in præcedéti formula vides.Ná v8:36.eft

6. & 18 144. eſt 12. & 18 1764. eſt 42. quæ omnes cum 84. faciunt

144. & præpofīto ſigno 18 , fit productus 1 % 144.nimirum 12.a quo

fi detrahatur after productus 189+6. nimirum g . ſupererunt 3.

pro toto numero producto .

SIT quoquemultiplicanda 18 (6+ 18 9),per numerum compo

litum 77 4 + 1816.Qua:

6. + 13.9 dratum prioris numeri

20 +18 256 eft.6 +18 9. pofterio .

33 92 16 + 18 2304
ris autem 20+ 13.256.

120 + 73 3600
vt patet, fi 184 + 1316 .

ducatur in 184 + 1816 .

189216 + 73 3600 + 13 2304 + 120 Multiplicatione igitur

facta , vt hic vides , erit

pumerus productus J% ( 13 9216 + 13,3600 +18 2304 + 120. )hoc

eft, 13 324. nimirum 18.

MULTIPLICETVR 78 ( 7 + 13 4 ) hoc eſt , 739. nimirum 3

per v8.9, hoc eft , per 3: vbiperfpicuum eft ,

qt 18.4 . is numerum gigni 9. Quadrata numerorum ſunt

7 + 1 % 4. & 9. Ex 73 4. in 9. id eſt, in 13 81.fit

18324. Et ex 7. in 9. fiunt 63. Igitur productus

63 + 18 324 nameruserit 17 (63 + 18 324.) hoc eſt, 17 81.

fiue 9. vt diximus ,

MVLTIPLICÉTVR 18 ( 1 : +186) per 1812 + 176.Quadrata

numerorum ſunt 12 + 186. & 18 + 13 288. vt conftat , fi 1 % 13+

13 6. ducatur in fe . ( Producitur enim numerus iſte 12. + 18 288

+ 6. conftat autem 12. & 6.facere 18. ) Ex 18 288. in 17 6. fitvt

172 8.Et ex v3288

12 + 1 % 6 in 12.hoc eft , in 1 %

118 + 7 % 288 144. fit 16 41472,

18 41472 + 181728
Et ex 78.6 . in 18 .

216 1 1944
id eft, in 73 324. fic

1944..o Ac tande

216 +13 1944 + 13 41472 + 13.1728 .. ex 12. im 18. fiung

iv )216x Itaque totus

pumerus productus erit,13 ( 216 + 18 1944 + 13 :42472; **

+728 )

Multiplicatio CALTERVM quando radix zenfica numeri compoſici , vna cum

radicis nume radice ženſica numeri'diminuti fimilis in feipfam multiplicanda.

ri compofiri, proponitur. qaod pon rarò in Binomijs,acReſiduis (de quibus in

una cum ra- cap. 17. & 18.) accidit, ita agemus. Sirin ſemultiplicanda (

dice numeri +186) +18 (12-186, Seribaturznumerusbis , vt in multi

diminuti fimi plicatione fieri folet . Et quoniam ex propof. 4. lib . 2. Euel, quay

lis, in feip- drata partium v5 Cr2 + 16) & 18 ( 126136)vnà cum eo,quod

fam . ex yna parte 7% ( 12 = 336) bis fit in alteram partem v (12.0 *80)

æqua
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æqualia ſuntei, qui fit ex numero in ſe : Suntautem quadrata par

tium 12 + 17 6. & 12

13 ( 12 + 176 ) + 1 % ( 12--186 ) 13 6. quæ fimul fa

18 (12 + 186 ) +18 ( 12-186 ) ciunt 24. ( Nam + 18

6.& 186. fe mutuo
12 + 736 + 12 136

tollunt)Et ex vna par
13 138

te in alteram fit 13138

37 138

(quia 6. quadratum 13

18 552 6. demptum ex 144 .

24 + 1 552 quadrato numeri 12.

relinquit 138. cui nu

mero præfigendum eft fignum 1 % ) cuius duplum eft 18.552. Produ

ctus ergo numerus eft : 4 + 18552. Atque radix huius producti eſt Summa ex r*

etiam fumimaduarum radicum 18.(12 + 186) & 13 ( 12--186 ) dice numeri

in vnant Tummam collectarum . Nam quando fumma duorum nu- compofiti , con

merorun in fe ducitur , radix quadraca productinumeri eſt eorun- radice nume

dem duorum numerorum fumma. Ac proinde cum duæ radices ri diminuti

propofitæ fimul in ſe ductæ faciant 24+ 18 552. erit huius producti fimilis coller

radix ,nimirum 13 (24 7 VE S92).illarum duarum radicum ſumma. da.

ALIVD exemplum in numeris rationalibus . Sit in ſe multipli

canda v3 (10+ 1836) +78 (10 -1836 ) hoc eft , 6. in ſe : vbi

' \, numerus procreatur 36 .

18 (10 + 1 % 36 ) +18 (10 18 36 ) Quadraca partium ſunt

13 (10 + 18 361 + 3% ( 10 18 36 ) 10 +18 36. & 10-18

10 +13 36 + 18 36

36. quæ fimul additæ fa

13 64
ciunt 20. Et ex vna parte

in alteiam fit 1864. quæ

√3 64

bi ſumpta facit 17 286.

√8 256 id eſt , 16. atque adeo

Productus 20 + 18 256. hoc eſt , 36. productus numerus eft

20+ 16.hoc eft , 36. vt

par cit . Atque radix huius numeri , nimirum 6. eft fumma quoque

ex duabus illis radicibus collecta , vtmanifeftum eft . ,

PRAETEREA quandomultiplicandus eſt numerus compoſitus

ex radice ſimplici, & radice compoſiti numeri, hoc eft, ex radices

fimplici , & radice Vniuerſali,pernumerum diminutum ſimilem :

focum etiain haber compendium cap.23 . tradicum ante exempla di

uifionis , ad finem nimirum exemplorum multiplicationis : Vt fi

ducendus ſitnumerus 18 20 + 13 (20-785) in numerum 13 20

-78 (20 — 183) ſcribatur vnus numerus ſub alio , vt hic vides .

Nam fi 20-35 quadratum

pofterioris particulæ nume
18 30 + 18 ( 20 185)

ri compofiti , vel diminuti ,

18 20 18 ( 20 133 )

detrahatur ex 20. quadrato

particulæ prioris , reliquus

erit numerus' o t. 185. Vt

in hac altera formula cernitur . quia,20. ex 20, nif relinquunt : at

10

18
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20 -

20 + 18O -185. ex + 18o. ( quoniam diuerſa fignamu

13.5 tant fpeciem , fitq .additio ) remanet +18 s. ve in

Subtractione radicum fimplicium diximus . atque
0 + 785

ita ex 7820 + 18 ( 20 — 185. ) in 13 2018

(20 -- 18 s) producitur 185.

IMMO hoc compendio vti etiam licebit , quandomultiplican

dus eſt numerus compoſitus ex numero Coſico , & radice numeri

Coflicicompofitivel diminuti, per numerum diminutum fimilem .

Vt fi ducendus fit numerus 1 % + 1 (138 + 18 ) in (8-18

( 88 + 18 .) Scripto vno numero

fub alio , vt hic cernis , detrahitur 13 + 13 ( 38 +13 )

quadratum 38 + 18 pofterioris 18-18 ( 83 + 13 ) .

particulæ ex 33. quadrato parti
13

culæ prioris , vt hæc altera formu

la oftendit. Nam reliquus numerus

33 +03

3 % + 1 %

-13. erit is, qui producitur ex

yno numero in aliumi. 0 + 1 %

O

SIC etiam ex % +18 (1 %8-1% ) in 8 -18

gignetur numerusi3. vt aliæ duz ha appofitæ formulæ docent.

3 + 18 ( 33 I %

6 Izt ४४ 1 3

1 %

38 +03

3 % I 8

o + 1 %

torum .

Diuifio radi DIVISIO radicum huiuſmodi fit hocmodo. Tam numerus diui

cum numero- dendus, quam diuidens reducatur ad quadratum : Deinde diuifio

rum compoſio fiat , vt ſupra explicatum eft . Radix enim producti numeri erit

Quotiens, vt exempla probabunt . quemadmodum , vt in cap . præ

cedenti diximus , ex diuiſione 18 12. per 13 3. exit 18 4. radix ni

mirum zenſica numeri 4. qui fit ex diuiſione quadrati 12. per qua

dracum 3. Item ſicut ex diuifione 1.6 30. per 8 s . fit Quotiens va

6. radix videlicet ſurdeſolida numeri 6.ex diuifione furdeſolidi 30.

per ſurdeſolidum 5. procreati .

SIT diuidenda 13 ( 13 +18 7) per 185. Quadrata numerorum

ſunt 13 +18 7. & 5. Ex diui

* 3 + 187 ( 2 +18 o's fione 13. per s. exeunt 2 Et

8
1325 ex 1 % 7.pers. id eft ,per 18 35.

exeût Totus ergo Quo

tiens eft 13 ( ? + 1 z . )

SIT diuidenda 18 ( 432 + 187776 ) per6. Quadrata numeroa

rum ſunt 432 +18 7776. & 36. Diuifis 432. per 36. exeunt.12,

& dia
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& diuifa 13.7776 . per

35. id eft, per v ] 1296. x88

exit .13 6. Quociens # 8 % + 1% 7776 ( 1 : + 6 .

ergo totus erit 1 % ( 12 866 : *786

+186. )

SIT díuidenda 18 ( 588 + 1 % 34848 ) per 1 % (12 + 18 8 ) Qua

drata numerorum funt 588 + 18 34848. & 12 to 18 8. Quoniam

diuifor eft numerus compofitus,multiplicandus erit per 12 - 18 8 .

mutáto figno + in- . vt ſupra cap. 23. dictum eſt : vt fiat nouus

diuiſor 18.936 . Quod fi per eundem numeruin 12 -1} 8. multi

plicetur diuidendusnumerus, fiet nouus diuidendus 17 (65 : 8 +18

332928.) Fit enim numerus productus 18 ( 7056 + 185018112

1 % 276595 : - 18278784)quireducitur ad /B (6528 +18 332928 )

quia radix numeri 278784. eft 528. quæ detracta ex 7056.relinquit

6528. Etdetracta 78 2765952. ex 17 5018112.cum fintcommenfu

rabiles in proportione 14.relinquit J % 332928. cui apponendum

eſt ſignum + . maioris numeri . Itaq. fi diuidaturnouus diuidendus

18 ( 6528 +18.332928 ) per nouum diuiforem 136. fiet Quotiens

18 (48 + 18 18.) Diuiſis namq. 6528. per 136. exeunt 48. Et diuiſa

18-332928. per 136. hoc eft , per 1 18496. exit 78 18. atque adeo

+7 (48 + 13 13 ) Quotiens erit diuifionis propofitæ .

- HOC exemplum quia pulchrum eft, & fubobfcurum , libet ex2

minare permultiplicationem . Igitur neceffe eft,numerum diuifum

(18588 + 18.34848) redire, fi Quotiensinuentus 18 ( 48 + 18.18 )

in diuiſorem (12+ 7 % 8 ) ducatur . Fit autem ex hacmultipli

catione numerus 18 (576 + 18 2592 + 18 18432 + 1 % ! 44) Quòd

fi 18144. addatur ad 5 76. fiet ſumma588. Et ſi fimul addantur 18

2592. & 18 18432. quæ commenſurabiles funt in proportione

fiet 13 34848.

DIVÍDATVR item 1815. per 1% (3 + 18 5) Vt fimplex diuiſor

reperiatur, ducemus 18 ( 3 + 13 s ) in 18 (3 - 78 5.) fietq . diuiſor

184. nouus. Quòd fi diuidendus numerus 18 15. ducatur quoque

in 1813-185.) gignemus nouum diuidendum 18 (45-81125)

Quadratum huius numeri diuidendi eft 45 -181125 . Noui verò

diuiforis quadratum eſt 4. Si ergo partiamur45. per 4. fic Quotiens

11.Et fi diuidamus - 181125. per 4. hoc eſt ,per 8 16. fit. Quo

tiens 18 70.Totus igitur Quotiens eft 18 (111-1870 )

DIVIDAMVS 20. per vž ( 10 — 18 5.) Multiplicetur vterque

numerus per 18 ( 10 + 185.) vt fiatnouus diuidendus 18 (4000+

18 800000) nouusautem diuiſor 1895. Quadrata horum numero

rum ſunt 4000 + 1% 800000. & 95 . Si igitur partiamur 4000. per

95. exibunt 42.Atex diuifione 18 800000 per 95. id eft,per 13

9028. prodit 1388 Ái. Quotiens ergo propoſitæ diuiſionis eft 18

(42 + /8 883 )

DIVIDAMVÁ 7 % ( 4 + 13.25) per 1 % (1 + 18 9) hoc eſt , 18 9 .

per 18.4 . fiue 37 per 2. vbi Quotiens eft Multiplicctur tam di

uidendus, quam diuiſor,per // (1 — 189) vt fiatnouus diuidendus

78 (4
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13 (4+ 1325 -18144 — 18 225.) & nouus diuifor 13–8. Qua

drata horum numerorú ſunt 4 + 1825-13144 = 13225. & - 8 .

Ex diuifione 4.per—8.fit Quoriens . Et ex diuiſlone.18 25. per

-8. id est , per tz - 64. fit Quotiens18.vel quod idem

eſt) — 139 Et ex diuiſione - 18 144. per — 8. id eft, per - 18

64. exit 13 +24 . vel(quod idé eit) + 132.Et ex diuifione -

NB 225. per - 8.hoc eft,per - 1864. fit Quotiens +13 :3Quiz

bus Quotientibus in ordinem redactis , erit cotus Quotiens 18 (UB

34 + 18260-13-1) quiæquiualet 13 21.hoceft,1.vt

diximus . Nam 133 4. hoc eft, v3.eft 4 . & % 23fiue

44. eft quæ cum priori facit 2.Deinde 3 eft . quæ

cum hoc eſt , cum facit atque ex ?? relinquunt . fiue

21. atque radix huius numeri eft Quotiens fupra inuentus , nimi

rum i .

IMÁO ex diuifione 18 (4 + 1325 144 - 13225) per 13

-8. prouenire ita quoque fietmanifeftum . Ex 4.& 18 25.fiunt

9. Et ex — 18144 — 18 225. fiunt-27. Faciunt autem - : 7.cum

+ 9. numerum - 18. Igitur numerusdiuidendus eft 17-18. &

diuifor 13. - 8. vbi Quotiens fit 18 24. hoc eft, it

· HOC exemplum ita quoqueproponi poteft ; vt dicamus, diui

dendam eſſe 13+(4+ 18 25) per 13 (1x 9 + 1 ) vbi iterum diuidun

tur 3. per 2. Etfi tam diuidendus, quam diuífor multipliceturper

VB ( 89 – 1) fiet nouus diuidendus numerus 13 (:18.144 +18 225

-1825.) & nouus diuiſor v8 8. Quadrata horum numeroru

funt 1 % 144 +132:54 18.25. & 8. Ex diuiſione autem 7 %

144. per 8. id eft , per 18.64. fit Quotiens 132.Et ex diuifione

17 225. per 8. id eft, per18 64. fit Quotiens vs.Etex diuifion

- 4. per 8. fit Quotiens - Er ex diuifione: 1825. per 8

id eft , per 18 64. fit Quotiens — 1824. ita vt totus Quotiens fit

idem omnillo , qui prius, nimirum 13 (1 % 3 * + 1827-13

- De induſtria autem interdum longior fum in exemplis expe

diendis', vt ex ijs dificultates ; quæ in radicibus numerorum cons

pofitorum occurrere folent, diſcas ſuperare . !:

DIVIDAMVS quoque vce (vre.32768 + ve 13824 ) per 2. Cubi

numerorum funcce 32768 tivce 13824. & 8. Ex diuifione Joe

32763. per 8. hoc eſt , per Jce $ 12. fit Quotiens 18.64 . Et ex diui;

fione ice 138 : 4 . per 8. id eft, per Joe is 12. fit Qulotįens tre 27T0

tusq. Quotiens erit Joe (Ice 64 + Joe 27) hoc eft , vce 7 .

DENIQVE fit diuidenda 1 % (33 +389) perdi ( 3 + 18 :1) hoc

eſt, 6. per 2. vbi Quotiens eſt 3.Multiplicetur vterque numerus per

3% (3 1 % 1.).ve fiatnouus diuidendus 1 % (99 + 1 } 81 – 13.1089

* 189) & nouusdiuiſor 13 (9-1.) hoc eft 13 8 Quadrata ho

rum nu nerorum funt 99 + 18 815 18 2089 - 189. & 8. Ex.di.

uiſione 99. per 8. fit Quotiens 12.Ex diuiſione 1% 89.per 8.id eft,

per 16 64. fit Quotiens1813.Ex diuifione - V8 1989. per 8. id

eft, for 17 64. fit Quotiens - 78 17.Ac tandem ex diuiſicne

19. per &. hoceft,per 1864. fit Quotiens 737 Eritg.com

tus

4

ne -
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cus Quotiens 1 % (12 + 1812 8170 dB más)hoc eft

3. Nam fi ad iz fi addatur 14.12. hoceft , fient 121.ex qui-.

bus fi tollantur 18 1774. & vbihoc eſt,4.& 1 .selinquentar

9. Eft ergo Quotiens 1 % 9oid ekzogint.org

- ADDITIO , & ſubtractiori radicum numeroruna compoſitorum , Additio ra

commodè plerunque addi non poffunt, vel vna ab altera fuberahi , dicum nume:

nifi per interpoſitionem figni * seres vt cap . 235 annotauimus .rorum compo.

Quandotamen addéda eft huiuſmodi radicú aliqua ad fimilé,muta- fitorum .

to ſigno + ins.yelintt.comаdiffimèinter ſe addentur, fi illæ ra

dices per ſignum + connectantur , & totum illud aggregatum in ſe ,

ducatur,vt paulò antemonftratum eft. Nam 13.huius productierit;

fumma duarum radicum propofitarum * Vt fi addendæ finthæ dug

radices ; 13 ( +20% 6) & NB (12618 b ) ducemus hoc compofi-,

tum 1 % (12 + 186) + 13 ( 1 : -- 186 ) in ſeipſum , producecurga

numeras 24 * 78.552. vt ſupra diximus. Huitsergo radixquadra

tâ , nimirum % (24 +1355.2.12 erit fumma duarum radicum pro

pofitarums. 161 Tbi!LE !!! "

Eodem modo fupra, harum radicum , 17 : (10 t. 18 36.).& 18 ( 10

18:36) ſumma inuenta fuit , ( 20+ 18 256 ) hoc eſt , 183651

id eſt , 6...no 9011 ) , 3471893p . , illicitogen)

* ITEM linç addendes i 8-683+ / 8.32 + 13 (8-1% 32,5)

13 (8 + 13 32 ) & #% 48.6.1.18 (8 + 1832 ) +18 (8 : 18.37)

1832.)Sic fabitexérx9

plum ad multiplicatio -' .1.ULTI
8,418,33

nem Siergo producto -Criv.

numero præfiges- fignisit.011 öbo(2010.w33tubsupmais

13. eric ſumma \dua 13 128

rum radicum di &tarum ,

17 ( 16+ 13.138..)
Productus . 16+ 13 128,

ITEM fit addenda 18 ( 2 + /83) ad 18 ( 183 ) Sic inftitut

eno multiplicatio , fietq.productus, 4 + 08 4. hoc eft , '6. Igitur

fummaduarum radicum

quæfita crit 136, l.copöht (of 14 31) detaly 38

Huiuſmodi radicum
18 ( ? + v83) + 18 (2-33).

additió cominoder.etiá... +

fic filett. Multiplicetur -ra : Silnik
+

quadratum vnius radi
1.5

cis in quadratum alte= , 301 proto51)

rius . quod breuiffimè is nie 47 4. T:0 * 3" . -Sup

fiet , fi in alterutra radi
Productus ,

ce quadratum pofterio
4 + 18,4, hoc eft ; 6.

ris particulæ dematur ex quadrato particulæ prioris , &a.refidui rap

dix adijciatur ad priotem particular , ammag hxcduplicetues id

eft , per 2.mulriplicetuna Radixlenim huius produ & i dabit fummí

quæſitam . Vt in primoexemplo , femma 86+ * + 186) & # 3 (12

6136) ica fier . Dempto quadrato 6.pofterioris particulæ ex 144 .

quadrato particulæ prioris fuperfunt #38.Siigitur addatur K 13:8

8

13 33 is 2017!

S13:
89.7+

Busine
18 1

ad 12.
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ad 12. priorem particulam , fier fumma 12+ 13138. quæ ducta in

si facier ſummam quæſitam 18 (24. + 18552) ve prius.

IN fecundo autem exemplo, ſumma 18 (10 + 18 36 ) & 18 ( 10

-1836) ita nota fiet . Dempto quadrato 36. pofterioris particula

-** nit ex roo. quadrato prioris particulæ , remanent 64. Siergo 18 64. ad

95bis des ad priorem particulam no: facies 10+ 18 64.quæ fumma du&ta

in 2. faciet fummam deſideratam 17 (20 +13 25 6.) hoc eſt, 1836 .

5498 13 hocieſt, 6. veluci prius.

IN tertio denique exemplo , ſummam radicum 17. (2 + 1 3 ) &

18 ( 2 - 173) fic cognofcemus . Dempro quadrato 3. pofterioris

particulæ ex 4. quadrato particulæ prioris , reliqua fit i. Si ergo

addemus 18 1.ad 2. priorem particulam , faciemus 2 + 131, hoc

eft , Bi Duplum eft 6 , Ergo V8-6. eft fumma optata , eadem quz:

prius . ).......

QVANDO addendæ funt duæ radicesnumerorum -compoſitorús

diſfimilium , quorum videlicet numeri particularum non omnes

æquales funt: addi poterunt nonnunquam per propor.4.lib . 2.Eucl.

túm ſcilicet, cum numerus ex vnaradice in alteram bis multiplica

ta productus reduci poteſt ad fimplicem numerum ,vel ad numerum

compofitum duarum particularum . hoc fcilicet modo . Sit adden

da 13 (10+ 1836) ad 18 (11 +7825) hoc eft, 4. ad 4. vbi fumma

elt-8. Quadrata duarum radicum per ſignum + connexa faciunt 10

F13 36 + T 18 25. Productusnumerusex vna radice in alteram ,

(hoc eft, li quadratum vnius in quadratum alterius ducatur, & pro

ducto præfigatur ſignum 18. vt in multiplicatione radicum fimpli

cium quadratarum fieri ſolet ) eſt18 (110 + 18 4356 + 182500+

13 900.) vt in ſub

13tro + 1336) 2: iecta formula ap
B.

18 (11+ 13 2'5 ) paret . cuius du

3.2500 +13.900
plum ( fi nimirum

ITO +33 4356
per 2. multiplice

tur) 18 (440 + 18

13 (110 +134356 + 17.2500 +13900 . ) 69696 +17 40000

+ 1 14400 ) redu

ctrur ad 1024, hoc eft , ad 32. Si igitur addantur 32. ad duo ſu ,

periora quadrata, erit cota ſumma18 (10 + 18 36 + 1811718 25

+ 32. ) hoc eſt, 1864. fiue 8. vt ratio poftulat .

SIT rurſum addenda 18 (12 + 13 108 ) ad J3 (2+ 18 3) Sumnia

quadratorum eft 52 + 1 } 108 +- 2 + 13 3. Productusnumerus ex

vna radice in alteram eft 1842 + 1 } 1728.) quæ radix eft 18:24

+38 18. ( vt ex cap.25. patebit . ) cuius duplum , nimirum 13 96

+1872. additum ad prædi&ta duo.quadrata 12+ 13 108 + 2 +

13 3.hoc eft, ad 14 +13 103,+183. hoc eft, ad 14+ 13 147. (ná

13 108. & 17 3. ſunt commenfurabiles , conficiuntq. 18.147 ) fiet

tota fumma18 614+ 13 147 +13096 + 1 % 72.) ,

- SIT quoque addenda 1 % (032 + 1 ) ad 17 (JX 162 + 9.)Summa

quadratorum eft 82+1 162 + 9.Ex yna radice in alteram

1

fit 17
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fie 18 (27 + 18 648 ) quæ radix valet 3 + 13 18. (quo pacto autem

ex hoc quadrato 27 + 18 648. erui debeat radix , cap . 27. docebi

mus) cuius duplum 6 + 48 7.additum ad prædictam quadratorum

ſummam facit 182+1+18.162. 7 :9 + 6 + 43 72. hoc eft JZ SIL

+16 . Nam 13 162. & 182. commenſurabiles ſunt, faciuntq. vf

209. Item 13 200. & 18 :27. commenſurabiles quoque funt, fa

ciuntq. 18512. Summa ergo quæfita erit 73 ( 78.5127. 16.) ;

SED quando productus numerus ex ýna radice in alteram non

poteft reduci ad numerum compoſitum , quando videlicet radicem ,

quæ fit vel radix ſimplex. velnumerus compofitus,non habet,fieret

hocmodo fummamagis perplexa , & obſcura . Quare commodius

fiet tuncaddito per ſignum + interpofitum . V. g . fi addenda fit 13

( 2 + 18 3 ) ad 1 ( 12 + 2 ) fit ex vna in alteram v (18.48 + 13

36 + 4 + 1312) hoc eft,1% (15 108 + 10 ) propterea quod 13.48. & 1%

12.commenfurabilesfunt',conficiunrq , 73 108. ac 18-36. & 4.ef

ficiunt 10. Sed quia numerus quadratus 18 108 + 10. radicem ha

bet 18 ( 1827 + 182) + v8 ( 27-778 2.) vt ex cap: 27. confta

bit . quæ quidem compofita eft ex duabusradicibus duorum nu

merorum compo

fitorum . Efficiunt 18 (1827 +132) +18 (17 27-1% 2)

autem hæ duæ ra 18 (1327 + 182) +18 (1827-18 )

dices fummam 17

13.27' + 182 + 1827-182
(1827 +132713

18 25. hoc eft ,'s
27-17 2 + 10 .

13 25. hoc eft , s

vt in hac formula

apparet . Atque 7 % 100. id eſt , 10 :

hæc ſumma'redue ,

citur ad hanc , 18
18 ( 1 % 27 + 1827 18 27 18 2 + 10.

( 18 108 + 10 ) erit hæc fumma radix huius numeri 13 108 + 10 .

quod patet, quia v3 ( 18108 + 10 )sin ſe ducta facit 18108 10 .

Hæc autem radix 18 (18 108 +10) duplicata ,quod fiet,fi eius qua

dratum 18 108 + 10. ducatur in 4. quadratum binarij;Hæc,inquā,

radix duplicata facit 13 (18 !728 +40) quæ cum duobus quadra

tis radicum propofitarum , nimirum.cum 2 + 133. & 13.12 + 2. fa

cier radicum fummam 13 (78 1728 + 40 ) + 2 + 133 + 1* 12 + 2)

fed quia 2 + 173+48 12 + s . faciunt 14 + 13 27. erit ſummavs

( 18 1728 + 40 + 13.27 + 14 ) quæ magis intricata eft , quam fi

lummi dicatur eſſe v3 ( 2 + 173) + 12 (1812 + 2.) Eadem illa .

fumma intricata facilius reperietur, fine inuentione radicis numeri

37 108 + 1o. cuius radix , nimirum % (18 108 + 10.) producta

fuit ex vna radice propoſita in alteram . Nam duplum huius nume

ri, 1 % ( 18 17: 8 + 40) cum duobus quadratis radicum propofitaru ,

conficiet ex propof.4.lib.2.Eucl.duarum radicum fummam eandem

13 61 % 1728 +40) + 1827 + 14.)

QVANDO duæ huiuſmodi radices funt commenfurabiles , po

terunt inter fe addi per regulam trium , veluti radices fimplices. Vt

Gaddenda proponatur 13 ( 1 +133) ad 1 % ( 8 + 13 48. Diuiſa

hac



I 28 CA P. XXIIIT.

ħac per illam , (inuento videlicet nouo diuiſore 18. 1. & nouo diui

dendo 184.) fitQuotiens 18 4. hoc eft , 2. fue Habét ergo illz

radices proportionem duplam : ac proinde fi fiat, Vt i. ad 3. ita iz

12 + 133) ad aliud, inuenietur ſuinma JB ( 18 + 18 243:)

ITEM fic addenda v3 ( 4 + 136) ad 78 (8 + 13 24. ) Diuiſa hac

per illam ( inuento diuiforenouo 17 10. & nouo diuidendo J3 20 )

fit Quoriens 13 2. quilicet irrationalis fit, ac proinde radices pros

poſitze fint incommenfurabiles , conabimurtamen eius beneficio il

las fimul addere,moreradicum commenfurabilium . Eft ergó pro

portio vnius radicis'ad alreram , quæ 18 2. ad 1. ita vt denominator

proportionis fit * .Etdenominator 1. huius fractionis additus

ad f 2. denominatoré ., facit 182 + 1. Quare fi fiat , Vt 1. ad z 2

+1. ita 13 ( 4 + 6 ) ad aliud, fic 13 ( 1 : + 3728 + 18 54 +13 48)

pro fummaduarum radicum propofitarum . Nam vt in regula triú

multiplicetur 182 friin 1864 + 18 6 ) reducenda eft j 2 + 1.

ad quadratum 3 + 37 8. hoc elt , ducenda in fe , atquehoc ducen

dum in.4477 6. quadratum ridicis 18 (4 + 13 6.) Productoq. 1 ?

* V8123'--'13 50+ 1848. prefigendum fignum 18 .

SIT præterea addenda 13 (176-13 2 ) ad 1% (1896-1832.)

Diuila hac per illam , (inuento ſcilicet nouo diuiſore 78 4 ,.& nouo

diuidendo 17 16. ) fit Quotiens /8 4. hoc eſt , 2. eſto , proportio

vnius radicis ad alteram cupla , cuius denominator eft şi igitur

fiat , Vt 1. ad 3. ita 13 (13.6.182) ad aliud :reperietur fumma

quæfita v3 (18 486 — 23. 162. )

Subirn & io rd. IAM vero fi a radice numericompoſiti detrahenda fit alia radix

Ascum nume. fimilis numeri diminuti, (quod fæpe contingit in Binomijs, ac Re

rorum compo- līdyis, eorumq. radicibus) fier id hoc modo . Sit ſubtrahenda V. g.

firorum .
13 (124786) ( 12

188'12 1.86 :) — 13 ( 12-186) +136 ) Certum eft,re

2:47 ( 12+ 136 ) 18 ( 1:21 - idz 6 ) fiduum effe 13 ( 12 + 18

6 )48(12—186.)

12stiys 6 ť 176

13 138
Scribatur ergo hoc re

fiduum bis, & in ſe mul

ys 138

1 tiplicetur, hoc eſt, iux

24 :- 17-552 ta propor.4.lib .2. Eucl.

4 ' ad quadrata partium , 12

+18 6. & 12 - 18 6. addatur duplum numeri 3138. qui fit ex

vra parte in alteram , videlicet ---- 18552. fietq . quadratum 24 .

113 552. quia duo quadrata efficiunt 24. Radix igitur huiusquadra

ti,nimirum.d3 (24-1815.21) erit id , quod relinquitur ex detra

- ctione 13 (12 -tv 6).213 ( 11 + v8.6 .) Detracto enim numero ex

alio numero, fi reliquusnumerus ducatur in fe , erit radix quadrata

sinumeriprodu &ti , nuinerus ille reliquus. Acproinde cum in dato

exemplo numerus reliquus , 18 (12 + 186) — 18 (12—136) in

fe ductus faciat.24-18582. erit 13 (24 +18 552) numerus, qui

relinquitur ex détractione 18 (12-186) a 18 (12+ 136.]

ALIVD exemplum in numeris rationalibus. Sit fubtrahendam

12 -

I.
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X (10-18 36 ) ex 18 ( 10 + 1336 ) nimirum 2. ex 4. vbi perſpi

cuum eft , reliquum numerum eſſe 2. Scripto numero 18 ( 10 + 18

36.) 8 (10-13 36 )

qui nimirum relinqui 18 (10 + 1836 ) -- 18 ( 10-18 36 )

fun poſt detractionem 13 (10+ 1336 ) -18 ( 10-18 36 )

18 (10-1836 ) ex 13

( 10 + 1836 )atque eo

10 + 1 % 36 . & 10-18 36

dem ducto in re , iuxta
13 64

√3 64
præſcriptum

propof. 4 .

lib . 2. Ėucl. fiet produ 20 13 256 .

ctus numerus 20 - 13

256.) Ergo reſiduum quæfitum erit 1% (20 – 17256 ) hoc eft,1 % 4 .

que 2. quod eſt propoſitum .

QUANDO propofitæ radices huiuſmodi ſunt diuerfæ , poterit

minor a maiore fubtrahi , ex præfcripto propof.7.lib ...Eucl.quan

do videlicet numerus productus ex yna radice in aliam multiplica

ta bis reduci poteft ad numerum fimplicem , vel compoſitum duarú

particularum , hac fcilicet ratione . Sit fubtrahenda 17 (8-1832 )

ex 78 (8 +13 32.) Quadrata duarum particularum ſunt 8-18 31.

& 8 # 13 32. qux connexa per ſignum tsfaciunt8–1832 + 8 +

1832. hoc eſt , 16. Ex vna radice in alteram

fit 7 % 32. cuius duplum 18 128. ablatum ex ... 18 ( 8 + 1 % 32 )

16. fumma quadratorum , relinquit 16uX 18 ( 8 V8 32)

1 28. Huius ergo numeri radix quadrata, ni

mirum 18 ( 1618128
) eft refiduum defi

deratum

SIT rurſus auferenda 13 ( 2 + 183) ex 78 (12+ 13.108. )Summa

quadratorum eft 2 + 133 + 12 + 1 % 108. hoc eft , 14+ 17 147.

Nam 13 108. & 18.3 . commenſurabiles ſunt,efficiuntq. 78 147. EX

vna radice in alteram fit 78 (4 : + 18 17 : 8 ) quæ radix , vt ex cap .

28. conſtabit,elt 13.24 +18 18. cuius ;

duplum 18 96 + 78.72. demptum cx 12 + 13 108

prædiéta quadratorum fumma 14 + 18 2 : to - 17-3

147. relinquit 14+ 13 147-1896.
+1 432 + 18 324

& T: 13 :72. & præpofito figno 18 .
24 + 1 432

erit refiduum ſubtractionis 18 ( 14 +,

18 147 TT 18 96. & -1872. ) quod 18 (42 + 13 1728)

idem eft, ac 14 +, 18147.78.96 +

18172. quia fenſus eft , ex 14.+ 1 } 147. detrahi aggregatum ex 18

96. & 1822. vt recte dictum fit , reſiduum effe 14 + 1 % 147-18

96. & + 48 72. Eſt enim ſenfys, non ſolum ſubtrahi 1 % 96. fed in

ſuper 73 72. fubduei . Hoc autem perfpicuècerpitur , fi numerus

rationalis detrahendus fit , ve 13 100 + 1 % 4. ex 14. + 18-147. vbi

certum eft , fubtrahi 10+ 2.hoc eft , 12. refiduumq. effe 2 + 18

147. quod æquiualet huic , 14 +18147 — 13100 + 13 4. fiues

huic , 14 + 13 147 —-18 100. & — 13 4. vt perſpicuum eft .

QYOD ſi productus numerus ex vna radice in alteram non ha

R beat

18. 32

1
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beat radicem , numerum compofitum duarum particularum , faciena

da eft fubtractio per ſignum - Vt fi ſubtrahenda fit 1% ( 2 + 173)

ex 13 (1312 + 2.) Ex ductu vnius radicis in alteram fit 18 ( 18108

+ 10 ) quæ, vt ex cap .28. patebit, xquiualet huic,v3 ( 17 27413 2 )

+13 (1327 - 13 2.) Quare commodius dicetur reſiduum lubtraa

čtionis effe 18 (1812 + 2 ) —18 (2 — 183.)

QVANDO deniquehuiuſmodi radices ſunt commenſurabiles ,

ſubtrahetur vna ab altera per regulam trium , ve de radicibus fim

plicibus diximus . Sit enim fubtrahenda 18 (2+ 13 3.) ex 78 (8 +

13 48.)Diuifa hac per illam , (inuento nimirum nouo diuiſore jg 1.

& nouo diuidendo 13 4.) fit Quotiens 18 4. hoc eſt 2. ita vt propor

tio earum fit dupla , cuius denominator . Siergo fiat,vt 1. ad i.ità

18 (2 + 183) ad aliud . producetur 18 (2 + 283) pro reſiduo ſub

tračtionis :

ITEM fit auferenda 18 (4 + 186) ex JB (8 +18 24.)Diuifa hac

per illam , ( inuento ſcilicet nouo diuiſore 13 10. & nouo diuiden

do 13 20. ) fit Quotiens 18 2. ita vtdenominator proportionis ma

ioris adminorem ſit . Si ergo fiat , vt 1. ad 18 2 - 1. ita 13 ( 4

+186) ad aliud, prodibitrefiduum ſubtractionis 13 ( 12 + 1754

13 128-17 48. ) Nam vt in regula trium multiplicetur 18 ( 4

+ 18 6 ) per18 2 – 1. reducendus eft prius hic numerus ad qua

dracum 3-138 & c.

Poftremo fit fubducenda 18 (176-182) a 1% ( 18 486-13 162)

Diuiſa hac per illam , (inuento ſcilicet diuifore nouo 78.4 . nouud.

diuidendo 1836) fit Quotiens 18 9.hoc eft , 3. ita vt radices pro

pofitæ habeantproportionem triplam ,cuiusdenominator si igi

tur fiat, vt 1. ad z . ita % (186132) ad aliud,prodibit refiduum

quæſitu 18 (1896_1832.) Vtenim in regula trió ſecundusnume

rus in tertium multiplicetur , reducendi funt ambo ad quadrata 4 .

& 186-13.2. & vnum in alterum ducen : .

13 6 18 2 dum , vthic factum effe vides, & producto

4 præfigendum ſignum 1 . Ýt reſiduum fiat

18 96

18 ( 1796-1832. ) Idem refiduum re

perietur , fi fiat , vt 3. ad 2. ita 18 (18.486

-13 162) ad aliud . Nam reuocato fecundo numero regulæ trium

3. & terció 13 ( 13 486 — 18162 ) ad quadrata 4. & 13 486 -- :18

162. fi inter fe multiplicentur, gigne.

13486 18.162 tur numerus 18.7776 - 182592. qui

4 vt per z. primum numerum regulæ

13 7776
trium diuidatur, reducendus erit ad

quadratum 9. Si ergo 18 7776. diui

daturper 9. id eft, per 18 81. fiet Quotiens18 96. Et fi 182592.

diuidatur per g. hoc eſt, per 1881. Hier Quotiens -- 18 31. & c.

1832

13 2592

DE
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DE MIN VTIIS NVMEROR V M

Irrationalium ,ac de earundem Algo

rithmo. Cap.XXV.

V MERATIO harum minutiarum facilis eft . Numeratia

Quando enim ſignum radicale ponitur ante me-minutiarum

dium minutia , refertur ſignum illud ad vtrumque irrationaliä ,

terminum , tam ſcilicet ad pumeratorem , quam ad

denominatorem . Vt hæc minutia / T ſignificat

/8.9.diuiſam efle per 13 16 ,æquiualetq. 1.Sic Joe

2.fignificatvre 8.diuifam efle pervce 27. æqui

ualetą. . Ita quoque 1% , denotat , % 6; eſſe diuifam per 18 8. ;

QVANDO ſignum radicaleponitur ante numerum integrum cũ

fractione, reducendus eft totus numerus ad vnicam fractionem , vt

eius valor exprimipoflit . Vt ve s. reducitur ad vce 13. fi

gnificatq. vce 192. diuifam effe per Joe 125. hoc eſt, per s. poteftq .

ita repræfentari vrees?.ita vt ſignificet, je192, elle diuiſam per

s. Quòd fi termini huiusminutiæ voeu multiplicentur per eun

dem aliquem numerum , nimirum pervce 192. produceturminutia

vre 6 * æquiualensminutiæ üs. Et fi rurſustermini productæ

minutiæ ducantur in eandem vce 192. fietminutia æquiualens vre

probó hoc est, verborop: fignificata, cubum 192. ( qui vi

delicet producitur ex yce 192. ducta in ſe cubice ) diuifum effe per

Jee 4608000.quia radix cubica nameratoris 7077888.eſt 192.Rur

[usminutia v 19. ſignificat 1316, nimirum 4.diuifam effe per 18

64.nimirum per8. æquiualetq. minutiæ . Atminutia vem fi

ſignificat JK 16. id eft, 4. diuiſam eſſe per 64. æquiualetq .minutiæ

ba. vel . Șicminutia vot ſignificat numerum 16. diuiſum eſſe

per 48 64. id eft, per 8.æquiualetq.numero 2.

QVANDO .eadem eft proportio numeratorum ad denominato.

nes, minutiæ æquales funt, queinadmodum in minutijs vulgaribus.

Itaq. omnes hæ minutiæ ***, 18 % . 18.2.579
eiufdem ſunt valo

sis : quia in omnibusnumerator ad denominatorem proportionem

feruat quadruplam , vt conftar, ſi-numeratores finguli per ſingulos

denominatores diuidantur .

- MINVTIAE irracionales reducunturadminimosterminos, qui. Abbreuiatio

do reduci poſſunt,yt reduci folentminutiæ vulgares. Vthæcminusminutiarum

tia xe reducitur ad hanc vice . &vadv3 Poiſunt irrationaliü .

quoque nonnunquam reduci ad minora ſigna radicalia . Vttirer

reducitur ad m . quia numerator 4. habet radicem quadratam 2.

fed hæc non habet cubicam : Atdenominator 8. habet i adicem cu

bicam 2. ſed hæc quadratam non habet. Eſſe autem has minutias

R 2 Bre
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78ce . & venen aquales , probari poteft ex inultiplicatione ins

crucemi.

Additio dos ADDITIO , atque ſubtractio fit in huncmodum . Si denomina

fubtraétio mi tor eſt idem , addunțurdenominatores , vt ſupra traditum eſt , vel

nutiarum ir- vnus áb altero fubtrahitur, & fummæ,vel reſiduo communis deno

rationalism . minator fupponitur .

Additio Subtractio Vt ex additione e

.
ad 13 . fit fumma

19
* 25. hoc eft, At

42.vel ☺ 4.vel 1 ſubtracta D ex

2.relinquitur

id eft .

QVANDO autem denominatores funt diuerfi , fit reductio ad

eundem denominatorem permultiplicationem in crucem ,quemad

modum in minutijs vulgaribus fieri confueuit . Deinde eodem mo

do numeratoresadduntur inter ſe , vel vnusab altero ſubtrahitur ,

& ſummx, vel reliquo numero idem denominatorcommunis fub

fcribitur. Vt fi addi debent 1819. ad 18.velilla ex hac auferen

da, reducentur, vt formula appoſita monftrat,ad 71141. & 441

Reductio Additio
# 144

JKI 441

26

21
13 441

J676

fit autem ex additione ſumma 1.hoc eft , 17.Nam numeratores

commenfurabiles ſunt in proportione z efficiuntq. ſummam 18

676. cui fupponitur denominator communis +8 441. vt fiat ſimma

hoc eſt, i1. id eft, 17 ſ. At ſubtracta 1849. ex ** . rema

nent . Nam numeracor 13 144. ſubtractus a numeratore JK 196 .

relinquit , hoc eft , 1

Eodem modo, fi addendæ funt valoril, & VR24TVA !. re

duco eas prius ad eandem denominationem
videlicet ad

VB200+ vre192 . & vre3 OODRVOI00, Additis deinde numeratori

bus,ac fuppofito eodé denominatore 10. fit súma VKLODIJRI 212.

At vero ex fubtractione minoris minuciæ ex maiore relinquitur

vrents. quia v3 200. ex 1x 200. nihilrelinquit.

ITEM li addendæ funt . & 1645. vel illa minutia ex hac des

trahenda, non eft opus reductione ad eandem denominationem .Fie

autem ex numeratoribus ſummav3 81. & ſuppoſito denominatore

9. fit ſunima ex duabus propoſitis minutijs . hoc eft, 1. Atde

tracto numeratore 18 4. ex numeratore 18 49.relinquitur 18 25.Eft

crgo refiduum 152... hoc eſt, &

QVANDO numeratores ſunt incommenſurabiles , additio corů

fit per interpofitionem figni + ,fubtractio autem perinteriectionem

figni - Ve fummaex v3 & 18.fit fumma 18 } +18 . Et 18

& dempta ex v3 reliquam facit 17-18

IN
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per vetem .per

IN multiplicatione, ac diuifione minutiarum irrationalium fo- Multiplicatio

Ium opus eft reductione ad eadem -figna radicalia . Reliqua enim ac diuifiomi

perficiuntur , vt in minu nusiarum ir

tijs' vulgaribus traditum Multiplicatio Diuifio rationalium .

eft . Vt fiducenda fit ?

per fit ** At fi

prior per poſteriorem diuidenda fit, inuerfis terminis diuiſoris,ſta

bit exemplum , vt vides : Fit autem Quotiens V **42.hoc elt 13

14.Nam ex 18 3. in 7. fit 17 147. & ex 4. in vž 6. fit 1 % 96. In

diuifione tamen fieri poteſt reductio ad eandem denominationem ,

fed tunc , relicto denominatore , facienda eft diuifio numeratoris

per numeratorem . Vt in dato exemplo,minuciæ 14. & 1 . re

ducentur ad 17. & . Diuifo autem numeratore 1B 147.

per numeratorem 13 96. fit Quotiens 13.14 . vt prius'.

SINTquoq;múltiplicánda inter fe steuerte & vrei sio

Primàm 'reducenda funt ad eadem figna radicalia , recento eodem

denominatore cómuni ro. Numeracores ergo v3 800. & vce 5184.

redicentur ad vire 512000000. & 130€ 26873856. Deinde fi nu

merator vite 1536. multiplicetur 2enficè , reducetur ad vive

2359296. Itaq. fic ftabuntminutiæ reductæ . Ex zce 2359296. in

JAR 5120000024
123 1,218,3
2. e46939 .

Jsce 512000000. hoc eft , in Bre 512. ( Nam 430€ 512.. &

res12008000, idem prorfus fund , cum idem numerus fac ex

Jrte siz: in 10. hoc eft , :in Jzce 1000000, qui ex i . in nate

512000000 ) producitur 130€ 7 207959552. Et ex 785€ 2359296 , in

180€ 26873856. fit TKCE 63403380965376. hoc eſt, vre 7962624.ců

hic'numerus fit illius producti radix zenfica . Et quoniam denomi,

natoresmultiplicati faciunt 100. erit productus numerus
ri

10

Oi ! " . ! ore 1.20793I393 + 2292
200

AD extremum fit diuidenda Ves 12:000000TVER201210

perV243 :24 Quoniam eundem habent denominatorem , fa

tis eft ,diuiderenumeracores . Ex diuifione ECE 512000009, per

30€ 2359296. fit Quotiensve217.nimirum Bre

hoc eft , propterea quodnumerator BCE: 15625. æquiualet

numero 5. cum numeri 15625. radix Zenfica fit 125. & huius radix

cubića s . Vel ( quod idem eft ) quod numeri 15625. radix cubica

fit 25. & huius radix Zenficas. Ar ex diuifione JBCC 26873856.per

ykte 2359296. fit Quotiens grenation.fine dice si vel ;

izce 22.4 .hoc eſt, . fiue is. Ex diuiſione ergo propofita fit Quo ,

tiens vice 21771+ velnisi .;C.

popoli

1

1

DE
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C.YAP. XXVI.

DE NVMERIS IRRATIONALIBVS

Colicis , fiue denominatis , vna cum

corum Algorithmo .

Cap. XXVI.

VMERI Coffici, fiue denominati fiunt irratio

Numeri Cof
nales, quando illis præfigitur ſignum aliquod ra

facı irrationa

dicale . Vt20 ze . fit irrationalis 18 207. Item
les , qui

N yre 20 r.183 208. & c.Senſus autem eft, ve ſu ,

matur radix zenfica , vel cubica , vel zenfizen .

ſica 20, radicum , quæ mille modis variari poteft,

pro varietate valoris voius radicis , poteft ,ali

quando efle racionalis, & aliquando, vt plurimu,

irrationalis . Nam li 1.re. eft's . erunt 20 z.numerus 1oo.cuius 13.

eft 10. atque ita 18 20 ze . eft numerus racionalis , æquiualens 10 .

At Joe 20 ze . erit irrationalis , cum 100, non habeant radicem cus

bicam .. Sic eriam 18 % 20 " re. erit irrationalis , quod.joo non ha

beant radicem zenſizenficam : æquiualet tamen 73 10. quippe cum

radix zenfica 100. ſic 10. & radix zenfica 10. fit 13 10. Quod fisze.

fit:soilerit valor 20 % . 1000. quæ habentradicem cubicam 10.Erit

igitur ice.202. rationalis , æquiualens ro , Ad V8 : 0 ze. erit irra

cionalis,ficut & 188 20 ze cum 1000. neque habeant radicem zen ,

ficam , neque zenlizenficam . Vides ergo, non pofle iudicari,an hu

iufmodi numeri fine rationales , vel irrationales ,nifi prius conſtet

æſtimatio vnius radicis.Immo fieri poteft,vt numerusaliquis Coli

cus, fine figno radicali, inueniatur interduin effe irrationalis . Vtfi

æquatio reperiatur inter 1 3. & 202.& vniuszenfi pretium fit 18 .

neceſſario numerus 20 ze , erit irrationalis , æquiualens 187200.

Nam quadrati i 8. radix eft 38 18. atque adeo 20 r . erunt187300.

quinumerusirrationalis eft, cum 7209.careant radice quadrata .

1 ALGORITHMVS horum numerorum ex triplici Algorithmo

conficitur,fignorum radicalinm ,oumerorum abſolutorum , & figno

rum Coilicorum ;neque admodum difficilis eft, cum ipſa ſigna Tatis

Additio, é nos inftruant, quid agere debeamus. Additio enim vtplurimum fit

Subtractio nu per interpofitionem ligni + . Subtractio vero per fignum , Vt ex

merorum Cor additionė 37 36 26. adid8 12'3 . fit ſumma+7 36,2€ + 1812 % . Vel

focorum irra- 17123 +1 36 Atdemptis 36.ex 18 36 ze. fit reliquusnume

Tionalium . rs 1% 362019-35. & fic de alijs .

QVANDO figna Coflica funt eadem , & numeri irrationales

femotis fignis Cofficis , funt commenſurabiles , tunc ligna Coffica

operationem non impediunt, fed numeri irrationales adduntur, ac

ſubtrahuntur,quemadmodum radices ſurdæ , vt cap.19. & 20.mon

ſtratum
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Ararum eft, ac poft operationem idem fignum Cofficum apponitur.

Veex 17 8 z . ad 18 18 ze . fit ſimma 13.5.0 ze . quia 13 8. & 1 % 18.

comenſurabiles fint, efficianto . 73 50. quod conftat ita efle , fiine

Itácgatur z. Erunt enim 8 le.16i cuius numeri radix eft 4. Et 18 re .

facient 36. cuius'numeri radix eſt 6. fiunt autem : 10. éx,4. & 6.

Liquet autem 13 50 2.facere etiam 10. cum so ze faciant 100, CU

ius numeri radix eft io . i Br .

** SIC ex /z8ne .ad 18 32 ze. fit v 72 ze. quod per reſolutionem

probari poteft , pofita i ze.2 . Nam } 8 re . erit 4. & 1832 re. erit

3. fit autem ex 4. & 8. fumma 12. Vide iam , an fumma collecta v3

72 v . faciat etiam 12. Certum autem eſt , 722e . facere 144. cuius

radix eft z .

ITEM ex 138 % . ad 13 32 3. fit fumma 13 713. Et ex 13.16 3 .

ad 1848. fit 13 36 % . Nam fi i ze . ftatuatur 2. vt 1 % fit 4. erunt 16

8.64. cuius numeriradix eſt 8. At 4 3. erunt 16. cuiusnumeri ra

dix eſt 4:Fiúnt autem i 2.ex 8. & 4iquantum nimirum valet 18 36 % .

quippe cum 36 7. ſint144. cuiusnumeri radix eft 12.

PRAÉTEREA ex 1887.ad Jž 18 3. fit 18 50 3. quod etiam

perbellè examiniquadrat,pofita 1 % vt 1 3.fit 4. Erunt enim 8 8 .

32.. cuius numeri radix eſt 1832. Et 18 % . ſunt 72. cuius radix eft

1872. Fit autem ex 15-32. & 1872. fumma1300, Ac tantundem

facit 1% 50 % . quippe cum 50 3. fint izoo. cuiusnumeri radix eft

13 200 . eita' nies 179..i

EADEM rätione, dempra 188 relex 18 18 ne fupereft 1 % .27 .

Atque fubtracta V 83. a 1% 78 3. reliqua fit 2 . Vtrumque

melasajt

exemplum per radicem 3. fic examinabimus. 8 ze faciunt 16. cuius

numeriradix eſt 4. Et 18:2ė faciunt 36. cuiusnumeri radix eſt 6 .

Dempris autem 4. ex 6.'remanent 2. Ac tantundem facit 7 % 2 78.cú

2. ze faciant 4. cuius numeriradix eft 2. Rurſus 8.3 . faciunc 32.

cuius numeri radix eſt 1 % 32. Et 18 3. faciunt 72. cuiusnumeri ra

dix eft 1 % 72. Subtracta vero IX 32.ex 1 % 72. remanet 18 8., quan

tum nimirum facit 18 28. proprerea quod z z . faciunt8. cuius aú

meri radix eſt 1 % 8.'"
Pon .:

VT autem numeri Coffici irrationales inter femultiplicencur, Reductio fie

autdiuidantur, reducenda prius funt figna radicalia ad idem fignú , gnorum radio

vt cap.18. docuimus: fi nimirum multiplicatio fiat in.eracem . Vt calium in nu.

vce 4 ze. & 1782.reducuntur ad prett6 . & lxce Stube : wt ex meris Collicis

fubiecta formula patet . Nam 4 je ducta in ſe ženficè, faciunt 363. irrationalibus

& 8 temultiplicata in ſe cubicè fa- .......... Pri )

ciunt 512 € . Exponentes vero fi vite 16 % VBCC 512 de

gnorum radicalium inter femulti--) »

plicati faciunt 6. expotientem figni

1800. Redactionem autem elle ritè !!!
tre

peractam , hoc eft , ikte 16 7.æqua

lem effe ve476. & Wzre 313 re. 3

zquiualereV8re .perfpicuum eft.

Nam pofita i ne 2. erunt 4 ze 3. cu

8 ze

X

ius
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8 ze 168

X

ius numeri radix cubica eft 2. Ac tantundem facit XCE 16.3.ad qua

reducta elt vce 4 ze . Nam 16 3. faciunt64. cuius numeriradix zen.

ſicubica eft 2. Item 8 se . erunt 16. cuiusnumeri radix zenſica eſt 4 .

Atque tantundem quoque facit 775€ sizce . ad quam v 8 . re

uocata eſt . Nam sizice . faciunt4096.cuius numeri radix zenſicu .

bica eſt 4 .

Eodem modo 13 8 e . & Joe 168. reducentur ad dice s T2 ce . &

isid 1869.256.38, vt hæc altera formua

*180€ Siz de SKCC 25687 la docet . Effe autem vire 512 re .

æqualem 7,38 ze . & Fe 256 88.

æquiualere JBDC 16.8 . facile proba

bimus .Nimirum 17 8 ze . hoc eft ,
18 . vre

- 5 " ,1,11 % 16.eft 4. quantum videlicet facit

-3 JBCC :5.12 ce . quippe cum stire.fa.

ciant4096.cuiusnumeri dice el 4
6

Item voe 16 3. eft quoque 4 : quan :

tum nimirum facit 186€ 256 33. cum -25687 ., faciant 4096. qui

numerus radicem zenficubicá habet 4. Ex quo conftat,tam 13 822.

& vce 16 3. inter fe , quam vice 5126. & 787€ 25688.inter le

effe æquales .

Multiplicatio catio , & diuifio . In priori ergo exemplo, exmultiplicatione

FACTA reductione, vtpræcepimus, inſtitui poteſt & multipli

merorum Corvirre stare. in Jace 16 3. fit dire 8192 8.quod ita probatur.13re

focorum irrusiare. facit 4. Etvite 16 % . facit 2. Atque ex,4. in 1.fiunt 8.quan

fionalium .
tum nimirum facit zde 8192 8. Quoniam videlicet 8192 K.faciút

262144: cuius 136e eſt 8. Item ante reductionem vce 4 ze . eſt 2. &

17 8 2. eft 4. vb :rurfum vides; ex 2. in 4. gigni 8 .

Item ex diuiſione dice Sizce .per 130€ 16 % . fit Quotiens vare

-32 ze . hoc eſt , 2. cum 32 ze faciant64. cuius numeri vzre eſt 2..

quod probatur. Nam Bce 512 re. ett 4.& 186€ 16 3. eft 2.vbicer

nis, ex diuiſione 4. per 2. Quotientem fieri 2. quod ctiam ante re

ductionem manifeftum eft : quippe cum Sze . fit 4. & Joe 4 ze.

fit :. vbi iterum ex diuifione 4. per 2. fit Quotiens 2 .

oiinihet IN pofteriorivero exemplo , exmultiplicatione Jace siace, in

jyre 3568%.fit. gce 13107A BB. hoc eft 16. propterea quod

***** 131072 BB. faciunt 16777.216 quinumerus radicem ženſicubicam

2 : 1,75 zis it habet 16. Atquehoc igaveſſe, liquet .Nam tam 180 siare. quam

eu "i , villtir en dybe 256KB. éft 4.Mánifeftum autem eſts ex 4. in 4. fieri 16. quod

etiam patet ante reductionem , cum cam y B18 2. quam vme 16 fic

4.pofita i ne 2. & c. , ; asi : Jy 2337

Item ex diuifione tzve 256-38. pen dyre 5.12 re , fit. Quotiens
viteze .hoc eft, Voce 1. cum perfit-t pofita 1 zeyac proinde

cum vrne i liç 1, erit Quotiens :: vthicio poſtulat, Cum enim

Xe256.33 . & t3 ,512 te. æquales fint, quod quælibetearum fit

4. vt di&tum eſt, fiet ex diuiſione vnius per alteram Quotiens 1. Pa

ri ratione ex diuifione date 131912 BA, per tale's 12 r . fit Quo

tiens 730€ 286 38. vt probare poteszgs $ 219,- 23 il ;

SIC
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SIC ctiam , vt i reducatur in 73 4. quadranda erit ize. & qua

drato 1 3 , præponendum ſignum radicale 17. vt fiat 1 % 13.atque

ita ex 181 % in 18 4. fit numerus 1 % 4 . quod probatur, fi 1 ze . fit

? . Nam ex 2. in 78 4. id cft,in 2. fiunt 4. radix nimirum 4.3 . id eft,

numeri 16 .

Ita quoque vt 3 me ducantur in 78 16. quadrandus erit numerus

3 ze vt fiant 9 % . Deinde 17 9 3 ducenda in J8 16. gigneturg. nu

merus 18 !44 3.quod eodem modo probabitur, fumpto binario

pro 1. radice . Nam 3 ze facient 6. & 73,16 . facit 4.Fiunt aurem 24 .

ex 6. in 4. Ac radix 3 144 3. facit ſimiliter 24. cum 144,8 faciant

576. cuius numeri radix eft 24. & c .

Hiporrò numeri producti 17 4 3. & 7 % 144 % . dicuntur numeri

radicum , vt in ænigmate 1?. & 28. cap.-32. çonftabit : quia videli ,

cet prior productus eſt ex 1 re. in V8 4. pofterior autem ex 3 re.in

78 16. quemadmodum numerus 4.productus ex 1.aureo in 4. Item

numerus48. productus ex 3. aạreis in 16. dicitur numerus aureo

rum . Id quod diligenter obferuandum eft . ,

Atque hoc perinde eft , ac fi ducatur 1. in 13 4. vel 3. in 1716.

Producti enim numeri +8 4. & 13.144. funtnumeri vnitatum , quz

multiplicatæ funt. Itaq. ex ize . in 18 4. fit numerus radicum 18 .

43. nimirum 7 % 4. zenforum . Et ex 3 z . in 13 16.fit numerus ra

dicum 13 144 3. id eft , v % 144. zenforum , atque ita de cæteris ..

quandoquidem in huiuſmodimultiplicationibus feruata eſt regula

multiplicationis radicum furdarum , quæ in cap. 18. tradita eft. Ver

tum hóc melius percipictur ex ſolutione ænigmátis 12. & 28.

cap . 32.

OBSERVANDVM autem hic eft , rem non ſuccedere , fi figna quando poft

Cofica, ve cap.7.docui, abbreuientur. Nam in priori exemplo , in reduction fo

quo vce 4 ze. & 13 8 ze reductæ ſunt ad vice 16.3 . & vrbe 512 ce . gna Coficas

vbi ex multiplicatione procreatuseſt numerus 8. fi ſigna Coſſica abbreuiaripor

abbreuiétur,ftabit reductio in his terminis 186 16. & ice 512 ze. font, do quan

Sed ex multiplicatione ynius in alteram fit JBLE 81922.quæ valet donon .

Ve 128. propterea quod 8192 zę . faciunt 16384. cuiusnumeri18 .

eft 123. & huius vie . eft je 128. quæ æqualis non eft priori nu

mero producto 8. Solum quando huiuſmodi numeri reducti æqua

les ſunt, abbreuiari poterunt figna Coſlica . Tunc enim manet ado

huc æqualitas , vt cap . 12. diximus . Vt quia vzre sie re. & 1800

256 37. æquales ſunt , cum quælibet valeat 4. ſi abbreuientur,

ſigna Coffica , cernetur adhuc æqualitas inter vzte 512. & JBLE

256 re, quippe cum 256 ze faciant 5 12. Conſtat autem vire 512.&

prve sı2. æquales eſſe . Hocte monerevolui, ne ſigna Coſica ab

breuies , etiam poft reductionem factam , niſi conſtet numerorum

a qualitas.

DE minutijs porro horum numerorum non attinet quidquam

dicere, cum ſuorum integrorum præcepta fequantur in omnibus .

CAETERVM ſi occurratæquatio inter numerum Collicum Irra- Æquario ino

tionalem , & numerum abſolutum , reducetureaæquatio hocmonser numerum

S do .
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Coficum Ir. do.quod quidem prope finem cap.1o. polliciti fumus, nos hoc lo

rationalē , có co docturos . Sit V. g. æquatio inter 18 24 ze . & 12. Quo pofito ,

numerum ab- erit quoque æquatio inter eorum quadrata 24 z . & 144. Diuifis

folurum . ergo 144. pêr 24. prodibit in Quociente vnius radicis pretium 6 .

quod patet. quia 24 ze facient 144. cuiusnumeri radix quadrata

eſt 1 :.

Item fi fitæquatio inter 13 107. & 20 , erit etiam æquario inter

eorum quadrata 10 % . & 400.Diuifis igitur 400. Per 10. reperietur

18. valere 40. atque idcirco i ze.valebit 17 40. Nam 10 %. erunt

400. cuiusnumeri radix quadrata eſt 20 .

Denique fi aquatio inueniatur inter vte 123. & 30. erit etiam

åequatio inter eorum cubos 12 3. & 27000. Diuiſis ergo 27000. per

12. prodibit pretium 18. 2250. ac propterea 12 8. facient 27000.

euiusnumeri radix cubica eft 30.

Quando hu . " Qurid fi quis proponat æquationem inter Jr 8. & 3. erit etiam

iufmodi aqua aquatio inter eorum cubos 8. & 27. quod eft impoffibile . Itaq. in

tio impoſibilis hiſce aquationibus ,neceſſe eſt ,numerum abfolutum eſſe radicem

for . mumeri, qui gerit fignum radicale . qualis eft æquatio inter vre 8 .

& 2. Item inter Joe 64. & 4. Item inter 17 81. & 9. & c. Alioquia

impoflibilis erit æquatio .

DE BINOMIIS, ATQVE APOTOMIS ,

Reſiduisvè. Cap. XXVII.

Binomiit ,
CRIPTORES Algebræ fermè omnes , duos

Refiduum :itë
numeros quoſuis copulatos per fignum + , Bino

Trinomium mium appellare folent, vt v 12 7 13 3. & 18 18

Quatrınomii
+ 138. & 6+ 13 9. Copulatos vero per fignum

apud fcripto
- Refiduum , vel Apotoinen, vt Jž 12 — 1 3.&

res quid .
18 18 — 138. & 6 – 189. Plures autem nume

ros ita copulatos, dicere conſueuerunt, trinomiú ,

quatrinomium , & c . vt 13 17 + 1810 + 13 3. vel1317 -- / * 10+

18 3. dicunt Trinomitm : At 1317 + 1810 + 183 + 13 2.Velg

17 — 1710 + 783-17 2. Quatrinomium , & c . Euclides autem

in lib . 10. propor. 37. & 74. tunc ſolum númerosbinos copulatos

Binomium , et
per ſignum + .vel - , vocat Binomia ,velReſidua , quando duo illi

Refiduum fe numeri copulati ſuntRationales ſolum potentia commenfurabiles,

cundum Ém . quamuis áltereorum fit radix ſurda , vel vterque . Vt6 + 1820.

clidem ,quid .
ftem v 18 + 4. Item 18 24 +1818. vocat Binomia : At 6-13 20 .

Ec 17 18 — 4. Et18 :4-13 13. appellatReſidua , velApotomas .

Nam quilibet duo numeri copulati funt Rationales potentia tan

rum commenfurabiles; cum eorum quadrata commenfurabilia fint

quadrato cuiuſuis numeri Rationalis . Itaque neque 18810 + 18 %

8. Binomium erit , neque 188 10-1888.Refiduum . quia eorum

1

parti
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particulæ ſunt numeri Irrationales : quippe cum eorum quadrata

13 10. & 17.8. fint incommenfurabilia habentia proporcionem ,quã

18.ad 1. vt ex Lemmate cap. 18. patet . Eadem ratione neque 6

+ 13 9. neque 20 + 6. Binomia erunt, neque6-18 9. neque 20

-6.Reſidua : propterea quod biniquilibetnumeri efficiunt vnum

ſolum pumerum rationalem ,non autem duos. Nam 6+18 9.æqui

ualent y . & 20+ 6.æquiualent 26. Item 6 — 18 9. æquiualent 3 .

Et 20—6. æquiualent 14.Ratio autem eft , quod bipi quilibet ſunt

Rationales longitudine commenſurabiles, & non potentia tantum :

quippe cum proportio inter quoſlibet duos fit rationalissProportio

enim 6. ad x 9, dupla eft : fi namq. per 13 9. diuidancur 6.hoc eft,

1836. exibit in Quotiente 78 4.hoc eft , 2.denominator propor

tionis , Si vero diuidantur 20. per 6. fiet Quotiens3. ita vt 20. ad

6.habeant proporcionem triplam ſeſquitertiam . Eadem rationes

neque vf 12 + 3. Binomium erit, neque 1} 12–13.3. Reſiduú ,

licet vterquenumerus fit radix ſurda . quia numeri proportionem

habent duplam , & priores duo efficiunt fummam v 27.videlicet

vnicuņı numerum : poſteriores vero duo æquiualent 18 3. vnico

etiam numero . Eandemq. ob cauſam neque 18 18 + 18 8. Binomiú

erit cenfendum ,neque 18 18 8.Refiduum , quamuis vterque

numerus radix ſurda ft . quia numeri proportionem habent fefqui

alteram , cuius denominator eft . ac priores duo conficiunt lum

mam 13 so.ynicum numerum :pofteriores vero duo huic vnico nu

mero Ni 8. æquiualent , Denique propofitis duobusnumeris ratio

nalibus, hoc eft, quorum quadrata commenſurabilia funt quadra

to cuiufuis numeri rationalis,ita tamen, vtdiuifo vno per alterum ,

Quotiens fiae rationalis, id eft,numerus , qui radicem habeat ,non

conſtituetur ex illis Binomium , autRefiduum : quia eiuſmodi nu

merinon funt potentia tantum conimenfurabiles, ſed etiam longi

tudine ; ac proinde ex ipfis non fit numerus irrationalis , led ratio

nalis,licet nonnunquam efficiatur radix ſurda . Vt ex 3. & 13 16.fic

fumma:1 % 49, hoc eft, 9. numerus rationalis, quifurdus non eft:At

ex 18 8. & 17. 18. fit fumma v3 so, numerus rationalis furdus . At

quein hoc decipiuntur non pauci, putantes omnem numerum , qui Non omnem

gerit fignum 17. & radicem non habet,effe irrationalem.quod ve- numerü , qui

rum non eft, atque Euclidinianifeſte repugnat. Solum quando nu- gerir fignum

merus gerens fignum v } . refert ſuperficiem aliquam , vel quadratú , 18. ferra

numerus ille irrationalis eft a.qualis eſt ſuperficies rectangula pro- tionalem :

ducta exmultiplicacione mutua duorum numerorum rationalium i 22.decimi.

potentia tantum commenſurabilium . Vt fi 13 3. ducatur in 13 10 .

producitur fuperficies 17 30. irrationalis, quæ Media dicitur . Ra- Superficies,

dix autem eius quadrata eſt.18 % 30. quæ vocatur linca Media. cum linea Media .

hæc in ſe quadratè du &ta faciat 18% 900. hoc eſt , v 30. propterea

quod radix zenfica numeri 900. eft 30. & huius radix zen lica eft 3

30. Itaq. quando in ſuperioribus numeros habentespræfixum fi

gnum . vocauimus irrationales, id improprie dictum accipien

dum eft, quando numeri illi rationales ſunt .

S 2 Poteſt
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Poteſt quidem omnis numerus gerens fignum v} . dicinumerus

irrationalis , fi fumatur pro ſuperficieMedia , producta ex v 1. in

ipſum numerum . Ve18 3. erit ſuperficies Media, & irrationalis, fi

capiatur pro producto ex 785. in JB 3. ciusq. radix quadrata erit

18 % 3. Nam hæc ducta in ſe zenficè facit 1889. hoc eft 18 3. quip

pe cum radix zenfica numeri 9. fit 3. & huius radix zenfica 13 3.

& fic de alijs .

Sex Binomia , CONSTITVIT Euclides fex genera Binomiorum ,totidemq.Re

ac Reſidua . fiduorum . Aut enim maiusnomen plus poteft , quam minus, qua

drato,cuius radix maiorinomini eſt commenſurabilis longitudine,

vel incommenſurabilis . Item velmaius nomen commenfurabile

ett longitudinenumero rationaliexpoſito , velminus, vel neutrum .

Vtrumque enim nomen expofito numero rationali longitudine

312.decimi. commenfurabile efle nequita, quia & ipfa nomina effent numeri

rationales longirudine commenſurabiles . quod eft abfurdum , cum

ponantur potentia tantum commenfurabiles . Quibuspofitis , fient

lex genera Binomiorum . quæ fic definiuntur .

Binomium pri Binomium primum eſt , cuiusmaius nomen plus poteft , quam

mum . minus, quadrato , cuius radix maiori nomini eſt longitudine com

menſurabilis , ipfumq.maiusnomen expofito humero rationalieft

commenſurabile longitudine . Vt6 + 18-27. quia quadratum ma

-ioris nominis 6. nimirum 36. ſuperat 27. quadratum minoris no

-minis , quadrato 9. cuius radix 3. longitudine commenfurabilis eft

maiorinomini 6.atque ipſum quoquemaiusnomen 6.commenſu

rabile eſt longitudine expoſito cuiuis numero rationali . 7

Binomium fe- " Binomium ſecundum eſt , cuiusmaius nomen plus poteft , quam

fiindum . minus, quadrato , cuius radixmaiorinomini eft longitudine com

menfurabilis , iplumq.minus nomen expoſito namero rationali eft

longitudine commenſurabile . Vt 18 48 + 6. quia quadratum mI

ioris nominis , nimirum 48. ſuperat 36. quadratuin minoris nomi

nis, quadrato 1 2. cuius radix , videlicet 18 12. commenſurabilis eſt

longitudinemaiori nomini; cum 18 48. ad 13.12. habeat propor

tionem duplam ; propterea quod illa per hanc diuifa , fiat Quotiens

17 4. hoc eft , 2. Item minus nomen expoſitoʻcuilibet numero ra

tionali commenfurabile eſt longitudine :

Binomium Binomiun tercium eft, cuiusnaiusnomen plus poteft,quam mi

Tortium nus, quadrato, cuius radix maiorinomini eft longitudine commé

furabilis , ſed neutrum nomen expofito numero rationali longitu

dine commenſurabile exiſtit . Vt 13 24 18 18. quia maioris no

minis quadratum 24.ſuperat 18. quadratum minoris nominis,qua

drato 6. cuius radix ,nimirum 18 6. commenfurabilis eſt longitudi

nemaiori'nomini : cum 18 24. ad 18 5. proportionem habeat du

plam : quippe cum illa diuiſa per hanc, Quotiens fiat 1% 4.hoc eft,

1. At neutrum nomen longitudine commenſurabile eft expoſito

numero rationali .

Binomium Binomium quartum eſt , cuiusmaiusnomen plus poteſt , quam

quarius minus, quadrato , cuius radix maiori nomini eft longitudine inco

menfu
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menfurabilis , ipſum vero maiusnomen expofito numero rationali

commenſurabile eft longitudine . Vt4+ 13 10. quia maiorisno

minis quadratum 16. ſuperat io . quadratum minoris nominis,qua

drato 6. cuius radix , nimirum 18 6. longitudine incommenfurabi

lis eft maiori nomini 4. quippe cum maioris nominis quadratum

16. ad 6. quadratum 17 6. proportionem non habeat , quam nume

rus quadratus adnumerum qnadratum a:ac propterea eorum latera a 9. decimi.

longitudine fint incommenfurabilia : Armaiusnomen 4 , longitu

dine commenfurabile eft numero expoſito rationali .

Binomium quintum eft , cuius maius nomen plus poteft , quam Binomian

minus,quadrato , cuius radix maiorinomini incommenſurabilis eft
quintum .

longitudine, nomen vero minus expofito numero rationali longi

tudine eft commenſurabile. Vt18s + 2. quia quadratum s.maio

ris nominis ſuperat 4. quadratum minoris nominis quadrato 1. cu

iusradix, nimirum v 1. longitudine incommenfurabilis eft maio

ri nomini : quippe cum maioris nominis quadratum ad 1. quadra

tum 18 1. proportionem non habeat, quam quadratusnumerus ad

numerum quadratum : ac propterea latera eorum ſint longitudine b 9.decimi.

incommenſurabilia . Eft tamen minusnomen 2. longitudine com

menfurabile expofito numero rationali cuicunque .

· Binomium denique fexrum eſt , cuiusmaius nomen pluspoteſt , Binomium

quam minus, quadrato , cuius radixmaiori nomini incommenſura- fextum .

bilis eſt longitudine,fed neutrum nomen expoſito numero rationa

li commenſurabile longitudine. Vt 77 80 + 1850. quia quadrarum

80.maioris nominis fuperat so. quadratum minorisnominis, qua

drato 30. cuius radix , nimirum 13 30. longitudine incommenſura

bilis eſtmaiori nomini . quippe cum quadratum 80.maioris nomi

nis, & quadracum 30. proportionem non habeant, quam quadratus

numerusad numerum quadratum ; ideoq. eorum latera longitu- c 9. decimi.

dine fint incommenſurabilia longitudine .Neutrum quoquenomé

longitudine commenfurabile eſt expofito numero rationali .

SEX autem Reſidua , vel Apotome eodem modo fe habent; cum

ex quolibet Binomio oriatur Apotomereſpondens , interpofito fi

gno - pro ſigno + . Nam ex Euclide Apotomenil aliud eft, quam

id, quod relinquitur , fi duobusnumeris rationalibus potentia tan

tum commenfurabilibus pofitis, minor demaiore detrahatur.quod

quidem fit per interpofitionem ſigni— .

Itaque ex primo Binomio 6 + 1827. fit prima Apotome 6 - Sex genera

1327, A potomarum

Ex fccundo Binomio 18 48 + 6. fit Apotome ſecunda 78 48

- 6 .

Ex tertio Binomio 18 24 + 18 18. fit Apotometertia v3 24

13.78.

Ex quarto Binomio 4 + 18 10. fit quarta Apotome 4

13 10.

Ex quinto Binomio 185+ 2. fit quinta Apotome 185– 2 .

Ex ſexco denique Binomio 18 80 +13 so. fit fexta Apotome /

80
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80 — 18 50.quæ omnia perſpicua ſunt ex definitionibus Apotoma

rum ab Euclide traditis .

QVONIAM vero intelligentia decimi libri potisfimum in co

gnitioneBinomiorum , ac Reſiduorum confiftit, libet paulò diutius

in eorum tractatione immorari . Primo autem loco docebimus,qua

ratione quoduis Binomium optatum ,ac proinde & Refiduum (cum

hoc folum figno ab illo differat ) reperiatur : Deinde , qua arte

ex quouis Binomio ,autReſiduo rádix quadrata eliciatur, & quam

nam lineam Irrationalem , vel numerum compofitum ,diminutumve

radix illa conſtituat : infitentes ſemper ijs, quæ ab Euclide demon

ftrata ſunt .

Binomij pri SIT ergo inueniendum primum Binomium ,primumq.Reſiduum .

mi, A poro
Quadratus quilibet numerus A B , nimi

me prima in . ' 5
rum 9. diuidatur in B C quadratum nume

mentio.
A ..., CinkBc ... | rum 4. & in A C , numerum non quadratú

S.affumaturq. numerus racionalis quicun

6 + 18 20 que 6. pro primo nomine . Et fiat , vt nu

6 -18 20 merus 9. A B , ad numerum S.AC , ita 36.

quadratus numerus aſſumpti numeri 6. ad

aliud : inuenieturq . quadratus 20. Ergo6+ 13 20. erit primum Bi

nomium . Et 6 -- 13 20. erit prima Apotome,vt conftat ex propoſ.

49. & 86.lib.io. Eucl.

Binomium verò fecundum , atque Apotome ſecunda hocmodo

Binomy ſecun reperietur . Diuiſo quocunquenumero quadrato A B ,nimirum 9.ins

di, de fecunda
BC, quadratum 4. & in A C ,non quadra

A potome in
5 tum 5. aſſumatur ad libitum numerus ra

wentio .
A ... c...B

tionalis 5. pro fecundo nomine : Fiat , vt

numerus s. A C , ad quadratum numerum

13 45 ts 9. A B , ita 25. quadratus numerus numeri

13 45 allumpti s. ad aliud ; inuenieturq. quadra

tus 45.Ergo Binomium fecundum eſt 18 45

+ $. Et 13.45 8. Apotome ſecunda , vtmanifeſtum eft ex pro

pol.so. & 87.lib.10.Eucl.

Binomij ter- Binomium tercium , & Apotomam tertiam inueniemus fic . Di

tij , u rerria uiſo quolibet nuniero quadrato A B , videlicet 9. in B C , quadratú

A potoma in
4. & in A C , non quadratum 5. Tumatur

uentio , 5 alius numerus D , nimirum 6. non quadra

7. A .... C .... B tus proximemaior, quam A C ,5 . differet

D ...... que D , ab A C , vel fola vnitate , velbina

rio . Vnitate quidem , quando A C , nume

1 % 216 + 18 120 rus talis fuerit , vt ei vnitas addita non fa

1 % 216.13 120 ciat quadratú : binario vero,quando vnitas

addita ad AC, facit quadratú . Vt fi A C , fir

8. erit proximemaiornon quadratus differens ab 8. binario , quia

vnitas addita ad 8. efficit quadratum 9. At fi A C , fit 5. vt in noſtro

exemplo, erit non quadratusproximemaior6. differens a 5, vnita

te, quia vnitas addita ad s .non conficit quadratum . Sumpto dein

de

-

4

12.
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c !..
Buenrio

de quocunquenumero rationali 1:. Fiat vt numerus D ,6. ad qua

dracum numerum A B , 9. ita 144. quadratus numerus aſſumptinu

meri rationalis 12. ad aliud , inuenieturq. quadratus 216. cuius ra

dix, videlicet 1 % 216. eritmaiusnomen . Quod fi rurfus fiat , vt 9 .

quadratus A B , ad numerum A C , 5. ita quadratus 216. inuentusad

aliud, reperietur quadratus 120. cuius radix, nimirum 78 120.erit

minus nomen . Binomium ergo tertiam inuenrum eft 1 % 216 + 18

120. Et Apotome tertia 216_18120. vt ex propof. 51. & 88.

lib.10.Eucl. liquet.:

Binomium quartum , & Apotomam quartam inueniemusin hunc Binomi quar

modum . Diuifo quocunque quadrato nu ri , de quaria

mero A B ,nimirum 9. in duosnon quadra
6

3 A potome in

tosAC,CB,vrpote in 6. & 3. fumptoq . A ...... C ... B'uentio .

numero quolibct rationali 6. pro maiori

nomine : Fiat , vt quadratusnumerusAB, 6 + 18 24

videlicet 9. ad A C , 6. non quadratum , ita 6 18 24

36. quadratus numerus affumpti numeri

rationalis 6. ad aliud;reperierurq. quadratus 24. cuius radix,nimi

rum 1824. eritminusnomen . Eft ergo quartum Binomium 6+ 18

24. Et quarta A potome6 — 1724. veex propoſ. 52. & 89. lib . 10.

Eucl.colligitur .

Binomium quintum , & Apotomam quintam ita explorabimus . Bincmý quin

Diuifo quolibet numero quadrato A B , nimirum 9.in duos A Cyti , Apoto

CB,non quadratos,vtin 6. & 3. ſumpto ma quinta ine

quenumero quouis rationali 2. pro mino
6 3 uentio .

rinomine : Fiat , vt AC , numerus 6. ad
A ...... C ... B

quadratum A B , nimirum ad 9. ita 4. qua

dratus aſſumpti numeri rationalis 1. ad 13 6 + :

aliud . inuenietur . quadratus 6. cuius ra

dix , nimirum 13 6. eritmajus nomen .

Erit ergo binomium quintum 186+ 3. & Apotome quinta 186

2. vt Euclides propof.53. & 90.lib.1o . concludit .

Binomium denique fextum , & Apotomam ſexcam indagabimusBinomij ſexti,

hac arte . Diviſo quolibernumero i 2. non quadrato A B , in duos & Aporoma

non quadratosAC ,CB , vt in 7. & S. fute
Sexta inuétio.

matur alius quadratus D , quicunque , ni
7 5

mirum 9. & inſuper quilibet numerus ra- A .... C.

tionalis 12. Deinde fiat , vt numerus qua D ......

dratus D , nimirum 9. adnumerum 12.non

quadratum A B , ita 144. quadratus nume 18 192 + 13 112

rus affumprinumeri rationalis 12.ad aliud . 18 192 - 13 113

Reperietur enim quadratus 192 , cuiusra

dix ,nimirum 1x 192. erit maius nomen Binomij . Et fi rurſus fiar,

vt numerus 12. A B , non quadrarus ad 7. numerum AC , ita qua

dratus proximè inuentus 19.ad aliud , reperietur quadratusnu

merus 112. cuius radix , nimirum'13 112. eritminusnomen : ita

YtBinomium fextum fit V8 192 +78 112. Aporome autem ſexta

13 6

.B

I2

18 192
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17192-18 112. vt ex propof.54. & 91.lib.so, Eucl. conftat . ",

Inuentio Bino IAM verò, dato quou is Binomio , vel Apotoma, inueniemus ex

my,vel Apo- eo , ſinemagno labore, quotuis alia Binomia ,& Apotomas eiuſdem

rome cuiufuis fpeciei . Nam pro primo, ac quarto Binomio , fi fiat , vtmaiusno

speciei, ex da- men adminus, ita quiuis numerus rationalis aſſumptuspro maiori,

to Binomio , nominenoui Binomij ad aliud , producecurminus nomen noui Bi

vel 4 poroma nomij primivel quarti . Pro fecundo vero , ac quinto , fi fiat, vt mi

eiufdem fpe- nus nomen admaius, ita quiuis numerus rationalis pro minorino

ciei minenoui Binomij affumptus ad aliud , procreabitur maius no

men noni Binomij fecundi, vel quinti . Pro tertio denique ac ſex

.co , fi fiat, vtmaius nomen ad minus, ( quorum vtrumquenumerus

furdus eſt ) ita quiuis numerus ſurdus pro maiori nomine noui Bi

nomij, affumptusad aliud , proueniet 'minus nomen noni Binomij

tertij, vel fexti .Rationem huius rei, fi quis deſideret , fciat peten

dam effe ex propof.15.lib.10 . Eucl. Cum enim per conſtructionem

eadem fit proportio inter nomina dati Binomij , quæ inter nomina

producti Binomi; : fimaiusnomen dati Binomis plus poteft , quam

118.decimi.
minus , quadraco radicis fibi commenſurabilis longitudine a ; pote

rit quoquemaiusnomen nouiBinomij plus, quam minus, quadra

to radicis longitudine fibi commenſurabilis : Et fimaius nomen il

lius pluspoteft, quam minus , quadrato radicis fibilongitudine in

commenfurabilis ; poterit quoquemaius nomen huius plus , quam

minus, quadrato radicis fibi incommenfurabilis longitudine . Nam

nomina Binomiorum ſunt inftar linearum . Atque idcirco duo illa

Binomia erunt eiufdem generis,nimirum vtrumque erit vel primú,

vel ſecundum , vel tertium , & c. quippe cum vel maiusnomen ins

vtroque, velminus numerus ſit rationalis, velfurdus ..

Inuento porro Binomio nouo , iam nofti , fieri ex eo Refiduum ,

vel Apotomam , fi ſignum + . in- commutetur .

Exempli cauſa , ex Binomio primo 6 + 73 27. fier ſimile Bino

mium , cuiusmaiusnomen fit 400. fi fiat, vt 6. ad 1827. ita 400. ad

aliud . hoc eft , fimultiplicetur 13 27. in 400. id eft , in 1B 160000.

& productus numerus 184320000,per 6.id eft, per 13 36.diuidatur.

Producetur enim 13 120000 , Eritq. nouum Binomium primum

400 + 18 120000.EtnouaApotomeprima 400--18:120000 .Qua- :

dratum enim 160000.maioris nominis ſuperat quadratum 120000.

minoris.nominis.quadrato 40000. cuius radix 200. longitudine

cómenfurabilis eft maiorinomini, & c.Eademq. ratio eft de cæteris.

RVRSVS fi vtrumquenomen dati Binomij per eundem quemuis,

bis.decimi. numerim inultiplicetur, aut diuidatur,producéuur beadem de cau

ſa duo nomina alterius Binomij eiufdem fpeciei: quæ etiam nomi

€ 17.Septimi na eruntalterius Apotomæ eiuſdem fpecieię: propterea quod duo

numeri procreari eandem inter ſe proportionem habent,quam duo

nomina propoſiti Binomij. V.g. Dato Binomio fecundo 18 48 +6.

fi vcrumque nomen per 3. multiplicetur , fiet alterum Binomium ,

ſecundum 13:43: +18 . & alia Apotome 18 432—18. Et fi vtrum

que nomen eiuſdem dati Binonij fecundi1848 +6. diuidatur per

nume
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numerum quemuis eundem 3. fiet iterum aliud Binomium fecundú

JB 5 + 2. & alia Apotome ſecunda vis} 2.Quod fi diuiſio fiat

per 2. gignetur nouum Binomium ſecundum 13 12+ 3. & noua

A potomeſecunda vs 12 - 3. & fic de alijs .

'QVOD fi quando iudicandum ſit de aliquo Binomio , vel Reſi- binomiū ,vil

duo propofito , quodnam fit ex prædictis ſex ſpeciebus , non erit id Refoduŭ pro

magni laboris .Nam ſi majus nomen fuerit numerus rationalis ab- pofirum quod .

ſolutus, erit,Binomium velprimum , vel quartum . Et fi quidem , nam fit ex 6 .

diuiſo quadrato imaioris nominis per exceffum , quo illud quadra- Speciebus ,in

cum fuperat quadratum nominis minoris, Quotiens fiat numerus
dicare .

quadratuss, Binomium erit primum : Si vero Quotiens fit numerus

non quadratus, Binomium erit quartam

Si autem minus nomen fuerit abſolutus numerusrationalis , erit

Binomium vel fecundum , vel quintum . Et fi quidem , diuiſo qua

drato maioris nominis per exceſſum , quo illud quadratum ſuperat

quadratum minoris nominis , Quociens gignarur dumerus quadra

tus , Binomium erit fecundinn: Si verò Quotiens fiat numerusnon

quadratus, Binomium erit quintum .

Si denique neutrum nominum fuerit abſolutus numerus rariona

lis, fed furdus , erit Binomium vel tertium , vel fextum ; Tertium

quidem , quando diuiſo maioris nominis quadrato per exceflum ,

gao illud quadratum fuperac quadratum minoris nominis, Quoties

proueniat numerus quadratus : fi vero Quotiensgignaturnumerus

non quadratus , Binomium erit fextum . Idemq.dices de Apotoma

quacunque .

POSTREMO eſt etiam ſcitu non iniucundum , omnia fex Bino

mia , ac proinde & Reſidua, vel Aporomas, reperiri in paucis lineis

certo quodam artificio intra circulum quemlibet deſcriptis . Sic

enim circulus A B C D , cuius diameter BD , in totæquales partes Qua ratione

diftribuatur,vt earum numerustertiam , & quartam partem habeat, in circulo om .

nimirú in 12. Fx quarta parte diametri E , comprehendence ſcilicet nis 6. Bino .

BI , tres duodecimas diametri ; atque ex tertia parte diametri F , mia, Apo

complectente videlicet B F , quatuor duodccimas diametri, erigan- some reperiã .

urr ad diametrum perpendiculares E A , FC , in diuerſas partes; tur .

iunganturq. rectæ A B , B C ,CD,DA . Harum omnium rectarnma

quantitates hoc modo cognofcentur* . Quoniam A E , interDE, a coroll. 13.

E B ,media eſt proportionalis ; & CF , interDF,FB " : erit tam ſexri .

quadratum ex A E , rectangulo ſub DE, E B , quam quadrarum ex b i7. fexti .

CF, rectangulo ſub DF,FB ,æquale . Eft autem rectangulum ſub

DE, E B , hoc eft,ex 9. in 3. productum 27. Igitur & quadratum ex

AE, erit 27.ideoq.recta A E , 1X 27. Rectangulum auteń lub DF,

EB , id eft , ex 8. in 4. procreatum eft 32. Igitur & quadratum ex

CF, erit 3.2. & recta CF, 18 32.

Deinde quia quadrata exBE, E A , nimirum 9. & 27. conficiunt

36. c.quibus æquale eft quadratum ex A B ; erit quadratum ex A B, 'C 47,primi.

36. & recta ipfa A B , 13 36. hoc eft, 6 .

Rurſus quia quadrata ex B F , FC , nimirum 16. & 32. efficiunt.

T 48.
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247.primi. 48. quibusæquale eft quadratum ex B C : erit hoc quadratum 48.

& recta ipſa B C , 78 43.

Item quia quadrata ex DF,FC, nimirum 64. & 32. conficiunt

• 47. primi. 96. quibus quadratum ex CD ,æquale eſt : erithoc quadratum 96.

& recta ipfa CD, 13 96 .

Denique quia quadrata ex DEE A , nimirum 81. & 27. efficiunt

f47. primi. 108.fquibus quadratum ex DA, æquale eft ; erit hoc quadratum

108. & recta ipfa DA, 78 108.

IAM rectæ AB, AE, conftituunt Binomium primum 6 + 18 27.

& Apotomam primam 6 - 18 27.

Rectæ AD, DE, conſtituunt Binomium ſecundum 78 108 +9. &

ſecundam Apotomam 1x 108 — 9 .

Rectæ AD , DC , conftituunt Binomium tertium +8 108 + 1896 .

& Apotomam tertiam 78 108 - 1896 .

Rectæ BD , DC, conftituunt Binomium quartum 12 + 1895. &

quartam Apotomam 12 - 1 % 96.

Rectx DC , DF , conſtituunt Binomium quintum 18 96 + 8. &

quintam Apotomam 78 96 -- 8 .

Rectz denique BC , CF, conftituunt fextum Binomium 18 18+

1832. & Apotomam fexcam 18 48 -1% 32.

ESSE autem hæc6. Binomia , ac Reſidua illa , quæ ab Euclides

definita ſunt , examinare poteris per earum definitiones. Nam in

prioribustribus , fimaiora nomina diuidantur per exceffus, quibus

eorum quadrata ſuperant quadrataminorum nominum , fiunt Quoc

tientes numeri quadrati, ac proinde maiora nomina plus poffunt ,

quam minora , quadratis , quorum radices maioribus nominibus

langi
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fongitudine ſunt commenſurabiles . Si vero in pofterioribustribus

maiora nomina diuidantur per exceffus,quibus eorum quadrata ſu

perant quadrata minorum nominum , fiunt Quotientesnumeri non

quadrati : ac proinde maiora nomina plus poffunt, quam minora ,

quadratis , quorum radicesmaioribusnominibus longitudine ſunt

incommenſurabiles . Cætera ex fe manifefta funt .

QVOD fi diametrum BD , diuiſeris in alias partes , quarum nu

merushabeat partem tertiam , & quartam , vt in 24. vel 36.vel 48.

vel 60. vel 240. vel 360. vel 480. vel 600. & c. inuenies codem or

dine alia 6. Binomia, & Apotomas.

DE EXTRACTIONE RADICUM

ex Binomijs , & Apotomis . Vbiobiter dealijs

lineis Irrationalibns, de quibusEu

clides in lib . 1o .diſputat .

Cap. XXVIII.

VNT nonnulli, qui affirmant, ex folis prioribus

tribusBinomijs , atque A potomis radices qua

dratas elici poſſe . quod verum non eft, & Eucli

di omnino repugnat, vtmox oftendemus : neque Cwe Nonnulli

ſcio , quomodo excufari poffint , nifi dicatur , dicant,no om

propterea eos poſteriora tría Binomia ,atque Apo nia Binomix

tomas radicibus quadratis priuare , quod horum habere radi

radices ſint valde perplexx, & obſcuriores,quam ces .

ipfamet Binomia , atque Apotomæ : quippe cum fint radicesnume

rorum compofitorum , quas Vniuerſales vocant, vt in exemplis pa

cebit . Habere automnia Binomia , atque Apotomas radices qua- Omnia Bino

dratas, quæ in ſe ductæ ipfa Binomia, atque Apotomas producant , min fccundio

cuidenter ex propof.55.56.57.58.59. & 60. Item ex propor. 92.93. Eucl. habere

94.95.96. & 97. lib.10. Eucl. colligitur. In prioribus enim 6. pro- radices,

pofitionibus demonſtrat Euclides , quinam numeri in ſemultipli

Cati producant Binomia : ( vocamus lineas Irrationales , numeros

Irrationales. ) in pofterioribus autem 6. propofitionibusoftendit,

quinam numeri in ſe ducti Apotomas procreent . quod itamanife

ftum fiet . In propof.ss . ait, Si ſpatium contineatur fub Rationali,

& ex binis nominibus prima: Recta linea ſpatium potens Irratio

nalis eft , quæ ex binis nominibus appellatur . Quis autem nefcit , fi

Rationalis illa fit vnitas , fpatium illud comprehenſum , efle Bino

mium primum ; quippe cum vnitasmultiplicans Binomium primú,

producat ipſummet Binomium primum Numerus ergo potens Radices 6. Bi

Binomium primum , hoc eft, radix Binomijprimi, eftBinomium ,ex nomieri,qua .

fententia Eucl. Eadem ratione ex fequentibus quinque propof.in- les lonca , vel

T 2 fertur ,
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Eumeri Irrs fertur, radicem Binomij fecundi elle lineam Irrationalem , quæ ex

tionales fint. binis Medijs primaappellatur.Radicem autem Binomij tercij elle

lineam Irrationalem , qux ex binis Medijs fecunda dicitur . Et ra

dicem quarri Rinomij lineam Irrationalem eſſe , quæ vocatur Mas

ior . Ac radicem quinti Binomij effe lineam Irrationalem , quæ R2

tionale & Medium potens appellatur . Radicem denique fexti Bis

nomij effe irrationalem lineam , quæ bina Media potensnominatur.

Radices 6. Non aliter ex propof.92 . & fequentibus quinque colligemus, radia

Aporomarü , cem primæ Apotomæ efle Apotomen . Radicem vero A potomæ fe

quales linea cundæ effe Mediz Apotomen primam . Radicem deinde terriz Apo

Irrationales , tome elle Mediæ Apotomen fecundam . Et radicé A potomæ quar

vel xumeri tæ efle lineam Irrationalem , quæ appellaturMinor , Radicem au,

Joni. tem Apotomæ quintæ eſſe lineam , quæ cum Rationali Medium to

tùm efficit . Denique radicem fexta Apotomx lineam effe Irratio ?

nalem , quæ cum Medio Medium totum efficit . Non eſt igitur du

bitandum , ex Euclidis fententia omnia Binomia , omnesc. Apeto

mashabere radices : cum tam perſpicuèdoceat,quo pacto cuiuſque

Binomij , atque Apotomæ radix appelletur . Quod vt planius fiat ,

cxplicandæ funt obiter illæ lineæ Irrationales, quas demonſtrat ra

dices elſe Binomiorum , atque Apotomarum Hactenus enim ſolum

Binomium eiuſque fex ſpecies , folamq. Apotomen , eiusq . ſex ge

nera , Item lineam Mediam , fuperiori cap. expofuimus .

237. decimi QUEMADMODVM ergo a Binomium apud Eucl. eſt linea Ir

rationalis ex duabusRationalibus potentia tantum commenfurabi.

b 38.decimilibus compofitab : ita ſi duæ Mediæ potentia tantum commenfura

biles componantur, quæ Rationale contineant, (Has lineas docuit

Ex binis Me- inuenire propof. 28. ) erit tota linea Irrationalis, quæ ex binis Me

dys prima , dijs prima vocatur .Hancnobis exhibebit radix Binomij ſecundi

C 39.decimi Etefi dux Mediæ potentia tantum commenſurabiles componan

cur, quæ Medium contineant ; ( quæ quo pacto reperiantur, docuit

Ex binis Me- propof. 29. ) erit tota linea Irrationalis , quæ ex binis Medijs fe

dijs fecunda, cunda dicitur . Eamq. nobis præbebit radix tertij Binomij .

40.decimi Ecd fiduæ rectæ lineæ potentia incommenſurabiles componan

tur , quæ faciant compofitum quidem ex ipſarum quadratis Ratio

nale ; quodautem ſub ipfiscontinetur , Medium : ( quas inuenire,

Linea Maior . docet propoſ.34. ) tota recta linea Irrationalis erit, quæ Maior vo

catur . quam nobis offeret radix Binomij quarti .

€ 41.decimi Et fi duæ rectæ lineæ potentia incommenſurabiles componan

tur , quæ faciant compoſitum quidem ex ipfarum quadratis Mediú ;

quod autem fub ipfis continerur , Rationale ; (quæ inueninneur

Rationale, ac propof.35.2 tota recta linea Irrationalis erit , quæ Rationale ac

Medium por Medium potens nominatur . Hanc nobis demonftrabit radix Bino

mij quinti .

142.decimi. Sidenique duæ rectæ lines potentia incommenſurabiles come

ponantur, quæ faciant & compofitum ex ipfarum quadracis Mediu ;

& quod fub ipfis continetur ,Medium , incommenſurabileg. con

polito ex quadratis ipfarum , ( qua ratione huiuſmodi lineæ repen

riantur ,

6

1ens .
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siantur, docuit propof. 36.) roca recta linea Irrationalis erit , quæ

vocatur binaMedia potens . Eamq.nobis indicabit radix Binomij Bina Media

ſexti . potens :

ITEM quemadmodum
Apocomeapud Eucl. eſt linea Irrationa- a 74.decimi

his, quæ reliqua eft,fi a RationaliauferaturRationalis potentia tàn

cum commenſurabilis
exiftens toci b : Ita ſi a Media auferatur Me: 6.75.decimi

dia , potentia tantum commenſurabilis
exiftens toti , quæcum cota

Rationale contineat; (quas quidem lineas propof.28. reperit. )Ře

liqua linea Irrationalis
eft , quæ Mediæ A potome prima vocátur. Media Apo

Quam quidem profert radix Apotomæ fecundæ .
tomeprima.

Et fi a Media auferatur Media , potencia tantum commenſurabi- C 76.decimi

Jis exiftens toti, quæ cum tota Medium contineat; ( quæ lineæ pro

pof. 29. inueniuntur . ) Reliqua linea Irrationalis eft , quæ Medize Media Apore

Aporomefecunda appellatur. Hæc autem apparebit in radice Aposme Secunda ,

tomæ tertiæ .

· Etafisrecta linea , auferatur recta potentia incommenfurabilis d 77. dècimi

exiſtens tori , quæ cum tota faciat compofitum quidem ex ipfarum

quadratis Rationale ; quod autem fub ipfis continetur , Medium ;

f.quas lineas propof:34 . reperit . ) Recta linea reliqua irracionalis

eſt , quæ Minor nominatur . Quæ quidem radix eſt A potomæ Linen Maior.

quartz

1: Etfi a recta linea auferatur recta , potentia incommenfurabilis e 78.decimi

exiſtens toti , qux cum tota faciat compofitum quidem ex ipfarum

quadratis Medium , quod autem fub ipfis continetur , Rationale ;

quas lineas inuenit propof.35.)Reliqua linea irrationalis eft,quæ Reliqua cum

eum Rationali Medium torum efficiens dicitur. Qualis eft radix RationaliMe

Apotoma quintæ .
dium totum

Erflitandem a recta detrahatur recta , potentia incommenſurae efficiens.

bilis exiftens toti , quæ cum tota faciat & compofitum ex ipſarum f 79.decimi

quadratis Medium ; & quod ſub ipfis continetur,Medium , incom

menfurabileq. compofito ex ipfarum quadratis ; (quæ lineæ propoſ

36. inueniuntur :)Reliqua linea Irrationalis eft , quæ cum Medio Reliqua cum

Medium totum efficiens appellatur. Quam nobis exhibet radix ſex4 Medio Mediš

Ke Apotomæ . :: totum efficiës.

HAS porrò lineas Irrationales , vel porius numeros Irrationales

( quas enim Euclides lineas nominat,nos numeros dicimus) pler

aius', perfectiusq. declarabimus in radicibus Binomiorum ; &

Aporomarumu.

Habes igitur ex Euclidetredecim numero lineas Irracionales in

ter fe differentes, de quibus potiflimum in lib.1o . agitur. Sunt au

tem hæ

* Medin

d . Ex binis nominibus, cuius fex

front fpecues inwenta .

3. Ex binis Medys prima .

7. Ex binis Medys ſesunda .

so Maior .

6. Rationale ac Medium potens.

7. Bina Media potensi

& . A porome, cuisis: eriam speciet

ſex ſunt inuenta .
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bus vys.

9.Media A potomeprima. 12. Cum Rationali Medium totum

10. Medie a poromeſecunda . efficiens.

II, Minor . 13. Cum Medio Mediš totü efficiens.

Lineeirratio QVOD fi pro linea ex binis nominibus, fex Binomia ; & pro

nales23.apud
Apotoma ſex Apotomas accipias ; habebis in vniuerſum 23. lineas

Euclidem . Irrationales apud Euclidem .

SED iam artem præſcribamus, qua ex Binomijs, & Apotomis ra.

dices quadratæ eruantur : in quibus quidem naturæ prædictarums

linearum Irrationalium planius percipientur .

Extraitio ra PROPOSITO ergo Binomio , vel Reſiduo , cape differentiam

dicis ex dato quadratorum vtriuſquenominis. Deinde radicem quadratam huius

Binomio ,aut differentiæ cum maiori nomini adijce, tum ab eodem aufer . Tertio

Refiduo fri. radicem quadratam ſemiſlis illius fummæ connecte cum radice qua

drata femiffis illius reli& i , per fignum + . li propofitum eft Bino

mium , vel perſignum , li Reliduum . Ita enim procreata eric

radix Binomij, autReſidui .

ALII regulam hanc ita proponunt . Sume differentiam quadra

torum ſemiſlium vtriuſque nominis . Huius differentiæ radicem

quadratam cum ſemiffi inaioris nominis adijce , tum ab eadem les

mifle ſubtrahe . Nam radix quadrata illius fumma connexa per fis

gnum + . vel - cum radice quadrata illius relicti , dabit radicem

Binomij, vel Reſidui quæfitams.

ALII denique eandem ita proponunt . Ex quarta parte differena

tiæ quadratorum vtriuſque nominis erue radicem quadratam .Hang

enim ſi ſemiffimaioris nominis adijcies, & ex fumma radiceme

erues,procreabis priorem particulam quæfitæ radicis . Et fi eandem

hanc fummam ex maiori nomine detrahes , dabit relicti radix qua

drata poſteriorem radicis quæfitæ particulam . Vtriſque igiturpar

riculis per ſignum + ,aut copulacis , totam radicem deſideratam

habebis .

Atque ita habes triplicem regulam pro eruenda radice ex dato

Binomio, autReſiduo.qux varijs iam exemplis elucidanda erit .

Sit Binomium primum 23 + 17 448. ex quo per primam regulá

radicem eliciemus hoc modo . Differentia quadratorum 529. &

448. vtriuſque nominis eſt 81. cuius radicem 9. fimaiorinomini

23.adijciemus, & ab eodem ſubtrahemus ; faciemus fummam 32.

& reliquum numerum 14. Semiſſes ſummæ , & relicti numeri ſunt

16. & 3. è quibus erutæ radices 4. & 137. copulatæ per fignum

+ . dabunt radicem 4+ 137. propofiti Binomiſ primi: ac proinde

4 -13 7. radix erit Refidui primi 23 -- 17 448. quarum illa ed

Radix Bino Binomium ,hæc autem Reſiduum , vt Euclides lib.10.propof.ss. & .

my primi eft 92. & demonſtranit . Elle porrò4+ 13 7. veram radicem Binomij

Binomium ,er primi23 + 18 448. & 4 - 78 7. veram radicem Reſidui primi 23

radix Reſidus - 78 448. probari poteft ex vtriuſque radicis multiplicationc in

primi eft Re- {e, vt hic patet .

fiduum .

+
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18 7

18 9
-

+ 16

4 + 18 1

4 + 13 and

+ 13.11: +7 18,112 +7

+ 16 + 13 112 18 112

Summa 23 + 18448 Summa 23 13448

Sit Binomium fecundum 18 448 + 14. ex quo per ſecundam re

gulam radix fic eruetur . Semiſſesnominum ſunt 112. & 7. qua

rum quadrata 112. 49.differentiam habent 63. cuius radix v8 63.

addita femiffi Jp 112.maioris nominis, facit 18 343. Detracta auté

ab eadem femiffe 13 112. relinquit 18 7. Ergo 188 343 + 1887.

erit radix Binomij ſecundi propofiti . Et 788 343 73 7. radix

erit Refiduifecundi 17 448 - 14. Illa ex propof.s6.lib.ro . linea , Rad.* Bino.

eſt Irrationalis ex binis Medijs prima. Hæc autem ex propof. 93. myſecundicha

lib . 10. Irracionalis linea eft , quæ Mediz Apotomeprima dicitur . linea ex binis

Itaq. 788 343. & 778 7. funt duæ linex Mediæ ,Rationale continé- Medysprima:

tes, vt volunt propoſ.38. & 75. lib.10 . Nam Irrationales ſunt; quæ Et radix Re .

Mediæ dicuntur . Multiplicatæ vero inter fe producunt v* % 2401. Jadui fecundi

cuius radix zenſizenfica eft 7. numerusRacionalis . eft MedicApe

tomeprima.

Examen radicis inuenta .

17 % 343 + 133 1

133 343 + 1837

+ 133 2401 + 18 7

+18 343 + 738 2401

Summa 18 448 + 14

138 343 183 1

13 % 343 13 % 7

138 2401 + 1 % 7

+ 18 343 13 % 2401

Summa 133.448-14

Sit Binomium terthum 17 448 + 17336. ex quo per regulami

certiam radix elicietur , hocmodo . Quarta pars differentiæ qua

dratorum 448. 336. eft 28. cuius radix quadrata 13 28. addita ad

18112, femiffem maioris nominis facit 13 252. ideog. prior parti

cula radicis quæſitæ erit 18 % 252. Et fi eadem fumma13 252. de

matur ex 1 % 448.maiore nomine , reliqua fit 78 28.ac proinde po

ſterior particula quæfitæ radicis erit 133 28. totaq. radix Binomij

tertij erit 1882527188 28. & radix tertij Reſidui 78 448 — _3336 . Radix Bina

erit 188252-13% 28. Illa ex propofiş 7. lib.1o . eft linea Irratio- mij icrry est

nalis , quæ ex binis Medijs ſecunda dicitur . Hæc autem ex propof. linca ex binis

94.lib .1o. Irrationalis eft linea, quæ Mediæ Apotome ſecunda dici- Medijs fecun

eur . Itaq . iuxta doctrinam propoſ.39. & 76. lib. 10.Eucl. 138.253. da : Eiradix

& 188 28.duæ lineæ ſuntMedia Medium continentes. Nam Irra- Refidui tertij

tionales quidem funt, quæ Mediæ dicuntur ; inter fe veromultipli- efl MediaApo

catæ producunt fuperficiem Mediam 13 % 7056.hoc eft, v 84. tomefecida ,

Exa



15 ?
XXVIIICA P..

Examen radicis inuente .

183 252 + 183 28

173 252 + 183.28

+ 1387056 + 13 28

+ 18 252 +233 7056

Summa 18 448 + 18336

6733 29

138 251 188 28

133 251 18 % -28

18 % 7056 + vž 28

+ 18252-133 7056

Summa 18 448 -17 336

Sit Binomium quartum 24 + 1 * 448. ex quo radix extrahetur

per primam regulam , hoc pacto . Differencia quadratorum 576.&

448. eft 128. cuius radicem , pimirum /8 128. maiori nomini 342

adijcio , facioq . 24 + 18 128. Eandem 13 128. ab eodem maiore

nomine 24. detraho , relinquoq. 24-1% 128. Semiflis illius fum

mæ 24 + 1% 128. eſt 12 + 1 % 32. femiffis vero illiusnumeri relicti

24 - 18'128 . eſt 12–1832. Radix ergo Binomij quarti propofiti

Radix Bino. eft 18 (127 1332) + 18 ( 12 – 18 32 ) Radix vero quarti huius

my quarti eft Reſidui 24 -- 78 448. eft IX ( 12 + 1732)-1% (12 - 13 32). 114

Linea Maior: la iuxta propor.s8.lib . 1o. linea Irrationalis eft, qux Maior dicitura

Exradix Re: Hæc vero ex propoz.95 . lib.10.Irrationalis linea eft , quæ appella

Soduiquarri i tur Minor . Itaq. ex præcepto propof.40. & 77. lib . 10. 18 ( 12+

Linea Minor. 18 32) & V8 (13--1332) ſunt duæ lineæ potentia incommenſura

biles,quæ faciunt compoſitum quidem ex ipfarum quadratis Ratio

male : quod autem ſub'ipfis continetur, Medium . Efe enim poten

da incommenſurabiles, perſpicuum eft, cum earum quadrata 12+

18 32. & 12-13 32. incommenſurabilia fint . Quod etiam com

pofitum ex hiſce quadratis fitRationale , paret , cum conficiant fi

mul ſumpta numerum 24. Rationalem .Denique quod fub ipfis cós

tinetur, eile Medium , liquet, cum ex murua earum multiplicatione

gignatur ſuperficies v3 112. Media : cuius radix eſt 188112. linea

Duo incömen Media . Vbiobferuatu dignum eft, duo incommenfurabilia , qua

ſurabilia fm . lia funt quadrata 12+ 1* 32. & 12-1732. fimul addita efficere

cere poſsütså . fummam 24. Rationalem .

mam Ratio

Balım .
Examen radicis inuenta pro Binomio quarto .

13 (.12 + 18 32 ) + 18 ( 12 uz32 )

18 ( 12 + 73 32 ) + 18 ( 12 – 1332 )

12 + 7 3 2 +
1 2

1 % 112

17 112

13448

Tota ſumma 34 + 3 % 448. Binomium propofitum .z

13 32

Sit
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Sit Binomium quintum JX 448 + 12. Ex quo per 2. regulam ex

trahetur radix hac ratione . Semiffesnominum line13 112. & 6 .

quarum quadrata 112. & 36. quorum differentia 76. cuius radix ,

18 76. femiili 13112. maioris nominis addita facit 73112 + 18

76. Ab eadem autem ſemiſle detracta relinquit18112--13 76. Ra

dix ergo propofiti Binomij quinti eft 1 % ( 18 112 + 1876) +18 (18

112 - 1876 ) Refidui vero reſpondentis radix erit 18 (v % 112 + 1,3

76 ) 13 (VÍ 112 176 , Ilia per propof.59. lib.10. linea Irra

tionalis eft,qur Rationale , & Medium potens appellatur. Hæcve- Radix Bino."

ro ex doctrina propof.96.lib . 10. linea Trrationalis eft,quæ cum Ra- my quinti eft

tionali Meditim totum efficit . Itaq. ex doctrina propof. 41. & 78. lines Raliona

lib.19.7% ( 13 112 1: % 76 ) & 13 ( 13112 - 76. ) duæ lineæ le acMedium

funt potentia incoinmenfurabiles, quæ faciunt compofitum quidem potens: Et ra

ex ipfarum quadracis Medium ; quod autem fub ipſis continetur , dix Reſidui

Rationale . Elle enim potentia incommensurabiles , conſtat , cum quinti eft li

earum quadrata incommerfurabilia fint. Quod autem compoſitum nea cum Ra

ex ipfa um quadratis faciat Medjunt, perspicuum etiam eft , cum rionaliMedia

earum quadrara 11: 4.7% 76. & 181121876. fimul fumpta totum efficies,

faciant 13 443. furerficiem Mediam , cuius radix eft 183,448. linea

Media . Denique ex ipíarum multiplicatione inter fe gigni Ratio

nale,marifeftum eft , cum gignatur 13 36, nimirum 6. Vbiquoque Duo incömen

vides, duo incommenfurabilia , videlicet 13 ( 1 % 112 + 1376. ) &

( * 112 = 1* 76)inter fe multiplicata producere numerum Ra- furabilia in :
ter ſe multipli

tionalem , nimirum 78 36. hoc eft, 6 .
cata facere

poffuntnume

Examen radicis inaente pro Reſiduo quinto . rů Kationalē .

1 % (13 112 + 13.76 ) 13 (18 11 : 1876)

Jy (1% 112 + 1876 ) 18 (18 . 1876 )

13-113 + 1876 :: 78 E 1876xur

V8 36. id eft , 6

18 36. id eft , .

-12

Tota ſumma , 13 448 12. Refiduum quintum .

Sit denique Binomium fextum 18 448 + 18352, ex quo per 3.

regulam radix erueturhocmodo . Quadratorum differentia eft 96.

cuius pars quarta 24.Huius radix ,videlicet 17 24. addita ad ſemif

fem maioris nominis, nimirum ad 1 112. facit fumm :m 37 112+

13 24. Ergo prior portio radicis quæſitæ eft 18 (13112 + 18 24.) Et

fi eandem ſummam 17 112 + 17 24.detrabas ex toto maiore nomi

ne 18 448. relinquetur 17 112 - 1 % 24. Nam 13112: dempta ex

18.448. relinquit 1 112. ex quo relicto ſi tollatur 18 24.relinque

turv11 -1% 24. ideoq, pofterior portio radicis quæfita eft 73

(18112 -1824.) totaq, radix Binomij fexti propofiti, erit 13 (v %

II2

-
11

V 112+
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112 + 18 24 ) + 13 (18112 — 1824.) Refidui vero ſexti reſpon

dentis radix erit 18 (1811 : + 1324) — 13 (1811-13 24.) Il

Ladix Bino la , concludente propoz.60. lib.1o . Irrationalis linea elt , quz bina

my fexti eft li Media potens nominatur . Hæc vero , vt demonftrat propof.97. lib .

nea bina Me- 10. linea Irrationalis eft , quæ cum Medio Medium totum efficit.

dia polens: Et Itaq. ex demonftratione propof. 42. & 19. lib . 1o. duæ lineæ 13 ( 13

qadir Refidui 112 +1324 ) & 18 ( 18112 – 1824 ) potencia incommenfurabiles

Sexti eft linea funt, quæ faciunt & compofitum ex iplarum quadratisMedium ; &

ram Medio quod ſub ipfis continetur, Medium ;incommenfurabileq.compon

Medii totum to ex quadratis ipfarum . Quod enim potentia incommenſurabiles

efficits. fint, docent earum quadrata , quæ incommenſurabilia ſunt . Qua

drata autem fimul facere Medium , conſtat , cum fimul faciant 33

448. fuperficiem Mediam , cuius radix eft 18 % 448.Denique ex du

Etu vnius in alteram procreari etiam Medium , liquidò conftat, cum

producant 48 88. fuperficiem Mediam , cuius radix eft 13% 88.

Examen radicis inuenta pro Binomio fexto propofito.

18 (18 112 + 13 24 ) + 18 (18 112 – 18 24)

13 (1 % 112 + 1324) + 18 ( 13 112 - 13 -4)

1 % 112 + 1 % 24 + 13 111 – : 4

13 88

+388

35 :

Tota ſumma . 18 448 + 73 352. Binomium propofitum .

Differentia IN quolibet autem Binomio , aut Reſiduo animaduert
es

, radi

quadratorum cem differentix quadratoru
m

ytriuſque nominis , efle differentiam

nominii radio inter quadrata nominum radicis ipfius Binomij, velReſidui . quod

His cuiuslibet mirum cuipiam videri poffit . quod in proximis 6. Binomijs expe

Binomi , óriri licet .

Reſidus, que In primo Binomio : 3 + 1% 448. cuius radix inuenta eft 4 + 13 .

Quadratum numeri 23. nimirum 529. fuperat quadratum 448. nu

mero 81. cuius radix eft 9. differentia videlicet inter quadrata no

minum radicis, hoc eft, inter 16. & -7 .

In Binomio ſecundo 18 448 + 14. cuius radix inuenta fuit 783

343 + 188 7. Quadratum 448. Tuperat 196. quadratum numeri 14 .

numero :52. cuiusradix,nimirun 13 252. eſt differentia inter qua

drata nominum radicis . Nam ea quadrata ſunt 43 343. & 137. vt

patet ex multiplicatione nominum 18 % 343. & 33 7.in fe quadra.

tè . Et fi 73 7. dematur ex 73 343. reliqua fit / 252.

In tertio Binomio 18 448 + 18 336.cuius radix inuenta fuit 133

252 + 183 28. Quadratum 448. fuperat quadratum 336. numero

112. cuius radix,videlicet 112. differentia eft inter quadrata no

minam radicis , quæ funt 18 252. & 17 28. Conftat autem 73 28.

demptam ex 13 252. relinquere / 112.
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In quarto Binomio 24 + 18 448. cuius radix inuenta fuit 13 (12

+ 1 } 32) +18 (12-1832.) Quadratum 5 76. numeri 24. fuperat

quadratum 448.numero 128. cuius radix , nimirum 18.128. diffe

rentia eft inter quadrata nominum radicis,hoc eft, inger 12 + 13 32.

& 12-1832. vc in hac formula fubtractionis

apparer . Nam 12. ex 12. nihil relinquúc : fed 12 + 18 32

-1 32. ex + 1832.( cum diuerſa ſignamutēt
121 32

fpeciem ) relinquie 78 128. duplum fcilicet 18
0+ 18 128

31. cum figno + fuperioris numeri :

In Binomio quinto 78 448 + 12. cuius radix inuenta fuit 18 ( 18

113+ 18.76 ) + 18 ( 18112 1876. ) Quadrarum 448. fuperat

144. quadratum numeri 13. numero 304. cuius radix , nimirum vt

304.differentia eft inter quadrata nominum radicis , hoc eft , inter

18112 + 1876. & 18112-1876. vt in

hacappofita formula fubtractionis apparer. 1 % 112 + 1 % 76

Ná 13 112.ex 13 112.nil relinquit .At - 18 13 112 -1876

76. ex + 1876. (cum diuerfa figna mutent
o + 73 304

ſpecié ) relinquit J3 204. duplum videlicet

jx 76. cum figno + fuperioris numeri .

In Binomio denique fexto 18 448 + 1 % 35.2. cuius radix ingenta

fuit 18 (13.118 + 13.24) + 1% (13112 — 13. 24.)Quadratum 448.

fuperat quadratum 352. numero 96. cuius radix , nimirum 18 96 .

differentia eft inter quadrata nominum ra

dicis, hoc eft, inter 3112 + 13 24. & 13 18 112 + 13 14

H2 +% 24 . vc in appofita formula fub- .3: * 227824

tractionismanifeftum eſt. Nam 7 % 112. ex

o + 1 96

17112. nil relinquir . At - 18 24. ex + 18

34. (cum diuerfà fignamutent fpeciem ) relinquit 1896. duplum

videlicet vf 34. cum figno + numeri ſuperioris .

. Idem experieris in quouis alio Binomio , vel Reſiduo, & cius ra-:

dice .

EX hoc colligitur facilis ratio multiplicandi quodcunque Binp- Pulchra yo

mium , autReſiduum in fe quadratè, quæ talis eſt . Propoſito Bino- Jio multiplică

mio , velReſiduo,accipiatur ſumma quadratorum duarum particu- di Binomy

larum Binomij,vel Reſidui, pro primaportione numeri productie vel Reſidue

Deinde a quadrato dictæ fummæ detrahatur quadratum differentiz inſe.

quadratorum earundem particularum Binomij, velReſidui.Radix

enim reliqui huiusnumeri erit altera portio producti numeri . VE

Binomium 150+ 6. ductum in fe , facit

86 + 1 % 7200. Nam duo quadrata so . & J so + 6

36. faciunt 86. priorem particulam numeri

producti . Et quadratum 7396. numeri in
85. + 33 7200

venti 86. fuperat 196. quadratum numeri 14 nimiram differentiz

inter quadrata 5o. & 36. numero 7200. cuius radix , nimirum 18.

7100. dabitpofteriorem particulam numeri producti: adeo ve quas

drarum Binomij 1350 +6. fit 86 + 187200. quandoquidem qua

dratum 7396. prioris portionis 86. fuperat 7200. quadratum pofte

y 2 rioris
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rioris portionis , numero 196. cuiusradix 14. eſt differentia incer

quadrata so . & 96 .

Eadem ratione quadratum Reſidui 1 % so - 6, erit 86-13

7200 ,

Ita quoque Binomium 18 50 + 176. ductum in fe faciet $6 +13

1200. quia quadratum 3136, prioris por

13 50+ 136 tionis 5 6. luperat 1200, quadratum 1200.

E.5.6 + 78.5200
sportionis poſterioris numero 1936. cuius

radix 44. differentia eft quadratorum 5o.& ,

6. Atque ira de cæteris .

TRADITVR ab auctoribusnonnullis alia ratio facilis eruendæ

radicis ex propofico Binomio ,vel Regduo , quam viſum eſthoc lo

co explicare , fitamen prius Lemma fequens oftendero

>

9

LE M MA.

1 :

/

*

Lemma . • DA TV M numerum in duas partes fecare, utnume

rus, qui ex mutua earü inultiplicatione producitur ,æqua..

bis fit dato numero', quimiior non fit quadrato femiffis.

dati numeri , qui diuidendus est,vel (quod idim efi) quara

ta parte quadrati totius numcridiuidendi. mis

13.51

SIT V.g.numerus 20. in duaspartes ſecundus ,quæ inter fe multipli

cate producanınumerum 7 siquiminor eft quadrato 100. femiffis numeri 261

propofiri, vel minor, quam 100. quarta pars quadrati 100. darinumeri 20.

Extoo. quadrato femiffis numeridiuidendz auferatur datusnumerus pras

aucendus 75. Er reliqui numeri 25. radix quadrata si cum astdarur ad for

miffem numeri propofiti, nimirum ad 10. isam ab eadem femiffe derrahatur.

Nam ſumma confeéta 25. do numerus reliquus s. eruntquafira partes numer

*** wird vom a ripropofiti 20' qua 'inter fe

multiplicata procreant da A ... ..:: Oui... D ....B

tum numerum 75. Huius

praxishæc eft demonſtratio . Sit numerus 20. AB, propoſarus diuifus in pars

tes AD , DB, ſua multiplicatione producentrs darum munerum 7s que par

a 5.fecundi. tas ita fient cognita . Diuifo numero " A B , bifariam in C : * erit prodactus ex

AB, in DB, una cum quadrato ex CD, aqualis quadraro 100. ſem ffis CB.

Igirur ſi dalusnumerus; s . factus ex AD ,in DB,demarur ex quadrato 100.

femiſſis CB, reliquss'erit quadratus ex CD , as cuiustadix s . daber rectam

CD, quæ addita femiffi AC, conficiel maurem partem AD, 25. Er deraita

6x ſemifje CB, reliquam faciet partem minocern DBS !!!

Sit rurſusnumerus 1880. demedenaus m duas paries , ita ut inter femul-.

vž 20 + 18 19
aplicata faciant 2.1Semijis dstinumeri eft. 1 %

13 20
20. A quadrato cuixs s nimirum a 29 derrabas

Tur pium etui i, producendwss'Ac reliqui numeri :

Diradex , nimirum % 12.3ddatur,Ódematur

-18 19

ex les
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20 -

ex femije34 20. propoſiti numeri : frenta. partes quafite 13 20 + 1819.

1820-1879.que inter femultiplicata gignüi 1. zo precedensformula

apparet:detrahendo videlicet quadraium 19 :ex quadrato 20.vi cap.23.antt

exempli Diuifionis docuimus :

- Irem fit.numerus 1 % 80.diuidendes in duas partes, que inter fe multiplia

cata faciant 13 saSemiffis numeri17 8 03:est 1 % 20. a cuiusquadrato 20.

fubtrahatur 165.Temanebunt 20-_- 18 s . cuius radix ,nimirum 18 (

185 ) addira ad femiffem 13 20. datinumeri 18.00. faciet malorem ,

pariem 1 % 20 + 1 % ( 36 - 18 s ) dempra vero ex eadem Jemifje 17 20.16

linquet minorem partem 18 20 —

J3 ( 2015.) que partes inter ſe : 18 20 + 13 ( 20 185)

multiplicata faciunt vt s . ut in hac 13 20 18 (20 135)

formula apparet . Nam vt ex cap.23. 17 S

paret ,multiplicatio fiet, fi quadratum

20-135. pofterioris partis ex .O .

quadrata prioris partis auferatur . Auferetur autem

iuxta hanc alteram formulam . quia 20. ex 20 . 20 + 180

nihil relinquunt,eo vi — 13 S.tollatur ex + 180
13 S

mutatur fpecies , fig. additio cum figno + fupe
0 + 135

rioris numeri130

Poftremo fu 1 % , diuidendus in duas partes,que inter femultiplicata fa

ciant 1 % ,hoc est, ( eg in idem recider, ) ita ut i ne fio medio loco proportionao

lis inter illas duaspartes . Sémillis 13.et { 3. cuius quadratum est 3 % .

ex quo tollemus,2.8 quiprodncidebei, remanebuq. * 33 - 13. cuius ra

dix,nimirum 13 ( 38.47% ) adailagad femiffem i 3.id eft, ad 1 % fa

ciet unani partem quafitam & t :13 (433-73.) Er abiara ex eadem

Semile , reliquain faciet alteram partem 13 13 (183 18. ) que

partes inter ſe multiplicata faciunt

iz vt in hac formula apparet 3 + 13 (6.3 % -1 % )

Nam multiplıcalto pre , vt ex ſu 3 13 33 1 % )

perioribus patet , fi 43% -13. IB

quadratum posterioris portionis de

irahatur ex 33. quaurato portio

mis prioris , Duraherur autem iuxla hanc alteram

formulam . quia 3 % .ex 33.nil relinguis . Er 33 +0.3

v! -18 . ſubirahatur ex + ozonnikiur ſpecies ४४ 1 3

operationes, fig . additio,cum figno + fuperioris nu .
0 + 18

meri 6 % . Học Lemm a ab ,oluemus ejam per Alge

bram augmale 23, capol.s 30..

DEMONSTRATO , & exemplis illuſtrato hoc Lemmate , erue- Alia via exo

mus radicem ex quolibet Binomio ,Refiduoue, hac facili via . Diui- irabende raa

daturper Lemmaantecedensmaiusromen in duaspartes,quæ inter dicis ex daro

ſe multiplicatz procreent numerum æqualem quartæ parti quadra- Binomio , vel

ti nominisminosis . Radices namq. harum partium copulatæ per Reſiduo .

fignum + pro Bìncmio , vel per agnum - pro Reſiduo , radicem

quæfitam exhibebunt.
Sit

.
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Sit enim Binomium primum 20 + 1x 300. Seceturmiiusnomen

20. in duas partes, quæ inter ſemultiplicaræ faciant75. quinume

rus quarta pars eſt quadrati 300.minorisnominis.Erit vna pars 15.

& altera s . Igitur 1815 + 18 5. radix eft dati Binomij , quæ in le

ducta (quod facile fiet ea ratione, quam ante Lemmapræcedens ex

plicauimus) producet Binomium datum 20 of 78 300.

Sit rurfus Binomium primum 38 +15 288.Maiusnomen 38. re

cabiturin duas partes fuamultiplicatione producentes 72.quartam

partem quadrati 288.minorisuominis : hocmodo . Semiflismaio

ris nominis eft 19. a cuius quadrato 361. fi detrahatur dicta quarta

pars 72. reliquus fit numerus 289. cuius radix 17. addita ſemifi

prædi&tx 19. & ab eadem ſubtracta facit partes quæfitas 36. & 2.

Ergo 1835. hoc eft , 6 +13 2. radix eft Binomij propofitis, quod

ex eius ductu in ſe examinaripoteft. Quadrata enim 36. & 2.nomi

num faciunt 38.maius nomen . Et fi ex eius quadrato 1444. dema

tur 1156. quadratum differentiæ quadracorum 36. & 2. nimirum

quadratú numeri 34.remanebitnumerus 288.Ergo vf 288. eritnow :

men minus, ita vt Binomium fit 38 + 7 % 238 .

Sit præterea Reſiduum fecundum 17 18—4. Maiusnomen 1718.

ſecetar in duas partes,quarum vna in alteram faciat 4.quarta parté

quadrati minoris nominis —-4.hocmodo. Semiflis maioris nominis

eft 4 a cuius quadrato fi detrahatur di&ta quarta pars 4 .

remanebit coins radix, hoc eft, % addita ad 18 4 facit / 8 8 .

pro priori parte : ablata vero

1888 183 2 ex eadem femiffe , relinquit 18

1838 538 2 2.pro pofteriore parte . Eft er

178 16+ 18 2

go 1838-188 2. radix Refi

+ 7 % 8
dui propofiti .Ve hic probatum

33 % 16

effe vides, permultiplicatione

7 % 18 4 radicis in fe quadrate . Nam in

partialibus productis, v3 8. &

13 2. faciunt 1818. Deinde -183 16. id eft , - 2. duplicata fa

cit—4.

Detur quoque Binomium tertium 1 % 32+ 13 24. Maius nomen

18 32. fecabitur in duas partes producentes 6. quartam partem

quadrati 24.minoris nominis , hocmodo . Semiflismaioris nomi

nis eft 18 8. a cuius quadraro 8. detracta dieta quarta pars 6. relin

quit 2.cuius radix , nimirum 18 2.addita , & fubtracta a ſemiffe

prædi&ta v8 8. faeit partes igen

133 18 + 183 2 18. & 18 2. Ergo radix Bino

183 18 + 183 2 mij eft 188 187 188 2. Hæc

enim in fe ducta quadratè , vt
+ 786 + 782

hic patet , producit Binomium
18 18 + 736

132 + 1824. Nam in partia

18 32 + 7 % 24 libus productis 13 18. & 13 2.

faciunt 13 32. & 17 6. duplica

ta facit 24.

Sit
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Sic rurſus Binomium primum 72 + 182880. Maius nomen 72,

fecabitur in duas partes producentes720. quartam partem quadrati

2880. maioris nominis , hac ratione .

Semiflis maioris nominis 72. eft 36. a
13 60 + 13 13

cuius quadrato 1296. detracta quarta 1% 60 + 1% 12

pars prædicta 720. relinquit 376. cų
+18 720 + 12

jus radix 24. addita ad ſemiffem no
60 +18 720

minatam 36. & detracta ab eadem ,fa

cit partes quæfitas6o. & 12. Ergo ra 72 + 78 2880

dix Binomij eft v8 60+ 1812. quod

hic probatum eſt permultiplicationem radicis in ſe quadratè .

Sic quoque elicienda radix ex hoc reſiduo ſexco vž 60 — 1812 ,

Maiusnomen 17 60.diftribuetur in duaspartes producétes 3.quar

tam partem quadrat : 12.minoris nominis, hoc pacto . Semiflisma

joris nominis 18 6o. eft 17 15. a cuius quadrato 15. detracta nomi,

nata pars quarta 3. relinquit 12. cuius radix 1 } 12. addita ad fe

mitſem v8 15.prædictam , & ab eadem ſublata facit partes !% 15+

18. 12. & 1815 - 1812. Ergo radix di& iReſidui fexti eft 18 ( 1%

is + 1812) — 18 (1815-1812) quod hic probatum eſt .

18 (1 % 15 to 18 12) 18 (18 15 18 12)

18 (UG 15 + 18 12) 18 (1815 18 12 )

Quadrata partium , 18 15 + 18 12 & 18 15 - 13 12

-

13 3

133

Summa . 13 60 13 12

Nam quadrata partium faciunt 1860. nimirum duplum 1815. Et

ex vna parte (1815 + 18.12) in alteram -13 (1815-1312)

fit — 133. quippe cum quadratum 12. ex quadrato is. fubductum

relinquat 3. cui præponendum eſt ſignum 3.cum figno - pro

pterReſiduum . Duplum autem -- 13 3.facit-iz.

SC H O L I v M.

MERSIMVS tandem ex numerorum Cofficorum , en Irrationne

lium multiplicidifficultate, ingens eorum tractationis pelagus,fimi

was commoda, felici tamen (nifi mea me fallit opinio) velificatione većti fu

perauimus ; aliquando portum per tot difficultatum eftusat turbines , per

sam multarum rerum maria prolapſi tenemus ; quodq. ad diuinam opem ef

referendum , integri atqueincolumes tenemus. luuat nunc, veluri in orio

quiete, eorum meminiffe, qua paulò ante ferre pigebat. Alia enim nabis un

Laram paria sunt enamiganda, quorum tamen laborem , fi quis erit,pretoria

forum iucunda commemorario leuabit,vi ſpero,maxinè . Innat , inquam ,

paululum in eorum numerorum , qui ha& enus explicatifunt , Algorithms

jucune



160 C : A P. XXVIII.

iucundiffimoaque, atque vberrimo fru &tu tantifper immorari. Quora enim

eius pars, quota præteriti laboris velutimerces periret,niſi in ipfius Algaruhi

Qui ordo

mifructu exigendoopere aliquid , ac temporis poneremus? Primo igitur enig.

mára quadam ,cap.nimirum 29. quod proximè fequitur , 30. eruntfolo

feruetur in
uenda,ſuemanis, problemata quadam numerorum , quos vocant abftractos ,

ænigmati eorum nimirum , qui ad resmateriales, qualia funt commercia , eo merce

bus per Al torum negotiationes , vel ad alias rerum oliarum quaftiones non contrahun.

gebram fol
tur. Quod ego Alexandrinus Diophantus ! egregius in primis ſcriptor, de

uendis . tofa A gebre fcientia, quam quisprime,meritus) é aly grauiflimiferipro

res iam ante praftiterunt. Hæc enim fiue enigmata , fiue problemata placer

appellare , ad ſpeculatiuam Arithmeticam ſpectant: qua quidem ſcientias

quantum dignitate prestet inter reliquas , concors omnium vox non obſcurè

teſtatur . Nam ego ibeoremarum , problematum numerorum abftractorum ,

qua in er demonſtrantur, varietate tam multiplex , multitudinetam copio

Ja eft , vt huiufmodi anigmarum tractatio maximam addat de dignitatem ,

e uerò perficial etiam quodammodo eam , ſcientiam , qua denumeris est :

Quàm multa enim ea problemate funt, que ei ſuppeditat quorum nulla effet

cognirio penesnos ,'neque extrahi è tenebris unquam poffent , nifi Algebra

inſtitutio,ueluri lumen , accederet ? Atenim otiofa funt, neque ullam habet

huiuſcemodiproblemata vrilitatem . Quid quod non utilitatem folum , fed eo

iucunditatem fpectare aliquando, fapientis efle puramus ,neque ab honeftare

alienum . Ifta enim fi rario placet ; cedo quid eft , cur decem Iordani libros

denumeris admittamus ? Quid ,cur theoremata quă plurima, do problemata

numerorum ab Euclide lib 7.8 9. demonstrata probemus , in yslegendis

inſistamus, delectemur,eadem fummacum admiratione perfequamur ? Quis

in illis ranius ufus eft, que lania , tam ſpectata utilitas,qua non tota infor

noftris ? Quantum ista uox non deha um modo fplendore ac dignitate , fed

de omnium ſcientiarum honeftare, fi admiratur, detra&tura eft ? Ineſt enim

profecto hoc diſciplinis ys omnibus, qua quqniam nunquam in ufum exeunt;

totaq, in meritatis contemplatione occupantur, ſpeculatiue dicuntur,utmen

sem fua bonestare exornent, principem animifacultatem , nempe intelligendi

uim ,augeant, atqueperficiant, delectent ipſe per fefe, totumque, ut ita dică,

hominem mira quadam fui iucunditate perfundant. Verum enimuerò ne

illud quidem diſimulandum eft , quod ſuis locis fiet aperiius, exiflere etiam

horum problematum maximosfruétus,es utilitates,non in Geometricis mode,

fed in alys quoque facultatibus,artibusq. permultis . quamquam non tantam

utilitaris ducendam rationem putamus,ut fi hæc deſit, nulla continuò fir cu

iusq. facultatis dignitas , en honeſtas . Hæc ideo te quam pauciſſimismoniti

wolui, amice Lector,utremota omni fufpicionum caligine, expeditos animos

afferas ad ea , que duobus fequentibuscap. anigmata proponentur, excuffog.

proculmeru omni,acmarore abiecto, faciliorem ie, hilariorem his euoluen

dis nobis præftes . Poft duorum capitum enigmata , exempla uaria cap. 31.

fubijciemus,in ijs tamen numeris, quiad materiam coniraštifunt, ubietiam

quaftiones nonnullas, que ad fecundas radices ſpectant , accipies . Capiil

demum 32.multiplicesderebusGeometriais queſtiones in meduł afferemus,

Facile aurem anigmatum multitudinem fuftinebit is, cui , quam tandem ob

caufam producantur, conftabit . Neque enim illud ſolum laboramus,ut pro

polite
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tamen en

poſite anobis queſtiones diffoluantur , fed illud præterea turandum nobis eſſe

duximus', ur alias quoque ys fimiles ab alys quocunque tempore diffoluendi

modus intelligatur : quem certè modum ex horum enigmutum folutione qui

mis uel nullo negotio colliger . Quare neque illud omifimus, ut ira enigmata

ömnia , omnes queſtiones ſolutas darėmus, ur studiojus Lector peculiare ia ijs

enodandis Algebre artificiam facile dignofceret . Singulos enim operationes

quali oculis fubiecimus,ne hafitandum foret in fingulis , aur fuperiora pre

cepta fingulis interuallis repetenda . Qua ratio eft , quare Algebram ita

obfcuram , & tenebricofam plerique Autument, ut ad paucas,aut etiam ad fe

rè neminem eius intelligenda vim pertinere confirment. Id enim in ploriſque

eius fcriptoribus defideratum animaduerti , quod mihimaximè curandum

fuit , vtquam aptiffimè omnia proferrentur : Neque , vt monuit olim Lyricus

poeta , laboro breuis efe ,dammodo obfcurus ne fim : Er volens libensq . ver

bofiorisnotam fubireme patiar ,ceteris ut apertiffima per meomnia frant.

Maior tamen ex enigmatum fequentium explicatione voluptasurderiuetur,

prastabit ex, veluti fefe exercendi cauſa ,ad quaffionum normam examinare

perindeaenulla corúm'explicaria hactenus fuiffet allata , interdum etiam nu

meros, con exempla alia , quam ea, quæibi ſubyciuntur, eorum loco fubrogan

do. Atque vi plurima anigmata adfcripfimus , qua omnino, niſi per Alge

bram nequeunt explicari , ita etiam non pauca de industria inſeruiffe volui

mus, que eriam ſine Algebra folui poffe non inficiamur . Placuit

ceteris apponere, non vtalijs artibus fublata vellemus , ſed vt expeditiorem

celeriorem , iucundioremq. ea indagardi Algebre methodum agnoſceremus .

Erenim , quod in alijs fit, vi totidem fermèleges, totidemq. præcepia Iradan

(ur, quot funt enigmata cognofcenda,fongulisq. anigmatibus,non nifi lingua

le ac ſua leges aprentur, diunalex unitantum enigmati expediendo refpona

deat; id longe facilius,aduocata Algebra,dabit effe &tum . Vma enim eademq.

lege, via ,acmethodo vniuerfa ferè femper foluta prastabit , eamg.ncbismo

leftiam eximet , quam multiplex illa regularum varietasnoa afferre non pos

Test : Vi velhac una laude,jicarera (que nec pauce funt,nec lones).defini ,

alijs omnibus Arithmetica regulis Algebra antecellat . Vix enim quastione

oblara ; ipſa esiam ratio eam explicandi in Algebra jefe dat.in conſpectum ;eso

penè ipſa questio viam indicat,qua ipfam , veluridiu infeculi ,tandem affe

quamur. Quod quidem , foregulam falſo demas,nullius omnino est aliarum .

Haberhocigitur Algebra pre ceteris ſingulare,quod multas ipſa fola queſtip

nes fuis legibus ſoluas, dequibus alia vel non laboranas, velfilaborení , nihil

efficiunt : Etquod eas ,quaab alijs quoquealiquando longis ambagibus, eso

velati in tenebris deprehenduntur, ipſa quaſi per compendia , luce clara's

perficiat . Caterum illud te non calabo , ftudiofe Lettor , permulta a nobis af

ferri enigmata , quibusfi alij,atque aly,ſubindenumeri Jupponantur,eorum

haberi folutio non poffit . Non tamen in longum abibis, quin ſentias,folui que

pofint , queg . non poſſint . Ha te ipſa eadem docebit operatio , quam ad aper

riendam questionem adhibere oportebit. Vbi enim aquatio inter duos inaqua.

les omnino inter ſe numeros incidel , eius questionis ſolutio nulla eſſe poterit

Quam nos effe rationem diximus, quare Algebre regula tantopere vniuerfis

elys Arithmetice praceptionibus praſtet . Frequentiſſimum quippe eft , vi by

inſmodi aliqua queftio, que inextricabiles omnino nodos habeat , Algebra.

х imperito
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imperito obijciatur, quam ille per fummum laborem ,fummamq. animi,

corporis contentionem foluere ne quicquam connitetur : repetiso iterum ,

iterumq.ftudio, sempus equèarqueoperam omnem fuam peffum ire imprudēs

parsetur . A quo ceriè procul abeft Algebra ftudiofus , cuiopla operatio , qua

po ſint, que vero non poſſono falui ,questiones indicabut . Quantum igiturhan

eft,quo Algebra studiojus gloriari iure potest, vi ob fermato animo, conftan

119. fententia , propofita questio folw queat, nec ne, nibil baftans ,nec dubia

voce pronunciet ?

AENIGMATA VARIA NVMERORVM

abftractorum per Algebram enucleanda,in qui

bus æquatio inter duos tantum numeros

occurrit : quæ quidem ſimplex æqua

tio dicitur . Cap. XXIX.

N hoc cap . afferemusænigmata , in quibus occur

runtfimplices æquationes: In fequenti vero ænig

mata proponemus, in quibus compofitæ æquatio

nes reperiuntur . Quid porrò fit æquatio fimplex,

quid compofita , ad finem cap . 13. declarauimus .

Hinc igitur exordiamur .

1 .

100 -

i Datum numerum quemcumque diuidere in duaspartes

Je mutuò ſuperantes in dato exceffu quocunque.

Sit numerus 100. diuidendus in duas partes,quaruin exceſſus,vel

differencia ſit 40. Ponaturminor pars I ze. ac proinde maior 100

I ze . Detracta i ze ex 100 ir remanent

I ze 100— 2 ze . vt hic vides . Eritq . inuenta æqua

+ Ize tio inter 100 2 2. & 40. quippe cum dem

pta minore parte ex maiore , relinquidebeant

100 2 ze
40. Additis vtrinque 2 ze . erit æquatio inter

100. & 40 + 2 ze . Et vtrinque ablatis 40.æquario erit inter 60. &

? re. Si ergo ex præſcripto regulæ Algebræ diuidantur 60. per za

inuenietur i re . eſſe 30.atque hæc eft minor pars . Ergomaior erit

70. nimirum 100 30. quæ maior pars etiam habebicur , fi ad mi.

norem 30. adijciarur differentia propofita 40. Vides ergomaiorem

partem 70. ſuperare minorem 30. numero 40. vt propofitum

eft .

Quòd fi ftatuamus, maiorem partem efle ire . & minorem Too

178.Subtrahemus 100-- Iz.ex 0 +12 , vt hic vides . rema

nebunt .
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I re

nebunto. — 100 + 2.2 . hoc eft, 2 ze = 100.

Nam ſubtracta + o . ex + 100. remanent o + ize

100.quod præpoftere politi fint pumeri,ideo Ion

que ex + fiat -- .& c . Hic ergo numerus reli
100 + 2 ze

quus 2 ze 100.æqualis effe deber dato ex

ceffui 40. Additis igicur 100. vtrinque , erit æquatio inter 2 ze . &

140. Et diuifis 140. (vt præcipit regula Algebra ) per 2.fiet i ze.70 .

qux maior pars erit, ac propterea minor30. nimirum 100 - 70 .

SOLVETVR idem hoc ænigmahac alia ratione. Ponatur minor

pars Ize. ideoq. maior 1.2e + 40. ſuperans nimirum ininorem nu

mero 40. Ambæ partes fimul efficiunt 2 ze + 40.qui numerusæqua.

lis debet eſſe dato numero soo. Demptis vtrinque 40. erit æquatio .

inter 2 ze . & 60. Diuiſis ergo 60. per 2. erit i ze.30.minor ſcilicet

pars, ideoq.maior 70. vt prius .

Quod fi maior pars ponatur 1 ze . ideoq. minor I re- 40. vt illa

hanc excedat numero 40. Ambæ partes fimul efficient 2 ze

quæ fummaæqualis eft dato numero 100. Additis 40. vtrinque, erit

æqualitas inter 2.22 . & .140. Diuiſisq. 140. per 2, fiet i ze, 70. pro

maiore parte, ideoq.minor erit 30. vt ſupra .

.

SCH O L IV M.

V

SV interdum wenit, sul numerus aliquis Cofficus, nimirum I re.Nel Diuifio nu

102.uel 1 8. uel6 3.cc. in duas partes diuidendus fit, qua fedaro meriCoflici

numero excedant: enigmate61. manifeAum erit. Que res fine Algebra in duas par

(nam per Algebram uix fieri poteft ) hunc in modum perficietur . Ex dato tes daci ex

numero Coffico detrahatur datusnumerus perfignum semiffis rising.bu- ceſſus .

iusnumeridiminuti eritmixor pars, cui fi per regulam additionis cap.4.tra

diram addatur idem numerusdatus, habebururmaior pars .

Ssi enim i ze diuidenda in duas partes , quatum maiorminorem Superet

20. unitaribus. Deme 20. ex ise . sed ise ,te 10: femiffem refidui i ne

- 20.adde20. faciesgo į ze + 10. ut in formula appoſija nides . Parket

funt re- 10.o ze + 10.quarum hac illam fu

perat numero 20. amba conficiunt i ze . 10

Sit rurfum numerus10 ze .diuidendas in duas pares + 20

tes, quarum differentia 20. Deme20. ex vo ze . Nam

reſidui 10 ze 20. femiffis sze 10. erit minor
i ze to 10

pars : ad quam fi addes 20. facies s + 10. maio

rem partem , quarum huc illam fuperat 20.unitaribus , amba efficiunt

JO zl

Su quoque r 3. dividendusin duas partes,quarum differentia 1so. Deme

150.6 reſidui 13-150. Jemiffis 955 writ minor pars, ad quam fi

7
adycies 150. faciesmaiorem partem + 75. qua fomul faciuns13.0 mm

ior minorem fuperat numero 190.

Sit denique numerus 6 8.dividendus in duas partes , quarum maior mi

norem fuperas 8.unitatibus, Deme8. ** 6 3. Nam refidui638. femif.

X 2

-

fis 3
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Aque

fis : 8 -- 4. erit prima pars : ad quam fi addes 8.fiet'maior pars 38 ++

ita de cateris .

Diuifio nu IMMO bac eadem arte diuidemus propoſitum numerum abfolutum in

meri abfo- duas partes dari exceffus , fine Algebra : Nam fi exceffum datum est propofito

luti in duas numero dorrabemus, erit reliqui xumeri ſemifſis minorpars, ad quam ſi euna

partes dati dem exceffu adyciemns, conficiemus parrem maiorem i wi fi numerus jdoo

excellus, fi- diftribuendus fit in duos, quorum differenria 40. Deme.4o. ex 100. Reliqui

ne Algebra. enim numer 6o.Jemiſſis 30, erit minor pars :ad quam fi addes:40. conflabis

inaiorem partem 7º.

QYOD ſi Coffices numerus diuiden dues ita for per Algebram , non ine

lenientur quidem partesnumeriCoffici, fed pretium radicis reperietur, uel

Lenfi , cuius partes reſpondebunt partibus per Algebram pofitis , questionig.

fatisfacient. Vt fi numerusu7i fecundus for in duasparses , quarum ma.

ior Superet minorem numero 40. Ponatur minor pars 3.(minor ſcilicet nuo

merus, quam femiffis dati numeri 1 % ) eritq. maior pars {3+ 40. fuperans

illam numero 40.qua fimul efficiunt18 + 402 quinumerus equalis debet elle

dato numero 2 % . Dempio 17.utrinque, eritequatio inter 40. do13. Din

hifisq: 40i perii fiet 1 3. 40. doi 7. propoſiti de. qui numerus diuidendus

proponitur . Quoniam igiturminor.pars pofita eft . eritminor pars 20

ſemiffis uidelicet uniuszenfi,cuius pretium inuenimus 40. ideoq .maior pars

erit50. nimirum 53+ go.Kbiuides, 89. 60.60.efficere 80. o maiorem

partem ſuperare minorem dato numero 4o. Sic etiam fi ate. diftribuenda

fint in duas partes , quarum differentiæ 40. inuenietur eodem modoo 20.48.

ideoq . 2 he po Evita. 7.20. ure + 40 erit 60. .

II.

2 Duosnumeros inuenire,quorum exceffus fit datus qui

. :) misnumerus, & corum fumma conficiat quemlibet

datum numerum .

Sit darus exceffus 40. & fumma roo.Hoc ænigma a ſuperiori non

differt . Nam ſamma ioo. diftribuenda eft in duas partes , quaruna

exceffus fét-40..

III.
3. Datum numerum quemlibet in duas partes diuideru ,

o quæ inter ſemultiplicata gignant numerum , qui ad

quadratum minoris partis babeat datam proportionem

quamcunque .

Sit daras numerus 100. diuidendus in duas partes, vtnumerus ex

vna in alteram genitus ad quadratum minoris partis proportionem

habeat decuplam . Ponaturminorpars i ze . ideoq. maior 100 -

ire . Ex vna in alteram procreáturnumerus.1902 13: qui de:

cuplus effe debetad quadratum partis minoris,nimirum ad 1 3. hoc

eſt , æqualis 1a 7. Eft ergo æqualitas inter 209218. & 1o 3

Et
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I ze

Et addito 13. vtrinque , inter rooze. & 11.

3. Diuiſis ergo 100. per 11. iuxta tenorem re

gulæ , prodibit 1' ze : 9.4 . pro minore parte : trze

( quia numeri Coffici ſunt collaterales : ) qua
I %

ablata ex 100. reliqua erit maior pars 90 .

Hæ partes; nimirum : & 2009. inter le multiplicatæ faciunt

100% hoceſt,826 1.quinumerus decuplus eft ad quadratum

minoris partis, videlicet ad iii .hoc eft , ad 82 ili vt perſpi

cuum eſt .

100'ze

SC H O L 1 v M.

Shabere

CIENDVM autem eff , duas partes numeri datiinuentus, eandem

habere proportionem , quam produétus numerus ex earum multiplications

habet ad quadratü minoris partis. Ita vides partes inuenias 9169011.

wel '4.0 -20 °. habere proportionem decuplam , quemadmodum produse

& usnumerus 826 tad ir izi. quadrară minoris partis, fiue.1000.00

ad 100 ... Cuius rei ratio est ,quod eadem parsminor multipliceret.Seipa

fam , uifuum quadratum efficiat, & maiorem partem , utprodu&tum numeri

gignat . Hinc enim fit,ui producti eandem proportionem habeant , quam a 17.ſeptimi

numerimulnplicati .

· Itaqueænigma hoc ita proponi poffet ,

Datum numerum in duos partiriin data proportione ,

qui inter ſe multiplicati gignantnumerum , qui ad qua

dratum minoris numeri proportionem babeat eandem

datam .

Sit enim datusnumerus 100. diuidendus in duos habentes quadruplam

proportionem ,ita ut numerus ex eorum multiplicatione procreatushabeai quo

que ad quadratum minoris proportioně quadruplam , Ponatur minor numerus

ize maior 4 ze . ut nimirum habeant proportionem quadruplam . Et quia

duo hinumeri faciunt s ze. erit equatio inter sze. 100.Diuiſis ergo ioo.

pers.fiet i se 20.minor ſcilicetnumerus. Maior ergo erit 8o. cum pofirus

fit 4 re. Vides ergonumerum 1600, productum ex 20. in 80. quadruplum

effe quadrati400.ex minore 20. deſcripri . Item maiorem 80. ad minorsm

20. quadruplam quoque habereproportionem .

4 Duos numeros inuenire , qui inter fe multiplicatipro- IIII.

ducant numerum , qui ad quadratum minoris na

meri proportionem babeat datam : fimul vero additi

conficiant. fummam propofitam quamcunque, 6

Sit ſumoma propofita 100.6 numerus ex unonumera inuento inalterius

procrea
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procreatus fit d cuplusad quadratum minoris numeri , Hoc etiam enigma :

ſuperiori non differt. Nam ſumma 100. diuidenda est in duaspartes ,que

inter ſe maltiplicate producant numerum in proportionedecupla ad quadra

Tum numeri minoris.

V.
5 Duos numeros inuenire in data proportione,quorum ma

ior fi ſubtrabatur a datonumero da minor a minore

alio dato numero,reliquiduo fiantduonumeriaqua

los : quando id fieri poteft .

Sintinueniendiduo numeri in proportione tripla , quorum ma

iora detracto ex 30. & minore ex 16. reliqui fiantduo numeri z

quales . Debent autem duo propoſitinumeri habere proportionem

minorem proportione data . Vt in noftro exemplo minor eft pro

portio 30. ad 15.quam eripla .

Ponaturminor i ze .ideoq.maior 3 me. triplo maior . Si 3 ze de

matur ex 30. remanent 30 - 32. Et fi i ze dematur ex 16. rema

nent 16 Ize . Eft ergo inuenta æquatio inter 30–32 . & 16 —

Ize. Addantur verinque 3 ze. eritq .æquatio inter

3o. & 16+ 2z . propterea quod +3 r . additæ + 3 se

ad - Ire . faciant + ż ze . Et ablatis 16.vtrinque,

erit æqualitas inter 14. & 2ne . Diuifisq. 14. per

+ 2 ze

2. prodibit 12.7. pro minore numero .Maior er

go erit 21. triplo maior. Perſpicuum autem eft , fi 21. ex 30. & 7.

ex 16.detrahantur, vtrobique relinqui 9 .

I se

VI.
6 Duos numeros in proportione data inuenire, ita utma

iore addito ad datum numerum , minore ad alium

datum minorem , vel ad eundem , efficiantur duonu

meri in proportione quacunque data , quando id fieri

potest .

GITTI

* Sint inueniendi dno numeri in proportione quintupla , quorum

maiore addito ad 6. & minore ad 4. efficiantur duo numeri in pro

portione tripla . Ponaturminornumerus 1 % . & maior 5 ze . quin

tuplo maior . Ex s re . & 6. fiunt 5 ze +6. Et ex i ze . & 4. fiunt i

z + 4. Eruntq. 5 mei+ 6. in tripla proportione ad I ze + 4. hoc

eft , fi triplicentur 1 ze + 4. æquatio fiet inter s ze +6. & 3 ne +

* L. Et ablatis z re: vtrinque, inter 2.2e + 6. & 12. Et rurſum abla

tis vtrinque 6. inter 2 ze. & 6 . Diuiſis ergo 6. per 2.proueniet ize .

3. pro minorenumero, & 15. pro maiore , quintuplus illius . Iam

diaddantur 15.ad 6. & 3 . ad 4. fiunt 21. & 7.in tripla proportione.

Si compofitus numerus s ze + 6.ad o ze + 4.debeat haberepro

portionem quadruplam , eritæqualitas inters ze + 6. & 42 + 16 .

Et
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Etablatis 4 ze . vtrinque, inter I ze + 6. & 16. Et rurfum ablatis 6 .

vtrinque, inter i ze. & 1o . Diuiſisq . 1o . per 1. fier 1 ze . 10. minor

ſcilicetnumerus, ideoq. maior 50. illius videlicet quintuplusţi

Quod fi so. addantur ad 6. & 10. ad 4. fientnumeri 56. & 14. in

proportione quadrupla .

Et fi compofitusnumerus & re + 6. ad i net 4. habere debeat

proportionem duplam , erit æquatio inter s ze +6. & 2 ve + 8. Et

ablaris 2 z . vtrinque, inter 3 ze + 6. & 8. Et ablatis 6. vtrinque ;

inter 3 re & 2. Diuifis autem 2. per 3. fiet i ze ; minor ſcilicet

numerus, & maior . illius quintuplus . Et fi addantur ad 6.

id eft,ad 4. & .ad 4. id eft, ad 4.fientduo numeri 4.& 4 .

habentes proportionem duplam .

SED tam maior s ze. quam minor I re .additus ad 6. efficere de

beant duosnumeros in proportione tripla . Inuenieturæquatio in

ter s ze + 6. & 3 ze + 18. & ablatis 3 te . vtrinque, inter a ze + 6 .

& 18. Et rurfum ablatis 6. vtrobique , inter 2. ze . & 12. Diuifis era

go 12. per 2. fiet i ze . 6.minornumerus :maior autem erit 30. Si

igitur vterque addatur ad 6. fient numeri 12. & 36. habentes pro

portionem triplam .

QVOD fi quis velit , compofitum numerum sze + 6. ad 1 ze +

4. habere proportionem etiam quintuplam , velmaiorem , aut fer

quialteram , euadet ænigma inexplicabile, feu impoffibile : quia in

cidemus in æquationem impoffibilem . Vtfiproportio interszet

6. & 1 ze + 4.debeat effe quintupla, vel ſextupla , eritæquatio in

ter s ze + 6. & sze + 20. Vel inters ze + 6. & 6 zet24. quarum

vtraque impoffibilis eft .

Atſiproportio inter s re + 6. & 12e + 4. debeat eſſe ſeſquial:

cera, eritæquatio inter 5.2 + 6. & : į ze + 6.quæ etiam impoſti

bilis eft . Vbi clare perſpicis, ex ipfa regula Algebræ cognoſci por

ſe , num ænigma propoſitum foluipoffit , necne . id quod cap. 14 .

pluribus verbis docuimus.

7 Numerum inuenire,quiadditus ad quofuis duos nu

meros datos , faciat duosnumeros in quacunque pro

portione, que minor fit proportione duorum núme

rorum propofitorum .

Sit inueniendusnumerus, quiadditus ad 100. & 20. faciatduos

numerosin proportione tripla . Ponatur numerus quæſitus sre.

Fient ergo numeri 1 ze + 100. & 12 + 20. qui debent habere

proportionem triplam . Igituræquatio erit inter 1 ze + roo. & 3

se + 60. Ablata i ze vtrinque, remanebitæquatio inter 100. & zze

+ 60. Et rurſum dempris 6o. vtrinque , inter 4o. & zz . Diuifis

autem 40. per a , fier i ze . 20. numerus quæſitus. Numeri ergo có

pofiti erunt 120. & 40. in proportione tripla

DEBET autem proportio nominata mínor elle proportione in

ter

VII.
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cer dacos duosnumeros, vt in noſtro exemplo,minor, quam quin

tupla . Alias occurret nobis æquatio impoffibilis . Ratio huiulce

rei eſt, quod addito vno eodemq.numero ad duosinæquales, com

poſiti minorem habeant proportioncm , quam duo illi inæquales .

Sint namque duo numeri inæquales AB,maior, & CD ,minor ;

quibus addatur idem numerus, vel duo

B .... E æquales BE , DF. Dico minorem eſſe

C ...i..D . F proportionem AE , ad CF, quam AB ,

ad CD . Quoniam enim ( vt ad defin .

20. lib.7. Eucl. declarauimus)maior eft proportio maiorisnumeri

a ſchol. 22. AE, ad BE, quam minoris CF, ad eundem BE, vel ad DF : a erit per

ſeptimi. conuerſionem rationis,minor proporcio AE, ad AB , quam CF, ad

CD : Et permutando,minorAE ,ad CF,quam AB,ad C D. quod eſt

propoſitume.

Ijfdem pofitis fit , dara proportio ſuper bipartiens quintas . Nu

meri compofiti funt 1:met 109. & 12e + 20. qui debent habere

proportionem fuper biparcientem quintas. Si ergo i ze + 20,mul

tiplicecur per i denominatorem proportionis ſuper bipartientis

quintas , id eft , per . fiet numerus ze+ + º . qui æqualis erit nu

mero 13 + 100, Hæcæquatio permultiplicationem in crucem , vt

hic vides,reducitur ad æqua.

7 ze to 140 5 ze t soo tionem inter 7 ze +140. &

sze + 500. Et ablatis 140,
ze + 140 Iné + 100

vtrinque, erit æquatio inter

772. & 5ze + 360. Et rur:

ſus ablatis 5 ze vtrinque in

tér 2 ze : & 360. Diuiſis ergo 360, per 2. fiet i re. 180.numerus

quæſitus. Hic enim cum 100. & 20. facier numeros 280. & 2001

qui habent proportionem fuperbipartientem quintas . Appoſui hoc

alterum exemplum , vt videas, quo pacto æquationes interminutias

fint reducendæ , quod ad finem cap. 1o. docui .

ܟ

VIII. 8 Numerum inuenire, qui ablatusex quibuslibet duobus

numeris datis relinquat duos numeros in quacunque

proportione,quæmaior fit proportione duorum nume

rorum propoſitorum .

Sic inueniendusnumerus , qui ablatus ex 100. & 50. relinquat

duos numerosin proportione feptupla .Ponatur quæſitus numerus

2. Erunt ergo duo numeri reliqui 100 Ize . & 50 - Iz .

eritq. proportio illius ad hunc feptupla . Quare æquatio erit inter

100 – 12. & 350 – 72. Additaq. Ize . ytrin

que , erit æquatio inter 109. & 350 — 6.propte + ize

rea quod tize . & - 7.2. faciunt — 62. vt hic 7 ze

cernis . Et rurſum additis vtrinque 6.2 . erit æqua

litas inter 100+ 68. & 350. Et ablatis vtrinque

1oo. in

6 ze
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E

soo. inter 6 re. & 250.Diuiſis crgo 250. per 6. eritTr . 11 nu

merus quæficus . Reliqui ergo numeri erunt 58.& 8.qui pro

portionem habent feptuplam ...

DEBET autem proportio data effemaior proportione, quam da

ei duo numeri habent,vt in propofito exemplo maior, quam duplaa

Alias-incidemus in æquationem impoffibilem . Cuius rei ratio eft,

quod ablato vno eodemq. numero ex duobus inæqualibus , reliqui

numeri habeant proportionem maiorem , quam duo illi inæquales.

Sint enim inæquales duo numeri AB , maior , & CD ,minor , a

quibus auferatur idem numerus , vel
duo xquales EB , ED : Dico maiorem A

efle proportionem AE , ad CF , quam C . , . , .... D

AB , ad'cs . Quoniam enim ( vt ex

defin ,20. lib.7 . Eucl. deduximus , maior eſt proportio maioris nu

meri AB, ad EB, quam minoris CD, ad eundem LB,velad FD ;'erit a ſchol. 22,

quoque permutandomaior proportio AB,ad CD ,quam EB ,ad FD ; ſeptimi,

nimirum totius ad totum , quam ablatiad ablatum : erit quoque

maior proportio reliqui At , ad reliquum CF, quam torjus AB, 2d

totum CD , quod eſt propofitum ,

C'7.110 ", 1.1

:9 Propofitum numerum in duas numeros babentes datam IL .

S proportionem diftribucre.

Sit numerus ioo.diuidendusin duos in proportione decupla

Ponatur minor pars i ze.Eritq.maior 10 se .,decuplo videlicetma

jor . Ergo ſummaharum partium 11 re . & qualis erit 100. Diuiſis

igitur 100: per 11. fit rze. 9 1.minor numerus , quo ablato ci

100. remanet maior,numerus 90 H.qui illius deçupius eft .

Alicer. Poſita i ne . pro minore parte, erit inaior pars 100 - ize .

quæ illius decupla effe debet. Igitur 10 re. æquáles erùnt 100

Sise . Additag: vtrinque, erit æquatio inter in ze & 100.vt

ſupra . Quòd fi ftatuasmaiorem partem efle i re . erit minor 100

in qua decuplata , eritæqualitas inter I re . & 1.000 - 10 % .

Additisq. 10 ze vtrinque,æquatio erit inter 11.22 . & 1000. Diuis,

fis ergo 1000. per 11. fiet ize.90 pro maiore parte , qua ab

lata ex 100, erit minor pars 9 i yt prius ,

10 Propofitum numerum in duas partes feçare , utmajor x

ad minorem babeat datam
eat datam proportionem , & inſuper

contineat, datum quemcunquenumerun

Sit numerus 100. fecandus in duas partes , quarum maiormi->

noris fit tripla, & inſuper contineat 20. vnitates . Ponaturle pro

minore parte . Maior ergo erit 3. ze + : 0 . Sunimaq. 4.2 + 20.

zqualis effe debet 100. Ablaris 20.i ytrinque, erit æqualitas inter.

Y 4 zee
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æquutio inter alitem 30. Ablatisq .

4 7. & Bo. Diuifisq. 3o. per 4. fiet I me . 20. pro minore parte.qas

dempta ex 100. reliqua crit maior pars ; 8o. quæ triplum numeri

20. continet, nimirum 6o. & infuper :0 . 1

- s'Aliter . Pofita i ne . pro'minore parte , erit maior TOD i ne a

qua fi detrahantur zo. debet reliquusnumerus 80 Izentriplus

effeminoris Time. hoc eft æquatio effe debet inter 3 ze . & 80-120

Additaq, 1 e . vtrinque , æqualitas erit inter 42. & 80. Igitup

vt ſupra , erit i re. 20.minor pars, & maior 80.

XI. 11 Duosnumerosinuenire, qnorum exceſſusdatusft,

ú ... proportio data .

Sit dacus'exceffus 26. & dara proportio quintupla . Ponaturmi.

nornumertis i sé . Erit maiorsie.nimirum illius quintuplus. Ex .

ceſſus eorum eft 4 20. Eft ergo æquatio inter 4 je . & 20. Diuiſisq.

20. per 4. fiet 1.20.5.pro minorenumero. Maior autem erit 25.

qui ipfius 5. quintuplus'eft, eundemq. excedit numero 20.

SINT rurſus inueniendiduo numeri in proportione ſupertripat:

tiente feptimas,quorum exceffus fit : 1. Ponantur duo numeri 7 ze.

tone in proportione fupertripartiente feptimas . Horum differee

cia 3 ze æqualis eſſe debet numero 21.Diuiſis ergo :1 per 3.fiet 1 ze

7. Igitur 7 ze . crunt49. & 10 ze facient 70. Eft autem differentia

& 49.datus numerus : 1, habentq . proporcionem ſuper

tripartientem feptimas .

XII. 12 Datum numerum in duos numeros partiri, ita vt pars.

aliquota vnius data cum parte alia'aliquota alterius

data faciat datum quemuis numerum , qui pofitus

-2.0 . Sit inter pactes nominatasdati numeri diuidendi,

Sit humerus 100. diuidendus'in duo's , ita vt ; pribriscom

pofteriotis efficiat 30. qui numerus poſitus eſt inter & dati

numeri 100.nimirum inter 33.& 20. hoc eft ,mirorcit , quam

33 1. & maior, quam 20. Ponatur primusnumerus I se : ideoq. fe

cundus 100 -ize . Tertia pars primieftir . & quinta fecundi

10 me : qnæ partes fimul conficiunt 2012. quia vtadda

rur íze ad5 1. fit, ſubtraction proper diuerfa ſigna , Eritq,

ze . & 10. Diuilis
78:75. pro primo

numero : atque idcirco ſecundus erit 25. nimirum 100 - 12e

Conftat autem , tertiam partein prioris, nimiruin 25. cum quinas

parte poſterioris, hoc eſt, cum s. efficere 30.

Aliter , vt vitentur fractioncs . Ponatnr tertia pars primi, rne.

ideoq. cotus primus 3 v . Igitur fecundierit 30 ogé veci

primi,

incer 7o

. ! '. ' 121

09

per i proue
niet

vering
ue
,inter
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.

effice
re debea

nt
100: Addit

is
ergo 44. vtrin

que
, fiet

primi, id eft , cum i se. conficere poffit 30. ideoq. rotusſecundus

orit 150 - sze. qui cum primo,hoc eft, cum 3 ze. facere debet 1000

Fit autem ex ipfis 150—2 re . Igituræquatio erit inter 150 - 22 .

& 100. Additisg . vtrinque z ne . inter 150. & 100-42 ne. Ablatisq.

100 : vtrinque incer 5o . & 2 ze. Diuifis ergo 50. per 2. fiet i ze. 25.

Et quia primuspofitus fuit 3 ze erit primus 75. atque idcirco few

cundus is . quemadmodum prius..

X QVOD fi quis poſceret numerum 33 velmaiorem ,aut 2o.vet

minorem ,quem partesnominatx efficere debeant,occurreretæqua

tio impoffibilis, vt experiri poteris . )

13 Datum numerum in duos partini, ita vt prioris pars XIII.

Rät , aliquota data excedataliam partem aliquotam po

-1.5 Heriorisdatam numero quouis , quiminor fit parte

goog aliqàota totius numero propofiti, ejufdem nominis

cum parte aliquota prioris numeria

Sit diuidendusnumerus 109.in duos, ita yt prioris pars quinta

excedat quartam partem pofterioris , numero 11. qui minor eft ,

quinta parte diuidendi numeri 100. Ponatur prior numerus ize .

ideoq. pofterior 100-12 . Pats quinta prioris , e excedere de

bec quartam partem pofterioris , nimirum 29 -time.numero it.

hóc eft, æquštio eſſe deber interre . & 3528 11:'Addita's

ve vtrinquè, erit zequalitas interze . & 35 + 11. liue 36. Die

uilis ergo 36.per 100 inuenietur'ı sē. 80. propriore numero.Ergo

pofteriorferit 1o . Et prioris , nimirum is , fuperat quartam pare

tem pofterioris, videlicet si numero 11: * 21 *n .

Aliter fine fractionibus Ponatur prioris numeri rje , ideoq.

còbus prior 5 ze. Pofterioris ergo . erit i se = 11. vt i ze ſuperet

13-11.numero 11. totusq.pofterior numerus erit4 ze = 44.Eric

igituræquabitas intet 9 22-344. & roo: quod ambo numeris me . &

æquatio interne. & 144. Diuifisq . 144 për 9. reperjetur i ze 16.

Et quia priornumeruspofitus fuit sze . erit numerusprior 80. ac

Proinde poſterior 20. Er quiņa pars prioris ,nimirum 16. fuperac»

signartam partem pofterioris-numero IV...

OVOD fi exceffus quintæ partis prioris numeri fupra quartam

pofterioris proponeretur : o, nimirum . numeri 100. diuidendi,

velmajor , quam 20. res non ſuccederet: quia incideremus in abai

furdum aliquod . Nam fi excelfus debeateſte 20/ reperies numé

rum priorein elle 100.ideoq.pofteriorem ó, quod abſurdú eft, & c.

14 Numerum inuenire,a qua fi auferantur duq datinu . XIIII.

meri;refiduum minoris ad majoris refiduum datam

.), " habeat proportionem . 031.3.

Y 2 Sint
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Sine a quæſito numero auferendinumeri100. & 30 , ita vt refiduü

minoris ad refiduum maioris proportionem habeattriplam ,.Pona

turnumerus quæfitus 1 22. Eruptg . reſidui i ze 100. & 12-30,

Deber ergo proportio effe tripla 1 z 30. adir 7100 , hoc eft,

æquat:o debet eſſe inter 2-30. & 32-300. Additis 30. ytrin

que , erit æquatio inter i ze . & 32 270. Et rurfum additi 290

vtrinque , inter i ret270. & 32. & ablata 1 e . vtrinque , inter

279. & 2.4 : Diuilis ergo 270. per 2. emerget 12.535. numerus

quæfitus , Nam fubtrahantur 100. & 30. reliqui fiunt 356 & 105.

Ác io5. ad 35. triplam proportionem habent.

XV.
15. Dutis duobus numeris, alium inuenire , qxo addito ad

minorem , do detracto a maiore; fummaad refidui ,

vel refiduum ad fummam habeat proportionem da

tam minorem ea , quam numeridati habent. Item

quo addito ad maiorem , detracto ex minoro ;ſum

ma ad refiduum proportionem habeat datam maiorë

ea, que inter datos numeros inuenitur .

Sint dati duo numeri 20. & 109. inueniendusq. fit primo nume

rus , quo addito ad 20, & fubtracto a 20o, ſummaad refiduum bat

beat proportionem quadruplam , quæ minoreft , quam quintupla ,

quam habent 10o.ad ? 0, Ponatur ille numerus i ne . eritq.fumma

iret.29. & Fehduum 190-71 e.Vtigitur fumma illa huius refidui

fit quadrupla ; erit xğu:aio intervietta 400-4 % . Ef additis

4 2.verinque, inters zet20; & 490.Etablaris 20. ytrinque, intes

sze. & 380, Diuifis igicur 380. per 5 , fiet u ze . 76, numerus quæfi

tus. qui additus ad 20. facit 96. & detractus ex 100. religquit 14

Perſpicuum autem eft, quadruplam proportionem eſſe 96.40 2423

Sit deinde xnueniendus numerus , quo addito ad 20. & fubtracto

a 100, reſíduum ad fummam habeat proportionem quadruplamu ;

Ponatur numcrus ille i ze. eritq. vt prius, fumma iz 20. & re

fiduum 100 - 12€. Veigitur refiduum iftud illius fumma fit qua

druplý ; erit æquatio inter 4 € + 80. & 100 – 12. & addita i ze

vtrinque. inter s ret80. & 100, ktablatis 8o. vtrinque , inter 5 % .

& 20. Diuiſis ergo 10. per 5. fiet-1 ne. 4. numerus quæſicus . Hic

cnim additus ad :0 . facit 24. Et ablatus ex 100, relinquit 96. qui

numerus numeri 24. quadruplus eft .

Sit denique inueniendusnumerus,gyo addito ad 100. & dempio

ex 20.fumina illa ad hoc refiduum proportionem habeat leptuplar

quæ maior eſt , quam quintupla interino. & 20. Ponaturille nu

merus i re . Fietg. ſumma i zet 100. & refiduum 2017. Ve

igitur ſumma illa ſit feptupla huius refidui; erit aqualitas inter

194100. & 140-75 . Eradditis 7 re. vtrinque, inter 870+ 100.

& 140. Et ablatis 100. ytrinque,inter & ze & 40. Digilis igitur 40 .

per
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per 8. fiet12e.si numerus quæfitus . Hic enim additus ad 100, facie

105. detractus autem ex 20. selinquit 15. Habentq . 105.ad 15.pro .

porrionem feptuplam .

$ i proportio data in vltimo exemplo effet quadrupla , minor vis

delicet proportione inter 100. & 20. incideremus in æquationem

impoflibilem . quod experiri licebit .

XVI.

16 Datis duobusnumeris,alium inuenire,ad quem fi ad

jciatur alter datorum , & ab eodem alter detraha

tur ; fumma ad refiduum proportionem habeat

datam .

Daci numeri fint 100. & 20. inueniendusq. primo fit numerus ,

ad
quem fi addantur 100. & ab eodem tollantur ao, fummailla fit

reſidui huius tripla . Ponatur numerus ille 1.2e. Fietq, funma 1.

7100. & refiduum 12-20.Vtigitur fumma illa ſithuius reſidui

tripla ; erit æquatio inter i ze + 100. & 32—60. Er additis verin

que 60. inter 1 ze + 160. & 32.Et ablata i ze vtrinque, inter 160 .

& 2 ze . Diuiliş ergo 160. per 3. reperietur 1.2.,80, numerusqux

licus. Nam li ei addes 100. facies i8o. & li demas 10. remanent60,

Eftq . tripla proportio 139, ad60,

Şis deinde inueniendus
snumerus, adquem fi addantur 20, & ab

eodem deducantur 100. ſumma illa reſiduihuius fit tripla. Ponatur

ille numerus i ze. Fiet fumma i ze + 29. & reſiduum 13-100. V

ergo Illä huius fit priplasçritæquatio inter 1 ze + 20.& 37€ 7300,

Etadditis 300. Vtrinque , inter 1 2ė + 320. & 3zę. Et ablata 1 de

yeringue, inter 320, & 27.Diuiſis igitur 320. per 2.fiet 1 2.160,

Bumerus quæſitus . Nam ſi ei addes.20. conficies 280. & ſi demes

jco . relinques 60. Eltq. inter186. & 60. proportio ipla .

0 ?
3

17 Proppofitum numerum in duosdividerebis, ita utmida XVII.

iar numerus prima diuifionis ad minorem fecundo

Indiaifionisbabeatdatam proportionem : Item maion

::: .- fecundæ diuifionis ad minorem prima diuifionis, das

fam quoque babeat proportionem quamcunque :

Propofitusnumerus 100. diuidendus fit bis in duos numeros, ita

vt maior primæ diuifionis ad minorem fecundæ diuifionis habeat

proportionem triplam ;maior vero ſecundæ diuifionis adminorem

prima diuifionis proportionem decuplam . Ponatur maior pars pri

mæ diuifionis 3 ze . ideoq.minor 100 — 32.Erit ergo minor pars

fecundæ diuifionis i ze . Eft enim tripla proportio 3 z . ad 1 se

ideog.maior pars fecundæ diuifionis erit 100 - ize. Vt autem 100

Izl .
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Sint a quæfito numeroauferendi numeri 100. & 30, ita vt refiduu

minoris ad reſiduum maioris proportionem habeat triplam , Pona

tur numerus quæſitus i ze . Erupiq. reſidui i se = 100. & 12230;

Debet ergo proportio efle tripla130. ad 17e 771004hoc eft ,

æquat:o debet eſſe inter i pe = 30. & 32-300. Additis 30. verin.

que , eric æquatio inter i2. & 32. 270. Et furſum addicior290,

vtrinque , inter 1 ze + 270. & 32. & ablaca 1 jeo vtrinque , incer

279. & 2.26 . Diųiſis ergo 270. -per 2. emerget 122.35 . Numerus

quæfitus , Nam ji ſubtrahantur 100. & 30. reliqui fiunt 35. & 105

Ác io5. ad 35. triplam proportionem habent . ::

XV. ,
15 Datis duobusnumeris, alium inuenire , qro addito ad

minorem , do detracto a maiore; fumma ad refiduü ,

velrefiduum ad fummam habeat proportionem da

tam minorem ea , quam numeridati habent. Item

quo addito admaiorem do detracto ex minora ;ſum

maad refiduum proportionem habeat datam maiori

ea, quæ inter datos numeros inuenitur .

Sint dari duo numeri : 0 . & .199.jpyeniendusq. fit peimo nume,

rus , quo addito ad 20s & fubtractoza ,1,00 , ſummaad refiduum ,har

beat proportionem quadruplam , quæ minoreſt , quam quintupla .

quam habent 100.2d 20. Ponarurille numerus ! 70. eritq . fumma

12 +.29. & rehrhum 190.-21.24. Vt igitur fumma illa huiys refidhi

fit quadrupla ; erit ægiatio inter 1.2e72 & 408-4 . bi additis

4 r . verinque, inters ze + 20 & 492 , Et ablaris:20. ytrinque, inter

5.2 . & 380 Diuifis igicur 380. per 5, fiet e ze . 76, numerus quxli

tus . quiadditusad 20. Façit 96. & detractus ex 100. relinquit 249

Perſpicuum autem eft, quadruplim proportionem efle 96. ad 2471

: Sit deindexmieniendus numerus , quo addito ad 20. & fubtracto

a 100, reſiduum ad fummam habeat proportionem quadruplami

Ponatur numerus ille 13e. eritq . vt prius, fumma 1 : 20. & rer

fiduum 100 m . Veigiturrefiduum iftud illiusfumma fit qua

druplý ; exit æquario inter 4 ze 7,80 . & 100-12 ; & addiga ize:

vtrinque. inter s ze + 80. & 100, btablatis 80.vtrinque, liter 5.3 .

& 20. Diuifis ergo 10. per 5. fiet 1 ne. 4. numerus quæſicus . Hic

cnim additus ad 20, facit 24. Et ablatus ex 100, relinquit 96. qui

numerus numeri 24. quadruplus eſt .

Sit denique inueniendus numerus,quo addito ad 100. & dempra

cx 20. lumina illa ad hoc refiduum proportionem habeat leptuplax

quæ maioreft , quam quintupla inter 100. & 20. Ponatur ille nu

dodh merus i ze . Fietq. fumma 1.zet 100. & reſiduum 20- 176. Ve

igitur fumma illa fit ſeptupla huius refidui; erit aqualitas inter

imet100. & 140-77e . Er additis 7 re . vtrinque,inter 8 re + 100.

& 140. Et ablatis 100. ytrinque inter 8 re. & 40. Diuilis igitur 40 .

per
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per 8.fiet 1.re. Sa numerus quæfitus . Hic enim additus ad 100, facit

105.detractus autem ex 20. selinquit is.Habentq. 105.ad 15.pro

portiopem feptuplam .

şiproportio data in vltimo exemplo effet quadrupla ,minor vi

delicetproportione inter 100. & 20.incidercmus in æquacionem

impoffibilem . quod experiri licebit .

XVI.

16. Datisduobus numeris,alium inuenire,ad quem fi ad

jciatur alter datorum , & ab eodem alter detraha

tur ; fumma ad refiduum proportionem babeat

datam .

Dati numeri fint 100. & 20. inueniendusz. primo fic numerus ,

ad quem fi addantur 100. & ab eodem tollantur 20, fumma illa fit

reſidui huius tripla . Ponatur numerus ille 1.2e. Fiecq. ſunima 1 ze

+ 100. & refiduum ize - 20 .Vt igitur ſummailla fit huius reſidui

tripla ; erit æquatio inter i ze + 100. & 322—60. Et addicis vtrin

que60.inter i ze + 160. & 3 se . Et ablata i ze vtrinque, inter 160.

& 2 ze. Diuiſis ergo 160. per 3. reperietur 1,22 .,80, numerus quz

ficus . Nam fi eiaddes 100. facies i8o. & fi demas 10.remment 60,

Eftq. tripla proportio iS9, ad60,

Sic deinde inuenicndus numerus , ad quem fi addantur 20, & ab

eodem deducantur 100.ſummailla refiduihuius fit tripla. Ponatur

ille numerus i ze. Fiet fumma i ze + 20. & refiduum im - 100. V $

crgo illa huius fit tripla ; çrit æquatio interipe + 20.& 33-300,

Et additis 300. Verinque , interié + 320. & 3 rea Et ablata i ne

ytringue, inter 3 20 , & 22 . Diuiſis igitur 320. per 2.fiet 12.160 ,

numerus quæfitus. Nam fi ei addes 20. conficies 180. & fi demes

100. relinques 60. Eftq. inter 186. & 60.proportio tripla .

0 ?

T7 Propofitum numerum in duosdividert bis, ita utmi. XVII.

ior numerus prima diuifionis ad minorem fecundo

7. diaifionis babeat datam proportionem : Item maior

4.5 ſecunde diuifionisad minorem prima diuifionis, dan

fam quoquebabeatproportionem quamcunque:

Propofitusnumerus 100. diuidendus fic bis in duosnumeros, ita

vtmaiorprimæ diuifionis ad minorem fecundæ diuifionis habeat

proportionem triplam ;maior vero fecundæ diuifionis ad minorem

prima diuiſionis proportionem decuplam . Ponaturmaior pars pri

mx diuifionis 3 re. ideoq.minor 100 — 32.Erit ergominor pars

fecundæ diuifionis i re. Eft enim tripla proportio z ze . ad 1 ze

ideog.maior pars ſecunda diuifionis erit 100 - ize. Vt autem 100

= 128 .
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rze.habeant ad 100322.proporcionem decuplam ,neceffe eft

æquationé effe inter 100 - re. & 1000-30 ze.Igitur addicis 30 de

vtrinque , eritæquatio inter 100 + 292. & 1000. Ablatisq. 100,

Ytrinque, erit æqualitas inter 29 28. & 900. Diuiſis igitur 900. per

29. deprehenderur re .31.Et quiamaior pars prima diuifionis

pofita fuit 3 ze . erit ipfa pars maior 93 is.

ac proindeminor 6.16. Rurſus quia minor 93 + 31

pars ſecundæ diuifionis pofita fuit 1 pe.

erit ipfà parsminor. 31.ideoq. 'maior

68.Eftq . numerus93 ...ad 31 7.tri

plus : Et 68 11. ad 5 1.decuplus .

688

XVIII. 18 Datum numerum in duos diuidere ter , ita ut maior

pars prima diuifionis ad minorem fecunda datam

babeat proportionem : Item maior ſecunda diuifionis

ad minorem tertiæ : Acdenique maior tertia diui

fionis adminorem prima .

100
ize

Datusnumerus 100, ſit ter diuidendus in duos , ita vtmaior pri

mæ diuiſlonis ad minorem fecundæ proporcionem habeat triplam ;

Maior autem fecundæ diuifionis ad minorem certiæ , proportionem

duplam : Acdeniquemaior tertiæ diuifionis ad minorem primæ ,

Proportioné qua

druplam . Ponatur 3 ze Ize 50+ se

maior pars primæ 3 ze 100 Ize so

diuifionis 3 ze .

ideoq.minor 100 — 3 me . Erit ergo minorpars fecundæ diuifionis

ire . quippe cum tripla fit proportio 3.z.ad 1 ze ideoq.maior pars

fecundæ diuifionis erit 100 —ine . quæ vt dupla fitminoris partis

diuiſionis tertiæ , erit minor pars tertiæ diuiſionis 50 - ze , atque

idcircomaior so tire.Vt autem 50+ z.ad 100 - zv . mino

rem partem primæ diuiſionis proportionem habeat quadruplam ,

erit æquatio inter so + 12 . & 400–122 . Additisq . 12 ze . vtrin

que , aqualitas erit inter so +12 r . & 400.Etablatis vtrinque

50. inter 12 2. & 350. Diuifis igitur 350.per 12 fiet i re . 28.

Maior ergo pars primæ diuiſionis , quæ fuit poſita 3 2.erit 84. &

minor 16. Atminor pars ſecundæ diuifio

84 28 64 . nis, quam pofuimus ize . erit 28. ac maior

78 72. Deniqueminor pars tertiæ diuifionis ,

quæ pofita eft so íze . erit 36. & maior

64. qui numeri ſatisfaciuntænigmati propoſito . quod experiri poc

36 ' pri

!!
!

teris .

XIX .
? 9 Duos nnmeros inuenire, qui inter femultiplicati pran

creens
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Greentnumerum in data proportione ad corum fum

mami

1!!".

Sit productus ex multiplicatione ad fummam triplus. Ponatur

vnusnumerus i re alter vero quicunque numerusmaior denomi

natore proportionis , v.g. 20.maior quam 3. Alias res non ſucces

det . Ex i je . in 20. fiunt 20 re . Et fummaex 1 ze & 20. collecta eſt

1 2 + 20 . Vt ergo ille productus ad hanc fummam habeat propor

tionem triplam , erit æquario inter 20 me. & 3 7 + 60. Et ablatis

32.vtrinque , inter 17 r . & 60. Diuiſis ergo 60. per 17. fiet: I men

3.1 . Sunt ergo duo numeri quæſiti 57.& 20. Ex ductu vnius in

alium fit numerus 70 1. quí triplus eft ad 23.eorum fummá.

: . SI vnus numerus ponatur i ze . & alter 4.maior videlicet,quam

3. denominator proportionis triplz , inuenientur duo numeri12.

& 4.Nam ex I ze.in 4. fitnumerus 4 ze triplusfummæ i ze + 4.Ergo

æquatio erit inter 4 2 & 32 + 12. ablatisq. 32 ytrinque, inter

ize. & 12.ac proinde i ze erit 12.vnus numerus,alterautem erit 4 .

ve poſuimus :

XX.
20 Datonumero quolibet , inuenire alium , ita vtex boc

in illum procreetur numerus in data proportione ad

corum ſummam : ita tamen , ut denominator propor

tionis dato numero minor fit .

Dato numero 20.inueniendus ſit alius, qui in illum du &tus pros

ducat numerum triplum ad ſummam ex ipfis collectam : cuius proq

portionis denominator 3.minor eſt dato numero 20. Alias res non

fuccedet . Non differt hoc ænigmaa præcedenti . Nam fi numerus

quæſitus ponarur i ze. & alter numerus, 20. quidatus eft, inuenie

tur numerus, vt ibi , quiin 20 , ductus producat numerum triplum

ad fummam , & c .

21 Inuenireduos numeros in data proportione, qui inter
qui inter XXI.

femultiplicatifaciantnumerum in data proportions

ad corum fummam .

• Hoc ænigma a 19. non differt, nifi quod hic datur proportio,qui

inuenti numeri habere debent. ngir ,

Sint ergo inueniendi duo numeri in proportione feſquialtera , ve

inter fe multiplicati faciant numerum duodecuplum fummæ eo

rum . Ponantur duo numeri 4 re . & 6 re . in proportione fefquial

tera . Ex vno in alterum fiunt 24 3. corumq. ſumma eft 10 je : Vt

ergo 24 % . ad 10 28. proportionem habcant duodecuplam ; erit

aqua
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equatio inter 24 8. & 120 re . Diuiſis ergo 120..per 24. proueniec

izes. quia denominaciones Cofficæ . & re . collaterales ſunt.

Cum ergo primusnumerus pofitus fit 4 ze & fecundus 6 ze.erit prie

mus 20. & ſecundus 30. quimultiplicati inter fe faciunt600. qui

numerus duodecuplus eft eorum ſömma 50.

Si proportio inter numerum exmultiplicationc factum ad ſum

mam debeat effe fefquiquinta . Pofitis numeris 4 ze & 6 ze in pro

portione feſquialtera . Vtnumerus 14 7. ex multiplicatione fáctus

ad fummam 10 ne proportionem habeat fefquiquintam ; erit æqua

tio inter 24 8. & 12 re quia 12 ze ad 10 ze habent eciam proportio

pem feſquiquintam : qui quidem numerus 12. procreatus eft ex i

denominatore proportionis fefquiquintæ in 10. Diuifis igitur ix,

per 24. fiet ise atque adeo cum numeri pofiti fint 4 ze & 6 m .

eruntduo numeri quæ ſiti 2. & 3 . qui multiplicati inter fe faciune

6. numerum ad eorum ſummam si Teſquiquintam .

XXII.

22 Inuenire duosnumeros, quorum fumma fit datusqui

libet numerus, do posteriore diuifo per priorem ,Quo

tiens fitdatus etiam numerus quiuis.

V E L

Datum numerum in duospartiri , utposteriore diviſa

per priorem , Quotiens fit quilibet numerus datus.

1 .

Sit ſumma quæfitorum numerorum 100. & Quotiens ro . Sit pri

mum prior numerus re, atque idcirco poſterior 100 —- Ize. Hoc

diuifo per i ze . fit Quotiens 100 " . æqualis 10.Hæc equatio per

multiplicationem in crucem reducerurad æquationem inter 100

ize . & 10 re . Addita i ze vtrinque,erit æquatio inter'roo. & 11 re .

Diuilis autem 100. per 11. fit i ze s . hoc eft , 9 i priornumes

rus'. Ergo pofterior erit 90 liue todo. Conftat autem fi go Hi

per 9 liue Opper " ; diuidantur. Quotientem gigni 16.

Sit deinde poſterior numerus 1 z . ideoq. prior too – Ir . Illo

per hunc diuifo , fit Quotiens root. zqualis 10. Quæ æquatio

per multiplicationé in crucem reducetur ad æquacionem interne

& 1000-10.2.Et additis 10 ze vtrinque,erit æqualitas inter 11 re .

& 1000: Diuiſis ergo 1000. per 11: fiet Quotiens 900 lives

90 Hi: pofterior numerus, priorq . erit 9 . fiue " ui . vtprius .

IAM ' fi numerus datus 100. fecundus fit in duos, vt pofteriore

per priorem diuifo , Quddiens litro. foluetur quæftio eodem modo

ponendo i ze. pro priore , vel pofteriore , & pro altero 100 - Ize.

yt liquet .

DENIQVE fit diuidendus numerus 100. in duas partes , vt po

{teriore per priorem diuifa,Quotiens fit . Ponatur prior pars ize ,

& pofterior 100 - in .Hac diuiſa per i re , fit Quociens 100

xqualis : quæ æquatio permultiplicationem in crucem reducetur

ad
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ad hanc inter I ze , & 200 2.2 . Additisq . 22 vtrobique , erit

æqualitas inter 3 2 , & 200. Diuiſis ergo 200. per 3 fiet i ze

fiue 66 } . pro priore parte . Poſterior autem erit 33 . fiue

Diuiſis autem per 20 % . fit Quotiens à vtconſtat'.

23 D ATV M numerum in quinque partes fecare , ut

fecunda primam contineat quotiefcunque libuerit ,

b . praterea quotlibet unitates : Tertia fecundam

quotiefcunque etiam libuerit, ac præterea quotuis

vnitates : Quarts tertiæ fitmultiplex data ,minus

quotuis onitatibus : Ac tandem quinta amultiplici

data quarte deficiat quotlibet etiam unitatibus ;

quando id fieri potest .

DATVS numerus fit 400, fecandus in quinque partes , ita vtfe

çunda primam contineatbis, & præterea 2. Terria ſecundam ter, ac

præterea 3. Quarta tertiæ ſit dupla minus 4.Ac tandem quinta a du

pla quartæ deficiat 13. vnitatibus.Ponaturprima pars 1 ze. Eritq .

ſecunda 2 ze + 2 . Tertia 6 ze + 9. Quarta 12 ze +14. Et quinta 24 ze

* 15 . Súmma omnium partium eft 45 2 :+ 40. quæ æqualis debet

effe dato numero 100. Ablacis 40. ytrinque , erit æquario inter 45

re. & 60. Diuifis , 60. per 45. fiet i dei prima pars . Ergo om

nes quinquc erunt i }: 4 x 17,30647 .

- Si numerus 100, ſecandus effet in quinque parces , vt fecundaj

primam contineret ter, & præterea 4. Tertia fecundam bis, & præ

terea 3. Quarta eller quintupla tertiæ , minus 6. Quinta denique

effet quadrupla quartæ ,minus 5. quæftio foret impoffibilis . Nam

pofita prima parte 1 ze effet fecunda 3 zet4.Tertia 6 zetu .Quar

ta 30 é + 49 . & quinta 120 ze + 191. quæ omnes partes faciunt 160

re + :55 .quæ fummaæqualisdeberet effe dato numero 100. totum

parti,quod eft ablurdum . Propterea diximus in ænigmate (quando

id fieri poteft. ]

24 "Datis duobusnumeris , alium inuenire , qui cum mi- XXIIII.

nore numerum faciat æqualem ei, quem pars aliquo

ta quæcunque inuenti numeri cum maiore efficit .

Sint datiduo numeri 20. & 30. inueniendusq . fit alius , qui cum

20. ſummam -faciat æqualem ſummæ ex 30. & ſexta parte inuenti

numeri collectæ . Ponaturnumerus quæſitus 6 ze. ( Pono hunc nu

merum , vt habeat nominatam partem fine fractione . quod tamen

opusnon eft . ) Ergo 6 ze + 20, æquales funt iret 30. Ablata i re

virinque, erit æquacio inter s ret 20. & 30. Ablatisq . rurfum 20 .

vtrinque , inter 5 ze & 10. Diuiſis ergo 1o per s . fiet 1. 2.2. Igitur

ciest 2
Z

6 ze
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bie facient 13. numerum quæfitum . Hic enim cum 20. facit zi. &

cius . nimirum 2. cum 30, facit ctiam 32.

25 Inuenire daos numeros in data proportione, ut tantum

fiat, minore detracto ex maiore , quantum majores

diuifo per minarem .

Sint inueniendi duo numeri in proportione decupla . Ponantur

ine . & 10.30 . Detracto minore ize . ex maiore 10 ze . ſuperſunt 9

re. Et diuifomaiore 10.30..per minorem i ze. fit Quotiens zo. Et

ergo aquaio inter 9 ze & io. Et díuiſis 10. per 9. fit ize . i . fiue

5.primusnumerus. Alter ergo erit fiue 11 . Nam fi de

mantur . exit . remanent io. Et diuifis.11.per1.hoc eft ,

49.per . fit Quotiens etiam . 10 .

XXVI.. 26 Inuenire duos numeros in data proportione, quoram

fummaæqualis fit numero ex corum multiplicatio.

ne inter ſe producto .

Sint inueniendi duo numeri in proportione decupla . Ponantur

1.2 . & 10.3 Summa:eorum eft 11 vé . Et ex vno in alterum fit nu

merus in 3. Eritq .æqualitas inter vi se. & 10 % . Diuiſis ergo il.

per 1o. fiet ize..in primusmumerus: propterea quod numeri

Coſlici collateralesfunt . Alter ergo erie 11. Tamenim fumma eon.

rum , quam numerus ex vno in alterum productus eft. raze .

XXVII. 27 Duosnumeros inuenire in dato excelx,ita ut eorums

quadrati datum etiam habeant exceßum , quitamen

maior fit quadratodati excelſus numeruova?

Sint inuenicndi duo numeri , quorum exceflus 4. quadratorum

vero exceflus 144. quimaior eft , quam 16. quadratus exceflus 4 .

numerorum dati . Ponatur minor numerus 1 22 ideoqomaior 1

+4. quorum exceſſüs 4.. Quadrati ſunt18. & 1 3 + 8.2 + 16 .Ex

ceffüsevrum 8 :zet 16. quiæqualis debet effe numero 144. Ablatis

16. vtrinque , erit æquatio inter 8 v . & 128.Diuiſis ergo 128. per

8.erit ize. 16.minor numerus . Maiorergo erit 20. vt exceffusfit

4. Quadrati ſunt 256.& 400, quorum exceffüs 144, ' 7p13

Si datus exceflus numerorum fit r . & quadradoram 31. inuenica

tur numeri 15. & 16. nimirum duo numeri proximi conficientes

datum exceffum quadratorum . Atque ita , quotiefcunque exceffus

numerorum datur 1. & quadratorum numerus quiuis impar , erunt

duo numeri quæſiti,duo proximiconficientes.datum :excelfum qua.

dratorum .

Quan
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Quando exceflus numerorum eſt's. & quadratorum 30. reperies

numerosas

Sinumerorum exceſſus ſit 1o. & quadratorum 200. inueniesnu

meros $ : & 15 .

Si exceſſus detur 2. internumeros , & inter quadratos 12. erunt

numeri quæſiti 41. & 6 .

S c H OLI v M.

OC. problema fine Algebra foluietiam poteft ( quod quidem percom

modum interdum erit in numeris Cojicis hoc modo . Exceffus darus

quadratorum diudatur per duplum exceffus dati numerorum . Nam fi ex

Quotiente dematur Jemiffis datiexceffus numerorum ,reliquus fierminor nu

mirusi, qui ad darum exceffum numerorum adiectus facier numerum man

jorem . ?

Sintenim inweniendi duonumeri,quorum exceffus6. quadratorum ex

ceffus i ze . Diuidatur 12.per 12. duplum fcilices numerum excellus 6 ,dar

ri numerorum . Er ex Quotiente i re. demaiurnumeris 3. ſemiffis eiufdē

excelfusta.numerorum . Nam reliquusnumerus ze ; 3. erit minor nem

merus quæfitus : ad quem fi adycies darum exceſſum 6. facies ze' + 3.

mniorem numerum . Exceffus enim horum duorum numerorum eft 6. El

quantowi eorundem funt 7 % +9. st . 3 + re + 9. qua

rum excelſus eft ise .

28. Datis duobus numeris , alios duosin data proportions XXVIII.

inuenire, quorum maior ad minorem datorum addi

tus ,tantum faciat, quantum minor admaiorem

adiectus .

Sine datinumeri 9. & 30.inueniendig, duo numeri in proportion

ne quadrupla , & c. Ponaturminor 1 z . ideoq.maior 4 3e. Erit igi,

tur æquario inter 4.3 + 9. & 12e + 30. Ablata 1-2 . vtrinque , eric

æquatio inter 3 zet9. & 30.Et ablatis 9. vtrinque inter 3 2.& 21,

Diuifis ergo 21. per 3. fiet 1 ze 7. minor numerus. Maiorergo erit

28.Et cam ex 28. & 9, quam ex 7. & 30. fiunt-37.

7

XXIX .

29 Dato numero , alium inuenire , qui in datum du&tüs

tantum faciat,quantum ad eundem additus,

2. ..105

Datusnumerus ſit 30. Pone quæſitum eſſe i ze. qui ductus in 30.

facit 30 ze . additus vero ad 30. facit i ve + 30 . Eritq.æquatio inter

30.3 . & ize + 30. Ablata vtrinque i2. eritæquatio inter 297 .

* 30. Diuilis aitem.130. per 29. critime rue Additis

Z 2 enim
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enim iniad 30. fiunc 31 quanrum nimirum fit ex tj .

in 30 .

XXX.
30 Datonumero, alium inuenire , ut cius pars aliquota !

data in datam numeram ducta tantum faciat,quan .

tum totusnumerus inuentus ad cúnden datum nya

merum additus,. i 0 l } ?

Sit datusnumerus 6o . & data pars aliquota numeri inueniendi

1.Ponatur . numeri inueniendi i zei ac proinde ročus numerus 31

12. Exize, id eft,ex .numeri quæſti in 6o. fitnumerus 60 r . Ac.

ex 3 zei toto fcilicet numero quæſito, & 60.fitnumerus 3 ze + 60.

Eritq. æquario inter 60 ze. & 3 ze + 60. Ablatisq . 3 ze. vtrinque ,

incer s t ze. & 60.Diuiſis ergo 6o. per 57. fier 1 zettertidual
pars numeriquæſici , ac proinde numerus quæfitus 3 * . Nam exi

ii . id eft, ex numeri inuenti', in 6o - fit numerus 63 r . æquae

lis lummx ex 3 79. & 60. colle &tæ .

XXXI.
31 Datum numerum in duos partiri, ita vtminor fit mo.

joris pars aliquota data, vel partes aliquota date,

-2 . contineat infuper datum alium numerum , fi placet .

2

Sit datus numerus 40. diftribuendus primum in duos , vtmiror

fit maioris . Ponaturminoriz . eritq .maior 8 ze: quixquales

eile debentnumero dato 40. Eft igitur aquatio inter 8 ze & 40. Die

uilisq .40. per 8. prodibit I'ze:3 .minornumerus. maior ergo erit

35. pimiruin 7 me . Etmanifeftum eſt s - effe feptimam partem nu

meri 35 .

Sit deinde idem numerus 40. fecandus in duos, veminor confti

tuat 1.maioris . Ponatur,minor } ? . idcoq.maior 7 re. vt ille hue

ius contineat . Summa amboram eit 'tore.equalis daco numero

40. Diuifrs ergo 40. per 1o . reperietur'i ze . 4 ac proinde cum mi

normumeruspofitus fit z ze . & maior'77 . eritminor'12. & maior

28. continetq. ille huias.

: 51 datus numerus 84. fecandus fit in duos , vt minormaioris

contineat . & præterea 7: vnitates . ponemusmaiorem effe 4. p .

vt continere poffit fine fractione . Eritq .minor 3 ze + 7. Ambo

fum ſumma eft ? ze +1.æqualis dato-numero 84. Ablaris 7 piring

que, erit æquatio inter & 77. Diuifisq . 77.per 7. exibit i ze.

11. Cum igitur maiorem nonpoſuerimus4 28. & minorem z ze + 7.erit

maior 44. & minor 40. continetq. hicillius , nimirum 33. ac

præterca 7.

XXXII. 32. Duos numeros inuenire , ita ut li numerus produktus
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in merus.

.رزةلف-

Iam vero

enim & ſunt o & o . quarunt quadrati.

busautem i 20. eft ice . ad quem 20 % .

Wixx corum multiplications diuidatur per eorundem

differentiam , Quotiens fiat datus quicunque nthe

1.658

05...but .9:19

Inueniendi fint duo numeri, ita vtnumerus ex eorum multipli,
.7777

catione productus fi diuidatur per eorum differentiam , Quottenté

faciat 30. Ponacur pro minore quilibet numerus minor daro Quo

ciente 30. nimirum 20. & maior ponatur 20 + ize. vt differentia

eorum ſit 1 ?e. Ex 20. in 2011 se- fit numerus 400 +20 2. quo di

uiſo per i ze. eorum differentiam , fit Quotiens -400 *20 . zqualis

propofito numero 3o . Hæc æquatio per multiplicationem in cruce

reducitur ad æqualitatem inter 393. & 400 + 2072. Ablatis ergo

20. ze vtrobique , æquario erit inter in ze. & 402. Diuifisq.400 .

Ber 19. fiet : 22. 40. pro differentia numerorum , qui quæruntur .

Cumn ergominor ſit 20. eritmaior60. nimirum 2017 ,

ex 20. in 60. Se numerus 1200. quo diuilo pet 40. differentiain nu

merorum , fit Quotiens 30 .

33. Numerum inuenire, cuius duarum partium datarum . XXXIII.

quadratiſummam conficiant, que ad aliam partem

2+ , datam eiufdeminumeri inueniendi proportionem ban

* 1981 11

beatdatam quamcungué

IS2017 orig .'. :!31

8 ali SJ459 500119656017

101.ru

Sitiquiniendus numerus, cuius
& quadraros efficiant,que

thm !
funama parris ciuidem numeritriplàſit. Ponatur numeris

quæſitus i ne. Partes datæ ſunt re & e guarum quadrati 3 %

& T * .fummam conficiunt . triplam ad te, hoc eft, æqua

leme. Diuiſis ergo per 18. fiet i jej iden , i ciumerus

quzfitus properez quod numeri Corlici collaterales lupt. Huius

fummam e qux tripla elt ad 7 hoc eft ,ad inuepținume

n ioni 25 iXd.91-01 < ;? 9.98 1 2. ILS. U

CJI. WW : P.

34. Numerum inuenire , qui in fe ductus, & productus XXXIIII.

2014 numerus in datum quemais numerum faciatnume

rum in data proportione ad cubum ex inwento nu

mero procreatum .

Sit datusnumerus 20. inueniendusq. fit alius, quiprimum in fe ,

deinde productus numerus in datum 20. gignat numerum quintu

plum cubiex inuento numero procreati. Ponatur numerus quæſi

sus1.Ex I ze in ſe fit 1,5 ,Et ex i 8. in 29. fit numerus 20 % .Cu

proportionem . Igituræquatio eft inter 10 % . & sce . Diuiſis ergo

1 :

AL

5
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rum ductus in alium datum numerum exordat dato

numero quolibetnumerum productum ex altero nua,

mero in quemuis alium datum numerum .

Datusnumerus 10 fetándus fit primum in duos, vt productus

numérus ex primo in 4. fuperet numeruni prodactum ex fecundo in

6. vnitate . Ponaturprima pars tze . ideoq. fecunda 10 % ne . Ex s

ze in 4. fiunt 4 h . Et ex 101te in 6. fiunt60-06 22. Deberq: húc

produçtuminumerus 4 ze . excedere Vnitate . Ac propterea zquatio

erit inter 4 28. & 61-62€. Additisq . 6 ze vtrinque, inter 1028.&

61. Diuifis igitur 61. per 10. fiet is .616 primusnumerus . Se

cundus ergo erit 3 Ex primoin 4. fiunt 14 . Et ex fecund

. in 6. fiunt 78 hoc eſt , 23 1.qui numerus vnitate ſuperatut i

Sit deinde idem numerusdatus 10 fecandus in duas partes , vt

ſecunda pars ducta in 4. procreet numerum , qui vnitate ſuperet

productum ex prima parte in 6. Ponatur rurſum prima pars i se. &

lecunda ro12.Ex 10-12 in 4. fit numerus40 = 42.Etex 1

ze in 6. fiunt 6 se. Hunc numerum ille productus fuperare debet

Vnitate . Igituræquatio erit inter 404ze. & 6 +1. Ablaraq.

Vnitate vtrinque, inter 32-47. & 6 ve . Additisq. 4 ze verinque,

inter 39. & 10 re . Diuilis ergo 39. per io . fiet ize.3. primus

numerus . Secundus igitur erit6.Ex 6 16. in 4. fitnumerus 24

Et ex 3 16. in 6.fiunt 18 io .fiue 23 i Minifellum aucem eft,

numerum 24 tô vnitate ſuperare numerum 23 T

QVOD fi exceffus debeat effe 20: inter proda @bos numeros :Po

natur primusnumerus i ze. & fecundus 10 - Ir . Ex i ze in 4. fit

numerus 4. z . & ex 101.22 in 6. fit numerus 6o — 62.quem

primum ille ſuperare debeat numero 20. Eritigitüræquatio inter 4

ze . & 80 -6 . Additisq. 6 ze vorinque, inter 10.8 . & 80. Diui

fis ergo 80. per 10 , fiec i je: 8. primus numerus . Secundus ergo

erit 2. Perſpicuum autem eft,numerum 3 2. qui fit ex primo 8.in 4.

ſuperare numerum 12. qui fit ex ſecundo 2. in 6.numero 20.

Sed iam numerus 40–42 . factusex fecundo 10-1z . in 4. ſu

perare debeatnumero 2o.numerum 6ze.fa um ex ptimo-1 se.in

6. Erit ergo æquatio inter40–47 . &6+20. Additis . 4 e

vtrinque, inter 40. & 10 3 + 20. Ablatisq .vtrinque20. inter 20.

& 10 h .Diuifisigitur 20.per so. fier i. 2 2. primers numerus.Se

cundusergo erit 8. Et certum eſt, numerum 31.ex ſecundo 8. in 4.

factum , fuperare numerum 12.factum ex primo a.in 6.numero 26%

36 Da
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36 Datum numerum partiri in duas partes , qua cum ip- XXXVI.

Joprogreſſionem Aritbmeticam confituant ,

10., ***. Duis

.. Datusnumerus 20. diuidendus fit in duos , qui cum codem nu .

mero poi conftituant tres numeros Arithmetice proportionales.Sit

minor passiige. & maior 20 + 12e . Vt igicur 1220 - IH . 20 .

fint Arithmeticè proportionales, eritidem exceffus inter i ne . & 20

12.qui inter 20.- ste .

& 20. Sunt autem exceffus 20 to

20-22 . & ine. vt in hifce + i ze -7 20 ore

formulis fubtractionum pa

2 ze o ti je
tet . Ergo æquatio erit inter

20 — aze . & ize . Et additis 2 ze vtrinque , inter 20. & 32.Diui.

fis ergo 20.per 3. fiet i: 22.6 - prima pars . Altera ergo eritt
.XXX

Conftituuntq.6.13.& 20. progreflionem Arithmeticam , cum

čonden exceffum habeant 6

Aliter . Si 17.2017.20 funt Arithmeticeproportionales ;

erit ( vtlib.s.Eucl. in 4.proprietate trium numerorum Arithmeti

çèproportionalium diximus) ſumma primi& tertija nimirum i ze

+ 20. zqualis duplo medij , nimirum 40 - 23. Additis ergo 272

ytrinque, exiſter equatio inter zzet 29 8:40. Ablatisq ; 20.vtrina

que, interz Ho& 20. Ergo rurlus 12.eric @ }; vt prius og

O.', il - il siguin outs

37. Inuenine dicos numeros , quiinter femultiplicati fam XXXVII.

!? siantnumerum , quiad minorem babrat datam prot

. :; ? portionem ,tad maiorem quoqueproportionem dom

tam , Jed illa minorem .

- Proportio productiadminorem fit decupla , & admaiorem
rel

quialtera. Ponatur produ&tus 3.9 7.(Numerus enim zo ze ad 3.28

habet proportionem
decuplam , & ad 20.22. fefquitteram

. 2 Erit

minor numerus 3 ze . & maior 20 22. qui inter fe multiplicati
de

benç facere 30 re. Faciunt autem 60 % . Eft ergo æquatio inter 30

IX
r . & 60 %. Diuifisq. 30.per6o. ekibit in quod numeriCofei

fint collaterales.Ergo minor numerusuquoio polimus 3 meierit .

Maior auten , qui pofitus eft 202.crit 10. Atque ex hoc eft,

er in to , fit numerus lueus, qui ad id velad habet pro

portionem decuplam ,, & ad 10. fefquialteram

38 Datum numerum in quopuis partes Arithmeticè pro- XXXVIII.

portionales dividere, quarumm differentia data fit :

quando id fieri poteft . 32:08 .

16618 il.li. II.11 11111.17

Datus

.
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* 9 .

Datusnumerus 120.diuidendus fit in fex partes, quæ ordine ſele

excedanc binario . Ponatur prima pars i re . Erit ſecunda't ze + s.

Tertia i zet4. Quarta 1 ze +6. Quinta 1 zet8. & fexta I pe + 10.

quæ omnes fimul faciunt fummam 6 ze +30. zqualem dato numero

120. Ablatis ergo 30. vtrinque , erit æquatio inter 6 ze . & 90.Di

uifisq . 90. pero fiet12.15. prima pars . Sunt ergo fex partes, 15.

17.19.28:23:25. quæ binario fe cxcedunt , & ſuminam faciant 120.

: DEBET aurem datus numerus maior effefummarerminorum to*

sidem Arithmetica progreſſionis, ynominus ; in quot partes datus

numerus iubetur diſtribui; quæ quidem a dato exceffu incipiat . Vt

in dato exemplo,maior quàm fumma 30 quinque terminorum 2.4 .

6.8.1o. Alias res non fuccedet , quia incideremus in æquationem

inter duos numeros omnino inæquales. Aoque idcirco diximus in

ænigmate, ( quando id fieripoteft.] 1.110

30: 1319

XXXIX. 39 Datum numerum in quotuis partes Arithmetice pro

portionales partiri, quarum prima d.214 fit : quine

sedan do id fieri potest

Ricci

Sit darús numerus60. diuidendus in tr. partes Arithmeticams

progreflionem conftituentes , cuius primus terminus fits. Pone

differentiam progreflionis i ze. Erunt ergo í temyini hi.s.size

s + 224.5 + '32 .5 + 4 ve.strze. 5 + 6 ze :54720: 5 + 82e.st

93. t.107 . quorum ſumma 55 ze +55.æqualis effe debet dato

IITIXX numero 60. Ablatis ergo vtrinque ss ericæquatio inter 55 24.& 5.

Diuiſisq. s. per 55. fiet in differentia progreffionis . Erunt

ergo 45. partes quæfitz hissakit safnisti:

DEBET autem datusnumerusmaior effe numero , qui fit ex nu

mero terminorum in primum çerminum datum . Vt in dato exem

plomaior, quam 35. quinumcrus fit expunéto terminorum ,vide

licet ex ni . in primum terminuin f . Hanc ob cauſam dictum eſt in

xnigmate , (quando id fieri poteft j ili sl. " ,

5. 10.II . 38131;

XL. 40 Datis duobusnumeris., inuenire alios duos in data

1 30 proportiones otprodu &tusex maiore borum in man

iorem illorum faciat numerum , qui dato quolibet

numero fuperet produ &tum ex minore in minorem .

A 11 " 1

.

! 111'

312

JIVE ! ). Dati numeri fint5. & 9- oporteatq- inuenire,duos alios in pre

portione tripla , quorum maior du &tus in 9. faciat numerum , qui

Tuperet productum ex'minore in's, numero 1 o : Ponatur minori

ze : ideoq.maior 3 re . Ex 3 re . in 9. funt 27 he text me . in 5.fiunt

5 28. Superat autem numerus 27 2.numerum 52.numero 22 re.

qui
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qui æqualis debet effe numero 110.Diuiſis ergo nto.per 22 fiet ize

5. primus pumerus : ideoq . maior erit 15.Ex 15. in 9. fit nume.

sus 135. qui luperat 25.numerum ex s . in s. factum numero 110.

41 Datis duobusnumeris, inuenire alios duos in data pro- XLI.

portione, vt productus,ex maiore borum in minorem

illorum fuperet dato numero eum , qui ex minors

in maiorem fit . Velcertè bic productus ilum dato

numero excedat.

Sint dati numeri 5. & 9.oporteatq .duos alios inuenire in dupla

proportione , quorum maior ductus in s. producatnumerum , qui

io.vnitatibusſuperet producú ex minore in 9.Ponarurminor ise,

ac propterea maior ¿ re . (Debet autem hic maior in minorem

datum producere numerum maiorem eo , qui ex minore in datum

maiorem fit , vtnimirum ille hunc ſuperare poflit . Vnde fi dati pu

meri forent 2. & 9. quæſtio eſſet impoſſibilis ; quippe cum ex 2 'ze .

in 2. fiatnumerus 4 ze.minornumero 9 ze.qui fit ex i ze in 9. ) Ex

2 ze in s . ficnumerus 10 m . Et ex ze in 9. fitnumerus 9 re . quem

ille ſuperat i ze. Eft igituræquario inter i se. & 10. Diuifisq. 10.

per 1. fit ize . 10. minornumerus, ac proindemaior erit 20. Vides

ergo numerum 100. factum ex 20. ins. ſuperare 90. numerum ex

jo . in 9. factum ro. vnitatibus .

42 Duosnumeros in data proportione inuenire , ita vt XLII.

fummaquadratorum ex ipfis defcriptorum ad eorum

Jummam babeat datam proportionem .

Sint inueniendi duonumeri in quintupla proportione,ita vt fum

ma quadratorum ex ipfis defcriptorum ,ad inuentorum numerorum

fummam habeatproportionein decuplam .Ponaturminor numerus

I re. ideoq.maiorsze . quadrati funt 1 3. & 25 3.corumq. fumma

26 3. decupla fummæ eorum , qux eſt 6 ze .Erit ergo æquatio inter

267. & 60 ze .Diuiſis autem 60 per 26.fier i zę. 2 s. fiue a mi

nornumerus , ( quod numeri Cofici collaterales fint. ) atque adeo

maior . fiue in. Quadrati funt . & 2210 quorun ,

ſumma 1.9. decupla eltad 4 , fummam inuentorum nume

rorum .

IISDEM pofitis , fi proportio inuenienda fit æqualitatis . erit

zquatio inter 267. & 6 ze. Diuiſis ergu 6. per 26. fiet ize . j.mi

nornumerus. ( quia Coffici numeri ſunt collaterales. Maior auté

erit H.Quadrati ſunt tio. & H , eorumq.ſumma æqualis

fummæ ex inuentis numeris collectæ .

Et fi proportio inuenienda fitminoris inæqualitatis, vt fubdupla,

erit numerus 26 3. ſubduplus numeri 6 re, hoc eft , hic illius erit

Аа duplus .
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duplus . Igitur erit æquatio inter 52 % . & 6ze . Vel'inter 26 8. & 3

ze. Diuiſisq. 6. per 52. vel 3. per 26. fiet i ze..minor numerus.

Maior ergo erit Quadrati funt mo . & . corumq.fumma

2.fubdupla fummæ * . ex inuentisnumeris collectæ : quippe

cum hæc illius fit 'dupla ,

XLIII. 43 Datis duobusnumeris, innenire alios duos in data pro

portione, utmaior borum ad maiorem datorum ad

ditus faciat numerum in data quacunque proportio

ne ad ſummam ex minoribus collectam . dummodo

bac fecunda proportio data fit inter proportionem

datorum numerorum , de proportionem alteram

datam .

Sint datinumeri 10. & 12.oporteatq . inuenire aliosduos in pro

portione quintupla, vt ſummaexmaiore , & 12. tripla ſit ad fum

mam ex minore , & 10. Eftautem proportio tripla inter proportio

nem 12. ad 10. & proportionem quintuplam , hoc eſt,maior,quam

illa , & minor,quam hæc. Ponatur minornumerus i ze. ideoq.ma

ior sze . Exsze. & 12. fit numerus 5 zet 12. Et ex i ze & 10.nu

merus rze + 10 cuius ille triplus effe debet . Ergo æquatio e ric

inter 5 seti2. & 3.2e + 30. Ablatisq. vtrinque 12. inters ? & 3r

+18. Et rurfum ablatis 3 ze vtrinque, inter 2 re . & 18. Diuiſis igi

tur 18. per 2. fiet i re .9.minornumerus, ideoq .maior 45. Ex 45.&

12. fit numerus57; quitriplus eſt ad numerum ex 9. & 10. colle
ctum , nimirum ad 19.

XLIIII. 44.Datis duobusnumeris,inuenire alios duos in data pro

portione,vt ſubtractominore horum ex datorum ma

iore , reliquusnumerus ad eum , quirelinquitur,de

tractomaiore ex minore, proportionem babeat da .

tam quamcunque .

Sine dati duo numeri 60. & 100. oporteatq. alios duos inuenire

in proportione quintupla , vtminore ex 100 , ſubtracto , reliquus

numerus ad eum , qui relinquitur, detracto maiore ex 60. propor

tionem habeat vigecuplam . Ponantur duo numeri in proportione

quintupla , 12.sze . Dempta i re ex 100: reliquus numerus eft

100 --- Ize .Dempris autem 5 ze ex 60. remanent60- sze . eritq .nu

merus 100-1 e . ad 6c--sme . yigecuplus : hoc eft,æquatio erit in

ter 100—12 & 1200-100 ze . Additis 100 ze vtrinque , erit æqua

litas inter 100 + 99 2.& 1200. Ablatisq. 100. vtrinque, inter 99 z .

& 1100. Diuiſis ergo 1100. per 99. fiet i 26. 11 H.vel " .09. mi

nor
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nor numerus, ac proinde maior93.velss . Prior ex 100. de

tractus relinquit 88 ** . pofterior vero ex 60. ſubtractus relinquit

4.Habentq.88.hoc eft 1309.ad4.fiue ad 7. propor

tionem eandem , quam 20. ad !.

45 Datis duobusnumeris , alios duos in data proportione XL V.

inuenire , utmaiore ex maiore detracto , o minore

ex minore , numeriremaneant æquales .

Sine datiduo numeri 100. & 60. oporteatq. inuenire alios' duos

in ſeptupla proportione , vtmaiore detracto ex 100. & minore ex

60.numeri reliqui fint æquales. Ponanturnumeri in proportione

ſeptupla ,r ze, 7 r . eruncq . reliquinumeri 100—72.& 60—1re .

æquales . Additis ergo vtrinque 7 ze. erit æquatio inter 100 & 60

+6re. Et abiatis 60. vtrinque, inter 40. & 63. Diuiſis autem 40.

per6. erit 1.22 .63.minornumerus,maior autem huiusfeptuplus,

46.Ablato illo ex 60. & hoc ex 100. reliqui fiuntnumeriæquales

53

XLVI.
46 Tres numeros in data proportione Geometrica conti

nua inuenire , ut produ &tus ex multiplicatione ,

quorumcunque duorum inter fe, aqualis fit reliquo,

velad ipfum babeat quamlibetproportionem datam .

Sint inueniendi tres numeri in proportione tripla , fitq . primum

productusexminimo inmedium ,maximoæqualis . Ponanturtres

numeritripli, 12.3 2.92.Ex ipe . in 3 ze . fit numerus 3 3.æqua

lis 9 ze . Diuiſis ergo 9. per 3. fiet i re . 3. quia numeri Coffici col

latérales ſunt. Tres ergo numeri quæfiti funt 3.9.27. Atque ex 3.in

g . fic numerus 27,maximo 27.æqualis .

Sit deinde productus ad maximum quadrnplus , ita vt productus

38. ad 9 2.proportionem habeat quadruplam , hoc eft,æquatio fit

inter 3 § . & 36 je . Diuiſis ergo 36. per 3. fier i ze. 12. eruntq. tres

numeri tripli, 12.36.108 . Et ex 12. in 36. fit numerus432. ad 108.

quadruplus .

Sit rurſum productus admaximum ſubduplus, ita vt productus

33.ad 9 re . proportionem habeatfubduplam : hoc eſt æquatio fiat

inter 6 3. & 9 2e . Diuiſis ergo 9. per 6. fiet i ze ſunt ergo tres

numeri triplii. 1.2 . Et ex . in fit numerus 22. ſubduplus

ad 27 .

IAM vero ex ſecundo 3 re. in tertium 9 ze . fiatnumerus 27 % .

quiæqualis debeat eſſe primo, nimirum i ze . Diuiſa 1. per 27. fit ,

ze.2. Tres ergonumeri tripli ſunt a . aģ : 23z . Et ex 71.in .

fit numerus 1.æqualis primos.

A2 2 Atſi

3

72



188 CA P. XXIX.

At fi productus 27 % . ex fecundo in tertium debeat ad primum

I re.habere proportionem triplam ,erit aqualitas inter 273.& 3 re.

· Diuifis ergo 3 per 27. fiet izé..eruntq . tres numeri tripli

Ft ex . in ; hoc eft ,ex ;. in 1. fit . quinumerus triplus cſt prie

mi

POSTREMO ex primo 1me. in tertium 9 . produci debeatnu

meris a qualis fecundo 3 r . hoc eſt, equatio efte debeat inter 9 % .

qui numerus fit ex primo in tertium , & 3r . Diuiſis ergo 3. per 9.

fiet i 22. }. Erunto. tres numeri tripli }. 1.3. Et ex primo . in ter

tium 3. fit i . zqualis fecnndo ) .

Sivero productus ex primo ine . in tertium 9 h . id eft , 9 3. de

bear habere ad fecundum 3 ze . proportionem ſextuplam ,eritæqua

tio inter 9 8. & 18 ze . Diuifis ergo 18. per 9. fiet ize . 2. Eruntą.

tres numeri tripli, 2.6.18. Atquc ex2.jn 18. fit numerus 36. ſextu .

plus ſecundi numeri 6.

XLVII.

47 Datum numerum partiri in duas partes , otmaiore

diuiſa per minorem , Quotiens fit datus idem nu

merus .

Sie dacusnumerus 40. & datus Quotiens item 40.Ponaturminor

pars i ze. & maior 40 -17 . Hac per illam diuiſa , fit Quotiens

i æqualis 40. quæ æquatio permultiplicationem in crucem

reducetur ad æquationem inter 40 12. & 40 ze . Additaq. 1 ze

vtrinqué, eritæquatio inter 40. & 412.Diuiſis ergo 40.per 41.fiet

12.1 .minor pars . Maior proinde erit 3971. Qua per illam di

uiſa , fit Quotiens 40.

Simaior pars ponatur i ze . & minor 40 12. Diuiſa illa per

hanc , fit Quotiens no tiene æqualis 40. quæ æquatio permultipli

cationem in crucem reducetur ad æquationem inter i z .& 1600–

40 ze. Additisg. 40 ze vtrinque, inter 41 7. & 1600. Diuifis igitur

1600. per 41. fitmaior pars 39 7.ac proindeminor i veprius .

XLVIII. 48 Duos numeros inuenire,vtprimuscum quolibet mul

tiplici fecundi faciat numerum æqualem ei,quicon

flatur ex fecundo quouismultiplici primi. Del

ut primuscum data parte fecundi tantum faciat ,

quantum fecundus cum data parte primi. V el de

nique, vt fi primus ſumat multiplicem quemcunque

fecundi, & fecundus quemlibetmultiplicem primi:

Aut fi primus accipiat partem datam fecundi, dom

ſecundusdatam partem primi; fiant duo numeri in

data quauis proportione .

Debeat



CA P. XXIX . 189

Debeat primus cum triplo fecundi facere tantum ; quantum fe

cundus cum quintuplo primi. Ponatur primus i ze . & fecundus

quiuis numerus, videlicet 50. Ergo i retiso. & 50 + 5 m.zquales

funt. Ablataq. I ze vtrinque, crit æquatio inter 15o. & So + 42e..

Et rurſum ablatis so. vtrinque, inter 100. & 4.2.Diuiſis igitur 100.

per 4. fiet 1 ze. 25. Numeri ergo quæſiti funt 25. & so. Nam primus

is. cum triplo ſecundi , hoc eft , cum sso. facit 175. quantum fe

cundus 5o . cum quintuplo primi, id eft , cum 125.

DEBEAT deinde primus cum . ſecundi, & fecundus cum .pri.

mifacere vnum eundemq. numerum . Ponatur primus 3 ze . vt ha

beat , fine fractione : Secundus autem quilibet numerushabens

fine fractione , nimirum 21. Primus igitur cum fecundi faciet 3

re + 3.Secundus vero cum primifaciet 21 tize. Eft ergoæqua

tio inter z ze + 3 . & 21 + rze . Ablataq. 1 ze vtrinque,inter z ze +3.

& : 1. Ablatisq . rurſum 3. vtrinque , inter 2 ze . & 18. Diuiſis ergo ,

18. per 2. fiet i ze 9. Primusigitur poſitus 3 zę . erit 27. & ſecundus

21. vt poſuimus .Nam & 27. cum .numeri 21. & :21.cum nu

meri 27. facit 30.

SED iam primus cum quadruplo fecundi,& fecunduscum triplo

primifacere debeant duos numerosin proportione dupla.Ponatur

primus I.2 . & ſecundus quiuisnumerus,videlicet 6. Primus igitur

com quadruplo fecundifaciet i ze + 24.Secundusvero cum triplo

primi faciet 6 + 3 ze . Si ergo ftatues : ze + 24. naiorem , qui duplus

debet effe ad 6 + 3 ze . erit æquatio inter i ret24. & 12 + 6 ze .Abla

taq. 1 2e vtrinque, inter 24. & 1 : +sze . Ablatisq. rurſum 12. verin .

que , inter 12. & sve. Diuiſis igitur 12. per s. fiet i re.
.id eft ,

a . primus numerus: fecundus vero erit 6. ve pofitum fuit . Iam

primus cum quadruplo ſecundi facit 26 şi ſecundus autem cum

triplo primi facit . id eft, 13.habetc. numerus 26 }. ad 13

proportionem duplame.

Sivero ftatues 6 + 3 re maiorem , qui ad i ze + : 4 .duplus debet

effe ,erit æquatio inter 6 + 3.22 . & 2 2 + 48.Et ablatis 2 ze verinque,

inter 6 + ine & 48. Ablatisq . rurſum 6. vtrinque , inter i ze . & 42.

fietq . 12 42.primusnumerus,fecundus autem erit 6.vt pofuimus.

Primus cum quadruplo fecundifacit 66. at vero fecundus cum tri

plo primi façit 132. quinumerus ad 66. proportioncm habet du

planu .
DENIQVE primuscum . fecundi, & ſecundus cum primi fa-

cere debeant duosnumeros in fextupla proportione . Ponacur pri

mus 3 r . vt habeat . fine fractione, & fecundus quilibetnumerus

habens Ž. ſine fractione , nimirum 7. Primus ergo cum 1. ſecundi

faciet 3 +1. Secundus vero cumprimifacict 7 + 17é . Et quia

hiduo numeridebent habere proportionem ſextuplam , eritneceſs

ſário 7 tive maior.Nam fi ducatur in 6. vt fiat æqualis numero 3

reti. producetur numerus42 +67 . quinumero 3 ze tl. æqualis

effe nequit . Igitur xquatio erit inter 18 ze + 6. & itise Ablacaq .

I re vtrinque, inter 17. ze + 6. & 7.Ablatisq. rurfum 6. vtrinque ,

inter
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inter 17 2.& 1. Diuiſa igitur 1.per 17.fiet ize. Et quia primus

numerus poſitus fuit 3 ze. erit primusnumerus 3. & fecundus 7.,

vt pofitus fuit . Primus cum fecundi facitriideſt , ü . Ser

cundus cum primifacit 7.1.hoc eſt, 41, qui numerus ad i..

proportionem habet lexcuplam

49 Datum numerum diftribuere in quotuis partes in do

ta proportioneGeametrica continua .

XLIX .

Sie datusnumerus 4655. fecandus in 5 , numeros continue ſextu .

plos. Pone 5.numéros in fextupla proportione . 1 zę, 6 zę. 367€.

216 ze . 1296 ze.Horum ſumma iš55 zeæqualis efle debetdato nu

mero 4665. Diuifis ergo 4665. per 1555. fiet i mę. 3. erunt , quin

que numeri in proportione fextupla continua. 3.18.108.648.3888.

qui fimuladditi faciunt 4665,

Si ſecandus fit numerus 20. in tales quinque partes, inuenies

1555 2€. æquales 20. Diuiſisq . 20. per 1555. fiet i ze . Eruntq.

quinque partes in proportionė ſextupla . rii i hi hii.

ii . facientes ſummam 20.

.

L
.

5o Inuenire quotuis numerosin data proportioneGeome

trica continua , quorum fumma dato cuicunquenu

mero fit aqualis .

Sint inueniendi 5.numeri in proportione continua ſextupla , fa

cientes 4665.vel 20.Hocænigmaa proximèpræcedenti non differt.

Nam ſi fumma data ſecetur in 5.numeros in ſextupla, proportione

continua, factum erit, quod iubetur .

51 Datum numerum in tres numeros partiri, utminores

duodatam babeant differentiam : Item duomaiores

aliam differentiam datam .

Sitdatusnumerus 445. & minorum differentia 1o . & maiorum

20.Ponaturminimus numerus i ze . eritq . medius i ze + 10. acma

ximus i ze + 30.Horum ſumma 3 ze + 40. æqualis effe debet dato

numero 445. Ablacis vtrinque 40. erit æquatio inter 3 z . & 405..

Diuiſis igitur 405, per 3. inuenietur ! re. 135.minimusnumerus.

atque idcirco medius erit 145. & maximus 165. qui ænigmati ſatil

faciunt, quod fummam conficiant 445.

Si datusnumerus fit 200. erunt 3 ze + 40. æquales 200. & abla

tis vtrinque 40.erit æquatio inter 3 re . & 160.Diuifisq. 160. per 3 .

erit i ze : 33 : primusnumerus,fecundus erit 63 1. & tertius 83

qui habentdatos exceffus, & conficiunt 200.

Aliter .
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Aliter . Ponatur medius I re. eritq . minimus11-10. & maxi

mus ize + 20. quorum fumma 3 jetio. æqualis effe debet dato nu

mero 445.-vel 200. Ablatis ro.vtrinqué , eritæquatio inter 3 ze. &

435. vel 190. Facta diuifione , erit I ne. 145. vel63 } primusnume

rus . Ergo in primo exemplo erunttresnumeri 135.145 . 165. In fe

cundo autem , 53 5. 63 }: 83 . vt prius.

52 Trèsnumeros inuenire, vt minorum differentia fit da- LII.

ba : Item maiorum differentia alia data : Et omnes

tres datum numerum conficiant .

Sitminorum differentia 1o. & maiorum 20. eorumq.ſumma 445 .

vel 200. Hoc etiam problema non differt a proximèantecedenti. Si

namq. data fumma diftribuatur in tres partes datorum exceffuum ,

factum erit, quod præcipitur .

53 Datum numerum partiri in tres', ut vteruis extremo- LIII.

rum cum medio ad alterum extremum proportionem

babeat datam .

Sit primum diuidendus datus numerus roo . in tres, vt primus cứ .

medio ad tertium habeatproportionem triplam : tertius vero cum

medio ad primum quadruplam . Ponatur primus Ize . Eruntq . alij

duo fimul 4 ze. vt ad primum poffint habereproportionem quadru

plam . Horum ergotimasre. rqualis effe deber dato numcro

100.Diuiſis igitur 100. per 5.fiet 120.20. primus numerus, ideoq.

alij duo fimul, 80. Ponatur deinde tertius ire.ideoq.medius 80

1 2e. Igitur primus 20. cum medio 80 — I re. hoc eſt, 100 — 172 .

ad tertium i ze . triplus eft , atque idcirco æquatio erit inter 100 -

17. & 3 re . Additaq. vtrinque rze . inter 100. & 4 ze . Diuiſisq .

100.per 4. fiet i 22.25 . tertius numerus. Mediusergo erit ss . qui

relinquitur, detracto tertio 25. ex 80. Tres propterea numeri erunt

20. 55. 25. quifimul efficiunt 100. & primus cum medio efficit 75 ..

numerum triplum ad tertium 25. At tertius cum medio facit 80 .

numerum quadruplum ad primum 20 .

Si datus ſit numerus 60. fecandus in tres , vtprimus cum medio

ad tertium habeat proportionem noncuplam , led tertius cum me

dio ad primum , quadruplam , procedemus eodem modo .Nam fi

primus ponatur i ze . erunt alij duo fimul , 4 ze. atque idcirco s ze.

zquales 60. dato numero . Diuifis ergo 60. per s. fiet ize . 12. pri

musnumerns; ideoq. alij duo facient 48. Rurfum ſi tertius ponatur

Ire . facient alij duo fimul 9 ze , vt ad tertium habere poffint pro

portionem noncuplam . Igitur 1o ze. æquales erunt dato numero

60. Diuiſisq. 60. per 10. fier i ze . 6. tertius numerus . Medius

autem erit 42. qui relinquitur , fi tercius 6. ex 45. dematur . Quo

circa
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circa tres numeri quæfiti erunt 12. 42. 6. qui fimul conficiunt 60,

Et primuscum medio facitnumerum 54. qui ad tertium 6. noncu

plus eſt . Tertius vero cum ſecundo.facit 48. qui numerusad pri

mum 12. quadruplus eſt .

Sic deinde idem numerus 100. diſtribuendns in cres , vt tam pri

mus cum fecundo ad tertium ,quam tertius cum fecundo ad primum

habeat proportionem triplam . Ponatur primus ize . & ſecundus

ac tertius 3 ze . vt ad primum habeãt proportionem triplam . Horum

fumma 4 je . æqualis eſt'100. Diuiſis igitur 100. per 4. tiet 12e , 25.

primusnumerus ; ideoq fecundus , ac tertius facient 75. Ponatur

deinde tertius i re , ideoq. fecundus 75 – Ir . Igitur primus cum

fecundo faciet ſummam 100 --Ire . triplam ad tertium , id eft , ad

I le. fiue æqualem 3 z . Addiča i ze . vtrobique,erit æqualitas inter

100. & 4. ze . Diuiſis igitur 100. per 4. fiet i2. Sitertius numerus,

ac proinde fecundus erit so. nimirum 100 - ize. Itaq. tres numę.

ri erunt 25.50.25. Ettam fummaprimi, & lecundiadtertium ,quam

ſumma tertij ac ſecundiad primum , proportionem habet triplam .

Sivtraque proportio deberet eſſe quadrupla , reperirentur tres

numeri 20.60.20 .

IIII. 54 Inuenire tres numeros , ita ut primus cum fecundo

proportionem ad tertium babeat datam . Item tertius

cum fecundo ad primum datam proportionem be

beat: Omnesq . tres conficiant ſummam datam .

HOC ænigmaa præcedenti diuerſum non eſt . Nam fi data

fumma diuidatur in tresnumeros, vt iubetur, expeditum erit ænig

ma,non aliter, ac præcedens .

:

IV. 55 Numerum inuenire, ita vtquadratus ex parte eius

aliquota data deſcriptus , & quadratus alterius cum

juſuis partis eiusaliquota , cenficiant ipſum nume

rum , vel alium qui ad inuentum numerum propor

tionem babeat datam .

Inueniendus fit numerus , ita vt quadratus ex eius femiffe defcri.

ptus , & quadratus ex eiuſdem parte ſexta deſcriptus , efficiant ip

lum numerum , vel alium , qui ad inuentum proportionem habeat

octuplam fupertripartientem quartas. Ponatur numerus effe 6 ze .

vt fine fractione habeatpartes expreſſas . Eius femiflis eſt 3.2 . &

fexta pars i re . Harum partium quadrati funt93 & 18.qui faciunt

103. numerum æqualem 6 ze . Diuiſis ergo 6. per 10 , fiet ize.

(quod numeri Coffici collaterales fint,) ac proinde 6 ze . erunt

numerus quæQtus . Semiſlis eius šo facit quadratum ;' . Ec eius

ſexta
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fexta pars . facit quadratum . qui cum . facitis. id eft ,

numerum quæſitum .

, SED iam duo quadrati facere debeant numerum , qui ad inuen

cum numerum habeat proportionem octuplam ſupertripartitntem

quartas . Ponaturnumerus eſſe 1 ze . Eiusſemifiis eft ze. & fexta

pars ze. Quadrati harum partium ſunt *. & 3. qui fimulfa

ciunt } 8. quinumerusad 1 ze.habere debet proportionem octu

plam ſupertripartientem quartas , cuius videlicet denominator eft

$ 4 Hic autem ductus in i ze. facit 8 4 2.cui numero æqualis eſſe

debet numerus 10 % . Diuiſis ergo 8 per 1 o . fiet I re . 31.fiue

1. numerus inuentus (quod numeri Coffici collaterales fint.) Eius

enim femiffis * . facit quadratum.48 . Et eiuſdem fexta pars .

facit quadratum 4 * ,. qui cum priori quadrato 40.id eſt, cum

1.facit numerum qui ad inuentum - proportionem

habet octuplam ſupertripartientem quartas . quippe cum ille per

hunc diuifus Quocientem faciat85

$ 6 Datum numerum partiri in duos , vt data pars primi LVI.

cum fecundo tantum faciat , quantum fecundi pars

alia data cum primo efficit.

Numerus datus 44. fecandus fit in duos , vt primicum fecun

do, & ſecundi cum primo, faciant duosnumerosæquales . Po

naturprimus ize , ideoq, ſecundus44- Ize . Quinta pars primi,

nimirum re . cum fecundo facit 44 - re . Et tertia pars ſecundi.

nimirum ,cum primofacit I re + 24 ; 12 .Et ergo æquatio

inter 44 mm & 1jet 1. Ablata '1 ne vtrinque , eriti

æquatio inter44- re . & quæ æquatio permultiplicatio's

nem in crucem reducetur ad æqualitatem inter 132mre:

445-1 Ve . Et additis e.vtrinque,inter 132. & 44+ 4 s .Abla- >

469. 44. vtrinque inter 88. & re Diuiſis igitur 88. per " afiet

ire . 20. primusnumerus . Secundus vero erit 24, Vbiovides quino

tam partem primi, nimirum 4. cum ſecundo facere 28. quantum

ſcilicet facit tertia pars ſecundi,nimirum &, cum primo: - . !

5:2 Duas numerosinuenire,ita utprimus,acceptoquolibet LVIL

numero a ſecundo , faciatnumerum ,quiad reliquum

0 :- fecundi proportionem habeat dátam . Item fecundas,

joprimccepto quolibet etiam Humero4 primo; faciat numest

Consrum , quiad reliquum primi proportionem etiam ha

hicisr1.0

HV , 1onim loy.c ? U

- SINT inueniendi duo numeri,vt primus accipiens.40. a fecundo

faciac numerum reliqui fecundi quadruplum : At fecundusaccipiés.

2018
30. a

-7011
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mpan datam
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30. a primo faciat numerum reſidui primi noncuplum . Ponatur

primus i re . Si igitur accipiat 40. a ſecundo, habebit 1re + 40. ac

proindè ſecundo remanent zet1o. ve nimirum ille ad hunc pro

portionem habeat quadruplam . Ergo antequam fecundus daret pri

mo40. habuit retso.Acproinde ſi accipiat 30. a primoshabebit

ize + 80. qui numerus ad reliquum primi, videlicet ad rze - 30.

debet habere proportionem noncuplam . Erit ergo æquatio inter

sze + So. & 92 -- 270. Additisq. 270. verinque , internet

350. & 9 2. Ablataq. 1 z . vtrinque , inter 350. & 8 * r . Diuiſis

igitur 350. per8.fiet i me. 40. primusnumerus . Secundus autem

erit 60. nimirum ze + so. Primus igitur 40. accipiens 40. a ſe

cundo, habebit 80. quinumerusquadruplus eft numeri 20. qui fe

cundo remanet . Secundusautem 60. accipiens 30. a primo habe

bit go. quinumerusnoncuplus eft numeri 10. quiprimo relinqui

tur, poftquam 30. dederit fecundo .

si inueniendi fint duo numeri,vt primus accipiens 10. a ſecundo

habeat numerü quintuplú reliqui fecundi, at fecundus accipiés s . a

primo, habeatnumeru duplú reliqui primi; inuenies duosnumeros

15. & 15. Nam pofito primo i ze fi accipiat 10. a ſecundo, habebit

17 + 10. qui numerus quintuplus eſt numerize + 2. atque hic

ſecundo ſupereſt , poftquam primo dederit 10. ergo prius habuic

re + 12. Si igitur accipiat 5. a primo, habebit set 17. quinu

merus duplus effe debet numeri ise 45. quiprimo ſupereft , poft.

quanh dederit 5. fecundo . hoc eſt, æqualitäs erit internet17 . &

azero. Additisq. 10. vtrobique,interre + 27. & 2r . Et si au

feraturze vtrobique , inter 27 & 1 fr . Diuifis igitur 17. per

hoc eft, per f. fiec zelts pro primo numero , Et quia fecun

dushabebat ze + 12. erit quoque fecundus numerus 15. Atque

duo hinumeri is . & 15. quæftioni fatisfaciunt. Nam fi primus ac

cipiat 10. a ſecundo ,habebit 15. qui numerus quintuplus eft reli

qui, qui fecundo fupereft, nimirum numeri s. Secundus vero accia

piens 5. a prino ; habebit 20. nametum videlicet duplum numeri

10. qui primo fupereft . "

LVIII. 58 Tres números inueniri, urbiniquique faciant tresdhe

meros propofitos, dummodo feminis fummepropofito

rum numerorümaior fit fingulis propofitis numerisa

DEBEAT primus cum fecundo efficere 20. fecundus cum tcrtia

30. ac tertiuscum primo 40. qui omnes fimul faciuntnumerum 90.

cuius ſemiflis 45.maior eftquam 20,& quam 39.& guam 40.Quod

fi tertiusnumerus effectus deberet ofte so . velmaior res non luccc .

deret, quia omnes tres efficerent 100. velmaiorem numerum ,cuius

ſemiflis effet vel æqualis vni eorum , nimirum so. velminor . Vt fi

certius effet 31.vel60. cffentomnes cres Iosi vel 110. cuius ſemiſe

fis so . vel 55.minor cffet tertio sa vel 60. Sed operatio ipfa

probe



CA P. XXIX . 195

probe te docebit, an quzſtio poffibilis fit , necne . Ponatur ergo

Tumma trium numerorum quæſitorum elſe i ze . Et quia primus ac

ſecundus conficiunt 20. erit tertius i ze — 20. Item quia fecundus

ac tertius faciunt 30. erit primus I re --- 30. Denique quia tertiusac

primus faciunt 40. erit ſecundus ize — 40. Hiomnes tres fimulco

ficiunt 3 re - 90. quæ ſumma æqualis debet effe fummæ omnium ,

quæ pofita eft i ze. Eft ergo æquatio inter I re . & 32–90. Addi

tisq . 90. vtrinque, inter I zet90. & z z . Ablacaq . Ize. vtrinque,

inter 90. & 2 ze . Diuiſis igitur 90 per 2. fict i ne . 45. fumma omniú

crium quzſicorum numerorum . Et quoniam primus inuentus fuit

14-30. erit ipſe primus 15. Secundus autem erit s .nimirum i ze

40. Ac tertius25. videlicet i ze 20. Itaq. tres numeriordino

inuenti ſunt 15.5.25 .manifeftumq. eft,primum ac fecundum effice

re 20. fecundum ac tertium 30. tertium denique ac primum 40 .

Aliter . Ponatur primus i re.eritq . propterea ſecundus 20 - ize .

vt cum primo , nimirum cum i se. facere poflit 20. qui fecundus

numerus habebitur, fi primus i se . ex 20. dematur. Tertius autem

erit 10 time . vt cum ſecundo, id eft, cum 20 iz . facere poſic

30. habebiturq.hic tertius , fi fecundus 20 - ive dematur ex 30.

Jam tertius 10 + 1 re. cum primo i ze. facit 2 ze +10 . quinumerus

Equalis debet effe 40. Demptis igitur 10. vtrinque,eritæquatio in

ter 2 ze. & 30. Diuifise . 30. per 3. fiet i re . 15. pro primo nume

ro . Secundus ergo 20 i 2. eric 5.Et tertius 10ti re . erit as. ve

prius .

59 Quatuor numeros inuenire,ita ut terniquique efficiant LIX .

quatuor numeros propofitos ; dummodo tertia pars

ſummepropofitorum numerorum maior fit fingulis,

propofitis numeris .

DEBEAT primus, fecundus, ac tertius facere 20. Secundus,ter

tius, & quartus 12. Tertius, quartus, ac primus 24. Quartus deni

que , primus, & ſecundus 27. qui omnes quatuor faciunt 93. cuius

numeri pars tertia 31.maior eft quam 20. & quam 22.& quam 24.

& quam 27. Quod fi quartus deberet efle 40. res non ſuccederet ,

quia omnes quatuor efficerent 106. cuius tertia pars 3s . non ma.

ior eſt, quam 40. fedminor. Impoflibilitatem porrò quzſtionis ip

ſamet operatio indicabit . Ponatur ſumma omnium quatuor eſſe

se, Et quia primus fecundus & tertius faciunt 20. erit quartus

ize 20. Eadem ratione erit primus i ze 22. Et ſecundus ize

24. Ac tertiusdenique ire - 27.Hiomnes quatuor faciunt 4 ze

93. quæ ſummaæqualis debet effe fummæ omnium ,quam poſui

mus 1 re . Eft igitur æquatio inter I ze . & 42-93. Additisq . 93 .

vtrinque, inter Ire + 93 . & 42.Ablacaq. I ne vtrinque , inter 93.

& 3re. Diuiſis igitur 93, per 3. fiet i ze . 31. Et quoniam primus

fuit inuentus ise 22. crit ipſe primus 9. Eademq. de caufa , fe

Bb 3
cundus
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cundus 7. Tertius 4. & quartus II. qui quatuor numeri problema

efficiunt .

Hoc ænigma alio modo foluemus in quinque numeris in ænig

mate 127 .

s C H o L L L M.

E

A DEM arte inuenientur quingwe numeri, vt quaterni quique

efficiant quinque numeros propoſitos;dummodo quaria pars ſumma proo

poftrorum numerorum fingulis numeris propoſiris maior fot. Item ſex numeri,

Jo tamen quinta pars maior for, ege. Etfic deinceps quofcunque numeri,fi mo:

do pars ſumma determinata à numero propofitorum numerorum , uno minus,

maior for fingulis numeris propofitis,

LX
60 Tresnumeros inuenire,vt bini quique fimulfumpti exa

cedantreliquum dato numero ,

· STATVATVR primun & fecundum ſuperare tertium 20. vnita :

tibus : Exceffum fecundi ac tertij fimul ſupra primum effe 30. vni

tatum : Etdenique exceffum inter tertium ac primum fimul, & fe ?

cundum eſſe 40. vnitatum . Ponantur omnes tres eſſe' : 7e . Et quo .

niam primus & fecundus fuperant tertium 20. vnitatibus ; addito

a 16. pro- communi tertio , a fuperabuntquoque primus , ſecundus & tertius

núc. primi. fimul . tertium duplicatum eifdem 20. vnitaribus ideóq. omnes

tres æquales erunt tertio duplicato , vna cum 20. quia numerus co

pofitusex tertio duplicato, & 20. ſuperat quoque tertium duplica

cum 20. vnitatibus. Si igitur a ſummaomnium trium , quam poſui

mus i re . auferamus 20. remanebit tertius duplicatus i ze 20 .

atque idcirco tertius ſimplex eritze . - 10. Eadem ratione pri

mus erit ze — 15. & fecundusze — 20. Summa ergo omniam

trium { ze — 45. æqualis erit fummæ omnium trium numerorum

quæfitorum , quam pofuimus effe i ze ; ita vt æquatio fit inter 1 se

& 45. Additisq . 45. vtrinque, internet 45. & re . Abla

taq. 1 z . vtrinque , inter 45. & re . Diuifis igitur 45. per fiet

de 99. Cum ergo primus inuentus fite - is. erit ipfe primus

30. Eandemq. ob cauſam erit fecundus 25. & tertius 35. qui tres

numeri problema conficiunt .

Aliter . Ponatur tertius i re. Et quoniam primus ac fecundus fue

perant tertium 20.vnitatibus; erunt primus & ſecundus fimul 1 se

+ 20. cum hic numerus excedat quoque i ze.20, vnitatibus . Pona

cur deinde fecundus 25. ſemiffis videlicet fummæ so. ex zo. & 30.

collcctæ . Cum ergo primus & fecundus fimulinuenti fint effe ize

+ 20. fi dematur fecundus 25. relinquetur primus ize - 5 . Quia

vero tertius cum primo fuperare debet fecundum 40. vnitatibus :

Faciuntautem tertius > 22. & primus ine - 5. numerum 2 ze : 5 .

gui
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qui æqualis erit numero 65.cum hic fecundum 25. ſuperet 40.vni

tatibus: atque ita æquatio erit inter 2 5 & 6si Additisq.5 .

vtrinque, inter 2.2 . & 70. Diuifis igitur 70. per 2. fiet i ve.35.ter- >

rius numerus. Primus erit 30. nimirum i ze *--'5. Er fccundus 24.

vt fupra .

Aliter . Ponatur primus & fecundusfimul 1 ?e , eritq . propterea

tertius i 20-20. ve nimirum primus & fecundus fimul, id eft, t ze .

fuperet tertium 20. vnitatibus : qui tertius habebitur , fi ex primo

ize. demantur 20: Ergo omnes trés erunt'u zem 20. Et quia lecun

dusac tertius fuperare debent primum numero 30. addito commu

niprimo , ſuperabuntomnes tres primum duplicatum eodem nu

mero 30.Demptis igitur 30. ex omnibus tribus,id eft;ex 24 20.1

remanebitprimus duplicatus 2 z 50. ideoq: fimplex primus Tres

* 25.Primusergo ize -- 25. & tertius i reut.2o. faciuntfummam ?

22-45. quæ ex omnibus tribus, id eft, ex 2.94-10. fubtracta re

linquetfecundum 25. Et quoniam primus ac tertius faciunt , vt di

étum eft proxime , fummam ame - 45 / quæ debet fecundum 25. fu->

perare numero 40. Si fecundus 25. fubtrahatur a prædicta ſumma',

rclinquetur numerus 2 ze — 70. æqualis dicto exceflui 40. Additis

igitur 70. vtrinque , erit æquatio inter 2.re. & 110, Diuifisq. 110.:

per 2. fiet 1.74 . 55. Primus ergo numerus ire -+ 25. erit zo. Secun

dus vero ett 25. & tertius 1-22-20. erit 35.4t prius..!!

! 1251

6. Quatuor números inuenire,vt terni quique fimul fum- · LXI. -

pti excedantreliquum dato numero :dummodo femija

fos fumma ex quatuor numeris poftulatis collecteman,

ior fit fingulis numeris datis .

- POSTVLETVR , vtprimus, fecundus, ac tertius fimul excedant

quartum 20. vnitatibus : Et fecundus ,tertius , ac quartus primum

30. vnitatibus : Et tertius, quartus, ac primus fecundum 40. vnita

tibus : Ac denique quartus , primusar fecundus tercium 5o. vnita

cibus. Vbivides , quatuornumeros datos facere. 140. cuiusnume

ri ſemiffis 70. maior eſt fingulis datis . Nam ficonditio hæc non

adſit, erit quæſtio impoffibilis . Vt fi vltimus exceffus detur 9o. fa

cient omnes exceffus numerum 180. cuius ſemiflis go: maior non

eft daro exceſſu 90. quæſtio erit inexplicabilis. Ponantur ergo om

nes qnatuor numeri i re . Et quoniam primus,fecundus, ac tertius

excedunt quartum 20. vnitatibus ; addito communi quarto , a ſupe- a 16. pro

rabuntquoqueprimus, fecundus, tertiusac.quartus quartum du- núc. primi.

plicarum ijfdem 20. vnitatibus: ideoq. omnes quatuor æquales

erunt quarto duplicato , vna cum 20. quia numerus compofitus ex

quarto duplicato , & 20. ſuperat quoque quartum duplicatum 20 .

vnitatibus. Si igitur a ſumma omnium quatuor , quam pofuimus

Ize . auferantur 20. remanebit quartus duplicatus i ze ---20. arque

adeo quartus fimplex eritize --- 10. Eadem ratione eriç primus

འ ༠༥{ " :།།

re - 15.
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ize -15. Et ſecundus - 20. Et tertius {z- 25. Summaergo

omnium quatuor z ze 70. æqualis erit priori fummæ omnium

quatuor , quam poſuimus i re. ita vt æquatio fit inter 1 re . & 2 ze

-90. Additisq . 70. vtrinque, inter I ze + 70. & 2 r . Ablatag. I ze

vtrinque , inter 70. & 17.Erit igitur i ze 70. Cum ergo primus

inuentus fic zemiş.erit ipfe primus 20.Eandemq. ob caufam fe

cundus erit 15. Tertius 19. & quartus 25. qui omnes quæftionem

expediunt ,

Aliter. Ponatur quartus I re. Et quoniam primus, fecundus , ac

tertius excedunt quartum 20. vnitatibus : Erunt illi tres fimul i ze

+ 20. cum hic numerusfuperet i ze, ſimiliter 20. vnitatibus, Rur

ſus quia ſecundus, tertius , & quartus excedunc primum 30. vnica

tibus3 ponatur fumma fecundi ac tertij 25. ſemiflis videlicet pri

morum duorum exceſſuum 20, & 30. fimul. Quia igitur primus ,

ſecundus, actertius faciunt, vt diximus , 1zé + 20. li auferatur ſe

Gundus,ac tertius fimul,nimirum 25. reliquus erit primusize -- S .

exceditq . fumma i net 25. ex fecundo , terrio , & quarto collecta ,

primum 1.2--5. numero 30. vt patet, ſi primus ize - 5 .auferatur

ex i zet25. ſumma ſecundi, tertij, & quarti . Rurſus, quia primus

inuentus eft 12e - 5. Secundus vero ac tertius faciunt 25. quartus

denique poſitus eft i ze erunt omnes quatuor 2 zet 20. Cum ergo

tertius, quartus, ac primus excedant fecundum numero 40. Addito

a 16. pro- communi ſecundo , a excedent omnes quatuor fecundum duplicatú

núc. primi. codem numero 40. Ablatis igitur 40. ex fumma 2 zet 20, omnium

quatuor, relinquetur fecundus duplicatus 2 ne — 20, ipſeq . fecun

dus ſemel ſumptus erit ize 1o. qui ſubtractus ex 25. fumma ſe

cundi ac tertij , reliquum faciet tertium 35 in . Quoniam vero

quartus, primus, & ſecundus faciunt 3 z 15. debentq. fuperare

tertium numero 50. ſuperant autem tertium 35 - iz . numero 4 ze

- 50. vt conftat, fi tertius 35 -- 17ė . detrahaturex prædi&ta fum

ma 3 ze :156 Eft ergo æquatio inter 4 re - 50. & 50. Additisq.

5o . vtrinque , inter 4 2. & 100. Diuiſis ergo 100. per 4. fiet ize .

25. Primus ergo i zem 5. erit 20. Secundus ize 10. erit 15.

Tertius 35 ize. erit 10. Et quartus i ze, erit.25 . quemadmo

-Aliter . Ponatur ſumma omnium i ze . Et quia priores tres exce:

deredebent quarcum numero 20. diuidenda erit i ze . in duas pars

tes , quarum maiorminorem fuperet numero 20, Maior enim pars

erit ſumma priorum trium , & minor pars erit quartus numerus .

Diuiſio autem hæc ita fiet , vt in ſcholio ænigmatis 1, tradidimus.

Dematur numerus 20. ex i za vtreliquus fit numerus 1 se- 20.

Huius enim femiffis ze 10. eritminor pars . Et fi ad hanc ad

datur idem numerus 20. fiet maiorpars įre + 10. Erit ergo quar ,

tus numerus 1 e 4 10. & priores quatuor ze + 10. Pari racio

ne, quia fecundus, tertius , & quartus debent execedere primum

numero 30. demantur 30.cx , ze .Reliqui enim numeri i že 30.

femiflis { ze — 15. erit primusnumerus. Item quia tertius, quar .

tus ,

dum prius .
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cus, & primus ſuperare debent ſecundum numero 40.fi demantur

40.ex'i se . erit reliquinumeri 1 -40.femiffis re - 20 . ſecüdus

numerus . Denique quia quartus, primus, & fecundus fuperare der

benttertium numero so. fi collarcurso. ex 1.2e . erit reliquinume.

rit remso.femiffis re - 25. tertius numerus. Omnes 4. inuenti

lje - 15.stre - 20. įre 25. & ire -- 10. faciunt fummam

se - 76% quæ æqualis effe debet fummæ omnium , quam pofuis

mus i re. Eft ergo æquatio inter i se . & 22 - 70. Additisq : 70 .

vtrinque , inter i ze + 70. & 2 ze . Ablataq. i se . vtrinque , inter

70.& ineeritq . i 24.70 . & ze 35. Primus ergo eis.erit 20.

Secundusze 20. erit 15. Tertius re - 25. erit 10. Et quartus

Here 10 eritas. veluti prius .

S c H L 1 v M.

M. * Poup

151!!

ODEM modo reperientur quinque numeri , ut quareini quique fepas

E.rent reliquum dato numero ; dummodo terria pars.fumma ex quinque

Poftularis exceffibus maior for fingulis numeris . Pari ratione inuensentur

Tex , fi ramen quarta parsmaior fit, citque ita deinceps quotcunque nu.

meri ,'ſ modo pars fummedenominata'a numero darorum exceffuum , mia

nas duobus, maior for fingulis exceffibus dari :

62 Tres numeros inuenire,quorum maximusmedium fis- LXII.

peret data parte minimi: Medius quoque minimum

fuperetdata partemaximi: Minimus denique datam

medi partem excedat numero dato .

j

SVPERET'maximusmedium tertia parte minimi: Mediusmi.

nimum tertia quoque parte 'maximi: Minimus denique tertiam

item partenrmedij excedat 10:vnitatibus . Ponaturminimus i ze

+10 . & medius z z . Ita enim minimus tertiam medij.partem fu

perabitnumero 10. quoniam medius minimum fuperare debet

tertia parte maximi. Superat aurem medius 3 rei minimum 1 ze

+10 .numero 2 se - joi vt patet ; fi fubefactio fiat r se * 10. ex

3 me . Igitur tertia pars maximieritage 41105 atque idcirco ma

iimus erit6h 309 Rurſus quoniam maximusmedium fuperare

debet teftia parte minimi: Superat autem maximus 6'ne --30.me

dium 3 ze número 3 20-30. quiæqualis'erit tertiæ partiminimi:

ideog.minimus erit910 190.-Fuit autem minimus poficus i se

+10. Eft ergo equatio inter gedgio . & 1 + 10. Additisq.90.

ytrinques inter o ne . & ide + 100v Ablataq. re ytrinque , intes

& t 106: Diuifis erga 100 per 8.- fier 19 : 12 Igitur mini.

musi ze + 10 erit22.Medias'z'dei'erit 37.Maximus denique

6se 36. eric 45. Nam maximus 45. fuperat, medium 37 nu

merosi qui'tertia pars eftminimi22.Medius vero 36 e ſupe

rat
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miflisdarat
autem medius 22.minimum

numero i pe

ratminimum zz .numero 15. gui tertia pars eft maximi45. Mi

nimus deniquez : fuperat 12 tertiam partem medij 371 nu

mero 10. vt propofitum eft .

• QVOD fimaximusmedium fuperare debeat ſemiſſe minimi:mor

diusminimum quarta partemaximi: Etminimus tertiam partem

medij numero 8. Ponaturminimus i ze + 8. Etmedius 3 22. vt ille

tertiam huiuspartem excedat octonario . Et quia mediusminimum

fuperarc ponitur quarta parte maximi: Superat autem medius 3 me.

minimum 1 re + 8. numero 2 ze-- 8. Igitur quarta pars maximi

erit 22-8. ac proinde maximus erit 8 z - 32. Rurſus quiamaxi

mus medium ſuperare debet'femiffe minimi; Superat attem maxim

mus8 ze - 32.medium 3 ze. numero 5 ze --32. quiæqualis erit fe

miffiminimi; proptereaq. minimus erit 1021-64. Fuit autem ide.

poſitus ize + 8.Eft ergo æquatio inter 10.2-64. & 1 2 + 8. Addi

tisq . 64. vtrinque, inter 10 re . & ize + 72 . Ablataq? 1 ze.vtrinque,

inter 9 re . & 72. Diuiſis ergo 72. per 9. fiet 12.8. Ac proindemi

nimus I ne tre . erit 16 , Medius vero 3 Pe.eric 24. Maximus denique

8.12.31 . erit 32.5,

ISI quis proponeret , maximum debere ſuperare medium femiffe

minimi: Medium quoque minimum ſemiſfe maximi: Minimum

denique femiffem medij binario ; quæftio eflet impoffibilis , vt ipfa

operatio per Algebram abundè docebit . Ponaturenim minimus

ire + 2. Et quia debet ſuperare ſemiſfem medij binario , eritme

IX i dius a ze : Quia vero minimum medius ſuperare debet ſemiſſe mot

qui

Temiflis debet effe maximi, Maximus ergo erit a ze_ 4. quod eft

abfurdum , cum medius inuentusfit z ze maior quam a'zet.

is!! Yfit ,' .17481:48.

LXIII. 63 Tres numerosinuenire, ita ut fi quiſque proximè fe

quenti det datam fui partem , inter eos, quidede

of i runt, effeperuni, reperiatur aqualitas

- 11.1. nusist25!' IT ring izvibu

• DET primus fecundo tertiam fuipartem :Secundus tertio quar,

tam fui partem ; Et tenius primo quintam fui partem : Et cum fibi

mutuò di&tas partes dederint, & ab alijs acceperint fiant tres nus

meriæquales Penabur primus;3 verttertiam partem habeat finę

fractione Secundus autem vnicarum vt quartam partem fine

fractione habeat . Si ergo hic ſecundus 4i accipiat primi32

nimirum iile acque decu nimirum 1,tertio , habebit ipfe fecun

dus 3tis Ac gantundem babere debet primus, vbi dederit, ac

ceperitque , quæ iubetur, Atprimis 3.40. a tertiam partem dede

rit 12 doacceperiti3.poiste.cum demum habebit i-pert 3e yel 3. ,

rigunt ,
gervepargt fraddantur33es ad2 re quod

From here formula docet Iyiuepies autem mire.

i Be +13

baru ar ficheliquum primi, nimirum ? , dempferis, ex

for all t. 319/208 #23. Ergo Bimt hje. erit quinta pars tertija

quan

$
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quandoquidem eam dans reliquo primi,nimirum 2 se.facit store

igitur tertius erit 15-5 ne . qui ſi dederit primo quintam fui parté,

hoc eft,3-1re . remanebunt illi 12-4 ze . Et fi a ſecundo 4. acce

perit quartam partem , nimirum 1. habebit 13 — 4 22. qui numerus

æqualis effe debet 3 + Ize . quantum ſcilicet tam primus, quam fe

cundus habet , ve dictum eſt : Eft ergo æquacio inter 13 — 4.2 . &

3tire .Additisq . 4 re. vtrinque, inter 13. & 3tsze. Ablatisq. 3.

vtrinque , inter 10. & s ze. Diuiſisq . 10. per s . fiec i ze. 2. Ac pro

pterca primusnumerus 3.2 . erit 6. Secundus 4. ve poſuimus , &

tertius is - sn . erits. Si namq. primus 6. dederit tertiam fuipar

tem 2. acceperitq : quintam partem tertij, videlicet 1. habebit s.Ac

tantundem habebit fecundus 4. fi dederit quartam ſui partem 1.ter

rio ,acceperitq . tertiam partem primi. Item tantum quoquehabc

bit tertius s . fi dederit primo quintam partem ,id eft, 1. aeceperitq.

à ſecundo 4. quartam partem ,videlicet 1. quod est propofitum .

$ QVOD fi primus ſecundo debeat dare . Secundustertio &

tertius primo . Ponaturprimus 2 ze . vt habeat fine fractione ;

Secundus autem 4. ve habear fine fractione. Secundus igitur

poftquam dederit . tertio , ſumpſeritq . a primo,habebit i je + 3.

Ac tantundem habere debet primus, poftquam dederit . fecundo

acceperitq . 1. a tertio . At primus, poftquam dederit 1. Secundo ,

habebit i ve . reliquam , quæ cum 3. facit i ze + 3 . Eft ergo 3. tercia

pars tertij, ideoq. tertius eric 9. Reliquum eft, vt tertius 9. poftqui

dederic primo, fumpferitq .afecundo,habeat quoque i ze+3.

Habebit autem , fi imperata fecerit , 7. Ergo æqualitas eſt inter 7. &

Izet 3. Ablatisq . 3. vtrinque, inter 4. & ise. Igitur i ze. erit 4 .

ideoq. primus , quem pofuimus 2 ze . erit 8. Secundus 4. & tertinis

9.Nam primus 8. fi dec . accipiarq . 1; tertij , habebit 7. quemad

modam ſecundus, fi der 1. & accipiat . primi. Nec non tertius, fi

det .fumarq . Tecundi . Omnesq . tres numeri faciunt 21. cri

plum videlicetnumeri 7. quem quiſque facit .quemadmodum etiã

in primoexemplo onnes tres numeri 6.4.5.facíunt 15.triplum fci

licer numerl s. quem quiſque facit . In fecundo porrò exemplo hu

ius æniginatis vides, non effe neceflarium , vtpartes datæ habeant

denominatores , qui femper creſcant ordine , vt in primo exemplo

contigir .

LXIIU .64 Quatuor numeros inuenire ea lege , ut cum quiuis eo

rum proximè infequenti.datam fui partem dederit ,

inter eos , quidederunt , acceperunt, reperiatur

æqualitas.

J !

DET primus ſecundo tertiam ſuipartem : Secundus tertio quar

cam : Tertius quarco quintam : Et quartus primo fextam . Ac tan

dem , poftquain dederint , acceperintq . di &tas partes , fiant4. nu

Сс meri
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meri æquales . Ponatur primus 3 re . vt tertiam partem ſine fraction

ne habeat . Secundus autem 4. vuitatum , vt quartam partem habeat

fine fractione . Si ergo hic ſecundusaccipiat primi 3 ze . nimirú

! 2e. atque der 1. videlicet 1. tertio , habebit iple 12e + 3.Ac tan

tundem oportet habere primum , poftquam fecundo dederit . ni

mirum i ze.acceperitq. à quarto partcm fextam . Sed fi det vides

licet i je . Liperlunt illi 2 se.quæ cum 3 --- I re . conftituunt i pe + 3 .

vt ex hac formula colligitur . Inuenies autem

2 ze to 3 — 126. fi : ze tolles ex i. ze + 3. Ergo fexta

1 2 + 3 pars quartierit 3 -Il . Et ipfe quartus erit

+ i ze + 3
18.- 6 re . Hic quartus fi det remanebunt

ili 15-52. & fi accipiat tertij, debet ha

bere i ze +3. ficut tam primus , quam fecundus. Sed fi addantur

6 ze 12. ad is sze . fic i ze + 3. vr in hac formula apparet ,

Inueniesautem 6 re - 12.-11-155520. de.

IS 5. men manturex'i ve +3. Igitur . tertij erit 6ire

12 + 6 ze 12. ipfeq. tertius erit 30.12 --- 60.Relia

3. + ize
quum eſt iam tertium hunchabere quoque

! 2 + 3 . poftquam quarto dederit . videa

licet 6 ze — 12. acceperitq. 1. ſecundi 4. At fi det . fuperfunt illi

24 2–48. Et fi acceperit a . a ſecundo , nimirum 1. habebit 24 ze

47. qui nuinerus æqualis debet eſſe i ze +3. Additis igitur 4 %.

verinque , erit æqualitas inter 24.2. & 12e + 50. Ablacaq. in

vtrinque , inter 23 2. & 50. Diuifis ergo 5o.per 23; fiet i ze :

Quocirca primus numerus 3 ze erit . Et fecundus 4. fue 1

Ac tertius 30 re - 60. erit 4 Quartus deniq. 18--6 ze.erit ' .

quiænigmaconficiunt . Er fi abſtuleris denominatores , erunt qua

tuornumeriquæfiti integri 1 $ 0.92.120.114. propterea quod nume

ratores eandem proportionem habent, quam ipfæ minutiæ , propter

eundem denominatorem , vt ad finem lib.9.Eucl. demonftrauimus:

ins.quinti. · Et partes in quæſtione expreſiæ ita fe habent ad numeros integros,

vtad dictasminutias. (quia ita fe habet Vag: .numeri 12. ad 12.

vt . numeri 9o. ad 90. & c. Itaque fi primis iso. det . nimirum

so. ſupererunt 100. & fi accipiat . quarti 114. nimirum 19. hahe

bit 119.Item fi ſecundus 92. det lui numeri nimirum 23. rema

nebunt 69. & ſi accipiat : primi 150. nimirum 5o. habebit fimili,

ter 119. Sic quoque fitertius 120. det . ſui numeri, hoc eſt, 24.re

manebunt 96. & fi accipiat . fecundi 92.nimirum 23. habebit 119.

Denique eodem modo, fi quartus 114. det š. ſuinumeri, videlicet

19. ſupererunt 95. & fi accipiat . tertij 120. nimirum 24. habe

HIĆ etiam omnes 4.numeri inuenti 150.93, 120 , 114. efficiunt

476. quadruplum videlicet numeri 119. quem vnuſquiſque facit.

bit 119 .

SCHO.2
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ODEM modo inuenientur 5. numeri , vel plures , ita vt, postquam

>

-

equales, vel plures. Omnesq fimul facient ſemper fummam , que toriesnu.

merum , quem finguli faciunt, continebit, quor ſunt ipſi numeri .

Sint enim inuen :endi 5. numeri, vtcum primus dederit fecundo, acce.

peritq. }. A quinto : Secundusvero dederit .tertio, acceperitq. . a primo:

Item tertiusdederit .quarto, acceperitq. 1. a ſecundo: Quartusautem de

derit .quinto , acceperitq. . a tertio . Quintus denique dederit .primo,

acceperitq. so a quarto ; fiant randem sonumeriaquales. Ponatur primus

32.vihahear . fine fractione. Secundus vero 2. vt habeas . fine fra

Etione . Si ergo ſecundusder 1. tertio , id est , 1. remanebit illi 1. Er fi accia

piar si a primo,nimirum i ze . habebir 1 ze + 1. quem numerum unuſquif

que iandem babere deber . Primoautem , fi der }. ſecundo,fupererunt : ze

que cum . quinti facere debent i ze + 1. Atore . cum i Ize . faciunt

ise + 1. vt conftat, fiz r detrahantur ex 1 set d . Igitur quinia pars

quinti eritIdre. ego tpius quintus 5 -52.Huic quinto , ji ders. re

manebunt & Fre.quacum . quarii facere debent i se tro. Faciunt au:

4re , cum sae 3. numerum 1 ze + 1. utpatet, 114-428.

derabantur ex + 24 + .. Igitur . quarti numeri erit sze 3. totusco

quartus erit 30 ze 18. Huicquario fi del quinto , ſupererunt 25 me

- is. qua cum . terty facere debentizeti.Faciuntautem 25 ze - 15.

24 7.numerum !

m !.
..Y?Pater, fp2532-15. demanding

exibe + i. Igitur'16 erunt ,. tertej numeri, totusq.tertius erit

H12-1688e . Huic tertio, fi der . quarto, remanent 96 --- 144 2ė. que

cum fecundi, id eft,cum 1. facit. 97 + 144.2ę. qua equalia debent effe

ire + 1. Additis 144 ze . vtrinque, erit aquario inter 97.4 145 zetu.

Ablatag, 1.vainque ,inter96.6.145.2 . Diuifis igitur 96. per 145. fret

ire . 4. Ergo primus numerus pofitus.3 ze , erit Secundus autem

pofitus 2. erit 145. Tertiusdeinde inuemus 112-168 ze ,erit 175.Quar

ius deinde, qui inuentus fuit 203 18. erit 17. Quintus denique ir

senius'sŚ26. erit
245. Erdeleris denominatoribus , eruntquinquenu

meri inuenti integri .288.299.112.270.245. quiproblemais ſatisfaciunt,

Nam fi datas partes dent . rccipiant , voufquifque babebat 24. quinta

merus quintuplicäius facir 12.05. Jummam omnium quinque mumerorum

inuentorum ,

sum 16

*
*

-242e.

233

65 Datum numerum in duas partes diuidere, ita ut po- LXV.

Pterior pars cum data parte,aliquota prioris faciat

datum quemlibet numerum ,

TIST : 51 . !!..

- SET numerus 6o. diftribuendusin duos , ita vt pofterior cum

prioris officiat.18. Ponatur prior pars e reve dare poffit fine frau

Cc stione :
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&tione : eritq. poſterior pars 60 - sze. quæ fi acceperit . prioris,

nimirum sze .habebit 60 – 4 re . quinumerusæqualis debet effe

dato numero 28. Additis igitur 4 ze . ytrinque , erit æquatio inter

60. & 4 ze + 28. Ablatisq . 28. verinque , inter 32. & 4 re. Diuiſis

ergo 32. per 4. fiet i re . 8. Ac propterea prior pars 5 ze. erit 40.

poſterior vero 20. quæ ſi acceperit prioris , nimirum 8. habe.

bit 28 .

SC
H Ő L IV M.

H

OC idem fone Algebra efficietur hocmodo . Dempio numero daro,

qui effici debet, a numero daro, qui diftribuendus eft , diuidatur reljo

quusnumerusper denominatorem pariisdaie, minus vno . Quorrens namq.

perdenominaiorem partis multiplicatus , exhibebir priorem numerum , co

Vi in daro exemplo, fi datusnumorus 28.dematurex diuidendo numero 6 ..

co reliquus uumerus 32. diuidarur per 4. ( numerum videlicet unitate mio

norem denominatore quinta partis ) fer Quoriens8. quodutoin s. denomi

natorem parris quinia , producesur prior numerus40. Posterior ergo erit 26.

Si idem numerus60. fecandus for in duos , ita vt pofterior cum prioris

efficiat 59. Dempro numero 59. ex 60. reliquonumero 1. diviſo per 4. fie

Quoriens . qui ductus in si facies priorem numerum . Posterior ergo

trit 58 . Nam fi huic addaiur prioris,nimirum conflabiturdatus

numerus 59.

LXVI.
66 Duos numeros inuenire; quorum fummi egualism

dato numero, do poſterior cum dataparte prioris effe

ciatdatum quoque alium numerum .

HOCænigma cum præcedenti coincidit . Nam fi fumma daca

fecetur in duas partes, vt ibiimperatur , inuenti erunt duo numeri

quæſiti . Ve fi inueniendi fine duo numeri , quorum ſumma 6o. &

poſterior numerus cum prioris faciat 28. diuidenduserit nume

rus 60. vt dictum eft, eruntq. quæfitinumeri 4o. & 20.

Si vero inueniendi fintduo numeri, quorum fumma 6o. & pofte .

rior cum prioris faciat 59. erit prior numerus it pofterior

autem 58 vt in ſcholio præcedenti paruit .

LXVII. 67 Tres numeros inuenire,ita vt,cum vnufquifque a fum

. : 1 mareliquorum duorum datam partem acceperit,fiant

tres nuineri aquales .

FAC, vt fi primus ſumat a ſumma reliquorum duornm . Se

cundusa ſummareliquorum duorum . Et certius a ſumma đào

rum reliquorum . fiant tresnumeri æquales.Ponatur primus ime.

ſumma
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fummavero reliquorum duorum ponaturnumerus 3. vthabeat

fine fractione . Si igitur primus a duobus reliquis accipiat . ha

bebit i ze + 1. Et quia fecundus a fumma reliquorum duorum ac

cipiens debet etiam facere 1.2e +1. diuidenda erit fummaomniú

trium ,nimirum i je + 3 . in duas partes , quarum pofterior cum

prioris faciat i zetu. Posterior enim pars eric ſecnndus numerus ,

& pars prior ſumma primiac tertij . Diuifio autem hæc fiet, ve in

Scholio ænigmatis 6s. docui,hocmodo . Dempto numero i ze + 1.

qui effici debet, ex fummarzet 3. omnium crium , diuidatur reli- .

quusnumerus 2. per denominatorem partis quartæ , vno minus ,

dimirum per 3. & quotiens . per denominatorem 4. multiplice

tur. Procreatus enim numerus . erit prior pars , quæ ablata ex

fumma 1. je + 3 . omnium trium , relinquet partem pofteriorem i ze

+ pro fecundo numero . Huic enim fi addatur à prioris par

us qux eſt lumma primi ac tertij ) nimirum fiet namerus

1.2 + 1.

Rurſus quia tertius ſumens , afumma primi & fecundi debet

etiam facere. 1 ze + 1. diuidenda eric ſumma i ze + 3 . omnium trium

eodem modo in duas partes, quarum pafterior cum prioris fa

eizt 1 set-1.quodita fier . Dempto numero i ze to 1. qui effici de

bet, ex fumma i zet 3. omnium trium , diuidatur reliquusnume

rus 2. per denominatorem partis quincæ , yno minus, hoc eſt,per 4 .

Et quotiens 4. vel j. in denominatorem s . ducatur . Productus

enim numerus erit prior pars, fumma videlicet primiac fecun

di.. quæ pars ablata ex fumma i zet 3. omnium trium , reliquam

faciet partem pofteriorem 1.7+ Hæcenim accipiens ſummz

primiac fecundi, quæ fuit . hoc eit, . faciet quoque 1 méter.Re

liquum iam eſt. vt omnes tres numeri inuentia reo i ze ti ose

+ * .. conficiant fummam gi ze + 34 omnium trium , Faciunt autem

3.24 + .Eft ergoæquatio inter 1 ze +3. & 3 ze + Et ablata ,

1evtrinque, inter 3. & 2n + Ablatisq . & vtrinque inter i

& z ze. Diuilis igitur 2. 5. per 2. fiet i.ze. H. pro primo numero

quæſito , quipofitus fuitizé . Secundus, qui inuentus fuit i' ze +

erit liue Tertiusdenique , quem inuenimus effe i zet het

çrio hoc eft, . Et fi neglexeris denominatores; erunt tres nu

meri quæſiti integri 13. 17.19. problema propofitum abloluentes .

Nam & primus 13. cum . fecundi & tertij , id eft , cum 12. & ſe

cundus 17. cum primi & tercij ,hoc eft , cum 8. & tertius 19.

cum primi & Tecundi, nimirum cum 6. facit': s.

- Hic autem fumma trium numerorum inuentorum 49. non eſt

tripla numeri 25. quem vnuſquiſque facit: quemadmodum in ænig.

mate 63. fiebat .

68 Quatuor numeros inuenirela conditione,vt cum vnuf LXVIII.

quiſque a fumma reliquorum trium datam partem

acceperit, fiant quatuor numeri æquales .

STA
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· STATVAMVS, vt fi primus ſumat .fummæ aliorum trium :See

cundus . fummx alioruni trium : Tertius . fummæ trium reliquo

rum : Quartus denique . fummz aliorum trium ; quatuor numeri

fiant æquales . Ponatur primus [-2 . & fumma aliorum trium nu

naerus 3. habens fine fractione . Primus igitur fumens 1. huius

fumma, videlicet r. faciet i ze + 1. Et quia fecundus cum fum ,

mæ reliquorum erium deber etiam facere I ze + 1. diuiden da eric

ſumma i ze +3. omnium quatuor in duas partes, quarum pofte

rior cum prioris faciat rze + r. ficutin præcedenti problemate.

Poſterior enim pars erit fecundusnumerus, & prior fummaprimi,

tertij , & quarti . Inuenta autem fuit in antecedenti problemate

pars poſterior rze + 1. pro fecundo numero .

DEINDE quia tertius fumens . ſummæ primi; ſecundi, & quar

ti, debet fimilicer conficere i ze + 1. diuidenda rurſum erit fummt

rze + 3. omnium quatuor in duas patres , quarum pofterior cu

prioris faciat i ze + 1. Inuenta fuit in præcedenti problemate po

Iterior pars 1.se + 1. pro tertio numero .

I POSTREMO . quia quartus accipiens 5 fummæ reliquorum

trium deber etiam facere i zeta. diuidemus fummam iz + }.

omnium quatuor in duas partes , quarum pofterior cun prioris

faciat ipé + 1. quod per fcholiumænigmatisés. ita fier . Dempro

numero'ı ze + 1. qui effici debet , ex lumma 1204 3. omniumi

quaruor ; diuidatur reliquusnumerus 2. per denominatorem par

tisk vnominus , nimirum per 5. & quotiens zu in ipfum denomi,

natorent6. ducatur. Productus emim numerus icrie prior pars',

fummaidilicet primi,fecundi, ac tertij . quæ pars fubtraéta ex fuma

ma'1.net 3. omniųını quatuor , reliquam facier partem pofteriore

bae Hæc enim cum prioris,hoc eſt, cum . faciet retri

Reliquum iam et , vtomnes 4. numeri inuenti 1.30 :' r.ze + . ize

+ In + integrent famam ire + 3. omnigm quatuor . Fa

ciunt:afit 4 ze + 6.Eft igitur æqualitas inter i ze + 3. & 4 zeto

Ablataq.u ne ytrinque inter 3. & 3 set ** Ablatisq . 3. utrinque,

ister . & 32.Diuinis ergo1.lige perig . fiecare

pro primonumero qurfto , quem pofuimus effere Secundus in

tentus a 70 erit hoc eft, 77. Tertius aurem inuentus ize

+ . erit .id eft, Quartus denique inuentus'ı ze + $ . erit

so fine
Le fi abieceris denominatores.: inentinerant quas

turnureriintegrs 47.77.92.TDI qui quæftioni.Latisfaciunt. Nam

& primus47. cum . fecundi , tertij , & quarti , id eft ;icim go. &

fundas 77. cum primistercij, & quaru,hocreft,'cum 605 & Iter

tius.92. cum primi, fecundi, ac quarti, ideft,cum.45. & quartus

101. cum primi, fecundi, & tertij, videlicet cum 36 facet 137.1

Hic etiain lumnia quaruor numerorum inuentorum 317. quadru

pla non cft juncri 13.7. qucm ygufquifque facit,quemadmodum in

agmare 64. ficbat

2 : at vi

SCHO.
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S. с но L 1 .v M.

on aliter inuenientur S. numero ,'vel 6.vel plures ita v fi unufa

numeri equales :

! 1 : ..grrr ! 9 .

69 Tres numeros inuenire ea lege , ut fi vnufquifque pro- IXIX .

ximèinfequentidet imperatam fuipartem ,postquam

mutud dederunt, & acceperunt,fingulihabeant eun .

- dem numerum datum , 17ml

SINT, inueniendi tres numeri , vt fi primus det : fecundo'; fe

cundus tertio ; & tertius . primoyfikat tresnumeri 30.30.30.TR

ænigmate 63.inuenimustres numeros eadem conditione, nifi quòd

tres numeros;æquales , qui fieri debénd , non determinauimus ad

certum bumerum ', vt hic . Ergo inuentis ; perænigma 63: tribus

numeris 6. 4.5. qui illiænigmati fatisfaciunt, vt inueniantur alij

tres implentes conditiones huiusænigmatis : ponantur pro tribus

numeris tot radices, quot vnitates ſunt in gribos numeris inuentis,

nimirum 6e! 4 je.se. Si ergo primus 6 se.deci ſupererunt 4 ze !

& facertio sine.accipiar . habebir g ze :qui numerusæqualis der

bet effe imperato numero zo.Quocirca diuilis 30: pers fiet 124.66

ac proinde primus 16 ze. erit 36. fecondus 4 meierit 24. & tertius

$ 78. erit 30. Nam primus 36.amittens habebit 24. & accipiens

tertij, nimirum 6. habebit 3o. Ira quoque fecundus 24. sans

habebit 18. & recipiens 4. primi, nimirum 12. habebit 30. Ac tan

dem tertius zo. abijciens habebit 24 .- & refumens à fecundo;

nimirum 6. habebicquoque 30.yealijre75.31.m4min ist.ssi

Alicer . Quoniam finguli conficere debent.3o. eruntomnes crey

numeri qualiti 90. At tres naneri politi6re . 4 se. 52. faciant

15 % . quinumerus æqualis effe debet muinero 90. Diuifis ergo 900

per 15. fiet i...6. veluti prius ......991-3.38 2 .

. ?! 119 issur

SC H O L I v M.

....

D eundem modum in enigmate64.61.668 determinari poterit nu

merus,quem fingale conficere debenta nije in plačèdenti problemale68 .

guiliberquatuor numerorum debeat ethicone,100. Quoniam sinameri in uenii

fueruni 47.77.92. 101. Ponensus 4. numeros ejfe 47 2.777.2.92 2 .

101 ze . facietq. primuscum . reliquorum trium ,nimirum cum 90 ze. nu

merorum 137 ze .quiaqualis effe debet imperato numero 100. Diuilis ergo

300.per 187.fier izaIgitur primusnumerus47 meerut 29. Se

tundus 2200 giurrus 1 1.quicondirionem problem

+

Tertiu
s
260

matis
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117. facit

matis implens, dummodo denominatores non abijciantur.Nam primus 18 .

cum forelsquorum trium , id eft , cum '20 . facie 413 videlicet 100.

Sic etiam fecundus ?70,. cum reliquorum irium ,id eft, cum

wo .hoc est, 100. Eundem numerum 100. facit ram tertius cum relia

quorum trium , quam quartus cum trium reliquorum .

PORRO in ænigmate 68. & 67. fi vnuſquiſque numerorum fa

cere debeat certum qnendam numerum determinatum ,locum non

habebit fecunda ſolutio præſentis ænigmatis69. quia ſumma crium

numerorum in 67. ænigmate , vel 4. numerorum in 68. ænigmate

inuentorum , non elt tripla , velquadrupla numeri , quem quiſque

conficit, poftquam imperara impleuerit, vt ibi diximus . Sofum er

go adhiberi poterit in ænigmate 63. vt in hoc ænigmate 69.fa &tum

eft :nec non in ænigmate 64. vt ian iam videbis .

Sint enim inveniendis .numeri, vt fi primus dederit . fecundo,

acceperitq , . a quinto : Secundus vero dederit . tertin , accepe

ritq . 1. a primo : Tertius vero dederit . quarto , fumplerica . a

fecundo : Quartus autem dederit quinto ,acceperitq . 4. a tertio:

Quincus denique dederit } primo , acceperitq: a quarto ; fiant

tandem quinque numeriæquales , quorum quiſque 1205. vnicates

concineat . In ſcholio ænigmatis 64. inuenei lunt s. numeri ea con

ditione , quam hic expreflimus , 288. 290. 112. 279. 145. quorum

ynuſquiſque , fi imperata impleuerit , habet 241. Debet autem , vt

hic iubetur, quilibet habere 1205. Ponantur ergo quinque mumeri,

288 28. 290 ze. 11:23 270 ze . 245 ze . Si hinumeri imperata exe

cuti fuerint,habebit vnufquiſque 241 ze:vt dictum eſt, quinumerus

æqualis effe debet datonumero 1205. Diuifis igitur 1205. per 340,

fiec i zens . Igitur primus numerus pofitus 288 se . erit 1440. Secun

dus pofitus -90 ze. erit 1450. Tertius poſitus ri2 ze.erit.$60,Quar

çus pofitus. 270 ze . erit 1350. Quintus denique pofitus 245 ze . erit

1225. Nam fi imperata fecerint hi s .numeri, deprehendes', vnum .

quemque habere 1205.11 . !

Aliter . Quoniam vnuſquiſque facere debet 120 $. erit fumma

omnium quinque ,6025. Sed quinque numeri pofiti 2883 . 290 re.

11274.2707.245 ze.faciuntlumman izos ze.Diuilis igitur 6025,

per 1205. fiet 1. ze. s . veluti prius .

2

70 Datum numerum in tres , quatuor , vel plures partiri

La conditione, vt fi quiſque proximè fequenti det im

peratam fui partem , postquam mutuò dederint,

acceperint , fiant tresnumeri,vel quatuor, vel plures

æquales .

LXX.

1,5 ,

HOC znigma a præcedenti non differt . Nam dacus numerus

in cot partes æquales diſtribuatur, quor in ænigmate exprimuntur;

inue
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inueniendi eri!nt per ænigma præcedens, eiufq.Icholium , (adhi

bico tamen ænigmate 63. & 64. eiuſq . fcholio ) totidem numeri

qui propoſitam conditionem feruantes faciant totidem numeros

æquales yni parti numeri dati, qui in totidein partes fuit diatribu

tus. In hos enim numeros inuentos datus numerus diuidcndus eſt;

quippe cum omnes fimul faciantſummam triplam , vel quadru- .

plam numeri , quem vnuſquiſque inuentorum facere debet , ve

di&tum eft .

V. g . Sinumerus 90.diſtribuendus fit in tres, vt cum primus deo

derit fecundo; ſecundus . tertio; & tertiusprimo ;fiant tres

numeri æquales : diftribuaturdarus numerus 9o . in tres partes ce

quales 30. 30. 30. ac per ænigma69.reperiantur tres 'numeri , vt

feruata conditione præfcripta , vnufquifque faciat 30. Inuenti nu

merierunt 36. 24. 30.atquc in hos diſtribucndus eſt datus nume

tus 90.Nam fipræfcriptam legem obſeruent,faciet vnuſquiſque30 .

PARI ratione, fi numerus6ozs. diſtribuendus fit in quinque

partes , vtcum prima dederit . ſecundæ ;fecunda . tertiæ ; ter

čia ; quartæ ;quarta quintæ : & quinta : primæ, finguli habeíc

eundem numerum : diftribuendus erit datus numerus in quinque

* quales partes 1204.1205.1205-1205-1205. & perſcholium præce

dencis ænigmatis ( adiuuante ſcholio ænigmatis64. ) inueniendi

quinque numeri , vt feruata lege præfcripta , vnufquifque faciat

1203. qui quidé funt, vt in proximo fcholio patuit , 1440.1450.560.

1350.1225. Atque in hos diſtribuendus eft datusnumerus 60: 5 .

71 Datis duobus numeris ; alium quendam inuenire, qui LXXI.

vtrumque datum multiplicans faciatmaiorem quia

dem quadratum , minorem vero latus eius' que

drati :

· SINT datiduo numeri 200.& $. fitq.numerus,quem quærimus,

Ine. Extr . in 200. fit numerussoo je. Et ex i ze in s. fit nume

rus size . qui debet latus eſſe illius: atque adeo in ſe ductus faciet

numerum æqualem :00 31. Facit autem numerus 5 zei in fe25 % .

Eft ergo xquatio inter 200 z . & 258. Diuiſis igitur 200. per 25 .

fiet 17. 8. numerus quæfitus ( quod numeri Coffici fint collatera

les . ) Hic enim multiplicans200. facit quadratum 1600. cuius la

tus eſt numerus 40, ex 8. in s. productus .

Si numeri dati fint 20. & 15. reperieturnumerus . Nam fi po

naturnumerus quæſitus i vei fiunt ex' i ze. in 20. & 15. numeri

202. & 15 ze . Et ex 15 ze . in fe fit numerus 2 : 5 3. qui æqualis de

ber effe quadrato zo ze . Diuifis igitur 20. per 225. fiti se. 17fiuc

a numerus quæfitus . Hic enim multiplicans 26. & 15. facitis

fiueI.quadratum , cuiuslatus eft numerus . fiue productus!

CX . in 15.

C.de it sur

od
72 Duos

* m ?

:.م،
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LXXII. 72 Duos numeros inuenire, ita vt fumma ex ipfis confe

Eta , eb exceffusquadratorum , qui ex ipfis fiunt, da

tos numeros efficiant: dummodo datus quadratorum

exceffusminor fit , quam date fummaquadratus.

SIT eorum ſummadata 20. & exceffus quadratorum datus 80

qui exceffusminor eft quadrato 400. datæ fummæ 20.

Ponatur primus numerus i ze . ideoq. ſecundus 20 -Ir . vt eo

rum ſumma ſit 20. Quadrati eorum

20 Ire 13. & 400 — 40 2e +13 . cum ex

20 I ze ductu 20 I ze in 20 Ime . fiat

numerus 400 -- ,40 ze +18. vt in
20 ze + 18

hac formula apparet . Detracto illo

400 20 ze

quadrato ex hoc , remanet exceffus

400 40 ze + 13 400 40 2. æqualis : { 0. Additis

40 2 : vtrinque, erit;æquatio inter.

400. & 80' + 40 2. Ablatisq. 8o. vtrinque, inter 320. & 40 re.Di

uiſis ergo 320. per 40. fiet ize, 8. primus numerus , ſecundus vero

pofitus 20 — 12.erit 12. Summa numerorum 8. & 12. eſt 20. &

quadratorum 64. & 144. excelſus 80.

QVOD ſi detur eadem ſumma numerorum 20. & exceflus qua

dratorum 400. qui minornon eft quadrato 400, qui ex fumma fit :

erit quæſtio impoffibilis . Nam pofito primonumero i ze. & ſe

cundo 20 – Ize. erunt rurſus corum quadrati 1 3. & 400 - 40.9

+13. quorum exceſſus 400 - 40 ze . æqualis debet effe numero

400. quod fieri non poteft .

DETVR rurfusfumma numerorum 20. & exceſſus quadratorum

item 20.Poſito primo numero i re. & fecundo 20 -- I ze . erit eo

rum ſumma 20. & exceſſus quadratorum 400 - 407€ . æqualis 20.

Additis ergo vtrinque 40 se .erit æquatio inter 20 +40 26. & 400 .

Ablatisq. 20 , vtrinque , inter 380. & 40. ze. Diuiſis crgo 380. per

40. fier i re .91. primus numerus. Secundus ergo erit io . quo

rum fumma 20. & exceflus quadratorum.4 . numerus

hoc eſt, 20.

10

LXXIII. 73 Datum numerum in duos diuidere , ut exceffusquae

dratorum , qui ex ipfis fiunt, fit quilibet numerus

minor quadrato dati numeri .

SIT datus numerus 20. diuidendus in duos, vt exceffus quadra

torum ex ipſis factorum fit 80. Hoc ænigma a præcedenti diucrſum

non eft .Nam li reperiantur duo numeri,quorum fumma datus nu

merus 20. & exceſſus quadratorum ex ipſis factorum 80, erit .ſum

ma data 20. in illos duosnumeros diftribuenda , & c .

74 Duos
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74 Duos numeros inuenire in data proportione, ita ut LXXINI.

fumma quadratorum , quiex ipfis fiunt, ad exceffum

numerorum inuentorum proportionem babeat datam .

SINT inueniendi duo numeri in proportione tripla , & fumma

quadratorum ex ipſis procreatorum ad fummam inuentorum nume

rorum proportionem habeat decuplam . Ponatur minor.numerus

1 r .maior 3 ze . ad illum triplusi Exceffus eft z re . Et quadrato

rum 18.9 % . fumma 10 3. decupla ad 2 ze . Ergoæquatio eft inter

108. & 20 re . Diuifis igitur 20. per 10. fiet 1.20.2 .minor numerus,

(quia numeri Coffici collaterales funt)maiorq. erit6. Exceffus eo

rum eft 4. & fumma quadratotum 4.36 . eft 40. qui numerus excef

ſus 4. decuplus eſt .

3

LXXV .
75 Duos numeros in data proportione reperire , ita ut ex

K., ceſus quadratorum ipforum ad exceffum inuento

rum numerorum proportionem habeatdatam .

NVMERT quæfiti habcant proportionem triplam , & ad eorum

exceflum habeat exceffus quadratorum proportionem duodecu

plam . Ponaturminornumerus i ze.maior 3 re. illiùs triplus. Ex

ceffus eorum eft z ze . Quadratorum 13. & 93. eſt 8 3.duodecuplá

habens proportionem ad z re .Igitur zequatio erit inter 8 8.& 24 .

Diuiſis ergo 24. per 8. fiet i ze 3.minor numerus ( quod collate

sales ſint numeri Coffici ) maiorq. erit 9. Exceffus eorum elt 6. Et

quadratorum 9. & 81. exceſſus 72. ad 6. proportionem habet duo

decuplamu.

76 Duosnumeros inuenire in data proportione, ita ut nu. LXXVI.

merus ex vno in alterum procreatus ad eorum ſum

mam datam babeat proportionem .

HABEANT quæfitinumeri proportionem quadruplam ; & nu ,

merus ex vno in alterum genitus ad eorum ſunimam , proportioné

feptuplam . Ponaturminor 1 2.maior 4 ze.illius quadruplus.Sum

ma eorum eſt 52.Et ex ize in 4 re, fit numerus 4 8. quiſeptu

plam proporcionem habere debet ad size. Ergo æquario erit inter

47. & 35ize.Diuifisq.35. per q , fiet ize .4.minor numerus quod

numeri Corfici finc collaterales. Maior ergo erit . Summaeo

rum eft 47.Ex 4.in . fit numerus foc qui ad 17. pro

porcionem habet feptuplam :

od 2 77 Dun
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LXXVII. 77 Duos numeros in data proportioneinuenire , ita vt nät

merusex uno in alterü procreatus ad eorum excelum

datam babeat proportionem ,

HABEANT quæſiti numeri proportionem quadruplam ; & nu

merus ex vno in alterum productus ad eorum exceflum proportio

nem feptuplam . Ponatur n :inor i ze . & maior42e. illius quadru

plus . Exceffus eorum eft z ze. Et productus ex i ze.in 4 ze . eft 4 % .

qui feptuplam habere debet proportionem ad 3 ze. Ergo æqua

tio erit inter 4.fi. & 21.24 . Diuifisq . 21. per 4. fiet ize . 4 .

minor numerus : quod numeri Coffici collaterales fint : Major

ergo erit . Exceffus eorú eft . Ex 2.in fit numerus 476

quiad proportionem habet feptuplam .

LXXVIII. 78 Duosnumeros inuenire in dataproportione,ita ut qua

dratusminoris admaiorem numerum proportionem

babeat dutam . * sair

1. HABEANT numeriquæſiei proportionem triplam , & quadratus

minoris admaiorem , fexcuplóm . Ponatur minor I se. & maior

3 r . illius triplus . Quadratus minoris eſt 1 3. qui fexcuplus elle

debetmaioris numeri 3 me. Ergo æquatio eft inter i 3. & 18.2 . Di

uiſisq . 18. per 1.fec une seminor numerus, quodnumeri Coffi

ci fint collaterales :Maior ergo erit 54. Quadratusminoris , nimi

rum 324. ad maiorem 54. proportionem habet ſexcuplam .

.....

LXXIX . 79 Duos numeros in data proportione inuenire, ita ut qus

dratus minoris ad Quotientem , fimaiur per mino

rem diuidatur , proportionem habeat quamcunque
datam

.7

..کابار

HABEANT numeri quæfiti proportionem quadruplam , at qua

dratusminoris ad Quotientem , diuifo maiore perminorem , du

plam : Ponantur quæſiti numeri ze . 4 7 . Diuilo maiore permi.

norem , fit Quotiens 4. ad quem 1 3. quadratusminoris proportio

nem debet habere duplam : ita vt æquatio fit inter17. & 8. Dinifis

8. per s, fit 18.8. & 1 ze. 138.minormumerus . Maior ergo erit

X 128. ad 1 % 8. quadruplus. Diuifo maiore perminorem , fit Quor

tiens78 16. id eft , 4.ad quem 8. quadratusminoris proportionem

habet duplam . Maior ergo erit 18. Quadratusg.minoris, nimirus

36. ad iplum minorcm 6.habet proportionem fexcuplam usia ?

80 Dwas
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80 Duos numeros in data proportione inuenire,ita utqua. LXXX.

dratusminoris ad eorum fummam habeat proportio

nem datam quamlibet . : .

HABEANT quæſiti numeri proportionem triplam , & quadratus

minoris fexcuplam ad eorum fummam . Ponaturminorije. & ma

jor 3 ze . illius triplus . Quadratusminoris eft 1 3. qui ſexcuplam

proportionem habere debet ad 4 ze . fummam videlicet, amborum .

Ergo æquatio erit inter 13. & 14 7e. Diuiſisq . 24. per 1. fiet i re .

24. quod numeri Conici finit collaterales. Numeri ergo quæfiti funt

24. 72. in proportione tripla . Et quadrarns-minoris 576. fexcu

plam proportionem habet ad 96. fummam ex ambobus collectam .

poisile !'p i * 1 !? " "

81. Duos numeros in data proportione inuenire,ita utqudu LXXXI.

? > < dratusminoris ad eorum excelfum babeat datam pro

portionem vie

Tomsa Sugion ;

HABEANT quæſti mumeriproportionem trèpiam , & quadratus

minoris ſexcuplam ad eorum exceffams, Ponatur minor 1.2 . &

major 3 me . illius triplus .Exceffus illorum eft 2 ze . ad quem qua

dratus 1 3 ,minoris habere debet fexcuplam proportionem.- Ita ut

zquatio fit inter 1, 3. & 12 ze. Diuifis ergo 12. per i. fiet i ze.92.

propterea quod numeri Coffici collaterales funt . Numeri igitur

ſunt quæſiti 12. 36. triplam habentes proporcionem . Et quadratus

minoris, videlicet 144. ad 24. exceffum eorum fexcuplus eft .

10.100 )

7 !!!

82 Duosnumeros in data proportione inuenire,ita utqua- LXXXIL.

?! " dratus maioris ad minorem habeat proportionem

datam
CSI1H .

5. HABEANT quæſitinumeri proportionem triplam , & quadratus

maioris ad minorem , fexcuplant . Ponatur minorime & maior

3 ze . illius triplus . Quadratusmaioris 98.ad minorem i ze. pro

portionem habere debet fexcuplam . Erit ergo æquatio inter 9 3. &

1
6 te. Diuifisq. 6. per g. fiet riefiue quod numeri Coffici first

collaterales . Numeri ergo quæſiti funt proportionem haben

Les triplam . Et quadratusmaioris,nimirum - proporcionem ſex

cuplam habetadminorem queadmin

83Duos numerosin data proportione inuenire,ut quadra- LXXXIII.

tusmaioris ad Quotientem , diuifo maiore per mino

rem , proportionem habeasdatam quamcunque ,

HA

زر
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maioris 9 . decuplus effe debet . Eft igitur æquatio inter 93. &

HABEANT quæfitinumeri proportionem quadruplam , at qua

2.1.
dratusmaioris ad Quotientem , diuiſo maiore perminorem ,dupla .

Ponantur numeri quæſiti i ze. 4 re . Diuiſo hoc per illum , fit Quo

tiens 4. ad quem ' 16 3. quadratusmaioris proportionem debet ha

bere duplam : ita vtæquatio fit inter 168. & 8. Diuifis 8. per 16.fit

13. & 12.v8 .minor numerus. Maior ergo erit vt 8.illius

quadruplus, Diuiſo majore perminorem , fit Quotiens 1% 16. id

eft, 4. ad quem 8. quadratusmaioris proportionem haber duplami

LXXXIIII. 84 Duos numeros in data proportione inuenire, ita vt quo

dratus maioris ad sorum lummam babeat datam

proportionem .

HABEANT numeri quæſiti proportionem triplam , & quadratus

maioris fexcuplam ad eorum ſummam . Ponatur minor 13e .' &

maior 3 ze . illius triplus . Quadratusmaioris 9.8. ſexcuplus effe

Debetad eorum fummam 4 re .Eft igitur æquatio inter 9 3. & : 4 ze .

Diuiſisq. 24.per 9. fiet i ze..vel . quod numeri Corſici fint

collaterales . Ac proinde numeri quæſiti triplam habentes propor

tionem erunt . Et quadracusmaioris 19 fexcuplus eft ad 1

corum fummam : hoc eft, ad 2

LXXXV. '85 Duos numerosin data proportione inuenire,ita vt qua

dratusmajoris ad corum exceffum babeat proportio

51. nom datam

HABEANT numeri quæfitiproportionem triplam , & quadratus

majoris ad eorum exceflum , decuplam . Ponaturminor i ze. & ma

jor z ze.illius triplus .Exceſſus eorum eft 2 ze, ad quem quadratus

20 re. Diuifisq . 20. per 9. fiet i ?e . ? . propterea quod numeri

Coſlici collaterales ſunt. Numeri ergo quæfiti funt

proportione tripla , Exceffus eorum eft ad quem decuplus eft

quadratusmaioris 40 , fiue 400:

60

99 in

LXXXVI. 86 Datis duobus numeris, alium tertium inuenire , ita

utomnium trium duo quicunque fimul additi , in

reliquum multiplicati,tres numeros constituant in

exceſu æquali,hoc est, Arithmetica proportionales .

DATI duo numeri fint 3. & 5. ponaturg. tertius inuentus ize.

Hic cum 3. facitinet 3. quæ fumma ducta in reliquum s . facit

sze + 15. vnum numerum . Deinde 1 2e. cum să facit ljets. qua

ſumma
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fumma ducta in reliquum 3 facit 3 ze + 15. alterum numerum .De

nique ex 3. & s . fitnumerus 8. qui ductus in tertium i ze. facit

8 ie . tertium numerum . Opus eſt iam ,hos tres numeros 5 ret15.

3 re +15. & 8.ze. effe Arithmeticè proportionales. quod tribus

modis fieri poteft . Aut enim maximus eft is ze +15. & medius 3 ze

+ 1s. & minimus 8 ze .Autmaximus erit's ze + 15. medius 8 ze.

& minimus 3. + 15 ze . Autdeniquemaximus erit 8 ze .medius 5 ze

+15. & minimus 3 ze + 15. neque enim maximus eſſe poteſt 3.20

+ 15. cum minor fit, quam s ze + 15 .

SINT primum szet 15.3 2 +15.8 ze. Arithmeticè propor

tionales . Igitur (ve lib.s.Eucl. in 4.proprietate trium numerorum

Arithmeticè proportionalium diximus ) fummaextremorum 13 ze

+15. æqualis erit duplo medij , hoc eft , numero 6 ze + 30. Abla

tisq. 6 ze verinque, æquatio erit inter:7128 4 15 & 30. Ablatisq .

rurſum 15 vtrinque , inter 7 ze , & 15. Diuiſis ergo 15. per 7. fiet

i ze . " . numerus quæfitus . Vel fi dicti tres numeriſunt Arithme

ticè proportionales , habebunt eundem exceffum . Sed s ze + T8

excedit 3 ze + 15. nuniero 2 ze. Et32+ 15. excedit & ze numero

IS - sze. vt ex regula ſubtractionis patet . Eft ergo æqualitas in

ter 2 ze & 15 ---5 28. Additisq. 5 ze vtrinque, inter 7 ze & 19. fietq. ,

rurſus i ze. " . Iam " . cum 3 faciunt 3 * ,hoc eſt , quinu

merus ductus in reliquum 5 facit 44.primum numerum . Deinde

ex 4. & fit fumma5 4.hoceft , quæ ducta in 3v 'reliquum

numerum facit . numerum medíum . Denique ex 3 & $ . fit

fumma 8. quæ duéta in reliquum numerum 4. facit tertium

numerum . Habentq . hitres numeri4. eundem ex

ceffum 4.fiue 4 .

SINT deindes he +15 . 8 r . z ve +15. Arithmeticè propor

cionales . Igitur ſumma exçremorum 8:30 + 30. æqualis erit duplo

medij , numero videlicet 16 ze . Ablatisq . 8 ze verinque , æquatio

erit inter 30. & 8 re. Diuiſisq . 30 per 8.ſiet i ze. hoc eſt 4 .

Veldicti tres numeri habebunt enndem exceffum . Eft autem inter

sze + 15. & 8 re. exceffus 15 — 32. At inter 8 ze & 3 ze: + 15 .

exceſſus eſt s ze 15. Eft ergo æquatio inter 15 3.2 . & sze

15. Additisq. 15 vtrinque; inter 30 — 32.& sze . Additisq .

rurfum 3 ze verinque, inter 30 & 8 e fieta , rurſum I re... fiue

4. Iam ex 4.& 3. fit fumma 3 4. fiue 47. quæ ducta in reliquú

numerum s facit . primum numerum . Deinde ex 4. & 5 fic

fumma s 4.liue quæ duéta in reliquum numerum 3 facit 10%.

numerum tertium .Denique ex 3 & 5 fit fumma 8. quæ ducta in re

liquum numerum 4.facit 12.medium numerum : Habentq . hi

tres numeri, 110, 104. eundem exceffum 4. fiue 3

POSTREMO fint : re :s ze + 15.3 % +15 . Arithmeticè pro

portionales. Igitur ſummaexcremorum 11 ze + 15. æqualis eric.

duplo medij , hoc eft , numero 10 2 + 30. Ablatisq . 10 ze. verin .

que,æquatio erit inter ipe + 15.& 30. Ablatisq. rurſum is verin

que , inter i ze. & 15 , fierg. i 28. 15. numerus quæfitus. Vel dicti

tres

i 1,121,11..1!!!
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tres numeri habebunt eundem exceſſum . Eft autem inter 8 ze . &

sze + 15. exceſſus 3 ze — 15. Atinter s ze + 15. & 32 + 15.ex.

cellus eft 29.Eft ergo æqualitas inter 3 re -- 15. & 2 re . Additisq .

15.vtrinque, inter 3 2.& z ze + 15. Ablatisq. 2 re . vtrinque, inter

12. & 15. fiętq . rurſus i ze . 15.numerus quæfitus.Iam ex 15. & 3.

fit ſumma18. quæ ducta in reliquum nummerum 5. facit go. nu

merum medium . Deinde ex 15 & 5. fit fumma20. quæ duéta in

reliquum numerum 3. facit60. tertium numerum . Denique ex

3. & 5. fit ſnmma8. quæ ducta in reliquum numerum 15. facit 120.

primum numerum ; Habentq. tres hinumeri 120.90.60, eundem

exceflum 30.

| HOC quæfitum foluemus etiam in ænigmate 131. vbidabuntur

duo numeri , ita vt tres numeri producti non poffint tribus modis

eſſe proportionales Arithmeticè , vt hic , fed duobus cantumu

modis .

LXXXVII. 87 Duosnumeros in data proportione inuenire , ita vrex

ceffus quadratorum ,quiex ipfis fiunt,ad eorum fume

mam babeat proportionem datam .

HABEANT quæſiti numeri proportionem triplam , & exceffus

quadratorum ad lummam eorum , octuplam . Ponatur minor Iseo

& maior 3 ze illius triplus : Summa eorum eſt 4 re: & exceſſus qua

dratorum 13.98. eſt 8 3. qui ad 4 ze, proportionem habere debet

octuplam . Erit ergo æquatio inter 8 3. & 32,ze. Diuifisq. 32: per

8. fiet i re . 4.minor numerus: propterea quod numeri Côſlici funt

collaterales . Maior autem erit 12, Excellus quadratorum ib . 144.

eſt 128. qui ad 16.amborum ſummam proportionem habet octus

plams,

LXXXVIII.88 Duos numeros in dato exceßu inuenire, ita vt exceffus

quadratorum ,qui ex ipfis fiunt, fuperet datum excefa

fum quouis numero dato : dummodo quadratusex

celus numerorum quæfitorum dati minor fit fumma,

ex eodem exceffu,& pofulato numero colletta 31.5? ,? "

SIT exceffus numerorum quæfitorum 7. Exceſſus jutem

quadratorum , qui ex quæſitis numeris fiunt , maior fit , quam %.

poftularo numero 100.Ponaturminor numerusthe.maior iine +7.

ve nimirum illum fuperet numero 7. Quadratihorum numerorum

18. & .13 + 14 2e + 49. fe mutuo excedunt numero 14.ze ' + 49.

quifuperare debet 1.numero 100. hoceft , æqualitas effe debet in

ter 14 ze + 49. & 1:07. Ablacisq. 49 verinque , inter 14 22. & 58.

Diuiſis ergo 58 per 14.fier i 20: 4 5. minor numerus: maior ergo

erit 11 vc minorem fuperet numero 7. Quadrati numerorum
$ 41
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145.9994. femutuo exceduntnumero 2.quidatum numero

rum exceſſum 7. ſuperatnumero 100.hoc eſt , æqualis eft numero

107. cum 107. faciant 243.

HAEC quæftio foluipotuit , quia quadratusdati exceffus 7. ni

mirum numerus49.minor eſt ſumma 107. ex dato exceſſu 7. & nu

mero poftulato 100. collecta . Quod fi proponantur inueniendiduo

numeri in dato exceliu 7. ita vt exceflus quadratorum ipforum ma

ior fit, quam 7. numero 10.quæftio erit impoflibilis . quod optime

ex ipfa operatione diſces . Poſito enim minorenumero 1 re . & ma

iore ize + 7. vt femutuò fuperent feptenario . Quadrati horum

numerorum rurſum ſe excedunt numero 14 2e + 49. quifuperare

debet 7. numero 1o . quod eft abſurdum , cum illum fuperet nume

ro 14 ze + 42. quimaior eft, quam 7. Cauſa eft, quia quadratus 49.

exceſſus 7. minor non eſt ſumma 17.

89 Duos numeros in datoexcelſu inuenire , ita utexceffus IXXXIX .

quadratorum , quiex ipfis fiunt, adexceffum datum

datam babeat proportionem , do infuper contineat

datum numerum , dummodo quadratusdati exceffus

minor fit ſumma, quæ ex numero, qui ex ductu des

nominatoris date proportionis in ipfum excefl'um fit ,

& ex dato numero colligitur .

DATVS exceffus fit 4. & exceſſus quadratorum , quiex quæfitis

oumeris fiunt , ad 4.habeat proportionem quincuplam , & infuper

contineat 20. vnitates . Ponaturminor numerus ize . & maior i ze

+ 4. vt illum quaternario ſuperet . Quadratorum 1 3.& 13 + 8 ze

+16. eft 8 ze t 16. qui quinquies continere debet dacum excel

ſum 4. & præterea 20. Quintuplum autem exceſſus 4. cum 20.fa

cit40. cui numero æqualis efle debet exceſſus quadratorum 8 ze

+ 16. Ablatis igitur 16. vtrinque , eritæqualitas inter 24. & 8 ze .

Diuiſisq . 24.per 8. fiet i ze . 3. minor numerus.maior ergo erit 7.

Eorum exceffus 4. Quadratorum 9.49. exceffus40. continet excel

ſum 4.quinquies, ac præterea zo. vnitates.

HAEC etiam quæftio foluipotuit , quia quadratus 16. dati ex

ceſſus 4.minor eft fumma ex quintuplo cxceflus 4. & numero 20 ,

collecta . Quòd fi exceffusdetur4. & proportio tripla , & inſuper

3.vnitatcs. quæſtio fiet impoflibilis . quod facile exipfa operatione

cognoſcetur. Poſto enim minorenumero i re . & maiore i ze +4.

erit exceflus quadratorum 8 ze +- 16. qui æqualis debet effe fummz

ex triplo exceſſus4. & numero 3. collecta , hoc eſt , numero 15 .

quod eft abfurdum . Cauſa eſt , quia quadratus 16. exceſſus 4. non

eft minor numero 15 .

Ee 90 DA
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XC.
90 Datum numerum quadratum in duos numeros qua

dratos diſtribuere.

HOC ænigma fine Algebra foluimus lib . 8. noftræ Geometria

practicæ , propoſ. 9. vbipropoſitum quadratum numerum non in

duos folum , fed in quotuis numeros quadratos partiti fumus. Per

Algebram autem idem hocmodo expediemus . Sit quadratus nu

merus 16. diuidendus in duos quadratos . Ponatur primus quadra

tus.13. ac proinde fecundus 16-18. Finge huius latus efle quot

cunque radices,minus tot vnitatibus, quot ſunt in latere dati qua

drati, nimirum 2 ze —4. Huiusquadratum 48 + 16--16 2€ .æqua

fe debet elle quadrato 16 — 13.Addito 13. vtrinque, erit æquatio

inter 5 8 + 16.— 16 2. & 16. Additisq. rurſum 16 2. inter 5 % .

+16. & 16 ze + 16. Ablatisq.16 vtrinque, inter 5 % & 16 re . Di,

uiſis igitur 16 per 5. fiet i ze..quia numeri Coffici collaterales.

funt. Huiusradicis quadratus' . erit primus, quem poſuimus.

13. Secundusautem 16 – 18.erit ... cuius radix : & ambo

quadrati conficiunt40.nimirum 16 .

Aliter. Ponatur latus primiquadrati eſe i ze . Latus vero ſecun

di quadrati quoruis radices , minuslatere dati quadrati , nimirum

522-4. Quadrati numeri horum laterum 1 3.& 25 3 + 16--40 26 .

fimul æquales debent effe dato quadrato 16.Additis40 ze vtrinque,

erit æquatio inter 263 + 16. & 40 ze + 16 . Ablatisq. 16. vtrinque,

inter 26 3. & 40 2.Diuifis ergo 40. per 26. fiet i ze 3.(quod nu

meri Coſici fint collaterales ) cuius quadratum 10 erit primus

pumerus quadratus. Secundus autem erit 2164: qui'relinquitur, fi

ille ex 15. detrahatur. Eius latus eſt i . & ambo quadrati confi

ciunt270 * . hoc eſt, 16.

SCH O L I v M.

KOD fi minorem numerum quadratum iterum partiemur in duos

ſum fecetur in duos, fe&tus erit darus in quatuor . Atqueita dein

ceps in infinitum . Vides ergo propofitum quadratum diuidi poffe per Alge

bram in duos quadratos varijs modis : ita ut ſemper fiant diuerfi duo quae

drati .

HOC problema ſolui' etiam poteft fine Algebra , hoc modo . Propoſito

quadrato, ducatur eius latus in quemcunque numerum , duplum produtti

numeri diuidatur per eiuſdem illius numeri quadratum auctum vnitate .

Quotientis enim quadratuserit vnusquadratusquafitus, quoablato ex pro

poſito quadrato, relinquetur alter quadratus.

Vi fi propofitus fit quadratus 36.ducatur eius latus6.per 3. ut fiant 18 .

I buius duplum 36. diuidatur per quadratum ciufdem numeri 3. auctum

vnitate,
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unitate,nimirum per 1o . Quotientis enim fiue's. quadratusid

eft , 1:25 . erit vnus quadraius, quo ablato ex 36. erit alter 237. cuius

laiks2.fiue 4 e ambo quadrati 12 25. 237.faciunt 36.

Nota tamen , latus propoſsui quadrati non effe ducendum per 1. quia duo

quadrati effent propoſitus quadratus, o . quod est ineptum . Vifi 6. latus

propofiti quadrati 36. duceretur in 1. vi fiant 6. huius productinumeri

duplum i 2.diuidereturper 2.nimirum perquadratum unitatis auäum unio

Inte, fieret Quotiens6.cuius quadratum eft 36. numeruspropofitus, & c.

OI Datum numerum ex duobus quadratis compoſitum in XCL

aliosduos quadratos diuidere.

5. SIT numerus 34. fiue quadratus, fiuenon quadratus,compoſitus

ex duobus quadratis 9. & 25. diuidendus in alios duos quadratos .

Sint latera quadratorum 3. & 5. ponaturq. latus primi quadrati

quæfiti i ze + 3. nimirum vna radix , plus latere primiquadratidati.

Latus vero fecundi quadrati quæfiti , quotcunque radicesminus la

tere fecundi quadrati dati, nimirum 2 ze - 5. Quadrati horum 12

terum 13 +62 +9. & 4 % 20 re + 25. faciunt fummam $ %

+34 – 14 2.æqualem dato numero 34.Additis ergo 14 ze.vtrin

que, eritæquatio inter 5 3 + 34 . & 14 2e + 34. Ablatisq. 34 vtrin

que, inter 5.8. & 14. ze. Diuiſis igitur 14. per s. fiet i se. 1.pro

pterea quod numeri Coflici ſunt collaterales . Ergo latus primi

quadrati quæſiti , quod pofuimus i ze +3. erit 2. Secundi vero

quadrati latus, quod pofuimus 2 ze — s. erit ? - 5. hoc eſt , .

Quadrati horum laterum inuentorum ns.'faciunt ' ; . hoc

eft, numerum 34. datum .

92 Duos numeros quadratos in dato excelu inuenire . XCII.

DETVR exceſſus 70. Ponatur latus vnius quadrati i ze . alterius

vero latus i re .plus quotlibet vnitatibus,dummodo quadratus nu

merus ex ipfis deſcriptusminor fit dato exceſſu , nimirum i ze +3.

Quadrati horum laterum 1 3. & 13+ 16 + 64. exceffum ha

bent 16v + 64. quiæqualis eſſe debet daro exceſſui 70. Ablatis

vtrobique 64. erit æquatio inter 16 ze . & 6.Diuiſis ergo 6. per 16 .

fiet i ze : latus vnius quadrati . Latus alterius poſituin ize + 8.

erit 8 hue . Quadrati horum laterum inuentorum ſunt &

quorum exceſſus *** hoc eft, 70,

MANIFESTVM autem eſt, alios atque alios duosnumeros qua

dratos poffe reperiri in dato eodem exceſſu , proutnumerusabfo

lutus in fecundi quadrati radice alius atque alius affumetur. Vt

dato eodem exceffu 70. filatus primi quadrati ponatur i re. & fe

cundi 1 % +1. erunt quadrati 1 3. & 13 +222 + 1. & eorum

exceflus 2 ze + 1. quiæqualis debet effe dito excelſui 70. Ablata 1,

Ee 2 vtrin
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vtrinque , erit æqualitas inter 2 zę. & 69. Diuiſis igitur 69. per 27

fiet ize . 34.fiue . cuius quadratus eft 476 5. fiue 1190 La

tus autem fecundi quadrati, quod pofuimus i ze + 1. erit 31.ff

ue . cuius quadratus eft 10 fue 1260 1. qui priorem 1190

ſuperat numero 70 .

SI exceſſus detur 100. ponaturq . latus primi quadrati rize . &

latusſecundi 1 ze + 10. vbi quadratusnumeri 10. non eft minor

exceffu dato 100. fed æqualis; erit quæftio impoffibilis , Nam qua

drati i 3. & 1 % + 20 2e + 100. exceffum habent 20 ze + 100. qui

çqualis debet effe dato exceſſui100.quod abfurdú eft, cum ſitmaior,

XCIII. 93 Duosnumeros inuenire, quorum quadrati ſe excedant

dato numero.

HOC ænigmafoluitur, vt præcedens . Pofitis enim duobus late

ribus, vt in præcedenti , inuenientur duo latera , quorum quadrati

datum excellum habebunt .

XCIIII.

94 Duos numeros quadratos inuenire, quorum ſummai

quadratus fit numerus.

ASSVMATVR quilibet quadratus pro vno quæfitorum , nimira

16. Et per problema 92, inueniantur duo numeri quadrati, quoruni

exceffus 16. quadratus aſſumptus . Nam minor quadratus inuentus

cum aſſumpto 16. facietalterum quadratum inuentum maiorem .

Ponatur ergo vt in dicto problemate factum eſt, latus vnius qua

drati i z . & alterius i ze +3. ( vt nimirum quadratusnumeri 3 .

minor fit dato exceffu 16.) Quadratihorú laterum 1 3.& 13 + one

+ 9. exceffum habent 6 hé + 9. quiæqualis effe debet dato excellui

16. Ablatis 9. vtrobique , erit æquatio inter 6 ze. & 7.Diuiſis er

go 7.per6. fietiz latusminoris quadrati quæſiti . Lacusmaio

ris, quod pofuimus ize + 3. erit 3 g . id eft, Quadrati laterú

& 7 . funt , &
quorum exceffus 57 %

hoc eſt , 16. Duo

ergo quadrati quæſiti lunt 16. fiue 3 * & quorum fumma 7 .

quadratusnumerus eft , latus habens ?

Abiectis denominatoribus , erunt inuenti duo quadrati integri

576. & 49. facientes quadratum 625. cuius latus 25 .

36

Xcv.
95 Duos numeros quadratos inuenire , quorum exceffus

quadratus fit.

HOC ænigmanon aliter foluetur, ac problema 92. Sinamq. in

ueniantur per illud duo quadrati, quorum exceſſus datus fit numc.

sus quadratus , factum erit , quod hic iubetur.

96 Tres
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96 Tresnumeros quadratos inuenire , quorum fumma fit XCVI.

numerus quadratus .

PER problema 94. inueniantur primum duo quadrati, quorum

fumma ſit quadratus numerus,fintq. v.g. hi576.49. facientes qua

dracum 625.Deinde per problema 95. inueniantur alij duo quadra

ti , quorum exceffus fit quadratus effectus625. Nam minor inuen

tus cum quadrato 625. hoc eſt , cum duobus quadratis 576. 49. fa

cictmaiorem quadratum . V.g. Dato exceſſu quadrato 625. inue

nientur duo ſquadraci in illo exceffu , hoc modo . Ponatur latus

vnius i ze & alterius i ze +10 . (vt niinirum quadratus 10. vnitatú

minor fit dato exceffu 625. ) Quadrati horum laterum 1 3. & 13

+ 20 7e + 100. exceffum habent 20 °ze + 100. quiæqualis efle de

bet dato exeeſlui625. Ablatis ergo 100. vtrobique, erit æquatio in

ter 20 r . & 525.Diuiſisq . 525. per 20. fiet i ze 26 4. Latus mino

ris quadrati .Maioris vero latus, quod pofitum fuit i ze + 10. erit

36.Horum laterum quadrati02102c. exceffum habent

103.hoc eſt, 625.quadrarum . Hic igitur exceſſus , nimirum

100% . ex duobus quadratis576.49. conflatus cum minore qua

drato 1974. componet maiorem quadratum 21974. Atque ita

tres quadratiquæfiti ſunt 57649.418as. fiue 9211734, 11025

qui fimul efficiunt quadratum 110.3 cuius latus ct 28

Siabijciantur denominatores, eruntinuentitres quadrati integri

9216.784. 11025. quorum fummaquadratus numerus eſt 21025.

cuius latus 145.

Ś C HOLIV M.

16

T QEeadem arte inuenientur 4. quadrati efficientes numerum quo

ma 95. duo hahenies exceflum , illum quadratum ex tribus quadratis confe

étum . Pari ratione inuenientur 5.6.7.en quotquotquis voluerit, ſi videlin

eri prius inueniantur 4. vel s . vel6.c.

97 Duos numeros inuenire , quorum tam fumma, quam XCVII.

exceffus fit numerusquadratus.

PONATVR latus quadrati ex duobusnumeris quæfitis conflati,

yna radix , plus quotcunque vnitatibus , nimirum i ze + 4. cuius

quadratum 18 +82 + 16.æquale debet eſſe duobus numeris quæ-,

fitis . Si ergo vnus numerorum ponatur * . eric alter 3 + 8 ze ,

+ 16. qui duo fimul faciunt dictum quadratum 13+ 8z + 16.

Reliquum eft , vt 3. ſubtractus ex { 3 + 8 ze + 16. relinquat

ctiam
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etiam numerum quadratum . Ergo reliquus numerus 8 re + 16.

æqualis erit alicui quadrato , qui V.g. fit 36. maior , quam 16.nu

merus abfolutus . Ablatis igitur 16. vtrobique, erit æqualitas inter

8 ze . & 20. Diuiſisq . 20. per 8. fit ize . 27. fiue cuius quadratus

eft 2.Cum ergo vnus numerorum , qui quæruntur,pofitus fit % .

erit is 24. primus numerus quæfitus . Secundus numerus, qui pofi

tus fuit 3 + 82 + 16. erit ? .plus 9. fiue 20. & inſuper 16 .

hoc eſt . & 36. ſiue 25 % . qui duo numeri 24. & 28. faciunt

. Ad hunc cnim fi adijciatur primus 25. fit fummaL.id eft,

numerusquadratus , cuius latus 4. Et fi ab eodem fecundo

.dematur primus2.remanet numerus 2 14.fiue *.quadra

tus eriam , cuius latus . fiue 6 .

XCVIII. 98 Duobus numeris datis , inuenire alium , qui vtrique

ſeorſum additus faciat quadratum .

SINT dati duo numeri 4. & 7. Ponatur', qui quæritur, I re . qui

cum datis facit duos i ze +4. & 12e +7. qui quadrati debent eſſe .

Detrahatur vnus ex altero , vt habeatur eorum exceſſus 3. quæran ,

turq. duo numeri,qui inter ſemultiplicati producant hunc eundem

exceffum 3. ita tamen , vt quadratum ſemiffis exceſſus ipſorum ma

ius fit minore numero dato 4.atque adeo æqualis efle poflitminori

numero compoſito i ze + 4.& quadratum ſemiffis fummæ eorundem

maius fitmaiore numero dato 7. atqueadeo æqualis elle poſſit 'ma

iorinumero compofito i ze + 7 . quod cur fieri debeat, operatio do

cebit . Hinumeri erunt . & 6 . Nam inter ſe multiplicati produ

cunt 3. Et exceſſus eorum eſt s 1.hoc eſt , 4. cuius icmiſlis 4 .

quadratum 27.hoc eft, 7 h . maius eft, quam 4. Summavero eo

rundem eft 6 hoc eft, cuius ſemiftis . quadratum 48.hoc

eſt, 10 16.maius eft, quàm 7. Inuentiautem ſunthiduo numeri 1.

& 6. ſumptaad libitum fractione . cuius numerator vnitas vnus

numerorum . Nam fi eiusdenominator 2. ducaturin numerum 3 .

qui produci debet, fiet alter numerus 6. Quòd fi datinumeri forent

20.23. habentes eundem exceflum 3. non ſatisfacerent numeri &

6. Quarc ſumenda eſſer alia fractio ,nimirum & pro vno numero .

Nam cx 10. denominatore in 3. fiet alter numerus 30. Et ex io. in

30. fit numerus 3. Et exceflus eorum eſt 29 To hoc est, cuius

ſemiffis 228. quadratum . fiue 223 maius eft,quam 20 .

Item fummaeorundem numerorum elt 30 . hoc eft , De cuius

ſemiffis ? & quadratum 90691. fiue 226 281.maius eft,quam 23.

Atque ita, li hinumeri 7.& 30. non fatisfacerent , accipienda ef

ſet alia fractio maioris denominationis , & c . Ac coties iteranda .

operatio , donec duo numeri reperiantur propoſito ſatisfi

cientes .

NOS rem exequamur cum numeris : & :6. in propofito exem

plo.quorum exceffus's . vel 4. & huius femiflis 4.quadratum

201

40C

I 21
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1 21

9

I

! . fiue7. aquale erit minori numero compofito i ze +4.

Ablatis crgo 4. vtrobique,erit æquatio inter 3 1. & 1 ze.atque id

circo 1 ze eric z z . quæ radix etiam inuenietur hoc modo. Sunima

numeroni 1. & 6.etc . fiue S. & huius feminis 9. quadratum

49.fiue 10 .æquale eritmaiori numcro cópofito i ze + 7 .Abla

tis ergo 7. vtrobique ,fiet æquatio inter 3 * . & ire.vt prius. Nul

merus igitur quælirus eft ; -,. Hic enim additusad 4. & 7.faciet

quadratos :810 5. Ane 16.& " 6 :4uorú latera 4.84.

OVOD ſi li:marir fractio . & denominator 3. ducatur in ex

ceffum 3.produceturnumerus 9. atque hi duo numeri 1.& 9.mul

tiplicari inter fe facient 3. Eorum exceilus eft 8 . fiue2.& huius

femiflis 4. quadratum . fiue 18.æquale erit minori numero

compoſito 1 ze + 4 .. Ablatis ergo 4. vtrobique , æquatio erit inter

I 24. & 14 ž . ideoq. 12.erit 14.quæ etiam inuenietur hoc mo

do . Summanumerorum & 2. eft 9 *. fiue Huius ſemiflis 4 .

quadratum , ſiue 21 3. æquale erit maiorinumero compoſito.

ize + 7. Ablatis igitur 7. vtrinque,erit æquatio inter 14.& 1 ?e ..

vt prius . Numerus igitur quæfitus eft 14 2. Hic enim additus ad 4.

& 7. facit quadratos 18.& 21.ſiue 6.& •* . quorum late

ra & !

EX ipfa operatione intelligis , cur eligidebeant tales duo nu

meri producentes exceflum datorum numerorum , quales diximus .

Nam ,nifi quadratum femiffis eorum excellus maius eſſet minore

numero 4.non fieret æquatio inter iplum , & minorem numerum

compoſitum , vt patet, & c . Item conſtat , variosnumeros inueniri

poſle , quorum quilibet additus ad datos duosnumeros faciat duos.

quadratos , prout videlicet varij duo numeri accipientur, qui di&ta

exceffum 3. producant. Ita vides , in dato,exemplo inuentos eſſe

duosnumeros 3 18. & 14 .

SED experiamur idem in datis nunieris 20. & 23. Addita I re .

vtrique, fient quadrati i ze + 20. & 12e + 23. fietq. æquatio (ele

Eis duobus numeris . & 30. qui exceffum 3. producant ) inter

2230 & 12 + 20. Item inter 226 226. & iiet 23. Inuenie .

turq. per ytramqueæquationem r 22. elle 203 : qui numerus

additus ad 20. & 23. facit quadratos 223 2002 & 226.10 . fiue

32401. & 2675. quorum latera 228. &

*Aliter . Sint rurſus dariduo numeri 4. & 7. Ponatur numerus.

quæfitus 1 3 - 4. Huic enim ſi addantur 4. fit 13. quadratus. Et

fi eidem numero 13 -4. addantur 7. fit alius quadratus ! 3 + 3.

cuiuslatus ſtacuatur i ze.minusquotlibet vnitatibus,quæ fuperent

4. nimirum ize - 5 . cuius quadratum 18 — 102 € 25 . æquale

effe deber quadrato 13 + 3. Additis 10 ze vtrobique , eritæquali

tas inter i 3 + 25. & 13 + 10 re + 3. Et fi auferatur 13. vtrobi

que , inter 25. & 10 ze + 3. Ablatisq . 3. verobique , inter 22. &

10 ze . Diuiſis igitur 22. per 10. fiet ize .1.fiue 4. a cuius qua

drato ?? . ſi auferantur 4. (quia numerus quæſitusfuit pofitus18

4. hoc eſt 10. reliquus erit numerus quæſitusI.Hic enim

>

3 C 1

20

addi



224
CA P. XXIX :

additus ad 4. & 7. facit quadratos 4 is. & 7 s. fiue } . & " %.

quorum latera 4.&

SI numeridati fint 20. & 23. ponendus erit numerus quæſitus

13 — 20. vt additus ad 20. faciat quadratum 13. Et ſi eidem nu

mero 18 - 20. addantur 23. fiet alíus quadratus 1 x + 3. cuius la

tus ſtatuatur i ze . minus quotlibet vnitatibus, quæ fuperent 20.ni

mirum i ze —21. cuius quadratum 1 3 - 4 : +441. æquale de

bet efle quadrato 13 + 3. Additis 42 re vtrobique , erit æqualitas

inter13 +441. & 18+422 + 3. & fi demacur 13. vtrobique,

inter 441. & 42 2e + 3. Ablatisq. 3. vtrobique, inter 438.& 42 ze .

Diuiſis ergo 438. per 42. fier i ze. 10 . ſiųe2. a cuius quadrato

413 ?. fi auferantur 20. ( quia numerus quæfitus pofitus fuit18

20. ) hoc est , 19. reliquus fiet numerus quæfitns 440.4 . fiue

88.qui additus ad 20. & 23.faciet quadratos 108.& m

hoc eft 1.& 4476 . quorum latera ? . & ?,

XCIX .
99 Duobus numeris datis, alium inuenire , qui ab utro

que feorfum ſubtractus, relinquat quadratum .

SINT dati duo numeri 9. & 21. Ponatur numerus quæſitus

9-17 . Hic namq. ex 9. ſubtractus re

9 to 3 linquit quadratum 13. vt in hac formula

9 I 3 apparet . Idem autem numerus 9-18.

detractus ex 21. relinquit 12 +13. vt ins
+ 1 %

hac altem formula

liquet, quinumerus debet etiam efle qua 21 to 3

dratus . Statuatur eius latus 12.minus 9-18

quotuis vnitatibus , ita tamen , vt earum

quadratus fuperet 12, nimirum i ze --- 4 .
12 +13

Huius quadratum 13—82 + 16. æquale debet effe quadrato 12+

1 % . Additis 8 ze . vtrinque,erit æquatio inter 13 + 16. & 1 3 + 8 ze

+12. Et fi vtrobique auferatur i 3. inter 16. & 8 +12. Ablatisq.

12. vtrinque , inter 4. & 82.Diuiſis ergo 4. per 8. fiet i ze..l

ue . cuius quadratum . fi ex 9. auferatur , propterea quod nu

merus pofitusfuit 9.- 13. ), hoc eſt ex 4.reliquus erit numerus

quæfitus8.fiue qui videlicet detractus ex 9. & 21. relinquit

quadratos & 12.fiue 1. & 4 .quorum lateras. & .

C.
100 Datis duobusnumeris , alium inuenire , a quo uter

que datorum detractus , quadratum relinquat.

SINT datiduo numeri 20. & 30. Ponaturnumerus quæfitus18

+ 20. vt detractis 20. remaneat quadratus 1 3. Reliquum eft , vt

13--10 . ( quinumerus relinquitur , fubductis 30. ex 18+ 20 .

ve in
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ve in formula appofita manifeftum eft , ) fit etiam
I + 20

quadratus . Statuatur latusnumeri 17--10. vna
+ 30

radix , minus quotcunque vnitatibus , nimirum

I re- 2. Huius quadratum 13-4e+4.æqua I 3

le debet effe quadrato 13 10. Additis 4 re.

vtrinque, erit æquatio inter 13+ 4. & 13– 10 + 42€ Et rurfum

additis 10. vtrinque,inter 13 + 14 . & 13 + 4 . Et fi auferatur i 3 .

vtrobique, inter 14. & 4 ze. Diuiſis ergo 14. per 4. fiet i zę. 44. fi

ue z. ad cuius quadratum . fi addantur 20. ( quia numerus poli

tus fuit 13 + 20) hoc eſt , .. fiet numerus quælitus 2.hoc eſt ,

324. a quo fi demantur dati"numeri 20. & 30. reliqui erunt qua

drati 1 : 1. & 2 4. fiue * . & quorum latera z. & j .

CI.JOI Datum numerum in duos partiri , & inſuper qua

dratum numerum inuenire ,qui cum vtraque par

te feorſum quadratum efficiat .

; SIT numerus darus 40. Cape duosnumeros, quorum quadrati

fimulminorem numerum efficiant, quam 40. nimirum 2. & 4. Vni

cuique addita i ze . fiunt numeri Ize +2. & 1 + 4 . quorum qua

drata funt 13 + 42 + 4. & 13 + 8 ze + 16.Et fi ab vtroque dematur

13.remanebunt 4 ze + 4 . & 8 set16. partes numeri40. diuidendi:

quippe cum quilibet horum numerorum cum 13. faciat quadratú .

Reliquum ergo eft , vt duæ iftæ partes efficiant 40. Efficiunt autem

12 ze + 20. qui numerusæqualis effe debetnumero 40. Ablatis igi

tur 20. vtrobique,erit æquatio inter 12 ze . & 20. Diuifisq. 20. per

12. Giet I re... fiue cuius quadratus 2S. fiue2.erit is , qui

quæritur. Partes autem numeri 40. videlicet 4 ze +4. & 8 etio .

erunt 10 %. & 29 *. quæ ſimul efficiunt 40. Et vterque cum qua

drato inuento 2 quadratim numerum efficit . Nam 2 , củ 10 .

fiue cum 10** . facit 13.hoc eft, 25.quadratum ,cuius latus

Ec idem quadratus 2 . cum 29 . fiue cum 29 § . facit quadratum

32 ;. fiue .cuiuslatus ” .

CII.

,102 Datum numerum in duos partiri , d infuper nume

rum quadratum inuenire , a quo vtraquepars fe

orfum fubtracta quadratum relinquat.

: SIT idem datus.numerus 40. Latus quadrati quæfiti ponatur

12.plustot vnitatibus,'ve earum quadratum minusfitnumero 40.

nimirum 1 set5. cuius quadratus i 3tioze + : 5 . a quo detractus

numerus 10 32 + 25. relinquit quadratum 1'3 . Vnus ergonumero

rum , in quos,diuidendus eit 40. fit 10 set 25. quandoquidem

Ef detra
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detractus ex 1 3 + 1ore + 25. relinquit quadratum 13.

Sumatur deinde alterius duiuſdam quadrati latus i ze + 4. ita vt

numerus eius abfolutus 4.minor fit oumero abſoluto 5. prioris la

teris . Quadratushuius ſecundi lateris elt 1 3 + 8 zet16. qui detra

Etus a priori quadrato 1 3 + 1oze + 25.relinquit 2 re + 9. alterum

numerorum , in quos diuidendus eft 40. Atque ita quadratus,quem

quærimus, et 13 + 10 + 25. & partes numeri 40. funt so ze + 25 .

& 2 zets.Nam prior ex illo quadrato fubductus relinquit quadra

tum 1 3. At poſterior ex eodem quadrato ſublatus relinquit 18+

8 ze + 16. quandoquidem hic ex illo quadrato demptus relinquit

2 pet9.quod etiam hæc formula docet ,

13 + roze + 25 qui numerus 1 % +82 + 16. fimiliter

0 % + 2 ze + 9 quadratus eſt lateris i ze + 4. vt paulò

ante patuit . Reliquum eft , vt duz hz
1 % + 8 ze + 16

partes 10 ret 25. & 2 ze + 9. efficiant

datum numerum 40. Efficiunt autem 12 ze + 34:qui numerus.ęqua

lis debet eſſe numero 40. Ablaris ergo 34. vtrobique , erit æquatio

inter 12.22 . & 6.Diuiſisq . 6. per 12. fiet ize . 1. Cum ergo latus

quadrați quæſitipoſitum fit i zets. erit ipſum latus s . ſiue 4.&

quadratus quæſitus4.fiue 30.Partes autem numeri 40. quas

poſuimus 10 ze +25. & 22e +9. erunt 30. & 10. quæ fimul faciunt

numerum datum 40. & detractæ ex quadrato inuento 30. relins

quunt quadratos numeros & 20 fiye 4. quorum lacera -

CII.
103 Tres numeros inuenire , ita ut primus cum quolibet

alio dato habeat ad ſummam reliquorum propor

tionem quamcunque datam : Item ſecundus cum

codem dato numero ad fummam reliquorum babeat

quoque datam quamuis proportionem : Tertiusde

nique cum codem numerodato habeat ad reliquo

rum ſummam proportionem quoque datam quam

cunque .

SIT datus numerus 73. inueniendiq . fint tres numeri , quorum

primus cum 73. ad reliquorum fummam habeat proportionem du

plam : Secundus cum 73. ad reliquorum ſummam proportionem

triptam : Tertiusdenique cum 73. ad ſummam reliquorum propor

tionem quadruplam . Ponatur fumma omnium trium i ze . Ergo

primus erit ze 73. vt cum 73. habeatz. numerum videlicet

duplum ad re . ſummam reliquorum . Secundus autem erit ize

73. vt cum 73. habeat * re. numerum videlicet triplum adza

fummam reliquorum . Tertius denique eritre . 73. vt acceptis

13. habeatre. numerum fcilicet quadruplum ad re . ſummam

reli
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reliquorum . Quibus pofitis, cum primus acceptis 73. habeatre.

quiduplus effe debet lummæ reliquornm duorum . Facit autein ,

fecundusze - 73 . cum tertio -73. fummam re - 146. ad

quam duplus effe debet numerus ze. quem primus cum 73.habet.

ac proindenumerus i ze —292. duplus prædictæ ſummæ ore

146. æqualis eritnumero re. Additis igitur 292. vtrobique ,

& quatio erit inter : & + 292. Ablatisq. 12.vtrobique,

inter 6 2.& 292. Diuiſis igitur :92. perofiet i ze .120.Er.

go primusnumerus re - 73. erit 7. propterea quod numeri

r20. funt 80. a quibus fi auferantur 73. reliquus fic numerus 7. Se.

cundusautem re - 73,erit 17: quia .numeri 120.ſunt 90. a qui
bus fi deducantur 73. reliquus fit numerus 17. Tertiusdenique ze

- 73. erit 23. quippe cum . numeri 120.fint 96. a quibus fi tol

Jantur 73. ſuperfint 23. Atque hi tresnumeri 7. 17. 23. problemati

fatisfaciunt . Nam 7. cum 73. faciunt 80. quinumerus duplus eft

lummz 40. ex 17. & 23. collectæ . Ac 17. cum 73. faciunt90. qui

numerus eriplus eft fummæ 30. ex 7. & 23. collectæ . Denique 23.

cum 73. facíunt 96. qui numerus quadruplus eft fummæ 24. ex 3.

& 17. collectæ ,

104 Tres numerosinuenire , ita ut primus cum dats par .

te fumma aliorum duorum faciat numerum da:

sum ? Item fecundus cum aka data parte aliorum

duorum faciat quoque quemcunque numerum

datum ? Tertius denique cum quauis data parte

aliorum duorum faciat fimiliter quemlibet datum

numerum ,

DEBEAT primus cum ſecundiac tertij facere 42. Secundus

cum primi ac tertij, 36. Tertius cum primiac ſecundi , 39.

Ponatur primus ire . Erit ergo femiffis aliorum duorum 42-15e.

Ita enim primus cum hac femiffe faciet 42. Ac proinde duplum

huius femiffis , nimirum 84-2v . erit fummafecundi ac tertij .

Et quia fecundus cum primi & tertij facere debet 36. jí au

feremus quartam partcm primi, nimirum ze. ex 36. reliqua erit

quarta pars tertij , vnà cum fecundo , numerus ſcilicet 36 - ine.

quem fi detrahemus ex 84-2 ze . hoc eft, ex ſummafecundi ac ter

tij , dabit reliquusnumerus 43-5ár . tres reliquas partes quartas

tertij. ac proinde tertia pars huius numeri , nimirum 16 - itre.

erit quarta pars tertij , quæ cum cribus quartis prædictis , hoc eft ,

cum 48 Žre facier totum certium numerum 64 i ze . fiue

64 - re .

HVNC tertium fi ſubducemus ex 84 ile . fumma fecundi ac

tertij, reliquus fiet ſecundus 20 + ire.

QVIA . vero tertius cum , s .primiac ſecundi, id eft, cum re .

Ef 2 & T
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2

& 1įtre. ( quæ fimulfaciunt ; } + re ) debetfacere 39.

Facit aiitem tertius 64--2 P.cum itine. numerum 65 -

2 a ze .Nam - :.cum + . facit vt in hac formulas

apparet . qui numerus6s } – 2 re . æqualis debet

elle numero 39.Additis ergo 2 ze , vtrobique , erit

+ a qualitas inter65 5. & 39 +2 2. Ablatisq. 39.

vtrobique, inter 26 j. fiue . & 2.22. Diuiſis era

go S.per 2,. fiet in , 12. primus numerus . Ac

proinde fecundus, qui inuentus elt 20 + 1 ze . erit 34. Tertius aus

fem inuentus 64–2 } z . erit 36. Arque tres hinumeri 12. 24.36 .

problemaabſoluunt . Facienda autem ſemper eft æquatio cum nu

mero , quem tertius cum parte data aliorum facere debet , vt in no

ftro exemplo cum 39. factum eſt ..

CV 105 Datum numerum partiri in duas partes , ut prior

cum dato ahonumero ad pofteriorem cum quouis

alio dato numero proportionem babeat datam quã

cunque, ſi id fieripotest .

DATVS numerus 100. fecandus fit in duas partes , vt priorcům

10.faciat numerum triplum numeri ; quoin pofterior pars cum 20.

officit . Ponatur prior pars 1.ze. ac proinde pofterior 100 — 17 .

Priorcum 10. facit i ze t1o. & pofterior cū 20.facit 120.— 17.Vt

ergo ille huius fit triplus, neceffario erit æquatio inter i ze +10 . &

360–37 .Additisq. 3 ne verobique ,inter 4 ze + 10. & 360.Ablatisq .

10 vtrobique,inter 4 ze . & 350.Diuifis igitur 350 per 4 fiet 17.87

prior pars . Pofterior autem 100— I re . erit iz Priorcum 10.fa

cit 97' : numerum triplum numeri 32 : ex poſteriori parte , &

20. conflati .

ADDITVM eſt in ænigmate , ( fi id fieri poteſt ] quia fæpe erit

quæſtio impoflibilis . quod optimèæquatiomonebit . v.g. fi datus

numerus 100. diuidendus fit in duos, vt prior cum 10. faciatnume:

rum feptuplum numeri ex poſteriori , & 20. conflati ; fieri id nullo

modo poterit.Pofita enim priori partc i ze. & pofteriori 100-12.

prior cum 10.faciet i retio pofterior aút cum 20 faciet 120–12

cuius ille non poteft effe feptuplus. Nam fieret æquatio inter i re

+ 10.& 840—72.Et additis 7 ze.vtrobique,inter $ + 10. & 840,

Ablatisq . 10. vtrobique , inter 8 28. & 830. Diuiſis autem 830. per

8. fieret i ze. 103 prior pars . quod eſtabſurdum , cum maior fit

dato numero 100.

VIDES igitur,quam expeditè operatio ipfà nos inſtruat , guana

do quæſtio propofita folui poffit , & quando non . id quod ad ini?

zium huius lib , monuimus .

106 NA
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106 Numerum inuenire , a quodetractis quotuis partio . CVI.

bus aliquotis , fi reliquusnumerus per datum nu

mcrum multiplicetur, fiatnumerus æqualis ei, qui

ex inuento numero, & dato confiarzy .

SIT inueniendusnumerus, a quo detráctis . li reliquus pume

rus multiplicetur per 10.tantun : fiat, quantum'exnumero inuen

to, & dato numero 10. Ponatur numerus quæfitus ime . Detra &tis

remanent ze. quibusmultiplicatis per io. fit numerus ? re. id

eft , 4 ze . Et fi ad poſitum numerum i ze.addantur 1o. fit numerus

re+ 10. xqualis 4 e . Ablata ergo i ze, ytrinque', erit æquatio

inter 10. & 3 % . Biuilisq. 1o. per 3, hoc eft per 2 , fiet 1 ze.

1. fiue 3 d . numerus quæſitus . Subductis enim

r13 . nimirum : fi reliquus numerus nimirum . eiuſdem

numeri inuenti multiplicetur per io,fietnumerus 99. fiae 13 7 .

Et fi ad inuentum numerum ... addatur idem numerus datus 10 .

hoc eft, 1. fiet quoquenumerus 10 ?

Hoc enigmåidem eſt, quod trigeſimum , fed variata nonnihil pro

nunciatione

fiue 13

107 Duos numeros' in data proportione inuenire , ut 6 *** CVII.

vno in alterum gignaturdatur quiuis numerus .

$ 2600
.

9,1

SINT inueniendi dạo numeri in proportionefeſquialtera, vi ex

vno fu alterum gignatur numerus 40. Ponantur numeri“2 ze . 3 ze .

in proportione felquialtera . Ex vno in alterum fit numerus 6 % .

æqualis 40. Diuiſis ergo 40. per 6. fit 1 3.48 . Et784.. erit valor

vnius radicis . Et quia primusnumerus pofitus fuit z zę, & fecun

dus z ze . erit primus numerus 138.& fccundus.13. Ex yng

in alterum fit numerus 18
hoc eſt 24 " . fiue 40,

SINT rurfum inueniendiduo numeri in eadem proportione fere

quialtera , vt ex vno in alterum fiat humerus 294. Pofitis rurſum

duobusnumeris 2 2. 3 re. in proportione feſquialtera,gignetur ex

vno in alterum numerus63.æqualis 294. Diuifisq . 294. per 6. fit

1 % 49. cuius radix eft 7. Ergo primus numerus . erit 14.& fe

cundus 3 re . erit 21. Atque ex 14.in 21.fit propofitusnumerus 294.

Vides ergo aliquando numeros quæfitos efle ſurdos , vt in priori

exemplo , & aliquando rationales, vt in poſteriori .

108 Duosnumeros in qualibet proportionedatos equalia. Cvik .

ter minuere , ita vt reliquusmaioris ad reliquum

minoris babeatdatam quamcunque proportionem ,

quamaior fit proportiane datorum numerorum .

HOC
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HOC ænigmaidem eſt, quod octauum , alijs tamen verbis pro

pofitum . Nam & hic quæritur numerus, qui ex datis duobus de

tractus relinquat duosnumeros in data proportione . Libuit tamen

idipliim hoc tenore proponere , & aliter ſoluere , quam ænigma

octauum folutum fuit , vt diſcas aliorum quoqueænigmatum folu

tiones variare . Sint ergo dati duo numeri 3. & 2. in proportione

ſeſquialteraminuendi æqualiter, hoc eft, ab ipfis vnus idemq.ny

merus auferendus , vt reliqui proportionem habeant v.g. vigecu ,

plam . Ponamusminorem imminútum decreuiſſe vſque ad I re. ac

proinde majorem yfque ad 20 r.vt hic reliquus ad illum reliquum

habeat proportionem vigecuplam , Si igitur ex maiore 3. aufere

mus20 . remanebitnumerus 3 --302. qui auferendus eſt ex 3 ,

vt relinquantur 20 re . vt in hac formula apparet ,

oze Item fi ex minore 2. detrahemus Ize. reliquus

3 20 ne eric numerus2-12 . qui ex 2. auferendus eft , ve

relinquatur ize. Quia vero ambo numeri ponun
0 + 20 ze

tur æqualiter imminuti , hoc eſt , ex ytroque i dem

numerus ablatus ponitur, erit æquatio inter 3 --202. & z - Ipe .

Additisq . 20 ze vtrobique , inter 3.& 2 + 19.2 . Ablatisq. 2 ytrin

que,inter 1. & 192.Eritq. Ize...Cum igitur ex 3.auferenda fint

3—20 2. & 2-1Re. ex 2. auferendus erit ex vtroque numero nu-

merus i 1.eruntq. reliquinumeri 19. & 1.qui habent propor.

sionem vigecuplam propoſitam ,

3 +

CIX . 109 Duos,numeros in data
sta proportione inuenire,ita vt qui

fit ex vno in alterum cum ſumma quadraførum ar

quiex ipfis fiunt , officiat numerum datum .

py

9.00

SINT inueniendi duo numeri in proportione feſquialtera , ita vt

ex vno in alterum fiat numerus, qui cum quadratis ipforum efficiat,

100, Ponantur numeri quxſti 3:22. 2 2.in proportione (eſquialte

ra . Ex vno in alterum fit numerus63. & eorum quadrati ſunt 9 3 .

& 43 . qui cum 6 3. faciunt 19 3.æquales 100. Diuilis igitur 100.

per 19. fit 7 3 . ergo i ze . erit vg '19. & 3 z . erunt 78

pro primonumero, quem pofuimus z ze . & fecundus numerus,qui

pofitus fuit 2 z . erit 13 409. ad quem 3 in proportionem ha

ber fefquialteram . Ex vno in alterum fit numerusvirhoc

eft, *** & ſunima quadratorum 79. &

50. facit soo: hoc eſt, 100.

19.quæ cum

SINT rurlus inuen jendi duo numeri in proportio
ne

feſquialte ,

ra fca vự numerus, qui ex vno in alterum fit:cum fumma quadrato

rum , qui ex ipfis fiunt, faciaefummam 2736 , Repetita eadem ope

ratione , erunt 19 3.æquales 2736. Diuiſis ergo 2736. pes 19. fiet

13.144. & 1 ze 12. Igítur primus numerus poſitus 3.2 . erit 36. &

fecundus,quem pofuimus 2'zg. erit : 4 . Ex 36. in 24. fiunt864. quæ

cum

HOO

slt 1300
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CX.

cum quadratis $76. 1296. faciunt 2736 , ipſiq.numeri inuenti 36.

& 24. proportionem habent feſquialteram .

110 Inuenire numerum , qui in ſe ductus, & productus

in datum quemuis numerum , faciat numerum ,

qui habeat ad inuenti numericubum proportionem

quamcunqu
e datam .

INVENIEN
DVS

fit numerus, qui in fe ductus, & hic productus

in 10. faciat numerum in proportione quintupla ad inuentinumeri

cubum , hoc eſt , qui quinquies eius cubum contineat . Ponatur

quæfitus numerus i ze . Hic in feductus facit 1 3. & 18. in 10. ta

cit ro 3. quinumerus debet effe quincuplus cubi ex ize . procreati.

Eft autem cubusnumeri i perte.qui quinquies ſumptus facit soe.

æquales 10 % . Diuiſis ergo 10. per 5. fiet i ze 2.numerus quæſitus .

propterea quod numeri Çoffici ſunt collaterales . Nam ex 2. in 2.

fit 4. & ex 4. in 10. fit numerus 40. quintuplus. cubi 8. ex 2. pro

creati.

$ I numerus ductus in ſe !, & productus in 10. debet habere pro

portionem fefquialtera ad cubum ,eritæquatio inter 103.& rce.

Diuiſis igitur io . per fiue per . fiet i ze qui numerus in

ſe ductusfacit * 06 . & hic in 10. facit auoo Cubus autem nu

meri2.eſt 200: ad quem numerus
hoc eft 12000

pro

portionem habet fefquialteram

SIC ſi numerus ductus in fe , & productus in 1o. debet ad cubum

habere proportionem ſubduplam ; Pofito numero 1 ze . fiet ex I se

in ſe numerus 1 3. & ex 13. in 10. numerus 108. qui ſubduplus

elle debet i ce. qui fit ex I ze in ſecubicè . Igituræquatio erit inter

20 % . & ite . eritq . I ze 20. Nam ex 20. in fe, fit 400.& ex 460. in

10. fit 4000. qui ſubduplus.eft cubi 8000, qui fit ex 20, in fe cu

bice .

20
.

4000

2.2

III Datum numerum in duas partes fecare , ut prior CXI.

multiplicata per quemuis numerum producatnu

merum ,qui fuperet numerum productum ex par

te poſteriore in quemlibet alium numerum ,nume

ro dato, quando id fieri potest .

SIT numerus 30. diuidendus in duas partes,vt prior ducta in 10 .

procreet numerum , quinumero 20, ſuperetnumerum , quem po

ſterior pars in 40.muftiplicata producit . Ponatur prior pars in

ideoq. poſterior 30 - in . Ex i ze . in 10. fit numerus 10 re- & ex

30 - ize in 40. fit numerus 1200 — 40 ze. quem prior productus

fuperare deberoumero 20.Ergo fi pofteriori addentur 20.fiet æqua

licas
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litas inter 102. & 1220 — 40 2. Additisq. 40 ze. vtrinque , inter

50 2.81220.Diuiſis ergo 1220. perso. fiet ! e. 24 š.prior pars,

ideca. pofterior erits Prior in 10. ducta facit 244. pofterior in

40. facit 224. qui ab illo fuperacur numero 20.

DIXIMVS in znigmate , [ quando id fieri poteft ]quia non fem

per quaftio folui poteft. vt fi prior productus fuperare debeat po

heriorem productú ,numero 305. reperieturæqualitas inter iscom

407. & ioze. Additise . 40 ze.vtrinque,inter 1500. & 505e .Diui

ſisq . 1500. per go.fiet 1.2.30. vna pars dati numeri 30. quod eft

ineprum . Vbi etiam vides , ex ipfa operationeper regulam Alge

bræ cognoſci poffe,num quæſtio folui poffit,necne .

CXII.

-

CXIII.

112 Dalum numerum in duas partes fecare , ut prior in

quemlibet numerum ducta faciatnumerum in da

ta proportione ad numerum factum ex poſteriori

parte in quemuis alium numerum multiplicats.

SIT numerus 40.fecandus in duas partes, vt ex priore in 1o.fiat

numerusin proportione fubduplaad numerum factum ex parte po:

fteriore in 30. Ponatur priorpars ize.ideoq. pofterior 40 - ire

Ex’im . in 10. fit numerus :o re . quifubduplus effe dcbetnumeri

1200- 30 € productiex 40-12 . in 30.hoc eit , æquatio fiet in

ter 202.& 1200–30 20. Additisq 30 2 vtrobique , inter 50 ze.

& 1200.Diuſis ergo 1200. per so. fiet 1 e.:4. prior pars, ac pro

in de poſterior erit 6.EX24. in 10. fit 240.quinumerus fubduplus

eftnumeri480. facti ex 16. in 30.

113 Datum numerum in duosdiftribuere, ut prior diui

i fus per datum quemuis numerum faciat Quotien

tem in data proportione ad Quotientem , quifitex

poſteriori numero per quemlibet numerum diuifo .

SIT numerus 109. tribuendus in duos , ye prior diuifus per 10.

faciat Quotientem in proportione ſextupla ad Quotientem , quem

facit poiterior numerus diuiſusper 20. Ponatur prior 1 ze , ac pro

inde poſteriot 100--12 . Diuifo priore per 10. fit Quotiens de

Diuito autem pofteriore per :0.6t Quotienssze. Et quia ille

Quotiens ad hunc debet habere proportionem fextuplam ; erit

æquario interno re . & 30–70 .Et addisisaze.vel 1 ó ze vçro

bique , inter 2.& 30.Diuifisergo 30. per te. fict 12.75.prior

numerus. Polterior ergo erit 25. Diuifis 75. per 10.6 ?Quotiens

76.Diuiſis vero 25.per zo. fit Quotiensis ad quem ille Quotiens

16. vel 40. proportionem habertextuplam

114 Tres
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114 Tresnumeros in continua proportione data inuenire , CXIIII.

ut numerus ex minore in medium productusba

beat ad maiorem quamcunque proportionem

datams .

120

INVENIENDI ſint eres numeri in continua proportione ſeſqui

tertia , ve exminore in medium fiat numerus admaiorem in pro

portione quintupla. Ponantur quæſiti tres numeri 9 re.12 2.16 ze.

in proportionc leſquitertia . Ex 9 2. in 13 ze. fic numerus 108 % .

quí debet effe quintuplus tertij 16 ze.Ergo æquatio eric inter 108 % .

& 80 ze . Diuiſisq. 80. per 108. fiet i ze jos fiue . propterea

quod numeri Coffici collaterales ſunt. Primus ergo numerus pofi

tus 9.2. erit .. Secundus pofitus 12 22. erit 22,. & tertius pofi

tús 16 ze . erit Ex primo in ſecundum fit numerus

quintuplus eft ad .. liue ad 9940.

SI productusnumerus ex primo in fecundum debet effe æqualis

tertio , eritæquatio inter 108 % . & 16 je . Diuilis ergo 16. per 108.

fiet i ne ac proinde tresnumeri quæſiti erunt ; fiue

iii .21

si productus ex primo in ſecundum debet effe ſemiffis tertij ,

erit æquatio inter 216 3. & 16 ze . Diuiſis igitur 16. per 216. fiec

12. 1.fiue . ac proinde tres numeri quæfiti erunt12

hoc eltiis. Atque ex j. in . fit numerus . qui lemisſis eſt

tertij iia

115.
qui

CXV .115 Datum numerum in tres partiri, ut finguli in tres

fingulos numeros datos,vel in vnum eundemq.nu

merum datum multiplicati ,producant tresnume

ros in data proportione continua .

SIT numcrus datus 80. diuidendusin tres , vt primo ducto in 4 .

& fecundo in 3. & tertio in 7.producantur tresnumeri in continua

proportione quadrupla . Ponatur prima pars I z . quæ ducta in 4 .

facit 4 ze . Et quia ſecunda pars ducta in 3. debet gignere numerum

16 r . quadruplum videlicet nuneri 4 ze.quærenduseritnumerus,

qui in 3. ductus producat 16 ze . Is erit Quotiens, fi 16 ze. diuidan

turper 3. nimirum .z . eritq . ſecunda pars42. Rurſus quia

tertia pars ducta in 7. debet procrearenumerum 64 ze . quadruplú

-videlicet numeri 16 ze. quærendus erit numerus, qui in 7. ductus

faciat 64 ze. Is eritre . Quotiens videlicet, fi 64 ze .per 7. diui;

dantur . Atque ita tres partes quæſitæ funt Ire . ze . 2. quæ

ordine in 4. 3. & 7. ductæ procreant 4 ze. 167. & 64 zé . in data

proporcione quadrupla continua . Reliquum iam eft , vt prædiétæ

tres partes in vnam fummam collectæ faciant 8o.numerum datum .

Gg
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pars

167520

3275

Faciuntautem 1 'Mire . fiueire.Eftergo æquatio inter is .

& 80. Diuifis ergo 80. per fiet i ze . 419. primapars , quz

pofita fuit ize . Quoniam autem fecunda pars inuenta fuit zeli

2515. valor vniusradicis ducatur in reproducetur fecunda ,

2014.Eadem ratione, cum tertia pars inuenta ſit re. fi

vnius radicis valor 17. ducatur in reproducetur tertia pars

Atque hæ tres partes
2010. 1974.hoc eft ,

sas. 27 D's : 47 so in vnum collectæ faciunt 80. numerum da

cum . & multiplicatæ ordinatim per 4.3.7. procreant tres numeros

0723. ONO 21.in continua proportione quadrupla.

QVANDO datus numerus 80. tribuendus eft in tres, vi fingulis

partibus per eundem numerum quemcunque, vt per s .multiplica

tis, gignantur tres numeri in continua proportione quadrupla . fiet

id facilinegotio . Nam fi per ænigma49. diuidaturnumerus datus

80. in tres partes continue quadruplas, videlicet in 1981

a ſchol. 18. &&ngulæ per propoſitum numerum s. multiplicentur, producen

ſeptimi. tur tres numeri in eadé proportione quadrupla , 479.00

id eſt, 19 1. 76 11. 304 1 .

CXVI. 116 Datum numerum in tres partes diuidere, ut fingu .

la per tres fingulos numeros datos multiplicata

producant eundem numerum :Vel vt tam priores

dua per duos datos numerosducta producant unü

cundemq. numerum , quàm posteriores dua per

alios duos numeros datos multiplicata producant

vnum quoque de eundem numerum .

SIŤ datusnumerus 100. diuidendus in tres, vt primo ducto in

5. ſecundo in 2. & tertio in 6. fianttresnumeri æquales . Ponatur

primus i ze. quo dueto in 5. fiunt 5 se. Et quia rántundem debet

facere ſecundus ductus in 2. diuidemus s re . per 2. Nam Quotiens

rė erit ſecandus numerus , cum in 2.ductusfaciat's me. Etquo

niam tantundem facere debet tertius in 6. ductus , diuidemussie

per 6. Quotiensenim ze. erit tertius numerus ,cum in 6.ductus

faciatsie. Reliquum iam eft ,vt omnes tres partes i je . 2 zesze.

faciant datum numerum 100. Faciunt autem 4 re. Eft ergo æqua

tio inter 4 } r . & roo. diuiſisq. 100. per 4 j. hoc eſt, per 4.fiet

I re . 23 j . quæ datprimum numerum , quem poſuimus ize . Se

cundus ergo inuentus 2 { re . erit 57 vj. Et certius inueniusze.

erit 19 D. Atque hi tres numeri 23 1.57 11 : 19-0 . faciunt da:

tum numerum 100. Et ducta in 5.2 . & 6. producunt trèsnumeros

æquales 115 Ú.115 Bins

SED . iam tam priores duo numeri multiplicati per 6. & 3. de

beantproducere duos numeros æquales, quam pofteriores duo du

diin S. & 8. Donatur rurſum primus 1 ne . Exire in 6. fiunt6re.

Et
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Et quia tantundem facere debet ſecundus ductus in 3. diuidemus

6 ze per 3 : Quotiensenim 2 re . dabit fecundum numerum , cum du

čtus in 3 faciat6 ze .Deinde ex fecundo hoc 2 ze in s fiunt 10 me. Et

quoniam tantundem debet facere tertius ductus in 8. diuidemus

10 ze per 8. Nam Quotiens1.erit tertiusnumerus,cum ductus in

8. gignat 1oze .Reliquum nunc eft , vt tres hi numeriise zzé .

size faciant numerum datum 100. Faciunt autem 4 2.qui nu

merusæqualis effe debet 100. Diuifis ergo soo . per 4 . id eft, per

1.fier i ze. 23 i primusnumerus, quipoſitus fuit i ze. Secun

dusigitur inuentus 2 ze.erit 47 * Ettertius inuentus? re: erit

29 i . Atque hi tres numeri23 i . 47 15. 29.faciunt fimul

100. Et priores duo ducti in 6. & 3. gencrant eundem numeruni

141.Pofteriores vero duo ducti in s. & 8. procreant eundem

numerum.235 is.

117 Datum numerum in tres partes diftribuere,vtprima CXVII.

parte diuifd per quemuis numerum , Et fecunda

multiplicata per alium datum numerum . Ac ter

tia diuifa per quemcunque etiam numerum , pros

ueniant tresnumeriæquales .

SIT datusnumerus178. diuidendus in erës partes , wetantum

fiat ex diuifione primæ partis per s.quantum ex multiplicatione fe

cunda per 8. & quantum ex diuifione tërtize per 6. Ponatur priima

pars i de qua diuiſa per 5. fit Quotiense. Et quid tantundems

fieri debet ex fecunda ducta in 8.diuidemus he për 8. Näm Quos

tiens - re . erit fecunda pars, quæ multiplicata per 8. facitre.Et

quia tantundem facere debet tertia diuiſa per 6. multiplicabimus

qe per 6. Productus enim numerus ne erit tertia pars; qua diui?

la per 6. Quotiensfitxe.Reliquum iam eft,velcreshæ partes 1.9e !

ze ze. faciant darum numerum 578) Faciant aurem - 2 mes

Igituræquatio erit inter 178. & 28ze. Et fi diuidantur 178 per

278 fiue per te fiet i ré , 80. prima pars quam poſuimus 1972 . 2012

Secunda autem erit 2. quæ habetur, fi radix inuenta 80,multiplice

tur per propterea quod fecunda pars inuenirá fuitene. Tertia

denique erit 96. quæ quidem producetur;fi eadem radix inuenta 80

multiplicetur per š. propterea quod tertia pars inuenta fuit re .

Atque hæ tres partes 80. 2. 96. conficiunt 178. numerum datum . Et

fiue primaper's diuidatur, fiue fecunda ducatur'in 8. fue denique

tertaa diuidarut per 6 producecur femper idem numerus 16. fb

izvilstys

118 Datum numerum in tres partes fecare, ut finguld CXVIII.

per fingulos tres numeros datos diuiſa,faciantunü

0919sa cundemg, Quotientem.is

- &
Gg

SIT

tony

!
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autem & numerusize .hoc eft, ( quiproduchze. Habet

SIT dacus numerus 240. tribuendus in tres partes , vt prima di

uila per 5. Etfecunda per 3. Et tertia per 7.procreetur ſemper idem

Quotiens. Ponatur prima pars I re qua diuiſa pet s . fit Quotiens

re . Et quia tantundem fieri debet ex fecunda parte diuiſa per 3.

multiplicabimus re per 3. Productus enim numerus re erit ſe

cunda pars, quæ diuifa per 3. facit Quotienteme. Quoniam au

tem ex diuiſione tertiæ partisper 7.debet etiam producize.mul.

tiplicabimus ze per 7. Numerus enim productus ze erit tertia

pars , qua diuiſa per 7. Quotiens fit me. Reftat', vt tres hæ partes

ize çre's ze. fimulfumptæ fint 240. Faciuntautem 3 ze. Igitur

æquatio erit inter 32.& 240.Diuifisq. 240.per 3 fiet 1 2.80. pri

ma pars . Secunda erit 48. quæ habetur , fi inuenta radix 80. duca

tur in } : cum fecunda pars inventa fitre . Tertia denique erit

112. quæ habetur , fi eadem radix inuenta 80. ducatur in quan

doquidem tertia pars inuenta fuit ze. Atque omnes hæ tres par

tes 80.48. 512. faciunt 240, numerum propofitum . Et tam prima

diuiſa. per 5. quam ſecunda per 3. & tertia per 7. fit,idem temper

Quotiens 16.

CXIX . 119 Duos numeros in data proportioneinuenire , utque

libet pars aliquota minoris in aliam datam partem

maioris multiplicata gignat numerum quemcun .

quedatum ,

SINT inueniendi duo numeri in proportione tripla , vt .mi

noris in 1.majoris ducta procreetnumeruin 90.Ponaturminor I: ze

& maior 3 re , vt habeant datam proportionem triplam . Ex quarta

parte minoris, nimirum ze . in femiffem maioris,id eft , in re fic

numerus % .æqualis 90. Diuiſis ergo 90. per fiert:8 240. E !

12e erit 78 240.minornumerus. Maior erit huius triplus 1 % 2160 ,

Iam 1.minoris , videlicet 18.15 . ducta in majoris , nimirum in

540. facit 1 % 8190 , hoc eft, numerum datum 90,i sig

Ti 01 !

CXX. 120 Numerum inuenire,quo per datum numerum multi

plicato , per produ &tum diuifo alio numero da

to, Quotiens ad inuentum numerum datam babear

proportionem

DESIT inueniendusnumerus , quomultiplicato per 5. & per pro

ductum diuifo numero 60. Quotiens ad numerum inventum spro :

portionem habeat feſquialteram . Ponaturnumerus quæſitus i ze .

: 72 Hoc ducto in s fiunt ; ze. Diuilis autem 60. per spesifit Quogiens

9.quifelquialteram proportionem habere debet ad 1 ze . Habet

i fiue in ) ad 17. proportionem felquialteram > Eſt ergo

aqua

: ! ?

T TE
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120

2

CXXI.

Het æqualitas
inter

216 2e. & 24'te. Diuilis
igitur 216. per

æquatio inter ; * . & * quæ per multipli

cationem in crucem reducetur ad æquatio $ S %

nem inter 120. & 153.Diuiſis igitur 120 per

fy.liet 18.8.Et i ze erit 17 8.numerus,quem 6X
3 ze

quærimus . Nam cx 13 8 in s fit 18 200. per

quem numerum fi diuidantur 60. fit Quo sze

eiens v 18. qui ad 1 % 8. ſeſquialteram pro

portionem habet: quippe cum 18.8. ducta in faciat 18 18 .

121 Tres numeros inuenire Arithmeticè proportionales ,

ita vt corum fumma fit data parsaliquotanume

ri , quiex eorum multiplicatione inter fe produa

citur . 'Vel (quod idem est) utnumerus ex ipfo

rum multiplicationeproductus ad eorundem juma

mam proportionem babeatdatam .

DEBEAT fumma inuentorum numerorum efle numeri ex eo

rum multiplicatione producti, hoc eft, numerus productus ad ſum

mam habere debeat proportionem quintuplam . Ponantur tres nu.

meri quæſiti 1 2.2 2.3 ze . quiæqualiter fe exceduntnumero 1 ze .

Eorum fumma eſt 6 ze . Atnumerus ex multiplicatione productus

6 ce . Nam ex ize . in 2 ze. fit numerus 2 3. Ec ex 2 3.in 3 re.fic nu

merus6ce, Et quoniam ſumma 6 ze . debeteffe . numeri 6 re.erit

æquatio inter 30 2.& 6 te . Diuilis igitur 30 per 6. fiet 1 .s.( pro

pterea quod interne , & te , vra denominatio , nimirum , elt in

terpofita ) ideoq. i2.erit 185. & 22.erunt 18 20. & 3 ze erunt

18 °45. Itaque tres numeri inuenti funt 1 % 5,7% 20 :18 45.-qụi ſe

æqualiter exceduntnumero 185. vt patet , fiprimus a ſecundo , &

Secundus a tertio ſubtrahatur . Summa eorum eft v } 180. & nume

rus ex eorum multiplicatione productus18 4500. Conftat autem

03.180. elle numeri / 4500, hoc eſt , 18 4500, ad 18 180. pro

portionem habere.quintuplam ; cum numerus v 180. ductus in s ,

faciat * :4590x on
2011": { TIJO 250

DEBEAT deinde númerusproductus ad fummam habere pro

portionem , quam 24.ad 1,hoc eft , fumma debcit efle inumeri

producti .. Pananturnumeri proportionales Arithmetice,278.3.3

4 ze. quorum fumma 92. & numerusproductus, 24 ne , Et quia

92e . debent effe .numeri 24 ce. hoc eſt , hic numerus ad illum

habere deber, Rroportionem , quam 24. ad 1. multiplicentur

17. fietti.19. & The Brune igroaprtes numeri quzfiri 6.9. 12 .

quod pofiti fint a ze: 3 2.4.ze .. Summaeorum 27. eſt 4. pars pu

meri 648. ckcorum multiplicatione producti; propterea quod ex

37. in 24 gignatur numerus64600911.00 in 1995

-0";014mbibai Purde miimin jr .:: 1300

. mistit 122 TTU

ir
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CXXII. 12 Tres numeros inuenire in continua proportione disa

1a , vt ex eorum multiplicatione signatur datus

numerus .

SINT tres numeri inuenicndi continuè quadripli , vt inter fe

multiplicatiprocreentnumerum 27.Ponantur quæfitinumeri izen

4 3e . 16 z . in continua proportione quadrupla .Ex I ze in 4 ze . fit

numerus43. & ex 43 in 16 ze. ficnumerus64 re . equalis 27; Di

yiſis ergo 27.per 64. fit inf. 14. & 1.2e • Sunt ergo tres numeri

quæſiti ...hoc eſt, 3. 12. quadrupli , qui inter fe multi

plicati producunt 27.

- SINT rurfum inueniendi tres numeri feſquialteri , qui inter ſe

multiplicati faciant 12. Ponantur tres numeri ſefquialgeri rze .

: { ze .24.2 . hoc eſt, 1 ze . Szere . Ex i ze in re . fit numerus

43. Et ex 3. in re fit numerus 27 ce . hoceft , 3 te . aqualis

12. Diuifis ergo 12 per 2. fiet ice .3.& 12.ve 3 primus

Numerus , quem pofuimus ize . Secundus ergo pofitusin re crit

Ite 12. Et rertius pofitus 2 ze erit vré 40 propterea quod ex

i.in ve 3 . fit vcé 12. & ex'2 in Joe3fit vre-40 . Iam ex

Ice 3 4. in jee 12. fitnumerus vte 42 3. Etexde 42 juin voe 40 .

fit numerus voe 1728.hoc eſt, 12.

I

CXXIII. 123 Numerum inuenire , qai ductus in fuam radicem ,

quadratam producat datum numerum .

SIT inueniendusnumerus, qui in fuam radicem quadratam du

Ctus faciat 4.Ponaturnumerus quæfitus 1 B.Hic ductus in i re ſuam

radicem quadratam facit i ce , æqualem 4. Diuifis ergo 4 per 1. fiet

Ite 4. eiusg. radix cubicaje 4. cuius quadratum eft joe 16. nu

merus quæfitus'; quein poſuimus rx. Hic enim du & us in vme 4 :

fuam radicem quadratam facit Joe 64.hoc eft , 4.9

SIT deindeproducendus numerus is . inuenieturq. æqualitas

inter ice. & is Diuffis ergo 1414 per is fieri velis : hoc eft ,

125.cuius radix cubicá & huius quadratum numerus quæ

fitus, quem poſuimus 18. Atque hic in ſuam radičem ductus fa

tit 175. hoc eft, 15 " * 9 !!! 911Ti ... ! "

1.934:1-16...codes

CXXIIII. 124 Numerüm inuenire, fuiusradix quadrata ad minif

i dom radicem cubicam babeat dalam proportionen

-15 22:05( T700 SMS C.37.S.E.98 : gantisi'oq boup

X $ 1 + inuehiendus Humeriu ; eaiusradix yeuadrata adeiuffdem sza

dicem cubicam habeat proportionetti ferufalferatasponaangup

Gtus numerus 1 x re. ye nimirum habeat vtramque radicem propo

fitam .
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ficam . Radix eius quadrata eſt ice . & radix cubica 1 % . vt ex ijr

conftat, quæ ad initium cap.12. docuimus . quia i ce in fe quadrate

facit13 te , & 1 % in ſe cubicè fimiliter facit i gre .Reliquum eſt,

vt i te .ad 1 % ,proportionem habeat feſquialteram , hoc eſt , æqua,

cio ſit inter 2 te , & 13. quod18ad 1 % , habeat quoque feſqui

alteram proportionem . Diuiſis igitur i per 1, fiet ize1 (quia

numeri Collici lunt collaterales ) cuius vie . eft 24. fiue 11

Huius radix quadrata eft2.hoceft , 3 Radix autem cubica

fiue 2 Conftat autem ad hoc eft, . ad 4.habere pro

portionem feſquialteram .

SI proportio proponatur tripla , reperietur eodem diſcurfu

æquatio inter i bé . & 38. Diuifisq . 3. per 1. fiet 12.3.cuius zen

ſicubus eſt 729. atque huius radix quadrata 27, ad radicem cubi

cam 9. proportionem habet triplam .

125 Duosnumeros inuenire, vtex uno in alterum gigna. CXXV.

tur numerus, qui ad duos inuentos babeat duas

proportiones datas,maiorem tamen ad minorem , do

minorem ad maiorem .

SINT inueniendiduo numeri, vtex vno in alterum fiat nume

rus , quiad minorem habeat proportionem triplam ſeſquialteram ,

& ad maiorem , duplam . Ponatur numerus productus Ize. Ergo

minor numerus quæfitus erit 2. & maiorze. quippe cum ine

ad ze habeat proportionem triplam fefquialteram , & duplam ad

ze . Exze in se fitnumerus a B.fiue } % .æqualis pofito pro

ducto izé . Diuila ergo i per . fiet 1 ze . 7. numerus ſcilicet qui

produci debec: 'cum numeri Collici-Sint collaterales, Quia vero

minor inuentus fuitre. eritminor 2. & maior3. qui inuentus

fuit s . Manifeſtum autem eft, 7. habere ad 2. proportionem tri

plam ſeſquialteram , & ad3.duplam ...

126 Duos numeros inuenire datam fummam efficientes, cXXVI,

ita ut uteruis cum data parte , vel partibus alte

rius faciat quemuis numerum datum : quiminor

fit , quam data fumma , demaior dată parte ,

vel partibus datis eiufdem fumma data .

SINT inueniendiduo numeri, quorum ſumma 60. ita vt prior

numerus , cum poſterioris faciat 50. Ponatur prior 1 z . ideog .

poſterior60 zdi ve :Huius .funt 251 - ze. quæ cum 1.ze. fa

ciunt ze + 251 numerum æqualem so. quia vt - ire addantur

adize . debent fúbtrabize ex 17. atque ita remanent re . cum

ligno
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figno + vt ſupra in ſubtractione di&tum eft. Ablatis 25 vérobique,

erit æquatio interire. & 24. 1. Diuiſis ergo 24 ; per . fiet i mę.

4 : 1 priornumerus: poſterior autem erit 17 cuius . funt 7

quæ cum priori parte faciunt so .

SI priornumeruscum — poſterioris deberet facere 25. fieri id

non poffet , quia numerus25.minor eft , quam .datæ ſummz 60.

vt experiri poteris . At fi prior numerus cum pofterioris debeat

facere 26. fieri id poterit,eritq . prior numerus & pofterior 59

Huius funt 25 1. quæ cum priori parte faciunt 26 .

Eodem pacto foluetur ænigma,fi pofterior numerus cum prio

ris facere debeat datum numerum : fi nimirum poſterior numerus

ponatur i ze . & c .

CXXVII. 127 Quinque numeros inuenire , ita ut quatuor quomo

dolibet fumpti fine reliquo faciant quinque nu

meros datos : dummodo quarta pars ſumma pro

pofitorum quinquenumerorum maior fit fingulis

numeris postulatis .

sir .

INVENIENDI fint quinque numeri , ita ve quatuor fine primo

faciant 127. Et quatuor fine ſecundo , 119. Et quatuor ſine tertio ,

109. Etquatuor fine quarto , 104. Et quatuor fine quinco, 97. Vbi

vides,quarta partem ſumma 556.ex datis numeris 119.109.104.97.

collectæ effe 139. numerum fingulis illis numerismaiorem . Quo

niam ergo ſummaomnium quatuorfine quinto eſt minima omnia ,

nimirum 97. erit neceſſario quintusnumerus omnium maximus,

quandoquidem quintus cum quibuflibet alijs tribus facit maiorem

fummam ,quam 97. Ponatur ergo quintusnumerus I re . ac proinde

cum alij quacuor fine quinto faciant 97. eruntomnes quinquenu

merifimul 99 + ive. Et quia quatuor ſine quarto faciunt104. Si ex

ſumma omnium 97 + Ize. detrahantur 104. reliquus erit quartus

12 — 7.Deinde quia quatuor ſine tertio faciunt 109. G ex eadem

fumma 97 + ı ve demantur 109, remanebit tertius ize - 12.Rur.

ſus quoniam quatuor fine ſecundo faciunt 119. fi 119.ſubducantur

ex eadem fumma97tize.relinquetur fecundus 1.2-22.Denique

quia quatuor fine primo faciunt 127. fi 127. ex eadem fumma 97 +

ire . auferatur, remanebit primus ize - 30. Reliquum iam eft , vt

omnes hi quinque numeri inuenti faciant ſimulſummam omnium

97tire. Faciuntautem 5 ze 71. Igitur æquatio erit inter 97 +

I ze . & sze - 71.Additisq . 71. vtrobique,inter 168712. & 's ze .

Ablacaq. i se . ytrinque , inter 168. & 4 re Diuiſis ergo 168. per 4.

fiet izé . 42. quintus numerus, quem pofuimus effe i ze . Ergo

quartus inuentus 1.2-7. erit 35.Et tertius inuentus ize - 12.eric

30. Secundus autem inuentus i ze 22, eric 20. Primusdenique ,

qui inuentus fuit ize - 30.crit 13.adeo vtquinque numeriquxfici

fing
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fme ordine 12.20.30.35.42. quiænigmapropofitum expcdiunt.

Hoc ænigmaaliter folutum fuit in quatuor numeris in ænigma.

.se 59.

128 Numerum inuenire, ita vt tres quadrati ex eius tri. CXXVIII,

bus partibus datisdefcripti, in unam fummam

collecti, efficiantipfum numerum inuentum , vel

alium quemcunque datum .

900

33.40000
81066.

00
. Et . ſunt 2500

SIT primum inueniendus numerus, ita vt tres quadratiex eius

1. & . & deferipti , & in vnam fummam collecti , efficiant ip

fum numerum inuentum . Ponatur ille numerus-1-ze . cuius .erunt

z . & eruntze & : critze. Quadratiharum partiumu

8. zs 3.3. fimul efficiunt 53.numerum æqualem numero

poſito i ze. Diuiſa igitur !,perofiet 1-se. numerus quæfi

tus ( quod numeri Cofici fint collaterales . Huius ž. ſunt *** ...

& huius quadratus cuius quadratus

az Et 1. eft cuius quadratus qui tres

quadrati faciunt lummam

62 34701 4 0 44339

eft numero inuento 8.9. Nam idem numerusproducicur ex huius

05701526 4 9 11107630 ,.quæ æqualis

numeratore in illius denominatorem , & ex denominacore in nua

meratorem , nimirum numerus 59167373842242
32588100.

SIT deindenumerusinueniendus,ita vt tres quadratiex eius

&& defcripti faciant numerum 3796. Erunt , vt prius , tres

quadrati in vnam ſummam collecti , *08. qui numerus æqualis

effe debetnumero 3796.Diuiſis ergo 3796. per fier 1:3.3600.

& sze.60.numerus quæfitus. Huius enim . 1. & 1. ſunt 40.36 .

& 30. & quadratihorum numerorum 1600.1296.900. faciuntſum

mam 3796 .

SIT denique inueniendusnumerus, ita vt tres quadratiex eius

1. & } . & deſcripti fummam faciant 20. Ponaturnumerus qux

ficus ize. Eius partes datæ funt ze. & } 2.& re. quarum qua

dráti 18. - 3 . & % .faciunt fummam *** æqualem numero 170

29. Diuiſis ergo 20. per 122. fiet 18

merus quæſitus. Huius : & ſunt 13 & 13

101. quarum partium quadrati 10 * 20 *

ſummam
ICBI1741 ? $ 22. hoc eſt, 20 .

12.& 1 ze. 18

13

54.nu127.

1089

ID3, 101. efficiun
t

S165871376

129 Datum numerum in quotlibet numerospartiri,ita vt cxxIx .

quilibet fequens fuperet precedentem dato numeroa

DATVS numerus 200.tribuendus fit in ſex , vtſecundusſuperet

primum numero s . tertiusſecundum numero 2.quartus tercium .

numero 1o . quintus quartum vnitate . Et fextus quintum numero

25. Ponacur primus i re .Erit igitur ſecundus izets. Tertius1.ze.

Hh +7.
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+ 7. Quartus Ym + 17. Quintus i mé +18. Et fextus I ne +33: Hi

omnes faciunt 6 24.80. quæ fumma a qualis elle deber dato nume

ro 200. Ablatis ergo & c. vtrinque , erit æquatio inter 5 z . & '120.

Diuiſisç. 120.per 6. fiet i 20. 20. primus numerus . Secundus ergo

erit 25. Tertius 27. Quartus 37. Quintus 38. & fextus 53. quifimul

faciunt 200. &z problema abſoluunt,

DIELT autem datus rumerus maior effe fumma ,,quæ ex datis

exccfibus colligitur , fi fequens quilibet exceffus præcedenti adda

tur. Viquia in dato exemplo, fi primus numerus foret s. ſecundus

eflet 7. tertius 17. quartus 18. & quintus 33. qui omnes faciunt 80.

oponet datum numerum maiorem effe , quam 80.(nimirumt18 ) rel

82. vel.200, vel 300, & c. Id quod ipta operasio docebit . Si enim

datus nimerus effet:79 . fieres æquatio inter 67 + 80. & 79. quod

fieri nequit .

сxxx.

-130 Duosnumeros inuenire in proportione data, ita ut al.

teruter du&tus in quadratum alteriusfaciat nume

rum quemcumque datum .

999

SINT inueniendiduo numeriin proportione tripła , ita vt alte

ruter ipforum in quadratum alterius ductus facint i92 Ponaturmi

nor i zec ideoq. maior z r . Exmaiorez ze in r 8 gaadrarum mi

noris fit pumerus"3 be æqualis 192.Diuifis igitur 192 per z fiet rre .

64. & 17.4.minornumerus . Maior ergo erit ii. Nam ex 12. in

16. quadratum minopisoumeri 4. fit datus numerus.r9 ...

. RVRSVS ex-minore i m . ingriquadratum maioris fit numerus

ore .æqualis r9 . D (uifis ergo 192. per 9. fierI.21. fiue

& .1.2 . Tre -primus numerus ; fecundus vero huius triplus erit

vre ??? . In huius quadratum vre 24366924. fi ducatur primus

deifietsaumenus drė19924. fue dice 7077888. hoc

est 192 : 14 . STU'sa01.est ,

O ! $91.95 52

CXXXI. 131 Duobusnumeris datis , alium tertium invenire , ich

vt tresbabzanturnumeri, quorahbini fimulfum

ptiz ſi in tertium ducantur, procreentur tresnuma

ri Arithmeticè proportionales .

DATI fint numeri 19. & 30. iuueniendusq . fit tertius, ita vtbini

fimulfumpti , & in tertium multiplicati producant tres números

Arithmeticè proportionales . Ponaturnumerus qnäficus i ze. Sum

maex I 22. & 19. eſt 1 ze + 10. quæ ducta in tertium 30. facit 307

+300. Summa vero ex * 7 . & 1o. eft i ze +30. quæ duéta in tertiú

to facit 10 ve +300. Summa denique ex io. & 30.eft 46.qur ducta

in tereium'ı ze facit 40 le . ita ve tres numeri procreaci lintzore

+300, 1ore + jo. & 40 re. qui eundem debenthabere exceffum

Sed
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Sed quia nondum conftat, quis coru m litmaximus,& quismedius,

& quisminimus:ftatuamus 30 +300. effemaximum : 10 ze + 300.

medium , & 492.minimum : Ixceffus priorum eft 20 ze. spotte

riorum 300--- 30 % . qui exceflus æquales debent efle , Additis igi

tur 39 vtrinque , erit æquatio inter so.ze. & 300. Diuiſisq: 30m

per so fiet 1 226. numerus quæftus, ita vctres numeri fine6.10 : 30.

Ex 6. & 10. fit fumma 16. quæ ducta io zo facio 489.Et ex 6. & 30.

fit fumma 36 quæ ducta in 10. facir 360.Denique ex to .. & 30. fit

fumma40. quæ ducta in 6.facit 240. Sunt autem hitres producti

480.360.240. Arithmeticè proportionalės, cú eorá exceffus fit 129.

QVOD fi ftatuemusmaximum 30 22 + 300.medium 40 je. &

minimum 10 je + 300. erit priorum exceffus 300-102. & pofte

riorum 30 % 309. qui illi æqualis effe debet . Altis ergo 300.

vtrobique, erit æquatio inter 600 — 10 22. & 30 ze. A iditisq. rur:

fum ro ze vtrinque , inter600. & 40 ze . Diuiſis igitur 600. per 40.

fiet 1. 20:15. numerus quæfitus,eruntq,tres numeri, 15.10.30,Nam

30. fit fumma45.quæ ducta in 10 facit 450. Denique ex 1o. & 30 .

Hit fumma40. quæ ducta in vs. facit 600. Atque hi eres numeri pro

ducti 750.600.450. habenteundem exceffum 15.0.

NEQVE vero maximus effe poteft 40 zė. & medius30 + 300.

& minimus 10 ve + 300. Nam inter priores effet exceffis 10 ze

--300. & inter poſteriores 102e.qui æqualis etfe non poceſt priori

exceſſui, cum ſit maior. Eſt ergo maximus 30 % + 300, cum etiam

maior fit, quam 1024 +300. Et vcergue aliorum poteft effe medius

vel minimus, vt pacuit . bs . 3, 1 , 211 bu..

HOC problema ſolucú eciam fuit in anigmate:86. vbi dati ſunt

duo numeri, ita vt trèsnumeri producti tribusmodis poffint effe

proportionales Arithmetice .

132 Tres numeros inuenire , ita ut primus ae ſecundus CXXXII.

cum data parte terty . Item Jecundus tertius

cum parte data primi: Nec non tertiusac primus

cum parte data fecundi, efficiant unum eundemq:

numerum datum .

TAM primus ac fecundus cum tertij , quam fecundus ac ter

tius cum primi, quam tertius ac primus cum . fecundi debeant

facere 100. Ponatur tertius i ze. cuius ze.cum primo & fecundo

debent facere 100. ac propterea hi duo , antequam acciperentse

a tertio , habuerunt 100 = re . Et quia ſecundus ac tertius cum

primi debentquoque facere 100. fi ex 100. demamus tertium ,nimi

rum 1 re. erit reliquus numerus 100.-- Ize . folus ſecundus vnà

cum primi. Quoniam autem fecundus, ac totus primus fecerunt

100 re . Et hi duo fimul fuperant fecundum , ac primi,lemiffe

eiuſdem primi: fi ex roove. fumma primi & fecundi , aufere

mus 100mise, valorem folius fecundi cum primis eric reliquus

Hh2 nume
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numerus ze . Temiffis primi, ac proinde totus primus eritize ,

hoc eft ze . Deinde quia primus'ac fecundus fimul cum tertij fa

ciunt 100. Et folus primus facit i įre . & tertij eft re . lire

hoc eſt, i ze ſummam exize. & 2.collectam detrahemus ex

100. erit reliquus numerus 100 - z . folustecundus , cuius į

eft 33 - ize.cum qua tertius ac primus,nimirum i ze. & ineo

hoc eft, 2 refacere debet too.Fit aút ex 3 ire . & 2 methoc

eft,ex fecundi, & fumma tertij ac primi)numerus 33 +1üre.

quiæqualis debet effe numero too. Ablatis ergo vtrinque 33 erit

æqualitas inter 66.& re. Diuifisq. 66.per 1 H.fiet i merr

1773. fiue2009. tertius videlicet numerus , qui poſitus fuit ize .

igitur fecundus inuentus 100—1 re . erit 270.9 . Etprimus,quem

inuenimusir. erit 49.9 . Atque hitresænigmati propofito ſa

tisfaciunt.

CXXXIII. 133 Datum numerum partiri in tres partes continuèpro

portionales , ita utnumerus ex prima in tertiam

productus ad productum ex prima in fecundam

babeat datam proportionem .

SIT dacus numerus 30. tribuendus in tres partes continuèpro

portionales , ita vt numerus ex prima in tertiam productus habeat

ad productum ex prima in ſecundam proportionem quadruplam .

Ponatur ſecunda pars, fiuemedia i ze. ac proprereafumma prima

4:20.ſeptimiac tertiä 30 1 2e. Et quia ex media rze in le fit ikafier etiam

13. ex prima in tertiam . Cum ergo hic productus debeat habere

quadruplam proportionem ad productum ex prima in fecundam ;

producetur . ex prima in fecundam , nimirum in i ze . Siigitur

partiemur 3. per i ze , fiet Quotiens re. qui ductus in rze,I.

merum diuidentem , facit**. numerum diuiſum : ac proinde prima

pars erit ze. quæ cum fecunda faciet 1 ze. quæ fumma ablata ex

numero dato 30. relinquet tertiam partem 30 -- Åre. Reliquum

iam eſt,ex prima parte e in tertiam modo inuentam 30-11z .

gigni numerum 1 % , quiex media parte i ze in ſe producitur. Fit

autem ex v . in 30-112 . numerus 7: z quiæqualis

debet efle i % . Additis ergo 3. vtrobique , erit æquatio inter

7 ze . & 1 3. Diuiſis . perI.hoc eſt , ų per 1. fiet

Ine . S media , vel fecunda pars , nimirum . Ergo primapars

quam inuenimus eſſe 3 ze . eric 419. fiue' i . Et tercia , quæ fuit in :

uenta 30—14r . erit . fiue 22 . Atque hæ tres partes skis

22.faciuntdatum numerum 30. Et ex 1 . in 22.hoc eft, ex pri

ma parte in tertiam , fit numerus 32 4.qui quadruplus eftnumeri

8.5. facti ex prima parte 1 in ſecundam s . Effe autem tres

partes continueproportionales,liquet : quippe cum idem numerus

giguatur ex primain tertiam , qui ex media in fe,nimirum 32 :

ALI
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ALITEŘ inſtitui poterit æquario ,poſtquam inuentæ fuerint par

resize . I 7.30 - i re hocfcilicetmodo . Quoniam ex prima

in tertiam fieri debet 18. numerusvidelicet æqualis ei , qui fit ex

media in fe . fi diuidcmus i % . per primam , id eft , perre . fiet

Quotiens 4 ze. qui ductusin se producit 1 % . Ac proinde tertia

pars erit 4 ze. æqualis nimirum alteri parti tertiæ inuentæ 30 -

ire . Additis ergoiz virobique,erit æqualitas intersize . &

30. Diuiſisq: 30. per 5 1. fiet i zes 1. vt prius.

Aenigmahoc foluemus quoque in ænigmate 171. fed alio exem

plo propoſito .

134 Tres numeros inuenire, ita vt primus cum datisquot- CXXXIIII.

libet vnitatibus fecundi numerum faciet æqualem

ci, qui fecundo fupereft . Item ſecundus cum

quotcunque unitatibus tertý faciat alium nume

rum æqualem ei, quitertio fupereft . Tertius des

nique, acceptis quotuis onitatibus a primo, faciat

numerum , qui ad reliquum primi babeat propor

tionem datam .

SVMAT primus a ſecundo 40. vnitates: ſecundus a tertio 56.

vnitates : tertiusdenique a primo 72. vnitates, ita vt primus faciat

nunierum æqualem reliquo ſecundi: ſecundus item æqualem ei,qui

tertio rémanet : tertius autem numerum faciat quintuplum eius ,

qui primo fupereft . Ponatur primus ire . Ergo acceptis 40. a fe

enndo ,habebit i ze +40. Ac tantundem tunclupereffe debet fecun

do . Secundusergo antequam daret40. primo , habuit i ze + 80 .

quipoftquam acceperit 56. a tertio, habebit Ize + 136. Ac tantun

dem fupereffe tunc debet tertio , ideoq. antequam daret 56.ſecun.

do, habuit i ze + 192.qui fi a primo accipiat 72..habebit 1.2e +264.

quinumerus debet effe quintuplus numeri i ze = 72. qui primo ,

poftquam dederit 72. fupereft . Ergo numerus huius quintuplus

s360.æqualis erit numero i ve + 264. quem tertius confecit .

Additis autem 360: vtrinque, crit æquatio intersze . & 12e +624.

Et ablata 1 ze vtrobique, inter 4 ze & 624.Diuiſis ergo 624. per 4 .

fiet i ze. 156.primus numerus . Ac proinde ſeeundus , qui inuene

tus fuit i ze + 80. erit 236. Tertius vero , quem inuenimus effe

ize + 192. erit 348. Atquetres hi numeriproblema efficiunt .y

probarepotes .

SC H O L 1 v M.

N fimilibus quaftionibus proponetus aliquando problema , quod diffolui

nequis . id quod equal.o inuenta pralarèmonebil vifi in propofiropra

blómais
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blemate quis diceret , tertium accepris 72.a primo , habere quoque numerun

xsliquo primiequalem , fieret quastio impoffibilis . Nam tertius iunc haberely

ut diâum eft , i ze + 264. qui equalis xullo modo de potest numero I ze

72. qui primo ſuperest ,

CXXXV. 135 Duosnumeros in data proportione inuenire, ut utro

que per duos numeros datos multiplicato , pro

ducantur duo numeri facientes fummam quam

cunque datam .

INVENIENDI Gint duo numeri in proportione quintupla,vtmi

noremultiplicato per8. & maiore per 5. procreentur duo numeri,

quorum ſumma fit 100. Ponantur quæſiti numeri i re . & 5 ze. in

proportione quintupla . Exrre.in § . fiunt 8 re . & ex s ze in s . fiúe

2sre. Summaproductorum eft 33 ze . æqualis Too : Diuilis igitur

100. per 33. fiet 1.2. 3. fiue 3 primus numerus . Secundus

ergo erit ; ; . fiue is Ex } . hoc eft,ex in 8. fiunt ?09

fiue 24 : Et ex isi id eft,ex 06. in 5.fiunt 100. fiue 75

Atque hi duo producti 247.& 75 faciuntfummam dacă 100 .

CXXXVI. 136 Duos numeras inuenire ,quorum tam fumma , quam

exceſus fit numerus quadratus.

PONATVR ſumma duorum numerus quadratus , cuius lacus fit

vna radix ', plus quotcunque vnitatibus; nimirum quadratus 18+

1024 + 25 . procreatus ex latere aſſumpto quocunque i ze +5. Nam

fi minornumerus quæfitus ftatuatur 3.eritmajor 3 + 1ozetas.

Horum enim fumma 1 3 + 10 ze + 25 . quadratus numerus eft,ex hy

potheſi .Reliquum eft,vt eorundem numerorum { % . & + 10 le

+.25. exceffus no ze + 25. fit etiam quadratus : hoc eft , æqualis

cuicunque quadrato maiori, quam 25. nimirum 100. Ablatis ergo

25 vtrobique, erit æquacio inter to me. & 75. Diuifisq . 75. per 10 .

fiet ize .7.& 18. ? . hoc eft,:56 . Igiturminor numerus,qui

fuit . erit18.Maior auré, qui fuit x + 10 ze + 25 . erit 128

Nam ſumma horum numerorum 156.hoc eft , 1240 fiue ?

numerus quadratus eft , cuius latus4. Item exceffus eorundem

100. quadratusquoque eft,cuius latus io .

ȘI prædictum exceſſųm 10 20 +25. pones æqualem quadraco 36 ,

vel alij cuicunquc , qui non fit 100. inuenies aliam altimationem

vnius radicis, vt experiri potes .

CXXXVII. 137 Dato quadrato, inuenire numerum ,quod ad datum

quadratum adiecto , ab eodem detracto, fiat nu .

merus quadratus ,

SIT
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120.
169

163

SIT datus quadratus 100. qui per anigma 90.vel eius fcholiuin

diuidatur in duosquadratos , quod per dictum fcholium ita fiet .

Latus quadrati dati,nimirum 16. ducatur in quemlibet numerum ,

vein 5.Duplum hniusnumeriproducti 100. diuidatur per quadra

tum numeri s .affumpti auctum vnitate , nimirum per 26. Quotié.

tis enim ☺ . quadratus 10%. fiue 14 . erit vnus quadratus .

quo dempto ex 100. quadrato dato , reliquas fiet alter quadratus

85.quiduo quadrati efficiunt 100. Latera autem eorum : &

inter femultiplicata faciunt , fiue 35 os.cuius produ-'

ainumeriduplum 132.fiue 71 t.erit numerus,qui quæritur.

Is enim adiectus ad 100. facit 171 A fiue 21852. quadratum ,

cuius larus -- !.fiue13 d . Idem numerus 71 th , demptus ex

codem quadrato dato 100. relinquit 28 ſiue
1o . numerum

quoque quadratum , cuiuslatus . fiues is.

RATIO huius operationis hæc eft . Quando quadratus datus

100. diuiditur in duos quadratos, larus dati quadrati, & duo late

ra inuentorum quadratorum , fi ad lineas contrahantur, * conftituút a 48.primi.

triangulum rectangulum ; quandoquidem duo quadrata inuenta, ex

eorum lateribus defcripta , æqualia funt dato quadrato . Igitur , vt

in Lemmate fequenti demonftrabimus , rectangulum bis compre

henſum ſub illis duobus lateribus , additum quadrato dato , efficit

quadratum ,cuiusnimirum lacus duobus illis lateribusæquale eft :

& ablatum ex eodem quadrato dato,reliquum facit quadratum ) ,

cuius videlicet latus eft duorum illorum laterum differentia .

SI idem quadratus 100.diftribuatur in duos quadratos 36. & 64.

quorum latera 6. & 8. inter fe multiplicata faciunt 48. erit huius

numeri duplum 96 , is, quem quærimus. Hic enim adiectus ad 100.

facit quadratum 196.cuiuslatus 14. & detractas ex 100.reliquum

facit quadratum 4. cuius latus 2 .

L M M A

SIN omnitriangulo rectangula srediangulum bis ſub Lemma.

duobus lateribus: circa angulum reftum comprebenfums

una cum quadrato lateris redioangulo oppofiti , æquale eff

quadrata ,cuius latus ex duobus lateribus componitur

idem vero rectangulum bis ſub lateribus predictis como

prehenſum , fi ex eodem quadrato laterisrecto angulo oppo .

ftri detrabatur, reliquam fiet quadratum , cuius batusdif

ferentia eft pradi&torum duorum laterum .

..

SIT triangulum rectangulum ABC. Dico rectangulum bis fub

AB,AC, unà cum quadrato'ex BG ;equalé effe quadratos cuisas latus equa.

te fet duobus bateribus. AB.AC. Samut. En da idem redangulum bis day

trabasur
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trahatur ex quadrato recte BC , sro

A

lingui quadratum , cuiuslatus aquale

for differentia inter A B , A C. Quo

a 4. fecundi. niam enim fi concipiatur linea una ex

AB, AC , compofita , a re& angulum

fub AB , AC, bis comprehenfum ,

vnàcum quadratis ex À B , AC

6 47.primi• B

aquale eft quadrato recte ex A B , AC,

с
compoſite : b . Sunt autem quadrata

ex AB, AC , quadraio ex BC ,

Aqualia ; erit quoque re& angulum bis comprehenfum fub AB, AC, una

cum quadratoex B C , equale quadrato redła ex AD, AC , conspofita ,

quod eft primum .

cLemma 39
DEINDE quia duo quadrata ex AB, AC, ( hoc eft qandra ,

decimi. Tum ex BC , ) maiora funt rectangulo bis fub AB, AC, comprehenſo ,

quadrato eius linea , que differentia est inter AB, AC, manifestum eft,

illud rectangulum bis fub AB, AC , comprehenſum dematur ex qua

dratis re&tarum AB, AC , hoc eft , ex quadrato redte BC , remanere

quadratum , cuiuslatusæquale eft differentia inter AB, AC, quod est

fecundum .

CXXXVIII. 138 Numerum inuenire , qui in quemuisdatum nume

rum ductus, faciat numerum , qui cum quouis

alio dato numero numerum efficiat æqualem ei ,

qui fit ex quafito numero in quemuis alium das

tum numerum , maiorem tamen priore dato ,mul

tiplicato .

SIT inueniendus numerus , qui ductus in 7. faciat numerum ,

quiadiectusad 60. faciat ſummam æqualem numero , qui fit ex in

uento numero in 8.multiplicato . Ponatur numerus quæfitus i ze .

EX I le . in 7. fit numerus 7 2. quo addito ad 60. fitnumerus 7 le

+ 60.æqualis numero 8 z . qui fit ex i ze in 8. Ablaris ergo 7 ze ,

vtrinque, erit æquatio inter60. & !z.Diuiſisq.6o.per i, fiet i re .

60. numerusquæſitus. Hic enim ductus in 7. facit 420. additisq.

60. fit numerus 480. quem nimirum facit numerus inuentus 60. in

8. ductus .

CXXXIX . 139 Datum numerum in duaspartes diuidere , & infue

per quadratum inuenire , qui cum utraque parte

feorfum quadratum efficiat .

SIT darus numerus65. ſecandus in duas partes,& infuper qua

dratus inueniendus , cum quo quzlibet illani parcium efficiatquar

dracum .
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dracum . Ponanturduo numeri quicunque, quorum quilibet com

pofitus fit ex yna radice, & aliquotvnitatibus, nimirum i ze + 3. &

irets. Quadratihorum funt 13 +67e + 9 . & 18 + 10 zetas. Igi

tur ſi numerus6 ze +9. addatur ad 1 3. qui numerusquadratus eſt,

fit quadratus 1 3 +62 + 2.Et fi numerus 10 zet25. addatur ad eun

dem 1 % . fit quadratus 18+ 10 re +29. Ergo fiminor pars numeri

dati ponatur 6 ze + 9 . & maior 10 ze + 25. latisfactun: erit proble

mati, fi hæ partes conficiant datum numerum 65. Façiunt auté ſum ,

mam 16 ze + 34. quæ æqualis debet effe os.Demptis 34.vtrobique,

manebit æqualitas inter 16 ze . & 31. Diuiſis igitur 31, per 16. fiet

ize fiue i is . cuius quadratus , fiue 3Herit is, qui qua

ritur. Minor autem pars numeri dati, quam poſuimus 6 ze +9. eric

11. fiue 20..Maior vero , quæ pofita fuit 1972:+25. eriti: ſue• !

44 4. quæ duæ partes fimul efficiunt dacum numerum 65."Et prima

addita ad quadratum inuentum facit quadratum 28. cuius

latus . Secunda autem cum eodem quadrato ifi , facit quadra

tum 34. cuius latus 1 .

S C H O L I SVM :

OC

principio affumptorum . Nam fi numeri ponantur 1 ze + 1.6irete.

erunt eorum quadrali 1 3 + 2 zeti. 13 + 4 zett. Aique fiminor pars

numeridari 65.ponatur numerus 2 zeto.maior verò 4 ze + 4 .Satisfactum

erit problemati, cum uterquenumeruscum 1 x . facia quadratum . Faciuns

ijdem duo numeri ſummam 6 rets. que aqualis effe debet 65. Ablaris igi

kur5.vtrobique, remanebit equalitas inter 6.2 . 660. Diuifisq .60. per 6 .

fiet ize . 10. cuiusquadratus 100. est is , qui queritur , pofitusq . fuit 17.

Minor vero pars numeridati65.quam poſuimus a ze + r.erit21.Maior au .

tem pofira 4 ze + 4. erit 44.qua due partes faciunt 65. Et prima addita

quadrato inuento 100.o. facit nuadratum 121. cuius latus 31. Secunda autem

cum eodem quadrato 100. facit quadratum 144. cuiuslarus.? 2 .

Atque in huncmodum diuidi poreris datus numerus in alias , atque alias

partes , jo aly atque alijnumeri affumantur compofitiex i2. & aliquos

vnitatibus .

CXL
140 Datum numerum in duas partes diftribuere ; do in

ſuper quadratum inuenire, a quo fi duæ partes

inuenta ſubducantur , reliqui fiant duo qua

drati .

SIT diuidendus numerus65. in duas partes , & inueniendus

quadratus, a quo fi inuentæ duæ partes demantur , reliqui fiant duo

numeriquadrati . Ponantur duo numeri vtcunque, vnus compoſi

tus ex vna radice & quodlibet vnitatibus , alter vero exxna radice

Ii minus
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minustotidem vnitatibus , nimirum i ze +2. & 12e - 2. Quadrati

horum erunt 13 + 4 ze +4. & 13-43e + 4 . Ponatur ergo quadra

tus,qui quæritur, i 3 + 42 + 4. a quo fi auferatur numerus 4 22 + 4 .

relinquetur quadratus i . Quòd fi pofterior quadratus a priore

fubducatur , remanebunt 8 ze . Ac viciffim fi 8 z . detrahantur ex

eodem priori quadrato 1 3 + 421 + 4 . relinquetur pofterior quadra

tus i 3-4 ze + 4.Ergo fiminorpars numeridiuidendi ponatur 4 ze

+ 4. Etmaior 8 se . Tatisfactum erit ænigmati ; quippe cum minor

dempta ex quadrato + 3 + 42 + 4.reli nquat quadratum 1 3. Etma

ior ex eodem quadrato ſubducta relinquat quadratum 18-42 + 4.

Reliquum iam eft, vt hæ duæ partes 4 24+ 4. & 8 ze . faciant nume

rum darum 65. faciunt autem ſummam 12 re + 4.æqualem 65.Abla

tis ergo 4. vtrinque , erit æquatio inter 12 ze . & 61. Diuifisq. 61.

per 12. fiet rze. it. Ac propterea quadratus quæfitus , quem po

fuimus 1 3 + 4 ze + 4. erit 2144. cuius lacus Minor autem pars

numeri diưidendi pofita 4 ze + 4. erit 213. fiue '184.Maiorautem

poſita 8 ze. erit . vel 1 Prior enim ex inuento quadrato

274. fubducta relinquit quadratum "771. cuius latus . Pofte

rior autem ex eodem quadrato 2214. detracta reliquum facit quz

drarum "149. cuius latus ii .

HOC etiam ænigmaplures admittit folutiones , prout videlicet

in principio alij atque alij numeri aſſumpti fuerintpro numerisire

+2. & ize +2. & c.

CXLI. 141 Datum numerun in duas partes dividere , ita ut

earum cubi faciant fummam datam quamcunque,

que maior fit quarta parte cubi ex dato numere

deſcripti .

DATVS numerus 10. diuidendus ſit in duas partes , quarum

cubi faciant 3 70. qui numerus maior eft, quam 250. quarta pars cu

bi ex 10.generati . Ponatur prima parsnumerus cöpofitus ex ize .

& femiffe dati numeri , nimirum i ze +5. Secunda pars, ſemiffis

eiufdem numeri dati , minus i ze , nimirum 5-1 . Ita enim duz

hæ partes numerum datum 10. conficient . Cubi earum ſunt ire

+ 15 + 79.28 to 125. & 125-75 zet 153 ~ 1 Re Summa eorum

30 3 + 250. pamtite, & -ice . Item +75 2 , & - isse. ſe mu.

tuò interimunt : & ex is 3. & 153. fiunt 308.atque 125. 125. fa

ciunt 250. Hæc ergo fumma 30 8 + 250. æqualis effe debet 370 .

Ablatis 250 vtrinque , remanebit æqualitas inter 30 % . & 120.Di

uiſis igitur 120. per 30. fiet 1 3.4. & 1 ve 2. Prima igitur pars pofi

ta 1 2 + 5. erit 7. Secundavero , quam pofuimuss < 1 % .Terit 3.

Cubi harum partium 9. & 3 funt 343. & 27 efficiuntq . 370.

. Si eodem numero ro . dato ', fumma cubortim proponatur 400.

inueniemus equationem inter 30-3 + 250 . & 406. Ablatisq. 250 .

vtrin
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vtrinque , inter 303, & 150. Diuifis igitur iso. per 30: fiet 18.5.

& Ine. 185. Ergo prima pars pofita i ze +5. erit X 5 + 5. Secun

da vero pofitasire. erit 5 184.quæ fimul faciunt 10. Cubi

autem harum partium ( reductis , quæ reducenda funt ) ſunt 200 +

JB 32000. & :00 - 1332000. quorum fumma eft.400. cum + vg

3 2000. & 7 % 32000. fe mutuò interimant. : /

.14

s'c H o L 1 V M.

Sider

IN E Algebra idem enigma foluetur hoc paéto . Datusnumerus 20. fe.

candur fut in duas partes, quarum cubi facere debeant fummam 2960 .

qua maior est , quam -2000.quarta pars culi ex 20. generati . Dematur

cubi ex dnionumero 20. defcripti, nimirun 2006; 8 * 1960. fumma propofi

14. Et reliquus numerus 960. dimdatur per 60, triplım sati numeri 20.

Quotientisnamg. 16. radix quadrata 4.addita , donelata, ex 10. ſemiſſe

dati numeri 20. dabit partes quafras 14. 6. qua fimul faciunt darum

numerum 20. earum cubi 2744.do 216.faciunt 29606

HOC etiam anigma in enigmate 1. fequentis capitis foluemusper aquam

rionem compofitam , in qua fcilicet tres numeri occurrunt, quorum vnus alijs

duobus eft aqualis i

142 Datum numerum in duos cubos diſtribuere , quorum CXLII.

laterum fummadata eft : dummodo quarta pars

cubihuius fummæ minor fit datonumero .

HOC problema ab antecedenti non differt . Nihil enim aliud

hic iubemur, nifi fummam laterum datam diftribuere in duas para

tes , quarum cubi datum efficiant numerum . qui major fit quarta

parte cubiex ſumma laterum data procreáti . Vtfi dacusnumerus

1960. diuidendus fit in duoscubos , quorum latera. faciant 20. Di

uidendus eritnumerus 20. in duas partes,quarú cubi faciant 2960.

vt in præcedentiproblemate factum eft . Nam ita numerus 1960.

diuifus erit in duos cubos 2744. & 216.quorum latera 14. & 6.da

tam ſummam 20. conficiunt.

SIC etiam fi datus numerus 400. diuidendus fit in duos cubos,

quorum latera faciant 10. inuenientur duo cubi , ( reductis , quæ

reducenda ſunt ) 200 +18 32000. & 200--18 32000. quorum late

ra fumt13 sts. &sj8 s. fi nimirum ſummalaterum 10. diuida

tur in duas partes, vt in præcedenti ænigmate , vel ſcholio eiufdem

factum eſt . ita vt earum cubiefficiant400.

"

343 Numerum inuenire,cuius quadratus,vel multiplex CXLIII.

quadrati datusconftituat datam partem , velpar

tes cubiex eodem inuento numero procreati.

li a SIT

A
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SIT primam inueniendus numerus, cuius quadratus coſtituar

cubi ex inuento numero procreati. Ponatur quæfitus numerus I me .

cuius quadratus eſt 1 3. & cubus Ice.Vt ergo 1 3. conftituat.nu .

meri I te , neceffe eft, æqualitaté effe inter 1 8. & 1.Diviſa igi.

tur .perfiet i mę. 9. numerus quæfitus (quod numeri Cofficilint

collaterales . ) Huius enim quadratus 81.nonam partem conftituit

eiuſdem cubi 729.

SIT deinde inueniendusnumerus, cuius quadratus cóftituat

cubi . Ijfdem pofitis , erit æquatio interce . & 18. Diuiſa ergo i.

per . fiet i ze . s. vel 1 . numerus quæſitus . Huius enim quadraa

ius 1. conftituit . cubius:

- RVRSVS fit inueniendus mumerus , cuius quadrati quincuplum

conſtituat cubiipfius. Ponaturnumerus quæſitus i ze. cuius qua

dratus 13. & cubas I re .Ergo æqualitas erit inter 5 % . & ce . Dia

uiſis ergo 5. per . fiet i ze. 35.namerus quæſitus. Huius enim

quadratus eſt 1225. & eius quincuplum 6125. conftituit . cubi

4 : 875. ex 35. procreati .

POSTREMO . inueniendus fit numeras , cuius quadrati quincu .

plum conftituat . cubi ipfius . Pofitis ijfdem , erit æquatio inter

5.7 . & Toce. Diuiſis igitur s. per is. Giet i re... hoc eſt,sed

numerus quæſitus. Eius enim quadratus eft 2570: cuius quintu

plum 3500.conſtituit ie cubi 125.000

CXLIII. 144 Numerum inuenire, qui fui cubi conftituat datam

partem ,vel partes .

SIT primum inueniendusnumerus, qui conftituat . fui cubi.

Ponatur quæfitus numerus I se. cuius cubus ire. Eft ergo æquali

tas inter 1. v . & ce. Diuifaq. 1 per fiet i 7.12. ( quod ia

ter ce , & re , interiecta ſit denominatio x . ) & eius radix quadrata ',

nimirum 78 12.serit pretium i ze .Numerusergo quifitus eft 18 Iz.

Hic enim conftituit.i . fui cubi 181728.1.5

DEINDE inueniendus fit numerus , quiconſtituat . fui cabi:

Poſitis ijfdem , fiet æquatio inter i re . & ce . Diuiſa igitur 2 per

fiet 13. 1. & ize . 1. numerus quælitus . Eius enim cubuseft 2

cuius quatuor nonas continet inucntus numerus į

CXLV .

145 Duos numeros in data proportione inuenire , ita of

minor in quadratum maioris duflus producat nu

merum datum .

SINT inueniendi duo numeri in proportione fefquiquinta,ita tt

minore in quadratum maioris ducto , signatur numerus 4860. Poo

nantur numeri quæſiti s ze . & 6 zę . in proportione fefquiquinta .

Minore 5 ne . ducto in 36 7. quadratum maioris 6 we , fit numerus

180 re.
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180 re .æqualis 4860.Diuifis ergo 4860. per 180. fiet ice . 27. cu

ius radix cubica eſt 3. qnia inter characteres re . & N. duo medij

ſune 8. & re . Ergo minor numerus pofitus 5 ze. erit 15. & maids

poficus 6 se .erit 18. Atque.exminore 15.in 324. quadratum ma

ioris 18. fic numerus4860 .

SINT rurlus in eadem proportione ſexquiquinta inueniendi

duo numeri, ita vtmiuor ductus in qnadratum maioris producat 1 .

Poſitis ijfdem , inuenietur æqualitas inter 170 re . & 1. Diviſa ergo

i. per 180. fiet ice , 1o. & radix cubica vre it . Ergominor nu

meruspofitussze. faciet vee in -hoc eſt Vie ' . Maior autem

pofitus 6 re . erit joe te ſiuejce . Atque ex minore voez . in

are quadratum maioris vue in producitur.Joe : 68: hoc eſt , 1,

Quando enim numerator fractionis zqualis eft denominatori , fra

etio illa vnitatiæquiualet.

146 Numerum inuenire,qui inter duos fit medius, fupe. CXLVI.

peretq .minorem numero dato , da ſuperetur à ma

iore numero alio dato quolibet , do duo extremi

efficient ſummam datam quamcunque.

HOC ænigma fimile eſtænigmati $ 1. & 52. ſed aliter propofitú ,

atque aliter diffolutum . Inueniendusenim fit numerusmedius in

ter duos fummam efficientes 100. ita yt minorem fupereț numero

15. & amaiore ſuperetur numero 9.Quoniam maiorponitur fupe

rare medium quæſitum ,numero 9. Et hicmediusminorem , nume.

ro 15. liquido conſtat maiorem ſuperare minorem numero 24. Si

ergo data fumma 100. diuidatur in duas partes, quarum exceſſus

24. & ad minorem addantur 15. fietmedius quæſitus. Ponatur er.

go minor pars 1 z . & maior 100 % 11.quæ illam fuperare debet

numero 24.Detracta i ze.ex 100 pe . reliquus fit numerus roo

2 ze . æqualis : 4 . Additis ergo 2 re.vtrinque , fietæqualitas inter

100. & 24 + 2z . Et ablatis 24. Verubique ; inter 76. & re . Diuifis

igitnr 76. per : . fiet i re . 38.minor pars y ideoq. maior erit 62. Et

additis is . ad minorem 38. fietmedius quæfitus53. Hic enim fupe

ratminorem partem numero 1s. & a maiore ſuperatur numero 9.

-147 Datum numerum in quotlibet partes diſtribuere , ita CXLVII .

vt vnaquæque ad fequentem babeat daiam pro

portionein .

SIT datus numerus16000. diuidendus in fex partes , ita vtpri

maad fecundam habeat proportionem æqualitatis : ſecunda ad ter.

tiam duplam : tertia ad quartam triplam : quarta ad quintam pro

portionem æqualitatis : & quinta ad fexcam proportionem quo

que

.
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queæqualitatis . Ponatur pri

prima -3333 mapars i ze. fecúda i ze quo

ſecunda 3333 que . Tertia i ze . quarta ,

tertia 1666
quinta , & ſextaze . quæ om

quarta
ze 555 nes faciunt 3 ze æquales

quinta
SS5 10000. Diuiſis igitur 10000.

ſexta re 555 per 3. fiet i 20.3333 1.ac pro

pterea aliąpartes numeros fa

cient,vt in appofita formula vides .Omnes enim hæ partes in vnam

ſummam collectæ faciunt 10000.

ze id eſt

ze

CXLVIII. 148 Numerum inuenire ,cuius partes date æquales fint

partialiquote date eiufdem ,aucta numero dato.

SIT inucniendus numerus , cuius . æquales fint eius ſemiffi

auctæ feptenario . Ponatur numerus quæfitus i ze . Ergore.aqua

les erunt * ze + 7. Ablata i re vtrobique, remanebit æqualitas in

ter 5 z . & 7. Diuiſis ergo 7. per 5. fiet 1 2 42. numerus quæſitus :

Nam eius . funt 28. quinumerus æqualis eſt femiffinumeriſ 42. id

eit,numero 21. aucto ſeptenario .

CXLIX . ' 149 Duos numeros inuenire , quorum fummadata fit, ita

ut priore per datum numerum diuiſa, fiat quo

tiens,quicum data parte pofterioris, efficiat nume

rum datum ,

SINT inueniendi duo numeri , quorum ſumma 40. ita vt prio

re diuiſo per s. fiat Quotiens , quicum pofterioris numerifaciat

6. Ponatur prior numerus I ze . & poſterior 40 - Ir . Diuiſa i ze

per 5. fit Quotiens . Et pars octaua numeri 40 —- ize . eft

01.quæ cum illo Quotiente facit " + 200- sze , hoc eſt ,

**200. quinumerusæqualis debet effe 6. Hæcæquatio permul

tiplicationem in crucem reducitur ad æquationem inter 3 ze +200.

& 240. Ablatisq. 200. vtrinque , erit æquatio inter 3 ze . & 40. Di

uiſisq. 40. per 3.fiet i ze 13 }. prior numerus quæſicus. ideoq.po

ſterior numerus pofitus 40 – ize. erit 26 . Nam diuiſo priorenu

mero 13 per s. fit Quotiens 2 qui cum octaua parte poſterio

risnumeri 26 . id eſt, cum 3 }. facit 6 .

IN hoc exemplo propoſito vides, priorem numerum inuentum

effe minorem . In alio exemplo poterit effe maior. Vt fi inuenien

di ſint duo numeri , quoruni ſumma 20. ita vt priore diuiſo per 3.

Quotiens fiat,quicum pofterioris numeri faciat 5. Ponatur prior

numerus i ze. & poſterior 20 - I ze . Diuiſa 1 ze per 3. fit Quotiens

. & pars octaua numeri 20 - I ze . eft 29.1 .quæ cum illo Quo

tiente facit 3.hoc eſt, sed qui numerus æqualis de

bet

8225-32



CA`P. XXIX . 255

bet effe 5. Hæc æquatio permultiplicationem in crucem reducitur

adæquationem inters ze & 60. Diuiſisq. 60 per s fiet ize . 12 prior

numerus quæfitus , ideoq; pofterior 20 - ije . erit 8. Diuifo enim

priore 12. per 3. fit Quotiens 4. quicum 1. id eſt , cum parte octa

ua pofterioris numeri 8. facit s . Eftq . priornumerusmaior pofte

riore .

SC H O L I VM:

A

Il

40-1

10
Icne + 20

DVERT E tamen , in fimili enigmate proponi aliquandoquestion

nem , qua nulla rationefolui poffit , niſi admittantur numeri Nihilo

minores. Sint enim inveniendiduonumeri,quorum fumma40. ita vt priore

diuifo per sofrar Quotiens,qui cum posterioris faciat 100. Ponatur prior

numerus 1 ze.co pofterior 40--17 .Diuiſa 1 ze per 5.fit Quotiens

pars decimanumeri 40 12.eft qua cum Quoriente illo facit

+ 200-3. hoc est, 1842.00. quinumerus equalis effe debet 100. Al

que hac aquario per multiplicationem in crucem reducitur ad equationem in

ter s ze + 200. do sooo. Ablatiſque 200. virinque ,erit equatio inter 5 re .

er4800. Diuifisq . 4800 : per s. fier i ze.960. prior numerusquafitus , qui

maior eft fumma propofita 40. quod eft inepinm . Sed concedamusboc abfur

dum , o progrediamur vlterius. Secundusnumerus poforus40–
12. erit

40 ~ 960. Hic enim cum 960. facit 40.fummam propofitam , Numerus au

tem 40 - 960. aquiualet huic - 920.Nam fi demantur 960, ex 40: re

manent - 920. vt hac formula demonftrat: atque

bic numerus - - 920. additus ad 960. priorem nn + 40

merum conficit iterum fummam propoſirum 40. vt + 960

in hac altera formula apparet. Iam fi prior numerus 920

960. diuidatur per 3 . Quotiens 192 .. qui cum

te numeri - 930. id eft, cum 92. facit 1do .
920

numerum propofitum , vt in tertia formula videre

licer .
+ 960

LIBV IT hoc exemplum pluribus verbis expli + 40

care, vt'videas vim numerorum infra Nihil, do Alo

gorithmiſignorum + do quamuis inuenta i ze . + 192

numero 960. ftarim dicere poſſes , queſtionem effe 92

impoſsibilem , quippe cum numerus 960. non poffit.
+ 100

efepars fummapropofite 40..

CL ...
150 Numerum inuenire,quicum data eiuspartedatum

numerum quemcunque fuperet tanto numero,quã.

to idem datus numerus , vel aliusdatus ipfummet

numerum ingentum fuperat .

SIT primum inueniendus numerus,qui cum eius . fuperer 100

eodem numero , quo 100.ſuperant inuentum numerum . Ponatur

nume
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numerus quæſitus i ze. qui cum . faciet 1 ire. quæ ſummafupe

rare debet 100. codem numero, quo 100. ſuperane i ze . Ergo dem

pris 107. exize. & . ex 100. remanebunt exceflus æquales .

hoc eft , erit æquatio inter 1 ze 100. & 100 -Ize . Et addita

i ze . Ytrobique, inter 2 ze 100. & 100. Rurſumq. additis 100.

vtrinque , inter 2 1 26. & 200.Diuiſis ergo 200. per 2 fiet ze.

88 4. numerus quæſitus . Nam fi ad ipfum addatur eius .nimirum

numerus : 2 . fiet ſumma 111.quæ ſuperat 100. numero il

quo videlicet 100. inuentum numerum 88.ſuperant .

SIT deindenumerus inueniendus, qui cum . fui ipfius ſuperet

100. eodem numero , quo 140. ipſum numerum inuentum fuperant.

Ponaturnumerus quæſitus i ze .Ergo æquatio erit inter i re ~ 100

& 140-12.Et addita i ze vtrinque , inter 2 íze — 100. & 140,

Additisq. rurſum 100 vtrobique', inter 2 r . & 240.Diuiſis ergo

240. per : ; . fiet i ze. 90. numerus quæſitus . Nam ſi addantur eius

şinimirum 60. fiet ſumma150. quæ ſuperant 109. numero 50. quo

videlicet 140. numerum inuentum 90. ſuperant .

SIT denique inueniendus numerus, qui cum ipfius faciat fum

mum , quæ eodem numero ſuperet 40. quo numerus 10. inuentum

numerum ſuperat . Ponatur numerus quæſitus i ze. Ergo æquatio

erit inter i įre - 40. & 10—1 ge. Additaq. 1 2e verobique, inter

2 12 -- 40 & 10. Additisq. rurſum 40. vtrinque, inter 2 e. &

50. Diuiſis ergo so per 2 1. fier i 22.20 . quæſitus numerus,quicum

ipfius g . facit fummam 30. quæ numerum 40. ſupe

+ 30 ratnumero + 10. vt pater in hac formula , vbi40 .

ſubducta ſunt a 30. Atque eodem numero 10. fu

peratnumerus 10. inuentum numerum 20. vt con

Itat , fi 20. ex 10.fubtrahantur , vt in hac alteras

formula cernis . Vbirurfum videsmirabilem vim

+ 20
Algorithmi fignorum + & - . quamuisdici poffit ,

hoc exemplum non poffe expediri , propterea quod

numerus 20. inuentus ſcumįid eft , cum 10. facic

minorem ſummam , quam 40 ,

+40

10

+ 10

10

CLI.
151Numerum inuenire, d quo ſi ſubtrahatur data pars ,

vel partes,relinquatur numerus tanto minor ,quam

datusnumerus,quanto'ipfe inuentusnumerus eun .

dem datum numerum datum ſuperat .

SIT inueniendusnumerus, ita vt ſubtracta ipfius, reliquus fit

numerustanto minor quam 100. quanto ipfe numerus inuentus

maior eſt, quam 100.Ponatur quæfitus numerus i re . a quo ſubtra

Eta reliquæ fiunt re , quæ detractæ ex 100. relinquunt 100

se . Et fi ex i ze demantur 100. relinquuntur i ze — 100. Etquia

excellus ponuntur æquales , erit æquatio inter 100 - ire . & iz

100 .
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-100. Additisq . re vtrinque, inter 100. & 1re -100. Et rur

ſus additis 100. vtrinque,inter 200. & ire . Diuifis ergo 200.per

! id eft , per . fiet i ze. In numerus, qui pecitur. Cuius į .

facit 22.id eft , 200, quinumerusdemptus ex n . id eft , ex

100u. relinquit :... hoc eſt, 88 . qui numerus fuperatur a 100 .

numero 11 quo videlicet inuentusnumerus 111 5. numerum

100. ſuperat.

SIT præterea inueniendus numerus, ita vt ſubtraétis ipfius ,

reliquusnumerus tanto minor fit, quam 100. quanto ipſe numerus

inuentusmaior eft, quam 100. Ponatur quæſitusnumerus i ze .De

pris šo remanent ze . Eritq. æquatio inter 100 — } re . & ize

100. Additisq. Şze vtrobique , inter 100.- &12e - 100. Ee

rurſum additis 100. vtrinque , inter 200. & 1jze . Diuiſis igitur

200. per i . fiet i 2.125. numerusquæſitus. Nam fi ex eo tollan

tur ipfius , nimirum 50.remanent 75. qui a 100, ſuperanturnu

mero is. quo videlicet inuentus numerus 1 :5 . ſuperat 100 .

152 Numerum inuenire, qui in ſe multiplicatus, da pro- CLII.

ductus in datum numerum , procreet numerum ,a

quo fialius datusnumerus fubtrahatur, reliquus

fiat quicunque numerusdatus.

INVENIENDVS fit numerus, qui in fe ductus , & productusin

10. faciat numerú, a quo li demaneur 100, remaneatnumerus 300 .

Ponatur quæfitus numerus i re . quo ducto in ſe, fit 1 3. & hoc du

cto in so . fit numerus 10 % . a quo ſi demantur 100. remanet nume

rus 103-100. quiæqualis debet effe numero 300. Additis 100,

vtrobique , erit æquatio inter 103. & 400.Diuiſisq . 400. per 10.

fiet 13.40. Ergo 18 40. eſt numerus , quem quærimus . Nam in ſe

multiplicacus facit 40. Et ex 40, in 10 , fit numerus 400. a quo fi

fubtrahantur 100.remanent 300 .

153 Progreffionem Arithmeticam constituere, cuius pri . CLIII.

mus, dy vltimus terminus dati fint,& fummapro

greffionis data,quando id fieri potest .

SIT primus terminus s. & vltimus 10. fumma vero omnium

terminorum ros.Hic duo oportet inueftigare , numerum videlicet

terminorum , & differentiam progreffionis . Ponaturnumerus ter

minorum i ze. Et quia fumma ex primo , & vltimo termino colte

eta multiplicata per numerum terminorum producit duplum ſum

mæ progreflionis , vt in Arithmetica practica , nimirum in prima

regula progreſſionum Arithmeticarum docuimus: fi ſummam ex

primo, & vltimo termino collectam ,nimirum 15. ducamusin nu

merum terminorum , id eft , in ire. faciemus 15 ze . cuius ſemiffis

Kk 4ze.
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iz . eſt ſummaprogreffionis ,æqualis fummæ datx 105. Diuiſis

igitur ios: per 4.fiet ize . 14. numerus terminorum , quem po

fuimus efle ire .

IAM intermedij 12. terminidebent facere fummam 90. nimi

rum 105.dempto primotermino s . & vltimo 10.Ponatur differen

tia progreffionis i ze . eruntq. 12. termini hi fequentes .

stize.staze.st: re: 5 + 4 2.5 + 3 ze: 5 + 62.3tire.st8 ze:

5 + 92e . 5 + 10 2.sture. 5 + 12me.

qui omnes fummam faciunt 60 + 78 ze.æqualem numero 90.Dem

pris ergo 60. vtrinque , erit æqualitas inter 78 ze . & 30.Diuifis ,

30. per 78. fiet i ze . ij. differentia progreſſionis . Eſt ergo hæc

progreffio .

5.50.s 19.6 73.6 11.6 1.771.77.8 1.818.91 .

9 u . 10 .

quippe cum conftituat 14. terminos, quorum ſumma eft 105.

QVANDO in priori operatione reperitur numerus terminorum

non integer, quæftio erit impoffibilis : quia dari non poteft talis

progreflio , in qua primus,atque vltimusterminus fint illi , qui da

ti ſunt, & ſummaprogreffionis illa, quæ proponitur . Vtfi in eo

dem exemplo fumma progreffionis daretur 100. & primus termi

nuss . atque vltimus 10. inueniremusæquationem inter ze. &

100.Diuiſisq . 100. per * . fieret i re . 13.númerusterminorum .

quod fieri nequit . Nam nulla eft progreffio Arithmetica in rerum

natura , cuius primusterminus fit's . & vltimus 10. fummaq. pro

greffionis ioo.

ITAQVE ænigma propofitum intelligendum eft, quando verè

talis eft progreffio , in qua dati numeri fint primus , & vltimus ter

minus, & fumma progreffionis . Neque vero parui æftimandum eft,

reperire huiuſmodi progresionem per præcepta Algebræ . Nam fi

proponereturhæcquæftio . Eft progreffio Arithmetica , in qua prie

mus terminus eft s . & vltimus 32. ſumma'vero progreflionis 18s:

quiseam facile inueniet fine Algebra ? quam tamen finemagno la

bore reperiemus ,ea via , quam in ænigmate præſcripfimus. Inue

nietur enim numerus terminorum 10. & differentia progreflionis

3. ita yt progreſſio quæſita fit hæc .

8. 8. 11. 14. 17. 20. 23. 26. 29. 32.

CLIII. 154 Progreffionem Geometricam in data proportione com .

stituere , cuius vltimus terminus datus fit , vnd

cum fumma progreffionis .

SIT conſtituenda progreffio in proportione fefquialtera, cuius

vlti
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vltimus terminus 19683. & ſummatotius progreffionis 55593. Po

nacur primus terminus 1 2. Et quia fi primus terminus ab vltimo

fubtrahatur, & reliquus numerusper denominatorem proportionis,

yno minus, diuidatur,atque ad Quotientem vltimus terminus adij

ciatur, fit totiusprogreſſionis ſumma,vt in Arithmetica practica in

prima regula progreffionum Geometricarum ſcripſimus:detrahatur

ize id eſt, primus terminus,ab vltimo 19683. & reſiduum 19683

1 3.diuidatur per .hoc eſt, per denominatorem proportionis í

minus yno, & ad Quotientem 39366—27 . adijciatur vltimus ter

minus 19683, fietq. tota fumma progreſſionis 59049-12 .æqualis

datæ ſumma 55593. Additis ergo 2 ze. vtrinque, erit æqualitas in

ter 59049. & 55593 + 2 2. Et ablatis vtrobique 55593. inter 3456 .

& 2 ze . Diuiſisigitur 3456. per 2. fiet 1 ze. 1728. primus videlicet

terminusprogreflionis in proportione ſeſquialtera. Quocirca con

ftituetur hæc progreffio feptem terminorum , qui omnes faciunt da

tam fummam 55593.

7

1728. 259: - 3888.5832 . 8748. IŅ122 . 19683 .

CLV.
135 Progreffionem Geometricam in data proportione con

Äituere, cuiusprimus terminus datus fit,unà cum

progreffionis fumma.

SIT datus primusterminus proportionis fefquialteræ 1728. &

fummaprogreffionis55593. Ponatur vltimus terminus i ze . a quo

ſi primusdematur, remanetnumerus ize = 1728. quo diuiſo per i.

fit Quotiens 2 re ~-3456. Addito ergo vltimotermino i ze . fit fum

maprogreffionis 3 ze - 3456 . vt in Arithmetica practica diximus ,

æqualis datæ fummæ 55593. Additisq, 3456. vtrobique, eritæqua

tio inter 3 z . & 59049.Diuiſis ergo 59049. per 3. fiet ize. 19683.

vltimus terminus, totaq. progreſſio erit hæc :

1728. 2592. 3888. 5832.8748. 13122. 19683. & c.

HAE C etiam duo proximaænigmata intelligenda ſunt , fi verè

in rerum natura tales progrefliones Geometricæ exiſtant,in quibus

vltimusterminus , vel primus fint illi,quiproponuntur , & fumma

progreffionis fit quoque illa , quæ datur . Vnde fi quæreretur pro

greflio in proportione fefquialtera , cuius ſumma 1006. & vltimus

terminus 500. foret quæftio inexplicabilis , cum nulla talis pro

greífio exiftat . quod experiripoteris . Sed fi quæratur progreffio

Geometrica in proportione felquialtesa, cuius vltimus terminus fit

68 H. & fumma progreſſionis 1971. quia talis progreffio in re

rum natura exiſtit , ponemusprimum terminum ire. quidemptus

ex vltimo termino 68 H.relinquit68 H - Ile. quo namero di

uiſo per id eſt, per denominatorem proportionis minus vno , fit

Kk 2 Quo
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6 S 61
Quotiens 474. - 22. & addito vltimo termino 68 H. fiue

21: ? , fit numerus
- 22e : æqualis ſummx progreſſionis

197 . fiue os. Additis igitur z ze vtrobique, erit æquatio in ,

ter 2 ze + 97 & . Ablatisq. ' vtrinque, inter 2 z . &

241.Diuifis igitur 2 per 2. fiet 172.4.'primus progreſſionis

terminus. Vnde fic ftabit progreffio .

4.6.9.13 . 20 30 45 1 68 H

SIC etiam fi detur primus terminus 4. & fummaprogreſſionis

in proportione fefquialtera , inuenietur vltimus terminus 68

Atque ita, fia 4. continuetur proportio fefquialtera , confiftendum

erit in octauo termino 68 H.& c. Et fanepræclarum eft, ex vltimo

termino inuenire primum , & ex primovltimum , etiamſi interme

dij nondum fint cogniti .

CLVI.

156 Datum numerum in duos partiri, ut primus aliquo

ties , vt libet , fumptus for multiplex datus fecun

di aliquoties , ut libet , Jampti : Vel vt fecundus

aliquoties , ut libet , fumptus fit datus multiplex

primi aliquoties, vt libet fumpti .

SIT datus numerus40. diuidendus primum in duos , vt primus

ter ſumptus faciat numerum duplum fecundi quater ſumpti . Pona

tur primus i z . & fecundus 40—12.Triplum primiz ze . duplum

effe debet quadrupli fecundi, hoc eſt , numeri 160-42 . Erit ergo

æquatio inter 3 7. & 320–87e .Additisq . 8 ze vtrinque inter 11 ze

& 320. Diuiſis ergo 320 per 11 fiet i ze . 29 i primusnumerus.al

ter ergo erit 10 8.Triplum primieſt 87 11. quinumerus duplus.

eft, quadrupli ſecundi, id eſt, 43 u .

SİT deinde idem numerus 40. tribuendus in duos, vt fecundus

quater ſumptus fit duplus primiter ſumpti . Ergo fecundus quater

fumptus, id eſt, numerus. 160—4 ze . dupluserit primiterſumpti ,

id eft, 3 je. hoc eft, æqualis erit6z . Additis ergo 4 ze vcrobique ,

æquatio erit inter 150. & 10 ze. Diuiſisq. 160 per 10. fiet i ze 16 .

primusnumerus . alter ergo erit 24. Qi:adruplum huius ,nimirum

96. duplum eft tripli illius, nimirum 48 .

CLVII. 157 Tres numeros in Arithmetica progreffione inuenire,

ut numerusex mutus corum multiplicatione ge

nitus ad eorundem fummam habeatdalam propor..

tionem .

SINT
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SINT inuenienditresnumeri Arithmeticam conftituentes pro

greſlionem , vt numerus exmutua eorum multiplicatione produ

ctus, triplus fit fummæ eorundem . Ponantur tres numeri quæfiti ,

1 20:13 ze: 3.7 . habentes eundem exceffum 1 2e. Exmultiplicatio
ne eorum fic numerus 6've. triplus fummæ eorum 6 re. hoc eft ,

æqualis 18.ze. Diuifis ergo 18 per 6 fier 1 8. 3.propterea quod in

terce . & re .medius eſt character 8. ac propterea'rre . erit 18 3. &

3 ze. eruntvx 13. & 3.se.erunt vx 27-ita vt tres numeri quæfiti fine

3% 3.15 12. 1827.habentes'eundem exceflum 4* 3; qui inter fes

multiplicati faciunt 18 972. qui numerus triplus eft fummæ eorun

dem , numeri videlicet 1x 108.

QVANDO denominator proportionis , quam productus nume

rus ad fummam habere debet, eſt numerus quadratus , explicabitur

quæftio in numeris rationalibus . Vtijfdem pofitis,fi numerus pro

ductus debeat habere proportionem noncuplam , inuenietur æqua

tio inter 6 re, & $ 4 ze. Diuiſis igitur 54 per6. fiet 1 % 9. & 1 22.3

atque tres numeriquæſiti erunt 3.6.9 . quiinter ſe multiplicati gi

gountnumerum 162.noncuplum eorum ſummz 18.

158 Tres numeros inuenire , ut primusacceptis quotlibet CLVII.

vnitatibus a fecundo, fácidt numerum multipli

rem quemcunque eius , qui fecundo remanet: Se

cundusvero 3 acceptis quotuis vnitatibus a tertio,

faciat numerum etiam multiplicem quemcunque

cius , qui tertia fupereft : Tertius denique acceptis

quotlibet vnitatibusaprimo, faciat numerisaqua,

lem refiduoprimi,minusdato numero.

CAPIAT primus a fecundo 4. & fecundus a tertio 3. & tertius a

primo to. ita vt primus faciar'duplum eius , qui ſecundo ſuperest :

Secundus autem triplum eius,qui tertio fupereft : Tertius denique

zqualem reſiduo primi ,minus 14. Ponator- fecundus z me * 6.v

dare poffit 4. primo , & acceptis 3. a tertio , numerum conficiat tij

plum eius, qui tertio remanet, id eft, numerum faciat,quihabeat

fine fractione . Igitur fi.fecundus primo det 4. remanebunt eis 3.se

+ ?. habebitq. tunc primus 6 re + 4 . eiusduplum , ac proinde,ante

quam acciperet 4.habuit 6 ze. Deindefecundus, acceptis ziater

tio , habebit 3 re + 9.numerum triplum eius, quitertio fupereft .

Tertius ergo tunchabebit ire + 3. & antequam daret 3. habuit ize

+ 6. qui fi accipiat ro. a primo, habebit i ze + 16. qui numerus

zqualis effe debet reſiduo primi,minus 14. hoc eft, fi accedantter

tio vnitates 14.tum demum faciet i ze + 30.numerum æqualem re

fiduo primi6 jeito. Additis ergo'ra. vtrinque , fietzquario inter

Ire + 401 &6.Ablaraq. I ne vtrobique , inter 40. & 5z . Diui

ksergo 40 per 3. fier I ne . 8.Primus.ergo numerus,quem pofuimus:

6 22
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67.erit 48. Secundus vero poftus 3 set 6. erit 30. Tertins deni

que pofitus ! 2e + 6 . erit 14. Nam primus,acceptis 4. a ſecundo , ba,

bebit sz. qui numerus duplus eft 26. qui ſecundo fupereft . Secun

dus autem , fumptis 3.a tertio , habebit 33.numerum triplum ,

quitertio fupereft Tertius denique, acceptis 10. a primo, habebit

24. quinumerusæqualis eſt reſiduo primi 38. -14..

OVOD fi tertius, acceptis 19. 2 primo, debcat habere numerum

præcife æqualem refiduo primi,inuenietur i zes j.Et tres numeri

erunt3120 Aequatio porro inuenta docebit , quando

quæſtio eſt impoffibilis ,

CLIX . 159 Duos numeros inuenire, ita vtprimus, acceptis quot

libet vnitatibus, in fecundo, ſuperet refiduum fe

cundidato numero : At fecundus acceptis quotuis

unitatibus à primo, faciatnumerum multiplicem

datum eius , quiprimoremanet, ac præterea conti

neat datum numerum ,

CAPIAT primus a ſecundo 20. Secundus vero 3. a primo : fa

ciarq. primus numerum , qui refiduum fecundi ſuperet numero 9.

Secundus vero numerurh faciat triplum refidui primi, & inſuper

contineat 9. vnicates . Ponatur primus ize « qui acceptis: 20. a ſe

çundo , habebit i ze + 20. quinumerus reſiduum fecundi ſuperare

debet numero 9. Ergo fecundo remanent i ze + 11. ac proinde ante

quam primo daret 20. habuit i zet31.Hic acceptis 3. a primo,ha-' ,

bebit i zet34. quinumerustriplus effe debet reſidui primi, & in

ſuper continere 9. Ablatis ergo.9 . erit reliquus numerus i ze +25.

triplus reſidui primi. Eft autem refiduum primi i ze - 3. Igitur

xquatio erit inter 12e +25. & 32-9. Additisq . 9. vtrinque,inter

12 + 34 . & 3 2. Ablataq. 1 ze . vtrobique, inter 34. & 2 je . Diui

lis ergo 34. per 2. fiet 1 e . 17. primus numerus . Secundus ergo

erit 48. nimirum i ze +31.:Acprimus 17. acceptis 20. a ſecundo ,

habebit 37. qui numerus reſiduum ſecundi 28. ſuperat numero 9.

Secundus autem 48. accepcis 3., a primo , habebit si. qui numerus

triplum reſidui primi 14. fuperat numero 9 .

160 Numerum inuenire, per quem fi datus numerus di

uidatur, ex Quotiente in quemuis datum numerü

tantum fiat, quantum ex inuento numero in alium

quemuis numerum datum .

.

CLX .

SIT datus numerus 36. diuidendus per inuentum numerum , ita

vt Quotiens in 24. ductus rantum faciat, quantum numerus inuen

tus in 54. ductus facit . Ponatur numerus quzficus are. per quem

ſi diui
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fi diuidatúr:numerus 36. fit Quotiens . qui ductus in 24. facit

* numerum æqualem numero 54 ze. qui fit ex pofito numero

1 re.in 5 4. Hæc aquatio permultiplicationem in crucem reducerur

ad æquationem inter 864. & 548. Diuifis igitur 864. per 54. fiec

13 16. & 1221.4. numerus quæſitus.Diuiſo enim dato numero 36.

per 4. fic Quotiens 9. quiductusin 24. facit 216. numerum xquas

Jem ei, quifit ex inuento numero 4. in 54.'

· Item inueniendus fit numerus,per quem fi diuidatur datusnume

SIIS 40. fiat Quotiens, quiductus in 8. tantum faciat , quantum in ,

uentusnumerus facit in so. ductus.Ponatur quæſitus numerus 1.2e .

per quem ſi diuidaturnumerus 40. fit Quotiens ie qui ductus in 8.

facit '1. numerum æqualem numero soze qui fit ex pofito nu

mero 1 de . in so.quæ æquatio permultiplicationem in crucem re

dricetur ad zquationem inter 320: & 50 % , Diuilis ergo 320 per so.

fiet 1 3.6 . fiue 4.& ine . 13.4 . numerus quæfitus, per quem

ſ diuidatur datus numerus 49. hoc eft , vg 1600. fit Quotiens

13 ductusin 8.hoc eft , in v8 64. producit numerumu
qui

silou
17 quiaqualis eſtnumero 13 992m. qui fit ex numero

inuento 18 " in so. id eft , in 13 2500. Quod enim æquales fint

numeri18.117009. & 189.000 liquet, cum in crucem multipli

cati producant eundem numerum + 2560000.

161 Tres numeroscontinuè proportionales in data propor : CLXI.

tione inuenire , quorum quadrati in unam ſummā

colecti faciantdatum numerum :

SINT inuenienditres numericontinuè ſeſquitertij , quorum

quadrati faciant4329. Ponanrur quæſtinumeri 9 2.12 22. 16. ze .

in proportione feſquitertia . Eorum quadrati 81 % . 144 3. 256 % .

faciunt fummam 481 3.æqualem 4329. Diuifis ergo 43 29. per 481.

fiet : 3.9. & 122. 3. Ergo primus numerus pofitus 9 ne.elt 27. le

cundus 26. & tertius 48. quorum quadrati 729.1296.2304. faciunt

fummam 4329.

SINT rurfus inueniendi tres numeri continue dupli , quorum

quadrati faciant 6000. Ponanturtres quæſítinumeri ize . 2 2.4 ze.

Horum quadrati 1 8.43.16 3. faciuntſummam 21.8 . æqualem

6000. Diuiſis ergo 6000. per 21. fiet 1 2000. & ire. 1x 2000.

Numeri ergo quæfiti in proportione dupla funt132000.13 06

* 1270 . quorum quadrati 2009.4949: 42009. faciunt -2009,

hoc eſt, 6000.

162 Tresnumeros continuè proportionales in data propor . CLXII.

tione inuenire , ita ut parte datá maximi numeri

in partem datam medý multiplicata , deboc pro

dućto in partem datam minimi ducto , procreetur

datusnumerus .

SINT
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SINT inaeniendi tres numericontinue fefquialteri, ita vt ter

tia parte maximiducta in ſemiffem medij, & hocnumero producto

in quartam partem minimimultiplicato , fiat numerus576. Ponan

tur tres numeri quæfiti feſquialteri, 42.6.se.97. Ex .maximi

id ek , ex 3 re. in femiffem inedij, id eft, in 3 ze . fit numerus 9 8. &

ex hoc in minimi, id eft , in i ve . fit numerus 9.ct. æqualis 576 .

Diuiſis ergo 5 76. per 9. fiet Ice 64.cuius radix cubica 4. Ergo tres

numeri quæfiti,cum pofiti ſint 4 per 628.95 erunt 16.24:36 . At

que ex tertia parte maximi, id eft, ex 12. in ſemiſfem medij, id eft ,

in 12. fit numerus 144. & ex hoc in . minimi, id eft , in 4 , fit 576.

CLXIII. 163 Numerum inuenire , çuius datæ duæ partes inter ſe

multiplicata producant numerum ,quo diuifo per

datum numerum , fiat Quotiens,quicontineat par.

tem datam ; vel partes radicis quadratæ numeri

inuenti,

SIT inueniendus numerus ,cuíus . & . inter fe multiplicatz

faciantnumerum , quo diuifo per 27,-exeant . radicis quadratx

númeri inuenti . Ponatur quæfitus numerus 1 z . Ex eius } . in

id eit ,ex in se fit nụmerus 1.quo diuiſo per 27. fitnumerus

æqualisduabus tertijs radicis quadratæ numeri iriuenti 12 .

hoc eſt, duabus tertijs numeri 1x 1 re . hoc eſt, numero 1% ** : qui

facit .numeri 1B i2.produciturq .ex ductu 13 i ze . in j. id eſt,

in 18 . Itaque æquatio inuenta eſt inter 13 ** . & Igitur &

æquatio erit intereorum quadrata * . & 1941 : quæ per multi

plicationem in crucem reduceturad æquationem inter 419904 ze.

& 933. Diuiſis ergo 419904:per 9. fiet 1.-€ 46656. ( quia interre .

& 38 . medij funtduo characteres 3. & re . ) & 12.36. Aumerus

quæſitus . Nam ex 1-2. eius tertia parte in 9. eius quartam partem

fitnumerus 108, quo diuifo per 27. fit Quotiens 4. qui facit j . ra

dicis quadratæ numeri inuenti 36. quæ radix eſt 6 .

CLXIIII. 164 Numerum inuenire, cuiusparsdata in femultipli

cata , & productus numerus in aliam partem da

tam ductus procreet quadratum numerum inuenti

numeri .

SIT inueniendus numerus, cuius in fe faciat numerum , qui

ductus in eiufdem numeriinuenti producat quadratum numeri

inuenti . Ponatur quæfitus numerus i ze. Huius nimirum

Ize

ducta in ſe facit . qui numerusductus in . facit numerum

æqualem quadrato numeri poſitii re , hoc eſt , numero 1 8. ita ve

zquatio fit inter & 18. quæ per multiplicationem in crucem

redu
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reducitur ad hanc inter I re. & 758. Diuiſis ergo 75. per 1 fiet i ze.

is . ( quod Coffici numeri collaterales fint) numerus quæſitus .

Nam eius quinta pars , 15. ducta in ſe facit 225. quinumerus du

ctus in 25. tertiam partem eiuſdem numeri 75. facit 5625. quadra

cum inuentinumeri 75. -

CLXV.
165 Numerum inuenire , cuius pars data in aliam par

tem datam multiplicata producat datum nume

rum .

SIT inueniendusnumerus, cuius . ducta in . faciat 384. Po

natur quæſitus numerus i ne. Ex . in . fit numerus .æqua

lis 384. Hæc æquatlo permultiplicationem in crucem reduciturad

hanc inter 18. & 9216. Diuiſis igitur 9216 per i fiet 1 3.9216. &

12.96.numerus quæfitus. Nam ex 24. quarta eius parte , in 16 .

eiuſdem partem ſextam fit numerus 384. datus .

ITEM ' fit inueniendusnumerus , cuius . in . ducta faciat 100.

Ponaturnumerus quæſitus ize .Ex . in e.fit numerus 14.æqua

lis 100. Hæcæquatio permultiplicationem in crucem reducitur ad

hanc inter 18. & 2400. Diuiſis ergo 2400. per 1. fiet i 8.2400.cu

ius radix quadrata, 13 2400. eritnumerus quæſitus .Nam eius eſt

13 150. & .18.quæ partes inter fe multiplicatæ procreant

1349004 , hoc eft, 18 10000.fiue 100.

5 с но0 L 1 v M.

SHA

INE Algebra ſoluetur hoc problema hac ratione; Denominatores para

rium inter ſe multiplicentur, & produ &tusnumerus in datum numerum

ducatur. Radix enim quadrata huiusproducti erit numerus quaftus . Vi in

prioriexemplo , ex a in 6.fit 24. do ex 24. in 384. for 9216. cuius radix

quadrata 96. dabitnumerum quafitum .

Quod fi proponantur tres partes inter fe multiplicanda , ita vt produ

cantnumerum datum ; multiplicandi erunt partium denominatores inter fe ,

á produétus numerus in datum numerum ducendus.Huius enim numeri ra

dix cubica dabit numerum quafitum . Vifi quaratur numerus, cuius parles

inter ſe multiplicata producant 72000. Multiplicatisdenominato

ribusinter fe, for numerus 2 4. Et ex 24. in 72000, fornumerus 1728000.

cuius radix cubica 120.dabit numerum quafitum . Nam eius ... nimi

rum 60.40.30. inter ſe multiplicate faciunt 72000.

EODEM modo progrediendum eft , fi quatuor partes aliquota propo

nantur inter ſe multiplicanda : fed ex vltimo producto extrahenda est radix

Tenfizenfica , Et fi quinque proponantur, eruenda eft radix ſurdeſolida . Et

foc de alys in infinitum .Nam ex vltimo producto ſemper extrahendaeft ra

dix ,cuius exponens aqualis est numero partium aliquotarum . Vi ſi dentur

10. partes aliquosa , extrabenda erit radix Zenfurdeſolida . Er fi dentur 12.

LI radix
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radix zen fizenficubicá dec. Qua de reconfule , que cap.2. fcripfinias de pro

greffionibusnumerorum Cofficorum .

CLXVI. 166 Tres numerosinuenire , ut bini quilibet multiplicati

inter fe gignant tres datos numeros .

EX primo in fecundum fiat 240. Ex primo in tertium 660. Etex

ſecundo in tertium , 1380. Ponatur primusnumerus i zę. Per quem

fidiuidatur numerus 240. productus ex primo in fecundum , fietſe

cundus 21.Nam hic Quotiensductus in diuiforem i ze. producit

diuiſum 240. Eadem ratione erit tertius bone . Quotiens videlicet

diuiſionis numeri660. per i ze . Iam vero ex fecundo me. in ter

tium fit numerus 157400. æqualis 1380. Hæc æquatio per

multiplicationem in crucem reducetur ad hanc inter is 8400.' &

1380 3. Diuiſis ergo 158400. per 1380. fiet 13. 114 H. ( quod in

ter N. & B. medius ſit ynus character ze ) & 1 ze erit13 114 11.

primus ſcilicet numerus,qui pofitus fuit i ze . Et fi per hunc primú,

id eft, per 13 241.díuidatur primusnumerusproductus 240. hoc

eſt, 13 57600. fiet Quotiens 18 501 1. fecundusvidelicet nume

rus. Et fi per eundem primum numerum 13 ?** .diuidatur fecun

dus numerus productus 660. hoc eſt , 18 435600.dabit Quotiens

33 3795. tertium numerum . Ex primo j7 114 H. in fecundum

13501 . fit 1857600. hoc eſt,240. Et ex eodé primo 13 114 HE

in tertium 78 3795. fit 18 435600. id eft , 660. Ac tandem ex fecun

do 18 so1 ri. in tertium v 3795. fit 13 1904400. id eft, 1380.

CLXVII. 167 Datis duobusnumeris ,alium tertium inuenire, qui

cum minorenumernm faciataqualem ei, quem in ,

ventidata parscum maioreefficit .

DAT I fint duo numeri 12. & 20. inueniendusq . fit alius , qui

cuin 12. tantum faciat,quantum eius k. cum 20. Ponatur numerus

quæfitus i ze . Igitur 1271 ze .æqualia erunt 20+ ze . Ablatis se

vtrinque,crit æquatio inter 12+ z . & 20. Et ablatis 12. vtrobi

que , inter 2. & 8. Diuiſis ergo 8 per : fiet i ze. 14.numerus,

quem inquirimus. Nam additus ad 12. facit 26. & eius . nimiruin

6. cum 20. faciunt ſimiliter 26 ,

CLXVIII. 168 Numerum inuenire,ita vt quadrati quotcunque par

tium ipfius fimul fumpti conficiant fummam in

uento numero æqualem , vel ipfius multiplicem .

SIT primum inueniendusnumerus, ita vt quadratiex eius 11.

& defcripti fummam faciant inuento numero æqualem . Ponatur

numerus
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syrjö

& j.eft 12

124. eiusq, quadrat
us

22:11

163

numerus quæſitus i ze. cuius partesnominatæ ſunt * re. 12. &

r . & earum quadrati -3.8. 8. qui fimul fáciunt

quæ ſummaæqualis eſt 1 z . Diuifa ergo 1. per ** . fiet i ze.

numerus quæſitus . Nam eius . eft

eiusq. quadratus & eſt eiusq . qua

dratus 17 ..qui omnestres quadrati faciunt , numerum

æqualem inuento numero 174: quippe cum tantum fiat ex denomi

natorehuius in numeratorem illius,quantum ex numeratore in de

nominatorem .

SIT deindeinueniendusnumerus, ita vt quadrati ex eius 1. &

1. procreati faciant numerum decuplum numeri inuenti . Ponatur

numerus i ze. cuius 1. & 4. ſunt ze. & * z . & quadrati 18. &

3. quifimulfaciunt ſummaini. 3. æqualem i ze. Diuilis ergo

1. per i . fiet i mę.32.numerus quæfitus .Nam quadrati 256.& 64.

ex eius & defcripti faciunt fummam 320. decupiam numeri

inuenti 32

169 Numerum inuenire,quidu &tusin datam ipſius par . CLXIX .

tem producat datum numerum quemcunque.

SIT inueniendusnumerus, qui ductus in 1. ipfius producat 90 .

Ponatur inuentusnumerus 1 z . Ex i ze in zei fit numerus 4 8 .

æqualis 90. Diuiſis igitur 90. per 4. fiet 1 3. 120. & 1 B. 18.120.

numerus quæfitus . Eius funt v3 100.vt patet, fi vx 120. duca

tur in hoc eſt,in 13 iam ex 78 120.in v .fit 18 12,800

hoc eft, 13 8100. hoc eſt, 90,

170 Datum numerum in duospartiri, vt eorum quadra- CLXX.

ti fummam datam conficiant, maiorem tamen re

mile quadratiex dato numerogeniti, & minorem

quadrato eiufdem numeri.

SIT numerus 40.diuidendus in duos,quorum quadratifaciant

928. numerum maiorem , quam 800.quiſemiffis eft quadrati ex 40.

procreati , & minorem quam 1600. qui quadratus eft eiuſdem nu

meri 40. Ponatur vnus numerorum 20 - ire. & alter 20 + 1 ze. ve

cum illo faciat40. Quadratihorum duorum numerorum 400

40 ze + 1 3. & 400 + 40 2 + 1 3. faciunt28 + 800. numerum æqua

lem 928. Ablatis ergo 800 vtrobique, erit æquatio inter 2 3.& 128.

Diuifisq. 128 per 2 fiet 1 8,64. & i 2.8. Ergo primusnumerus po

fitus 20 - i ze . erit 12. & alter, quem poſuimus 20+ Ize. erit 28.

Atque quadratihorum numerorum 12. & 28. nimirum 144. & 784 .

faciunt 928 .

Hocænigmafoluemus etiam per compoſitá æquationem in ænig

mate 35. ſequentis cap.30,

LI 2 171DA
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CLXXI.

171 Datum numerum in tres partes continuè proportio

nales diuidere , ita vt productusnumerusex pri.

ma in tertiam ad productum ex prima in fecun

dam habeat proportionem datam .

HOC ænigmaſolutum fuit etiam in problemate 133.ſed pro

alio exemplo .

SIT datus numerus 39. diuidendus in tres continuè proportio

nales , ita yt numerus factus ex primo in tertium habeatadnume

rum ex primo in fecundum factum proportionem duplam ſeſquial

teram . Ponatur fecundus i ze. ideoq. primus ac tertius fimul 39

2 :0.ſeptimi I re . Ex ſecundo i ze . in ſe fit 18. a quantum nimirum fit ex primo

in tertium . Et quia hic productus debet effe duplus ſeſquialter ad

eum , qui fit ex primo in ſecundum ize . fiet ex primoin ſecundum

numerus (quod 1 3.ad proportionem habeat duplam ſeſqui

alteram , vt conftat, fi 1 3.diuidatur per 2 denominatoren propor

tionis duplæ ſeſquialteræ .)Quo diuiſo per ſecundum i ze. fit Quo

tiens2.fiue quiductus in diuiſorem , id eft , in Ize, producit

. ac proinde primusnumerus erit quo ablato ex fumma pri

miac tertij , id eft , ex 39 — 1 re : reliquus erit tertius numerus

1:22 . in quem fi ducatur primus . producetur numerus

1,08= 141.æqualis numero 13. qui fit exmedio i ze. in ſe . Hæc

æquatio per multiplicationem in crucem reduceturad hanc inter

253. & 39022 – 14.8 . Et additis 14 % vtrinque, erit æquatio inter

3902. & 39 3. Diuiſis igitur 390. per 39. fiet i ze 10. ( quod nu

meri Coffici fint collaterales ) numerus ſcilicet medius. Primus

ergo pofitus nimirum 2 ze . diuilæ per 5. erit 4. Et tertius , qui

inuentus eft iesire. hoc eſt , 195 -ize . diuifæ per s . erit 25. ica

vt tres partes numeri 39.fint 4.10.25. continuè proportionales. Et

qui fit ex primo in tertium , vel ex fecundo in lc,nimirum 100.pro

portioneni habet duplam ſeſquialteram ad numerum 40. qui fit ex

primo in fecundum

QUONIAM vero , datis tribusnumeris continuè proportionali

b 17.feprimi bus, numerus, qui fit exmedio in fe , ad productum ex primo in

medium ,eandem habet proportionem , quam tres datinumeri: pro

pterea quod mediusmultiplicans fe , & primum producit duos illos

productos ; foluetur hoc ænigma propofitum facilius , fi per ænig.

ma49.datus numerusfecetur in tres numeros continuè proportio

nales in proportione data . Ita enim numerus factus ex primo in

tertium , hoc eft, ex fecundo in fe , habebit ad factum ex primo in

fecundum proportionem datam , eandem nimirum , quam tres nu

meri habent . Vt in dato exemplo , ſecandus erit datus numerus 39.

in tresnumeros continuè duplos ſeſquialteros, hoc modo . Ponans

tur tres numeri in proportione continua dupla fefquialtera ine.

are.
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ifre.612.quorum fumma91r . zqualis effe debet daro nu

mero 39.Diuifis ergo 39. per 9 .. fiet i 20. 4. primusnumerus,qui

pofitus fuit rre. Secundus ergo pofitus 2 re . erit 1o. & tertius ,

quem pofuimus6.2 . erit 25.

172 Datum numerum in duos partiri , ut ex uno in alte- CLXXII.

rum fiat aliusdatus numerusminor quarta parte

quadratiex dato primo numero procreati : hoc eft,

ita ut radix quadrata ſecundidati numerimino

ris.quarta parte quadrati ex primo dato numero

procreati fit medio loco proportionalis inter duos

numeros inuentos .

Son

-

SIT darusnumerus 1o. diftribuendus in duos , inter quos./31.

fit medio loco proportionalis,hoc eft, vt ex yno in alium fiat 1.Po

naturminorpars5-1.22 . & maiorstize . vt earum ſumma fit 10 .

Ex vna in alteram fit numerus 28.

13. vt in hac formula apparet ,æqua 5 1 ze

lis 1. Addito 1 3. vtrobique,fiet æqua s.t.12

tio inter 25 & 13 + 1.Ablataq . 1vtro
ts ze I 8

bique,inter 24 & 13. Diuiſis ergo 24.
25 - 26

per'i fiet : 3.24. & 12.18 24. Ergo

ininorpars poſita's ize . erits. 28 - 1 -

78 24. Maior autem pofita 5 it ize .

erit 5 + 1824. Atque hæ duæ partes intinter ſe multiplicatæ faciunt

1. vt hic cernitúr . Fier enim multiplication

fi 24. quadratuspofterioris particulæ fubtra 5 18 24

'hetur ex 25. quadrato prioris particulæ , vt 5 + 13.24

cap. 23. docuimus. a Igitur 181.medio loco a 20.ſeptimi

proportionalis eft inters. — 1824. & 's + .

1% 24. cum tam hi duo inter ſe multiplicati , quam ille 17 r. in

ſe, faciat'ı .

PORR O hoc idem ænigma ſoluemus per compoſitam quoque

aquationem in ſequenti cap. xnigmate 38.

1

*

173 Datum numerum diuidere in duos , ut corum qu64. CLXXIII.

dratifummam faciant, qua produ&tum ex eorum

multiplicationeſuperet dato numero'.

.

SIT datusnumerus 8. diuidendusin duos , vt fummiex eorum

quadratis collecta excedat productam numerum ex eorum multi

plicationemutua, numero 20. Ponaturminor numerus 4-17.&

maior 4 time. vt fimul faciant 8. Quadrati ſunt 13 + 16—8 z , &

13 + 16 + 8ze. facientes fummam 23 + 34. cum --82 . & + 8zė le

mutuo
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4

4

256

{

1

mutuò tollant, Hæc fumma excedere debet productum -ex vno in

alterum numero 20, Eft autem hic productus 16- 13. vt in appo

ſita formula apparet, qui cum 20. faciet

I ze numerum 36 - 13. æqualem quadrato

4 + i ze rum ſummæ 28 +3:. Addito ergo 13.

vtrinque, erit æqualitas inter 3 8 + 3 : &
17.4.2€ !

36. Ablatisq .32. vtrobique, inter 53.&
16 - 4 €

1.4. Diuifis ergo 4. per 3. fiet 1 3. &

16 B143 Iratm . Cum ergo minornumerus ſic

poſitus 4 Ir . erit ipfe numerusmi

nor 4—18 . Maior autem pofitus 4 + 1 re . erit4+ 13.qui duo

numeri faciunt 8.& quadrati funt 175_13 . & 17 } +13 .

vc in hiſce formulis apparet . quorum ſumma eſt 34 ; . quæ ſuperat

4 4 + 18

4 +3.

+184 +

16 134
1.6+ uz

17 √3 ?
17 * + 73 ?

productum 14 . ex vno in alterum , numcro dato 2c. Productus

autem hic 14 . habetur , fi . quadratus

poſterioris particillæ dematur ex 16. qua

4 + 18 drato prioris particulæ , vt cap. 23. tra

14
ditum eft , & altcra hæc formula indi

SIT rurſus datus numerus 40. diftribuendus in duos , quo

rum quadrati ſummam faciant , quæ numerum ex corum multipli

catione factum ſuperet numero 493. Ponatur minor numerus 20

= 12. & maior 20 + iné facientes ſummam 49. Quadrati ſunt

13. + 400 40 24. & 18 + 400 + 40 ze . quorum ſumma 23+

800. fuperans numero 403 numerum 400-1x . productú ex vno in

alterum . qui productus habctur , ſi quadratus

13. pofterioris particulæ dematur ex 400.

20 + tze quadrato prioris particulæ , vt in hac formula

cernis, traditumq. eft cap. 23. Itaq. fi ad hunc
400 I %

productum addentur 403. fiet æquatio inter

23 +800. fummam quadratorum , & 803 - 1 % . Additoq. 18.

ytrobique , inter33+ 800. & 803. Ablatisq. 800. vtrinque, inter

33. & 3. Diuiſis igitur 3. per 3. fict 1 3. 1. & 1 ze 1. Erit ergo mi

nor numerus, quem pofuimus 20 — I . 19. & maior poſitus 20+

12e . erit : 1. qui problemaconficiunt:

HOC etiam problemaſoluemus per compofitam æquationem in

ænigmáte 39. fequentis cap .

S1 numerusproponeretur 20. diuidendus in duos , vt ſumma

quadratorum fuperet numerum ex partium multiplicatione pro

ductuni

4

cat ,

20.
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ductum numero 30. foret problema impoſſibile , vt ex ipſa lolu

tione difces .

174 Numerum inuenire , cuius quadratus au &tus dato CLXXIIII.

numero , fi ducatur in eundem quadratum mul

Etatum eodem dato numero producat quemuis da

tum numerum .

-
1

13

SIT inueniendusnumerus, cuius quadratus auctusoctonario

fi ducatur in eundem quadratum mulctarum eodem octonario ,pro

ducat 6497.Ponaturnumerus qnæſicus ize. Eius quadratus au &tus

octonario erit 18+ 8. mulctatus vero eodem actonario , 13. — 8 .

Hiduonumeri inter femultiplicati faciunt 13 %

64. vthic vides , fi64. quadratus pofterioris 11 % +8

particula , dematur ex 138. particulæ prioris . 8

qui prodectus æqualis effe debet dato numero
183 64

6497. Additis ergo 64. vtrobique,æquatio erit

inter 1 %%. & 6561. Diuifisq . 6561. per is fiet 1 83.6561. & radix

eius zenfizenficí 9. numerus quæſitus. Nam eius quadratus 81.av .

ctus octonario facit 89.& mul&tarus'octonario ; 73. fitq .numerus

6497. ex 89. in 73.

SI ijfdem pofitis, produci debeat numerus 1o. reperieturæqua

tio inter138. & 74, Diuifis ergo 74. per 1. fiet 138.94. & radix

Zemfizenfica 133 74. numerais quæſitus . Eius enim quadratus

133 5476. auctus octonario eſt 18 % 5476 + 8. & mulctatus octo

nario , 18 % 5476 - 8. quiduo numeri aqui.

ualent his duobus 13 744 8. & 1874 – 8 . 13 74 + 8

atque hiduo inter fe multiplicati producunt
8

fo. vt hic vides: quippe cum 64. quadratus
10 :

pofteriorisparticulæ detractus ex 74.quadra

co particulæ prioris relinquat 10.

13 74

S.CH 0 LIV M.

A member that is an online bestemmer og mere end enenodantur . Ad fimilitudinem enim horum studioſus'Led alia , '

quorquor voluerit, formare porerit. Quarenuncalia enigmata proponemus,

in quibusfoluendis oceurrunt equationes compofitiba
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AENIGMATA VARIA NUMERORVM

abſtractorum per Algebram enodanda , in qui

- busæquatio inter tres numeros, quorum

vnus alijs duobusæqualiseſt,occur.

rit:quæ quidem compoſitae

æquatio dicitur ,

Cap. XXX.

1 .

.

I. Datum numerum in duas partes difribuere, vt earum

cubidatam fummam ,quemaior fit quarta parte cubi

ex dato numero precreati,efficiant.

oc ænigma, quod fuit 141.præcedentis cap.fol

uemus hic aliter, nimirum per æquationem com

poſitam , in qua vnus numerus Coſſicus duobus

Coflicis numeris reperitur æqualis : & in que

eruenda eft radix ex numero compofito , vel dimi

nuto , vt in cap. 12. traditum eſt . Id quod etiam

fiet in alijs huius cap.ænigmatibus. Sit ergo da

tus numerus 10.diuidendus in duaspartes , quarum cubi faciant

fummam 370. quæmaior eſt , quam 250. quarta pars cubi ex dato

numeri 10. procreati . Ponaturprimapars i ze . & fecunda 10 —

I re.Cubi harum partium ſunt ice . & 1000-300 ze + 303 - ire .

quorum ſumma ļooo --300 ze +30 3. (Nam tire. & -ire.ſe

mutuò interimunt )æqualis eſſe debet 370. Additis 300 ze vtrobi

que , fietæquatio inter 2000 + 30 % . & 300 ze +370. Et ablatis

370. vtrinque , inter 630 + 30 3. & 300 ze. Et rurſum ablatis630 .

vtrinque , inter 308. & 300 21 - 630. Diuiſis autem fingulis hiſce

numeris per numerum maiorischaracteris Coffici,nimirum per 30 .

vt circa finem cap. 1o. præcepimus , erit æquatio inter 1 3. & 1oze

- 21. quam ſic reſolues ex doctrina cap. 12. Semiſlis numeriradia

cum s. facit quadratum 25. a quo demptis 21. propter fignum

remanet numerus4.cuiusradix quadrata 2. addita ad 5. ſemiſſem

numeri radicum dabitmaiorem radicem 7.Et eadem radix 2.dem

pea ex eadem femiffe 5. reliquam faciet minorem radicem 3.Huiuf

modi enim numeri , in quibusnumerusabſolutus affectus eft figno,

- . duplicem radicem habent , vt cap.12 . tradidimus. Partes ergo

numeri dari 10. ſunt 7. & 3. quarum cubi 343. & 27. ſummam da

tam 370. efficiunt . vt etiam in ænigmate 141. præcedentis cap. in

uentum eſt .

SI eodem numero dato ,cuborum ſummaproponatur400. inue

niemus æquationem vltimam inter 1 3. & 10 ve 20. quam ita

reſol
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refolues. Semiffis numeri radicum s . facit quadratum 25. a quo

dempris 20. remanet numerus s . cuius radix quadrata 18 s. addita

ad si femiffem numeri radicum dabitmaiorem radicem 18s + s .

Et eadem radix 18 3. dempta ex eadem femiffe 5. reliquam faciet

minorem radicem s - 73 5.vt in eodem ænigmate 14 1. antecedé

tis cap. inuenimus .

QVO pacto autem znigma hoc fine Algebra foluendum fit , di

Ctum eſt ſupra in ænigmate 141. præcedentis cap.

II.
2 Datum numerum in duos cubos diftribuere, quorum

laterum fummadata ef : dummodo quarta pars cubi

buius fummeminor fit dato numero .

HOC problemacum antecedenti coincidit, vt in ænigmate 143.

cap . præcedentis.diximus .

3 Numerum inuenire , quicum datonumero' fuum qua

dratum efficiat .

111.

DATVS numerus fit 156. oportearg. inuenire numerum ,qui ad

ditusad 156. conficiat quadratum ipfius numeri inuenti . Ponatur

numerus quæfitus I me . cuius quadratum 18. cui æqualis debet

efle i se tis6. Semiſlis numeri radicum eſt . ad cuius quadratum ,

id eft, ad 1. addo 15.6 . facioq. 156 five s'ad cuius radicé

hoc eft,ad 12.addo femiffem numeri radicum ,nimirú efficioq?

pretium ire . 13. quieft numerus quæſitus. Nam f3.cum 156. facie

169.quadratum numeri 13.

ŚIT rurſusinueniendus numerus, qui cum soi faciat fuum qua.

dratum . Ponaturnumerus nuæſitus i se . cuius quadracum 13. cui

zqualis debet effe ire + 50.Semiflis numeri radicum eft ad cu

ius quadratum , id eft, ad addo so. facioq . 50 .fiue 291. ad cu

ius radicem , hoc eft, ad 13 201. addo femiffem numeri radicum ,

nimirum .efficioq. pretium : ne.18207 + numerum ſcilicet

quæficum . Huius enim quadratus eſt 18 : +292. vt in hac for:

mula apparet, hoc eft , 78201 +501.

quantum videlicet fit ex numoro inuen . 18 2017

to 1829 + vna cum dato numero +

so Conflatur enim eciam numerus

1327 +501. Appofui formulam mul
+18 25+

tiplicationis numeri inuenti 77491 + 1.
201 + 13253

in fe quadratè , vt videas, quo pacto # 01 +

quadratus fit productus.

1836

201

Mm 4 Nr
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IIII.
4. Numerum inuenire,cuius quadratuscum dato numero

conficiat ipfiusnumeri inuenti Renfizenſum , fiue qus.

drati quadratum .

SIT datus numerus 83232. oporteatq. inuenirenumerum , qui

cum 8323 :. efficiat quadratiquadratum ipfius. Portatur quaficus

numerus i me . cuius quadratus 1 3. & quadrati quadratus eſt 18% .

æqualis 1 x + 83232. Semiflis numerizenſorum eft .ad cuins que

dratum , id eft , ad . addo numerum 8323 2. efficioq. 83232 4.hoc

eſt, 11.2.2 : ad cuius radicem quadratam ??? .addo ſemiffem nu

meri zenforum ,nimirum . efficioq. 57.hoc eft,289. quadratum ,

cuius radix 17. eft numerus quæfitus, vt prope finem cap. 1 2. decla

ratum eft . Nam characteres Coffici33.5. N.non funt collaterales ,

fed inter quoſuis duosmedius eftvnus : propterea primo loco ina

uenitur valor vnius quadrati , deinderadix eruitur , quæ offertnu

merum , quem inquirimus. Atque ita numeri inucnti 17. quadra

tus 289.cum daco numero 83232. efficit quadrati quadratum 83527.

numeri inuenti 17 .

V.

11

publ
i

!

5 Numerum inuenire, cuius cubus cum dato numero con

ficiat ſai cubi quadratum,vel fui quadrati cubum.si

!!!!! phozoil)

SIT datus numerus 73 :6194. inueniendasq . aldus , cuius cúbús

cám dato numero efficiat inuentinumericubi quadrátam vel(quod

idem eft , quadrati cubumu Ponatur quæfitus numerus i ne cuius

cubus i te . & zenficubus i Bre ,æqualis ire +752679 : - arque et

hocnumero compofito eruenda eft radix zenficubica , hoc modo .

Semiflis pumerimediji characteris ne , nimirum facit quadratum

Addito pumero 7126792. fit numerus 7526792 vel 0107169,

24 cajus radicem quadratam .addo ſemiffem predi&tam nu

merimedij characteris te. facíog. * 14. id eft 2 :144. radicé qua

dratam huius numeriu re +9516792: propter characterem . qui

in maximo charactere Coffico reperitur. Huius denique radicis

quadratæ 2744. Fadix cubica 14. propteralium characterem re , in

maximo charactere pofitum , dabitnumerum quaefitum , vt cap. 123

prope finem docuimus. Huius enim cubus 2744. additus dato'nu

mero 7526792. conflat fuum zenficubum , vel quadrati cubum .

7529536 ,

· 10111 ! 1 !13

6 Inueniriduos numeros conflantesdatum numerum , ita

vtex du &tu vnius in alterum gignatur alius quiuis

datus numerus ,

VI.

DATA
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DATA ſummafit 25. & productusnumerus 84. Ponatur vnus

numerus i ze . ideoq. alter 25 — 12.qui fimuladditi faciunt 25 .

Exvno vero in alterum fit numerus 25 ze 13.æqualis 84. Addi

0.5 3. verobique, erit æqualitas inter 25 ze . & 13 +84. Ablatisq.

84. vtrinque, inter 25 2e - 84. & 13. atque ex numero 25 ze - 84.

elicienda eft radix zenfica , hac ratione . Semiffis numeri radicu 2 .

facit quadratam * . ex quo dempro numero 84.hoc eft , .pro

pter fignum - , remanetnumerus 21. ad cuius radicem quadra

tam . addo prædictam ſemiffem numeri radicum , videlicet 4 .

efficioq. hoc eſt 21. vnum ex numeris quæſitis , alter ergo erit

4. qui ctiam inuenietur , fi vltima radix inuenta detrahatur ex

prædicta (emiſlenumeri radicum , nimirum ex2. Nam numerus

352-84. duplicem radicem habet s propter fignum . quo ab

folurusnumerus 84. afficitur . lam duo numeri 21. & 4. inuenti

faciunt fummam datam 25. & ex vno in alterum procreatur datus

numerus 84.

VII .

7 Numerum inuenire,cuiuszenfozenfus cum dato nume

re efficiat numerum in data proportione ad quadra

tum numeri inuenti.

DATVS numerus fit 1183. inueniendusq. fit aliusnumerus , cut

ius quadrati quadratuscum 11 83. faciat numerum , quiad quadra

tum inuenti numeriproportionem habeat , quam 176. ad 1. Pona

tur quæfitusnumerus Ize . cuius zenfizenſus 1.88. & quadratus, fi

ue zenſus 1 3.Erit ergo æquatio inter 1 38 + 1183 . & 176 3. quan

doquidem vnuszenfizenſus cum 1183. debet ad 1 % . proportionem

habere , quam 176. ad 1. hoc eft , æqualis efle 176 8. Ablatis igitur

1183. vtrinque , erit æquatio inter 138. & 1763-1183. Ex nu

mero hoc 1763-1183. fic radicem zenfizenficam.eruemus . Sen

miffis numerimedij characteris 3 eſt 88. ex cuius quadrato 7744.

fi tollantur 1183. propter fignum . remanent6561. ad cuius ra- .

dicem quadratam 81. fi addatur prædicta femiſlis 88. fiet quadratus

169. cuius radix 13. dabit numerum quæfitum . Nam eius zenfizen

Yus28561. cum dato numero 1183. facit numerum 29744. qui ad

169. quadratum inuenti numeri proportionem habet; quam 176.

SED quoniam numerus.1763-1183, duplicem habet radicem

zenſizenficam ,maiorem fcilicet & minorcm , vt cap. 12. traditum

eft ,maior eft inuenta 13. quæ problemati ſatisfacit Minor autem

habebitur, fi81, radicem quadratam refidui 6561. ſubtrahemus ex

prædicta ſemille 88. Reliqui enim.numeri 7. radix quadrata , nimic

rum 13 7. erit minor radix zenlizenfica , numerus videlicet quæli

tus . Nam eius quadratus en 7. & zenlizenſus 49. qui cum 1183 , far

cit numerum 1232. quiad quadratum 7, proportionem habet ean

dem , quam 176.ad i.
!!! king

Mm 8 Nu

ad i .
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VIII.

8 Numerum inuenire,cuius genficubus cum dato numero

faciat numerum ,qui ad fuum cubnm proportionem

babeat datami

SIT datusnumerus 1068664111. inueniendusq . fit aliusnume

rus , cuius zenficubus cum dato numero faciat numerum , cuius

proportio ad cubum inuentinumeri proportionem habeat eandem ,

quam 1000 0. ad 1. Ponaturquæſitus numerus i re. cuius cubus

ice . & zenficubus 1 % re . Erit ergo æqualitas inter 1 % de

+ 1068664111. & 100000 re . quandoquidem 1 pre +1068664111,

adice, proportionem habere debet eandem , quam robooo. ad 1.

Ablatis igitur 1068664111. vtrobique , remanebit æqualitas inter

iste . & 100000 ce --- 1068664111. atque adeo ex roocoo de

- 1068664011. eruenda crit radix zenficubicahocmodo . Semiflis

numeri cuborum eſt soooo. a cuius quadrato 2500000000. fi dema

tur numerus propofitus , propter fignum- , remanebit numerys

1431335389. ad cuius radicem quadratam 37833.6i addatur ſemiflis

prædicta soodo. habebitur radix quadrata 87833. Cuius radix cubi

ca vre 87833. dabit numerum quæſitum , iuxta doctrinam cap. 12 .

Nam eius cubus eft 87833. & zenficubus 7714635889. quicum da

to numero 1068664111. facit numerum 8783300000.qui ad cubum

87833. proportionem habet eandem , quam 100000. ad t.

Et quoniam nun:erus 100000 re -- 1068664177, duplicem ha

bet radicem zen ficubicam , quarum maior inuenta eft je 87833.

fatisfaciens ænigmati propofito , Minor ita reperietur . Vltima ra

dix quadrata inuenta 37833. Exprædicta ſemiffe 30000. numericu

borum detrahatur. Reſidui namq. 72167. radix cubica 23. erit mi

nor radix fatisfaciens quoque ænigmati propofito . Nam eius cu

bus eft 1.167. & zenficubus 148035889. qui cum daco numero

1063664111, facit numerum 1216700000. qui ad cubum'12767

candem proporcionem habet, quam 100000, ad 1, si

IX .
9 Duas numeros in dato exceſu inuenire, ita yt ex duetu

vnius in alterum gignatur numerusdatusquicunque.

SIT dacus exceffus 6 , & numerusdatus 475. Ponatur minornu

merus i ze . & maior idcirco i ze + 6. Ex illo in hunc fit numerus

1 % + 6re . æqualis 475. Ablatis ergo 6 ze . vtrobique , erit æquatio

inter 1 3. & 475.hre. Radicem ergo ex hoc numero ita erue

mus. Semiflis numeri radicum 3. facit quadratum 9. ad quod adija

cio numerum 475. qui intelligitur affectus fignot . Et ex confta

to numero 484: capio radicem quadratam 27. Ex qua demo prædi

etam Femiflem 3.numeri radicum , propter fignum : Reliquus

enim numerus 19. erit pretium ize. Ergo iret 6. valebit as. At

quc
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que hi duo numeri 19. & 25. funt quæfti. Habent enim exceflumn

darum 6. & ex vno in alterum producitur numerus 475.

SIT rurſus datus exceffus 6. & datus numerus soo. Ijſdem po

fitis , erit productus numerus 1 3 + ori æqualis sco . Et ablatis

.6 r . yuinque , erit aquario inter 1 3. & 500-6Re: Semilis nu

meri radicam 3. facitquadratum 9.quod additum ad 5oo.facit $09.

a cuius radice quadrata v8 509. fi dematur prædi&ta ſemiftis 3: fiet

minor numerus quæfitus 18.909.- 3 . Addito dato exceffu 6. fiet

maior 18 509 + 3. Ex minore in maiorem fit numerus 509-9.

vt in hac formula apparet , id eft ,

500. quia — 38 4581. & + 184581. 13 509 + 3

femutuo interimunt. Vel certe, quia - 3

vt cap. 23. traditum eft , fi 9. quadra
13 4581 9

tum poſterioris particula auferatur

ex 509. quadrato prioris particula ,

509 + 14581

remanet numerus productus 500 .
sog -- g

IO Numerum inuenire,cuiusquadratimultiplex quilibet

unà cum eiufdem numeri quadrato quadrati facias

datum numerum .

13 १०१

X.

S ' !! : .

SIT inueniendusnumerus , cuius quadrati quincuplum xna

cum eiuſdem quadrati quadrato efficiat 535086. Ponacur quæſitus

numerus 1 2e.cuius quadratus 23. quinquies fumptus facit 5 x.qui

numerus vnà cum eiuſdem numeri 1. ne . Zenfizenfo , id eft , cum

* 37. æqualis effe debet numero-535086. Quoniam igituræquatio

eſt inter 5 3 + 1:33 . & 535086. Ablatis's B. vtrinque , remanebit

zquatio inter 1 37. & 535086-5.3 . atque ex 535086-53. eli

cienda eft radix Zenſizenfica , hunc in modum . Semiffis numeri

Zenforum facit quadratum 4.ad quem adiectus numerus datus

335086. facit 5 350864.hoc eft , Lagu a cuius radice qua

drata 14.fi prædicta femiflis fudematur, propter fignum ; re

manebit radix quadrata 1444.hoc eft , 729. cuius radix quadrata

27. erit radix Zenfizenfica numeri 5 39086 - **. nimirum nume

rus, quem inquirimus . Nam eius quadratus.729. quinquies turn

plus facit 3645. qui numerus cum 531441. Zenſízenſo inuenci nu

meri 27. facit numerum datum 535036,

XI.

'11 Numerum inuenire,cuius cubus, cum eiufdem zinficu

bo faciatdatum numerum .

SIT inueniendus numerus, cuius cubus cum eiuſdem Zenficu

bo faciat 1291503906.Ponatur quæfitusnumerus i se : cuius cubus

Ice , & Zenficubus 1 fre : Oportet ergo exiſtere æquationem inter

Ite + ipte. & 1291503906. ablatog. I te vtrinque, inter 3 Bce .

&

2
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XII.

& 1291503906 -- IV .,Ex quo numero cruenda eſt radix Zenficu .

bica,hoc modo . Semiflis numerimedij Coffici eft . ad cuius quae

dratum si addatur datus numerus, fit numerus 1291503906

hoc eft,
31000 15:21

53.2 cuius radice quadrata 2 1?. li dematür

prædicta ſemiftis remaņebit radix Zenfica 2117 id eft, 35937.

cuius radix cubica 33. erit radix Zenficubica numeri 1291503906

rce .nimirum numerus, qui quæritur . Nam eius cubus35937.

cum eiuſdem Zenficubo 1291467969. facis numerum 1291503906 .

99 pistes

12 Datum numerum in duas partes diuidere , utmaiore

perminorem diuiſa;& minoreper maiorem , fumma

Quotientum fit data, c.teft. :-))

NVMERVS 100. diúidendus fit in duas partes , vemaiore diuiſa

per minorem , & minore permaiorem ,duo:Quotientes faciantſum

mam 2 ' i . Ponatur vna pars i ze . & altera 100 Ize.Diuiſa hac

per illam , fit Quotiens. En . Et illa per hanc diuiſa., Quotiens

fit
ze. quorum Quotientum .& quão

lis effe deber numero 2 fiue 24.quæ æquitio per multiplica

tionem in crucem reduceturad æquationem inter21800.26-2188.

& 910000 - 18200 ze + 182 3.Additis autem 218 3 vtrinque, fiet

æquatio inter 21800 ze . 80910000 118200 m + 400 3. Et addi

tis 18200 ze vtrobique, inter 40000 z . & 910000+ 400 . Et ab

Jacis 910000..vtrobique , inter 40000: 20: 910000 . & 400 % . Ec

diuilis fingulis numeris per numerum figno affectum , id eft , per

400. æqualitas erit inter rooze - 2275. & 1 B. Radix ergo qnia

drata ita eruetur . Semiſfis numeriradicum eft 50. a cuius quadrato

-2500. fi detrahantur 2275. propter fignum reliquus fiet nume

sus 225. ad cuius radicem quadratam 19. fi addatur prædicta femir

fis so fict pretium radicis 65,maior pars . Minor ergo erit 35.quz

etiam habebitur , ( qüoniam numerus propofitus 100 ze - 2275.

duplicem radicem habet ) si radix quadrata 15. proximèinuenta

auferatur ex prædicta femile50. Itaque partes quæſitæ ſunt 65. &

35. Et diuiſa 'illa per hancs & hac per illam , fiunc Quotientes s .

- & . quæ ſummam faciunt a

In TO
100 I de 190R - IX

XIII .
13 Numerum tnuenire , ad quem quadratus ipfius mul

ctatus Bumera dato quocunque proportionem datan

babeat .

SIT inueniendusnumerus, ad quem quadratus ipfiusmulctatus

numero 264. proportionem habeat decuplam . Ponatur quæſicus

mumerus i re. cuius quadratus i 8. ſi prius ab eo ſubducantur 264.

ad 1.7 . proportionem babere debeat decuplam , ita ytæquatio ar

inter
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inter To v ..& 18 264. Et additis 264. vtrinqué , inter 10 ſe

+264. & 17. quæ ita expedietur. Semiflis mimeri radicum's.quan

dratum facit 25. & additis 264. fit numerus 289. ad cuius radicem

quadracam 17. fi prædiéta femiffis . addatúr ; fit pretium vnius iam

dicis aiz mumcrus.videlicet quæfitus. Nam eius quadratus 484. la

amiferit 2264. fiet.220 . qui numerus decuplus eft numeri 22.

1

1..! ; )

14 Numerum inuenire, ad quem quadratusipfius auctus XIIII.

datonumero proportionem babeat datam .

ga ning samutne.rox Firring og

SIT inucniendusnumerus, ad quem ipfius quadratus luctus nua

mero 1ro. proportionem habeat , quam 27. ad 1. Ponaturnumerus

portionem habere debeat eandem , quam 27. ad 1. ita vt æquatio fit

interit 8 + 110. & 2722. Ablatisq. nro. Strinque , inter ; 3.&

172110 quam ita reſolves. Semiffisnumeri radiaum & .qua

dratum facit a quo ft auferantur 186.ogheft , reliquus fit

numerus 21.ad cuius radicem quadratam 17. li addetur prædicta

ſemiffis2.fietmaiorradix id eſt , 22. Et fi proximeinuenta

radix .auferetur a prædicta femiffe 37. reliqua fietmiņor radix

hoc eft ,' s.Nam hæc æquatio duplicem habet radicem . Tatque

ita vterque numeţus 21. & 5. problemáti propofito'tfarisfacief :

Quadratus enim 434.numeri 22. auctus numero n1o. fitnginerus ibe.7.14

$ 94. quiad 23. eandem proportionem habeo, quam 17. ad ipitem

quadranus as:numeri si auctusnúmero 110.fr 135. qui numerus imisq.2.0 :

ads, proportionem eandem habet, quam 27. ad yinus, il:-) i

- ** Li ( !!! " } : " ; 10 ; 379.18!, was grimsbobinio

15 Duos numeros inuenire ; quorùm quadrati datam XV.

-Jummam conficiant: ijdem numeri inter fe multi

pligatiproducant numer,um ad quem . quadratorum

21 : fummababeat proportionem datam . T.:7 , 13: 2. pro

min 29ilining2011 LIST 2013 171.51- " ?

zi1SVMMA quadratorum dará lit 180.quæ ad prodạetwm numerum imiqoi.os )

proportionem habear duplam felquiabreram ratque idcirto cum

180. adque habeant proportionem duplam ,deſgaialteram çıprodua

Etars numerusex vno in alterum fit 73. quinunterus 77. habetur, fi

180. diuidantur per a denominatorem data proportionistiPor

natur vnusnumerus quafitus 13. & alter evt ex vno in alteram

fiant 93.quinæmerus habetur per diuifionem 72. per 1 ne qué

admodam fi inueniendus fit numerus , gni duetas insu faciat 48uf

diuidantur48.per 8.inueniturnumerus: . quiduciusýn 85 facit 48.

Iara quadrari poficor nuietorum me & esranti 7:88:14

quorum fumma ta!!4. æqualis effe debet 180. quæ dequavio

por multiplicationem in crucem seducetur ad requationem inter

338 + 51842 & 11280 R. Ablatisq. 3 1845 virinque , exitiquaid in

ter

. ::
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ter 18% . & 180 % - $ 184.cgius radicem ita inuenies. Semiffis nu

merimedij, qui gerit eharacterem 3 ; eft 90% a cuius quadrato 8100.

fi demantur 5184. fiet reliquus numerus 2916.ad cuiusradicem 54 .

& addacur femiflis prædicta go, fiet fumma 144. cuius radixquadra

42 13. iuxta doctrinam cap . 12. erit maior radix . Et fi proxime in

uentam radicem 34, demes ex ſemiffa prædicta 90. reliquus erit nus

merus 36. cuius radix 6. dabit minorem radicem . quæ etiam habe

tur, fi 72. diuidantur per priorem radicem inuentam 12. Itaq. duo

INK quæfitinumeri funt 11. & B. qui inter femultiplicaci faciunt 72. ad

quem numerum fumma data quadratorum ex ipfis procreatorum ,

quiſunt 144. & 36.nimirum 180. proportionem habet duplam ſel.

quialteram , quemadmodum propoſitum est .

1911 rok.

XVI. 16 Datum numerum in trešnaneros" continue proportio

nales diuidere,ita vt productusex primo in fecundü ,

çam produ&ta:& * fecundo in tertinimi, ond cum eo,

qui fit ex tertio in primam faciat quemlibetnume

rum datum

1 . ! ... 2. )

j

SIT datus numerus 76. diuidendus, ita vttres producti efficiant

1824. Quoniam datis tribus numeris continuè proportionalibus,

2 1.fecundi. * qui fic ex medio in ſummam omnium , æqualis eft eis; quifiuntex

medio in primum , & ex medio in tertium , & ex medio in ſe , hoc

b 20.ſeptimi eft, ex tertio in primum , cum hic æqualis fit ei, qui fit ex medio

in ſe : ſi datus numerusproducendus 1824. per darum numerum

diuidendum 76. diuidatur, erit Quotiens 24.mediusnumerus pro

V. portionalis: quippe cum Quotiens 24. ductus in diuiſorem 76. id

eft, in ſummam omnium ,trium ,gignatnumerum diuiſum 1824. qui

nimirum æqualis ponitur tribus productis, quos diximus. Dempro

ergo hoc media 24. ex 76. ſumma omnium , reliqua fiet ſumma pri

mi & tertij , 52. Ponatur ergo primusize. eritq . propterea tertius

52 - 12. ita vt tres numeri proportionales ſint ize: 24.82-12 .

c20.feptimi «Igitur,qui fic ex rze in 52 -1 e ,id eft,razembe 3. æqualis erit

numero 576. quisex medio 24. fit in fe . Addito ergo 18 ytrinque,

erit æquatio inter $ 2.28. & 18 + 576 Ablatisq. 576. ycrobique ,

inter 52.2 = 576 . & 18.quæ æquatio ita reſoluetur . Semiffis nu

meri radicum eſt 26. a cuius quadrato 676. fi demantur $76 . rema

net numerus 100. ad cuius radicem quadratam 10. fi addaturprædi

eta femiftis 26. fiet pretium radicis 36.primus numerus . tertius au.

tem erit:16: nimirum shine. ita vt tres numeri proporcionales

fint 3; 3624.16, facientes ſummam 76. & tres producti ex primo in

fecundum , & ex ſecunda in tertium , & ex certio in primum effi

ciunt 18246. eii

- Quoniam vero numerus size 576. duplicem habet radicem ,

reperietur minor , li radicem quadratam inuentam 1o. ex prædicta

femilis
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ſemiffe 26. auferatur .Relinquetur enim pretium vnius radicis 16 .

primus numerus, tertius autem erit 36.nimirum 52-- ! ? . Eruntq.

rurſumi tres numeri proportionales 16. 24. 36. qui prius, inuerfo

tamen ordines .

i7 Datisduobusnumeris fiueæqualibus, fiue inequali- XVII.

bus, alium inuenire , qui vtrilibet corum additus fa

ciat ſummam , quæ ducta in additum , boceft , in in

uentum , producat quadratum alterius numeri .

HOC problema ſoluimus in lineis, in fcholio propoſ.36.lib. 3:

Euclidis .

SINT dati duo numeri 10. & 12. inueniendusq. fit alius, quiad

dicus primum ad 10. faciat numerum , qui ductus in additum . pro

creer quadratum alterius 12. nimirum 144.Ponaturnumerusquæ

ſitus i ze . Addito numero 10. fitnumerus 1. ze + 10. qui ductus in

ine . facit + 10 . quinumerusæqualis effe debet 144. Abla

tis 10 ze vtrobique, erit æquatio inter 18. & 144 - 10.2 . quam

ita reſolues . Semiflisnumeri radicum s. facit quadratum 25. & ad

ditis 144. fit numerus 169.a cuius radice quadrata 13. fi prædicta

ſemiffis s. auferarur , propter figaum - remanebit pretium radi

cis 8. numerus quæfitus . Hic enim additus ad 10. facit 18. qui nu

merus ductus in 8. facit 144. quadratum alteriusnumeri dati 12.

- DEINDE inueniendus fit numerus, qui additus ad 12. faciat nu

merum , qui ductus in additum producat-100.1quadratum alterius

numeri 10. Ponatur quæficusnumerus i ze . qui cum 12. facit ize

+12. Hic ductus in i ze. facitnumerum iz + 12 ze . æqualé 100.

Ablatis 12 ze . vtrobique , erit æquatio inter 1.8 . & 100 12ze .

quam ita reſolues . Semiflis numeri radicum 6. facit quadratum 36 .

additisq. 100. fic numerus 136. a cuius radice quadrata 17 736. fi

detrahe's femiffem prædictam 6. relinquetur pretium radicis,JB 136

-6. numerus quæfitus . Hic'enim addicus ad 1 2. facit:J x 13676.4

qui numerus ductus in inuentum v % 536 6. producit numerum

1oo. quæ quidem multiplicatio perficietur, vt cap.23. fcripfimus , fi

quadratum pofterioris particulæ 6. nimirum 36. auferaturex 136 .

quadrato prioris particulæ .

SINT denique duo numeriæquales 8.& 8. ponaturq. inyentus

I ze . Ex i 26. & 8. fit numerus 1 ze + & . qui ductus in i ze facit i %

$ 8.5e. 'numerum æqualem 64. quadrato numeri 8. Ablatis 8 ze

vtrobique, ericæquațio inter 1 3. & 64- 8 re. Semiffis numeri ra

dicum en 4.ad cuius quadratum .16. additis 646 fit numerus 80. a

cùius radice quadrata 1780. fi dematur prædi&ta ſemiflis 4. rema

net numerus 13 80 - 4. qui quæritur . Hic addicus ad 8. facic

fummam 18 80 + 4. quæ ducta in inuentum , vel additum 13 80

-4. facit 64. quadratum numeri 8. vt hæc fequens formula

Nn docet,
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4

XVIII.

docet . Nam 16. quadratus pofterio :
18 80

ris particulæ 4. ablatus ex 80. qua

18 80 + 4
drato prioris patriculæ 80. relin

64 quit 64.

18 Numerum inuenire medium inter numerum quotlibet

unitatibusmaiorem , & alium numerum quotuis üni.

tatibus minorem ; ita vt extremi duo inter femulti

plicati faciant datum quemcunquenumerum .

SIT inueniendusnumerusmedius internumerum ,qui ipfum no

uenario fuperet, & alium numerum , quem ipfe ternario fuperet ;

ita vt extremiinter ſe multiplicati faciant 133. Ponatur quæfitus

numerusmedius ize. inter i ze + 9. & iz 3. Ita enim a prio

re ſuperacur nouenario , & pofteriorem ternario ſuperat . Hiduo

extremi inter ſe multiplicati faciunt numerum 1.8 + 62-27.

zqualem 133. Additis 27 verobique, fiet æqualitas inter 18 + 6z .

& 160. Ablatisq. 6 ze verinque , inter 1 3. & 160 - 69.qux ica

abfoluetur . Semiffisnumeri radicum eſt 3. ad cuius quadrarum 9.

additis 160. fic numerus 169. a cuius radice quadrata 13. fi aufera

tur ſemiilis prædicta 3. relioquetur pretium 1 re. 10 , numerus ſci

licet medius quæſitus . eruntq. excremi19. & 7. atque inter femul

tiplicati faciunt 133

SIT rurſum inquirendus numerusmedius inter duos,vt prius,

ita vt extremiinter fe multiplicati faciant 40. Imieniencur rurfus

cxtremi i ze + 9. & 12 3. quiinter fe multiplicati faciunt nuo

merum i B + 5 he - 27.zqualem 40. Additis ergo 27.vtrobique,erit

zquatio inter 1 3 + 6 2.& 67.Ablatisq 6 ze vtrinque , inter 1 3. &

67-6ze .Semiffis numeri radicú eft 3.ad cuius quadratum 9. additis

6 7.fit numerus 76. a cuiusradice quadrata 18 76. fi dematurprædi

ca ſemiffis 3.propter fignum , relinquetur pretium radicis 78 76

+ 3. numerusmedius , qui quæritur . a quo li detrahancur 3. fiet

minor extremus 1876 - 6. & f addantur 9. fier maior extremus.

1 * 76 + 6. qui extremiinter fe

13 76 6 multiplicati faciunt 76--36. hoc

73 76 + 6 eft , 40. Nam + 18 2736. & - /

2736. fe mutuò interimunt , vt in

+ % 2736
appofita formula apparet: Vel

18 2736

etiam ,quia 36. quadratum pofte

76 36 rioris particula 6. demptum ex

76.quadrato prioris particulæ re

linquit 40. vc cap . 23a 'docuimus .

HOC problema ſoluim :s etiam cap.præcedenti ænigmate 146.

per fimplicem æquationem ,

3.6

76

19 Nu
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19 Numerum inuenire , qui duos alios excedat datis nu

meris , ita ut duo iliinter fe multiplicati producant

numerum , quiinuentum dato numero excedat.

XIX .

SLT quærendus numerus , quiduos alios fuperet numeris 8. &

6. ita vt illi duo inter femultiplicati procreentnumerum quaterna

riomaiorem numero inuento .Ponaturnumerus,qui quæritur ize.

Duo ergo illi minores erunt i re 8. & ize - 6.qui inter ſe

multiplicati faciunt numerum 18 14 2 + 48.æqualem i zet 4.

vt nimirum pofitum i ze . fuperet quaternario . Ablatis 4 verinque,

erit æquatio inter 1.3 – 14 zet 44. & 12. Et additis 14 de veroi

bique, inter 1 % + 44. & 182. Erablacis 44 vtrinque, inter 1 8.

75. 2 44. Semiffis numeriradicum eft 4.a cuius quadrato 22

ablacis 44. fiue 7 propter fignum -- remanet numerus 4.ad

cuius radicem quadratam . fi prædicta ſemiffis 4 addatur , fiet

pretium radicis .hoc eft , 11. numerus quæfitus . Ergo duo nu

meriminores erunt3. & s . qui inter femultiplicati faciunt 15.hoc

eft , 11 +4.

? QVIA vero numerushic 15 ze - 44 . duplicem radicem habet ,

fi radix quadrata vltimo loco inuenta . dematur ex prædicta re

miffe reliqua fietminorradix . hoc eft, 4.numerus quæficus. a

quo fi auferes 8. & 6 . erunt duo alijnumeriminores --- 4. & --25

quiinter fe multiplicaci faciunt + si qui numerus inuentum numca

rum 4. ſuperat quaternario . Vbi vides , numeros etiam abfurdos,

fiue fictos, hoc eſt, minores nihilo , ſatisfacere ænigmati propoſito .

quod alicui fortaffis mirum videri poffit ,

SCHOLI V M.

N enigmatibushuic fimilibus accidit nonnunquam , equationem inue

niri fimplicem : tunc nimirum , quando in numero producto ex mulriplis

Catione duorum numerorü Cofficorum reperitur numerus abfolutus equalis ex

ceffu dato ; quia tunc aufertur ille numerus abſolutus,remanera . equatio in

ser 8. do ze. quod Audioſum Le& orem monitum volo , neturbetur , cum vim

derit aliquando occurrere aquarionem duplicem , aliquando fimplicem , in

varjs exemplis eiufdem enigmatis . Sit enim quarendus numerus, qui alios

duos fuperei numeris 8.6 6. ita ut duo illi inter ſe multiplicati procreent

numerum , qui inuentum numerum excedal numero 48. Ponatur numerus

quafitus i ze . Duo ergo illi minores crunt ize -8. de Ize 6. qui inter

ſemultiplicati faciuninumerum 13 14 ze + 48. aqualem i ze + 48.

Ablatis 48. virinque, erit aqualitas inter 13 -142 . 12.additisq.

14 je vtrobique, inter 1.34sze. que equatio fimplex eft . Divifis ergo

15. per 1.fietineis. (quod numeri Collici z.dze. collaterales finit nie

mirune
Nn 2
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mirum numerus quaforus. Igitur ali duo minores erunt 7.09.qui inter ſe

multiplicati producuntnumerum 63. qui inuentum 15.excedit numero.48.

XX. 20 Numerum inuenire,quem aly duoexcedant dalisnu

meris , ita vt duo ili inter femultiplicati procreent

2. numerum , qui datum multiplicem quadratiex in

uentonumero geniti , fuperet daro numéro.

XXI.

S IT inueniendus numerus, quem alij duo ſuperent numeris 7.

& 19.qui inter femultiplicati excedant triplum quadrati ex inuen

to numero procreati , numero 73. Ponatur numerus quæfitus i ze.

Ergo duo alij maiores erunt i ze + . 7. & 12e +19.Hiinter ſe mul

tiplicari faciunt numerum 18 + 262 +133. æqualem 33 + 73.

Nam ita ſuperabit triplum quadrati ex i re . defcripti numero 73.

Ablatis 73. vtrinque , erit æquatio inter 13 + 26.72 + 60. & 3 %.

Ablatoq, 3 vtrobique , inter 2612e + 60. & 28. Diuifisq. omni

busnumeris pernumerum zenforum , id eft, per 2. erit æquatio in

ter 13 ze + 30. & 13. Semiffis numeri radicum eft S. ad cuius

quadratum 192. additis 30. Jue 12º. fit numerus 42 ad cuius

radicem quadratam 4.fi addatur ſemiffis prædicta fiet i zelo

id eft, 15. numerus; qui quæritur . Ergo duo numerimaiores erunt

22. & 34. qui inter ſe multiplicati faciunt numerum 748. qui triplú

quadrati 225, ex inuento numero-is . procreaci, nimirum numerum

675 ſuperannumero 73.t. Site

.ontioopis 121971:... !
1 ) 2012 mdi, ! ;

21 Numerum inuenire , cuiusmultiplex quiuis cum eiuf

dem numeri quadrato faciat datum numerum .

☺

SIT inueniendus numerus, cuius quadruplum cum eiuſdem

quadrato faciat 400. Ponatur numerus, quem quærimus, i se . Hu

ius quadruplum 4 kscum eiufdem quadrato 1.3m facit numerum

Bit4p , æqualem 409, Subtractis 4 me:vtrinque, eric æquaria in

ter Box 84801 4:28 . Semiflis numeri radicum eft 2. ad cuius

quadratum.tr additis 400, fit numerus4044 52 cujus radice quadrata

R 424.li pradiáta lemiſſis 2. dematursfiet i re. 17404 — 2. nunie.

çus qualicus .Dius quadruplum 1,3.6464 7.8. vnà cum eius quas

drato , quod eft 404 --- 18 6464 + 4 . (vt in appoſita formula liquet )

tiltre -'D ; B 1441838.915

18 : 404 ) 24. WE ***

* 3 404

18616-41 404"213 6464 to

..? 113 404 1131616 iprizais * 118164648

494 ,
6464 + 4 . 494T4

แ : facit

1

2
Dost ' 193
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facitnumerum 404 – 4. hoc eft,400. quia - 18 6464. & + 6464.

ſemutuò interimunt, vt altera formulamonftrat .

IT E M fic inquirendus numerus , cuius quadruplum cum eiuſ

dem quadrato faciat 780. Ponta i ze erit eius quadruplum 4 ze vna

cum eius quadrato i z numerus 13+42. æqualis 780. Subtra

ctiss . 4 ze vtrinque, erit aquatio inter 1 3. & 780 - 4 ze . Semiſſis

numeri radicum eſt 2. ad cuius quadratum 4. additis 780. fit nume

rus 784.a cuiusradice quadraca 28. ſitollatur prædicta ſemiflis 2 .

fiet i ze . 26.numerus , quem inquirimus . Eius quadruplum 104 .

vnà cum eiuſdem quadrato 676. facit 780.

22 Dato quouis numero , duos alios inuenire , qui inter ſe XXII.

multiplicati producant datum ipſum numerum ,

quadrati omnium trium faciant datam fummam

quamcunque .

SIT darus numerus 8. imueniendiq. fine alij duo , quiinter ſe

mulelplicati faciant ipſum numerum 8. & quadrati omnium trium

faciant 101.oportet quadratos duorum numerorum inuentorum

facere 37.vt patet, fi darimumeri 8. quadratus 64. detrahatur ex

101.fummaomnium trium . Ponatur vnusnumerorum ,qui quę.

runtur 1 ze . Et quia alter in hunc ductus debet facere 8. fí 8. diui

dantur per i me , erit Quotienste. alter numerus. Nam ductas in

diuiforem reproducet 8. Quadrati horunt duorum numerorum

17 & 7 ſunt 1 . & . qui fummam faciunt ***** æquale

37 . fiue 14.quæ æquatio per inultiplicationem in crucem redu

cetur ad hartc inter 938 + 576. & 340 % . Ablatisq. 576. vtrobique

erit æquatio inter 9 3 % . & 340 *2576. Diuiſis omnibus numeris

per numerum 9. chara &tere maximo 3 % . infignitum fiet æquatio in

ter r188. & 3 +64. Semifis numeri Zenforum eſt * .. a cu

ius quadrato 41$74 .hoc efti, a 3962| 14. Si demantur 6 * rema

nent1921.hoc eft, ad cuius radicem quadratam '94. fi

addatur prædicta ſemiffis Zenforum . fietT7 ***; ( quia inter

Coficos numeros binos medij funt finguli ) hoc eft , 36. cuius ra

dix quadrata t . erit vnusnumerorum quem pofuimus'ı ze .ac pro

inde after numerus, quem pofuimus te. hoc eft , 8. diuiſa per i ze

nimirum per 6. erit . Qui etiam hocmodo reperietur. Quoniam

numerus498-64. duplicem habet radicem , fi radix quadrata

40.vltimo loco inuéta tollatur ex prædicta femiffe 4 ;.reliquus

cric alter-Zeiſas4.fiue , cuiusradix quadrata . fiue + Offe

red alterum numerum :/ Itaq . duo numeri quæfiti funt 6. & qui

inter fe multiplicati faciunt 8.i & eorun quadrati 36. & fiue

1.facinut197 3. ac proinde quadrati omnium trium numerorum

8.6 . 1 j. faciuntſummam 101 .

! :

23. Duos
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XXIII. 23 Duos numeros inuenire datam efficientes fummam , og

quiinter fe multiplicati producantdatum numerum ,

qui maior non fit quadrato, ex ſemiffe date ſumma

deferipto .

V E L

Datum numerum in duos distribuere , ot ex uno in al

terum gignatur datus quicunque numerus,quimaior

non fit quadrato ſemifis datinumeri.

QVAERENDI fint duo numeri conficientes ſummam 100. Vel

( quod idem eft:).Dacus numerus 100. ſecandus fit in duos , qui in .

ter ſe multiplicati faciant to . Ponatur vnus numerus i ze . ideoq.

alter 100 — 17. Hi inter ſemultiplicari faciunt numerum 100 ze

-13. æqualem 1o . Addito 1 3. vtrinque , erit æqualitas inter

100 se. & 10 + 1 . Ablarisq. 1o. vtrobique, inter 100 ze 10. &

18. Semiſſis numeri radicum eft so. a cuius quadrato 2500. abla

tis 10 remanetnumerus 2490.ad cuius radicem quadratam 13 :490

fi addatur prædi&ta femiffis so. fiet ize . 13.2490 + 50. vnuspume:

rorum ,quem pofuimus 12.Alter ergo erit

13 O + 100 ; 100 -- 17 2490+ so. hoc eft, 100.demptis

13 2490 +.50 132490 + 50.qui numerus eft som 82490

Nam ablatis 18 2490 + so. ex 130 + 100.
13 2490 +.50

remanent -782490 + so. hoc eft, 50+

13 2490. vt hæc formula indicat. Itaq. duo

numeri quæfiti funt 18 2490 + 5o. & 50-18 2490. qui faciunt

fummam 100. quippe cum + 1 * 2490 . & - 18 2490. femutuò de.

ftruant. Et ex vno in alterum , hoc eſt , ex so + 18 2490. in so

18 2490. gignitur numerus 10.vthæc for.

so + 13 2490 nula indicat . quæ multiplicatio fit,fi qua

50-1% 1490 dratum 2490. pofterioris particula dema

tur ex 2500. quadrato particulæ prioris,vt

cap.23 . dictum eft .

QUONIAM vero æquatio inuenta duplicem habet radicem , in

ueniemus eoſdem numeros per alteram radicem minorem.Sinamq.

radix quadrata 18 2490 vltimo loco inuenta dematur ex prædicta

femiffe so. fiet i re.so - 8 2490. vnus videlicet numerorum , quos

quærimus . alter erit so + 18 2490. quidi

100 + 13.0 : si mirum remanet; fi numerus50 + 3.2490

so detrahatur ex 100.vt in hac formula vides.

so + 73 2490
Atque ita inuenti funt ijdem numeri so

18 2490. & 50 +18 2490. ordine tamen

inuerſo . : hadded b . ... !

· DEBET autem numerus productus datusnon maior eſſe quadra

to , qui ex ſemifie datæ fummæ,vel dati numeri gignitur . quia qua

dratus

ro

.18 2490
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dratus ſemiftis major eft,numero, quiex partibus inæqualibus pro

ducịcur - cum hic vna cum quadrato intermedix ſectionis æqualis a ſchol. 14 .

fit illi quadrato . Vndenumerus 12. diuidinon poteft in duas par- noni.

tes, vt ex earum multiplicatione producatur numerus40. Id quod

pulchrè nosdocet æquatio . Pofita enim vna parte ize: & altera

12 — ! 2. fiet zequatio inter 1 3. & 122-40. Et quia ex 36.qua

drato ſemifiis numeri radicum auferri nequit numerus abfolutus

40.pronunciabis, quæftionem effe impoffibilem .

24 Numerum inuenire, cuiusquadratus ab alio numero XXIIII.

Juperetur dato numero, & alium excedatalio nume

ro dato:ita vt extremi inter femultiplicati producant .. ? C33

datum quemlibet numerum .

QVAERENDVS fit numerus, cuius quadratus fuperetur quina

rio ab alio numero , & alium quendam fuperet binario , & duo

extremi inter femultiplicati faciant 2538. Ponaturnumerus illes

I z . cuius quadratus i 3.Maior ergo erit 18 + 5. & minor 18 2.

qui duo inter fe multiplicati gignunt numerum 1 88 +38 — 10 .

æqualem 2538. Additisq. 10. vtrobique , erit æquatio inter 1 33 +

33. & 2548. Et ablaris 3 * vtrinque , inter 1 33. & 2548 38.

Quærenda ergo eft radix Zenfizenfica , hocmodo. Semiflis numeri

Zenforum eft° . ad cuius quadratum & additis 2548. fiue ?013.

fit numerus (204.a cuius radice quadrata !!. fi dematur prædi

eta femiffis į. remanetnumerus hoc eft:49. cuiusradix quadra

ta 7.dabitnumerum quæſitum . Eius enim quadratus 49. elt inter

34. quinario maiorem , & 47. binario minorem , fitq. ex 47. in 54:

numerus datus 2538.

25 Numerum inuenire,a cuius quadrato quadrati fubtraé XXV.

Et quotuis quadrati eiuſdem numeri, relinquantda

fum numerum quemcunque .

QVAERENDVS fit numerus , cuius quatuor quadrati ſubtracti

ab eiufdé quadrato quadrati relinquant 2205.Ponaturnumerus izę .

cuius quadratus 1,8 . & quatuor quadrati 4 7.detracti ex i 3 .nimi

rú ex quadratiquadrato pofitinumeri 1 re.relinquuntnumerú 133

43. æqualem 2205. Additiſq.48. vtrobique, erit æquatio inter

78% . & 43 + 120s. Eruenda ergo eſt radix zenſizenfica hocmodo.

Semiffis numeri zenforum eft 2 , ad cuius quadratum 4. additis

120 s ., fit numerus 2 209. ad cuius radicem quadratam 47. additawe

prædi&ta ſemiffe z . fic numerus 49. cuius radix quadrata 7. dabis

numerum ,qui quæritur. Eius enim quacuor quadrati 196. dempri

ex eiuſdem zenſizenſo 2401. relinquunt2:05 inumerum datum .

26 Duos
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XXVI. 26 Duos numeros inuenire , qui inter fe multiplicatigio

gnant numerum datum , ſumma quadratorum ex

eiufdem numeris procreatonum fit etiam data :

- DVO numeri inuenti faciant inter fe multiplicati 78. & eorum

quadrati fummam :05. Quoniam , vr in fequenti Lemmate demon

ftrabimus,duo numeri ſemultiplicantes producunt numerum medie

loco proportionalem inter quadratos eorundem numerorum : fi

minor quadratus ponatur 1.8 ideoq. maior 205 — 13. erit nume

rus 78.medio loco proportionalis inter quadratos18.& 205–13.

a 20.ſeprimi* ac proindenumerus 205 3--138. productus ex r 8. in 205—13.

æqualis erit quadrato numerimedij 78. hoc eft, numero 6084. Ad

dito ergo 1 3 vtrinque , erit æquatio inter 1 8 + 6084. & :05 K.

Ablatisq .6084. vtrobique , inter 1 %% & 203 8 -6084. Eruenda

ergo eſt radix Zenfizevfica . quod ita fiet. Semiflis numeri Zenfo

rum eft25. ex cuius quadrato 42024. ablatis 6084. fiue 24419.

remanent 7099.ad cuius numeri radicem quadratam . li ad

datur prædicta femiflis ?.. fietnumerus .hoc eſt, 169. ynus

quadratus , cuius radix 13. dabit vnum numerorum , nimirum ma

iorem . Et quia numerus 205 3 – 6084, duplicem habet radicem ,

inuenietur altera radix , fi radicem vltimo loco inuentam ~ .de

trahemus ex prædi&ta femiffe 2.1 . Reliquus enim numerus . id

eft, 36. dabit minorem quadratum ,cuius radix 6. dabit alterum nu

merorum . Sunt ergo duo numeri inuenti 6. & 13. quiinter les

multiplicati faciunt 78. & eorum quadrati 36. & 169. faciuntfum

mam 205.

IN numeris irrationalibus idem hoc problemia expedietur , fi

duo numeri inueniendi fint, qui inter fe multiplicati, faciant 100,

& fummaquadratorum ſit 300. Poſito enim vno quadrato 1 $ . erit

alter 300 – 13.inter quosnumerus 100. erit medius proportio

nalis, vt exfequenti Lemmare conftabit . Ex 113. in 300 – 13. fit

b 20.feptimi numerus 300 % 138.b æqualis numero 10000. qui fit ex medio

100. in fe . Addito ergo 1 . vtrinque , erit æquatio inter 133

of 10000. & 300-8 . Et ablatis 10000.vtrobique,inter i 38. & 300 %

- 10000.Eruenda ergo hic etiam erit duplex radix Zenfizenfica ,

hoc videlicetmodo . Semiſlis numeri Zenforum eft 150. a cuius

q!..drato 22500.demptis 10000. remanetnumerus 12500. ad cu

jus radicem quadratam 1 % 125.00, fi addetur prædicta ſemiffis iso,

fetmaior quadratus 18 12500 + 150. cuius radix quadrata , nimi.

rum 18 ( 1312500 +150 ) dabit maiorem númerum . Et fi radix

illa 18 12500. colletur ex ſemiffe prædiéta 150. reliquus eric minor

quadratus 150 — 18 12500. cuius radix quadrata vś ( 150 ---

17 12500 ) dabitminorem numerum quæfitum . Nam ex maiore

radice 13 13 12500 + 150 ) in minorem radicem 13. ( 150

13 12500 ) ſi nimirum earum quadrata inter ſemultiplicentut, vt

сар.
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cap. 24. dictum eft, & in hac formula apparet , fit numerus

iz tuz 12500 tiso )

13 ( 150 13 12900 )

12500 -7% 28125000

+ 18 281250000 + 22500

. ; Productus . 18 10000

/ 10000. hoc eſt , datus numerus 100. Trem quadrati 13 72500

+ 150. & 150-1812500. faciunt fummam 300. ye manife

tum eft .

PRAEDICTA autem multiplicatio facilius conficietur ,per ea ,

qux cap. 13. dicta funt, finumerimutriplicandi ita conftituantur

Nam fi 12500. quadratum possa v

Aterioris particulæ dematur ex » VB f 150 + vg " I2500

22500. quadrato particulæ prio 18 ( 150 -18 12500 )

ris 150. remanebit numcrus
13 10000

10000, Præpoſito crgo figno13 3 :

fiec productus numerus v 11000

L
9 Ti ?

!!!! :12 . iniرا!!ردا.م

EM A.

ups

DVO numeri inter for multipli
cati

procrean
t
numis

rum medium proportio
nalem

inter eorum quadrato
s

proportio
ne

ipforum numeror
um

1.7 "

II.: 9 11:11::(،زیلاو

3

SINT enim duo numeri A , B.EX A , in B ; fiar Csec ex , in fe ,

fiat quadratus D , ex B , in fe quadratus E... 11:57 p

Dico C ,medium proportionalem effe inter D , 1 SAO3. B. 4:17

GE ;id eft , E , C , D , effe continuè propora D. 9. ? 12. E : 16 .

tionales in proportione B , ad A. Quoniam
: 51.. '1 ?

enim A ,multiplicans B ,64, ferirc, Derir ad D , v B ,add . a 17.feptimi

Item quia B,multiplicans B , do 4 , fecit E, G C ; erit quoque E, ad C , vi b 17.feptimi

B ,ad A. Igitur E, C , D , continue proporcionales fant in proporsión B ,

ad A. quod eft propofitum .

COROLLARIV M.
91 pili 1.

- 114 .

HINC fit, fi duonumeri femutuòmultiplicantes producunt ali

quem numerum ,quadratos ipſorum numerorum fe mutuò multipli

cantes producere quadratü numeri producti. Cū enim numerus iz

ex 3. in 4. productas fit medio loco proportionalis inter corü qua

dratos 9. & 16. cfiet ex 9. in 16. quadratus numeri 12. C 20.ſeptimi

00 SC HO.
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1

DEM hoe enigma26. foluetur fineprecedenti Lemmate , hac ratione.

Puiatu ni priori exemplo vnusnumerorum i ze.ideoq. alter erit 11.28

exmynıeorum muliiplicatione producatur numerus 78. Quadrati corum

13. z oo faciunt fummum ****, equalem 205. que aquario

per maliiplictionem in crucem reducerur ad hanc inter 18% +0084. có

205 3.Ablatisq.6084.-vinnque,erit-aquatio inter 1 38.6 205.8-6084 .

vi prius .

RVRSVS in posterioriexemplo ponatur vnus numerorum 1. ze eritqa

alter in vs eorum ,multiplicatio faciat. 100 Quadrati eorum 13.6

faciunt ſummam 1 + 10000 equalem 300. que squario per

multiplicationë'in crucem reducetur ad banc inter 1 38 + 10000.66 300 % .

Ablatisq. 1000 €. vtrobiqne, eril aquarja inier 173. eo 30013 - 10000.

ut ſupra .

XXVII. 27 Duosnumerosinuenire facientes fummam datam ,quo

rum quadrati faciant quoque datam fummam .

SIT fummanumetòrum 19. & quadratorum 205. Ponatur pri

mus numerus i ze. ideoq. fecundus 19-12 . Quadrati eorum i % .

& 361-38 % tät3. faciuntfummam 361-38 e + 13. água

lem 298 Additis 38 2€, vtrobique, eritæquatio inter 36. tr3. &

38 € + 295. Etablatis 205. vtrinque, inter 156+3,. & 38 ze . Et

rurſuni ablatis 156. vtrinque , inter 2 3. & 382736. Diuifisq.

omnibus per 2. numerum zenforum , erit æquatio inter 18. & 19 20

78. quam ita reſolues . Semiflisrumeri radicum eft.1.ex cuius

quadrato y detractis 78. hoc eſt, 9.remanet pumerus 4.ad

cuiusradicem quadratam , fi addatur prædicta ſemiffis fietma

jor radix:( quja numerus Coflicus duas radices haber') ideſt,

13. primusnumerus quæfitus . Secundus ergo erit burimirum 19 *

in1.16 ! He qui numerus 6. erit quoqueminor radix , quæ habebitur, lí vh

Sittimaradix inuenta : cx prædiéta temiífe 9.detrabatur , remanet

çoim aumerus Fizo fiue6.Numeri ergo qui quæruntur,fùnt 13.& 6 .

quorum fumna 19. & fummaquadratorum 205.

RVRSVM ſummanumerorum fit 30. & quadratorum 600. Poſi

to primo numergize. & ſecundo 30 -12.facient quadratiſum

7. æqualem 6002 Additis 66 ze . vtrinque ,

erit æquatio inter 900 + 23. & 602e + 600. Et ablatis 600. ytro

bique inter 39962: & 60 . Et rurfum ablatis 390 vtringde ,

inter 2,5. & 66 ze 39 , Diuifisq .omnibusnumeris per z. numo

rum Zenforum ,zguatio eritinrer a 3 ;83928 1:45 . cuius radix

ita nota fier , Semillis numeri radicum eft 15. a cuius quadrato : 25

demptis 150.remanet numerus 15. ad cuius radicem quadratam ',

nu32
18 75.
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1875. fi addetur prædicta ſemiflis osa fie maior radix 1875 tis.

prior numerus,qui poficus eft 1 se.Et fi eadem radix quadrata 1875

tolletur ex prædicta femiffe 15. reliqua fiet minor radix 15-1875 .

qui numerus æqualis eft pofteriorinumero 30—1.2 . Nam fi ex 30 ,

detrahatur radix inuenta 1375 +15. rema

pebit numerus 15748.75. vthæc formula 30 + VRO

docet. Eruntq. duo numeri quæſiti 28.75 is + 1 75

+15. & 15 - 18 75. quorum lumma eft 30 .
IS -7 75

& quadratorum ſumma600. yt duæ hæ for

mulæ indicant .

IS

78 78 + 15 1.9 is.- 13 75

/ 8 75 + is 13 75

* 16875 +122535 ! How VZ 16875 +75 PS

75+ 13 16875 p !
225 1 % 16875

300 + 73 67500 300 +2/3 67500

DEBET autem ſumma quadratorum eſſe maior ſemiffe qua

drati, qui ex data ſummanumerorum gignitur , & minor quadrato

ciufdem fummæ . Itaq. fi ſummanumerorum proponeretur 30. &

quadratorum 400. foret quæftio impoffibilis . Nam funima quadra

drum maior,non eſt ſemiffe quidịati 900: ex datâ fumma 30. pros

ductia Atque ita occurreret vittimaæquatio inter 1 % . & 307 --- 250

quæ refoluinequit . Nam ex 285 quadrato ſemiffis numeri radicum

auferri non poffunt 250. & c. - 2112min 70 : Simris .

- QYOD li quadratorum ,ſumma fic maior quadrato fummęnume

rorum propofitorum , ſolui etiam non poterit problema,niſi conce

damus vnum numerum effemaiorem ipſa fumma , & alterum mi

norem nihilo . Vt fi fumma datur 40. & fumma quadratorum -602.

Ponemusvnum numerum se. & alterum 40 - te. Quiadraci co

Fum 1 % . & 1600-801-5. 118. faciunt ſuntmam 1600 * :80 ze

+23. æqualem 1602. Additis 86.ze. vtrobique , erit æquadio inter

1600 +23. & 80 % + 16o2. Et ablatis ibao, vtrinque, inter 2 %

& 80 ze + 2. Diuifisq, omnibus per z. numerum Zenforum ; inter

1 3. & 40 ze + 1. Iam femifisnumeri radicum eft:io:ad cniús qua

dracum 400. ſi addatur 1. fiunt401.Etfi ad 17.401. addatur prædia

eta femiffis 20. fiet12.20 + 13.4016 prior numerus, quem pofüir

mus i se. qui dempeus ex 40.reliquus fiet numerus poſterior 20

401. vt in hac formula videre licet.Vbi

vides priorem numerum 20+ 18 401.ma 40 + 130

iorem efle , quam 40. cum 18,401. maior me 20 + 1/3 401

fit, quam 20. pofteriore verò : 0--- 48401.
18 401

minorem eſſe nihilo,nimirum 20. - 2011 .

quorum vtrumque ineptum eft . £ t tamen quæftioni facisfaciunt .

Nam fimul efficiunçſummam
40. cum + 13.401. & - JX 401. ſe,

mutuò interimant : & corum quadrati:801 +18 641600. & 8014

21..1
Oo 2 13641

'20
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16 643600, ſummam facianč 1602.' Simile quid habuiſi in ænig

mate 149. fuperioris capitis . Vides ergo, numerosminores nihilo

non effe fruſtra excogitātos : quippe cum per illos ænigmata quo

quediffoluantur .

06.1 ; )

XXVIII. 28 Datum numerum in duos partiri , vt corum quadrati

datam fummam efficiante

1.1 ) "?

HIC nihil aliud quæritur , niſi veduo numeri inueniantur effix

cientes datum numerum , ita vt eorum quadrati efficiant quoque

datam ſummam . quod in antecedenteænigmące factum eft .

XXIX . 29 Datum numerum in tres numeros continuè proportio

nales partiri, quorum medius datus fit ; cuius tamen

quadratusmajor non fit quadrato ſemiffis illiusnu

meri, qui relinquitur, detracto datomedia ex dato

numero

هداد

SIT numerus 283. diuidendựs in tres continuè proportionales,

quorum medius fit-78. Ponatur primus numerus 1 re. ac proinde

tercius205 1.ve duo hi faciant fimulisos, quinomerus relin

quitur, detracto dato médio :78. ex dato numero 283.Ex primoline ?

a 20.ſeptimiin tertium 205 - Ize . fitnumerus 205 2ė – 13.4 quilaqualis erie

quadraco medipinumero videlicet 16084.TAddito ergo 1 x vtrobi

qooneritlequatio inter 205 re . & 78 6084. Et ablatis 6084.vtrin

qae; inter zasr6084. & 1'Bi quæ æquatio ita reſoluerur: $e

miflis nameriradicum eft 2.4. a cuius quadrato 44074 fidemana

tur.6084. hoc eft , 24116, remanebit numerus:27014 ad cuius

radicem quadragana . fi addatur ſemiflis prædi& a i... fier man

jor radis , hoc elt , 169. Et ſi prædicta radix 1 rollatur ex

prædicta femiffe relinquetur minorradix 2 id et 36.- Sunt

ergo tresnumerícontinuè proportionales 36.78.169.1468-3

- S IT rurfum datus numerus 1oo. diuidendus' in tres continuè

proportionales,quorum medius fit 30 :Ponatur primus 12.ac pro

iride tertius 70 rei vo duohifaciant fimuk 10 quinumerus re

linquitur, detracto dato medio:30 . ex dato numero 1007 Ex prima

b20.ſeptimi 1 ze . in tertium 70. — 5 zei fit numerus 70 2018.b qui æqualis

erit quadrato-medij , numero.videlicet 900. Addito ergoir 3. vero

bique , erit æqualitas incer170.103: & 174900. Ablacioq.iigooni

vtrinque , inter 70 % - 900 & * & : quam æquallonem ina expea

dies . Semiflis nuineriradicum eft zs a onius quadrato 17.demse

pris.900. remanecnumerus 525. ad cuius radicem quadratam addiq

ta prædicta femiffe.35.fiete maior radix 1325 + 390 Et li cadenes

radix 1% 325. dematur ex femiffe prredicta 358 relinquetur minop

radiz
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18 325

radix 35 - 18 325. Itaque ires numeri quafiti ſunt35 – 18 325.

30. 18325 + 35. con

tinuè proportionales 13 325 + 38

facientes ſummam 100. 35

Et qui fit ex primo in
- 325 -17398125

tertium , æqualis eſt
+18 398125 + 1225

quadrato medij,nume

ro videlicet 900.vthæc . 900

formula indicat . Quæ

multiplicatio expeditior erit per ea, quæ cap. 23. dicta ſunt , li nu

meri multiplicandi ita ordinentur, vt hæc al

tera formula monftrat . Nam fi 325. quadra 35 + 13 325

tum pofterioris particulæ tolletur ex 1225.
35 - 18 325

quadrato prioris particulæ 35. reliquus fiet nu
900

merus 900.

SI in eodem exemplo medius numerus derar 40. erit quæftio

impoffibilis . Nam pofito primonumero i ze. & tertio 60 – 12 .

fiet ex primo in tercium numerus 60 ze + 18.æqualis quadrato

medij, nimirum numero 1600. Et reducta æquatione , erit aquali

tas inte r 1 3. & 60 ze — 1600. quod fieri nequit . Nam ſemiffis nu

meri radicum eft 30. a cuius quadrato goo. detrahi non poffunt

1600. & c. Ratio eft, quia numerus 1600, quadratusmedij dati 40.

maior eft quadrato 900. femiſfis numeri 6.0 . quirelinquitur , detra

cto medio dato 40.ex dato numero 100 .

30 Datum numerum in duas partes diuidere , ita ut eae

rum cubi faciant fummam datam quamcunque , qua

maior fit quarta parte cubi ex dato numero de

feripti .

DATVS numerus 10. diuidendus fit in duaspartes,quarum cubi

faciant.370.quimumerusmaior eft quarta parte cubi ex 10. deſcri

pti,maior videlicet numero 250.Ponatur primapars ize . & fecun

da 10.- 12 . Cubi harum partium ſunt i re . & 1000 - 300 ze

+ 3031re, quorum fumma 1000 - 300 ze + 303. æqualis

effe debetnumero 370. Additis 300 ze vtrinque , fiet æquario inter

1000 + 30.3 . & .300 ze +370. Et ablatis 370. vtrobique , inter

63013 : 30 33 81300 ze . Et rurſum ablatis 630. ytrinque,intes 30 % .

& 300 ze 630.Diuiſis autem fingulis hiſce numeris per numerū

Zenforum , id eft , per 30. erit æquatio inter 18 : & 10 ze 21.

quan fic refolues . Semiflis numeri radicum s . facit quadratumn 25.

& quodemprisit remanet numerus , ad cuius radicem quadratam

> addita prædi &ta femiffe s fiet maior radix 7. Et eadem radix 2.

dempta ex femiffe prædicta is a rcliquam facietminorem sadicem 3.

Partes ergo numeri dari 10. ſuot. & 3. quarum cubi 343. & 27.

faciunt fummam 370.

+56

нос

XXX.
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HOC idem ænigmafuit 141. capitis 29. præcedentis, ſed ſolu

eum aliter, quam hic , nimirum per fimplicem æquationem , quæ oc

currit propter-variam numerorum pofitionem .

Ibidem quoquedocuimus, quo pacto ænigma hoc folui poffit fine

Algebra , i

31 Datum numerum in duos numeros diAribuere, ut idem

fit exceffus inter quadratum maioris, do quadratum

minoris, qui inter quadratum dati numeri, dom que

dratum maioris partis .

SIT darusnumerus 30. Ponaturmaior eius pars I re. & minor

30 – 12. Tres quadrati ſunt 900. 13. & 900 – 60 ze + 1 3.Ex

celſus 9oo. fupra 13. eſt 900 - 13. Excellus 18. ſupra 900—60.22

+ 1 % . eſt 60 pe -900 . vt in hac

to + oze + 1 formula fubtractionismanifeftum

+ 900 60 ze + 1 % eft . Eft igitur æquatio inter hos

exceſſus, id eft , inter 900-13. &

-900 + 60 e + OB

60 ze 900. Additisq. 900. vtro :

bique, inter 1800-18. & 60 re . Et rurſum addito 1 3. vtrinque,

inter 1800. & 18 + 60 . Ablatisq. 60 ze vtrobique, inter 1800

60 r . & 18.Radix ita inuenietur. Semiſlisnumeri radicum eſt 30.

ad cuius quadratum 900. additis 1800. fit numerus 2700. a cuius

radice quadrata 17 2100. fi prædicta ſemiſlis 30. dematur, remane

bit pretium vnius radicis vi 2700 — 30. maior fcilicet pars . qua

detracta ex dato numero 30. relinquetur minor pars 60 - 182700.

vt in hac formula ſubtractionis appa

+ 18 0 + 30 ret.Iam tres quadrati ſunt 900,3600

+ 13 2700 30 189720000. & 6300-1% 38880000,

qui ſe mutuo excedunt hoc eodem

18 2700 + 60

numero 13 : 9720000 ~ 2700. vt in

hiſce formulis ſubtractionum perſpicuum eft .

+ 900 + 13 O

+ 3600 73 9720000

2700 + 1 % 9720000

+ 3600 18.9720000

+ 6300 18 38880000

- 2700 + 18 9720000

· IN pofteriori formula , quoniam 9720000. & 1 % 38880000.

commenſurabiles funt , cum maiore perminorem diuiſa fiat Quo

tiens rationalis 18-4. hoc eſt,2. fi minor a maiore ſubtrahaturs re

liquus erit numerus v 9920000. Hæc omnia clara funt, fi confia

derentur ea, quæ de fubtractione fignorum + & - . & de fubtra

& tione radicum ſurdarum dicta ſunt .

32 DA
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Videaerit 8 , velutiprius .

32 Datum numerum in duas partes diAribuere,nt maio XXXII.

ris partis quadratus cum minoreparte faciat datum

numerum quemcunque , minorem tamen quadrato

datinumeri .

SIT diuidendus datusnumerus 10. in duas partes, vt quadratus

maioris partis cum parte minore faciat 73 5. Ponaturmajor pars

I ze. & minor 10 - i ze. Quadratusmaioris partis eſt13. qui cum

minore parte facit ſummam 13 + 10-12.æqualem numero 73 .

Ablatis io . vtrobique , erit æquatio inter 13 in . & 63 4. Ad

ditaq. 1 ze vtrinque , inter 1 3. & 12e + 63 4. Radix ira eruetur .

Semíffis numeri radicum eft . ad cuius quadratum additis 63 -

fit numerns64. ad cuiusradicem quadratam 8. ſi addatur prædicta

ſemiffis fiet pretium vnius radicis 8 maior pars , minor ergo

criti . Nam quadratum maioris partis8.eſt 72.& addita mi

nore parte 1 fit numerus 73

QV OD fi minor pars ftatuatur i ro & maior 10 - in . erit

quadratusmaioris partis 100 20 zet 13. Addita vero minore

parte 1 z . fit fumma 100 — 19 2 + 1 % . æqualis numero 73 á.

Additisergo 19 2e verobique,erit æquacio inter 13 + 100.& 19 2e

+73 Ablatisq.73 * vtrinque, inter 18+ 26 1. & 192.Abla

tisq.rurſum 26.vtrobique , inter 1 3. & 19 2e - 26 Semiſlis

numeri radicum eſt . a cuius quadrato . ablatis 26.hoc eſt,

2015. remanet numerus2.cuius radix quadrata " addita ad

prædictam femiffem 4.facitmaiorem radicem . id eft,17 1.quæ

inntilis eft , cum non poffit effe pars dati numeri 10. Minor ergo

radix (quia numerus Cofficus 19.2 . - 26.duplicem radiccm ha

ber ) problema ſoluet . quæ reperietur, fi radix quadrata vltimo lo

co inuenta 4. dematur ex prædicta femiffe . Reliquus enim nu

merus eritminor radix , offerens minorem partem numeri ip.

Vides ergo non femper vtramque radicem ,quam Conicusnume

rius habet, affumipoffe , ad problematis propofiti folutionem . Ma

ior tamen radix inuenta quamuis ad problema propofitum non

pertineat,optimè tamen refpondet huic æquationi inter 1 3.& 19 ze

26 Naim eius radicis quadratus eft ** s æqualis 192-26

cum 19 2.faciant: : ſiue91.a quibus fi demantur 26 .hoc

seſt 405.remanetnumerus 127

233 Datum numerum extrema.
ac media ratione fi- XXXXII.

carlo!?

10

SIT datus numerus 1o . ita fecandus, vt proponitur : hoc eft, vt

minor pars , & maior , ac dácus numerus 10. ſint continuèpropor

cionales ,
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tionales , fiue ( quod idem eft ) vt quadratusmaioris partis æqualis

Ärnomero , qui exminore parte in dacum numerum producitur .

Ponaturmaior pars i ze . & minor 10-12 . Quadratus maioris

partis eſt 1 3. æqualis numero 100 — 10 re . qui fit ex minore parte

I z . in 10. Semiflis numeri radicum eft s. ad cuius quadratú

25. additis 100. fit numerus 128. a cuius radice quadrata 15 125. fi

tollatur prædicta femiffis s . reliqua fiet radix ſx 125 - 5. maior

pars . qua ablata ex 10. reliqua fiet mi.

13 O + 10 nor pars is — 13 125.vt in hac formula

13 125 5 apparet. Nam quadratum maioris par

13 125 + 15
tis eſt 1504_1312500. ac tantundem fic

ex minore parte in 10. yt duæ hæ for

mulæ multiplicationum demonftrant .

13 125 s

J % 125 S

733125 + 25

18.3125,

13 12500

15 -13 125

+ 10

150 18 12500

125 -

150

SCH OLI V M.

Simone

IN E Algebra diuideturnumerus datusextrema ac media ratione, hoc

modo. Ad quadratum numeri adijciatur eiufdem quadrati quarta pars,

do ex radice quadrata numeri conflari dematur femiſſis dati numeri . Reli.

quus enim numerus eritmaior pars, que dempta ex numero dato , reliqua fiet

-minor pars. Hæc praxis colligitur tum ex folutions buius problematis , tums

-ex figura propofsz.lib.z. Euch ."

XXXIIII. 34 Datum numerum in duos numeros partiri , ita ut qua

dratusmaioris ad quadratum minoris proportionem

babeat datam .

SIT numerus 30. ſecandus in duos,vt maioris quadratusad qua

dratum minoris proportionem habeatduplam ſeſquiquartam . Po

naturmaior i ze. & minor 30 - r je . Quadratus illius eſt 1 3. du

plus ſeſquiquartus ad quadratum huius ,nimirum ad 900.- 60 ze

+ 1 % . Si ergo hic quadratusmultiplicetur per2. erit æquatio

inter 1 3 . & $14.92 + 2 ), quæ permultiplicationem in cruce

reducetur ad hånc inter 4 % . & 8100 - 540 2e +98. Additis igi

tur 540 ze vtrobique , erit æquatio inter4x + 540 . & 8100 +

9 % . Ablatisq .48. vtrinque , inter 5 40 ze . & 8100 + 5 % . Et rur

fum ablatis8100. vtrinque , inter53. & 54078100. Diuifisq.

omnibus per s. erit æqualitas inter 1 3. & 108 z 1620. Semillis

numeri
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numeri radicum eft:54. a cuius quadrato 2916. demptis 1620. re

manet numerus 1296.cuius radix quadrata 36.addita ad prædictam

Semiſlem s4, facitmaiorem radiccin 90. quæ ad ænigmafoluendum

apra non eft,cum non poffit effe pars numeri dati 30. Si ergo eadem

radix quadrata 36. dematur ex prædi&ta femiffe 54. reliqua fietmi

nor radix 18. nimirum maiornumerus quæſitus. Minor ergo erit

12. Nam 324. quadratusillius ad huius quadratum 144.proportio

nem habet duplam ſeſquiquartam

V BI etiam vides, quamuis Collicusnumerus duplicem radicem

habeat , non tamen lemper vtramque affumipofle .'licetmaior ad

vnguem etiam relpondeatæquationi. Nam 8100. quadratus maio

ris radicis 90. æqualis eft 108 ze - 1620 . cum 108 ze efficiant 9720.

2 quibus fi demantur,1620.relinquuntur 8100. 7

35 Datum numerum in duos numeros partiri , vt corum XXXY,

quadrátr. fummam datam conficiant,majorem tamen

Femelle quadrati ex dato numero geniti , o minorem

quadratoeiufdem numeri.

SIT numerus 40.diuidendusin duos, quorum quadrati faciant

928. qui númerus maior eft , quam 800. Temiffis quadrati ex 40.

procreati , & minor , quam 1600, quadratus eiu (dcm numeri 40.

Ponatur vnusnumerorum 12.& alter 40-174. Quadrati ſunt

13. & 1600-30 ze +1.3. qui ſummam faciunt : 3 + 1600-80, ze .

æqualem 928. Additis 80 je. vtrobique , erit æquatio inter 2 %

+ 1600. & 80 ze +928. Et ablatis 928. vtrinque, inter 23 +672.

& 80 ze. Et rurſum ablatis 672.vtrobique,inter 2 3.& 80 ze — 672.

Diuiſis . omnibus per 2 , inter 1 3. & 4032-336. Semiffis nume

riradicum eſt 20. a cuius quadrato 400. dempris 336. remanet nu

merus 64. cuius radix quadrata 8. addita ad prædictam ſemiſfem

20. facit maiorem radicem 28. hoc eſt,maiorem numerum . Minor
X

autem erit 12. quem etiam exhibet minor radix . Nam fi quadrata

radix inuenta 8: dematur ex prædicta ſemiſſe so. remanene 12. Iam

quadratus 784.maioris numeri 28. cum 144. quadrato minoris nu

meri 12. facit datam ſummam 928.

HOC ænigmafolutum etiam ſuit in ænigmate 170. præceden

tis cap. per æquationem fimplicem .

36 Duos numeros in'dato exceffu inuenire, quorum qua- XXXVI.

dratidatam ſummam efficiant, que maior tamen

fit quadrato dati cxceſus,

SIT datusexceffus 11. & fumma quadratorum 281. quæ maior

eft quadrato 121. dari exceflus 11. Ponatur minor numerus 1 ré .

ideoq.maior 1.at ni. Quadrati 1 8. & 18 + 22 ze + 121. faciunt

Tum

fi

indi

PP
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1 2 3

XXXVII. 37 Dato numero, alium
inuenire , per quem fi diuidatur

fumniam 23 +22 ze + 111.æqualem 281. Ablatis 12r. vtrobique,

erit æqualitas inter 2 % + 2z ze . & 160. Demprisq. rurſum 22 20.

vtrinque, inter 2 3. & 160-22 ze. Diuifisq. Omnibus per 2. inter

* 3.880 -- 112. Semiſlis numeri radicum eft .ad cuiusqua

dracum 121. additis 80. fiue 29. fit numerus 4411 a cuiusradice

quadrata 4 ablata prædi&ta femiffe 4.remanet valorvnius radi

cis hoc eft ; s. minornumeras . Maiorautem erit 16. Argues

horum duorum numerorum quadrati 25. & 256.faciunt 281.

T' SIT rurfum datus exceſſus' ır. & fummâ quadratorum 1 : 2,

maior quadrato 121. exceffus dari 11. Ponatur minor numerus ite

rum i ze . & maior i ze +11. Quadratihorum numerorum faciunt,

've prius, fummam 2 8 + 22 ze +121. æqualem 122. Ablatis 121.

vtrobique, erit æquatio inter 2 % + 222.& r. Et ablatis rurſum

22 ze vtrinque, inter27. & I 22 ze. Diuiſisq . omnibus per 2.

#fy inter 1:8. & 1-11 . Semiſhas numeri radicum eft4. ad cumas

quadratum L. addita . fiue fit numerus . a cuius radice

quadrata dempta prædicta ſemiſle 4.relinquetur pretium

Chius radicis 137 minornumerus, & additis 1 1. fiue,

fiermaior numerus 18 % + 4 . Quadrati horum numerorum fa

ciunt ſummam 122 vt hæ formulæ multiplicationum indicant.

33 18

13 187

TUTTI 79TIT

13 1 %

IG

. + 18 19 20 141

- 18.03.18

-Nam 244. & 2**. faciunt . hoc eft ; 122. & radices ſurdæ fe '

mutuò deftruunt :

Ldatusnumerus fiat Quotiens ſuperans inuentum nu

Eimerum dato numero 21: 1.'11

S.

ŚPT datûsnumerus mov inueniendusqarfic alius , per quem fi di

uidacur 60. fiat Quotiens ſuperans inuentum diuiforem numero na

Ponatur numerus, qui quæritur , ize. Quotiens crgo erit ie qui

72 fuperat diuiforem z ze oumero . ( vt patet, si 1 re. detraha

tur ex qui æqualis debet effe dato numero 7. ita ve æquatio fit

inter & 7. quæ permultiplicationem in trucem reducitur

ad hanc inter 60 - 13. & 7 ze. Addito ergor i vorobiquc , erit

zquatio inter60. & 13 + 7 2.Et ablatis 7 ze vtrinque , inter 13.

& 8622 Sethillis numeri radicum eft ad cuias quadratum

4.additis 56. fiue fit numerus . a cuius radice quadrata

fidematurpredicta femitas .remanebit pretium vnius radi

+

1 !
4

I ne

cis
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cis hoc eft,s ,numerus quæſitus . Nam diuifis 60. per 5.fit Quo,

ciens 12. qui diuiſorem s. numero 7. ſuperat .

38 Datum numerum in daos numeros partiri, ut ex uno XXXVIII.

? in alterum fiat alias datus numerus minor quarta

parte quadrati ex primodato numero procreati: boc

His ita ut radix quadrata dati numeri fecundimia

noris quarta parte quadratiex primodato numero

procreati fit medio loco proportionalis inter duos nus

meras inuentos

* 11.1 1.57

SIT datusmumerus 10 diuidendusin duas, inter quos lý 10.fit

medio loco proportionalis, hoceft, yt ex eorúm multiplicatione

producacur numerus 10. Ponatur ynus mumerorum az . & alter

10- re .Ex eorum multiplicatione fit numerus roze - 13. æqua

lis ro. Addito. . 3. vtrobique, fiec zequatio incer vone. & 13+ 10.

Et ablatis 10. vtrinque inter 1012 10. & 1 % . Semiffis numeri

radicum eft s . a cuius quadrato 25. dempris 1o. fit reliquusnume

rusis. ad cuius radicem quadratam . is. addita prædicta femiſlis

3. facitmaiorem radicem 18 K +3. eademq. radix quadrata de

tracta ex prædicta femiffe s . reliquam facit minorem radicem s -

18 15. Atque hi duo numeri / 15 + $ . & 5-13 35i faciuntfum

mam 10. & ex vno in alterum

$
13.15

fit quoque.10. vt in hac formu '15
13 15 +5

la multiplicationismanifeftum

eft . Nam VB 375. & + + 25 78 375

13 375. fe mutuò interimunt : + 18 375 - 15 -

& ex additione + 25. & - + 15.

fit numerus 10 .

-.HOC idem ænignia foluimus per fimplicem æquationem in

præcedenti cap. ænigmate 172.

MULTIPLICATIO
quoque prædicta numeri 5 .18 15

S - 13 15. in 5 + 1815. perficietur, fiis. qua 5. + 17 15

dratus poſterioris particulæ lex 25. quadrato

prioris particulæ detrahatur, vt cap. 23.decla

satum eſt . Idem hocænigma folutum fuit in ænigmate 23. alio

tamcn exemplo propoſito .

39 Datum numerum diuidere in duos , ut eorum quadrati XXXIX ,

fummam faciant, que productum ex corum multi

plicatione fupere dato numero .

SIT datusnumerus 30. & excefſus datus 228. Ponatur ynus nu

herorum ine. & alter 30 - ire. Quadrati funt 1 3. & 18 + 900

Pp 3 -602€

10

4

10
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60 re . qui ſummam faciunt 2 8 + 900 -60 ze . quæ fuperare

debet numerum productum ex I re . in 30 + 1 z . hoc eft,numerum

30 ze - 13. exceſſu 228. ita vtæqualitas ſit inter 2 3 + 900—60 re .

& 30 26 +228 +13. Et addito 1 % . ytrinque , inter 3 8 + 900

-60 re . & 30 ze +228. Et additis 60 ze vtrobique, inter 3 % + 900.

& 90 ze + 2 : 8 . Et ablatis 228. vtrinque, inter 3 8 +672. & 902 .

Etrurſum ablatis 672. vtrobique, inter 3 8. & 902 – 672. Diui

fisq . omnibus per3. inter 18 & 30 29 224. Semiffis numeri ra

dicum eft 15. a cuius quadrato 225. demptis 224. fupereft s. cuius

radix quadrata 1. addita ad prædictam femiffem 15. facit maiorem

radicem 16. Eadem vero ex ſemiffe prædicta is, detracta relinquit

minorem radicem 14. Itaq . quæſitæ partes numeri 30. funt 16. &

14. Quadrati enim earum 256. 196. ſummam faciunt 452. quæ nu

merum 224. factum ex ductu 16. in 14. ſuperatnumero 228.1

• Hoc idem problema foluimus per fimplicemiæquacionem in

ænigmate 176. præcedentis capitis , propofito tamen alio exem

plo .

SI numerusdiuidendus proponeretur 20. & exceſſus 30. fieret

problema impoffibile yvc ipfa operatio docebit ..!!..

01213.D : 50

40 Datum numerum partiriin duos, quorum radices qua

dratæ habeant,differentiam datam ,cuius tamen qua

dratus minor fit numero dato .

XL .

SIT datus numerus 30. diuidendus in duos ; quorum radices

quadratæ habeant differentiam s.Ponaturminoris radix im . ideoq.

maioris radix i ze + s . vt fe excedant quinario . Quadrati harum

radicum 13.1 & 13 + rozet 25. faciunt fummam -.2 % +1022

+25.æqualem 30. Ablatis 25. vtrobique , manebit æqualitas in

ter 23 +10 ze. & 5. Ablatisq . rurſum 10 ze vtrinque, incer z 8. &

5.4. rom . Diuiſisq. omnibusper 2. incer'ı x :&isz .Semiſlis

numeri radicum eſt ad cuius quadratum 2.additis fiue 4 .

fit numerus 4.a cuiusradice quadrata v3 dempta prædica ,

ſemiffe . fiet pretium padicis 18: 4 minoris fcilicet numeri

radix . Additis ergo 5. fiet maioris numeriradix 134 + quæ

duæ radices femutuo excedunt,quinario . Et in fe ductæ quadratè,

faciuitsnumeros, qui quæruntur, 15 + 784400 & 15. t .13 10

qui faciunt 30. numerum datum .

IDEM ænigmaſolui etiam poteft per ſimplicem æquationem ,

hocmodo . Ponaturminorisnumeri radix 1.2e & maioris 17e

t.vthæc illam luperet quinario . Ambæ in ſe ductæ quadratè fa :

ciant13 - 1920* + 3 : & 1 + be + 4.quorum fumma .

23 + .æqualis elt 30 Ablarisis hoc eſt, 12.verobique,ma

nebitæquatio inter 2 3. & 17 1. Diniſisq. 17 * per 2. fiet 1 % . ”

& ire.73.Cum ergo minoris nuñeri radix pofita fiti za

cric ipfa radix minoris numeri18. Etmaioris pumeri radix
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134 + cum pofita fit ire + Inuentz ergo funt exdem radi

ces, quæ prius, & c .

41 Datum numerum diuidere in duos,quorum radices in

ter ſemultiplicata faciant datum quemcunque nu

merum .

S-IT datus numerus 12. fecandus in duos, quorum radices inter

ſe multiplicatæ faciane s . Ponatur vnusnumerorum i ze . & alter

12-12e . Erunt eorum radices, 18 i 26. & .18 (12 12.) Hæ in .

ter fe mul iplicatæ faciunt 13 ( 122e1% ) quinumerusæqualis

effe debet numero s . Igitur & eorum quadrati 12 ze — 13. & 25.

zquales erunt . Additoq. 1 3. verobique , erit æquatio inter 12 ze

& 18 + 25. Et ablatis 25. vtrinque , inter 12 ze — 25. & 18. Se

miffis numeri radicum eft 6.a cuius quadrato 36.demptis 25.fuper

elt numerus 11.ad cuius radicem quadratam 18 11. addita prædiéta

femiffe 6. fiet maior radix.18.11 + 6. ſiue 6 + 1811. id eft ,maior

numerus quæfitus . Et fi eadem 1 % 11.collatur ex ſemiffe prædicta 6 .

reliqua fierminor radix 6-— 1811. nimirum ninornumerus quæ

fitus . Atque duo hi numeri6+ 78.11. & . — 1811. faciunt pro

poſitum numerum 12. & eorum radices ſunt18 (6 + 13.11). & 78

(6 - 1711) guæ inter fe multiplicatæ fa

ciunt 13 25. id eft,s. vt hæc formula mon 13 ( 6 + 13 14

ftrat . Nam fi earum quadrata 6 + 18.11. 13 ( 6 -13 11 )

& 6-13 11. inter femultiplicentur, (quod

fiet , fi 11. quadratum pofterioris particulæ 17 : 5

ex 36.quadrato particulæ prioris detrahatur, vt cap.23. dictum eſt)

fiet productus 13 25. id eft, si

: PER fimplicem æquationem foluemus idem ænigma, hocmo

do . Ponacur virus numerus 6 fire. & alter 6. - 12 . quorum

radices 13 (6 + 12 ) & 18 ( 6 - Ime)

inter fe multiplicatę faciuntnumerum : 13 ( 6 + Ime )

17 (36-1 ) vt hæc formula indicat,
13 ( 6

æquatem numcro s . Igitur & eorum
I %

quadrati-36 -18 . & 25. æquales

36 + 6 ze
erunt . Additoq. 13. vtrinque', erit

xquacio inter 38. & :17 + 25. Abia 13 ( 36 -18 )

tisq . 25. vtrobique , inter nr. & 130

Diuifisergo 11. per 1. fiet 17.11. & 12801811. Et quia vnusnu

merorum poſitus fuit 6 + 1re.ferit ipſe numerus 6 + 1811. Alter

vero ,' quem pofuimus 6 Ine . erit 6-811. quemadmodum

fupra in

lir

:
)

6 ne

1

47 Dato numero,, inucnire alium , quicum dato efficiat XLII.

quadratum númeriinuenti...

SIT
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id eſt ,
1.51

I 61

18
I 6

SIT datusnumerus 40. Ponaèur inuentusnumerus ize . cuius

quadratus 1 3. Ergo i ze + 40. æqualia funt 13. Semiffis numeri

radicum eft ad cuius quadratum 1. additis 40. ficnumerus 40

ad cujus, radiccm
m quadratam 13.07 addita prædicta

ſemiffe . fiet pretium i ne. 18+. nimirum numerus quæft

TITS', quicủ dato numero 40.

13 facit1340 . quinu

merus æqualis eft quadrato

numeri inuenti i30 +1.
+ 1*

Totvs
Nam hic in ſe ductus (ve ap

pofita formula docet ) pro

42 fiue 40+1896
ducic numerú ! +18

hoc eft,40 +1848 . pros

prerea quod hæ minutiæ 17.444. & 1394.æquales funt .

SIT rurſus datusnumerus 1:10 . Ponaturnumerusquæfitusre.

Ergo Ise + rio.æqualia funt % . Semiflis numeri radicum eft

ad cuius quadratum A additis 110: fic numerus11.fiue 41. ad

enius radicem quadratam 4.addita prædicta ſemifle . fic pretium

ise . 22. hoc eſt, 11.numerus quæſitus.Huius enim quadratus 121

æqualis eft numero confiato ex dato .10. & inuento 17.

HOC problema propoſitum etiam fuit in ænigmate 3. huius

cap . in alijs tamen numeris .

Paris

XLIII. 43 Datum numerum in duos partiri, vt fumma quadra

torum cum producto ex uno in alterum faciatdátum

numerum quemeunque .

SIT datus numerus diuidendus 20. & quadrati cum producto

ex vnaparte in alterain faciant 309.Ponatur vnusnumerorum rze .

& alter 20171105 Quadrati faciunt ſummam 2 + 400 --- 40.2é.

quæ cuin producto ex vno in alterum ,id eft, cum 20 ze . - 18. facit

nugeram 400 20 r .æqualem 309. Additis 20 ze vtrobie

que, erit æquatio inter 1 3 +2400. & 20 2e + 309. Et ablatis 309.

vtrioque , inter i 3 + 91. & 20 22. Et rurfum ablatis 91. ytrinque ,

inter 1 3. & 2072 91. Semiſlis numeri radicum eſt: 10. a cuius

quadrato 100. ablatis 91. remanetnumerus9. ad cuius radicem 3 .

addita prædi&ta femiffe 10. fitmaior radix 13. Et eadem radice 3 .

dempta ex prædi &ta ſemiffe 10. reliqua fierminorradix 7. Duæ era

go putes numeri 20. ſunt 13. & 7. Nam earum quadraci 169. & 491

Inacum 91. producto ex vno in alterum faciunt 309.

IDEM exequemur per fimplicem æquationem , hocmodo. Por

naturinaior pars 10+ ize . & minor 10-12 . ve fimul conficjane

20, Quadrati funt18+ 20 + 100. & 13-20 2e + 100.facientes

ex fummam 2 34 + 200. quæ cum producto ex vna parte in alteram , ni

mirum cum 100-1% (quiproductushabetur, fi i . id eft , quadra

tus poſteriorisparticulæ dematur ex 100.quadrato prioris particulę,

vt hic
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Úr hic apparet ) facienumerum 13 + 300.æqua

lem 309. Ablatisergo 300. vtrobique , manebit

zqualitas inter 13 , & 19. Diuifisq. 9. per 1. fiet

118.9. & Y 3 , Ergo maior pars pofita 10 + 1 ze

erit 13. Minor autem pofita 10 - ize . erit 7.ve

Tuti prius.

10 + ire

IO Ire

100 I 3

44 Numerum inuenire , qui in datum numerum ductus XLIIII.

1.501** . faciat numerum æqualem ei , quem inuenti numeri

quadratuscum quolibet numero , qui minor fit quo

drato ex ſemiffi datinumeriprocreato facit .

$IT inueniendus numerus, qui ductus.in 19. tantum faciat ,

quantum eius quadratus cum 20. numéro fcilicet minore , quam

quadratusſemiffis numeri 10. Ponatur numerus quæfitus i ze. qui

du & us in 10, facit 10 % . æquales 1 % + zo . nimirum quadrato ex

i ze. procreato, vnà cum 20. Ablatis 20.vtrobique,manebit æqua

· litas inter 10 me 20. & 13. Semiffis numeri radicum eft s. a cu

ius quadrato 25.demptis 20. remaner numerus s.cuius radix 185.

addita prædictæ ſemiffi s. facit 135 + 5.maiorem radicem . Et ea

-dem radix dempta ex prædicta ſemiſſe s . reliquam faciet minorem

radicem 5-135. Atque vterque nunierus 185+5. & 5 -- 135.

problema conficit . Nam multiplicatio 17 5 +. s. in 10.facit sot

7 % sco . quantum nimirum fit ex 304-18.500. quadrato numeri 185

+5. vna cum 20. Item exs — 185. in 10. fit numerus 50—73 500.

æqualis quadrato 30 18-500 . numeris -- 185.vnàcum 20.

ITE Ñ ſit inueniendusnụmerus , qui ductus in 20. tantum fa

ciat , quantum eius quadratus cum 84. Ponaturquæfitus numerus

Ize .Exize in 20. fic numerus 30 ri æqualis 13+ 84. nimirum

quadrato ex ize . procreato , vna cum 34. Ablatis 34. vtrobique ,

manebit æqualitas intcrisone 84 . & 1 % . Semiffis numeri radi

cum eſt fo.acuius quadrato 100.demptis 84.ſupereſt numerus 16 .

cuius radix 4. addita ad prædictam lemiffem 1o . facitmaiorem ra

dicem 14 PAbläta vero ex eadem demifle reliquam facitminorem

radicem 6. Atquenumerus vterque 14. & 6. problemafoluit. Nam

ex 14. in 20. fic numerus 280.æqualis ei,quem eius quadratus 196 .

eum 84. facit . Item ex 6. in 20. fit numerus 120.æqualis ei, quem

scius quadratus 36. cum 84. efficit .

XLV.
45 Numerum inuenire, qui ad quemuis datum numerum

additus faciat ſummam , quæ ducta in numerum in

wentum faciatnumerum datum quemcunque»

lili 11.06 A

SIT
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SIT inueniendus numerus, quo addito ad 12. & ſumma ducta

in numerum inuentum , producaturnumerus 189. Ponaturnume.

rus quæſitus i 2.Additis 12. fitnumerus i he + 12. qui ductus in

inuentum , nimirum in i ze . facit numerum 13 + 12 le . æqualem

189. Ablatis 12 ze verobique, erit zquatio inter-1 3. & 189—1272 .

Semiffis numeri radicum eft 6 , ad cuius quadratum 36. additis 189 .

fit numerus 225. a cuius radice 15. ablata pradicta ſemiffe 6.mares

valor i ze. 9.numerus videlicet quæfitus . Hic enim additus ad 12.

' facit 21. & ex 21.in 9. fit datusnumerus 189.

ITEM fit inueniendus numerus, quo addico ad 12. & fumma

ducta in nuinerum inuentum , fiac numerus 400. Ponatur 12e. Ad

ditis 12., fit nunierus i ze + 12. quiductus in i z . facie numerum

13+ 12 ze . æqualem 400. Ablatisg . 12 vtrobique,manetæqua

litas inter 1 3. & 400 — 12 ze . Semiffis numeri radicum eſt 6. ad

cuius quadratum 36. additis 4oo. fit numerus436ia cuiusradice ,

13.436. fidematur prædicta femiflis 6. reliqua fiet æftimatio vnius

radicis 13 436 ;--- 6. numerus videlicet ,

13 436 6 quem inquirimus. Nam & addarurad 12.

+12 fiet numerus 13 436 +6. vt in hac formula

vides, Hic aurem numerus 18.436 + 6 .
7 % 436 + 6

multiplicatus per inuentum numerú 17 436

-6 . facit numerum dacum 400. vthæc altera formula docet. quz

multiplicatio fiet , fi 35. quadratus po
13 436 + 6

ſterioris particulz 6. ſubducacur a 436.
13 436

quadrato prioris particulæ , vt cap . 23. de

claratum fuit .400

XLVI. 46 Datum numerum in duas partes fecare , ut numerus

procreatusex vna in alteram du &tus in quadratum

datinumeri faciatnumerum quemcunque datum .

SIT numerus datus 20.ſecandus in duos, vtnumerus ex eorum

multiplicatione procreatus, fi ducatur in 400. quadratum dati nu

meri, efficiat 300. Ponatur vnus numerus i ze , & alter 10 - in .

EXT2.in 2012.fit numerus 202-13.Ethic ductus in 400.

facit 8000 ze - 400 3. qui æqualis elle debet 300. Additis 400 3

vtrobique , erit æquatio inter 8000 ze . & 300 + 400 . Et ablatis

300. vtrinque , inter 400 3. & 8000 ze - 300. Diuifis omnibus per

400. eritæquatio inter 13 & 2022-5. Semifis radicum eſt 10. 2

cuius quadrato 100. fiue 2009. demptis remanent 47. addita

femiſti prædictæ 10. facitmaiorem radicem 10 + 132. & ablara

ex eadem femiffe 10. relinquit radicem minorem 10-73 . quz

Tuntpartes quælitæ . Nam ex yna in alteram fitnumerus nimi.

rum pofterioris particulæ quadratum 4 2 . demnatur ex too. fiue ex

nemo quadrato prioris particula . At ex . in 400. quadratum dati

numeri 20. fit numerus 100. hoc eft, 300,

47 N
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47 7 umerum inuenire , cuius quadratus auctus dato XLVII.

numero, A ducatur in eundem quadratum mul

Etatum alionumerodato , producatdatum numerum

quemcunque.

3.8

INVENIENDVS fit numerus, cuius quadratus octonario

auctus , fi ducatur in eundem quadratum mulctatum ternario, pro

ducat 6943. Ponatur quæſitus numerus Ize . Eius quadratus 18.

auctus octonario , erit 18+ 8. mul&tatus vero ternario , 13 - 3 :

Hi dulo numeri inter ſe ; multiplicati :

faciundi38 + 53414.Nt in hac for . 1 % + 8

mula vides . quinumerusæqualis effe as a I 3 3

debet numero 6942. Additis ergo 24 .
24

vtrobique , erit æqualitas inter 133

133 + 8 8
+53. & 6966. Et ablatis 53. verin

que , inter 138. & 6966 $ 8.. Iam I 88 +58 -- 34

fic. Semiffis numeri Zenforum eft

ad cuius quadratum 24. additis 6966. hoc eſt, 27194. fit fumma ,

22159. ex cuius radice quadrata 27. detracta ſemille prædicta .

remanent , hoc eft, 81, ynus Zenſus , cuius radix 9. dabit pre

tium vniusradicis pro numero quæfito . Nam eius quadratus81.

ductus octoriario facit 89. & mulctatusternario ; 78. fitq. ex 89. in

78. numerus datus6942.

SI ijfdem pofitis,produci debeatnumerus 1o . reperietur æqua

rio inter 1-3 % . & 34.58. Iam fic . Semiſis numeri Zenforum

eft ad cuius quadratum . additis 34. hoc eft , fit ſumma

a cuius radice quadrata 13.9 . detracta prædicta femiſe

fiet 13:18 & huius radix quadrata , iz ( 181

numerus quæſitus . Nam eius quadratus 48.94.- . auctusocto

nario , fiue , facit 17 + 4 . Mulctatusvero ternario , fiue

. facit 17 18 4.quiduo numeri in

ter ſe multiplicati producuntnumerum 10. 18

vt hæc formula indicat . Nam fi * . qua

dratus poſterioris
particulæ detrahatur ex

49.quadrato particulæ prioris remanent

27. hoc eft, 10.

167

1

40 fiue 10 .

Q9

AENIG
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AENIGMATA VARIA NVMERORVM

ad res materiales contractorum , cum nonnul

lis exemplis ad ſecundasradices pertinen

tibus. Cap. XXXI.

ROPONEMVS in hoc cap . præter ænigmata ,

quæftiones nonnullas aliasnon admodum diffici

les, quarum aliquæ non folum per regulam Falfi ,

verum etiam per folam regulam Trium exp ediri

poſſunt; vt præſtantia regulæ Algebræ magis elu

ceat : quippe quæ omnes 'Arithmeticæ regulas

complecti videatur . Hinc igitur cxordiamur .

1 .
I Summam pecunia , quam in facculo babeo , exiſtimat

quidam aftantium valere 600.aur. Cuius errorem

fic corrigo. Si ad meam pecuniam accederent partes

toa fumma detraberetur ii eiufdem med

pecunia , tunc haberem 600. aurcos , 244st io est ,

quanta ſitmea pec unia .

T !

II.

: PONATVR elle rze aur. Si accedant partes { ze 1, ze ire. quæ

faciuntfummam 171 ze. fiet tota pecuniaaz ablata autem

i i ze reliquæ fienezze . æquales 600. Diuiſis igitur 600. per 2. fiet

i zé 300. Atque hæc eft pecunia in meo facculo . Nam fiaccedant

partes ...nimirum än rei 150.100. & 75. fier funma-aur.6250

& dempta 1. nimiram aur. 25. reliquus erit numerus600 .

2 Piator quidam conficit quotidie 9. milliaria . Alius de

cimo poft die elapfo idem iter inftituit,ex eodem loco,

conficitq. quotidie 14. milliaria . Queritur, quoto

die poſterior priorem affequetur .

PONATVR , ambos fimul futuros in i ze dierum . Ergo prior

vlera 90. milliaria , quæ in decem diebusabfoluit , conficiet in 1 ze

dierum , præterea 9 ze . milliariorum , quandoquidem ſingulis die

bus,9.milliaria conficit . Poſteriorautem conficiens quotidie 14 .

milliaria , conficiet in Ire . dierum , 14 milliariorum . Et quia in

I ze dierum totmilliaria prior neceſſario confecerit , vna cum 90.

quæ in 10. diebus abſoluit,quot pofterior in i ze dierum ; quando

quidem
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quidem tunc fimul futuri funt: erit æquatio inter 9 ze + 90.& 14 ze .

Ablatisq . 9 r . vtrobique, inter 90. & 5ze . Diuifis ergo 90. per 5 .

fiet i ze . 18. Igiturpoft 18. dies conuenient .Nam prior in 18. die

bus abloluit milliaria 162.additisq. 90. quæ in præcedentibus 10,

diebus confecit, ficnt 292. milliaria ,quot videlicet pofterior in 18.

diebusabfoluit .

S c H o L 1 v M.

AEC porrò quaftio in numerisabftraétis ita proponeretur . Queretur

ciat equalem ei , qui ex eodem numero in 14.multiplicato gignitur . Pofito

enim numero quafito i ze. erunt 9 zet 90. aqualesnumero 14 ze . Ablaris

ergo o se virobique, reperierur equalitas inter go. osze . Diuiſisq. 90. per

s.fier 1 ze . 18. numerus, quem querimus . Nam hic duétus in 9. facit 16 s.

addiris 9o.fis numerus 25 2. aqualis ci, qui fit ex 18. in

-

III.
3 Viator fingulisdiebus 9.miliaria conficit : alius vero

decimo poft die elapfo idem iter ingreditur. Quari

tur quot miliaria abſoluet bic , ut priorem aſequatur

in 18. diebus .

PONATVR Ir milliariorum . Ergo in 18. diebus conficiet

18 ze .milliariorum . Cum ergo prior fingulis diebus conficiens 9 .

milliaria, abfoluat in 18. diebus i62. milliaria , & additis 90. quæ

perambulauit in prioribus 10. diebus , fitmanifeftum ,eum confe

ciſſe 252 , milliaría . Eſt ergo æquatio inter 18 re . & 252. Diuifisq.

252. per 18. fiet 1. ze 14.atque totmilliaria conficere debet poſtc

rior, vt in 18. diebus priorem affequatur .

III.
4 Interrogatus quidam , quota fit hora diei; ita reſpon

dit . Dimidiata pars boraram a media nocte v/ que

ad boc inftanselapfarum addita ad tres quartas bora

rum futurarum ad fequentem mediam noctem ,indi

cabit numerum horarum , quem queris . Quæritur

ergo, quota tunc fit bora .

PONATVR 1 re horarum amedia nocte præteritarum . Cum

ergo ab vna media nocte ad aliam mediam noctem effluanthoræ 24

fupererunt vfquead mediam noctem inſequentem horæ 24 - Ine.

Hoiusnumeri 4. faciunt 7271.quibus fi addaturze. horarum ,

præteritarum , fiuere. fiet numerus 227.æqualis i re . Quæ

equatio permultiplicationem in crucem reducetur ad hanc inter

Qg 42 .
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4 2.& 71 - one . Additaq. I nevtrinque, erit æquatio inter 72.&

sze . Diuiſis ergo 72. per 5. fiec 1 24.14 ž. numerus horarum , quz

a media nocte vſque ad horam quæſtionis effluxerunt . Ac proinde

erit tunc hora 2. & Min . 24. a meridie : cum 1. hora contineat 60.

Min . quod ita probatur : Dimidiata pars horarum 14.a media

nocte præteritarum facit horas 7 . quibus fi addantur horarum

9 $ . quæ ſuperſunt vfque ad mediam noctem , nimirum 7 fient

horæ 14 .

EODEM modo procedemus , fi fermo fit de horis ab occafu So

tis ,more Italorum . Nam fi quis refponderit , eam tunc inftare ho

ram , quæ ex horarum a proximo Solis occaſu elapfarum additis

ad femiffem horarum , quz vſque ad alterum occaſum Solis ſuper

ſunt , conficitur : Ponemus i re . horarum a proximo occaſu præte

ritarum . Cum ergo ab vno occaſu ad alium occaſum fluant horæ :4

fupererunt vfque ad fequentem occafum horæ 24 -1 ze. Huius nu

meri femiflis facit 24519 hoc eft, 4972* , quæ addita ad re ho

rarum elapfarum faciet 431.qui numerus æqualis eft ire . quz

æquatio per multiplicationem in crucem reducetur ad hanc inter

43. & 48 + 1 ze . Ablata . I ze vtrobique , erit æquatio inter 48.

& 3 ze . Diuiſisq .48. per 3. fiet i re . 16. numerus horarum ab oce

caſu præteritarum , quod ita probatur . Tres quartæ horarum 16 .

elapfarum faciunt 12. horas, quibus fi addatur horarum 8. quæ

vſque ad alterum occafum ſuperſunt, nimirum 4. fient horæ 16.

V. s Quidam babetduasmenfuras vini, quarum una valet

12.nummos, altera 15. V ult autem ex vtroque

vino miſcere unam menfuram , cuius pretium fit 13.

nummorum . Quæritur, quantum vini de qualibet

menjura recipiendum ſit .

I

PONE i ze partium menſuræ vilioris vini . Et pretiofioris vipi

mentorami - 12. Tunc inftitue regulam Trium bis; hoc modo .

Prioris menfura numm . menf. numm .

vini Ize ?
facit 12 ze :

Posterioris
IS 1 - ize ? facit is » Isme.

vini .

Nam fi 1. menſura prioris vini valet1.numm . I ze vniusmenſuræ

eiufdem vini valebit i’z ze numm . Et fi 1.menfura pofterioris vini

valet is numm . I - ize menf. eiuſdem vinivalebit 15 - Isze

numm . Igitur i zemenf. prioris vini, & 1 - Iremenf. pofterioris

valebuntis - 32e numm . quod pretium æquiualebit 13 numm .

Additis ergo 3 ze vtrobique , erit æquatio inter 3 ze +13. & 15 .

Ablatisq. 13 vtrinque, inter 3 ze & 2. Diuifis ergo 2 per 3 fiet ize .

De
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De vilioriigiturvino recipiendæ ſunt . vnius menfuræ , & de

præftantiori . vniusmenfuræ quod fic probatur . !

Prioris menſ. numm . menſ. numm .

? valent 8

Pofterioris I IS * valent S.

viņi .

Nam . vnius menſura prioris vini valebunt 8. numm . & }.men.

ſuræ vini poſterioris , sinumm .atque idciico 1. menfuramixta

13. numm ,

vini 1 12

VI.
0 Menſura vini valet 10. numm . Quantum ergo aqua

commifcendum est unimenfure, vi 1. menfuramix ,

ta valeat 7. numm .

PONE ire menſuræ aquæ . Deinde inftitue regulam Trium

hoc modo .

menf. vini. menf. aquæ

1 t . ize

numm . menſ,mixta

i ? valec

numm .

1 0
10

inter 19

>

Nam fi 1.menfura vini vnà cum i ze menfuræ aquæ valet 10 numm .

menſura ex vino & aqua mixta valebit iti Iraq.æquatio erit

Tina & 2. quæ per multiplicationem in crucem reducetur

ad hanc inter 10 & 7 + 7ze. Ablatisq. 7.vtrobique ,æquatio erit

inter 3 & 7 ze. Diuiſisq. 3 per 7. fiet i re..Ac tantum aquæ vnius

menſuræ commiſcendum eft cum 1.menſura vini , yt 1.menfuram

mixta yaleat 7. numm . quod ita probatur .

menf. ex vino numm . ·mens. numm .

& aqua

T.
valet 7

Nam fitmenfura vini cum vniusmenſuræ aquæ valet 10.numm .

I.menſura ſola mixta valebit z. numm .

Io

VII .

7. Sunt in quodam vaſculo 20. menfure vini , quarum

qualibet valet 12. numm . Infunditurdeinde vafcu

Zo iliaqua ,donec vafculum vino illo & aqua reples

tur . Et tunc 1. menfura mixta valet 1o. numm .

Quæritur , quanta fit capacitas illius vaſculi .

PONE menfuras 20 + 1 je vnius menfura . Deinde inftitue

regulam Trium fic .

menf.
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menſ. menſ. numm . menſ. mixta numm .

vini aquæ

30+ ize 240
1. ? yalet

Nam fi 1 menfura vini valet 12 numm.menfurz vini 20 + iremenf.

aquæ fimul valebunt 240 numm . Igitur i menſura mixta valebit

70+ In numm. atque ita inuenta eft æquatio inter z otiz: & 10.

quæ permultiplicationem in crucem reducitur ad hanc inter 340.

& 200 + 10 re . Et ablatis 200 vtrinque, manebit æqualitas inter 40.

& 10 ze. Diuiſisq. 40. per 10. fiet i ze . 4. atque totmenſ. aquæ in

furæ funt illi vafculo , ita vt totum vafculum capiat 24.menfuras .

quod probatur fic .

Ź 40

nenſ. vini numm . menſ. numm .

& aqux

24 240 . 1. ?
valet 10 .

Nam fi 24.menſuræ ex vino & aqua valent 240 numm . propterea

quod i menſ. vini valet 12 numm . yalebit imenſ.mixta io numm .

8 Duo tabellarij ex duabus ciuitatibus , inter quas inter

cipiuntur Leuce 140. codem die proficiſcuntur, al

ter verſusalterum . Vnusquolibet die conficit 8.Leu

cas,alter vero 6. Leucas. Quaftio eft , quando como

uenient, fibiq.mutuò occurrent.

PONE in i se. dierum . & inftitue regulam Trium fic

Dies Leuce Leucz

8ze
I

Dies

ize ?

Ize ?

8

1 6 6 ze

Priorergo in 1 se dierum conficiet 8 re.Leucarú . Et poſterior 6 se.

atque ambo fimul emenfi erunt 14 ze leucarum ,hoc eſt, leucas 140.

Eſt ergo æquatio inter 143. & 140. Diuiſis igitur 140. per 14. fiet

in . 1o . Atque decimo die peracto conuenient.quod fic probo .

Dies Leuck

8

Dies

10 ?

Leucz

80I

6 10 ? 60

Nam prior in 10. diebus conficiet 80 leucas , & poſterior 60. quæ

fimul totum fpatium intermedium leucarum 140. conftituunt.
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IX.
9 Quidam permutans 568. aureos, pro eis recipit quatuor

genera monetarum . Primi generis moneta 7. fa

ciunt 1. aur. Secundi generis , 18. Terti , 21. do

quarti28. Recipit autem ex quolibet genere eundem

numerum monetarum . Quæritur , quotnam monetas

cuiuslibet generis accipiat.

PONATVR i ze monetæ cuiulibet , & regula Trium infti.

tuaturquater fic .

aur .

I

Mon.

7

18

21

28

Mon.

ize ?

Ize ?

i ne ?

iz ?

aur.

ze

re

ze

ze

Nam fi 7 mon .faciunt s aur. I ze mon .facietre.aur. & fic de re

liquis . Faciunt autem fractiones in quarto loco deſcriptæ nume

rum 51 ze aur.æqualem numero 568. aur. Diuiſis ergo 568. per

ist. fiet i ze . 2016.atque totmonetas ex quolibet genere recipiet.

quod fic probo .

aur,

1 .

X.

Mon. Mon. aur.

2016 ? 288

18 2016 ? II2

25 2016 ? 96

28 I 2016 ? 72

Nam 2016.mon.primigeneris faciunt 288 aur. Secundiautem ge

neris , 112 aur. Tertij., 96 aur. & quarti 72 aur. qui omnes faciunt

fummam 568 aur.

IO Mercator quidam emit lanam , dy ceram pro 124. aur.

Constant autem 100. libre lana 7 , aur. do 100. lib .

cere 14.aur.emitq.duplo plures lib. lana,quam cera .

Quaftio eft, quot lib. vtriufque rei emerit.

PONE I ze librarum ceræ , & 2 se librarum lanæ : & inftitue

bis regulam Trium , hocmodo .

lib . lib . aur.

ioo lanæ 9 2 ze lib . lana ? 10ore

100 cerz i ze lib . cærz ?

aur.

jooze

Erit
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Erit crgo inuenta æquatio inter , aoze aur. & 124.aur. Diuifisq .

12+.per e. fiet 1 ze . 442 . atque tot lib . ceræ emit, & lanz lib.

885 *. quod ita probatur .

lib . aur .

1oo lana 885 ? 62

442 ?
62

Ita enim pro lana , ac cera expendit 124. aur.

lib .e aur.

7

100 cer2 .

II Emit quidam aliquot vinas panni , quas iterum ven

didit . Emit autem s. plnas pro 7. aur. do vendidit

7. vlnas pro 11. aur. lucratusq . ef hac mercatura

100. aur. Quæritur, quotnam fuerint ille ulna .

PONE Ive vlnarum , & inftitue regulam Trium bis .

7

Qur.

vinz aur. ,'!. " vlna aur.

5 7 ize ? 응원

Ize ? use

Vides , lire aur. quos expendit ,detrahantur ex 4 me aur.quos

recepit,relinqui a ze aur. pro lucro. Eft ergo æquatio inter is ze

aur. & 100. aur. Diuifisq . 100.per 1.fier i ze:583 . vln. atque

tor fueruntvinæ empræ , atque venditæ . quod fic probo .

vlna vina aur.

5 7 583 * ) 816

7 II 5831 916

Vbi cernis , eum lucratum effe 100. aureos .

12 Emit quidam aliquot vlnas panni, expendens 11.aur.

pro 7. vlnis . Ēt totum pannum iterum vendidit ,

coactusq.eft dare 5. vlnas pro 7. aureis : perdiditq. in

bacmercatura 100.aur. Quæritur , quot olnaseme

rit, do vendiderit .

XII.

Pone i ze . vin . & c. yt prius . & inſtitue regulá Triû bis,hocmodo.

vin . 2ur. vin . aur.

7 Ize ? He

s 7 ize ? ze

Ir

Igitur
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Igitur fi re air. quos recepit,detrahantur ex ze aur. quos ex

pendit; emerget damnum ire aur. eritq.aquario interzaur.

& 100. aur. Diuifis ergo 200. per 7. fieri 22.583 ; . yin .atque cot

vlnæ fuerunt emptæ , ac venditæ . quod fic probo .

yin. aur. vln . aur.

7 II 583 ? - 9161

7 583'} ?

Vides ergo cum damnum feciffe. 100. aureorum .

816

13 Libre 100. cere emuntur 17. aureis . Quæritur, quot XIII.

libra vendenda fint pro 1. aur. Ut 102. aur. lucren

tur 18.áur.

Pone 1 se librarum , & inftitue regulam Trium bis .

aur.

17

lib .

100

aur.

102 ?

lib .

600

ize 102 + 18 ? 120 je

Nam 102. aur. dabunt 600. lib. Et fi pro 1. aur. datur i ze. lib .da

buntui 120're lib . pro aur. 102' + 18. quæ 120 ze.æquales ſunt 600.

lib . quia tota cera venditur:

Eritq. æquatio inter 120 ze lib . & 60. lib . Diuifis ergo 6o9. per

120. fiet i je . s . lib . Atque tot libræ vendendæ ſuntpro 1. aur. ve

in 600. libris fiat lucrum 18. aur. pro 102.aur. quod fic probo.

lib . aur. lib . aur.

joo 17 600 ? 102

Ş .
600 ? 120

Vbi in priori exemplo vides600. lib. facere 102. aur. In pofteriori

vero 110. aur. id eſt, 192 +28.

1

14 Emitquidam 100. lib. cere pro 17.auř.in quibus ven . XIIII.

dendis fecit dannum 18.aur. pro 102.aur. Quari..

tur quot libras pro 1. aur. dederit .

.. X “, II ..... (Ilu

Pone'i ne . librarum , & c .

61.1 : 17 aur. lib . aur. lib .

17 100 10 :? 600

JU:::Ditze ochoti 102-18 ? 84 ze
Sisi , ... :

Rr Eritq.
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Eritg. æquatio inter 84 ze lib . & 6oo . lib . Diuifis igitur 6oo . per

84. fiet i ze.7.lib. Atque tot lib . dedit pro 1. aur. ve damnum

fecerit 18. aur. in 102. aur. & 600. libris . quod fic probo .

i..wiec

lib . aur. lib . aur

100 600 ? roz'17!

7
600a 86

Vbi vides expenſos fuiffe 102. aur. pro 6oo. lib . Et pro eiſdem reo

ceptos fuiffe 84. aur. id eſt, 102. -18,

X V.
15 Tresmercatores ineunt focietatem , Primus ponit 40.

aur. per 2.menfes . Secundus 20.aur. per s. menfes.

Tertius ſummam quandam aur. per 3. menfes . Lu

crati funtautem 3276. aur.de quibus primo obtige

runt 1040. aur. Secundo 1300. & tertio 936. Quæri.

tur quot aureos fertius poſuerit .

Ponatur i z . aureorum .

menf.:aur, I ucrum aur. aur...

40 ( 1 3276 1049 primi

20 5 3276 1309 fecundi

ire 3 . 1. 3276 936 tertij

Permultiplicationem aurcorum in tempus , reducentut numeri ad

regulam Trium hocmodo .

80

100

32.vels

1:72

S

3276 ? 1040 primi

3276 ?

252

1300 fecundi

3276 ? 936 tertij

... Pris: 291: Tonni

VT autem inueniatur æquatio , & pretium izwinuenicnduseft

numerusprimus in regula Trium , quinimirum ſumma eft trium

numerorum 80.100. & 3re , hoc modo . Quoniam ita ſe

219.feptimi musillenumerus inueniendus ad 80. vt 3276.ad 1040. a fiet idem

numerus'ex primo in quartum , qui ex fecundo in tertium . Si ergo

262080. productus ex fecundo 80. in tertium 3276. diuidatur per

quartum 1040. exibit primus 252. Ex quo fi'dematur ſumma ex 80.

& 100. collecta , nimirum 180. remanebit pretiym :312e . videlicet

72. Diuifis ergo 72: per 3. fiet i ze :4. numerus aur. quos tertius

poſuit : quæ pecunia ducta in 3. menfes façit 72. & c.

pretium 1-he . hoc etiam modo reperietur. Inuento primo nume

b 19.ſeptimi ro 252.b erit numerus 235872. factus ex primo 252.in quartú 936.

æqualis
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æqualis numero 9828 ze facto ex ſecundo 3 ze . in tertium 3276.

Diuiſis igitur 235872. per 9828. fiet i z . 24. vt prius .

XVL

1 íze

1

16 Tres facij volunt inter fediAribuere 455.aur. ea con

ditione , vt quoties primus recipit 2. toties ſecundus

recipiat 3. Etquoties fecundus recipit 4. toties ter

tiusrecipiat s . Quæritur , quot aureos quilibet reci

piatex illa fumma 455.aurcorum .

i ze

1

| PON E primum accipere i ze. Et ſecundum size . vt habeat

Aumerum fefquialterum ad primum . Tertium vero

vire. vt habeat numerum fefquiquartum ad fecun

dum . Erit ergo æquatio inter 4 re . & 455. Diuiſis

igitur455 per 4 fieri ne . 104.numerus primi. Se

cundus ergo accipiet 156. nimirum i je . Tertius

vero 195. nimirum iis . quod fic probatur. Tres numeri 104.

156.195 faciunt fummam 455.diuidendam . Etquoties 2. funt in

104.toties 3. ſunt in 156. Et quoties 4. funt in 156. tories 5. funt

in .195. cum idem Quotiens fiat , diuidendo 104 per 2.& 156 per 3.

Item diuidendő 156 per 4 & 195 pers:

EADEM via tenenda eft,fi plures focij fuerint: vt fi fuerint qua

tuor, & quoties tertiusaccipit 6. toties quartus accipiat 7. ponen

dæ erunt 2 is ze . pro quarto , vt habeat numerum ſelquiſextum ad

tertium . Si igitur diuidendi fint :aurei :1840. erit æquatio inter

6 öre. & 21840. Diuiſis igitur 21840.per61.fiet

122.3328. portio primi, quem pofuimus accipere I je

Ize. Portio ſecundi eritijze.ideſt
, 4992. Portio 3

tertij erit , izę nimirum 6240. Portio denique quar

ti eritre,hoc eſt,7280. quod probabis, vt prius.
ze

Nam omnes quatuor portiones faciunt fummam di

uidendam 21840. & idem Quotiens fit , diuidendo 3328. per 2. &

4992. per 3. Atque idem quoque , diuidendo 4992 per 4. & 6240.

per 5. Denique idem etiam , diuidendo6240 per 6. & 7280 per 7.

I re

ze

XVII,
17 Habeo quatuor auri fragmenta , quæ æquiualent au

reis 164. Et primum in valore duplum eft ſecundi:

fecundum triplum tertý : & tertium quadruplums

quarti. Quæritur valor fingulorum fragmentorum .

: PONE quartum , fiueminimum ize.aur, tertium 4 ze.fecundum

12 .& primum 24 ze. Sunt ergo 413 .æquales 164 aur.Diuifisq.

164 per 41. fiet i.3. 4. atque tot aureis aquinalet minimum frag

mentum , siuequartum : atque idcirco tertium valebit 16 aur. le

Rr2 cundum
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Eritg. æquatio inter 84 ze lib. & 6.0. lib . Diuifis igitur 6oo. per

84. fiet i ze.7.lib. Atque tot lib. dedit pro 1. aur. ve damnum

fecerit 18. aur. in 102. aur. & 600. libris . quod fic probo .

inic

lib . aur. lib .

100 17 ! 600 ?

7
600 > 84

Vbi vides expenſos fuiffe 102. aur. pro 6oo. lib . Et pro cifdem re:

ceptos fuiſſe 84. aur. id eſt, 102 - 18.

aur

Yoz

-

X V.
15 Tresmercatores ineunt focietatem . Primus ponit 40.

aur. per 2. menfes . Secundus 20.aur, per 5. menfes.

Tertius fummam quandam aur. per 3.menfes . Lu

crati funt autem 3276. aur,de quibus primo obtige

runt 1040. aur. Secundo 1300. & tertio 936. Quæri.

tur quot aureos fertius poſuerit .

Ponatur ir . aureorum .

aur,

40

menf... !

20

I ucrum aur. aur.

3276 1049 primi

5 3276 1300 ſecundi

Izer 13.1.6 3,3276
936:tertij

.

Permultiplicationem aureorum in tempus , reducentut numeri ad

regulam Trium hocmodo .

3

S.

2523 32.vels
o

80 3276 ? 1040 primi

100 3276 . 1300 -fecundi

3276 ? 936 tertij

ri 29

VT autem inueniatur æquatio , & pretium I se . inuenicnduseft

numerusprimus in regula Trium , qui nimirum ſumma eft trium

L 7 ?

219.feprimimus ille numerus inueniendus ad 8o . vt 3276. ad 1040. a fiet idem

numerus'ex primo in quartum , qui ex fecundo in tertium . Si ergo

262080. productus ex fecundo 8o .. in tertium 3276. diuidatur per

quartum 1040. exibit primus 292. Ex quo fi dematur ſumma ex 80.

& 100. collecta , nimirum 180. remanebit pretiym 31 e . videliąee

72. Diuifis ergo 72: per 3, fiet i ze :4. numerus aur. quos certius

pofuit : quæ pecunia ducta in 3.menfes façit 72. & c.

Pretium 1- se . hoc etiam modo reperietur. Inuento primo nume

$ 19.feptimi ro 252.b erit numerus 235872. factusex primo 25 a. in quartú 936.

æqualis
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zqualis numero 9828 ze facto ex fecundo 3 re . in tertium 3276.

Diuiſis igitur 235872. per 9828. fiet i 2€. 24. vt prius . ;

XVL
16 Tres focij volunt inter ſe diAribuere 455.aur. eacon

ditione , vt quoties primus recipit 2. toties fecundus

recipiat 3. Etquoties fecundus recipit 4. toties ter

tius recipiat s . Quæritur , quot aurcos quilibet reci

piat ex illa fumma 45 5. aureorum .

i re

1 he

1

· PONE primum accipere izė . Et fecundum re . vt habeat

Aumerum fefquialterum ad primum . Tertium vero

lize . vt habeat numerum fefquiquartum ad fecun

dum . Erit ergo æquatio inter 4 - re . & 455. Diuiſis

igitur 455 per 4 fierise . 104.numerus primi. Se re

cundus ergo accipiet 156 , nimirum i ze . Tertius

vero 195. nimirumin quod fic probatur. Tres numeri 104.

i56.195 faciunt fummam 45s. diuidendam . Etquoties 2. funt in

104. toties 3. ſunt in 156. Et quoties 4. ſunt in 156. toties 5. funt

in.195. cum idem Quotiens fiat , diuidendo 104 per 2. & 156 per 3 .

Item diuidendo 156 per 4 & 195 pers:

EADEM via tenenda eſt, fi plures ſocij fuerint: vt fi fuerint qua

tuor, & quoties tertius accipit 6. toties quartus accipiat 7. ponen

dæ erunt 2 15 r . pro quarto ,vt habeatnumerum felquiſextum ad

tertium . Si igitur diuidendi fint aurei 21840. erit aquatio inter

6 r . & 21840. Diuiſis igitur :1840.per 6 i fiet

ire. 3328. portio primi, quem pofuimus accipere

ine. Portio fecundi erit í re.ideft , 4992. Pórcio

tertij erit ! i ze nimirum 6240. Portio denique quar

ti eritin ve ,hoc eft,7280. quod probabis;vt prius. 2 ize

Nam omnes quatuor portiones faciunt ſummam di

uidendam 21940. & idem Quotiens fit , diuidendo 3328. per 2. &

4992. per 3. Atque idem quoque , diuidendo 4992 per 4. & 6240.

per 5.Denique idem etiam , dividendo 6240 per 6. & 7280 per 7.

J

I se

ze

zeI

17 Habeo quatuor auri fragmenta , quæ æquiualent au XVII,

reis 164. Et primum in valore duplum eft fecundi:

fecundum triplum tertý : & tertium quadruplum ,

quarti. Quariturvalor fingulorum fragmentorum .

PONE quartum , fiueminimum 1 ze.aur, tertium 4 ze.fecundum

12 % . & primum 24 ze . Sunt ergo 41 2e . æquales 164 aur. Diuiſisq .

164 per 41. fiet'i.2 .4. atque tot aureis aquinalet minimum frag

mentum , fiue quartum : atque idcirco tertium valebit 16 aur. le

Rr 2 cundum
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Eritg. æquatio inter 84 ze lib . & 6oo . lib . Diuifis igitur 600. per

84. fiet i ze.7.lib. Atque tot lib, dedit pro 1. aur. ve damnum

fecerit 18. aur. in 102. aur. & 600. libris . quod fic probo ..

in hoc

lib .
aur . lib .

100 600 ?

7
600 84

Vbi vides expenſos fuiffe 102. aur. pro 6oo . lib . Et pro eiſdem rei

ceptos fuifle 84. aur. id eſt, 102 - 18.

17 !

aur.

YOZ

w

X V.
15 Tres mercatores ineunt focietatem , Primus ponit 40.

aur. per 2. menfes . Secundus 20. aur. per 5. menfes.

Tertius fummam quandam aur. per 3. menfes . Lu

crati funtautem 3276.aur,de quibusprimo obtige.

runt 1040.aur. Secundo 1300. & tertio 936. Quæri.

tur quotaureos tertius pofuerit .

Ponatur im . aureorum .

aur, menf.: I ucrum aur. aur.

40 : ci 3276 1049 primi

20 5 3276 1300 ſecundi

1 2 i 3. 3276 936 tertij

Permultiplicationem aurcorum in tempus , reducentutnumeri ad

regulam Trium hocmodo .

80

100

ro

2523

173 Pro

32. velso

S

3276 ?
1040 primi

3276 ... 1300 -fecundi

3276 ? 936 tertij

1.11 . Pricineriid

VT autem inueniatur æquatio , & pretium I ze . inueniendus eft

numerusprimus in regula Trium , qui nimirum ſumma eſt trium

numerorum 80.100 . & 3 re , hoc modo . Quoniam ita ſe

219.feptimimus ille numerus inueniendus ad 86. vt 3276. ad 1040. a fiet idem

numerus'ex primo in quartum , qui ex fecundo in tertium : Si ergo

262080. productus ex fecundo 8o. in tertium 3276. diujdatur per

quartum 1040. exibit primus 252. Ex quo fi dematur ſumma ex 80 .

& 100. collecta , nimirum 180. remanebit pretium :3126 . videligec

72. Diuifis ergo 72: per 3. fiet i ze 24. numerus aur. quoscertius

poſuit : quæ pecunia ducta in 3.menfes façit 72. & c.

Pretium 1- se . hoc etiam modo reperietur. Inuento primo nume

b39.ſeptimi ro 252.b erit numerus 235872. factusex primo 25a. in quartú 936 .

æqualis
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zqualis numero 9828 ze facto ex ſecundo 3 ze. in tertium 3276.

Diuiſis igitur 235872. per 9828. fiet i ze. 24. vt prius .

XVL16 Tres. Socy volunt inter fedifribuere 455.aur . ea con

ditione , ut quoties primus recipit 2. toties ſecundus

recipiat 3. Et quoties fecundus recipit 4. toties ter

tiusrecipiat s . Quæritur , quot aureos quilibet reci

piat ex illa fumma455.aureorum .

1 ze

1

PONE primum accipere I re. Et fecundum re . vt habeat

Aumerum fefquialterum ad primum . Tertium vero

! ir . vt habeat numerum feſquiquartum ad ſecun i ze

dum . Erit ergo æquacio inter 4 * 3.& 455. Diuiſis
3

igitur 455 per 4 fier i ze . 104. numerus primi. Se
re

cundus ergo accipiet 156, nimirum i sze. Tertius

vero 195. nimirum ire . quod fic probatur . Tres numeri 104.

156.195 faciunt ſummam 455. diuidendam . Et quoties 2. fùnt in

104. toties 3. ſunt in 156. Et quoties 4. funt in 186. totiessi ſunt

in.195.cum idem Quotiens fiat , diuidendo 104 per 2. & 156 per 3.

Item diuidendő 156 per 4 & 195 pers:

EADEM via tenenda eft, fi pluresfocij fuerint : vt fi fuerint qua

tuor, & quoties tertiusaccipit 6. toties quartus accipiat 7. ponen

dæ erunt a sze. pro quarto , vt habeat numerum ſeiquiſextum ad

tertium . Si igitur diuidendi fint taurei 21840. erit aquatio inter

6 r . & 21840. Diuiſis igitur21840.per 6 T fiet

ire . 3328. portio primi , quem pofuimus accipere I ze

Ine. Portio fecundi erit í re.ideſt , 4992. Pórtio

tertij erit : * re nimirum 6240. Portio denique quar
ze

ti etit irze,hoc eſt,7280. quod probabis;vtprius.
27 ze

Nam omnes quatuor portiones faciunt fummam di

uidendam 21940. & idem Quotiens fit , dividendo 3328. per 2. &

4992. per 3. Atque idem quoque , diuidendo 4992 per 4. & 6240.

per s. Denique idem etiam , diuidendo 6240 per 6. & 7280 per 7 .

1
) re

I

17 Habeo quatuor auri fragmenta , quæ æquiualent au XVII,

reis 164. Et primum in valore duplum of ſecundi:

ſecundum triplum tertý : & tertium quadruplum ,

quarti. Quæritur valor fingulorum fragmentorum .

i

PONE quartum ,fiueminimum ize.aur,tertium 4 ze.fecundum

12 m . & primum 24 ze . Sunt ergo 412.æquales 164 aur. Diuiſisq.

164 per 41. fiet:1.2 .4.atque tot aureis aquinalet minimum frag

mentum , fiue quartum : atque idcirco tertium valebit 16 aur. le

RI 2 cundum
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Eritg. æquatio inter 84 ze lib . & 600.lib. Diuifis igitur 600. per

84. fiet i ze.7.lib . Atque tot lib. dedit pro 1. aur. ve damnum

fecerit 18. aur. in 102.aur. & 600. libris . quod fic.probo ..

lib .

100

aur .

17 !

lib .

600 ?

aur.

Yoz

84
67

600a

Vbi vides expenſos fuiffe 102. aur. pro 6oo. lib . Et pro eiſdem re

ceptos fuiſſe 84. aur. id eft , 102 — 18.

X V.
15 Tres mercatores ineunt Societatem . Primus ponit 40.

aur.per 2.menfes . Secundus 20. aur, per 5. menfes.

Tertius fummam quandam aur. per 3.menfes . Lu

crati funt autem 3276.aur, de quibus primoobtige

runt 1040. aur . Secundo 1300. & tertio 936. Queri

tur quot aureos tertius pofuerit .

Ponatur i z . aureorum .

40

20

aur, menf. I ucrum aur. aur.

32765 1049 primi

5 3276 1300 ſecundi

1.2 “ i 3 . 3276 .: 936 tertij

Permultiplicationem aureorum in tempus , reducentut numeri ad

regulam Trium hocmodo .

100 I

32.velu

し 12

80

S

3276 ? 1040 primi

252 3

3276 ? 1300 -fecundi

3276 ? 936 tertij

ricain

VT autem inueniatur æquatio, & pretium I me. inuenicndus eft

numerus primus in regula Trium , quinimirum ſumma eft trium

numerorum 80.100. & 3 ze,hoc modo . Quoniam ita fe habet prie

219.feptimimus ille numerus inueniendus ad 86. vt 3276.ad 1040.a fiet idem

numerus'ex primo in quartum , qui ex fecundo in tertium . Si ergo

262080. productus ex fecundo 80 .. in tertium 3276. diuidatur per

quartum 1940. exibit primus 252. Ex quo fi dematur ſumma ex 80.

& 100. collecta , nimirum 180. remanebit pretiym :313e . videligee

72. Diuifis ergo 72. per 3, fiet i ze :4. numerus aur. quos tertius

pofuit . quæ pecunia ducta in 3. menſes facit 72. & c.

Pretium se . hoc etiam modo reperietur. Inuento primonume

b 19.ſeptimi ro 252.berit numerus 235872. factusex primo 252. in quartú 936.

æqualis
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zqualis numero 9828 ze facto ex fecundo 3 ze . in tertium 3276 .

Diuiſis igitur 235872. per 9828. fiet i ze . 24. vt prius .

XYL
16 Tres focij volunt inter fe diAribuere 455.aur. eacon

ditione , vt quoties primusrecipit 2. toties ſecundus

recipiat 3. Et quoties fecundus recipit 4. toties ter

tius recipiat s . Quæritur , quot aureos quilibet reci

piatex illa fumma455. aureorum .

i pe

1
1 ze

1

| PON E primum accipere I 2. Et fecundum rir . vt habeat

Aumerum fefquialterum ad primum . Tertium vero

ire . vt habeat numerum feſquiquartum ad fecun

dum . Erit ergo æquatio inter4.& 455. Diuiſis
3

igitur 455 per 4 fierine. 104.numerus primi. Se

cundus ergo accipiet 156. nimirum i je . Tertius

vero 195. nimirum iii . quod fic probatur. Tres numeri 104.

156.195 faciunt ſummam 455. diuidendam . Et quoties 2. funt in

104.toties 3. ſunt in 156. Et quoties 4.funt in 156. totiess . ſunt

in .195. cum idem Quotiens fiat , diuidendo 104 per 2. & 156 per 3.

Item diuidendő 156 per 4 & 195 pers.

EADEM via tenenda eft,fiplures ſocij fuerint: ve ſifuerint qua

tuor, & quoties tertiusaccipit 6. toties quartus accipiat 7. ponen

dæ erunt 2 14 re . pro quarto , vt habeat numerum ſelquiſextum ad

tertium . Si igitur diuidendi fint aurei 21840. erit aquatio inter

6 r . & 21840. Diuiſis igitur : 1840.per6i6 fiet

i ne. 3328. portio primi , quem pofuimus accipere

ine . Portio fecundi eritize.ideft , 4992. Portio

tertij eritirnimirum 6240. Portio denique quar

ti eritre,hoc eft,7280. quod probabis;vtprius. ze

Nam omnes quatuor portiones faciunt fummam di

uidendam 21840. & idem Quotiens fit , digidendo 3328. per 2. &

4992. per 3. Atque idem quoque , diuidendo 4992 per 4. & 6240.

per 5. Denique idem etiam , dividendo 6240 per 6. & 7280 per 7.

I ze

ze

ze

XVII,17 Habeo quatuor auri fragmenta , quæ æquiualent au

reis 164. Et primum in valore duplum eft fecundi:

fecundum triplum terty: * tertium quadruplum

quarti. Quæritur valor fingulorum fragmentorum .

PONE quartum ,fiueminimum 1 ze.aur. tertium 4 ze.fecundum

12wi& primum 24 je . Sunt ergo 413.æquales 164 aur. Diuiſisq .

164 per 41. fiet 1.2.4. atque tot aureisaquiualet minimum frage

mentum , fue quartum : atque idcirco tertium valebit 16 aur. fe

Rs 2 cundum
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Eritg. æquatio inter 84 ze lib. & 600. lib . Diuifis igitur 600. pet

84. fiet i ze. 7 . lib. Atque tot lib. dedit pro 1. aur. ve damnum

fecerit 18. aur. in 102. aur. & 600. libris . quod fic probo .

100

lib . aur . lib . aur.

17 . 600 ? YOZ

7 //
600a

Vbi vides expenſos fuiffe 102. aur. pro 6oo. lib . Et pro ciſdem rei

ceptos fuiſſe 84. aur. id eft, 102 - 18.

$ 4

XV. 15 Tresmercatores ineunt focietatem . Primus ponit 40.

aur. per 2.menfes. Secundus 20.aur, per 5. menfes.

Tertius fummam quandam aur. per 3. menfes . Lu

crati funt autem 3276. aur,de quibusprimo obtige

runt1040. aur. Secundo 1300. & tertio 936. Queri

tur quot aureos fertius poſuerit .

Ponatur i z . aureorum .

aur, menf... ?

20

lucrum aur. aur.

40 { 3276 1049 primi

5 3276 1300 ſecundi

1 2 3 . 3276 936 tertij

Il'

Per multiplicationem aureorum in tempus , reducentutnumeri ad

regulam Trium hocmodo .

ام،

s

252 3

1

32. velso

80 3276 ? 1040 primi

100+ 3276 ? 1300 -fecundi

3276 ? 936 tertij

Pret :2017 priday

VT autem inueniatur æquatio , & pretium I me. inueniendus eft

numerusprimus in regula Trium , quinimirum ſumma eft trium

L.72

219.feptimimusillenumerus inueniendus ad 86. vt 3276.ad 1040. a fiet idem

numerus ex primo in quartum , qui ex fecundo in tertium . Si ergo

262080. productus ex fecundo 80. in tertium 3076. diujdatur per

quartum 1940. exibit primus 252. Ex quo fi'dematur ſumma ex 80 .

& 100. collecta , nimirum 180. remanebit pretim 313€ . videlicet

72. Diuifis ergo 72. per3. fiet i ze : 4. numerus aur. quostertius

pofuit : quæ pecunia ducta in 3. menfes façit 72.& c.

Precium 1- e . hoc etiam modo reperietur.Inuento primonume

b 19.ſeptimi ro 252.b erit numerus 235872. factus ex primo 25a. in quartú 936.

zqualis
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æqualis numero 9828' ze facto ex ſecundo 3 ze . in tertium 3276 .

Diuiſis igitur 235872. per 9828. fiet i ze . 24. vt prius .

XYL
16 Tres foci voluntinter fe difribuere 455. aur. ea con

ditione, vt quoties primus recipit 2. toties ſecundus

recipiat 3. Etquoties fecundus recipis 4. toties ter

tius recipiat s . Queritur , quot aureos quilibet reci

piat ex illa fumma 455.aureorum .

1

PONE primum accipere I re. Et fecundum r . vt habeat

Aumerum ſeſquialterum ad primum . Tertium vero

r . vt habeat numerum fefquiquartum ad fecun i re

dum . Erit ergo æquatio inter 4 * e . & .455. Diuiſis re
3

igitur455 per 4 fiet I . 104. numerus primi. Se ne

cundus ergo accipiet 156 , nimirum 1 re. Tertius

vero 195. nimirum iis . quod fic probatur. Tres numeri 104 .

156.195 faciunt ſummam 455. diuidendam . Et quoties 2. ſunt in

104.coties 3.ſunt in 156. Et quoties 4. ſunt in 156. toties s . ſunt

in.195.cum idem Quotiens fiat , diuidendo 104 per 2. & 156 per 3.

Item diuidendo 156 per 4 & 195 pers:

EADEM via tenenda eft, fi plures focij fuerint: vt fi fuerint qua

tuor, & quoties tertius accipit 6. toties quartus accipiat 7.ponen

dæ erunt 2 ' re . pro quarto ,vt habeat numerum felquiſextum ad

tertium . Si igitur diuidendi fint:aurei 21840. erit aquatio inter

6 in. & 21840. Diuifis igitur21840.per 6 fiet

ine . 3328. portio primi , quem pofuimus accipere
I ze

Ine . Portio fecundi eritíze.ideft
, 4992. Portio

3

tertij erit : i rę nimirum 6240. Portio denique quar

ui eritisse
,hoc eſt,1280. quod probabis vt prius. 27 ze

Nam omnes quatuor portiones faciunt ſummam di

uidendam 21940. & idem Quotiens fit , diuidendo 3328. per 2. &

4992. per 3. Atque idem quoque , diuidendo 4992 per 4. & 6240.

per s. Denique idem etiam , diuidendo 6240 per 6. & 7280 per 7.

J ze

reI

XVII,17 Habeo quatuor auri fragmenta , quæ æquiualent au

reis 164. Etprimum in valore duplum eft fecundi:

fecundum triplum tertý : & tertium quadruplum ,

quarti . Quæritur valor fingulorum fragmentorum .

PONE quartum ,fiueminimum Ize.aur , tertium 4 ze.fecundum

12 m . & primum 24 ze . Sunt ergo 412.æquales 164 aur . Diuiſisq.

164 per 41. fietrze . 4. atque tot aureis a quinalet minimum frage

mentum , fiue quartum : atque idcirco tertium valebit 16 aur. le

Rr 2 cundum
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XVIII.

cundum 48. & primum 96. qui quidem aurei faciunt fummam 1641

& ſeruaturproportiones in quæſtione expreffas

18 Tres focij confrunt totum ſuam pecuniam , atque ita

colligunt 100. aur. Eft autem pecunia primifubdu

pla pecunia ſecundi: pecunia ſecundiſubtripla pe

cunia tertij . Quæritur, quantum quifquecontulerit.

PONE primum contuliffe ime . Secundum 2 z . & tertium 6 re .

Eruntq.92.æquales 1oo aur. Diuiſis igitur 100 per 9. fiet ize.

I pecunia priimi: Secundi pecunia idcirco erit 22.Et tertij

66.quæ tres fummæ faciunt 100 aur. ſeruantq . proportiones in

quæſtione expreſſas .

19.Moriensquidam teftamentum condit:relinquitq. 3000,

aur. diftribuendos inter vxorem , filii , do duas filias,

bac conditione , vt portio fily, fitdupla portionis ma

tris:d portiomatris dupla quoque proportionis vnius

filiæ . Quaritur , quanta fit vniufcuiufque portio .

-SPONATVR portio vnius filiæ ill. matris a ze. & filij 4 i .

Erunt ergo 8 ze. æquales3000. aur...

XIX .

s filiæ

Portio

Ire

im id eſt ,

2 ze

375

375

750

1500

filiæ

matris

filij

aur.

L
4 ze

Diuiſisq . 3000.per 8.fiet i 2 :375 . portio vnius filiæ . atque idcirco

portio matris 750. & filij 1500.

XX.
žo Mercator quidam qualibetparte tertia fue pecunia lu

cratur ; eiuſdem pecunia . Deinde qualibet parte

tertia eiufdem pecunia lucratur 5 lucri prioris . Et

fic omnibus computatis , inuenit 864. aur. Quæritur

quanta fueritilla pecunia , quantum vtrumque:

lucrum

PONATVR I ze pecuniæ . Ergo primūlucrum fuit ze.quan

doquidem quæliber ze lucrata eitre.Deinde fecundum lucrum

fuit , ze prioris lucri Tore .nimirumore hoc eft, none . quan

doquidem quælibet ze lucrata eft prioris lucri . lam 1 zerei

& ore. faciunt fummam -ı ze æqualem 864 aur.Diuifis ergo 864

per
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per i . fiet 1.90.720. atque tot auréos habuit mercator ille , Ergo

lucrum primum me fuit 108.aur. £ t lcnum fecundum fuit...

36 aur, quæ duo lucra cum 720 aur. faciunt 864 aur.

21 Mercator quidam qualibet parte quarta fua pecunie XXI.

lucratur. * . eiufdem pecunie . Deinde qualibet par-,

te tertia eiuſdem pecunie lucratur to fumma ex 14

dem pecunia , d lucro collecta . Et fic fingulis com

putatis, inuenit mercator ile 400. aur. Quæritura

quanta fuerit illa pecunia , & quantum virumque
lucrum .

rum 5C

2

PONE pecuniam fuifle i re .Ergo primum lucrum fuit o rę .

hoc eft, pe. Deinde fecundum lucrum fuit ; eo fiuevz.nimi

fummære. ex priori lucro , & i ze collectæ . Iam 172 .

fre. & re. faciuntſummam , * re . * quâlem 400.aur. Diuiſis

ergo 400 per : is. fiet i ze : 2561.aur. atquetot aur.habuitmer

cacor ille'. Primum autem lucrum re . Fuit aur. 51 Secundum

vero lucrum is ze . fuit 92.quæ duo fucra cum 256 * . faciunt

400, aur.

: 1-06121921-1.690 € 8.38 TA 79101 vjen

22 Mercator.quidam qualibet parte quartå ſue pecunié XXII.

lucratur io. eiufdem pecunia . Deinde fingulis para

tibus quintis eiufdem pecuniæ prioris lucratur ,

eiufdem pecunia . Atque ita fingulis computatis, in

uenit2136.aur. Quæritur, quanta fuerit illa pecu

nius, tum ulrumque lucrum

PONE pecuniam fuiffe r we.Ergo primum fucrunifuit ze.fi

uç oze. Secundum vero z ze . Iam i ze is ze. & zre. faciunt

fummam mattres æqualem 2136 aur. Ditilisigitur 2136 perirts

fiet ise . 1620 aúr: pecunia mercatoris . Ergo primanılucrūze .

fuit 21. aur. Secundum vero me fuit-300 aur. quæ duo lucra .

cum 16 : 0 aur. fáciunt fummam 2136 aur.

23 Tria poma aurea venduntur it'denariolis. Queritur XXIII.

quot pomavendantur pro 572, denariolis .

111.111700219 rinn

- HAEC" quæſtio per regularm Trium expedietur hocmodo .

? !!!!X '. doDS)

Denar. pom . aur.*- - Denar. 11 pom.aur.

572 ? , 056

Per

E quantum

2. i 1973 , 31' 29

171.92

11 3
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Per Algebram vero foluetur , fi pro quarto numero inueniendo in

2 19.ſeptimi regula Frium ponatur i se. pomorum . ! Et quia tantum fic ex pri

Denar, pom . aur. Denar . pom .aur.

3 : .'572 ?; Ize

mo in quartum , quantum ex ſecundo in tertium ,eritnumerus ri ze

productusex primo in quartum , æqualis numero 7716. producto ex

Tecundo in tertium . Diuilis ergo 1716. per i) , fiet i ze. 156. nume

rus pomorum , quæ conſtant 572 denar. Vides ergo excellentiam

Algebræ etiam in quaſtionibus regulæ Trium . quod etiam in fe

quenti exemplo apparebit .

XXIIII. 24 Libra 47.quarundam mercium constantaur.30. Que.

ritur , quanti conftabunt 10.. libre .

. ? ! ? ) .

PONATVR In ve hic vidęs.rs ( 152.SE

ma
de

e aur.lib .

4711 .

lib . , . ; i qur.

100 ? Ji...you30 ) Ine

Eft ergo æquatio inter 47 ze . & 3000. Diuifis ergo 3000 per 47 fice

12.63 * 9. aur.

XXV.
25 Eft maſa quedam argenti pondus haben's marcarum

7. quarum quelibet continet s.femiunciaspuriargen .

ii,et 11 femiuncias cupri . Commiſcetur autem maf:

failli liquate aliamalſa cupripuri,ponderis 21.mar

carum . Quæritur quantum argenti puri babitura

fit quelibetmarca illiusmala noue 28.marcarum .

HIC certum eft, pauciores femiuncias puri argenti contineri in

28.marcis , quam in 7. quippe cum femiunciæ in his contenta dia

ftributæ fint æqualiter inter 28.marcas. Et quia in illis 7. ponun

tur 35. ſemiuncix puriargenti , diuilis his per 28. reperiencur in

qualibetmarca1.ſemiunciæ puri argenti . Siigitur i marca pon

dushabet 16. femiunciarum ,erunt in qualibetmarca 14.4. femiun

ciæ cupri. Hoc autem itaehe, facile probabitur. Nam pondus 11.

marcarum cupri puri , faciet 336. Temiunčias cupri : Et fi accedant .

77 femiunciæ in prioribus 7marcis contenta ,fient femiunciæ cupri

413. quinumerus etiam producitur ex 14 * ( quotnimirum femi

uncias cupri in qualibet marca ineſſe diximus ) in 28. marcas . Sed

vt quæftio hæc foluatur per Algebram , fic Itabit exemplum ad re

gulam Trium jquerlamis

arg.
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يا)!دش

dur. aur.

::TOTO

arg ,mix. r , arg. pur. arg .mix, this is arg. purewats.no

7. marc. 1 $ . ſemiunc. 28.marc? 1. Semiun. 12e.

139

Et quoniam in regula Trium inuerla , numerus factus ex primo in

ſecundum a qualis eſt numero facto ex tertio in quartum propte

rea quod tertiusnumerus in regula Trium ordinaria deberec tenere

primum locum , vt in Arithmetica practica diximus: eritæquatio

inter 38. & 28re. Diuiſisq . 35 per a8 fiet 1.2 . puti argenti femiung

cix 1 sove prius.

0 }

26 Quinque conuiflores fingulis bebdomadis folüunt 11. XXVI.

aur, quantum ergo foluent. 18, conujčtores in 40.

diebus .

- HAEC quæſtio fpe &tat ad regulam Trium compofitam quit ad

Conuict. Dies Conuict. Dies

5 7 138 40 ? ;* Ize

regulam Trium fimplicem reducitur per multiplica
tionem conui

Ctorum in tempus, yt þica

2003213 JAV !

Conuietā -8.10. aur. Convict .

35 720 ? I ne

Nam tantum foluet vnus in duobus diebus, quantum duo in vno .

Et tantúm vnus in 35i diebus: quantum si in feptem atque hæc eſt

ratio , cur diēta multiplicatio fieri debeat. Pofito igitur quarto nu

mero 1 ze. erit æquatio inter 35.2 . & 7920. Diuiſis ergo 7920.per

35.feti pe.:26.3d aur. quotnimirum 1.,conui&tores in 40. die
bus foluent .

higit

8

27 Pro tribus ponderibusæqualibus vebendisper leucas7. XXVII.

debentur vector; 17.

?udos
grof quorum quilibet valet de

owsi nariolos,zs. Quæro.jama quot fimilia pondera ſint

vehenda per 40.leucas pro400. ġrofis

gi ! .bimist

HAE C. eciam quxſtio ad regulam Trium compofitam pertinet ,

vt hic vides

-tulolcs &minute?!idsib .AI Tutasolds. Cabuisci

Groffi Pond. Leuc. Garolfio . l.Pond. Leuc.ib 101

3 7 400 ? Ide 40

asia birisi zsia .510 !!

Pone i ze. Pond. vehendorum , & reduc regulam ad regulam Triú

-25 ordi

II

90

II
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ordinariam permultiplicationem pond. in fpatium itinerarium :

quandoquidem tantum foluendum eft pro 1. pondere per 2 Leucas,

quancum pro 2 pond.per i Leucam : & tantum per 1 pond, per 21

Leuc. quantú pro 3 pond. per 7 Leuc. quam reductionéhiccernis .

viiT !!! ) , ni T:::

Groffi Pond. Groff 2:.... Dond.'-.1,933?

JI ' . bio ? 400Ort:" "" !:140 me

A.1! , !!!!

Erit igitur æquatio inter 440-27 & 8400. Divifis ergo 8400. per

440.Het i ze. 19 1. Pond. vehenda per 40 Leucas pro 100groffis.

Nam fipro 3. pond. per 7. Leucas foluuntur 11. groffi, pro 19 1.

ponde per 7 Leucas foluentur 7e grofti , vt hic vides

Pond. Grofli Pond. *** 3** Grof

3 19 i ? .111

Deinde fi per Leucas foluüftur 70 grofli,per 40 LeucasFoluerius

400 groffi , vt hic vides .

29111 Biru

* Leuc. Grofli Leuc. Grosli

70 40 ? 400

' . 1709
biri

XXVIII. 28 Tres fartores perficiunt 7. tunicas 14. diebus . Quot

igitur diebusduo fartores perficient 8. tunicas ?

11

. 'is

7

...) !

1921 ) .

ܳܪܚ.܂܃ܼܕ،

Pone i ze . dierum .

disi 19:01

Saft. Dies Tunie. " Sart. Dies Tunic .

3. P 14 ige

Keduétis numeris permultiplieationem ad regulam Trium ordina

riam , vt hic .

42 7 2 ze

LIX Erit equatio intet 336. & 14 pea Diwiſis ergo 336 per 14 : fiet i res

24.dies, in quibus duo factores & funicas perficient. Nam fi 3.far

tores in 14. diebus perficiune 7.Eunicás,duo ſartores in 14. diebus,

nimirum in eodem tempore,perficient 4 runicàs,ve hic cernitur.

o srot 4 )

Sart. tunic. Sart . tunic.

( 190111113. tomo 7 slut! 22.1.5.2 1.4 .

vari

Deinde fi runicæ 4 abfoluuntur 14. diebus , tunicæ 8. abfoluen

tur diebus. 26.0t hic contat .509 I.baot in :

CA 981 Ş00
E

tunic. Dies
tunic. Dies

1:117 mslosmislu bubar 8 minboodsv.brol SSI 9301

ܬܐ

-

29 Ser
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29 Sermo cuidam promifit quidam ciuis pro 12. menfibus XXIX .

mercedem 10.aur. 1. tunicam . Poft 7. autem men

ſes dedit illi tunicam , & 2. aur. Quanti ergo aftima

ta est tunica illa ?

PONE eius pretium effe 1 ze . aur. Etdic . Si 12. menſes por

cunt i ze +10 aur. quantum poftulat 1. menfis ? inueniesq. retrº

aur. Rurſum dic . Si 7.menfes poſcunt i ze + 2 aur. quantum po

ftulat 1. menfis ? inueniesq. " 272 aur. vt hic vides .

Menſes Aurei

I ze + 10

Izet 2

Menfis

i ?

I ?

Aurei

Ine + 10

1 2

1 + 2

7

Erit ergo æquatio inter # 10 & 1 ?. cum vterque numerus fit

merces 1.menſis.quæ æquatio permultiplicationem in crucem ,

reducetur ad hanc inter 7 ze + 70. & 12 je +24. Ablatis ergo 24

vtrinque , erit æquatio inter 7 ze + 46. & 12 ze . Rurſumq. ablatis

7 r . vtrobique , inter 46. & sze . Diuifis igitur 46 per s . fiet i ze .

9 aur. pro pretio tunicæ . Nam hac ratione merces 12.menfium

erit 19 aur. nimirum 10 aur. & tunica . Igitur merces 7menſium

eritmaur. vt hic vides . nimirum 2. aur. & pretium tunicæ

9 }. aur.

aur.Menſes

12

Menſes

7 ?

aur.

11
19 }

30 Ciuis quidam feruo fuo pigro ita mercedem 30.dierum XXX.

conftituit , ut laboranti fingulis diebus darevelit 7.

groſos :ociantem vero mul&tare s. groffis . Ratione

autem inita post 30. dies, feruus ille nequerecipitali

quid ,neque dominoaliquid reddit. Quot igitur die

bus laborauit , & quot laborare intermifit ?

PONE 1 z . dierum laboris , ideoq. 30 ~ In dierum otij . Et

inftitue regulam Trium bis, hocmodo .

groffi

7

Dies

ine ?

Dies

Laboris i

Otij 1

groffi

7 ze

5

30 - Ize ? 150-5 ze

SS
Quia .
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Quia igitur tantum meruit, quantum demeruit , erit æquatio inter

77. & 150 - she . Additisq. s ze vtrobique , inter 12 r . & 150 .

Diuiſis ergo 150 per 12. fiet i ze . 12 į dies laboris , & otij 17

quod ita probatur.

-
-

Dies groſſos Dies groſſos

Laboris 1 7 12į ? 87

Oriji 5 171? 87

Vbi vides, tantam effe mercedem , quanta eſtmulcta :

XXI.

31 Mercator quidam vendidit 20. libras partim croci, do

partim zinziberis, aureis 45. Vendidit autem i lib .

croci aureis 3. d . i libram Zinziberis 1.aur. Quæftio

est, quot libra croçi vendita ſint , quot zinzi.

beris ?

PONE 1 re librarum croci, ideoq. 20 ~ I re librarum zinzibe

ris , & inftitue rcgulam Trium bis , hocmodo .

lib .

Croci

Zinzib . I

aur.

31

lib .

Ize ?

20 - Ize ?

aur.

3 ze

20-12

Aequatio igitur eſt inter ſummam ex 3 ze aur. & 20; " aur. col

lectam ,& 45 aur. Eft auté illa ſumma 10 + { ze aur. Nam 2071

æquiualentnumero 10 - ize.cui ſi addantur 3 ze aur. fit ſumma

10+ re.) Igitur æquatio eft inter aur. 10 + 1.2e aur. & 45. auf.

Ablatisq. io aur.vtrobique, interze. & 35.Diuiſis igitur 35 per

{ fiet 1 ze . 14. Atque totlib . croci vendita ſunt, ac proinde 6 lib .

zinziberis . quod ita probatur .

lib . aur.lib .

Croci I

Zinzib . I

aur.

3 14 ?

62 3

Vbi vides ex pretio 14 lib. croci, & 6. lib . zinziberis colligi 45.

aureos .

XXXII. 32 Negociator quidam babet duo generamonetarum nu

mero 56o. qua æquiualent 160.aureis . Quadam il

larum monetarum valent . aur. reliquarunt

quali
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qualibet 1.aur. Quæritur numerus priorum , ac po

steriorum

PONE 1 re. priorun., & pofteriorum 560 - in . & inftitue re

gulam Trium bis, hoc modo ,

Monet. aur. aur.

1

Monet.

ize ?

560 - Ide ?

1/ ze

160 "1

+
/

Quarti numeri inuentiæquiualent 160 aur . Summa illorum nume

rorum facit aur. 140+ jre. (Nam 497 " .æquiualent numero

140 — * 2.cui ſi addatur ze . fit ſumma 140 tize. ) Eft igi

turæquatio inter aur, 140-41 . & 160aur. Ablatisq. 140 vtrin

que, inter re . & 20.Diuifis igitur 20 per . fiet 1 ze . 240. af

que totmonetæ ſunt prioris generis, quarum fingulz valent . aur.

pofterioris autem generis , quarum fingulæ valent .aur. ſunt 320 .

quod ita probatur.

aur. Moner.Moner.

I

aur.

80

}

240

> 3 20 ?
80

Vbicernis, numeros in quarto loco pofitos facere 160. aur.

33 Quidam lanio boues emit , qui interrogatus , quanti XXXIII.

vnum emerit ,refpondit : Quanto 10.boues emi plu

ris 40. aureis, tanto 18. boues emifem pluris 96. au .

reis . Quæritur de pretio .

HAE C quæſtio foluetur permodum regulæ Algebræ fine nu

meris Cofficis, & fine pofitione i ze . quod ſane peregregium videri

poffit. quod etiam in proximistribus quæſtionibus,quæ fequuntur,

faciemus. Quoniam igitur boues 10 — 40 aur. exceſſus eſt pretij

10. boum ſupra 40 aur. quippe cum dicat lanio , ſe amplius 40 aur.

expendiſſe, quos non debuiſſet expendere . Item boues 18—96 aur.

exceffus eft pretij 18.boum ſupra 96 aur. quosnon debuiffet expé

dere , atquehiduo exceſſusæquales ponuntur : eritæquatio inter

boues ro -40 aur. & boues 18 – 96 aur. Additisq. 96 aur. vtro

bique , inter boues 10 + 55 aur. & boues 18. ( Nam ex 96.additis

ad – 40. fit ſumma + 56 ) Et ablatis ro bobusvtrinque , inter 56

aur. & 8 boues . Diuiſis ergo s6 per 8. fiet pretium i bouis 7 aur.

quod ita probatur . 10 boues valebunt 70 aur. ablatisq . 40 aur.

si a quos



324

CA P. XXXI.

quosvltra iuſtum pretium expendit,remanent aur.30 pro pretio to

boum . Item 18 boues valebunt 126 aur. detractisq. 96 aur. quos

non debuerat expendere , remanent fimiliter 30 aur. pro pretio 18

boume.

Si dixiffet lanio ille,ſe io bouestanto emiſſe pluris 40 aur. quan

to emere potuiffet 18 bouesminoris 96 aur. exifteretæquatio inter

boues 10 - 40 aur. & aur. 96. — 18 bobus . quia ille eſſet exceſſus

pretij 10 boum vltra 40aur. hic autem excelſus aur. 96. vlera pre

tium 18 boum . Additis igitur 18bobus vtrinque,erit æquatio in

ter 28boues 40 aur. & '96 aur. Additisq. rurſum 40 aur, vtrobis

que, inter 28 boues, & 136 anr. Diuiſis ergo 136 per 28. fiet preciú

i bouis aur. 4 . quod probatur ſic . Boues 1o. valebunt aur. 48 .

& demptis 40 aur. remanent aur. 8 pro pretio 10 boum . Item

18 boues valebunt aur. 87 1. quibusdemptis ex 96. remanent fimi

liter aur. 8 . pro precio 18 boum .

Sic fi dicas . Emi4 groſſis - 3 ouis , 41 oua . eritæquatio inter

4 grol. - 3 ouis , & 41 ouả : Additisq . 3 ouis vtrobique , inter 4

groß. & 44 oua. Diuiſis igitur 44 per 4. fiet Quotiens in. atque tot

oua ementur i groſſo .

Item fi dicas . 4 groſſi — 3 denar. faciunt 97denariolos , inue.

nies i grof. facere 25 denar.

Item fi dicat quis , 4 aur: +125 groſ, facere aur. 10 . Demptis 4

aur. vtrobique ,erit æquatio inter 125 groſ. & 64aur. Diuiſis ergo

6 aur. per 125 grof. fiet Quotiens aur. valor i grofli, hoc eft,

1 groft. facit s vnius aurei. Quod fi diuides 125 grofl. per 6

aur. fiet Quotiens 20. atque tot groſſi facient 1.aureum .
!

XXXIIII. 34 Quando7.vlne cuiufdā panniemuntur4 1. aur.emun

tur eodem pretio 17. vlne aur. 10. grol. 18. Qur

Aioest,quot grolli faciant 1.aur.

QUONIAM eadem eſt proportio 7 vin . ad 4 į aur. quæ 17 vln .

ad aur. 10 groff. 18.collocabimushos quatuor numeros propor .

tionales hoc ordine' .

aur.vinz vina aur. grof.

7 4 17 ? 10.18

2 19.ſeptimi * Et quia tantum fic ex primo in quartum , quantum ex ſecundo in

tertium ; erit æquatio inter 70 aur. + 130 groff. & \ aur. que

76 aur. Ablatisq . 70 aur. vtrobique , inter 130 grofl. & 5 aur.

Diuiſis ergo 130 per 6 . fiet Quotiens 20. atque tot groffi æquiua

dent 1. aureo .

35 Quidam recipit a mercatore crocum pro 10. aur. Dein

derurfum ab eodem accipit 24. lib. croci , Tandem

reddit
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reddit mercatori 30. lib .croci, do mercator , ſupputa .

to pretio croci, restituit ei 14. aur. Quæritur pretium

1. lib . croci.

2.1.1:,

HIC vides 10 aur. + 24 lib . effe totum debitum , quod emptor

mercatori debet . Similiterzo lib . —-14 aur. Eft ergo æquatio inter

10 aur. + 24 lib . & 30 lib . 14 auseAdditisq. 14 aur. vtrobique ,

inter 24 apr. + : 4 lib: & -30 lib . Ablatisq. 24. lib . verinque , inter

24 aur. & 6-1ib . Diuiſis igitur 24 për6. fiet Quotiens 4. atque toc

aurei faciunt pretium 1. libræ . quod fic probatur .

- : Pro 10 ayriemuntur fibræ 2 . atque ita emprorrccepit à mera

čatoře'lib : 269opvalent 106 aut. Siigitur mercatori reſtituan

tur 30 lib . debebit mercator emptori lity :3! cum hic folum re

ceperit liber Vateno autem zi lib.aur. 14. quos mercator em

prori reſtituit :
1.100 30 .- !!!!CY

36 Çiuis quidam inuenit, nefcio quof , pauperes ante ia- XXXVI.

4.77 nuam domus Sue': quibus e denariolis, quos in man

:: .. nu babet , feptenos crogat.denarialas. quo facto , fue

perſunt ei in manu 24. denarioli . Quòd fi cuilibet

dare voluillet 9. defuiſſentilli 32.denarioli , Quæri.

tur , quot pauperes fuerint, '& quot denariolos ciuis

ille babuerit in manu .

Sipasti

HIC vides; 7. fummis denariolorum , quarum quælibet æqua

lis eſt numero pauperum , + 24 denar, æquales effe toti numero

denariolorum , quos ciuis ille in manu habebat: propterea quod

tot denarioli, quot funt pauperes , vnam fummam conftituunt; ac

proinde coties 7.denarioli, quotſunt pauperes, conſtituent 7.ſum

mas . Rodem modo 9 ; lumme denarioforum , quarum quælibet

æqualis eft eidem numero pauperum , 32 denar. æquales erunt

toti numero denáriolorum , quos ille ciuis habebat in manu . Ergo

æquatio erit inter 7. fumm . + 24. & 9.fumm. - 32. Additisq. 32

vtrinque, inter 7. fumm . + $6. & 9.fumm . Ablatisq . 7. ſumm . ex

9. inter 56. & 2. Tumm . Diuiſis ergo so per 2. fiet Quotiens 28.

numerus pauperum . Nam fi cuilibet dentur 7. denar. erogati erunt

196 denar. Et quia tunc fuperfuerunt 24 denar.habuit ciuis ille in

manu 220 denar. Quòd fi cuilibetdare voluiſſet 9 denar. oportuif

ſecillum habere inmanu 252denar.Defuiſſent ergo illi 32. dena

tioli :* 118

37 Pro 70. fummis librarum quarundam mercium pena XXXVII.

ditur vectigal 1. Jumma - 32. pur . Ét pro 200.Juma

mis
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mis penditur 1. fumma + 20. aur. Quæritur , quanti

1. fumma constet .

PONE ire aur. & inſtitue regulam Trium bis , hocmodo .

! aur. SummaSummæ

70 ize 32

ize + 20

aur.

13-13

70

12 + 29

300
200

Nam fi pro 70. fumm . penditur vectigal 12e - 32 aur.pro 1. ſum

mapendetur1762 aur. & c. Atque ita erit æqualitas incer17

aur. & aur. cum vterque numerus fit vectigal 1, ſummz .

Hæc æquatio per multiplicationem in crucem reducitur ad hanc

inter 200 ze — 6400 aur. & 70 ze + 1400 aur. Additis igitur 6400,

vtrobique , erit æquatio inter 200 ze & 70 ze + 7800. Ablatisq .

70 ze vtrinque, inter 130 re & 7800. Diuifis ergo 7800 per 130.fiet

ize.60 aur. pro pretio vnius fummæ'. quod fic probatur . Pro 70

fummis pendetur vectigal 28 aur. nimirum ize - 32 aur. Ec pro

200.fummis pendetur vectigal 80 aur. nimirum i je + 20 aur. vt

hic apparet .

SummeSummz

yo

aur.

28

2ur.

80200 ?

XXXVIII. 38 Vine 10.pannirubricum 4. vlnis panni nigri conftant

aur. 88. atque eodem pretio 2. vina panni rubricum

cum 4. vlnis panni nigri constant aur. 32. Questio

efi de pretio i. vlna.

PONATVR 1 %e pretium 1. vinä panni rubri . Conftabuntq. 10

vlnæ 10 ze ac proinde 4 vlnæ panninigri cóftabunt 88 aur. -10 .

Vinæ vero 2. pannirubri conftabunt 2 ze.ideoq. 4 vlnæ panni nigri,

32 aur. 2 ze . Erit ergo æquacio inter 88 aur. 10 ze & 32 aur.

- 2re. cum vterquenumerus ſit pretium 4 vlnarum panni nigri .

Additis igitur 10 %e vtrobique, erit æquatio inter 88 aur. & 32 aur.

+ 83e . Ablatisq . 32 aur. vtrinque, inter 56 aur. & 8 ze. Diuiſis er.

go 56 per 8. fiet 1 ze 7 aur. pro pretio vniusvlnæ panni rubri.quod

probatur.Nam 1o ylnæ valebunt aur. 70.proptereaq. 4.vlną panni

nigri,aur. 18. qui cum 70. faciunt 88 aur. Igitur i vlna panni nigri

valebit aur. 4 . Atque hoc pretio a vlnæ panni rubri cum 4. vlnis

panninigri valebunt aur. 32.

QVOD ſi 10. vlnæ panni rubri cum 4 vlnispanni nigriconſtent

aur. 88.atque eodem pretio 2 vloz panni rubrí cum 6 vinis panni

nigri conftent aur. 4i. tonkabune 4. vlnæ panni nigri aur. 88 —

102 .
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aur.

4 ?

10 re . Et6. vlnæ panni nigri , aur. 41 - 22. fi nimirum ponatur

I z . pro pretio i vlnæ panni rubri, vt prius . Sed non erit æquario

inter aur. 88 - 10 . & aur.41 — 27. cum prior numerus fit

pretium 4 vinarum panninigri , poſterior vero 6 vinarum . Opor

tet ergo prius inueftigare pretium 4 vlnarum ex pretio 6 vlnarum ,

per regulam Trium , hac ratione .

Vinz aur. Vina

6 412ze 1647

Inuenieturq. 4 vinarum pretium 56475 aur. atque ita inuenta :

erit æquatio inter aur. 88 – 10% & aur. !6474 quæ per multi

plicationem in crucem reducitur ad hanc inter aur. 528—-60 . &

aur. 164—8 ze . Additisq .60 ze vtrobique , inter s 28 aur. & aur.

*164 +522.Et ablatis 164 aur: vtrinque , inter szre . & 364 aur .

Diuiſis ergo 364 per 52. fiet
I 2.7 aur. pro pretio z vlnæ panni ru

bri, veluti prius .

ET fi 10 viņæ pannirubri cum 4 vinis panni nigri conftarent 88

aur. vt prius, fed 2 vlnæ panni rubricum 4 vlnis panni nigri vale

rent tantum 20 aur, inuenires pretium i 2.8 pro pretio i vinæ

panni rubri . quod probare potes . Nam 10 vinæ panni rubri vale

bunt85 aur. & 4 vinä panni nigri,aur. 3. ideoq. i vina aur. At

que ita z vlnæ pannirubri valebunt aur. 17. quicum z aur. nimi

rum cum pretio 4 vlnarum , faciunt 20 aur.

39 Mercator in tribusnundinis eandem aureorum fum- XXXIX .

mam exponens, lucratus est in ſingulis 1. Jua Jum

ma aureorum . Deinde ad alias ſe conferens nundinas

lucratus eft is eiuſdem ſuæ fummæ priori lucro au

&tæ .Atque ita deprebendit ſe babere 1287.aur. Quæ

ritur ſumma aureorum , quos initio habuit.

PONATVR 1re . Et quia in ſingulis nundinis lucratus eft red

habebit poft illas tres nundinas aur. 1 z . hoc eft , \ 2 . Deinde

quia cum se lucratus eſt to ze id eft , ze : fi hoc lucrum ad

$ 2 ,adijciatur , fiet ſumma 48 ze . quam vltimo loco habuit .

quæ requalis eſt 1287 aur.Diuiſis ergo 1287 per 44 . fiet 1 2.720

fumına aureorum illiusmercatoris . Nam eius quas in tribus

nundinis eſt lucratus, funt 270 aur. qui cum 720. faciunt 990 aur .

cum quibus tandem lucratus eſt có nimirum 2920.hoc eft , 297

2ur. qui cum 990. facitint aur. 1287.

IN numeris abftractis proponeretur hæc quæftio hunc in modú .

Inuenirenumerum , quicum ipfius, & cum huius ſummæ fae

ciat 1287.Hic enim numerus inuenietur 720. & c.

40 In
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40 In exercitu Imperatorispeditum numerus ocłuplo ma

jor eft numero equitum . In hos distribuuntur aur.

392000.ita ut quini fingulis peditibus,do 16.cuilibet

equitidentur. Quæritur , quot fint pedites , & quos

equites,

PONATVR 1 ze equitum , ideoq. 8 ze peditum , inftituaturq . re

gula Trium bis, hocmodo .

aur.
Eques

I

Pedes

aur.

16

Equitum

Ize ?

828 ?

16 se

I s 40 pe

Erunt igitur 56 ze aur. æquales 392000'aur. Quare diuifis 392000

per 56. fiet ize. 7000. numerus equitum . ideoq. pedites fuerunt

56000.octies plures.Nam ita diftributi erunt equitibus aur.112000.

& peditibusaur. 280000. qui cum illis faciunt392000. aur.

XLI.
41 Tres milites prædam quandam aureorum equaliter in ;

ter ſe dividere volebant . Sed oborta lite , vt fit , ad

manusventum est, & tantum quiſque rapuit, quan

tum per vim potuit . Deinde lite compoſita , numera

runt finguli pecunias ſuas,actandem deprebende

runt,primum acceptis s . a ſecundo,habere numerum

æqualem numero aureorum , quifecundo ſuperſunt :

Secundum vero,acceptis 7. a tertio , babere numerum

æqualem reſiduo terti : Tertium denique, acceptis 9. &

primo, babere numerum triplum eius , qui tertio ſu

pereft. Quæriturfumma aureorum in illa præda ro

pertorum ,& quantum quiſque rapuerit .

PONE primum rapuiſſe 1 re . Acceptis ergo 5. a ſecundo , ha

buit i ze +5. quinumerus æqualis dicitur effe reſiduo fecundt.

Antequam ſecundus igitur dedit s . primo, habuit i ze + 10. Acce

pris autem 1. à tertio , habuit i ze + 17. ac tantundem fuit refiduú

tertij . Igitur antequam tertius dedit 7. primo , habuit i ze + 24.

Acceptis vero 9. a primo,habuit i ze + 33. qui numerus triplus eſſe

dicitur eius, qui primoremanet, hoc eft , 12e - 9 . Ergo huius tri

plum 3 27. æquale eſt 1 ze + 33. Additisq. 27 verobique, erit

æquatio inter i ze + 60. & 33. Ablataq. 1 ze vtrinque , inter 60.

& ave.
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fecundo a habeb
it 35 quo

bit
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2000:rupe
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Putem

& '2 se. Diuifis ergo:60 per 3. fietredzo . numerusprimi". Numes

xusautem fecundi, quiinuentus cft 1.70 cm ro. fujt:40. Tertius .au.

tem , qui inuentus eſt, rapuiſſe i ze + 24.habuit 54. & ſummaau

reorum fuit 124. quod probare poteris . Nam primus, acceptis s. a

nimirum fecundo luperfunt . Ett ſecun- II

dus, acceptis :

Tertius denique; acceptis 9.a primo habebid 63. quinumerus tri

plasteft refidui primi, nimirum :Iam fi 124. aur, in cresæquales

partes diftribuantus,
obuenieptcuilibet militi 41 šaur, piss

fuy06.2L 4.8.

42 Quatuor focy marſupium inuenerunt aureis plenum , XLII. &

è quibus quilibet partem forte fortuna “ accepit . Sed

9:1575 samasinguli svratimurgas, numeramente resnoverunt,

jardu primuiiacceptis. 1 suitfecundo , babere numerum

O equalem refiduo fecundi! Secundum vero hoceptis

36: a tertio ,babere numeran triplum refiduitorty

Tertium autem ,acceptis49.4 quarto ,habere numerum

in duplum reſidui quartá: Quartum deniquasweseptis

On 30.aprimo, babere numerum triplum vefiduiprimi,

ac præterea's. Quæritur aurcoram fumma, ha otot80071115

quifque acceperit.

Hus, aftequam deditossiptimd
, haduit Fro. Akceptisautem

go. a tertio ,babebitvse + do Remanferuit
ergo tertio zet 26 .

„vgille mumerushuius fit priplus : ac proinde tertius antequam de

ac proinde quarto tunc ſuperfuerunt
ze + 48 5. Et antequam da

Yet40. tertioshabuit de * 880 ) Micrdonibuez
arcebis kb. $ ri

mo, tahebitze # 138 Aqui'niACmusdempas
se triplus offed

blet-numeri size sua quippimofupereft : Eigo buius driplum z ze

-1150_æquale
eft: 1935-2Additstergo

Tostnabíque
cerc

" qualitas inter 3 re & e Piz8z | Ablatag ng prinqųe, ipter

52. & 1283 Djuifsigitur 283 per 2 e. fiet 136 100.nu

merus primi, Ergo fecundus'rize +50 . erit

-190. Terriussaurem 12 * 56 erft 90.

Quartasidentique 190 # 88 . crit 1o . Ita retso

Tamque primus cum.25 . fecundi -habebit.coopg01.svetlo

isszát cántunt etiam reinavec fecondo: Se- i 0900242934188013

dundus vero cum zoterrijthabebit , &o.hu - u : --- 000879301 , sup

meum fcilicet iblam numeri60. qui tentið fapertíter Tertiusde

inde cam fos quazri babebiti rzo. qui numetus.duplusel aumeri

Τι
65. qui

ISO :

000 $
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65. qui quarto fupereft . Quartus denique cum so. primihabebit

iss. qui numerus, dempris 5. triplus eft numeriso qui primo fu .

pereft

:: 2.700

XLIII. 43 In exercitu caſareo ex Germanis, Vngaris, Italis

che sonfato, Juntquidem Germani 25090 , Vngari vero

2017w faciunt . Germanorum , atque Italonum . Italieder

nique faciunt Germanorum ,atque Vngarorum

Queritur numerus Vngarorum , Italorum ,

quantus fit totus exercit us .

6. * 3:"( รว จ จ. -4 x 1

PONe pro VagansYne. ErgoGermani ſimul cum Italis erunt

um . Et rotusexercitus 3 08. Quia vero Itali faciunt . Germanorú

ynà cum Yągaris funt autem Vngari cum Germanis uzetisooo .

facient Italih ze +3725. Quoniam igitur Germani fupt25000. &

Vhgari i ze. atque Itali se + 3125. erit torus exercitus i re

38ray. æqualis 32.Ablatis ergoime: Verobique;erit æquatio

inter 28129. & rfrei Diuifisq. 28125. per fiets ze 15.000.nu

perus Vngarorum - Itali vero erunt 5.909 nimirum Germano

rum , aeque Vngarorum , qui fimulfaciunt40909. colusq. exercitus

èrit sood.

..1

XLIIII. 44 Suntduo Duces, quorum unus militeshabet pauciores

-B34 .quäna alteraEtvterquefuis militibus 1200. aur,

$ 310.diſtribuit, quo facto cuenit , ut prioris Ducis milites

• ds finguti-baberent 5.aur.amplius,quam milites Ducis

pofterioris . Quaftioeft,quot milites oterque Dux bana

: it : beat, & quotaureos fingulimilites accipiant.

15.1! 38* 11

-1 PONATYR , 1 re militum pauciarpm , & ire + 40. pluriums

per hosmilites diuidantur 1200 aur, fient Quotientes 4400

o numeri videlicet aurcorum , qui ſingulis obuenerunt . Et

juoniam quilibet priorum babee scamplius,quam pofteriorum qui

Í :00
sze + 100

libet ; ſi posteriori Quotienti addantur

sofiet fumma (vtin hac for

mula vides ) æqualis priori Quotiendi

Izet 40
:50 2. Hæc æquatio per multiplica

11. tionem in crocem reducicur ad hanc

inter 1200 de + 48000. & $ * + 140031. Ablatisqu 1200 zeytrin

que, ipter 48000. & $ * + 200 te . Et rurfum ablatis 200 ze vtrobi

que , inter 48000 – 2002.& isk Diuifisq.omnibus per s. inter

9600 *** red & r8 Semiffisnumeri radicnm eft.2o,ad cuius qua

dratum foradditis 960o.fit numerus rodod a cuius radice quadra

1.p . ? 02 100

1 200

2 + 40
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2,100. fi auferatur prædi&ta ſemiffis 20. remanet pretium 1 e. 3o.

uumerus ſcilicetmilitum pauciorum . Ergo plures erunt 1,20 .nimi

mirum 40, ampliùs,quam 80. quod probatur : quia diųjlis 1200 per

80. fit Quotiens 1s: atque tot aureos finguli militum 80. accipiunt.

Diuifis autem 1200 per 120. ficQuociens 10.numerus videlicet au

ceorum , quosfingulimilicum 120. accipiunt. Vbi vides,quemlibet

priorum habere s .amplius, quam quemlibet pofteriorum .

$

XLV .45 Due Societates , quarum altera alteram 4. bominibus

Superat,parem aureorum fummam viritim diuidunt.

In fingulos minoris Societatis cedunt 8. aurei,am

plius, quam in fingulosmaioris . Aureorum autem

fummanumerum fociorum vtriufque focietatis fupe

rat aureis 172. Quæritur fummo aurcorum , ac

Socioruson ...

1747

PONATVR pro minore Sociecare , 1 ze hominum , ac propterea

pro maiore, ise + 4. Ericq . ſumma aureorum 2 ze +176 . quæ fum

ma diuifa per i ze & per i ze + 4. facit Quotientes 22 * 12 . &

2204124. numeros fcilicet aureorum , qui cuilibet obueniunt. Es

quia prior Quociens ſuperat pofteriorem 8 aureis : & ad pofterio .

rem addantur 8 aur. fier fumma 102 **94 ( vt in hac formula vides)

æqualis priori Quotienti 2012
2 het176 87€ + 32

quæ æquatio per multiplicationem

in crucem reducetur ad hanc interi 24 + 2

10 % + 208 ze & 28 + 184 ze + 704 .

12e + 4 .
Ablaris autem 2 3. vtrobique , erit

æquatio inter88 + 208 r . & 184.2e+704. Et rurſum ablacis 184 he

vtrinque, inter 8 % + 243. & 704. Et ablatis rurfum 14 ze vtrobi

que, inter 8 3. & 704 2424: Diuiſisq. omnibusper 8. incer.1 88

& 88 -32 . Semiflis numeri radicum eſt ad cuius quadratum

additis 88, fiue 4 * ? fic numerus ? La curus radice quadrata 4

li dematur prædicta ſemiffis . ſuperit pretium i ze. . hoc eſt, 8 .

numerus minoris Societatis :maioris autem numerus Sociorum

Summadeniquc aureorum erit 192. ni.

miram 2 ze +176 . quod probatur. Nam diuilis aureis 192. per 8.

& 12. fiunt Quotientes 24. & 16. quorum ille hunc ſuperat8.au

reis .

46 Mercator quidam ad nundinas ter profe&tus,prima XLVI.

negotiatione lucratus est fummam &qualem fuæ pecu

nie ,ita vt pof primam negotiationem babueritdu :

plum ſuæ pecunia . Deinde in ſecunda negotiationen
Το 2
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furpatas eft radicem quadrat im eiusdupli ,ac prales

rea 2 ,aureos . In tertia denique negotiatione lucrs

tus eft, quadratum totius prioris fumme, & infuper.

4. aureas . Atque ita deprebendit fe babere 510.44

nos. Qusriturfumma pecunia , quam initio babuit.

1 . ? ! 1 : . :

PONE illum poft fecundam negotiationem habuiffe re, cum

quá lucratus eft in tertia negotiatione eius quadratum , 2 przterea

4 aus, ita vt lucrum hoc fuerit 1 + 4. Igitur, poft tertiam nego

tiationem habuit lummam iz tire + 4.xqualem 510.2ur. Abla

tis : vtrinque, crit æquatio inter 1 3 + 122. & 506. ablataq. rar.

kus ise virobique, inter 1 % & 568-1 . Semiflis numeri tadicú

eft ad cuius quadra :ymaddizis 106, fic numerus 506 , hoc eft

hacuius radice quadrata frollatur prædi& a femiffis re

manet pretium ize, hoc elt , 2.. Atque cot auroes polt fecun

dam negotiationem habuit . Et quia hoc fuit luctum radicis pecue

niæ , quam poft primam negotiationem habuit , præterea 2 aurei :

demptis * fupererunt 20. nimirum lucrumradicis petunjx , quam

habuit poft negotiationem primam . Ergo illa pecunia ponatur 1

cuius radix quadrata i se . Eritq. duerum poft fecundam negotiatio

bera ,13 + ise zquale 2.Ablata autem ire vtrobique,erit zeuz

tio inter 17 & 20 - ihe:Semifisnumeri radicum eft ad cuius

quadratum vadditis 10 ,hoc eft, fit numerus 4.a cuius radice

quadrata ,dempta przdicta ſemiile lupereric pretium in

hocell , 4. Acque tantum fuit lucrum iccuada negociacionis, + 2

Ablatis igitur 4. & 2. e * 22. ( nimirum ex pecunia , quam poft le

cundam negotiaționem habuit) fuperfuot 16.actantum habuit poft

primam rfegotiationem , quæ pecunia dicitur efle dupla illius, quam

ad nandina's arrulat ac proinde inicio habuit & aur: quod probatur.

Nam poft primam negociacionem babait 16 aut. & poft. Lecundam

27.niminun radicesi numri 16 , & præterea a, boc e# 6.qux cum

16 faciun 23. Gun Jis hicratus eft quadratum , nimirum 484.36

præterea 4 Jaque ci U434. & 4. colligitur ſamma s10 aur.

XLVII. 47 Vifum eft bor broartificium , quo Arcbimedes argenti

quantitatem aurez corona permixtam deprehendit

per regulam Algebre explicare .

CAPIANTVR igitur duz mafix , auri yna , & altera argenti

zqualis ponderis cum corona , Deinde vas zneum affabre factum

agua impleatur, & immilla corona , 100 librarüin , ponimus effida

xifre 65 lib . aquz Repleta poftea vase iterum aqua , immiffam

maffam auri pari 190. librarum èieciſ 6o. Vibras aquz . Denique

iterum repleto vale aqua, immiffam mailam puri argenti eieciffe 90

lib . aquz : Ponatur i je lib. argenti comment in corona , ac proin

de lib .
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gore

100

de lib . aạri 100 – 17. & inftituatur regula Trium bis , hoe

modo .

lib . aqux
lib . lib .

- Auri . 100 .60 100 + 1242 204369

it , Argeti, 100 90 Ize ?

Reperies enim libras auri 100 - ir eijcere librasaquæ $ 900362

fi ino lib . auri eijciunt 60 lib . Ar i ze lib . argenti eijcere libras

aqur jou40 % . fi100 lib . argentieijciunt 90 lib . aquæ .Hæ libræ aquæ

ciectæ faciunt 1000 Sze lib.aqua (Quoniã fractiones 6009 oz

& 40+ eundem habene denominatorem , fatis eft adderenumerato

res, & fummx conflatæ 600+ 30 re . fupponere eundem denomina

corem 100 æquales 65 lib . quas corona eijcit . Hæc æquatio inter

Solo & 65. permultiplicationem in crucem reducitür ad

hanc interbooo + gore . & 6oo. Ablatisq. 6000. vcrinque , erit

* quario inter 30 22 , & 50o. Diuiſis ergo soo per 30, fiet 12.16 .

atque tot libræ argenti in corona permixtæ fucrunt : ac propterea

ſolum 83 1. libræ auri in eadem reperiuntur, quod probatur , vt

hic vides .

17.17

i

13:

100

lib . aqux
1ib . aquæ

Argéti..100

0.99

16

Auri 60
-83

Reperies enim libras argenti 16, eijcere lib. aquæ 15. & libras

zuri 83 1: eijcerc lib. aqux so quæ cum is faciunt os quos videli

cet libræ aquæ effluunt, fi corona in aquam imponatur,

SC H O L I. V. M.

aq.li
b.it

300

E.

O DEM . modofolueturhec questio . Sunttresmaſſa eiufdem pondo

ris, nimirum 1o . librarum : Vna auri puri, altera argenti puri,doter.

Ma ex auro,argentogue mixix . Prima dusem eytir f . lib. nque : Secunda

1. lib.aqua:ac tertia . lib. aque . Nam fic inftituetur regula trium bis , fo

in tersia malla ponatur i z . lib. argenti, ac proinde auri lib. 1. - Ize .

Auri lib . Io aquæ lib . Ionize lib.auris

Argéti lib . ja aquæ lib . ize lib.argéti. aq.lib.ee

Nam duo numeri in quarta loco facientfumma 01 : 00* . lib . aque aquae,

lem lib. aqua, que equatio per multiplicationem in crucem reduceturad

hancinter 12000.03.209 + 6880 ze . Et ablaris 3,200. virobique,erit ko

guniso inter 8809.6880 ze. Druilis igirur 8800 per 6880.fier ise . ?

Haqueter lib. argenii ſunt in tertiamala, proinde in eadem erunt libe

dari,quod probatur w kie vides

Argenti
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?
Argéti lib . 10

Auri lib . 10

aq. lib .

aq. lib. is

arg. lib . I

aur. lib. 8

aq. lib .

aq. lib .

Inuenies argenti lib. 1.cijcerenqua lib.Io. auri lib. de H.cý.

dreaque lib .lib. 117 ...quecum illis faciunt libr. aque.

QVOD I quis defideret magis accuratam rationem deprehendendi

quantitatem auri, o argenti in corona illa , vel in tertia maffa proximèdia?

Ra, is legat eruditiffimum libellum Marini Gheraldi Patritiy Ragufini, qui

infcribitur Promotus Archimedes. Vbi in propof. 17. varias cauſas errorum ,

qui in predi&to Archimedis artificio, committi poffunt, enumerat. Deinde in

propof. 18.magisaccuratum Artificium demonftrat,

XLVIII. 48 Tresmercatores lucrati funt 700. aur.quos inter fe ita

diftribucrunt ,babita ratione pecunia ,quam quifque

ad negotiationem attulit , ut portio fecundi fuperarit

portionem primiaureis 12. portio vero terti portioni

ſecundi aureis 16, Quæritur, cuiufque portio quan .

ta fuit .

PONATVR portio primii re eritq. propterea portio fècundi

ize + 12. & tertij i ze + 28. Hæ tres portiones ſimul faciunt 3

+40. æquales 7oo. Ablatis 40 vtrobique, erit æquatio inter 3 z . &

660. Diuifis igitur660 per 3. fiet i ze . 220. portio primi. Portio

autem fecundi erit 232. & tertij 248.quæ omnes fimul faciunt 700 .

YLIX. 49 Tres lufores, quorum quiſque certam fummam aareo

rum attulit,eain fortem babuerunt, ut statim primus

lucratus fit : fecundi; Deinde fecundus f lerij : ter

tiusdenique primi. Atque ita contigit,ut finguli

baberent700. aur. Quæritur, quot quiſque aureos ad.

Judum attulerit.

PONATVR pecunia primii ze .qui fi det re tertio ,ſupererunt

ci i re , quæ cum fecundi debent facere 700. Ergo . fecundi eft

700 z . atque idcirco huius duplum attulit, nimirum 1400

i r .Nam ita , poſtquam perdiderit . remanebunt illi 700 — re

qui numerus cum . tertij debet facere 700. Ergo : tertij eft res

ideoq. ad ludum attulitare, fiue ze. qui fi amiſerit fupere

runt ei re quæ cum primi , nimirum cum ze . habebitne

aquales 700. Diuifis igitur 700 per 2. fiet e. 400. pecunia vide

licec primi.Acproinde fecundus, quiinuentus eſt attuliſſe 1400

iis attulit ad ludum aur.800. Ec tertius aur.900 .nimirum2e.

quod
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quod probatur .Nam fi primus amittat , ſupererunt 300. aur. qui

cum aureorum 800. quos ſecundus attulit, faciunt 700 aur. Item

fecundi, nimirum 400, aurei cum . tertij,id eft, cum 300. facit

imiliter 700 zur. Ac denique : tertij, poftquam amiferit .nimi

Tüm 600 aur.cum primi, id eft , cum 100. facit: quoque 700 .

2urcos .

L.

so Quidam babet duo vafa aurea , & unum operculum ,

i ': cuius pretium ef i5o. aur. quod additum ad pretit

**. primi vafis facit pretium triplum preti Secundivaſis.

Additum vero idem operculum vafi fecundo facis

pretium æqualepretio primi vaſis . Quaftio ift des

pretio vtriuſque vafis . inn

PONATVR pretium primi17.Ergo 1 ze + 150. tripla fune

Preti,ſecundi vafis , ideoq. eius æftimatio eft ze + so aur. Cai li

accedatoperculum 150-aur.'erit eius tunc precium ze +200 aur.

zquale nie. nimirum pretio primivafis , Ablaca . ze . vtrinque ,

erit æquatio inter re, & 200. Diuilis igitur 200 per . fiet i ze .

300 aur. pretium ſcilicet primivafis . Secundi autem valis pretium ,

quod inuentum eſt ; z + so erit 130 aur, quod probatur. Nam

300 aur.hoc eft, pretium primi vafis, cum pretio operculi , id eft

cum 150. faciunt fummam 4 so :scripłam pretij fecundi vaſis, nimiru

150 aur. At 150. aur. pretium videlicet fecundi yafis, cum opercu

lo ,fiue cum 150 aur. fáciunt fummam 300aur. æqualem pretio pfi

,mivaſis .

LI

31 Quidam emit,nefcio quot,perdices, ita ut ſi emilet feore

7. fum illarum di infuper 6.baberet 100,

perdices. Quæritur numerus perdicum ,

PONATVR 'I be , cuius 1. & . faciunt re , quæ cum 6.fan

" crunt ze + 6. æqualia 100.Ablatis 6 vtrobique,erit æquatio in

fter 7. & 94 . Diuilis igitur 94 per fier i ze . 120.numerus vi

delicet perdicum emptarum . Nam eius eft 40. & .eft 30. & *

eſt 24. quæ omnes partes-cum 6 ..faciunt ſummam 100 perdicum .

5

52 Alexander Magnus , eum quadam die familiariter LII,

cum Califbenephilofopho ageret de atate fua , ami.

eorum fuorum Epheftionis, & Clyti , ita differuit.

... Ego,inquit,Ephefionem meum duobusannis antece

da : Ai Clytus amborum annos fua atale comprehen

1
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dit, & præterea annos quatuor. CuiCalifthenes.Cum

patermeus vixerit annos 96. iucundamibi fuit isto

relatio,ò Rex . N am annos trium peftrum atas eius

precisè babuit. Quæritur,qua.etatt Alexander collo

quium iftud babuerit , & quot annos tam Epheftio ,

quam Clytustunc babuerit .

1.1.2

PONATVR pro annis Epheftionis i re. Igitur anni Alexandri

fuerantrze 2. & Clyti a ze +6. quiomnes faciunt annos 4 zet !

æquales 96 , Ablatis 8.vtrobique , erit æquatio inter 4 ze & 88. Di

pilis igitur 88 per A. fiet 1.28. 22. anni nimirum Epheftionis . Ale

xander igitur habuit 14.,annos. Clytus vero so. quianni in vnam

collecti lummam faciunt 96 annos ,

..I

LIII. 53 Nicanor ea pugna, qua interit , occurrit Iude Mas

chabeo, agmine quadrato collecto ex Syrorum auxi.

liarijsmilitibus, atque ijs,quos fecum adduxerat. Ce

Safuntautě ex eo agmine 35000. Reliqui fuga elapſ

Junt,quorum numerus fuit 156. vltra numerum au

xiliariorum militum Syrorum . Quaftio eft,quotmi

litibusoccurrerit Nicanor. Machabao,& quothabue,

rit milites auxiliarios, quot item ſecum adduxerit.
. Nr. 10 ,

PONATVR pro agmine illo quadrato ! 3. in quo computati

funtmilites caſi 3500o. Item numerus fuga ſeruatorum 156, & nu

merusmilitum auxiliariorum incognitus.Poriatur hic numerus 1 se

ruifi addanturmilites cæli 35000. & 156. fuga feruati, conflabitur

fumma rze +35756. æqualis i 3. nimirum totiagmini quadrato .

Semiflis numeri radicum eſt . ad cuius quadratū 1. additis 35156.

hoceft , conficietur numerus 140 ad cujus radicem :

quadratama ' $ . fi addatur prædicta ſemiſlisnumeri radicum ,nimi,

rum fiet ze . 74. hoc eft,188. numerusvidelicet auxiliariorum

militum . ipfe vero fecum adduxit 35 156 , atque idcirco totum ag.

men quadratum comprehendit 35.344. qui numerus quadratus eſt

habens radicem 188 .

LIHIT. 54 Quidam habet 4.malfasex argento , cupromixtai .

Pondusprima continet 11. marcas, quarum quælibet

conftatur ex 9. femiuncispuri urgenti, 7.femiune .

cupri puri: quia 1. martam ftatuimus comprebendere

16. femiunrias.Pondus fecunda malla eft 15. marca -

Tum ,
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rum ,quarum fingule continent 7. femiunc.argenti,da

9. femiunt. cupri. Pondus tertiæ maße babet 24.

marcas,quarum fingula confiant 10.fémiunc.argen

ti, da 6. Jemiunc. cupri . Pondus denique quarta

malu ef 136.marcarum , quarum fingula continent

14. femiunc. argenti, d 2.femiunc. cupri. V ult au

tem ex biſce mafis conftare unam , additis aliquot

marcis argenti,ita vtqualibetmarca contineat 15.fe

miunc.puriargenti, 1. femiune. puri cupri. Qua

Aio iam eft, quantum argenti puri admifcendum fit

illismaſſís,ex quot marcasmaſſanoua ſit babitură.

272

PONATVR ize .marcarum puri argenti addendarum . Quo

niam vero omnesmarcæ mixtæ in illis 4. maſſis contentæ ſunt 186 .

& omnes femiunciæ puri argenti 2348. & cupri628. vt hic vides.

Marcæ mixta Semiunciæ puri arg. Semiunc . puri cupri .

11 99 77

IS 105 135

24 240 144

136 1904

186 2348 628

Cum enim primamaſſa marcarum 11. quælibet marca contineat 9

Yemiunc.argentipuri,& cupri 7 femiunc. erunt in cota illa maſſa

99 ſemiunc.argentipuri,& 77 femiunc. puricupri,& c. inſtituenda

erit regula trium hoc modo.

Marcæmixtæ Mar.pu.arg. Semiun.cupri. Mar.mix. Semiun.cup.

-186 + .12 . 628.
100+Tre

Hoc eft , Marcæ mixez 186 + ine.marcarum puri arg. continene

628 femiunc. cupri , ( quia in matía conflanda comprehenduntur

628 femiunc. cupri; quot videlicet in 4 maffis compofitis continen

tur, cum nulla noua femiunc.cupri accedat ) quot ergo femiunc.

cupri continebit imarca nouamixca ? Inuenies enim 150tiz . fe

miunc. cupri,quæ fractio æquiualet i femiunc. cupri : propterea

quod in vna marca nouamixca contineatur tantum a ſemiunc. cu

pri ex hypothefi . Hæcæquació permultiplicationem in crucem

reducetur ad hanc inter 628. & 186 + ise . Ablatiſque 186. vtro

bique,erit æquatio inter 442. & ir . Erit ergo ize . 442. atque tot

marcx argenti puri admifcendæ funt, vt fingula marcæ comprehen

dant 15 femiunc. puri arg. & 1 femiunc. cupri : quod fic probatur,

Quoniam in 4 illismalis propofitis continentur 186 marcz mix

Vu t2 ,
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tz , fi addantur inuentæ 442marcæ argenti puri , fientmarca mixtz

628. atque idcirco quælibet habebit i femiunc. cupri , quòd in

omnibus fimulfint 628 femiunc. cupri.

ET quia vna marca pofita eft r6 femiunciarum , comprehendent

442 marcx puri arg femíuncias 7072.quibus fi addantur femiunciz

2348 puri argenti , quæ in 4 maflis propofitis reperiuntur, fient

9420 ſemiunc.puri argenti quæ diſtriburæ in 628 marcas nouz

mafſæ conflatæ, dabunt cuilibetmarca 15 femiuncias argenti puri.

HAEC eadem quæftio facile etiam expedietur fine Algebra au

xilio . Quoniam enim in 4 maffis propofitis habentur 628 femiun

ciæ cupri, neceffe eft, vt maffa noua confianda fit totidem marcarú ,

vtnimirum cuilibet i femiuncia cupri poffit affignari. Si igitur 186

marcæ mixtæ , quas 4. illæ mafſæ continent, detrahantur ex 628.ſu

pererunt 442marcæ puriargenti addendæ ad 186 marcas,vt fiat nu

merusmarcarum 628. in noua mafla confiata comprehenſarum .

QVOD fi maffa ex 4. propofitis confianda fit cum argento addi

to , vt fingulæ marcæ contineant 13 femiuncias puriarg . & 3 femi

unc. cupri: Diuifis 628 femiuncijs cupri per 3.exibit numerusmar.

carum in noua maſſa , 209.Ita enim quælibet marca 3 ſemiune.

cupri continebit . Si igitur ex 209 *. demanturmarez 186. in 4.

primismaffis contentæ , reliquus fietnumerus23.marcarum puri

arg. addendarum : conflabiturq . numerus209.marcarum in

maſſa noua comprehenſarum : quarum quælibet 13 ſemiunc. arg.

puri comprehendet . Nam in marcis 209 } . continentur ſemiunciæ

1945. ex quibus fi demantur 628. fiue 1314 femiunc. cupri puri

in maſſa noua contentæ , remanebunt *** ſemiunc.argenti puri :

quibus in 209 | marcas diſtributis , prouenient cuilibet marcæ 13

femiunc. puri argenti .

SI verò maffa ex eiſdem 4 maſlis conflanda ſit , cum cuproaddi

to , vt fingulæ marcæ contineant 12 ſemiunc .argenti puri , & 4 fe

miunc. cupri puri : erit cuprum adijciendum , non autem argentum .

quia diſtributis 2348 femiunc. argenti, quæ in 4. illis maffis exiftūt,

in 186 marcas, reperientur in qualibetmarca plures femiuncix ar

genti, quam 12.nimirum 12 to. Diuiſis igitur 2348 ſemiunc. ar

genti puri per 12. exibit in Quotiente númerusmarcarum in nova

maſſa ', 195 . Sic enim quælibetmarca continebit 12 femiunc. ar

genti puri .Demptis autem marcis 186. quas illæ 4.maffæ comple

čtuntur , remanebunt 9 marcæ cupri addendæ , vt confletur noua

maffa marcarum 195 1. quarum quælibet 4 ſemiunc. cupricontine

bit. Nam in marcis 195 }. continentur 9392 ſemiuncia . E quibus

hi demantur 2348 ſemiunc.argenti , hoc eft , 1944. relinquentur

1343 femiunc. cupri , quibus diſtribucis in 19s marcas, proue

nient cuilibetmarca 4 femiunc. cupri .

IAM verò fi quæratur, quantum cupriaddendum fit quatuor il

lis maffis , vt in qualibetmarca nouæ maffæ conflatz reperiantur 15

ſemiunc, puri cupri , & 1 argenti : inftituenda eric regula Trium

hoc modo , pofita i ze marcarum puri cupri .

Marcx
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2 3 4 ?
Marcæ mix . Marcæ pu.cup. Semiun . arg. Mar.mix. Sem.arg.pu.

186 + i ze 2348 I ?
186 +12

Ericq. quartus numerus æqualis 1 ſemiunciæ argenti puri : quæ

æqualitas per multiplicationem in crucem reducetur ad hanc inter

2348 & 186 + 1 2.Ablatisq. 186 vtrobique,eritæquatio inter 2162

& ire. Erit ergo i ze 2162.numerus videlicet marcarum cupri ad

miſcendarum , vtfingulæ marcx.contineant 15 femiunc. cupri , & 1

argenti . Quoniam enim in 4. illis maffis exiſtunt 186. marcæ , ad

ditis proximèinuentis 2162. fier numerus marcarum 2348. ac pro

inde quælibethabebit i femiunc. argenti : quippe cum in omnibus

ſimul ſint2348 ſemiunc, argençi . Et quia 2162 marcæ puri cupri

comprehenduntſemiunc. 34592. fi addantur 6 : 8 femiunc. cupri in

quatuor prioribusmafis contentæ , fient 34592 ſemiunc. quibus di

stributis'in -348marcasnouæ maliæ conflatæ , congruent cuilibet

marca 15 femiunciæ cupri .

SI autem quæſtio ſit , quantum argenticontineat. I marca ,

illä mallæ conflentur, & nihil eis addatur : fic ftabit regula Trium .

Marcze Semiunc.arg. Marca Semiunc.arg.

186
2348 I ?

Continebit ergo i marca ſemiunc.arg. 12 H.& proinde femiunc.

SIC li quæratur, quantum cupricontineat i marca , fic ftabit

regula .

Marcæ Semiunc.cupri Marca Semiunc. cupri

186 628

ſi,4 .

S 8

cupri31

I ?
31

Continebit enim i marca femiunc, cupri puri 3.4.ideoq. 127 .

femiuncias puri argenti .

ET fi quæſtio ſit , cuius ponderis maffa continens in qualibet

marca 3 femiunc. argenti, & '13 cupri, commifcenda fit illis 4 mal

ſis, vt fingulæ marcæ nouæ maſſæ conflatæ contineant s femiunc. ar

genti, & r cupri, ponatur pro numeromarcarum addendarum ı ze

& pro numero femiun.argenti in illamaſſa contentarum , 3 z.quia

numerusfemiunciarum in illa maſla triplus eſt numerimarcarum

quandoquidem quælibet marca comprehendere dicitur 3 femiunc.

argenti. Sic igitur ftabit regula Trium .

Mar.mix. Mar.mix . Semiunc.arg . Sem.arg. Marca Sem.arg .

noud

186 + Ize 2348 + 3.2 ' ; . I?!

Quartus enim numerusæquabitur s femiuncijs argenti,quot nimi.

Vu 2 rum

noun noua

2 3 4 % +32

86+
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rum imarcamaſſæ nouæ includere debet . quæ æqualitas permul

tiplicationem in crucem reducetur ad hanc inter 2348 + 32. &

930 + sre. Ablatisq. 930 vtrobique, erit æquatio inter 1418 + 3 ze

& sne . Ablatisq . rurſum 3 ze vtrinque , inter 1418. & 2 ze. Diuifis

igitur 1418 per 2. fiet i ze. 709. numerus marcarum , quas maſſa

quinta commifcenda continebit . Additis igitur 186 marcis quatuor

priorum mallarum ,fiet nouamaſſamarcarum 895:quarum quælibet

continet s lemiunc.argenti , & r cupri. quod fic probatur . Duc

895. marcas in 16 femiunc. faciesq. 14320. femiuncias partim ar

genti, & partim cupri in maſſa nouamarcarum 895. contentas.De

inde duc eafdem marcas 895. in 5. femiunc. argenti , quas quælibet

marca continere debet,faciesq. femiunc.argenti 4475. in noua illa

maſſa contentas . Denique duceaſdem marcas 895. in 17. femiunc.

cupri, quas quælibetmarca continere debet ,efficiesq .9845.ſemi

unc. cupriquæ cum 4475 femiunc. argenti faciunt 14320. quot ni

mirum femiunciæ in vniuerſum continentur in 895.marcis .

I V.
55 Duo Societatem ineunt : quorum ſecundus duplo plus

pecunia fecum affert , quam primus , ac preterea s.

aur. Lucratiſuntautem 960. aur.ex quibus primo

obueneruntaur. 3'00. do fecundo 660. Quantum ergo

finguli impofuerunt .

PONE pro prinio i zę. ideoq, pro fecundo 2 ze + 5. Summaam

borum eft 3 pets. qua lucrati funt 960. aur. Inſtitue ergo regu

lam Trium fic .

3 ze +5 960 Ize ?

Inuenies enim primum ,qui poſuit i ze. lucrari ;** . quinumerus

æqualis eft 300 aur. qui primo obuenerunt . Hæcaquatio permul

tiplicationem in crucem reducitur ad hanc inter 950 . & 900 ze

+ 1500. Ablatis igitur 900 re vtrobique, remanebit æquatio inter

60 ze . & 1800. Diuiſis igitur 1500 per 60. fiet i re . 25. pro aureis ,

quos primus pofuit . Ergo fecunduspofuit55.aur. quod probatur.

Ambörum enim fummaeft 80 aur. Ergo regula Trium fic Itabit bis.

80 960 25 ? 300 80 960 55 ? 660

LVI.
$6 Duo babextpecuniam ,nimirum 200.aur. fimul, pe

cunia fecundi diuiſa per pecuniam primi facit quo

tientem s. Quaftio est,quantam quifque pecuniam

babeat .

НАЕ С
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HAEC quæftio cum fequentibus ad fecundas radices pertinet .

Ponaturpro primo i re , & pro fecundo i A. Reſoluenda ergo eft

fecunda radix in primam hoc modo . Quoniam ambo habent 200.

aur. erit æquario inter i ze + 1 A , & 200. Ablataq. 1 ze vtrinque,

inter i A , & 200 — Ize . Erit igitur i A , reſolura in 200-ize.

Quare pono denuònumerum primi i ze, & ſecundi 200-1re . qui

fimulfáciunt 200. aur. Diuiſo iam numero ſecundi per numerum

primi, fit Quotiens2014.æqualis 1 . hoc eft , quæ æquatio

per multiplicationem in crucem reducetur ad æquationem inter

400 - 222 , & 3 ze. Additisq . 2 ze vtrobique , erit æquatio inter

400. & s he . Diuiſis ergo 400 per s . fiet Quotiens 80. numerus

prioris . Ergo fecundus habebit 120. nimirum 200 — 1re.quonu

mero diuifo per 8o. fit Quotiens i

| Aliter . Ponaturnumerus ſecundi 1.- é , & primi 1.A. Ergo iterú

erit æquario inter 1 ze + 1 A , & 200.aur. Ablacaq. I ze vtrobique,

inter i A , & 200 - 1 2e . atque ita i A , reſoluta eft in 200 e

Pono pro ſecundo i ze , & pro primo 200 -ize. Di

uiſo illo per hunc fit Quotiens obre:æqualis . qux æqualitas

permultiplicationem in crucem reducetur ad æquarionem inter

2 ze . & 600 - 32.Additisq . 3 ze vtrinque,erit æquatio inters ze

& 600. Diuiſis ergo 600 per 5. fiec i ze . 120. pro numero fecundi .

Primus ergo habet 80. nimirum 200 --Ize . vt prius .

ergo denuo

$ 7 Septem mercatoresdebent cuidum creditori pecuniam LVII.

boc modo , Sex , excluſó feptimo , debent fimul

994.aur.

Deindeſex,ſecluſo primo,debent 882. aur.

Sex ,feclufo fecundo, debentaur. 952.

Sex ,dempto tertio,debentaur. 896;

Sox,exclufo quarto,debent aur..910.

Sex , ſecluſo quinto,dabent aur. 840.

Sex denique, excepto fexto , debentaur. 1036.

Quæritur iam ,quanta fit fumma totius debiti, da quan .

tuin quiſque debeat.

PRIMVM quia excluditur debitum feprimia rota fumma: fi pro

debito feptimiponatur i ze . erit ſummatotius debiti 994 + ize .

Deinde quia excluditur debitum primi: fi pro co ponatur 1 A ,

erit fumma totius debiti aur. 882 + 1A.

Tertio quia excluditur debitum fecundi , pone pro co 1 B , aur.

eritq. ſummatotiusdebitiaur. 953+1B.

Quarto quia eximitur debitum tertij, ſi pro co ponatur i C , aur.

crit lumma totiusdebiti aur. 896 7 oC .

aur.

Quis
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Quinto quia ſubticetur debitum quarti , fi pro eo ponatur 1 D ,

aur. erit totius debiti fumma aur. 910 + 1D .

Sexto quia ſupprimitur debitum quinti , fi pro eo ponatur i E ,

aur. habebitur ſumma totius debiti 340 + 1 E , aur .

Septimo denique , quia non exprimitur debitum ſexti , fi pro eo

ponatur 1 F ,aur. erit ſumma totius debiti 1036 + 1 F , aur.

Quia igitur ſumma omnium , hoc eſt , to

994 + Ize tum debitum ſepties ponitur, vt hic vides ,

882 + 1 A habebimus fex æquationes, fi fuperiorem

952 + iB cum fingulis inferioribus conferemus;pro

896 + iC pterea quod quodlibet totum fibiipfi eft

910 + i D æquale . Videlicet .

840 + IE Primum 994 + ire . æqualia ſunt 882 +

1036 + IF IA . Igitur ablatis 882. vtrobique , erit

æquatio inter 112 + Irlo & 1A . Cum er.

go pro debito primi pofita fit 1 A ; erit debitum primiaur. 112+

Iz

Deinde eodem modo æquatio erit inter 994 + 19 ,& 952 +1 B.

Ablatisq. 952vtrinque, inter 42tire . & 1 B ,ac proindedebitum
fecundi42 +12 .

Tertio fimiliteræquatio erit inter 994 + 1 %e , & 896 + 1 C.Ab

latisq. 896 vtrinque, inter 98 + ize , & ic : ideoq. debitum ter

tij erit -98 + Ime.

Quarto pari ratione erit æquatio inter 994 + Ire, & 910 + 1 D.

Ablatisq.910 vtrobique, inter 84 + 1re , & 1 D. Debitumq. quar

ti erit aur. 84 + Ize .

Quinto non ſecus erit æquatio inter 994 + ize , & 840 + 1 E.

Ablatisq . 840 vtrobique, inter 154 +12 , & IE : proptereaq. de

bitum quinti erit aur. 154 + 1 e ,

Sexto non aliter æquario erit inter 994 + 1re , & 1036 + 1F .

Ablatisq . 994 vtrobique; inter I re , & 42 + IF. Rurfumq. ablatis

42 vtrinque, inter i ze — 42. & 1 F.ideoq. debitum ſexti eritaur.

ize 42.

Et quia pro debito feptimipoſita fuit ire . erunt omnium debita

hæc, quæ faciunt fummam

Debitum primi 112 + I ne 7 re + 448. aur. æqualem

Secundi 42 + i ze 994 tíze . cum hic etiam

Tertij 98 + i ze numerustoti debito ęqua.

Quarti 84 +1 ze lis fit , vt paulò ante dixi

Quinti 154 + Ize mus . Ablata ergo i .

Sexti
42 Ytrinque, erit æquatio in

Septimi ime ter 6 ze + 448. & 994.Ab

latisq . rurſum 448 vtro

bique. inter 6 me , & 546. Diuiſis igitur 546 per 6. fiet i se . 91. de

bitum feptimi, quod fuit i ze. Hinc facile debita aliorum elicies .

Quoniam enim debitum primi fuit 112 + ire . erit ipſum debitum

203. ſummanimirum ex 91. & 112. conflata . Sic etiam debitum

ire

Texti
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fexti erit 49. nimirum i ze - 42. & fic de cæteris , vt hic cernis .

Debitum

Primi 203

Secundi 133

Tertij 189

Quarti 175

Quinti 245

Sexti 49

Septimi

aur.

Summaom

niú,feu totú

debitum .

{

1085 2ur.

LVIII.

Probatio . Dempto debito feptimi ex toto debito . debebunt 6 .

alij aur.994 . Item dempto debito primi ex eodem debito toto , de

bebụnt6. alij, aur.882. & fic de cæteris .

58 Duo foci babent duos numeros aureorum ,quorum

ſummaà ſummaquadratorum ex ipfis procreatorum

ſubtracta, relinquit 78. Addita verò ad numerum

ex eorum multiplicatione productum facit 39. Qua

ritur, qui fint iftinumeri.

HANC quæftionem per fequentem figuram explicabimus , vbi

quadratum rectæ AC, diuifum eft in duo quadrata, & duo comple

menta , quorum quodlibet inter duo quadrata medium proportio

nale eft, vt in Lemmate propoſ.s4.lib .10.Eucl. demonftrauimus, &

fupra quoque in numeris in Lemmate ænigmatis 26.cap. 30.often

dimus. Ponatur ergo minornumerus i ze ; nimirum linea AB , &

maior i A , nimirum linea B C. Summaautem ex ipfis conflata,ni

mirum linca AC, ponatur i B. Eritq. quadratum rectæ AB, 1 3. Et

quoniam fummanumerorum 1 B ,ſubtracta ex duobus quadratis ré

&tarum AB , BC , relinquit 78. facient duo illa quadrata 78 + 1B .

Ita enim fi ex illis demetur

IB , relinquentur 78. Igitur
A

quadratum rectæ BC, erit

:78 + iB , -13 Si enim 39 - IB

duo quadrata faciunt :78+

i B , vt diximus, erit folum B

quadratum rectæ BC , 78+

IB - 1 .
78 + 1B - 13

. , Deinde quia ſumma nu
IA

merorum AB, BC ,nimirum

1 B , addita ad productum ex

eorum multiplicatione , id i } . U

eft , ad complementum AD ,

facit 39.erit complementum

hoc 39 - IB. Ita namq. fi

addatur 1 B , fiet ipſum complementum 39.

I % 126

3
9

I
B

Quia
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Quia vero quadratum rectæ AC, cux valet 1 B , conſtat ex duo

busquadratis rectarum AB , BC , id eft , ex 78 + 1 B , & ex duobus

complementis, hoc eſt , ex 78 — 2B, eftq. quadratum rectæ AC,ex

' I B , procreatum i B 3. erit æquatio inter 1 B7. & 156 — 1 B , qui

numerus coriflatur ex 78 +1 B , id eft , ex duobus quadratis , & ex

duobus complementis , hoc eft , ex 78 — 2 B.Huius autem numeri

156 — 1B, radix non aliter inueftigabitur, quam ex numero 156–

Ize , ac fi hic æqualis effet 13.nimirum hoc pacto . Semiffis numeri

radicum eft ad cuius quadratum additis 156. hoc eft , * . fit

numerus 23. a cuius radice quadrata 2. 11dematur prædicta ſe

miffis . remanebit pretium i ze .2.hoc eſt 12. ac tantum valet

recta Ac, hoc eſt, i B, ſummanumerorum i ze. & 1 A.

Quoniam igitur 1 B , eſt 12. complementum 39 — 1 B , erit 29. &

quadratum maius 78 + 1 B - 13. erit 90 – 18. eftq. comple

mentum 27. medium proportionale inter quadratum hoc 'maius

90 -- 13. & quadratuin minus18. vt initio diximus : fi ducatur

& 30.feptimi 90-18. in 13. hiernumerus 90 % - 188.a æqualis quadrato ex

27. deſcripto , nimirum numero 729. Addito ergo 133. vtrobique,

æquatio inter 90 3. & 729 +138. & ablatis 729. vtrobique ,

inter 90 % -7: 9. & 183.Huiusnumeri 903 — 729. radiceme

Zenſiženficam ita inueniemus. Semiffis numeri Zenſorum eft 45. a

cuius quadrato 2025. fi demantur 729. remanernumerus 1296. ad

cuius radicem 36. fi addatur prædicta ſemiffis 45. fit 1 3.81.maior ,

minor autem erit 9. fi nimirum ex prædicta femiffe 45. dematur in

nenta radix 36. Zenſorum autem 81. & 9. radices quadratæ funt 9 .

& 3. numeri quæſiti .Nam eorum quadrati ſunt 81. & G. a quorum

fumma90. fi ipforum numerorum ſumma 12. detrahatur, reliquus

fit numerus 78. Er fi eadem ſumma 12. addaturad 27. numerum ex

eorum multiplicatione productum , ſit ſumma 39.

PORRO poftquam inuentum fuit, 1 B , ſummam numerorum

ize , & 1 A , eſſe 12. facilius inueniemus vtrumque numerorum

1 ze , & 1 A , ſeorſum , per ænigma 172. cap. 29. Quoniam enim

complementum , quod fit ex AB , in CB , inuenrum eſt 27. finume

rus i 2. diuidatur in duas partes, vt ex vna in alteram fiat numerus

27. quinon maior cft quarta parte quadrati ex numero 12. fa& i, vt

in prædi&to ænigmate docuimus, inuenietur vna pars 3. & altera 9.

Idem quoque cħicietur perænigma 38. cap. 30.

VEL , ſi numerus 12.perænigma 170. cap. 29. vel 35. cap: 30.

diuidatur in duosnumeros,quorum quadrati fimul faciant 90.fum

mam videlicet duorum quadratorum rectarum AB,CB,quæ inuenta

eft go. reperientur iterum duæ partes 3. & 9 ,

S C H O LI V M.

x hoc enigmate facile intelligitur, cum , qui quastiones per Álgebram

foluere vult,debere oprime effe exercitatum in Geometria fcientia , cap.

1. diximus. Hoc enim anigma ab eo,qui Geometriam ignoral, vix, aut nullo

modo foluetur, parte .

59 Duo
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59 Duo focy babent duas fummas aureorum . Quadrati LIX .

numeri ex ſummis procreati faciunt340. Sed ipfe

ſummeinter fe muliiplicata faciunt maioris quan

drati. Quæftio eft, quanta fint ifte fumma.

PONATVR maior ſumma i re , & minor 1 A.Quadrati ſunt 1 % .

& 1 A 3. qui fimul facere debent 340. Igitur 13. erit 340 -1A3.

& 1 A 3,erit 340 -13. Duo vero numeri inter ſemultiplicaci fa

ciunt numerum i ze A , æqualem 3.hoc eſt, maioris quadrati ,

qui ett 1 3. Si igitur æquatio eſt inter 12e A , & 3 . erit quoque

æquatio inter horum numerorum quadrata ,nimirum inter is A % .

& * 38. quæ æquatio permultiplicationem in crucem reducetur

adæquationem inter 49 3 A3, & 3638. Etper depreſſionem ſigni

% , primæ radicis, erit æquatio inter 49 A 3 , & 363. Ac per regulam

Trium , fi 36 8.æquiualent49 A 3.xquiualebit 1.8. numero . .

vt hic vides , abiecto ſigno 3. in primo ac tertio numero . ,

49 A 3 i ?
At.

Et quoniam 1 A 3. fuit æqualis numero 349—13 . erit quoque

æquatio inter 1 A 3. & 340 – A quandoquidem i 3.inuentus

fuit æqualis numero 40A . Additis igitur 449 *. vtrobique , eric

aquatio inter 1 A 3+ 4A*. & 340. Cum ergo i A 3. faciat . A 3 .

( quod 1. & 1. ęquales ſint numeri . ) erit ęquatio inter

&* 340 . Diuifis ergo 340. pers. fiet i A 3. 144. cuius radix 12.erit

vnusnumerorum , nimirum ſumma pecunięminor ,pro qua polui

mus i A , cuius quadratum 1 A 3. Quia vero quadrarum maioris

ſummęfuit 340 - 1 A 3. Si pretium 1 A 3. nimirum 144. dematur

ex 340. reliquum fiet quadratum maiorisfummæ 196.cuius radix eſt

14. alter numerorum , nimirum maior fumma,quam pofuimus i re .

Iraq. primus habet 14.aur. & fecundus 12, Quadrati enim horum

numcrorum 196.144, faciunt340. & ex 14. in 12. fit numerus 168.

hoc cft , maioris quadrati 195.

36
4 9 A %

36

A % .

LX .
60 Tres focü habentpecunias.Primus dicit fecundo, fimihi

dures i tuæ pecunia ,haberem 100.aur.Secundus vero

dicit tertio, fi mihidares ;. tuæ pecunie,baberem 100.

aur. Tertius denique dicit primo, ſimihi dares ...

tuæ pecuniæ ,baberem 100. aur. Quæritur , quantum

quiſque eorum habeat.

PONATVR primipecunia i ze . aur. fecundi 1 A , aur. & tertij

1.B , aur. Primus ergo cun : ſecundi habebit 1.2e + A. quinu - s

XX merus
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merusæqualis eſt 100.aur.Dempra ergo i ze vtrinque, eritæquatio

inter A. & 100 aur. — 1 r .ideoq. & inter dupla, nimirum inter

IA , & 200 aur. — 23. Atque ita pro ſecundo , loco 1 A , pono

200 aur. — 2 re . qui ſecundus cum . tertij, habebit 200 aur. — 2 se

+ B , qui numerus etiam æqualis eſt 100 aur. Additis ergo 2 ze

vtrobique, erit æqualitas inter 200 aur. + B , & 100 aur. + 2 re .

Et ablatis 10o vtrobique, inter 100 aur. + B , & 2 p . Et rurſum

ablatis 1oo vtrinque , inter B , & zze - 1o . ideoq. & inter tri

pla, nimirum inter i B , & 62 300 aur. Atque ita pro tertio ,

loco i B , pono 6 ze - 300 aur. Hic tertius cum primi, id eft, cú

år . habebit6. ze - 300 . numerum etiam æqualem 100 aur. Ad

ditis igitur 300 vtrobique, erit æquatio inter647. & 400. Diuiſis

ergo 400 per 6 . fiet i re . 64. atque tot aureos habet primus. See

cundus autem , quiinuentus eft habere 200 – 3 ze habet aur,72.

Tertius denique, quideprehenfus eft habere aur. 63ę – 300. habet

34 aur. Ita enim tam primus 64. cum ſecundi 72. id eſt, cum 36.

quam ſecundus 72. cum tertij 84. id eft , cum 28. quam tertius

84. cum , primi64. id est, cum 16.habebit 100 aur.

LXI.
61 Tres babent pecuniam . Primusdicit reliquis , fi adbuc

baberetis 100, aur.effet ſumma veftrorum aur.du

plamea ſumma . Secundusdicit reliquis,fi adhuc ha

beretis 100. aur. effet fumma veftrorum aur, mee

ſumma tripla . Tertius reliquis dicit , fi adhac babe

retis 100, aur. fumma veftrorum aur. efet ſumma

meæ quadrupla . Quæritur , quantum quiſque bisa

beat .

PONATVR primi pecunia i ze , & aliorum duorum fimul i A.

Hiduo cum 100 aur. habebuntfummam duplam pecuniæ primi.Er

go æquatio erit inter 2 ze . & 1 A + 100. Etablatis 100 vtrobique ,

inter z ze — 100. & 1 A. ac proinde ſecundus , ac tertius , qui po

nuntur habere 1 A , habebunt 2 ze — 100.Et fi addatur ſumma pri

mi, quæ eſt 1 ?e , erit ſumma omnium trium 3 ze — 100.

Ponatur deinde fumma fecundi 1 B.habebuneq. propterea pri- .

musac tertius 3 ze — 100 - 1B , quandoquidem omnes tres ha

bent 3 ze — 100. Et quia ſumma primiac tertij, vnà cum 100 aur.

tripla eft fummæ fecundi ; erit æquatio inter 3 Re - IB . ( Nam fi

addantur 100, ad 3 ze — 100 - iB, fit ſumma 3 ze 1 B ) & 3 B.

Addita igitur i B , vtrinque, eritæqualitas inter 3 ze & 4 B : atque

idcirco & inter ſubquadrupla ,hoc eft, interze . & 1 B.ac proinde

ſecundus, quihabet 1 B , habebit ze .

Denique pro ſummatertij ponatur . C.habebuntq . propterea

reliqui duo 3 ze = 100-1C , quandoquidem omnes tres habent

3 ze — 100 aur. Et quoniam ſummaprimiac ſecundi, vnà cum joa

aur.
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aur. quadrupla eft fummæ tertij , erit æquatio inter 3 re - ić.

(Nam fi addantur 100. ad 3 ze 100 ,ſit ſumma 3 zem . C.)

& 4 C .. Additaq. 1 C , vtrinque , erit æquatio inter 3 ze . & 5C .

ideoq. & inter fubquintupla , hoc eft, inter re . & i C.ac proinde

tertiushabebit ze .

Itaque cum primus habeat 1 ze. fecundus re , & tertius _re ,ha

bebunt omnestres fimul 1 järe. fiue bore . Habebant autem om

nes tres fimul etiam 3 ze - 100. Eft igitur æquatio inter pre . fi

ue a záze . & 3 ze — 100. Additisq. 100 vtrinque , inter 2 ze

+ 100. & 3 ze . Ablatisq . 2 zóze vtrobique , inter 109. & re .

Diuiſis igitur 1oo per * fiet i mę. 153 aur.pecunia primi. Se

cundus autem habens ze. habebit 115 is. Et tcrtius habens įre

habebit 92 j . Nam fecundus ac tertius vnà cum 100. habebunt

307 j.qui numerus duplus eſt numeri 153 ü.quem habetprimus,

Item primus ac tertius vnà cum 100. habebunt 3,46 1 }. quinume

rus triplus eſt numeri 115 1.quem habet fecundus : Secundus de

nique ac primus, vnà cum 100.habebunt 369 j aur. qui numerus

quadruplus eſt numeri92 . quem habettertius .

LXII.

62 Tres babentpecuniam . Primus reliquis dicit, fi adhuc

baberem 100. aur. fieretmea fumma æqualis duabus

ſummis veftris . Secundus reliquis dicit, fi haberem

adbuc 100.aur. ſummamea eßet veftræ fumma du

pla. Tertius deniqueaitad reliquos, fi adbuc baberem

100. aur. Summamea fieretfumme veftré tripla .

Quæritur,quantum quiſquehabeat.

PONATVR primiſumma I re . Ergo cum ico.habebit i net 100

ac tanta erit fumma ſecundi & tertij , omnesq. tres habebunt 2 ze

+ 100. Ponatur ſumma ſecundi 1 A . Ergo cum 100. habebit 1 A

+ 100. qui numerusduplus eft fummæ primiac tertij , quæ eft 2 se

+ 100 - 1A, ( quia cum omnes tres habeant 2 re + 100. fi colla

tur i A , fumma videlicet fecundi,remanebit fummaprimi ac tertij

22e + 100 1 A. ) Ac proinde æquatio erit inter i A + 100. &

4 ze + 200 — 2 A . Additisq. 2 A , vtrobique, inter 3 A + 100. &

42 + 200.Et ablatis 1oo. vtrinque , inter 3 A , & 4 ze + 100. Si

ergo omnia diuidantur per 3. erit æquatio inter 1 A , & zet .

Acproinde cum fecundus pofitus fit habere i A , erit eius funima

ize + Do. Ponatur denique ſumma tertij 1 B. Ergo cum 100.ha

bebit 1 B + 100. quinumerus triplus eft fummæ primiac fecundi,

quæ eft i ze +100: conflata ex i ze ſumma primi, & 2 + 2

Summafecundi. Igitur æquatio eritinter 1 1 + 100.& 4 : + 50 °

hoc eſt, inter 1 B , + 100. & 72e + 100. Ablatisq . 100. vtrobique,

inter i B , & 7 % . Ac proinde tertij fumma, quæ pofita fuit i B ,

erit 7 ze .

Xx . Itaq.
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Itaq. cum primus habeat i re. ſecundusze + 400. '& tertius

i re. habebuntomnestres 9 i ze + Habebant autem omnes

tres etiam z ze + 100. Eft igitur æquatio inter 9 fret 09. & : è

+ 100. Ablatisq. ? ze vtrobique, inter 7 ret . & 100. Abla

tisq. rurſum ...hoc eſt , 33 . vtrobique , inter7.2 . & 66 .

Diuiſis igitur 66 per7.fiet i ne 9 1. ſumma primi. Secundus

aurem habens i ze +33 1. habebit 45 . Tertius denique ha

bens 7 ze .habebit 63 1.Ita namq. primus cum 100. faciet 109 1 :

fummam æqualem fummæ fecundi ac tertij . Secundus vero cum

100. faciet lummam 145 t .duplam fummæ primiac tertij . Ter

tius denique cum 100. faciet 163 1.ſummam triplam fummæ pris

miac ſecundi .

LXIII. 63 Tresbabent pecuniam . Primus reliquis dicit, fi de ve

Ara ſumma remoueretis 100.aur. baberem fummam

æqualem reliqua veftra fummæ . Secundus reliquis

dicit , fi de veftra ſumma remoueretis ico.aur:effet

mea ſumma relique vestre dupla . Tertius denique

dicit reliquis , fi de vestra ſumma remoueretis 100.

aur,mea fumma effet reliqua vestræ fumme tripla .

Queritur vnius cuiufque fumma .

PONATVR primipecunia i ze. Ergo reliquiduo ſimul habebút

1 2 + 100. vt amotis 100. habeant reliquam ſummam æqualem

fùmmæ primi. Omnesq. tres fimul habebunt 2 ze + 100.

Ponatur pecunia fecundi 1 A. quæ dupla eſt pecuniæ primirac

tertij , ſi remoueant 100.aur. Habent autem primus ac tertius 2 ze

+ 100-1A . ( cum enim omnes tres habeant 2 ze + 100. ſi de

matur i A , fumma fecundi , reliqua fier ſumma primi ac tertij : ze

+100 TA. ) & amotis 100.habebunt 2 ze ~ 1A. cuiusnume

ri dupla eſt 1 A ;fummafecundi. Ergo æquatio erit inter 4 ke - 2A,

& 1 A.Et additis 2 A , verinque, incer 4 ze , & 3 A. Et omnibus di

uifis per 3. interre. & 1 A. Ac proinde lumma fccundi,quem po

fuimus habere i A , eritre.

: Ponatur denique ſummatertij 1 B ,quæ tripla eft fummæ primi ac

ſecundi, fi remoueant 100. aur. Habent autem primus & fecundus

re , & amoris 100.habebunt ze 100. cuius numeri rriplum

ze — 300. æquale erit fummæ tertij 1 B. Ergo tertius habet

7 ze - 300 .

Itaq. cum primus habeat 1 ze ,ſecundusze , & tertius 7 ze - 300

habebuntomnes tres fimul 9 { ze — 300. Habebant autem omnes

tres quoque fimul 2 ze + 100. Aequatio ergo eft inter9-300

& 2 ze + 100. Additisq. 300. vtrinque inter 9 re , & ire + 400.

Ablatisq. 2 ze . vtrobique, inter7re, & 400. Diuilis ergo 400

per 71. fiet i ze.54 in. pecunia primi. Secundus vero habens ire

habe
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habebit 72 j . Ettertiushabens 7 ze 300. habebit81 quod

probatur. Nam fi ex 154 m . ſumma fecundi ac tertij reijciantur

100. remanebit fumma 541 æqualis fummæ primi. Et fi ex 1361

fummaprimi ac tertij , abijciantur 100. reliqua erit lumma 3675

ſubdupla fummæ secundi 72 ü . Sidenique ex 127 i ſumma pri

mi ac fecundiremoueantur 100.remanebit lumma 27 it. ſubtripla

fummæ tertij 81'ii.

64 Treshabent pecuniam . Primus reliquis dicit, fide LXIIII.

mea ſumma remouerem 150. aur. fumma veftra

efet reliquä meæ fumma quadrupla Secundusdicit

reliquis, ſi demea fummaabijcerem 100. aur. vestra

Jumma effet reliqua mea ſumma tripla . Denique ter

tius reliquis dicit, ſi demea ſumma anferrem 100.aar,

cffet veftra fumma relique meæ fumme dupla. Que

ritur vniuſcuiuſque fumma.

PONATVR pecunia primiire + 100. Ergo fecundus ac tertius

habebunt 4 zê. vthæcfumma quadrupla fit fummæ primi, fi prius

abiecerit roo, aur. omnesq. treshabebunt size + roo .

,' Ponatur deinde pecunia fecundi A + 100. vt abiectis 100. relil

qua fumma 1. A ', fit fubtripla fummæ primi ac tertij : qux eſt 3 me

f-'100'1A + 10b. ita vtæquatio fit inter 3 A. & 's ré + 10 i + 1A

* lod Et addita r A + 100.vtrinque,inter 4 A + 100, & s ze + 1com

Ablacisq .100'vtrobique, inter 4 A , & ¢ ne Diuiſisq .his duobus

numeris ser 4. erit æquatio inter i A , & ze . Cum ergo fecundus

poſitus fit habere i A + 100. habebit i ze + 100.

Ponatur denique ſumnha tertij 1 B + 100. vt abiectis 100. reliquả

fumma fit fubdupla fummæ primi ac fecundi: quæ eft 2 ze + :00

ira veæquatio fit inter 2 B , & ine + 100. Duilis ergo omnibus

per 2. erit 1 B ,æqualis ze + 100. Cum'ergo tertius pofitusfit ha.

bere 1 B + 100. habebit i zet 200.

2: Itaque cum primus habeat i ze + 100: Secundusze + 1oo. &

tertius i re + 200. habebunt omnes tres fimul 3 ze + 400. Hto

bebant autem omnes tres etiam fimul s ze + 100. Aequatio igitur

eft inter 3 re + 400. & 5z +100. Ablatisq. 100 vtrobique,inter

3. $ + 300. & ? ? . Et rurſum ablatis 3 ze vtrinque, inter 300.

& ise. Dinifis igitur300.per fiet 1 e . 184 D.Primus ergo

qui pofitus elt habere i ze + 100. habebit 284 aur. Secundus

vero habens zet 100. habebie 330.aur. Tertius denique has

benszet 200.habebit407 , aur. quod probatur. Nam fi pri

mus remoueat 100. de ſua fumma , erit reliquus numerus184 i

ſubquadruplus ſummæ fecundiac tertij , quæ eft 738 . Et fi le

cundus de ſumma abijciat 100. erit reliquusnumerus230 . ſub

triplus ſummæ primiac tcrtij, quæ eft 6927.Denique ſi tertius de

ſua
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ſuafumma remoueat100.eritreliquusnumerus 307 i ;. ſubduplus

fummæ primiac ſecundi, quæ eft 615 var

LXV. 65. Tres babentpecuniam . Primus reliquis dicit ,fi vobis

darem 100. aur. faceretis fummam 'meæ reliqua

ſummequintuplam . Secundus dicit reliquis, ji vo

bisdarem 100.aur. fieret veſtra ſumma relique mes

fumma ſextupla . Tertius denique reliquis dicit , fi

vobis darem 100. aur. faceretis fummam reliqua

mea fumma feptuplam . Quæritur vniuſcuiuſque

fummu .

PONATVR pecunia primiszeti0o. Ergo reliqui duo ha

bebuntsze 100. vt fi primus eis det 100. habeant's ze . nume

rum videlicet quintuplum reliqui numeri primi. Omnesq . tres fi

mul habebunt 6 ze .

Ponatur ſecundipecunia 1 A + 100. vi poſtquam alijs duobus

dederit too . reliqua 1 A , fit fubfeſcupla fummæ aliorum cum

illis 100. aur. quos a ſecundo acceperunt. Habent autem primus

ac tertius 6 ze - IA + 100. ac propterea cum 100. aur. fecundi

habebunt 6 ze + 100 --IA + 100.quinumerus ſeſcuplus eft 1 A ,

hoc eft æqualis 6 A. Additis ergo 1 A + 100. ytrobique erit æqua

tio inter 6 ze + 100. & 7 A + 100. Ablacisq. 100. vtrobique , in

ter 62. & 7 A. Diuiſisq. duobus hiſce numeris per 7. erunt ze.

æquales i A. Ergo fecundus,quem poſuimushabere 1 A + 100.ha

bebitze + 100.

Ponatur denique pecunia tertij 1 B + 100. vt poſtquam alijs

duobus dederit 100. aur. reliqua i B , ſit lubleptupla funimæ primi,

ac fecundi ynia cum 100. aur. quos a tertio acceperunt . Habent

aucem primus ac ſecunduszeit 200. ideoq. cum 100. aur, ter

eij habebunt ze: + 300. qui numerus feptuplus eft 1 B , hoc eft,

æqualis 7 B. Diuilisque 9 z . + 300. & 7 B , per 7. erit æquacio

inter22€ +10 & 1 B. Ergo tertius, quem pofuimus habere 1 B

+ 100. habebit aretoo

Itaque cum primus habeat i ze + 100. Secundusze + 100. &

tertius i ze + 1090 habebuntomnes tres ſimulza ze + 2490.

Habebant autem & omnes tres fimul 6 ze. Eft igicur æqualitasinter

2nze +2400 & 6 2. Ablatisq. 2 ze vcrinque inter 2.400

& 345re. Diuilis igitur ?400 per 3 2. fiet izé.88 7. Primus

ergo,cuidedimus i ze + 100. habebic 188 7.Secundus aucemi

qui inuentus eft habere net 100. habebit 177 6. Tertius deni

que habens ze + 1000.habebit 169 , quod probatur . Nam

fi primus det 100. aur. alijs duobus ,habebunt alij duo 442

qui numerus quintuplus eſt reliquæ fummæ primi 88 7. Et ſi le

cundus alijs duobus det 100.aur. habebunt alij duo 454 * . qui

nunie
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numerus ſexcupluseft fummæ reliquæ fecundi 75 H.Deniq ; fi ter

tius-aligs duobus det. 190. aur. habebunt alij duo 464 14. quinu

merus ſeptuplus'eſtreliquæ ſummæ tertij 66 16.

LXVI.66 Tres pecuniam habent. Primusreliquis dicit,fi vos da

... retismibi 100.aur. fieretmea fumma veftra ſumme

reliquæ æqualis , Secundus reliquis dicit , fi daretis

mibi 100. aur. fieretmea fumma vestra ſumma reli

que duple . Tertius denique dicitreliquis,fimihida

retis 100.aur . fieretmeaſumma reliqua vestre fum .

metripla . Quæritur vniufcuiufquefumma, i

PONATVR pecunia primi i re . qui ſi acceperit 100. aur. ab

alijs duobus habebit i ze + 100. ac tantundem habebunt tunc alij

duó,atque idcirco antequam dederunt 100. aur. habuerunti ze +

200. Omnesq. tres habebunt 2 zé + 200.

Ponatur pecunia fecundi 1 A. qui fi acceperit roo.aur.ab alijs

duobus,habebit 1 A + 100. quinumerus dupluscft fummæ reliquz

primi, ac tertij,quæ antequam dederint 100. aur. alijs duobus , eft

2 ze + 200 — 1 A. & poftquam dederint 100. aur.'alijs duobus ,

habebunt 2 ze + 100-1 A. Huiusergo duplum 4 ze ' +- 100 – 2

A ,æquale erit 1 A + 100. Et additis 2 A , vtrobique, æquatio erit

inter 4 ze + 200. & 3 A. + 100. It ablatis 100. vtrinque ,

inter 4 ze + 100. & 3 A.Diuiſisq .duobus hifce numeris per 3. erit

æquatio inter f ze + 2O. & 1 A.Secundus ergo habet zetgo.

quoniam pofuimus eum habere i A.

Ponatur denique pecunia tertij 1 B , qui fi acceperit 100. aur. ab

alijs duobus, habebit 1 B + 100. qui numerustripluseſt ſummære

liquæ primiac fecundi, quæ antequam dederint 100.aur. alijs duo

bus, entre + 0° . & poftquam dederint 100 aur. alijs duobus ,

habebunt ; z - 20 °. Huius ergo triplum 7 re - 200.æquale eft

1 B + 100.Et additis 200. vtrinque, æqualitas erit inter 7 , & 1 B

+ 300. Ablatisq . 300 vtrobique, inter 7 re – 300. & 1 B. Tertius

igitur, quem poſuimus habere i B :, habebit 7 ré - 300 .

Itaq. cum primushabeat i ze. Secundusze +420 & tertius

72e - 300. habebuntomnes tres fimul 9 ze 09. Habebant

autem & omnes fimul : ze + 200. Eft ergo æqualitas inter 9 ze

. & 2 ze + 200.Ablatisq . 2 ze vtrobique,inter 7 } r ***

& 200. Additisq. ° vtrinque , inter 7 re , & !400. Diuiſis igis

tur !̂ ^° per z' . fiet i ze.63B.pecunia primi. Secundus vero,

qui inuentus eſt haberen ze +90. habebit 118 11. Tertiusdeni

que , quem inuenimus habere 12e - 300. habebit 145 . quod

probatur. Nam primus cum 100. habebit fummam 163 i æqua

lem ſummæ reliquorum , fi priusdederint 100. aur. Secundus vero

cum 100. faciet ſummam 218 j . duplam reliquorum ſummæ,pofta

quam
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quam roo.aür. dederint . Tertiusdenique cum 100. faciet fummam

-245 u.triplam fummæ reliquorum , poftquam dederint 100.aur.

LXVII. 67 Tres habent pecuniam . Dicit primusreliquis . Simili

i dáretis 1. vestre fumimê, baberom ion aur, Secun

dus vero dicit reliquis , fimihidaretis šo veftre fum

mababerem 100. aur . Tertius denique reliquisdicit,

fimihidaretis á vestræ fumme,haberem 100. aur .

Quæritur pecunia vniufcuiuſque.

PONATVR pecunia primi100 - in . Ergo reliqui duo habe .

bunt 2 ze. Ita enim ſi denti. nimirum i ze , primo, habebit primus

100raur. Omnesq. tres fimul habebunt 100#ve.

Ponatur fecundipecunia i A ,habebuntq .primus ac tertius 100+

ise A , quififecundo dent nimirum + ' * A . ha

bebit ſecundus i A++ize } A ,hoc eft, A + 10 +ize

quinamerus æqualis eſt 100, aur. Si ergo auferantur 10.vtrobi

que,erit æquatio inter A + re . & Ablacisa pe vtrinque,

inter ; A , & ? re . Diuiſisq . duobus hifce numeris per .

erit æqualitas inter i A , & 100 re. Secundus ergo habebit

100 - re .

Ponatur pecunia tertij 1 B. Et quia primus ac ſecundushabent

200 žre ſi tertio dent . nimirum 50 - re . habebit tertius

1 B + 50 - se , qui numerusæqualis cft 100.aur. Ablatisq .so.

ytrinquc, erit æqualitas inter i B - re , & 50. Additisq . ze vtro

bique , inter i , & 50 + ze . Tertius igitur habebit so + re .

- < Itaq. cum primushabeat 100 - ire . Secundus 100 — Ize . &

tertiusso tire . habebunt omnes tres ſimul 250 ze . Habe

bantautem omnes tres fimul etiam 100 + ize . Eft igitur aquario

inter 250 - . & 100 + ire . Additisq.re vtrobique , inter

250. & 100 +2 įre. Ablatisq . 100 vtrinque , inter iso. & ? re.

Diuiſis igitur 150. per 2 . fiet i ze . 70 . Primus igitur habens

100 -ige , habebit 29.iz. Secundus autem habens 100-12 ,

habebit 64 6. Tertius denique habens 50 + re . babebit 76

Nam tam primuscum fummæ reliquorum duorum , quam fecun

dus cum lummäe aliorum duorum , & quam tertius cum a . ſum

mæ aliorum duorum habet 100.aur.

LXVIII. 68 Treshabent pecuniam . Primus reliquis dicit , fi vobis

darem meæ fummæ , baberetis 100. aur. Secundus,

vero reliquis dicit , fi vobis darem f.meeſumma,ba-,

beretis 100.aur. Tertius denique reliquis dicit, fi vo

bisdarem á meæ pecunia, baberetis 100. aur.

VEL
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Secundus,ac tertius dicunt primo, fi nobis dares tud

pecuniæ ,baberemus 100. aur. At primus,ac tertius

dicuntfecundo.fi nobisdares 1.tuæ pecunia , habere

mus100. aur. Denique primus ,ac fecundus dicunt

tertio, fi nobis dares tua pecunie ;haberemus 100.

aur. Quæritur vniuſcuiuſque ſumma.
.

.PONATVR pecunia primii ze. Ergo reliquiduo habebunt 100

- r . vt accipientes primi, nimirum je . habeant 1oo. Om

a’sq. tres habebunt zet 100.

Ponatur pecunia fecundi : A , eritq. ſumma primi ac tertij } re

+100 — 1 A. Et fi acceperint fecundi,nimirum A , habebunt

ret 100 -1A + A , qui numerusæqualis eſt 100. Additis

ego i A , vtrobique, erit æquatio interze + 100+ A , & 100++

I Å . Ablatisq. 100 vtrinque , internet A. & i Á . Et rurfum

ablata A , verobique, inter } re, & A.Diuiſoq. vrroque nume

ſo per . inter 2. & 1 A.Haber ergo fecundus re .

Ponatur pecunia tertij 1B. Et quoniam primus & ſecundus ha

bentre. Si acceperint tertij , habebunt ze + 4B . fummam

æqualem 100 aur. Ablatisq. 12e vtrobique, eritxquatio inter Ba

& 100 * re . Diuiſo ergo vtroquenumero per i erit i B , æquas

lis 400 — 7 2. Tertius ergo habet 40072e. 1. T I ... 1,9115

Itaq. cum primus habeat i ze.ſecundusze , & tertius400—7 2e.

habebunt omnes tres 400 ~ 22. Habebant autem & omnes tic

mul { ze + 100. Si igitur verinque addanturtre. erit &qualitas

inter 400. & ? re 109. Ablatisq . 100 vtrobique, interze . &

300. Diuiſis igitur 300 per 24. fiet ize.522.pecunia primi. Se

cundil pecunia , qui inuentus eft habere ze. erit 39 aur. Ter

tius denique habens 400 = 72.habebit:34, 4 aur. quod proba

tur . quia tam fecundus ac tertius cum primis quam primus ac

tertiuscum , fecundi, & quam primus & fecundus cum 1. tertij irri.is

habent roo, aur..! i 1950'IS : 1.cvors ! OUⓇ I

A ) tooretor. :)

69 Tresmercatores Societatem ineunt per 12.menfes. Pri. LXIX .

mus imponit 100. aur. Secundus 200 aur.B'tertius

300.aur. Poftmenfes autem duos imponit priinusjali:

& quot libras-piperis ,euius.3. libre valent-teaun: Et

sk. post menjes quatuor fecundusimponit marfum argon .

ti,cuius 1. marca valet 7. aur. Tranfattistizens

fibus, recipit primis ex lúcro 56. aur. Secundus 110.

aur. tertius9o. aur. ita vt totum lucrum fuerit

Yy

192:

250.
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aur.

1

aur.

71

bus hifce numeris pers640 fiet i A , 50
ACproíude 56 A

trium , pro numero 7200 + 2 + 56 A. vtalios etiam numeros

259. aur. Quæritur,quotlibras piperis primusimpo

fuerit , & quot marcasargenti ſecundus.

PONe primum impofuiffe r ze librarum piperis :Et fecundum

TA) marcarum argenti . Cum ergo tres tibræpiperisvaleant i aur.

valebit i zelibsaur. re . Et cum 1,marca argenti valeat 7 aur. va

lebit A marcarum aur: 7 A , vt hic vides .

lib . lib . zur.

3 Ize ? ze

- 11 . Marca Marc. aur.

IA ? 7A

Et quia pectinia cuiufque multiplicanda eft in tempus, fi 100.aut

primiducanturin 12.menf. fiet numeris i 200.- Et ex 200.aur. ſe.

cundiin 12.menf. fiernumerus 2400. & ex 300. aur. tertij in 12,

menf. fiet numerus 3600.Rurfus exre . primi in 10.menf. quibus

in Societate ftetit , (nam poft duosmenfesimpoſuitre. aur. hoc

eſt , 1. lib . piperis ) fit numerus ze.aur. Et ex 7 A yin 8 , menſ.

quibus in commertio fteterunt, ( nam poft 4.menfi impofuit 1 A ,

marc. quæ valett A ) fit numerus 56 A marc. Igitur numerus primi

eft 1200 + 52e. Secundi2400 + 56 A marc. & tertij 3600. qui

tres numeri faciubt 7200 + zet56 A. Vnde fic ftabit exemplum

ad regulam Trium ter repetitam .

10:11 1200 + ze ? só

7200 + Love + 56 A
250 2400 + 56 A !! IJO

L3600 90

hoc eft , fi 710a tiene +56 A lucrantur 150, aur. quid lucra

buntur aur. 1200 + 120 & quid aur. 2400 + 36 A. & quid auri

3600 ? Erunt autem lucra aur. 50.110. & 90.ve in quæftionepofitu

a 19.ſeptimi aft.Ergo tantum fiet ex primonumero in quartos , quantum ex

ſecundo in tertios. Fit autem ex primo in quartum 90. numerus

648000 + 300 ze +5040 A.qui æqualis erit numero 900000. qui

fit ex ſecondo 250. in tertium 3600. Ablatis igitur 648000. vtrobi

que , erit æquatio inter 300 ze + 5040 A. & 252000. Et ablatis

zoo ze vtrinque, inter 5040 A , & 252000 – 300 ze . Diuifisq . duo

facient 2800 +3 ze . quibus additis ad 7200 + z . fiue + 3

iz liet numerus 10000, qui primum locum obtinebit in regula

Colicos reſoluere poflis, vt hic cernis .

.Cit2017

Mersul 0.1...,

1

زنر .31

-

í

1000
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: 10000 250

[ 1200 + ze ?

2400 + 56A :

36002.:

110

90

Nam ex 10000. in 1 ro fit numerus 1100000. æqualis numero

600000 + 14000 A , facto ex 250. in 2400 +56 A. Ablatis ergo

600000. vtrinque, erit æqualitas inter soo00o . & 14000 A . Diui

fisg. duobushiſce numeris per 14000. fiet i A , 35 {marc. argenti.

Denique ex 10000. in so. fit numerus 500000. æqualis numeroun

300000 + 2500 ze . facto ex 250. in 1200 + re . Ablatis ergo

300000. vtrobique,erit æqualitas inter 200000.' & 2170
po ze . Diui

fisq. 200000. per 2sºze fier me. 240. libræ piperis . quod pro

batur fic . 35.mar. argentivilebuntaur. 280.8€ 240. lib . pipe

ris aur.80. ye hic vides . »

2 .

Marca aur.

7

aur.

1250

Marc .

35 ?

Lib .

240 ?

Lib .

3

aur.

I

aur.

80

Et quia aurei 250. fteterunt in commercio 8.menſes: ductis 250

in 8. fit numerus 2000. quiaddendus eft ad 2400. loco 56.A.vt nu

merus tertius in medio fit-4400. Item quia aur. 80. Ateterung in

commercio 10.menſes : ductis 80. in io, fit numerus 800. qui ad

120,0 . addendus elt loco ze. we numerus tertius in ſupremo loco

fit 2000. Vnde fic denuò ftabit exemplum .

10000 250

2000 ?

4400 ?

-3600 ?

50

11ο

90

Vbi vides, tres numeros tertios facere 10000. primum numerum

regulæ Trium : eofdemq. lucrifacere 5o . 110. & 90. & c.

70 Tres mercatores ineunt Societatem . Primus imponit LXX .

35.aur.amplius, quam fecundus. At fecundus, ac

tertius fimul imponunt 84. aur. Lucrum commune

eft 66. aur, ex quibus tertius pro parte ſui lucri re

cipit aur. 21. Quæstio est , quantum quiſque impo

fuerit , & quantum tam primus,quam fecundus de

lucro receperit.

PONE, primum impofuiffe 1 ze +35. aur. Secundum 1 re .

Y y 2
aur.
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aur. vt primus vltrahuius fummam impofuerit præterea 35. aur.Et

tertium aur. 84 — 12. ve ſumma fecundi ac tertij faciat 84. aur.

Deindeponatur lucrum primi 1 A ; & fecundi i B. Et quoniam lu

crum tertij eſt 21.aur. fic ftabit exemplum .

Size +35 ?
IA

119 + ine . 66 ize ? 1 В

ize ? 21w 284

a 19.feptimi* Et quoniam tantum fit ex primo numero in quartum , quantum ex

fecundo in tertium :Fit autem numerus 2499 + 212e.ex primo 119+

I ze in quartum infimum : Etex fecundo 66. in tertium infimum

84 - '1 de . fic numerus55.44 66ze . qui illiæqualis eft . Additis

igitur 66 ze verinque, fiet æquatio inter 2499 +872 . & 5544. Et

ablatis 2499. vtrobique, inter 872. & 3045. Diuiſis ergo 3045.per

87. fiet i ze . 35. ac proinde primus impofuit 70.aur. nimirum ize

+ 35. Et fecundus 35.,nimirum ize . Et tertius 49. nimirum 84 —

12. Et primus numerus regulæ erit 154. Ergo iam ita ftabit

exemplums.

IA

IB
r 70 ?

35 ?IS 4
66

iri
49 ?

21

Ex'194. in 1 A , fit numerus 154 A , zqualis numero 4620. facto ex

66. in 7o . Diuifo ergo vtroque numero per 154. fiet i A , 30. Item

ex 154. in 1 B,fit numerus 154 Bæqualis numero -2310.facto ex 66.

in 35. Diuiſo ergo vtroque numero per 154. fiet i B ,15. Recepir er

go primus de lucro 30. aur. & fecundus 15. aur. quod ita pro

batur .

-

154
66

70 ?

35 ?

49 ?

30

is

21

I "

AENIG
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AE N I G M A TA V A RIA

ad figurasGeometricas pertinentia .

Cap. XXXII.

N extremo hoc cap. reducentur ad vſum omnia fe

rè illa, quæ de numeris Irrationalibus præcepta

ſunt : quippe cum ænigmata proponenda fint va

ria de figuris Geometricis , in quibus plerunque

latera, diametri , atque areæ per numeros ſurdos

explicari folent. Horum ænigmatum primum fit

hoc .

3

D

7 %

2
6
0
0

I Ef rectangulum quoddam altera parte longius ABCD,

1 .

cuiusarea continetpalmos 120. diameter vero palm .

7 3 2600. Quaruntur latera .

* QUONIAM quadrata laterum AB, BC , æqualia ſunt quadrato a 47.primi.

diametri AC. quod eft 2600. fi quadratum lateris AB,ponatur i re ,

erit quadratum lateris B C , 2600 — 12.Ergo latera ipfa erunt18

sre, & 18 (2600—1re) quæ inter

fe multiplicata producent aream
A

BD , nimirum palm . 120. vt cap.i.

lib .3. Geom . pract. diximus,atque

idcirco quadrata laterum 12e , &
Ize

2600 - ire. inter ſe multiplicata

producent quadratum areæ , nimi,

rum 14400. ex coroll. Lemmatis

ænig .26.cap.30. Cum ergo ex ize . B
12е с

in 2600 --ize fiat 2600 re - 13.

erit æquario inter 14400. & 26002-13.Additoq. 1 3. verinque ,

inter i 3 to 14400. & 2600 ze . Ablatisq . 14400. vtrobique , inter

13. & 2600 ze — 14400. Iam fic . Semiflis numeri radicum eſt

1300. a cuius quadrato 1690000. ſubtractis 14400. remanent

1675600.Adhuiusnumeri radicem quadratam 78 1675600. fi ad

datur prædi&ta femiffis 1300. fiet ize . 1300 + 1 1675600. Et fi

cadem radix ex prædicta femiſle detrahatur , reliqua fierminor ra

dix 1300-131675600. (quia hæcæquatio duplicem habet radicé ,

propter fignum — quo numerns abſolutus afficitur . ) Ergomino

ris lateris A B , quadratum erit 1300— % 1675600. maioris autem

lateris BC , quadratum erit 1300 + 1 % 1675600. quod etiam relin

quitur , fi quadratum 1300-131675600. lateris AB,detrahatur ex

2

2600.
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2600. quadrato diametri AC , ve

2600 + 180 in hac formula apparet . Vides

1300 13 1675600 ergo duo quadrata 1300 -78

1675600. & 1300 +181675600.
1.300 + 1 % 1675600

fimul facere 2600. quadratum

diametri . Et fi eorum latera 1% (1300-131675600.) & 18 (1300

+ 18 1675600 ) inter femultiplicentur , produci aream rectanguli

17 14400. hoc eft , 120. palm . quæ multiplicatio fiet , fi quadra

tum pofterioris particulz

13 ( 1300 — 73 1675600 ) 1675600.demat ex 1690000

1 ( 1300 + 18 1675600 ) quadrato prioris particulæ ,

& reliquo numero fignú ( % ,

1 % 14400

præfigatur . vt ex ijs conftar,

quæ cap.23. & 24. fcripfimus , atque in hac formula apparet .

ALITEŘ . Poſito quadrato minoris lateris AB , 1 se . & idcirco

quadrato maioris lateris 2600 — 12.erunt ipfa latera JB12 , &

j3 (2600—12e ) quæ inter ſemultiplicata facient aream 120.palm .

Faciunt autem 18 (2600 ze — 1 )

13 ( 2600 I ze ) vthic vides . quæ multiplicatio fiet,

i ze
fi ipſa quadrata 2600 — ize . & 12 .

18 (2600 ze

inter fe multiplicentur, & producto
13 )

numero fignum 18. præfigatur . Eft

igituræquatio inter 120. & 13 (2600 ze — 1 % ) atque ideo & inter

eorum quadrata 14400. & 2600 ze 13. vt fupra , & c .

ALITER . Ponaturminus latus AB , ze. ideoq. eius quadratum

13. Erit igitur quadratum maioris lateris BC , 2600 - 17. & ip

fum latusBC ,V8 (2600--13 . ) Ducatur AB, 1 ze . in BC , 18 (2600

-13. ) quod fiet , vt cap.26. dictum eſt , fi ize . reducatur ad qua

dratum 13 , præponaturq . fignum 17.Nam fi 1718. ducatur in

18 (2600-1 % ) quod fiet, fi eorum quadrata 1 3. & 2600-13. in

ter ſe multiplicentur, vt cap .26. di

13 ( 2600 13 ) ctum eſt , producetur numerus 13

I 3
(2600 3-133 ) pro area rectanguli

18 ( 26008 183 )

120. Ergo æquario erit inter 18

( 2600 3—133 ) & 120.ac proinde

& inter eorum quadrata 2600 7—13 % . & 14400. Et addito 133.

vtrobique,inter 2600 3. & 188 + 14400.Ablatisq . 14400.vtrinque,

inter 2600 7—14400. & 13% . Iam fic radicem Zenfizenficam erue

mus.Semifiis numeri Zenforum eſt 1300.a cuius quadrato 1690000.

demptis 14700. remanent 1675600. Ad huius numeri radicem qua

dratam 131675600.fi addaturprædi&ta femiffis 1300.fiet 1 8.1300+

V81675600. Et fi eadem radix ex prædicta ſemiffe dematur , relin

queturminus quadratum 1300-131675600 . Ergo maioris lateris

BC , quadratum erit 1300 + 181675600. & minoris lateris AB,

quadratum erit 1300—181675600 . & radixmaior erit 1 % (1300+

17 1675600 ) & minor, 13 (1300-131675600 ) vt fupra , & c.

2 47.primi. ALITER . Quoniam quadrata laterum AB, BC , faciunt 2600 .

& ex
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& ex vno latere in aliud fit area 120. inueniendi erunt per ænigma

26. cap . 30. duo numeri , quiinter ſe multiplicati faciant 120. &

eorum quadrati faciant2600. quod ita fiet . Ponatur minor'nume

rus quadratus 1 3. & major 2600 — 13. Et quoniam per Lemman

ænigmatis 26.cap.30 .numerus 120. quem latera quadratorum 1 * .

& 2600—18. producunt , medio loco proportionalis eft inter ipfa

quadrata; a eritnumerus2600 3–138 . factus ex 13.in 2600 --- 13. a 20.ſeptimi

aqualis quadrato numeri 120. hoc eſt , numero 14400. Eft ergo

æquatio inter 26003–138. & 14400. Additoq.133. vtrobique ,

inter 2600 3. & 13 % + 14400. Et ablatis 14400. vtrinque , inter

26003—14400. & 138. vt ſupra , & c .

2 Campus altera parte longior babet latera in proportione II .

feptupla :d'eorum quadrata fimul fumpta ad eorum

fummam proportionem habentcentuplam . Quæruntur

latera,area, e diameter.

1

PONATVR minus latus i re , & maius 7 ze ,quorum fumma 8 ze

& quadrata 1 3.49 % . fummam faciunt 50 % . centuplam ſumma

8 ze. Igituræquatio eft inter 50 3. & 8002. Diuiſis ergo 800. per

so . fiet i me . 16. minuslacus .Maius erit u 2. in proportione feptu

pla . Ergo area erit 1792. producta ex vno latere in aliud . Diame

ter vero erit 1 8 12800.Hoc eſt, quadrata laterum 256. & 12544.fa

cient ſummam 12800. centuplam ſummæ laterum 16. & .112. quæ

eſt 128. at quadratum diametri erit 128co . ſummaduorum quadra

corum laterum , ac proinde diameter 18 12300 .

III.
3 Ej rectangulum 4500.palmorum , & longitudo tripla

eft latitudinis. Quaruntur latera, & diameter.

PONATVR latitudo i ze . & longitudo 3 ze .Hæclatera inter fe

multiplicata producunt aream 3.3 æqualem 4500.Diuifis ergo 4500

per 3. fiet 1 3. I 0o. & 12. 131800. latitudo rectanguli : & eius

triplum 7 % 13 sco . erit eiuſdem longitudo . Ex latitudine in longi

endinem fit area v3 20250000. hoc eft , 4500. Diametri autem qua

dratum erit 15000,æquale duobus quadratis laterum , & ipſa diame

ter erit 18 15000.

IIII .
4. Ef parallelepipedum ,hoc eft , colamnaquadrilatera '

palmorum 3375. Altitudo ad longitudinem bafis ,de

bæc longitudo ad latitudinem bafis proportionem bar

bet ſeſquialteram , Quæruntur menfura .

PONA
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PONATVR altitudo 9 ze . longitudo 6re . & latitudo 4 me . is

continua proportione feſquialtera . I atitudo in longitudinem facit

barem 24 % . & hæc in altitudiné facit aream parallelepipedi 216 re .

æqualem 3375. Diuiſis igitur 3375 per 216. fiet i re. is us. &

Ize . cubica 2 į. Ergo oze. facient 2 : _. altitudinem : Ft 6 ze. fa

cient 15. longitudinem bafis : Et 4 ze.facient 1o . latitudinem bafis .

quæ menfuræ inuicem multiplicatæ faciunt 3375.

V. $ En parallelepipedum bafem habens quadratam , cuius

latusfubdecuplum eft altitudinis paralelepipedi,.cu

ius area continet 6780.palmos. Quæritur bafis , do

altitudo .

PONATVR.latus bafis i ze ideoq. altitudo parallelepipedi 10 je.

Ex I ze . in fe fit 1 % , nimirum baſis quadrata , quæ ducta in altitudi

nem , id eft , in 10 ze . facit io ce are, fcilicet parallelepipedi æqua

lem 6780. Diuiſis igitur6780. per 10.fiet ice. 678. & 12.vre 678.

latusbaſis . quod in ſe ductum facit Joe 459684. aream baſis . Alci

tudo vero ad lacus decuplam habensproportionem erit ve678000.

quæ ducta in areâ baſis,id eft,in vce459684.facit vie311665752000 .

arcam totius parallelepipedi, nimirum 6780 .

VI. 6 Eft fuperficies rectangula babens longitudinem quadru

plam latitudinis, & aream 576. Quærunturlatera."

PONATVR minus 1 re, & maius 4 ze. Hæc inter fe multiplica

ta producunt 4 3. aream rectanguliæqualem 576. Diuiſis ergo 576

per 4. fiet 1 3.144 . & 1 ze 12.minus latus. Maius ergo erit 48 .

VII.
7 Eft columna quadrangula rectangula , cuiusbafis la.

tera proportionem habent ſeſquitertiam , & altitudo

ad latus maius bafis proportionem habet duplama

Superbipartientem tertias: ſoliditas denique solum

na continet palm . 93312. Quaruntur dimenſiones

fingule .

· PONATVR lacusminus balis 3 je , & maius 4 ne, alciado vero

Toze. vt ad maius latus 4 ze ,habeat proportionem duplam fuper

bipartientem tertias , & maius latus ad minus fefquitertiam . Hi

tres numeri inter fe multiplicatiproducunt 128 ce. foliditatem vi

delicet columnæ æqualem 93312:Diuifis igitur 93312 per 128. fiet

ire . 729. & 122.9. Ergo latusminus bafis , quod poſuimus 3 ze

erit
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erit 27. & maius 4 ze , erit 36.altitudo vero 10 } re . erit 96.Atque

tres hæ dimenſiones inter ſemultiplicatæ faciunt aream 93313,

8 Sunt due turres inequales fupra duas baſes quadratas VIII.

erecta . Latera bafium proportionem babent fefqui.

tertiam , qualem etiam habent u altitudines de ſoli

ditates : ipfaque altitudines permutatim funt late

rum bafium dupla . Soliditates denique ambarum

turrium fimul complectuntur palm.2 1000.Querun.

tur dimenſiones fingula .

6 se

PONATVR latusminoris bafis 3 re , & maioris 4 ze , vt hocad

illud proportionem habeat feſquitertiam fine fractione. Eritq.mi

nor baſis 9 8. & maior 16 % . Et quia altitudines laterum bafium

ſunt permutatim duplz .hoc eft ,altitudo currismaioris baſis dupla

eft lateris bafis minoris , & altitudo turrisminoris bafis dupla eft

laterismaioris bafis ; erit illa 6 ze , & hæc 8 se , habebuntq. propor

tionem ſeſquitertiam , eandem nimirum , quam latera bafium ha- a is.quinti.

bent, eritq. turris minorisbafis altior, quam turris maioris baſis .

Quoniam vcrò, vt in fequenti Lemmate demonftrabimus , duo nu

merimultiplicantes per crucem duos numeros , quihabeant dupli

catam proportionem priorum numerorum , producunt duos nume

ros in cadem cum illis proportione :bhabentq. baſes duplicatam b 20. fextí..

proportionem laterum bafium , ideoq.

& altitudinum : fit vt maior altitudo 8 re V 16 %

8 ze.ducta in minorem baſem 98.pro

96 re

X 98 72 re

ducat 72 re , turrim minoris bafis', &

minor altitudo 6 ze, ducta in maiorem baſem 16 % , producat 96 re

turrim maioris bafis ; quæ per prædictum Lemmaſequcns habebunt

candem proportion
em

feſquiterti
am , quam ipfæ altitudines, vel la

tera bafium habent : eritq. propterea turris maioris bafis, & mino

ris altitudinis maior, ac turris minoris baſis, & maioris altitudinis

minor. Atque ambx turres fimul conficiunt 168. re.ſummáæqua

Jem 21000. Diuiſis ergo 21000 per 168. fiet 1. c . 125. & 1 zė.s.

Ideoq. latusmaioris turris, quod pofitum eft 4 re, erit 20.palm . Et

latusminoris turris poficum 3 re , erit 15. palm . Et reliqua dimen

fiones erunt,vt in hac for

mula pofitæ funt . Vbi vi Larus bafis turris minoris .

des , & latera baſium , & Laiusbaſis turrismajoris .

altitudines , foliditates
q
. Baſis minoris turris.

turrium habere proportio Bafis maioris turris.

nem feſquiterti
am , & ba Aliitudo minoris turris .

fes ipfasproportio
nem ſu Aliitudo maioris Turris.

perſeptupa
rtiétem

nonas , Soliditasminoris turris. 9000.

duplicatam ſcilicet pro Soliditasmaioris turris, 12.06.

Z z portio
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portionis ſeſquitertiæ . Soliditates denique ambarum turrium con

ficere palm .21000. yt ænigma proponit .

LE M M A.

S1 duo numeriin duos , qui babeant proportionem

duplicatam illorum , per crucem multiplicentur, babebunt

producli eandem ,quam ipſi numeri,proportionem .

96

X

12

Site

INT duonumeri quicunque 8.26 6. proportionem feſquitertiam haben .

tes: alij duo 16. 9. habentes proportionem duplicatam proporrionis

Jeſquitertia ,nimirum fuperfeptupartientem nonas, vt hic apparet 16.12.9.

Fiatque 72.ex 8. in 9. 96.ex 6. in 16.

8 16
Dico ele 96.ad 72.vi 8.ad 6.Cü enim 16.

9. habeantproportionem dupliculam pro

9 72 portionis 8. ad 6.cadet inter illos medius

proportionalis 12. in proportione 8. ad 6.ac

proinde cum fit,vt primus 8.ad ſecundum 6. ita tertius 16. ad quarium 12:

2 19.ſeprimi a fier idem numerus ex primo 8. in quartum 12 .quiex ſecundo6.in tertium

16. nimirum 96. Item cum fit,vt prinius 8.ad ſecundum 6. ita terrius 12.

b 19.ſeptimi
ad quarium 9. bifier idem numerus 72. ex primo 8. in quarium 9. qui ex ſe.

cunda 6.in tertinm 12. Quo circa cum 96.fiat ex 12. in 8. do 72.exir .

c 17.feptimi in bor erit eadem proportio 96. ad 72. qua 8.ad 6.

HINC fit,minorem altitudinem ducendam eſſe in maiorem bafem , & mao

jorem alriiudinum in minorem bafem , vtfoliditates procreáta eandem habeant

proportionem , quam altitudines ; ac proptrrea maiorem turrem habere mino

rem altitudinem : minorem vero turrem altitudinem maiorem , Propter hanc

caufam dictum eft in enigmate , altitudines effe permutatim duplas late

rum bafium

IX. 9 Es triangulum rectangulum ,cuiusbafis ( voco bafem ,

latus recto angula oppofitum ) continet palm . 5.2. La

tera autem proportionem habent duplam fuperbipar

tientem quintas. Quæruntur duo latera.

PONATVR minussze , & maius 12 ze , vt fine fractione pro

portionem habeant duplam fuperbipartientem quintas : Quadrata

jaterum ſunt 25 % , & 144 % , quæ fimul faciunt ſummam 1698 ,

đ47.primi, d æqualé quadrato baſis, numero fcilicet 2704. Diuifis igitur 2704

per 169. fiet 1 % , 16. & 17 , 4.Minus ergo latusszé ,erit 20.palm .

& maius 12 ze ; erit 48 palm . quod probatur . Nam duo quadrata

laterum 400. & 2304. faciunt 2704. quadratum bafisa

IOEE
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10 Ex altera parte longius,cuias area soo. palm . & duo

latera fimulfaciunt 100.palm . Quæruntur latera .

X.

PONATVR vnum ize , & alterum 100-120 . Hæcmultiplicata

inter ſe faciunt 100 re — 13 .aream rectanguli æqualem soo. Addi

co ergo í 3. vtrinque, eritæquatio inter ioo zė , & i + 500. Ab

latisq.soo .vtrobique, inter 100 ze --- 500. & i 3. Ita autem radix

Zenfica eruetur . Semiſlis numeri radicum eft so . a cuius quadrato

2500. dempris 500. remanet numerus 2000. ad cuius radicé 18 2000

fiaddatur prædicta ſemiſlis so. fietmaior radix sot 18 2000. Et fi

eadem radix 18 2000. ex prædicta ſemiſſe

dematur, reliqua fietminor radix , 507 100 + 180

1 % 2000. Eft igitur maius latus sot 50 to 1 % 2000

1% 2000.minus autem 50--18.2000.quod
so -7% 2000

etiam habebitur, fimaius detrahatur ex

100. fumma laterum , vt hic vides . quod probatur, quia duo latera

50 + 13 2000. & sony% 2000. faciunt 100.

& inter fe multiplicata producuntaream so + 13 2000

soo. quæ multiplicatio fiet, vt cap. 23. tra so 1 % 2000

ditum eft , fi 2000. quadratum pofterioris
soo

particulæ fubducatur ex 2500. quadrato

particulæ prioris,vtappofita formula indicat. .

-11 Ex rectangulum , cuiusdiameter 38 180.da maius lao

tusad minusproportionem babct triplam . Quarun

tur latera , d area.

PONATVR minus latus i ze , & maius 3 re , quorum quadrata

1 % , & 98 , faciunt fummam 10 % , æqualem quadrato diametri , 2 47. primi.

hoc eft , numero 180. Diuiſis ergo 180. per 10. fiet 1 x 18. & ize ,

18 18. latusminus . Maius ergo erit 17 162. illius triplum . Area

autem erit 13 2916. id eft, 54 .

12 Ef triangulum rectangulum , cuius unum latus est XII.

18 18+ 3. Alterum autem latus, bafis fimul fa

ciunt78 162 + 9. Quæruntur fingula latera .

PONATVR alterum latusincogni
17 18 + 3

tum i ze , eritq . propterea bafis 78 162 17 18 + 3

+ 9 - me . Quadrata latcrum funt13,
+ 17162+9

& 17 + 18 648. quæ fimul æqualia
+18 + 13 16 :

b 47.primi.

funt quadrato balis , nimirum numero

243-182 + 13 + 1352488-18648
27 + 648

Z z 2 vt duæ
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13 16 : 9

18 162 +9 I ze

—1% 1623-92 +13

+ 18 13122 + 81 - 9 ze

+ 162 + 1 % 13122-13162

+243 — 18 + 18 + 18 52488 - 18 648 %

vt duæ propofitæ formulæ multiplicationis quadratx indicant. Si

ergo vtrinque auferatur 18 648. erit æquatio inter 1 3 + 27. & 243

18 ze +13+ 18 41472 — 18 648 3. Nam fi auferatur 18 648. a

1852488(quæ commenſurabilesfunt,habentes proportionem non

cuplam , propterea quod , Ti 18 52488. diuidatur per 18 648. Quo

tiens fit 17 81. id eft, 9.) reliqua fiet 18 41472. Ablacoq. 1 3 vtrin .

que, inter 27. & 243 — 18 2e + 13 41472_13648 8.Ablatisq . ruc

fum 27. vtrobique, inter o . & 216-182 +13 41472-18 648 7.Et

additis vtrobique is re . & 18 648 3. inter 18 ze +18 648 7.hoc eft,

inter 18 648 < +18 ze . & 216 +13 41472,Diuiſo ergo hocnumero

per illum ,(abiectis fignis Cofficis ze , & 3 , ex diuiſore . quia cntum

hoc aggregatum 18 648 + 18 ze , eſt numerusrádicum , quod in

creatione numeri quadratibaſis,numerus 78 648 .factus fit ex in ,

in 1 162. bis; ac propterea numerus 18 648 8.cenſeri debeat pro

numero radicum .'Conſule ea,quæ prope finem cap. 26. fcripfimus.

Abijciuntur autem figna Coſtica ze , & 7% , ex diuifore . quemad

modum fiæquatio fit inter 20. & 5re vt diuidantur 20. per s.abij

citur ſignum ze , propterea quod sze , eſtnumerus radicum ; ficuti

18 648 8 + 18 ze ) proueniet æſtimatio ize , nimirum alterius late

ris trianguli, quod pofitum fuit ize .

VT autem hæc diuifio fiat,multiplicandus eft tam diuifor 18 648

ti8 . quam numerus diuidendus per 18 648—18, vt cap.23.docui

mus . Ita enim fiet nouus diuiſor 324. & nouus 'diuidendus

183359: 32 + 1296. quæ multiplicationes hic cernuntur .

18 648. + 18

1 % 648 18

: 16 + 18 41473

18 648 18

3988 13 13436928

+ 13 30233088 + 13.26873856

13 3359232 to 1296

324

IN priorimultiplicacione aufertur quadratum 324. pofterioris

particulæ 18. ex 648. quadrato prioris particula , ve cap. 23. docui

mus. In poſteriorivero detraximus / * 13436928.ex / 30233088.

( quia commenſurabiles ſunt , habetq . poſterior numerus ad prio

· sem proportionem feſquialteram ) factusq. eſt refiduus numerus

173339232. Item ex v % 26873856.id eft, ex 5184. dempfimus 3888.

factus
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fa & usq. eſt totus productus 183359232 + 1296 .

Iam vero fi diuidatur 18 3359232.per 324.hoc eft,per /8 104976 .

fiet Quotiens 78 32. Et diuifis 1296. per 324. fit Quotiens 4. Pre

tium ergo rze.ch /X 32 + 4.atque tantum eft alterum latus trian

guli quæfitum ,quod pofuimus effe i ze . Baſis vero angulo recto op

pofita , quam ftatuimus v3 162 + - in . erit 1% 50 + 5 . quinumc

rus relinquitur, fi radix inuenta /832+4.detrahatur ex 13 162 + 9 .

nimirum ex fumma lateris quæfiti, ac bafis . quod etiam patet,quia

quadrata laterum fimul lumpta faciunt 75 +18 5000. quadratum

bafis inuerta 18 Sots. Sunt enim duo illa quadrata 27't .18 648.

& 48 4 18 2048.

ALIVD exemplum facilius. Sit vnum latus 4. & fumma alterius

Jateris cum bale lit 8. Ponatur alterum latus incognitumine. ac

proinde bafis 8–12 . Quadrata duorum laterum is. & 13. a funt 2 49.primi.

fimulfumpta æqualia quadrato bafis , numero videlicet 64 - 162

+18.Ablato ergo 18 vtrinque,erit æquatio inter 16. & 646-16 ze .

Additisq. 16 ze verobique , inter 16 + 16.22 . & 64. Ablatisq . 16 .

vtrinque , inter 16 r . & 48. Diuiſis ergo 48. per 16. fiet I re.3 . pro

altero lacere . Ac proinde diameter 8 * Ize.erit s . quod probatur,

cum quadrata laterum 16. & 9. æqualia fine quadrato 25. bafis :

Area vero trianguli erit 6. ſemiffis nimirum numeri12. producti es

Vno latere in aliud .

13 Est circulus,cuius diameter 120 , ex quodam punéto XIII .

circumferentia demiſa perpendicularis ad diame

trum of 18 ( 2925—18405000. ) Queruntur par .

tes diametri .

t
a

PONATVR minor pars

BD , i 2.ideoq.maiorCD,
A

120_12 . Et quia, ex ſcho .

lio propof. 13. lib . 6.Eucl.

AD , eſt media proportiona

lis inter BD , CD ; berit re
b 17. ſexti .

ctangulum fub BD ; CD ,

æquale quadrato ex AD . E

Fit autem ex BD , ize , in

CD , 120 - Ize . numerus

1202-17.Hic ergo aqua

Jis eſt quadrato rectæ AD , nimirum numero 29: 5 – 18 405000.

Addito ergo 1 % . vtrobique, eric aquatio inter 120 zę , & !

of 2925 – 18 405000. Ablatisq . 1925 – 18 405000. vtrinque, in

ter18, & 1202--2925—1% 405000, Ex hoc ergo numero fic radi

cem quadratam eruemus . Semiſlis numeri radicum eſt 60. è cuius

quadrato 3600.dempris 2925--18 405000, remanet numerus675 to

13 405000.vt in hac formula vides.ad cuius radicem quadratá, quz

cft
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eſt 18 ( 675 +58 405000 ) fi addatur

3600 + 180
prædicta ſemiffis 6o. fit maior radix

2925 - 18-405000

60 + 13 (675+ 78 405000) atque tanta

675 + 73 405000 eft portio CD. Et fi eadem v3 (675 +

7 % 405000 ) detrahatur ex eadem fe .

mifle 60.remanebitminor radix 603(675 +13 405000 ) pro mi.

nore portione BD.quæ etiam

120 + 180 habebitur, fi ex tota diame

60 + 18 (675 +18 405000) tro 120. detrahes portionem

60 13 (675 + 78 405000 )
CD , nimirum 60 + 13 (675

+13 405000 ) vt hic vides .

IAM vero vtæſtimationem vtriuſqueportionis60+ 18 (6757

18 405000) & 60—18 (675718 405000)inuenias, cruenda eft radix

ex hoc Binomió 675 3 40 50oo.vt ad finem cap.28.docuimus,hoc

videlicet modo .Diuidaturmaior particula 675. in duas partes per

Lemma cap . 28. quæ inter ſemultiplicatæ producant quartam par

tem quadrati minoris particulæ 38 405000. quod ita fiet . Semiffis

numeri diuidendi 675. eft 674. ex cuius quadrato +14021. detra

&ta quarta parte quadratiminoris particulæ , quæ eft 48spore

manetnumerus 0429. cuius radix quadrata 22. addità ſemiſli

prædictæ ? . facit hoc eſt, 450.maiorem partem : Et eadem

radix ? ; s. dempta ex eadem femiffe ? ! . relinquit “ " . hoc eft ,

225.minorem partem . Atquehæ duæ partes 450. 225. inter les

multiplicatæ producunt roi25o . quartam partem quadrati 405 000.

minoris particulæ 18 405000. Radices autem partium 2 :5 . & 450.

copulatæ per ſignum t , hocmodo.v3 225 + 13 450. hoc eft, ist

450. dabunt radicem Binomij 675 + 18 4050oo.ad quam radicem

ſi addatur numerus 60.ſemiſlis nimirum numeriradicum , fietmaior

radix 75 + 18 450. pro maiore portioneCD . Et fi ex eadem ſemiſſe

60. dematur eadem radix , remanebit mi

60 + 130 nor portio BD , 45 — 78 450. vt prior hæc

15 to 18 450 formula monſtrat.quæ etiam habebitur , fi

maior portio 75 + 18 450. fubtrahatur ex
45

tota diametro 120. Vț fecunda hæc formula

indicat . Vides ergo , quam laborioſa fue

rit extractio radicis ex hoc numero Coffi

1-20 + 180

75 + 18 450
Co , 120 2e - 2925 405000. quæ diffi

cultas orta eſt ex numero irrationali com

45 18 450 poſito ( -- 2925 - 13 405 000. ) Quare

proponemus aliud exemplum facilius in

materia Sinuume.

SIT igitur in eadem figura diameter BC , 2000, vt finus totus fit

1000. EtAD , fit finus grad . 20. nimirum 34 :. Quæruntur finus

verſi arcuum AB, AC, & finus complementi DE. Pro BD, ponatur

Ize, eritq. propterea CD, 2000 -ize. Et quoniam AD , elt media

a 17. fexti . proportionalis inter BD , CD ex ſcholio propof.13.lib.6.Eucl.- erit

numerus 2006 ze – 18. factus ex BD , in CD ,æqualis quadrato ex

AD ,

/ 8 450
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AD, nimirum numero 116964.Additoq. 13.verinque,erit æquatio

inter 2000 z . & 18 + 116964. Ablatisq. 116964. vtrobique,inter

13. & 2000 ze — 116964.

· IAM fic . Semiffis numeri radicum eſt 1000. è cuius quadrato

1000000. dempris 1:16964. remanet numerus 883036.ad cuius radi

cem quadratam 18 883036. fi prædicta femiffis 1000. addatur, fiet

maior radix 10007-18883036 .pro maiori portione CD.Et fi eadem

radix ex eadé ſemiffe 1000 dematur,reliqua fietminor radix 1000

13 883036. pro minori parte BD . quæ etiam habebitur , fi maior

portio ex tota diametro 2000. fubtrahatur,

vt in hac formula vidcs . Itaq. fi omnia 2000 + 13 o

hæc in numeris abſolutis defiderentur,cum 1000 + 18 883036

numeri883036. maior radix ſit 940. & mi
1000 — 18 883036

nor 939. erit CD , 1940.maior quam vera ,

& 1939.minor quam vera . Item BD , erit 60.minor quam vera, &

61maior, quam vera . Quòd fi auferatur femidiameter CE, 1000.ex

1940. relinqueturſinus complementi 940. maior , quam verus , &

939.minor, quam verus, & c .

INVENTIS porro ſegmentis BD , CD , fiducantur rectæ AB,AC,

inuenientur iplæ chordæ , ex propof.47. lib.1. Eucl. cum triangula

fiant rectangula ABD ,ACD , & c. In priori exéplo reperietur chor

da AB , 1X ( 5400 -18 6480000 ) & chorda' AC , 18 ( 9000+

17 6480000 ) & c .
9

14 Ex circulus,cuius diameter diuiditur per. lineam per : XIIII.

pendicularem ad diametrum extrema acmedia ratio

ne, dou una è duabus chordis minoribuseft 150 -

4500. Quæftio eft,quanta fit diameter,do quanta eius

portiones, & reliquæ linea .

13

PONATVR EB,minor pars diametri AB, 1 ze .Et quia AB,fecta

eſt in E ,extrema ac media ratione, eftq. maius fegmentum AE,erit

A E , media proportionalis

inter AB , & ER : * Eft au-
a coroll. 8 .

tem & BC , media propor
ſexti .

tionalis inter eaſdem AB ,

EB. Igitur AE,BC , æquales

funt : Ponitur autem BC ,

150--13 4'500.Igitur & AE , E

eft 150-13 4500. Cum er
B

go CE, fit media proportio
b coroll. 8.

nalıs inter AE, EB ; · erit nu fexti .

rus 150 2 18 4500 3. fa € 37. Texti.

Ctus ex AE , in EB , æqualis

quadrato ex CE;ideoq. recta

CE ,
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ČE , erit 18 ( 150r18 45003.) Eft autem eadem CE , 18

(: 7000--18 405000000—18) propterea quod : 8 , quadratum re & z

* 47. primi. ÈB , demptum ex 27000 - 13 405 000000 quadrato rectæ BC , re.

liquum facit 27000 -- 13 405000000 -13. quadratum rectæ CE . !

Igituræqualia funt duo quadrata 150-18 4500 3. & 27000 –

JR 405000000 18. quippe cum vtrumque quadrato rectæ.CE ,

oftenfum fit æquale . Addito ergo 1 3. vtrinque,,erit zquatio inter

13 + 1508e - 184500% . & 2700018 405000oob .Et ablatis isore

vtrobique,inter 13-18 4500 8. & 2700018 405000OCO — 150r .

Et fi addatur;18 4500 7.vtrobiq;inter 1 3.& 27000–17.405000Ocò

- 150zet /% 4500 3.Ex hoc numero Coffico ita eliciemus pretium

1 r . Torus numerus eft inftar numeri Coffici diminuti , cuius por.

tio 27000 ~ 48 405000000. pro numero abſoluto habetur, & altera

portio — 1502271845007. pronumero radicum . Nam 18 4500 7 .

eft etiam numerus radicum ,yt in ænigmate 12.diximus, & ad finem

tap.26 . docuimus. Itaq. dimidium numeriradicum erit -75 +13

1125. ad cuius quadratum 6750-1325312500. fiaddantur 27000

–8405000000. fit numerus 33750_78632812500.a cuius radice

quadrata auferenda eft femiffisnumeri radicum , qux fuit -75 + 18

1125. vthabeaturvalor i re .

IT A autem ex Refiduo hoc 33750 - 18 632812500. radicem

quadratam eruemus . Secetur maiusnomen 33750. in duas partes,

quæ inter ſe multiplicatæ producant quartam partem quadrati no:

minisminoris , quæ quarta pars eft 158203125. quod ita fiet , iuxta

do & rinam Lemmatis cap. 28. Ex 284765625. quadrato ſemiflis ma

ioris nominis 33750.detrahatur di& a quarta pars 158203125. Et re

liqui numeri 126562500. radix quadrata 1125o.addatur, & detraha

tur ex 16875.ſemiſſe numeri 33750. Nam numeri producti 28125.

5625. erunt partes quæfitæ , quæ inter ſe multiplicatæ faciunt

1582031: 5 . Atque hæ partes copulatæ per fignum – dabunt radice

propofitiReſidui, præpofito tamen figno 13. vtrique parti,hocmo

do 1828125 — 13 5625. vt ad finem cap. 28. tradidimus: hoc eſt

1328125 75. Ab hac radice detrahendum eft dimidium numeri

radicum 75 + 131125.propter fignum — quo numerus radicum af.

ficiebatur. Fietq. numerus reliquus 13 40500—150.pro pretio i

hoc eft , pro linea E B. Cum ergo AE , ipfi CB , aqualis, fit 150

18 4500. erit tota diameter 1 % 18000. quia / 8 40500 ; & 73 4500.

commenſurabiles funt, habentesproportionem triplam , & minore

ex maiore ſubduéta , relinquitur 18 18000. At CE , erit 18 ( 18

1620000000—-36000) numerus videlicet factus ex AE , in EB . De

nique AC , erit 18 ( 18 405000000-9000 ) cum eius quadratum

zquale fit duobus quadratis rectarum AE, CE. Et quia AC , qualis

eft AD , & CE , ipfi ED , cognitæ erunt omnes lineæ huiusfiguræ .

Atque ita vides duo quadrata rectarú AC,BC ,nimirú J3 405000 000

-9000. & 27000—18405000000. facere 18000. quadratum diame

D31. tertij . triAB, vt vult propol.47.lib.1. Eucl. cum angulus ACB, in ſemi

circulo fit rectus.

ALI
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- ALITER : Quoniam maius fegmcntum AE , aquale ipfi CB , eft

150—18 4500. Tiponatur EB , Ire. erit tota diameter AB, 150-18

4500 + 1 ze . Atque ita quadrato maioris ſegmenti AE , 27000 - 18

405000000. æqualis erit numerus 150 zem 184500 7 +13. factus

ex EB, id eft, ex rze . in totam AB, id eft, in 150—184500 -tize .

Et tranſpofitis particulis huius æquationis, vt fupra, reperierur ite

rum æquatio inter 18. & 27000 18 405000000 — 150ze + 18

4500 % , & c .

ALITER . Ponatur tota diameter AB, 1 se , eritq.minus ſegmen

cum EB , 12e - 150—18 4500. a Atque ita numerus 13-150ze 217. ſexci ,

13 4500 3. factus ex i re, id eft, ex AB, in ize - 1504 18 4500. id

eft, in EB ,æqualis erit quadrato 270004_1740
50000oo

, rectæ AE .

Er additis vtrobique 150 ne - 784500 3. æquatio erit inter 1 3. &

27000—1840
5000000

+1502134
5003

. Ex hoc ergo numero

Coffico ita radicem extrahemus . Totusnumerus intelligatur com

pofitus ex duabus particulis, quarum prior 2 7000—18 405000000 .

eft inftarnumeri abſoluti, & pofterior + 150 ze — 184500 3. inftar

numeri radicum . Dimidium numeri radicum eſt 75-1311
25

. ad

cuius quadratum 6750—1825
312500

. fi addantur 27000 - 18

405000ooo. fit numerus33750-
186328125

00
. ad cuius radicem

quadratam 28125–75 . ( quæ inuenietur,vtfupra ) fi addatur ſe

miſlis numeri radicum 75—131125. fiet i ze.78 18000.pro diame

to AB, quantam videlicet fupra inuenimus , & c .

SC H O L I v M.

-

N prima folutione huius enigmatis , quandoex 18 28125-75. radice

huius Reſidui 33750 — 18632812500. detraximus 75 + 181125.

dimidium numeri radicum , diximus relinquinumerum 13 40500 - ISO .

quod mirum non est . Nam rorum illud dimidium 75 + 731125.affici

intelligendum eft figno - . propterea non ſolum 75. detraéta a -75.faciunt

150. ſed eriam 181125.addira ad 1828125. facit 13 40500. quia

cum numeri13 28125.06.131125.habeant figna contraria,elle nimirü

fignum + , hic vero intelligatur habere fignum . loco ſubtractionis fieri

debet additio,vt cap. 4.docuimus. Et quidem reétè hoc modofactam effe

detra &tionem ,clariſſimèteftatur folutio enigmatis,quippe cum'omnes linca in

uenta refpondeant experientia . Quod etiam hoc exemplo perspicuum fiet

Sit enim 18100—6.radix alicuius refidui, a

qua derrahendum fit dimidium numeriradicum 13 100 6

4 + 18 9. quod affe&tum erat ſigno , ita vt
4 + 1 % 9

+189. intelligatur effe -- 189. Videsergo,ex
detractione 4. ex 6. relinqui- jo . dos ex 13

fubtraétione - 789. 13 100. relinqui 13. ita ut totum reſiduum fit 13

10.hoc est , 3. Nam 18.100 - 6. facit 4.604 — 189, facir 1,,Coz

fat autem ex detractioner. a do relinqui 3.

IN hoc eodem anigmati vides, quandonumerusradicum est compofitus,

Ааа Affe

10
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effe tusq . figno dimidio numeri radicum preponendum effe fignum

e quadratè multiplicetur , quod etiam fieri intelligitur in alijs equationibus,

vbinumerusradicum fimplex est,affectusg. figno Vifo numerus radicum

est — 102e. eius femiffis eft – Ş , que in le ducta facit 25. ac fi non habea

Tet prafixum fignum --- , Atque hac cauſa fuit , cur in fuperioribus non affi

xum fuerit dimidio numeri radicum fignum — , etiamfi numerusradicum il.

Lo affectus fuerit: quia nimirum ſemper producitur, quadratus cum fignot ,

fiue dimidionumeri radicum præponatui fignum - .fiue non

XV.
15 Est quadratum , cuius latus est 7.Quæritur diameter .

a ſchol. 47. QVADRATVM lateris eft 49. cuiusduplum eft quadratum dia

primi. metri. Igitur quadratum diametri erit 98. & ipfa diameter 13 98.

XVI.
16 EA quadratum ,cuius diameter eft 1 B 98. Quæritur

latus .

b ſchol. 47. bQUONIAM quadratum diametri duplum eft quadrati lateris :

primi. eſtq. quadratum diametri 98. erit quadratum lateris49. & latus ip

(um 17 49. hoc eft, 7 .

XVII.
17 Eft quadratum ,cuiusdiameter du latus faciuntfum

mam 6. Quæruntur diameter ac latus.

c ſchol. 47. PONATVR latus I ze . ac proinde diameter 6 - Ime.cEt quia

primi. quadratum diametriduplum eft quadrati lateris : Eſtq. quadratum

lateris 1 3. & quadratum diametri 36-1: 2 +1 3. erit æquatio in

ter 2 % , & 36–1: + 18. Ablatoq. 18. vtrinque, inter 1 3. & 36

-1226.

Iam lic . Semiffis numeriradicum eſt 6.ad cuius quadratum 36.

fi addantur36. fit numerus 72. a cuiusradice 18 72.fi prædi&ta ſe

miſlis 6. dematur, reliqua fietæſtimatio I re .1372–6. atque tan

tum erit latus . quod demptum ex 6. reliquam

13. O + 6 faciet diametrum 12 -1872. vt in hac formula

18 72 6 . vides. quod probatur . quia quadratum diame

12 -1872
tri 216-18 41472. duplum eft quadrati lateris

1081810368. Et diameter ac latus faciunt

ſummam 6 .

1

XVIII. 18 Eft quadratum ,cuius latusductum in diametrum facit

10. Quæruntur latus ac diameter .

PONATVR latus i ze. ideoq. diameter 1. Nam ex I r in H.

fiunt 10. qui numerus i eft Quotiens, fi 10. per i v . diuidantur .

Ita
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Ita enim Quotiens ductus in diuiforem 1 se producit numerum di

uiſum 10. * Et quia quadratum diametri duplum eft quadrati late , a ſchol. 47.

ris : eſtq . quadratum lateris 1.8 . & quadratum diametri 1 :. erit primi.

æqualitas inter 2 3. & ' . quæ per multiplicationem in crucem

reducetur ad hanc inter 2 33. & 100. Diuiſis ergo 100. pér 2. fiet

1 88.50. & ize.138.30 . pro latere . Quia vero diameter poſita

fuit 1.hoc eft, 10. diuiſa per i ze . fi diuidantur 10. per 78 % so.ni

mirum per pretium pe fiet Quotiens188 200. pro diametro.quod

probatur . Nam ex latere 138 50. in diametrum 18 200. fit nume

rus 138 10000. id eſt , 10. Et 18840000. quadratum diametri du

plum eſt quadrati lateris 1732500.

XIX .19 Ef quadratum , cuius diameter ſuperat latus numero

3. Quæruntur latus, ac diameter .

PONATVR latus i ze. ideoq. diameter 1 ze + 3. b Et quia qua- b ſchol.47.

dratum diametri duplum eft quadrati lateris : eſtq. quadratum late- primi.

ris 1 3. & quadratum diametri 18 + 6 zet 9. erit æquatio inter

2 3. & 18 + 62e + 9. Ablatoq . 1 % vtrinque, inter 13 , & 6 ze + 9 .

Semiflis numeri radicum eſt 3. ad cuius quadratum 9. additis 9. fic

numerus 18. ad cuius radicem 78 18. fi addaturprædicta ſemiſlis 3.

fiet i re . 13 18 + 3. pro latere. Diameter autem erit 18 18 + 6 . quod

probatur . quia quadratum diametri 54 + 1 % 2592. duplum eſt qua

drati lateris 27+ 18 648. Et diameter latus ſuperat numero 3.

20 Eſ quadratum ,cuius latus ductum in differentiam in . XX.

ter diametrum do latus facitis. Quaruntur diameter

40 latus ,

· PONATVR latus 1 me. ac propterea differentia inter diametrum

ac lacus quæ habetur ex diuiſione 15. per i z . vt nimirũ Quo

tiens ductus in diuiſorem i ze.producat numerum diuiſum 15.Quia

ergo diameter excedit latus hac differentia, erit diameter 1 ze +

Quoniam autem quadratum diametri duplum eft quadrati lateris: c ſchol. 47.

eftq. quadratum lateris 1 3. & quadratum diametri *** + 10 + 225. primi.

erit æquatio inter 2 3 & 1** + 1081225-.quæ permultiplicationem

in crucem reducetur ad æquatione inter 237.& 138 + 308 +225.

Ablato ergo 1 38. vtrinque, eritæquatio inter 138. & 303 +225 .

Ex hocnumero radicem Zenfizenficam fic eruemus. Semiffis nume

ri Zenforum eft 15. ad cuius quadratum 225.additis 225. fit nume

rus 450. ad cuius radicem quadratam 18 450. fiaddatur prædicta

fenriilis 15. fiet 1 3.18 450-115 . & 17.18 (18:450 + 15) vt ad finē

Cap . 12.traditum eſt , atque tantum eft latus: cuius quadrati18 450

+15 .duplum dabit quadratum diametri 1 % 1800 + 30. ac proinde

diameter erit 18 ( 18 1800 +30 ) quod probatur .Nam fi latus ex

Ааа 2 diame
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diametro fubtrahatur, remanebit differentia 13 (18 1800 + 30 ) -18

( 18 450 + 15 ) quæ ducta in lacus 18 (1x450 + 15 ) producit numera

is. Conſule caput 24. vbi hæcmultiplicatio expreſse habetur.

XXI.
21 Eft rectangulum , cuiusárea eft 30. d proportio late.

rum ſeſquialtera. Quæruntur,latera , e diameter.

PONATVR minuslatus 2 re . ideoq.maius 3 ze . fefquialterum

ad illud . Exmultiplicatione laterum inter fe, fit numerus63.area

rectanguli, æqualis arez datæ 30.Diuifis igitur 30. per 6. fiet 13.5 .

& 128.18 5. Et quia minus lacuspoſuimus elfe z se. erit minns la

tus 18 20. numerus videlicet duplus radicis , numeri ſcilicet7 So

Cum ergo maius fatus poſitum fit 3 2. erit maius latus 13 45. nu

a fchol. 47. merus ſcilicet triplus vnius radicis, quæ fait 185. Quia vero qua

primi. drata laterum 20. & 45. fimulæqualia ſunt quadrato diametri , erie

quadratum diametri 65. & ipfa diameter 1365. quod probatur,quia

ex latere /3 20. in lacus13 45. fit numerus 17 900.hoc eft, 30.quan

tam videlicet poſuimus aream rectanguli.

XXII.

22 Eft rectangulum ,cuius area 80. da differentia laterum

2. Quæruntur latera, ac diameter .

PONATVR minus latus I ze. ideoq.maius I me. + 2. Hæc latera

inter fe multiplicata faciuntaream 13 + 2z . æqualem arex datæ

80. Ablatis igitur 2.22 . vtrobique, erit æqualitas inter 1 3. & 80

22. Semifis numeri radicum eſt 1. ad cuius quadratum 1. additis

80: fit numerus 81. a cuius radice 9. fi prædicta femiffis 1.dematur ,

reliqua fiet æſtimatio 12.8.pro minore latere : Maius ergo erit 10.

excedens illudbinario . Ex latere 8. in lacus 10.fit area propofita 80 .

Duovero quadrata laterú 64. & 100.æqualia ſunt quadrato diametri,

ac propterea quadratum diametri erit 164. ipfag. diameter 17 164,

2 3 EA rectangulum ,cuius arca 80. do fummaduorum la

terum 20. Quæruntur latera, & diameter .

PONATVR vnum latus i ze. ideoq. alterum 20-12 . Hæc in

ter ſe multiplicata faciunt arcam 20 -13.æqualem arex datæ 8o.

Addito ergo 13 vtrobique,erit æquatio inter 13 + 8o. & 20 ze.Ab

latisq . 80. vtrinque, inter í 3. & 207-80. Semiffis numeri radi

cum eſt 10. a cuius quadrato 100.demptis 80. remanet numerus 20.

ad cuius radicem J3 20. addita prædicta ſemiffe 10. fiet ize. 13.20

+ 10. maior pro vno latere . Atque eadem radix 13 20. dempta ex

prædicta ſemiffe 10. reliquam faciet minorem radicem 10 -1820,

quæ etiam habebitur,fi latus inuentum v8 20 + 10.detrabatur ex 20

ſumma
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fummalaterum , vt hic vides . Latera inuenta

10 + 18 20. & 10—1820 . inter ſemultiplica 0 + 20

ta producunt aream 80. propofita . quæ mul 18.20 + 10

tiplicatio facile fiet, fi per doctrinam cap.

18 20 10
23. 20. quadratum particulæ pofterioris de

trahatur ex 100. quadrato particulæ maioris ,

vt in ſecunda hac formula vides . Iam qua

10 + 18 20
drata laterum 120713 8000.& 120—188000,

-13 20
æqualia funt quadrato diametri : ideoq .

quadratum diametri erit 240. & ipfa dia

meter 18 240 .

10

2 47.primi .

24 Eff rectangulum , cuius diameter 30.d fummalate- XXIIII.

rum 42. Quaruntur latera , d area.

PONATVR vnum latus 1 re . ac proindealterum 42 - Ime. Ho

rum quadrata 1 3. & 1764 - 842 + 13.bæqualia funt quadrato b 47. primi.

diametri:atque idcirco æquatio erit inter 2 3 + 1764–84 22. & 9oo.

Etadditis 84 ze vtrobique, inter 84 ze t 900. & 23 +1764. Abla

tisq. 900 vtrinque, inter 84 ze . & 2 3 + 864. Et rurfum ablatis 864.

vtrinque, inter 2 3. & 84 ze 854. Diuiſisq.omnibus per 2. inter

13. & 422-432. Semiffis numeri radicum eſt 21. a cuius quadras

to 441. demptis 432. remanet'numerus 9 , ad cuius radicem 3. ad .

dita prædicta ſemille 21. fiet radix,maior 24.pro lateremaiore : Ea

demq.radix 3. dempta ex prædicta fcmiffc 21. relinquetminorem

radicem 18. pro minore latere . quod etiam habebitur , fi latusma

jus inuentum 24. ſubtrahatur ex 42. ſumma laterum . Iam ex 24. in .

18. fit area 432. Vbietiam vides quadrata laterum 5 76. & 324. effi

cere 900. quadratum diametri propofitæ 30 .

-

25 Est rectangulum ,cuius area cum diametro facit 15.8i XXV.

differentia laterum eftv8 5. Quaruntur latera ,dia .

meter , do area .

PONATVR minuslacus 1 ze — JX ( qui numerus 18.11.eſt

ſemifſis datæ differentiæ 185.) & maius i zet 1814.Ita enim hoc

excedet illud differentia 18 s . cum minus a maiore Tubductum re

linquat 13 5. vt in hac formula vides . Nam

18i 1. & 18 . debentaddi,propter diuer I ze + 18

la figna + & - quæ additio fit, fi 18 1 .du
1 %

plicetur, & duplato numero 1826. hoc eſt ,
135

18 5. ſuperioris numeri ſignum + intelliga

qur præpofitum , vt cap . 4. diximus. Ex latere i ne — 131 . in la

tus 1 zet / s 14. fit area 13-14.Et quia area cum diametro facis

15. Si ex hac fumma detrahatur dicta area 13- remanebit dia

meter

I ze
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-13

13

meter 16 -13.cuius quadratum erit 138 +264 7 - 3: % .

quod ferua .

Quia vero quadratum laterisminoris Ize - 181 . eft 13-18

587 1 . Et quadratum lateris maioris i ze +18 ! 2 elt 18 + 185

a 47. prini. + $. quæ duo quadrata conficiunt 23 + 2 1. quinumerus zqua

lis erit quadrato diametri ſupra ſeruato , numero videlicct, 1 38+

264-3213. Additis ergo 32 } ] vtrinque, erit æqualitas inter

341 3 + 2 2.8188 + 264 . Et ablatis 2 vtrobique, inter 343

& 18% + 261 1.Et rurſum ablatis 2016. vtrinque , inter 341

— 2611.& 133. Iam fic . Semiffis numeri Zenforum eft 176.a

cuius quadrato 297 is.dempris 261 ó remanet numerus 36.cuius

radix 6.dempta ex prædicta ſemiſſe 17 d . relinquit minorem Zen

ſum n & minorem radicem vfu Ergo minus latus pofitum

12-13 erit 1811-18 Maiusvero, quod pofuimus i ze

+18 erit 130 +18 . quæ duo

18 + 1 % latera ſemutuo excedunt numero 13 S.

13 vt in hac formula fubtractionis videre

licet , id eft 13 s . Atque eadem duo la

o + 22
tera inter fe multiplicata faciunt 10. pro

area , vt hic vides . Nam +18

13 276 . & - 73224. fe mutuò col

+ 13 lunt, & - * . faciunt hoc

+73
DEINDE quadrata laterum

funt 50-18 :00. & 40 + 13900

b 47. prin , 4 .. id eft , 10. quæ faciunt ſummam 25.hæquale

quadrato diametri,(21—1320

& +18 % 0 . ſemutuò tollunt , & ex 4. & 19. fiunt 100. id eft ,

25. ) Quare 7 % 25. nimirum s .erit diameter, quæ cum area inuenta

10. facit fummam 15. propofitam .

QVAMVIS autem numerus hic Collicus 34 | 3 — 26176 ha

beat duplicem radicem , vt cap. 12. oftendimus: tamen cum maiore

radice , quæ eſt 1823 4. ( quæquè reperitur , fi radix 6. ſupra in

uenta addatur ad prædictam ſemillem 17 d. Numerus enim confia

tus 23 4. eritmaior Zenſus, & 18 23 4.maior radix ) hic nihil effi

cies . quia latera effent 18.23 88 & 1823 +18 quæ inter

ſe multiplicata facientmaiorem aream , quam 10. inuenieturq .ma

jor diameter, quam s. Quare ſumma ex area , & diametro confiata

maior erit ſumma propofita is . Vides ergo hic mirum quid , non

poffe videlicet ſemper aſſumivtramque radicem æquationis . quod

quidem rarò contingit . Itaq. ſi examen inftitutum per alteram ra

dicum non reſpondet ænigmati , aſſumenda eſt altera radix . Vt in

propoſito ænigmate, quia examen per radicem maioren:non ſucce

dit, propterea minorradix aſſumpia eſt .

ALIVD exemplum fimile . Sit differentia laterum 2. & area cum

diametro faciat 58. Quæruntur rurſum latera, diameter, & area.

eft ,
22 5

10 .

2

Pona
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i ze

--

Ponatur minus latus 12e - 1. ( Eft autem , femiflis differentiæ

laterum ) & maius izeti. Ita enim hoc exceder illud binario , cú

minus amaiore fublatum relinquat 2.vt hic vides .'

Quadrata laterum ſunt 13-2ze + 1. & 13 + 2 ze I ze to

+1. quæ faciunt fummam 2 3 + 2 . - æqualem qua 1 a 47. primi.

drato diametri . Exize - 1. in 12e + 1. fit area

13-1. quæ cum diametro debet facere 58.Si ergo
0 + 2

ex 58. diēta area detrahatur , reliqua fiet diameter 59 ~ 13. cuius

quadratum eft 13% + 3481—118 %. Et quia paulò ante idem qua

dratum inuentum eft 23 + 2. erunt duo hæc quadrata inter feæqua

lia . Additis ergo 118 % vtrobique, erit æquatio inter 188+ 3481.

& 120 3+ :. Ablatisq. 2 vtrinque, inter i 33 + 3479. & 1208 , &

Turſum ablatis 3479 vtrobique, inter 133, & 1203-3479. Semif

fis numeri Zenforum eſt 6o a cuius quadrato 3600. detractis 3479 .

remanet numerus 121. cuius radix i1. detracta a prædicta ſemiſe

60. relinquit 49.minorem Zenfum : ac proindeminor radixerit 7.

Cum ergo minus latus pofitum fit ize -- 1. & maius i zetu. erit il

lud 6. & hoc 8. quorum differentia eſt 2. Ex 6 in 8 fit area 48. quæ

cum diametro facere debet 58. Detractis igitur48 ex58reliqua fiec

diameter 1o . quæ etiam reperietur, fi laterum quadrata 36 & 64 in

vnam fummam 100 colligantur, quæ æqualis erit quadrato diame- b 47. primi.

tri, ideoq. diametererit 7 % 100, id eſt, io.

HIC etiam cum maiore radice , quæ eft 1% 71. ( quia fuperior

radix 11. addita ad prædictam ſemillem 60 facit 77.maiorem Zen

ſum ,maiorpropterea radix erit 1% 71 ) nihil efficies . nam latera ,

erunt1870-1. & 18 71 + 1,maiora quam 6 & 8. ideoq.maiorem

aream continebunt,quam 48. atque eorum quadratamaius quadra

tum diametri conttituent,quam 100.ac proindediameter maior erit

quam 10. atque idcirco area cum diametro maiorem ſummam con

ficier, quam s 8. Vbieciam vides, non poſſe femper aſſumivtramque

radicem ad problematis folutionem , vt paulò ante diximus .

.

26 Est rectangulum , cuius vnum latus est 6. du quod fit XXVI.

ex altero laterein diametrum eft $ o. Quæruntur al.

terum latus,ac diameter , unà cum area .

PONATVR alterum lacus i ze. Quadrata laterum 6.& rre , ſunt

36 & 1 % , quorum ſumma1 3 + 36. æqualis erit quadrato diametri. c 47. primi.

Et quia ex latere incognito in diametrum fit numerus 80. ſi 80 diui

dantur per 1 ze latus ignotum , fiet Quotiens is ac tanta erit dia

meter : quippe cum ex Quotiente hoc ha inize , diuiſorem pro

ducaturnumerus diuilus 80. ideoq. quadratum diametri erit 0700

æquale priori quadrato eiufdem diametri inuento 13 + 36. Hæc

æquatio per multiplicationem in crucem reducetur ad hanc incer

138 + 36 % , & 6400. Ablatis ergo 36 % vtrobique, erit æquatio in

ter 13% , & 640036 3. Semiflis numeriZenforum eft 18. ad cuius

quadra
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quadratum 324. additis 6400. fit numerus 6724. a cuius radice 83.fi

prædicta ſemiffis 18.collatur,relinqueturpretium 1 % . 64. Ergo i ze

erit 8.lacus quæſitum . Nam ex latere 6. in latus 8. fit area 48. Et

quadrata laterum 36. & 64.faciunt quadratum diametri roo. ideoq.

diameter erit 10. Vbi vides , ex latere 8. inuento in diametrum 10 .

fieri so.

XXVII. 27 ES7 triangulum æquilaterum ABC, cuius area 60.

Quæruntur latus BC, ac perpendicularis AD.

a ſchol. 26 . . QUONIAM AD , fecat BC , bifariam , ponatur BD , 17 , &

primi : quodlibet laterum 2 z . eritq. quadratum BD , 78 ; & quadratum

b 47.primi. lateris AB, 4 8.0 Cum ergo duo quadrata BD ,AD,æqualia fint qua

drato AB , erit quadratum AD , 38, & ipfa .

А
AD ,v333. Ex ED , I re , in AD 1333. fic

area trianguliABC , vt cap ... lib.4 .Geom .

Pract. demonftrauimus, nimirum v % 38 %

vt hic apparet : quia i ze .

18 38 quadranda eft , & quadrato

I re 18. præponendum fignum

13 3 ४४
13. atque ita 78 3. 3 multi

plicanda in 1813. vt ad fi
D

nem cap. 26. ſcripfimus. Et quia area po

ſita eſt 6o.eritæquatio inter 60.& 18 338.

ideoq. & inter eorum quadrata 3600. & 388. Diuiſis ergo 3600.

per 3. fiet i 38. 1200. & 1881200 erit pretium i ze , hoc eft, linez.

BD , ac proinde totum latus BC , erit 18 % 19200.nimirum duplum

1881200.Vt enim dupletur 78 % 1200.ducenda eft per Zenſizenſum

binarij ,nimirum per 16. Quoniam autem area 60. producitur er

BD , 138 1200. in AD , fi 60. hoc eſt ,radix 78812960000.diuidatur:

per 138 1200. fiet Quotiens 788 10800. pro perpendiculari A D.

quod probatur .Nam ex 183 1200. in 138 1080o.fit 178 12960000.

hoc elt, 60. area propofita

ALIVD exemplum . Sit area trianguli 17 243. Pofitis ijſdem ,

inuenieturæqualitas inter 13 243, & 13 38 % . ac proinde & inter

eorum quadrata 243. & 338. Diuiſis ergo :43 . per 3. fiet 1 83. 81.

cuius 78 % , eft 3 : quantitas linex BD , ac proinde totum latus BC ,

erit 6. Quod fi diuidaturarea 78 243. per BD , quæ eft 3. hoc eft,per

18 9. fiet Quotiens 18 27. pro perpendiculariAD . quod probatur .

quia ex BD , 3. id eft, ex 9. in AD , 1327. fit 78 243. area pro

3

pofitaي.

XXVIII. 28 Eš triangulum æquilaterum AB C, cuiusperpendi

cularis AD, ef 6. Querunturlatus BC, dù arca .

PONA
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PONATVR BD , I re , inuenieturq .AD, 18 3 % , vt in præceden

ti ænigmate . Et quia eadem AD , polita eſt 6. erit æquatio inter 6 .

& 1833. Siergo diuidantur 6. per 18 3. numerum maioris chara

Eteris 7. fiet i re . 1812. pro recta BD , quia vt ad finem cap. 26. di

ximus , numerus 1333 , eſt numerus radicum , & non Zenforum .

Vel ſic . Quoniam æquatio eft inter6. & 1833 , erit quoque

æquatio inter eorum quadrata 36. & 33. Diuiſis ergo 36 per 3. fiet

13.12. & 1.2.18 12.pro linea BD . Atque idcirco totum latus BC ,

cric 18 48. duplum videlicet 13.12. Area autem erit 18 432.nume

rus ſcilicetproductus ex BD , V812. in AD , 6. id eft, in % 36 .

ALIVD exemplum . Sit perpendicularis AD , 3.

Pofitis ijſdem , reperieturæquatio inter 3. & 1838. Diuifis igi

tur 3.per 18 3. qui eſt numerusradicum , vtdi&tum eft,fiet i ze,v3 3.

pro recta BD , totumq. latusBC, erit 18 12.

Vel fic, quia æquatio eft inter 3. & 783 % , erit quoque æquario

inter eorum quadrata 9. & 38. Diuiſis ergo 9 : per 3. fier 133. &

172, 78 3. pro recta BD , totumq. latus BC , erit 1812. Area autem

erit 18 27. numerus videlicet productus ex BD ,13 3. in AD,3.id eft,

in 9. quod verum effe , liquido conftat, cum quadratum lateris,

nimirum 12. ad quadratum perpendicularis , id eft , ad 9. propor

tionen habeat feſquitertiam , vt vult Eucl. propof. 12. lib.13.

29 EARhombus ABCD , cuius area 60. di proportio XXIX .

diametrorum AC, BD , roſquiquarta. Quærun .

tur latus , di diametri .

PONATVR maior diameter AC ,sze , ideoq.minorBD , 4 ze saſchol. 34 .

Quia igitur diametri in Rhombo ſemu primi.

tuò diuidunt bifariam , atque angulos etiã

bifariam : berit AE , diuidens in Iſoſcele b ſchol. 26 .

ABD , angulum A , bifariam , ad BD , per
primi.

pendicularis . Igitur cum area trianguli

ABD , producatur ex AE,in BE,vtpropoſ.
В.

E
2.lib.4.Geom . Pract. oftendimus ; & area

trianguli CBD , ex CE, hoc eft , ex AE , in

DE; producetur tota area Rhombiex AE,

C 1.fecundi.
in BD . Eodemq.modo eadem área produ

cetur ex BE, in AC . Fitautem ex BE , 2 ze.

in AC , sze , numerus 10 % . Igituraqua

tio erit inter60.& 10 ,quod vterque nu

merus ſit area Rhombi. Diuiſis ergo 60.per 10. fier 1 3,6. & in ,

18 6. IgiturAC , poſita sze , erit 13 150. Et BD , poſita 4 ze , erit

13 96. quod probatur , quia ex BE , 13 24. ( femiffe diametriBD ,

1 % 96 )'in AC; 13 150. fit arca Rhombi18 3600, id eſt , 60. Atque

ita cognita eft vtraque diameter .

Deinde quia AE, EB, ſunt 18 37 & 13.24. & earum quadrata

-1.1 Bbb
37
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247.primi.-37 & 24. quæ fimul faciunt 61 . ſummam *æqualem quadrato

lateris AB; erit latus AB, 1361

xxx. 30 Ef Rhombus ABCD , cuius area 6o. & diuifa .

maiore diametro AC , per minorem BD , uo

tiensest i * Quaruntar diametri, d latus.

QUONIAM ex BE , in AC, fit area Rhombi ; fiet ex BD , in AC,

duplum arex ,nimirum 120.Ponatur ergo minor diameter BD , 1 ze,

ideoq. maior diameter AC , 1 ize. vt diuiſa per BD , faciat Quo

tientem i . Ex BD , 12 , in AC, iire , fit numerus : quiæqua

ļis erit 120 Permultiplicationem ergo in crucem , eritæqualitas

inter 5 % , & 480. Diuilis igitur480.per 5 , fier 1 % ,96. & 12 ,1896 .

pro diametro BD , quæ pofita fuit ize . At vero AC , pofitain.

erit18 150. quia 1896. multiplicata per id eft , per 18 facit

73150. Vel etiam , fi ad 18 96. adijciatur . nimirum 18 6. fit fum

ma 18 150. Atque ita inuentæ funt diametri BD , AC , 1896. &

73150. quod probatur . quia ex 1x 24.ſcmiſle diametriBD, ins

13.150. diametrum AC , fit area Rhombi18 3600, hoc eft,60. Dein

b47.primi. de quia AE,EB,ſunt v8 371. & 13 24.b facient earum quadrata

37.& 24.ſummam 61 1: æqualem quadrato lateris AB : propte

reaq. latus AB, erit 1861

A P P E N D I X.

AEC funt,ftudiofe Lector ,que de regula Algebra, eiufque explica.

la ſcriptoribus petat . Non grauabor tamer appendicis loco fubiungere quae

tuor anigmata Prolomai ex libro primo Epigrammarum græcorum defumpia,

co quinium aliud Euclidis,afcriptisipfis Epigrammaribus grecis,cum eorum

interpretatione, non quidem de verbo ad verbum ,fed vi res.clarior fieret , exe

preffo illorum fenfu dumtaxat . Aenigmata Prolemai,ſunshace

1. DE PALLADIS STATVA , QVOTNAM

illa auri talenta appendat.

Πρώτον .

Παλλαςεγώ τελέθον σουρήλατος, αυταρό κυσός

Aίζηών πίλεται δώρον αοιδοπώλων .

Ημισυ μέν χρυσοίο χαρίσιος, Γοά την 3

Θέσις, και διέτιν μοίρgν έθηκε Σόλων .

A'utes l'eixoshiOuiony, ta 3 oume ta narte

Erría y Térn & Sopor Ausodina

PAL
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PALL AS ego fum , malleo bunc in modum fabree

falta :fed aurum munus eft iuuenum , qui in studio ver

fantur Poetices . Dimidium quidem auri partem contu

lit Cbariſius: Oetauam vero Thespis : Decimam debinc

Solon : Et vigefimam Tbemiſon : Reliqua autem nouem

Salenta , da mercedem item , quæ artifici debebatur , con

sulit Aristodicus .

Queritur de toto pondere Statue , d quot quif

que talenta contulerit .

PONATVR pondus ftatuæ i ze talentorum auri.Ergo Chariſius

contulit į re tal. Thefpis ze . Solonore . Themiſonize , &

Ariftodicus 9.talenta.quæ omnes partes conficiunt Hose + 9. ſum

mam æqualem i ze . Ablatis igitur e ze vtrinque , æqualitas erit

incer 9. & ze. Diuifis igitur 9 per zo. fiet in . 40.Atque tot ta

lentorum fuit ftatua . Chariſius ergo contulit 20. talenta , nimirum

ſemiſſem totius ponderis . Theſpis s . talenta, octauam fcilicet par

tem . Solon 4. talenta , nimirum partem decimam . Themifon deni

que 2. talenta , partem videlicetvigefimam . quæ omnes partescum

9. talentis , quæ contulit Ariftodicus, conficiunt 40.talenta .

II.

2. DE AVGEAE ARMENTIS, QVOTNAM

boues fuerint .

Δάτερον .

Aurelu álbuns uéza ativos Aaridao .

Πληθυν βεκολίων διζόμενος και δε δ' απόμειο»

Αμφί μεν Αλφειριο ροας φίλος ήμισυ των ,

Μοιρη δ' όγδοά τη όχθον κφόνε αμφινέμων) .

Δωδεκάτη και απάνάθ Ταψαξίπποιο παρ' όρον ,

Αμφί δ' ώ Ηλιδα διω εικοση νε μέθονται .

Αυταρε Αρκαδίη ηϊηκωσήν ωegλέλοι πα ,

Λοι πας σ ' αυλάσας αγίλας σε πεντήκοντα .

>

AVGEAM interrogauit generofus Hercules de

multitudine armentorum , cui ille refpondit . Media ho

rum pars, amice,circa fluuium Alpheum pafcitur:octaua

autem circo Saturni collem : cæterum duodecima procul

binciuxta -loca Taraxippi extrema: At vigefima eorum

Bbb 2 pars
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pars circa Elidem pafcitur : trigefimam vero in Arcadia

sego reliqui: Reliqua autem quinquaginta numero armen .

ta videas ipfe

Questio estdenumero boum , de quotnam in

fingulis locis fuerint .

PONATVR numerus boum ire. Ergo iuxta fluuium Alpheum

fuerunt į re boum : Et circa collem Saturni i rę.At iuxta Taraxip

pi extrema is ze . Circa vero Elidem montem Joze. Et in Arcadia

ze : & apud Augeam so. boues . quæ omnes partes conficiunt

1 ze + so. ſummam æqualem i ze.Ablatis igitur ze vtrobique ,

æqualitas erit inter 5o. & záze. Diuiſis ergo so. per7.fiet ize .

240. pro numero omnium boum . quorum femiffis 120. fuit circa

fluuium Alpheum : & 30. boues nimirum . circa collem Saturni :

Et i . nimirum 20. iuxta Taraxippi extrema: Atiuxta Elidem

montem 12. nimirum . in Arcadia denique boues 8. pars videli

cet . Atqueomnes hi boues cum so . qui propeAugeam fuerunt,

faciunt 240.

III.
3. LEONIS AENEI CANALES.

Τρίτον .

Χάλκιόςέωλέων,κροωοι δέ μοι όμματα δια

Kai sóma ow Sivap Einapoio nodos .

nańDe dixestreg. nuan diplôr ojaya ,

Kai aaior Jasois soymoupeari dirapo

Αρκιον εξ ωραις πλήσαι σόμα , ώ δ'αμα πάντα ,

Kaisópa i njgañrch , aj dragi sitenoor :

AEN EVS ego fum Leo : canale's vero'mibi ſunt

oculi duo : e os cum palma dextri pedis . Implent au

tem craterem eundem , dexter quidem oculus dwobusdie

bus: finifter vero tribus: &t palmaquatuor diebus: Por

ro fex borisos implere eum poteft . Hæc igitur fimul om .

nia & os , & oculi, do palma ,dic quanto tempore eundem

craterem impleant?

PONATVR pro tempore Ize , horarum , atque dicatur .

Crater. Hor. Crater.

so

ine ?

Hor.

48

72 ze

he96

od

Si 48.
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Si48. horis impletur í. Crater , in 1 ze horarum implebiturze

Crateris: & fic de reliquis,vt in regula trium quater adhibita vides.

Acque omneshæ partes faciunt i ze . vnius Crateris,æquales 1.

Crateti . Siigitur 1. diuidatur per , i fiet ize . 241. hoc eft,Ho.

ræ 4 i . quibus Crater implebitur . quod probatur . vt hic vides.

.

Crater. Hor. Crater.Hor.

48

72

96

Nam fi oculus dexter 48. horis implet 1. Craterem , horis 4 1. im

plebunt ni. Crateris vnius , & c. atque omnes iftæ partes Crateris

conficiunt vnam crateremu.

4. DE STATVIS ZETHI, AMPHIONIS, III.

ac matris ipſorum Antiopes.

Τέταρτον.

Aμφω μεν ημείς Bκοσι μιας έλκομεν,

Ζήθος τεχωξώαιμος, ω και μου λάβα

Τρίτον , το τίβατοντ τιυδ ' Αμφίονος

Egnert' widfany, penſos diptons sa.Juár .

A MBO quidem nos viginti minas appendimus,

Zethus pariter ; do meus conſanguineus. At fi demeis

minis tertiam partem :minarum vero Amphionis quartam

fumpferis,fex in fumma inuentis,matrispondus reperies .

Quaftio eft , quotminas tum Zethus,tum Ampbion ejus

conſanguineusappenderit .

PONE pro Zetho 1 ze minarum : ideoq. pro Amphioneminas

20 — 12. faciesq . tertiam partem Zethi įre , & quartam partem

Amphioniss - re , quæ ſummam faciunt stze,æqualem 6.

Ablatis igitur S. vtrobique , eritæquatio interire . & i . Diuiſa

ergo 1. per i , fieţ i ze . 12 , atque tot minarum fuit ftatua Zethi .

Amphionis vero 8. & Antiopes 6. quæmibz omnes faciunt 26.

5. EV
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V. 5. EVCLIDIS GEOMETRICVM .

-

Euródou rewu Sinoy .

;** 1.Huicvos xij över popécrou divor Gerror ,

Αυταρ όνος σενάνζεν επ'άχθεί φόρτο εδιο .

ThujBapisev obxoTevidoữo'égéniyev ensin .

MņTE: Tixart onopúgeo nút xoup :

Eί μεμον έμοι δείης:διπλάσιον σινήeg .

Ει3 εν απλάβρις,πάντως ότι τα φυλάξ{ .

Eimi 70'piJoy apart Itapes Sims omnisop .

IBANI Mulus, & Afina vinum portantes: Afi

na autem ex dolore ponderis fui-ingemifcebat . Quare

viſa , Mulus grauiter ingemifcentem Afinam fic interro

gauit . Mater cur ita lamentaris ,cur paella instar lise

crimas fundis ? Menfuram mihi onam fidederis , duplo ,

quam tu ,plus ſustulero: ſix vero tu àmeunam acceperis,

idem planè,quod ego,pondusferes. Menfuram itaque peri

tilimeGeometer dicasvolo .

Alia verſio .

Mula , A finaque duos imponitferuulusotres

Impletos vino , fegnemque vt vidit Afellam

Ponderedefeffam veftigia figere tarda

Mula regat: Quid chara parens cunctare, gemiſques

V nani ex vtre tuomenfuram fimibi reddas.

Duplum oneris tuncipſa feram : Sed ſi tibi tradam

V nam menſuram , fient æqualia vtrique

Pondera. Menfuras dic docteGeometer iftas.

Alia verſio ,

Mulusportabat vinum comitatus Afella.

Hæc öneris queritur pondera vasta ſui.

Ille grauesmatris gemitus miratur,& inquit,

Cur adeo lacbrymis luminamesta fluunt ?

Molli .
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Mollities teneras,mater, decet illa puellas,

Quas primit infuctus,debilitatque labor .

Vnam menfuram ,fi noftros fundis in vtres ,

Ipfe tui vini pondera dupla feram :

Sin unam contra noftro de falce leuabis

Partem ,tunc æquum pondus vterque feret.

Dicmibimenfuras, ò docte G cometer istas',

Non aliter Phabi nomine dignus eris .

PONE pro menſurismuli 1 ze. ac proinde pro menſuris afinz

izeti . Ita enim fi mulo dederit 1.menfuram , habebitmulus

ize + 1. quod pondus duplum erit reliquo ponderi afinæ ,nimirum

lzet . At fimulus afinæ det 1. menſuram , erit reliquum pon

dusmuli 1 ze - 1. aquale ponderiafinæ , quod tunc erit zet24.

Addacur 1. vtrobique, fietq. æquatio inter i ze . & ize + 3 . Abla

tag. i re : vtrinque, eritæqualitas inter 2. & 3 Diuilis igitur

3. per . fiet 1 ze 7.hoc eft , 7. pro menfurismuli . Aſina ergo

habenszeti portabitmenſuras3.& 1 . nimirum 5. quod

probatur . Nam fi mulo det afina 1. menſuram , habebit mulus 8 .

menſuras, quæ duplæ ſunt 4.menſurarum , quæ aſinæ ſuperſunt.

At fi mulus det afinæmenfuram i. portabit yterque 6.menſuras .

F I NI S.

Cubrie
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