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LECGCTORI §
: X B USUad FRU CTU M gradumfa-
S cimws : ordine forafSis Legum [facerdots-
K S bus, qui 4 FructwadUfum procedunt , non
\f probato, Nihilominws tamenillos $mmo,
Ny in re mamen licitz, etiam Ufurarsos imita-

S mur. Nam a Centro gravimtis invento,
tanquam 4 Fruéta Primi Libri, ad Ufim ipfins , quem in Secuns
doexercere docuimms , pedem prosulimus.  Et rur(us ex hoc Ufu,
gnafi per Ufuram, in hoc Libro Tertio wberiorem alium Fru-
(Fum condimus. - Immo ex boc Fructu denuo capantes frultum;
tum G L O R1A ( quam [equenti Libre producemms ) tefte Ro-
mant facundia parense Tullio, fit frucus Virtutis; eins (whinsellige
quam €9 in pracedentibus vidimus €9 in hac Libro exercemus :
s quibus , inbents eodem , ferere voluimmus quafi beneficia, ut
indemetere poffemus, Gravitaris Centro debiram GLORIAM.
FRUCTU M isgitur quemboc Libro decerpfimus , 5t G E O«
METRIA ROTUNDI, Gxid autem per Rotundum
stclligamus , monwimus Libro precedents : qusd per Geomerri-
am , eti omnibus notum [t : eam mmenin Prolegomenis Mathe-
maticis Libro Primo prafixis, [wbdivifimus in Magnisudinum
Deferiptionem, Dimenfioncrs , Auctionem Diminutionemque,
Sectionem , Transformationem, € wandem in earundem Pro.
portionem. I Secundo Libronos Defcriptions, quantum nimi=
rum ad propofitwmnofirum fpeciabar , fatisfeciffe wicung, vifi [u-
yus.  Dimenfionem hos Libro, prioribus prasipue quarsor Ca
pitibus, ex inflituto sraltamus. Quinto wero €9 Sexto Capite

Proportionem , quantwm vifumest , abfolvimus. Dimenfionem
werd banc atg, Proportionem , hac ratione daam, pafSibus aquis

Dd; ,ﬁd[e-
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[ubfequitnr , €9’ facils laéorc inde deducitur T mmformm‘zo An-
ctionem ])zmmntzwzemgue, #na cum .S'e[t'tom, o quod Princt-
pia no/t‘m Rorationem 'wdelzwt C mtmmgue graviatis parum
attingerent , datn opera praterivimus.  Septimo tander €5 ult:-
mo huins Libri Capite, ex hac Geometria Rotunds, Pottﬁ‘d-
mmym Compofitione ad idem unde peregrinats  fueramus , re-
dimus Gravitatis Centrum,  Quamguam aptem nos Geometriam
Rotundis 2z2m arctis atque anguftis lzmmbm #t Finkins , noncir-
mmj&rzhmm > €9 ut vidimus Libro fuper:or;, longe 4mpltorem
slli tribuamus Provinciam, quam tamen in multis locis dejertam
tncultumyuc relmqmmw Verum etiamfi illa €9 civisatibus €9

“egregsfs bello animis fHipameffet, nondum tamenins plenum ac di-

grisarem Geometria Rotundi debitam [uftinere poffer. Ld/tlﬂf
enim multo bac geom&trm maiefiatis [ua pomariaprotendit : i

qua quamis aliqua , eaque non pauca, pro fururis adi ﬁcy: , 4
diverfis f int iaétn fundamensn, [ubfiructio samen [copum funm, .
multo minus omnis fiructura moles faftigium atigit. Nams
quemadmodum in Plano Euclides contemplatns ¢t linearum €9
Sigurarum ortum , proprietates, comparationes, contaltus, fe-
(tiones, €5¢c. ex planis item quamplartma corpora, plano mjt'-
[frentia, immo etiam ex/: uperﬁcteha Conicis €5 C"ylmdrm cona

- firuxit, ead, rurfus inxin (uas propriciaves expendit: itneaqua
ipfe fecitin Plano, hoc ut Geometria Rotunds numeris [uis abfo-

lntn exifferet , fieri deberet etiam in (uperficicbus alijs rotundis,
Conicis erlmdrwu, &'c. Praftisis aliqua quidem Apollonsus
Pergxm' in Conicis , Serenus Antinfenfisin Cylindricis : fédpo.
tiorem partem rmfm‘ illss ipfis planisy qua per [ectiones Cons €9
Cybindri eruerant, tribuerunt. Unica certe Geometria Globi
lzmﬁtmum aperst jErutzmdz campum: 112 ut quod Enclides , ca-
serig, Geometre non paucs , in ﬁ:pcrﬁm prefiiterunt pl.ma, hoe
sdem optamus ut facermt fwomadoin Spl.mrzm » deliness nimsrum

& figurisinilla varie confideratis : immo ex tpﬁ: 14per:ﬁmz (pha-
rica
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rice par‘tiéw corpora conflrucrent, eorundemq, pafiiones ac pro"-
priciatesderegerent.  Jnhac Globi Geometria nobiliftima profe-
&o secst fundamenta Theodofins Tripolita , qui non tantum in fo-
ln Globi fuperficie hafit, quamis plerague co fpectent , fed ubi id
opw fust etiam intima ipfins penetravst , planis fecat , centrum-
gue spfius s qua rarsone inveniendum fit docuit quzdgue planis
‘ fcmnttbw, qmdgm liness rectis penetrantibus , amin [n perficie
extra, quam intra Globum esufg, centroaccidat , edifferit. Va-
riosin [uperficie gloh circulos defcrtbxt eorundemque polos , ac-
cidentia, € proprictates, tam inter (¢, quam cum alys diverfis
compamttona m'vtﬁ gar. Contaltus demquc s snclinationes
variasad ﬁ snvicem circulorum., [iveper zqualm f Veper inagua-
bia j}mztm 3 remotiones etiam corundem ab (¢ invicem, accura-
tifime contemplatwr arque determinat. Ex quibms deinde mm
veteres guam recentiores Scriptores plurima, €9 utilia €9 in fe-
dpfis praftantia deduxerunt. Hinc hodie tot abundamns triangu-
lorum Spharscorum variorum Auctorum Doltrinis , quibus non
parva &9 pasica zmplermmr Volumina, ad T abulas etiam nu-
- merofq, diver[os, non ita pridem quos Logarithmos vocant, ex-
cogitatos, pervencrant, Sed nec dum perfeitn eSt ant [copum
dcjidem«tum attigit Rotundi five Globi Geometria: Plurima ad.
buc in nucleo funt que qucmamgue rerum harum fludiofumad
diiciendas sllas, invitare arque incitare merito poffuns. Egregw
profectosncepit, €9 defiderasas partes complere, €9 [cientiam ip-
fam excolere, €5 tam rem praftisss quam multis annis in votss
habui , Bonaventura Cavalerius (uperéors Libro a nobis producins ;
eAream nimirum invenire ac capacitatem triangulorum qua-
rumvis Spharicornm , datis magnitudinibus angulorum [ive fe-
orfim , five fimul (umpsorum. Etlicet deferente nos adhuc Cir-
culs quad,ramm, area tlla aéfolute dars nequeat, eius tamen
proportionem ad sntegram Globi [uperficiem clariffime demon-

firat. j’n Opere enim illo gucd DireGorium Generale Vranometri-
cum
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cum snfCribit, Parte Tertia Capite oftavo hanc tradit Propofi-

tionem : Superficies Spherz ad fuperﬁcncm cuiufcung; Trianguli fphe-
riciin eadem defcripti , eandem habet rationem, quam quatuor rei a
dimidium exceffus fumma angulorum eiufdem Trianguli fuper duos re-

Gos.  Pulcherrimum [ane € utiliffimum fnventum Cavaleriog;
dignum, 4 quo iure merito exfpellandum fit quidguid adbuc in
Geometria hac Rotunds five Globi defideratur.  Ex hac avtem
Propo/ittone tanguam Corollaria deducit propomomm primo to-
tius Sphara ad P)vmmzdem Trmngulamm cuius vertex cen-
 trum Sphare, bafis vera triangulum in fpbamm /z}per:ﬁc:e occu~
_ pat.  Secundo proportionem triangulorum ad invicem.  Dein-
de feptem Problematibus docet transformationem trianguli [phe-
rics propofits ; in [uperficiem integram alterins Sphara s in (uper-
ficiem Sectoris ciufdem Sphara; in Zonam Polarem; € in now
Polarem : Zonamin [uperficiem feoris ; P)lmmtdts ﬁtpmdt&t
in aliam Spharam; € tandem, quod mirerss, ipfins Trianguli
Spharici Quadraturam. Siquidem quod ﬂpm monwimus Qug.
draturam Circuls fuppofucris. Madte animo Cavaleri, € ab
sllis infinitis indivifibslibns, ad finita divifibilia, flylum canver-
te. Tibi debetur hoc Geometrie Rotundi Supplementum, qm at-
tulifti a me diu defideratum Complemensum. Enimwera eodema
rempore quo Roma me 4 Setho Ca/vgﬁo expediviffern , dum co‘gx-
tarem cus retex Mathematicis maxime manum admoverens , mi-
hique quamplurima occurriffent , in quilus operam meam fru-
‘Ctuofe collocarem , snter alia eras hoc de geomm‘ria Rorunds Sup-
plementum . Sed vicit €9 pervicit p:mlo post, illa breviffimo
tempore excogitata, de Centro Gravitatis fnventio €9 'Ufu.s.
guem per plures annos memoria non [atis fideli commifinus €9 cin-
cumtulimus. T otum enim filum € cogitands €9 fcriémdi abry-
ptt, ut in Prafatione Primi Lisbri Lectorem MONUIRINS 5 SIBPETA-
ta in Germaniam profectio, quo cum appuliffem €5 deplamtum
fatum illarum Provinciarum dzdtcﬁm, non alias Pndias, in

\quibns rusturas iam iam (ub Orcum animas calo lucraver;. mihs
petenda
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petendas effé exiftimavi; egigue rem pra viribus diligenter
guamvis etiam per aliquot annos tum in Celeberrimo [cientia-
rum Lyceo Viennenfi, tum sn Athenis Styrorum Gracienfibus
publico ex fuggeftu Mathematica traderem , ad [alutem anima-
bus afferendam: unamque animam perdisam Conditors fuo refts-
sucre pluris effe indicavi, quam omnia Mathematica Jnvena,
spfamgue Circuli Quadraturam. Hacratione facinmestnt €5
tardins €5 tardus ad[criptionem redirem :.cum enim wus altbi mo-
nui per crebros morbos vires frangerentur , acumen hebefceret ,
Moderatorum meorum iudicio graviorsbus Laboribus [fubleva-
sus um.  Ju evenis wt duin vigerent vires €9 ingenium , deefler
feribends otium : €9 iam dumntcungue fruar otio, vires € alia
requifia me deftituunt : €5 tamen [cripturio €9 [iribo; quod fi
nonprodignitaterei, (altem adfenectutis moleftius temperandas
hanc [criptionem valere sudicavi. Verum ut redeamus ad rem
noftram de vnoadbuc Lector admonendus est: nam cum Ratio
noftra qua Conos &9 leindros efformamaus, mmﬁ;ramu.r, €
inter f¢ comparamus , non nifi Rectos admitiat ; de Scalenis wero
nulla fiot mentio, ideo quod mentem adbuc non adiecerimus. jn-
terim tamen hoc obiter €9’ quafi aliud agentes adnotamus , omnia
ea quanostradimus €5 concludimus de Conis atque Cylindris Re-
étis  ca exiam competere Scalenis, [i docirina debito applicetur
‘modo ; stz tamen ut [ermo tantwm fit, de corpore arque [olidtase,
non autem de [uperficie , de quibus nihsl adbuc conclufimus ; de
Corporibus vero Clavius nofier demonfirar , eadem qus Encli-
des demonfiravit ( quas nos demonfirationes in aliam formam
. redigimus Libro 4. Capite tertio ) de Conis atque Cylindris re-
(tis, convensre etiam [calenis, ut videre eSt Libro duodecimo
Elementorum ad Propofitiones decimam, 11, 12, 13, 14 €9 deci-
mam quintam. Sedut monwimus de area corporea tantwm de-
monfirasiones ille loguuntur. De [uperficiernm area ideo nihil
conclufimns, quod de Conorum Scalenorum fuperficsc nibil fefe

Ec menis
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menti obifcerer. Jnvenimus quidem atg, Geometrice demonfira.
re poffumus, (uperficiem Q’ylindri Scalens, aqualem effe reitangulo
[ub lasere Cylindri, €9 perimetro eins Elispfis copreheno, gtia na-
ﬁimr guando planum dliquad C"y/mdmm Scalenum i1 fecat st
€ ad latus & ad axem einfdem, rectum fit, Sereno [affragante.

Captte porro [ecundo inquirimns ﬁ:perﬁcia corporum tllorum,

qus , cum ovo gallinaceo 4liqzm ratione afimilantyr, Ovata di-

cuntur , non quod deeffet aliorum [olidorum copia, fed ut exem-
plo oftenderemus quomodo principia noftra wtcung, (peculativa,
Jerviant etiam rebus practicis : deisfs verd mlterins non egimus
[olidi:atem nimirums illornm indagare, antinter fe vel cumalijs

comparare, ﬁa’ ea cum alys tnnumeris pofteris contemplanda ac

perficienda tranfmittimus, Quid autem in reliquis Capitibus
buius Libritradiemus, Leor inveniet [wisinlocis.  Concludo

ergo cum Commandino » nonme Perfio vel Scipioni, aut Rutilio feri-

pfifle, profiteor, #7qust, quorum iudicium 4 Lucilio reformidabarur,
[fed ifs qui € Mathematicas difeiplinas primoribus quafi labris
attigerunt, velni sfs utcunque profectum fecerunt : non autemijs,

* qui [cientiz ipfius naturam ac indolem perfpe@am habent, in ejus fe ad-
ita penetrant, & ab univerfalibus inftruci{unt preceptis guibus Theo-
remata ac Problemata innumera excogitandi, eadem§ue demonftrandi

facilitas comparatur: guamis etiam aliguam [alrem particulam
ex bifce noftris illis fortafis gratam futuram non diffidam. Non
enim omnia poffumus omnes. Fru@um ergo Lector benevole de-
cerpeiftum; quia tuns est; nibil mihi tllius vendico > bicet ple-
rumgue quifjue amet quod utile. Poma Hefperdum anrea an-
ress !yylfvi: nats, dracones defenfarunt, partum invidendum, pro-
msfcuoButturi: abnuit tam atvocem vigilem ; Frudus hic me-
us, legi, ﬁringz', demet: amat (3 guavis many ; prap'teréa,,
maturnit; €5 cum diw illum cortice clanfium circumtuliffem ,
iam protrudere coaltns fum, quia tuus effe gefficbar. Vale ergo
Lector, & frucre fi palato tuogratum inveneris, :
’ DE
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- Continens

.~ FRUCTUM EIUSDEM,
| . QVIEST
GEOMETRIA ROTVNDL
| CAPVT PRIMV M,
DE DIMENSIONE SUPERFL

cierum Rotundarum a Lineis Re&is |
defcriptarum..

oeneg & . ..
X IMENSIONEM Superficierum Rotunda-
N\ Y rum plures ac diverfi Aullores & antiqui &7 recentiores
v 3 R tradidersunt ; nontamen neque hoc nomine , ¢ 7uod capus

Q) VLA o2y neque omnium, neque generatim, Nos cam ita ¢ra-

RNTTAN (fare conflituimus, ut candem ex folis & wnicis noftris,
principijs s ex Ufw Centri Gravitatis deduclis, pendere ofiendamus , omnemg
omnium rotundarum faperficierum y quas idem Centrum gravitars admittit
eamg, generalem menfurationem iradamus,  Quare ctsamfi nullins alserius
Geometre exfiarent de dimenfione Rotunds Iucubrationes, cam tamen ex

. b noftris fine wllo alio alterins anxilio expediemms, Unicam excipimus

| Eec 2 ' diametri
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diametri ad peripheriam circuli proportionem ; quam ob can/fum etiam Li-
nearum Dimenfionem omittimus rotundarum ; cum illa unica unicefit peri-
pheriecirculs , de qua tamen alibi fatis diximss [ Libro2. Cap.1. Propof 4. ]

. Dimenfio enmm circularis peripherie , licet illa ipfa fefe aliguomodo ut Jfupra

cvidimuws [ Lib.' 2. Cap, 0. Propof> 1. Num.1.] infinuets abfolutc tamen los
quendo illa ex noftru princips ortsum non ducit; fed spfapotims ad ommes ab-
as Rocunds dimenfiones 1taros 1wvat, ut abfgila nulla omniro perficiatur.
Unde ¢ff quod ubig, eandem fupponimus ; Cr data femidiamerro, notam ef-
Je& dicimus circuli peripheriam . &5 contra dataperipheria, ex cadem propor-
tione s guam innumeris accuratifSimam a Ludolplo & Snellioaccepimus » &
in Tabulss noftris propofuimus fcmidiametrum latere non peffe afferimus, quam
proportionem etiam in Tabulis Prima €5 Secunda complexi fumus.  Brevs-
tati autem confulentes cxempla dimenfionis non uhy; apponimus.  Et ubi ci-
rantur Libri Primws & Secundws 5 &rc. fubintellige Centrobarycorum
noftrorum. ‘

PROPOSITIO 1.
(irculi propofits, cuins radius notus fit aream in numeris
snventre_, | ’

ADIUS circuliducaturin ipfius femicircumferegriam & numerus’
produéus quantitatem arez circuli propofici indica:%iu .

Eft enim femidiameter circulire@a EC, ¢uius cencrum
¢ gravitatis F; oftendimus [ Léb: 2, Cap: 9. Propef: 2. ]
aream circuli produci ex multiplicatione eiufdem femi-
diametri incircumferentiam, uam defcripfic centrum
illud quod diximus ; fed heec circumferentia zqualis eft
medietari circumferentiz circuli propofiti, ab E C cir-
£ ( capuh&tum C rotara defcripti; eo quod femidiameter
 CF, fic femiflis femidiametri EC, & circumferentiz in-

A g fer fe fint, ucdiamecri, five femidiamerrs, Ergo fiRas
_ diuscirculi, &c. Quod erat faciendums.

- COROLLARIVM

e ,
S EQYVITUR hinc fiidem Radius circuli ducatur in quadrahté circumferentiz, pro-
~) dituram ared femicirculi. Id quod fuprd monuithus in Corol: 1. Prop: 5.Cap: 6.Lib: 2,

PROPOSITIO IL
Date Corone circularis, cuins latitude €5 femidiameter
alterutrius perspherie, qua Coronam continent, cognite [int

dimetirs, . LATL



Lisri Il Carurl a5

ATITUDO Coronz du- D
1. catur in peripheriam circuli P__I__ I
femidiamecri minoris, autg !
medictate laticudinis darz : Vel pe- ']-‘--.,-.‘J g
ripheria femidiametri maioris, ei- - < [0}
dem mediecate mul@ate, in eandem ! P
ducatur lacicudinem , & produceeur AR WIVE
arca Coronz propoficz. I 4
Dcmonttratio conftat ex ijs qua y N K
alibi diximus. [ Num: 3. Propof2,Cap: B ) i c

9. Lib: 2. ] 1bi enim reta 48, quz )
cftlacitudo Coronz, ducactt in peripheriam Radij CE, fbicft 4 C femidia-
meter minoris peripheriz plus 4 E: vel CB, femidiameter maioris periphe-
rie minus BE. ' o

2, Quod fibinz tantum femidiametri datz effent, minor ex maiore fub-

tradta relinqueret laticudinem Corone, |
PROPOSITIO IIL
Superficies curva five rotande Coni Ifofcelis , cuius latus,
&9 femidiameter bafis data [it , magnitudinem exhshere_.

ATUS Coni ducatur in medietatem peripheriz bafis, produ&tus’
X numerus magnitudinem fuperficiei conicz, dempeabafi, indicaw.

Demonttratio conftat [ ex Num: 2. Propof: 2. Cap: 9, Lib: 2,], Ibienim (in.
Figura paginz 212.) ut hanc componeremus fuperficiem, rettam CG, qua
eft latus Coni, duximus in peripheriam Radij # K ; quz peripheria eft medie-
tas peripheriz bafis Coni, cum HK fic femiffis ipfius GI, femidiamecri.

2. Si loco CG lateris Coni datus fuifiet axis Coni C1I, latus quod requiri-
tur ad dimenfionem haberetur, fi quadracum €7 adderetur ad quadratums
G I: radix enim quadrata huius famme eflet lacus CG. -

3. Sicfiloco 1G, femidiametri bafis datus fic idem axis , quadracumipfius
fubdu@um ex quadrato lateris CG, relinquit quadracum bafis G I.

PROPOSITIO IV

Ex sffdem datis, totam ciufdem Coni [uperficiem dare_. -

' UMMA Laceris Coni & femidiametri bafis, ducatur in eandem Coni-
S cz bafis peripheriz medietatem , numerus productus dac totam fuperfi-
ciem curvam fimul conicam , & planam bafis circularem.. :

Demonftratioconftac [ ex Lib: 2.Cap: 9. Propof: 3. Num: s. in fine.]. Ecin.
cadem figura facile cft oftendere : Nam urillam quam diximus componeremus
fuperficiem, duximus faimmam rectarum /G, G C, bafis nimirum & lateris’
coni, in peripheriam cuius radius K H, queecft, utance diximus, mediecas pe-
ripherizbafis: centrumenim gravitatis commune utrifq; CG, & G I, conlfiftic

inre@a HN, acproinde Radiusrocationis zqualis eft ipfi K H. )
’ Ec3 T PROPO-
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| PROPOSITIO V.

Frufti Conici, cuius [emidiametri bafium €9 latus cognita
Jint , fuperficiem conicam invenires.

Arichmetice proportionalis inter uitramque bafium (qua bafes fup-
< pormuntur efle parallelz:& retz ad axem) femidiametrum, produ-
¢tus numerus quantitatem fuperficiei peticz indicaw,
D - Demonftratio conftac [ ex Lib: 2.
P.T Cap: 9. Propof- s, Num: s.]. Ibi enim
duximus reétam 7K, quz eft latus’
Fr-a-X . Frufti, in peripheriari radij 0 H, qui

[ L.ATUS frufti ducacur in pcripllériam, cuius radius fic medio loco
| 8

- - eft medium Arithmeticut inter ras
! diosbafium, P/ & NK.
ol 4i 2. Siloco lateris Frufti datus ef:
' fevaxis; lacus habecur fi quadrato a-
: xis addacur quadraturit exceflus quo
B £ ' j c femidiameter bafis maioris, femidia-

, metrum minoris fuperat ; {umms
ehim radix quadrata, qualis eft lateri quzfico, ‘

3. Sicfiloco alcerurrius femidiametri bafis, datus effet axis ; quadracums
axis ablatum ex quadrato laceris, reliquum faciet quadracum fupradiéti excef-

fus, quo exceflu ablato ex maiori femidiametro, manebit minor; vel addicus
~ minoris femidiametro conflabicur maior.  Res conftat ex triangulo re&tangu.
lo K71, & penultima primi Elementorums, S ‘

4. Sicupias fimul habere etiam fuperficies bafium: ezinquirend= funts
ex Propof: 1. huius ; cauflam cur non ut in przcedeiiti Propof: in Cono, fuperfi-
ciem totam fimul demus, vide in precedencibus, [ Léb: 2. Cap: g, Propof: 4.

Num: 1. : o _ 4 o
PROPOSITIO VL |
- (lindrs rects, daro ipfins axe five altitudine , €5 (emidia-
metro bafis , [uperficiem circularem promere_.

- LTITUDO Cylindridu&ain Gircumferentiam bafis, producit fi1-
- [\ perficiem queeficams.

Demonttratio conflat [ ex Lib: 2. Cap: 9. Propofs 2. Num: 4], Fataeft enim -
ibi fuperficies Cylindrica, per circumferentiam radij MG, qui zqualis eft fc-
‘midiametris bafium, &e.

"PROPOSITIO VIL

- Ex yfdem datis, totam Superficiem C.')'liﬂdf; coﬁgeru.
| | FIAT
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. IAT ut fumma cx binis bafium femidiametris, & alcicudine Cylindri
colle&a , ad candem alticudinem ; ica femiffis femidiametri unius, ad ali-
ud; hoc fubtra&tumeex femidiametro bafis, relinquit radiumcuius peri-

pheria ductain priorem fummam, producit fuperficiem quafitams,

Per priorem enim operationem divifaeft re¢ta G4, quz G centrum gravi-
tatisretx F, five alticudinis Cylindri ne@iccum 4, centro communi femidia.
_ ‘metrorumbafium FL, 4C, inpun&o 4, in proportionem quam habent ez-

dem bina femidiametri, ad eam quam diximus. alcicudinem; ac proinde pun-
&um 4 commune cft centrum graviratis crium reétarum CA, 4 F. FL; &fic
Md eft Radius rotationis ; huius ergo peripheria, qua eft zqualisei, quafic a
radio zqualialcerucrius bafis femidiametro, mulcara re&ta 2qualiipfi 64, du-
‘&Gain fummam trium re&tarum quas diximus, producic ipfius Poceftacem ro-
tundam, que eftrota Cylindri re@i fuperficies, hoceft, rotund a reGta FA
defcriptz, cum binis bafiur circulis’,

PROPOSITIO VIIIL
Superficiem Rhbombi [olids, datis ipfins latersbus, €5 ﬁmi-

diametro bafis communis , notamfaceres.

VID per Rbombum [olidum intelligamus diximus Libro precedenti Cap:
3 S 8 Propof 7. Num: 8, Cap: 9. Propof: 3. Num: 5. ¢§ Cap: 1 1. Propof: 1.
Num: 3. Ipfius fuperficiem fic babebimus. :
Summa binorum Laterur ducatur in femicircumferentiam bafis commu-
nis, & prodibicfuperficies quafita . ' '
Demonttratio conftat ex Lib: 2, Cap: 9. Propof: 3, Num: 5.
2. Sialdtudines conorum Rhombum componentium, una cum femidia-
-metrobafis communis datz eflent, & laterent latera, tum quadratum femi-
diametri datz, addatur ad binarum alticudinum quadrata, feorfim fumpra,
.quando alticudines in@quales func, Radices enim quadrarz binarum fumma-
rum dabuntbina latera defiderata: quandoalticudines gquales func, etiam
latera =qualiaerunc, & fic fatis erit unius alcitudinis quadratum, addere qua-
draco femidiamecridatz, &c. ‘
3, Sicfialtitudines datz eflent, autuna faltem, und cumlateribus & igno-
“rarcturbafis, alticudinis quadracum fuberadtum a quadrato correfpondentis’,
lateris, relinquet quadracum bafis comrhunis’,

PROPOSITIO IX

; Sapeay‘icie}n figure jblida invenire , qus relingustur 4514?{
_ex Cono Ifofcels Rbhombo folido,

DE

Y
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| E bac figura loguitur Archimedes Lib: 1 de Sphera
¢ Cylindro Propof:'19,

Ut fi (it Conus Ifofccles 4 B C, qui fecetur plano E D,
bafi € 4 mquidiftanter du®o, & fic circulus fectionis, al-
terius coni £ FD bafis, cuius vertex F centrum fic bafis’
priorisconi; icaucduoconi BED, & FED, Rhomburn
componant I’ohdum qui Rhombus ablatus a roro Cono
CB A4 , reliquum facnc Truncum Coni, excavacum fives
imminutum cono E FD; huius igitcur imminuti Frufti

A oportetinvenire fu perﬁcnem_- .

Componicur quidem hzc fuperficies, ex fuperficie cur-
va Frufticonici, quam metiri docuimus Propof: 5, huius ;
& ex fuperficie coni E FD, quam colliges ex Propof: 3,

huius; & excirculo bafis € 4, qui menfurabitur per Propof:1. Hw tresparces
fimul iun@z conflant totam propoﬁtae figurz fuperficiem..

Verum rotundam figurx huius fuperficiem eriam hoc modo habebimus:
Fiat @cduo latera CE, £ F (imul, ad unum CE; ita M1 femiflis femidiamecri
bafis CF, adaliam, que fict HI "huicaddacur 7K, femiflis ipfius € L, & toti-
us HK tanquamradij quzratur peripheria, hzcenim ducta in fummam lage-
rum CE, E F, producic fuperficiecm conicam & exceriorem & interiorem fi-
mul, propofitz ﬁguraf: cmﬁ addndcnmus bafim, rora confurgcc quzﬁta fu-
perficies’, 0

Priori enim operatione mqulﬁwmus pun&um H, quod eft centrum gravi-
tatis commune binorum laterum CE, EF; nam {emiffi ipfius CF, aqualiseft
re@a MI; acproinde H K.eft Radiusrocationis, ucriufque laceris circa axems
L F, qui radius conflatur exretis H1, & 1K, qua /K ®qualis eft &mifli ipfi-
us E L: cumdiameter E F, in parallelogrammo, ELF, re®am NK (que -
qualiseftipfi EL) bifecer, Certera conftanc [ ex Lib: 2. Cap: 9. Propof: 3. ]
Autcerte componacur [ ex Propof: 6. cinfdem Capitis ] Poreftas perimetri trian-
guli CEF; ea enim xquahs eric fuperficiei conicz totius propofice figurz
CEFDA.

Notandum autem eft dari debere, faltem reas CF, EL, & alutudmcm_.
LF; cetera enim per calculum haberi poterunc [ex penultima prims elementoram].

PROPOSITIO X
Sup:rﬁmm Figura folide Spharc inferipte, ex datoipfinsuno

latere, multitndine, (ive numero laterum, ac Splmm radro
colligere_.

lindro Propof: 22. im Corollarso, est quando Circulo maximo Sphere infcri-

ptum et Polygonum equilaterum, Laterum numero pariter parium, asutfal-
tem quaternario numerabilium, ¢§ manente immota diametro circumagatur €5 fi-
8474 €8 circulus : bic defcribet Spheram, ¢ illa Figuram illam, quam diximus fo-
lidam. ~Huius

I \IGURA [olida Spbarc infiripta apud Archimedem Lib: 1. de Sphara €5 Cy-
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Huius ergo Figurz folide oporter, ex illis quz diximus dacis, invenire fu-
perficiem, quodfiethacratione, Quadratum femiffis dati latgris auferacur.
ex quadraco radij dati, & habebicur quadracum re@z perpendicularis qua ex
centro circuli ducitur inipfum latus: Fiat deinde ur quarta pars omnium late-
rum Polygoni, ad radium ; ita*pradi@a perpendicularis, ad alium Radium;
buius peripheriadu¢ta in medictatem omnium lacerum Polygoni , five in fe-
miperimetrum Figure circulo infcripee, totam producic quam quzrimus Fi-
gurx folida propoficz fuperficiems . ' . :

Demontftracio conftac [ ex Lib: 2. Cap: 9, Propof- 5. Num: 3. ] , :

Exemplum, Efto circulo maximo Sphara infcriptum Polygonum 16 late-
rum;, & quantitas unius]ateris fit 3 9 0, pofiroradio circuli maximi five Sphe-
re€ 1,000, Quadratum igitur femilaceris 38, 02§, fubtraitum ex 1,000,
0o o quadrato radij relinquic 961,975, cuius radix quadrata 981, proxime,
maior, eft perpendicularis ex centro in unum Figura five Polygoni latus.  Fi-
acergo ut 1, § 60, quarta pars omnium laterum, five quatuor lacera fimul fum-
pta, ad 10 0o radium datum; ita perpendicularis 981, ad 629: hacucfemi-
diameter fumpta, eiufque peripheria 3,951 in 3, 1 2 0 medictatem laterum in-
feriprorum duéta, producit 12, 327, 120 totam fuperficiem Figurz folide

peticains, ,
' SCHOLIVM

v
.

ACILIUS fortafiis 5 umiverfa-
Lius ¢ accuratins [olvitur Froble-
ma hoc ex Propofitione 23. Libri 5. Col-
Jet. Mathematicarum Pappi Alexandrini ,
que fic baber,

Et ex hoc manifeftum eft, fialicuius®
femicirculi B CD, circumferentia quz-
dam, ut BFCI, inquorcundue partes’
.zquales dividatur, & iungantur reCtz
Jinez; que 4 iunélis redtis lineis BF, FC,
CI, ex converfione circa axem B D fi-
unt {uperficies, zquales func circulo,
cuius femidiameter (iuncta FD) poreft
id, quod FD, BP continetpr..

E: in fine demonfirationis tanguam Co-
rollarium adiungit fequentia.

Perfprcuum autem eft, i tota femicirculi circumferentia in partes zquales’
‘dividatur, quarum una fic B F, & inter fe iungancur ; fuperficiem fa&tam ab
omnibus polygoni lateribus ex fimili converfione, zqualem efle circulo, cu-
jus femidiameter poteftillud, quod FD, B D continetur.,

2. Data igitur unicainfcripta five uno Polygoni infcripti latere , €8 Sphare dia-
metro, ex [upradiflu banc nos formabimus Regulam. :

Quadratum dati laceris auferatur i quadrato datz diametri, & refidui radix
.quadrata ducatur in eandem diamerrum datam; Fiar deinde ut dupla aliqua.
_circuli diameter ad eiufdem femiperipheriam, ita numerus proxime produ-
&us ad aliud, hoc quadruplicecur, & habebicur (uperficies quafica,

: Ff ,

Demon-

1.

/
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¢ Demonflrationem ¢ exemplum fimul afe
Sferemus, Sitautem idem exemplumin bac
decima Propofitiome allatum , ubi latus in-
[eripti Polygomi dabatur 390, ¢ diameter
Sphere’2,000 : quadratum igstur laterss
dati 152, 100 ablatum ex 4, 000, 000
quadrato dismetri, relinquit quadratum
358475 900 rede [cilicet FD, intrian-
gulo rectangulo BFD ( fupponitur eninm
BF cffé latus Polygoni 16 laterum) cuius
radix quadrata 1,961y dulla in diame-
trumdatam 2,000 producit 3,922,000,
potentiam femsdiametri eius circali s qui fu-
perficies quafite aqualis eSl; Frat deinde ut
L ¢ ; 2, 000 aligua dupla diameter ad 1570
' . ' [emicircumferentiam, ita 3,922,000 ad
3,078,770, & bec e5t areacirculiy [ ex Corollario 2. Propof° 4. Cap: 6. Lib; 2. ]
cnius diameser ¢Sl (emifiis diametri cirenli , panlo ante dicli; ergo spfemet circulus qui
gueritur eSl quadruplus busus , quadruplicasis igitur 3,078, 770 pauls anteinvens
visy habebimus 12, 315,080 areamcivculi cius, guem fuperficies quefita adequat.
ESt autem bic numerus minor illo, in bac 10 Propof:invenso, co quod ibi unus nume-
¥ us masor vero ad computum adbibitus fit, \

3. Qaodfi gueratur fuperficies Polygoni circuli fegmento , verbi gratia BECI,
infcripei, ¢ circa axem BD rotati, cuiis latera funt numero tria BF, FC, CI;
omniafacienda funt utin Regula diximus , nifi quod radix quadrata slla, bocest rea
&a DF nonducenda fitin BD diametrum, fed inreitam BP, abipfa P perpen.
ditwlariad BD determinata, que BP veldaridebet, vélcalculo inquirs, eSlenim
altitudo fegmenti circuli 1B a,

4o Hecautemmaxime ende canffa attulimus, ut appareat quomodo inventa no-
Sfera, non [olum cum inventis antiquorum ¢8 approbatorum Aulorum conveniant
Jed quod Ipfa noftra, licerin aliqusbus, quando ad particulare aliguod pervenitur
pluribus fortafSis indigeat ex caleulo, ex eodem tamen femper €8 unico fundamento
quod ipfum paucis civcumferibitur , ex Centro nimirum Gravitatis deducantur , ex
qua dollrina Univerfali poterit Ingeniofus Geometra plurima invenire Compendia

particalariae , _
PROPOSITIO XL
* Figara [olide, 4 Planocrucis regularis defcripte., fuperfici-

em Snvenire , dato uno crucislatere .
. C RUCEM plasamregularem vocamusillam, qua

ex quingue quadratis planis conflat, qualia funtin
cruce appofita quadrata AE, FZ, HK, LP, AH:
ex cuius rotatione circaaxem D C, nafcuntur duo annuli
quos (ff ea qua Lib: 2. Cap: §. Propof- 1. Num: 9, ¢§ alibz
etiam [iripfimus, [ervata volumus ) quadratos appellare
debebimus 5 rotundos quidem y qua annulorum natura es?,

fed

\
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fed & quadratis ABRF ¢¢ LKEH dofiripsps, ¢f ideircoesiam Cylindracei annu-
li, ant corone folide nominari poffent; nafcitur praterea, ex tribus quadratis R A,
AH, HG, vel fimavis, exunicorectangulo PRGL, Cylindrus, cuiusbafium fe-
midiametri funtrete PGy RZ, altitudo five axpipfi G1, equalis, Horum cor-
porum fuperfiiies qua extra foliditatem extant , ex datolatere crucis 100, oportet boc
loco exbibere. , ‘ . . ‘ ,

Perimeter crucis qui eft 1,2 0 0 ducacur in peripheriam, caiusradius zqua-
tur 15 o fefquilacericrucis, hoc eft, in 942477, productus enim numerus 1,
130,972 fuperficiei propaficx quantitatem indicats,

Demonfiratio.  Centrum gravicatis perimetri crucis propoficz, ex duode-
cim rectis zqualibus compofiti; eft punictum medium five centrum figurz, 0;
namfexre&tarum 48, BE, EF; HI, IK, K L ¢entrum gravitatis commune,
eft pun&tum 0; fed & reliquorum fex laterum 4P, PR, RL; HZ, ZG,GF
centrum commune idem eft pun@tum 0: ergo idem pun&tum centrum eft
gravitatis communc omnium Laterum, hoceft, totius perimetri: quare Ra-
dius rotationiseftrecta O &; qui fefquilacus adaquar: Ergo, &c,

‘PROPOSITIO XIL

Superficies Annulorum a rectis lincés defcriptar menfurare.

inStriitos ¢§ Abfolutos divifimus: Striflos vocantes eos qui in medio fus

unicum tantummodo compleilerentur pun@um, Abfolutos vel abfoluté , boc
¢35 fine ullo addito , qui admodum corona circulum wel cylindrum induunt,  Et bos
Annulos cognominare folsti fuimus , 4 figura quae o
annnlum in [ui rotatsone defcripfit : qua de re . ‘
lege ca que Lib: 2. Cap: 8. Propof: 1. Num:g.X1..
§ Potest igtur; Sc. [cripfimus - Sic Propof: A --'----3'----'-- T
precedents diximus de Annulo Quadrate: An-
nuli Rhombici mentionem fecimus Lib: 2. Cap: 9.
Propof. 5. Num: 2. in fine. Sicin adieila figura _
Rbombus AB A C;, circaaxem EF defcripfic Annulum Rbombicum firiGum, cuius:
fuperficiem fic menfurabimws, o

Semiffis linez diagonalis 4 4, hoc eft re@2 H A tanquam Radij acceptz
peripheria, ducacur in perimecrum Rhombi propofiti, & prodibit quanicas”
Superficiei Annuli Stri¢ti Rhombici:

Pro Annulo abfoluto addatur ad radium proxime di&um, radius circuli vel
cylindri ab annulo comprehenfi; & compofiti tanquam unius Radij periphe-
ria, ducatur in eundem perimetrum, & producetur Annuli abfoluri Superfi-
cies, hoceft Rhombici: Nam Annulum omnino Abfolucum vocavimus illum,
quidefcribicuraCirculo,  Ec fic de creceris’.

Demonftratio conftac [ ex Cap: 9. Lib: 2.], Nam 4 H cft Radius rotationis,
perimetri 4BAC4, circaaxem E Fy &c.

: g NNULORUM diﬂ"eremia alibi cum K eplero Je/?rip_/)'mw > eofg, generice

Ff 2 " SCHOLL
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S CHOLTI VM

E X bis pawcis Propofitionibus quilibet Geomerricis wel leviter tinSus coliget s
gaaratione infinitoram corporum Rotundorum y ex rectis limeis ortum ducentis
nm , fuperficiesdimetiridebeant.  Gui fefé exercere voluerit adbibeat fex illas Fis
gurasy quas pag: 157 € 158 propofuimus,  Nos ad aliapergimus,

CaPvT II

DIMENSIO SUPERFICIERUM

| Rotundarum A curvis Lineis’ |
defcriptarum..

R Q? ESTAT slla Rotundorum corporum dimenfio
A8 )&g Saperficierum , quas linee curve in fui rotatione defcri-
DA\GSe, bunt, quas inter pracipue, immo unice [ant circularesy
N3B) cum de religuarum centro gravitatis nibil adbuc conflet :
eI gy tamen €7 inter fe, 7 cum reclis etiam cvarié componi®
poterants ac proinde cvarias multiplive(q [fuperficies defecribere.  Nos pas-
cas aliguas guafi exempli loco adducemus.  Non fumms autem nefcsj alios effé
etiammodos rotundas fuperficies menfurandi , € aliquos nofiris fortafSis fa-
ciliores: fed fcopus nofter non ¢ft ubig & in ommibws facilitas s fed magis unia
ver/alitas y ut nimirum eas afferamus dimetiends rationes , que ex folis a¢
wnicis ngfirss ¢ Gentro Gravitatis deduclis pancis principsjs dependeant,

"PROPOSITIO L

°

Quantstatem Superficies Spharica, data diametro, nowam
facere, '

UPL A diameter in femiperipheriam maximi circuli dacze Sphera
du&ta, producit fuperficiem eiufdem Spharz propoficz,
Demonflratio patet ¢x Libro fecundo, [ Num: 3. Propof: 1. Cap: ré.] ubi
oftenfumeft, fi peripherid Radijrotacionis, quaih viari rotationis vocavimus,
ducatur in femiperipheriam circuli thaximi, prodicuram fuperficiem Spherz :
& demonftravimus [ Scholto Propof: 2. Cap: 12, Num: 2.] hancviam zqualem.s
efle duple diametro, eiufdemcirculi maximi, Ergo, &c, _ :
Exemplum.  Sit data Spharz diameter 2, 0 ¢ 6, erit peripheriacirculi maxi-
mi 6,283 185, cuivsmedieras 3,141522ductain 4, 0 0 o, duplam diametrum, -
producit 12,556,368 Superficiem Sphxri¢am quaficam, COROI

/
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COROLLARIVM

M ANIFESTUM eft fequi hinc,, fi diameter ducatur in femiperipheriam maxi-
micirculi Spharez, exituram Superficiem hemifpherij.

PROPOSITIO IL

Superficiers Sectorss Spbzm mmﬁ;mru

UM Settor Sphaer?e, quern Archimedes ut monuimus [ Lib: 2. Cap

12, Propof: 2, Num: §.] Fruftum folidum vocac, minor quidem he-

/ mifphzrio componatur ex minore portione Sphxra, & cono bafem.s
habente eandem cum portionc, & alcitudinem zqualcm perpendiculari, ex
centro {phzrz in bafem porcionis deduéte: Setor vero maior hemifphario fic
illud corpus, quod remanet quando ex maiore portione aufertur conus ante.
defcripeus’,

Minoris ergo Sectoris fuperficies habetur, fi [ per Propoff 3. Cap.s. huins Li-’
br:] inquirantur fuperficies rotunda & coni, & [ per Propoff proxime fequentem)
portionis ¢componentis, atq; inventx he duz fuperficies colligantur, & com-
ponctur fuperficics feGtoris minoris’.

Maioris autem fuperficies componetur, ex fupérficie convexa portionis’
maioris, & {uperficic rotunda coni fupraditi, Superficies ergo Sectorums
Iphzricorum menfuravimus, Quod faciendum craw,

SCHOLIVM

L IBRO primo Centrobarycoram Propofs 9. Cap: 11, Sellorem [pbare aliter ace
cepimus 5 pro corpore nimsrum, quod continetur 2 binis [emicsrculss maximis,
diametrss fuis in axe Sphers cotuntibus, ¢ intercepia /uperﬁm: Spbcrsu parte
comvexa: eius fuperficies babetur, fi fuperficieicirculi maximi (bic tnim equatur
binis quas diximus femicircilis) addatur pars Juperficici convexe Sphere, que pars
adsotam Sphare fuperficiem cam proportiomem babeat, quam arcus circuli maximi
inter binos femicircalos planos imserceptus , adtosam circuli maximi urmmferam-
wm. Res bacclaraest definstionem buius [eoris recte confider anti.

PROPOSITIO I11IL

Super ficiem pornonu.S’pbam, cuins altitndo, femidiameter
54]1': s BYCHE MAXIMUS, 4Ra cam radio Sphare, nota fint, dimetirsi.

IAT uc femiarcus datus, ad dacam bafis femidiametrum, ita radius®
Spherz datus, ad quartum: & rurfus us cadem femidiameter ad alticu-
dinem portionis, itaquartusinventus, ad alium ; hicacceptus ut radius
dabic peripheriam qua du®a in femiarcum dacum, producct fu pcrﬁcxcm pore

tionis Sphzricz propofica. ¢ .
Ff3 Demon-
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& T Demonflratio.  Sit date Sphzrice
- portionis BC D, alticudo EC, femi-
¢ - diameter bafis B8 E, arcus maximus’
BC D, &radiusSphre 4C.  Per pri-
maigitur operationem,qua fecimus uc
femiarcus dacus B MC, ad femibafim
BE, itaradius 4 C, ad quartum; in-
venimus re¢tam 4 F, ‘céhtrum’ gravi-
tacis F, arcus B8C D, determinantem,
[per Propof: 2. Cap: 5. Lobriprimi] Ip
/ fecunda vero operatione, fe¢imus in
triangulis reCtangulis & fimilibus BEC,
4 FL ( nam preter rectos ad E & F,
@quales funcanguli B & 4, illead pe.
ripheriam infiftens arcui € b duplo;
hic ad centrum arcui M C fimplo) ug
} .. 'BE,ad EC,uta 4 F, ad FL: Eft au-
tem punétum L, cencrum gravicatis arcus BMC [ ex Propof. 4. Capi 5. Libri
sms ] & fic Radius rotationis eiufdem arcus cftre@ta L F, circaaxem CE; qui
defcribic fuperficiem Sphzricam portiohis propoficz, & fic in viam rotationis
duximusarcum CMB, & fuperficiem petitam produximus, Quod facienduim
eraty. . . ) " o . o B
Exemplum 7. Sit data portio minor hemifphzrio, altitudo nimirum C &
5 00, femibafis BE 866, arcus BC D, 2,094 tertia pars circuli maximi Sphz=
re, ciufdemqueradiu$ 4 C1,0 0o,  Fiar igitur uremiarcus 1,0 4.7, ad 866;
itar,000ad 4F827. Etrurfus uct 866, ad oo frag827 ad FL 477, huius
ranquam Radij peripheria eft 2,997076 , qua du@i in arcum BMC i, 0 473
producic fuperficiem portionis Spherice 3,137,938. o -
Exemplum 2.  Sitiam data portio hemifplizrio maior, cuiusalticudo E4C
1,5 0 0, femibafis uc ante 866, femiarcus BMC 2,094 tertia pars totius peris
pheriz. Fiatigiturur 2,094 ad 866, ita 1,000 ad 4 F 413 4, Et rurfus”
ur 866 ad 1,500, ita 4133 ad FL 716, huius, urRadij, peripheriaeft 4, 498;
75, quzin arcum BMC 2, 09 4 dulta; producit {uperficiem maioris portiox
nis Spharz 9, 420,382, , '
'S CHOLIV M
} ? OTUISSE MUS ex Tabuls Decima-excerpere quantitates-veBarsm A E
I" & AL, ¢ ex quadrato buius auferre quadratumillius, ¢ babuiffemus qua-
drasumipfius LEF; Radyj rotationss;

. 2. Hemifpharyj fuperficies facilius babetur ex Corollario preeedentis Propofitie-
nis, quamex bac. o : o T
3. Longefacilioriratione, quam Propofitio bac prafcribit , ¢5 éx unico tantum-
modo Dato venabimir cuinfvis Portionis Sphire fuperficiem , hocmodo: Effo eiufdem
portionis Sphare BCD invemiendafuperficies , ¢ fit data fola fubsen(a BC femiar
cus maximi BMC; bec enim fubten(a fit snfl ar rady circuli, cuins grea per Propof. 1.
buius inventa equatur [uperficiei porthonss propofita. , .
Demonfiratio confiabit ex Lsb: 4. Cap. 1, Propof, 10, Exem-

Y
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Exemplumi,  Sit primo datafubtenfa 1, 000 ; femifiis peripberietanquam Ra-
diocirculs debitaest 3, 147 592, que ductasin ipfumradium 1,000, producit are-
am civculi qus adequat fuperficicm Portionis Sphare minoris 3,14 1,59 2. B

Exemplumz.  Sit deinde data fubsenfa arcui maiorss 1, 73 2, ¢ femifiis peri.
pherie 5,441,238 queduiainipfam fubtenfam 1, 732 tanquam radium producit

[uperficiem Porsionis maiorss 9, 4245 22 4.

Differunt autem bi numeri ab illis , in Propofitsone bac inventis , eo quod in Proe
pofitione plures adbibite fint operationes plurc(g, neglelia fraitiones, - Hi autem bic
snventi fimul faciunt 12,565,816 totsus Sphave fuperficiem: Sed invenimus pro
codem Sphere radio Propofitione precedenti fuperficiem pharicameffe 12,566, 368,
que cam quam hic invenimus €5 iure mevito quidem excedis 2 caulfa huiss exceffus 5t
guodin Propof. pracedenti ex unica viarotasionis cag, exaltiffima fuperficies eduita
Jit: bic antemnon [olum fins adbibise bine via, fed ¢§ tam spfe quam altera fubten-
Jaruminftis minores affumpte. ‘ ‘

4. Dataantem alterutrius portions [pherice fuperficie alteram adbuc faciliss
Jortafisinveniemus , ut fi data fit minoris fuperficies 3,241,592 cum altitudine
portionis CE 500, ¢ fit invenienda fuperficies portionis maiorss, cuiss altitude
EAC 1,500; Fiasns CE 500 4d EAC 1,500 ita fuperficies 3,241,592 ad
aliud, invenietur fuperficies portionis maiorss 9, 424,776 accuratior quam proxi-
meinventa. Sunt emimfuperficies duarum portionum Spbaram fimul tomponentium ,
inter fe us partrs axis Sphere CE ¢ EAC. Nam [ ut conflabit ex Propof. 10.
Cap, 1. Libri 4.) [uperficies pradiGie funt inter fe ut circuli radiorum CB, BC,
boc est, ut quadrata CB, BC, in triangulo reGangulo CBC, in quo duila es?
perpendicularis BE adaxem CC, ac proinde CE, EB, EAC funt tres continue
proporsionales, ¢ confequenter ut prima CE ad tertiam EAC, ita qudutmn"
fecunde BE ad quadratum tertie EAC, boc ¢St in triangulo re@angulo CBC,
reliquis sriangulis CEB , BEC fimili, ut quadratum CB adquadraium BC.
S Quiaverdex rotatione alia cuiufvis arcus femicirculo minorés producitur fus
perficies Citrijy €5 exretasione arcss maiorss fuperficics Mali, pro dimenfiome earun-
dem fit bac : .

PROPOSITIO IV
Ex ijfdem datis (uperficies € Citrij, € Mals compuiare.
IAT ucfemiarcusdacus, ad femibafim; icaradius dacus, adaliam; hze
auferacur ex radio, & ea qua relinquicur auferacur ctiam ex dara alcicu-
dine; hzcenimreliqua inftar femidiametri accepta, dabitperipheriam,
quz du@a in arcum datum, producic fuperficiem Citrij, i arcus dacus femi-
circulo minor fueric ; Mali, fimaior.. ' :

Demontftratio conftac ex Libro fecundo, { Num, 3. Propof, 1. Capitis 10.]
nifiquod hic ratio iftarum fubtra&tionum reddenda fic: Nam per primam hic
prefcriptam operationem Regulz proportionum inventa eftrecta 4 F, deter-
minans ex centro circuli 4, centrum gravitatis F dati arcus BCD: [ ex Pro-
pofc 2. Cap. 5. Lsbrs prsm:] hzcfubtralta ex femidiametro 4C, reliquam facie
CF, & hxcrurfus fubtraltaex daca alticudine CE, relinquict Radium rotatio-
nis E F, circaaxem B D, proutroque arcu & minori& maiorl,

’ PROPO-
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. PROPOSITIO V.
Superficies Annulorum €5 Stricti, €5 Abfoluti invenire , da-

"t circwls esus qui Znﬂulam'dq/cri'pﬁt circumferentia, €9 [émidiae

metro circuli illins quem annulus 4bfolm‘u«f ambit,

IRCUMFERENTIA dacaducacurinfé ipfam, & comparebiw
L fuperficies Annuli Scricti. ‘

Demonttratio contftat ex Propof: ¢, Cap:1 0. Lib: 2.

2. Pro Annulo abfoluté dicto femidiameter circuli eius, quem annulusin
medio fui compleicur; addatur ad femidiamerrum dacz circumferentiz »
re€ta compofita ur Radius a¢cepra, datperipheriam ducendam in eandem pe-

ripheriam datam, utinde fiac fuperficies quafira,
- Demonftratio ¢onftat ex eadem 2. Propofitione.

PROPOSITIO VI.
~ Figuram Ovo fimilem deferibere, einfGue 1anguam Rotund
corporis, [uperficiem dimetirs. |

' EBASTIANUS Serlius Libro primo fue AvchiteRure, comatus e de-

1, feriptionem Figurd 0o fimilis, ab Alberto Durero traditam s faciliorimodes
inflituere, quod &8 fecit, eamg, ulterius diverfis Vafis fabricandis accomo-

davit: Nos cundum modum paucis mutasis, ¢ deferiptioni Saciliy & menfurationi
arsificiofe aptum fic proponimus, |
, B 2, _ Du@is binis re-
R N ' &is 8D, FG orthogo-
naliter fefe in E focan-

‘ tibus , ex quo punéto
G ¢ tanquam centro , ad
T T77%7 quodvis dntervallums,
e defcribator femicircu-
lus 4BC, & qualium

AE vel EC radius eft’

2, talium fic tam CG,

quam 4 F rrium, & fa-

&is centris G & F, ad
intervalla G 4, & FC,
defcribantur duo arcus

v\

SR .

AN . AKI1&CLH, quorum -
PR _ quilibet fi¢ fexta pars’
H"/ S 1 fui circuli (quod fic fi
- N~ idem intervallum, ad

quod dcﬁ:tipti funt arcus, fignentutex 4 in I, &ex C in H pun&a 1, & H:)
: S qui
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quibifecenturin K & L, duftaquere@a GK, fecet ream E D in punflo M:
centro igicur M, & intervallo M K arcus def¢riptus K D L, perficic Figuramas
fJuam quzrimus 4 BCL D K 4 Ovo gallinaceo perfimilem,, _

3. lam fi cogitetur medieras huius figure B 4K D, rotari circa axemus
8D, defcriber ipfius plana fuperficies corpus ovo fimile, & perimeter eiufdé fe-
mifigurz {uperficiem corporis, quam hoc loco exacte menfurare confticuimus.
Radius E B ponatur 100, 00, & bis fumptus ducatur in peripheriam 4 8 C, hoe
cft, in 314,159 265 facit 62,831,853, 000, numerum primo loco notandum,

Secundo ex Tabula 1 o éregione graduum 1 5 prima columna, excerpantur,
ex fecunda columna quidem numerus 2,617, 99, hoceft 26,180 feré, ex fexca
vero 98,861, reiectis nimirum quacuor notis ; & fiatur2 ad 7, itanumeri ex-
cerpti, ad 91,630, &3 46,013, Fiattertio uc2 ady,ita 103,528 fecans femiflis
anguli EGM, graduum videlicet 15, ad 258,82 0, hzc fubtra&ta ex 346,013
numero ante invento, manent 87, 193. Quarto fiacucnumerus etiam ante in-
ventcus 258,82 0, ad proximé reliquum87,Y93,ita2§0,0 0oadalium 8 4,223}
hic numerus acceptus uc Radius dat peripheriam 529,201 381, qua duain
91,63 0, numerum operatione fecunda invencum, bis fumptum, hoceft, in183,
26 0, producetur 96, 979,584, 4 43, numerus fccundd notandus’.

Quinco fiac rurfus uc 2 ad s, ica 57,73 5 tangens femiflis anguli KM D, ad 14 4¢
33 7 ; hac fubtrataex 175, 0 0 0 medietate ipfius K G vel 4 G, reliquam facic
3 0,663, qui numerus duplicetur. Sexto ex Tabula Decima excerpantur ¢ regi-
one graduum 30, duo numeri ex columnis fecunda & fexea, reieis uc fupra 4
notis ulcimis, qui funt 52,3 59& 95, 493 fere ; & fiacut 10 0,0 00 ad numerum
allum duplum, hoceft, ad 61,326, itanumeri ex Tabula excerpti, ad hos 3 2,
109& 58, 562. Septimo huius pofteriorismedictas, queeft 29,281, fitRadi-
us, ciufque peripheria 183,97 4 ducatur in64,218, duplum prioris numeri,
& produltus 11, 814,442,332, cft numerus tercid notandus’,

4. Eundem autemhunc numerumtertio notandum, cicius & accuratius®
inveniemus hocmodo, Invento, ut quinto faGum, numero 30,663, ipfius,
tanquam radij peripheria 192,661, ducatur ineiufdem duplum, hoceft, in.
61,326, & habebimus numerumquaficum 11,814, 128,486,

Hi tres notati nu- B T
meri unam in furham
colleéti, componunc
fuperficiem Corporis
Ovalis propofiti, 171, F
626,565,929,

S Demonftratio,
Bife&is arcubus 4K,

K D, inpunctis 9@ &
X, & dutisretis G Q_
( fecantem retams
E Min K pun&to) M X,
K L, & perpendicula-
riad G4, re®ta K S.

Duximus in prima
opcratione diametrd
AC, in peripheriam
4 BC, & fic fecimus

Gg fuper.
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B 4uperficié herhifphz-
ricam , defcriptamd
/ quadrante circuli 48,
' circa axem BE [ per
o Corollarium Propofitio-
S vis 1. busus | qui fuis
=z q
primus numerus no+
tacus’,
Secundo ex Tabus
fa Decima excerpfim®
primo quantitatem.s
arcus gradudi 15: co-
tus enim arcus 4 K7,
ex conftru&tione eft
60 grad: 4 K ipfius’
medietas 3 o grad: er-
: go 49 femiflishuius
QA eltgrad:15, Deinds
B L , accepimus determi + -
hanteth centrarh gravitacis arcus 4 Q K confiftentem in re@a 6 K , hoc cft;
retam GN. Sed quia hinumerinon erantad eundem quem pofuimus radi-
um EC, 100,000, fedhicficadradium 4 G, ex conftrucione ue 2 ad 7, ideo
& arcum & determinanter redegimus ad cales partes”, -

Tertio fecimus in triangulo re&angulo GE P, utfinus totus B E ad fifum.s

totumalium, hoceft; ad Latus GE, hoceft, ut 2ady, ira fecans anguli G, 1.
" graduum, adre@tam G P, quefubtrataex invenca, fiveex Tab: 10 excerpca
G N, reliquam fecic P N. :

Quareo confiderantes duo triangula fimilia GEP, &NoP, ( dua prius ex
eentro N, ad £ M perpendiculari NO) fecimusut PG ad P, ita GE ad NO,
Radium rotationis arcus 4 9 K, circa akem E M, ac proinde [ ex demonftr atis
Libro 2. ] ipfius Radij peripheria duca inillum arcum, produxit fuperficiena
rotundam de(Criptam ab eodem-arcu 4 9 K, qui erat fecundus huimerus nocas
tus: & eft Poteftas Rotunda ipfius arcus 4 9k, Obliqua Iufti raiokt. .

Supererat compuranda fiiperficies ultima defcripta ab arcu KX D, circa as -
gem M D, quam fic affecuci fumus: fecimus quintd in triangulo retangulo
GEM, utfinuscocus BE ad EG, hoceftutanre; ur 2 ad s, ica tangens anguli
G, 30 graduum, ad te(tam E M, quam fubtraximus ex medietate ipfius GK,
hoceftex recta K S, (eft enim triangulum G5 K medietas erianiguli zquilateri )
& fic remanfit re®a MT, quam iuflimus duplicare ; ut haberemus totam b
femidiamecrum circuli, cuius arcus KDL eft 120 graduum, nam etiam cris
angulum K TM eft medictas erianguli zquilaeri, ac proinde MT, TD #qua.
flesfunb. : ‘ )

Sexto ex TabulaDecima excerpfimus quanticacem arcus X X , vel XD, &re-
gione 30 grad: incolumna fecunda; &in fexta Determinantem centrum gra.
viratis pro refta M7, confiftente in re@ta M.X; quos numeros redegimus ad
ca{dem partes cumi prioribus, faciendo ut radiusfive finus totus nofter ordinas
gius B E adradium M D, ita numeri excerpti ad alios®,

A
W
[

-----i;'g‘..'_.‘,--..

Septimo -
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- Septimo cumincriangulo MZR, ( du&a prius reCta 7R ad M D perpendi-
culari ) qui etiam eft medietas trianguli zquilaceri, lacus 7R, fic medietas la-
teri MV, iuflimus huius medietatis 7R, tanquam Radij rotationis ipfius f-
cus K X D, quarere peripheriam, eamdue in illum arcum ducere, hoceftin.
duplumipfiusarcus K X, vel X D; &fic faCtus eft certius numerus nocandus’,
. 6 Verumfupra [ Numero 4. buius ] hunc tercium numerum longe citius &
accuratius invenimus, cum enim fubtenfa O L ®qualis fic ipfi D M, (arcus’
cnim DL & 60 graduum) iuflimus, [iuxta doctrinam datam Num. ;,in Scho-
Lo Propofitsonis 2. huis) [emiffeniplius efle Radium, eiufque peripheriam du-
ciinipfam fubtenfam, Quare Corpus Ovo fimile defcripfimus, & menfura-
yimus, Quod faciendum eraw. "

PROPOSITIO VIL
(orporis rotundi, quod [pharoids fimile eft, fuper ficiem dimetiri,
D ESCRIBITUR boc corpas 3 medictate figura plane Elipfi fimili ,,
I,

quam Qvatam dscunt , circa alterutrum axem rotasa. Huius antem

plans figura defcriptio d varijs wariésraditur: namidem quems Propofi-

tsome pracedenti laudavithus Scbaftianus Serlius , i eodem fue Archiseclure Libro 1,
quatuor modos affers , quorsm primus ¢ quartus sn idem recsdunt 5 idemg, 4 Clavie,
esiam in Geometrsa practica Libro §. Propof, 47: adducitur , €5 alys ob venuftatem.
figure prafereur.  Primd ergo figure plane defcriptionem, desnde dimenfionem fu-,
perficiei folide figura trademus. .
. 3. Abftindatur exquavisrefta FI re&ta 4 ¢, \
& fuper ea hinc & inde duo conftituancur trian-
gulazquilatera 4 8¢, 4 D C, & latera B4, BC,
uc & D 4y L C producancur quantum libet uf:
quein E, K & G, H: ele&o deinde aliquoina
*tervallo 4 £ & B E, ex quatuor céntris 4, B, Cy
D defcribancur quacuor arcus nimirum G FE
& 41K equalesex 4 & C; & GLH, E MK fi-
milicet #qualesex D & 8, ablolutaque eric fi-
guraOvara Ellip(i utcung; fimilis, centraenim
duo B & 4, item D & C, maioris & minoris
arcus, funtincademreéta BE, DG, item D H,
B K & proinde [ ex Scholio Propof. 13. terty ]
tangent fefe arcusilli inpunéis G, E, K, H, nul-
lumdue efficient angulum in perimerro figurz.
Hzc ergo figura five tota five femiflis eius, fi :
rotetur circaaxem longiorem FI, deferibetipfa folidum Spheroidi Alcz fimi-
Ie, fi circa axem minorem B D rotetur, fiet folidum fimile Sphzroidi Lace
quorum f{uperficies fic dimetiemucr.. A . :
- 3. Arcus GFE & HIK func tertiz partes fui circuli, arcus verd GLH ,
E MK fextz partes; quod conftacex angulis G4E, HCK &ex ABC, ADC,
quorumhiceft 60, ille 12 0 Graduum; quare fimetiri velimus fuperficicm.»
figurz Alez , & ponacur crignguli zquilaceri lacus quodyis 100,000, &reita

. Gg a A G fic




L)

528 DECENTRO GRAVITATIS

4G ficexempli gratia ipfius medietas; hoceft
,§0,000, erittota D G 150,00 0, acproinde ex:
Tabula decima fervatis fervandis arcus G L H,
qui eft 60, grad: eric partium carundem 157,
079;& determinans cencrum gravitatis ciufdem
arcus, hoc eft reta ex » verfus L numeranda
143,239,a quafi fubcrahatur D 0 §6, 603, re-
manebit Ragius rotationisipfiusarcus G LH §6,
636; ergo v‘otationis eft 355,854, que du-
&Gainipfumarcum 157,079, producic 55,897,
I 90,4 66, fuperficiem quam defcribic arcus GLH;
cui fiaddiderimus duas fuperficies, quas defcri-
bunt arcus FG,!H, hoc eft duas fuperficics”
circulorum quorum femidiametri rete G F,
HI [ ex Propof: 10, Cap, 1. Libri 4. fequentis ]
quarum quzlibeceft 50,000, ac proinde a-
rez circulorum fimul fumpt faciunt 6,283,185,3 00, quzadditz ad fuperfi-
ciem iam inventam, componunt totam fuperficiem corporis fphxroidi Al‘ ‘
tz {imilis 62,180,375, 766. .

4.- Sphzroidis Latz fuperficiem, hoc eft fi figura planz propofitz perime-.
ter vel cotus, vel alcerutra medietas L GFEM vel L HIK M rocetur circa axem:
minorem L M, fichabebimus: Arcus G FE, vel HIK eft 120 graduum, ac
propterea. earundem partium, quibus ante ufi fumus, ro4, 719; determi- |
nans centrum gravieatis eiufdem arcus , hoc eft reétaex 4 verfus F numeran~
da 41,349, quz additaad 40, 50, 000, facict Radium rotationis 91,349, &
viaipfius eft 573,962, quae ductainipfum arcum 10 4,7 19, producit 60, 10 4,
726,678, {uperficiem quam defcribit arcus G FE, cuifi adiunxerimus duas fu-
perficies quas defcribuncarcus GL, EM, hoceft, duas fuperficies circulorum:
quorum femidiamerri funcreCte GL, EM [ex Propof. 70. Cap. 1. Lsb. 4. fequen-.
#5 ] quarum quzlibet eft 77, 6 4 5, & ficarez duorum circulorum fimul fumpez
faciunt 3 7,88 0,200, 280; quz additz ad fuperficiem ance inventam, com-
plent totam fuperficiem corporis fpharoidi Lat® fimilis, .nimirum 97,984,
926,958, Ecficdereliquis. Ergo corporis propofiti invenimus fuperficiem
rotundam.  Quod faciendum eraw,

S CHOLTIV M.

' X bis binis fuperficiebus y quas hac Propofitione non ex communi aut unico cen.
10 gravitatss smvenimuss tanquam cx Posefiatibus arcuum compofisorums.
FGBHI ¢ LGFED per Refolutionem capite ultimo Librifecundstyaditam , dare
polfumus corundem arcunm , pro fingulis compofisis fimgula cemtra gravisatis , Radios,
ac vias rotationis, bac ratione: Potefias prior 62,180,375, 766 divifa per 261,
798> quantitatem arcus ¥ GBHI, qui eam in fui rotatsone deferipfis, reddis in:
quoto 237, 5 12 viamrotationss: ex bac babebimus Radiumrotationis 37,80 1, de-
terminantem ex punéto O inrelia OL aliquodpuniium, quoderit cemirum gravi-.
batss avcus compofiti ¥ G BHI rotasicircaaxem F1. '
2u0d fi Posefiatem poficriorem 97,984, 926, 958 per fwumarcwm LGFED,
- (g%
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Cqwi priori FGBHI equalis eil) diviferimus , inveniemus 374,276 Viam rota-
tionisy que dat Radium § 9,56 8§ proximé , determinanteminrella OF ex punilo O

numerata, punum quoddam , quod erit cewtrum gravisasis arcus compofisi LGFED
rotatsicircaaxem LM,

PROPOSITIO VIIL

(orporum Architectonicorum , qua rotundimtem induwnt,
[uperficies menfurare. & ‘

R O exemplo baius rei afferemus ex Archite@ura Iscobi Baroz§ dicli Vignole'
P Capisulum five Capsselum columne ordinis Tofcani, &5 Bafim quam Vitruvius
Lib: 3. Cap: 3. Acicurges, vel Atticam vocat 5 ex qusbus de caterss indicium
Sieri poterit, . )

1. Inhocergo Capitello fi femidiameter craffi- A
tici columnz prope bafim, quod Zivsm columne B
vocant, ftatuatur partium 1,2 o o, eritiuxca men- {
furas pradicti Barozij femidiameter partis EFP 0, < \ézg

quam Echinum vocant vel Ovolo (fuprema enim.s
pars 4B D, qua dbacus vel Plinthus dicitur, cft
quadrata) OE quidem 1,350, PF verd 1,050: | - G
arcus autem E F cft quadrans fui circuli, cuiuscen- | -

trum C, & femidiameter CE 300, acproindeipfe |S_ ﬁLg
arcuseft 471, & determinans cencrum gravicacis” r Ko
ipfius C 9 270, ergo Radiusrotationis RQ 1,2 41, ﬁl

& via rotationis 3,898, quz dudta in arcum E F ,

471 producic fuperficiem Echini 1,835, 958. Superficies Annulorum verd fe-
midiameter feu Radius rorationis P F, & T M zquales funt, quzlibet nimirum
eft 1,050. alticudo verd GF 100, L M §o. viarotationis 3, 298, quz du&a in
15 o producit fuperficiem ucrinfque Annuli 494,30 o; femidiameter Hyporra-
cbely SIcft 950, alticudo HI 400, ergo fuperficiesipfiuseft 1,593, 600. Tori
S K L fuperficies, cum fiacex rotatione & femicirculi VK L, & re@z 17, has”
duas {uperficies feorfim quaramus : /7 enim, quz eft 1 0 0, defcribit coronam
circularem, cui I” zqualis eftreGta HG, fimilem & zqualem coronam deferi-
bens, & ucriufque Radij rorationis zquales, nimirum 1,000 : S/ enim cft
950, & medictas ipfius 77 vel HG 5o, ergounacoronaeft314,100: vel ac-
curatius 31 4, I §9 harum unapertinetad fuperficiern Annuli P FG H, alteraad
Torum SK. Porro femicirculi 7K L femidiametereft 5 0, ac proinde ipfc arcus
157, Rgdius ycr(‘) rotationis 919, €rgo Supc'rﬁcics

fuperficies Tor: eft 453,259, Hzomnes ... ~,p 1835958
fuperficies quinque przditorum mem- Annulorum PG, TZ. 494700¢
brorum rocundorum iun@e,componune Coronz complentisanaula P G- 314159

. .. H helij H1IS., 1593600,
- totam fuperficiem rorundam Capiselli 5 Tor SK. FEE P9
videlicet §,009,835." - Coronzex V. 314159
2. Quod fiquis has fuperficies com- Summa- : 5005835

putare voluiffer ex unico Centro gravitatis unicod; Radio rotationis,inquiren-
dum ci fuiffer cencrum corhunc fept€ linearum. EF, FG, GH, HI, I, VKL, & L M.
Gg 3 Exhos
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Ex hoc centro du&a perpendicularis ad axem rotationis, dediffec Radium ex
quo inquirenda via, eadue ducenda in quancitaces fepcem pradictarum linea-
rum fimul fumptarum, & produ&a fuiffec cadem fuperficigs quafica .

Pofler quidem , quemadmodumi in Scholio Propofitionis pracedentis exem-
plum acrulimus, per Refolutionem inveniri unicus ille Radius rocationis, fi
vota illa fuperficies iam inventa, dividerecur per fummam ex lincis roratis col-
letam; quotus enim oftenderet viam rotationis, ex qua deinde ille quem di-
ximus Radius facillimie habetur : Cencrum tameri commuhe gravitatis carun-
dem linearum fimul fumptarum; ex his noadum in pun&to notum eflet ; cum
Radius ille folum manifeftaret remotionem line teéte; axi tocationis paralle--
le, in quacentruntillud neceffario debet confiftere.

3, * Non aliter menfurari poteft (uperficics Bafis ; Annuli nimirum 4B, Tori
fuperioris B C D, Sapercily D E; ficur ance {uperficies Echini; Annuli FG, &
Tosi inferioris GHI, Hocloco folum oftendendumeft, qua ratione menfu-.
rz fubi jciacur fuperficies scotie E K F, quam in maiori forma adfcripfimus ¢
‘videtur autem arcus £ K F efle circularis, cuius centrum L, & ipfe quinques
~o&avarum fui circuli, feu graduum 225, ciufque cencrum gravitaus puntum
M: dultaergoretda MN ad O P axem rotationis perpendiculari; eric ca Ra-.
dius rocationis, cuius peripheria tahquam via rotationis dua in quancicacem.
arcus E K F, producet fuperficiem Scorse queeficams,

’ ' 4 Idemdicendum eft dehacaltera Bafi ; quamidem.

AL _ Barozius Stylobate in ordine Compofito fubijcit, partes’
K B enim ipfius feu membra fi fupponamus ea cfle rotunda..
QL —|D (pro Stjlobata enim funt quadraca ) ab ance recenficis’
( ‘ | non differunc; nifi id quod litteris 48 D CE 4 notavi--
o mus, quam Gulam inverfam vocant, & videtur cffe de-

fcripta a duobus quadrantibus circuli 4 E concavo, &

.E C convexo, horum autem fupetficies invenies quem-.
admodum Scotie, fecundiveroficuti £cbini, de quibus ante diximus [ Num: 1.
€5 3o busus ], . .

S CHOLIVM i

l [: X bis paucis 4 nobis quafi exempli gratia adduclis fuperficierym dimenfionibus,
rotundorum corporum, quilibet poserst per imitationem infinitarum aliarum
. . - - ‘ fuper-

“« - - ¢ -
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[uperficierum dimenfiones eiufmods corporum colligere, ¢8° Regulss particulares ¢f
precspere (8 demonfirare, [i praser bec probé imselexeris ea, que ante (iripfimus
Cap: 94 & 10. Librifecundi, '

| CAP VT 111
DIMENSIO SOLIDITATIS

Corporumrotundorum, i planisre&ilineis-
delcriptorum..

s ramCorporum iam Juperficierum dimenfionem tradidimus,

v: eorundemetiam demus rationem ac modm menfurands fou

X 2 ), liditatem arecng; corpoream & primo quidem eorum cor«

: 20 porum a planisilles defcriptorum, quorum persmeter reétis

conjlac lineis ; deinde cvero aliorum que nafcuntur a planis curvis lintis cork.
prebenfis.  Hudautem faciemms bor Capite , hoc cveroproxime fequenti,

PROPOSITIO I :
~ Solidizatem Cons lfoféclis, cains Altitudo five Axis, und
ewn [eamdiametro bafis dasa fint, determinarc. :

femidiamecrumbafis, ducatur ulceriusin periphefriam circulis cuius fe-
midiameter fit pars tertia datz femidiamecri bafis, & produeetur Solidi-
tas Coni propofiti, quz hicqueericurs,

DemonfPratio. Ex priori numerorum in fe du@u, femiffis nimirum alticu-
dinis datz, in femidiamecrum bafis, nafeitur fuperficies illius trianguli reGan-
guli, ex cuius rotatione circa alricudinem ranquam axem deftribicur Conus;
que criangufi fuperficies ideo iubetur duci in peripheriam circuli, cuius femi-
diameter ficteraia parsdarz femidiametri bafis, quod hec pars fic quantitas®
Radij rotationis fupradiéti trianguli, Cerera conftant ex Propof: 1. Capiir,

Libris.. ‘ ‘
| PROPOSITIO IL
Erafi Conici cuins bafium femidiametri, cwm alsisndine co~
grite fins, [oliditatem reperiren |
" S UPPONITUR autem bafesillas effe pavallelas, ¢ ad axem comiveilss.
8

P RODUCTUS numerus; quificex dudtu femiffis alcicudinis dacz in_

Poffes quidem cx Propofitione 9. Cap: §. Libri 1,qainvenitnr centrum gra-
vitain
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witatis Trapexj Fruftum Coni, circa axemreliumadbafem rotats, defcribentis , de-

duciregula pro foliditate Frufti inquirenda; quia-verd id operofum indicamus 4 duas

alias vias prefecribemus.

Primaeft communis, ut nimirum perficiatur Conus, & utriufjue deindes
& maioris & minoris Coni inquiratur foliditas, minor enim ex maiore decra-
&a, reliquam facic Frufti propofici folidicacem.  Secunda ex principijs noftris
defumicur : Inquiratur primo folidicas Cylindri eandem cum Frufto alticudi-
nem % bafem minorem habentis; deinde foliditas quam defcribit criangulum
illud, quo Trapezium ( quod Fruftum Coni defcripfic) fuperat retangulums
quod circa eundem axem Cylindrum deferipfic; hac enim folidicaci Cylindri
adie&a componit foliditatem Frufti quafitam, Prioriergo via fic procedemus,

2. Fiacucdifferentia radiorum bafium, ad alticudinem Frufti Coni datam:
ita radius maioris|bafis, ad aliud; & habebicur altitudo Coni cuius Fruftums
propoficumeft: Ex hacalticudine detrahatur alticudo Frufti, & remanebic al-
titudoConi, qui bafem haber'cuius radius minordatuseft. Duorumhorum
-Conorum folidicas- inventa per przcedentem, & minor ex maiori fubcracta,
relinquic folidicatem Frufti peticam.s. |
' Demonfiratio. Efto Trapezium quod Fruftum Co-
- nidefcripfic 4 BC D, circaaxem 4B, quaeft etiams

altitudo Frufti, & radij 4D, BC, bafium dati finc,
M_N_ B fi perficiacur triangplum 4 D F, & ducatur refta CE
' parallelaipfi 4 B, eric D E differentia inter radios ba-
fium 4 D, BC : quare i fiac in triangulis fimilibus®
DECyDAF,ut DE ad EC, ita D 4 ad aliam erit»
ea A4F, altitudo Coni cuius Fruftum propoficum eft :
G Subtraltaergo ex 4 F, altitudine dara.4 8, maneral-

ticudo B F, Conibafem habentis circulum cuius radius

~ BC, Huius Coni folidicas detra&ta, ex prioris Coni

~ foliditate reliquam facic folidicacem Frufti propofici.
: ' Quoderat demonftrandums. .

" 3. Secunda viainbanc nos deducit Regulam. Alcitudo daca ducacurin..
radium bafis minoris, & qui fit, in femiffem peripheriz cinfdem radij, noce-
turqueprodu@us.  Deinde differentia radiorum ducatur in femifiem dacz al-
ticudinis, & quifitin peripheriam ciufdem radijaudi triente, eius quam dixi-
mus differentiz: nam (ihic produétus ad produétumante nocacum adijciatur
componetur folidicds Frufti propofiri.

Demonflratio. Sintinecadem figura omniaucante, pracertriangulum CB F,
cuius ufus non efthocloco. Iraque per primum duGum altitudinis 48 in.
B C; fecimus areamre@anguli € 4, quod defcribiccircaaxem 4 8 Cylindrum,
quarn aream deinde duximus infemiflem peripheriz radij eiufdem C&, & fe-
cimus [#¢ conffatex Propofitione [equenti] (olidicatem Cylindri nocatam. De-
inde du&aeft D E differentia radiorum bafium Frufti in femiffem 4 8, hoceft
ipfius CE, &ficfaltaeftareacrianguli D £ C, quz ulterius du&ta inperipheri-
amradij BC, hoceft G 4 aultire&ta H1 trienteipfius D E, hoceftin periphe-
riamcotius G I, Radijrotationis trianguli D EC, circa axem 4 B8; PunGuma
cnim /, centrum eft gravitatis crianguli CED [ ex Propof: 4. Cap: 8. Lib: 1. ] & fig
producta cft folidicas, quam defcripficidgmtriangulum cir¢a Cylindrum: ea.

, < - ergo

D . B
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ergo addita ad folidicacem Cylindri, confecit totam totius Fruﬁt Conici pro-
pofiri folidicatem.  Quod faciendumerac,

4. VEL, Inquiracur folidicas Cylindri habentis bafem eandem cum maio-
re bafi Coni, quem defcribic retangulum MB 4 D, circaaxem B 4, namfiex
caauferatur foliditas quam deferibit criangulum D MC, per Radium rocatio-
nis SR, qui zquatur radio maioris bafis mul@ato triente ipfius MC, vel D E
differentiz radiorumbafium, remancbit eadem propofici Frufti foliditas’,

s, Immo fiplaceat per unicumrotationis Radium eandem Frufti Conici fo-
liditacem indagare, hanc fequemur Regulam, Fiatucradijbafium 04, CB
fimul, ad maiorem D 4; ita L H triensaltitudinis, ad L K : Fiacfecundo in tri-
angulo DEC,utCE ad ED, ita CK ad K P, quz additaad CB, hoc eft ad
xqualem K 9, & habcblmus totam P Q, cuius femiffis eft Radius rotationis;
huius ergo periphetia duétain aream Trapezij 4 8C D, quod fruftum Coni
defcribit, habebitur folidicas quzfita :. area autem Trapezij habetur fi ¥ B8 (me-
dium arichmeticumincer D4, CB) ducacurin B4.

Demonftratio, Ex Propof: 2.0, Lib: 1. Luc® Valerij de Centro graviratis,
eftuc D4 ad CB,ita LK ad KH. Ergouthaberemus LK, fecimus compo-
nendo ut D 4, CB fimul, ad D 4; ita L K, KH, fimul, hoc eft tota L 4 ad
LK, quiaergofnmedioreta P Q anteinventz, ipfi D 4 parallelz per pun-
Qum K cranfeuntis, [ ex cadews 20 primi Vdery] centrum eft gravitacis Trapezij,
ideo femifis illius tanqua Radij rotationis , peripheriam iuflimus duciin arcam
Trapezij,qua zqualis eft arcz reanguli N&. Mamfcﬂum eftigicur propoficum.

PROPOSITIO 111

(‘ lindri reéts, datospfins axe five altstudine, € _/Emzdm-'
ma«tro 64/1’; > [olsditatem. comprebendere..

EMIDIAMETER bafisducta in datam alcicudinem, & produétus nu-
merus icerumin fémiperipheriam bafis, producic folidicacem quaficam,

Dzmnﬂrmo Priori du@u habécur fuperficies five afeare@anguliillius, &
quo per rotationerh circa datam altitcudinem inftar axis naftitur Cylindrus:
Guare cum femiffis femidiamerri bafis'dace, fic Radius rotationis, erit femiffis -
pcrlphcnz baﬁs vna roranonls. Cxtcra conftancex Pr0pof 2. Cap: 11. Lib: 2.

PROPOSITIOIV )

Solidicatem Rhombi [olidi, datis spfine 41nmdmc & femi-
diametro bafis commanis , wg;zoﬁ'ero. |

P

HOMBUS propriedillus videtur effe és, qui conffat ex duobas Colm If “Il-
bns €5 aqualibus €8 candem bafina obtimentibus 5 quiatamen invenitur etiat
apud Archimedem [ Lib: 1,de Sphara ¢ Cyl:} Corpus boc womine vocatumy
ex duwobas Comis Ifefcelibns ¢ inaqualsbus ¢ vandem bafim babentibus, compof hium 5
umufz, foliditatemper candem Regalam mvemrehboc lovo docebimu.. - - Altica.
- H tucu-
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Altitudo du@ain femiffem femidiamieeri dacz; & is qui fic namerus ductus
in peripheriam, cuius radius fic cerria pars eiufdem femidiametri dacz, produ-
cic folidicatem Rhoinbi propofiti, : :

A Dembonftratio. Inpriori operatione fecimusaream tri-
anguli 4 BC, Hlius nimirum qui Rhombum in fui rotatio-
nedefcribit; duceido D G, femiflem perpendicularis D B
ad bafim trianguli 4 C, quz D B eft femidiameter bafis’
ucriufque Cohidaca; in A C altctidinem datatn. Deinde
iuflimus hanc aream duciin peripheriam, cuius radius D &
fit tertia pars femidiametri D B dacz; hic enim tadius eft
xqualis Radio rotationis trianguli 4 B C, circa akefn 4 C:

< du@a ehim pet H; refta EF ipfi 4C patallela; in illa eft
centrum gravicati§ ttiatiguli 4 BC, [ ex Propof- 4 Cap} §: Libri primi | ac proine
dcRadiusrotationis zqualisipfi D H, Quod erat demonftrandums. -

PROPOSITIO V. |
 Solidisatem reliqua fignra [olide invenire; gua relinguitur
ablato ex Cono Jfofcels Rbombo [olido , dam alritudine Rhombi

wna cit [emidiametris €5 bafis maioris , €5 communiz in Rhombo,

UIUS Solidi fuperficiemt in. wumeris exbiberé dociimns Propof- g, Cap: 7,
H busus Libr}, in bonorem [ummi Geéomeirs Avchimedis ; qui ipfo utitur ad fu-
\.. . um propofitum Lib: 1. de Sphera ¢ Cyl: idg,in fignra propofimus, quam bic

. Fepetimus, ' v - 4 .
- B i, Sicergodaraalticudo B F Coni maioris 48C, qua
cadem eft cum altitudine Rhombi folidi BE FD, finteti-
" am datz femidiametri C F, E L, utriufue bafis, maio-
ris CA4, &minoris ED. Opotret invenire {olidiacem
reliqui Corporis CEFD 4, quod relinqujcur fi ex Cono
4 BC auferaturRhombus FEBD. 5
ExPropoficionie prima huius inveniatur foliditas Cony
maioris 4 8C, & ex proxirie przcedenti folidicas Rhom.
bi FEB D, minor ex maiori {ubtrata relinquic folidica<

! - tempgtitgmss - N

ol 4 A~ Restora velex ipfafiguraadiun@aclarior eft, quam.s

U utpluribus indigear, Sed facilius forraflis inveniemus”
: eandemi foliditatem, ex unico rotationis Radio, fi loco

alticudinis Rhombi detur altitydo Coniiillius, cuius vercex bafi maiori infiftic a
& cum altero Cono Rhombum confticuity,
"2, Hzcenimaltitudo du&ta in femiffem date femidiamerti majoris, & qui
indeficdenuo in peripheriam, cuiusradius eft femiflis eadem, au&ta rertia par-
te differentiz, quaipfa d femidiametro minore data differt; fi quidem ipfa fe-
wifis minor fueric cidem femidiametro: fi verd maior fir, muléama cadem.a
parte tertia; & praducetur utrobique falidicas qufica, . o
AU N ' Demonfiratio

-
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" Demonftratio. Eftoex proxima Figura defumprum E M
Trapezium CE L F (triangulo enim E B D nonindi-
gemus ) condtans duobus criangulis CE F, EFL, quo-
rum hoc quidem defcripferic Conum illum cuius ver-
tex £, bafi CF infiftic, cuiufque alcitudo daa fic; il-
Iud verd figuram illam folidam cuius queeritur folidi-
eas, utrumquecirca axem L F rotacum, In hoc igi-

cur triangulo ECFex vertice E, ad medium pun&tum {__
H bafis C F, ducaturreta E H, agatur etiam ad L F
perpendicularis 7 ita, ut pars EIad IC, & LN ad
NF dupla fic, fecans EH in K pun&o, eric id [ ex
Cap:8.Lib: prim:’] Centrum gravitatis crianguli CEF,
& reta K N Radius rotationis ciufdem crianguli CE’
F: ducantur etiamre&tz HM,EM & KT ipfiaxi LF
parallelz, Iuflimus ergo primo alticudinem L F da-
tah ducere in femiflem femidiametri maioris, hoc ¢ T F
eft, in H F medictatem bafis C F, uchaberemus are-

am crianguli CE F; quam voluimus denud duéam in peripheriam circuli , cu-
ius radius fic cadem femiflis A F, fed au@a tertia parte ipfius £M differen-
tiz inter HF & EL, quzeft KT, & unicum HF, hoceft TN ipfi zquali, com-
ponit Radium rotationis X N; & hoc quidem quando 4 F minor eft quam E L,
ut inFigura I: Quando autemn H F maior eftipsa E L, uc inFigura I1, iufli-
mus ex H F tertiam partem HT differentie H M auferre, uc remaneret 7 F,
hoc eft K N Radius rotationis, Ipfas verd KT & HT effe rertias partes ipfa-
rum EM & HM, conftat ex conftru&tione, & ex triangulis £ M H, in quibus’
e¢xdem KT & HT parallelz funcbafibus EM,  Sinulladifferentia fuericincer
HF & EL, eruntipfz HF & E L Radio rotationis zquales, & fic nihil adden-
dum vel demendum eritc. Docuimus ergo qua racione foliditas propofice
Figurz indagandafit.. Quod facieadum erat:

 PROPOSITIO VL |
Figura [olide Sphare inferipte , data multitudine laterum.

uniufq, quantitate , radio Sphare, ac perpendiculars ex centro
Sphara in unum laterum, foliditatem inguireres .

3

-

VARNAM fit bec figura declaravimus initio Prepofitionss 10. Capit : 1.
buiss Libriy ergo ut affequamur propofitum. .

Primo perpendicularis data ducagur in qudrtam partem quancicacis
omnium lacerum, & numerus produ@us notetur.  Secundo fiac uc fexca pars
quantitatis omnium laterum, ad fextam partem radij fpharz : vel quod idem
eft quancitas omnium latsrum, ad eundem radium Sphzrz, ira duz tertiz da-
cz perpendicularis, ad quartam.  Tertio hic quarus fic radius, in ciufque pe-
ripheriam ducacur numerus primo loco notatus, & nafcetur inde folidicas®

optata,
- Hh2 : Demenfiratio,
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Demonflyatio.  Primoé enim quafivimus per uficatum modum [ e gas Num:
13 Propof: 3,Cap! 6. Lib: 2.] aream femiflis plani rotati, que eft figura femicir-
culo infcriptas  Sectindo [ ex Propof: 11.Cap: 8. Libri 1, (in qua Propof: momi-
nantur tertie partes, [ed funt bic femiffium , ergo fexta] invenimus determi-
~ nantem centtum gravicacis eiufdem figurz.  Tertio huius determinantis, tan«
quam Radij rocationis, peripheriam duximusin aream primo inventam: &
fic ex noftra dactrina Univerfali conftruximus foliditacem Corporis propofiti,
Quod faciendum erat, '

PROPOSITIO VIL

Figure ﬁl;da a plano Cructs regularit deferipta, ﬁliditzzttm
indagare, dato ano Crocss latere. . |

BTJE oD Q VAENAM fit Crux hec alibi diximus [ Progff
. 11.Cap: 1. buins Libri] ubi eam rotavimus cir-
caaxem D C. quod fihoc loco illam circa eun-
dem axem rotemus, ducenda eft peripheria Radij ro-
tationis O N, quam in eadem Propofitione invenimus
942,417, pofito latere Crucis 10 0, in fuperficiem pla-
v | nam Crucis, quz eft5 0,000, utfiacfolidicas quelica..
X I C47123850, _ _ _
o " Siveroeadem Cruxrotetur circa axem mediuim, in.
quo cft littera 0, eritRadius rocacionis 5y, via ipfius 3 45, 575, quz duftain fe-
miflem fuperficiei Crucis, hoceftin 2 5> 0 0 0, producit folidicatem 8,63 9,3 7.
dique bac boc loco fufficiens '

CaPrve 1y
CORPORUM ROTUNDORUM
~ 4 planis curvilineis efformatorum , {olidi.
| ‘tatts dimenfio. :

IXIMVS (apite pracedenti nos in hec confi-

2 tuille menfurare foliditaters Corporum. & planis, quorum
Y ) perimeter curvis lineis confeat , defcriptorum , guod ut plu-
BTG rimum intelligendum ¢ff de planis Jeu figury integris; quia’

€ cveronios in rotatione non tota figura utimnr , fed plerumg

eins medictate , cuius etiam centra gravitatis invefligare docuimus quare

buius medictatis perimeter non femper meris curvis lineis conflare poteft , ma-

ximse cum axisrotationis s que limea reclaefl, perimetrum figure huiws clane.
: - J‘f .
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dit.  Cum autem axis rotationis maneat immotws, tota nibilominus figure fo-
lide defcripte faperficies hac ratione curva, hoc ¢ff convexa cvel concava
erit, & meris curvisdefcripta,  Sic Sphara defcribitur & femicirculo, cuius
perimeter conflat ex Semiperipheria (& diametro, cverum diameter nibsl
neque [uperficiei neque folidstati addit , preter duos polos qui funt punéla in-
divifibilia.  Selorem tamen circili licet conflet binis reZ?i; &' una tantum
circulari linea , ficut & aligias alias figuras, quarum perimeter reclis ac
‘curvis lineis mixtim conflat ; ad hoc potisus Caput y quam ad precedens fpes
flare sudicamus .

PROPOSITIO L

Solidisatens Sphare, cusns diameter vel radins datws fits
manifefiares. - '

ADIVS datus in quadrantem peripheriz maximi cicculi Spharz
I R ducacur , & numerus produétus in quraguor tertias diametri ciufdem
circuli, & prodibic foliditas Sphere. . - .

Demontftratio conftat aliunde [ex Num : 3. Propof: 2. Cap: 72. Lib: 2.] ubi
oftendimus fi femicirculi area ducatur in viam rocatiohis, prodituram folidi-
tatem Sphzrz, Hic ergo inprima operatione compofuimus aream femicir-
culi, [ ex Corollario Propofitionss 1. Cap: 1. Librikuius ] via autemillarotarionis
plani femicirculi, ad viamrotationis femiperipherie eft uc 2 ad3, (ita enimg
{e habent Radij rotationis, {ive determinantes centra gravicatis plani & peri-
pherix) [ ex Propof: 1. Cap: 9. Libri primi] & quia [ ex Nums 2. Scholgj Fropof: 2.
Cap: 12, Lsbri 2.] viarotationis femiperipheriz circuli, eft zqualis duplz dia-
metro, ergo duz tertiz ipfius, qua funt quacuor tertiz diamecri fimplz, du-
&z in planum femicirculi, producunc foliditatem Sphzre.

2. AvriteR. Diamerer Sphere ducaturin Radium dacum, & quiindes
fic in trientem peripheriz circuli maximi, producetur eadem Sphere foliditas,

Demonflratio. Per priorem operationem inventaeft area plani, quod de-
fribit Cylindrum 2que altum cum Sphara, & bafim habentem circulum Sphe.
remaximum: hzcarea fi duceretur in femiffem peripheriz bafis , produceret
foliditatem Cylindri, [ ex Propof: 3. Capitis precedentss | quare fiducatur eadem
area in trientem cantum ciufdem peripheriz, producet mumerum ad quem.s
foliditas Cylindri fefqui alteraeft: ergo [ ex Propof: 9. Cap: 1, Libri 4.] nume-
rusille et zqualis foliditati Sphzrz. Quod erat demonftrandum, .

3. ' Demonfracxridem aliter. Operatio prior dedicaream trianguli Ifofcelis
defcribentis Rhombum folidum , cuius alticudo eft dupla diamecer, & femidies
meter bafis communis eft radius Sphzrz : hzcarea du@ta in triencem periphe- -
riz predidtibafis, producit [ per Propof: 4. Cap: 3. Lib: 3..] folidicatem Rhoms
bi; hic autem Rhombus eft quadruplus Coni, bafem habentis qualem maq
ximo circulo Spharz, & altitudinem radium ciufdem Sphere, Ergo [per
Propof: §.Cap: 1. Libri 4. ] Rhombus ille folidus equalis ¢ft Spharz propofite,

Ng

Quod crat demonftrandum, _ .
| | Hh 3 | COROL-:
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COROLLARIVM

EQVITUR exhoc fecundo modo, foliditatem Hemifpherij exurgere, fi quadra-
tum radij ducacur in trientem peripheriz.  Producitar enim medictas eius , quod
produd@um eft Num: 2. huius”. . :

PROPOSITIO IL

| Soltdtmtem Sectoris Sphcm cuins radins, €5 arcus f é?om'
plam a quo ) folsdus dqﬁ'rqu est, dats f int m've/hgare_,».

in peripheriam, cuius radius fic beffis five duarum tertiarum eius qucnu
diximus finus, & exurget folidicas Se&toris propofici.
) H Demonfratio. Efto datus Sc&or Sphee.-
NITEE rz folidus, five maior five minor hemi-
AL {fphzrio, 4 B C D, cuius [olidiras invenien-
D da fic; daca fic etiamy quancicas arcus B FC,
Se&oris plani 48 FC (quidefcripfic foli-
dum 4BCD") & fic G finus dimidij
huiusarcus, quieft BF: hicfinus ductus
in 4 C radium datum, quod fecimusin.
priori operatione; produeit areamtrian~
gulirectanguli, 4 C H cuius bafis CH =
ﬁf sadmamnna 4 ' qualis eft re® BC, & perpendiculums
H radius Sphara 4C, quod triangulums,
4 CH rotatum circaaxem 4C, deftribet quidem bafis HC circulum, cuius”
fuperficies zqualis cft fuperficici convexa fetoris dati, [ ex Propof: 10. Cap: 1.
Eibri 4.]; ipfum verd planum criangulifeu area defcribec Conum, zqualem s
folidicati Sectoris propofici, [ per Propef: 17. Cap: 1. Lib: 4.1, Hicautem Cos
nos habetur [ ex Propof: 1. Cap: 11. Libri 2 ;i predi@atrianguli area ducacur.
in peripheriam cuius radius fit triens bafistrianguli, hoccft beflis fine duarum
eecciarum femiflis bafis, que ‘eft wqualis finui GC, & agit vices Radij rotatio-
nis: fed hoc fecimus in poftetiori operatione. Produxlmus efgo fohdttaccm
feltoris propofiti, ‘Quod fa¢iendum erats. -

PROPOSITIO IIL
Ex sjfdern doatis [olidisatems Pbrﬁom": Sphara indagare.

S INUS dimidijarcus dati ducatur in Spherz radium, & quificnumerus

dematur conus eandem habens éum Portione bafim, & alricudifiem zqua-
lem ei, quz excentro Sphzrz ad centruim bafis ipfius Portionis ducitur; fi
quidem data Portio minor eft hemifphzrio: fimaior, idem conus addatur ad
foliditatem Setoris: fic enim remanebic, vel conflabitur folidicas Portionis®
Propofite, Coni autemn foliditas habetur per Propof 1. Cap:3, huius Libri, -

U;ﬁ data ﬁtPomo BC D, conus pra:dx&us eric ABE D, (cuith du;mfgw:.
afis

I NVENTA exPropofitione przccdcnu foliditate Se@oris Sphizra; ab ea
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bafisreca B D, alticudo 4 E) minoriSecori fubtrahendus, maiori addéndu,s
ut fiac folidicas Portionis propoficz, * Catera fuis locis demontftrata funo.

PROPOSITIO 1V

TS I maiorss laboris indagatio hec cuipiam videri pofiit , quam fit frut as,
1 E wvel utilisasis, vel nfus ipfins ; quia tamen-mos magss [cientiam ¢s certam

cognitionem s que proprer [¢ ipfam expetibilis est (pelamius, €8 principy
noftri univerfalis , quod ex Centro gravitatis @ Retatione quamtitatum deducitur
ampliffimam dilatationems ; libemter bunc Jubimus laborem , preceptum mimirum uni-
verfale cafibus particularibus accomodands,  Ergo-ff foliditatens petitam dareveli-
mus s Regulamg, preferibere que umocomplexsotinia contineat s erit ca fequens, Di-
ximus vero Exij(dem datisy per qieintelligimus avcum planiillius Segmenti circu-
laris quod Covium vel Malum in jZi rotationé Jqﬁ_ribité €5 radium csrculi maximi,
vel Sphere quiidemest bis enim dasis, dantsur etiam ¢§ chorda arcum datum [ub-
Tendens , €8 finus arcus 1am tovius quam [emifis , €8 finsus guem wocans complements.
In demon fEratione vero ne alia effet conflruenda figura, utemur ea que et fupra pag:
12565 736 pofitay €8 infrarepetisury in qud ex [cgmentit minoribus BCD, pro
sofira Regula [elegimas minus 5 ¢§ ex masorsbus B¥ D maius, quorum cemtragra-
witatis funtpunia P ¢ T. B : ' '

2, Fiatuc feriarcus datus ad faumn fintim ; ied duz cerciee radij daci, ad quar.’
cum , quinotetur primoé.  Abhoc fubtrahantur pro Cittio duz tertiz finus®
complementi ciufdemarcus, pro Malo addanctr ; & qui remanet vel compo
nictur numerus noteturfecundo loco,  Fiat deinde pro Citrio ; uc media diffe-
rentia, qua totus arcusdacus, & finus ipfius dfferunt; pro Malo verd ucme-
diafumma, qua ex toco arcuidaro ciufque finu domponitur ; ad medietarem.s
ciufdem finus (vel quod idem eft loco medietatum accipiantur incegri numeri)
ita numerus fecundo loco notatus, ad quarcym, Hic pro Cierio eric adden-
dus. pro Malo fubtrahendus 4 numero primo loco notato; & fict numerus cer-

tio loco notandus’. V | o ‘

3. Porro ez quaram iam fecimus nientionem , media videlicet differentia
proCitrio; & media fumma proMalo, ducantur in finum totum, & numeri
hinc nati notencur quarco loco. C ’ ‘

" 4 Sinuscomiplemietiti deniq; femi.
arcus dati pro Citrio auferatur 4 nu-
mero tertio riotato s pro Malo cidem
addatur : Refiduus deinde & cothpofi-
t0s finc inftar Radiotum, eorundernd;
peripheriz ducatur in numeros quar-
to notatos, & prodibunctandg folidi-
tates Citrij & Mali; hucuf§; quafice,

* §  Demonftratio. O%afcunquu
przcepimus Numsz 2, hui’, demoniftra-
ta func Libro 2, Cap:7. Propof:7. Nu-
merus enim primo loco notacus eft
quantizas decerminantis centrum- 40,
& 4 M, (£&orum BC D & BFD; qua-

reab
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+ C ' reab 40 fubtraximus, & ipfi 4 Mad-
‘ didimus determinantem 4N centrum
gravicatis N, trianguli 4 BD; ut fie-
rent conne@entes centra fectoris &
erianguli rete N0, NM. Deinde
fecimus ut¢ media differentia &c. &
compofita &c. ad femiffem ipfius D E
finus, hoc eft, uc fegmentum 8C D,

BFD, adrriangulum B A D; irarc&tz
NO, NM adquartas quzfunt 0P &
MT, [ex Propof: 8, 7, vel 6. Cap: 2. Li-
bri 1] Hos pro Cicrio addidimus ad
4 0, & pro Malo fubtraximus ex 4 M,
ut fierentdecerminances ¢x 4, centra

gravitatis P & T, fegmentorum BCD,

BF D, reGt® nimirum 4 P, & AT:hos

. ‘ . numeros iuflimus notari tertiod loco,

Num: 3. invenimusarcas fegmentorum BC D, BFD, [ per Propof: 5. Cap: 6.

Libri 2. ] & (unt numeri quarto loco notati. - ,

" Num: 4. denique finus complementi arcus B C, vel 8 F, qui cft pro utrog;
fogmento cademre&a 4 Z,.pro Citrio iubetur auferri ab 4 P, proMalo addi .
ad 47, ucfiancRadijrotationis Z P, Z T, axis rotationis 8 D minor, quorum

eripheriz. dute in areas fegmencorum » produxerunc folidicaces petita¥’s
Egod faciendumeraw. . ‘ s

3 TR . . s
'SCHOLTIV M
C OMPENDIOS IOR ;rit,a;éergtia » Jiuti welimus Tabula Decima, Binos alis
05 modos Malum tqe&‘ie‘ndj , vide Lib: 4, Cap: 4. Propoﬁ 8o Num: 5. €5 6

"PROPOSITIO V.

eAnnulorum tam Siricts, quam Abfslusi, das circumferen-
tis circuli illins qui Annulum defcripfit, €9 radio eins circuls
quem Annulus ambit, foliditatemdetermmareo. '

3

: rentiz in radium ) ducatur in roram’ciccumferentiam datam, &
- prodibic folidicas Annuli Scrilti.

Hzc enim circumferentiadata, eft via rotationis eiufque femidiamecer Ra-
diusrotationis; ergo du&ain aream ¢iréuli producit folidicatem preditame ,

2, Annuli vero Abfoluri foliditas habetur, fi eadem circuli acea ducacurin,
circumfsrentiam, cuitisradius eft refta compofica ex radijs & circuli dati, &
illius, quem Annulus ambic, five in medio fui complecticur.,

Hz¢ enim compofita eft Radiustorationis.  Ceteraconftant ex Propof: I..

Cap:12. Libri 2. . o
R 'PROPO- °

. REA circuli quem diximus ( Qum habecur ex du@u femiciréumfes
I A

\
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PROPOSITIO VL
- Soliditatem C‘%rp_ortlr quod ODvogalinaceo 4ﬁinilaur definsre.

ANC fign-
ram effor-
mare, e1ufg,

[uperficiem invens-
re docusmus Propof; £
6:Caps 2. Libri bum
ius quam per idem
fchema, quo ibi ufi
fumus bic propeni-
mus. Pro dimenfio-
fre autem foliditasis
datus fit radivs, tam
arcws ABC, quam
KDL, boceftrecta
BE,MD (ex bss ¢=
nim babentur ipff
arcus, cum ABC fit
[emipevipheria  [ud
circuliy ¢¢ KD,
sriens [uiitidem circuli) una cum aren AQK, ¢ reitis ET wel SK,SE vel/KT.
Soliditas igicur hemifpherij 4 B C habetur ex Corollario Propof: 1, huius™
Capitis, & fegmenti K D L ex Propof: 3. Reftac folum uc inquiracur folidicas &
Trapezio mixrilineo 4 E TK, circaaxem ET, defcripta; quod fiet fat commo-
de fiinveftigetur foliditas tam Cylindri, quem délcribit parallelogrammunis
regtangulum SE7 K, circacundem axem E7, quam figurz folidz deferipra
a circuli femifegmento 4 SK: Reétius autem inquiremus folidicacem quam.s
defcribic torum fegmentum ( quod perficeretur fi produceretur & re@a K S,
&arcus K 9 4 excentro G, verfus partes B, donec fibi mutuo occurrerent, )
cuius centrum gravitacis confifticin reta G 4, inter pun&ta 4 & §, & inveni-
cur per Propof: 7. Cap: 7. Libriz : fatto igitur Radio rotationis, ecare®a quaex
hoc centro perpendicularicer ducicur, ad axem rotationis E 7, inveniemus”
per regulam generalem totius fegmenti foliditatem; cuius medietas adiun&a
fumme crium ante inventarum folidicacum, componec totam Ovi gallinacei
folidicacem que querebatur, . ,
Astendendum autem diligenter e, ut adbibeantur pro colligenda fumma partes
eiufdem radij, €5 que tales non funt , ca ad eafdem reducansur : Exemplum quod
. bacimreimiseris babes Propof: 6,Cap: 2, buius Libri,

PROPOSITIO VIL

(orporis Spharoidem mentientis , datis radijs arcuum figu-
va plana corpus defcribentss, folidimsem ingmirere.
o ' i " CORPORIS
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( : ORPORIS buits genefin €8 fubdivifiontm, in Spberoidem nimirum Al-

tam ¢ Latam tradidimus Propof: 7.Cap: 2. buius Libri. Soliditatem an-
NSH e ipfius ut babeamus, figura prius plane; 2 qua corpus per rotationem
efformatury aream oporset indagare, quod fiet hac ratsone, = -
Efto figura quam dicunt Ovatam FL I M,
__per re@am FI, vel L M bifeta, micdietacis”
(hzcehim circa axes FI vel L M rocaca defcri-
bit Sphzroidem ) aream habebimus , verbi
grada ipfius FL 1 OF, {i prius quafiverimus arc-
as trium {e&orum FA4 G, ICH, D G H, quoruth
radij 4 F vel €1, (funt enim Zquales ) & D G,
& ex aréa D G H fubtraxerimus areani trian<
guli 4 D C; hz namque tres area confticuunc
tocum planum FL 10 F. Sunt autern, uc habe-
tur Propof: 7. Cap: 2, huius Librl, arcus G F,
HI, G L H fextante$ fuorum circulorum .

Deinde pet Propof: 2. huius inquiratur foli-
\ ditas quam deferibic unius quihum feGtorum
G A F, velHCI, circa axem FI, eaque dupli-
- cetur; inveniatur etlam folidiras quam defcri=-
bitfigura G40CHL, circacundem axem, addaturque ad duplam illarn foli-
dicatem, & confurget tota foliditas quzfita, & erit Spheroidis Al

Centrum vero gravitatis figurz G4 0 C HL dabitur per Propof: 8, Capit: 2,
Libri 1, ex cenris gravitacis torius feoris G L HD, & trianguli 4 0 C, quod
neceflario erit in rea L 0, ac proinde pars ipfius inter hoc cencrum & pun-
&uih 0, eritRadius rotationis, in cuius peripheriam ductd area figurz G40
€ H L, producit eam quam diximus addendam folidicacem ,

Ut habeatur folidiras Splizroidis Latz, rotandum eft circd axem L M pla<
num L F M, cuius aream iam invenimus, zqualis enitn eft-arex plani F-Is¥,
Centra deinde graviraris quarende func, & fe@oris GFE 4 [ ex Propof: 1. Cap:
9-Libri 1. quod eritin re@a FO, eiufue parsintet centrum hoc invencums -
& punftum 0 intercepta, Radius rotationis; & uniu$ ex duabus figuris L G
40, vel ME 40; quod inivenicur ut arite, per feGtorem DGL, & trigngulumi
D 4 0: exhoc centro ducatur perpendicularis ad akem rotacionis L M, erit il-
laRadius rocarionis, pro una ex zqualibus figuris, Ex his, ne longior fim.s;
habebicur fota (oliditas quefita, Quod erat faciendum, '

- - SCHOLIVM

VOD f mavis ex nico centre pro Spharoide Lata rem perficere, ex inventd

illo figure LG A O gravitatis centvo, ducatar perpendicularis ad reams:
FO, inqua pars eius interiecla inter banc perpendicularem , €5 centrum gravita-
#i5, Setoris G ¥ E A, dividatur [ per 6 vel 7 Propof.Cap: 2. Lib: 1, in proportionem
Partium, id e SeCloris, ¢ utriufg rotatarum figurarum fimul [umptarum, ¢
dabitur unicus Radius rotationss , in cuius peripberiam fi ducatur area figute plane
er ¥M, conficietur foliditas Sphevoidis Lata. Sic etiam ad unichns vosationss Radum
Lvocari paffes figura FLI, &', PRO.
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PROPOSITIO VI1IL

Rotundorum Corporum Architetonicorum Jolidimtem.s
snquireres . ‘

E his fatis diximus Propof:8, Cap:3, Libri huius. Quz autem ibidi-
€ta funcde fuperficie inquirenda, intelligantur hic de folidicace ; in.

quificionis media fuerunc partium propofici corporis extrema linez,
quarum loco finc hic fuperficies planz carundem partium; fuerunccencra gra:
vicatis illarum lincarum, quz hic efle debent cencra graviaris fuperficierum.,
planarum; ex quibus oriuncur deinde Radij rotationis & viz; & ubi vizille,
in ed quam diximus Propofitione, ducte funcinlineas, ucefficarent fuperfici-
es rocundas quaficas, hocloco viz hic inventt duci debencin fuperficies pla-
nas illas, quarum cencra inventa funt, & prodibunc folidicaces queficz. Quod

faciendum erar, _
PROPOSITIO 1Xx

Soliditatem .S'p/uroidti.r vere, cusns axes dati filzt, invenire.

peripheriz : fecundo fiacut maior axis datus ad minorem, ira iume-
\_J rus ante productus ad alium: tertid hic alius ducacur in quatuoi' ter-
-tias axis minoris, & efficiecur foliditas Spharoidis Alez, cuius axes dati funt;
Demonfiratro.  Sic propofita Ellipfis 4B C 17, cuius ‘
cencrum E, axis maior 8 D, minor 4 C, ¢ogniti, per
primam operationein invenimus aream femicirculi
FB G, [ex Corollario Propofitionss 1. Cap: 1. buius Libri]
cuius radius eft E B femiaxis maior. Secundo inve-
nimus arcam femicllipfis 84 D, circa 8D axem ro-
tande, [ ex Propof: 7,Cap: 6. Libri 2.], Tertid duxi-
mus hanc aream in viam rotationis cuius Radius K E,
"idem eft cum Radio rotationis femicirculi H 4 I, femi-
ellipfiex centro E inferipei, ad inctervallum E femi-
axis minoris: habenc enim idem centrum gravitacis®
pun&tum K, femicirculus H 4 1, & femicllipfis B4 D, [ per Propof: 6.Cap: 9,.
Libri primi.). Cumergo [ per ca que diximus in fine Num: 1. Propef: 1. buiss
Capitis ] quatuor tertiz ipfius 4 C axis minoris Zquentur viz rotationis Radij,
K B, in hancfiducacur area femicllipfis 84 D, per Regulam noftram univer<
falem, exurget foliditas Spharoidis Alcz. Quod faciendum erac. .
t. ProSphzroide Lata, Fatis duabus prioribus operationibus, uc anste
pro Alca, numerus fecundo loco inventus dacatur in quatuor tercias axis ma-
ioris, & producetur foliditas Spharoidis Lac,
Demontftratio conftacex priori : rotatur enim femiellipfis 4 B C, circaaxem
minorem 4 C; femicirculus vero FB G, & femiellipfis 4 8 C habentidemcen~

trum gravitatis punétum L, &c, Quodfaciendumeraws - .
| i 2 SCHOLL

S EMIAXIS maior inftar circuli ralius, ducatur in quadrantem fuz
1
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" I NP ENTA f"‘!‘(ltrim Alte vel Late Spheroidis foliditate , ¢§ Radjjs rota-
AL tionis wtriufg, fiat [ per Corollarsum primum Propof° 3. Cap: 8. Lib: 2, ] ut
R_“f“”“ rotationss , verbi gratia Spharoidis Alta , ad Radium rotationss Late, ita fo-
“‘{“4{ 41‘ € adquartum, quartus bic numerabit foliditatem Spharoidis Lats, ’
2, " Qmod fi cupias folidiravem Portionis SpEaroidis, cuius bafis fit ad alterutrum
axem recla, nec velis camimmediate ex proprijs principys indagare , fic facere pores
vis: ¢ ff quidem data Portio fit Sphevoidis Alse inquire per Propof: 3. folidstatem
Portionis Spbere cuius altitudo eadem fir cum Portione Spheroidss ¢ longior axis
«qualis axi Spbera: Deinde fiat ut quady atum axis maiorss , ad quadratum axis mi=
moris, itafoliditas Portionis Sphare , ad quartum , wumerabit bsc {olidisatem Portio-
niu Spharoidss propofita. : ,
 Siwers dd_taf fis Portio Spharoidis Late, inquiratur foliditas Portionis Spl};r: ) CH-
$us Alsitudo quidem fit eadem cum Portione Spheroidis , [ed brevior axis equalis fit axi
Spbere, Deinde fiat ut quadratum axis minoris o ad quadrasum axis maiovis, ita
[oliditas Portionis Sphars , adquarsum, indicabis is folsditatem quefiiam Portions
Spberoidis. -
Dewmonfiratio conflalis ex Pr opof 23,24 ¢ 25 Cap: §. buins Libri.

\'PROPOSITIO X
Sclidyatem Pjri notam facere s

ellspfi votata, non circa alterutram

axem, fedcirca aliam obliquam dia-
miesrum & Keplero Pyri nomen avcepis, quod
noftro approbamus calculo. Ut fi femielli-
pfis ABED rotetuy circa diumesrum BED,
defcribet illa folidamquod aliqao modo for-
maminduit Pyri.  Nam fimedietatem fue
_rotationss femiellipfis ABD perfecerit; ¢
ad idens planumin quo ab initio fust redierit, relinguet ipfain eodem plamo veftigi-
um alterius [emicllipfis CBD , ¢ totafigura plana ABCD; fpeciem babebis cor-
dis vovpus vero totum rotundum Pyri. Quo propius autem diameter BED, ad
axem maiorem ( cuins [emiffis est PE vel FE) accefferit, eo Pyrum fit Altsus , que
losigins autem ab eodem maiori axi recqﬁrit > atque minor: E Q_appropinquaverit
boc Latius forma Pyri figurabitur , ut apparet ex adieClo fchemate,  Huiuis antem
Pyri [oliditatem fic vemabimur. o
*" 3. - Inprimisinquirendum cft ceritrum gravicatis fémlcllxpﬁ‘s BAD, q}lod
fic fier ; duaincra figuramrecta qu acunque FG, ipfi BD parallela, &buedta
inpun&o H, ex E centro ellipfis (quod eft in medio diamecri 8D) per H dus
éacur refta E 4 fecans perimecrum ellipfis in 4, ad quam perpendiculariter,
per E agacuraliare@a MN, faGodque centro E. adintervallum E 4 defcriba

qur femicirculus M4 N, & huiusinquiracur [ex Lib: 1. Cap: 95 Propof: 1. Jcems
~ ' C trum

S OLIDUM guoddefcribitur 4 ﬁmixi
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trum gravitatis J, eric illud etiam centrum gravitatis femicllipfis B4 D [ per
Propof: 6. Cap: ciufdem ¢ Libri] ducacur deniqueé ex I, ad axemrotationis 8 D
perpendicularis 7K, eritea Radius rocationis, cuius peripheria dutain aream
femiellipfis, producet folidicatem Pyri defideratam.. o

3. Quantitas Radij rorarionis conftabic ex triangulo 1K E, cuius prater re-
&um ad K, angulus IE£ K cognofceturex circuliarcu 4 L; datur etiam latus®
EIy nam qualium 4 E femidiametereft 1 00, 000, talium eft E7, centrum.,
gravicatis femicirculi decerminans 42,441 [ex Propof: 5. Cap* r2. Libriprimi ]
fed ut habeamus aream femiellipfis, inveniendi funcillius femiaxes : accipien-
do nimirum duo punéta [ per Propof- 4. Cap: 4. Lib: 2. ] quacundue in cllipfis®
perimetro zqualiter a centro E remora, ucinfigura Alca funt B & 0, inLara
F & 0; nam fi per medium pun&um re@z B0 & F0, ducanturex E centro El-
lipfisre&t® E F, E P, eruntipfe femiaxes maiores ; ad quos fi ex eodem centro E
' ducantur perpendiculares E 2, fient femiaxes minores; exhis[ per Propof® ;.
Cap: 6,Lib; 2, ] conftabit area femiellipfis ducendain viamrotationis. Debent
autem earundem partium efle femiaxes & Radius 4E, quod fi aliunde non
- eonftes, fieri id poterit per Propofic:1.-Cap: 1, Libri fecundi, '

PROPOSITIO XL

Soliditatem Citrg' ac Mali Elliptici invemsre_, .

duo Citriaelliptica £ O C, Alcum in figura VIII, Latum verd in figura.
R VII: medietatesicem Mali £ C, Larti quidem infigura V, Aldi verd in..
figura VI, . A g
Solidicas autem non aliter invenicur quam Spharoidis Propofitione 9 huius,
dummodo loco plani {emiellipfis intelligacur planum fegmend, Legancuc.
ctiam ea qua habentur Num: 4. Propof: 5. Cap:12. Lib:2,
“sicfiaffumantur fegmenca femiellipfis obliqua, loco femiellipfis qua ufi fu-
mus Propofitione praccdend, diverfa fient Pyra, qui cadem radone, fub
menfuram cadunt, &c, ;

PROPOSITIO XIL
eAnnulorum ellipticornm Strictorum € Abfolusorum [olids-
tatem dare, datis axibus ellipfeos ipfos deferibensis,

]’ N Schemate quod pagina 195 in ¢onfpectum dedimus: videnda funts

N c¢odem ante nominato Schetnate, apparent femifles Annulorum Stri-
] &orum, Latiquidem & Aldiin figuris 1 & 11; Abfolucorum vero Ala &
Latiinfiguris 11T & I'V. , :
. .Soliditates illorym habebuntur fi operatio infticuatur ad imitationem Pro-
pofitionis 5 hulus, accipiendo nimirum pro areacirculi, arcamellipfis, Ca-
teracadem funew, o '

i - PROPO-
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 PROPOSITIO XIIL

‘o, (onoidis Parabolice, data cius altitndine | € [emiffe bafeos
Parabole Conoidem deferibentis; (oliditatem explorarc_.

ulcerius in peripheriam circuli; cuius femidiameter {ic triens eiuf-
dem femibafis dacz , & produtus augeacur fui ipfius medierate, &
conflabitur folidicas Conoidis propoficx oprara. , .

Demonflratio, Per priores operationes fecimus [ ex Propof: 1. Cap: 3. Libri
buiws | foliditatem Coni; ciufdemn altitudinis & bafis cum conoide ;: & quia Co-
nois ad huiufinodi conum eft uc 3 ad 2 [ #z demonfirabimus Propof: 2. Cap: 2. Li-
brs 4.] idcirca iuffimiug folidicati ¢coni addifui ipfius medictatem, ut efficere-

tur foliditas conoidis. Quoderatfaciendums. | '

. 3, Alio modoinveniemus foliditatem Co-
noidis acuminate, quz fic quando femiparabo-
la 4 M BG rotaturcirca axem 4 G: mutantur
enim hic Radij rorationis, qui erunt bini, trian-
guliquippe 4 BG, re@a IK, fegmenti vero pa-

‘rabolici 4 MB 4, re&ta ON, H=z duz Potefta-
tesadditz , componunt eam quam diximus” -
Conoidem acuminatam.

3, Siautem duplicaretur folidicas Num: 1,
inventa, fieret foliditas Rhombi folidi Para«
bolici, qui nafcerecur fi figura 4 BL rotarcs
tur circa axem BL. :

SCHOLI VM
EPETIMUS caque diximus in fine Capitis 2 buinsy nos nimirum addu-
L xiffe € boc €8 pracedenti Capite , paucas tantummodo Propofitiones , qua e-

xemplo fint adinfinita alia corporarotunda menfuranda, ¢ ex Unsverfali docirina
Regulas particulares inflituendas; ad quem finem iwvabie legiffe Capita 11 ¢§ 12 Li-

‘N UMERUS quificex du@u dacz altitudinis in femibafem, ducarur .
A

bri fecunds. o ;

2, Poffunt etiamares fuperficierum, € [oliditates vorporum, alijs modis quam
§5, quos nostam boc quam priors Capite s prafcripfimus, baberi ex proxime fequen-
tibus Capitibus 5 ¢§ 6. Exemplum dedimus Num: 1, buius Propof: &8 Num: 2. Scholj
Propof: g huius Capitis, de folidivate Portionis Spheroidice , per Portivnem Spharis
cam inquirenda : idem ergo ficri poteritin alls , que dasaopera omittimus.

C APV T ¥V
DE PROPORTIONE

inter fe Superficierum Rotun-
darum..

CVrM
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) g N@ V' M ex noftra Rotationis arte, qua €6 Supérﬁ-

cies & Corpora efformavimus , cvariz [¢f¢ ac multiplices
S manifeflent Proportiones ac habitudines, & Superficie-

3 . . . . ..
A rum inter [¢, €& Corporum . Que omnes ex folu € unicis

NG t -\
8 ~aZ Ve
%‘ N fere noftris. Principys direlle, affirmative & facili mode

M) A .

demonfirari poffunt; quafs aly ante nos cvel omnine non notarunt invene-
runtve , cvel inventas difficulter demonfirarune.  Selegimus nos ex mulris
& quafiinfinitis huinfCemods Proportionibus paucas tantum , ewm infinem ut
Leitor avidusplurag defiderans exempla habeat que imitetur 5 & ex sifdem
noflris Prma:{y": pliratalia invemar ac demonflver. Hoc ergo Capite agemus
de Superficiebus 5 de Corporibus cvero feu Solidis in proxime Jegquenti,

PROPOSITIO L
Greuli inter (¢ funt, ut 4 [emidiametris, diametris, €5'c.
Jemicircumferentys, circumferentijs, €5¢c. quadrasa.
E X coripofitione enim circuli [ per Propof 2. Cap: 9. Lib: 2. ¢ Propof N

Cap: 1. Lib: 3.] haberur circulum zqualem effe retangulo fub femidia-

metro & ferniperipheria : itaquecirculusad circulum eft, uc re@angu-
jum ad reGtangulum: componitur autem proportio re¢tangulorum ex pro-
portionibus laterarh : [per 23. fexti] fed proportio lat¢ruimn eft eadem ; nam.
ut femidiameter 4d femidiametrum, ica eft femiperipheria ad femiperipheri-
am : ergo proportio re&angulorum, eft proportio duplicata laterum.  Erga
utquadratum femidiametri uniuscirculi, ad'quadracum femidiametri alcerius
circuli; iracirculusad circulum. Quodidem eft de diametris, femicircumfe-
gentijs, &circumferentjs, &¢ Quod erac demonftrandums,

A LITER

B REVIUS fic: Re@angulailla que diximus funtfimilia: ergo [per Pro-
AJ pof: 20.fexti] funcin duplicara ratione laterum homologorum, &,

COR'OL’LARIVM.

h X hac Propofitione & ex 15 quinti fequitur, etiam femicirculos; Quadrantes &c.
circulorum, in eademefle proportione , duplicata nimirum diametrorum, femi-

diametrorum, &c. '
| PROPOSITIO IL
Superficies omnium Conoram Jfofcclinm, bafibus exceptis,
guorwm latera funt agualsa, inter f¢ funt wt (emidiamotri, vel
diametrs bafium . | : ESTO
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R 6. N r E ST O re@a CG fuperficiem ¢onicam circa axents
' == C!defcribens, & Radiusrotationisre®a HK. llla
igiturrefta €G, in quocung; fitu obliquo pona-
H ____Ktur, manente punéto C fixo, cum femper eadem per-
maneat, varientur aucem, tarn fuperficies conice, quam
, ‘ rotationis & Radij & viz : aflumpta pro communi alti~
T 3 Crudincre&ta CG, crunt rectangula fubilla, & varijs illis
rocationum vijs, aqualia varijs ex rotatione nacis fuper-
“ficiebus conicis ; ac proinde [ ex prima Sexti ] inter [ funt ut viz rocarionis, hoc
eft ucRadij rotationum, hoc eft; uc femidiametri bafium, &c, Quod eral:
demonftrandums, |

PROPOSITIO IIL
Superficies omnium Conovum ]f ofcelium, éaf bus exceptis,
quorum mdy bafiam [knt xgmla > tnter ¢ funt ut ld/fcrd_a
C S INT duoConi dcﬁ:npn pertriangula CGH, & 4G H,

circa axem rotationis C .4, quorum radij bafium fint vel
zquales, vel idem G H: fine & fuperficies Conica de-.
fcripez a lateribus € G, 4G circaeundem axem.  Dico has®
fuperficies Conicas ad invicem efle ut latera, € G ad 4G,
H Habent enim Radiosrotationis ED, K £ zquales; ergo fu-
) pcrﬁcxes defcripe [ ex Corod: 1, Propofit: 3. Cap: §. Libri 2. ]
F func ad invicem ut quantitates rotatz, hoc cft, uc lateras
CGad 4G. Quoderatdemonftrandums,

PROPOSITIO IV

Omninm Conorum ][ ﬁ'elmm qUorHm eadem ¢t altitudo
proportio fuperficierum ( fine bafi bus ) compofita est ex propor-»

sone latersm, €9 ex proparisone radiorum bafiune..

ONSTAT: [exCorollario 3. Propofi 3. Cap: §. Libriz.] Latera enim

defcribencia iflas fupetficies, funt quantitatesrorate, & radijbafium.,

func dupli Radiorumi rotationis [ ex Propef: 2. Cap: g. Libri 2.]qui eans
dem inverfe rationemhabent, quam femifles. Ergo, &e.

SCHOLIVM

VOD fiquis mput barum Conicaram fuperficierum Iubere proportionem in
duobus twatum terminis . utfi fint dio latera duorum conorum C1, ¢¢ CG,
Hor U rady 64_/' tum H1 e8¢ HG, ex Propofitione bac erit proportio fuperfisierum
Z‘omnmm vnaiorss ad minerem, compafitaex proportione laterym Cl 2d CG, ¢5°
ex proportione radiorum bafium HI1, dd HG, Ergo [iuxta ducium Propofitionis
236exis) fiatus H1 ad UG ita CG adquarsam: Erss exgo [ex cinfdem Prepofic
_ bsomis

L
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tionis demonfiy atione ] fuperficies Coniica laterss C 1, ad fuperficiem Comicam me‘
CG, #tlatus Cl, adquartaminventam. ,Qnod I faciendum erat.

2. Cum Propofitiones ferd omnes buius Capstis [cripsa effent vemit in mentem du
Propofitio huc [peclans , jéd ne turbaremus ordinem Propofitionum iam fa3um, K
Bumeram carandem , qui in alfjs citasus eSt, eiin boc Propofitionis quarse buius Scho-
ko locum dare weluimus, ut citari poffit , ac nomsnari Prima Propofitio Scholij t_’ro-

!

Ppoficionis quartz Capitis 5. Libri 3, £57 autem ifla. -3
L |
MNIUM Conorum Ifofcelium quorum anguli ad verticem zqualcs”
N/ {unc, fupetficies fine bafi incer {¢ func uc quadraca, & larérum, & axium,
& radiorum bafium,,
Sint duo Coni defirspti 4 triangulis CGI, CHK circa
axem rotationis C 1, quorum angul ad verticem G C1, . N I
HCK eguales fint, vel idem, ¢5 latera CG, CH deferi- . -1
pferint Conicas fuperficies. Dico bas fuperficies effé inter [¢,
ut quadrasa laterum CG, CH: Item ut quadrata axium H
C1, CK: Iiews ut quadrata radiorum GI, HK. Super-
ficies enim be aquales funt reciangulis fubdiGis lateribus o
C G, CH,; ¢§vys rotationum, quorum Rad§ HK, 1M, ‘B r__ ¢
proport:male.r yﬁz’em latersbus.  Ergo [ ex 20 fexts] fume |
sn duplicata ratione laterum s bocei?, us qudrmm CG, .
4d quadratwm CH: ¢ in fimilibus triangulis CGI, CHK, ¢ qudutx’n axs
Cl, ad guadratum axis CK: stem ut gudr.mm radij G, «d gudut«b rady
H K _@\uod erat demonftrandum,
- Re&ius fortaffis bac Propofitio fic enunciaretur, -
- Omnium {imilium Conorum Ifofcelium fuperficies finebafi, in duplicata’s
ﬁmc ratione; &laterum , & alcicudinum, & femidiamecrorum bafiums,
- Demonflratio verderit cadem : que cum applicars pofiis ctiam lemdm reilis
’routmmtur fané boc modo : L

MNIUM fimifium Conorum Ifofcelium, & Cylindrorum re@orum fu-

’ perficics fine bafibus, in duplicata func ratione, &latcrum, & alcitudic

num, & radiorum bafium.. .- Sa

3. Fuiffes etiam interferendas intva Propofitiones 17, €5 18, du quam demon-

Stras Villalpandus vioffer in Apparaté ¢ c, Libyo Demonfinationum Matbematica-

yum primo , Cap: 6, Propof: 17. quam , ob cau(fas quas fupra diximus Tertiam huius
Scholijs fes opus fuerit vocabimus , ¢8 iam noftromodo demonfirabimms..

111

UPERFICIES Cylindrire&i, demptis bafibus, dupla eft fuperficici Co-
ni zquicruris, demprta bafi, qui ecandem cum Cylindro bafim, vcl xzqua-
fcm habeat, & latus lateri Cylindri zquale.
" Cumquantitases rotate s qua funt latera Cylindri ¢8 Coni aquales fint, ¢ radim
umd: hﬁm Cylindri conflituentis , qui ¢St Radiws rotavionss pro Cylindro ; duplw fit
| Radj
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Radjj-vot ationis, pro Cono; Ergo [ ex Coroll: 1. Propoﬁmnu 3. Cap: 8« Lib: z] Sx-
perﬁcm' c Jlmdrmz duplaesi Conice,  Quodierat demonflrandum, )
i Quod verd Radius rotationis pro Cylindro; duplus ﬁu
‘ Radij rocationis pro Cono, fic habetur. Efto fuperficies Cy-
‘ B findri defcriptaa latere 4 F, circa axem D C: fit &alia Co-
nica defcriptad latere 4 B, quod zquale fic ipfi 4 F, circas
LE ¢undem axem D C; Eftergo Radius rotationis pro fupcrﬁcne
Cylindrica zqualis 1pﬁ A4C vel FD, proConica verocft Ra-
dius E1, Dico illumhuius efle duplum. Produéta enim.s
reta EI ufquein G, ut £G etiam zqualisfic Radio roratio-
AL C nis fuperficiei Cylindric : Sed hie¢ EG, duplacftipfius E1
propter. tnangula fimilia & ®qualia BE I, & 4G, cum 4B bife&a ficin £
Ergo, &c, .

PROPOSITIO V.

Ominsum Rbomborsum [olzdomm > quorum eadem et 4lt:m-=
“do, ﬁ;pﬂ:ﬁaemm proportio campof 114 651 ex proportwm laterum
[imnl ﬁtmptamm €9 ex proportione radiorum éaf 4 COMMUNIUIR.

STO Rhombus ﬁ)hdus defcripeus a triangulo 41C;
¢uius latera 41, IC, defcripferint circaaxem 4 C) (i

: perficies conicas Rhombi : fit & aliud triangulum 4GC, -
D quod dc.fcnpfenc alium Rhombum eiufdem alticudinis 4 C
cum priore, & per fua latera 4 G, G C circa eundem axem,
fuperficies Conicas. Dico has duas fuperficies compofitas®
+—H efle, exproportione laterum 417, 1C fimul, ad 4G, GC fi-
_.]. mul, & ex proportioneradiorum bafis communis HI ad HG.
F Nam [ ex Num: 5. Propof: 3, Caps 9. Lib: 2. latera 41, IC fi- .
A mul, habent eundem Radium rotationis L D vel M F; & alia
duo latera 4G, GC fimul, habent eundéem Radium rocationis E D vel K F:
Ecgo [per Coroll: 3. Propof: 5. Cap: 8. Lib: 2.] proportio fuperficierum Conica-
rum compofitaeftexpro dportlonc: laterum 41, /C fimul, ad 4G, GC{imul,
&cex proporrione M Fad K F, hoceft, exproportione 1H ad GH, rad:orum
bafiscommunis. Quod demonftrandum erac, .

PROPOSITIO VL

-

Ommiswm Rhomborum [olidorum quorum cadem vt alts
tudo , fuperficierum proportio compafira et ex proporttom lat:-
rum feorfim fumptomm o

S INT Rhombi eorumdue latera & fupcrﬁcics ut ante. Dico has duas®
fuperficies compofitas effe ex proportione laterum 4 1 ad IC, & ex pro-

portione 4 G ad GC, Nam [ex Prapof 4+ buins ] fuperticics Conice la=
terum

BN
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terum 4 I & 4G, compoficz (unt ex proportione 41 ad 4G, & ex proportio-
ne H1ad HG: & fuperficies Conice laterum CI & CG, ex propomonc Clad
CG, & ex proportione earundem HI ad HG, dempta ergo utring; hacproporti-
one zquali HI ad HG, manet proporno fuperficierd diGtarum cépofica ex pro-
portione 41 ad 4G, & ex proportione CI ad CG, Quod crac demonftrandum.

‘P'ROP.O.SITI'O VIL -

. Superficies Cons Ifofcelis cusns ltns aquale St diametro
bafis, dupla et circuls bafim conﬁitumt:k.

C1I cotata deferibens duplaipfius GI, femidiame-
tro bafis Coni,zqualis videlicer diametro ciufdem
Bafis. ' Dico fuperficiem Coni duplam effe circuli bafim
confticuentis. Re@a enim GI ¢irculum bafis deferibens,
cum habeat Radium rotationis N/ 2qualem Radio H K;
fic aucem rotata G C dupla ipfius GI; fequitur [ ex Corol: =
1. Propef: 3. Cap: 8. Lsb: 2,] fuperficiem Coni defcriptam
d re@ta GC, duplam eflc circuli defcripti & rc&a Gl Q_od erac demonftran<

dum.
COROLLARIVM.

S EQYVITUR hinc fuperficiem curvam Coni Ifofcelis cuius lams zquale eft femi-
dxa.mctro bafis, zqualem effe circulo bafem conftituenti. Sed quis eftille Conus?

. PROPOSITIO VIIL

Superficies Coni Ifofcelis fine bafe , aqualis ef? circulo, cuing
radius medins et proportionalis inter latus Cons, & radium.

circuls , qui ¢St Cons bafis.
H ANC demonftrabimus Libro 3. Cap: 1, Propof* 3.
PROPOSITIO IX

- Quinfenndar Coni lfofcelis fuperficies, ad bafim eam habes
rationem, guam latus Coni ad radium circuls , qus bafis eft C om

E STO re@a CG fuperficiem Conicam circa axem

H £ C Propofitio demonttracur Lib: 4. Cap: 1, Propof: 4
PROPOSITIO X

Jupn'ﬁaa fruﬂt Conici fme 54[ bus zqmlu est cirenlo, {

fﬂlﬂ‘
BN
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cuins radins medius et proportionalis inter latus Frufti, € -
neam aqualem duobus radifs bafium .
H OC demonftrabimus Libro 4. Cap: 1. Propof: 5.
PROPOSITIO X1
Omnium'Fmﬂaru'm' Cornzcorun ﬁ;pe'rﬁcia demptis bafibis,
quorum €5 latera aqualia; € radsf utvinfg, bafis fimul fumpi
aquales quoque [unt ; eriam ipfa kquales funt. Exiftentibus as.
tem radys [imul ﬁlmptﬁ!ihlql(dlih@‘s etiam ipfe fuperficies Co-
nica inaquales crunt s € eandem ad [¢ invicem proportionems
habebunt , quam sydem rads fimul fumipri,

¢ & ' E STO Fruftum Conicurh cuius latus K 1, radij
. bafium , maioris P I, minoris N K, defcripruma
: "‘7.’ : Trapezio P IK N, circaaxem rotationis P N: Sit
7\ & aliud Fruftum defcriptum a Trapezio 7ZTX, cuius®
4 --.---3';‘ latus Z 1 zqualeficlaceri K7, & radijbafium 7Z & X T
: i fimul (umpti; finc Zquales radijs P 1, N K fimul fumpis,
i “‘; Dico fuperficies Conicas quas defcriBurit fe&te K1, TZ
| rotat# citcd axem PN, zqualeséfle; ut & aliorum Fru-
B D R .. ftorum Conicorum; quorum latera & bafes; eas quas’
diximus fervant conditiones, Fingatur enimre&a IK fixain éentro fuz gra-
vitatis H, &circaillud circumidua, ineodemi plano in quo éftéirculus 0,9SR,
obrinebit ipfa varios fieus & inclifiationes ad axem rocationi§ P N; & in quovis
ficu, duobus exceptis; (de quibus Propof: 12. huius ) defcribet illa fupeificies
conicas ; ucquando ipfa eadem ériccumre@a Z 1, defcribec fuperficiem Coni-
cam Frufti; cuius bafium femidiametri funt 7Z & X7T; qua {uperficies omnes
ided inter fe zquales erunt, quod defcribancur ab 2qualibus lineis rotatis, eun-
deni habeittibus Radium rocationis 0 H, qui femper medio lodo Arichmerice
proportionaliscftinterbafes PI & NK; itemirter ¥Z & XT, &c. quz bine
excremz fithul fompéz , fempei 2quales fune alijsbinis fibi mutuo ¢orrefpon-
dentibus fimul fomptis: quod pluribus probare fuperfluvin efler. Ergo fu-
perficies Conicz ; de quibus in Propofitione, omnes inter & zquales funt .
Quod primo lo¢o demonftrandum erats ; . ; _
Dico fecundod fi radij ddarum bafium fimul fumpti, non fint 2quales duobus
alijs radijs fimilicer fimul famptis: etiam fuperficies Conicas ab zqualibus late-
ribus defcriptas foreinequales, Cum enim Radij rotationis {inc fermiffes pre-~
di@orum radiorum bafium fimul famptorum, etiam ipfi inzquales erunt ; ac
proinde etiam{i quantitates rocace, qua funclatera Fruftord Conicorum ®qua-
les fint, exiftant autem Radij rotationis irizquales, ctiam Poteftates falte [ ex
Goroll: 1, Propof: 3. Cap: 8. Lib: 2.] qua funt fuperficies Conice, inzquales”
erune , & eam incer fe rationem habebunt quam Radij rotationis. Quod fe-
cundo loco erac demonftrandume.. - PROPO-

L«
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PROPOSITIO XIL

Superficies Frafti Conici, fine bafibus, aqualis ¢St circulo,
cuins radins aqualss 5t larers Frafti. Eadem Consca fiperficies
aqualis St fuperficici Cylindrs, cuinis altitudo equalisest laters
Frafts, €9 radins bafis Cylindrs Arithmetice proportionalis-in-
ter radios bafium Frufti. . |

em defcribentem Conicam , circumferri circa fuum centrum H, in plano

circuli 0 9 s R, quando eaficum obtinebit quem habet re@ta 0, hoc eft,
retacricad P N axemrocationis, defcribet ipfa circa eundem axem P N rota-
ta circulum, cuius radius 0 S zqualis eft ipfi 7K, & Radius rotationis cadem.s
reta O H. Ergo [per Coroll: 1. Propof: 3, Capitis 8, Lib: 2. ] fuperficies Conica
xqualis eft ei quem diximus circulo.  Quod primo eracdemonftrandums.

Eademdecindereéta /K, quando ficum obtinebit cum quém habetreéta 9R, -
hoc eft, parallelaficipfi P N axirotationis, defcribetipfa circa eundem axem
rotara (upzrficiem Cylindricam, cuius Radius rotationis eft re@a 0 H, media
proportionalis Arithmetice inter P 1 & N K radios bafium Frufti. Ergo [ per
sdem Corcllarium ] hac fuperficies Cylindrica zqualis eft fuperficici Conicz.
Quod fecundo demonftrandum eraws, -

PROROSITIO XIIL

Omninm Cylindrorum rectorum [uperficies , fine bafibus ,
guorumlaterafive altitudines aquales funt , inter [c éamratio-
nem habent , quam rady bafium, Etcontra, fi altitudines fint
snequales , € radsf bafium aquales , [uperficies Cylindrica, in-

ter ﬁ erunt ut altitudines,

I N cadem enim figurain quafinximus lacus Frufti five re&tam IX, fuperfici-

enim eadem quantitas rotata, latera nimirum Cylindrorum zqualia.
vel inzqualia, quorum Radij rotationis equales funt radijs circulorum
bafes conftituentium.  Ergo fuperficies Cylindricz inter fe funt, ucradijba-
, fium, velaliitudines. Quod erat demonfiranduin.s.

PROPOSITIO XIW
Superficies cusufvis Cylindrs vects , cuins latus [ive altitudo
squalis e5t diametro bafis, aqualis st spfis bafibus fimul (umptis ;°

five circulo cusns radius equalss est altituding. |
C - Kk 3 ESTO

( : ONSTAT utrundueex Corollario 1. Propof: 3. Cap:8. Lib:2, Eft
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f : N STO refangulum 4 QR B Cylindrum defcri-
éA:cr’ .9« : 1." 7‘ E béns circa axcgni rotéticﬁis 4 B, cuius latus Q R
o

N fic zqualis diametro bafis, hoc eft duplaipfius 4,9
/. % vél BR, Dico fupetficiem Cylindricam zquilem effe
OL--=-s=-+-#i-+*--g wsrique bafifimul, velcirculo cuius radius 0S zqualis”
: ' /" oft ipfi QR. Cumenim Radius roracionis 0 H lateris”
& 9R, quod éirca 4 B rotaca fuperficiem Cylindricams
R.‘...*°  defcribit, zqualisficradijs 4C, B D, balium 4 9, BR,

B D R~ ‘quzcircacundem axem circulosbafium defcribune, fi-
mul fumptis, finc etiam quantitates rotatz 4 9, BR fimul fumptz aquales”.
quanticati rotace QR, Ergo [ per Coroll: 1. Propof’ 3. Cap: §. Lib: 2. ] quan-
ticaces faltz, hoc eft, duz bales fimul #quales funt fuperficiei Cylindricz,
Quod primé demonftrandum erat.

“ Secundurh ex eodem Corollario ¢onftac.  Sunt enim quanticares rotat

R & 0 zquales, & Radius roracionis ucriufue idem 0H, Ergo, &e.
&od fecundo demonftrandum erdts, R

PROPOSITIO XV
 Omnis leindri vecti fuperficies ad bafim eam habet ratios
nem ;quam latus C ﬂiﬂdri ad [emiffem radsf bafis, |
STO inecadé figura Cyiincirus ucante. Dico fuperficiem Cylindricam
defcripram a latere @ R, Radiorotationis 0 H, ad fuperficiem bafis de-
fcriptam ab 4 £, Radio rbragiohis 4 C) (femifle ipfius 4 Q) efle uu
QRad 4C. Superficierum enim illarum proportio componitur [ ex Corel:
3« Propofi 3» Cap: 8. Lib: 2.] ex proportione QR ad 0 H, & ex propdrtione
49, hoceft, eadem 0H ad 4 C; Ergo [per Coroll: 4 ] fuperficics Cylindrica

ad bafim eftuc §R ad 4 C, hoceft, uc latus Cylindri ad femiflem radij bafis’,
Quod crat demonftrandum.. _ .

- PROPOSITIO XVL
. Omnis Cylindrs recti fuperficies finc bafibus , aqualis et cir-
cuslo cisius radins estimedio loco proportionalss, inter latus €5 diae
metrum bafis Cylsndrs.
H 6C demonftrabimus Propof: 2, Cap:1. Lib: 4,
'PROPOSITIO XVIIL
Superficies Cylindri rects ad fuperficiem Coni, eandem ha-
bensis alsitndinem €9 bafim cwm Cylindro, ¢5t ws dupla altisndo.
ad latns Cons. .. L
I $IT

. .
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IT Cylindrusdefcriptus d retangulo 4 FDC, cir. L S
S caaxem rotationis D C: fic& Conus defcriptus a F D
triangulo 4 D C, habenteeandem alticudinem DC 4 1
cum Cylindro, ¢ir¢aeundemaxem. Dico fuperficiem . /
Cylindricam deferiptamdlatere F4. Radiorotationis /
MG, ad fuperficiem Conicam (excipiuntur enim bafes) G "E"--#H
4
’

S

defcriprama latere 4.D efle, ucdupla alticudo €D, ad

latus Coni 4 p., Harum enim fuperficierum quanticas ;
componitur, Cylindri quidem ex ducu [ per Propof. 6, E_®
Cap. 1. buius Lsbri) ipfius F 4, in circumferentiam ba- AT¢
fis; vel quod idem eft, ex du&tu duplz ipfius F 4, in femicircumferentiam :
Coni autem [ per Propof. 3. eiufdem] ex duQu ipfius lateris 4 D, in eandem fe-
micircumferentiam, “Ergo [ per 7, Sexti ] fuperficies Cylindrica, ad Conicam
clt, ucduplaaltitudo F4, adlatus Coni 4 0.  Quod crat demonf(trandum..

PROPOSITIO XVIIL

Omnis Sphere fuperficies, aqualis et circnlo maximo qua-
ter fumpro.

OC demonftrabimus Propof: 7. & aliterin Scholio Propofitionis 1 0,
- J aliter etiam in Corollario Propofitionis 11. Cap: 1, Librig.

""PROPOSITIO XIX

Superficies Cylindri rects Spharam Stringentis wna cum bafi--
bus, (e[gmaltera et fuperficiei Sphare.

H ANC demonftrabimus Propofi 9. Cap:1. Lib: 4,

COROLLARIVM

E X binis proxime przcedentibus Propofitionibus fequitur fuperficiem Cylindri re-
Qi Sphzram ftringentis , fine bafibus, zqualem effe fuperficiei Spharz. Ex 18 enim
Spharz fuperficies eft zqualis ¢circulo maximo quater fumpto; ex 19 verd fuperficiem
Cylindri und cum bafibus effe fefquialteram fuperficiei Sphere, five circulo maximo
quater fumpto, demptisergo ex Cylindro ipfius bafibus , hoé eft, binis circulis maxi-
mis , manet fuperficies Cylindrica zqualis fuperfici¢i Sph#rz. Sed Propofitionem..
hanc nos noftro modo fic demonftrabimus”.

PROPOSITIO XX
© Superficies Cylindri Spharam ringentis Jfine bafibus » aqna-
be.e5t fuperficiei Sphare. o '

' S UPERFICIES Sphera [ ex Propof 1, Cap. 2. Libri buiws ] componi-

cur ex ductu duple diametri Sphera in femicircumferentiam circuli ma-
. A . . . i Ximi .

o . -
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ximiciufdem Sphzre ; five quod idem eft, ex du&tu diametri in totam circums
ferentiam ; Sed & fupérficies Cylindrica [ ex Propof; 6. Cap. 1. Libri buiss ] com-

onitur ex ductu eiufdem diametri in eandem totam circumferentiam, Ergo,
hz productz fuperficies Spherica & Cylindricainter {¢ 2quales funt, Quod
eracdemonftrandum.. ’

o COROLLARIVM ,
S EQVI TUR hinﬁ'manifeﬁe fuperficiem Cylihdri hemifphzrium ftringentis, fine .
bafibus, zqualem c{fcfupcrﬁcici hemifpharij; cumutrifjue duple fint zqualey”.
PROPOSITIO. XXL

' Portionis Sphara fuperficiei aqualis e5t circulo, cusns rading ,
adsquar redtam a versice portionis ad circumferentiam bafis

duéh”b. AN Y . . - ; F . < B
P ROPOSITIO hec demonfirabicur Lib: 4, Cap: 1, Propof: o,

| COROLLARIVM

‘ E X hac & prima Propoﬁtione huius Capitis féquitur, (upc'rﬁi:ics convexas Portio-

num quarumvis, eiufdem Spharz, inter fe effe ur quadrata re@arum illarum da--
&arum d verticibus Portionum ad circumferedtias bafium.., . =

- PROPOSITIO XXIL =~

kS

Superficies binarium Portioniin Sp/:xmm' componentinm ,
inter [¢ funt ut altitndiniom quadram. L.
IH

INT dfuo {'Emi{'cgme‘ntacitculi,CI\IB, alterum maius®
alcerum minus femicirculo, qua circaaxem CE A4 C £0.,

a

| tata defCribanc duas Portiones fphiricas integtam fphz-
E ram componentes; & confequentet arcus CM B deferibants

fuperficies convexas Portionuim. Dico has fuperficies inter f& *

A effe uc alticudinuiti CE, E4 C quadrata. Hzenim fuperfici-

s [ex 22, ¢ 1. Propofitionibus buius | inter fe func, ut retas
rum CB, BC quadrata, hoc eft, intriangulis fimilibus CBE,
BECutreCarum CE, E 4C, (qua funt altitudipes Portio-
num) quadrara, Quod eracdemonftrandums.

~—

l H 'C - - - - o B
'PRQPOSITIO XXIIL -
Portionis Sphara fuperficies aqualis it fuperficie Cylindri re-
¢34 (excceptis bafibuz ) qui eandem cum Portione habuerit altitudi-
7, € bafim circulo maximo Sphara equalem, -~ ss10
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Y\ ST O femifegmentum circuli BM C E, quod Portionem Sphzraz hemi-
L fphzrio five maiorem five minorem defcripfic, circa axem CEC, fic & re-

&angulum CIK E, quod circa cundem axem roratum defcripfic Cylin-
drum, cuius altitudo CE eadem qua Portionis, & femidiamecer bafis K €
femidiametro Sphzrz 4 C ®qualis, Dico fuperficiem Cylindricam quam la-
tus K I defcribit, fuperficici convex® quam arcus B M C defcribic zqualem ef-
fe. .Superficies enim Cylindrica [.ex Prepof- 1 6. busus ] ®qualis eft circulo cu-
ius radius medioloco proportionalis eft, inter latus & diametrum bafis Cylin- |
dri, Sed calis radius eft reéta duta 8 C; eft enimin triangulo reétangulo ¢ sC
latus B € mediaproportionalis [ ex Corodl: 8. Sexti] inter C E altitudinem Cy-
Yindri, & diametrum CEC bafis, Ergo fuperficies Cylindrica zqualis eft hu.
ic circulo, Sedhuic circulo zqualis eciam eft [ per Propof: 2 7. buius] fuperfi-
cics convexa Portionis: Ergo hxzc zqualis eft fuperficici Cylindrice. Quod
eratdemonftrandunis. o

PROPOSITIO XXIV.

Portionis Spb’xn [nperficies convexa, ad [uperficiem conve-
wam [ive curvam Cylindri, qus eandem cum Portione habet al-
titudinem , €9 bafim agualem, proportionem habet quam [emi-
diamerer circuli maxiing Sphare , ad femidiametrum bafis.

INT omnia ucantein eadem figura; & ficinfuper re@angulum CHBE
S defcribens circaaxem C E rotacum Cylindrum, cuius altitudo CE ea-

dem cum Portione, & femidiameter bafis cadem BE, Dico fuperfici-
em Portionis ad fuperficiem Cylindri, quam defcribic lacus H B, habere eam
proportionem, quam habet femidiamecer4 C vel K E circuli maximi Sphzrz,
ad femidiametrum BE utriuf; bafis, & Portioriis & Cylindri. Superficies enim
Portioniseft [ per precedentem] ®qualis fuperficiei Cylindricz cuius femidia-
meter bafis X E; fed hzc ad fuperficiem Cylindricam cuius bafis BE [ per Pro-
pof- 13.buims] eftuc KE ad BE. Conftatergo propoficum,,

PROPOSITIO XXW ~
 SuperficiesSphara ad fuperficiem Coni (fine bafe ) cuins altirn-
do aqualis et diamétro Sphars, € bafis circulo maximo,, eStut

dupla diameter circuli masimi, adlatus Cons. A

que defcripfit fuperficiem Sphricam rotata cir-

A/ caaxem 4 C, &fictriangulum retangulum 4CE
quod Conum defcripfit, cuius alticudo diameter 4C,
& radius bafis E C femidiametro 8 D zqualis, latufque
quz Conicam fuperficiem defcripfic 4 6.  Dico fuper-
ficiem Spharicam ad Conicam efft, uc dupla diamecer.
4C, ad latus Coni 4E. Superficies enim Sphzrica.
Ll [ per

‘l D STO 4 BC femicircumferentia circuli maximi,

¥ ZC
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[per Propof: 1, Cap: 2, buius Libri ] fir ex du@u duple diametri in emicircumf-
rentiam circuli maximi: Superficies verd Conica [ ex Propofi 3. Cap: 1. huins
Lzbri] fic ex du@u eiufdem femicircumferentiz in lacus Coni, Ergo [per -

- Sexti] fuperficies Spharica ad Conicam eft, ut dupla diameter maximi circuli

Sphare, adlatus Coni, Quod demonftrandum erats .
| PROPOSITIO XXVI .
| Hem{/iﬁ/)ﬂ{lj fizperﬁcia , ad [uperficiem Coni ( fine é}tfc )

- cuins altitudo aqualis est [emidiametro Sphare, €5 bafis circulo

maximo, eSt ut diameter Sphare ad latus Cons.

\ EMONSTRA TUR ut prxzcedens adhibico laco Propofitionis t.
Cap: 2. huius Libri, eiufdem Corollario.

S CHOLTIV M

SI C comparari potes? Hemifpbarsf fuperficies , cum fuperficiehus Conicis Hemifphe-

rio infiripti ¢ circumfivipti, ¢ ipfbe [uperficies ¢ inter fes & cumcircilis
bafium : id guod brester fic faciemas. o , . ‘ '
. 'L Eftoenim quadrans ADC peripberse civeuli maximi
Wbare, fuperficiem bemifpharg circa axem A B rotatus , de-
A feribens : Coniinferiptilasus A C, circumfCripeé FE, defors-
A1 bentia circa eundem axem [uperficies Comicas , exiflentibus
H Radjjsrotationis GH ¢¢ DL Dico primé fuperficsem Coni-
cam circumfCriptam, ad fuperficiem inferiptam effe duplams.
_ iy, Circumfiripte enim fuperficiei ad infcriptam proporsso compos
T C nitur [per Coroll: ;. Propof: 3, Cap: 8. Lib. 2. ] ex ratione
EF ad CA, boceit, ex ratione medietatum DF ad G A, ¢8 ex ratione D I, boc
est, eiufdem GA (DI enimes G A Junt finus eiufdem arcus DA, ac proinde equas
les) ad GH. Ergo [ per Coroll. 4, cinfdem Propofitionis] Proportiv Conice (aper fis;
ciei circumfcripte , ad Conicam Juperficiem inferiptam etut DF ad G H, hoces?,
in proportione dupla: G H enim es? [emifSi ipfius CB femidiametri Phare, cai s-
qualusest DF, femilatus quadrati circulbo circumferipss, Conflat ergo affertum.

2. VELfic: Proportso Comica [uperficies circumfevipte , ad Comicam inferiptam
(per Propof. 2. Scholy Propofitionis 4. buius c.«;ma ) estinduplicata proportione las
terum E¥, CA: Sedbec proportio duplicata, bhoc ei? quadrati ipfius EF ad quadras
sum C A, laterum videlicer quadratoram cireulo cikcumfcriptorum ¢ inferipsorum 3>
estdupla.  Manifeftum et ergo propofitum.

3. Dico fecunds fuperficiem Conicam bemifpbario circumfcriptamt , ad Jupetfici-
em bemifpharsj e(f ut duplum latus C A circuly snferiptum, adlatus EF circil ciy.
cumferiptum, quod equale ¢$F diametro Circuls, Nam [ ex Propof. bac 26 bemi-

[Bbary fuperficies ad Comicam fibiinferipramestus EF , ad C A Conilarus : fuperfis
cies autem Conica infiripta, ut iam probavimus , ¢St fubdupls [Bperficiei Conica cirs
cumfiripte’: Ergo [dperficies Conica circumfcripta, ad /kpcr.ﬁciembemgﬁh'rj e ut
dupla CA ad EF. LQuod ¢St propofitum,

4. bico

-
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4. Dicotersio fuperficies Comica infcripta hemifpbario , ad fuam bafem five cirvcy-
lum maximum , eStut lasus Coni ad radium civenls,  Demonftrabstur hoc Libro 4.
Cap. 1. Propoﬁtiomk 4. ‘ '

5. Dicoquartd Superficiem Comicam infcriptam hemifpherio, ad circulum qui e?
bafis Coni civcumfcripti , eam babere proportionem quam CB radsus civcult maximi
babet y ad EB radium bafis Coni circumfcripti.  Latus enim Coni infcripti AC,
quod defcribit Conicam [aperficiem, per Radium rotationis GH, equalis ¢St radio
E B quidcfcribit fuperficiem Civculi, per Radium rotasionis qus est fem:fis ipfius E.B.
Dultaenim rella DB, triangula rectangula CB A, EDBy funt fimilia ¢ equa-
liay ergo AC cquaturipfi EB: quare fuperficies defcripteinter [¢ funs [ per Corad.
1. Propuf. 3. Cap. 8. Lib. .z.] ut Radgj rotassonss , frve duple illorum, quefunt CB
& EB, Quod erat demonfirandum. . '

PROPOSITIO XXVIIL |
Portionts Sphara ﬁ;pérﬁcia ad [uperficiem Coni fine bafe,

qm’ eandem cum Portione habuerit altitudinem, €9 éa]im CIrce-
lo maximo Sphars aqualem, eam babet proportionem quam dw-
pla altitudo adlatus Cons. |

Y UPERFICIES Portionis [ ex Propof- 2 3, buins] zqualis eft Cylindrice
S fuperficiei cuius alcicudo eadem -eft quz Portionisy & bafis 2qualis circu-

lo maximo Sphzrz : Sed hzc Cylindrica Superficies [ ex Propofc r 7 buius]
ad fuperficiem Coni in Propofitione defcripti, eft ut dupla alcicudo ad latus Co-
ni: Ergo etiam fuperficies Portionis Spherz ad eandem Conicam fuperficiem,
cftuc duplaalcicudo ad lacus Coni,  Quod erac demonftrandum,,

PROPOSITIO XXVIIL

. Ominis Poriionis Sphara [uperficies ad fuperficiem Coni, bafs
excepin , qui eandem cum Portione altitudinem habet , €5 bafim
candemvel aqualem , proportionem habet cam quam latms Cons
ad radium bafis communis, vel equalss.,

circuli 4G H, vel CBGH; & Conus a triangulo

A GH vel CGH, fuperficies vero Conicz a latere
4 G, vel €G, omniacirca eundem rotationis axem AC,
Dicb fuperficiem Portionis Sphzre'ad fuperficiem Coni-
camefle, ut latus Coni ad radium G A bafis communis.
Superficies enim Portionis cum [ per Propof 2 1. huins ]
zqualis fic circulo cuius radius zquatur laceri Coni 4 G
exempli gratia, hic autem circulus componatur [ per  E

Ll2

E STO Portio Spharz defcripta a femifegmento




260  DE Centgo GRAVITATIS

A Num. 1. Propof; 3. Cap. 9. Lib, 2. ] ex duftu ipfius 4G,
in peripheriam Radij rotationis 4 K, femiffisipfius 4 G;
H fuperficies verd Coni [ ex eadem proxime citata Fropofitio-
e ] ex duGu eiufdem 4 G, inperipheriam cuius radius
KL : Ergohxcfuperficies Sphzrica nimirum ad Conicam
eric ut peripheria illa ad hanc, hoc eft, uc radius 4 K
ad K L, hoceft, ut eorundem dupli, lacus fCilicer 4 G
Coni, ad radium G H bafis communis. Quod eraws
demonftrandum.,

< |
PROPOSITIO XX1X

Super ficies Annuli Stricti aqualis est fuperficies Cylindri, ( fi.

ne bafibus ) cuius altitudo eStrecla aqualis peripheria circuli An.

nulum defcribentis, €9 bafis cidem circalo aqualis. ‘

Y UWPERFICGIES Annuli ftri&ti[ per Num. 1. Propof. 5. Cap. 2. husws L:i.
S bri] componitur ex du@u circumferentiz circuliin Propofitione nomi-

natiin feipfam: Sed etiam f(uperficies Cylindti hoc loco defcripti compo-
nitur [ per Propof. 6. Cap. 1. Libri buius ] ex ductu alticudinis qua zqualis eft ei-
dem circumferentiz, jn circumferentiym bafis, quz eft ipfa eadem circumfe-
rencia.  Ergohz produéz fuperficies Annuli ftri&i, & Cylindrica zquales®
funt. Quoderacdemonitrandum, '

COROLLARIVM

EQVITUR exprzdi&is utramdue fuperficiem, & Annuli ftri&i, & Cyl;'ndri no«
7 minati, quimlibet feorfim fumptam, zqualemeffe quadrato peripheriz circuli ite
Hus qui Annuli fuperficiem defcripfit, vel Cylindribafis eft.

PROPOSITIO XXX

eAnnuli abfoluti fuperficies agualis est fuperficses C}'Iindri ’
( fine bafibns ) cusns altisndo aquatur via rotationis, per guam
Annulus defcriptus ei3.

Y UPERFICIES Annuli abfoluti [ per Num. 2. Propof 5. Cap, 2. buius
Libri ] componitur ex dutu viz rotacionis in circumferentiam circuli,
qui rotatione fua Annulum defcripfic: Sed & fuperficies Cylindri cpm-

ponitur ex ductu altitudinis Cylindri ;qua hoc loco zqualis eft viz rotationis
in ecandeth circumferentiam. Ergo produdtz fuperficies Annuli & Cylindri

®quales funt, Quod eracdemonftrandum,

- §CHOLL
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E T ut tandem rampamis glaciem [uperficies omnium Annulorum ¢ StyiGlorum
€5 Abfolutorum 2 perimecro cuiufcund, figure plane defcripte, five reclilines
Sive curvilineo , five mixtoy & Lunularum vel quavis alia figurarumplanarum, ea-
rundemg, [egmentorum feu portionum guarumcumg, , equales funt fuperficiebus corum
corporum , que ad modum Cylindri reili, vel columns , velparallelepipeds , vel prif-
matis §c. perpendiculariter infiftant figureilli plane cuius perimeter rotatus circa
axem fuperficiem Annuli defcripfis 5 quodipfum, €5 quanam fit horum corporum alti-
tudo, peculiari eag, univer(ali Propofitsone hoc loco in confpecium dare, candemd,
Aemonfirare voluimus. : :

P'R‘OPOSIT.IO XXXLI

ednnuliomnes Stricti €5 Abfoluti , 4 quacund, plana figura
rotamdefcripti, fuperficies habent aquales , fuperficsebus five Cy-
lendri, ffve prifmatis, ffve cuinfcund, altersus corporiscolumna-
risredti fine bafibus , quorum corporum bafes [unt eadem figura P
- quibns Aunuli defcripsi fant, €5 altitudo corum equalis Vie ro-
eationis, hoc est, circuli peripheria aqualis, cwins radins ada-
xem rotationis rectus oSt , ex centro gravvitatis perimetrs figura
Plane , qus Annulum deferipfit, ad eundem axem eduiins.

; EMONSTRATUR plan¢ecodem modo quo przcedentes. Ane
: nuli enim fuperficies habetur, fi ducatur perimeter figure Annulum

" defcribentis, in viamrotationis: Sed & corporisillius erei cuius al-
ticudo adzquat viam eandem rotationis, fiipfaducatur in eandem bafis, feu
figurz rotatz perimetrum, producic corporis ipfius fuperficiem. Ergo hee
fuperficies Annuli & corporis columnaris re@i inter {¢ zquales funt. - Quod
¢rat demonftrandum. ! : :

SCHOLIVM
P vl plaraprobac re defideratlegat ca que foripfimus L?h:a Jecundo , & Propo-
Sitione quaria €apstss noni , ufqure ad finem Capitis decimi,
2, Colligi binc potest modus menfurands fuperficices omninm Annulorum , ad fua
loca referendms Cap, r.68.2. Libri busus, modo confler quantitas perimetri fgura
plane fuperficies Annwlorum defiribentis , ¢ ceniri gravitatis illius yemotio ab axe
rotationis, . .

3. Sed ¢§ plures alie rationes pro alijs fuperficiebus dimetiendis, quam ce fue-
Yuntquas Cap, 7, ¢ 2. buius Libri tradidimus, ex Propofrtsomibus buius Capitss de-
rivari commode posuiffent : Immo €8 plures pro boc Capite [uperficierum corporum in-

 Ber fe comparari; ¢S quarundam cx Propofisionibus sraditic Conver(ss demonfirari:

Ll fed
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f2d laborem bunc alis commitsimus , nobis fatis fuerit fontes aperuiffe, unde rivuli
infiniti y quorum non paucos nosipfi quafi anims cauffa deduximus , fcatent : fitamen
in bis etiam nimy fusmus , boc spfum & LeClore deprecamur,  Adfontes ausem maxi-

me [pectat fequens Propofitioy boc loco non ommittenda.

PROPOSITIO XXXIL

Superficies cuinfecund, corporis Rotundi , aqualis ¢5t paralle-
logrammo rectangulo , cuins alterum latus aquale e53 ¢s lines qua
rotasa [uperficiem deferipfit , alterum vero via rotationis.

£ C Propofirio fatis fuperdue demontftraca eft Propoficione 3, Capitis
8, Libri 2, ica ut non opus fic hic plura verba facere.

cAdpve vi ,,
DE VARIA ROTUNDORUM

Corporum inter fe Compa-
rationey.

23y TSI longe Spacsofior campms [efe offerar Corpo-
& ruminter (¢ digladiantium y concurrentium , immo &y [efe
) unientium snfpiciendi , & adcertam normam dirigends .,
quam fuperficierum corindem canffa quidem sn promptw
0 XA efl, ighoratio nimirum quantitatis incarum que fuperfici-
o5 deferibunt , arearum cvers figurarum planarum unde Corpora oriuntur
c«gm'tio 4mp[ior5 undc (7‘ P/urium Corporum proportiom: liceret ,aﬁrre i
medium quam Superficierum? quia tamen quilibet Geometra npfira affecy-
tus principia. quamplurimas excogitare ac demonfirare nullo guafi négocio po-
terit; idcirco modum imponemus , Cp aliguas tantum quemadmodum etiam
Capite precedenti de Supetficichus monuimus 5 feligemus , ¢ quafi exempls
gratia demonfirabimus.  Comparationes autem Conorum (7 Cylindrorum
%bi id quidem commode fieri poterit, in eafdem consjriemus Propofitiones , cum
utraq ex noftris principys eodem modo demonflrentur; imitantes bac in ra
- Euclidem qui idem praflitit in Elementis Libro 12, ut videbimus infra Li-
bro 4, Capite 3, Ceterahic monenda fuis locis pacebunt,

PROPOSITIO 1
(oni quornm latera aqualia, €5 altitudo unius fit agqualis
‘ : radio




»
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‘radio bafis alterins | inter [¢ [unt nt rady éftj;’um, €9 reciproce
ut altitudines.

4 » E circaaxem rotationis 4 C , quoruim late-

ra 48, AE {intzqualia, & alticudo 4 C Coni
unius 4 B C, zqualis radio 0 E bafis Coni alterius’
ADE. Dico hos Conos, 4#C 8 nimirum ad 4D E
efle, uc radij 8¢ ad radium n E; vel reciprocé uv
alcicudo 4 0 conialeerius, ad alricudinem 4 C, Co- < ;
niunius. Duo enim criangula Conos defcribentia funt zqualia, propeer lace-
ra @qualia ex hypochefi, 4B ipi 4E, & ACipfi DE; BC verdfpfi 4D [ ex
penultima Primi] Ergo triangula qua funt quantitates rocat [ per Coroll. 7, Pro-
pof-3.Cap. 8. Ltb. 2 ] funt =quales; Ergo Coni facti funcincer fe uc Radij rota-
tionum, fed hifunceriencesbafium, Ergo Coniincer fe funtut BC, D E radij
bafium, Quod primo erat demonftrandum. I

Poflunt ducem hi duo Coni mutari alticudines in bafes , & fic ex demonttra- -

tis proportioillorum nihilominus erit ut radiorum bafium, hoc eft reciprocé
uc alcicudines 4 0, ad 4 €. Quod fecundo erac demonftrandum.,

PROPOSITIO IL

Omnis Cylindrus rectus habens equalem bafem €5 altitudi-
nem cum Cono , tpfius eSt triplus.

S INT duo Coni deferipti a triangulis 4 C B, A,

H ANGC demonftrabimusinfra Lib: 4. Cap:3, Propof: 3.
- PROPOSITIO IIL

: Gliﬂdrh: , ctius parallelogrammum rellangulum qqu ipfum
deferipfit s aghatur bafi cins Parallelepipeds , cuius altitudo ada-
guat femiflem circamferentia bafis Cylindrs , aqualis eftipfi Pa.
rallelepipeds. | - |

STO parallelogrammum rectangulum #CDF
E quod deferipferic Cylindrum, cuius circuli qui
bafim confticuit radiusfic 4 C. Sit & aliquod Pa-
rallelepipedum coius bafis fic equalis re&angulo 4CHF,
& alticudo ipfius adequet femicircumferendiam circuli *
cuius radius 4 C. Dico Cylindrum hunc zqualem effe
Parallelepipedo.
Corpus enim Cylindricum componicur ex du@u fe-
y circumferentiz bafis, quz eft zqualis viz rotationis,
i .reGangulum A CDF: Sed & corpus Parallelepipedi
cfhicicur
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efficitur fiipfius alcicido, qua qualis ponitur eidem femicircumferentiz , du-
catur in ipfius bafem; qua eftidemre@angulum A4 CDF, [utrumg, confiat ex
Prepof: 3. Cap. 8. Lib, 2.] Ergo duoilla corpora funt inter f¢ zqualia, Quod
crat demonitrandum. N
) " PROPOSITIO 1V
- ((onus, éuim‘l‘riangulum ‘r'e[izngalum gqod ipfum defcripfit,
* aquatur bafi eius Prifmatis cusus altitndo adequar femsffem cir-
cumferentis bafis Coni, aqualisesi spfi Prifmats. .
F p 3 EMONSTRATUR eodem prorfusmodo,
quo antecedens demonftraca eft, dummodo
. _loco retanguli 4 CD F, incelligatur triangu-
[ /1‘}1[‘ lum 4Dc,
| §CHOLIV M
| E E S N ON eft autem neceffé wt bifes taimParallelepipedi quam
< N Prifmatis, fins fimiles ; illis quas diximus reclangulo
_ ) € triangulo , fufficit us fint tantum guo ad aream aquales,
¢ Propofitio utrag, verificetur : idem enim fit produitus, Quodidem dici porest eti-
am de Propofitione fequenti, .
PROPOSITIO V.
 Sphara, cuius femifiis circul maximi qus ipfam deferipfic,
wquarur bafi cius Parallelepipeds , cains alsitudo’ adequat qua-
twor tertias diametrs Sphara, dqualis e5t ipfi Parallelepipedo.

C QRPUS Spharz componicur ex du@u arez femicirculi maximi qui

Sphzram defcripfic, in quacuor tertias diametri Sphaerz [per Propof. z.
Cap. 4. buiiss Libri ] Sed & Parallelepipedum, cuius bafis adzquat are-

- amfemicirculi maximi, componitur ex du@tu bafis in alticudinem [per Propof. .
3- Cap. 8. Libri 2. ] quz cum =qualis ponatur quatuor tertijs diametri Sphz-
rx, conftac propoficum,

" COROLLARIVM i
M ANIFESTUM eft hinc Cylindrum, cuius bafis zqualis eft femiffi circuli ma-
ximi Spharz , five;’ quod inidem recidit, cuius radius bafisad radium Spharz ,

gﬁ ut cofta quadrati ad diametrum; altitudo verd adzquat quatuor tertias diametri ;
ipfi Sphzrz zqualem effe. \

COROLLARIVM IL

S EQVITUR ulterius éx his, & ex Scholio Propofitionis fequentis, Sphzram zqua-
lemefle
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lem effe cnicunque Cofpofi Columnari, habentibifem zqualem femifsi circuli maxi-
mi, &altitudinem quatuor tertiarum diametri Spharz.

PROPOSITIO VI

(lindrs €9 .Paraﬂclepipeda, qhomm bafes €9 altitudines a-
guales funt , €9 ipfa corpora squalia funt,

“ 7 TRUMQYVE enimcorpus componicur ex du&u alcicudinis in bafem

[ex Propof: 3. Cap: 8. Libri 2,] cumergo cam bafes quam alticudines po-
: nancur zquales, conftat propoficum, #Equalicacem autem intelligi-
mus non tantum Cylindrorum incer ¢, & Parallepipedorum incer fe, fed eam
ctiam extendimus ad Cylindros & Parallelepipeda inter f¢, uc zqualis dicatur
Cylindrus Parallelepipedo, & contra.,

"COROLLARIVM L.

[ T INC colligitur manifefte Cylindros & Parallelepipeda zqualium bafium & ine-
. 1 qualium altitudinum, effe inter fe ut altitudines.  Etfi fint inzqualium bafium..
& zqualium altitudinum effeinter feutbafes”. =

COROLLARIVM 1IL

VIA vero bafis Cubi ftringens 2que altum Cylindrum, ad huius Cylindribafim

eft, [per Coroll: 2. Propof: 4. Cap: 6. Lib: 2.7 ut dupladiameter ad femicircumfe-

rentiam; Ergo corpus Cubiad corptis Cylindri, etit etiarhi ut dupla diameter ad
femicircumferentiam : five ut tripla diameter, ad tres quadrantes circumferentiz.

COROLLARIVM IIL

ED Cylindrus idem ad Spharam quam ftringit [ ex Propofi 16. bains] eftut 3 ad 2,
hoceft ut tres quadrantes circumferentiz ad duos. Ergo Cubus ad Sphzram quam
firingit, ex przcedenti Corollario eft ut tripla diameter ad duos quadrantes, five.
femiffem circumferentiz. .
Hanc proportionem pluribus demonftrat nofter Villalpandus Lib: 1.Cap: 4. Propof: 9.

SCHOLIVM

) ROPOSITIO bec extendi poteft ad omnia Corpora Colummarias cuisf-
. cung, figura bafes babeant , dummodo ille quo ad arcam inter [e fins aquales :
Hec enims corpora omnia componuntur ex dullu arce bafis in alsitudinem.

3, Etquiainter bacCorpora commumerantur etiam Cylindri, [equstur ¢ binc,
€ ex Propofitionibus 9 ¢§ 10 proxime [equentibus : Ommia Corpora Columnaria [ub
cadem altitndine exiffentia 5 inter fe cffe ut bafes : Et fuper aqualsbss bafibus exifien-
tia Corpora Columnaria, inter fe cffe ut altitudinos.

3. Immo cum ex Corollarie 1. Propofitionss 5 pracedenmtis Sphara aquetur ei Cylin-
dro; cuins bafis aqualis 5t femiffi circuli maximi in Sphera, €5 altitude quatuor tertia-
yum diametrs , csiam ipfa Sphara comparars potest, cum guocung, Corpore Columna-
ri, ¢x Coroll: 2.

»

Mm PROPO-
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PROPOSITIO VIL

Omnis Conus habens aqualem bafem €5 altitudinem cum Pd-
mllelep:pea’o spfims est [ubrriplus.

X Propoﬁuonc 2. huius, Conus eft fuberiplus Cylindri; Eroo perpre-
cedentemeft etiam fuberiplus Parallelepipedi, Conftac igitur propo-
ficums,

COROLLARIVM

DEM fequitirde Conis qued antede Cyhﬁdns ; Conos nimirum zquafium bafium
& inzqualium altitudinum, inter fe effe ut altitudines ; & fi-fint inzqualium bafium
& zqualium altitudinum, inter fe effe ut bafes”, :

PR'OBOSITIO VIIL

£7zmlmm C'onomm €9 C:ylmdromm reciprocantur. ba-
fe;, €9 altitudines. Et guorum Conorum 3 (:’ylmdromm re-
ciprocantur bafes €9 altitudines : illi unt xquala.

ONSTAT hocex binis przccdcnubus » & ex 3 4 undecimi, quarc.;
J plura non addimus’,

PROPOSITIO IX-.
Sub eadem altitudine exiftentes Cons €5 Cylindrs , inter f¢ f
f“ﬂt > W bdf (2

ONSTAT hocex Gorollarijs binis precedentibus, Propoﬁtloncm
tamen hanc demontftrabimusalicer Lib: 4, Cap:3, Propofi3. -

PROPOSITIO X
Super aqualibus baf; bm ex:/imm Coins 65 letndrt, snter ¢ f
[funt nr altisudines.

z

dem, que diximusCorollarijs, conftat ; eam tamen ahtcrdcmonﬂrabh
musler04 Cap:3s. Propof' Se

P ROPOSITIO NI S huius qucmadmodum pracedentis veritas ex ijfs

COROLLARIVM

E X binis przcedentibus Propofitionibus manifefte fequitur propottionem Coni ad:
Conum, & Cylindriad Cylindrum, componiex proportione bafium, & ¢x pro-:
portione alntudmum Nam fi bafes funt equales, per 10, ipfi funt ut alntudmcs St.

vero
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werd alditudines funt zquales, per 9, ipfi funturbafes: Sublagis ergo proportionibug”

zqualitatis, ipfi inter fe manent compofiti ex proportione bafium, & ex proportione,
alticudinum, qualefcunque tandem fincbafes, velaltitudines”. |

PROPOSITIO xL T
Similes Coni €9 C"ylina'ri, in triplicata ragione funt diame-
trorum bafism. | ‘
S ED &hané in honorem Euclidis demofftrabimug infra Lib: 4. Cap:3.
Propof: 4. - - . :
S CHOLTIV™
M\ MNId4 que ballenus propofuimus de Conss , Propofitionibus nimirum quarta,

7383 9 105 €5 undecsma applicarietiam fuo modo poffant Rhombis folidis, id .
guod brevitdtis cauffa omittimus o cum [atis fit boc spfum verbo indicaffe.

PROPOSITIO XIL
Omne Fruftum Conicum ad Cylindrum , cuint cadem et al-
t1tudo qua Frufli, €9’ bafis eadem cum 54/1‘ mators, estut recian-

Yulum cuintlatus unum, eSt recla snter radios bafinm Arithme-

tice medsa proportionalis , alterum vero quod habetur , quando
fits ut radi bafium Frafts  fimul adradium matorem, itatriens
-~ altitudinis einfdem ad quariam; € ut eadem altitudo ad differen-
tiam radiorum bafiwm , itz quariainvensa ad aliam, € hac alia
minoriradio adycitar : ad quadratum rady maioris. Ad Cy-
hindrum vero eiafdem aliirudinis €9 bafem minorem habentss, ut
sdem rectingulam , ad quadr stum rady minorss.

¥\ STO FruftumConicum defcriptum circa axem
4 B, quz ipfius cftalticudo, a Trapezio 48¢D,

: radij bafium maioris 4 D, minoris 8C. Sinc M
ctiam Cylindri defcripti aretangulis M4, C 4, Dico [——
Fruftum Conicuns ad maiorem Cylindrumefl, ucre- R
&angulum (ub 4 0, quzettinter CB, D 4 mediapro- |
portionalis Arithmeticé, & fub @ P; ad quadratum P
4 D: ad minorem verd Cylindrum uc idem re¢tangu-
Ium, ad quadratut CB. Lactus autem Q P haberi

fi fiacprimout D4, CB fimul ad 4D, ira L H triens
alticudinis ad LK, deinde uc CE ad E D, ita CK ad

Mm 2

s
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KP, &hzc PK, adijciacuripfi CB, hoceftipfl K 9y
utfiac P 9. Inprimisconftacex noftra compofirione
- ‘Poteftacum rotundaruin, Cylindri & Frufti Conici,
Fruftum quidé Coni haberi fi Radij rocationis (quem
demonttravimus [ Num: 5. Propof: 2. Cap: 3. huius Li
bri] efle femiffemipfius P Q) peripheria, ducaturin
Trapezium A8C D, vel quod idem eft, ir tectangu-
Qlum ipfizquale N4 : Cylindrorum ver6 fi Radiorum
141 rocationis, qui func zquales femiffib® ipfarum 8M, B Gy
peripheriz ducantur inre@angula M4, C A4 ; accipia-

' mus ergo loco peripheriarum ipfosRadios,& loco Ra-

D O° E A diorum ipforum duplas, reas fCilicec P @, M B, C B,
manebit ergo eadem proportio Frufti & Cylindrorum inter fe, in produis ipfi-
us P 9 inN4, ipfius M B in M 4, &ipfiusCB in CA4: Sed reGtangula N4, M 4,
C A-cumhabeanteandem bafem 4 B, incer fe funcuc alcicudines NB; M8, CBy
velo4; DA, EA: ErgoPQ in40,& A4Din 4D, & AE in 4 E, funu
proportiones Frufti, & duorum Cylindrorum maioris & minoris : hoc eft
Fruftum ad Conum maiorem eft uc reGtangulum fub 40 & P 9,ad quadratum
radij bafis maioris 4 D ; & ad Conum minorem; utidem re&angulum, ad qua«
dratum radij bafis minoris 4 E. Quod erat demonftrandums,

o S CHOL'I V M
C UM ex fecundomads imveniends foliditatem Frufti Conici , qliem puﬁ;'ipﬁ'inw
Num: 2. €5 3+ Propoftionss 2, Cap: 3. huius Libri,babers pofiitin alys terminie
proportio Conics Frufti ad Cylindros quos diximus ; eamin [¢quenti fic proponimus,
PROPOSITIO XIIL
Omne Fraftum Conicum ad Cylindrum [ibi circum(criptum
eam proportionem habet , quam quadratum rady bafis commu-
nis, imminwtnm reclangulo (wb masors, ex binis medsfs inter radios
bafium Frufls drithmeticé proportionalibus, €5 differentia eo-
rundem radioruym comprebmﬁtm; ad tllud ipﬁmz quadratum :
Ad Cylindram «ver infcriptum , at guadratum rady bafis Cya
lindric, auctum rectangulo [ubminors ex illis binis quas diximus
- proportionalibus, €5 fub cadem radiorum differentia contento;
ad boe ipfum quadratism .

ptum 4 Trapezio 4BC D, ad Cylindrum circumfcriptum , nimirum &
retangulo M4 defcriptum effe, ut quadratum radij 4 D, minus rectan-

gulo fub RS & MC, adidem quadratvm radij 4 D: Ad Cylindrum verd in«
: - fcriptum

S INT ineademfiguraomnia ut proxime. Dico Fruftum Coni deferi-
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feriptum, deferiptum videlicetd re@tangulo €4, utquadracum BC vel 4 5,
plusrectangulofub 16, D E, adipfum quadracumipfius 4 E.  Radius enim
rotacionis SR, trianguli D MC quoddefcriplic exceflum Cylindri maioris cir-
ca Fruftum, eft maior cx binis RS, IG incer radios bafium D 4, CB Arithme-
ticé proporcionalibus : exceflus enim quo maior proxime minorem (uperat,
aqualis eftcrienti differentiz DE, inter radios D 4, C B bafium Frufti, uccon-
ftac ex conftructionc illarum, [ de qua Nam - 2.¢8 3. Propof 2,Cap: 3. busus Libr:),
Radius aucem rocationis I G trianguli D EC, quod defcripfic exceffum Frufti
¢irca Cylindrum minorem, five infcripcum, eft minor binarum proportiona-
lium, Suncautemduoillifolidi exceflusinter {c, cumeriangula D MC, DEC,
finc 2qualia [ per Coroll: ;. Propofitionis 3. Cap: §. Libri 2.] uc Radij RS, IG,
velquod idemeeft, afflumendo eandem alticudinem D E, vel MC, ucretan-
gulafub RS & MC, &fub 1 G & DE. Cylindri autem [ per Propof: 9. buius
Capitis | inter fe func utbafes, hoceft [ per Propofit: 3. Cap: 5. buius Libri ] uts
quadrataradiorum D 4, E4, Ergoloco exceffuum folidorum, & Cylindro-
rum, funtcaquz diximus reGtangula & quadrara: Et quia Fruftum folidum.,
fc fi maior exceflus fubcrahatur ex maiori Cylindro, hoc eftipforum propor-
tionalia, retangulum maius ex maiori quadrato: Vel, fiexceffus minor ad-
* dicur minori Cylindro, hoceftipforum proportionalia, retangulum minus,
minori quadrato.  Sequitur neceffario Fruftum Conicum ad Cylindrum ma-
dorem, efle uc quadracum maius , minus maiori re&angulo, ad maius quadra-
tum: Ecad Cylindrum minorem, uc quadracum minus, plus minore rean-
gulo, ad minus quadratum. Quod demonftrandum eraw,

COROLLARIVM

¥ hac'& pracedenti Propofitionie fequitur re@angulumillud, quod in Propofie
‘1. |, tione 12. diximus contineri fub re&a P Q , dupla Radij rotationis Trapezij AB-
p ~ CD&re&a AD, zquale effe, & reliquo quod remanet ex quadrato 4D quan-
do abipfo aufertur reQangulum fub RS & M C; & compofito quod fit quando gni-
drato C2 adijcitur re&angulum fub /G, & cadem MC vel DE: oftenfum enim cft Pro-
pofitione 1. illud reGangulum fub » Q & 40, ad quadratumn 4D efle, ut Fruftum
ad Cylindram maiorem , & ad quidratum C B, ut Fruftum ad Cylindrum minorem :
fed eandem proportionem demonftravimus in hac Propofitione de illo reliquo & coni-
pofito, ergo hzc feorfim fumpta, zqualia funtilli re&angulo fub P Q & 4O0.
.Sequitur fecundo Radium rotationis Frufti Conici haberi poffe, exillo refiduo qua-
drati maioris, vel compofito quod fit ad quadritum minus. Nam fiad hanc ateam,
reli®am vel compofitam appliceturilla 40, quz eftinter D 4, C B Arithmetice me-

dia proportionalis, orietur latitudo 2 Q, cuius femiffis cft Radius rotationis, quem.
‘habere voluimuy”.

SCHOLTI V M

C AETERAS comparasiones Frufti Comici, cum Cylindro s Cong, aut alio Cor-
pore omitsimus ob canffam in principio Capitis buius dictam. Ex Corollarsjs enim
Propofitionss 3. Capitis 8, Lib: 2. multe deducentur.  Exempli gratia ex primo Co-

rollario babetur Fruftum Conicum , ad Cylindrum aque altum cuius radius bafis NB
ve) OA, st Arithmetice media proporsionalis inter radios CB, D A bafium Fru-
P, effé ut femifiis reite P Q, ad femiffemrecie NB, , .
o Mm 3 Item
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Iiemex Corollario fecundp habetur fi fit Fraffum Comicum,¢s Cylindrus illi 8 equa-
lw ) 5 aque altus, reciprocars Trapez um (5 Reﬂadgulam, gue Fruftam ¢ Cylindrum
in rotatione defcribunt y cim Radys rotationis. EStenimut Trapezium ad Reftan-
gulum, ita Radius votationis defcribens Cylindrum , ad Radium rotassonts deferiben-
sem Frufbum. Reliéctis ergob-fe ¢ fim:libui 3 ad 4/:4 pergimus,

PROPOSITIO xIV.

 Omnis Sphara quadraupla est Coni, bafer habentis circulum
maximum Sphavs, € altitudinem aqualem radio eiufdem Sphare,

;e

H OC demonftrabimus Libro 4. Cap:1, Propof: 8.
PROPOSITIO XV,

S Omnis Spheraduplaest Coni , bafem habentis circulum ma-
-xtmum Sphire, € altitudinem dmm&tmm Sphars em[dem, .

e

lum maximum, & alticudinem radio zqualem ; fed hic Conus eft fub-
- duplus Coni in hac Propofitione defcripti; [ex Propofitione 10, busw. ]
Ergo Sphzra dupla tancimelt huius eiufdé Coni. Quod ératdcmonﬁrandum.

COROLLARIVM

EQVITUR hinc Conum, habentem bafem zqnalemcirculo maximo, & altftu-

dinem duplam diametro Spharz, effe zqualem Spharz. Hic enim Conus [ pe¥-

~ 10. hwins ] duplus eft Coni, in hac Propofitione defcripti; & quia etiam Sphzra du-
1)13 eft eiufdem Coni: Ergo Sphzra & prxor Conus funt inter fe zquales”.

PROPO'SITIO XV L | |
Omnis Cylindrus Sphasam Fringens adipfam é51 fefquialter.,
H O C demontftrabicur Libro 4. Cap:1. Propdt 9. Interim tamen aliceh

-

N AM cipraéedenti Spharactt quadrupla Coni bafem habentis circu=

idem fic demonftrabimus : Proportio enimCylindri Sphzeram ftringen:

tis, ad Cylindrum Sphizrz ®qualem (dequo fios Corollarior, PropoP
5. huiusCap:) comiponicur , [ per Coroll: Propofitionss 1 0. huius) ‘cx proportio-
ne bafium, & ex proportione alucudium.  Propectio autem bafis maioris”
Cylindri, adbafem miintoris; [ex‘eod2m Coroll: Propif: 5. eftuc2 ad 1, hoceft,
ur 6ad3: & proportio alticudinis ad alticudinem eftuc ad 4. [ por idem Corof: ]
Ergo [per Coroll: 4. Propofitsonss 3, Cap: §. Libri 2.] proportio Cylindrimaios
risad minoremeftuc 6ad 4, hoceftur 3 ad2, Quare etiam proportio Cylina
dri maioris ad Sphram quam ftringic eft uc 3 ad 2, que eft fefquialcera, Quod
grat demonftrandums

Ex hac autem & 14 Propofitione, hanc aham dcduccmus’ S
‘PROPO-
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PROPOSITIO XVIIL

| [')/izzdri laezm'/ﬁbxrium Stringentis, dempto hemifphario, re-
liguum aquale e5t Cono, eandem cum hems[phario bafem €9 alti-
tadinem habents. '

EMONSTRATUR quidemboc operosé 3 Luca Valerio Lib: 3. de Centro

gravstatis folidorum Propof: 1 3. id quodex binss, quas iam diximus propofi-

tsomibus, clare ¢ fine ullo negocio deducitur 3 quiatamenipfeex operofa de-
monfiratione , facillimam deducis Propofitionss buius 1 6. que per f¢ operofa demon-
Serationeindigebat , non folum non visnperandus et Valersus , fed infuper landandus,
qui €5 fine Archimedis , ¢ fine nofiris principijs Propofitionem illam vere ¢§ Geome-
tricedemonfiraverit,¢5 alteram alteri prapofuerit, immo ¢§ bemifpbaroidi accomoda-
verit, Deduclio ausemmofira fic habes. ~

ExPropofitione 14 huius Sphra eft quadrupla Coni hic defcripti, ergo he-

npf’phzrium eft duplum eiufdem Coni: Ex Propofitione vero 16 huius dedu~
cicur Cylindrum ftringentem hemifpharium, ad ipfum effe uc 3 ad 2 : Pofito er-
go hemifphzrio 2, eric Conus 1, & Cylindrus ftringens 3 : Quare ablaro hemi- |
{phzrio 2, ex Cylindro 3, remanetConus, zqualis reliquo illide quo diximus, -
Quod erat demonftrandum.s, ,

PROPOSITIO XVIIL.

Sphare Portio queaqualems habet bafim cum Cono, cuins al--
titudo ad altisudinem Portionis est, ut (emidiameter Sphare una
cum altisndine relique Portionis, qua cum hac data Spharam com-
plet ; ad hanc pfam reliqus Portionis altitudinem 3 spfi Conv 4-
qulér est. ' ¢ - B

ZEC eft Propolitio fecunda Libri2, Archimedisde Sphera & Cylin-
dro quamipfe oftenfive demonfirar, quare ficuchuac locum inter no-

ftras Propoficiones iure merito poftulare videtur, ita nihil ei adden-
dum, velincamucandum cfle cenfuimus ; Sequens tamen hinc deducimus’,

COROLLARIVM

EQVITUR hincduas Portiones Sphzram componentes maior ad minotem eam

proportionem habere, quam altitudo maioris Coni , ad altitudinem minoris, cym

exipfa Propofitione conftet Conos illos zquales effe Sphzrz Portionibus , Coni
verd [ex,PropoE 1o, buius ) fint inter fe ut aleitudines, manifeftum eft propofitum...

PROPOSITIO XIX

Omnis Sphare Portio ad Conum, habentem eandem cums
Portione
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Portione bafews € altitudinem , e5F wt compofita ex radio Spha-

“re, €5 altitudine relique Portionis qus cwmpriore Spharam com-
plet, ad hanc ipfam reliqus Portionss altitudinem.

habere alticudinem qu fic ad altitudinem Portionis , ut compofica ex ra-

dio Spharz, & alcicudirie reliquz Portionis, ad hancipfam reliqua Por-
tionis alticudinem, Ergoilleidem Conusad Conum Portioniinfcriptum, pro-
portionem haber quam diGta compofira, ad alticudinem reliquz Portionis,
¢um Conusinf¢ripcus cum Portione cui alter Conus zqualis eft, eandem habe-
at alticudinem, & Coni habentes eandembafem [ per Propof: 10. buius ] inccr.
fe fincucalticudines, Manifeftum eft ergo propoficum.s. .

COROLLARIVM

Y EQVITUR exhacPropofitione & exfecunda huius, exqua habetur Conum effe-
fubtriplum Cylindri eandem cum Cono bafem habentes & altitudinem, Portionem
Sphzrz ad Cylindrum eiufdem bafis & altitudinis, effe ut compofita ex radio Sphx-

ta & altitudine reliquz Portionis, ad triplam reliquz Portionis altitudinem...

SCHOLIVM

S E D & boc loco miffas facimus comparationes Portionum Spbere cum alis corpos
D ribusy Spbaroide cxceptat cumemim sllareduite fins ad Comosy ¢5 hos nosiam
comparaverimus cam Cylindro ¢§c. [uperflunme(fet plurade bisverbafacere,

PROPOSITIO XX

- Omnis Annulus five Strictus ffve Abfolutus, 2 qnacungme fi-
guraplana five reciilinea, five curvdinea, [ive mixtilinea de-
feripius , aqualis est vel Prifmati, vel Cylindro, velcuicangne
altericorpors Columnari , cuins bafis aqualis [is fignra illi que An-
nulum deferipfis , € altitudo Vie rotationss, hoc é5t , peripheria
corculs , cusws radins ad axem rotationis recins est, ex centrogra-

“vitatis ciufdemfiguraplane , ad eundem axem eduitns.

E X przcedenti habetur Conum, qui Portioni Sphzre zqualiseft, cam

_ ripheriz in fuperficiem figurz quz Annulum defcripfic; fed & cuiufs
cunque corporis Columnaris folidicas componicur, ex du@ualtitudi-
nis in {uperficiem bifis : cum igitur ponatur hzc bafis zqualis figurz plan2 ro-
tacz, & alricudo zqualis Vi rotationis, producencur foliditaces inter f¢ ®qua-
l¢s. Quoderacdemonftrandums, '

3 - NNULT enim cuiufvis foliditas componitur, ex ductu prazdi&z pe-

SCHOLIVM,
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X bhac Propofitione , ¢§ ex Corollarijs Propofitionis 3. Cap: 8. Lib: 2. permul-
ta acdiverfa comparationes ac proprictatesinfliui atque deduci poffunt, A nn-

lorum suter fe, €6 Strictorum cum Striclis o €8 Abfolutorum cum Atfolusss , €5 horum
 cumilli, €5 sllorum cum bis. Item Cylindrorum, Prifmatum, nlwrumg, corporum.
Columnarium taminier [emutuo 5 quam cum Annulis ; qua omnia brevisasis cauffa
omissimus 5 €5 alys deducenda permzttimw

PROPOSITIO XXL

Omnis Conois Parabslica [e[quialtera et Coni, bafem ba-
bentis eandem cum Conoide s €5 axems .
H ANC Propofitionem demonftrabimus Lib: 4, Cap:z. Propoﬁ 2.
PROPOSITIO XXIIL
Omnis S, p/mm eandem babens cum Conoide Parabolica axem,
€5 circulum maximum Za/i Conoidis aqualem, f ﬁymtertm est

eiufdein Conoid.
N AM exPropofitione i, huius Sphara ad Conum, habentem axem.s

eundem cum Sphzra, & bafem circulo maximo zqualem, eft uc 4ad z:

hic Conus autem ad ,Conoidem, ex Propefitibne przccdcnu eft uc 2
ad 3, ErgoSphzraad Conondcm eftuc4ad 3, qua: eft proportio fefquicertia,
Quod erac demonftrandums,

PROPOSITIO XXIIL

Ominis Conois Parabelics /ifédupld et Cylindri, bafem ha-
bentis eandem tum Conside , €9 axemy. |

AM ex Propofitione 21 huius, Conus ad Conoidem zquealtam &
N eiufdem bafis, eftuc 2 ad 33 ad Cylindrum vero zquealtum & ciufdem
bafis, per Propofitionem 2 huius, eft ut 2 ad 6: ErgoConoisad Cy-
lindrum eft uc 3 ad 6, qua eft proporeio fubdupla, Quod erac dcmonﬁrandumg.

PROPOSITIO XXIV,

Ominis Sphara ad Spharoidem Altam, habentem nimirum
axem maiorem aqualem axs Sp/m r& , ¢St ut quadr atum axis ma-

goris, ad quadm/tum Ax1s minoris, o
Na ESTO.
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circaaxem FG, Radio rotationis EL: Et fiw
Sphzrois dc[’crlpta a femiellipfi B4 D, circama-

ioremaxem B D, qui axis zqualis fic ipfi FG, Radio
rotationis EK. Dico Spharam ad Spharoidem efle,
a ut quadratum D B axis maioris, ad quadracum 4£C

axis minoris, Nam Sphrz proportio ad Spzroidem

[ex Corollario 3, Propof: 3. Cap: 8. Lib: 2.] compofita

eft ex ratione plani femicirculi rotati F8G, ad planum

fcmlclhpﬁs B 4D rotatum, & ex ratione Radiorum.s
potationis L E ad K E, nimirumipfius E B, hoceft B D axismaioris, ad EK,
hoceft 4 C axemminoreth. Nam ficuc fe habet EL ad E B, vel B D, itafe,
hibet EX ad E 4, vel 4 C, quod facile colligicur ex Libro primo [ Propof: 6. -
€ap: y.] exquoconftacpunétum L, efle cencrum gravicacis & femicirculi FAG, -
& femielliplis 48 C; qucmadmodum punétum K, commune eft cencrum gra.
vitaris femicirculi H47, & femiellipfis 8.4 D.  Sed ratio plani femicirculi ad
planum femiellipfis, [ ex Propof: s. Archimedss de Conoidibus ¢ Spheroidibus ]
eftrurfusea quz BD ad 4G, axis maioris ad minorem. Ergo proportio Sphz-
re ad Sphzroidem compofica eft, ex ratione BD ad 4 C, & rurfus ex cadem.s
ratione ciufdem B D adeandem 4 C: hoceft, proportio Sphzrz ad Sphzroi-
dem eft duplicaca proportionis 8D ad 4 C, hoceft, ur quadratum axis maio-
ris, ad quadracum axis minoris, Quod erat dcmonﬁrandum_.,

PROPOSITIO XXV

B E ST O Sphzra defcripea A femicirculo FBG,

Ominis Sphara ad Spharoidem Latam , habentem wvidelicet
axem minorem xqualem ax: Spbxm ) st quadm/tur_n AX1IS Wits

. 7

EMONSTRATUR 1;f'dcm plane medqs » quibus pra:ccdcntem..
demonftravimus’.

PROPOSITIO XXVIL

Sphara ad Malum eam habet proportionem, quam rectan-
goslum [ub retts guadranti circumferentia circuli maximi aqualiy
€9 quatuor tertijs diametri habet, ad retangulum [ub recta,
qus xqualis [t dimidie compafita , ex rectzarcus fegmenti quo gha

gmmr Malum &qmlx €9 ex [inuipfins arcus; € [ubviaromm-

tionis.  Eadem vero Splmm ad Citrium proportionem lmb&t
quam idem prins recangulum babet, ad reliangulum [ub redia,

g aqualis fit dimidia differentiainter rellam arcui egments qtio
gignitur
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Lignitur Citrium aquals, €9 finwm ipfius arcus ; €9 [ubviaroin-
tionts. v

PHAERA enimcomponitur ex duétu Viz rotationis, quz eft [ ex Z2mon-
S feratione 1. Propafisionis 1, Cap: 4. husws Lib: ] quacruor tertiarum diametriy

in aream femicirculi ; qua area componicur [ per Num: 1. Coroll: 1. Pro=
pof- 5. Cap: 6. Lib: 2.] ex dutu.quadrantis circumferentiz , in radium ipfius:
fed & Malum componicur ex du&u Vi rotationis, in aream fegmenti Malum.s
defcribentis, qua area componitur [ per Propof: 5. Cap: 6. Lib: 2.] éxductu
dimidiz compofite ex arcu & finu ipfius, in eundem radium Circuli: Ergo
area femicirculi ad aream fegmenti, eft ut quadrans ciccumferentiz, ad dimi-
diam compofitx ex arcu & finu [ per 1, Sex#s] Quate Corpus Spharz, ad Cor-
pus Mali, eft uc reGtangulum fub quadrance peripheriz, & Via rotationis {phz-

rx, qua eftquatuor cerciarum diametri ; ad re@angulum fub dimidiz compo-

ficz ex arcu fegmenti & finu ipfius, & fub Via rotationis Mali. _

~ Eodem modo Propofitio demonftratur de Citrio, hoc felum mucato, v
quod hicdi¢tum eft de dimidia compolitz pro Malo, pro Citrio dicatur de di-
midia differentiz.  Et ficmanifefta erit tota Propofitio.

COROLLARIVM

E Q VITUR"hinc Malum ad Citrium fe habere , ficuti re&angulum quod refpon-

det Malo, ad re&angulum quod refpondet Citrio ; cum hzc re&angula, quoad pro-
portionem, fubeant vices corporam... '

PROPOSITIO XXVIL

Sphara ad Annulum Striltum , cuins circmlus maximms 4o
gualis St circulo masimo Sphara, eam babet proportionem, quiam
quarsor ertia diametrs habent, ad duplam circumferentiam cir-
culi maximi: [rve wt dustertia diametri ad circumferentiams .

B

axem G H rocatus Annulum Scritum defcribens,

per Radium rocationis EC; fic & femicitculus B4D,
circaaxem B D Sphzram deferibens, pet Radium rota- q.
tionis EF.  Dico Sphzram ad Annulum effe, uc quatuor
rereiz diametri 4 C, ad duplam circumferentiam 48CD. -
Sphara enim ad femiannulum quem defcribic femicircu- D ,
lus 4 BC (circa axem G H)cuizquacur B A D [ per Coroll* 1. Propof: 3.Cap: 8
Eib: 2.] eft utvia rotationis Sphar2, qu [ #f alsbi demonjlravimus ] cft zqualis
quacuor tercijs diamerri; ad Viam rotationis femiannuli, qua eft ecadem cum.
circamferentia 4 BCD : ErgoSpharaad totum Annulum eft, ut quaruor ter+
tiz diametri ad duplam ¢ircumferentiam; five ut duz tertiz diametri ad fime
plamcircumferentiam, Quoderatdemonftrandums,

E ST O circulus 48 C D, cuius centrum E, ¢ir¢as 6

i

Nn 2 PROPO-
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PROPOSITIO XXVIIL
(onois oétuﬁ ad Conoidem acuminatam , eadem (emipar abo-
la defcrspram , eiim proportionem habet ; quam 1 5. ad 1 6.

a fenmiiparabola 4 M BG, ¢ircaaxem
BG; fit & Conoisacuniinata B 4 L,
ab cadcrﬁ (‘cmtparabola AMBG, circas
- axem 4 G deferipra.  Dico Conovidem.s
illam, adhanceffe; ut 1§ ad 16. Nan¥
[ex Coroll: 1. Propof htsonss 3. Cap: 8. Libri
1.] obrufaad acuminatam eft ut Radius®
rotationis A 7, ad Radium rorcacionis*
K v; fed ille ad huncelt [ ex Num: 3, Scho-
e lg Propofitioms §. Capitis 7, Libri 2.] uu’
: - 1§ ad 16. Manifeftum ¢rgo eft propo-

\~ ﬁtum...

s..:ll : '
PROPOS TIO XXIX -

 Omnis Sphera Portio ad Portionem Spharosdis Alte, ba-
bentis nimirwm eandem 4ltltﬂdmem cum Splmnm Portione, €5
axem maiorem xqualem axs Sp/mm , ¢St ut qmdm/tam maio-
715 axis, ad quadratum axis minoris; vel quod in idem rveci-
dit , ut quadratum radyj éaji: Portionts Spbxrm, ad qhadra-
tum radyf bafis , Portionis .S'pb.crotdzm Si wero Portio it Spha-
 roidis Lata; hoc et ; minor axis Spharoidis fit aqualis axi Sphe-
4, €5 altitudo Pertionim , wt ante, aqmlt:, Portio Spbxm ad
P omomm S}lmrotdu erst, ut qaadmmm mmom' axis, ad 7;44-‘
dratum miaioris, vel quod idém ¢5t, ut quadratum radsf bafis
Portionis Spherice, ad qmzdmmm ma'y bafis Portionss Sp/m-?

rozdtm. |

oQVI Mu R hicde Pottionibus Sphzroxdxcns abfciffis plano ad ucrum-.

' vis axium recto,  SicSphzrois Alra defcripra a f'emlclhpﬁ BCD, cuius

axis maior B D fiteadém cumaxe 8D, Spherz defcriptz a femicireulo.

B G D+ Sitetiam Portio Sphai® minor defcnpta acirculi fcmlfcgmcnto BHIN,-

habens eandem alcicudinem B N; cum Portione Spheroidis dc[‘crlpt'e a femi-

fcgmcnto elliptico B Q R N: vel it Portio Spherz maior deferipta 4 circulari
: : femife-

S IT. Conoisobrufa 48C, defcripea
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femifegmento B G K 0, habens eandem alticu- :
dinem 20, cum Portione Sph=roidis defcri-
prz 4 femifegmento clliptico BCS0. Dico
Portionem Sphzrx ad Portionem Sphxroidis
efle, urquadratum axis maioris B D, ad qua-
dratum axis minoris ; Vel, utquadratum ra-
dij bafis N/ vel 0K, ad quadracum radij NR
vel 0S.  Namqualem proportionem habeut 4
axis maior ad minorem, eam habetre®a IN
ad RN, & rea K0 ad 50, uc colligicur ex
demonftratione Propofitionis § Archimedis® |
de Conoid : & Sphztoid: & demonftratur 4
Clavio Lemmate 51, Lib: t. de Aftrolabio : Ex
cadem etiatt demonftratione Archimedis col-
ligitur non folum de partibus; Trapezijs fcili- .
cet & triangulis fed etiam de cotis figuris, (qua. = D
rum metiecaces BHIGKL D & B QRCST D) circulo & ellipfi infecripeis, cas
efle inter fe ut axis maior ad minotem, de quibus Rivalcus Propof: 6. Archime-
dis Corollarium adnedir; Figutam inf¢riptam Circulo effe ad Figuram infri-
prata Ellipfi, uc eft Circulus ad Ellipfita: Ergo etiam partes Trapezia (cilicets
NIGE ad NRCE, & MHINad MQRN, & triangula BHM ad B 9M, in-
ter fe func e axes ; a¢ proinde eriam partes Circuli & Ellipfis NIGE ad NRCE,
&e. inter f¢ crunt, utaxes: Quare ijfdem prorfus argumentis quibus demon--
ftravimus totam Sphizram ad cotam Ellipfim efle uc quadracum axis maioris,:
ad quadracum axis minoris demonftrabitur, Portiones fphezricas ad Sphzroi~
dicas efle ur quadracum axis taioris , ad quadratum axis minoris, Manifeftu
eftergo propoficums, ,
Idem di¢eridum de Sphzroide Lara habente videli¢et axem minorem zqua-
lem axi Sphzrz, partes nimirum Circuli ENbZ, Zba T, AT4, adparces Elli-
plis EBVZ, ZVXT, TX 4, cfle ut minorem axem ad maiorem, acproinde,
Portiones Sphricas ab his Circuli partibus defcripras, ad Portiones Spzroidi-
cas 4 partibus Ellipfis efle uc quadratum axis minoris, ad quadracum axis maio-
ris, velur quadrata radiorum bafium EN, Z b, T4, ad quadrata radiorum.s
EB,ZV,TX, Quoderatdemonftrandum,. -

COROLLARIVM

. C EQVITUR hinc Radios rotationis quo Portiones Spharz , & Spheroidis defcri-
buntur, inter fe effe ut axes Sphzroidis; ( quod quidem Propof: 24. huius demon-
ftravimus. ) Sunt enim ut in demonftratione huius Propofitionis vidimus, eain pro-
portione fegmenta circuli & Ellipfis. Ergo ut tales Pottiones componantur, quz in-
ter fefint ut axes, componi debent 3 vijs five Radijs rotationum, quieandem propor-

tionem habeant, quamij quos diximuas axes”. -
PROPOSITIO XXX

Citrium Spharicum ad Citrium Spharosdis Alt, 4 [egmentis
Nn 3 cinfdem
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esufdem altitudinis deﬁrz]zta; et ut axis wator ad minorem :
ad Citrium 've_ré Spharosdis Late, eft ut axis minor ad masorem.

- I\ STO femifegmentum ellipicutn 8 koA

b RN, abfciflum & re@a N R, perpendia

culari ad axem maiorem 8 1, cui axi
zqualis fic diameter Sphzrz 4 femicirculo
BG D, circaaxem B D deferipte: & per ean-
demretam NR productam, abfiffum fic fe-
mifegmentum circuli BHIN, ita ut femifeg-
menta eiufdem finc alticudinis BN. Roretur
autem utrumque femifegmentum circa axem
NI, uc fiane Semicicria Spharicum & Sphz-
roidicum. Dicoilludad hoc proportionem
habere, quam 8D axis maior ad 4 ¢ mino-
rem; qua proportio eriam eft incegrorum Ci-
triorum, Segmenta enim incegra circuli &
ellipfis, idem habent gravitaris cencrum , ver-,

: D - bigraia d [ per PropofF 6. Cap: 9. Libri prims |
¢undemque Radium rotationis 4~: Ergo Citria inter fe funt [ ex Corollario 1,
Propofitionss 3, Cap: 8. Libri2.] ucfegmenta rocaca, hoceft [per demonfratio-
nem Propofitionis 2 9 huius Capitis | ut IN ad RN, hoceft [pereandem ] ut axis®
imaior ad minorem, Quod primo erat dcmonﬁrandum.. A :

- 8iverd Spharz diameter N0, zqualis fueric minori axi 4C, & f{intfemi-
fegmenta ellipfis quidem 4 X7 Z, circuli verd 4 44 Z, quzrotata circa axem
¥ Z defcribant Semicitria Sphzroidicum Alcum & Sphzricum. = Dico hocad,
illud proportionem habere ¢am, quam habet axis minor 4 ¢ ad maiorem.s
B D; &h=zceft etiam proportio integrorum Citriorum. Demonftratur eadem-
ratione qua prior pars: femifegmenta enim incegra ellipfis & circuli, idems
habent gravicais cencrum, eundemdue Radium rotationis: Ergo Sphzricum
ad Sphzroidicum eft, ucaxis minor ad maiorem. Quod fecundo erac de-
montftrandumni,, :

COROLLARIVM

EQVITUR exbinis przcedentibus Propofitionibus Portionum Sphare & Sphz-

roidis proportionem ad invicem, effe duplicatam ejus proportionis quam habene

inter fe Citria ijfdem fegmentis defcripta. Nam Propofitione 2 9. demonftratum
eft proportionem Portionis Spharz 4 fegmento circuli B # 1N defcripte, ad Portio- .
nem Sphzroidis 4 fegmento ellipfis B Q& N defcriptam effe ut quadratum /N, ad qua-
dratum R NV; Propofitione verd 3o emonftravimus Citrium a fegmento circuli ,.
cuius femiflis idem fegmentum B H /N, defcriptum, ad Citrium defcriptum 4 fegmen-
to, cuius femiflis 80 R NV, effe ut re&ta IN ad reGam RN; fed illa proportia Por~
tionum, eft duplicata huius Citriorum. * Quare conftat Propofitum. 7

Sic eriam de Portionibus & Citrijs. defcri tis 4 fegmentis
ellipfis A XV Z, & circuli cuius femiflis A4 2 ,
argumentati licebig, .

carpT
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gravitatis quarundam magnitudinum, ex
Refolutione Poteftacum R otunda-
rum defumpta..

) A CTENVS decerpfimus €5 deguffavimus
Vs E)i Fructus, ex fylva Compofitionis Potcfiatum Rotundarum.
2A DX collelos : libare libét quofdam etiam quiex arbore haben-
_ P::).; tur Refolutionis carundem Poteflatum. Quamvis autem
SEROIET= hac Refolutionis arbor , fraltuumtam ferax non fit y quam
illa Compofitionis five [ylva, five campus: ut cvidimus Capite ultimo Librs
Secunds: maluimus tamen rem alioguin amplificandam confiringere quami-
we necefSitate aus fruclu fingulari fufe tradere . aut omninonon attingere. Hoc
certum habemus per hanc Refolutionem nos paffe , omnium planorum que Ro-
tanda corpora per [4s rotationem defcribunt | invenire centra gravitatis, cvel
in puntlo, wvel in certarella lineas dwmmododata fit folidstas corporis, &
area plani corpus deferibentis.  1dquod cam de Sphara & Spheroide , earun-
demd Portionsbus ; in numerisad cverum (ipfam enim cverum non nifi per
qua?mmmm habetur circuls ) proxime accedentibus, & ab alijs & a nobis
datamfit : dabitur etiam per noflrum Inventum in gfdem numeris, quanti-
tascerte lineerefle, quae Centrum gravitatis & femicirenli, € Semiellipfes
earundemq, partium , J‘p/uram, Spharosdem tamndemz' Portiones defcri-
bentium , determinet : &5 hoc quidem independenter & Libro Primo noftro-
rum Centrobarycorum, in quo hec centra abfolute & per lineas , €& per nu-
teros docwimus afSignare.  Sic ubi dantwur in numerisquantitates fuperficie.
rumrotundarum , ipfzg linee fuperficies per rotationem defCribentes , dantur
etiam centra gravitatis earundem lincarum. Quem qaidem busus arboris
fructum minime cvilipendendum exiflimo.  Hinc enim fortafSis plurium ma-
gnitudinum  que adbuc incognita funt , eruent centra gravitatis g5 qus hac
inretotag Mathef , inflruthiores funt quamnos,  Potwiffes ergo hoc Caput
hon incommode omitti hoc loco , cum ea que hic traltantur , ut ante monus-
mus y @ dollrina Capitis 13 Libri Secunds haud multam differars Ponitur
 amtem ut ordo fervetur , dollrinag, eodem Capite sradisa confirmetur , & qua-
dam qua ibi omiffa fwnt compleantur,
. - PROPO--
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PROPOSITIO I

De magnitudintbus rotandis a liness reftis defcraptis.
'V hzfint magnitudines diximus Num:1. Propof 2. Cap: 13, Lib:z.
Q,Cum ergo illz defcribancur-a lineis retis, in quarum medio confiftic
ipfarum gravitatis centrum, 4 quovis defignandum, plura hoc loco
deipfiusinventionedicenda non func. - Cztera enimhi¢ceractanda habentura
in eadem quam diximus Propofitione fecunda.
PROPOSITIO IL
Ex fuperficiebus rotunds dcﬁriptis 4 lineis curvis, ipfarum
curvarum Centrsm graviiatis invenire_:,
: ROPOSITIONE 3, Capitis 13, Libri Seéundi, ex data fuperficies
1, P Spharica & via rotationis invenimus quanticacem femiperipheri cir-
culimaximi, Itemex eadem fuperficie fpharica, & data quantitace
ciufdem femiperipheriz; elicuimius viam rotationis, que fumpra ut periphe-
riacirculi dacradium, quiirradio fpharz ad medium femiperipheriz circuli
maximi punGum ducto, excirculi centro determinatcentrum gravitatis eiufs
dem femiperipheriz circuli maximi; . _ L
: . 2, Quodfi detur fuperficies Por-
tionis fpharz, una cum arcu circula-
ri, qui Porcionis fuperficiem defcripfir;
fi daca hxc fuperficies dividacur per.
arcum datum, habebitur in Quoro via
rotationis, cuius radius deterrhinats.
“centrum gravicatis daci arcus circuli.
U fi daca fic fuperficies PortionisSphg-
re defcriptaab arcucirculi 8 MC, cir-
¢aaxem rotationis CE; per eam quam
diximus divifionem invenietur peri-
pheria, cuius radius reta FL deter-
minat puntum L, centrum gravirtatis
arcus BMC, confiftens in radio 4 M:
quaré uc habeamus A L, determinan-
temidem centrum, cx cencro fphara
, , _ . five circuli maximi, fiat in triangulq
re&angulo 4/ NM ut finus MN, anguli M AN dati, eum enim meticur arcus®
MC, adfinumtotum 4 M, itainventa L F ad quafiam 4 L.

3. Siautem data fic fuperficies Citrij vel Mali, uni cum arcu qui eam defcri-
pfic, dividatur eodem modo fuperficies per arcum datum, uceliciacur via, &
ex hac Radius rorationis, & exhoc denique determinans Centrum gravitaris®
arcusdati. Ut fi darus fit arcus 8C D minor, qui deféribar circa axem 8 D
fuperficiem Citrij; aut maior, qui circa eundem defcribac fuperficiem Mali;

: per eam
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per eam quam diximus divifionem, invenietur peripheria circuli cuius radius’
eft £ F, minor pro Citrio, maior pro Malo:ille minor radius fiaddatur ad finum
complementi E 4, arcus CM B, quieft femiflisdaci, habebitur reGa 4 F de-
t‘crminans ex centro circuli 4, centrum gravicatis F, arcus minoris qui Citrij
fuperficiem deferipfic: fiverd eadem E 4 fubtrahatur ex maiori radio £F, re-
!mquctur A F determinans ex ¢entro circuli, centrum gravicatis F arcus ma-
loris, quifuperficiem Mali deferipfiv . |

4. Propofitione7. Cap: 2, huius Libri indagavimus fuperficies Corporum
Sphzroidi Altz & Lat# fimilium, defcripras gb arcubus compofigis, quorume
arcuum unicum cencrum per Refolurionem invenire docuimus,in Scholio cjuf-
dem Propoficionis, Quare plura hic non addimys”.

"PROPOSITIO IIL
De Corporibus defiriptis 4 planis retiliness.

' UM centra gravitacis planorum redilineorum, ex doérina 4 nobis®

Capire 8, Libri primi tradita, fat commode haberi poflint, non iudica-

: vi operz precium efle ea per Refolutionem inquirere.  Quitamenid

defideracis folidicacem corporis datam, per aream five datam five inquirendam
plani illius, quod per rorationem corpus folidum defcripfic, dividat, & in..
Quorco divifionis inveniet viam rotationis, cuius radius in perpendiculari ad
axem ducta, ex ipfo axe centrum graviratis plani determinat, Ex quo puncto
vero axis perpendicularis ifta ¢educenda fic, colligere oportet & ex fpecie plani
atque figurz, & ex eius varia ad axem applicatione feu remotione ; vel ex alia
etiam folidicate, five data, fiveinvenienda; &¢, ' :

PROPOSITIO 1V |
- (entrum gravisasis Planorum curvilineorum el mixtils.
neorum , dasz arcatamillorum, quam corporam ab ipfis planss
defcrsptorum, determinareo. |

- Y - IBRO fecunda Cap:13, Propofs. in
1. venimus ex data foliditate Spherz, &
ex dara area plani femicirculi maximi,
determinancem eiufdem femicjrcpli, in radio
ex centro Sphgrz ad medium pun&um peri.
pheriz femicirculi eduo, centrum gravicatis,
itauchicopus nonficidem repetere.  Eodem
autem modo invenietur cencrum gravicatis fe-
miellipfis, fidaca ficipfius area, & fpharoidis
foliditas’. - ‘
2. Sitiam dara folidicas Portionis Sphara
defcripra a femifegmento 8 HIN, unacume-
iufdem area; divifa ergo foliditacc per hanc
T Oo aream
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&ex hac Radius rotationis, ducend’® perpendi-
culariter ad re@tam BN ; fed non conftar ex
quo, velad quod ipfius pun@um : ideo requi-
ricur etiam foliditas Semicicrij, quod idem fe-
mifegmentum BHIN deferibic, nonutantes

bzcenim divifa pet eandem ciufdem femifeg-
mentiaream, dacviam rotatienis que nobis”
exhibebir quantitatem Radij rotationis d N5
hzcenim nobis determinat illud, quod dixi-
mus, ignotum punétum 4, ex quo radius an-
te inventus in perpendiculari ex 4 eductus, de-
terminac nobis punétum Centri gravitatis fe-
- D . . mifegmenti B HIN quzficum: fi quidem pro-
cedere volumus independentera Libro primo, id quod'nobis hic propoficum
crat; alias eflenc faciliores modi hoc centrum inveniendi. E

3 Quodvero diximus ranquam exempli gratia de Portione fpharica de-
feripta d {emifegmento circuli 8 H1~, femicirculo minore & fuo Citrio , idemy

intelligendum eft de Portione defcripta 4 femifegmento IK D N, femicirculo

maiore, & fuoMalo, Item de Portionibus Spheroidicis, fuifjue & Citrijs &
Malis : eft enim ubique eadem ratio inveniendi Centrum gravitatis per Refo-
lucionis modum, femifegmentarum & fegmencorum Circuli & Ellipfis’,

‘4 Eademetiameft ratio de Conoidibus, utex data ipforum folidicate ac
plani easdeferibentis area, invenictur eiufdem plani gravicatis Cencrum.  Pro:
-Conoide Parabolica, ut exemplum habeas, converte operationem fadtam.s
‘Num:3. Propof: 6. Capidsiz. Libri2, & invenies Radium rotationis 750 de-
terminantem quidem centrum gravitais in perpendiculari ad axem du@amj
fed quemadmadum fupra de femifegmentis circuli diximus, deeft punétumin
axe cercum; id autem invenicur per eandem femiparabolam & folidicatem Co-
noidisacuminarz : Ecfic de infinicis alijs Corporibus quorum folidicates & a~
rez planorum ea defcribentium, cognita func, eorundem planorum determi~
- nabiscencra.  Quod eratfaciendums. :
Pluribus ergo Lectorem & hoc Capite, & hoc Libro non detinebimus, fed

utriue fimul hi¢ finem imponimus”,

~ FINIS LIBRI TERTIL

PapLl

ared, habebitur quidé in quoto via rotationis,

circa axem B N, fed circa axem IN rotatum,

-
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