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ds. Y pueslos Evangeliftasnon anties

go ſu hermano , leria qualque ator 1978

quelan luan,

Por manera q legun eâte computo los hijos ds via

aler f : no llevawan a los de Maria Salome mas de tr ;

, 2.3 tras años , y en especial Santiago el por que fue

el primero,

Mas dexando de tratar de los hijosde Maria Cleote,

y ſu edad, y tratando de la edad de los de Maria Salone,

relpeto de lade Chritto en quanto hombre, de voa tra

dicion de la Iglefia , y de vn lugar del Euangelio , pode

moscolegirzuer lidoChrifto en quanto hombre de mas

edad que eſtosdos primos'uyos,

in

La tradiciones, que tratando la Igleſia de la edad en

que murió el Redentor , dize en el Himno de las Laux

ne Jei de la Dominica in Palfione. Luftris ſex qui eam per

sempus implens corporis, le volente natus ad hoc Paffioni

deditus agnus in Cruce leustur,immolandus ftspite. Que cum

pli !os teis lutiros, que cada vno haze cinco años, y me

dio luftro de dos y medio , que vienen a hazes treinta y

dus años y medio ( quees la edad mas varonil) entonces

murió en yna Cruz Christo ,que nacio para nueftra re

deincion,y remedio . Esto es dela Igleſia. Y el padre Pi

neda prucua que viuiô Chritto treinta y dosaños , tres

- D.

meſes, y diez dias,

El lugar del tuangelio es de ſan Marcos a los 14. cap.

14 Donde dize que lleuando los Sayones preſo al Reden

tor, auiendo huido los Diſcipulos , le yua liguiendo un

manceuo cubierta co vna labana. Tunc Diſcipuli relinquer -

ses eum ,omnes fugerung

Tuebatur C 4170

aus findone, Coluo p
era di inaos

edad que Chrifto Rc He21.9.et
is
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ST profecto (quod

te non fugit ) Prin

ceps Sereniſs. præ

clara quädā res , ac

plane diuina,rerum

cognitio, quæ meri

to in optimoquoq;

incredibile ſui deſi

deriü excitat;quofa

cities hæc hominú breuis,& calamitofa uita ,
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EPISTOLA

ſignorantix quaſi tenebris diſiectis, & ad exi

cum ipſa ſuum perueniat,& omniaquæacci

dere poffunt,incommoda leuiora docar.Ac

ſiea quæ funt a ſummis philoſophix prin

cipibus de liberalium artium dignitate vere

ac ſapienter ſcripta, falſaeſſe non credimus;

nemini dubium effe poteſt, quin & rerum

obſcuritate ;" & incerta cognitioné, mirum

in modum minuatur illa ſiue uoluptas , fiue

animi iucunditas appellanda eſt , quæ ex

ipfa alioqui rerum contemplationepercipi

ſolet . Equidem fateor (quod ſummo uir

ingenio dixit Ariſtoteles ) eximiam quan

dain eſſe in naturæ perueftigatione poſitam

delectationem , rerumque naturalium ſcien

tiam , multis philofophiæ partibus nobili

tate præcellere : Sed quis non uidear in

tanta opinionum varietate , quarum ( cum

fit unica veritas ) aut non plus una ueram ,

aut omnesfalſas eſſe neceffe eft , multum

fuel inconſtantix, uel errori relictum eſſe lo

di; quo quidem nihil eſſe poteſt a ſcientia

magis alienum ? Quod fi (ut eft apud eun

dem peripateticæ diſciplinæ principem)do

Etrinarum nobilitas tuin ex rerum dignita

te, tum exelaborata probandi ratione pen

det; quid de mathematicis diſciplinis exi

ftiman
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ftimandú eft, quæ ut de rerú præſtantia nihil

dicam, tantamhabent ſuis in rationibus fir

mitatem , ut non tam perſuadere , quam

uim quodammodo afferre uideantur.Quo.

tus enim quiſque eſt, qui Archimedis, &

Apollonij , cæterorumque Mathematico

rum libros legens acutiffimorum hominum

non admiretur ingenia, & mentifuæ firmif

ſimas quafdam quaſi, machinas admoueri

non ſentiat, ut ijs quæ illi tradunt, uel in

uitus affentiri cogatur? Qua quidem ex re

dici uix poteſt, quantam animus nofterca

piat voluptatem , dum ita in ſententia per

Itat , remque omnem plane percipit ,acte

net, ut neutram in partem dubius inclinet ,

nufquam luctuet , nedum falſis opinioni

busimbuatur . Cuius fane tam certz tam ,

que accuratæ ſcientiæ , cum ſolum ac fun

damentum Euclidis , quæ dicuntur , ele

menta communi omniumn Mathematico

rum conſenſu exiſtimentur ; Tantam pro

fecto ſummus ille vir apud pofteros laudem

meretur , quanta optimo in primis diligen

tiſſimoquemagiſtro,atqueipfi etiam primo

artis inuentori iure debetur . Quo magis

eorum probanda uidetur induſtria , qui in

his ipſis elementisaut explicandis , aut illu

a 3 ſtrandis
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EPISTOL .

ſtrandis ftudium , atque operam .collocant,

ut quanto hæcmathematicarum diſciplina

rum initia aut faciliora, aut Griniora fuerint,

tanto quæ conſequuntur omnia planius co

gnofcantur. Quæ cum ego multos annos

partim publice docendo , partim priuation

commentando, & cum alijs viris doctis com

municando diligentius pertractafſem , col

legiſſemque (utfere fit) in meum priuatum

ufum nonnulla , quæ ad eorum cognitio

nem facere uiderentur; faciendum mihine

ceffario exiftimaui, præfertim auditorum ,

amicorumque meorum precibus fatigatus,

præterea Laurentij Caftellaniciuis Romani

liberalitate inuitatus,qui oésad id neceffari

os ſumpt' benigne admodú ſuppeditauit,ad

publicã ftudioforum utilitaté, in lucem ma

nusque hominum exire permitterem . Tibi

ucro potiffimú Princeps Sereniff.has meas

lucubrationes dicaui , primum quod tibi

Mathematicorum omnium eximiopatrono

hæc noſtra maxime ſtudia cordi eſſe intelli

gebam ; deinde quod pro tua in noftrű or

dinem uniuerſum ſingulari beneuolentia ,

atque proineritis aliquod tibi grati animi

indicium extare focietas noſtra uehemen

ter optabat. Huc accedcbat priuatum ctiam

Ć ſtudium



EPISTOLA.

ſtudium in te meum , quod ab humanitate

tua ſingulari, oratorisque tui Vincentij Par

paleæ viri ampliſſimi beneuolentia prouo

catus, nihilo tibi minus'cgo ſum priuatim

obftrictus, quam publice Societas noſtra

vniuerſa . Accipe igitur hoc tenuitatisno

ftræ munuſculū , ſi rem ſpectes, exiguum il

lud quidem, & meritis tuis longe impar ;ſin

animum intuearis , amoris & obferuantiæ

pleniffimun . Quod ſi tibi gratum iucun

dumq; accidiſſe cognoucro, cum ſatis am

plam laboris mei mercedem ac præmium

me tuliffe exiſtimabo ,tum vero ad alia eiuf

dem generis coinmentanda , & elucubran

da, li otium & 'occafio fe offeret, efficiar

alacrior . Vale .

1

ROMAE, KALENDIS FEBR.

M. D. Lxxiii .
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Ievis fortemiratur,cur poſt

tot præclariflimos in Euclidis ele.

menta Geometrica comincntarios

'ab egregis , & in primis Mulhe.

maticarum rerum peritis fcripto

ribus editos , nouasadhuc ipfi cõ.

imentationes conſcripſerimus , is facile fibi perſuade

bit , non temere id anobis eße f.lcium , fi confilij no

stri rationem cognouerit. Cum enim longa , diutur

naqueexperientia nobis effet perſpectum , atque ex

ploratum ,eam eße utilitatem , atque adeo neceffitaté

horum elementorum, 'st fruftra quilquam ſe fperet ipo

forum præſidio , acutiffimas , ſubtiliffimnaſque Archi .

medis , Apollonij, Theodofi1,Menilai,Ptolomai, ce

terorumque illuſtrium Mathematicorum demonstra

tiones poße percipere ; vehementer dolebamus , tam

inſignem , &illafirem auctorem a pleriſque omnino

negligi, a perpaucis uero pro dignitate tračtari, ita ut

uix boc nostro ſeculo reperiantur, qui ſedula operá,ai

ſtudiú in perdiſcendis his elementis ponant,ob eam po

tiffimum ,utarbitror cauſam , quod difficultatererum ,

quas tractant,atq; obſcuritate deterreantur, nullúq;

habeant hac in re ducé, quem ſibicitra erroris pericu

lum ſequendum proponant. Extant quidem commen

larü Campani , acTheonis in fingulos Euclidis libros

Sane eruditi, quiſatiseffe poffint cuiuisad facile con

Jequen.
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Sequendam horum elementorum doétrinam : Sed al

ter ſecutusin omnibus eſt traditionem Arabum , qui

magna ex parte Euclidis ordinem , ac methodum per

uerterunt ,uerbaquepropofitionum eiuſdem locis non

paucis immutarunt, ut uerus , germanuſque aucto

ris fenfus perdifficile poſht intelligi; id quod maxime

in decimo libro perſpicitur : Alter ( Theonem intelli

go ) pene innumerismendis , viti que incuris libra

riorum ita eft deprauatus , propter notas græcas ,

quæ in eius demonftrationibus adhibentur , obſcuras

illas , ac male expreſſas adeo impeditus , ut magnum

difficultatem inexercitatis ingenijs,perplexitatemque

gignat. Quo fit ,ut Euclidem finemaximo labore, ac

Studio nemo percipiat . Iam fialij ad noſtram uſque

memoriam maiusaliquod studium ,operamque in hoc

munus interpretandiEuclidis elementa contulerunt ,

hi uel ſex priores tantum libros expofuerunt , uel fi

qui in uniuerſum Euclidem commentarios ediderunt ,

hi perſæpe , relictis antiquorum demonftrationibus

certiſſimis, ( Federicum tamen Commandinum Vrbi

natem Geometram peritiſſimum excipio , cuius oper

ra , atque diligentia Euclides latine redditus,& inpri

Stinum nitorem , iuxta ueterum interpretum ſenſum ,

ac traditionem , reftitutus, nunc denuo prodijt en lu

cem , ) proprias alias , ac nouas confixerunt, que ple

runque non tam formæſunt , neque rem ipfam fimpli

citer , & abſolute conficiunt ; præfertim quod modo

e propoſitionibus uoces quaſdam perperam detrabúi,

modo aliasinepteapponunt, modo denique nonnullas

tenere immutant, utmerito de uero,proprioque Ex

clidisſenſu dubitare quispolit . Qua cum ita fint,

reſque

f

1



AĎ LECTOREM . der

reſque ac ſcientia tam præclara digna fit , quæ ope,

Audio , induſtria ab ijs adiuuetur , quialiquid ad hoc

momenti afferre poffunt post diuturni temporis in re

bus mathematicis operam collocatam ; faciendum pu

tauimus , ut lucubrationes noftras , ac uigilias ſtudio

ſis harum rerum nonnihil ( niſi fallimur, ) ſubſidij al .

laturas , in publicum ederemus.Acceſſit editionis caus

la altera : Nam cum Euclides , propter fingularem

utilitatem , inftar enchiridij, manibus femper debeat

circumgeftari , nequeunquam deponi ab his, qui fru

Etum aliquem ( erium ex hoc ſuaui Mathefeos Audio

capere volunt,in eoque progredi ; id uero in hunc dié,

exemplaribus omnibusmaiore forma impreſſis , nec

dum factums uideamus ; hoc nostra editio certe , fi nie

bil aliud, attulerit commodi , atque emolumenti. Sút

enim binostri commentarij in uniuerſum Euclidé con

Scripti commodiore nunc forma, quam uulgo ceteri,

( id quodmagnopere a nobis , qui nos audierunt , ef.

flagitabant,) Holumineq; editi,ut facile iam queant,

nulloque negotio , e loco in locum, cum res tulerit, fer

ri atque portari.Nunc quo modo, uia, ac ratione res

tota a nobis pertractetur, quidque in hac interpreta

tione præftitum ſit, paucis accipe . Demonſtrationes

aliorum , maximeTheonis , quas quidem ipfius eße

Euclidis, non leuibus argumentis adducti quidam af

ſeuerant , Proclus etiam teftatur, breuiores,quan

tum per reidifficultatam licuit , uel certe planiores,

quando illud non potuimus , delucidioreſque reddere

conati ſumus . Non enim illas nude , ac totidem uer

bis , quot erant fcriptæ , propoſuimus. Etenim ea eſt

interdum illarum breuitas , ut illud accidat , quod ab

elegan.
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elegantiſſimo poeta dictum est . Brenis eße Laboro ,

obſcurus fio :Interdum etiam , cum breuius , atq; ſuc

cin &tius efferri poffint,magna , oblongiorem , quam

Satis eft , fermonem , affertur molestia legenti. Qua

re utrunque witantes , cas, uelut repudpastixãs,atq ;

ad eumfere modum tradidimus , quem , cum publice

Euclidem interpretaremur, obſeruauimus ; bacetiam

re auditorum defiderio , & noluntati, quantúm est in

nobis , ſatisfacere cupientes . Ita enin ,nostra ſenten

tia, Euclides faciliusa Studiofis, is præfertim ,qui ceu

tyrones , bæc Matbematica Studia nunc primum au

fpicantur , ac maiore uoluptate , utilitateque cogno

cetur . Prater bæc adiunximus multis in locis waria

problemata , ac theoremata , ſcitu non iniuncunda ,

neque a ſcopoGeometria aliena, que partim ex Pro

do , Campano,alijsque auctoribus, decerpfimus,par

tim proprio ( ut aiunt ) Marte , aſiduiſque medita

tionibus ipfi confecimus . Data inſuper in hoc diliges

opera, ut definitionesEuclidiš, præfertim obſcurio.

res, & qua aliquid uile ſunthubere difficultatis, (in

quas plurimi, tanquam in ſcopulos quoſdam , inciden

ies , a reito curſu deflexerunt ,& in errores uarios ,

atque abſurdos , prorfumque ab instituto diſcipline

abhorrentes, dilapfi funt. ) dilucide, atque perſpicue,

quoad eius fieri potuit , explicarentur ;id , quodba

rum artium Studiofi facile indicabunt . Quæ res cum

in amplioré magnitudiné excreſcerent, quum ut unius

librijpatijs,hac præfertim forma , commode includi

pollent, in duas partes totam tractationem diuifimus.

Altera nouem prioribus libris continetur : altera ſex

reliquos , una cum decimoſexto ad comparationes

quinque



AD LECTOREM . CO

quinq; corporú regulariú pertinente, quem ex Fran

ciſco Fluſſate Candallaadijcere uoluimus,cõple itur.

Nunc , quia hæc Euclidis elementu oftium ; atque

aditum ad omnes alias ſcientias Mathematicas re

ſerant ac patefaciunt , operæ pretium foreduximus ,

antequam adipſa interpretanda aggrediamur, par

cis commemorare , unde nam Mathematicæ diſci.

plinæ hoc nomen acceperint; quæ fit earum diui

fio ; a quibus primum orta ,& per quos dein

de fingulæ fuerint excultæ ; quanta fit il

Larum præstantia , atque utilitas ,

o ſi qua ſunt alia rei

noftræ oppor

tuna .

MATHE
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PRO LEGOMENA.

MATHEMATICA DISCIPLINÆ

CVR SIC DICTAE SINT .

ISCIPLINAB Mathematica, que quidē

circa quantitatem uerſantur omnes,nomen ac ,

ceperunt a dictionegreca un'Anged, fiue ia '

Antiso que ſignificatdiſciplinam , ſeu doctri

nam.Cur autem hæ artesde quantitate agen

tes nomen diſciplina , uel doétrinæ inter reli

quusomnes fola fint adepse ,duas posifimum caufas apud pro

batosfcriptoresinuenio . Pythagorei enim , atquePlatoniciexi

fimantes ,animas rationales certo quodam ,ac determinatono

meroconsineri , eaſque de corpore in corpus migrare , (quod

tamen chriſtiana fides falſum eſſe perſpicue docet ) teftantur,

easnomen doctrine., finediſciplina obrinere , quod maxime ex

ipſis nancifcamur recordationem , reminiſcentiamque illius

fcientia, qua anima nostra ( ut eorum eft error) antequam cor

pus informaret , erat predita . Quod quidem facili, ac fami

liari quodam exemplo comprobare nititur Plato in dialogo,qui

Menon infcribitur, ubi Socratem introducit pufionem quen

dam interrogantem Geometrica quedam dequadrati dimenfo

ne,ad que licet in principio refponderit, us puer ,gradatim te

men afcendens eo deductus est, ut refponderit id, quod tandem

diéturus fuiſſet , fa diutiſſime perdidiciſſet Geometriam. Alijs

autem placet , ideo has artes pre ceteris nomen fciensie,& do

& rine ſibiuendicare , quodſole modum , rationemque ſcientise

retineant . Procedunt enim ſemper ex præcognitis quibuſdam

principös ad conclufiones demonftrandas,quod propriã eft.mu

nus, atque officium doktrine, fiuediſcipline, te d Ariftoteles 1. poster.

teftatur; neque unquam aliquid nonprobatum affumunt Ma

thematici ,fed quandocunque aliquid docere uolunt , fiquid ad

eam rem pertinet eorum , quæ anse docuerunt , id fomunt pro

conceſſo, da probato : illud vero modo explicant,de quo ante ni

hil fcriptum eft. Quod quidem alias artes , difciplinalme nõ fem

per obferuare uidemus,cum plerunq; in confirma.

tionem eorum ,queoftendere uolunt , ea , que

nondumſunt explicata ,demonftra

taue , adducant .

DISCI
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2.2.

DISCIPLINARVM MATHEMA.

ticarum diuifio .

P

TTĦA GOREY ; quus deinde fecuti ſunt omnes prope

maticas difciplin.ts uniuerfu in quatuor partes diftribuerunt,

Aritmethicam , Muficam , Geometriam ,àcAftronomiam ,cum

enim omnis quantitas;circa quam uerfantur, fit uel diſcreta ,

fub qua omnes numeri, uel cotinua,fub qua omnes magnitudi

nes comprehenduntur, ea neraquetam ſecundum fe , quam

comparatione alterius poffit confiderari ; Vifum fuit illis con

fentaneum , quatuor prædi&tas facultates inſtituere , quæ

wtranquequan:itatem , pro duplici confideratione diligenter

contemplarentur . Itaque Arithmetica agit de quantitate

difcresa fecundum fe , inquirendo accurate explicando om.

nes numerorum proprietates,ac paffiones , Mufica traétat ea .

dem quantitatem diſcretam , fiue numerum comparatum cum

alio , quatenus nimirumfororum concentus refpicit , atque

harmoniā .Geometria de magnituline ſiaequãtitate cötinud,

fecundü fe quoq;, ut immobilis exiftit,difputat. Afironomia de

niq; eandé magnitudine, et mobilis,confiderat; qualia funt

cæleflia corpora , prour continuo motu cien:ut. Adhas autem

quatuor ſeientius Mathematicas,quari Arithmetica, de Geo

metria pure ,Mufca vero , 19; Aſtronomia mixtæ dicuni , očs

alie quouis medo de quantitate agentes,qualis eft perſpectiua,

Geographia , & cæteræ huiuſmodi , uel facile , ut ad capita,

a quibusdependent , reduci posit.

AL FA rõne a Gemino antiquo Geometra, & ab alijs, ur

au &tor eft Proclus in cõmëtarijs , quosin primă Euclidis libră

edidit,Mathematicæ diſcipline diuiduni. Quäquide diuifioně,

quoniã elegiter, copioſeq; docet, ad quen.i jeje estēdātMahe

maticæ diſciplins,fermead uerbü ex Procto iuxta interpreta

tione FranciſciBarocij Patrici Venetiexcerptă hic fubijcere

ftatui.Volūt iraq; prediéti aučiores,fciëtiarü Mathematicarü

quafdă in intelleciilibus duntixat ab omnimitteria ſeparatis,

quafdam uero in ſenſi libus, ita u attingant materiam ſenſi

bus obnoxiam ,uerſari, Prioris generis ftatuuntduas longe pri

m.is,præcipuaſq; fcientias,Arithmeticam ,e Geometriam : In

pofteriori uero genere conftituunt fex , Aſtrologiam , Perſpecti

uam , Geodajiam , Canonică fiueMuficam ; Sapputatricë, atq3

Mechan

i

1
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Mechanicam . Aftrologiam dicunt efle cand facultatem , quæ

de mundanis ediſlerit moribus,decorporum cæleftium magnisu

dinibus, figuris, e illuminauonibus,a terraque dift ansijs, acde

alijs huiuſmodi rebus. Huius rurſum tres conftituuntur par

ies ; Gnomonica, quæ in horarum dimenfione, pofisu gnomonú,

exercetur : Mesheoroſcopicaque eleuasionum differensias, fy

Lerumq reperit diſtancias, nec non mulsa aliager yaria Ajiro

logica perdocet theoremata . Dioptrica, que planetarum ,

ceterarumque ſiellacum diftantias huinfcemodi dioptricis dia

gnoſcis inftrumentis. Perſpectiuam aiunt a Geometria gigni,

asque uti radis viforijs,tanquam lineis, et angulis, qui ex hiſce

conftituuntur oculorum radijs. Diuiditur autem in eam , que

proprio nominedicitur Perſpectiua,quequidem reddit caufam

earum apparensiarum , quæ aliter , quam fine . Sefe nobis of

ferre folent,ob corum ,qu & fub uiſum cadunt, alios litus , a di

fiantias, ut parallelarum coincidentif,uel quadratorum , ian

quam circuiorum , afpeétionit . Et in vniuerfam fpeculariam ,

que circa uarias , mulsiplicesque verfatur, refraciones : Nec!

non in eam, que Sciographice,hoc eſt, prubrurum defignatrix

appellatur, que ostendit,qua rationefieripoffit , vt ea , quein

imaginibus apparent , haud inconcinnd, veldeformis,ob defi

Luorum diftantias, aliitudinesque videantur . Geodajian

sppellant eam fcientiam , que res quant as mesitur , 25 materik

lium rerum aseruos,:anquem conos,da puteos,tanquam cylin

dres. Quodquidem non affequitur intellectilibus rectis lineis,

nt Geometria,fed fiafilibus tantum , interdum quidem certiori

bus quodam pakta, vi redus Solaribus s interdum vero craffio,

tibus, vt fpartis , perpendiculo . Diuiditur bent Geome

sria,in ein partem , qu & plan.1, vt in eam, quæ ſubida dimeti

iur . Canonicam , fiue Mitfam , vocant eam fcientiam , guel

apparentes concentuum confiderat rationes, ſenf 14 :queubique

Tietur adminiculos que Plasa inquit talis exifli , nt

menii aures ipfas præpofuiffe videatur , supputarix eailem

apud ipfus eft,que apudnos Arithmetica practica. Hæc enim

numeros conſider ai,non vt in intellectilibus,fed vt furt inſen

sl bus ipfis , Mecburia denique, que in cognitione rerum fen

folium,materieque coniunclarum confiftit,apud ipfosmultiplex

eft Quedam enim est inſtrumentorum effectrix, que 'op ceyo.

2:49TIK >ocatur,eornm ,inquam ,quif gerendes finsdeltis idea

nea,
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nea, qualia fine Urchimedes etiam fertur conftruxiffey Syra

cuf.is terra,marique'dbfidentibus refiftentia ;Quedam mirabi

lium prorſus rerum effectrix ,qux feuMATONOSTI« »'dicitur ,

quippe quealia quidem fpiriribus maximo cum artificio con

Aruit,quemadmodum etiam Cref bius,atqueHeron operanturg

alia autem ponderibus, quorum motus quidem inequilibrium ,

ftatus vero equilibrium effecauſam cenſendum est , ui T'imaus

etiam determinanis ; aliæ vero neruis,ſpanrisque animatas con

soluciones , ' ac moius imitantibus : Quedam eft æquilibran.

rium omnino, Georum , quiz centroponderantia uocantur ,co .

gnitio : Quedan denique spherarum effeftrix , quæ opufo

7011 appellatur ,ad ræleftium circumuolutionum imita .

tionein , qualem Archimedes eriam febricatus eft :Atque ut

yno verbo dicami,omnis, quæ materiam mouendivim habet.He

igitur funt diſtipline Marvematice apud antiquos. Militarem

antem arrem ,eam inquam,quæ ad inflrnend.is ,coordinandasq;

pertinet acies,quam Græci Tantixx', vocant, vnam aliquam

ex Mathematices partibus dicendam eſſe non cenfent,vt quida

alij roluere, fed virani volunt modo quidem arte ſuppurandi,

vt in enumetandis legionibus ; modo vero Geodæfia , ut in diui

dendis,dimeriendisaxe caflrametasion: ſpatijs in campo. Quem

admodum neque Historicam , neque medendi artem Mathema

tices partem ullam effe dicunt , licet fæpenumerorum Hiſtorici,

tum etiam Medici Mathematicis utantur theorematibus; Re

ruim quidean gefiarum fcriptores,vel climatum fitus referen

do, uel urbium magnitudines, da diametrcs, uel ambitur,cir.

cuitusve colligendo : Medici vero , quamplurimas res in arse

ſua huiufcemodinis dilucidando.Nam vrilicatem ,quæ in Me

dicintam ab efirologia peruenit, ipfe etiam Hippocrates often

dit, ac fereomnes, quicunque aliquid de opportunis téporibus,

locisque dixere . Eadem faneratione ille etiam ,qui aciebus in

firxendis operam acccommodat , Mathematicis quidem vte

tur theorematibus, nec tamen ob hoc erit Mathemasicus,quam

uis interdum quidem volens eam , qua numeroſa eft,pauciſſe

mam oftenderemultitudinem ,caftra ,ſuosqueexercitus ad figu

ram circuli formet ; interdum uero ad figuram quadranguli,

uel quinquinguli, vel alteriuscuiuſdam multanguli,vbipla

rimamaparere cripit . Hæc igitur fere ſunt , quæ nobis anti.

qui Mashemaljci de harumſcientiară partitione reliquerunt.

INVEN
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INVENTORES MATHEMA

ricarum diſciplinarum .

OM

MNES diſciplinas Mathematicas 4 uarijs,da diuerfis

auctoribus ortum ,originemque duxiſſe,perſpicuehiſtoria

teftantur:Immo uero fingula nequaquam fummam adeptas

fle perfectionem ftatim abinitio,fed paulatim eas ab imperfe

Étisadperfectiora proceſliſſe , memoris quoque proditum eft.

Arithmetices enim inuentoresprimi creduntur Phanices,pro

pser frequentes mercaturas , atque commercia , ut au tor eff

Proclus. Quam mirum in modum poſtea Pythagoras, eiufq;

succeſſores, nec non Aegyptij,Graci denique ac Arabes amplio

ficarunt,uarjsqueproblematis,atque sheorematis illuftrarunt.

Muficam deinde a Mercurio primumeße inuentam ,multi fcri

ptores tradunt ; quam ipfe poftea Orpheo infigni Mufico com

mendauit,atque concredidit ; Hic aurem Thamyri, d . Lino ;

Linus nero Herculi , & fic fucceffionibus continuis per alios

Muſicos preclaros ad noftrauſquetempora manauit . Geome

tria uero,anflore Proclo, ab Aegyptüs reperta eft , ortumque

habuit ab agrorum emenfione . Cum enim anniverſaria Nili

inundario agrorum terminos,ac limites ita confunderet, uaſia.

retque, ut nemoagrum dignoſcere poffetſuum , cæperunt Ac

gypti animos ad rationen menfurandorum agrorum applica

re,ut hoc modo cuilibet,quod fuum erat, redderetur. Que qui

dem ratio agros metiendi , quanquam tunc temporis adhuc

rudis admodum fuerit,ac impolita, ab ipfo tamen officio Geo

metria eſt appellata . JewletProuds enim , fiue gewletpe'w

idem fignificat, quod , terram metior. Caterum paulatim de

indeGeometria capra eft expoliri, da non contentaſuisfinibus,

seſe ad corpora etiam celeftia dimetienda conuertis, tradiditq;

principia uniuerfe Aftronomia, Perſpectiue , Coſmographie,

& alijs diſciplinis quam plurimis,qua ex ipſa, veluri radices

dependent. Hanc Thales Mileſius ex Aegypto in Greciam pri

mus tranftuliffe fertur : Deinde eam inſignes Philofophi,ac

Mathematiciplurimis, acutiffimisque demonftrationibus locu

pletarunt, atque exornarunt : Inter quos hi ſunt præcipui ex

veteribus ; Pythagoras, Anaxagoras Clazomenius, Hippocra

tes Chius, Plato, Oenopides, Zenodorus, Brito, Antipho,Theo

6 dorus,
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dorus, Theatetus, Ariftarchus, Eratoſthenes, Architas T aren

sinus, Euclides, Serenus, Hypſicles Alexandrinus , Archime.

des Syracuſius, Apollonius Pergæus, Theodoſius Tripolita,Mi

leus Romanus,qui e Menelaus, Theon Alexandrinus , P10

lemeus, Eurocius Aſcalonita , Pappus , Proclus, La alij pene

innumeri , quosomneslongum eſſet recenſere . Aſtronomiam

denique non pauciab Atlante primum inuentam eſſe autumăt:

Vnde ob eximiam , qua primus inter mortales preditus erat,

Aftronomie cognitionem, exortameſſe uolunt fabulam , illum

fuis humeris cælumſuſtinere ; Alij putant , Chaldæosdiutur

na obſeruatione (quod etiam Cicero affirmat in libro de Diuina

sione) ſyderum ſcientiam adinueniſſe. Alij Aegyptios primos

huiusfcientia faciunt inuentores : Aly Alyrios : Alij deniq;

gloriam hanc, & laudem Babylonis eſſe deferendam , cenſent.

Hac autem in ſcientia ,ui eſt præftantiſſima, ita quoque maxime

illustres au &tores claruerunt,quod non eſt huiuslocideclarare.

Caterum ,precipuis hifce quatuor diſciplinis Mathematicis in

uentis,reliqua omnes de quantitate quouis modo agentes, faci

le ex ipsis , tanquam riuuli ex fonte, deriuate ſunt , atque

deduéta .

1

91

1

NOBILITAS , ATQVE PRAESTAN.

tia Scientiarum Mathematicarum ,

VONIAM diſciplina Mathematice de rebus agunt,

wa ,

uis reipſa materiæ fintimmerfæ ; perſpicuum eft, eas medium

inter Metaphyſicam ,& naturalem ſcientiam obtinere locum,

A ſubie&tum earum conſideremus, ut rečte a Proclo probatur.

Metaphyſices etenim (ubie &tum ab omnie materia feiun &tum

☺re, i ratione : Phyſices vero ſubie£tum do re , ratione

materiæ ſenſibili eſt coniunétum : Vnde cum ſubiectum Mathe

masicarum diſciplinarum extra omnem materiam conſidere

tur, quamuis re ipſa in ea reperiatur , liquido eonftat , hoc me

dium effe inter alia duo , Si ueronosolitas, atque preſtantse

ſcientia ex certitudine demonſtrationum , quibus pritur,fit iudi

canda, haud dubie Mathematice diſciplinæ inter cæteras om

nes principem habebunt locum . Demonstrant enim omnia ,de

quibusfufcipiunt difputationem , firmiffimis rationibus, con

firmantque
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firmantque,ita vt vere fcientiam in auditoris animo gignanty

omnemque prorſusdubitationem tollant ; Id quod alijs feien

tis vix tribuere poſſumus ,cum in eis ſepenumero intellectus

multitudine opinionum , & c ſententiarum varietate in veritate

conclufionum iudicanda ſuſpenſies hereat,atque incertus. Hu

jus rei fidem aperte faciunttot Peripateticori fecte , (ut alios

interim philofophos ſilentioinuoluam ) que ab Ariſtotele,velu

tirami e trunco aliquo , exorta, adeo ( inter fe , eg nonnun .

quama fonte ipfo Ariſtorele diſſident,utprorſus ignores, quid

nam ſibiwelit Ariſtoteles, num denominibus, an de rebus po

sius difputationem inftituat . Hinc fit,utpars interpretes Gre

cos, pars Latinos,alij Arabes,alij Nominales, ali denique Rea

les, quos vocant( qui omnes tamen Peripateticosſe efle glorian

tur ) tanquam ductores fequantur . Quod quam longe Ma .

thematicis demonftrationibus abfit,neminem latere existimo.

Theoremata enim Euclidis,cæteròrumque Mathematicorum ,

eandem hodie,
e ,quam ante tot annos , in ſcholis retinent veritatis

puritatem rerum certitudinem , demonstrationum robur, ac fir

mitatem . Huc accedit id ,quod Plato ait in Pbilebo,feu dialo

go ,qui defummo bono infcribitur ;Eamſcientiã eſſe digniorem ,

præftantiuremque, quæ magis fynceritatis , ueritatisque eft a

mans. Cum igitur diſcipline Mathematica ueritatem adeo ex

petant, adament, excolantque,ut nonfolum nihil, quod fit fal

fum ,uerum etiam nihil, quod tantum probabile exiftat, nihil

denique admittant, quod certiffimis demonftrationibus non con

firment, corroborentque,dubium effe nonpoteft,quin eis primus

Locus inter alias ſcientias omnes fit concedendus ,

VTILITATES VARIAE MATHE.

maticarum diſciplinarum .

NO

TON folum vriles, verumetiam neceſſarie admodum cen

ſeri debent diſcipline Mathematica cum ad alias artes

perfe&te perdiſcendas, tum ad rem etiam publicam rečte inſti

tuendam , & adminiftrandam . Neque enim ad Metaphyfică,

ni eleganter oftendit Proclus , vlli patet aditus,niſi ter Ma,

shematicas diſciplinas. Nam fi á rebus fenfibilibus, quas

Phyſicus confiderat, ad res ab omni materia ſenſibili fecretas,

feiunci asque,quas contemplatur Metaphyſicus,wires,aciemas

b noſtri2
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noftri intelle tus attollere abſque ullo medio tentemus, no/met

ipſos excecabimus, non ſecus ac ei contingit ,quie carcere ali.

quo tenebricofo, in quo diu latuit , in lucem Solis clariffimam

emittitur . Quam ob rem , antequam a rebus phyſicis,quema

teriæ fenfibusobnoxiæ funt coniun & ta ,ad res metaphyficas, qua

funt ab eadem maxime anulſ<, intelle & tus afcendat ,neceffeeft,

ne harum claritate offundatur , prius eum aſſuefieri rebusmi

nus abftra &tis, quales a Mathematicis confiderantur , vt facio

lius illes poffit comprehendere. Quocirca re &te Diuinus Plato

Mathematicas diſciplinas erigere animum , do ad diuinarum

rerum contemplatione exacuere mentis aciem affirmat. Quan

tum vero emolumenti ha diſcipline adſacras literas recle per

cipiendas,interpretandasqueconferant,multisuerbis pulcher

cap. 16. rime nobis exponit B.Auguft.lib. 2. de Doctrina Chrift.demon

Ftrans,numerorum inſcitia multa non intelligi a multis, quæ

translate,ac myfticepofitafunt in fcripturis : Cuiusrei exem

pla non pauca in medium adducit ; eandemque ſententiam lon

Cap . 37. ge postpluribus uerbis repetit eodem lib. Hocidem docet D.

Hieron. tomo 1. Epiſt. 1. afferens, magnam ineſſe numeris uim

ad multa myfteria in fcripturis intelligenda : Quo item loco ,

Geometriam magnam afferre Theologis utilitatem , perhibet .

Cap. 16. Rurſum B. Angust.loco, quem pauloante retuli ,teftatur,

Muficam perneceffariam effe decori Christiano , ſubiungens

Cap.19. paulo poft,Theologos debere etiam Geographia diligenter elle

inſtructos. Quod non ignorans D. Gregorius Nazianzenus,

\fummislaudibus D. Baſilium preceptorem ſuum extollit , quod

in Aftrologia, Geometria, numerorum cognitione , ceterisque

fcientijs Mathematicis,fueritnon mediocriter verfatus , ion

parum esiam conducunt hæ artes ad philofophiam nasuralem,

moralem , Dialecticam ,dad reliquas id genus do trinas, ar

tesqueperfecte acquirendas , ut perſpicue docet Proclus. His

adde,quod omnia voluminaantiquorum philofophorum , maxi

meAriftotelis, & Platonis, quos meritoduces nobis fequendos

ad benerectequephilofophandum proponimus, eorumque fere

omnium interpretum cum Græcorum ,tum Latinorum ,exemplus

Mathematicisſunt referta,eapotiffimum de cauſa, ut ea, que

alioquin multis obstruela difficultatibus uidebanrur eſſe ,per

exempla huiufmodi clariora,magisque perfpicua fierent ; que

proculdubio nulla ratione percipietis,quiſcientiarum Mathe

matica
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maticarum omnino eſt expers . Quid ? quod olim nemo aufus

eſſet celeberrimum Diuini Platonis gymnaſium frequentare ,

qui prius optime Mathematicis diſciplinis non fuiles exorna

ius ? Vnde proforibus Academie hoc fymbolum dicitur pin

xiße, dyisuétentos óudsisHostw . Immo vero idem Plato in

Philebo,omnes diſciplinasfineMathematicis viles effe non du

bitauis aſſerere . Qua de caufa in 7.de Rep. precipit, Mashe

maricas diſciplinas primo omnium eſſe addiſcendas, propter va

rias, ac multiplicesearum vtilitates, (ut copioſe ſcribit ( non

folum ad reliquas artes re & tius percipiendas , uerum etiam ad

Temp. bene adminiftrandam: Cuius ego rei multa exempla cum

preferiti temporis, tum noſtre statis, fi id neceffe foret, in me

dium poſlemadducere. Ibidem clariſſimis verbis affirmat;pre

cipue Arithmeticos natura ad omnes doctrinas aptos ejedo

neosque, adeo,utetiamfi nullam aliam nobis hæ ſcientiæ affer.

rens vtilitatem , ( cum tamen infinita propemodum alia com

moda ex ipſis percipiamus)perdiſcendas tamen omniſtudio eas

effe ftatuat, quod ingenium , mentemque ad reliquas artes om

nes capeſſendas aptiorem reddanty acutiorem : Quod quidé

experientia ipſa magiftra fucilecomprobatur . Videmus enim

eos , quorumingenium facile, & nullo negotio hiſce diſciplinis

accommodatut , fructusnon exiguos ex alisſcientis percipere:

Contra aerogeos qui ad haſce facultates idonei minime reperiña

cur,prorſusad ceteras effe ineptos. Quare iure optimo Plato

sam frequenterin fuis operibus iterum atque iterum harum di

fciplinarum vtilitatem nobis inculcat, atque commendat;pre .

fertim in 7. de Rep. in Epinomide, ſeu Philofopho , in Tymco,

obi Mathematicas diſiplinasomnis eruditionis ingenuæ viam

appellat, do pleriſque alijs in locis , quibus nunc enumerandis

breuitatis memor de induſtria ſuperſedeo . Ad has omnes um .

litates acceditmaxima iucunditas, atque voluptas, qua cuiufq;

animus his artibus colendis,exercendis queperfundisur . Sunt

enimhaprecipua ex feptem artibus liberalibus, in quibus non

folum ingenui adoleſcentes, verum etiam nobiles viri, princin

pes,reges,ac imperatores ad honeftiffimam , maximeque libera

Lem oblečiasionem animi , quam fumma etiam cum vilisate

coniun &tam pariunt,diu multumque verfari folebant : luo

rum exemplum multos adhuc noftra hac ætate imitarieonſpici

mus . Teftatur magnam animi voluptatem ex his artibusper

b сірі,
. !



TO PROLEGOMENA.

cipi, Diuinus Plato in 7.de Rep. rbi audacter dicis,& non tea

mere confirmat ,óculum animæ,qui ab alüs ſiudüsexcæcatur ,de

foditurque , a Mathematicis tantum diſciplinis recreari,exci

tariquerurfus ad eius, quod eft,contemplationem . Omitto plu

rima alia teſtimonia Platon's aliorumque grauifſimorum phi

tofophorum ,quibus harum diſciplinarum utilitas cum neceffi

tate, dy dele&tatione coniunéta, atque præftantia abunde po

teſt comprobari.

E VCLIDIS , ATQVE GEOME

triæ commendatio . '

VI SNAM fuerit Euclides horum elementorum ins

ftitutor , ( ut aliquid etiam de autore,quem nobis inter

pretanridum propofuimus, deq; Geometria uniuerſa ,in medium

proferamus) ago quo tempore floruerit , non fatis conuenit in

ter ſcriptores . Mulienim , ut teſtatur uulgata elementorum

Euclidis ſecundum Campanum , ea Theonem editto , aique eo

rundem inſcriptio , exiftimant , eum fuiſſe philofophum illum

Megaris natum ,quod oppidum Ifihmo adiacer , Socrariſque au

ditorem ,qui fe&tam inftituit a ſe dictam Megaricam , quæ alio

nomine Diale&tica appellabatur , eo quod feétatores illius in

terrogando , refpondendoq; ( quod proprium eſt munus Diale.

Eticorum ) libros conſcriberent. De quo multa ſunt in Diogene

Laertio de uit isphilosophorum :Scribit g de hoc Cicero Queſt.

Acad.lib.2. ubi ait. Poſt Euclides Socratis diſcipulus Mega.

reus ,a quo ijdem illi Megarici di&ti , qui id bonum folum effe

dicebant,quod effet unum , ſimile , da idem , & femper . Fas

uet his auctoribus non parum id , quod Valerius Maximus

octauo lib. ſcribit , nimirum a Platone , qui Socraris etiam di

fcipulus fuit , conductores areſacre demodo, eforma eius ſea

cum ſermonem conferre conatos , ad Euclidem Geometram ire

iußos. Verum fi Proclo nobili ſcriptori,Q alijs auctoribus an

tiquis credendum eft , Euclides hic noſter iunior fuit illo Me

gareo, floruitq ;tempore Ptolemai primi , qui AEgypto , poft

Alexandri Magni mortem , Olympiade 115.0% ante Chriſlum

riatum anno 319.cæpit imperare,nt Ioannes Lucidus refert .

Quod quidem uerius eſſe crediderim , hoc maxime adducius ar

gumento , quod Diogenes Laertius omnia opera Euclidis illises

Megaricil
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Megarici diligentiffime enumerans , nullam prorfus faciat

mentionem huius celeberrimi uoluminis de Geometricis elemě

tis conſcripti , in quo perpetuam , & nunquam morituram fa

mam ſibi comparauis Euclides , gloriam . Neque enim pu

sandum eft,Diogenem in monimentis philoſophorum exercita

viffimum ,hoc tam infigne opus uel ſeientem uoluiſepreterire ,

uel ab Euclide fuo eſſe compofitum , ignorafle. Itaque Euclides

nofter, Geometra acutiffimus,ab illo Megareo philoſopholonge

alius eft, qui , cum in doctrina Academicorum eſſet ſummacũ

laude uerfatus, animum totum ad Mathematicas diſciplin .

iranſtulit, in quibus ita excelluit , ut concordi omnium iudi

cio principem inter Mathematicosfibi locum iure oprimo uen

dicärit . Scripfit autem uolumina adrem Mathematicam fpe

& antia non pauca, in quibus eximia eius diligentia, admiran

d'aque do &trina facile elucet : qualia ſunt eius Optica ,Catoptri

ca,Elementares inftitutiones ad Muſicam capellendam persi

nentes, Phenomena,atq; Datorum liber, opus de Diuifionibus,

quod nonnulli fufpicantur effe libellum illum acutiſímum de

Superficierum diuifionibus,Machomero Bagdedino afcriptum ,

qui nuper loannis Dee Londinenſis, aga Federici Commandini

Vrbinatisopera in lucem eft editus. Confrripſit item conica ele

menta,auétere Proclo ,que tamen ad nos nondum peruenere ,

& alia id geuus opuf:ula. Maxime uero hoc uolumen elemen

torum Geometricorumnunquam omnium confenfione fatislau

datum tam mirabili ordine", tantique eruditione contexuit,ut

nullus unquam eorum , quifemilia conſcripſerunt elementa

( confcripferunt autem , ut ait Proclus , non pauci ) par illi

extiterit, nedum ipſum ſuperarit. In quo quidem, ut fummum

ingeni acumen demonſtrauit, ita non omnia, que ad rem Geo

metricam pertinent, in uulgus edenda ,fed ea duntaxat , que

uiſaſunt eſſe neceſſarie , atque utilia , ad communem omnium

utilitatem , argumentis , orationibus firmiſſimis cenſuit effe

comprobanda . Ceterum , quanta fithorum Euclidis elemento.

rum Geometricorum , ac proindeuniuerſe Geometriæ, præftan

tia , ac utilisas,partim ex ijs, que ante fcripfimus , partim ex

is,que nuncdicemus , non obſcure perſpici poteft . Dicuntur

enim Geometrica elementa,eam ob cauſam ,quod fine ipſis nul.

lum opus Mathematicum poſſimus aggredi,nedicam fruétum

aliquem inde percipere: Omnes fiquidem Mathematicarum re

b 4
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rum ſcriptores ,ut Archimedes, Apollonius, Theodofius, & c.

in ſuis demonstrationibus uſurpant hæc Euclidis elementa ,

tanquamprincipia omnibus iam diu perfpecta atque demon

Strata : Quamobrem ficut is , qui legereuuli ,elementa litera

rum diſcit prius , illis affiduè reperitis,utitur in uocirus om

nibus exprimendis ; fic qui alias diſciplin.us Mathematica de

fiderat fibi reddere familiares , elementa hæc Geometrica ple

ne ,ac perfecte calleat prius ; necefle eft. Ex his etenim elemen

ris,ueluti fonte aberrimo , omnislatitudinum , longitudinum ,

altitudinum ,profunditatum , omnis agrorum ,montium , inſu

Lirum dimenfio , atquediuifio; omnis in celo per inſtruments

fyderum obferuatio, omnis horologioram fciotericorsim compo:

fitio ,omnis machinarum uis , a ponderum ratio, omnis appa:

rentiarum variarum ; qualis cernitur infpeculis, in pictus

ris, in aquis, in aere uurie illuminato , diuerſitas manat

Ex his , inquam , elementis machine totius huiusmundaneeß

intentum medium , atque centrum ; inuenti cardines grires

quos perpetuo conuertitur; orbis denique totius explorat a figu

ra, acquantitas : Oftenditur, atque demonftratür uniushuius

Scientia ui cæli uniuerfi , ſyderumque perennis conuerfio , or

tus;occaſus,abitus reditus;aſcenfusste cenfus, diei at noctis ,

temporumque toto annoper omnem terrarum fitum , & mur

de inclinationem , uarietas . Coniunciones item planetarum,

oppoſitiones , afpe &tuſque uarijs.im expedite cognofcuntur , ut

loca illorum in cælo , rclipſes , ſeu Solis ,ac Lunæ defe

stiones certiſſimejante quem fiant,in omne poſterum tempus de

Mathematicis prediciqueant. Hoc denique ingens Deiya na

ture opus; mundum ; inquam ,totum ; mentis noſtre oculis mu

mere ; ac beneficio Geometric ſubiectum confpicimus .Adde

Geometriam hominibus plurimas que penitusincredibiliaeſſe

mideni,omniumq; fide ſuperant,perspicuafacere,credibiliaq;

effe oftendere : Quale eft illud, quod de Archimede Syracufio

teftantur hiſtorie.Cum enim Hieron Syracufatum rex nanem ,

quam Ptolemæo Egyptiorum regi mittere ftatuerat;tanteel

ſes molisfabricatus ;uteamomnes una Syracuſii a loco dimo

uere minime ualerent , Arthimedes Geomeira peritiſſimus 26

nius Geometria uiribiis fretus regi promifit ; ſe effe&turum, ut

ipfam folus rex abſque ullo labore fubduceret: Quod cum prea

tirifles, in conſpectu omnium rex stupefaftus exclamate per

1

hibetur ;
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hibetursAbhac die; quicquid dixerit Archimedes,illi cré:

dendumeft. Non diffimilehuic uidetur mihi effe pulcherrimã

illud fa &tum ,quod idem Archimedes de Geometrie geflit sy

raculis, quando corona ex auro, árgentoque confects ;quam

rexfummoſtudio fabricari iufferat,non diſſolüia , fingulaar

rit argenti pondera , que inter ſe akrificis fraude ac dolo

commiffa erant,fubtiliffime offendit. Neque filentio preteriri

debet ; eandem Archimedem robori, ac efficacia demonſtratio

num Geometricaram innixum ſepenumero, ja£ tiraffe, fi habe

Tet terram aliam , in qua pedem figeret , hanc noftram , quam

incolimise loco ſe commouerepoje. Pari ratione , datis uiris

bus quibuſcunque pondusqaodcunquele poſſe mouere: Et alia

idgenus nonfolumab Archimed
e , uerumetiam ab alijs pré

tlaris dilaftribus Geometris patrata effe memorie proditi

eft. T antum denique nomen una hec Geometria Archimedi

peperit , ut Marcellus Romani exercitus imperator , contra

quem din Syracufanam urbem defenderat Archimedes machia

nis quibufdam per Geometricas demonflrationes adinuentis ;

& conftruét is , inexpugnate urbis direptioné, ac cæde ciuium

uniusArchimedisſaluti publico edifto cauerit : quem ubicon

ire imperiamſuum , & uoluntatem a gregario quodam milite

interfestum cognouit , uehementer doluit , eumque honorem

moriuo habris ,quem nivo habere non posuit. Tuiusſepulchri

Cicero ale , cum in Sicilia Quefforis officio fungeretur,reper

tumejje, mirandum in modum gloridrar . Vnde mirari nemo

debes, curin ſummoſemper honoreapud Græcos fuerit Geome:

trie. Accedit quoque ad præftantiam , usilitatemg; Geome

trie,quod cum demonſtrationes Geometricæ fint maxime illum

ftres ;nemofine ipfis fasis perſpiciet , qui fit uis demonſtratio

num, nemoque eifdem deffitatus perfectuserit artifex metho

di . Quod quidem ingenne fatetur Galenus infignis philofo

phus,acmedicorum princeps, in libro, quem de librisproprijs

inſcripſit. Is enim inſtructiſſimis rebus Dialecticis;cum ſcho

La Peripatesicorum , ac Stoicorum ſui temporis percurriſſet

omnium , ý precepta miro cum animi ardore, ſudioque arris

puillet , nihil fereab ipfis audiße fe teftatur , quod ad demona

Prationis cognitionem pertineret ; quinimmopleraqueeorum ,

que tradiderant , ab illis in controuerfia pofita, nonnulla etia

naturali rationi pugnantia reperiſſe: Ita utad Pyrrhoniorum

fore
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fere ( erant Pyrrhoni philoſophi,qui nihil decernebant,ſed de

omnibus dubitabant ) heſitantiam deuenturusfuerit , niſi.A

rithmetica, Geometria , Diale &ticæq3 ( quibus artibus ab akis ,

patre fueratinftitutus effet cognitione, ſcientiaque reuoca

tus . Vndefuadet , fequendos effe characteres illos Arithmeti

cos , lineares demonstrationes , Plaio etiam cum ob alias ,

tum ob eam etiam caufam difcendam efle Geometriam dixit,

quod eius cognitio maximefit utilis , ut aliæ artes facilius, ey

reftius percipiantur.Poftremo eft hæc fumma laus Geometrie,

omnibuſque modis predicanda , quod non hxfitin exiguis , do

inferioribus hifcemachinis,a quibus originem traxit,fed eno

Lauit in cælum uſque , humanas mentes humi abiectas in il

lam rurſus cæleftem fedem inuexit, & admirandam mundi hu

ius fabricam , eiuſqueadminiſtrationem , & gubernationem

noftro intelle&tui ſubiecit .

DIVISI O GEOMETRIAE ,

& elementorum Euclidis .

EOMETRIA diuiditur in Planorum contempla

.

doétrinam Solidorum , quam proprio, ac peculiari nomine Ste

reomariam appellant Mathematici. Nam Geometria uniuer

relibi hunc fcapum proponit , ut plana , aut folida nel conſti

tuat ,uelconftituta inter ſe comparet , aut diuidat. Neque ue

ro mirum alicui uideri debet,quod cum tria fint genera magni

tudinum , linea , ſuperficies, Ugo corpus,folum de duobuspofte

rioribus extentpropriæ contemplationes,ut diximus, non auto

de lineiswel etiam punétis : Non , inquam ,debet uiderimiri ,

quoniam , ut ait Proclus,Geometria poriſfimum circa figuras

werſatur , qua in planis duntaxat , uel etiam folidis conſiſtunt

omnes . Non enim punéta, uellineæ figuram ullam conftituit

line planis, aut folidis , ac proinde neceffe non erat , propriam

de punctis,& lineis fcientiam instituere ; Superficiebus uero,

fiueplanis , d'a corporibus, folidiſue maximeconueniebat , ut

proprias nanciſcerentur tractationes. Volens igitur ſummus

harum rerum artifex Euclides in hiſce element is perfettam ,do

omnibus numeris abſolutam tradere cognitionem rerum Geo

metricarum , in prioribusfex libris agit deplanis, in posterio

rities
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ribus uero quinque de folidis acutiffime diſputat,eorumquepro

prietates maxime illuftres perueftigat .Quoniam uero cum rer

omnes Geometrice, tum præfertim folida illa quinque regulas

ria , que corpora Platonica dici folent , perfecte tractari non

poterant,abſque linearum commenſurabilium , atque incom

menſurabilium notitia ; Immo ueroquam plurimémagnitudi

nes ſub menfuram cadere nulla ratione abſque earundē linea

rum cognitione poſſunt, cum earum lateraſæpe numerofint sa

lia , ut ea communis,& nota menſura data metiri nequeat, ut

liquido conftat ijs, quialiquandodemonftrationes Geometricas

in opusconsulerunt , atqueufum ; idcirco ut hiſce elementis

Geometritis compleétereturomnia documenta ad magnitudi

num intelligentiam , dimenfionemque requiſita, Stereometria

fue prepofuit decimum librum , inquoſubtiliter Lyu copiofe de

huiuſmodi lineis diſſerit. Intelligensrurſum Euclides , neqs

hanc tra &tationem linearum commenſurabilium , u incom .

menſurabilium fine numerorum cognitione poffe confiftere,an .

te decimum librum agit de numerorum paſſionibus, eaſque co

pioſe, diligenter tribus libris,qui hunc antecedunt,eft per :

ſecutus . Quamobrem totum hoc uolumen elementorum Geo:

metricorumquindecim libris comprehenſum ,( quorum quidë

priores tredecim fine ulla controuerfia Euclidiafcribuntur ab

omnibus,pofteriores uero duo a nonnullis Hypſiclis Alexandri

nielle creduntur ) ſecari re &te poterit in quatuor partes,ita ut

primapars contentaſex prioribus libris agat de planis; Secun

da tres ſequentes compleetens, paſſiones numerorum perſcruce

tur ; Tertia ,quamfolus decimus conſtituit liber, de lineis coa

menfurabilibus , incommenſurabılıbulque diſputet; Quarta de

nique reliquis quinque libris abſolutaſcientiam ſolidorum , fi

ué corportim compleftatur . Primapars rurſum triplex eft

Nam in prioribus quatuor libris agitur de planis abſolute,in

weſtigando eorum equalitatem , inæqualitatem : In

quinto hero libro deproportionibus magnitudinum

in genere diſputatur : In fexto denique pro

portionesfiguraram planarü difcutiune

tur. Quid uero Euclides in fingu

tis alijs libris pertraétet,pro

prijs in locis expo

nemus

OVID
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QVID PROBLEMA , QYID THEORE

ma , quid Propoſitio , & quid Lemma apud

Mathematicos .

1

D.

EMONSTRATIO omnis Mathematicorui diuidi

tur ab antiquis fcriproribusin Problema,& Theorema.

Problema uocunt eam demonftrationem , que iubet , ac docer

aliquid conftituere. Vi fi quis conetur demonſtrare , fuprali

neam re&tam finitam poffe triangulum aquilaterum confitui ,

appellabitur huiuſcemodi demonftratio problema, quoniam do

cet, qua ratione triangulum æquilaterum conftitui debeat ſu

pra rectam lineam finitam . Diftum eft autem hoc genus de

monftrationnm Problema ad fimilitudinem problematis Dia

le &tici. Sicut enim apud Diale ticos problema dicitur que.

Stio illa , cuius utraque pars contradi&tionis ( ut ipfi loquun

tur , ) eft probabilis , qualis hæc est queſtios Antorum diftin

guaturrealiter afuis partibus fimulacceptis : Sic etiamquae

fitum illud apud Mathematicos, quo aliquid iubent confiruere,

Lo cuiuscontrarium effici esiam potest , problema appellatur.

Vifi quisproponat, ſe demonſtraturum ,fupralineam rectam

finitam triangulum æquilaterum poſſe confiitui , efficiet pro

blema , quia& triangulum non æquilaterum , nempe Ifoſce

les , uel ſcalenum ,fupra eandem lineam constitui poteft. Pa

ri ratione, quiinflituit angulum rectilineum fecare bifariam ,

problemanobisexhibet proptereaquodangulus idem diuidi po

sest in partes non aquales.Eft samen diſcrimen non paruum in

ter Dialecticorum ,deMathematicorumproblema. Alamin

problemate Diale &tico utrauis pars contradictionis fuſcepsa

confirmatur tantum probabiliter , ita ut intellectus cuiufque

ambigat,utranam illius pars uera fit : In Mathematico nero,

quamcunque quis partem elegerit,eam firmademonftratione ,

ita ut nihil omnino dubý fit reliquum , comprobabit .Sienim

Geomesra ftatuat ex puncto quolibet linea recte propofitæ linea

perpendicularem educere ,efficies utique hoc ipſum ratione că

Aanti, dyenidenti: Eodem modo dicendam eft,fiex eodem pun

cto uelit edacere lineam non perpendicularem.Theoremaauto

appellat eă demonftratione, qua folü paffionê aliquã ,proprie

laiēne unius,uel pluriūſimul quantitatü perfcrutatur . Poli

quis optes demonftrare in omni triangulotres angulos effea

quales
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qualesduobus re &tis, uocabunt talē demöftrationě Theorema,

quia nõ iubet, aut docet trianguli ,au: quippiã aliud construe

re,fed contemplatur tantümodotriãguli cuius libet conftituti

palſsonē hanc, quod anguli illius duobus fintre & tis æquales .

Vnde a contemplatione ipſa , hæc demonstratio theorema dici

tur. In theoremate fieri nulla ratione poteft , contradi&tionis u

traque parsnera ut fit.Si enim quis demonstret,omnes angu .

Los trianguli cuiuslibet daobuseſſe re&tis angulisequales ,nul

lo poterit modo fieri,ut inæqualesquoq; font duobusreétis. Ea

dem ratio in alijs theorematibus eſt intelligenda. Itaque ut uno

werbo dică ,quæſitñ illud Mathematicum cõſtruere aliquid do

cës,cuius etiã oppufiri poteft effici,Problema:Illud uero , quod

nihil doces construere , da cuiuspars oppofita perpetuo falfa

exiftit,Theoremaappellatur.Vndefiquis proponeresin modum

problematis , fe in ſemicirculo nelle angulum re & ü conftitne

re, irridendus omnino effet,deGeometria prorfus ignarus iudi

candus;quoniam omnesanguli in ſemicirculo conftitutiſuns re

Eti,ut demonftrabitur in lib. 3. propofitione 31. Quamobrem )

theorema hoc, non problema dicendã erit. Ceterü tā proble.

ma,quã theorema dici confuenis apudMathematicas Propoſi

tio , proptereaquod utrumque aliquid nobis proponat , ut in

exemplis adductis conftat .Hæc ideo dixerim ,ui ftudioſus le

& tor non miretur , quando reperiet in Euclide,Apollonio ,

de ceterisMathematicis , propofitionum alias dici problema

ta , alias theoremata . Elementa enim Euclidis Geometrica ,

Apollonij Conica, ( ut aliorum interim uolumina raceam ,)

constant partim problematibus , partim sheorematibus . De

monftrationes problematum ſemper concluduntur, his ferewer

bis : Quod faciendum erat : Theorematum uero hiſce: Quod

oftendendum uel demonftrandum erat ; habita nimirum ratio.

ne finis utriuſque . In quolibet autem problemate ,ac sheorema

se plures demonftrationes continentur e non una tantum ,

quamuis ultimusſyllogiſmus demonftratinus folum concludas

id , quod in initio demonftrandum proponitur , ut declarabi

musin prima Euclidis propofitione ,nec non in cæteris omni

bus manifeftum erit .

QUONIAM uero ad demonftrationes problematum

atque theorematum sæpenumero requiruntur alia quedan

theoremata , uel problemasa minus principalia , & que faci

Lee;
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le ex ijs , quæ prius demonftrata ſunt, intelligi poſſunt ; inſea

Tuntur interdum a Geometris huiuſmodi sheoremaia , o pro

blemara problematibus, atque theorematibus , de quibus pre.

cipue agitur , ut breuius demonſtrari pofſint . Vocant auté ila

Lemmata,propterea quod folum affumantur ad alias demonftra

riones , non autem de illis precipua diſputatio inftituatur ,

quemadmodum de aliis. Itaque Lemma dici poteſt demonftra

sio, ſeu constructio illius, quod ad demonstrationem alicuius

theorematis, velproblematis principalis aſſumitur, vt demon

ftratio expeditior fiat,ac breuior ,

QV AENAM SINT PRINCIPIA

apud Mathematicos ,

11

Criana

Momnis doétrina, omnisque diſciplina ex preexiſtente

gignatur cognitione,ut auctor eft Ariſtoteles, atque ex

affumpris, & conceſſis quibuſdă principösſuasdemonſtret con

clufiones; Nulla autě ſcientia ex eiufdē Ariſtorelis , aliorumq;

philoſophorum ſententia ſua principia demonstret ; habebuni

utique Mathematica diſcipline ſua principia ,ex quibus po

fitis,c conceſſisſua problemata ,actheoremata confirment.Ho

rum autě tria tantümodo genera apud Mathematicos reperið

tur,In prima reponunturomnes definitiones, quas nonnulli cü

Ariſtotele ſuppoſitiones,vtvult Proclus, appellant. Hus auič

vocabula artis explicantur, ne in tractatione ipſa,nominū am .

biguitate, autobfcuritatecircumuenti in paralogiſmos incida

mus. Secundum genus complectitur petitiones , fiue Poftula

ta,quæ quidë adeo clara ſunt,u perſpicua in illa fcientia, que

inmanibus habetur, vtnulla indigeant confirmatione,ſed an

ditoris duntaxat aflenfum expofcant, ne vllafit in demonftran

do heſitatio,autdifficultas. Ad tertiūgenus referuntur Axio.

mata ,ſeu communes animi notiones,que non folü in ſcientia pro

pofita,ſedetiamin omnibus alijs ita manifeſta ſunt , & euiden

sia,ut ab eis nulla ratione diſſentire queat is,quiipſa uocatula

refte perceperit .Atque his principijsrecte mihi uidetur acco

modari poſſe id, quod in Metaphyſicis ſcribit de primis princi

püs Ariſtoseles. A ianua quisaberrabit ? Vo præclare a Cice

rone, Pronunciata,fiue Effata appellentur. Euclides igitur hoc

in volumine Geometricorum elementorum præmittit ante de

monſtra
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monftrationes duarum conclufionum omnia hæc principia, ut ex

ipfis,quæ quidem facilea quouis intelliguntur, deducat admi.,

randa theoremata , quibus nemounquam aſſenſum præberet

niſi certa , ac euidenti ratione confirmarentur . Vnde hoc etiam

nomine fummis laudibus efferenda eft Geometria, omnibusque

ſeculis predicanda , quod ex tam exiguis initijs , cuilibet quan

sumuis rudi da ignaro notiffimis ,& quidem perfacilibus

progrediatur ad theoremata primo aſpectu ab omni ſenſu

humano, intellectu remota , quæ çamentomnidmito ordine,

ac methodo facili , demonftrationibusque certiffimis ita confir.

mat,ut nihil omnino dubý in eis relinquatur Porro in huiufce

modiprincipistradendis hic ordo ab Euclide feruatur ,

ipfo quidem introitu fciētie proponat principia tori Geometrie

communia,in alijs autem deinde libris, vbi res postulat, ea ex

ponat principia,que proprie,di peculiari quadam ratione, ad

materiam illorum ſubiellam videnturfpe&tare . Neque uero

oža principia Geometricaab Euclide i his elementis sút explica

ta, ſed multa reliquis leftori diſquirenda,quetamen ex iis ,que

tradidit fine magnolabore ac studio percipi poſſunt e intelli

gi . Verum ne in hac quoque parte defuiſſe uideamier

rerum Mathematicarum studioſis, adiunximusva

rijs in locis ad principia ab Euclide pofita, ex®

probaris auctoribus alia nonnulla , quo

rum ignoratione maxime curſum

demonſtrationum arbitrari

fumus retardari

polje .
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3

18. b

5

6

IRCVevs bifariam ſecatur , diametro

sifol.
8.b.

Omnes angwli reati funt interſe equales. 17.4

Due re{te lineeſpariú non cöprehendunt , 18.4

Due linee recte non habens unum idem ſeg.

mentum commune .

Super data recta lines terminasa triangulum Iofeeles ,

Scalenumconftituere. 22.6

. Omnetriangulum equilaterumeſt equiangulu
m
,

Omne triangulum equiangulum est equilaterum , 27.6

Si triangulicuiuslibet productis duobus lateribus , anguli

infra bafim fiansaquales , de dwo latera illa æqualia inter fe

erunt . 28, a

Si duo triangula duo latera habuerint duobus lateribus ,

mrunque vtrique,equalia, habuerint uero og balimbafi aqua

lem ; equiangula inter fe erunt, equalid.. 30.6.

Dus lineæ rectæ femutuoſecantesefficiunt ad punctum fe.

Elionis quatuor angulos quaruor re&tis aquales

Quolibes anguli circa unum idem punctum conftituti ,

quatuor reftis funtæquales,
56.b

: Si ad aliquam rectam lineam , ad eiuſque punctum , due re

the lines non ad eafdem parses ſumpse , angulos ad vorticem

equales fecerint ; ipfa regla linee in directum fibi inuicem

3.7.4

S.

9

36.6

eruns
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1 14

cib

is

38.6

16

17

18

39. 6

19

.

Sicuatar reffe lineæ ab mic puncto exeuntes binosangulos

oppofiros inter ſe aquales fecerint ; erunt quælibet duæ lineæ

aduerfæ in reétum fibi,& continkum coniunéta i 37.2

Abona punkto ed eandem lincem realam non pofmpt duci

plures linea recte, quam dug , inter fe equales. 38.4

Mbuno punéto ad eandem lineam recfiamnon poſſunt duci

plures linea perpendiculares, quam una...

Inomni triangulo, cuius unus angulus fuerit re &tus , uel

obtuſus , reliqui ſunt acuti. 39.6

Omnes tres anguli fealeni funtinaqueles. 394

Si trianguli angulus bifariam feftusfuerit, ſecansq; angu

lum re &ta linea ad bafim ducta in partes inaquales ipſam diui

dat 3 Latere illum angulum continentia inegualia erunt , eye

maius quidem illud,quod cum maiori' baſis fegmento conuenit,

minus vero ,quod cum minori .

Sitrianguli duo latera inequalia fuerint, linea rectabifa

riam diuidens angulum ipſis contentum ,fecabit bafin in par

ses inæquales; maiufque fegmentum erit prope maius istus.

folio. 40.16

Si trianguli angulum re &ta linea bifariam diuidens , balina

bifariam quoqueſecet ; erunt duo latera angulum continentia

inter fe æqualia . Quod fi latera equalia fuerint ;bafimentam

bifariam ſecabit linea re & ta , qua Angulum bifariam diuidit .

folio :

Si duarum parallelarum reftarum linearum alteram ſe

cet quedam recta linea , reliquam quoque produftam fecabit.

folio. v 49.b

Si in duas reftas lineas altera refta incidens internos; ad

eafdemque parter,angulos duobus reftis minores faciat ; due

illa rectæ lineæ infinite producte inter ſeconuenient adeas par

ses, ubi ſuntanguli duobus re & tis minores.
49.6

Dux recta lined', que eidem ſunt parallelæ , inter fe coeun,

res,funt in dire&tum conftirute.

Parallelogrammum conftituere,cuiusunus angulorum æqua

lis for dato angulo reftilineo ,lateraque angulum illum compre

hendentia datis duabus re&tis lineis equalia. 52 ..

Si ab vno angulo trianguli linea recta ducatur faciens ex

ternum angulum æqualem duobusinternis & oppofisis ; illa li

nea eris in dire& tum ipfi luteri constituta.

Omnes

30

?

slo
b

25

53.6 .
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32

Omnes anguli figure rectilinee cuiufuisfuntæquales.bis tot 26.

re &tis angulis,quota ipſa est inter figuras rectilineas... 53.b

Omnes anguli figure rectilineæ cuiufuis equales funit bis tot 27

teetis angulis,dempass quatuor , quot ipſa continet latere, feu

angalos . in ) 54.6

Sufingule latera figure cuiufuis reftilinee producantur

uerfus eandem partem , omnesanguli externi equales.ſunt qua

fssor rectis, 57.6

Srpentagonifingula latera producătur in utranque parte, 29

itaut quælibetduo extra coeant's efficientur quinque anguli

exlateribus coeuntibus &qualesduobusreétis .

Angulum reftum in tres angulos equaies diuidere. 35.6 30

Omne quadrilaterum habens latera oppofra equalia, eft per 31

rallelogrammum . 57.4

Omne quadrilaterum habens angulos oppoſisos æquales, eſt

parallelogrammum . 57.4

Omne quadrilaterum habensomnes angulosrestos, eft pa

rallelogrammum . 57.61

la quadrato,& Rhombo anguli oppoſiti bifariam fecansur 34

4 dienuetro . $8.4

In altera parte longiori, d . Romboide anguli oppofiti non 35

bifariam fecantur a diametro. 58.4

In quadrato,& aliera parte longiori due diametri inter fe

Sunt equales,

In Rbombo, Rhomboide due diametriſunt inter fe æqua 37

les .

In omniparallelogrammo diametri fe mutuo bifariam di:

widunt.

Recta linea fecans diametrum pallelogrammi bifariam quo

modocunque , diuidit parallelogrammum bifariam quoque. Es

recta linea diuidensparallelogrammum bifariam quouis mo 52

do,fecat quoque diametrum bifariam . 49.4

A quouis dato pun &to lineam reétam ducere, que parallelo

grammumdatum fecet bifariam .

Inter duas lineas reftas infinitas angulum facientes,lineam 41

re &tam datæ lineæ æqualem collocare , que cum altera illarum

faciat angulum cuiuis angulo dato equalem . Oportet autem

hunc angulum datum cum illo,qui lineis dasis continetur,mi

norem effe duobus reflis,

In

58.0

58.b

38

$ 8.6

39

59.
6

59.6
1
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62,6

In omni figura retilinea latera haběte numero paria,fe qui

dem fueritæquilatera equiangula ; erunt duo qualibet late

ra oppofita,parallela inter ſefe .
60.A

43 Parallelogramma equalia fupereandem baſin, ad eafdemas

partes conflituta, erunt inter eaſdem parallelas. 61.4

44 Parallelogrammaequalia fuper bafesæquales , do ateade

paries conftituta, inter eafde funtparallelas. Es parallelogram

maæqualia inter eaſdem parallelas ,fi non habuerint eandem

bafin ,ſuperequales bafesiſunt conftituta .

Triangulæ ,quorum duo latera vnius æqualia fint duobus

lateribusalterius,utrumque utrique, ig angulus unius illis la

seribus contentus maior angulo alterius, fa quidem ambo fimul

duobus fint rectis æquales,æqualiaſunt: Si uero duobus fint

rectis maiore',minusillud eft, quod maiorem habet angulum :

Si denique finc minores duobus rectis,maiusillud eft ,quod ma

jorem angulum habet .
62.b

46 Si a quouis angulo trianguli lined recta ducatur diuidens

latus oppofitum bifariam , triangulum quoque bifariam feca

64.

47 : A puncto quouis dato in uno latere trianguli propoſiti linea

rectam ducere, que bifariam fecettriangulum datum . 64.6

Linea recta fecansduo trianguli latera bifariam , erit reli

quo lateri parallela. 65. A

49 Omne quadrilaterum , quod ab vtraque diametro bifariam

diuiditur ,parallelogrammum eft.
65.6

so Triangula æqualia inter eaſdem parallelas , ſi non eandem

habuerint bafim, fuper aquales baſes eruntconfiituta , 66.4

SI Sitriangulum duplam habuerit bafim ,fueritquein eiſdem

E parallelis cum parallelogrammo ; triangulum parallelogram

moaquale eft .
66.5

Si parallelogram
mum da triangulum æquales habuerint

baſes, in eiſdemq; fuerint parallelis ; duplum erit parallelogră

mum trianguli.
66.6

Si trianguli parallelogrammum duplum fuerit , eandemq ;

. habuerint bafim , vel aquales,& ad eaſdem partes conſtituta ;

Erunt ipſa in eiſdemparallelis. Es fé parallelogrammum du

plum fuerit trianguli , in eifdemque parallelis; erunt bufes

aquales, fi non fit eadem .
66,

54 Sitriangu
lum

das trapezium ſuper eadembaji, e in eifdem

fuerint

48
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68. A

Ifwerint parallelis,maior autem linea parallela trapezy fit be

Jis trianguli; erit trapezium minusduplo trianguli: Si uerò

minor linea parallelatrapezi bafis fit trianguli,erit trapeziu

maiss duplo trianguli ,

Trapezium habens duo latere oppofitæparallela , duplam 55

eft trianguli, quod bafin habes unum latus trapezi coniun

gens duas parallelas, verticem uero in medio punktolateris op

poſeti .
67.6

Dato parallelog
rammio equale triangulum conftituere , in

56

daro angalorectiline
o
.

Si paralle
logramm

um
diuiſumfuerit en quatuor parallel

ő 57

gramma, ita ut ex illis duo aduerſa fontequalia ; confiftent
res

liqua duo circa diametrum . 69.4

Ad datam re &tam lineam ,dato parallelogrammo conftituere ! 38

& quale triangulum , in dato angulo re &tilineo. 70.4

Daris duobus rectilineis inequalibus , exceffummaioris for 59

pra minus inquirere. 71.4

Linearum & qualium equalia funt quadrata : Ei quadrato- 60

rum equalium æqualesfunt linee. 71.b

Si in quadrato quouis diameter ducatur, quadratum a dia 61

merro defcriptum duplum erit prædifti quadrasi,
73.6

Quadratum diametrifigure altera parte longioris equale

eft duobus quadratis laterum inequalium.

Si fuerint duotriangula reftangula , quorum latera re &tis

angulis oppofta fint æqualia, erunt duo quadrata reliquorum

duorum laterum unius trianguliæqualia duobus quadrasis re

liquorum duorum laterum alterius, 73.6 ?

Duobus quadratis inæqualibus propoſitis, inuenire alia duo 64

quadrata , qua dhe equaliafint inter fe,& fimulfumpta equa

liaduobus inæqualibus propofitisfimulfumptis . 74.4

Propofitis duabus lineis inequalibus , inuenire id , quo plus 65

poteft maior ,quam minur. 74.4

Propofitisquotcmque quadratis, fiueequalibus,feye inaqua . 66

libus, inuenire quadratum oninibus illis.& quale.

Propoſitis duobus quadratis quibufcunque , alteri illorum : 67 .

adiungerefiguram ,qua reliquo quadrato fit equalis, ita ut to

ta figura compofita fit etiam quadrata . 75.4

Cognitis duobus lateribus quibuſcunque trianguli reftangu

68

li, in cognitionem reliquilateris peruenire. 75 a

62

" 573.6

63

74.6

3 In
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69 In omni triangulo,parallelogramma quacunqueſuper duo

bus lateribus deſcripsa , equalia funt parallelogremmo ſuper

reliquo latere constituto , cuius alterum latus æquale fois , de

parallelum reéte ducta ab angulo , quem duo.illa later.t com

prehendunt, ad punctum , in quoconueniunt latera parallelo

grammorum lateribus trianguli oppofita , fi ad partes anguli

diati producentur. 75.6

IN SECVNDO LIBRO .

77.-

79.6

3

3

4

IM

omniparallelogrammo,cuiusunus duntaxat angulus de

tur re&tus ;erunt& reliqui tres neceſſario refti.

Si fuerint due reétæ lines , ſecenturque ambæ in quotcuna

que ſegmenta : Re&tangulum comprehenſum fub illis dugo

bus rečtis lineis , aquale eft eis , quæ ſub ſingulis fegmensis.

vnius, o quolibet ſegmentorum alterius continentur, restan

gulis.

Si fint due re &tæ lineæ , ſecenturque ambe utcunque : Res

Elanzulum comprehenſum fub illis duabus refiis lineis ,una ci

rectangulo ſub una parte vnius , ex rna parte alterius com

prehenfo , aquale eft eis, quæfub totis lineis,& di& tis partibus

mutuo continentur , rectangulis,vna cum rectangulo ſubreli

quis partibus comprehenſo.
80.2

Si linea rectafecetur in quotcunque ſegmentasquadratum ,

quod a tota fit,&quale eft eis, quæfubfingulis ſegmentis,v quo

libet ſegmento comprehenduntur,reliangulis.
81.a

Parallelogrãma circa diametri quadrati sūt quadrata. 83.4

Si linea recta fuerit duple linee reci & , quadratum ex illit

defcriptum quadruplum eſi quadrati ex hac deſcripti . Et fi

quadratum quadruplum fuerit quadrati , latussillins duplum

eft lateris huius. 83.6 208. a

Sitres lineæ habeantproportionalitatem Arithmeticam ; re

Etangulum ſub extremis contentum , vna cum quadrato excel

ſus, æquale eft quadrato linee medie. 85.b.

Si recta linea in partes inæquales ſecetur ,earum partium

quadrata equalia ſunt rectangulo,quod bis dictis partibus con

tinetur, una cum quadrato eins lineæ, qua maior pars fuperat

minorem .
86.b

In omni triangulo obtuſangulo,lineaperpendicularis discia

6

1

1

6

|

7

8

9
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1
0

ex quovis acutorum angulorum ad laius oppofitum.caditin ip

ſum latus ad partes anguli obtuli proračtum. 91 %

Si quadratum , quod ab uno laterum trianguli defcribitur,

maius fireis , que a reliquis trianguli lateribus defcribuntur,

quadratis : Angulus.comprehenfus fubreliquis duobus trian.

gulilateribus, sbtulus est . 91.6

Linea perpédicularis du &ta a quonis angulo triãguli acută

guli,velab angulo recto triãguli rectanguli, vel ab obtuſo triã.

guli obswfanguli adlatus oppofitü ,caditintra trianguli . 92.6

Si quadratum , quod ab vno laterum trianguli defcribitur,

minus fic eis,que areliquis srianguli lateribus defcribuntur,

quadratis : Angulus comprehenfus fub reliquis duobus trian-.

guli lateribus, acutuseft. : 93.1

Areă cuiufque srižguli latera habentis nota inuenire. 93.5

Dato exceſu diametrialicuius quadrati fupra latus eiufdé,

inuenireLatusipfius quadrati. 95 &

12

13

It

IR TERTIO LIBRO .

I in circulo recsa aliqua linea aliquam rectam lineam .

100.4

3

circuli .

Linea recta , que circulum tangis, ita ut eum non fecet , in

uno tantum puncto ipſum tangit.
100.b

Si intra circulum punctum ſumatur , ab eoque puncto in.

circulum rectarum linearum cadentium una quidem maxima

fit,mavero minima ; reliquarum alie font inæquales, alia

equales : Maxima quidem per centrum iranfibit, minima ven

ro eris reliqua pars diametri ; e aliarum maiores quidem

erunt centro propinquiores, & quales autem ab eo æqualiter

diftabunt. 103.06

Recia linea a diametri circuli extremitate ad angulos rectos

ducta ipfum circulum tangit. 109.b.

Quolibet anguli contactus equales fimul fumpti minores

funt quouis anguloacuto rectilineo.

Aliqua quantitas poteft continue, d infinite augeri, altera

zero infinite mini;cú tamen augmentum illius, quantumcun

que fit,minusfemper erit decremento huius,

Tranftur a minoriad maius , vel contra , eam per omnia

C 4 media ;

4

S

1146

6

il sob

7
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9

12

120.A

13

121,4

17

os

media sdiamen non per equale . Item reperiturmaiushoc,de

minus eodem ;& tamen non æquale . Iv5.b.era 126.6

dato punéto in circunferentia circuli rectam impam du

cere, que circulum sangat:
p . 116b

Lineæ recta,que circulumfecet, lineam parallelam ducere,

que eundem circulum tangat.
" 116.6

Propofitis duobus circulis, quorum neuter alterli includat,

rettam lineam ducere,quæ vtrunque tanpa circudum . 116.6

In circulo fpatiã ad centri duplex eft anguli at peripheria ,

cum fueriteadem peripheria bafis fpatin atau angali. 118.6

Si in quadrilatero anguli, qui ex aduerfo, duobus reftisfin:

æquales y circulus , quiper tres quofcunque eius angulos de

fcribitur , tranfibit etiam per reliquum quartum angulum ;.

atque adeo circa ipſum quadrilaterum circulus defcribi poo

terit .

Segmenta circulorum equalia fuper aquales lineas, uel fu

per eandem conftituta , ſunt fimilia .

In equalibuscirculis , inæquales anguli inaqueli! ut peri

pheriis infiftunt,maior maiori, é minor minori , fiue aicene

ira ,fiue ad peripheriasconftituiinfiſiarit.
122.6

In æqualibus circulis anguli ,qui inæqualibus peripireris ir

fiftunt,ſuntinter ſeinæquales,maior ,qui maiori,& minor,qui

minori,fiuead cētrajſinead peripherias cöſtirutiinfif
tit

123.0

Dua re &t & lines, quæ in eodem circulo æquales arcus inters

cipiunt, fe mutuo non fecantes ,funt parallela.

Linea recta, quæ exmedio pun &to peripherie alicuiu , ducia

sur rangens circulum ,parallela est reciæ lineæ ,quæ peripheriä

illam fubtendit.

In equalibus circulis inequales recte linee inæquales peria

pherias auferunt,maior quidem maiorem , de minor minorem ,ja

Loquamur de ſegmentis circuli minoribusſemicirculo ; ut me

role de ſegmentiscirculi maioribusfermo habeatur, maior ni.

norem , minor maiorem . 1 24.&

In æqualibus circulis, inæquales peripherias inequales re .

Felineæ ſubtendunt , maiorem quidem maior ,& minorem mi

nor,fi de ſegmentis ſemicirculo minoribus fi atfermo; Ai vero

ſi de ſegmentisfemicirculo majoribus loquamur, minorem ma

for, do maiorem minor. 1 : 4.6

Angulº triãguli, qreliqs duobe equalis exiftit reft.1:6.6

Segmeno

is

16

Š 123.6

17

123.6

18

19

20
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22

Segmentum circuli, in quo angulus conftitutus eft retra , 20

femicirculuseft ... 126.b.

Siangulo re&to re&ta fubtenſa bifæriamfecetur ,& ex pun.

&o diuifionis circulus defcribatur ad interuallum dimidialub

tenf * circulus tranfit per angulum rectum , 127.4 .

Si linea refta duelaad extremitatem linee circulum jećan

sis fecerit cum ipfa angalos equales ijs, qui in alternis circuli

ſegmentis confifiunt , angulis ; Lines dufta circulum tan

get .
127.6.

Si duæ recta ita fefecent , ut reftangulum fub uniusſegmen

ris comprehenfum cquale firei , quod fub fegmentis alterius cū

prehendisar,reftangulo; defcribi poterit per quatuor illarum

paneta extrema.circulus . 129.6 .

Si apuncto quouis extra circulum affumpro plurima linee

relle circulum fecantes ducantur ; rectangula comprehenſa

sub rotis lineis partibus exterioribus , inter fe funt æqui

130.6.

Duderettelineeab eodempunkto dufte que circulum ian
26

gant , inter fe fune equales . 131.4,

Ab eodem punétoextra circulum aſſumpro,duci tantum pofi 27

ſunt duæ linea , que circulum tangans . 131.6 .

2
4

IN QVARTO LIBRO .

I

I

3

Ndaro circulo re &tam lineam accommodare equalem dair

dara parallelam . 133.6.

Si circuio circa triangulum defcripto , centrum inira

triangulum cadat , triangulum eft acut angulum : Si uero in

unum barns trianguli, refiangulum : fi denique extra trian

gulum , ebtzfangalu
m . 135.b.

Centrsem circuli circa triangulum acutangulum defcripti

intrerriangeluzn cadit : circa rečiangulum uero ,in latusre

Eto angulo oppofitum : circa obtufangalam denique extratrian

galun .

Per dana tria pun &ta non in una re &ta linea exiflentia cir .

culum defcribere ." 135.6.

Si circa darum circulum defcribatur-quadrarum , &in eo :

dem circuluquadratum infcribatur yerit quadratum circun

ſcriptum

135.6.

2
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6

7

fcriptum quadrati infcriptiduplum . isa yoyoy to * 137.4 .

Super data recta linea terminatapentagonum equilaterá ,

de equiangulum conftituere'. Bison 133.6 .

Latus hexagoniequale est femidiametrocircali , in quode

fcribitur . 140.6 .

Si in circuloab eodē puncto infcribanturduo latera duarum

figurarum æquilaterarum j.continebit arcus inter dieta latera

incluſus tor latera alterius figure infcribenda in eodem cirex .

lo , quot unitatibus inter fe differunt denominatores dictorum

laserums Continebit auteni figura inſcribenda to latera , an

guloſque æquales ; quot unitatesſuni in numero , qui exmul.

tiplicatione denominatorum producitur . '" 1:46.b .

Omnis figura æquilatera circulo infcripta , aut circunferi.

pia , eft quoqueequiangula :
14264.

In circulo una eadem opera facilius , quam ab Euclide'trs

ditum eſt,pentagonum , & Decagonum equilaterum ,ex

quiangulum deſcribere. 143.2

Si bifaria fe &tiones laterum figure equilatera traquiangu

le reftis coniungantur lineis ; infcripta erit figuraæquilateru

quoque do æquiangula in diéta figura,idē centri habēs. 1 43.4.

10

I2

3

1

IN QVINTO LIBRO .

GvLvs curuilineus reflilineo equalis eſſe po

test . CIS ..

Si quatuormagnitudines
fuerintproportionales

, conker

tendo proportionales
erunt . 166.4.

Si prima ad fecundam eandem habuerit rationem , tersia

ad quartam ; etiam equemultiplices prime & tertiæ ad fecun

dam , quartam magnitudines eandem habebunt rationem :

Nec non & quemultiplices ſecăde da quarta ad primamdiuter

tiammagnitudines . Et contra , eandem rationem habebuntfe

cunda da quartaad equemultiplices prime de tertiæ ;Nec non

prima da tertia adæquemultiplices ſecunde d quartk . 166.6.

Equalesmagnitudines ad aquales eandem habent . ratio

5. - 169.4 .

si prima ad ſecundam eandem habuerit rationem ,quam ser

tia ad quartam ; tertiauero ad quartam minorem rationemhe

bueris , quam quinta ad fexram : Primaquoque adfecundam

minorem !

4

nem .

s
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minorem rationem habebit , quam quinsa ad fextam . 192 4.

Si prima ad fecundam maiorem habuerit rationem , quani

tertia ad quartam ; tertia antem ad quartam maiorem habue

rit , quam quinta ad fextam ; Prima quoque adfecundam ma

jorem rationem habebit , quam quinta ad ſexram . Quod fi pri

ma ad fecundam minorem habueritrationem , quam tertia ad.

quartam ;tertia autem ad quartam minorem habusrit , quam

quinta adfextam : Prima quoque ad ſecundam minorem ra

sionem habebit, quam quintaadfextam . 172.4.

Siprima adfecundam eandem habuerit rationem , quam ter

eia ad quartam ;primanero,qu.am ſecunda,maior fuerit :Erit

et sertia maior ,quam quarta ; Et ſi equalis, æqualis; & fimi

nor, minar . 174.2.

Si quatuor magnitudinesfuerint proportionales, daper con

verfionem rationis proportionaleserunt. 175.6 ..

Si duemagnitudines ad duas magnitudines eandem ha

beant proportionem ,detracte quadam habeant ad eafdem

eandem proportionem , & relique ad eafdem eandem propor

sionem habebunt . 1,78.6.

Si tres magnitudinesfuerint proportionales : Maxima do

minimamaiores erunt , quam dupla reliqua. 179.0

Siprima ad fecundam habueritmaiorem proportioné,quam

tertia ad quantam ; habebit conuertendo fecunda ad primam

minorem proportionem , quamquarta ad tertiam . 179.b.

Siprima ad ſecundamhabuerit minorem proportionem ,

quam tertiaad quartam ; habebis conuertendo ſecunda ad pri

mam maiorem propertionem , quam quarta ad tertiam .180.a.

Si prima ad fecundam habuerit maiorem proportionem ,

quamtertid ad quartam ; habebit quoque uiciſſim prima ad ser

siam maiorem proportionem , quãfecunda adquartam.1 80.a.

si prima ad ſecundam habuerit minorem proportionem ,

quam tertia ad quartam ; habebit quoque uiciſſim prima ad

tertiam minorem proportioné, quã ſecund . ad quartam. 1180b

Si prima ad ſecundam habuerit maiorem proportionem ,

quam tersiaadquartam ; habebis quoque compoſira primacum

fecunda ad fecundum maiorem proportionem , quam compor .

tetersia cum quaria ad quarram .
180.b.

Si prima adſecundă habrerit minorem proportionem , quă

tertia ad quariam ; habebit quoq; compofita prima cü fecunda

adfor

to

12
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18
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20

ad fecundam minorem proportionem , quam compofita terija

cum quarta ad quartam .
181.1.

Sicompoſi:a prima cum ſecunda adfecundam maiorem ha

buerit proportionem , quam compoſita tertia cum quarta ad

quartam ; habebit quoque diuidendo prima ad fecundam maio

rem proportionem , quam tertia ad quartam .
181.4 .

Sicompofita prima cum ſecunda ad ſecundam minorem ha

buerit proportionem , quam compofita tertia cum quarta ad

quartam ; habebit quoque diuidendo prima ad fecundam mia

norem proportionem , quam tertia ad quartam . 181.b.

Si compofitaprima cum ſecunda ad ſecundam habuerit ma

jorem proportionem ,quam compofita sertia cũ quarra ad quar

sam ; habebit per conuerfionem rationis , prima cum fecunda

ad primam minorem proportionem , quam tertia cum quarta

Ad tertiam .
181.6.

Si compofita prima cum ſecunda adfecundam habuerit mi

norem proportion
em , quam compofita tertia cum quarta ad

quaftam ; habebit per conuerſion
em rationis, prima cum fecun

da ad primam maiorem proportion
em , quam tersia cum quar

ta ad tertiam .

Sifint tres magnitudines, do aliæ ipfis æquales numero

fitque maior proportioprimæ priorum ad ſecundam , quam pri

ma poſteriorum ad ſecundam ; Itemfecunde priorum ad tertiã

maior,quam ſecunda poſteriorum ad tertiam : Erit quoque ex

æqualitate , maior proportio prim& priorum ad tertiam , quam

prime pofteriorum ad tertiam .
182.4.

Si fint tres magnitudines, da aliæ ipfis æquales numero ,

fitque minor proportio primæ priorum ad ſecundam , quam pri

måposteriorum adſecundam ; Item ſecunde priorum ad tere

siam minor, quam fecundæ poſteriorum ad tertiam : Erit quoq;

ex &qualitate, minorproportio primepriorum ad tertiam ,quă

primepofteriorum ad tertiam .
182.6.

Si finttres magnitudine
s

, do aliæ ipfis æquales numero ,

fitque maior proportio prime priorum adfecundam , quam fe

cunde pofteriorum ad tertiam ; Item fecundæ priorum ad tera

riam maior , quam prima poſteriorum ad fecundam :Erit quo

que ex æqualitate, maior proportio primæpriorum ad ter :: em ,

quam prime pofteriorum adtertiam ,
183.1.

Sifinttres magnitudines , dalie ipfis æquales numero ,

182.a.

21

23

24
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183.6.

26

ficque minor propertie prime priorum adfecundam , quam fe

(unde pofteriorum ad tertiam ; . Item fecundæ priorum ad ter

siam minor, quam prime poſteriorum ad ſecundam : Erit quo

que ex equalitate, minor proportio prima priorum ad sertiam ,

quam prime pofteriorum ad tertiam , 183.4.

Si fueritmaior proportio totius ad totum , quam ablati ad

ablatum ; Erit & reliqui ad reliquum major proportio , quum

sotius ad totum ,

Sifueris minor proporsio totius ad totum ,quã ablati ad abla

sum ; Erit do reliqui ad reliquum minorproportio , quam to

ssus ad ipsum .

Si fint quotcunque magnitudines, da alie spfis equales nu

mero, fosquemaior proporsio prime priorum adprimam pofte

tiorum , quamſecunde ad ſecundum ;de hec maior , quamter

tie ad tertiam , & fic deinceps: Habebunt omnes priores fimul

ad omnes pofteriores fimul , maiorem proportionem , quam ul .

sima priorum ad ultimam pofteriorums Item maiorem , quam

omnes priores , reli&ta prima, ad omnes posteriores , reliete

quoque prima ; minorem autem , quam prima priorum adpri

mam pofteriorum . 1844.

183.6.

27

IN SEX TO LIBRO .

190.6.

PO

ROPOSITIs quotcunque quantitatibus, propor.

tioprimead ultimam componitur ex proporsionibus omni

bus intermedijs,ut exproportioneprime ad fecundam ,ſecunde

ad tersiam ,&c. 188.a.

Triangula danparallelogramma, que itafe habent interfe,

asbaſes,eandem habent aliitudinem , aqualefue .

Triangula de parallelogramma , quorum æquales funtba

Jes,wel eadem ,ita fe habent inter fe , ut altitudines. 191.4 .

Triangula da parallelogramma, que ita fe habent inter ſe

** altitudinesgæquales habent baſes. 191.4

Linea re &ta ,queparallela ducitur unilateri in triangulo

Aufert sriangulum tori triangulo ſimile . 1936.

Si ex duobus pun &tis cuiufuis re &ta ,quorumalterumfitex

tremum , alterum uero intra lineam ,due parallele inter fead

eafdem partes educantur,ita usproporsionem habeant eandë ,

quam re& te interipſas , dy alterum extremum incluſa : Recta

coniun -

s
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છે

1

IO

1

.coniungeris extremum unius earum cum extremo prioris lines

tranfibit per extremum alterius linee : 193.b.

Siin triangulo quouis unilateri parallela refla agatur, o

ex quocunque pun &to illius lateris ad anyuli oppoſirum rect:

educatur linea ; diuidentur linea parallela , a latus di &tum

in eafdem rationes . 194.2.

Recta perpendicularis , que in rectangulo triangulo ab an

gulo recto in bafim demittitur , eſt media proportionalis inter.

duo baſis ſegmenta : Item lasus utrumlibet angulum rectum

ambiens,medium proportionale est inter totam basim ,& illud

Segmentum bafis, quod dicto lateri adiaces . 197.4

Dasam rectam lineam in partes quoscunque æquales diui.

dere . 198.4.

Datam rečiam lineam ſecarc in duas partes , que habeant

proportionem quamcunque dat am . 199.4 .

Sidue recte linea fecentur in binis põElis proportionaliter:

Erunt quoque intermedix feftiones in eadem proportione cum

quibusliber ſegmentis duobus . 199.b.

Datis duabus reltis lineis ,duas aliasin eadem cum illis pro

porsione reperire.
200.6 .

Tribus datis rectis lineis, quartam inuenire, quæ fit ad ter

tiam , ut prima ad fecundam .

Rella linea , quæ in circulo a quouis punkto diametri ipfi

diametro perpendicrlaris ducisur ad circunferentiam uſque ,

media est proportionalis inter duo diametri ſegmenia , que a

perpendicularifactafunt . 201...

Data recta linea , aliam reétam , ( que minor non fit, quã

duplaillius ) ira fecare , ut data recta fit media proportionalis

inter fegmenta huius .

Recta linea media proportionalis est inter alias dreas reEt as

lineas,que cöprehëdüt reliägulü quadrato illius equale.204.4

Si tres recta linea proportionales fuerint ; ut eſt prima ad

tertiam ,ita eft triangulum ſuper primam defcriptum ad trian

gulumſuperſecundumfimile, fimiliterque deſcriptum ; Item

triangulum ſuper ſecundam ad triangulum fuper tertiam fi

mileſimiliterque defcriptum .
206.a.

Polygona fimilia,æquilatera daquianguladiuiduntur in

fimilia triangula, & numero æqualia,duetis e centris circulo

rü ipſa circunfcribentiü ad'omnes angulos rectis lineis, 207.b.

13

201.4 .

14

1

201.6 .

16

17

18

Sifue
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1y

21

22

24

| Sifuerinttris reftelinee proportionales ; ut eft prime ad

tertiam , ita eft polygonum fuper primam defcriptum ad polygo

num fuper ſecundam fimile fimiliterquedefcriptum : 208 ...

AEqualia relistineafimilia ,fimiliterque defcripta, con

fituta ſunt ſuper equalesrectas líneas misin ? 299.6 .

Sifuerint irespecte linee proporcionales ;erunt de rectili

neafimilia fimiliterquedeferipta ab eis , prporrionalix . Et

atribus reétis lineisfimilia fimiliterq; defcripta reftilinea pro

portionalia fuerint; ipfe erisë re te proporcionaleserštez 10.a.

Triangula,qux venewengulã uniangulo equalem haben ,

proportionem habens ex bareribus æqualem anguliem compre

hendentibus compofitam . 211.7 .

Proporcionem ex duabus proportionibus, uel pluribus com

ponere . Y.'nimate the
211.6;

Proportionem minorem ex maioriauferre. 211.62

Triangula , queunum angulum ni anguloequalem ha

bent,eandem proportionem haben:, quam rektangula , queſub

lateribus equalem angutsean comprehender tidur continen

rist , 212.2.

Parallelogramma inter feæquiangula randon habentpro

portionem ,quam rectangulaſub lateribus ipſorum æqualem an

gulum continentibus comprehenfaoss

Triangalau parallelogramma inter fe proportionem hx

bent compofitam es proportione bafium , dan proportionealoitus

dinam ... 212.6.

Datis duobus parallelogrammis equiangulis, fed non fimih

bus ; ex quouis illorum alreri fimile refecare. Item quoduisip

forwm augere,utfiat fimile alteri . ” 214.6.

Dato parallelogr
ammo

; defcribere aliudmaius aut mini

femile illi, fimiliterqu
e
defcriptum , 21 $.a.

Si ad re &tam lineam applicerarparallelogrammium deficies

quadrato ; ipfum applicazū æqualeeftirectangulo, quod fubfez

mentis linee per applic usionem fa &tiscontinetur. ; 219.6.

sifigura , queab uno laterum triangulıdefcribitur ,equi.

lis for eis ,quea reliquis triangulilateribusdefiribuntur, fi.

guris fimilibus,fimiliterque pofisis 5 Angulus comprehenſus

fub reliquis duobus trianguli lateribus , rectus eft. 222.d.

Sector ad ſectorem eft ,us angulus ad angulum .' 224.6 .

Angulus ad centrum circuli ita est ad quatuor rectos ,

21 2.a.

27
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29

30

32
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36

225.6.

32

38

39

nire ,

ut arcus illifisbuenfusad totum circunferentiam , Encontro ,

liaſe habent quatuor recli ad angulum in censro , us tosa cira

cunferencia adarcum illi angulo fubtenfum . is224.6 .

Similia ſegmentacirculorum eandem proportionem habent

ad integras circunferencias circulorum , ac propterea, qualis

pars eft una circunferencia sotius fu £ circunferencia , iulis

quoque eft alia circunferencia fimilis sociwe fue circunferen

. - 235..

Anguli inffenses arcubus circulorum fimilibus fime ad

centra, fiuead circunferencias infiftant, aquales funt interſe.

Et arcus . quibus infiftunt ſiuead cenira , jiue ad circunferen

sias, anguli squales , fimiles funt .

A daro reflilinep imperatumpartem auferre , ita tamen ,

ni da ablatum , uid , quod relinquitur , fimilefor chiuis re

Stilineo dato, fimiliterque pofitum .
226.4 .

Duobus datis rettiliness tertium proportionale inue

nire . 1227.4 .

Tribus datis rectilineis , quartum proportionale inue

227.4 .

Duobus datis rectilineis ,. medium proportionale inue

nire .

Dato reEtilineo , duo rectilinea equalia conſtituere, que fic

milia fint,fimiliterque defcripsa cuicunque rectilineo , ha

beantque inter ſe proporcionem quamcunque ** 6227 b .

Dao rettilineo , duo rectilinea æqualia exhibere , que cui

nis rectilineo fimilia ſint ; fimiliterque defcriptis laseraque

corum homolaga habeant inter fe proporsionem daam .228.4.

Duobus datis rectilineis , aquale rečislineum conflituere,

quod ſimile at,fimiliterquepofiü cuiuis reciilineo dato:228.6

Siin circulo due reéte linee ſefe mutuo fecuerint j Erunt

segmenta unius fegmentis alterius reciproca . 229...

Siextra circulum fumatur punctum aliquod , ab eoque in

circulum cadant ducerecte linee circulum fecanses , Erunt 10

tæ , &ſegmenta estra circulum reciproca . Quod f.ab eodem

punctolinea ducatur , que circulumtangat s Erictiec media

proportionalis inter quamlibet rectam , que circulum fecet, et

eius ſegmentum exterius . 229.4 .

Si duæ re &tæ lineæ ſefe mutuofecuerint,& a duobus, earum

Serminis perpendiculares ſibi mutuo demittantut , Erunt

dur

1

41

42

43
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45
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49

due lineæ . quarum vna inter serminum do fe& ioně,altera vero

inter eundem terminum et ſuam perpendicularem interijcitur,

aliis duabus eodemmodo incluſis reciproce, 229,6

In parallelogr
ammo

due regte lateribusparallelæ femutuo

ſec antes , dinidunt parallelog
rammum

in quasnor parallelo

gramma proporsional
ia

. 2 30.4

Omne quadrilaterum a duabus diametris fe mutuo fecanti

bus diuiditur in quatuor triangula proportionalia. 230.4

A daro puncto in latere trianguli lineam rectam ducere,

que triangalum diuidas in duo ſegmenta fecundum proportio

nem datam .

Imperatam partem ex triangulo auferre per lineam reétam ,

que a quouis dato punkto lateris ducitur . ,230.6

Dato rectilineo, fimile fimiliterque poforum rectilineum de

Seribere masus,vel minus ,fecundum proportionemdatam ; At

que adeo quadratum quodcunque , vel aliud rectilineum du :

plicare , triplicare , quadruplicare, & c . Et aliud conftituere,

quodfis illius dimidium, vel terria pars,velquarta, & c.ferna

ta nihilominus femper eadem rectilineorum fimilitudine. 2 31.4

In dato triangulo quocunque quadratum defcribere. 2 32.4

230. a

50

IN SEPTIMO LIBRO .

246.6

I duobus numeris interfe primis propofitis,detrahaturſem

perminor de maiore,alterna quadă detractione , nunquam

reliquus metietur precedenté,quoed affumptafit vnitas. 246.4

Sipropofiris duobus numeris inter ſe compoſitis, detrahatur

femper minor de majore ,alterna quadam detraétione ; detraElio

ad vnitatem uſque nonperueniet, fed ad numerum , qui preces

dentem detractum metiatur,

An duo numeripropofitifintinterfe primi, nec ne, confide.

Numerus metiens duosnumeros, metitur dy maximam eorã

communem menfuram .

Anquoslibesnumeri propofiti finsinterſe primi, nec ne,con

fiderare, .247.b

Numerus metiens tres numeros , vel etiam plures, metitur

de maximam eorum communem menfuram . 248.b

Sivnit asnumeriiparsfuerit,& altera vnitas, vel numerus

do

Tare . 246.6

147.6

6

alteri uus
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alerius numerieadem pars ; Etfimulveraque vnitas,uel vni

tas Qnumerusfimul,utriufque numeri fimul eadem pars erit

que vnitasnumeri . 249.6

Sifint quotcunque numeri quotcunque numerorum & qua

lium numero,finguli fingulorum ,eadem pars ; Et omnes omniä

fimul eadem pars erunt,que unus unius.Idemque fequitur, fi

loco unius numerorum priorum fumatur vnitas , vel loco plu

rium ,vel etiam omnium ,plures vnitates . 250.4

Sifint quotcunque numeri quotcunque numerorum & qualiño

numero , finguli fingulorum , equemultiplices ; quam multi

plex eft vnius unus numerus, tam multiplices erunt omnes

omniū. Idemq; ſequit,ſi loco vniº numerori poſteriorã aſſumai

mitus, vel loco pluriü ,vel etiã omniū , plures unitates . 290.6

Sifuntquotcunque numeri quotcunque numerorum ,finguli

fingulorum ,eadem partes ; Et omnes omniumfimul eadempar.

tes erunt,qu & unus unius. 251 ..

Si numerus numeriæque fuerit multiplex, atq;ablatus abla

tis Eriã reliquus reliq itamultiplex erit ut totus totius. 252.4

Si primusſecundum æqualiter contineat, atque tertius quar

tum ,eandemque infuper partem ,uelpartes ; Erit e contrario ſe!

cundus primi eædem partes, qua quartus tertý. Et fuerit pri

mus ſecundieadem partes, quæ tertius quarti ; continebit e con

trario fecundus primum equaliter,atque quartus tertium , ean

demque infuper partem , vel partes.

Que proportiones numerorum eide proportioni eædem funt,

interfe quoquefunt eædem , 259.A

Sinumerus quotcunque numeros multiplicet , wel quotcun

quenumerinumerum quempiam multiplicent ; habebunt pro

dueti numeri eafděrationes ,quos numeri multiplicati, vel mai

tiplicantes.
261.6

Si duonumeriduos numeros eandem , quam illi , habentes

rationeni multiplicent, antecedens nimirum illorum conſequen

sem horum , d . confequens antecedentem ; geniti ex ipfis æqua

Les inter feerunt , 262.

luoslibet numeri minimiin continuatione fuarum proper

sionum ,fiue eadě fint,fiue diuerſa proportiones,metiuntur &que

sosidem alios niemeros, qui eafdem cum eis proportiones habent,

primus primum ,ſecundusſecundum ,&c.
263.6

Si quatuor numeri proportionales fint ; Et conuertendo pro

portionales

4

254.6

13

17

1
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porsionales erunt.
257.6

Si compofasinumeri proportionales font ; Hi quoque diuif 18

proportionales erunt . 265.4

Si diuiſi numeri proportionales fint ; Hi quoque compoſiti 19

proportionales erunt. 265.

Si compoſiti numeri proportionales fint ; Hi quoque percon

uerfionem rationis proporcionales erunt.
265.4 is

Si prinus adſecundum eandem habuerit rationem ,quăter

sius ad quartum shabuerit autem & quintus ad fecundum ean

dem rationem, quam ſextusad quartum :Etiam compofitus pri

muscum quinto ad ſecundum candem habebit rationem , quam

tersius cum ſexto ad quartum . 265.6

Si duo numeri ad duos numeros candem habeant rarionem ; 22

e detrafli quidam habeant ad eofdem eandem : Et reliquiad

eofdem eandem rationem habebuni. 256.4

Siprimus adfecundum eandem habuerit rationem , quam 23

tertius ad quartum ;babuerit autem & primus ad quintum

eandem , quam tertius ad fextum : Etiam primus ad compofiti

fecundum cum quinto eandem rasionem habebit , quam tersius

ad quartum cumfexto. 266.4

Šiquotcunquenumeriad eundem habuerint proportiones, 24

quas alij illia multitudine equales ad quendam aliü eundem :

Hebebunt quoque illi omnes fimul ad eundem proporsionem ,

quam omnes hiſimulad eundem . Et fi idem numerus ad quos

cunque numeros proportiones habuerit, quas idem numerus ad

alios multitudine illis equales; Habebitquoque idem numerus

adomnes illosfimulproportionem ,quam idem numerus ad hos.

omnesfimul. 266.6

luoscunque numeri inter ſe primi, minimiſunt in cötinua

sione ſuari proportionü. Et quotcunque numeriin cõrinuario

ne ſuarő proporcioni minimi,funt inter ſe primi. 168.4

Numerus,qui ex duobus compoſitus ad unum illorum prio 26

mus eft,ad reliquum quoque est primus. 270.6

Siduo numeri ſeſemuinomultiplicantes fecerint aliquem ;

genitum autem ex ipfis metiatur aliquis non primus numerus,

vel cerie ad ipfum fit,compofitus 3 Is ad unum corum , qui in

principio ,compofitus erit . 271.6

Maximamēſura quotliber numerorü metitur ipfosynume. 28

ros,qui minimifunt eandě proportioně cü ipfis habenti . 273.4

id 2 Duos
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273.6

29 Duos minimos numeros inuenire , qui eandem habeant pro

portionem , quam quotcunque numeridaticontinue proportio

nales,

30 Si duo numeri multiplicent minimos eandemrationem ha

bentes, maior minorem , da minor maiorem , producitur nume

rus minimus , quem illimeriantur. 274.4

Si tres numeri numerum quempiam metiantur ; metietur

du eundem minimus numerus, quem illi metiuntur . 275.0

Minimus numerus
, quem quoslibet numeri metiuntur,

minimus est habens partes a numeris metientibus denomina.

tas .

33 | Numerum reperire , qui minimus cum fit , habeat datas

partes , hac lege , vt quælibet pars fubfequentem partem conti,

27706

31

1

neut . 1

IRU OCTAVO LIBRO .

I tres numeri minimi fint continue proportionales, erunt

Si

3

4

5

folio. 2 80.

Extremi numeri proportionalium quotcunquefecundumdo

Etrinam propof. 2.inuentorum ,in dataratione minimorum in .

serſe primiſunt. 280.4

Duo numeri minimi in data ratione metiuntur omnes me

dios quotcunque minimorum in eadem ratione, 280.6

Sifintquotcunque numeri deinceps proportionales , primus

autemfecundi non fit multiplex ; nequealius quiſquam vius

multiplex erit. 285.a

Silent quotcunque numeri deinceps proportionales , primus

vero ſecundum metiatur ; da quicunque alius quemlibet fe

quensium metietur . Siprimus autem fecundi fit multiplex ;

equicunque alius cuiuslibet ſequentium multiplex erit .

folio . 2 85.3

Sifent quotcunque numeri deinceps proportionales , primus

autem , vel alius quiſquam nullum a ſecundometiatur; neque

primusfecundum metietur. Etfi primus, vel alius quiſquam

rullius a ſecundoformultiplex ; neque primus fecundi multi

plex erit. 285.6

Sifine quotcunque numeri deinceps proportionales , primus

6

1

7

quiem,
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10 :

autem , vel alitus quifquamquemlibet afecundo metiatur ; mea ,

tietur primus fecundum . Et fiprimus , vel alius quiſquam

cuiuslibet a'fecundo for multiplexsprimus quoquefecundi mul

tiplex erit , 286.b

Inter nameros duple proportionis, vel fuperparticularis ,

vel fuperbiparientis , nonpoteft. caderenumerusmedius prom

portionalis .
287.4

Sinumeriusfeipfummultiplicans'aliquem feceris ; drur.

fummultiplices produétum , & fic deincepsserunt omnes pram

ducti continue proportionales ahunitate . 189.4

Si quotquot numeri fuerint ab vnitate continue proporsio

nales, fecundus ab vnitate in fe multiplicatus producit tersiñ ,

& exeodem in huric fit quartus, & ex eodem inhunc quintus,

fic deinceps. 290.

Sifint ab vnitate duo ordinesnumerorum continue propora

tionalium ,a multitudine aqualium ; habebunt tertij ab vnita

te proportionem duplicatam eius, quam habensfecundiab vnia

sase ; quarti vero eiufdem triplicatam ; de quinti quadruplica

tam ; femper deinceps mo amplius. 290.4

Si fint ab aliquonumero eodem duo ordinesnumerorum con

tinue proportionalium , multitudine equalium ; habebuns

tertij ab illo numero proportionem duplicatam eius, quam ha

beni ſecundi ab eodem ; quarti vero eiufdem triplicatam ;

e quinti quadruplicatam ; dy femper deinceps uno amplius .

folio . 190.6

Si inter duosnumeros, & aliquem alium numerum aflum . 13

prum , continue proportionales ceciderint numeris quot inter

ytrunque ipforum ,dy affumptum deinceps medij continua pro

porsione cadunt numeri, totidem er inter ipfos medij conti

nua proporsione cadent . 291.6

Inter duos quadratosnumeros caditnumerus medius propor

sionalis in continua proporcione lateris ad latus. 292.6

Numerus medius proporsionalis inter duos quadratos, IS

quilibet ipforum quadratorum ,compoſiti inter ſefunt . 292.6

Inter duos cubos cadunt duonumerimedij proportionales in
16

continua proportione lateris ad latus.

Duo numeri medi proportionales inter duos cubos,& quili 17

liber ipforum cuborum ,inter ſe compofitiſunt. 193.6

Si quadratus numerus quadrati numeri, d cubus cubiſit 18

d 3 mulija

293.6
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19

21

298.6

298 6

23

multiplex ; & vnius latus lateris alterius multiplexerit . Es

Je unius quadrari , dai cubi latús lateris alterius fit multis

plex ;.doquadratusquadrati, ego cubus cubi multiplex erit .

Si vero quadratus quadrati, cubus cubi non ſit mulsiplex ;

'neque latus lateris erit multiplex . Et ſi latus lateris non fit

multiplex ; neque quadratus quadrati , neque cubur cubi erit

multiplex.
296.6

- Inter duosfimilesplanos cadit medius proportionalis in Ta

tione laterum homologorum , quorum officio medius proportio

nalis inquiritur, ***297.6

Numerusmedius proportionalis inter duos planosfimiles,

do quilibet ipforum planorum ſunt inter ſecompofiti. 297.6

inter duos fimiles folidoscadunt duo medij proportionalesin

razionelaterä homologorum , quorü officio medijproportionales

inueftigantur.

: Duo numeri medij proportionales inter duos folidos fimi

les , quilibet ipforum folidorum , inter fe furt compofiti.

folio.

Proportio cuiusuis numeri quadrati ad quemlibet numeri

non quadratum exhiberi nullo modo poteft in duobuss numeris

quadratis. 302.6

Numeri in dupla proportione , proportionem non habent,

quam quadratusad quadratum .

Proportio cuiusuis numeri cubi ad quemlibet numerum

non cubum , reperiri non potest in duobus numeris cubis .

folio.

Numeri,quiproportionem habent, quam quadratur nume.

rus ad quadratum numerum ,fimiles planiſunt.

- Plani numeri non fimilesproportionem non habent , quam

quadratus ad quadratum . 303.6

Numeri,qui proportionem habent , quam cubus

ad cubum numerum ,ſunt folidifimiles . 3'04.2

Nulli numeri habentes duplam proportionem , vel jeſqui

alteram , vel ſuperbipartientem , ſuntfimiles plani, velfolidi.

304.2

Nulli numeri primi ſunt plani fimiles , vel folidi .

folio..

Duos numeros planos ; vel folidos non fimiles inuenire .

|folio.

24

302.
6

1 35

303. a

26

303. b

27

numerus

29 :

. folio .

30

3o4.
a

31

3c4b

IN
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j

tism ,

3

6

7

IN ACONCO LIBRO.'

Sa

i duo numeri quadrati ſe mutuo multiplicantesfaciant

quempiam ; Produ &tus quadratus erit. 305.6

si duo numeri fe mutuo multiplicantes faciant quadra

alter autemfisquadratus ; Ès reliquus quadrasus,eris.

folio. 3 asb

Siduo numeri ſe mutuo multiplicantes faciant non quan

dratum , alter autem fet quadratus ; Reliquusnon quadratus,

erit .
306. a

Si duo numeri, quadratusid non quadratus , fe mutuo

multiplicantes faciant aliquem ; produ &tusnon quadratus erit.

folio . 306.a

Sicubus numerus non cubum numerum multiplicans fa

ciat aliquem ; factusnon cubus erit . : 307.4

Sicubus numerus numerum quědam multiplicans.faciasnã .

cubum ; & multiplicatus non oubus erit. 307.

Si ab vnitare quotcunque numeri deinceps proportionales:

fuerint ; tantum diftabit quilibet maior numerus acceptus ab

aſſumpto quouis minore,quantum ab vnitate abeft is numerus,

per quem minor maicrem metitur. zub

Si ab unitate geotcunque numeri deinceps proportionales

fuerint ; quilibet illorumfeipfum multiplicans producit nu

merum , quitanium ab eo diftat in numeris proporcionalibus,

quantunt ipfe ab vnitate. Minor uero quiuis maiorem quem

piam multiplicans producit numerum ,qui tantum a maiore di

ftas, quantum minor ab vnitate,

Si ab unilate quotcunque numeri deinceps proportionales

fuerint ; quicunque numerus primus vltimum metiensymeti

tur etiam omnesalios ante vlsimum . 313.4

Si quoscunquenameri deinceps proportionales,fuerintmi

nimi omnium eandem rtionem babentium cum ipfis : Nume.

rus aliquem eorum metiens compoſitus erit ad alterum duoria

numerorum ,qui in eadem ratione fumuntur minimi. 314.6 .

- Sifueriniduo numeri, ſececurque ipforum alter in quoscun

que partes : Numerus planus comprehenfus fub illis duobus

numeris æqualis eſt numeris ,qui ſub numero indiuifo , do qua

libet partenumeri diuiſ continetur. 315.b

Si numerus in du 26 partes diuidasur : .Numeri plani

d 4 ſub

.

8

3 :11.6

9

10

12
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14

is

16

17

fub totogel ſingulis partibus comprehenfi equales ſunt numero

quadrato, qui a toro efficitur . 316.4

Si numerus in duas partes diuidatur : Numerus planus

füb coco, diuna parte comprehenfus equalis eft villi , qui ſub

patibus continetur , de quadrato, qui a predifta parte effi.

citur , 316.4

Sinumerus in duas partesdiuidatur : Quadratus ex 1010 f4

Flur zqualiseftquadratis,quia partibus efficiuntur, ma cum

numeroplano , qui bis fubperribus continetur.
316.b

Sinumerus fecetur in duas partes æquales, do non æquales :

Numerus planus fub partibusinequalibus contentus ,ma cú

numero quadraso numeri inter duas ſectiones medž , aqualis

eft quadrato, quiex dimidio numerogignitur.

- Sinumerus in : duaspartesæquales druidatur , da ili ali

quis numerus adijciatur : Numerus qui fit ex toto cum adie

Eto in adiectum , vna cum quadrato dimidų numeri, equalis

eft quadrato ejus numeri , qui ex dimidio , & adiecto componia

tur . 317.8

-Sinumerus in duas partes dinidatur: Quadratus totius,

una cum quadrato vnites partis, aqualis eſt numero , quifit bis

ex toroin dictam partem , una cum quadraro relique partis.

folio 317.61

-Si numerus in duas partes diuidatur : Q_ui fi: quater ex

toto invnampartem , vna cum quadrato reliquæ partis, equa

lis eſt quadrato numeri compoſiti ex 1010 e priori parte .

folio, 317.6

Sinumerusfecetur in duas partes equales,& non æquales :

Quadrati qui a partibus inæqualibusfiunt,dupli ſunt qua

dratorum , quiadimidio numero , & ab intermedio efficiun .

tutis

Sinumerus in duaspartes equales diuidatur,adijciatur au

tom illi alius quifpiam numerus: Quadrarus cõpofiri numeri ex

soto ob .Adiecto,& quadratus numeri adieéti , fimuldupli ſunt

eius quadrati,quiex dimidio efficitur ,& eius, qui fit a nume

ro compofito ex dimidio do adiecto .

fieri non poteſt , vt numerus aliquis in duas partes diuida

tur ; ita n numerus planus squi ex toro in vnam partium fit,

æqualis fit quadrato relique partis.

Si quotcunque numeri deinceps proportionales, fuerint mis

18

19

318.4

26'

318.6

21

318.6

nimi
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23

24

5

3 23.6

25

26

nimi omnium eandem cum ipſis rationem habentium : Ad

quemlibet eorum reliqui omnes fimul compofiti, erunt primi.

folio.
310,4

Propoſicisquotcunque numeris cötinue proportionalibus, an

poffis ipfis alius proportionalis adiungi; confiderare. 322.6

Si fint quatuor numeri proportionales, fed non deinceps,

quorñ primus & tertius, primiinter fe fint, fieri non poteft,vt

detur alius,ad qué ita fe habeat quartus, ficutfecundus ad rer.

sium .

Primis numeris quotcunque propofitis,inuenire alium pri

mum numerum ab illis diuerſum . 324.2

Si par numerus parem multiplicans feceris aliquem fa tus

326.4

Numerus impar numerum parem metiens , per numerum

parem eum metitur. 326.6

Numeris impar numerum imparem metiens, per numerum

imparem eum meritur. . 326.b

Omnes numeros pariter pares tantum inuenire. 327.6

Omnes numeros pariter impares santam inuenire. 328.6

Omnes numeros, qui& pariter pares fint, & pariter impa

res ,inuenire, 329.0

Quotcunque numerorum continue proporcionalium , quo

rum primus, fecundus, du vltimus fuerint nori ,fummam inue.

nire , 329.6

Omnes numeros perfe&tos,é forum partes aliquotai , inuenire .

folio.
331.a

par erit.

27

29

30

32

33

IN DECIMO LIBRO .

8.6

1 duabus magnitudinibus incommenfurabilibus propoſe

the

detractione : Nunquam reliqua precedentem metietur.

folio.

Si duabus magnitudinibus commenfurabilibus propofitis,de

trahaturſemperminor demaiore , alterna quadam detrattio

nes Metietur quadam reliqua præcedentem .
9. A

Magnitudo metiens duas magnitudines , metitur dy maxi

mam earum menſuram communem ,

An quoslibet magnitudines propoſitefint commenfurabiles,
nec
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1 0.2 .
5

6 11 .

II ..

12.6

9

10

nec , confiderare.

Magnitudometiens quoslibet magnitudines , metitur do

maximam earum menſuram communem .

Si finequotcunq ; magnitudines, & sotidem etiam numeri ,

qui bini in eadem ratione fumantur , in qua bina magnitudi

nes: Et ex æqualitate in eadem rationeerunt magnitudines er

numeri .

Commenfurabiles magnitudines proportionem habent can

dem , quam numeri, per quos earum communis menſura maxi

ma ipſas metitur .

Lineam rectam inuenire, adquam ita fehabeat quæuis alia

data reci a linea , ut numerus ad numerum .

13.6 .
Lineam rectam inuenire, ad cuius quadratum ita fe habeat

quadratum alterius data recta ut numerus ad nume .

13.b.
Siſint quotuis quantitates continue proportionales, & alie

coridem continue quoque proportionales ; fitqueut prima illa

rum ad ultimam , ita primaharum id vlcimam i Erit e st

prima illarum ad fecundam , ita prima harum ad fecæn

dim .

14.6.
ReEle lines,que longitudine ſuntcomme

nſurabiles
, omnino

& potensia commenſurabiles ſunt:Que uero potentia commen

furabiles ,non omnino de longisudine . Et qua longitudine in

commenſurabilesſunt, non omnino & potentia incommenſu

rabiles: Que uero potentia incommenfurabiles
, omnia do lon

gitudine incommenſurabiles ſunt .
16.6.

Duos numeros planos inuenire , qui proportionem non

habeant , quam quadratus numerus ad quadratum nume.

Quorlibet numeros inuenire , quorum quilibet duo propor

sionem non habeant, quam quadratus numerus ad quadratum

numerum .

Recta mediaproportionalis inter duasrectus potentia tansi

commenſurabiles , utrilibet illarum incommenfurabilis eft lox

gitudine e potentie,

2 1.b.
Sifine due magnitudines commenfurabiles

, altera uero fit

uni cuipiam commenfurabilis
; erit reliqua eidem commen

furabilis.
22.6.

Que incommenfurabilibusfunt commenfurabiles; & inter

ic

rum .

20.A.

14
20.4 .

ſein .
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ſe incommenfurabiles erant , 23.6.

Duabus datis re &tis lineis inæqualibus , inuenire id , quo 17

maior plus poteft, quam minor . 24.4 .

Duabus datis reltis lineisfineequalibus , fiue inequalibus,

inuenire reltam , que illaspotest . 24.6

Si reta magnitudo ex duabus compofira , commenſurabilis

fit alteri ipfarum s cadem do relique commenfurabilis

eft.

Si totamagnitudo ex duabus compoha , incommenfuras

bilisfet alteriipfarum , eadem de relique incommenfurabilis

eft. .26.4.

Si ad aliquam rectam lineam applicetur parallelogrammi

deficiens figura quadraa , Parallelogrammum
applicatum

equale eft es rectangulo, quod fubfegmentis re &tælineæ ex ap

plicatione faftis continetur . 26,6

Duabus datis reftis lineis inæqualibus , quartam partem

quadrati ex minore defcripti ad maiorem applicare , ita ut de

ficiat figurequadrata . 27.4.

Dasam reétam lineam it a fecare , ut re & angulmimfub par.

cibus contentum , aquale fiz dato reftilineo quod tamen

maius non fit , quam quadratum & dimidia linea defori

pium , 27.6.

Si fint due refix inequales sed maiorem applicetur 24

quarta parsquadrati ex minore deſcripti , deficiens figura

quadrata ; non eruns ſegmenta , que ex applicatione fiunt ,

qualia . 28.4 .

Quotcunque liness Rationales longitudine inter fecommenfu 25

rabiles inuenire . 33.4 .

Rationales linee nonfolum expofiis Rasionali , fed etiam 26

inter fe funt commenfura
biles, ... o 0,78732.d .

sifint dre recte linee, erit ut prima ad fecundam , ita 27

quadratam ., quod fit a prima , ad rectangatum ; quod

fundo duabus illis rectis lineis continetur : Et ne fecunda

ad primam , ita reftangulum freb ipfis yrad quadratum

ex prima • 32.b.

Spatiam Rationdi fpatio commenfurabile , ipfum Richa

sionale eft . 32.b.

Recta linea potens patinm Irrationale , irrationalir

..tak

Quoteuna

>

eft .
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0

31

3%

33

34

352

36

1

37:

38

39

Quotcunque lineas Rationalespotentia tantum inter ſe com

menfurabiles inuenire:
34.6.

Propofitus quotcunque Rationalibus lineis potentia folum

commenſurabilibus ; inuenire adhuc aliam , qua omnibus illis

commenſurabilis fit potentia tantum . 35.4.

Lineamedia proportionalis interduas Rationales potensia

fantum commenfurabiles., Media eft . 36.a.

Omne fpatium Medium aquale eft cuidam alteri reftangu

lo contentoſub duabus Rasionalibus potentia iantum commen

Surabilibus , fe ipfum fubtalibus iam non contineatur. 37.b.

Sparium Medio fpatiocommenfurabile, Medium eff. 38.b,

Duas re &t'as Medias longitudine commenſurabiles '; Item

duas potentia tantum commenfurabiles inuenire . 39.4 .

Rectangulum ſub duabus Medijs longitudine doo posentia

incommenſurabilibus contentum , neque Rationale eft , neque

Medium ; fed equale alteri cuipiam rectangulo , quod contine

tur fub linea Rationali , & Irrationali , que Media appel

latur . 40.6 .

Rationale ſuperat Rationale Rationali, 42.4 .

Duos numeros planos fimilesinuenire .

Duos numeros quadratos inuenire , ita ut compoſitus exfip

fis quadratus etiam fit . 43.4 .

Duos numeros quadratos inuenire , quorum exceſſus fir etiã

numerus quadratus . 43.6 .

Duos numeros quadratos inuenire , quorum exceßus non fir

numerus quadratus . 44.4 .

Duos numeros quadratos inuenire , ita ut compofitus ex ip

fis non fit quadrasus. 44.a.

Duos numeros inuenire ; ita ut ex illis compoſitus ad neutră

ipforum proportionem habeat , quam quadratus ad quadra

46.4.

Silint duæ re &ta lines inæquales, erit utmaior ad minoré ,

ita reftangulum ſub ipfis contentum ad quadratum mnor is.Et

ut minor admaiorem , ita rectangulum ſub ipſis ad quadrati

maioris . 47.b

Si ſont tres linea recta , erit ut prima ad tertiam , ita recta

gulum ſub prima de ſecunda contentum , ad id , quod fubfe

cunda dg tertia continetur . 48.6

Si recta linea fecetur in duaspartesinequales , erit ut ma

43.4

40

41

42 :

43

tum .

44

jor pars
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ior pars ad minorem , ita reftangulumſrib tota e maiore par

te,ad rectangulum fub tota da minore parte contentum . 3o.a.

Si fint dua re &te linee inequales , minor autem fecetur bifa

riam ; erit rečtangulum ſub ipfis contentum duplum re&tangu

li, quod fubmaiori linea de dimidia parte minoris continetur .

Et ſi maior bifariam ſeceturjeris rectangulum ſub ipfis conten

sum duplum rectanguli, quod fubminori linea , dimidia

parte maioris continetur . so.b.

Fieri poteft, ut duo ſpasia Irrasionalia componant fpatium 48

Rasionale 51.b.

Duo fpatia Rationalia Rationaleſparium componunt.52.
a
. 49

Inuenire duas Medias longitudine de potentia incommenſ

rabiles, 53.a.

Quod ſub linea Rationali,& Irrationali continetur reftan SI

gulum , Irrationaleeft . 54.b.

Sire &ta linea non bifariam fecetur, eris compofitum ex qua 52 .

dratis partium maius , quam rectangul
umſubparsibus bis cõ

prehenſum , quadrato eius linee , qua maior parsminorem fu

perat : Ac propterea quadrata partium inæqualiu
m fimplici

terſunt maiora re &tangulo, quod bis ſubpartibus inæquali
bus

continetur . $ 6.a .

Si re&ta linea in partes inequales fecetur ,d rurfus in a 53

lias partesinaquales ; erunt quadratapartiummagis inequa

lium fimul maiora quadratis partium minus inequalium fo

mul .

Sire &ta lineafe&ta fit utcunque ; erit rectangulumfub par 54

tibus contentum , medium proporsionale inter earum quadrs

ta : Item rectangulum consentum ſubtosa , & una parte, me.

dium proporzionaleinter quadratum totius lineæ ; de quadra

sum di&t « partis . 67.a.

Ei,que eftex binis nominibus, potentia tantum commenfura 55

bilis, ipſa ex binis nominibus eft , fed non femper ordine ea

dem . 77 a .

Ei, quæ eft ex binis Medijs , potentia rantum commenſur
a

bilis , ipſaex binis Mediseſt, atque ordine eadem . 28.6.

Recta linea, que ex binisnominibus, & reliqua Irrasiona .

les ipfam ſubſequentes , neque ipſ Mediæ , neque inter feed

dem funt .
81.b.

Re &ta linea media proportional
is fecundum Analogiam 57

Arithme

1

$ 7.6.

56
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60

6bi

62

63

Arithmeticam , inter duo nomina cuiufuis linee Irrationalis,

quæ per compofitionem fan , eft quoque Irrationalis eadem illi,

inter cuius nomina media exifiit .
8. b .

Si a maiori nomine eius , quæ ex binisnominibus , minus no

men auferatur ; Reliqua Irrationalis est a Vocetur autem

Apotome ,
83.6 .

Si a maiori nomine eius , quæ ex binis Medijs prima,minus

nomen auferatur ; Reliqua Irrasionalis eft . Vocesur autem

Media A potomeprima .. 84 a .

Si a maiorinomine eius , que ex binis Medisfecunda , mi

nus nomen auferatur ; Reliqua Irrasionalis est . Vocesur au

sem Medic Aposomeſecunda .
85.4 .

si a maiori nomine linee Maioris minus nomen auferatur;

Reliqua Irracionalis eft. Vocetur autem Minor . 85.b.

si a maiori numineeius , qux Rationale ac Medium posest,

minus nomenauferatur ; Reliqua Irrationalis eft. Vocetur au

tem cum Rationali Medium totum efficient . 86.6

Si a maiori nomine eius , que bina Media poseſt, minus no

men auferatur ; Reliqua Irrationalis efi.Vocesur autem cum

Medio Medium totum efficiens . ? 87.4.

Siidem exceſus fii inter primammagnitudinem , & fecun

dam , qui inter tertiam magnitudinem ,& quartam ; erit

uiciffim idem exceſſus inter primam magnitudinem , tertiâ,

qui inter fecundam magnirudinem & quartam ,

Quatuor magnitudines Arithmeticam Analogiam haben ,

tes , habent quoque uiciffin Arithmeticam Analogiem. 87.5.

Re &ta linea A pozomaposeniia tantum commenfurabilis,

ipft A potomeeft , fed nonfemper ordine eadem , 105.4

A porome,& cæteræ ipſam.confe
quens Irrationales linea ,

neque ipſi Media , nequeinter ſe funt eadem . U1C .

Fieri poreſt , ut ſpatium Rationale contineatur fub duabus.

rectis Irrationalibus. 114.4.

Non folum liness , fed magnitudines etiam planas , atque

folidas incommenfurabiles effe . IL 6.4.

64

65

87.6 .

66

67

68

69

70

: IN VALDECIMO LIBRO .....

A

PUNCTO in fublimiad ſubiectum planum due re

( ta linea ad angulos rectos non demittentur... 136.1.

Sifuerint
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6

176.6

7

Si fuerintduoplana parallela , recta linea , que ad unum

corum recta fuerit, ad reliquum quoque recta eris . 136 :6.

Date plano, per datumpunctum , quod in eo non eft,paralle.

Inmplanumducere , 137.6.

Que eidem plano parallela , da inter fe funt paralle.

la . 138.a.

Duoplana alteriplano parallela, que inter fe conueniunt,

unum planum efficiunt . 138.b.

Si priſma quodcunque planofecetur aduerfis planis paral

lo , erit quemadm
odum bafis ad bafim , ita folidum ad foli

dum.

Si priſma quodcunquefecetur plano oppofitis planis paral

lelo ; ſectio eft figura equalis , do fimilis planis oppofi

sis . 148.4.

Solida parallelepipeda equaliafuper eandem bafingfue in

listentes linee in eiſdem colocentur rectis,fue non ; in eadem

funt altitudine . 151.6

Solide parallelepipeda equalia ſuper equales baſes , in ea

dem funt altirudine . Et parallelepipeda equalia in eadem al .

titudine, Sosper æquales ſunsbafes , fi non habuerint eandem

bafim . 153.6.

Si folida parallelepipeda inter ſe fint , ut baſes , ipfa erunt

fub eadem altitudine. 154.6

Si fuerint quasmor lines recse continueproportionale
s
, ut

eft primaad quartam , ita eft parallelepi
pedum

ſuper primam

defcriptum adparallelep
ipedumfimileyfimiliter

q
; defcriptum

fuper fecundam . iss.a.

Priſmara,quorum balesfunt triangulafuper eandē bafim ,

nel æquales,& in eadě altitudine,ſuntinter fe æqualia.157.24

Prifmata , quorum bafes funt triangula, fub eadem altitu

dine , inter ſe ſunt , ut baſes . 157.4.

Similia priſmata,quorum bafesfunt triangula,inter fe funt

in triplicata ratione homologorum laterum . 15 7.0 .

AEqualium prifmatum ,quorñ baſes funt triangula , baſes

Le altitudines reciprocantur . Et quorum priſmatum triangu

lares baſeshabentium baſes da altitudinesreciprocantur , illa

funtæqualia . 197.4

Si fuerint duo anguli plani æquales , quorum uertici

bus ſublimes rectæ lineæ aquales infiftant , que cum

10

13

14

IS

16

lineis
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18

19

lineis primo poſiris angulos contineant æquales, prunque viri

que serunta punElis extremis linearum fublimium ad plana

angulorum primo pofitorum demiſſa perpendiculares inter fe

æquales.
158.6

Si parallelepi
pedum

ex tribus lineis reis defcriptum equa

le fuerit paralleledip
edo

ſibi æquiangulo a media linea de

ſcripto ; erunt tres rectæ lineæ continue proportional
es

.

folio . 159.4

Sifuerint tres recte proprtionales,erunt & parallelepipeda

fimilia, limiterque defcripta ex eis, proporsionalia. Ei ſi tria fo

lida parallelepipeda,queno ſimilia , - limiluer deſcribuntur,

fuerint proportionalia; & ipfa tres recta linee proporsionales

erunt. 160t

Si quatuor refte linee proportionales fuerint ; e' priſma

tatriangulares baſes habentia , quæ ab ipfis &fimilia & fin

militer deſcribuntur, proportionalia erunt, Et fi priſmata

triangulares baſes habentia, que por fimilia fimiliterque defcri

buntur, fuerintproportionalia ; & ipfe recta linea proportio
nales erunt. 160. la

Şifuerint tres recte proportionales ,erunt &- priſmata trian

gulares baſes habentia , que ab ipſis do fimilia , a fimiliter

defcribuntur , proportionali
a
, Et fi tria priſmara triangulia

res baſes habentia , que din fimilia de fimiliter defcribuntur ,

fuerint proportionalia ; & ipf « tres recta linee proportionales

erunt . 160, b

In omniparallelepipedo diametri ſe mutno bifariam fecans

in vno punéto. 162, 4

Si folidum parallelepipedum plano fecetur per centrum :

bifariam ſecabitur folidum ab ipfo plano . Et fi folidum pac

rallelepipedum plano feceturbifariam : per centrum tranfibit

ipſum planum
162.43

20

22

IN DVODECIMO LIBRO .

Clerinin

IRCVLVS ad circulum est, uspolygonum in illa de

ſcriptum ad polygonum fimile in hoc deſcripto. 166.6

Sipyramides triangulares inter ſe fint ut baſes; ipfæ erunt

ſub eadem altitudine. 170.4

Pyramides eiufdem altitudinisfuper eandem , uel equales

bafes

3
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baſer triangulares conftituta , funtinter fe equales. 170.6

Pyramides triangulares equales fuper eandem ,uel equales

bafes,eandem habent aleitudinem . Es pyramides triangula- ri

Tes æquales, eandemque habentes altitudinem , bafes habent

equales, ſe non eandem . 170.6 .

Pyramides quarumlibet bafium , que inter fefunt, » baſes,

eandem habens ulitudinem , 172.4

Pyramides eiufdem altitudinis fuperequalesbaſes multan 6

sulas, releandem conftituie,ſunt inter fe æquales. 172.4

Pyramides multangula equales, ſuper equales baſes, vel

Supereandem conftruěte,eandem habent altitudinem .Espyre.

mides muliangule æquales, eandemque habentes altitudinem ,

equales habent bafes,la nonhabuerint eandem . 172.4

Pyramis quscunquetertia pars estpriſmatis, quod eandem 8

cum illa habet balem , & altitudinem : Sine priſma quodcun

que triplum eft pyramidis , qua eandem cum ipſo habet de ba

lem , de altitudinem . 172.b

Sub eadem attitudine exiſtensia prifmata , quaſcunque ba.

beant baſes, inter fefunt, wbafes.

Si priſmata quarumcunquebafium inter fefens,w baſes; ip

fueruntfub eadem altitudine. 174.4

Priſmata eiuſdem altitudinisfuper eandem , velequales ba

ſes quafcunque, inter fe funs equalia . 174.2

Prifmata equalia ſuper æquales baſes,ueleandem ,in eadem

funt altitudine. Et prifmata aqualia eiufdem altitudinis,baſes

habent æquales,fi non habuerint eandem .
174.4

Similes pyramides, quarum bafes plura lasera , quamtria,

(continent,habeniproportionem homologorum laterum tripli

catam . 175.a

Priſmata fimiliahabent triplicatam proportionem homolo. If

serum laterum . 175.6

Pyramides multangulæ fimiles diuiduntur in pyramider is

triangulares fimiles ,e numero equales , da homologas torin.

folio . 176.4

Prifmatamultangula fimilia diuiduntur in priſmaulimi

lia triangulares baſes habentia ,de numero æqualia,di homolo

84 totis 1276.2

Aequalium pyramidum , quarum bafes non fine swangala

Tesy reciprocantur bafes,atquealtitudines. Er quarum pyrami

dum

173.1

10

It

12

2 .

13
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18

>

19

9

?

dum triangulares bafes non habentium reciprocantur bafes,

altuudines, illæ funt æquales. 177.4

equaliam priſmatum quorumlibet reciprocantun bafes,

altitudines, &z quorum priſmassin bales , asque altitudines re,

ciprocantur, ill.zſunt aqualia. 177.6

Omnisconus,fiue recius,fiueſcalenus,tertia pars eft cuiusii.

bes cylindri , ſiue rečti , ſiue ſcaleni, eandem cum iplo ba

fom altitudinem habentis,licet non fit idem axis coni ; cy

Lindri. 80.4

Sub eadem altitudine exiſtentes.conido cylindri, fiueambo

rectifint, fiue ſcaleni,fiuevnus reétus, & alter ſcalenus,inter

le proportionem habent,quam baſes, 181.4

Siconi cylindri inter fe fint, vt baſis,ipfe fub eadem alti

sudine érunt , 181.b

Coni cylindri eiuſdem altitudinis fuper eandē, vel æqua

les baſes conſtituti , fiue ambo fint refti, welſcaleni,fiue onus

re & us, & alter ſcalenus, ſunt inter ſe æquales. 181.6

Coni et cylindri æqualesfuper eandēzirelæquales baſes , in es

dem ſunt altitudine. Et coni ea cylindri aquales in eadem alti.

sudine,ſuper æquales baſes ſunt,ſi non habuerint eandem.181.6

Similes coni di cylindri ſcaleni, in triplicata ratione funs

diametrorum ,quæ in bafibus. 183.4

Super æqualibus bafibus exiſtentes crni, da cylindri ſcaleni,

vel etiam fi vnus conorum ,uelcylindrorum fit reftus, d alter

\ſcalenus,inter fe funt, vt altitudines,

Super æqualibus balibus exiftentia prifmata, parallelepiper

danes pyramides,inter ſefunt, yo altaudines.

Coni cylindri tam reéti,quam fcalenis Item priſmasa,p4

Talelepipeda, & pyramides proportionem habentes eandem ,

quam altitudines,baſes habent equales. 185.6

A equalium conorum, & cylindrorum , fiueambo, tam coni,

quam cylindriſesleni fint,fiue vnus rečius, & alter ſcalenus,

baſes de altitudines reciprocantu
r
. Es quorum conorum ,

sylindrorum ,fiueambo tam coni, quam cylindri ſintfialeni,ji.

me onusre&tus, alser ſcalenus,baſes de alirudines recipro

cantur , illifuntæquales, 187.6

.Si, duobus circulis circa idem centrum exiftentibus, in ma.

sori circulo poygonum æquilaterum , &parium laterum inferi

baturminerem circulum non tangensy is ab extremitate ynius

lateris

24

25

18 5.4

26

185.6

27

28

29
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lateris polygoni infcripti, quod cum diamento conuenit, ad dia !

mecum perpendicularis duratur ; hac nullo modo circulum

minorem tangis, fed extra ipfum cadit. 188.6

Dro polyedrafimilia in duabus fphæris defcripta proportio

nem habent triplicatam eius, quam habent fphaerarum diame

tri : . 191.4

Sphera ad fpharon eft, ut polyedrum in illa deſcriptum ad

polyedrum fimile in hac defcriptum . 193.6

30

31

IN TERTIODECIMO LIBRO . 4.9

1
3

24

I reata inequaliterfecetur, dy minusfegmentum affumens

dimidiamaioris fegmentidefcribitur,-quadrati s Reciailla lie

mea fetta erit extrema dor media ratione. • 197.4

Sire &ta linea inæqualiter fecetur, forque quadratum totius,

una eum quadrato minorisfegmenti, triplum quadrati ex ma

joreſegmentodeferipri"; Recta illa linea extrema acmediata.

sione fecabitur.
; 198.

Si recta linea ſecesar extremia ac media natione , detraha

turquie ex maiori fegmentoſegmentum minus ; erit maius fega

mentum feétam extrema ac mediaratione , de maiusfegmen .

tum erit ille lines, que prioris line : minus fegmentum

folio 199.4

Si linea reffa ſetetur extreme ac media ratione; atque ex

dimidio illius auferatur dimidium maioris ſegmentiz Erit

quoque dimidia totius divifa extrema at mediaratione , man

jusque fegmensum erit dimidium maioris ſegmensi totius li

weet's bude 1996

Sirekta linea fecundum extremam do mediam rationem fece.

er, fitque mains ſegmentum linee Rationalis; erit minus feg

mentum A potome.
200.a

Silatus hexagoni in quopiam circulo defcriptifecetur extre

medmedia ratione,maius illiusfegmentum eft latus decago

ni in eodem circulo deſcriptio... sors tenen ---202.6

Si lines diuifa extrema ac media ratione maius fegmena

sum fuerit latushexagoni alicuinrcirculi s erit minut fegral

mensum latus decagoni eiufdem circuli . Quod farminus

fegmentum fuerir lasurdecagoniplicuius circulis erismeius

ſegmen

nee.

s

6

e
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|fegmentumlatus hexagoni eiufdem circuli . 202.6

- Linea recta, que ex centrocirculi du &ta diuiditarcum quě.

pjambifariam ,diuidit quoque re &tam illi arcui ſubtenſam bi

fariam , & advngulos rectos . -204.6

Diametercirculi exangulo quouis pentagoni in ea deſcripsi

dueta diuidit & arcum , quem latuspentagoni illi angulo op

poſirum fubtendit,& latws.ipfum oppofitum , bifariam , & ad

angulos rectos.
:204.6

In dato circulo pentagonum , et decagonum una eademque

opera defcribere, 204.6

I Si in circulo triangulum æquilaterum defcribatur ; Diame

ter ex vno angulo ducta diuidet er angulumbifariam ,& latus

oppofitum ,acinfuper ad angulos restos.; Semidiameter quoque

siciffim bifariam , dad angulos rectos ſecabitur alatere op

pofito . 207140

Si ad lineamre& am perpendicularis ducatur , quefit me.

diaproportionalis interſegmenta lineæ ; ſemicirculus circa il

lam lineam re&tam deſcriptus tranfibit per extremum punétü

lineæ perpendicularis .
208.b

Diameter phara potentiaeft quadrupla ſeſquialtera femidie

metri circuli circa bafam pyramidis deſcripti, 299.4

14 Linea perpendicularis ex centro ſphere 4dplanum bafis py

ramidis demiffa ,Vextapars eft diametri ſphere,o tertia pars

femidiametro. 209.4

Inoctaedro tres diamet riſe mutuo adangulos restos fecant

in centro fphære ; nec non &tria quadrate ex -lateribusoftae

dri compofita femutuo ad angulos rectos facant. 210,6

16 Oktaedrumdiuiditur induas pyramidesfemites , do aquales,

quarum bafis communis est quadratum ex o & taedri lateribus

compofitum , 210.6

17 Sitesraedrum,& oftaedrum in eadem fphara deſcribantur,

erit tetraedri latus potentia feſquitertium lateris octaedri .

folio.
* 10.5

Baſes o &taedri oppofiræ funt paralleles ,
2114

19 .omnes diametri cubi inter feſunt æquales,Jefeque mutuobi

faniemin centro fphane ſecant's nec nonesreéte linea ,quecé

trabaſsumcabioppofitarumconiunguns,bifariam dimiduntur

in eodem fentro 212.

20 Potentia diametrifphere, feu cubi , equalis eft potentis la

terum

1
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terum retræedri, o cübifimulfumptis.

Sphere diameter potentia eft quintupla femidiametra este 21

culi quinque lasera Scof sedri pensagonum confiewensia como

bientis,

Spherediameter.compoſeraeft ex lasere hexagoni, hoc eft,ex,

femidiametro, duobus lateribus decagoni eiufdem circuliy

quicirca quinque fcofwdri latera defcribitur. 215.b

Latera Icofardrioppohna funt parallela . 'Hi ': ** : 20%oda 23

Si tatus cubi ſecetur extrema ac media ratione , maius lege 24

merecum eftlatusDodecaedri in eadem fpheracum cubo deſori

pri ', bo si nova ... : 219.4

Latas cubiæqualeeftlinee refte fubtendentiagulum perna 25

sagoni Dolecaedri eadem fphæra comprehenfa i sin 219.6

Si recta lineafeceturextrema æ media ratione,cuius minus.
26

fegmentum eft laten dodecandri,maiusfegmentum eft. latur cu

bi eiufdem fphere.

InDodecaedrofuntfex batera,quorum biria oppofira fanipa 27

rallela ,bifariamquefecantur,&adangulosrectosa tribue li

neisreftis æqualibusſefe incentro dodecaedri bifariã quoque,

dall'angulos rectos ſecantibus.img you to 219.4.

Si rečia diuidens oppofitalatera Dodecaedri bifariam , da

adangulos restor,fecetur extrema ac media ratione,maiusfegas

mērum eft latus cubi,minusvero, latut Dodecaedrieadëfphera

comprehenfi. . va condo... 219.4.

Prater quinque corpora regularia,queEuclides hoc lib.con 29

fruxit ,nullam aliud dari poteft.

2t9.4

IN QVARTODECIMO LIBRO.

INE A perpendicularis du &ta ex centro circuliad lineã

hæclined ſubsendit,bifariam . 2162

Perpendicularis lineaex centro ad latus pentagoni du &ta

equalis eft vtrique linee fimul,dei que ex cétro adlaturtriz

guli æquilaterieidem circuloinſcripuiducitur , perpendicula

ri, & dimidia lateris decagoni.
.226.6

Si linea perpendicularise xcentro circuli ad latus pensago

ni in eodem circulo deſcriptidu £ta fecetur extrema de media

ratione , maiusfegmentum equale eft perpendiculara ex. 60 '

e 3 dem
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da cétro adlatus trianguliequilaseri dublajminut vero equale

leidimidio lateris decagonieidem cirendo inferiprorum : 2 : 27.4

-Si infpherd eadem cubusyet dodecaedruminfcribantur; qua

dearran lateris cubi, & quadratum lateris dodecaedri, usraque

fimul, quintuple funtquadrati femidiametri circuli pentago

nüm dodecaedna circunfcribentis. 12 mdr 228.4

S $i latus hexagoni alicuius circuli fecetur,extremaacmedia

ratione ; maius illiusſegmentum eria batus idecagoni sinfdem

circuli. 9944 **228.4

6

Superficies cuiuslibetdodecaedriad fuperficiem cuiufcun

que Icoſaedri,etiamfi non defcribantur ambefigure in eadem

as phæraeflyreus rectangulum.contentum fub latere dodecaedri,

perpendiculari du &taex centra pentagonidodecaedri intan

sur dittumjad rektangulum contentum fublätere Icoſaedri,et

perpendicularidu&ta ex centrotriangulo Laofaedri in dictums

basus 271, a

1. -Siex centro circuli triangular retraedri circunfcriben

sis. perpendicularis ducatur ad vnum davus trianguli ; erit

quod fub di&ta latere & perpendiculari continetur rectangu

Lum ſexies fumptum , fuperficici tetraedri æquale .

8 Si ex centro circuli friangulum oftaedri cirounfcriben .

sis perpendicularis ducatur. ad unum latus trianguli ; eris

quod fub di &to latere di perpendiculari"continetur reftangu

Lum duodecies fumptum , fuperficiei O &taedri æquale .

: folio.vn 231.4

9 Si ex centro circuli quadratsim cubi circunſcribentis perpen

dicularis ducatur ad vnum latus quadrati ; erit quod ſub di

Eto latere dar perpendiculari continetur rectangulum duode

cies fuptum ,ſuperficiei cubi æquale. 231.a

Retangulum comprehenfum fub perpendiculari ab angulo

trianguli Icofaedri ad unumeius latus du &ta , & fub quinquée

ſextis partibuslateris cubi eidem fphere, in qua Icoſaedrum ,

inſcripti; equale pentagono dodecaedri in eadem fphera con

ftituti.

Quam proportionem habent latera cubi,d Icofaedri eiufdé

Sphare,eandem habent later a cubi, da Icofaedri in quauis alia

Sphera deſcriptorum .

12 Superficies dodecaedri ad fuperficiem Icoſaedri non folum

habet eandem proportionem ,quam latus cubi ad latus Icofae

232.b

1

dri )



I'NDE X1 Blog

13

: ! ' y

"
235.6 .

16

dri in eadeni fphæra cum ipſis, ut uult propof. gebwira lib . fed

etiam , quam obtinetlatuscubi ad latus Icofaedri in quacuna

que aliafahara, 235.4

Sisphera plano quopiam fecetur ,communis fe&tio circular

ferit . 235.4

Si planum fecutes tranſieritper centrum phare, efficietur

circulus idem omtrum habens,quod fphæra .Sivero planum

fecans per ſphere centrum non tranfierit , effi cietur circa

lus habens alimen centrum , qaam fphera; illud uidelicet pun

Etum ,in quod cadisperpendicularis ex centro fphæræ ad plans

fecansducta.

Circuliin fpherd equales,aqualiter diftant a centrofphe

reide circuli æqualiter diftantes de centro phare, aqueles:

fisnt. 236.4

Eadem proportio eft lateriscubi ad latus Icofardri fus

perficiei dodecaedri ad fuperficiem Icoſaedri ; di linex poten

tis totam quamcunque le. Sam extremaac meditratione,et eius.

Segmentum maius,ad potentem totam eandem , & minusſegmě

tum illius; d Dodecaedri ad Icoſaedrum eiufdéfphere,237.6.

Latne trianguli æquilateri posentia feſquitertium eftili .

nec perpendicularis ab uno angulo ad latus oppofitum dedu

Ete .

Linea perpendicularisex vno angulo trianguliequidiseri

ad latus opp fisum dem : fi afecat din angulums , latar bsfa

riam . 238.4

Siphere diemeterfuerit Rationalis s erit tam ſuperficies.

tetraedri , qu.tm octaedri in ea fphæra; Media 238.4

Omne triangulum æquilaterum ,cuius latur fis Raionale,eft

Superficies Media 239.4

Sitetraedrum ,atqur oftaedrum eidem fphereinforibantur 4

erit bafis tetraedrifeſquitersiabaſis oftaedri : Superficies au

sem oftaedrifefquialterafuperficiei tetraedri. 23914

Re& ta lineaex angulo quouis tetraedri in fphæra defcripri

per centrum fphareducta,cadis in centrum baſis oppofita ,esta;

perpendicularis ad di&tam bafim..

O &taedrum infphæra defcriprā diuiditur in duas pyramides

equales, fimiles aqualium altitudinum ; bafis uero utriuf

que eſt quadratum ſubduplã quadrati diametri fphære. 239.6

Tetraedrijphere impofitiad oft aedrõ in eadëpara deferi

prum

237ila

19

20

21

22

239.6

23

2
4
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präm fehabet , pe reftangulumſub linea potente sigintiſeptem

Texagefimasquartas partes quadrati lateris teraedri, o fublin

nes continente otto nonas partes eiufdem laseris comprehen

li foyd.quadratum diametrifberei

Vel ut Campanus ait .

Tetraedrum fphære impofitum ad ociaedrum in eadem fphe

ra defcriptum jihabet ,utrectangulum fub linea ,que potensia

eft fubfefquitertia çrium quartarum partiü laseris retraedring

fub linea fuper quinsupartienterigefimasſeprim as partes ea

rundem trium quartarum partium lateris setraedra contenta ,

ad quadratum diametri ſphere . 241.4

25 Linea perpendicularis ex quolibet angulo trianguli equilas

ter's ad bafinoppoſiram demiſſaripla eſt eius perpendicularis,

quia ex centro trianguli ad eandembaſin deducitur. 243.4

26
lineæperpendicularis ex quolibet angulo triãguli æquilate

riad bafm oppoſizā ducta, fefquialtera eft eius, que inter cena

rãtriagwiyở diff anguli 13:exciter : Hec Autệ inter -

trü triãguli, et diftū anguli interiecta , dupla efi eius perpendi

cuberis,que ex centro tria guli ad bafin ejuſte ducitpat. 2136

Si oftaedrum fpharæ infcribatur ;erit ſemidiameter fphe

repotentiatripla eius perpendicularis , que ex centro fphere

imbahm quamcunque octaedri deducitur . 243.6

Duplum quadrati ex diametro cuiuslibet ſphere defcripti,

equale estſuperficieicubi in illafphæra collocati : perpendica

baris autem a centro ſpharæ in aliquam bafim cubi demilla

equalis eft dimidio lateris cubi... 244.4

29 Solidú,quod fit ex dimidio laseris cubi in duas tertias partes

quadrati diametri fphære diftü cubñ cöprehendétis, aquale eſt

cubo . V elſolidã,quod fit ex latere cubi in tertiampartem qua,

drati diametrisphere , æquale eft cubo . 244.6

30 Solidum ,quodfisex perpendicu
lari e centrocuiufcunq;cor

poris regularis ad aliquã eiusbafim duela ,in tertia pariēſupa

ficiei ipfiuscorporisequale eft ppofito corpori regulari. 244.6

31 Idem circulus comprehendito cubi quadratum , et o &taedri

sriangulum eiufdem fphæra.
.

Linee perpendiculares coniungentes centra circulorum ,qui

baſes oppofisastam cubi , quam očixedri in eadem fphæra-cira

cunforibunt,&quales fueni

32 Sivélaedrum , atque terraedrum eidem fphare inforstan

2
7

:

S

1245.b
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4

tur ; erit o aedrum ad triplum tetraedri,ut latus oftedri ad

Lains setraedri : 246.A.

Aliitudo o tedriadaltiondinem tetraedri eiufdem fphere 34

est , ut larus o &laedriad lamastetraedri . .. 246.6.

Diameter fphæræ ad latus testaedri eft utlatusoftaedri ad

latus cubicimdem fphærk . 246.6.

Si re &ta lineapropobieporuerit toram aliquam lineam fer 36

& am extremaac media ratione di maius eius fegmentum ,

Item totam aliam fimiliter fe tam ,de minus eiusfegmentum .

Erit majusfegmentum prioris lineelatus Icofaedrisminus ass

sem fegmentum pofterioris liner , larms Dodecaedri eiusfphe

Te , catius nella linea propofira diameter exiftis . - . :247.44

Silatus eftaedri potueris maius og minus ſegmentum re 37

Ele linee extremaacmedia rationefe &tes poterit latus Icofala

dri in eadem fphera deſcriptı duplum minor is ſegmenti.248.4.

Sire &ta linea diuiſa extremaatmedia ratione cum minore

fegmento angulum reftumconftituat, cui recta fubtendatur :

Eris refta linea, quæ potentia fitfubdupla ipfius relle ſubten

se , latus octaedrieius fphene , in qua diftum minus fegmen

ium latus exiftit dodecaedri, Ise) * 248.b.

Si linea quæuis rectafecerur extrema de mediaratione , dan 39

alia lineaporeniia huius fefquialtera fit latuso &taedri , men

jus fegmentum eft latus Dodecaedri eiufdem fphærel, in qua

o &taedrum defcribitu
ris 249.4.

Silatus tetraedri poffitmains do minus fegmentum linee

relia extrema acmediaratione fesie j latus Icofaedri eidem

phare infcriptiſeſquialterum eft minor is fegmensi . 249.4.

Cubus ad oElaedrum in eadem cum ipfofphæra defcriptum ,

eft us ſuperficies cubi ad oftaedri ſuperficiem . Item ut latus

cubi ad femidiametrum phare , 249.6.

și fintquatuor linee rectecontinue proportionales, nec non

alia quatuor , ita ut fit eadem incecedens omnium-s erit pro

portio certie ad tertiam proporzionisſecunde ad fecundam du .

plicates & proportio quarta ad quartam eiufdem proportion is

Jecunde ad ſecundam iriplicasa .
25 lb.

Quadratum bateria trianguliequilateriad ipfum triangu- 43

lum habet proportionem duplicaram proportionis later is trian.

guli ad lineam medio loco proportionalem inter perpendicula

rem ab uno,angulo ad latw oppofisum dmEtam , dimidium

3

in

A

ipfius



ipfiusluteris... 11 252.b.

44 Si in triangulo æquilatero perpendicularis ducatur ex uno

angulo.adlatus oppofitum 5 quadratumre&ta , quemedio loco

proportionalis eft inter diftam perpendicularem ,a dimidium

Luseris , & quadereft ipfetriangulo . 253.4,

Sicubus er tetraedrum in eadem fphara defcribantur; erit

de quadratum cubi ad triangulum retraedri", # latus tetraedri

ad lineam perpendicularem , quæ exuno angulo trianguli te

triedri æd latusoppofitum deducitur . 253ia.

* > Lasartetraedri porenria ſeſquialterumeft axis, feu altitudi

nis ipfius.i Axis uero,finealtitudoretraedri potentia fefquiter

tia effdateris cubi in eadem fphæra defcripti 253.b.

- Diameter fpbare potentia eft duplaſeſquiquaria existeitae

dri ; atque adeo diameter.longitudine eftfefquialtera axis te

traedrico 254.2.

12 Axis, feu altitudo tetraedri ad l'arias cubi eidem fphærrin

fcripti eft , ut latus tetraedri ad perpendicularem ex uno -

gulo baſs ad latus oppofitum duétam : 254.4.

49 Cubus triplus eft retraedrieidem fphæræ inferipti : -254.4.

so Priſma eandem habens e bafim , o altitudinem eum Tea

traedro, qualeeft cubo in eadem fphera,in qua Tetraedrum ,

defcripro . 254 bi

IN DINTODECIMO LIBRO:

in Tetraedro o & taedrum infcribatur ,dividetur Terree

cant.ii.

256.6.

289.b.

drum bifariam quoque , da ſeſe ad angulos rectos interſe

256 a.

Re &te linee centra baſium cubi oppoſitarum conneEientesſe

mutuo d bifariam , o ad angulos rectos ſecant ;

Idem eft centrum Icofaedri , atque fibi inſcripri Dodecaes
dri .

: In dato ottaedro pyramidem defcribere . 238.1.

Si tetraedrum o&taedro infcribatur , erunt quatuor baſeste

traedri o & to bafibus o&taedri parallele ,fingula videlicet binis

oppofitis .
259.6.

Si in ottaedro tetraedrum infcribatur ; refta ,quecentraba

fium o &taedri oppofitarum coniungit ,fefquialtera eft axis te

traedri,

s
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Reda

..262.a.

3

" *

265.6

traedri,boc eft ,perpendicularis ab,angulatetraedri ad bafim

oppofitam deducte . 859.69

In dato Dodecaedro Icoſaedrum defcribere .
259.b.

In dato,Dades centro.cubumdefcribere . 260.6

que fubtenditunum angulum pentagoni equilate

maquianguli parallela eft oppofito kateri 264.4.

In dato Dodecaedro o&taedrum defcribere . 261.4

IndataDodecaedroPyramidemdefcribere. 261.b.

In duo.Icafedra cubam defcribere .

In dato Ico/4edre pyramidem defcribere . 262.6.

In dato cubo Dodecaedrum deſcribere, 262.ba

Diameter Dodecaedridue laterepoteft, ipfiusfcilicet Dode If

caedri, acubi,in quododecaedrum deſcribitur . 265.be

Silarus cubi ſeçefurextrema ac media ratione , minus.ſeg

mentum latus eft dodecaedri in cubo deferipai: Malusvero
feg

mentum lans cubi in,boc dodecaedro deſcripti .

Litus cubi equale est duobus lateris,dodecaedri uidelicet

in ipfo defcriptis o dodecardri circe eundem coups defcri

pri . 266.a.

Refladeas angalospentagonorum dudecaedri communida 18

beri oppolatos connectens eft aqualis latericubi cui dodecke

drum inſcribitur

266.4.

In datacuboIcofaedrum defcribere 266.A. 19

Diameter Icoſaedri posest to lasus Icofæedri , decubi Ico,

Saedrum ambiensis .

Bifarie.fectiones fex oppoficorum Lxterum Icoſaedriconiun- | i .

guntur tribus rectisaqualibus , Jefe in centro lcoſaedri bifa

riam , ad angulos rectos ſecantibas . 267.4.

Silarus cubi extremaacmedia ratione fecetur majus ſega ' ,

mentum latus eft Icoſaedri in dicto cabo defcripti , 2670b.

Icoaedrisum latera ,quam triangula oppofita,inter ſe ſunt 23

parallela . 207.b.

In dato Icofaedro octaedrum defcribere. 267.6. 24

Idem eft centrü Icofaedri, i octaedri in eo defcripti.268.a

Iu dato octaedro Icofaedrum defcribere. 268.a.

Si duo Lateratriãguli zequilateri ſecentar extrema a media

ratione,ita ut unius majusfegmentum, alteriusuero minusfis

prope,angulum ab ipfiscomprehenſum Recta connectens di

ctas fectiones duplum poteftminor a fegmensi . 270.4 .

Siin

16

20

bine

1,2
4

Th

2375
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28

29

dri .૨

30

Siin oftoedro Icoſaedrum defcribatur , collocabunsur 0746

baſes colsedri in octo bafibus o &taedri, idemque erit centrum

baſts ofsedri, dy Icolaedri. 270.4.

Idem centrum eft octaedri , atque fibi infcripti Icofae.

270.4.

In dato oft zedro dodecaedrum defcribere . 270.8

Indatapyramide cubum defcribere in 29 0.b.

Idem eftcentriem pyramidis dan cubi in ea defcriptr. 192.4.

Refta, que coniungir bifarias fe & tiones oppofitorum late.

rumpyramidis, tranfit per centrum pyramidis,triplaque eft

lateris cubiin pyramide deferipri. 272.2.

Idem eftcentrum pyramidis , et offaedri in ea defcri

pri. 272.b.

In datæpyramide Icofaedrum defcribere ..! dos 273.4

In datapyramide Dodecaedrum defcribere. 273.6.

In dato fólidoregularipheram defcribere :) 273.6 .

34

38

36

37

IN SEXTODECIMO LIBRO .

1

3

de
decaedri zerit proporrio Dodecaedri exterioris ad dodecae

drum inserius proportionis , quam habet maies fegmentum ad

minus re &tæ lineæ diuife extrema de medis ratione , tripli

cata .
275.4

Linea perpendicularis ex quouis angulo pentagoni equilate

ri , & aquianguli in latus oppofitum demilla , fecætur a reda

illum angulum fubtendente , extrema ac media ratione.276.a.

Si ab angulis trianguli Pyramidis ducantår re & te oppofita

latera fecantes extrema acmedia ratione, ita ut prope quem

uis angulum ſitmaius fegmentum unius lateris, de minus al

serius ; He leftionibus fuisin medio producent bafim Icofaedri

in dieta pyramide deſiripti, inſcripiam quidem ali triangulo

aquilatero,cuius anguli laserátrianguli pyramidisfecant ex

trema ac media ratione , & lasera ipſa bifariam fecantur lab

angulis bafis Icoſaedri . 276.4.

Iatus Icofaedri cEtaedro infcripti, maius eftfegmentum ve

Eta diuife extrema ac media ratione , qux ab uno angulo bafis

octaedri ducra fecas latus oppoſitum extrema quoque ac media

ratione , 27 .

Minus
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6

7

9

278,6

10 .

12

Minus fegmentum lateris pyramidis extreme 4c mediare .

tione feeli ,duplum eft potensia lateris Icofaedri in za pyrami.

de deſcripsi .
277.be

Laius Icofeedriin pyramide defcripti eft Apotome, 278.a.

Larus cubi potentia dimidiüeftlateris pyramidis in eo deſcri

pre; Latus uero pyramidisduplum eft longitudinelateris octde

drifbi infcripri: Laus denique cubi duplumeſ pot entiale

teris fibiinſcripsi octaedri . 278.4.

Lasus dodecaedri maius fegmentum eft recte , que potentia

ef dimidia lateris pyramidis fibi infçripica 278.b.

Siincuba defcribatur da Icofaedrum da dodecaedrum ;

Latus Icofaedri mediumproportionale erit inter latus cubi, to

dodecaedri .

Latus pyramidispotentia ettodecuplum eft lateris cubi in

ce defcripti. 279.4.

Lütus pyramidis potentia octodecuplum eff recte extrema ac

media ratione fecte , cuius maiusfegmentum lacuseft dodecae

doi in pyramide deſcripti . 279.a.

Si in octaedro Icofaedrum defcribatur ; erit latus Icoſaedri

potentia duplum minorisfegmentilateris octaedri extrema ac

media ratione diuiſ .

Latus octaedri potentia quadruplum fefquialterum eft lase

ris cubi in ipfodefcripti .

Octaedri latus eftpotentia quadruplum fefquialterum eius

recie extrema ac media ratione diuife ,cuius naius fegmentum

latus eft dodecaedri octaedro infcripti. 280.a.

Laus Icofaedri masus ſegmentum eft eius rectæ extrema as

media ratione fecte,que potensia dupla eſt lateris octaedri in

Icofaedrodefcripti .
180.dk

Latus cubi ad latus dodecaedri in ipfo def cripsi proportio

nem habes duplicatam eius , quam habet maius ſegmenium ad

minus recte linee diuiſe extremaacmedia ratione. Latus ne.

To dodecaedri ad latus cubiin ipfo defcripti proportionem he

bes, quam minns fegmentőadmaiuseiufdērecte liner. 280.6.

Latus octaedrifesquialterum eft lateris fibi inſcripse pyra

midis .
281.d.

Si ex quadrato diametri Icojaedri auferatur triplum qua.

drati lateris cubi in codefcripsi; relinquitur quadratum fer

quitertium quadrati lateris Icofaedri. -
281.6 .

Diameter

279.b

13

279.b.

14

IS

16

1

17

18

legende
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19

27

-283.di

24

2'g!

26

27

Diameter hoofæedri bingi restas poteft, diametrum fcilicet

cubi in ipfo defcripti, ediametrumcirculi triangulum Icon

Saedriambientis .
282.4.

L'abusdodecaedri ninas ſegmentaim :eft recte linea extrema

ac meditratione dixift , quæ duplum poteft lateris octaedriin

eo deſcripri . 2 82.6 .

Diameter Icofaedripoteft gymwipfiusluteris foſquitertiä ,

W lateris pyramidusin eo deſiripre ſeſquialterum . 282.6.

Latur dodecaedri zdfibi inſcripti Icofaedri lacus fe habet ,

út minus ſegmentum linee perpendicutaris ab uno angulopen

sagoni ad latus oppofitum ducte ; atque extremaac media'ra

tione diuife , adpartem eiufdem linee inter cemrumpentago!

ni , da latus eiufdem pofise.

Sidimidium laterisIcoſaedri extrema dimediararoneſe.

ctum fuerit , minuſque eiusſegmentum a toro latere Icofaedri

fublatum ; A reliquaquoque rečta pars rurfum tertiæ detra

cia : Relinqueſ latus dodecaedri in Icoſaedro defcripti,283..

Cubus fibi inſcriptæ pyramidis triptus eft - : * .1.285.4

Pyramis fibiinſcriptioctaedri dupla eft . 285.b.

Cubus fibiinfcripri octaedri ſextuplus eft . 285.b.

Octaedrum fibi infcripti cubi quadruplum fefquialterum

eft . 286.a.

Idem centrum eſt octaedri, atque cubi fibi infiripti . 287.4.

Octaedrum ad ſibi infcripium cubum eandem habet ratio

nem , quam eorum laterum quadrata habent : 287.4.

Octaedrum fibi infcriptæ pyramidis tredecuplum fefquialte

rum eft. 287.4.

Pyramis fibi infcripti cubi noncupla eft. 287.b.

Octaedrum adfibi inſeriptum Icoſaedrum proportionem hal

bet,quam duke baſes 'octaedri ad quinque bales Icofredri.. 89.c

Icofaedrum ad fibiinſcriptum dodecaedrum proportionem

habet compofitam'ex proportione lateris Icoſaèdri adlmustubi

in eadem cum Icolaedro fphæra deſcripti,t ex proporcionetri

plicata eius, quam habetdiameter Icoſaedri ad recram centra

bafium Icolaedri oppofitarum coniungentem . 289.6.

Dodecaedrum excedit cubum ſibi infcriptum parallelepipe.

do, cuites quidembafis & quadrato cubideficit rectangulo con

tento serb latere cubi"; tertiaque parte minoris fegmenti e.

iufdemlateris cubi : Atueroaltitudo ab altitudine linelatert

cubi,

28

29

30

31

32

33

fi

34

61
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Cubs ,minore ſegmentoeius linee , que dimidiati lateris cubi,

fegmentum minus exiftis . 290.a

Dodecaedrum a duplo cubi fibiinfcripsideficitduobus pa

Tallelepipedis,quorum unius longitudo latericubi eft equalis,

Latitudo autem tertia parti minoris ſegmenti eiufdem lateris

cubi , altitudo denique a latere cubideficis minore ſegmento e

ius linee ,que dimidiati leteris cubiminus fegmentum exiftit;

Akerius uero de longitudo di latitudo lateri cubi equalis efl,

alšiendo autemminus fegmentum eiuslinee , qua dimidiatila

teris cubifegmentum minus exiftis, ita ut amborum altitudi

nes fimul aliitudini,fiueluteri cubi fiat equales,i, ' 292 a .; .

Dodecaedrum adfibi infcriptum Icofaedrum proportionem
36

babet compofitam ex proportionetriplicata cim , quam habet
Q

diameger dodecaedri ad rectam centrabaſium dodecaedri oppo

fatarum copulantem , & proportione lateris cubi ad latus ico

Saedri in eademfpheracumcubo deferipei . 292.6.

Dodecaedrum Pyr.midis , in qua infcribitur, duas nonas 37

paries continet,minus duobus parallelepipedis,quorum unius

Longitudo lazeri cubi in eadem pyramide deſcripsi æqualis eft,

Latitudo uero tertie parti minoris ſegmenti laseris einfdem cu.

bi, alritudo denique a lasere eiufdem căbi deficie minore ſeg .

mento eius linea,quadimidiati lateris cubi eiuſdem minusleg

mentum exiftis ; Alterius autem eiga longitudo , do latitudo la

teri cubi predicti eft æqualis, altitudo uero minusfegmentum

eius linee,quæ dimidiati lateris cubi eiuſdem ſegmentum mi

nus exiftit ,ita ut amborum altitudines fornul aloitudini , fiue

lateri eiufdem cubi fint equales , 293.6.

Octaedrum excedir fibiinfcriptum icoſaedrum parallelepi

pedo , cuius bafis eft quadratum lateris Icofaedri, altitudowe

ro maiusſegmentum femidiametri octaedri extrema ac medi.

rationefecte . 294.2,

Pyramis excedit duplum Icoſaedri ſibi inferipri parallele 39

pipedo, cuius bafis quadratum Luteris Icofaedri, altitudo we..

To recta linea bifaris feccionesoppofitorum laserun Icofeedril

coniungens . 295.4. ,

Angulum inclinationis duarum bafi um pyramidis , unius

ad alteram , inuenire. 295.4.

Omnes inclinationes bafium pyramidis æquales inter fe

Sunt . 295.1,

Angulani!

38
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42 Angulum inclinationis duarum octaedribafium , uniur ad

alteram ,reperire . 296.4.

Oēs inclinationes bafiti ocraedri aquales inter fe funt.296.b.

Anguluminclinarionis duarum čubibafium , unius ad al

teram , inuenire : - 296.6.

Omnes inclinationes bafi cubi equales inter fe funt,297.4.

Angulum inclinationis duarum bafium Icofaedrijunius ad

alteram , inuenire . 298.a.

Omnes bafium Icofaedri inclinationes inter fe equales

funt, 298.4.

Angulum inclinationis dnarum bafum dodecaedri, unius

ad alteram , reperire .

Omnes inclinationės bafium dodecaedri æquales funt in.

ser fe . 299.6 .

47

298.4 .

49

FI 21 S.
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V CL I DIS

ELEMENTVM PRIMVM .

2

DEFINITION ES.

1 .

PUNCTVM eft, cuius pars nulla eft.

rvs hic primus liber in co pofitus

eft, »t nobis tradat ortus,proprietated:

sriangulorum tum iuxta angulos , tum

inxta latera , quæ quidem interſe com

parat interdum , interdum vero vnúm .

quodq ; per fe infpicit , contemplatur.

Nam aliquandoex lateribus trianguli

angulos confiderat , aliquando vero ex

igulis latera ſecundum æqualitatem , atq; inæqualitatem ,

matur. Idemo; varis rationibus inquirit in duobus quãdoq;

iangulis inter ſe coll asis. Deinde «peris nobis parallelarum

roprietates,parallelogrammorumý contemplationem aggre.

Etur , ium inter fe ',tum etiam , vi cum triangulis inter eaf

m parallelas conftitutis conferuntur . Vt aut? m hæc om

erectius, a commodius exequatur Euclides, docet diuiſio

em anguli re &tilinei , e lineæ re &te in partes & quales,con

itutionem lineæ perpendicularis , quo pacto arifulus angulo

E at æqualis,& alia huiufmodi Itaq;, vt vno xebo rem totam

complectar,in primo libro traduntur, ex Proni fententia,re

Elilinearum figurarum maxime prinie,ac præcipuæ , triangu .

a inquam , arg parallelogramma, Anie omsia vero fra

lidesmoreMuhematicorü rem propoſitam exoriinui a prin

ipës , initio fačte a definitionibus , quarum prinapunctum

explicat,docens illud dici punétum in quantitate continua ,

quod nullas habet partes . Que quidem definitio planius ac

facilius
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faciliuspercipietur,fi prius intelligimus , quaetitatem con

sinuamtriplices habere partes,unasſecundum longitudinem ,

alteras ſecundum latiiudinem , fecundum profunditatem ,

altitudinemäe alteras; quanquam non omnis quantitas omnes

has partes habet ,fed quedam vnicas tantumſecundum lon

gitudinem ; quædam duplices, ita vt illis adijciatpartes etiam

latitudinis ;quædam deniq; praeser duplices has partes , ter

tias quoq ; altitudinis, fiue profunditatis copatinet. Quantitas

.n. ois cótinué aut longafolüeſt, aut longaemuldlata, ant

longa, lata, atqueprofunda .Neq; aliam dimenſionem habe

re poseftres vlla quanta , vt recte demonſtranit Ptolemeus in

libello deAnalemmare, opera Federici Conimandini Vrbina

sis nuper in priftinam dignitatem reftituto,necnon, vt ait Sim

plicius ,in libello deDimenſione , quiquidem , quod fciam ,

hactenus nondii eft excufus. Itaq; quod in quätitate cötinua,

fuemagnitudine exiftit , intelligiturg;ſine omni parte, ita vt

neq; longum , neq; latum , neq; profundum effe cogitetur, id

appellatur ab Euclide,Ga Geometrispun

Etum.Huius exéplü inrebus materialibus punctum

reperiri nullum poteft , niſi velis , extre

mitatem alicuius acusacutiffima,fimilitudinem punetiexpri

mere ; quod quitem omni ex parteverum non eft, quoniam et

extremitas diuidi poteft , fecariinfinite ,punétum vero in .

diuiduum prorſusdebet exiftimari .Deniq; in magnitudine id

concipi debet efle punétum , quod in numero vnitas ,quodýz in

tempore inflans : Sunt enim á hec concipienda indinidus .

II .

LINEA vero , longitudo latitudinis

expers .

DEFINIR hic lineam ,primam fpeciem magnitudinis,

quam dicit eßequantitatem longam duntaxat, non autem la.

tam, intelligeneq; profundam .A qua enim quantitate exclu

ditur latitude,abeadem etiam neceſſario profunditas remoue.

sur, non autem contra . Lineam autem hanc , fiue longitudi.

nem abfq; latitudine, non abfurde concipere, intelligerea poa

terimus ex termino loci alicuius partim illuminati,& partim

obumbrati.
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obumbrati. Finis enim , ſen terminus communis lucieli,ego obum

brat ! , longituito quedam eft , ad longitudinem ipfiujmerlu

minis, imbre extent , carens omni latitudine , cum fit lie

mes viri ! ;. Mashematici quoq;, vt nobis inculcent veram

lines intellisentiam , imaginanturpunctumiam defcriptum

Superiore definitione,e loco in locum moueri . Cum enim pun

Etiomjis prorfus indiuiduum, relinquetur ex ifto motu imagi

aurio retigiam quoddam longam omnis expers latitudinis.Vt

A parfumiA, fluere intelli A -В

gamus ex $ in B , veſtigium

effectum. A B linea appellabi. B

sur, C1491 yere interuallum in

ter duo punita di B , comprehenfum fit longitudo quædam

carens omnilatitudine, propterea quod punétum A, omni pri

warum dimenſione ram efficere nulla ratione potuerit . Hinc

factum est , vt ali dixerint lineam nil elje aliud ,quam pun

@ifluxum : Alu vero , magnitudinem vno contentam inter

sallo , Poteft enim linea vnico tantum modo, vtpote fecundum

longitudinem ,fecari , atq ; diuidi .

III .

1

LINE AE autem termini,ſuntpuncta.

DOCET, quenam fint extrema lineæ cuiufuis , feu ter .

mini , dicens lineam terminari , fiue claudi vtrinq; pun &tis ;

Non quod omnis linea terminos habeat ; quomodo enim linea

infinita terminos affignare poterimus ? qua etiam ratione in

linea circul.xri extremum aliquod deprehendemus ? Sed quod

linea qualibet habens extrema , in fuis extremitatibus puneta

recipia. . Vo ſuperior linea A B, extrema haber puneta 1,6

B. Idemg; in omnibuslineis terminatis , ac finitis intelligere

dum eft , ita vt corum extremitates fola efeponéta cogitemus.

IIII .

RECTA linea eſt , quæ ex æquofua

interiacet punda .

Triplex
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A
A

TRIPLE X omnino eft linea apssd Mathematicos,retta ,

circularis , quam & curuamdicunt, a mixte , fiue compoſi -

ta ex vtraq ;.Ex his defcribit hoc loco Euclides linexin rect.im ,

quam dicit effe eam , que equaliter inter (wa puncia extendia

tur, hoc eft , in quanullum punétum inzermedium ab extre

mis ſurſum ,aus deorfum , velhuc , atq ; illuc deflectendo fub

fultat ; in 44 deng, nihil flexuoſumareperitur . Hanc nobis

ad viuum exprimit filum aliquod ten*: fomma vi extentam :

In eo enim omnes partes media cum exiremis equalem obti

nent fitum , neque vlla eft alia fublimior , aut humilior, fed

omnes æquabiliter inter extremosfines pofise progrediuntur.

Proclushancdefinitioně exponens ait ,tunc demă lineæ aliquă

ex equo ſua inceriacere pun .

Eta,quando equale occupatspa

cium ei ,quod inser fua fitum

est pun ta extrema . Vt linea

AC B, dicetur refta ,quoniam

F
tatum occupat precife fpacia ,

A с B quanta eft diftantia puneti A ,

a punéto B: Lineæ vero ADB,

AEB, AFB,non dicentur reEtæ , cum maiora obtineant for

sia , quam fit diftantia extremorum punétorum A , K. Sic

etiam vides omnia pun &ta lineæ A C B, inter que eſt punctum

C, æqualiter inter extremaA & B ,iacere , iuxta Euclidis de.

finitionem ; quod non cernitur in alijs lineis, quoniam puncta

D ,E , F, ſubſultant ab extremis A , B. Plato rectamlineam

perpulchre ſic definie . Linea recta eft , cuius media ebum

brant extrema. Vt in linea AC B, la punctum Cjaus quodwis

aliud medium , vim haberet occultandi, A , extremum vir

tutem illuminandi ,impedimento vtiqueefetc, pun & um in

terieFium ,ne B ,extremum alterum ab A,illuminaretur & Rur

|fus oculus in A ,cxifiens extremo , non videret aliud extremā

B , ob interie & tum puncium C. quod quidem non contingit in

lineis non vectis , vt perspicuum eft in lineis A D B A E B ,

AF B. Archimedes inquit, lineam rectam eſſe minimam ea

rum , qu £ terminos habent eofdem ; qualis est A CB, compa

rasacum A DB, AED, AFB. Si enim ACB, non eflet

minima earum , quæ cofdem terminos, & B, pollicent, non

ex &quo interjaceret fua functa, fed ea potiuslinea , quxmi.

nor di

1
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710 ,

. 3

nor diceretur , qu ...n ACB. Campanus defcribens rectam li

neam , rocat eam bre- silſimam ex vno puncto in aliud extenſio

nem , Lin - as nun rectas, que omnes oblique dici poffunt, non

definit hoc loco burledes , fed circularem exponet dejinitione

decimaquinta . miftam prorſus omittens, quod ea in hiſce ele

mentis Geometricis nullum habeat vſun . S**t 2x:Em pluri

972 genera linearum mitarum : quedam enim frant vnifor

mes quedem diffurmes . Vniformium rurſus die funsin pla

alix in ſoli13 . In plano funtHyperbole , Parabole , Elli

plis , de quibus egit copiofiffime Apollonius in conicis elemen

sis , linea Conchoideos, de qua Nicomedes , linea Helica , de

qua Archimedes in libro de lineisſpiralibus tractationem in

Atituit , aliæ huiufmodi. In folido,feufuperficie curuafunt

alterius generis lineæ helicæ ,quam ea ab Archimede defcri

pra qualis eſt ille,que circa cylindrum aliquem conuoluitur;

nec non ea, quæ circa conum exiftit, veletiam que circa ſphe

ram , cuiufmodi funtfpireille, quas fol defcribit ab ortu in oc

calum , vt in A hera docuimus . Diformium autem infinitus eft

quas non eft opus hic recenſere. Ex his conſtas,duss

tantum eſſe line arfimplices ,reciam , & circularem , omnes

autem alias , quæcunq ; funt , mistas appellari , quod ex illis

componantur .Vnde ingenioſe concludit Ariſtoteles in libris lib.1.tex.5 .

de cælo iuxta triplicem lixeim ,tres tantum elle morus , duos

quidem fimplices , rectum , circularem , tertium vero mi

finom , fiueex illis duobus com yofitum .

numer 145

SVPERFICIES eft , quæ longitu

dinein , latitudinemớ; tantun habet .

POST lineam , quæ eft prima quantitatis continue ſpe.

cies, vnicama, baber dimenſionem , definit ſuperficiem que

fecundammagnitudinisfpeciem conftituit , additų; primedi

menſioni ſecundum longitudinem , alte

A B
ram fecundum latitudinem.Nam in [ 14

perficie reperitur non folum longitu .

da, vt in linea, verumetiam latitudo,

fone samen omni profunditate . Vo D
С

quansisus A B C D , inter lineas AB,

A 3 Вс ,



EVCLID.GEOM.X

B
BC, CD , D Á, comprehenfe confide

ra!ae; fecundum longitudinem AB ,

vel c, d ſecunclü latitudinem A),

pel BC , onnis expers profundit.itis ,

D
Cappellaturfuperficies . Hanc nobis re

fert latitudo earrema cuius; corporis,

s ab ea omnis ſoliditasintellectu auferatur . fion incongrue

etiam , vt ait Proclus , imaginem quafi ex prejjim imperficiei

nobis exhibent vmbræ corporum . Hæ enim ,cum interiorem ter

re partem penetrarenon poſſint, lonce tantum erunt , la

Mathematici vero,vi nobis eam ob oculos porant monent,

vt intelligamus lineam aliquam in tranfuerfium moucri : ! 'e .

Aigium enim relictum ex ifin motu crit quidem longum .frapier

longitudinem linee, latum quoq;,frojier 2011., qui in iranſ.

uerfum est factus ; nulla vero ratione profundonel poterit,

cum linea ipſum defcribens omni c.zreai profunditare ; quare

ſuperficies dicetur. Vt fi linea A B, fluar verfus DC, fficietyy

ſuperficies A B CD . Aly deſcribentes ſuperficiem dicunt ,

eam eſſe corporisterminum : A li vero , magnitudinum d.o.

bus conftantem internallis . Pot fi enim fuperficies diuidi ,

•ſecari duobus modis, vno quidem fecundum longitudinem ,

o fecundum latitudinem ,
altero vero

V I.

SVPERFICIEI autem extrema ,

ſunt linex .

Non diffimilis eft hæc definitio fuperiori, qua termini

lineæ fuere explicati. Vult enim extremitates ſuperficiei eſe

lineas,quemadmodum linea fines extitere puncta. Vifuperio

risſuperficieiA B C D, extremæſunt linee AB , BC, CD,

D13Eodemg;modo in quacunq; altere ſuperficie, que'extre

mahabet , lineas cogitareoportetin extremitatibus : Non ax .

tem in ſuperficie infinita ;veletiam fphærica,qua corpus phe

ricum circundar . Poseji etian disperficies aliqua claudi,

terminari vnica tantum linea , qualis est circularis fuperfi

cies , » dicemus in definitione circuli .

PLA
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VII.

PLAN A ſuperficies eſt,quæ ex æquo

fuas interiacet lineas .

HAEC quoq; definitio fimilitudinem quädam deſcriptionis

linea recta gerit.Superficies enim ,quæ ex equo lineasfuas in

seriacet , ita y medie partesab extremis furfum , deorfumue

Subfultando , non recedant , appellabiturplana.qualis eft fu

perficies perpolitialicuius marmoris, in qua partes emnes in

Tectum ſunt collocate , ita vt nihil habeat inciſum angulis ,

nihil anfracribus,nibileminens, nibil lacunoſum : in hac

enim partesintermediacum extremis equalem adepte ſunt fin

tum ,necvlla est alia ſublimior,humiliorüe, fed omnes aqua

biliter protenduntur. Alij fuperficiem planam definiunt, di

centes eam eſſe , cuius partes medie obumbrant extrema : Vel

effeminimam , fiuebreuiſſimam omnium , que eadem habent

extrema: Vel cuius omnibus partibus recta linea accommoda

ri poteft , nt placet Heroni antiquo Geometre . Vi fuperficies

ÀB C D ,tunc demum plana dici debet, A B

quando linea rectaAE, circa punctum

E

1, immobile circunducta , ita ut nunc F

eadem fit , qua B , nunc eadem ,

Di

AF, nunc eade,que AG, d nunced

dem ,que AH , nihil in ſuperficieoffen .

die depreffum , aut fublatum ,fed omnia H

puncta ſuperficiei a linearecsa tanguntur , & quodammodo

raduntur. Quod fi minima ſuperficiei particula alijs humilior

a linea recta non tangeretur, vel ipfa linea recta libere non

poſſet circunduci, propter aliquem tumorem ,feu eminentiam

in ſuperficie occurreniem , jam non poflet nuncupari plana,

Iraq3vi fis plana, requiritur vt omnibus modis poſſit recta lin

nea commenſurari, hoc est , vt ei applicari poſſit recta linea

ſecundum A B , &AF, da deniq ; ſecundum omnes partes :

Hec autem ſuperficies ſola erit ea, quam imaginari, & inrelli

gere poffumus defcribi ex motu linea rectein tranſuerfum ,qui

Super duas alias lineas rectas conficitur . Vt fi linea recta

i B , per duas rectas AD,BC , feratur , efficietur fuper

ficies

с
s que
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ficies perfecte plana,juxta omnes definitiones ; Non enim dif

ficile erit huic fuperficiei traditas deſcriptiones accommodare

Solent,Mathematici ſuperficiem planam frequenter appellare

planum, ita vt quando loquunturde plano, intelligenda fem

per fitfuperficies plana. Catere omnes ſuperficies ,quitusnon

omni ex parte accommodari poteftlinea recta, qualis eft ſuper

fi ciesin :erior alicuius fornicis,velexterior

alicuius globi , columneue rotunde , vel

etiam coni vijc. appellantur curuc,d non

plana. Quamuisenim ſuperficiei columne

rotunda , feu cylindri, ſecundum longitudinem adaptari pola

fit linea recta ,tamen ſecundum latitudinem minime poret:

Idemý; dicendum eft de alijs. Superficies autem curuaduplex

est , conuexa videlicet , vt exterior ſuperficies ſpherd,velcy

lindri ; & concaua , vt interior fornicis , ſiue arcus alicuiús.

Quoniam vero omnium harum contemplatio pertinet ad Ste

reometriam , idcirco Euclides hoc primo libro ſolum planam

nobis explicauit , de qua eft difputaturusprioribus fex libris .

VIII .

PLANVS vero angulus, eft duarum

linearun in plano ſe mutuo tangentium, &

non in direcum iacentium , alterius ad al

teram inclinatio .

DECL A R A T , quid nam ſit angulus planus,dicens;

Quandocunq; due lines in plana aliqua ſuperficieinuicem

concurrunt cr non in directum conſtituuntur , efficietur ex

huiuſmodi concurſu, feu inclinatione vnius ad alteram ,ang us

lus, qui dicitur planus, propterea quod in plana conftituatur

А A fuperficie. Verbi gratia,quiadue

lince AB , A C, concurrunt in A ,

do non iacent in direcium , video

efficiunt angulum A, planum
B CE CB C in eadem exiflentem ſuperficie,in

qua duæ illæ lineæ conftituuntur . Dicentur autem duc lines

1

non
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nonin directum iacere , quando altera eaearum verſus concur

fum pratenſa non coincidit cum altera ,fed vel eam fecat, vel

cene ſtatim poſt punctum concurſus ab ea recedit. Quod dixe

rim propter angulum contactus , quifit, quando duocirculi ſe

contingunt , vel etiam , quando linea recta circulum tangi .

Protracta enim recia linea pot punctum contactus, quanquam

non ſecetcirculum, tamen statimpoft illud ab eo ſe iungitur .

Eodem pacto circularis illa lineæ fecundum propriam difpofi

tionem , ac formam extenſa recedit a rectatangente , quamuis

eam nou ſicet. Vnde vere est angulus conſtituius in illo conta

qualde re plura fcribemus in propofitione 1 6. tertü lib.con

tra lacobum Peletarium , qui contendit , eum non eße angu ,

lum. Quod fidue lineeſe mutuo tangans iacentes in directum ,

itari alterutra producta congruat toti alteri, non fiet » Uus an

gulus ex illo concurſu,,rum nulla fit inclinario,fed ambe vnam

integram lineam conſtituent.Vt quia recta A L ,producta con

uenit cum recta B C , non efficietur An

angulus in B. Sic etiam , non fier

angulus in B,ex lineis curuis A B , B

BC,quia alterutra fecundum ſuam A! с

inflexionem , obliquum du tum

exten'a,cum altera coincidit .Quare in directum dicentur ia

cere , Itaq; vt linesrecseefficiant angulum , neceffe eft,vtpoft

coniurſum producte ſe mutuo fecent:Curue antena lineæ , vel

quarum altera curui , altera vero recia exiſfit ,angulum con .

ftituere vere poſſunt, etiamfi non ſe mstuo interjecent ; ſufficit

enim , quod ſeſe contingant, ita vt ftatim post contactum alte

ra ab altera ſeparetur, quemadmodum & ante eundemfemore

cernuntur. Conſiſtit autem anguli cuit:fuis quantitas in fola

inclinatione , non in longitudine linearum ; lineæešenim lon

gius excurrentes non augene fuam inclinationem ,igitur neq;

anguli magnitudinem . Sunt& alia duo genera angulorum ,

quorum prius folidos comprehendit, de quibus Euclides diferit

in Stereometria,quig ;in corporibus exiftunt ; Pofterius vero

phardles ,qui in fuperficie fphare conftituuntur ea circulorum

maximorum circunferencijs , da de quibus copioſe agitur in

sphericis elementisMenelai . Horum autem omnium explica

tinin alium locum anobis rejcitur,cum hic de folisplanis an .

gulis fit fu :urus ferme.
CVM
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| ИЛЛАЛА

CVM autem , qux angulum continent

linex , rectæ fuerint , rectilineus ille angu

Ius appellatur .

ANGV LV s omnis planas conficitur autex lineis due

bus reftis , qui quidem rectilineus dicitur, & de quo folum

hic agit Euclides ; aut ex duabus curuis , quem curuilineum

vocare licet ; aut ex vnacurua,& altera reflaqui non ine.

pre mixtus appellatur. Ex hifce porro lineis pollunt curuili.

nei anguli tribus ya.

riari modis , emix

ti duobus; pro varia

inclinatione, feu habi

tudine linearum curuarum ,vtpote ſecundum conuexum ;

concaui, ceu in propofitis angulis plane,& aperteperſpicitur:

Rettilineus vero variari non poteft ratione inclinationis, habi

tudinisùe linearum, niſi majorem,vel minorem inclinationem

variam velimus dicere habitudinem , quod eft abfurdum ; cum

hoc modo augeatur tantum angulus rettilineus,autdiminua

tur , quod dealijs commune eft, non autem ita varietur, at

aliud conftituatgenus .

X.

CVM vero recta linea ſuper rectam

conſiſtens lineam eos , qui ſunt deinceps,

angulos æquales inter ſe fecerit , rectuseſt

vterq;æqualium angulorum : Et quæ infi

ftit recta linea,perpédicularis vocatur cius,

cui inſiſtit .

V.svs frequentiſſimus reperitur in Geometria anguli

reæi, d lineæ perpendicularis, nec non anguli obtufi, cu acu

is , pro
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ii , proptereaterea docet hoc loco Euclides, quis n.1m angulus recti.

lineus apud Geometras appellaur rečius , qua nam linea

perpendicularis : In ſequentibus autem duabus definitionibus

explicabit angulum obsuſum ,cu acutism . Non enim alius da

reposeſt angulus rectilineus, prater rectum , obtufum “ acu .

tum . Igitur fi reftalinei A B , reflect , inſiſtens efficius

duos angulosprope punctum B, ( qui quidem ideo dicuntur .t

Mathematicis eſſe deinceps,quod eos eadé linea CD ,protracta,

prope idem pun&ium B ,efficiat ) inter fe aequales , quod sum

demuin fiet , quando recta A B, non migis in C, quam in D ,

inclinabit,fed equabiliter rectec D , infiftet;vocabitur vterq;

angulus B , rectus, de recta A B, perpendicu

baris rectæ C D ,cui infiftit.Eadem ratione no

minabitur recta C B, perpendicularis recte

A B : quamuis enim C B, tantum faciat cura

AB, vnum angulum , tamen i AB , ex
C BD

tenderetur in rectum a continuum verfus

punetum B, efficeretur alter angulus æqualis priori. Qua

vero arte linea duci debeat efficienscum altera duos angulos

equales, docebit Euclides propofitione 11 , 12. huiuss pri

mi libri. Itaq; vi in Geometria concludamus angulum ali.

quem eſſe relium , aut lineam , quæ ipfum efficit, ad aliames

je perpendicularem , requiritur, fufficit , vt probemus an.

gulum , qui eft ei deinceps, æqualemilli eße. Pari ratione,fi

dicatur aliquisangulus reétus, aut linea , que ipſum conftia

tuit , perpendicularis ad aliam , colligere licebit , angulum

illi deinceps aqualem quoque effe. Quando enim anguli, qui

funt deinceps , fuerint inter fe aquales , nuncupatur yerque

illorum rečtus , linea ipfos efficiens , perpendicularis, in.

xta hanc 10. definitionem : quando autem non fuerint aqua

les, non diciturquiſquam illorum re & tus , ' vt confiabit ex fe

quentibus duabus definitionibus , propterea neq; linea cos

conftituens perpendicularis appellatur.Hec dixerim, vi via

deas,quid nam liceat ex hac definitionecolligere in rebus

Geometricis, quem nam vſum habeant apudGeo

metras deſcriptiones rocabulorum . Non enimo

magno labore , hac que diximus , ad

alias definitiones poterunt

transferri .

O'BTV .
Tr .
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XI .

I

OBTVSVS angulus eſt , qui recto

maior eft . .

A, EVANDO re&ta A B , rette CD , infiftens

non fecerit angulos ad pun &tum B , æquales, e

ob eam caufam neutrum rectum , fed vnum qui

dem reéto maiorem , alterum vero minorem , di
C B

citur maior angulus o'tufus , qualis eft angulus

B,adpun &tum C ,vergens, qui continetur rectislineis AB,BC.

XII .

D

ACVTVS vero,quiminor eſt recto .

V I in precedentifigura,minor angulus B , ad punctum

D, vergens, qui continetur rectis lineis Ab, BD, vocals

acutus. Itaq ; angulus re & tus ,vtex dictis colligitur , nullam

patitur varietatem , vt vnusalteromaior ,minorue detur,cum

linea perpendicularis eum efficiens non debeat magis in y

nam partem inclinare,quam in alteră : Obtufus vero,4 Ach

tus augeripoſſunt , &minuiinfinitis modis , cum ab illain

flexibilitate lineæ perpendicularis infinitis etiam modis recta

lineapoßit recedere,vt perſpicuum eft.Quoniã vero ad quem .

uis angulumplanum conſtituendum concurrint due lines,

aliquando in mopuncto plures exiftunt anguli , folent Ma

thematici , vt tollatur confuſio, angulum quemlibet exprime

re tribus literis, quarum media oſtenditpunétum , in

neæ conficiunt angulum , extremæ veroſignificant initia li

nearum , que angulum continent. Exempli gratia in fu

periore figuraangulum obtuſum intelligunt per an

gulum A B C, acutum vero, per angulum

A B D ; quod diligenter eſt notandum ,

nt facile dignoſcamus angulos ,

guorum mentio fit in demon

ftrationibus .

quo li

1

1

TERMI.
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XI II.

TERMINVS eſt, quod alicuiusex

tremum eit .

TRES Sunt termini iuxtahanc definitionem . Punetum

enim terminus eft. feu extremum linee : Lineafuperficiei :

fuperficies corporis . Corpus autem terminare amplius nihil

poteft , quod non reperiatur alia quantitas plures habens di

menſiones ,quam ires . Omne fiquidem terminatum fuperar

terminum ſuum vna dimenſione , vtperfpicuum eft ex addu

ftis exemplis .

XIIII .

FIGVRA eſt , qu: fub aliquo , vel

aliquibusterminis comprehenditur.

NON сmais yuantitas terminos poßidens Figura dici po

teft , ne lineam finitam Figuram appellare cogamur : Sedis

folum magnitudines , quæ latitudinem habent , nempe ſuper

ficies terminata ; & que profunditatem adepte quoque ſunt,

vt folid.z finita , Figuræ nomine appellabuntur . Superficies

quoq ; inforii:a , vel etiam corpus, cum nullis terminis com

prehendatur, Figura vocarinulla rationepoteft. Figure yni.

co coraprehenſa termino funt. Circulus, Elipſas, jphera,fpha

roides ,á alia huiuſmodi : 7 luribus vero terminis incluſe fi

gure fum , Triangulum , Quadratum, Cubus,Pyramis,Úc.

Superficies terminale nuncupantur figure plans : ſolida au

sem circenſiripta , figure folidæ , fiue corporex , Porro quia

formas , feu typos variarum figurarum infpicies quum pluri

mas in fequentibus . planarum quidem in prioribus 1o . libris,

folidarum vero in pofterioribus quingi,propterea nulla boc lo

co figura depingendaelle videtur .

XV .

CIRCVLVȘ , eſt figura plana ſub

h
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D

vna linea comprehenſa,quæperipheria ap

pellatur , ad quam ab vno puncto eorum ,

quæ intra figuram funt pofita, cadentes om

nes rectæ lineæ inter ſe ſunt æquales.

DEFINITPic circulum , figuram inter planasperfe.

Aißimam ,docens figuram illam pianam , quæ vnica lines

circunſcribitur , adquam lineami omnes recte linee dufte ab

mno punito , quod inira figur.in exiftit , fint equales , vocari

circulum . Vili fisperficies , ſeis fpacium concludatur mica

linea ABC, bubueritq; hanc conditionem
B

vt ab aliquo pun&to in :us ſuſcepto , popote a

D , omnes rečiæ lineæ cadentes ad terminum

A B C , quales funtD A , DB, DC, inter ſe

font aquales, appellabitur talisfigura plan

na ciri - is, alias non . Quæ vero ratione in

circulo puncamillud nedirm reperiri debext, docebitEuli

des propofitione 1. zertij lib. Adiungis quoq; Euclides,lineam

extremam circuli , qualis est A B C, appellari Peripheriam ,

feu , yt Latini exponunt,circunferentiam.Poteft circulusetiã

hac ratione defcribi. Circulus efifigura plana, que deſcribi

twr a linea rečia finita circa alterumpunétum extremă quie

frons circunducta, cum in eundem rurjus locum reftituta fue

sit, ondemoueri cæperat . Q :12 quidem deſcriprio perfimilis

eltei, qua ab Euclide fpera de/cribitur lib. ai Vili intelli

gatur recta A D, circa puncium D , quieſcens moueri, donec

ad eundem redeat locum , a quo dimowericepir, deſcribes ip

la reftatorum fpacium circulares punclum vero alterum ex .

tremum A , delineabit peripheriam ve B C : Erit quoq3pun .

clum quieſcens D ,illuc, a quo on , nes lineæ cadentes in periphe

riam funt inter feæquales , propterea quod recta AD , cir

cundučia , omnes lineas , que ex D , pollunt educi ad peri

pheriam , que metiatur . Igitur Ellipfis , quamuis fi

gurafit plana una linea circunſcripta,tamen quia

in eanon datur punétum a quo ad ipſam lie

neam terminantem omnes refiæ linea

fint æquales , circulus di.

ci nequit .

HOC
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X V I.

HOC vero punctum , centrum circuli

appellatur.

DOCET,punitum illudintra circulum , a quo omnes li

nec relie ad circunferentiam ducie, funt equales, appellari

centrum circuli; quale eft præcedentis figure punctum D.Vn

de perfpicuum efi, polum alicuius circuli in phera , a quo om

nesrečie al peripheriam circuli cadentesfuntæquales, vt ait

Theodofius in pericis elementis non dicidebere centrum cir

cali , cum punctum illud , quod polus dicitur, exiſtat in ſu

perficie fliere, non autem in fuperficiecirculi ; qua tamen eft

neceſſario requifita conditio, vt punetism aliquod centrum vo

cetur. Ceterum ,vtpunétum aliquod circuli dicatur centrum,

fatis eft , vt ab eo tres duntaxat lines cadentes in peripheriam

fint equales inter fe ,vt demonftrat Euclides propofitione 9 .

lib. 3. Hac enim ratione fiet , vt omnes alia ab eodem puneto

emiſje inter fe fintaquales.

XVII .

DIAMETER aurem circuli , eſt re

Eta quxdam linea per centrum ducta , & ex

vtraq; parte in circuliperipheriam termina

ta , quæ circulum bifariam ſecat .

Si in circuloducarur retta linea AB, per centrum C ,

is a ri extrema eius A, B, terminentur in peripheria , apo

pellabitur ea circuli diameter. Non igitur

ois in circulo recta linea dreta diameter

dicetur , fed ea folummodo , que per cen

с

trum vf ; ad peripheriam virinq; extendi. A
B

147. Vnde plures aflignari poterunt in cir.

culo diametri , vnum vero centrum duntaa
D

* 4 . Quod autem Euclides addit, circulum

bifariam
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bifariam fecari a diametro perfpicuum ex eo effe poteft , quod

diameter per medium circulum , vtpote per centrum , ducitur ,

Hinc enim fit, vt propter directum diametri per centrumtran

fstum , vtrinq; aguales circunferentic abfcindaniw . Quod

tamen i haletem Mileſium hac ratione de.

monftrafe : eſtarur Proclus, Concipiamus 4

nimo, portionem A D B, accommodari, &

coaptari portions relique A E B. ita vt dia.

А с В
meter A B , communis fir vtriq ; porsioni:

Siigitur circunferencia A D B.congruar penitus circunferen

ti&A E B,manifestum eft duas illas porriones a diametrofa

Etas , efje inter feæquales , quandoquidem neutra alteramex

cedit : Siverocircunferentie A D'B , non omni ex parie cade

re dicatur ſuper circunferentiam A EB , ſed velextra eam ,

vel intra , vel partim exira , partim intra ; tunc duela recta

a centro C, fecans circunferentiamAD B, in D. & circun

ferentiam A E B in E , erunt due reelec D , CE , ducte ex

centro ad circunferenciam eiuſdem circuliequales, per circa

li definitionem , cum tamen vna fit pars alterius, quod eft ab

furdum .Non ergo cadet vna circunferentia extra aliam ; rel

intra,vel purtim extra,partim intra , led ambe interfe apta .

buntur , ideoq; æqualeserunt , quod demonftrandum propo

nebamur .

1

X VIII .

SEMICIRCVLVS vero eſt figu

ra , quæ continetur ſub diametro, & fub ea

linea ,quæ de circuli peripheria aufertur .

EXEMPLI gratia , in ſuperioricirculo figura A DB,

contenta ſub diametro A B , d peripheria A D B, diçitur ſe

micirculus , quia , vt in precedenti definitione ofiendimus , et

eft dimidiata pars circuli . Eadem ratione erit figura A EB ,

ſemicirculus , Idem autem punctum c, diametrumfecans bi

fariam , centrum eft in circulo ,& in ſemicirculo .

HABENT nonnulla exemplaria hoc in loco definitionem

egmenti circuli : Verum ,quia ea reperitur in 3. lib. vbi pro

prius
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prius eſi locus sein Proclusilla non inuenit in antiquis exem

ptarións , inaivimus hic illam fulcicere, eiufq ; explicationem

in 3. libriert,ante quem nulla fitmensio ſegmentorum circu

li ,differre .

XIX .

RECTILINE AE figuræ ſunt, quæ

ſub rectis lineis continentur .

Post definitionem circuli,traditurus iam Euclidesde

fcriptiones variarumfigurarum , explicat prius , quænam fi

gure dicantur rectilines . De his enim potiſſimum ſermofutu.

sus eſt in hifce libris.Omnes igitur figureplane , quæ vndi

Gile rectis clauduntur lineis rectilineæ nuncupantur . Ex quo

perſpicuum eſt, figuras planas curuis lineis comprehenfas, di

'ci curuilineas : Eas vero , que partim curuis , partim reftis

circunſcribuntur, appellarimixtas. Varia autem nunc gene

ra figurarum reftilinearum ab Euclide defcribentur .

XX .

TRILATER AE quidem , quæ ſub

tribus .

AFFIRMAN s. Euclides ,eas rectilineas figuras dici

trilateras, que rribusretiis lineis circunſcribuntur, aperte

nobis innuit, quo nam modo Triangulum definiridebeat.cum

enim in rectilineis figuris tot fintanguli , quos latera ,feu re

clæ linee , ex quibusconstant , dicetur triangulum , figura

tribus teftis lineis contenta , cuius omnesfpeciesiam iam ad

ducentur .

XXI .

QUADRILATER AE vero,quæ

ſub quatuor •.

B E ADEM
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EADEM ratione erit Quadrangulum , figura quatuor

re &tis lineis contenta , cuius varia fpeciesmox fubfequentur :

XXII .

MULTILATERAE autem , quæ

ſub pluribus , quam quatuor, rectis lineis

comprehenduntur .

evONIAM ſpecies rectilinearum figurarum funt in

numerabiles,propter infinitum numerorum progreſſum.Nam

tres rectæ lineæ claudentes figuram efficiunt primam fpecié ,

ſub qua omnia triangula continentur ; quatuor constiruunt

fecundam , quæomnia quadrangula comple&titur ; quinque

tertiam componunt ſpeciem ; fex quartam , atq; ita deinceps

infinite : Ideo Euclides , ne infinitatem hanc figurarum coge

tur perſequi , vocat omnesaliasfiguras reftilineas , quæ plus,

ribus , quam quatuor,re & tis lineis circunſcribuntur ,genera

li vocabulo Multilateras; contentus denominatione trilatera

Tum figurarum , quadrilaterarum , forte eam ob cauſam ,

quod præcipue in prioribus his libris de Triangulis , atque

Quadrangulis fermohabeatur , quod facilead fimilitudi

nemharum duarum ſpecierum cætere omnes a quolibet defi .

niri poffint . Quis enim ex dictis non colligat, figuram quin .

que lineis rectis contentam appellari quinquilateram , & fex

lineis comprehenſam fexilateram ,atq; reliquas eodem modo ?

Sic etiamdicipoterunt huiufmodifigura quinqwangule, fe .

xangule , ſeptangula ,&c.

X XIII.

TRILATERARVM autem figu

rarum , Aequilaterű eſt triangulum , quod

tria latera habet æqualia .

DESCENDIT iam ad fingulas ſpecies triangulorum .

Quia vero triangula diuidi poljunt vel habita ratione late.

rum ,
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rum, vel angulorum , declarat prius ſpeciesprioris diuifionis,

que tresfunt duntaxat , quod tria lateratribus tantum mo

dis fe fe poffint habere . Aut enim omnia equalia ſunt į aus

duo tantum , tertio exiſtente vel maiore, vel minore ; aut om.

nia inequalia. Quando igitur omnia tria latera

inter fe æqualiafunt,dicitur triangulum AEqui

laterum . Porro ex æqualitate omnium triumla

terum trianguli æquilateri infertur , omnes tres

eius angulos æquales quoquelle , ceu ad quinsă propofitionem

huius libri demonftrabimus .

XX IIII .

ISOSCELES. autem eft,quod duo

tantum æqualia habetlatera .

E x hac rurfum æqualitate duo.

rum laterum trianguli iſoſcelis eft

citur , duos angulos ſuper reliquum

latus etiam eſſe equales , ni demon :

Strabit Euclides propos,s,huius li

bri . Appofuimus autem duo triangula Ifofcelia ,quorumprius

habet tertium latusasronis equalium waiw , pofterius autem

idem minus obsinet .

X X V.

SCALENVM vero eſt , quod tria

inæqualia habet latera .

HIC deniq; ex inequalitate omnium later fi

trianguli Scalenicolligitur omnium angulorum

inaqualitas, oftendetur propos, 18. huius. I.

lib . Porro ex his constat,eodem modo potuiſſe di

widi triangulum in tres fpecies,ſi æqualitatis an

guloră ratio haberetur.Cum enim automines tres

guli fint inter feequales ; aut duo tan :um , tertio maiore ,

pelni .B 2
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velminore exiſtente; dus omnes tres inæquales; erit omne rrit

gulum vel sequiangulum, habens tresomnesanguloscovales ;

ved duorum ian: um angulorum æqualium ; velomnium angu

lorum inæqualium ; quorum primum quidem v E ¢vilarero ,

fecundum vero Iſoſceli,tertium deniq; Scaleno refpondet tjera.

gulo . Cæterum quanam arte confiruenda fruttrianguiz huius

partitionis fuper quauis dasaretta tinea fiaita ; frademus

propos. 7. huius lib.

XXVI.

Ad hæc ctiam , triláterarum figura

rum ,Rectangulum quidenitirguluneit
,

quodrectum angulum baber .

JOULU

NUNC exponit triangulorum fpecies iuxta pofleriorem

cliurkonem , habita ratione ndrietatisangulorum . Quiauto

tridtantummodoſunt angulorum rectilineorum gener a dixer

Jaz Omnis enim angulus refiitiaeus vel efi rečius,veinbtu

Jis, vel acutus vt ſupra diximus :) or vi tresquoq ; fpecies

triangulorum fub hac confiderationereperiantur . Namam

vnus angulus trianguli eft rectus,enbeam rem reliaui ack ,

ti , #tex.I7. propos. 1. lib.confiabitis, aut obtufus, mob.ean.

dem caufam reliqui acuti ; aut deniq ; nullus rectus nullula;

obruſus, ſed omnes acuti. Quando igitur triangulum aliquet

habet angulum vnum rectum , vocatur ab Euclide , & alus

Geometris Rectangulum . Poref au

tem triangulum huiufmodi ef's vel

Ifofieles , velſcalenum , vt he fiyu

ræ indicant į A Equilaterum autem

nulla ratione . Proprer a qualitatem enim laterum eflent per

ea,que propos.5.dicemus,omnes etiam anguli æquales, ideo ;,

cum ynus concedatur re{tus , omnes tresre ti , quod pagnas

cum propos. 17.0 32. huius libri,

XXVII .

AMBLYGONIVM autem ,quod

obtufum

A
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jobtufum angulum habe :.

TRIANGVIVM ambly

zirem ,fotulinculum ele

pore't vol lofceles , vel fed

: 7.1 , Y: in ?ris figuris cernitur,

: 01 18'einanvilzterum , alias eadem rationeeffent omnes tres

antrali peres. coc propos. 5. oſtendemus,æquales,ideo 4; cum

771245 van,ain763ufus ; omnes tres obtufi , quod multo magis

pugnat cum propos. 17. do 3 2. huius libri .

XXVIII .

OXYGONIVMvero,quod tres ha

bet acutosangulos.

OMNS triangulum Oxygonium , fiueacut angulum , po

teft efle vel æquilaterum , vei Ifceles , velfcalenum , yt cer

nere licet in triangulis,quæin fpeciebusprioris diuifionis fpe

Etanda exhibuimus , ne eadem hic fruſtra repetantur . Ex di

Etis igitur palam fic triangulum quodcunq; æquilaterum , efle

necellario Oxyconinm : Atomne triangulumian Iſofieles ,

quan Scalen !ım , elle vel rectangulum , vel amblygonium ,

vel Orzgonism ; Pivnica fit fpecies trianguli æquilateri tres

pero tam if feelis , quam Scaleni : atq; in vniuerfum ſeprem

trianguloium genera , æquilaterum , quod perperuco O'ygo

nium effe diximus , ffosceles reftangulum, Iſoceles amblyzo

niunii 1 /9fceles oxyoonium, fcalenum reftangulum ,ſcalenum

amblygonum , ce ſcalenum oxygonium . Que etiam hiſceli

cebit nominibus immutatisappellare, Rectangulum iſoſceles,

Reftangulum Scelenim , Amblygonium Jſoſceles, Amblygo

nium Sceleran , Oxygonium equilaterum , Oxygonium i/o

ſceles, Oxygonium Scalenum.Quare perſpicuum eft,quam .

nam connexionem , fiue affinitatem habeant inter fe triangu

La veriuſq; partitionis. In omni porro triangulo , cuius duo

quacunq; idera expreſje nominantur , folet reliquum latus

terrium a Mathematicis appellariBalis, fiue illud in ſitu

infimum occupes locum ,fiuefupremum & c. Hoc te breuiter

B 3

.

monere
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monerevolui,ne putares aliqd latere myſterij in bufe triãgu.

li intelligerefø ; quodlibet latus,omni difcrimine remato,bafis

nomine posle nuncupari.

XXIX.

QVADRILATERARVM auté

figurarum , Quadratuin quidem eſt, quod

& æquilaterum ,& rectangulum eſt .

POST figurarum trilaterarum ſpecies, exponit iam fin

gulatim quadrilateris figuras,recenſendo quinq; tantummo

do earum genera , quorum quatuor priora regularia ſunt,po

ferius autem , ego quintum irregulare. Prima figura quadri

latera dicitur Quadratum , cuius quidem omnia

quatuor latera inter ſe æqualia exiſtunt, omneſs

anguli refti. Itaq3 quadrangulum æquilaterum ,

e non re &tangulum ; vel contra , rectangulum ,

do non æquilaterum , nequaquam Quadratum

appellabitur . Docebit autem Euclides propos. 46. huiuslib.

quonam modo conftruendum fit quadratumfuper recta linea

propofita finita .

XXX .

ALTER A vero parte longior figura

eſt , quæ rectangula quidem , atæquilatera

non eft .

SECVND A figura quadrilatert ap

pellatur Altera partelongior , in qua qui

dem anguliſunt recti, at latera nonfunt in

D c ter fe equalia, quamuis bina oppofita inter

ſe æqualia existant . Vt in altera parte lon

giori A B C DelateraA B , D C,inter fe, &AD,BC, inter le

quoq; æqualia ſunt,cí A B CD,propter angulorü reftitudině,

parallelogrammü fit ,vt in hoc lib. ad propoſ. 34. oftendemus.

RHOM

1
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XXXI .

RHOMBVS autem ,quæ æquilatera,

fed rectangula non eſt .

HAIC figura tertia inter quadrilate ,
B

ras, que Rhombus dicitur , nypoſitas pror

fus habet conditiones, dy diuerfas a conditio

nibus ficute altera partelongioris. Haber D

enim omnia latera æqualis , angulos vero

non rettos,& inequales,quamuis binioppoſiti interſe equales

exiſtant.Vt in Rhombo A B C D, anguli A , & C, interſe ,

CB, & D , quoq; inter ſe equales funt ,cumABCD, pro

prer equalitatemlaterú , parallelogrammift,ceu ad eandem

propoj. 34. huius libri demonftrabitur.

XXXII .

To

en

3

B

RHOMBOIDES vero,quæ aduer

fa & latera , & angulos habens inter fe æqua

les,neque æquilatera eſt, neq; rectangula.

E s 1 hæc figura , que Rhomboia AA

des vocatur , quadrato omniex parte

oppofita. Nam neq ;eius latera omnia

æqualia funt, neq; rllus angulus re- D C

Elus , ſed tamen latera bina oppofita, qualia ſunt AB, DC ,

AD, BC, in Rhomboide ABCD , æqualia inter fe,isem

anguli bini oppoſiri, quales ſunt1,C, B,D, inter ſe exiſtunt

equales . Heigiturquatuor figure quadrilatere dici poffunt

regulares ; cetere vero omnes,quacunq;funt,irregulares,

XXXIII .

1
PRAETER has autem, reliquæ qua

drilateræ figuræ , trapezia appellentur.
.

B 4 RELI



EVCLID , GEOMO

RELIQVA S Omnes figuras quadril :seras,quea pre

diftis quatuor differunt, ita vt neq; luere onnie koudia ,

neq; omnes angulos æquales , feu rectos, necy latera bina op

pofita ,neq; angulos binos oppoſitos habe.ını inter fe ſe æquales,

generali vocabulo Trapezia nomin-1:qut quidë,

cum infinitis modis variari queant
reste irreg 24

Lares nuncupabuntur . Polunt enim duo anguli

efierecti, vel rnus tantum , vel etiam nullos.ſtd

vel vnus obtufus ; & aly acuti, vel duo obrush ,

alij acuti, &c. Eademás fieri poteft quafi dimio penes latera ;

Nam vel aliqua equalia inter fe funt , relaut um alteri eri

æquale.ec. Determinatas porrotrapeziorum ſpecies nonasi.

las afferemuspoſt definitionem linearum parallelerim , feu

equidiftantium , d parallelogrammi.

XXXIIII .

PARALLEL AE rectæ lineæ ſunt,

quæ cum in eodem ſine plano , & ex vtraq;

parte in infinitum producantur ,in neutrain

ſibi mutuo incidunt.

V I due , velplures re & ta lince dicantur parallele , fiue

equidiſtantes, non fatis eft, vt in quamcunq; partem , etiain

Spatio infinito , produ & tæ nunquam ad vnum funclum coeant;

fednecelle quoq; eft, vt in vna plana ſuperficie exiftant, Mula

t ſi quidem lineæ recta nonexiſtentes in eadem finperficie plaa

na productæ ad fpatium infinitum , nunquim in vnum conue.

niunt, tamen non ſuntparallelæ dicendæ; quales funt, exem

pligratia,dne rečt.e lineæ in tranſuerſum pojitæ in medio aere,

nonfe tangentes ;He etenim nunquamcoire poßunt.Dicun

tur autem duæ rectæ lineæ in eadem exiftere plana Jiperficie,

quandofuperficies aliqua plana vni earum accommodata , ita

vt omnia pun &ta illius tangas , alteit
quoq; accommodari po

testſecundum omnia eiuspunéta , quamuis re ipſain duabus

ſuperficiebus diuerfis reperiantur ; V t propofitis duabus reftis

lineisAB, CD, la ſuperficies aliqua plana recte A B, appli.

cetur ,
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cetur , omnia etits i 29 gens.puntta , ita vt circa illamcircun

dutietangas quoq;omnia
B

pranéti alterius reit& €) ;
C

licentur businstimoli rečie

dus lineæ in eadem fuperficie planiesiſlere,alias non . Siigi .

he dus recie lines eædem non coeant ,etianſ in inite pro

dicantur iam ad pertes A, C, quam adB, D , appell.ubuntur

parallele ,fiue equidifantes. Ceterum planius, perfectiusý;

intelliges in xi. lib.qui modo de recta lineæ , vel etiam plures

ineolem dicanturfiiperficie exiſtere .. Satis fit hoc loco breui.

ter admonuiſſe , recte ab Euclide vtramqz conduimcon effe por

Bram in definitione linearum paralielarum . Debent enim in

eodem exifiere plano , a produciain viramuis partem nun

quam in vnum conurnire, quanquam hæc produciio continues

ikr ad (patiuminfinitum . Quodfi dua recta lineæ per immen

fum aliquo. fpatium extenſa non cernantur coire , con'ct 1.1

men , eas tanië ex vna parte longius prosraétus in vnú punctit

cõuenturas, quamisis ex uiteraſempmagis ac magis inter ſe di

jient, ac disiungantur , nequaqu.1m appellan tu erunt paral

lela . Quoriefcunq; ergo due linee relix dicuntur a quopium

ejje prailelegis neceſſe eſi concedit , illas in vna, eademg;ſu

Berficie iacere , er nunquam pofſe coire. Similiter,fi quis con

ciudere velit , unasrectaslineas eſſe parallelos , hic demon

Miret priusoportet , eas in eodem exiſtereplano.& in neutram

partem productas coniungi pole . Qua in re non pauci viden

turhallucinari, qui ex eo duntaxatconãtur oſtendere, aliquas

re Etas lineas effe parallelas , quod in neutram partem cheant ,

etiamfi infinite producantur nulla facta prorſusmentione al

terius conditionis , quæ eafdem lineas in eodem requirit exi

fiere plano.

Hic finem imponit Euclides definitionibus primi libri.

Quoniam vero hoc eodem in libro mentio fier figure, que

Parallelogrammum , nec non earum que complementa

parallelogrammi dicuntur , neceſſarium effe duxi.

mus , duabus definitionibus adiunktis explicare,

quid fit Parallelogrammum , ( quæfint

parallelogrammi complementa , vt

facilius demonſtrationes pero

cipiantur

rail
PA
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A

1

XXXV.

PARALLELOGRAMMVM eft figura

quadrilatera , cuius bina oppoſita latera

ſunt parallcla , ſeu æquidiſtantia .

B V I figura quadrilatera A B

CD, fiquidem latus A B , equidi

D cftet lateri DC,dlatusA Dlate

ri B Cynuncupatur Parallelogrammum. Sunt autem quatuor

folum parallelogramma: Quadratum, figura altera parte lon

gior , Rhombres, Rhomboides, quorum priora duo reftan

gula , quod omnes angulos habeant rectos, poſterior a vero duo

nonrectangula vocantur , quodnullus in eisangulus exiſt as

rectus .Ceterum , quatuor has figuras effe parallelogramma,

oſtendemus ad propos. 34.huiuslib.ltaq; poſſumus quadrilate

ras figuras , ( vt antiqui Geometræ ) diuidere in Paraller

logrammum , & Trapezium . Parallelogrammum rurſus in

rectangulum , & æquilaterum ,quale eft Quadratum ; in nec

rectangulum , nec equilaterum , quale eft Rhomboides; in re

Elangulum ,fed nonequilaterum , qualis est figura alters

parte longior ;¢ in æquilaterum ,fednon rectangulum ,c

iuſmo:di eſt Rhombus. Trapeziorum quoq; aliud quidem habet

duo latera oppofita parallela,alia vero minime ;aliud autem

nulla oppofita latera habet parallela. Preterea illud prime

vel habet duo illa latera,que no ſunt parallela,inter fesqua

lia , diciturg ; Trapezium Iofceles; vel inæqualia , Trape

zinmý; Scalenum appellatur . Itaq; ex his omnibusfeptem

genera figurarum quadrilaterarum conftitui poffunt ; Qua

dratum ,figuraaltera parte longior, Rhombus, Rhomboides,

Trapezium 1fofceles , Trapezium Scalenum , dy Trapezium

illud irregulare , in quo nulla latera funtparallela .

XXXVI .

CVM vero in parallelogrammo dia

meter ducta fuerit , duæq; lineæ lateribus

parallele
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parallelæ ſecantes diametrum in vno eo

demý; puncto , ita vt parallelogrammum

ab hiſce parallelis in quatuor diſtribuatur

parallelogrammā; appellantur duo illa, per

quæ diameter non tranſit , complemen

ta ; duo vero reliqua, per qux diameter in

cedit, cirea diametrum conſiſtere dicuntur.

H

SIT parallelogrammí A B.

CD ,in quo diameter A C ; da li

nea EF , ſecans diametrum in G,

dyo parallele exiftens lateribus D

AD, BC; Item linea H 1,ſecans
F

diametrum in eodem punto G , parallelag; lateribus AB ,

DC, exiſtens. Que cum ita fint, perſpicuum eff parallelo

grammum totum diviſionele in 924.28::cr parellslogramma ,

quorum quidéduo E BIG, GEDH, porque dimeter AC,

non tranfit , vocantur a Geometris complementi, ſi se fup .

plementa reliquorum duorum. A EGE,GICF, quedicun

sur circa diametrum confijere , quippe cum per ea diameter

tranfeat , vt videre eft in preſenti figurd .

PETITIONES , SIVE POSTULATA .

1 .

POSTVIETVR, vea quouispün

Co in quoduis punciun,reciam lineain du

cere concedatur .

PRIM v M hoc pofiulatum planum admodumel, fire.

Fie corf:derérı ca, que parlo ante de lirea fcripfimus.Nam

cum lineafi fluxos quidam puneti imaginarius;atq;adeo li.

nea recta fluxos diretto omnino itinere grogrediens ; font li

finestir
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pun£tum quodpiam 2:1 aliud directo moueri intellexerimus,

du&ta fane fita puncto ad punétum re &ta lines : id quod pri

B mahac petitione expoftulat Euclides, nē

asimodum hic vides a punflo A , dist um

D flereći.im lineam ad punctum [ ; ab es

demes aliam ad punctum C ; Item aliam

ad punctum D; fic innumere alie ab eodem puncto
educi

poflunt ad alia atq; aliapuncia ,

с

II .

AM
B

ET rectam lineam terminatam in con

tinuum recta producere .

evod si punctum illud ferriadhuc cogitauer;musmo

tu directo , & qui omnis inclinationis fit expers producteerit

ipſa recta linea terminata , & nunquam erit finis huius prou

ductionis , cum punctum illud intelligere poffimus moucri ad

infinitain dilantiam . Sic

C linea recta si B. producida

cft primoin continuum ad

punctum C , Deinde ad punctum D , crc.

III .

ITEM quouis centro , & interuallo cir

culum defcribere .

I AM vern , fi terminatam rectam

lineam cuiufcunq; quantitatis men

te conceperimus applicaram opeſe.

B cundum alterum exeren:1 ad quoad

uis punctum ,ipfamo;circa hocpun

ctum fixum circumirci , donec ad

eum reuertatur locum , queo
dimo

ueri cæ vit ; defcriptus erit circulus,

effectumý; quod tertia petitio iubet.

Exemplum habes in his quinq; lineis

AB,AC,AD, AF, AF , quæ fingule circa centrim A ,

circum
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circumvoluæfingulos circulos defcripferunt iuxta quantita.

tem , ſeu inter aliam ipfarum .

PRAETER hsc tria poftulat1 quibus Euclides cõten

tus fuit , livat mulia alia equefaciliz, e quibus duntaxat in

medium proferre decreui illid , quod frequentiusrepetendum

erst in progrellas torines Geometrie , Reliqua enim prudens lee

Csor ex je velfacite intelliget.

IIII .

ITEM quacunq; magnitudine data ,

ſumi poflc aliam magnitudincm vel maio

rem , vel minorem .

OMNIS enim quantitas continua per additionem ange .

ri, për diwilionem vero diminui poteft infinjte: Vnde nunquã

dabitur quantitas continua adeo magn.i, quin e'a maior dari

poffit: neque tan parut, quin minor és poſſit exhiberi . Hoc

idem in nuneris verum eſt , quod ad additionem pertinet .

Camquilibet nanernes per continuam addrtionem vnitatis au

geri poteft infinite : qu.imisis in eius dinsinutione ad vnitatem

individuam deueniatur .

COMMVNES NOTIONES,

fiue Axiomata;quæ & Pronunciata di

ci folent, vel Dignitates .

I.

QV AE eidem æqualia , & inter ſe ſunt

æqualia .

FIER I nulla ratione poteft, vt due quantitates inæqua

les equalesfint alteri quantitasi.Si enim minor illarum pro

police quantituiaqualis extiterit , exceder eandem neceſario

major illarum ; Et fi maior equalis fuerit propofitæ quantita
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ti, ſuperabiturminor ab eadem. Quare recte colligitur,quan .

titates , que eidem quantitati equales fuerins, interfe 2944.

les quoq; effe ,

II .

ET fi æqualibus æqualia adicctafint, to

ta ſuntæqualia .

Si enim quantitates conflate, fiue compoſite , inæquales

forent, proculdubio maiori plus effet adiectum , quam minori,

cum antea aquales extiterint. Quare ex additione equalium

quantitatum ad quantitates aquales, conficicnsurquantits.

tes quoq; æquales

III..

ET ſi ab æqualibus æqualia ablata fint,

quæ relinquuntur , ſunt æqualia .

RL AM reliquæ quantitates forent inequales , eminore

plusfuisſet detractum , quam a maiore ,

IIII .

ET ſi inæqualibusæqualiaadic &ta fint,

tota ſunt inæqualia .

even ,feequalibus inequalia adiecta fint,tota çrunt

inæqualia: quoniam maior quantitas addita vniæqualium ,

maiorem conſtituit quantitatem ,quam minor alteri æqualium

adiecta: quemadmodum d- ſiinequalibus æqualia adijciantur,

compofita quantitas ex maiore , maior eft , quam compofita ex

minore ,

V.

ET ſi ab inæqualibus æqualia ablata

fint , reliquaſuntinæqualia.

SIC
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Sic etiam , Si ab equalibus inequalia ablata fint, reli

qua erunt inæqualia : quia maior quantitas ablata relinquet

minorem quantitatem , quam minor ; quemadmodum refi.

duum maioris maius eft refiduominoris , fi equalia auferan.

tur ab inequalibus. Ceterum Euclides non docet , quidnam

gignatur ex additione quantita um inequalium ad quantita

tes inequales, vel quid relinquatur poſt ſubtractionem inæqua

lium quantitatum ab inæqualibus quantitatibus ; propterea

quod nihil certo colligi in te poteft · Poſſunt enim compoſite

quantitates,velreſidue,elje v inequales, equales . Sienim

ad 7. do 5. addantur 4. ego 3. efficientur 11. 8. que funt

inæqualis . Sic etiam fi ex 7.da s detrahantur 2.6l.relin

quentur 3. – 4.que ſunt inequalia . At vero , fi ad 7. 65 .

addantur 4.do 6. confcientur 11. 11. qu £ &qualiz ſuit .

Item fi detrahantur 3.49 ! , ex 7. & S. remanebunt 4, 6 4.

que æqualia quoq ; exiflunt .

PORRO in his omnibuspronunciatis, primo exceptő,no

mine & qualium quantitatum intelligenda eſtetiam vna igra

dem multis communis . Si enim æqualibus idem commune adij

ciatur , tota fientequalia : Etfi ab & quzlibus idem comnate

detrahatur's reſidua cqualia erant : Et f inequ.rlibús idem

commune adjciatur; veleidem communi aldantur inequalia,

tota fient inequalia : fi ab inæqualibus idem commune des

trahatur ; vel ab eodem communi inequalia auferantur , reji.

dud exiftens inequalia .

1

VI.

ET quæ eiuſdem duplicia ſunt, inter ſe

ſuntæqualia .

SIMILITER, queeiufdem funt triplicia , vel qua

druplicia,vel quincuplicia &c. inter ſe funt æqualia.Sienim

inequalia forent, & maires eorum eſſetduplex, vel triplex fc,

alicuius quantitatis , deficerei nic; minus a duplici , vel

triplici, & c. Quod ficötra,minus effet duplex, vel triplex.c.

quantitatis cuiufpiam , excederet jane maius duplex ipfum ,

vel triplex , & c. Hoc autem & ex fecundo axiomate compro.
biri
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baripoteſt, ad huncmodum . Si enim dux quanui.ures aquales

fuerint alicmiteriie , dviriq; sertiz illa adduur erunt com

2. pron, politæ duplices illius tertia ; ſed ey inser je aquales , ob idem

additamentum Quod fi rurſum conipolsies tauem tertia dilija

ciatur , erunt conflas& triplices eiuſdem atilia ; Cum igitur

2..iron . equalesinter fe , propier idem additamentum , exillant ; edo

denés lit ratio in ceteris moliiplicibus perfpicuumeris Axio.

ma propofitum .

VII .

ET quæ eiuſdem funt dimidia , inter ſe

æqualia ſunt .

PAR I ratione,que eiuſdem ſunt partes tertia , velquar.

3& , vel quintæ , & c. inter ſed?
& nolia fuit ,

In his duobus pronunciatis pereandem quansitatem , in

telligi debent quantitates eiiim a quales. Nam que æqualının

duplicia funt,veltriplicia c. inter fe æqualia quoquefunt :

Irem , qua æqualium ſunt dimidia , vel tertia , velquarta ,

C. inter fe aqualia neceſario exijaunt.

VIII.

ET quæ ſibi mutuo congruunt , ea in

ter ſe ſuntæqualia ,

Hoc est , due quantitates ,quarum una fuperpoſita

alteri , neutra alteram excedit , ſed ambe inter fe congruiunt,

æquales erunt. Vt duæ lineæ rectæ dicentur effe equales, quan

do vna alterı ſuperpoſita, ea quæ fuperponitur.galteri toi 4 con

gruit , ita vi eam nec excedat , nec ab ea excedatur. Sic etiam

duo anguli rectilinei æquales erunt , quando vno alteri fuper

pofito ,is quiſuperponitur , alterum nec excedit, nec abeo ex

ceditur ,fed line illius cum lineis huius prorſus coincidunt :

Ita enim eruntinclinationes linearum æquales , quamuis li

nec interdum inter fe inequales exiſtant ,

ECON
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E CONTRARIO , Que inter ſe ſunt æqualia , fibi

mutuo congruent. ſi alterum alterifuperponatur . Intelligen

dum eſt autem ,quantitates fibimutuo congruentes, eſſeaqua- :1.",

Les fecundum id duntaxat,in quofibi congruunt;Congruit au

tem longitudo longitudinitantum , ſuperficies ſuperficiei, fo .

lidum folido , linearum inclinatio inclinationilinearum dic.

IX .

ET totum ſua parte maius eſt .

Cum pars a toto ablata relinquat adhuc aliquid , ne to

tum ipſum auferatur ; perſpicuum eff , omne totum ſua efle

parte maius .

X.

ITEM , omnes anguli recti ſunt inter

ſeæquales.

Hoc axioma apertiffimum efle cuilibet poteft ex 10.

definitione , qua angulus re&tus defcribitur ; propterea quod

inclinatio linearum angulum recium conftituentium augeri,

minuiüe nequeat, fed prorſus fit immutabilis : Efficitur enim

rectus angulus à linea perpendiculari, quæ quidem alteri li

neæ refie itaſuperftat, vi faciat vtrobique ángulos a quales ,

neque magis in vnam partem , quam in alteram inclinet : Ex

quo fit ,omnes angulos rectosæquales inter fe ele , cum ſem

per fiteadem inclinatio , quamuis lineæ fint inæquales inter

dū.conatur tamē Proclus ex 10. definisione id demoſtrare hac

ratione • Sint duo anguli rečti A B C ,

DEF . quosdico eſſe inter fe æquales . Si

enim fieri poteft , fintinequales. fitüs A. L

BC , maior . Si igitur mense concipiamus B C E P

pun &tum E , applicari puncto B , • rectă

DÉ , refie A B ,cadet recta E F, inter rectas A B, BC, qua

lis est B G propterea quod angulus D E F, minor ponatur an .

gulo A B C. Producatur í B,in rectum ea consinuumalque 2. perir.

D

G
H
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adH ;Cü igitur angulusA B C for reftus,eritangulus ABH,

illideinceps æqualis,& re & tus quoq; , quare maior etiam an

10. def. gulo A B G.Produéta autem G B,in re&tum & « continuü vfq;

1. petit. ad 1,cum angulus A BG ,ponatur rectus, fiet angulus ABI,

10. def. illi deinceps,equalis. Quapropter angulus ABH,maiorquoq;

erit angulo A B I,parstoto,quod eft abfurdum . Non ergoine.

quales ſont duo angulo recti propofiti , fed æquales. Quod eft

propofitum : eademg; eſt racio in ceteris .

RECTE autem hoc locomonet Pappus, axioma iftud nõ

polle conuerti ; non enim omnis angulus resto angulo equalis,

re &tus eft, cum & curuilineus reéto equalis effe queas,usin 5.

lib. dicemus, qui tamen non dicitur re &tus, cum non fit rectili

neus . Solus igiturangulus rectilineus equalis angulo retto ,

Teftus nuncupabitur :Et omnes anguli recti inter fe æquales

erunt , fine vlla exceptione .

XI .

ET ſi in duas rectas lineas altera recta

incidens internos ad eaſdemớ; partes angu

losduobusrectis ininores faciat , duæ illæ

rectæ lineæ in infinitum produccæ ſibi mu

tuo incident ad eas partes, vbi ſunt anguli

duobus reftis minores .

A

EAA

V ſi in duas lincas reclas AB ,

C D,incidens alia recta E F, facias duos

CFF D angulos internos, G ex eadë parteBEF,

DFE,minores duobus reftis,vultEucli .

des, illas tandé couenturas eſſe ad aliquot punctü vni , verſus

eam partem ,
in quaduo anguli minores exiſtüt duobus rectis ,

ot appofitum exemplum commonftrat. Ratio huius perfpicua

eft,quoniãquádo duo anguli interni, & ex cadē parte æquales

funt duobus reftis,due rectæ lineæ in neutram pariè coire poſ

Junt ,fed æquali femperpatio pretenduntur,vipropof.28.hu

ius lib. demoſtrabitur: Quare fi duo anguli interni,ú ex ea.

dő parte efficiuntur minores duobus rectis,necefle efi ex eapar

te din



LIBER 9. I. 18

se dictarumlinearumfpatium coarctari, ex altera vero magis

ac magis dilas ari;ideoc; eas conuenturastandemeße aliquă

do in vnüpunitum.Verum quia hocaxioma a numeroprinci

piorü omnino reijcitur fecundü Gemini Geometrā ,Proclum ,

& alios, dicia; debet potius Theorema,quam principiū, că no

facile quiuis eiaffenfum præbeat , propterea quod reperiantur

alielines,quară ſpatiu licetfemper magis,ac magis coan

guftetur, nunquamiamen in vnum punctum coeunt , etiami

infinite producantur , vt conftat ex elementis conicis apollo.

mi: Idcirco illud poft 28.propofi G ante 29. huius libri , vbi

primum eiusvfusincipit apparere, Geometrice demonftrabia

mus ex fententia Procli, vt fine vlla dubitatione ad theorema

-47,4tq ; problematum demonftrationes pofſitaffumi.

XII .

DVAE rectæ linex ſpatium non com

prehendunt ..

PCV L L AM prorſus habet difficultatem hoc principium ;

Si enim due rectæ lineæ ex vna parte coeant ad

efficiendum angulū , neceſario ex altera parte

femper magisacmagis difiungetur le producă

tur,vt in exemplo propofito perſpicuú eft. Qua

rentſuperficies, pariumuequodpiani rectilineü ex omnipár

se concludatut, duabus rectis lineis tertia quedam adiungen

da eft.Ita enim conficieturfpatium triangulare, ſeu figurari

rectilinearü prima. Proclussamen demonftrat hoc principiã ,

hoc modo.Sifieri por vsdue

linee recta claudão ſuperfi
B E

A
cii ,căprehendärduerectæ A

ABC, AD C , ſuperficiem
YE

ABCR, ita ut due illære .

are coeantin duobus punctis A, dan C. Facto deinde centro ç ,

defcribatur circulus interuallo CA, a producantur recte 3. pet.

ABC,AD,in rectü , & cotinuï yfq; ad circunferétiã ,nem 2. pet.

pe adpücta E, F.Itaq ; quia recre A CE, AC F ,tráfeunt

per centraCerâtſemicirculiA E , A E F,inter feequales, com 17. def.

idcirco circunferensia quoq ; A E ,circunferétis AEF, aqua

BC

E
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lis erit, pars toti, quodfieri non poteft.Non ergo recta dueli

neæ fpacium comprehendunt . Quod eft propofitum .

Hviç duodenario numero Axiomatum ab Euclide po

fitorum adiungemus nos nonnulla alia ex alis Geometris de

cerpta, non minus neceffaria ad futurasdemonflrationes Pro

blematum atq; Theoremarum cum Euclidis, tum caterorum

Mashematicorum , quam ea ,quæ nobis tradidit Euclides.

XIII.

3. pet.

17. def.

D VAE lineæ rcctæ non habent vnum

& idem ſegmentum commune.

Ron of difficileiftud Axioma , ſi perfekte intelligatur

natura relle linee . Cum enim linea recta diretto femper itie

nere,nullam in partens deflectenlo ,producatur,fierinullata.

tione poteft , vt duæ linee refte habeant vnam partem , quam.

uis minimam , communem , præter vnicum punétum , in que

|fe mutuo interſecant. Quod tamen breuiter Proctus ira de

A monftrat. Habeant, fieri pote/?,due refte AB ,

AC, partem communem A D. Excentro autem

D, & interuallo D 1,deſcribatur circulus ſe

cans duas rectas propoſitas in puncsis B , C ;

Erunt igitur dua circunferencie À B , ABC,

в с inter feæquales , ( Suntenim circunferentie ſe

micirculorum æqualium , cum A D B ,ADC,

ponantur eſſe diametri ) pars do totum , quod eft abfurdum .

Non ergo due rectæ habent vnum da idem fegmentum commu

Quod est propofitum .

POSSINI tamen duæ linee recta commune habere

segmentum , quando vnam & eandem rectam lineam confti:

tuunt.Vo in ſubſequentifigurarectæ A GE e , commune has

bent ſegmentum B G; quia ambe enam rectam conftituunt li

neam A E.At vero quando due rectæ ſunt diuerſe,e, qu •

lesfuere A B, C ,in fuperiori exemplo, no por uns

poflidere ſegmentum aliquod commune,

vi recte a Proclo fuit demon .

ftratum

SE

ne .

2

1
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XIII,

1

E

F

D

SI æqualibus inæqualia adijciantur,erit

totorum exceffus ; adiunctorum exceffui

æqualis.

Hoc , fequens pronunciatum defumpfit Proclus ex

Pappo. AEqualibus itaq ; quanti. A BG

tatibusAB,CD , addantur ineque

Les B E , D F ,jis6 ; B e , maior quam

DF. Etex B E ,auferatur B G ,equa

lis ipfiDF, f ;GE,exceffus, quo quantitas addita BE, ſu

perai quantitatem additam D F. Quoniam igitur æqualibus

AB,CD,addisa ſuntæqualia B G , DF, erunt tota AG, 2. pron ,

CF, 4qualia , l9.17 contas , totam quantitatem AE , Supe

Tare totam CF, eadem exceſu G E , quo magnitudo DF,adiun

Ca a magniissdine adišcia B E, fuperatur. Quod eſt propofitä,

XV .

ŞI inæqualibus æqualia adiungantur

erit totorum exceſſus,exceſſuieorum , quæ

a principio erant , æqualis .

In eadem figura, inequalibusquantitatibus BE, DF,

addantur equalesA B, C D.Et ex maiore B'E, auferatur BG,

æqualis ipfe D F.YG E, fit exceſſus, quo quantitas B E, quan

titatem D F, fuperat , Quoniam igitur aqualibus BG , DF,

additafuns equalia. A B, C D , erunt tot4A G, 64,æqualia, 2. pron .

Quamobrem tota quantitasA E, ſuperabit sotam CF, eodem

excelju G E , quo maior quantitas propofita B E ,minorem DF,

Superat. Quod eft propofitum . .

XVI ,

SI ab æqualibus inæqualia demantur ,

C 3
erit
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erit reſiduorum exceſſus , exceffuiablato

rum æqualis .

A B equalibus A B,C D, auferanturinequalia B E,D F.

Sita; E G, exceffus , quo quantitasB E , ſuperat quantitatem

DF. ita vt BG , aqualis fit ipſi D F. Quia igitur abaquali

EG busA BC D, ablatafunt aqualia BG ,
A

D F,remanebunt AG , CF, equalia.

: D Perſpicuum ergo eft, refiduum A E ,fu

perari a refiduo- C F, eodem exceſu E G ,'quo magnitudo abla

ta B E ,ablatã magnitudinē D F,fuperat. Quod eft propofita .

XVII .

3. prom . B

(

EG_B

SI ab inæqualibus æqualia demantur ,

erit reſiduorum exceflus , excefſui toto

rum æqualis .

A B inæqualibus A B, CD , aufe

rantur equalia A E, C F.Sitz BG ,exo
C

:D ceſſus , quo totaquantitas A B , ſuperat

Botam quantitatem CD , ita vt A G,

qualis fitipfi c D.Quoniam igitur ab equalibusAG , CD,

3. pron. ablata funtæqualiaAE, C F , remanebunt E G , F D equalia.

Qnarereſiduum E B, ſuperabit refiduum F D, eodem exceffu

BG , quo tota quantitasA B, ſuperattotam quantitatem CD.

Quod eft propofitum .

In his quoq; quatuor proximepofitis pronunciatis,nomine

quantitatum aqualium intelligenda eftvna etiam fola quan

titas multis communis. Sienim eidem communiinaqualia adi

ciantur , erit totorum exceſſus , adiunctorum exceſſuiæqualis.

Et ſi inæqualibus idem commune adiungatur, erit tororum ex .

cillus, exce )uieorum, que a principio erant,equalis. Et fi ab

eodem communi inequalia demantur, erit reſiduorú exceſſos

exceſſui ablatorum equalis.Et ſi abinequalibus idem comme

ne dematur,erit roliduorum exceffus,exceßui totorum equalis.

Nam in numeris , fi ad 6.addas.s.d 3.fiunt i 1. 9. quorum

excelles

>
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fexceffus eſt 2. idem qui ipſorum s . 3. Rurſus , fiad 5.0 3.

addas 6.fiunt 11. 9.quorü exceßus 2 ,idem eft, qui ipforü

's . & 3. Item fi ex 8.demas 5. d 2.relinquuntur 3.6 6.quo

rum exceflus 3.idem eft , qui ipſorum s . 2. Deniq;fi ex 10.

dr 7. demas 3.relinquuntur 7. 4. quorum excellus 3. idem

eft , qui ipforum 10.07.

XVIII .

OMNE totum æquale eft omnibus

ſuis partibus ſimulſuinptis .

LYON LA Momnes partesfimulfumpte conflitrõetotã ,

cuius funtpartes , manifeſta eft veritas huiusaxiomatis ,

XIX .

1

SI totum totius eft duplum , & ablatum

ablati; erit & reliquum reliqui duplum .

V. r. quia totus numerus 20. duplus eft totius numeri io ;

Et ablatus ex illo 6.ablati ex hoc 3. ppterea reliquus illius 14 .

duplus, esiä eſi reliquihuius 7. In vniuerſum azthoc demöſtra

bitur propor.s.lib.s.nimirü.Si magnitudo magnitudinis aque

multiplex fit,atq;ablala ablata,vt decupla,vel cătupla, &c.

& reliqua reliqua æque multiplex erit,atq; tos4 totius .

COLLIGI poteft ex dictis că Proclo, & Genino hoc dic

ſcrimă inter postulata ,& Axiomata,quod că vtraq ; finit per

se nota ,& indemonstrabilianilla naturālapiüt Problematis ,

propterea quod aliquid fieriexpofcant ; hec vero, Theoremata

imitatur ,cü nihil fieri petăt,fed folü ſenentiä aliquă notif

măproponãt.Differt ait Pojiulasi a pblemate , qt cõſtructio

poftulati non indigeat olla demöftratione, problematisaut con

Bructioně cõcedat nemofine demonſirasione, eo qd difficile ali

quid nobis exhibeat cöftruendi. Idē diſcrimě inser Axioma,da

Theoremareperitur ;Illud.n. demonſtrari no debet , hoc vero

concedendünullaeftratione,nifidemāſiretur. Nam nemohra.

ius propofitionis demonfirationé,vel etiãprobationě requiret .

C 4 Que
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pes

Que eidem æqualia , inter fe quoq ; aqualia funt . Huius

antem fiatim demonstrationem defiderabit quis . Omnis trian

guli tres anguli interniæquales ſunt duobus rectis . Idem ix

dicium habeto de reliquis axiomatis , arq; Theorematis , nec

non de poftulatis , problematise;.

CONSTAT quoq;, Poſiulatorum alia propria eſſe Geo

metrie , qualia funt illa iria , qua Euclides nobis propofuit ;

quedam vero communia e Geometrie , . Arishmetica , cis

iufmodi eſt hoc , Quantitatem pofeinfinitecugeri. T am enim

numerus , quam magnitudo,per additionem augeri poteft, ita

vt nunquam huius incrementi finisreperiatur . Idem dices de

Axiomatis , ſiue pronunciatis .Namo tau! m ,decimum ,vk.

(decimum , duodecimum , & tertiumdecimü, foli Geometrie can

ueniunt ; Reliqua vero omnia adl,ihentur & ad demonftrario

Geometricas, G ad Arithmeticas. Quemadmodum enim

magnitudines aquales ablate a magnitudinibus aqualibus,

relinquit magnitudines aquales , fiue kæ magnitudines lines

fine five ſuperficies,fiuecorpora ;lta quoq ; numeri : quales de

fractie numeris &qualibusrelinquuntnumeros æquales , or .

HAEC dicta a nobis fint de triplici hoc genere principio

ad demonfirationes accedamus , ex quiłusplenius,

perfectiuſas principiorum omnium natura percipieiur . Sunt

enim plurima principia Mathematicorum eiuſmodi, vt plane

non intelligantur , nifi prius eorum vfus appareat in demon

ftrationibus ; id quod fatis te experientia docebit .

ANTEQVAM porroalpropoſitiones Euclidis interpre

tandas veniam :s,paucis explicandum est,quemnam ordinem ,

ac modum in ipſis demonftrationibus fimus ſecuri . Primum

cuilibet propoſitioni dros numeros ajfiximus,quorum alter in

marginedepictus figniſicasordinem , quem Campanus extra

ditione Arabum eſi ſecutus in Euclidis propoſitionibus, alter

vero in ipſa propofirionum ſerie deſcrip:us refert difpofitionem

propofitionum ex traditione Theonis.ca quam adhuc obferua

ri cernimus in codicibus gracis.Id vero eo conſilio a nobis est

factum : quoniam cum a quibuſiam Geometris propofitiones

Euclidis iuxta ordinem Campini, ab alijs vero iuxta Theonis

feriem citentur , maximec'; interdum duo hi interpretes inter

ſe diſcrepent , quoad ordinem propofitionum , id quod maxime

in 6. 7.86 10. libris perſpicitur ; neceffarium effe duximus, pi

voriniai

tum , nunc
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otriufq; interpretis numerus apponeretur. Ita enim fiet, vt fi

aliquando numeruspropofitionum a Geometra quopiam cita

'tusnon reſponder alseri interpreti , alteri faltem conueniat.

Deinde necurſus demonftrationum interrumperetur , citaui.

mus principia, é propoſiciones Euclidis in margine,que qui

dem citationesintelligende funtmodo infraſcripto.

I , def: Prima definitio , com foc de

alüs numeris , vi 4. def.

23. def. cc.

s , per,
Prima petitio ,

1. pronto
Primum pronunciatum , fere

axioma, citade reliquis

numeris , vt prius ,

si primi,
Prima prapofirio primi libri,

23 , Vndec, Vigeſimatertia propofitio vn

decimilibri ,

6. tertijd , Sexta tertidecimilibri ,

9. fexrid ,
Nonaſextidecimi libri. c.

13. duod ,
Decimatertiæ libri duode.

cimi.

7. quind.
Septime libri quindecimi,

s . quartid , Quinta libri quartidecimi,

Ex his alia citationes a quolibes facile poteruntintelligi,

Eadem enim in omnibus eft ratio ,

PRO
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PROBLEMA I.

PROPOSITIO. I.

1.

VPER data recta linea terminata

triangulum AEquilaterum con

ftituere .

N omni problemate duo potiffimum ſunt con

ſideranda,conſtructio illius,quod proponitur, &

demonftratio, qua oftenditur , conftru & ionem

re &te effe inftituram . Vt quoniam primum hoc

problema iubet conſtituere triangulum æquilaterum :ſuper

data recta linca terminata quacunq; , ita vt linea recta pro

polita fit vnumlatus trianguli, ( Tunc enim figura dicitur

conftitui ſuper re &ta linca, quando ipfa linea efficitur vnum

figuræ latus ) idcirco primum oportet conſtruere ex princi

pijs concellis triangulum aliquod , deinde demonftrare, ip

ſum ca ratione conſtructum ,effe æquilaterum , hoc eft,ha

bere omnia cria latera inter fe æqualia . Quod idem in alijs

problematis perſpici poteft . Hæc etiam duo reperiunturfe

rein omni Theoremate. Sæpenumero en m vi demonftre

tur id, quod proponitur,conftruendum eft ,acefficiendum

prius aliquid ,ceu manifeftum erit in fequentibus Pauca vc

roadmodum ſunt theoremata , quæ nullam requirant de

monftrationem .

Sit igitur propoſita re&ta linca terminata A B, ſuper

quam conftitucrc iubemur triangulum

æquilaterum . Centro A ,& interuallo re

3. pet. B ctæ A B deſcribatur circulusCBD : Itē

con : ro B, & interuallo ciufdē rectæ B A ,

alius circulusdefcribatur CA D, ſecans

priorem in pun & is C,&D. Ex quorum

1. pet. virouis,nempe ex C ,ducanturduæ rectæ lineæ CÀ , CB ,

20. def. ad puncta A , & B ; Eritq ; ſuper rectam A B ,conftitutá tuia

gulum A B C ,hoceft, figura rectilinca contenta tribus re

ctis imeis . Dico ,hoc triangulum ita conſtructum ncceffa

rio cffc
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rio effe equilaterum . Quoniam rectæ A B, A C , ducun

cur ex ċentro A , ad circunferentiam circuli CBD, crit re

eta A C, rectæ A B ,æqualis : Rurſus quia rectæ B C, B A , igo def.

ducuntur ex centro B,ad circunferentiam circuli C AD,crit

recta B C , re & x B A , æqualis.Tam igitur A C,quam B C,

æqualis eft rectæ A B. Quare & AC, B C ,inter feæquales t . pron.

erant,atq; idcirco triangulum A B Cerit æquilaterum.'Su

per data ergo re & a linea terminata , & c . Quod facien

dum crat.

SCHOLION .

V I autē videas, pluresdemoſtrationes in una propofitio.

ne contineri, placuit primă, hanc propofitioně refoluere in

primafree principia initio faétoab vltimoſyllogiſnio demöftra

tizo. Si quisigitur probare velis,triangulü ABC, conſtructie

methodo predicta,eßeæquilaterum , vtetur hocfyllogifmo de

monflrante .

Omne triangulum habens tria lasera aqualia , eft aqui- 23. def:

laterum .

TriangulumA B C , tria habet equalia latera.

Triangulum igitur ABC,eft equilaterum .

Minoremconfirmabit hoc aliofyllogiſmo.

Queeidem equalia funt, inter ſe quoqs funt æqualia. 1. pron .

Duo lætera i C, BC, & qualia ſunt eidem lateriA :B.

Igitur ego duo latera A C, BC, inter ſe «qualia ſunt. Ac

proprerea omnia tria latera AB , 6C , ic, equalia exi.

ftunt .

Minorem vero huiusfyllogiſmihac ratione colliget .

Linea recta a centro duéta ad circunferentiam circuli, in - iso defi

ter ſe funtæquales

Linea AB , AC, ſuntduete 4 centro A , ad circunferen

tiam C B D.

Sunt igitur lineeAB,AC, aquales inter fe .

Eademg; rasione erunt lines d B , BC , æquales , cum du

cantur a centro B, ad circunferentiam CAD. Qyamobrem

minor precedentis (yllogiſmitota confirmataerit .

Non aliter refolui poterunt omnesalie propofitiones non ſo

Lum Euclidis , verum etiam cæteroruin Mathematicorum .

Bogligung

1
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a . pet.

Negligunt tamen Mathematici reſolutionem iftam in ſuis

demonftrationibus, eoquod breuius ac facilius fine ea demon

firent id , quod proponitur , ut perſpicuum ele poteft exfupes

riori demonftratione.

SIQVIS autem fuper data recta defideret conftituere

triangulum quogs Ifoſceles, &ſcalenum , id cum Proçlo in

hunc modum efficiet. Sic recta

linea A B , circa quam ex cene

tris A, B , defcribanturduo

circuli, vi prius. Deinde pre

i ducatur AB in vtramq; par .

tem ad circunferentias vfq; ad

pun &tafi dan D , Atq; centro

3. pet.
A, inieruallo vero AD, de

fcribaturcirculus E D F. Item

centro B, intervallo vero B C , circuius E C F, ſecans priorem

in pun & tis E , F.Ex quorum veroliber, nempeex E , ducan

1. per.

20. def.
tur ad punela A e B, duæ rectæ E A , E B.Factumą; eriti

per recte A B; triangulum A B E; quod dico eſſe Ifoſcetes,ni

mirum diso later1 À E ,BE,efle y equalia inter fe , e ma

iora latere A B.Cum enim re &ta A E, AD , ducantur ecen

15. def.
tro A , ad circunferentiam E DF , erit A E , æqualis recta

A D. Item cum rectæ BE, BC , ducantur e centro B , 4d cir

cunferentiam E C É, erit B E, æqualis rectæ B C : Suntautem

recia A D.BC.aquales inter fe ,( vtraq; enim AC, BD,

equalis eſt recta A B; cum A B, A C; ex eodem centro ,ad

circunferenriam ducantur ; Item B A ,B D; ex eodem centro

1.pron, B , ad circunferentiam quoq ; egrediantur: Qw.tre A C,BD ,

2. pron, 4quales inter ſeerunt.Addito igitur cõirecta A B. eritsola

*. pron , A Dorosi B C ,æqualis.) Igitur A E B E aquales quoq;inter

le erüt . Quod vero virag ; A E B E.maior ſit quả A B. pero

9. pron, Spicuú eft, că A Dæqualis ofiifai Alaior fit,quiAB ;

9. pron. lič B Cæqualis demoſtraraipſi BF,maior quoq, fit,quiA E.

Conſtirutū igitur eſt lisper rečia A B, Iforcedes A BE , habens

duo latera AF, B E aqualia in : er le, da maiora laitre AB çu

faciendum era!, Atq; hæc eft demonjiralio Procli , aliorungs

inierpretum Fuilidis .

BREVIVs i imē videturmihi bolle demonſtrari, srian

15. def. gulü ABE, ſe ljo celes,hac ratione, Quonia Algequalis eft

reets

15. def.
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reita ADETEAD est dupla rette A B propterea quod

BÀ,B D equales inter fe funt ; erit dig A Endapla rečia AB .

Rurſus quis B Ejecualis eft rectæ B C, BC,dupla est ipſius 15. def.

A B , propterea quod AB, AC equales funt inter fe , erit 15. def.

B E , dupl: ipfi AB. Cum igitur vtraq; A EB E dupla fit

einde AB, runt 1 EB ,inter ſeæquales,maioreſq; propte 6. pron.

resretia A B.Iloceles crgo eft triangulum A BE.

Lam perio,li ex püsto A dusaturlinea reclaA G,ad cir 1. pet.

cunferentia EGF , queno fit eade que A E , vel Ad , fecans

circunferentia EHD, int yūtoHexG, ad B ducatur alia 1. pet.

re&ta G B ; conftitută erit triangulñ A BG Super recta A B, 20. def.

quod dico efle ſcalent . Quoniam A G, maior eft quam A H : 9. pron .

Sunt autem A H AE,ex centro A ,duele; inter fe æquales ; isi def.

erit * A G, maidr quam AE, hoc eft, qúam B E quæ ojienſa

eft aqualis ipfiA E sigirur agomaior erit A G,quam B G, ca

B Gilis æqualis ipſi B E.Eft autem ex BG ,mair quam AB, 15. defa

propterea quod tota B C; a qualis ipſe B & maior ſitquã AB, s.pron .

pars. Omnia ergo tria litera triãguli A B G ,inæqualia ſunt,

ideogs ſcalenum eß ex definitione'; quod erat faciendum

ci rij XISOKI

CONABIM VB, in fingulis fere problemattbus Eucli

dis tradere praxin quãdã facilë,en brenë , qua effici politid ,

quod Euclides pluribus perbis,atq; lineis cötendit conkruere;

Ida; in ijs præfertim obferuabimus, quæ frequensjørě vſum ha

bent apud Mathematicos, in quibus praxis compendium ali

quod fecum videtur afferre .

ITAVE'triangulñ equilaterü ita facile

conftrueturſupdaterecto A B.Excentris A ,

B, interuallo vero dare relt . A B , deſcribantur AL

duo arcus circulorit ſe interſecantes in puncioC ,

fiue hoc infra line ă cūringai liwe ſupra. Poft hæc ducătur dur

rede AC, BC,ex puncto C ,ad punéta A, B ; fiftig; erit

quod proponitur.Cuius rei eadé eft demonftratio cã ſuperioriſ

modo circulieſsent integri , ac perfecti . Tranfirent enim ne

ceſſario per punéta , & B.

'Isos CE L E s ita conficietur . Excentris t , 6 B,

interuallo vero maiorequam A B, ſi davam restameffe veli

mus minus latus ; vel minore ; ſi eandem in latus maius eliga.

B

1447

mus',
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A

mus , 'deſcribantur duo arcas

fecantes ſein C. Postea ducan

tur recte AC, B Czconſtru

Etumýs erit Iſoſceles:quoniam

В А B A C, B C,æquales erunt pre

per aquale internalium af

Sumptum ,maius fcilicet , aut minus, quam rectaA B.

SCALE N V M deniq; hoc modo fabricabitur ſuper da.

ta recta A B. Ex centro B. interuallo veroma

jore , quam B A, defcribatur arcus aliquis:

Item ex centro A , interuallo vero adbuc maio

re, quam prius affumptum , defcribatur alter

B
arcus priorem ſecansin C. Deinde ducantur 're

Et AC,B C ; conſtitsetumájerit Scalenum , »

conſtat ex inequalitate interuallorum , que aſſumpta fuerunt

in conſtructione

CAE T E R VM quo patto triangulum conſtitui debeat

habens tria latera equalia tribus datis lineis quibuſcunq;

fingulafingulis latius explicabimus propoſ.zz.huiuslibri,

PROBL. 2. PROPOS. 2 .

AD datum punctum , datæ rectæ lineæ

æqualem rcctam lincam ponere .

SIT punctu da

tum A, & data

recta linca BC ;

D

AA cui aliam rectam

B
B æqualem ponere

CС
oportet ad pun

Zum A.Fadto al
E

E terutro extremo

lincæ B C, nem

pe C , centro ,defcribatur circulus B E, interuallo rcctæ B C.

Etex A , ad centrum C, recta ducatur A Ci ( niſipun & um

A ,intra rectam B C, fuerit: Tunc enim prolinca ducta fu.

metur A C,vtfccúda figura indicat . ) Super recta vero AC,

cokruarur triangulum æquilatcrum A CD, lurſum , aut

dcorſum

D

АДс

3. pet.

s . pete

1. primi.
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deorfum verfus, vt libuerit ; cuius duo latera modo coniti.

tura D A , D C ,verſusrectam A C, extendantur ; D C, qui- ! 2. pes.

dem oppofita puncto dato A , vfquc ad circunferentia in E ;

DA,veto oppofica centro C, quantumlibet in F. Deinde e

centro D, interuallo vero rectæ D E ,per C ,centrữ tráfeun . 3. pet.

tis , alier circulus defcribatur E G ,fecāsrectă D F,in G. Dico

rectam A G , quæ pofita cft ad punctu dalú A , æqualcolic

dacæ rectæ B C. Quoniam D E, D G,ductæ ſunt cx centro

D , ad circunferentia E Gipfæ inter feæqualescrunt : Ablatis 15. def.

igiturDA, DC, æqualibus lateribus trianguli æquilateri

ÅCD,remanebitAG, qualis re&tæ C E.Scd cide CE, æ- 3. pron.

qualis eft rcđa B C.( cum ambæ rectæ CB ,C E,cadice cei 15. def.

tro C,ad circun ferentā B E.) Igitur recte A G ,& B C , quz

doquide vtraq; æqualis elt oltēla rectæ C E,inter fe vecua- 1. proi.

leserunt. Ad datum igitur punctă , &c.quod crac facienjū .

QOD , ſi punctudatú fuerit in extremodatæ lince ,

qualecit C, facile abiolucrur problema . Si cnim centru C,

& interuallo CB,defcabatur circulus , ad cuius circunferea
3 , pes.

tia recta ducaturvtcumq; CE, cric hæc pofira a puncte da pes .

tu C,æqualis daræ rectæ B C ,cum vtraq ; & B C ,đCE, cx is. def.

codem ccncro cgrcdiatur ad arcunferentiam B E.

SCHOLIO M.

Hvivs problem is vari ellepoliuntcaſus, vt ait Pro

clus.Aut.n.datü punctüin ipſa data recta eft politi, aut extra

ipsi :Si in ipfa,erit velalterú extremorü eius,velinter vtrüq;

icebit extremã.Si vero extra ipfam , erit vele directo date li.

nee , ita vt pduela in reétü ,& cötinuu pipſum püstü trā ſeat ;

velnõe directo, ita vt ab ipſo ad date lines extremorü quoduis

re &ta linea duétacü data recta angulū efficiat ; Quo modo

vel ſupra dată lineä erit cöftitutü ,vel infra , y manifeſtüeft.

In omnibus aüt iftis cafibusſemper eadéeft cöftruétio, er de .

mõſtrasio. Quod fiin conſtructione fiattriägulü ACD ,fupre

EtaACiſoſceles,eodem modo oftendemus, retiain AG, recte

B C , æqualem eſſe .

PROBL.
3 .

3

DV ABVS datisrcctis lineis inæqua

PROPOS. 3 .

3.
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libus , de maiore æqualem minori redam

lineain detrahere .

SINT duæ rectæ inæquales A, minor , & B C, maior,

À oporteatq; exmaiore B C , detrahere ancá

æqualem minori A. Ad alterutrum extre

D
morū lineæ maioris B C ,ncmpe ad punctu

1. primi. B ,ponatur aliqua linea , quæ fitBD,æqua

CE lis minori A. Deinde centro B, interuallo

3 : peti autem B D ,circulus defcribatur ſecans BC,

in E. Dico B E detractam elle æqualë ipſi A. Quoniã B E,

i şi def. æqualiselt recta 3 D , & eide B D, æqualis eft re &ta A , per

li pron: conſtructionem ; crunt A ,& B E inter feæquales.Duabus

igitur datis rectis &c. quod erat faciendum .

Rron fidur rectæ datæ cõiungatur in vno extremo,

quales funt B D , & - B C ,cóiunctæ in extremo vtriuſq; B;de.

ſcribēduserit circui° ex B,ad interuallū minoris B D.Hic.ni.

auferet B E æqualē ipſi B D ,vtcöſtat ex definitionc circuli.

SCHOLIOR .

VARIO $ ctiam poße cafuselle in hoc problemate,nemo

ignorat,cum duce lineæinæquales date vel inter ſediſtent, ita

vt neutra alteră cõtingat;vel no ſed vel coniungătur ad vnú

extremă, vel ſemutuo ſecent; vel certe altera alteră ſub extre

mo tangat duntaxat , &c. de qua re lege Proclum hoc in loco.

4
THEOREMA 1. PROPOS. 4.

SI duo triãgula duo latera duobus late

ribus æqualia habeãt,vtrüq; vtriq; ; habeat

vero & angulű angulo xquale ſub æqualibº

rectis lineis cótentú : Etbaſim bafi æquale

habebút; erità; triangulú triangulo æquale;

ac reliqui anguli reliquis angulis æquales

crunt , vterq; vtriq;; ſub quibus æqualia la

tera ſubtenduntur

SINI
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Ac

4

SINTduo triangula ABC,DEF,

& unius utrumque latus A B, A C,

æquale fit alterius utrique lateri DE,

D'F , hoc eft, A B, iplí DE, & AC, CE SF:

H
ipfi D F , angulusque A , contentus la

teribus A B, AC, æqualis angulo D, contento lateribus

DE, DF. Dico bafim B C, zqualem quoque effc bafi EF;

& triangulum A B C, triangulo DEF ; & utrunquc an

gulumB, & C, utrique angulo E, & F, id eft, angulos B,

& E , qui opponuntur lateribus æqualibus AC, DF, inter

fe ; & angulos C , & F , qui opponunturæqualibus lateribus

AB, D É, inter fe quoque elleæquales. Quoniam angu.

lus A , æqualis ponitur angulo D , fit, ut ſi alter alteri incelli

gaur ſuperponi,neuter alterum excedat , fed linca A B, con 8. pron.

gruat lincæD E, & linca A C , lineæ D F. Cum igitur a B,

& DE, ponantur eſſe æquales, neutra etiam alteram exce

det, lcd punctum B, cadet in punctum E; Eademque ratio- | 8. prona

ncpundum C , in punctum F, propter æqualitatem linea.

rum A C& D F, ex hypotheſi. Itaque cum punctum B ,

congruat pundo E, & punctum C, pun&o F, neceſſario &

balis BC,congruet bali E F, ( ut mox demonftrabitur) ac

propterca illa huic æqualis erit , cum ncutra alteram ex. 8.pron .

cedat ; & triangulum A B C , triangulo D E F , & angu.

lus B , angulo £ , & angulus C ,angulo Fjæqualisob candem

caulam exilter .

Quod autë baſis BC , cógruat bali EF, fi punđu B ,pun

& o E , & pundú C.pucto F.cögruit ;facile demóftrabitur. Si

nó cógruere dicat baſis B C ,bali EF, cadet uel fupra ,ureffi

ciat rectam E GF, uel infra , uc cöſtituat re&ā E P. Vtrü

uishorum concedatur, claudeorduæ lincæ rectæ E F,EGF,

uel E F, E H F ,ſuperficiem ,(negarc enim nemo porcrii,lam

EGF, quam E H F, re&tam elle cum utraque ponatur ca.

dem effc,quæ recta BC ) Quod eft abſurdum . Duæ enim

recta ſuperficie claudere non poffunt . Non ergo baſisBC, 13.pron.

cadit fupra ,ucl intra bafem E F, fed illicongruet Quarc ip .

fæ inter fe æquales ſunt,& c. Q uocirca , fiduo tiga

gula duo lacera duobus lateribus æqua

lia habcant, &c. quod demon .

ftrandum crat.

D SCHO.
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SCHOLIO R.1

RICI Euclidesduas conditiones pofuk in antecedente

huius theorematis, quarum prima eſt,ut duolera unius trian

guli aqualiafint duobus lateribus alterius triãguli , utrumqs

utrique ; Secunda,utangulus etiam unius contentusillis la

seribus aqualis ſit angulo alterius contento lateribus, que iftis

funt æqualia ; Deficiente enim alterutra harum conditionum,

neque baſes, neque reliqui anguli poterunt unquam eſſe aqua

les, triãgula uero admodum raro æqualia existent, ut probehoc

loco a Proclo demonftratur. Sintenim triangulorum A B C,

DE F , anguli A , D ,equales, nempe recti , latera AB,

À C, æqualia lateribus DE, DF, non quidem utrunque utri

que ſed illa fintulfumpta

hiſce fimul fumpris, fitque

AB , 3. AC, 4. ut ambo

fimul efficiant 7 At were
B

CE V3.29FDE, fit z . o D F, S. ut

ambo quoque fimul7. con

ftituant. Quibus pofitis, erit baſis B C, sidbalis EF , radix

quadrata huius numeri 29, qua maior quidem eſt quam 5,mi.

nor autem , quam 6. Item area trianguli A B C , erit6. ares

uero trianguli D E F, 5. Anguli denique ſuper bafim B C, in

equales erunt angulisſuper baſim Eri Qua quidem omnia ita

elle, hic ostenderemus nifi ad eorum demonftrationem require

rentur multa, que nondum funt confirm 114 Vides igitur om

nia inequalia eſe, propterea quod non utrumque latus utrique

laseri a quale existat in diétis triangulis A B C D E F.

RVRSVS triangulorum ABC,D E F latera AB, AC,

aqualia fint lateribus DE,

DF, utrumq; utrique,fita;

s S ] s unumquodq; s ; anguli we.

ro A, D,contenti diftis

V3.84
lateribus inæquales , fitque

B 8

CB4 F A, maior, quâ D. Quibus

conceſſis, eritbalis BC maior baſe EF ut propoſ.24. huius libri

oſtêdetur.Quod ſi baſim B C ponamus elle 8 , bzim autě E F ,

4. erit area trianguliABC, 12. area uero trianguli D EF,

radix quadrasa huius numeri 84. quemaior quidem est quam

% minorsero,quam 10. id quod nosiſimum est Geometris.V's

igiiur

12
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3.

igitur duorum triangulorum din baſes, danguli nec non triä

gula ipfa æqualia inter fe fint, necrlle eft, ut utrumque latus

uniusaquale fit utriq ;lateri alterius, e angali quoque dictis

lateribus contenti equales exijiant, ut optime dixit Euclides ,

THEOR.2.PROPOS. 5 .

ISOSCELIVM triangulorum , qui

ad bafim funt, anguli inter ſe ſunt æquales :

Etproductis æqualibus recris lineis,quiſub

bafi funt,anguliinter fe æquales erunt.

Si't triangulum lordeles A B C , in

quoduo latera & B AC,interfe fint æqua

lia : Dico angulos A B C , A CB, fuperba

fim'B'C , æquales inter fe effe : Itemſila B Gud

teraequaha A B , A C , producantur qua

tum libuerit , ufque ad puncta D , &E, D

angulos quoqueDBCE CB, infra ba

lineandem B C, effeæqualcs. Ex linea
E

enim A E, producta infinite abfcindatur A F , æqualis ipfi 3.primi.

A D , & ducantur rectæ B FP ; CD . Conſiderentur dernde

duo triangula A B F ,A CD. Quia ergo duo latera. A B

A F, trianguli A B F ; æqualia funt duobus lateribus AC,

A D ,trianguliACD, utrumqueutrique, nempe A B ipfi

A C, ex hypothefi, & AF,ipli A D ex conſtructione; an

gulusque A , contentus lateribus A B , A F æqualis est an

gulo A , contento laceribus A C , A D, immoangulus A

communis eft utriquc triangulo: Erit baſis 3 F æqualisbali 4.primi.

CD ; & angulus F , angulo D ; & angulus A B F , angulo

AGD ; cum & priores duo , & pofteriores ; opponanrur

æqualibus lateribusin di& is triangulis ut pater Rurſasco

liderentur duo triangula B DC, CFB.Quoniam uero re

etæ A D, A F , æquales funt per conſtructionem , fiturri

auferantur ex ipfis æqualcs A B AC, & reliquæ B D. & 3. pron .

CF, intæquales. Quare duo latera B D , D C, trianguli

BD C ,æqualia ſuntduobus lateribus CF, FB , trianguji

CFB,utrumque utrique, uidelicet B D, ipfi CF, & DIÇ,

ipfi F B , ut probatumeít : Sunt aucem &anguliD& F,vo

i . per.

D 2 tenti
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tenti dictis lateribus æqualibus æquales, ut oftenfum etiam

* primi fuit . Igitur erit angulus D B C ,angulo FC B, æqualis ; &

angulus B C D angulo C B F. Tam coim priores duo , qua

poſteriores, &qualibus opponuntur lateribus, cxiftuntq; ſu

pra communem baſim B C , utriuſque

trianguli B DC . CFB . Quod fi ex totis

angulisæqualibus A B F, A CD, ( quos
B

æquales eſſe iam demöftrauimusin prio

ribus triangulis) detrahatur anguli æqua

D les CBF, CD , (quos itidem in poftc

rioribus triangulismodo probauimus effe

3. pron . æquales) remanebūtanguliA B C,ACB,

ſupra baſim B C, æquales : Oftenfum eft autem in poftc

rioribus triangulis, & angulos D B C, FCB, qui quidem

funt infra eandcm bafim B C , effe æquales. Igitur &anguli

fupra bafim inter fe , & infra candem interfe quoque funt

æquales; Ac propterca Ifofcclium triangulorum , qui adba

fim funt anguli, & Quod erat demonftrandum .

SCHOLION

HALC propofitio uera etiam eft in triangulis equilateris,

cum in quolibet reperiantur duo lasera inter fe æqualia, licet

cam Euclides folis Ifofcelibus triangulis videatur accommo

daffe. Exiftentibus enim duobusLaseribus AB , AC, trianguli

AB C, aqualibus , ſiue reliquum latus BC, ipfis quoque fis

aqualegur contingit in triangulo aquilatero,fiue inaquale, ut

in 1/ofceleaccidis,neceſſario confequitur,& angulos fupraba

som inter fe, angulos infra eandem inter f : quoque effe æqua

Les, us conftat ex demonſtrationeprediéta . Solet autem theo

roma hoc tyronibusfubdifficile,d obſcuriuſculum uideri,pro

pser multitudinem linearum , & angulorum ,quibus nondum

funt afſuesi. Veruntamen , fi diligenter theorematis præceden

sis uis ac demonftratio ponderetur,non multo labore hoc , quod

pre manibushabemus, a quolibetpercipietur , fi modo memor

for, illos angulos triangulorumprobari æquales efle , in anse

sedensi sheoremare, qui equalibuslateribus opponátur . Quod

quidem quoniam Campanus non appofuit,caufa fuit,a confu

Saeffe uideatur , fubobfcura eius demonſtrasio.

CORO- 1

1
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COROLLAR I V M.

Ex hac propofitionequinta liquet, omne triangulum equila

cerum eſſe aquiangulumquoque :Hocelt, tres angul oscujusliber

trianguli æquilateri eſſe inter fe æquales. Sit enim

triangulum æquilaterum A B C.Quoniam igisus

duo latera A B,AC, ſunt æqualia, erunt duo anga

li B, & C , zquales,Item quia duo latera A B ,BC,

ſunt æqualia,crunc & anguli C, & A , zquales. Qua B C

re omnes tres A, B, & č, æquales crunt . Quod

oftendendum crat .

.

so prim .

6.THEOR.3.PRO
POS. 6 .

SI trianguli duo anguli æquales inter ſe

fuerint : & fub æqualibus angulis ſubtenfa

latera æqualia inter ſe erunt.

In triangulo A B C ,fint duo anguliABC, A

A CB . ſuper latusB C ,æquales.Dico duo la

tera illis oppofita A B, C ,cffc quoque æqua.

lia. Si enim non credantur æqual'a, exiſtenti. В.

bus nihilominus angulis dictis æqualibus, erit
C

alterum maius altcro ; fit igitur Å B, maius quam A C, li

fieri poteft : Etex A B, abfcindatur in D, re &ta B D, æqua- 3. primi

lis re &tæ A C. (quæ minordicitur eſſequam AB,)ducaturq;

recta C D. Conſiderentur iam duo triangula AĆB , DBC

In quibus cum duo latera A C CB, trianguli A CBæqua

lia lintduobus lateribus D B, BC, triãguli DBC,utrumq;

Latrique, nempe AC, ipfi D B,(abſcidimuscnim ex A B, ipfi

A C , conceſſu aduerfarij, æqualem DB, ) & CB, ipfiBC,

cum ſit unum & idem ; Sintautem & anguli ACB,DBC,

contenti di &tis lateribus æquales, per hypothefin : Erunt tria

gula A CB , DBC, æqualia, totum , & pars, quod fieri nā | 4. primi

poteft. Non igitur erunt latera A B, A C , inæqualia, G an

guliB, & C ,fuper latus B C,æquales ſunt,nc to

tum parti æqualc eſſe concedamus:

fed æqualia exiſtent . Quarc G

trianguliduo anguli ,& c.

quod demonftran

dumerat.

DS SCHO.
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SCHOLION

CONVIRTIThoc theorema primam partem precedena

tis. Nam ibi demonfiratum eft , fi duolatera trianguli inter

fe æqualiafuerint,ingulos,qui adbafim funt,effe quoque &qua

les : Hic uero, ſi anguli ad bafim fintæquales , latera quoque

angulis illis oppofita eſſe æqualia. Non autem mirum alicui

de uideri , ſi Mathematici aliquando conuertunt propofitio

'nes, ita ut nunc ex antecedente quopiam conceſſo colligant per,

demonstrationem conſequens aliquod, nunc uero rurſus ex con

ſequente hoc conceſſo inferant per aliam demonftrationem in

tecedens illud,utab Euclide in hifce duabus proximis propoſi.

sionibus factum eße confpicimus : Non debet , inquam , uide

rimirum quoniam non femper in rebus Mathematicis recipra

cantur antecedens ♡ conſequens ; Cuius ego rei unum dunta

xatnuncexemplum tale in medium proferam . Demonſtrat Ex

clides propof. 16. huius lib. Si trianguli cuiusuis unum latus

producatur , ungulum externum maiorem eſſe duobuss internis

fibi oppoſitis ; In qua quidem propofitione nullo modo antece

dens, & confequens reciprocantur. Non enim fequitur, f 1

ræ cuiusuis reitilinee uno latere producto, angulus externus

maior fitfingulis internis oppoſitis figuram illam efeiriangu

lum , că poflit etiam effe quadrilatera figura,utad propos, 16.

huius lib.oftendemus. Eodemque modo multa aliæ propofitiones

conuerti nequeunt. Quam ob rem necelleest, 1st priusdemon

Stret Geometra, propoſitionem aliquam conuerti,hocest , ante

cedens or conſequens illius reciprocari antequam ex conſigue

se concello colligat antecedens Non conuertit autem Euclides

omnes propoſitiones, quæ conuerti poſunt, ſed eas duntaxat ,

quarum conuerſione maxime indiges : Nos tamen dabimusope

ram ut fere omnes illas conuertamus, quæ aliquam uidebun.

sur afferreutilitatem .

COROLLARIVM .

Si Quit l'R ex hac propofitione , omne triangu.

lum æquiangulum,id est, curus omnes anguli funtæqua

les , effe æquilaterum . Quod quidem conuerfum eft cu .

rollarij quinta propofitionis,ucliquet . Sint enim tan .

guli A B C , ties anguli æquales . Dico ipfum cllc eguia

ierum . cum enim duo anguiit, & C , lint zquales , enunt lareta

AB

A B
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PA B,AC, æqualia .Rurfus cum duoanguli A,&B, Sint æquales, 6.primi.

crunt quoquelatera A C , B C, æqualia ,& idcirco omnia cria late

ra A B , 8 C , AC, æqualia. Quod oltendendum cras

8 X PROCL 0 .

-L1C1BIT nobis etiam conucriere fecundam partem quinez

propofitionis , hoc modo :

Si trianguli cuiuslibet produ&is duobus lateri

bus, anguli infra bafim fiant æquales, & duo la

tera illa æqualia inter fe crunt.

Triāguli enimA B C, produ & is lateribus AB,AC,

ad D , & E, fiant anguli DBC, EC B, infra bahim

BC, zquales . Dico latera A B, A C , che quoque

inter fe æqualia . Ex C6, quantumlibet produda B / 3.primi.

abſcindatur CF, æqualis ipli B D, & ducantur re . '

az B F, FD, DC, Conſiderentur deindetriangu- D

laDBC; FCB. In quibus cum latera D B, BC,

equalia fint lateribus F C, C B , utrumque utrique,

nempe D B, iph FC, per conſtructionem , & B C , ipGCB ,quod

fic unum & idem : fintaurem & anguli D BC, FC B, di &tis laceri.

buscontenti æquales, per hypothelim : crunt s baſesCD,DF, 4.primi.

æquales, & anguli BCD,CBF, ſuper has baſes, cum opponan.

tur æqualibus laterihus B D , CF,aquales . Ablatis igitur hiſcean

gulis æqualibus8CD, CB F, ex angulis FCB,DBC, ser bypo

Thelin zqualibus,remanebuntanguliFCD, DBF, æquales . Con.

liderenturrurlus triangulaDBE, FC D.In quibus quoniam lare 3. pron.

raDB, B F, æqualia ſunt laceribusF C, CD, utrumque utrique,

nempe D B , jpli FC, per conſtru & ionem , & B F, ipli CD, utmo

do often tum eft ; Sunt autem & anguli consenti di&is lateribus,

DBF, FCD, zquales ,ut etiam fuit nuper demonitraium : Erit

angulus B D F, Tuper balın D F , triangul : D BF, aqualis angulo

CĚD), ſuper candem baſim F D , crianguli FC D. Hierin aqua.

libus lateribus opponuntur. Cum igicur in triangulo ADF, duo

anguliADF,A'F D, fint çquales, ut nunc oftendimus, erunilate

sa D , AF, æqualia. A quibus fireaçBD, CF, aquales, perro 6.primi

Itru &tionem , demantur , remanebunt A B , AC , latera trianguli | 3 pron .

A B C, æqualia.Quod crat oftcodendum .

1

4. primi

7.
THEOR. 4. PROPOS. 7.

SVPER eadem recta linea,duabuseif

dem rectis lineis aliæ duæ rectæ linex xqua

les, utraque utrique, non conſtituentur, ac

D 4 aliud
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A2

aliud atque aliud punctum , ad eafdem par

tes, eofdemý; terminos cum duabus initio

ductis reais lineis habentes :

SVPER recta AB , conſtituantur ad punctum quod

uis C ,duæ rectæ lineæ A C, BC. Dico ſuper candem re

Atam A B, uerſus partem candem C, no pode ad aliud pun .

&um, ut ad D, conſtitui duasalias rc &tas lincas , quæ fint

æquales lineis A C, B C ,utraque utrique, nempe A C, ipfi

AD, quçcundem habent finem A ; & BC, ipſi B D , quæ

cundem cciā terminum poflidēt B. Sint enim ,

fi fieri poteſt,rectæ A C , A D,inter fe , & se

& tæ B C, B D, inter ſe ctia æqua es. A utigitur

punctum D , crit in alterutra rectarum AC,

B B C, ita ut recta A D,in ipfam rectam A C , uel

BD in ipfam BC,cadat;autintra criangulum

A B C; aut extra. Sit primo punctu D ,in alcera rectarú AC,

BC, nempe in A C, ut A D , ſit pars ipfius AC. Quonia

igitur rectæ A C, A D, eundem terminum A , habentes di .

cunturæquales ; Erit pars A D , toti A C ,æqualis . Quod

fieri non poteſt. Sit ſecundo pun&um D, intra triangulum

ABC, & ducta recta CD , producantur rectæ BC, BD,

uſque ad E, & F. Quoniam igiturin triangulo

FIC ACD, ponuntur lacera A C, A D , æqualia ,

s , primi
cruntanguli ACD , A DC, ſuper bafim CD,

9. pron , æquales ; Eft autem angulus A CD, minor an

gulo D C E ;nempe pars toto: Igitur & angulus

A B A DC,minor erit codéangulo DCE: Qua

re angulus CDF, parsipfiusA DC, multo mi

nor erit codem angulo DCE. Rurſus, quia in triangulo

BCD, latera B C , B D, ponuntur æqualia, erunt anguli

S. primi CDF, DC E, fub baſi CD, æqualcs . Oftenſum autem

fuit , quod idem angulus CDF, multo fitminor angulo

DCE. Idē ergo angulus CDF,& minor elt angulo DCE,

& cidem egualis, quod eft abfurdum . Sit poftremo pun

rum D, extra triangulum A B C. Autigitur in talierit lo .

co, ut una linca fuper alteram cadat,ut in priori figura,dum

mcdo loco D, intelligas C, & loco C, ipfum D ; cx quo rur

fus
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fus colligetur pars equalis toti , quod eft ab

luidum : Aut in cali crit loco , ut pofteriores

duæ lineæ ambiant priores duas , ceu in po.

fteriori figura , ſi modo loco D, iterum in .

telligas C , & D ,loco C ; Quo polito , in idem

abſurdì incidemus,nempe angulú DCF, A B

& minorem effe angulo Ć DE, & eidem E

zqualem , ut perſpicuum eſt : Aut denique

punctum Dita crkextra triangulū A B C ,

ar altera lincarú poſteriorum , nempe AD ,

fecet alteram priorum , ut ipfam B C. Du

da igitur redaC D , cü in triãgulo A CD,

latera AC, A D, ponantur æqualia , erunt
А B

anguli A'CD ,AD C,ſupra bafim C Dæqua C D
5.primi

les: Ac proinde cum angulus ADC , minor 9. prou .

lic angulo BDC , pars toro , crit & angulus

ACD, minor codem angulo B D C. Quare

multo minor erit angulus B CD , pars anguli А B

AC !), angulo codcm BD C. Rurſus,cum in

triangulo B DC, latera B C, B D , ponantur æqualia,erunt

anguli BCD , BDC, ſuper bafim C D, æquales : ER s.primi

autem iam often ſum , angulum BCD, multo eſſe mino

rem angulo BDC : idem igiturangulus B C D. & minor

eft angulo B DC, & eidem æqualis,quod eft abfurdum .

Non ergo æquales funt inter fe A C, A D, & inter fe quo

que B C,BD. Quarc fuper cadem recta linea, duabus cif

dem re & tis lincis & c. Quoderar demonftranduma.

SCHOLIO24

:
: 6

FISK : posest w dwe linea AD,BD, equales fint dua

bus A C , B C ;utraqueutrique,ut A DipſiBC, BD, ipfi

AC,us ultima figura indicat; Verum hoc modo non egrediun

sur ab eodem pun &to linea illa ,quæ funt æqualesinter fe,ut con

ftet. Soleenim AC,AD, eundem limitem poſſidentA ; Itě

2 C , B Di eundem I ; oprimeg; demonftratum fuit ab Eucli

de , fierinon pofle, * ACAD , inter ſe fino a quales, ita ut

BC, BD , quoque inter fe æquales exiſtant . Rete igitur in

propofitione appofiræ funshacuerba : eofdemás terminos c1m

dybuis
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duabus initio du &tis rectis lineis habentes . Rurſus poßun : el

fe due lineæ fimul fumpte si D , BD, æquales duabuslineis

A C, BC, fimulfumprisut in eidem figura perfpici poteft :Sed

hoc non oftendit Euclides fieri non polle. Dixit enim non poße

utramique utrique eſſe æqualem ec .

Eadem ratione pofluni ex A, 4 B, infra A B , bafim trian

guli A B C, hoc eft ad contrarias partes,du

с ci duæ lineæ relia A D, BD, conuenientes

ad aliquod punitum , ita ut AD , exiense

А
puncto A , aqualis fit ipfiAC; BD,

egrediens ex B , æqualis ipſi BC, vt perfpi

cuum eft in aprofita figura. Non igitur fine

caufa adiecit Euclides : aleaſiem partes.Deniquelle poterunt

dué linee A C, A D, æquales inter ſe , eundem terminum A ,

poffidentes ; Sed hoc pofito, fieri nulla ratione poterit , ut relis

D
que dua B1 , B D), terminum habentes eundem B ,

inter fe quoquefintsguales, vt in hzefigure appe

ret , & ab Eucliile eft demonſtra:ū . Appoſite igitur

diétü eft in propofitione: duabus eiſdem reffis lineis

A 8 aliæ duæ recte lines equales, vtraque vtrique,Úc.

I uare vt plane fcopus Euclidi in hac propofitione propoſitus

intelligatur , diligenter fingula verba propofitionis funtpon

deranda .

ת

8. THEOR. 5. PROPOS. 8 .

SI duo triangula duo latera habuerint

duobus lateribus, vtrumque vtrique,æqua

lia, habuerint vero & baſim baſi æqualem :

Angulum quoque ſub æqualibus rectis li

néis contentum angulo æqualem habebūt.

SINT duolatera A B , A C, trianguli A B C , duobus

Jatesibus D E, D F, cijanguli D E F , æqualia, utrumque

verque,nempe A B , ipfi Ď E , & A C, ifli DF ; ſit autem

& baſis B C ,baſi E F , æqualis . Dico angulum A , æqualem

offe arguio D,quorum uidelicee yterque di &tis latenbus co

tinctur.
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je

tinctur. Nam fi mencc .intelligatur bafis B C, Superponi ba .

li E F , neutra excedet alteram , led punctum B, congruet 8. pron.

pun&o E, & punctum C , puncto F , cum hæ bafes ponan.

tur æquales inter fe. Deinde fi triangulum A B C, cog tetur

cadete ſuper

A DG triangulum

G
DEF, cadet

pundum A ,

B CE aut in ipſum
FE4

punctum D,

aut alio . Si punctum A , in ipfum punctum D , cadat, con

gruent lībi mutuo triangulorum latera ,cū ponanturæqua

lia ; Ac propterea angulus A ,æqualis erit angulo D, cum S. pro

neuter alterü excedat. Quod fi punđū A , alio dicatur cade

re ,ut ad , quomodocunq; id cótingat,hoceft, fiuc in latus

É D , ſiue intra triangulum E D F, fiue extra , ve in figuris

apparet ; erit perpetuo E G, (quæ eadem cít ,quæ B A læqua

lisipli E D ; & FG , ( quæ cadem eft , quæ CA ) æqualis

ipſi F D , propterea quod latera vnius trianguliæqualia pco

nantur lateribus alterius : Hoc autem gerinon poflc,iamdu

dum demonftratum cft,cum tam rectæ E G , E D, terminū 7.primi.

cundem E, quam rectæ F G, FD, eundem limitem F ,polli

drant . Non igiturpun & um A , cadec alio quam in puoctú

D : acpropterca angulus A. angulo D , æqualis erit . Qua

refidu trägula duo latera habuer at duobus lateribus, & c .

Quod crat demonftrandum .

26

SCHOLION.

..
.

Yr vides , haec propofitio conuertit primam partem propo .

fationis quartå . Sicut enim ibi ex equalitate angulorum, qui

lateribus equalibus continentur , collecta fuisbafium aquali .

tas ; isa hic ex equalisate balium concl:oditEuclides æqualita

sem angulorum ,qui lateribus equalibus comprehenduntur.

Poſſumus eodem modo ex prima, u tertia parte conclufionis

quarta propoſitionisinferre totum antecedens eiufdem ,

theoremaproponatur in hancformam ,

Si duo triangula baſeshabuerint æquales, &

angulos

ita ut
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angulos ſuper baſes conſtitutosçquales, utrun .

que utrique: Habebunt quoque reliqua latera

æqualia,utrunqueutrique,quæ uidelicet æquali

bus lateribus ſubrendútur, angulosq; reliquos

hiſce lateribus incluſos æquales .

Si enim baſis BC.equalisbafi EF,& angulusB, angs

lo E, angulusa; C, angulo D FE ; Dico latus quoque A Bela

teri DE,

A D G latus A Cla

teri DF,gequa

leeße , unge

lumg; A, an.BВ СЕ FE
F

gulo D. Nă

8. pron. lobafis baſi ſuperponatur, congruent fibi mutuo extrema ea

rum , nec non da lineæ angulorum aqualium . Quare omnia fi.

bi congruent, propteresgs omnia inter ſeſeaqualia erunt. Ve.

rum hoc idem theorema a nobis propofitum.quod quidem magis

proprie conuertere nideturquartam propofitionem , quam

Euclidis, aliter demonftrabit Euclides inprima parte propof

tionis 26, ut eo loco monebimus.

COROLLARI V M.

NFE

PORRO ex antecedente huius o & aux propofitionis non folum

colligi poteft, angulos lateribus zqualibus contentos zquales eſſe,

uerum etiam reliquos angulos, qui ad baſes cóttituuntur, utrumq;

utrique,utangulum B, angulo Ė , & angulum C, angulo F ;immo

totú triangulum totitriangulo, ut conita: ex eadem fuperpokatione

vnius tvanguli ſuper alterum ; Nam ſibimutuo congruent & didi

anguli, & coca triangula,utperſpicuú eft.Quod cua ex quarta pro

pos. colligi poterit,poftquam demonftrarum fuerit, anguloszqua

libus comprehenſos lateribuszquales effe. Inde enim fiei, cu latcra

quoque fint a qualia,& reliquos angulos, & tota triangula eſſc zqua

lia,utin propos.4.demonitratum elt

EX PROCLO.

PROLONs familiares conātur hocide theorema oftédere de

miltracione affirmatiua hac ratione.Pofito.n codé antecedête, fup

poni satelligatur bafisBC, bah E F :ita ut triangulum ABC, cadat in

dinerlas partes, & non fuper triangulum DEF, quale cft triangala

AEF, Autigiturduo latera, népe DF, PA, conitruunt una linea

rcetam
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my

5.primi

re &am ,quod quidem continget ,fi duo anguli C ,

& F , re & i extiterint;aut non . Si cófticuant unam li

neam re & am , ucluci D A, ita propoficum cõdude

cur. Quoniam in triangulo A B D, duo latera AE,

De, ponuncur zqualia ( eltenim nunt A E , reda

cadem quę A B, quæ per hypothefin reâæ DE , B CE

æqualis eft, erunt anguliA , & D, ſuper bafin AD , 5.primi.

equales , quod erat oftendendum . Si uero neque

DP, F A , neque DE, & A, lincam re&am confi.

ciant , ducatur ex D, ad A, linea re & a D A , qux

uel cadet intra triangula, uel extra . Cadat primo intra, quod qui.

dem accidet , quando anguli ad E, & F, funt A

a cuti . Quoniam igitur in triangulo A ED ,

duo latera A E , D Е , æqualia ponuntur,erunt

duo anguli EAD , ED A, eguales ad bafim

DA. Eadem ratione , cum dio latera AF, B CE F

DF, equalia ant perhypothefin , cruntduo

anguli FAD , FDA, ſuper baſin DA, æqua

ies . Siigitur hıçquales illis equalibus addă.

tur, fieni toti anguli E AF, EDE, gquales. Quod erai oltcoden

dum . Cadar focundo re & a DA, extra trian ,
2. pron .

gula, quod demum fiet , quando anguli ad F, A D

fuerint obtuli. Quoniam igitur in criangulo

AED , duo latera A E, D Е , ponuntur aqua

lia , erunt anguli E AD , ED A , equales fu

per baſinD. Eadem rationc, cum duo la - BCE
5.primi

teraAF, DF, in criangulo AED , fint per

hypothefin equalia , crunc anguli FAD , A

ED A, ſuper bafin D A , æquales , His er

goaprioribus ablatis , remanebunt anguli BA , E D F ,xqua. 3. pron .
les ; Quod demonkrandum proponebatur,

PROBL. PROPOS. 9.

9.

DATVM angulum rectilineum bifa

riam ſecare.

Sif diuidendus reetilincus angulus

B A C, bifariam , hoc eft, in duos angulos A

æquales.In recta A B ,fumatur quodcunq;

pun &tū D , & re &tæ A D, fecetur ex A C ,rc

& a A E, æqualis, ducaturque recta D E.

3. primi

Deinde ſuper DE , conttituatu
r
trian

E

gulum æquilateru
m DFE , & ducatur B

& . primi

recta A F , diuidens angulumn B AC ,

in angulos B AF , CÀ F. Dico hos

augno's!
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angulos interfe effe æquales. Cum enim lateta D A , AP,

trianguli D A F; æqualia fint lateribus E A , AF, trianguli

E A F, utrumque utrique , quod D A , ipfi E A ,per con

ftru&ionem , fit æquale, & A F, commune ; Sic auté & baſis

DF, bafi EF,æqualis, propterea quod triangulum DFE,

conſtructum fit æquilaterum Erit angulus D A F , angu

8. primi lo E A F,æqualis,ideoque angulus B A C, diuifus bifariam ,

quod crat tacrendum .

SCHOLIOR.

evoo ſi loco trianguli æquilateri conflruamus trian .

gulum 1foſeeles, nihilo minus idem demonftrabimus. Id quod

etiam in proximistribus propofitionibus, quæ fequuntur , fie

ri poteft .

Р R.A X I S.

E

Dicto citius angulus quilibet reftilineus, » B A c ,bift

A
riä ſecabitur,hoc modo. Ex centroA , circino

aliquo abfcindantur rectæ aquale's AD,

AE cuiufcunquemagnitudinis . Etcirci

no non uariato (Poljestamen ipfam uariere,

Ji veles ) ex centris D, d E , de crib.intur

duo arcus ſecantesſeſe in F. Rešta ignisr, dui

&a A F , ſecabitangulum B.A ' , bifariam .

B
C Sienim ducerentur recte DF, EF, client

hææquales, nempe ſemidiametricirculorum

equalium . V'nde yt prius demonſtrabitur, angulum D -AF,

æqualem effe angulo B AF. Non defcripfimusautem diflas li

neas , ut nuda praxis haberetur : Id quod in alüs quoque pri

xibus, quoad eius fieripoterit,obferuabinius ne linearum mul

titudotenebras nobis offundat pariat @sconfufionem ,

SCHOLIORE

HINC aperte colligitur,anguli reftilineŭ quemuis diuidi

pole eriam in 4. angulos æquales, in 8. in 16. in 32 in 64. do

it.. deinceps,ſemper procedendo per augmentum duplex . Nam

postquam angulus quilibet rectilineus in duos æquales angu

los fuerit diuifus, fi horum uterque iterum bifariam fecetur,

habebi
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DI

E F

habebimus 4. angulos equales ; Quod fi finguli rurſus dinie

dantur bifariam ,obtinebimus 8. angulos equales, ac fic de

inceps. Non docuit autem Euclides 19[quam , neque ab ullo ha

Etenus fuitdemonftratum , qu.inam ratione angulus rectiline rus

in quotuis partes equales poffit diuidi. Si quis izmen id de.

foderet,uti eum neceſſe erit circino, vt quaſi aitentando, le

pires repetendo praxin ipfum a :l finem deſideratum perueniat ;

hacnimirum ratione . Sit angulus rectilineus B A C, liuiden

dusin 5. angulos equales. Fx A , centro deſcribatur arcur cir

culi BC, ad quodcunqueinteruallum ,fecans rectas AB , AC,

in B si C.Deindehic arcus officio cir

rini ( eius cruramodo dilarando magis,
В.

modo reſtringendo, donec debitam ha.

beant diſtanciam ; quoniam huius rei

demonſtratio adhuc deſiderutur ) diui

datur in tot partes æquales in qısos anguluspropofitus eft diui

dendus , vt iuxia exemplum propofitum in quinque, in panitis

fcilicet D, E , F G. Sinamque ad hec punctaer A redu

cantur line« diuifus erit angulus B A C , in quinque aguales

angalos, Cū enim circino ſiempiafint aqualia interuall : В D,

DE. & c.ſiducantur refté BD DE c.erun' heomnes in

ser feæquales. Quere erun: duo l.i'era BA, AD , trianguli 15. def.

BAD ,æqualia duobuslaterib :es EA , A D gruzgili E A D,

wirumque vtrique,cú omnia ex centro egredidosu
r
visor un

ferentia ufque Bilis autë BD b.fi quoque DE ,vt di&ta fuit,

equalis eft: Angulusigitur B A D angulo EA D aqualiser
i 8. primi

Iftet ; Ea:demq; ratione demontrab
itur, angulum E À Đangu

lo E A F ,æqualem elle, u ſic de cæteris, Breuius autem college

sur ,omnes angulos al A , Meinter,ſe æquales, er 27. propositer

ty lib. propterea quod cir:unferetj& B D.DE, fc . accepte

fint omnes aquales inter ſe ſe.Nemo uero miretur , quod pra

xes exhibeamus interdum ,quarum demonſtrationes ex fequen

sibus propofitionibus dependene Hoc enim eo confilinfacimus,

vt ſingula proprijs in locis trallent at , diuiſio nimirum angu

lireetilinei cuiusuis in quotlibet partes æquales eo in loco ,in

quo Euclides docet diuifionem eiuſlem angeli in duas partes

æquales; Et diuifio linea recte in quotuis partes equales, ubi

candē diuidit Eurlides bifaria, & ita de finzulis .Neq; enim

ad praxeshuiuſmodi requiruntur ſemper ſequences demonftra
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siones, fed folum ,ut probetur reéte efleper ipfas effe tum, quod

imperabatur euamobrem is , qui non contentus nuda praxi

demonftration requirit,porerit regredi ad praxin quamlibes,

poſtquam demonfirationes ad eam neceſſarias diligenter per

ceperis. Nam ſemper propofitiones illas , qua ad hanc rem dea

bent adhiberi, citabimus in demonftrationibus nofirarum pra

lium ; quemadmodum et in proxima praxi citanimus propofi

tionem 27. sert y libri.

PROBL. 5.PROPOS, 10.10.

DATAM rectain lineam finitam bi

fariam ſecare.

Si T recta finita A B , diudenda bifariam ,ideft , in duas

1. primi partesæquales. Defcribatur fuper A B , triangulum æqui

9.primi laterum A B C ,cuiusangulus C, per rectam CD ,diuida

tur bifariam in D . Dico re&am A B , bifariam

effe diuiſam in D. Quoniam duo latera A C,

CD, trianguli AC D , æqualia ſunt duobus la

teribus B C , CD, trianguli BCD, utrumquc

A D Butrique,nempe A C, ipliB C, cum fint ambo

latera trianguli æquilateri, & CD, eft commu

ne ; Eft autem & angulus A C D, angulo BCD, æqualis,
4. primi

per conſtructionem :Eric baſis AD, baſi B D, æqualis .

Datam ergo redamA B, bifariam ſecuimus in D , quod fa

cere oportcbat.

PRA X S.

Ex centro A , ad quoduis interuallü,quod tamen dimidiš

linee A B, excedat , deſcribăturduo srº

cus ,inusſuperne,alter inferne; Et ex cē .

tro B, ad idë internallü omnino alij duo

E

B arcus delineentar ,q priores fecētin C.

D. Refta igitur declad recabit recta

A B in E ,bifariā . Si.n.ex A ,& B ,ad C ,

& D , ducant quatuor recta , er úr hoe oēs

inter ſe aquales,cã ex cétris ad circüferen

tias æqualiū circulorü cadāt; Nā arcus circulorā defcripti siss

codě interuallo. Quoniã igii latera AC, CD , æqualia funtle

teribus
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retibus BC.C ) vezuine; viring , sic bafis A.D, bafi B Dèrit

anatua'145 i 0 1 ', now 2941'is. Rurfiss quiz l.zzer: s.primi.

jciclotu ,ieslaies "-os 3C,CE,viruma; vivi ;,

. : À CE , ang..do 3 C 7. vr vienfum fuit ; erit bajs A , 4.primi.

u aſi 3 E, & qualis .

SCHOLION.

PERSPICY Tx et, eodem mododiuidi poſſe eandem

line . re&tă AD.in 4 partesequales,5 in 8.in 16.in 32:06.

fiintiinpr: porzione şiæcedenti diximus de diuifione anguli

relilindi. Qua vero rasione quæuis recta linea propofita di

uidenda fit in quotcuenquo partes equales , vberrime trade

mus al propos.co.lib.r . vbi varias,et nõ iniucundas praxes in

medium azdicemus. Ibi enim videtur effe proprius huic rei lo

cus , cum huiufmodi praxes fere omnes linearum proportiones

ex pofcant. Neq ; vero indigebimus inquam diuifione linee in .

quoslibet partes æquales , ad eam locum vſaj .

II .
PROBL. 6. PROPOS. 11 ..

2

DATA re& alinea, a punco in ea da

torela lineam ad angulosrectosexcitare .

RECTA linca daca lit AB, & inca

punetă C, a quo iubemur erigere fuper

A Blincam ad angulos rectos , íeu per

pendicularem.A puncto Cofumaturse ADC

ata CD,cuiæqualis auferatur C E. De
3.frimi.

inde fuper D'E , conftituatu
r triangulum æqui'aterum 1.primi.

DEF , atq ; ex F ,ad C ,ducacur recta FC, quam dico eſſe

perpendicu
larem ad A B. Quoniam latera DC ', C F ,

irianguli DCF , æqualia funt lateribus E C , CF, trianguli

ECF, virumq;vtriq ;, nempe DC, ipfi E'ċ ,per conftru

ctionchi, & CF ,commune ; Eit vero & batis D F ,baſi E F ,

æqualis , ob triangulum æquilateru
m

: Erunt anguli ad C,

conienti dictis lateribus,æquales. Quare dicctur vecrq ;rc

8.primi,

aus , atq; adeo F C recta ,ad A B , perpendicularis. Dara 10. def .

E igitur
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igitur re & a linca a pūčo in ca dato& c. quod faciendū crat.

PRAXIS.

Ex punéto C, abfcindantur viring; li

* ne& æquales CD, C E. Et ex D. & E , de

- fcribantur duo arcus fecantes sefe in F.

ADE-В Refla namq; dueta F C , eritperpendicu

cularis : Demonftratio eadem eft , que

Euclidis, fi modo ducantur reftsDF,EF,que æquales eruas,

propter equales circulos ex D , E ,defcriptos, qui ſe interfe

cant in pun &to F. Quod fi punétum dat um in linea recta fue

rit extremum ,producenda erit linea in re tum continuum ,

adpartes punčti dati,ptex illo erigatur fecundum praxim da

tam linea perpendicularis.Vt fi linea data fueritAcd pun

Ev dată c, extremüs protrahenda erit A C ,in B , & fumenda

æquales C D,C E, & c. Si vero ad aliquam lineam conſtitnen

da fit linea perpendicularis , non quidem in puncto affignato,

fed vtcumqs, id efficietur hac methodo . Ex duobus punctis

A,& B, quibufcunq; lineæ propofita deſcrie

☆ bantur tam ſuperne, quam inferne duo arcus

le ſe interſecantes in C, D.Nam recta du

Ela CD ,erit perpendicularis ad A B.hoc est ,

* faciet duos angulos ad E, rectos, feu equales .

Quod non aliter probabis , quam fuprapra

xim , qua lineam in duas equales dimifimus partes,demonftra

uimus . Nam per 4. propoſ. erunt anguli ad E , aquales, quip

pe qui ſuper aquales baſes A E,B E.confiftunt, opparussargs

æqualibus lateribusAC,BC.

EX PROCLO.

Si pun&um in linca datum , fuerit extremum , & finca com

mode produci nequiuerit, poterimus ex pun& o dato educere li

ncam perpendicularem , linca non produđa,

hac rationc. Sit reâa A B ,& pundum A. Ex C,

E pun&a quolibet intra lineam educacur perpen

dicularis CD, vt docuit Euclides ; & ablcinda .

tur C E, æqualis ipG A C : Deinde diuidarur an

AА -B gulus C ,bifariam , du&a reda CF; Et ex E, rur

lus , vt docuit Euclides , cducatur & G.perpen

diruiaris

3.prim
i
.

9.prim
i
.
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dicularis ad CD, ſecans ređaC F,in G. Duđa igitur re & a GA,

perpendicularis erit ad A B. Quoniam cum latera A C, CG, crian

guli a cG ,zqualia fintlazeribus E C ,CG,triáguli E C G ,verum ,

que vtrique , & anguli hiſce lateribus contenti æquales •quoque ,

per conftru & ionem : Erunt anguli A ,& E, oppoſiti communi la 4.primi.

ieri CG, 2quales ; Sed E , clt re & us per conftru &tionem ; igicur &

A, rc & us erit,idcoq; A G, ad A B, perpendicularis .
10. def.

SCHOLION

BREVI s lineam perpendicularem erigemus ex pun

Eto dato, fiue extremum illud fit , fiue non , hocmodo. Sit data

linea A B, punétumg; in ea A.Ex centro EK

C , extra linea affumpto, vbi libuerit , (dū

modo recta A B producta cum ipfo non co

ueniat) interuallo vero accepto vſq; ad A , A

defcribatur arcus eirculi ſecās A B, in D.

Et ex D, per C , recta ducatur ſecans arcum in E. Recta igitur

ducta E A ,erit perpendicularis ad A B. Nam angulus A,

eft rectus cum fitinſemicirculo D AE, vt oftendemus pro

pofitione 3 1. lib. 3 .

PROBL. 7. PROPOS. 12 . 12 .

SVPER datam rectam lineam infini

tam , a dato puncto ,quod in ea non eſt,

perpendicularem rectam deducere .

SIT recta AB , interminata

quantitatis, & extra ipfam punctum

C , a quo oporteat lincam perpendi

cularem deducere ad rectam a B. A. -В

Cerro C ,inceruallo vero quolibet cir

culus defcribatur fecans A B , in D , &E . ( quóniam in .

ceruallum affumptum tantum effe debet , vt tranſcendac

rectam A B ;alias eam non fecaret .) Diuifa autem re & a DE, 10. primi.

bifariam in F ducaturrecta CF, quam dico perpendiculare

elle ad À B. Si cnim ducanturCD , CE , eruntduo' latera

DF, F C, trianguli DFC, æqualia duobuslateribus E F ,

E 2 FC,
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FG trianguli, E F C.vtrumq; veric ;, per conſtructioncms

cft autem & baſisCD, baſiCE, æqualis, cum hæ fint ex

8.primi, centro C ad circunferentiam : Quarcerit angulus D FC ,

angulo E FC æqualis , & proptcrca vterq ; rectus. Ducta

eft igiturCF,perpendicularis,quod faciendum erat .

SCHOLION.

PRO $$ appofuit Euclides hācparticulam : infinitam .

Sienim linea eſſes finita , non poffet ſemper a puncto dato ex a

traipfam perpendicularis ad eam deduci.Vt la lineafinita eft

fet B E do punctum C , non poſſet ex Cg

defcribi circulus fecains BĘ , in duo

bus punctis, quareneq; ex C,perpen

À B dicularis duci ad B E Hac igitur de
D

caufa vult Euclides,vectam datam ef

ſe'infinitam , hoc elt ,non habere magnitudinem determina.

tam , vt faltem alipfam producram perpendicularis poffit de :

duci, Ita enim fiet hic , Si B E, producatur, donec circulus ex

: C, defcriptusſecettotam B A , productam in D, “ E , c.

P R A " X'I'si .

CENTRO C, interuallo quouis eodem ,

deſcribantur duo arcus fecantes rectam dá

tàm in A , ¢ B. Deinde exA,& B, eodēji

B interuallo,vel alioji placuerit , alij duo ar.

cus defcribanturſecantesſe in D. Nam du

cra recta C, D, fecans A B, in F ,erit perpen

dicularis ad A B. Demonfiratio huius ope

rationis non differsa demonflratione traduse in praxi propofi

Aprimi. tionis 10.Nam anguli ad Enerūs recti,nempe inter feæquales.

IDEM efficienus hoc modo.Ex quouis pas

cto A , in linea data internallo vfq; ad c,

El
affumpto,arcus circuli defcribatur: Deinde

B
ex quolibet alio puncto B , interuallog; v / 43

ad idem Curlius arcus defcribatur priorem

fecansin C , G D ; Lri:; ducta reta, CD ,

fecans A B, in E, perpendicularis at A * .

)

Demik
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19" CDesmonftratio eadem eft quae prior .

Na I cutem necefle , Yinter

t2..am C , « quale fis intorial

lo AC , y in hac figura apparet :

Facilier samen eris, breuior ope

ratio ſi idem femper interuallumac

cipiatur.

THEOR. 6. PROPO'S. 13. 132

CVM reéta linea ſuper rectam cónfi

ſtens linea angudasfacit; Aut duosrectos,

aut duobus reciis æquales efficiet .

RECTA A B ,colilens ſuper re & am CD ,

faciatduos angulosA B C , A B D.Si igitur

A B ,fucrit perpend cularis ad CD, erūsdicti in
10. def.

anguli duo resti.Siyero AB, non fuerit perCIB

pendiculatis, faciet vnum quidem angulum

obtufum , altcruin vero acutum . Dico igitur ipfosduobus

effe re & is çocales. Educatur enim B E ,ex B ,perpendicula - 11. primi.

ris ad CD, vtfint duo anguli E B C, E BD, recti. Quona

vero duo anguli DB A ,A B E , æquales funt angulo recto 1 8. pron ..

EB D; app lito communi angulo re& o E B C ,erunt trilus

angulisDBA,ABE,EBC, æquales duo recti EBD, EBC : ? . pror.

Rurfus quia duo anguli A BERE B Czquales funtangulo 18. pron.

A B C ;appoſito commuriangulo A BD, cruniuribusan.

gulis D B AABE,E B Cæqualesduo anguli ABC,ABD, 2. pron.

fed illis tribus oftenfum fuit effe etiam æquales duasreus

EBD, E BC;
; quæ autem eidem æqualia , inter fe funt æ

qualia : Duo igitur anguli ABC ,AB D ,zquales fuarduo

bus rectis E B D , E B Č . Cum ergo recta linca luper rectam

confitens lincam , & c. Quod fiendere oportcbat.

! E

n !

1. pronto

SCHOLION

VIDETVR hæcpropofitio pendere ex communiquadam

animi notione. Quo enim angulus A B C , fuperat recium an

E 3 gulismo
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1

gulum E B C , èo reliquus angulus A B D , ſuperatur ab angu

lo recto E B D. Nam ficut ibi exceſſus eſt angulus A B E, ita

hic defe &tus eft idem angulusABE. Quocirca anguli ABC,

ABD,duobus reftis aquales effe conuincuntur, fi quidem tas

tum vnus eorum fupra re&tum acquirit , quantum alter des

perdit .

THEOR. 7. PROPOS.

SI ad aliquam rectam lineam , atq; ad

eius punctum , duæ rectæ lineæ non ad eaf

dem partesductu eos , qui ſuntdeinceps,

angulos duobus rectis æquales fecerint; in

directum erunt inter fe ipfæ rectæ lineæ.

AD punctum Cylineæ rectæ A B, in diuerfas partes edu

Atæ fint duæ rectæ CD, CE, facientes cum A C, duos an

gulos A CD, A CE,vel rectos,velduo

busrectis æquales . Dico ipfas CD, CE,

DH E
inter fe effe conftitutas in directum ,ita vt

DCE, ſit vna linea recta. Si enim nó eft

recta DCE ; producta D C, ad partes C,

in directum , & continuum cadet aut fupra CE, vtfit reda

D CF, aut infra CE, ve ſit recta DCG . Si cadit fupra , cu

AC , conſiſtat ſuper rectam DCF , fint duo anguli

13. primi. ACD, AC F,duobusre &tis æquales; Ponunturautem &

duo angulo A CD ,ACEæquales duobusrectis; & omnes

re &ti ſunt inter feæquales:Quareduo anguli ACD,ACF,

duobus angulis A CD, AC E,erunt æquales.Ablato igi

3. prou. tur communiangulo A C D , remanebunt anguli A CF,

Ace, inter ſe æquales , pars & totum , quod eft abfurdu .

Non igitur recta DC, producta cadet ſupra CE ; Sed neq;

infra cadet ; Eadem enim ratione proberentur anguli

ACE, ACG,æquales.Igitur DC , producia cadcm

çfticietur , qux CE , proptereaq;, ſi ad aliquam re

Etam lineam , arq; ad eius pun &tum , &c.

Quod deinonftrandum erat .

SCHO

i

!
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SCHOLION..

EST hac propoſitio præcedentis conuerſa. In ea enim pro

batum fuit, DCE.fit refta , angulos A CD, ACE, duo

bus eſſe rectis equales; In hac vero demonftratum eft , fidisti

angulifint duobus re&tis equales , rectas D.C , EC, effernam

lineam reftam ,

EX PROCLO .

C

RBCTE Euclides addidit in propofitione hac : & non ad

caſdem partes. Quoniam vt aitPorphyrius , fieri poteft , vtad

pun & um aliquod lineæ dacz ad cardeni partes duz lincę ducan .

iur , faciences cum data duosangulos duobus redis zquales, que

tamen non conſtituant vnam lineam ,eo quod non ad diuerſas fint:

du&a partes . Sit enim pun&um C , in linca A B, datum . Duca

eur CD , perpendicularis ad A B , diuidaturq; re

E &us angulus A CD , bifariam per re &am cerr.primi.

Deinde ex D , quolibet punđo rc& z CD, ducacur primi,

D D ,perpendicularis ad CD ,ſecans redan CE, 11.primi.
in E. Producta autem & D , ad partes D, fumptus

DP, zqualis reax DE, & ducatur recta FC .
3.primi.

B P Quoniam igitur lacera E D , D C, trianguli EDC,

æqualia fune lateribus FD , DC, trianguliFDC,

vtrumq; vtriq ;, & anguli D , jpfis contenti zqua

les , nempe rc&i ; erit bafis E C , bali CF, æqualis , & angulus

ECD, angulo FCD. Sed angulus E CD, dimidium eft re& i :

( Eft enim rectus A C D ,diuiſus bifariam . ) Igitur & F CD , di

4.primi.

midium erit recti. Quare CF, cum A C , facit angulum ACF,

conftantem ex recto , & dimidio recei ; Facit autem C E ,cum ca.

dem A C ,angulumA C E , dimidium etiam recci : Duo igitur

anguli A CF, ACE, quos ad caſdem partes faciunt rectz CF,

CĚ, cum A B; zquales funt duobus rectis : Et tamen CF, CE ,

non funtvna linca recta , propterea quod non funt ductæ ad di.

ucrſas partes , ſed ad caſdem ,

13.THEOR. 8. PROPOS. 15 .

SI duæ rectæ lineæ fe mutuo fecuerint,

angulos ad vertice æquales inter ſe efficiét.

SECENT ſe duæ re&tæ AB,CD ,in pun & o E ,vtcuq;.

Dico angulos , quos faciunt ad verticem E , inter fe eile

æquales , angulum videlicet A ED , angulo BEC ,

E 4 & an
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& argulum A EC , angulo BED. Quoniamrreta DE,

13. primi confitteſuper rectam A B ,erunt duoanguli A ED, DEB ,

æqualesduobus rectis.Rauíus quia cca 8 Erigerrectam

CD, confir, erüt radim ratio duro

10. pron . anguli C E B , BED , duobus cet's

quales. Cumjetitur omncs rectianoul

CARI B's inter fe fiurzoties ; erunt duo.zguli

3. pron. i A E D , DEB, duobusangulis D EB, PE C , tales.

Dempto igitur cömuniargulo D EB , remianebit angulus

A E P, angulo B EC,æqualis.Eadem caloge fontimabi

tur,angulos A E C,B E D ,inter fe æquaksete.Nam duo

anguli A E C, CEB, ( qui duobusiva rectis aqunles per

præcedentem ) æquales erunr duo bus angulis D. 8 , EC ,

qui percandem præcedentem duobus recti funt æquales . )

3. pron. Ablato igiturangulo coinmuni 5 E C , remanebuntangu

JA E C,BE D ,æquales inter fe . Siigirur due rectæ linez

femutuo fecuerint, & c . Quod oftendere oportcbat .

COROLLARIV M. 1 .

Evcendis colligit ex demonftrationehuiustheorem atis,

( ex fententia Procli , quoniam alia exemplaria hoc corolla icin

non habent) . duas lineas ređas ſe mutuo fecantes cificere au pun

&um fe & ionis quatuor angulos quatuor redis anguis quales .

Nam in demonstratione ottentum fore , tam duns Angulos D ,

DEB,quam duos a EC, CE 8,4uous cfiu testis zquales,por is

propor. Omnesigitur quatuor angul: ad è , coultituci quipollen:

bis duobus re & is angulis . Quare quacuor rectis aquales exiſtunt.

COROLLAR I V M. II .

EADEM ratione colligernus , omnes angulos cirea voam &

idem pur.cum coritietos,quoscunquctucatio , quacuos duntaxat

redis angulis 24 ses elle .Siena : 3,3l poct quochscscdu .

cantur, diuidctur folummodalil quaruored 6scosicuci 10 plu .

15. pron. rimas partes, queomnes fimul fumpiz 00:18 fuis adrquanrur.Cum

crgo illiquatuor anguli æquales fint quatuor reais , ex l . corolla

rio , crunt quoque omnes alij fimul fumpti quatuor tantum reais

æquales. Ex quo perſpicuum elt , omne fpatium punchura ali

quod in plano circunftans , a quiualere quatuor sectis angulis,

vemulti au & oresafferunt, qua omnes anguli , qm circa illud

pun&um conititui poffunt, quacuor ſuntreais angulis zquales .

Simili modo contlar, quilibet lineas reclas ſe inuice (ocantes ,

facere ad punâum fectionis angulos a qualcsquatuor retiis .
EX PRO
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EX PROCLO .

Si ad aliquas rectum !io , ad ciuſq; Ga

gnum , duelde linee no . 3. eder. partes

lumpur ,angulos ad vericiruguales fecerint;

ipfæ rcéz linez in dirccum fibiiacicem crūt.

Ex pun & o C, reçAS, in diverfas partes e
А.

E grediancurdur trás CD, Cs, fame napolos

ACE, B C D, inter fe quals : vel etiam duos

ACD, BCE. Dico duis CD, CE, esfuerz vrá

Incam redom . Qeop'as) cura angudu , ACE ,

Bequalis fit angulo ! CD, 31 dico co * nus angu .
lo'b C E, eruntduo anguliACE, CB, dicous! 2. 7o8.

angulis DCB, BC E, zquales :Sed anguli A CE, € 5, Tune : 3. ojosi

æquales duobus re & is ; igitur & 10 D.C 3,8 C. 5 , duobus apurt

reáis aquales. Quamobrem CD, CE, erunt bacz voe R * 6.1 *. primi.

Hoc autem , -re vides , conucrſum elt propofitious decirea

quinte .

EXPELETA BIO ,

Si quatuor rectæ lirerano pinde akin

untes lines angulos oppofitaface faceuales

fecerint , erunt quælibetduzliescaduci in

rectum libi , & continuar coniuntę .

pungo & , Ourrunt lipcu slodze A B,AC,

A.,AE,fociset tuos atgunsorpedios SA E ,

CAD , ia ::16 aqua'es íter duos BAC ,

DAL :erle agusles . Dicoti- BA , A2 ,

tacere vna lincam se @ am , quam CA , A E. Quo

niza zquales funt inzuliBA E , CAD, fi zqualcs illis addantur

angoli D A E, DAL eruneduo anguli BA E, BAC, aquales o prom

duobus angulis CAD, D A E. Tam ergo illi, quam hi, ami

dium tuor quatuor angulorum circa punctum A , corlitterit.n) :

Achi quacuor zquales funtquatuor re @ is per 2. coroll. præceden

Ils pinpeſ. Igirurduo anguliBAE, BAC,aquales funt duobus

ledis ; atque adeo CA, A E, vnam efficient lineam restam . Eo 4. primi

dem fado vfienderur, duas B A , A D. viam regam efficere li

ticam. Nam eadem iacione cruntduo anguli B A , EAD." quaIss duo

!
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jes duobus angulis DAC, CAB ; Quare vt prius , concludecur

propofitum . Pelecarius autem demonftrathoc idem ratione du .

cente ad id , quod fieri nequit .Nos tamen demonftrationem no .

Itram oftenfiuam cius demonftrationi iure optimo præpofuimus .

16. THEOR
. 9. PROPOS. 16.

CVIVSCVNQVE trianguli vno

latere producto ,externus angulus vtroli

bet internos& oppoſito , maior eſt .

TR LANGVLI A B C ,latus B A producatur ad D ;

Dico angulum externum DAC , maiorem effe interno ,

& oppofito A CB, itemq; mai rem interno , & oppoſito

o primi. ABC. Diuidatur enim A C ,bifariam in E ; & cx B,per E,

cxtendatur recta B E F , ita vt E F ,

3.primi.
abſcilla fit æqualis recta E B ; du

H caturq; recta FA . Quoniam igi

tur latcra CE, E B ,trianguli CEB,

C æqualia funt lateribus , E, E F ,

trianguli A E F , vtrumq; vtriq;,

per conſtructionem ; Sunt autem & anguli ad E , dictis la

ss.primi. teribus comprehenfiinter fe æquales , cum ſint cisca verti

4.primi,
cem E , & oppoſiti :Erit baſis CB, æqualis bafi A F , & an

gulus ECB, angulo E A F ; Eit autem angulus DA C ,

externusmaiorangulo E A F ,totum videlicet parte . Igitur

& externus angulusDa C, maior erit interno , & oppofi

to anguloA C B.Quod fi latus CA, producatur ad G ; &

A B , diuidatur bifariam in H ; cxtcndaturq; rc&a CHI,

vi H 1,æqualis fit rectæ HC, & ducatur recta 1 A : demon

Arabitur eadem prorfus ratione,angulum externum GAB ,

maiorem eſſe interno angulo , & oppofito ABC :Eft au

1 s.primi. tem angulus D A C ,angulo G A B,æqualis
, cú lincæ BD ,

CG, fcmutuo fecent in A.Igitur & angulus DA C , ma

jor esit interno & oppofito angulo A B C.Eft autem

idem angulus D AC, maior quoq; oftenfus angu

lo interno , & oppofito A Ć B. Cuiuſcunque

cigo trianguli yna latere producto , &c.

Quod demonſtrandum erat .

SCHO
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SCHOLIOR.

Non dixit Euclides angulum externum D AC, majoră

efle anguloB A C , interno,quifibi eft deinceps; fed folum ma

gnitudine ſuperare trumlibet ACB, A B C,internorusmesso

big oppoficorum : quoniaes externus angulus æqualis poteft

elle anguio internofibi deinceps , quandofcilicetexternus re

tutel; Tunc enim neceſſario is, qui fibi eft deinceps, rectus

quoq; ori : Posejf Gefleminor , quando nimirum eft acutus ;

Hocenim pofito,angulusilli deinceps obtufus erit : Solum er .

30, quando obtufus eris externus, fuperabit internum fibide

inceps; Hic enim neceſſario acurus exiſtet .luse omnia facile

colliguntur ex propof.13.Nam angulus externus, da inter

nus illi deinceps , equales funt duobus reftis ,

Id vero , quod in fcholio propof. 6.huius libri nos demon

firstutus recepimus,nimirum hanc propof.xon pofſeconuertizcü

da yiro latere figure quadrilatere producto,exiern'angulº quo

libet interno, oppoſito porfir eſſe maior ; hac rõne abfoluem '.

SIT figura quadrilatera A BCD, E

cuius angulus B AD, obtufus, ABC,

re&tus constituciurshactamen lege, ut

rette AB , DC, prodnate ad partes B ,

C , in puncto E , nec non ea recta

DA , CB, ad partes A , B , in pun &to F , coeant . Di.

Cofi A D ,producatur ad G , angulum externum CD G ,maio

rem eſſe tribus internis B A D A B CB C D ,fibi oppofiris.ch

enimA D Etriangulum fit,erit angulus externus EDG, ma 16.primi.

jor interno oppoſto D A E.Rurfus cum D A B ,obtufus mgior

is recto A B C,m.jor quoq ; multo erit E D Gipfo ABC, Po

ftremo, quia din triangulo C D F, angulus externus CDG, 16.primis

maior eft interno, & oppofito F C Ds manifeftum eft, in quadri

latero A B CD, externum angulum CDG,maiorem effe inter.

ni, oppoſitis BAD ABC, BCD .Qusa ob rem propofitiohec

26. conuerti nequit , quippe cum eius antecedens , deconfe.

quens non reciprocentur , ntdemonftratum eft .

É X PRÓCIO,

SIQVuor ex hac propofitione,ab eodem puncto ad vnam

candem 7; lineâ recta non posteduci plures lincas rectas,quãdua:
intet
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inter fe æquales . Si enim fieri potest, ducantur ar A , ad lineam

BC, trés lineze rede o quales A3, AC, AD.

Quoniam igitur latera -A B , AC, fun ! * qualia ,
5. primi.

erunt angli ACB, XABC,qu: lessuper ba

fimBC : Rurfusquia lacerat H , AD, ſuntæqua

5. primi.
lia , erunt angoli AD B, ABC , ſuper balinDC

BD, aquales. Qua! e cum vierg ; angulus A CD,

1. pron. & ADB, aqualis fit ang ulo ABC, erit angulus a'08, qualis

angulo A CD, exterousinserno oppofito , quod eit abſurdan ,

cum per hanc 16. propof. externus interno maior fit . Non crgo

plures lineæ rectæ , quam duz , inter fe æquales , cx A, ad 8Ć,

pofluncduci. Quod eit propositum .

17 .
THEOR. 10. PROPOS. 17 .

CVIVSCVNDVE triangui duo

anguli duobus rectis ſunt minores , omni

fariam ſumpti.

Sir triangulum A BC ; Dico duosan

gulcs A B C , &ACP minoresde duobus

re &tis; Item duosCBA, & CA F ; ltema;

DB duos B A C , & BCA . Producantur enira

duo quæuis latera , nempe CB, C A , ad D,

16. primi. & E. Quoniam igitur angulus A B D, externus maioreſ

interno & oppofiio angulo ACB, ſi addatur communis

4. pron. angulus A B C crunt duo anguliA B D, A B C, maiores

13. primi. duobus angulis A B C, A C B ; ſed AB D, A B Cæquales

funt duobus rcctis; IgiturA B C ,AC B ,minores funt duo

bus rcctis . Eadem ratione erunt anguiCBA, & CAB,

minores duobus re &tis : Item duo B A C,& BCA.Cuiur.

cunq; igitur trianguli,& c. Quod erat demonftrandum .

E X PRO CLO .

E
A

HINČ perſpicuum cft , ab eodem puncto ad eandem rectam

lincam non porre deduci plures lincas perpendiculares , qua vnă.

А Si'enim fieri poteft , ducantur ex A, ad rectam -BC,

duæ perpendiculares A B, A C. Eruntigitur in crian

gulo A B C , duo anguli interni B, & c , duobus ve

ctis a quales , cum lint duo recti , quod eft abfurdú .

Sunt enim quilibet duo anguli in triagulo quocung ;
BC

oltenfi minores duobus rectis . Non ergo plures per

pendicu

17.primi.
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pendiculares,quam vna,ex A, ad B C ,deduci poffunt.Quod cft pro.

pofituin .

COROLLARIV M.

CONSTAT criam ex his , In omni triangulo , cuius v ,

nus 2.15 it's theric rectus , velobculus , reliquos eſſe acutos , ccu

menu ;musten.6. hinus lib . Cum enim per hanc propof. duo

gulve: angelin: duobus rectis minores , necefle eit , fi vnus

tuerie recych obtfus , quemcunq; reliquosum eſſe acutum ,

neduns ang ulos in triangulo rectos,auc duobusrecris maiores eſ
fe taica.nur .

THEOR. I. PROPOS. 18 .
18.

OMNIS triangulimaiuslatus maio

rem angulum ſubtendit .

In triangulo A B C , fit latus A C,maius A

latere A B.Dico angulum A B C ,fubtenfum

amaiorilatere A Č, maiorem efle angulo

ACB,qui aminorilatere A B , fubtenditur .

Nå ex AC ,auferatur A D , æqualis ipfi AB , C 3. primi.

& ducatur rectaB D. Quoniam igitur duo

latera A B , A Dæqualia funt per conſtructio
né

,erunt and

guli A B D A D Bæquales: Litaurcm angulus A DB ,ma- 5 .
primi.

iorangulo AC B; igitur & angulus A B D ,maior eritan - 16. primi.

gulo X CB. Quamobrem cum angulus torus A B C ,ma- 9. pron.

ior adhuc ſit angulo A 8 D ; Erit angulus A LC ,multo ma

jorangulo A C3. Eadem ratione, fi lacus A C,maius pona

eur latere BC, oftendes angulum AB C, maiorem efle an

gulo B AC; ſi nimirum ex C A , abſcindatur linca æqualis

ipl CB,&c. Q uare omnis trianguli maius latus maiorem

angulum fubtendit; Quod demontrandum erat .

COROLL'ARIV M. А

Ex hoc fequitur , omnes tres angulos trianguli Sca

leni cilé inzquates, vt monuimus defn.is , huius lib. Sic

enim inaaguluin Scalenum A B C ,cuiusmaximum qui

dé latus Ač, minimăaurcm BC ; & medium locum ha

bens A 8. Dico eiuíders omnes angulos inzquales elle . BC

Cum enim lacus A C ,ponarurmus la cre A B ,erit,per

hane piopof. angulus is, avgulo C, -2107, badem 1290ne medias

TIC 21 -
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erit angulus C, angulo A , quandoquidem & lacus A B ,latere B C,!

maius ponitur. Sunt igitur omnes tres anguli inzquales,maximnas

quidem B, minimus uero A; & C ,mediū locú iater vtrunq; tenis,

18.
THEOR. 1 2. PROPOS. 19.

OMNIS trianguli maior angulus ma

iori lateri fubtenditur .

А In triangulo A B C ,angulus B ,major fit

angulo C. Dico latus A C , fubtendensma

iorem angulū B, maiuseffe latere A B , quod

В. angulum minorem C.,ſubtendit.Sicnim la

tus A C,maius non eft latere A B ,crit vel a

quale illi, vel minus. Si dicatur A C ,æquale eflc ipli A B,

s.primi. eritangulusB, æqualis angulo C; Eit autem& maior per

hypothefin, quod eft abſurdum.Si vero A C ,minus clledi

18.primi. catur latere AB , erit angulus B , ſubtenſus a minori latere

A C ,minor angulo C ,fubtenſo a maiorc latere A B ; Poni

turautem maior,quodmagis eſt abſurdū. Cū igitur AC,

lacus neq; æquale fit lateri A B, neq ; minus co , erit maius.

Eadē ratione probabitur,lacus A C , maius efſe latere BC,

ſi angulusB , maior efle concedatur angulo A. Omnis ergo

trianguli maior angulus maiori laterı fubtenditur ; Quod

demonftrandum proponebatur.

EX PROCLO .

POSSV :MVS hoc ide thcoremaoftédere affirmatiua demon

ftratione, fine adminiculo præcedenus, & tamen prius demonltre

tur hoc ſubſequens theorema .

Si trianguli angulus bifariam fe & us fuerit,

ſecansý , angulum recta linca ad baſin dudain

partes inæquales ipfam druidat ; Latera illum

angulum continentia inæqualia erunt , & ma

ius quidem illud , quod cum maiori babis ſeg

mento coincidir , minus vero, quod cú minori .

TRIANGVEI A B C ,angulusBAC, diuidarurbifaria per ve

ctã A D, quç secco baſin B C, in partes incquales,majuſq; legmen

1
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4.primi,

thfir D C. Dico latus A C,maius eſſe lacere A B. Producaturenim

A D,ad E, vefitD Е ,2 qualis ipſi A D ; Deinde
A 3. primi

ex maiorifegméto D C ,auferatur recta DF,2 .

qualis minori ſegméroD. B , &pF,ex E, exten

datur recta E F G.Quoniam igicur lacera A.D ,

D B, triãguli A D B,æqualia sur lacetibus E D ,

DF ,triäguli e D F, viúq; vtriq;, per cóftru
BD

ccioné; ſunt aut & anguliAD B,ED F, dictis

lateribus cötenti æquales; Erunt baſes A B , & 1s.primi.

EF, zquales, & angulo B A D , angulus F ED,

zqualis : Elt vero & angulusCAD , angulo

BAD ,zqualis,p hypothefin ; Igitur anguliGAD, GEA ,' trianguli

A G E ,æquales erút, ideoq; laicra A G , E G, equalia crót. Ett aút 1.pron .

recta AC,maiorquã A G ; quare & A C ,maiorerit,quã EG ; Erga
6.primi.

EG , maior eft , quam EF , erit & AC, muito maior , quam EE.

Cum igitur demonftratum fit rectam & F ,æqualem eſſe recta AB,

erit A Č , lacus maius latere A B , quod erat öftendendum .

Hoc oftenſo theoremace , ita propofitio 19. demonftrabitur.

In triangulo A B C,angulus A BC , maior fit angulo C. Dico latus

A C ,maius eſſe latere & B. Diuiſa enim recta B C, ( ſuper quam

conſtituei ſunt dicti anguli inçqualcs,) bifariam in D;ex A , per D,

extendatur recta A DE, ve fitDE, equalis ipfi A

A D ;ducaturq; rccra B E. Quoniam igitur laie . 3.primi.

ra A D , D C ,trianguli AD C , æqualia ſunt lae

tcribus E D,D B ,trianguli E D B, vtrúq; viriq ;,

per conſtructionem ; ſunt auté & anguli A DC, B!
-Cis.primi.

EDB,diccis compreheofi lateribus zquales:Prút

bafes A C ,& B È ,aquales,anguluſq; A C Dan 4.printo

gulo E BD, zqualis : Et quia angulusACD,pua
E

nitur efTeminor angulo AE C, erit & angulus

EBD, ininor codem angulo A BC ; Ideoq; angulus A B E, per

rectam B D , diuidetur in partes inaquales . Si igitur bifariam fe.

cetur per rectam B F, cadet B F, ſupra BD, co quod angulus

A B D , maior fit angulo E B.D. Quia vero E F ,maior eft , quam ! 9. pron .

ED, & E D, pofiia elt zqualis ipfi AD, erit E F , maior,quã A D ;

Sed adhuc A D, major est, qua AF ;Mulco igiturmaiorerit E F, 9. pron .

quam A F.Itaq; quia recta B F, diuidens angalum A B E, bit aria ,

fecat baſin A E, inæqualiter in F, eftq ; majus ſegmentum E Fimi.

nus aut A F ,erit per theorema a Proclo proximedemoſtratu ,latus

B E ,maius latere A B. Ofélum elt aút B8,æquale effe lateri A C;

Igitur & A C , lacus latere A B, malus erit.Qderat demonftrandū.

SCHOLLORC .

HAEC propoſitio 19 cõuerſa eſt propofitionis 18,7t pera

Spicuü eft. Campanus antem duarü iftarü propoſitionü ordine

prorfus inuersit, ita vt ea, quæ apud nos eſt 13. apud ipfum fir

19. contra . Quarum vtramque oftendit ducendo ad id ,

ска :
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quod fieri nequi: , cum tamen Euclides propofitionem 18, di

recte , ofienfiue confirmauerit , vt ex dictis liquida conjldi.

POTERIM Y s quoque Theorema a Procto demon

pratum conuertere ,
hoc modo ,

EV

Si trianguli duo latera inæqualia fuerint,li

nea reda bilariam diuidens angulum iplis con

tentum , ſecebit belin in partes inæquales , ma.

iulý; legimentum erit prope maius lacus .

A
Dvo latera AB, A Cytrăguli ABC,

fint inæqualia ; A C ,maius, UAB . min

Retta zutem AD, diuidës angulú BAC,

B c bifariâ,ficetbafin B. C,in D. Dico fegmen

tum D C maius eße ſegreto D E. Sienin

nö eft mains, erit vel aqusale vel minus. Si

dicaš elle &quale ; pro:licarur AD, E ,

3. primi. DE, aqualis fitipfeD A, cautare; recta EC . Quoniz»

igitur luterara AD , D 8 , qualia fini lateribus ED, DC,

1711mq; viriq ; ; AD ,videlicet ip !i E D per confiruétionem ,

OD Big Dryper hypo:ejin aclucrfurü ; Suntautem an

15. primi. guliaiD ,dictis lateribus contentiequales : Iris talis AB,

4. primi, bafi ICacaulis; & arg.ro EA1), angelusC EV), Pojitus

auié estdanguloBAD,anguliesCAD ,aqualis; Igirur á

6. primi, angistic Ę D ,CAD) aquairs erunt; Iderg; latus A c laseri

I 0,4lecitinurofenfuinix.bateri EC, quale efle cuoc ;

? • pron . larus A Beruni lütcre AC A B, equalia; quodeši abſurdi ,

qui2 A 0 ,maiusponebatur, quà w B.Non igitur erit fegmen

tkm D C, fermento D B ,æquale. QuodAD C,dicatur eſse mia

nus, & D B ,m.lius;erit, per theorema Procli , laius À B,ma

ius latere A C ;Penebatur autem minus,quod alto magis eft

abfurdum . Non igiturminus erit DC, quam D B. Quare

erit neceſſario mzius .

EODEM modo demonfirari poterit hoctheorema .

Si trianguliangulum recta linea bifariam

diuidens , balin bifariam quoq; ſecet,erunt duo

later:
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latera angulum continentia inter fe æqualia:

Quod ſi lateraæqualia fuerint, baſin etiam bi.

fariam ſecabitļinea recta , que angulum bifa .

riam diuidir.

PRIMO reEfa A D , fecans angulum B AC,bifariam ,

diuidatquoque bafin BC , in D , bifariam ;

Dico lateraA B , AC, inter fe equalia effe. А

Hoc autem demonftrabis eadem ratione , qua

in præcedenti theoremate oſtenſum fuit , la .

tus A ¢ , equale efle lateri A B, fiDC,Sege B

mentum fegmento D B& quale ponatur,dum .

modo figuram eodem modo construis. Cum E

enim laceraAD, D B, æqualia fintlateri

bus E D , DC;& anguli ad D , di&tis laveribus contenti equa 15. primi.

les ; eruntbales AB, E C , 4quales, de angulus CED, angulo 4.primi

BAD, hoc est, anguloCAD,4qualis: Quare A C, equale 6.primi

erit ipfi Ec, hoc eft, ipfe A B.

SECVNDO lint latera AB,AC, equalia , & recta

A D , ſecansbajin BC, in D, diuidat angulum B AC , bifa

riam ; Dico ſegmentum D C, aquale eſſe ſegmento D B. Cum

enim latera A D , A B, æqualia fins lateribus AD, AC ,

utrumque vtrique, & anguli quoque ad A ,contentidiftis la

teribus equales per hypothefin, erüt baſes B D, DC, æquales, 4. primi

THEOR. 13. PROPOS, 20, 20.

OMNIS trianguli duo latera reliquo

ſuntmaiora,quomodocunque aſſumpta .

S1 T triangulum ABC. Dico quæli

bet cius duo latera , nempe A B, AC , ſi

mul majora eſſe reliquo laterę B C. 10

ducacur youmex illis , ut CA , uſque ad

D, fitquc recta AD,æqualis alteri lateri B

A L , & ducatur recta DB.Quoniam igi

tur duo latera AB, A D , æqualia inter fe funt, per hypo

F theſin ,

3. primi
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's. primi thefin, crust anguli A B D , A D B ,æquales inter fe : Eſt au

9. pron. tem angulo A B D ,maior angulus CBD ; Igitur & angu

lus CBU,maiorerit angulo A D B. In

triangulo ergo CBD , latusCD, oppo

19.primi ſicum maiori angulo CBD, maius crit

latere B C, quod minori angulo ;C DB,
B с

opponitur. Cum igitur duo latcra AB ,

AC, ſimulæqualia fintipſi C D ,(licnim

pron. requalibus A B , A D ,.commune addatur A C, fient tota

æqualia snimirum linca compoſita ex A B, A C, & linca có

poſitaex A D , AC , ) eruntquoque latera A B,A C ,fimul

maiora latere B C. Eodem modo demonſtrabitur, quæli

bet alia duo latera maiora eſſe reliquo. Quarc omnistrian

guli duo latera rcliquo ſunt maiora & c . Quoddemonftran

dum erat .

IX PROCLO .

ALITO * hoc thcorema , a familiaribus Heronis , & Porphiy .

rij demonftratur, nullo latere produ & o, hacratione . Sit proban

A
dum duolHera A-B , A C , trianguliAB.C , ma

jora effc laterc B C.Diuidaur angulus B. A CX

B. primi illis bareribus contentus bitariam per rc& am

A D. Qrioniam igitur trianguli CDA , latus

CD, protra& um eft ad B, erit angulus externus

+ 6.primi BD A, maior interno & oppoſiro CAD; igitur & maior angulo

BA D. Quare in triangulo A B.D , lacus À B , majori anguloADB,

19. primi oppofitum majus erit latere B D ,quod minori angulo B a D ,op

ponicur Eadem rarioneottendetur,la tus A C, maius eſſe , quam

# 6 . primi CD, quia angulus CD A, maioreltangulo B A D ,hoc eft, angu

lo CAD, & c. Quamobrem duo lacera 8 B, A C , marora erunt la.

acre B C. Eademquc eft ratio quorumcunque duorum laterum , 6

angulus ipfis comprehenfus bifariam fecetur

!

21 . THEOR. 14. PROPOS. 21.

SI ſuper trianguli uno fatere ,ab extre

mitatibus dux rectæ lineæ interius conſtitu

tæ fuerint;hæ conftitutæ reliquis trianguli

duobus lateribus ininores quidem erunt,

maio
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maiorein uero angulum continebunt .

In triangulo A B C, ſuper extremitates B , & C , lateris

BC, intra triangulū cöftitutātur duæ rc &taliacæ B D ,CD,

in puncto D ,concurrentes : Dico BD, CD , limulmino

reselle duobus lateribusB A , CA, ſimul ; Ac uero angulú

BD C, maiocem angulo B A C. Producatur enim altera

linearum interiorum , nempc B D,ad pun

atum E, lateris Ć A. Quoniam igitur in

triangulo B A E, duo latera B A,A E ,ma 20.primi.

jora ſunt latere B E.fiaddatur commune

E C , cruntBA ,A C ,maiora , quam BE , E C. Rurſus 4. prona

quia in triangulo CED, duo lacera C E, E D ,maiora luat 20.primi.

Lacere C D; fi communeapponatur D B ,eruntCE, E B.ma

iora , quam CD, DB. Oftenſum uero iam fuit B A ,CA, 4. pron .

maiora eſſe, quam B E , E C ; Multo igitur maiora crunt

BA, CA, quâ B D, C D. quod primo proponebatur.Præ

cerea, quoniam angulus B DC,maioreft angulo DEC, 16.primi.

externus interno , & angulus DEC , angulo B A C, maior

quaque eft candem ob cauſam ; Erit angulus BDC, multo

maior angulo B AC ; quod fecundo proponcbacur. Siigi

tur fuper triangul uno latere, ab extremitatibus, & c.Quod

crat oftendcndum .

SCHOLION

QVAM rette Euclides dixeris , duas illas lines intra

triangulum conftitutas , duci debere ab extremitatibus unius

laseris , aperte intelligi poteft ex eo , quod mox ex Proclo de

monftrabimus; in triangulisuidelicet reEtangulis , uel etiam

amblygonijs, intra triangubum conftitui pofle duze lineds ſu

per unumlatus circa angulum reétum ,vel obtuſum , quarum

quidem una ab extremitate dikti lateris , alteravero a quouis

punéto prope aliud extremum lateris e :ufdem educitur , ita vt

he conftitua maiores fintreliquisduobus triangulilateribus,

Item in triangulisſcalenis eodem modo fuper maximum

latus duas rectas intru triangulum conftitui

poffe, que minorem comprehendans

angulum , &C.
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EX PRO CLO.

Si Ttriangulum habens exempli gratia angulum A BC, obtu.

fum . Dico ab exercino C, & a quouis pun & o ,nempe a D, prope

aliud extremum B, latcris BC , duci poffe duas lineas intra trian

gulum ad aliquod pun & um ,quæ ma

jores fint duobus lateribus B A , AC.

Ducacur enim recta D A: Et quonia

in triangulo A BD , duo anguli

17. primi, ABD, A D B, minores funtduobus

B
re & is ; Ponitur autem ABD ,ma

for redo,nempe obtulus; eritADB,

19. primi minor re & o,ideoqueminorangulo A B D. Quare lacus A D , ma

3. primi ius eritlatereA 8. Ex D A, alifcindatur re& a Da,zqualis'reáz

10. primi tremaC, ad F,re&a ducatur CF, crunt duşlince recaconftitu

CF, DF, intra triangulum maiores duobus lateribus B A, A C.

20. primi latereAC; Elt autem rcdaAF , ipli F &,çqualis, per conſtru
Quoniam in triangulo Å FC, duo latera A F, FC, 'maiora funt

Alonem ; crunt CF,FE,maiores quoque latere Ća . Si igitur

4. pron. equalia addantur £D,& A B, fient reaç CF,FD, maiores lateri.

bus CA, A B. Quodelt propofitum . Quod fi ad f, ex B , exire

mo rc& a duceretur, eſent duæ re & ę constitute CF, BF, minores

duobus lateribus CA, A B, ut Euclides demonttrauit ,

R VRSVS fit triangulum ſcalenum A B C , cuius latus maximú

3. primi BC, minimumA B. Ex B C, auferaturBD, zqualis reaz A B, &

ducatur AD, rc& a,ad cuius pun & um quodlibet,

ut ad E, ab extremo C , re& a ducatur CE. Can.

ftitutę igitur crunt intra triangulum due linex
B C ce, Dě, quęminorem angulum comprchendut

co, qué efficiunt duo lacera A B, A C , Cuin enim

S. primi duo latera B A , B D, equalia fint, erunt duo anguli BAD ,BDA,

16.primi qualcs:SedKD A, angulusmaior ettanguloC E DiMaior igi

tur erit & angulus B A Ď, angulo CED. Quarc multo major erit

totus angulus B A C, angulo C ED ; Quod cft propolizum .Ređe

igitur Euclides monuil , duas lincas intra triangulum conftitutas

educi debere ab extremis pun & is unius lateris , utminores quidē

fint duobus reliquis trianguli lateribus,maiorem uero compledan

tur angulum . Alias egim propofitio ucra non ellet , utiam et
demonttsarum ,

22. PROBL. 8.PROPOS.22.

EX tribusrectis lineis , quæ funt tribus

datis rectis lineis æquales, triangulum con

ftituerc
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ſtituere . Oportet autem duas reliqua eſſe

maiores omnifariam fumptas : quonian

iniuſcuiuſque trianguli duo latera omnifa

riam ſumpta reliquo ſunt maiora..

Tres lincæ re &tæ datæ line A, B , & C ,quarum quæ .

liber duæ reliqua fint maiores, ( Alias ex ipſis non poffet con

ftituitriangulum ,utconftatex propos. 20, in quaoftenſum

fuit, duo quæuis latera trianguli reliquo effe maiora. ).opor

teatque conſtrucre triangulumhabens tria latera tribus da

riş lincis æqualia. Ex aſſum- A
C

pra recta quauis D E infini

ize magnitudinis abfcindaturDI

re &ta DF, equalis rectæ A , F 3. primi

Et ex reliqua F E, recta FG,

æqualis red æ B ; . & cx reli

qua G E, reda G H, æqualis rectæ C. Deinde centro F ,in

teruallo uero F D, circulus deſcribatur DI K : Item centro

G , interuallo autcm G H , aliuscirculus deſcribatur HIK,

qui neceifario priorem fecabit in punctis I , & K ; cum enim

duz FD , GH,maioresponantur rc&a FG ; le cx F E , ſu

matur recta FL ,æqualis ipſi FD ; & ex GD; recta G M,

æqualisipa G H , cadet punctum M, inter L,& D. Si namq;

M, caderet in L ,pundum , effentGL, FL ,hoceft , GH,

& FD, aquales rectç FG : Si vero 'M , caderet inter G, &

L, effentcædem duæ minores recta F G ; quorum utrumq;

cft contra hypotheſin ., ex quorum quolibet,nimirum ex

K , ducatur ad punda F, G ,rectæ k F, K Ġ, fa & umquccsit

triangulum FG K , cuius lateradico æqualia eſſe datis rectis

A , B, & C. Cum enimredaF K,æqualisfit rectæ F.D , & 15. def.

reta A ,perconſtructioncm cidem FD, æqualis ; cric latus

FK , rectæ A , æquale : Rurfus quia GK , æqualis eft ipfi 1. prona

GH, & re&ta C ,cidem G H ;erit quoq; latus G K, rectæ C,

zquale : Pofitum autem fuit perconſtructionem , reliquum

larus F G , reliquæ rectæ B , æquale. Omnia igitur tria late

1a FK , FG , G K , tribus datis rectisA , B , C, æqualia funt.

Coſtituimus ergo ex tribus rectis lineis, quæ funt tribus da

tis rc &tis lineis æquales, triangulum : Quod faciendum erat.

PRAF 3
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PRAXIS

Xe

SUMATVR recta D. E , aqualis cuicunque reftarum

dasarwm , nempe ipfi B, quam nunc volumus effebafon : Dein .

de ex D. ad internallü recta A , 4r

cus defcribatur : Item ex E ,ad in

teriatum re &tæ t, alter arcus fe

cans priorem in F. Si igitur ducan

tur redte DF, EF, factum erit triangulumhabens tria lutera

æqualia tribus datis lineis. Erit enim latus D'F, equale refta

1 , propter interuallum ipfius A , affumptum : latus EF ,

ipfi c ,propter aſumprum interuallum CID E , vero latus, 40

ceptumeftre &teB, quale, ab initio

ясно I IoN,

HAC arte cuicunque triangulo propofito alterum prorfus

aquale do quoad latera, angulosgi , a quoad aream ipfius ,

conftituemus . Sit namque triangulum quicunque A BE ,

л cui æquale omni ex parte eſt conſiruen

dum. Intelligo eius latere , tanquam

EB
lineas rectas datas A B, BC, CA ,

quarum quæliber due maiores ſunt re

liqua. Deinde fumorectam DE , & qualem unilateri,nempe

BCzd ex D ,interuallolateris AB Arcum deferibs; item alii

ex E,inseruallo reliqui lateris CA , qui prioré feces in F ,*.

tres

30. primi

33. PROBL. 9. PROPOS. 23 ,

AD datam rectam lineam , dacuina; in

ca punctum , dato angulo rectilineo æqua

lem angulum rectilineum conſtituere .

DATA sccta fit A 3 ,datumquein ca pun& um C , & da

cus angulus DEF. Oportet igitur ad rectam A B, in pun

& o C , angulum conftituere æqualem angulo E. Sumantur

in rectis E ! ) , E F , dųo punéta utcunquc G, H , quæ recta

33.primi. G H connectansur: Deinde conſtituaturtrianguluin CIK ,

bubens
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habens tria lateraæqualia tribus rectis E G, GH, HE, sa

ur CI. æquale fit ipli E G ; &
А.

CK , ipfi E H ; & IK , ipfi G H.

( Quod facile fict,G CI, fuma

turæqualisipG EG ; & CL , ipa

EH ; & 1M , ipſi GH ; Deinde KG H.

excentris C, & I, interualtis uc

ro CL, & IM , circuli defcriban M

cur fecantes fe fe in K , & c.) Dico " B

angulum C, æqualem eſſe angulo E Quoniam duolarcra

ci, c K ,æqualia funtduobus taceribusEG, EH vitumq;

virique , & baſis I K ,bafi G H, perconſtructioncm ; critan

gulus C, angulo E , æqualis . Effecimus igitur angulum ad 8.primi.

C, æqualem angulo E, & c. Quod facere oportebat.

PRAXIS.

Von differt buius problematis praxis ab illa , quam in

precedente problemate tradidimus ;propterea quod triangulă

conftituere oporteat æquale alteri triangulo, ut angulus daro

angulo equalis exhibeatur, ut perſpicæă A

eft. Facilius tamen hac arte problema ef
CA

fícies . Sic lines dais A B, punétumas

in ea C, - angulus datusE. Ceniro igi

tur E ,& interuallo quouis arcus defcri
HН

I

baterGH ; Eodema; interuallo ex cen
K

tro C , arcus defcribatur I K, fumaturgi

officiu circini arcus I K, arcui G H,aqualis. Reeta enim dis

& a CK,faciet angulum ad C, æqualem angulo E. Namſi du

cerentur refte I K, GH, eſſent ipſe aquales , propterea quod

circino non variato vtramquedifantiam IK , GH , accepi.

mus. Cum ergo duo latera IC, CK , aqualia fine duobus

GE, EH, ob equalia interualla, quibusarcusfons defcripsis

erunt anguli Ic X,GEH , equales.

D

8.primi.

24.THEOR. 15.PROPO.S.24.

SI duo triangula duo latera duobus la

teribus xqualia habuerint, vtrumq; vtriq;,

F 4 angu .
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1

23.primi

angulum yero angulo inaiorein ſubxqua

libus re &tis lineis contentum : Et baſin ba

ſi majorem habebunt .

Dvo latera A B , À C , trianguli ABC , æqualia fint

duobus lateribus DE, D F ,urrumque virique , nēpe A B;

ipfi DE ; & A C , ipfiDF;Angulus ucro A , maior G - an

gulo E D F. Dico baſin B C, maiorem ce-baſe E F. Adli

neam enim DE, , ad eiuſque pun:

D &ű D , conftituatur angulus EDG,

æqualis angulo A ; ( cadetque recta

DG,extra triangulum DE F ,cum

В. CE Gangulus EDF,minor ponatur an

3. primi
F

gulo A ) ponaturque DG , æqualis

ipſi DF, hoc eft, ipfi A C. Ducta deinde recta E G , cadet

ca aut fuprà rectam E F; aut in ipſam ,aut infra ipſam . Ca

dat prima fupra E F ducaturque recta FG Quia ergo la

tera A B , A C, aequalia ſunt ateribus DE, DG utruma

utrique, & angulus A , æqualis angulo E D G , per conftru

4. primi ctionem ; Eritbafis B C ,bali E Gæqualis. Rurlus quia duo

s . primi latera D F ,DG, inter ſe funtæqualia;erunt anguli D FG,

9. pron. DGF, æquales: Eft autem angulus D G , maiorangu..

EG F :Igitur & angulus D F G ,eodem ángulo E G F,ma

ior erit . Quare multo maior erit totus angulus E F G ,ca

19. primi dem angulo E G F. In triangulo igitur E F G , maius erit la

tus E G , laterç E F: Eft autem oftenfum EG ; æquale eſſe

A ipfi B C. Maior igitur erit quoqué

BC, quam EF. Quodeft propo

ficum .

CADA I fecundo EG ; in ip

fam E F. Et quia rurfus ,ut prius,

4.primi.
FG

baſis E G , æqualis cft baſi BC ; Et

9. pron . EG, maior quam Ë Fierit & B C , maior, quam & F ,quod

eft propofitum .

CADAT tertio E G ,infra E F; producanturque raz

OF, D G, uſquead H , & I , & ducatur recta F G. Erit au

4.primi: 'tem rurſus, utprius ,bafis E G ,baſi B C, çqualis . Deinde

quia duo latera DF, 0 Gæqualia funtinter le per conftru

ctioncm

1

b
e
d
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9 prim
i

ctionem , erút ánguli G FH, F G I,infrà balin F Gitequa-, s.primi

les : Eft autem angulus FGI ;
9. pron .

maior angulo ĘG E , Igitur &
D

aogulusG FH ; codem angulo

FGE,maior erit.Quare multo

maiorerit totus angulus E F G ;
B

CE

eodem angulo F G E.lo trian H

gulo ergoE F G, maius crie là

ius E G,låteré EF. Eft autem oſtenſum E Ĝ ; æquale effe

ipGC. Maiorigitur eritquoque B C; bafisbari E F. Si

igiturduo triangula duo latera duobuslateribus, & c. Quod

erai oftendendum .

sở Hài :

Ŝi quis forte roget, cur in 4. propofitione Exclides ex to ,

quod duo latera vnius trianguliequalizfint duobus lateribus

alterius trianguli,vtrumque vtrique, r's anguli contenci di.

Elis lateribus zquales, concluferitson lolum æqualitatem ba

fiumin , ferum etiam triangulurum , veliquorum angulorum ;

hic autemex eo , quod duo latera yniks siianguli equalia fint

dionbus lateribus alterius irianguli;vtrunque vtrique,anguli

pero lateribus illis comprehenli inequales, colligat tantum

inequalitatem bafium , non autem triangulorum,&reliquorü

ángulorum : Hüicreſpondendum eft , neceſſario id ab Euclide

peritiffimo Geometraefefaetum Nam ex antecedente huis

theoremátisfemper conſequitur bafium inequalitas, ita vt b.t

fis illius triánguli; cuius angulus contentus lateribus'allum

pris eft maior ,
fuperes bafin alterius triánguli, cuius angulus

minorexiftit. utdemonftratum eft ; Nonauiem necefle eft;

irianuium illudmaiushoc effe. Vienim clariflimeex Pro

clo demonſtrabinius ad propos 37 huius primi libri,Triangulu

maiorem habens angulum aliquandoequale eft triangulo mi

norem habenii angulum , aliquando verominus eodem ; ali

quando maiss . Non igitur pornit in univerſum inferri , ex

éo ; quod angulus unius trianguli maior eft angulo alterius,

triangulum etiam maius efle ,cum modo &quale fi! ; modo mi.

c modo maius. idem dici porrfi de angulis reliquis.

Num in primafigura'huins sheorematis angulus A B C ;mi

för

rius
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nor est ſemper angulo D'EFs cum

angulus DEG , ( qui æqualis eff ,

per 4.propos. angulo ABC , ) mi

9. prona norfiteodemangulo DE F ,parsto

CE Gto. In ſecunda autem figura , exiftit

F

quidem angulos A B C , angulo

DEF, æqualis , per4 . propos. Atvero angulus ACB, mi.

nor eft angulo D F E, cum angulusA

6.primi. D FE, maior fit angulo DGF,ex

ternus interno , a oppofitos de ar

gulus DGF, equalis fit angulo ACB.

CE In tertia denique figurt angulus

FG

ABC , major quidem eft angulo

DEF propterea quod angulus DEG .(æqualis exiftens per

9. pron . 4. propas, angulo A B C2 ) maior fit eodem angulo. D E E'lo

zum parte : Sed angulusA CB,

minor est angulo DFE Nam

fi re &ta E F , producaturfecans

FL / K reétam D G, in K, fiet angulus
B

16. primi
ICE

DFE , maior angulo DKE,

HI externus interno ; Eft autem do

angulusDXF,maior adhuc an

gulo D G E, externus quoque interno, & oppofito. Multo igi

sur maior erit angulusD F E , anguloD G E, qui per 4. pro

pos, equalis eftangulo A C B.Quare neque certi quicquam col

ligi potwit.dein qualitate reliquorum angulorum , cum modo

unus altera fit maior, modo minor,&modo equalis,

25. THEOR. 16. PROPOS. 25 .

SI duo triangula duo latera duobus la

teribus æqualia habuerint , vtrunque
vtri

que,baſin vero bafi maiorem :Etangulum

fub æqualibus rectis lincis contentum an

gulo maiorem habebunt.

Dvo fatera A B, A C, trianguli A B C , æqualia fint

duobus

t
h
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duobu: larcribus DE, DF , trianguli DĘ F ,'utrumque

utrique,hoc e #, A B, ipfi DE,& AC, ipfi DF ; Balis au

tem B C , maior ſit baſc E F. Dico angulum A, maiorem

effe angulo D Sicņim non eft an .
D

gulus , maior angulo D, erir vel

æqualis, vel minor . Şi dicatur cffe

æqualis, cum etiam duo latera cir.

ca A ,æqualia fintduobuslareribus
BВ CE

circa D, utrumque virique, per hy,

pcsheſin; crit & baſis B C ,æqualis baſi E F ; quod eft ablur 4.primi,

dun ; Poniturenim baſisBC, bafe E F , maior : Si uero

angulus A. dicaturçlle minor angulo Djerit,,propter æqua

liratem laterum çirca iftos angulos , bafis EF, maiorbaſi.-4.primi

BC ; quod magiscft abſurdum ,cum E F ponatur eſſemı.

nor quam B C Quare cum angulus A nequc poffitæqua

lis effe angulo D ,nequcminor eritmaior . Si igirur duo

triāgula duo latera duobus lateribus æqualia babucrint &

Quod crat oftendendum .

Å

SCHOLION

+

THEORE'M A hoc conuerfum eß precedensis.In a enim

ex maioriangalo demonftratum eft bafin illi reſpondentem ,

maiorem : In hoc autem ex maiori bafi oftenfirm fuit angulü

illi refpondentem majorem effe . Differunt autem plurimum

hæc duo sheoremata, nempe 24.025. ab illis, que explicata

funt inpropos. 18, od 19. Alam m19 demonftratum eftin

uno eodemásriangulo maiori axgulamainsl'atys reſpondere:

At in 24. idem ostenfum fuit in duobus diverfis triangulis,

quorum duo latera unius aquatia ſunt duobus lateribus alte

rius tc. Idem ;difcrimen reperies inter propos, 18: 25

MENOLAVS Alexandrinus, ns,ain Proclus, demen

Arat hoc ide theorema oftenfiue, has
D

ratione. Pofitis eiſdem triangulis ,

exbaſe maiore BG, abfcindatorre

Fta BG , qualis bafi minori E F.
BA F

Fiat quoqueangulus GBH equi 1- 3.primis

lis angulo D E F Gft BH ,49Ha

lis ipfi B A , alque adeo iffe DE ,

duca .

3.primi,

3.prim
i
.
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Å

H

ducaturáz refta per G, ex H ,fecansA c , in I. Quoniãigitur

s.primi duolatera B A , B H ,aqualia ſunt , erunt anguliBAH

BH A , equales. Rurſus quiala
D

tera B G , B H , equalia ſuntlateri

bus EF, ED vtrumque vtrique,

e angulus G B H , equalisangulo
BA ' F

DE F ,per constructionem ; erit be

4. primi
As HG, baf DF, atque adeoipf

A C, equalis, angulusque G HB,

angulo EDF. Et quoniam reéta Hl, maior eft quam HG,

quæ eft æqualis ipſi AC, erit quoquemaior H 1 , quam & C ;

9. pron . Sed A C, maior eft adhuc, quam A I ; Multo ergo major eris

18. primi Hl, quam Al.Quare angulus IA H , mcjor erit angulo

IHA. Additis igitur duobusangulis B A H , BHA ,

4. pron. oftenfi funtaquules, fiét torus angulus B AC , too angulo

BH G , m.tjor :Sed angulus BHG , demonſtratus fuitæqua

lis angulo D. Maior igitur etiam erit angulus B A C,angu

lo D, quod eft propofitum

HERON autem idem ex eodem Proclo hocmodo demony

frat. Pofitis eiſdem triangulis, producatur baſis min : r E F,

3. primi adG , ut fit E G, æqualis bafi maiori B C. Deindecentro D ,

interuallo autem DF , defcribatur circulus , producazuru

ED, ad H , in circunferentiam

Quoniam igitur D H, eft £ qualis

2. pron. A ipſi D F, erit quoque D H, equa

K lis ipſi A c. Additis igitur qui

EL Globus DE, A B, fient A C ; À B

B
fimul æqualestoti H E : Sed AC

A B ,fimul maiores funt quam

B C , usque adeo quam E G ; Igi

tur,& H E , maior erit,quam E G. Quare circulus deſcriprus

ex centro.E,& interuallo E G ,interſecabitrectam E H atque

adeo circunferentiam prioris circuli in i , « K , punétis ;ad

K , autem ducantur rectx DK, EK . Et quoniam dio laterá

1 B, Al,aqualia ſuntduobus lateribus D E,DK,utrimq;

virique, ( eft enini ) X «qiiale ipfi DF, per definitionem cir

culi ; 0 F, autem pofitum efi æquale lateri A C. ) & bafis B °C ;

ufi E K. o qualis; ( çum F. K æqualis fit ipfi E G ,per defini.

ionem circuli ; E G ,vero recta per conftru£iionem fa &ta fit

13. def.

DA

20.prim

aquais
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equalis bafi B c.) Eris angulus B A C , anguloE DK, aqua- 8 primi

lis : Sed angulus E D K ,maior eft angulo E D F. Quare da an 9. pron,

gulusA, angulo ED F ,maior exiftes. Quod eft propofitum.

THEOR. 17. PROPOS. 26. 26 .

SI duo triangula duosangulos duobus

angulis æquales habuerint, vtrunque vtri

que, vnumó; latus vni lateri æquale , ſiue

quod æqualibus adiacet angulis, feu quod

uni æqualium angulorum fubtenditur : &

reliqua latera rcliquis lateribus æqualia ,

utruinque utrique, & reliquum angulum

rcliquo angulo æqualem habebunt .

SINT duo anguli B , & C, trianguli A B C, æquales

duobus angulis E, & EFD, trianguli D E F uterque vtri

que, hoc eft B , ipfi E , & C ,ipfi EFD ; Sitque primo latus

BC, quod angulis B & C, adiacet, lateri E F quod angu

lis E , & EFD, adiacet , æquale . Dico , seliqua quoque

lacera AB, AC, reliquis lateribus D E , DF, æqualia cile,

verumquevtrique , hoceft A B, ipfi DE & AC, ipfi DF,

ea nimirum , quæ æqualibus angulis ſubtenduntur ; reli

quumqueangulum A, reliquo an

gulo D. Si enim lacus A B non eft

æquale lateri D Е ,fit D Е ,maius, a

quo abfciudatur re &ta linca EG , R CE

æqualis rcctæ lincæ AB , duca 3. primi

turque reda GF. Quoniam igitur latera A B ,B Cjæqua

lia funt lateribus G E , EF utrumque utrique , & anguli B,

& E , æquales perhypothefin ; Erit angulus,c, æqualis an- 4 primi

guloEFG ; Ponitur autem angulus C , æqualis angulo

EFD ; Quare & angulus E F G , eidem angulo E F D,

zqualis erit, parsioris Q uod eft abfurdum .Non cftigitur

latus A B , inæquale lacriD Е , fed æquak. Quamobrem ,

À

cum
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cūlatera A. B ,BC. æqualia ſint lateribus D E ,LE,utrumq;

utrique , & angulicontentiB , & E ,æquales ; crunt & baſes

4. primi a C, D Е, & ánguli reliqui A, & D , aquales. Quod.eſt

propofitum .

SINT ſecundo larera A B, De, ſubtendentia æquales

angulos , & E FD), inter fe æqualia . Dico rurlus reliqua

datera B C, CA , reliquis lateribus E F , FD , effe æqualia,

utrumque vtriquc,hoceft,B C , ipfi EF , & CA, ipfi FD ;

reliquumqueangulum A , reliquo angulo D. Si enim latus

B.C, non eft æquale lateri E F ,fit E'F , maius ; ex quo fü

macur recta E G , æqualis ipfi B C,

ducaturque reéta DG . Quoniam

igitur latera A By:BC , æqualia
B СЕ.

func lateribus DE, E G, utrumq;,

utrique, & anguli contenti B, & E ,

4 primi æquales ,perhypothefin ; Erit angulus C ,angulo EGD,

æqualis : Ponitur autem angulus C , angulo E F D, æqua

lis ; Ig tur & angulus E GD, angulo cidem EF D , æqualis

erit , externus interno , & oppofito , quod eft abfurdum .

16.primi Et enim maior. Non ergo eſt latus B Ć, lareri EF,inæqua

le . Quocirca , ut prius,colligetur inſtitutum ex 4. propos.

buius libri.Si duo igitur triangula duos angulos duobus an

gulisæquales habuerint, & c. Quod demonftrandum erat.

3. primi

..

SCHOLION

PRIOR huius theorematis pars conuerfa eft 4. própefi.

tionis, quoadram partem ,in qua ex æqualitate laterum, & an

gulorum ipfis contentornm ; colle&tafuit& qualitas bafium ,

Anguboram ſuper baſes. Nam in pridri parte hains theorema

tis ex egtekiditate bafium BC, EF,

angulorum fuper has bafes,denon

ftratñ eft, reliqua lærera vnius trian

R CE guli reliquis lateribus alterius equia

ka eft, reliquumque angulam rdi.

quo angulofc. Quod quidem alia nos ratione ram

demonftrauimus al propofitionem old

wam huius lib. quemadmodum

co Loco monkimas

THEOR .

A À AF
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THEOR. 18. PROPOS 27. 27.

SI in duas rectas lineas recta incidens

linea alternatim angulos æquales inter ſe fe

cerit : parallelæ erüt inter fe illæ rectæ linex .

IN duas rectas AB , CD, incidens re & a E F, faciat an .

gulos alternatim AGH, DHG, inter fe æquales. Dico li

ncasAB,CD, efle parallelas. Sienim non lunt parallela ,

coibunt tandem , fi producantur infinite . Conueniant cr

go ad partes B, & D , in puncto I. Quoniam igitur trian

gulum eſtGIH , (cum A B, reda B,

continuata ſit , item recta C }D , B

uſque ad pun&um 1 , ) & angulus K

AGH , pofitus cit æqualis angulo

DHG ; erit externus angulus AGH,

æqualis interno, & oppofxoDHG ;

quod eft abſurdum ;quoniam externus interno maior eft 16. primi

Quod ſi A B , C D, coire dicanturad partes A ,& C , 19 pun

& o K ,erit rurſus eadem rationc angulusextempus DHG ,

æqualisinterno , & oppofito AGH . quod est ablurduin .

Non igitur coibunt liner AB, CD ; Quare parallelæ erút .

Eodem modo, fi ponantur anguli alerni BGH , CHG,

zquales, demonftrabitur , lineas A B , CD , cſſc parallelas.

Siigiturin duas rectas liacas re & a incidens &c. Quodcras

oftendendum .

Hя

F

SCHOLION .

RECESS & eft, ut lines, que dicuntur paralele,in eo

dem exiftant plano , ut ex definitione conftat : Quare nonſe

sis eft duos angulos alternos equales inter fe effe,u due lines

probentur effe parallele, niji ponatur , eas in uno, eodemque

exiflere plano Fierienim poteft, ut linea C E

recta inciàēs in duas rectas nö in eodë pla

no exiftentes ,faciat alternas angulosque

les.Sic enim CD ,perpendicularis ad AB,

ve El am ,'que in fubiecto plato exifit idy
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ex C ,in alio plana, ad CD, dui atur alia perpendicularis C E ,

isa mt punétum E, intelligatur in ſublimi.Quo pofiro perſpi.

с E cuum eſt, re &tam ( D , incidentem in re

EtasCE A B. facere duos angulos E CD,

A D C , alternos æquales , cum lint reftis

Botamen CE , A B, non funt parallele,

quod non in eodem exiſtant plano. Non

appoſuit autem Euclidesin propofitione hanc conditionem ; in

codem plano exiſtentes : ficut neque in ſubfequentibus ; quo

niam cum in prioribus ſex libris agatur de planis duntaxat,ut

Supra diximus,omnia intelligenda funtneceſario in eodem pla.

no exiftere . In vndecimo vero libro.calis, qui ipſum le

quuntur, monebit femper, lineas aliquas in eodem efle plano,

rel in diuerfis planis 5 quia in illis libris diferitur de folidis,

in quibus diuerfa plana confiderari poflunt. Quod idem dia

cendum eft depunctis extra lineas, ſuperficies,óc,

THEOR. 19. PROPOS. 28.28.

SI in duas rectas lineas recta incidens li

nea externum angulum interno , & oppoſi

to, & ad eaſdem paries ,æqualem fecerit;

Aut internos, & ad eaſdem partes duobus

recris æquales : Parallelæ erūt inter ſe iplæ

reare lineæ .

In duas re&as A B , C'D, reda incidens E F , faciat pri

moexternum angulum ĘGA, æqualem angulo interno,

& oppofito ad caldem partesG H C. Dico rectas A B ,CD,

efic parallelas, Quoniã angulo EGA ,
E

A G B æqualis ponitur angulus Ģ H C ,& cide

15. primi angulo EGA , a qualis cft angulus

1. Pron. Hн D HG
B ; crunt anguli alteroi G H C ,

27. primi
HGB, aqualcs: Quarelincæ AB CD,

para lelæ crunt . Idem oftendetur,fi an

gulusexternus EGB,æqualis ponaturinterno GHD.

SECVN
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SECVNDO faciat recta E F , angulos internos ex cat

dem parte , nempe A GH, CH G ,duobusrectis æquales.

Dico rurfus,rectas AB, CD ,effc parallelas. Quoniam an .

guli AGH, CHG ,duobusrectisæqualesponunturiSunt

aucem & anguli AGE , AGH , duobus rectis æquales ;13.primi.

Erunt duo anguliA GH, CH G , duobus angulis A GE,

A GH ,æquales. Ablato igitur communiangulo AGH,re

manebit angulus A G E , externusangulo CH G ,interno,

& oppofito ad eafdem partes,æqualis . Quare vt iam often

fumet, eruntre &tæ AB,CD, parallelę. Idem oftendetur,

ſiduo anguli BGH, DH G ,duobusre &tis ponanturæqua

les . Siigirur in duas rectas lineas recta incidens linca cxter

num angulum & c . Quod eratdemonſtrandum .

SCHOLION.

IAMD PDV M pronunciatum vndecimum a principio.

rum numero reiecimus.Cum igitur ſequenspropofitio 29. illi

innitatur, ita vt abſq; eo demonstrari non poffit ,neceſſe est, vt

illud ex hactenus demonstratis theorematibus,

rasione dependent , cum Proclo confirmemus,vt antea pollici

ti fumus. Hoc autem facile prafitabimus, fi priusduo explice

mus, quorum primum hoc fit .

s , qu & ex eo nulla

Si ab vno puncto duæ rectæ lineæ angu

fum facientes infinite producantur , ipſarum

diſtantia omnem fiaitam magnitudinem ex

ceder

EXE ANT a puncto A,duere. BVDF

Ele A B,A C,ficientes angulum A.

luoniam igitur punta D , 4 E ,plus

A

jater fe diftant, quam F , « G; Item CEE
G

Punta B , ở C, P4 qua D, ở E,ở

dia deinceps, fi producantur vltre recte lineæ A B , A C, pero

spicuum eft, exiremaearum punéta infinira fpatio in.er fe di

Stare, fi infinite ipfa producantur .Si enim non infinito patio

different , augeri poffet eorum diftansia ; igitur eu lines ipfe

G Yirt
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ultra produci , quod eft abfurdum ,cum ponantur infinite iam

le produte. Quarefi diéta linee A BAC. producantur in

finise , ipfarum diſtantia exceder omnem finiiam diftantiam .

sex . 35. Hoc pronunciatovſus eft & Ariſtoteleslib.'s. de cælo , vbi de

monftrauit , mundum non effe infinitum . Secundum ,quod de

bet explicari, ita fe habet.

Si duarum parallelarum rectarum linearú

alteram ſecet quædam recta linca , reliquam

quoq; productam ſecabit .

E SINT due parallela A B ,CD,

A
B

algo recta EF,fecet ipsă A B, in G.Dico

C Dreftam E F fi preducatur . fe &turam

effe quoq; ipfam C D. Quoniam due

rreteG B ,GF,in pun & to G ,angulum faciunt.fi producantur

infinite , exceduntomnem finitam diftantianjigitur & diftan

tiam ,qua parallelaAB a parallelaCD, diftat , cum hzi di

ftantia fitfinita ,alias enim non eflent linee parallele.Quare

quando diftantia G B,a G F, maior iamfuerus ea, que interpa

rallelas est,neceſſe eſt re&tam GF , productam ſecuiflereclam

CD . Nam quandiu GF, continebitur inter duas parallelas ,

minori diftantia a GB , remouebitur , quam C D , ab eadem

GB,»t conftat . His igitur ita expofitis, facile demonftrabia

sur hoc theorema, quod eft apud Euclidem , vndecimum pro

nunciatum .

F

Si in duas rectas lineas altera recta incidens

internos, ad eaſdemq; partes, angulos duobus

rectis minores faciat ; Duæ illæ rectæ lineæ in

finite productæ ſibi mutuo incident ad eas

partes, vbi ſunt anguli duobus rectis minores.

E In re&tas AB , CD, incidens

-K
re &t . Er , faciar internos angulos

C DB.L ad partes B , D , B G H ,

DHG, duobus reétis minores. Die
F/H

core .
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co rectas A B , CD , 'coire ad esfdem partes B , D. luo.

niam d :20anguli BGH,D H G minores ponuntur efe duobus

reclis'; Sunt autem duoanguli D HG, D H F, duobus reftis 13. primi

equales; Erunt duoanguliD HG ,DHF,maiores duobus an .

gulis D HG, BG H. Ablato ergo communi angulo DHG re

manebit angulus D H F ,maior anguloB G H.Siigitur adre-, s.pron .

stan FG,ad punctum G ,conftituatur angudiKGH,aqua 23. primi

lis angulo D HF, cadet G K ſupra G B,ſecabitosproductare

Im A B. Quoniamigitur in duas re &tas 1 X ,CD, re&ta in

cidens E F,facitangulum externum DHFæqualem interno,

oppofito K GH; Eruntrectæ IK,C D parallela.Secat au . 28.primi.

sem recta A B , ipfam I K , in G3Productaigiturfecabit quo

que ipfam Ç D , vt demonftratum eft. Qitare A B,cumC D con

ueniet ad partes B , D ,nimirum in puncto L. quod eft propo .

ficum .

er AMVIS autem optime a Proclo demonſtratum fit

vndecimum hoc pronunciatum , vt iure inter theoremata poffit

referri; tamen ne ordinem Euclidis in quoquam immutemus ,

remur eo in omnibus propofitionibus , quarumdemonftratio

nes ex ipfo pendent , tanquam pronunciato,præfertim cum fa .

cile ei affenfus preberi queat, intelle&ta prius recte propoſitio

ne 28. Si enim linex reétæ propofitæ parallele ſunt,it a vini .

quam coeant , fed femper æquali inter fe diftantiaprogredian

sur,etiamfi infiniteproducantur,quando re & ta in eas incidens

facis deosangulos internos, ad eaſdem partes duobus rectis &

quales,vt demonftratum fuit ; quis nonvidet, fs eadem relia 28.primi.

incidens in duasrectasfaciat angulos internos.ad eafdem par

tes duobus reét is minores ,alteram alteri appropinquare,ad eas

paries , ad quas ſunt interni anguli duobus reftis minores ;

quandoquidem æquali distantia procederent , fi idem anguli

paulo maiores eflent , Iduobus videlicet rectis aquales., ytbec

propofitio 28. demonstranit :

THEOR. 20. PROPOS. 29.
29 .

IN parallelas rectas lineas recta incidés

linea; Et alternatim angulos inter fe æqua

les
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les efficit; & externum interno , & oppofi

ſito , & ad eaſdem partes æqualem ; & in

ternos , & ad eafdem partes , duobus re

ĉtis æquales facit .

In parallelas A B,C D, recta incidat E F. Dico primū,

angulos alternos A GH,DHG,inter ſe eſſeæquales. Sicnim

non funt æquales,ſit alter,nempe A G H ,maior. Quoniam

E igitur angulusA G H , maioreft an

А
-B gulo DHG , fi addatur communis

angulus B GH , eruntduo A GH ,

4. pron . -D BGH ,maiores duobusDHG ,BGH :

13.primi. Atduo A GH, B G H ,æquales ſunt

duobus rectis ; Igitur duo DHG,

BGH, minores funt duobus rectis. Quare cum ſint inter

( 11.pron. ni, & ad eaſdem partcs B, & D ,coibuntlincæ A B ,CD,ad

cas partes. quod eft abſurdum , cum ponantur eſſe paral

lelæ . Non eft igitur angulus A G H, maior angulo DHG :

Sed neq;minor ; Eadem enim rationc oftenderetur fectas

coire ad partes A , & C : Igituræqualeserunt anguli alterni

AGH ,DH G. Eadeq; eit ratio deangulis alternisBGH ,

CHG.

Dico fecundo , angulum externum A G E , & qualem

eſſe interno, & ad caſdem partes oppoſito CHG. Quoniam

angulo B G H , æqualis eit alternus CHG , vt oftenfum

1 s.primi. eft ;& eidemBGH, æqualis eft angulus A GE ; Erunt an

1.
pron. guli AGE, CH G, inter fe quoq;æquales. Eodem modo

demonſtrabitur , angulum BGE, æqualem eſſe angulo

D'HG .

Dico tertio , angulos internos ad cafdem partes ,

A GH, CHG,æquales elleduobus rectis.Quoniã often.

ſum fuit , angulum externum AGE,æqualem eſſe angu

2. pron. loCH G, interno;ſi addatur communis A G H erunt duo

A GE, AGH,duobusCHG, A G H, xquales : fed duo

13.primi. AGE, A GH, æquales funt duobusrectis ; Igitur & duo

anguli CHG, A GH, æqualesduobussectis erunt'. Eo

dem modo anguli B GH , DHG , duobus crunt sectis e

quales . In parallelas ergo rectas lincas recta incidens hnca ,

& alier
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& alternatim angulos & c. Quod erat demonftrandum .

SCHOLION .

CONV ISTIT autem hoc præſenstheorema-dwo pre

cedentia theoremata , ut perſpicuum eft .

THEOR. 21. PROPOS. 30. 30.

QV AE eidem rectæ linex parallelæ ,

& inter ſe ſunt parallelæ ,

SONT recięA B.CD ,eidem rectæ E F parallelę;Di

co & ipſas A B , CD, effe inter fe parallelas : Quoniam

omnes hæ lineç in eodem ponuntur effe plano,( Nampro

pol. 9. vndecimi libri agetur de lineis in diucrfis planis )du

cacur recta G H, ſecans A B , in 1 ; CD, in K ; & E F, in L.

Quia igitur A B, ponitur parallela ipfi E F, crit angulus

AIL, alterno FL 1, æqualis. Rur 29.primi.

ſus quia C D , ponitur etiam parallela

As
-B

ipfi EF, erit angulus DKI, cidem E -F

к ,
angulo FL I , nempe internus exter- C -D

no , vel externus interno , æqualis. H
29. prim .

Quare anguli A IL, DKI, æquales K I. pron.

joter fc quoq;crunt . Cum igicur ſint

alterni,crunt rectæ A B , C D , paralle. E F 27.primi.

lçinter fe. Quæ igitur eidem recteli
H

ncz parallelæ , & inter fe funt parallelæ . Quod demon

ſtrandum erat.

I

L

2

f

L

SCHOLION.

Quod fi quisdicat, duasrectas AI,BI,parallelas ef

fe reéte CD , ý tamen ipfas non efle par alieles ; Occurrendű

eſt , duas A1, B1, non effe duas lineas , fed partes tanium

nius lines .concipiendum enim eft animo , quaslibet paralle

las infinite eſſe productaszcöſtatait A I, producta coincidere

cum B1 . Quam m , qua eidem reliæ lineæ parallele, olyan

G 3 inter
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inter fe funtparallelezVelcecerte vnam , eundem lineam con

firuuns quando inter ſecoeunt. Quod ita demonſtrabitur.Sint

due recte A BA C ,coeuntes in A , parallelæ ipfi D E. Dico il .

B. AC
las in re &tum effe conftitutas . Ex puncio

enim A , ducatur recta A F , ficans DE,

Dr E in F, picunq;. Quoniam igutui A K,DE,
F

29.primi. ſunt parallele, erit anguli alıerni BAF ,

A F.E,& quales;Addito ergo communi angulo C'A F, Tuin !49

2. pron . anguli ad A ,& quales duobusangulis C A FAFE.Sein das

29.primi. aquales funt duobusmeetiscūſing interni inter duaspaille.

iss;igii duð anguli al A ,duobus erüt retis equales;:

14.primi. pterea in re &tüerüt cöftitut& ipfe AB, A C. et ejt propolita .

31 .

?PROBL. 10. PROPOS. 31 .

ADATO punéto, datæ rectæ lineæ pa

rallelam rectain lineam ducere,

E X. pun&o A ,ducenda fit linca parallela linea B C. Du

catur ex A , ad B ©, linea A D, vtcung ; faciens angulum

13.primi, quemcunq; A D B; Cui ad A , æqualis conftituatu EAD .

A Dico igitur rectă E. A , extenfam ad F,

F
E 'quantumlibet, parallelametle ipfi 8C

B
Cum enim angulialterni AD3,DAE,

с
D æquales fint,per conſtructione ; Eiune

27.primi. 'rectæ B C , E F,parallelx . A dato , igitur puncto,datæ rectæ

lineæ , & c. Quod erat faciendum .

SCHOLION .

DEBB antem punétum datum in tali eſſe loco fitum

extra lineam datam , vt hæc produfta cum illo non conueniat .

Quod quidem aperte colligitur ex ipfa conſtructione proble

matis , Nam ex funéto dalo du enda est linea faciens anga

lum aliquem cum linea dura , qui fieri non poſset , l punétum

in direcium iaceret cum ipfa lineadata. Quemadmodum .114

sem ab vno,eodeme ; purčio ad eundem rectam non plures per

pendiculures quam vna , ducuntur, vi oftendirus propoli17.

ex Proclo ; isa etiam per idem punétum, c.214 rpfla plures pa

rallela, g så ynd, dsci nequcunt.Si.n.duc ducerena, coentrēt

tre
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ipfe in pun &to codem quod eft abfurdum , cum fintparallela ,

Ex hoc porro problemate, & illo , quod propoſ. 23.conti

netur , facili negozio conſtituemus parallelogrammum , cuius

vnus angulorum equalis fitdato angulo rectilineo . Laterağs

angulú illã cõprehendenti, darisduabus reftis lineis equalia.

SINI enim dat& re&t& A, B, oportearás conftituere pa

Tallelogrammum habensangulum æqualem dato angulorečti

Tineo ci laterad ; circa illium angulum rectis A, B , æqualia .

Sumpia rect . D E quæ recte A fit æqualis,

fius angulus EDF, angulo C, ó recta DF,

Tec:& B ,equalis. Deinde per E ,agarust retta

EG , ipfi D F,parallela, o per F ,recta FG ,

ipfi D E. parallela ſecansÉG, in G. Quo A.DE

niam ergo cią lazeraDF, E GØDE ,FG, B

parallele funt , ex conſtructione ; parallelo.

grammü erit DE GF.Quodcñ ex costructione,habeat angu

lü D ,angulo dato C ,aqualē, es lavera UE,D1, circa dictă an

sulü D ,datis rectis A ,B , equalia ;factüerit, ad proponitur .

P RA X I S.

şii ducenda parallela ipſi BC per punctum A. Duca

turpeCIA AD,vicunq; ad B C et ea D
A H

CA ad ideinteruallu quodlibet deferi

tisur duoarcus ad diuerſas partesjon !

ad pattes B alter ad partes :Deinileof

fcio circini arcui EF , abfcindatur ex B

arcu altero arcus G H equalis. Siigit

ex A, pH,recta ducai,erit hæc parallela ipſi BC.Nă anguli 27.primi,

EDF,HAG funt equalis,vt confias ex praxipropof. 23. &c .

Allo modo ducei per idē punctü 1 , dată linea parallela

linee datæ BC hac arte ,Ex cēiro A,ad quoduis interuallu ce

fcribež arcus ſecāsBC.in păcio D;ý eodé interuallo ex D us

matur punctü E , in eadē recta BC : Deinde eodē interuallüex

4,4 E ,defcribani duo arcus duo ar

cus fecăres ſu fe in F.Nă ducta recta E

AF,eris parallela rect : BC. Quoniã
B

propter idëinteruallum aßumprūre
to

Cie A Fequalis eft recte D Fim recta A i) , recie E F li dw

cerentur he linee ; erit AF , oppofita D Е , farallela

vi po

DC

с

4
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A

vt poſtea demonfirabimus propos. 34. Quod fipun &ium A ,vi

cinum fueritrectæ BC, commodius hac lege parallela optata

ducetur. Ex A, fumatur punctum D,

in B C , ad quoduis interuallum ; Et ex

quouis punkto eiufdem recte B C , nem BD E

pe E, quod tamen aliquantulum dillet

a puncto D. ( Quo enim maior fuerit diſtantia inter D, E,

eo reftinsparalela ducetur ) Eodem interuallo arcus deſoria

batw ad partesA : Deinde ex A , interuallo D E. alter arcus

deſcriptus fecer priorem arcum 1x F. Recta igitur ducta A F ,

eritparallela re£tæ B;C , vt prius ; quia rectaA F, equalis eft

re &te - D E, ob idem interuallum ; recta A D , ralle EF, ſi

herefte ducta eflent, cc.

32 . THEOR. 22. PROPOS. 32 .

CVIVSCVNQVE trianguli vno

latere producto : Externus angulus diio

bus internis , & oppoſitis eſt æqualis. Et

trianguli tres interni anguli duobus ſuntre

etis æquales .

PRODVCAT V r in triangulo A B C ,latus B C ad

D. Dico primo , angulum exrernum A CD, æqualem ef

ſe duobus internis , & oppofitis fimul A , & B. Ducaturc

31.primi. nim ex Clinca CE, parallela rectç A B.

Quoniam igitur recta A C , incidit in
E

parallelasAB,CE,erunt anguli alter

29.primi. ni A , & ACE,æquales. Rurſus, quia B C D

recta BD , in eaſdein parallelas incidit,

29.primi. erit angulusexternusDCE,æqualis interno B ; Additis

2. pron . igitur æqualibus A CE, & A , ficr totus A CD , (quiex

duobus DCE , A CE , componitur )duobus A, & B

æqualis. Quod eft propoſium .

Dico fecundo , tres angulos internos eiufdem trian

guli A , B ,& ACB, duobusefie rectis æquales . Cü enim

exter
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externus angulus A CD, ut oftenfum fuit, æqualis fic duo

bus internis A , & B ; ſi addatur communisACB, erunt

duo anguli ACD, ACB,æquales tribus A , B, & ACB : 2. prona

Sed duo A CD, ACB, çquales funtduobus rectis ; Igitur 13. primi.

& tres interni A, B, A CB , duobus ſunt rectis æquales.

Q uare cuiufcunque trianguli uno latere producto , &c.

Quod eratdemonftrandum .

SCHOLION

1

Cvm demonſtratum fit propas. 16. angulum externum

cuiusnis trianguli maiorem eſseu : olibet interne,d oppofito;

Hicantem , eundem externum e :filem internis eſſe a qualem ;

perpisans efl , alterutrum internoruni, oppofitorum fupe

r.lv; ab externo, reliquo in :emo ainulo . Vt in triangulopro

poſito angulus , ſuperarur ab angulo SCD, angulo B ;

Et anguius B, ſuperarur ab eodem angulo A CD, angulo A,

quandoquidem angulus AC D, duobus singulis A, B ,est

aqualis . Rurſum , quia demonſtratum efi propof. 17. duos

angulos cuiuslibet trianguli, quomodocunq; fumptos, duo

bus cfle rectis minores;Hic vero omnes ires duobus reftis equa

les effe ; manifeftum efi , duos a duobus re &tus deficere , reliquo

angulo srianguli, Vi in eodem triangulo,duo anguli A , B ,

a duobus reclis deficiunt ,anguloA C B , .

OMN E porro triangulum haberetres angulos duobus re

Elis æquales, primiomnium ,vt refert Eudemus , Pythagorei

demonftrarus hac ratione.Sis sriangulum ABC, per pune

clum Aducetur rectæ B C , parallela D E. Quoniam igitur 31. primi.

Anguli alterni D A B , À BC, aquales D A E 29.primje

funt ; fi addanturæquales E ACÓACB,

( funtenim hialternierunt duo.inguli
2. pron .

D A BE AC, duobus ABC, ACB aqisa
B

CF

les . Addito ergo communi angulo B AC,

erunt tres anguli D A B, B AC, CAE, &quales tribus angu

lis A B C, B AC, AC B. Sedanguli D AB, B A C , CAE,

aquales funs duobusrectis , vt conftat ex propof. 13.1gitur

in triangulo A Blganguli A B CB AC,ACB ,duobus ſunt

rectis æquales . quudel propoſitum . Ex hoc autem fucile con

sludemus , angulum externo ACT, filatus BC, Fit protta
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crš, aqualē effeduobus internis,d oppoſitis ABC,BAC. Quo

niam inguli A B C , BAC, ACB,æquales funtduobus re

13. primi, ctis , vs oftenfum fuit ; Suntautem , & anguliACF AC 6,

D E duobus rectis aquales; Erunt anguli ABC,

B ACAC B.angulis ACF, A C B ,egna

les. Denpro igitur communiangulo ACB,

3. pron. remanebit angulus A CF, duobus angulisC FB

A B C , B AC, aqualis.

FACIL E etiam conuersi poteritprima pars propofitio

nis Euclidis ; Hoc eft , fi ab vno angulo triangulilinez recte

ducatur, vt angulus externus aqualis fit duotus internis , a

oppoſitis, illam lineam eße in directum ipſi laseri conftiruiam ,

Ex C,enim ducarur CF, rectafitý; angulus ACF, æqualis

duobus angulis A B C', BAC: Dico, rectas B C, CF , in dire

crum incerc, ( ú.n.inaulus ACF ,æqualisfit angulis ABC ,

B A (ili addatur communis angulus ACB , erunt anguli

2.pron. CF ACB ,æquales angulis A B C ,BAC, A C B : Sed ABC,

32.primi. B A C,AC Biequales funtduobus recris . Igitur in anguli

A CF , AC B ; duobus erunt rectis æquales .Quare BC, CF,

14.primi, vam lineam rectam conftituunt.

QUOT ANGVLIS RECTIS

æquivaleant anguli omnes interni

cuiuſcunq; higuræ redilineæ .

DVOBVS modis ex hac propof.32.colligemus,quot nam

rectis angulis aquiualeant interni angulifigure cuiuslibet ro

crilineæ , quorum primus hic eft ,

OMNIS anguli figuræ rectilineæ cuiuſuis

funt æquales bis totrectis angulis , quota ipſa.

el inter figurasrectilineas .

Hoc eff , omnes anguli prima figure rectilineæ equales

Soome bis vnirecta,ideft, duobmi reciis į Anguli vero ſecunde

friure recrilineæ seuales (ient bis duobus rectis , nempe que

or recriss Anguli anië tertiæ figura reutilinex æquales funt
bis irn
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bis tribusrectis, ſex videlicet reciis; Ex.fic de reliquis.Eum au

sem locum quelibet figura rectilinea obtinet inter figuras re

crilineas,quem indicat numerus buserum ,fex angulorum ,dem

pro binarie; quoniam dua line: reciæ fuperficiem non conclu

dunt ,unde neq, figuram constituunt , fed cum minimum tres

rectæ linee ad figstà constitutionem requiruntur ; Atq ; ita

sriangulum ,quia habes tria later a,coridemq;angulos,erit pri

ma inter rcctilineas figuras.Nambinario dempto ex tribus re

linquitur vnum ; vic eritfigura habens 20. latera jeu angulos,

inser figur.is rectilineas decimaoctaua , cum binarius fubtra

eiusa 20.relinquat i 8.Idem iudicium de alysfiguris est ha

bendum . Itaqsfigura content a 20. lateribus, cum fitdecimu

octaua,habebit 20. angulos equiualentes 36. restis angulis ,

nempebis 1 8.Ingilis rectis; o dietă eſt . 114 quoq ; omnes.co.

anguli figure 10. lateribus contents,equiualebunt 16. angu

lisrectircam salis figuræ fit-octauainier rectilineas figuras.

Hoc aurem hac ratione demonſtrabitur . Omnis figura rectili

nea in tot triangula diwidirer,queta ipſa est inter figuras,feu

quot ipfa habet angulos lateraie,binario dempto,Nam a quo .

his angulo ipfiusad omnes anguios. oppofitos duci poljunt linee

recie , ſulum ad duos propinquos angulos non poſſunt duci :

luore in tot triangula diſtribuetur quos ipſa habet angulos ,

demptis duobus illis angulis . Sic vides , triangulumnon pof

fe diuidi in alia

sriangule s qua

drägulum vero in

duo fecari ; quin

quangulum in tria ; fexangulum in quatuor , &c. Cum igirur

anguli hort triangulorñ conſtitut des angulos rectilineæ figu

reprovoire,ý očsangulicuiuslibet triãguli equales fint duo 3 2.primi.

bus rectis ;perfpicuñ est omnes angulosfigure cuiufuis rectie

linee equalescße bis act rectis ,in q :eot triãgula dividitur, hoc

eft,quota ipfa efi inter rectilineas figuras; Quod quidem m -1

nifefte per fpiciturin propofitis figuris ,

Secundusmodus, gunfirar valor angulorum cuiuslibet fi

gure rectilinee , hic eft ,

OMNES anguli figurze rectiline. cuiuſuis,

zquales funt bis tot rectis argulis , dem.

pris
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AN

ptis quatuor , quot ipſa contince latera , ſeu

angulos .

Hoc eft , anguli chiuslibet trianguli eguales funt bis

tribus rectis , dempris quatuor , nempe duobusrectis : Ita etiã

anguli figure consineniis 20. latera æquiualebunt bis20.an

gulis rectis, minus quatuor , nimirum 36. rectis angulis,&c.

Demonftratio autē huiusrej

talis eft . Siab aliquo puncto

intra figură aſſumpro ad om

nes angulos rectæ lineæ ducantur , efficientur tot trianguld ,

quot latera,angulosìe , figura ipſa continet : Cum igitur an

32.primi. guli cuiufcunq; trianguliæquales fintduobus rectis, cruntom

nes anguli illorum triangulosum æquales bis tot rectis , quos

latera figuram ambiunt:At anguli circa.punctum intra fi

suram aßumptum non pertinent ad angulosfigura rectilinee

propofitæ , vtconfiat. Quare ſi hi auferantur, erunt reliqui

Anguli conſtituenses angulos figura propofita, bis quoq; tos re

cris aquales , dempris illis circa punctum aſſumprum , quotla.

tera, vel angulos continet figura : Suntautem illi anguli cir.

ca dictü punctú æquales 4.rectis, vt collegimus ex propofits.

Quamobrem anguli cuiufq; figure bis not rectisfiunt equales,

ablarisquatuor quot ipfafigura continet angulos,feu laterai

quod eſt propoſitum .

Ex hoc porro ſecundo modo liquet , fi fingula latera figh

r.e cuiufuis rectilineæ producantur verſus.eandem partem ,om

nes argulos externos equales eſſe quatuor rectis . Nam quili

13. primi, bet externus,& illi deinceps internus, equantur că duoberro

cris, arq; adeo omnes externi vna cum omnibus internis & qut

les erunt bis tot rectis, quos latera , angulosuefigura conti

net.Sunt autem ý foli interni bis tot rectis & quales , minus

quatuor , vt demonftrauimu . : Si igitur interni auferantur ,

remanebunt externiquatuor rectis & quales, qui nimirum de

runs internis angulis ,vt interni, dc externi ſimulbis tos re

ctus conficiant , quot latera figuram propofitam ambiunt .

Exemplum in triangulo quc

uis, anguli interni cu cater

ni fimul equales funt fex re

cris ; Cum igitur interni du

bus fint

ANA
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busfintreciis equales, erunt foli externi aquales quatuor re

cris. In quadrilatero , anguli externi, da internifimul &que

les funt octo rectis : Cum igitur interni ſoli equales fent qua

suor rectis , erunt u ſoli externi quatuor rectis æquales . In

pentagono , ſeu quinquangulo, anguli interni , berterni

ſun: equales 10. rectis ; quoniam vero interni adequantur

ſex rectis, remanebunt externi æquales quatuor rectis . Que

omnia in appofitis figuris confpiciuntur; Eademg; eft ratio in

alijs omnibus figuris .

EX CAMP A NO.

Si pentagoni fingula latera producantur

in partem vtramq;, ita vt quælibet duo extra

cocant; efficientur quinq ; anguli ex lateribus

coeuntibus æquales duobus rectis .

In pentagono A B C D E, latera in vtráq ;

partem produ & a cocant in pun & is F , G , H , I , ANB
K

K.Dico quinq; angulos F, G, H, 1 , K. zoubles

eſſe duobus reais . In triangulo cnim BHK ,

cum lacus H B, fit prorra& um ad F, eric exter.

H
nus angulus FB K ,duobus internis , & oppoli.

32. primi.cis H , K , zqualis : Eadem ratione in triangulo ATG , erit exter

nus angulus F A G , æqualis duobus internis , & oppoliisi, G.

Quarc duo anguli FBA, FA 5, aquales funtquatuor angulis G ,

H , 1, K. Addito igicur communi angulo F, crunt tres anguli A , B ,

F, trianguli A B P, æquales quing ; anglis F , G, H, I , K. Sed an
2. pron .

guli A, B, F, trianguli A B , zquales ſuntduobus reais . Igitur 32. prin.i.

& quinq ;anguli F,G, H, I, K, duobus ſunt reais a qualcs.Quod

alt propoficum .

COROLLARIV M. 1 .

EX hac propor. 3 2.colligitur , tres angulos cuiuslibet triangu.

li fimul fumptos zquales eſle tribus angulis cuiuſq ; alterius trian.

guli fimul fumptis : Quoniam tam illi ires,quam hi , æquales funt:

duobus angulis sectis . Vnde fi duo anguli vnius trianguli

fucrint æqualcs duobus angulis alterius trianguli , erit

& reliquus ithus reliquo huius æqualis , 2

quiangulaq; crunt ipla trianguia .

COR .

3. pron.
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COROLLARIVM. II .

CONSTAT etiam in omnitriangulo Ifoſcele, cuius angulos

lateribus zqualibus comprehenſus re &tus fuerit , quemlibet reli

quorum effé semircüum ; Nam seliqui duo funul conficient vous

raum . Quod fi angulus æqual.bus lateribus contentus fueric

obtufus , quemlibetalicrum eſſe ſemire & o minorem ; cl qui enim

duo fimulminores erantvno retto. Si deniq; digius angulus exti

terit acutus , vtrumq; reliquoruni ma'orem cſſc lcmircão ; Quo

niam reliqui duo fimul maiores crunt vno rc&o .

COROLLARIV M. III .

PERSPICV VM quoq; elt, oquemuis aogulum crianguli 2 .

quilaceri effe duas tertias partes vnius real ; vel certam par em

duorum re & orum . Duo enim anguli rc &i , quibus æqualcs funt

tres anguli trianguli zquilatea , diuifi in tres angulos , taaunt

duas teruas partes vnius reâi .

COROLLA RIV M. IIII .

.

LIQET etiam , fi ab vno angulo trianguli zquilareri per

per.dicularis ad latus oppofitum ducatur , conttitui duo triangula

[ calena, quorum vnumquodq; habet vnum angulum rc & um ,pro

pe perpendicularem ; alium duas ccrtias partesvnius scâi , ulurd

ſcilicet , qui elt & angulus triangul aquilaten ; rcliquum deniq ;

ceruam pariem vnius scôi.

SCHOLIOR.

l.primi.

A

PORRO extertio corollario depromi potest methodnos ,

qua angulusrectus in tres angulos aquales diuidatur . Siz

i enim angulus rectusA B C.Super rectamAB,

E>
conftituatur triangulum aquilaterum ABD:

Et quia per coroliavium 3. angulus A BD, fa

cit duas tertiasfartes anguli recte A B C ; erit

angulus CBD , pars tertia eiufdem recti. Di.

wifo igitur angulo A BD , bifariam , per rectam B E ,

erit vterque angulus ABE, EBD , tersiz

quoque pars recti . Quare rectus angu

lus A B C, diuiſus est in tres

angulos equales. Quod

est propofitum .

9.primi.

T HỆ 0



DSL IBERO. I. 56

THEOR. 23. PROPOS. 33 . 33 •

RECTAE lineæ, quæ æquales, & pa

rallelas lineas ad partes eafdem coniungūt ;

Et ipfxæquales , & parallelæ ſunt .

SINT rectæ lincæ A B , C D , æ . A B

quales, & parallelæ ; Ipfas autem con

iungant ad caſdem partes rectæ AC, C

B D. Dico A C , B D ,æquales quo

que effe, & parallelas. Ducatur enim reda A D. Quoniam

igiturA D , incidit in paraliclas A B, C D , erunt anguli al

terni B AD,C D Aquales ; Quare cum duo latera B A , 29.primi.

A D, crianguli B A D ,æqualia fint duobuslateribusCD,

DA, trianguli CD A, vtrumq; vtriq;, & anguli quoq ; di

Atis latcribus incluſi çquales ; crunt bales BD,Ă Cæquales, 4 primi.

& angulus A D B , angulo D AC, æqualis . Cum igitur hi

anguli fint alterniincer rectas A C, BD,eruntA C, BD , 27.prini.

parallelæ : Probatum autem iam fuit, caſdem effe æquales .

Rc&tæ ergo lincæ , quæ æqualcs , & parallclas lincas , &c.

Quod eratdemonftrandum .

SCHOLION.

Dixit Euclides , linens æquales,deparallelas ad eaf

dem partes debere coniungi, : coniungentes for a æquales

parallela. Namf ad partes diuerſas coriungerentur, vtad

1,6D; Item ad B. C, neque coniur.gentes eſſent paralie

la vnquam , fed perpetuo fe mutuo fecarent , neq; fent

æquales , nifi raro admodum , ut ex ſequenti propofitione

conftabit .

3
4
.

THEOR. 24. PROPOS. 34.

PARALLELOGRAMMORVM

ſpatioruin a qualia ſunt inter ſe , qur ex

aduerto
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aduerfo & latera , & anguli; atq; illa bifaria

fecat diamreer .

S1 T parallelogrammum ABCD ,quale definiuimus

definitione 3 5. Dico latera oppoſica A B, DC, inter fe effe

æqualia , necnon iatera ( ppolitaAD,BC : ltem angulos

oppofitos B , & D ,æqualesinter fe effe,nec non angulos op

politos D A B,& DCB: Deniq;ducta diametro A C, pa

rallelogrammum ipſum bfariam fecari . Cum enim A B,

D C, fint parallelę , erunt anguli alterni

B
29.primi. A BAC, DCA,çquales.Rúrs' qa A D,BC,

29. primi. funtparallele,erüt& anguli alterni BCA,

C DAC ,æquales. Itaq ; cum duoanguli

BAC, BC A, trianguli A B C ,æquales fintduobusangu

lis DCA, D A C, trianguli A D C ,vterq;vtriq; ; & lacus

A C ,dictis angulis adiacens commune vtriq; triangulo; crit

26. primio recta A B ,æqualis oppofitæ rectę DC, & recta B C, oppo

litærectç a D. quod cft primum . Erit rurſus cadem de

cauſa angulus B , anguloD, gqualis . Et quia li çqualibus

angulis B A C, DCA, addanturæquales anguli BCA,

2. pron . D A C ,toti quoq;anguliBAD , BCD , fiunt çquales;

conitat ſecundum , angulos nimirum oppoſitos eficæqua

les. Quoniam vero duo latera A B ,BC,trianguli ABC

zqualziunt duobus lateribusCD , D A ,trianguliCDA,

vriumq;vtriq; ; & angulus B , angulo D ; ęqualis , vtiam

4. primi. oitend mus;crunt triangula A B C ,CD A ,& quatia,idcoq;

parallelogrammů A B CD, diuiſum bifariam a diametro

AC , quod tertio proponcbatur . Parallelogrammorum

igitui paiorum çqualia ſunt incer fe , quęcx aducrſo & c.

Quod oftendendum erat .

SCHOLION

APPOSIT. E dixit Euclides,folummodo parallelogram

mum à diametro diniti bifariam , non autem u angulos . In

Quadrato enim , es bonibo duntaxat, anguli etiambifariam

diuiduntur a diametro : At in figura Altera partelongiori,

in Rhomboide in partes inæquales. Queomnia perſpicuaerit,

prius oftender.mus , quatuor hafce figuras , Quadratum ,

Altera
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Altera parse largius, Rbombum , Rhomboidem , eße paral

lelogramma. Hoc au em demonftrabimus tribus fequentibus

theorematibus , quorum primum est.

OMNE quadrilateru :n habens lacera oppo

Gita æqualia, elt parallelogrammum .

SINT in quadrilatero ABCD , latera oppofita A B ,

D C ,equalia; ltem oppofita lutera A D , E C. Dico A BCD ,

eſte 'paralelozramnum ; hoc eft , lineas
B A

AB,DC, elle parallelas; Iten:g; li

neasAD , BC . Ducia enim diametro

A C, erunt duo latera A B, B C trian .

gali A B C, equalia duobuslateribus CD, D A ,trianguli

CD A ,utrumque utrique, ew bafis A C, communis; igitur

erit angulus B ,angulo D, æqualis. Rurſus quia latera A B, 8. primi

BC, equalia funt lateribusCD, D A, virumque virique ,

anguli B , D , ofienfi æquales; erit angulus B A C, angulo

DCA, alterno a qualis,de angulus BCA alieno angulo 4. primi

DAC. Quare erunt A B , DC, parallelæ ; Item A D , 27.primi

6 BC, quod eſt propofitum .

HINC constat, Rhombum, & Rhomboide eſſe parallelo

gramma; quoniam oppofita eorum lateraſunt inter ſeæqualia,

ut manifeftum eft ex eorum definitionibus. Pari ratione qua

dratum ,parallelogrammum erit , quod later a oppofita habeas

equalia . Sunt enim omnia quatuor eius latera inter ſeaqua

lia,per eius definitionem . Conuertit autem hoc theorema prie

mam partem propofitionis 34 ut patet.

Secundumtheorema tale eft.

OMNE quadrilaterum habens angulos op

politos æquales, eſt parallelogrammum .

SINT in quadrilatero A B C D , angulioppofiti A , &

C , equales ; Item oppofiti angali B, D. Di
A, B

C A B CD, elle parallelogrammum ; hoc eſt,

lineas AB DC elle parallelas ; Itemos lineas D

AD , BC. Nam fi æqualibus angulis A , C ,addantur

aquales anguli B, D ; erunt duo anguliA , ea B , duobus 2. pron.

angulis D , 0 C @quales , & idcirco anguli A , B, dimio

dium facient quatuor angulorum A , B, C , D. Cum igitur

hi quibu'r equalesfintquatuor rectis, ut ad propos. 32.demon

H Jiraism's,
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I ftrauimus, erunt duoA, e B , duobus rectis æquales. Quare

28.prim AD,B C parallele ſunt .Eade ratione erunt À B, D C paral

lele. Erunt.n.duo quoq; anguli A , D , duobus angulisB,et

C ,equales, & c. Quod eſt propofitum. Ex hoc etiã manifeftum

est , Rhomboidem effe parallelogrãmum , cum eins anguli oppo

ſitiequales fint,per definitionem . Similiter quadratum , ú al.

tera parte longius . Sunt enim & eorum anguli oppoſiti xqua

les,cum fint re &ti, ex eorum definitionibus.

Hoc theorema conuertit ſecundam partem propofitionis

34.ut conftat . Tertia autem pars non poteft conuersi. Nam

da trapezium aliquod bifariam ſecaripoteft a diametro, Ø12

men non eft parallelogrammum. Sit enim altera parte lon

gius, uel Rhomboides A B C D , quod pa

rallelogrammum eſſe oftenfum efi;in quo
AH B du &ta diametro ÁC , conſtituatur ſuper

A C, trianguloABC, aquale trianguli
C

AEC, inuerfo ordine , ita ut latus CE,
B

fit æquale laseri A B CAE , ipfc B,

Ċ fiarý; trapezium A ECD. Quoniã vero

triägulü ABC,triãguloADC,aquale eji,

34. primi quod diameterA c ,bifaria fecet parallelogramů D B: Erit et

triangulă A E C, triangulo A DC, aquale : Ac proinde ira

perium A ECD,bifariam diuide tur a diametro A c.

Quod fi quadrilaterum aliquod diuidatur bifariam ab

utraque diametro , illud parallelogramus erit, ut oftendemus

ad propos. 39. Quod quidemin nullo trapezio fieri poteft.

Tertium Theorema huiufmodi eft.

OMNE quadrilaterum habensomnes angu

los rectos,elt parallelogrammum.

Sint in quadrilatero A B CD , omnes quatuor anguli

re &ti ; Dico ipſum elle parallelogrammum ;
А. B

hoc est, lineas AB, DC , elle parallelas ;

Itemque AD, BC . Quoniam duo anguli

A , & B, æquales ſuns duobusreftis . cum
с

28 primi
fintduo recii ; eruntAD, BC parallele :

Eodem modo erunt A B , D C,parallele ; atque adeo A BCD,

parallelogrammum , quod eft propofitum .

HINC rurſum confiat, Quadrată, Aliera parte lone

gines
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gins,ceparallelogramma, cum eorum anguli omnes exiſtant

retii ,ui liquet ex eorum definitionibus.

Hi s . in hunc modum demontrasis Quadratum fcilicet ,

Altera parte longius, Rhombum, “ Rhomboidem elle paralle

logramm 1, fzoile otendemus angulos Quadrati, Rhombi,

bifariani fecaria diametro; Angulos uero figure Altera parte

longioris,& Rhomboidis , non bifariam , ut paulo ante mo

nuimus. Sic enim Quadratum , uel Rhombus A B C D , in

quo diameterÀ C. Croniã igitur duo A, ВА , B

latera B A , AC,trianguliBAC, eque

lia ſuntduobus lateribus DA, AC,

trianguli D. A C, utrumque utrique, D C D

a bafis B C, bai DC; ( ſunt enim hæ figuræ.&quilarera )erőt

anguliBAC,DAC, equales ; Quare angulus B A D , din 8. primi

siditur bifariam . Eodem modo demonftrabimus, reliquos an

gulos bifariam fecari& diametro .

Surfus , Altera parte longius, uel Rhomboides; A B

CD ,in quo diameter A Citý,ar Вл , zB

maius latus A B. Quoniam igi

tur in triangulo ABC ,

A B , maius eſt latere B C , erit

angulus B C A , maior angulo BAC : Eft autem angulus 18. primi

BCA , equalis anguloD A C, alternosquod BC, A D paral 29. primi

lelæ fint .( Eft enim ABCD,oftenfum eſſe parallelogrammis.)

Igitur do angulus D A C, maior erit angulo B AC . Atque

propterea angulus B A D , inequaliter diuiditur a diametro

AC. Eadem eft ratio aliorum angulorum . Qw.mobrem ap

polite Euclides in tertia parte huius propofitionis dixit , folum

parallelogramma bifariam a diametro fecari, non autem

angalos ,

EODEM fere pacto ostendemus is diametros in lua

draco, & Altera parselõgiore equales yje ;At vero in Rbom

bo, Rhomboide inequsles ,maiorē B

quidem eam quæ angulos acutos,mis

norem uero eam , que obtufos angulos

difpertit . Sit.n.quadraiv ,uel altera
D

parte lõgius A B C D , in quo diame

sri AC,BD ,quas dico eje equales.Că.n.duo later : A B , BC,

triãguli ABC,æqualia fintduobus laterib ” AB,AD triãguli

H BAD,

latus D C D

1

BA

区区
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В л ,

yolCDLdc quod estabſurdum ,& contra de

B A D , utrumqueutrique, & angulus A B C, angulo BAD ,

4. primi quia utergerectus; Erit baſis A C , bafi B D , æqualis: AC

proinde diametri in quadrato,& figura altera parie longiore

equales funt.

Sit rurſus Rhombus,vel Rhomboides, A B C D. in quo

diametri A C B Dzjarg; angulus B A D, maior ;A B C,mi

A B nor.Non enim æquales ſunt,quia

alias uterque eſſet rectus , cum

29. primi ambo æquales fins duobus reftis ;

D4

finitiones Rhombi, ey Rhomboidis . Dico diametrum BD ,

maiorem eſſe diametro A C. Quoniam duo latera A B , AD ,

trianguli B AD , æqualia funt duobus lateribus AB, BC ,

trianguliA B C, vtrumque vtrique, & angulus B A D, an

2 t . primi gulo A B C, maior existit ; erit baſis B D , maior baſe A C.

quod est propoſitum . Ex quo manifestum eſt, cur in propofitio

ne 3 3. Euclides aſſeruerit , eas tantum lineas que coniungunt

parallelas equales ad eafdem partes , æquales effe, ut ibidem

annotanımus . Nam in Rhombo, & Rhomboide recte. A C ,

B D inæquales funt,licet coniungant parallelas A B , DC ,

quia non ad eafdem partes ipfas coniungunt , ut perſpi

cuum eft.

In omni tamen parallelogrammo diametri ſe mutuo bife

riam diuidunt . Cum enim duo anguli EADED A triane

29. primi guli A'E D, equales fint alternis angulis E C B E B.C , triana

34. primi guli B E C , uscrque virique ;d latus A Diæquale lateri BC,

26. primi oppofito ; Erit , A E recia re & tæ C E , eg re&ta D Е, reets

B F , equalis. Quare vtraque diameter bifariam dimiditur

in pun &to E.

Hviv s autem, quodmodo diximus, conuerfum etiam

demonftrabimus, nimirum

OMNE quadrilaterum , in quo diametri ſe

mutuo bifaria diuidunt , parallelogrammú eft.

1

In quadrilateroenim A B C D, diametri A C BD , ſe

mutuo bifariam d uidant in E. Diro A B C Dparallelogră.

mum efle .Cum enim latera A E , E B trianzuli A E B, equa

lia fint lateribusCE, E D, trianguli Ç E D ; u angulicon

seni
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E

senti ad uerticem E , æquales quoque : 15 primi

Erunt a bales A B C.D. equalcs, aga
4. primi

angulus A B E, angulo alterno CDE,

equalis . Qgare re &te AB, CD, p4
C

27. primi

rallele funt. Eadem ratione paralle

le oftendensur A D, C B. Parallelogrã
mum ergo eſt ABCD .

Hvc queque referri poteft,hoc theorema.

RECI A linea tecansdiametrum parallelo

grammmi bifariam quomodocunque, diuidit

parallelogrammum bifariam quoque: & recta

linea diuidens parallelogrammum bifariá quo .

uis modo, focat quoque diametrum bifariam .

In parallelogrammo A B CD, diametrum A C bifaria

fecet relia E F,in pun & o G ; Di: o parallelogrammum diuidi

1 bifariam . Quoniam angulus E AG , æqualis est angulo al 29.primi

tirno FCG , O angu !us E G A , angulo F G C ; F.ft autem tais.primi

Laius AG, lateriCG, & quale per hypothefin ; Erunt late

ra EG,FG ,æqualia. Quare cum 11:e E 26.primi
A B

ra A.G.GE, & qualia fintlateribusCG,

GF, anguli quoque contenti quales ;

erunt triangula A GE , CG F, equalia. D'FI

Addisa igitur communiquantitate BC .

G E, erit triangulum A B C, trapezio B C F E, æquale ; Sed 2. pron .

triangulum A B C, dimidium eft parallelogrammi A B CD, 34 primi

Igitur & trapezium BCF E, dimidium erit eiufdem paral

legrammi , ideoque recta F. F. parallelogramum bifária ſecat.

SECET iam E F, parallelogrammum bifarian ; Dico ,

diametrum A C, bifariam fecari in G. Si enim non bifa

riam diuiditur in G , diuidatur bifariam in alio punéto , vi in 10. primi

H, per quod duc atur recta EHI; Eritque, vi iam demon .

ftrauimus , EICB, trapezium dimidium parallelogrammi

ABCD , atque adeo æquale trapezio E F C B quod eriam

dimidium ponitur eiufdem parallelogrammi, pars 10ti,quod

eft abſurdum , Diuiditur igitur A C , bifariam in G , o non

in alio punéto. quoderat propofitum .

HINC facile colligitur ,fiin latere aliquo parallelogrä

mi cuiufque funcium fignetur, vel etiam intra parallelográž

1917 ,

с
+ primi

H 3
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mit, vel extra ,quod tamē non fit in diametro,nifi ipfum ſecet dia

metrū bifariàzqua ratione ab illo punéto li
À

nea ducidebeat,q parallelogrămie bifaria

ſecet Sienim diameter ducatur, e a pan

DFI . Eto dato per medium punétum diametri re

Ela ducatur,factum erit , quod proponitar.

Vtfi punétum fit E , in latere A B , ducenda eft re &te EF, per

G punétum , in quodiameter A C, bifariam diuiditur ; fic

de alijs punétis .

DEMONSTRAT quoque hic Pelesarius problemanon

iniucundum , videlicet,

AT
с

INTER duas lineas rectas infinitas angulum

facientes , lincam rectam datæ lineæ æqualem

collocare, que cum; altera illarú faciat angulum

cuiuis angulo dato æqualem . Oportet autem

hunc angulum datum cum illo , qui lineis datis

continetur, minorem elle duobus rectis.

DVAE rrete infinite AB, AC contineant anguli BAC,

fita; data recta finit. quæcunque D , o angu !us d.1: E, hac

lege,utduo anguli F, «BAC,mw.ores fore duobus rectis :

G
Oportet igitur inter reftis AB, AC , cello

care reflum æqualem quide:yecied ,

alterutra uoroill.r77), niniracin AC,

F DE facientem angulum æqualem angulo duro

2 3.primi, E. Frito angulus C AFæqualis angulo E,

i primi cs preduela F A, ad G, fi! A G , equalis recic D ; & per G ,

31. primi ducaturGB, parallela iph AC , Jecans A B , in B : Deinde

per B, ducuntur BC, parallela ipli A G ,fecansA C , in C. Din

corectam B C, collocatam inter reitos A B , A C , æqualem

elle relia D,anguluma; B C A, angulo E.Cumenın paralle .

logrammum fit , per conſtructionem ,A CBG, erit refta BC ,

34.primi. re & ta GA, æqualis ; ATGA,aqualisest, per constructioně,

32. primi reéte DiIgitur * BC, recte D, æqualis erit . Rrefus quiz

29.primi. angulus B C A ,anguloal ernoCAF, aqualis eft eidem

angulo CAF, æqualiseft, per constructionem ,angulus E ;

erunt anguli E , & B C A, < quales . Quod eft propofitum .

Cæterum
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Cescrum ex conſiru £ tione manifeftum effe cuilibet poteft , cur

duo inguli dariminores eſſe debeant duobus reftis. Nam aliss

non fieret triangulü A B Cſianguli B A C , BCA aqua

les élène duobus reftis, vel maiores , ut conftat ex propos,17.

wel 32 .

EX PROCLO.

In omni figura rectilinca latera habens nu

mero paria , ſi quidem fuerit æquilatera, & æqui

angula ; erunt duo quælibet latera oppofita,pa

rallela inter fele,

LATER A oppoſita dicuntur illa duo , que ex utraque parte

lateraheen : gqualia numero ; ut in hexagono A B C D'E Flare.

ra opponia erunt AK , E D ; quoniam cain ad partes A , & E.duo

funilatera , quam ad partes P , & D. In caogono uero A B C D.

SEGil, latera oppofita eiúc А. A

A B, FE , quia cum ad partes

A , & F , tria funilatera. quam H

adpartes B.& E. Etlicin alijs F

figuris cquilateris parium la .

terum , ex utraque parte op

pofitorum la : erum , erunt 100

latera , quocfunt in dimidio

numero lacrum , minus uno . Ve in quadrangulo crit unum , in he

xagona crunt duo ,in o & ogono tria , in decagono quacuor , in

hgura 12. laterum quinque , & c. Dico igitur duo quçl.bet lacera

oppofita efle parallela ;AB, nimirum ipf ED , in hexagono; &

A B , spri F , in o&ogono , & fic de cęteris . Connectantur enim

dua exrrema oppoſitorum laterum ad cardein partes linca recta ,

qualis eſt in hexagono BD, & in odogono 8 E. Et quoniam , ut

in ;2. propos. demonftrauimus ,ſex anguli hexagoniequales funt

odo retis , erunt tres anguli B , C ,D , eiuidem hexagoni çqua .

les quatuor rc & is , propterea quod omnes anguli ponuntur @gua

les : Sunt autem anguli 8 CD, CBD, CD B , inanguli BCD, 32. primi

duobus re&is equales ; Rcliqui igitur anguli A B D E 1 B , duo.

bus reâis æquales erunt ; Quare parallcia crunt A R , & D.

Rurſus quia odo anguli octogoni aqnaies ſuntduodecim re&is ,

crunr quacunt eius anguli B , C , D, E , ex reais çqualcs , une at!!

quaruor anguli quadrilaieri B C D E , quaies quacuor res ; 1gi

cur duo reliquianguli A B & ,FEB ,duolios crúc rcctis a quales, a'q ;

adco AL.FE ,parallile erit.Eodé inodo demolirab!t ,in vibral !" : 8 . grini

figuris

128. primi

H 4
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figuris huiuſmodi angulos duos ad linea ređã extrema oppolirorú

laterum coniungentem existentes,duobus effe : etis zquales . Nam

B А. B in decagono aute : ca linea

pentagonum , CW13 a ' gul

H C'equales funic lex reais ; At

F С quinque anguli decagoni 2 .

quales funcoco reddis : Abla

tis igitur iex ,rchuqulibus duo

E D in figura quilate

& aquingul duode.

cim laterum , eadem linea abſcinde: hexagorú , C !!!' archi funt

o & o re& is zquales ; At ſex anguli totius huntir aorales sini dece

re & is ; demptis igitur odio, seranens duo rets,

QUAMVIS autem omnis figura a qu'angula pasium faterum

habcat la tela oppofica parallela,'ut oitendinus ; tamen tota qua

drilátera figura latera oppofita habens paraliela , an tudió-, & alijs

Geometris parallelogrammum dici confueuit.proprereaque in de

finitionibus, Parallelogrammum diximus efle figuran quadrila

teram , & c.

retii

ra ,

35 . THEOR. 25.PROPOS. 35.

PARALLELOGRAMMA ſu

per eadem bafi, & in eiſdem parallelis con

ftituta , inter fe funt æqualia .

INTER duas parallelas A B , C D , ſuper bali C D ,cxi

ftantduo parallelogramma CDEA ,CDBF ; (Daun

tur autem paralelogrammaincitdem efTe parallelis quan .

do duo latera oppofita partes funt parallelarum ,ut in cxim

plo propoſito cernitur.) Dico ipfa inter fe eli æqualia, non

quoad angulos & latera,ſed quoad arcă , feu capacitatem .

Cadat enim primo punctum F, inter A , & E. Quoniam

A FEB igitur in parallelogrammo CDEA, re

34. primi ca A E æqualis eit rectæ CD oppofi

tæ ; & eidem C D æqualis eft F B, in pa
Cс D

rallelogrammo CDBF ; EruntAE ,

1. pron . FB, inter fe æquales: Dempra igitur communi F E ,rema

3. pron. nebit A F, ipli E B ,æqualis: Eit autem & AC , ipfi E D,

3 +.primi æqualis in parallelogrammo CDEA , & angulus B E D,

29. pr.mi angulo F A C , externusinterno . Quare trianguiū FAC,

4. primi triangulo B E D, æquale erit : Addito igiturcommuni tra

p0210
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pezio CDEF, fiet rorum parallelogrãmum C D E A , tori

parallelogrammo CDB F æquale Quod eſt propoſirum . 2. pron .

CADAT fecundo punctum F , in punctum E ; Dico

rurfus, parallelogrammaCDEA,CD BE ,
A E B

æqualia effe.Erunt enim ut prius , rectæ AE , 4 primi

E B , æquales , atque adeo triangula E AC,

B E D , æqualia . Adduo :giturıõmuni t'ian

gulo C D'E, fient parallelogramma ( DEA, 2. pron.

CDBE,æqualia .

CADAT tertio punctun F vlrra E , ita vt re& a CF ,

fecet re&am D E, in G.Quoniam igitur , ut prius , rectæ

A E, F B, funt æquales; ſi commu- À E B

nis addarur E F, erit tota A F , toti 2. pion ,

E B , æqualis , atque adeo triangulú

FAC, triangulo BE D ,æquale. 4. primi

Ablato ergo comunstriãgulo EGF,

remanebit trapezium AEG C, trapezio FGDB æqualc. 3. pron.

Q uocirca addito communitriangulo CDG , fiet totum

parallelogrammum CDE A, toti parallelogrammoCD- 2. pron.

B F, æquale. Parallelogramma igitur fuper cadem bafi, &

in eiſdem parallelis conftituta, inter fe funt æqualia . Quod

erat demonftrandum .

SCHOLIOR

3

CON VE R T E M v s facile hanc propofitionem , hoc

modo .

PARAL I. E LOGRAMMA æqualia ; fu

per eandem baſin , ad eaſdemque partes cólitu

ia, erunt inter eaſdem parallelas .

SINT duo parallelogrammaæqualia ABCD,CDEF,

fuper eandem bafin CD, ad eaflem partes . Dico rectam

A B produétam , in directă iacere ipfi EF,

epropterea ipfe parallelogramma inte
A :

eafdem efle parallelas .Alias enim AB,

producta uel cadetinfra E F , uelfupra ; DC

cadat primo infra, qualis eft A H. Erst igitur parallelogram

mun CDG H,equale parallelogrammo A BCD : Ponisur '35 . priri i

B

H
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t

autem eidem parallelogrammoA B C D ,& quale parallelogrã

1. pron. mum CDEF ; Quare parallelogrămaCDEF, CDGH,

equalia erunt, torum , pars , quod eft abfurdum . Non ergo

ceder A B , infra EF.

CADAT fecundo A B, products ſupra E F. Gadet igitur

A B F E , protraéta infra A B : Quare , ui

H prius eruntparallelogramma A B CD

CDHG æqualia ,totum et p.29s,quod eft

abfurdum . Idem abfurda confequeretur,
D C

ſi CF, D E producerenturufq; ad AB,

protractam . Eademe; demonftrario conuenietomnibus cafibus,

qui occurrere poflunt. hoc eft, fiue punctum E , fitreira B.fue

non , ut perſpicuum eft. Non ergo cadet AB, fupra E F; ſed nec

infra,ut demonftratum efi :ergo prolucia, in directum iace: ipfi

EF ac proinde parallel grammaA B C D C DEF,in eif:

dem ſuntparallelis.

36. THEOR. 26. PROPOS.36.

PARALLELOGRAMMA ſu

per æqualibus baſibus,& in ciſdem paralle

lis conſtituta ,inter ſe ſunt æqualia.

Sunt duoparalelogrammaA CEF, G HD B,fuper

æquales bales CE,HD, inter eaſdem parallelas A B, CD,

Dico ca effe æqualia . Connectantur enim extrema rectarū

A FG B CE , GB , ad eaſdem partes lineis re

ctis C GE B. Quoniam igitur recta

CE , æqualis ponitur rectæHD , &

34. primi
CE H D cidem HD ,æqualis eſt G B. Erunt

I fron ,
CE, G B, æquales inter ſe; ſunc autem & parallelæ', per hy

33.primi. potheſin : Quare & CG , E B ,ipfas coniungentes paralicia

erunt,& æquales, idcoq ; CEB G ,parallelogrammum crit.

Iraq; cum parallelogramma ACEF,GCEB,fint inter caldē

para ielas ,& fuper candem bafin C E, erit parallelogrammu

|3s.primi. ACEF , parallelogrammo G C E B,æquale.Rurſus quia pa

rallelogramma G CEB, GHDB , ſunt inter cafde paralle

tas,& luper eardem bafin G B,erit quoq; parallelogrãmum

GHDB,



ALIBER 2. I. 62

GH D'B ,eidem puallelogrammoGCE B, æquale . Quare ; s.primi.

& parallelogramma ACEF , GHDB, inter teæqualia erüt. 1. pron .

Parallelogramma igitur luper æqualibusbalibus,& c.Quod

oftendendum crac.

SCHOLION.

WH
11 E

CONIERSVM hesius theorematisduplex eft, adhüc modum .

PARALLELOGRAMM Açqualia ſup ba

ſes equales, & ade: Idem partes conflicuta , in .

er eaſdem funt parallelas : Er parallelogramma

æqualia inter eafdem parallelas, ſi non eandem

habuerint balin , ſuper æquales baſes funt con

ftituta

SINT primo duo parallelogramma aqualia ABCD,

EFGH ,ſuper bafes aquales B C ,FG , ad eafdem partes

confiituta; Dico ea eſle inter eafdem pro E H

rallelas, hoc eft, AD, prosraflam coire A

in directum cum E H.Nam alias caderk

ausinfraEH, autſupra. Q4070% to fe- Ś Ć

quitur,iorum es partemelje equalia,qué

admodum in conuerſa precedentispropofitionis eſt dictum , ego

figura facile commonstrat. Intelligende ſuntautem baſes aqua

les data in eadem linea recta B G.

SINT fecundo eadem parallelogramma aqualia inter

eafdem parallelas A H, BG. Dicobaſe, BC, F G, elle æque.

les . Sienim altera , nempe BC, dicatur maior , abſcindarur

BI, qualisrecte FG , ducatur IK, A KDE
3. primi

parallelaipſi CD; Fritá ;parallelogrão

mum A BIK,aquale parallelogrammo

36.primi

E FG H ;& ideo parallelogrammoAB. B ICT

CD, parstosi . quod eft abfordum. Non ergo B C , maior eſt ,

quam FG F.adem ratione neque minor erit. Quarebaſes B C,

FG , aquales funi,

THEOR. 27. PROPQS. 37.
37.

TRIANGVL. A fuper eadé baſicóſti

tuta, !

31.primi.
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1

tuta , & in eiſdem parallelis , inter ſe ſunt

#qualia.

INTER parallelas A B , C D , & ſuper balia CD,fint

conſtiruta duo ttiangula A CD, BCD (Dicitur aute trian

gulum inter duas clic parallelas conftitutum , quando baſis

eft pars undus, & angulus oppofitus alteram tangit. ) Dico

31.primi. caelleæqualia . Per D), enim ducatur D E , parallela recta

1
FAC, & D F , parallela,redie B C. Erunt

35. primi
ig tur parallelogrāmaA CDI , ACOF,

æqualia ; Sunt enim fuper candem bafin
D

CD , & inter eaſdem parallclas : Sed ho

34. primi rum dimidia ſunt triangula A CD.BCD; quod A D BD ,

diametri bifariam fecent parallelogramma ACDE, BCDF.

7. pron. Igitur & triangula AC 1), B C D ,æqual a erunt . I siangu

la igitur fuper cadem bafi, & c. Quod erat demonſtrandum .

SCHOLION.

CONVERSA huius propoſitionis demonstrabitur ab

Eurl.de propos 39. Porro ex hac eropofitionefacile cam Pro

clo demonſtrabimus, Triangula quorü duo latera unius equa

lia ſint duobus lateribus alserius, verumque vtrique , an.

gulus unius illis lateribus contentus maior angulo alierius,eli

quando ele æqualia , e aliqu. ndo in aqualia ; Id, quod in

propaso 24. polliciri ſumus , Sint enim duotriangula A BC,

DEF, latera AB,
IS

H
A C æqualia lateribus

DE, D F , & angulus

7G A , maior angulo EDF,

finogue primo hi duo an

B СЕ F guli duobus reftis equa

les : Dicotriangulaere

equalia . Producatur enim E D. ad H, FD , ad l . fina;

23. primi angulus E D G, æqualis angulo A , & reft. DG, rette DF,

Jeu A C ;ducanturóue re & te E G , G F. Quoniam igitus duo

angule A , E DF , ponuntur æquales duobus reftis ;

angulus E D G , aqualis est angulo A ; erunt angali

E DG, E D F, duobus reitis æquales : Suntautem ez an

guli
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guliEDG GDH , duobus reétis equales ; Igitur anguli, ' 3. primi

EDG, E D F, a igulis E DG, GDH , æquales erunt: Que

re ablato communi angu !o E D G, remanebis angulo E DF, 3.pron .

æqualis angulus G DH : Est autem eidem anzulo E D F, 15. primi

equalis angulus H DI ; Igitur d anguli GD H, HDI,

aquiles erunt , atque adeo angulus G DH, dimidium erit to

rius anguli GDI. Rurſus quia lateraDF.DG, funtaqua

liz in triangulo D FG;erunt anguli DFG, DGF , aqua- so primi

les ; qui cum æquales fint externo angulo G D I, erit uterlibet 32. primi

eorum , nempe D G F, dimidium anguli GDI : Oftenfum eft

antem , angulumGDH,dimidium quoque efeeiufdem angu

liGDI: Cuare anguli G DH , DGF , æquales erunt . Et

quia ſuntalterni inter E H , FG ; eruntEH, F G, parallele. 27.primi

Quamobrem triangula D EG,DE F, equalia erunt, cum 17 primi

habeant eandem baſin DE , limque inter eafitem parallelas

DE, F G. Quoniam uero triangulum D E G ,æquale eft iri- 4 primi

angulo A B C, propterea quod latera D E , DG , qualiafunt

lateribus A B, AC, & angulo A , angulus E DG ; erit

triangulum A B C, triangulo D E F ,æquale , quod eft p: o

poſirum .

SINT ſecundo anguliA.LEDF, duobus veftis m :

jores ; Dico triangulum A B C, quod maiorem habet an zuria ,

minele triãgulo DEF.

Producatur enim ED,
Is H

ad H , & FD , 'ad I , fi A

alg; angulus EDGR
23 primi

qualisi angulo A , dre
B E KF

ta DG, recte D F , feu
3. primi

AC, æqualis, ducansurgue refte EGGF. Quoniam igi.

sur anguli A , & E D F, ponuntur mainres dunbus re&tis, erüt

deanguliEDGE D F, duobus reétis maiores ; Sunt aurē

anguli EDG ,GDH æquales duobur rectis ; Igitur angu . 13. primi

liË DG, E DF,maiores funt angulis EDGGDH; ua

re ablato communi E DG, remanebit angulus E D F, ma

ior angudo G DH . Quoniam uero angulus E D F , anqulo 15. primi

HDI, equalis eft, erit quoque HDI maior quã G DH ; at

que adeo G DH minor quam dimidium anguli GDI . Rur.

ſus quia latera DG, DF, æqualia ſunt, eruntanguli D FG, 5 primi

DGF,æquales ;qui cum fintæquales externo GDI,erit isternis 32. primi

eorum,
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eorum , nempe DGF , dimidium'anguliGDI: Oftenfum eft

aniem , angulum G D H, minorem effe dimidio eiufdē G DI;

Quare D GF, maior eris,
ls H

quam GDH. Abfcinde

A tur ex angulo D G F, an

2 3.primi. gmins DGK , &qualis an

B E KF
gulo alterno G DH :Eric

27.frimi. ergo GX , parallela ipfi

DE, ſecabitá ; G K , rectă EF. Ducatur ex D , ad K ,ubiGK,

fecat rectan E F , recta D K. Erit igitui triangulum DEG,

157. primi æquale triangulo D E X. Qisoniam autem triangulum DEG ,

4. primi aquale eft triangulo A B C, propterea quod latera DE,DG .

kqualia ſunt lateribus AB, AC,c angulo A , angulus EDG ;

erit & triangulum A B C, triangulo DEK , equale. Cum

9. pron . igitur D Е K, minus fiteriangulo D E F , erii quoque ABC:

triangulum triangulo DEF, minus: Quod eft propofitu17..

SINT tertio anguli A , ED F, duobusrectis minores:

Dico triangulum A B C, quod maiorem habet angulum ,m.2/14

effe triangulo D E F. Producatur E D , aiH.MFD , ad I,

23. primi 11 H fiatq; angulus EDG , equalis

A angulo A , dy rectaDG, recte

DF, feu A C; ducantutaire

C12 EG, G F. Quoniam igitur

anguliAC E D F ,ponuntut

B C E FK minores duobus rectis , erunt

9145que anguli EDG , EDF ,

13. primi duobus rectis minores. Sunt autem anguli EDG ,GDH ,duo.

bus rectis æquales; Igirur EDG , EDF minores funt , quam

EDG, GDH ; demptoſ; communi EDG , remanebit EDF ,

15. primi minor,quam GDH ;Eft ueroEDF,&qualisipſi HDI. Quare

HDI , n.inor erit quam GDH , atqueadeo GDH, maior

eft dimidioanguli GDI. Quoniam -au
autem DGF , dimidium

eft eiufdē anguli GDI, ut iam fupra oſtenſum fuit;erii GDH ,

maior, quam DGF: Fiat igitur angulus D G K , equalis an

gulo G D H,ducta recta G K ,g ſecabitrectam E F, protractă

27. primi in K , & ducatur recta DK: Erugue,us prius, G K ,paral.

37. primi lela ipfi DE, triangulume; DEG ,iriangulo DEK , equale :

4. primi F.lt autem iterum D EG ,quale ipli A B C. Igiiur og

9. pron . A B C ,aquale est ipſiD EK ; Quocirca cum D ЕK . m2
ines
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ius fit quam D E F ; erit A B C , maius , quam D E F ;

Quod demonfirandum erat.

Ex his perſpicuum eft , cur Euclides in propos. 24. folum

collegerit inequalituem bafium , non autem triangulorum , ut

ibidem admonuimus .

38.

1

THEOR. 28.PROPOS. 38.

TRIANGVLA ſuperæqualibus ba

fibus conſtituta , & in eiſdem parallelis , in

ter ſe ſunt x qualia.

INTER parallelas AB,CD , & fuper æquales baſis

CE ,F D , înt conſtituta criangula A CE, B FD. Di.

co ipſa effe æqualia . Ducatur.n.EG ,pa- A G BH

rallela ipfiAC,& DK ,ipſi BF ; E. untq ;"
31. priai

parallelog
ramma A CEG ,B F D) H , æ

36.primi

qualia , Cum igitur horum dimidia ſine,
primi

triangula A CE, BFD ;crunthæcincer
7. pruni

intr le æqualia .Triangula ego fuper æqualibus bali

bus, & c. Quod erat oftendenduin .

X

VWM.

EF D

SCHOLIOR.

CONVERSA huius oftendetur ab Euclide propos. 40.

COLLIGIT V R autem ex hac propofitione, ſi a quouis

angulo trianguli dati linea recta ducatur di

uidens latus oppofitum bifariam , triangulum

quoque bifariam ſecari , Ducatur enim in

triangulo A B C , ex angulo A , recta A D, B D

dinsdens bifariam latus B C , in D ; Dico

iriangulum A B C ,bifariam quoque fecari . Si enim per

A , du atur parallela ipfi B C, erunt duo triangula

A B DA DC , inter eafdem paralle

las , et ſuper equales baſes ; 38.primi.

Quare æqualia

EX
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EX PELETARIO .

A puncto quovis dato in uno latere triangu

li propoliti lineam rectam ducere, quę bifariam

ſecet triangulum daruin .

Si T triangulum A B C , & pun&um dalum D , in latere B C.

Oporretignur ex D , reâam lincain ducere, quz bifariam diuidat

triangulum . Quod fi pundum D, druidatlatus B C, bifariam , se

aa D A , ducia at A ,diuidet triangulum bita

siam , ut ett ottenrum : Si uero D, non diaidas
F

2. primi
BC, bifariam , (scetur 8 C, bifariam in E.De.

inde ex D , ad angulùm oppofitum A , duca

31. primi
tur recta D A , & per per E , parallela E F, ipſi

BD E CDA , ſecans A C, in F. Si igitur ducatur reda

DF, erit triangulum diuiſum bifariam a linea D F. Nam duda re

37. primi etaEA, erunttriangula& F A, E FD, aqualia, cum lint fuperean

dem bolin EF, & inter eafdem parallelas EF, AD Addito igi

2. pron. tur communiCF f., erunt tota triangulaA EC, CDF, zqualia:

fit aurem A EC, dinidium totius A B C , ut iam fuit oftenfum ;

Igitur & C D F , dimidium elt cruidem trianguli'A B C. quod erat

probandum .

А Qvod li pun & um D, fuerit in alteramc.

diecare E C , eodem modo problema confiaie

mus : fed cunc triangulum abicindccur ad par

tesis , trapezium ucro ad partes C , ui figura

præſens latis indicat. Demonitratio autem ca

ED dem eft, fi in ea mutetur litera B , in C, & in

8. Hoctamen problema mulo nos uniuerſalius proponemus ad

finem fext, libri .

39 . THEOR . 29. PROPOS. 139.

TRIANGVLA æqualia ſuper ez

dem bafi, & ad eafdem partes conſtituta ;

& in eiſdem ſunt parallelis.

SINT duo triangula æqualia A B C, DBC, ſuper can

А.
dem balin B C, & ad eaſdepartes ; DiE

coipfa effe inter caſdem parallelas con

stiruia , hoc eſt, rectam ductam AD,

BВ parallelam effe ipli BC . Si enim non

eft, ducatur cx A , parallcla ipli BC ,

que

ini
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quæ velcadet ſupra A D, vel in fre.Cidat primo fupra,qua

lis eft A E , cocatq ;cum B D, protracta, in E, & ducaturse

ca E C.Quoniam igicur parallelæ ſunt A E,B C,erit trian

sulo A B Cenas.gulum E B C , æquale : Eit autem per hy- 37. primi.

pothelin (māçulum quoq ; DB C , æquale cidem triangulo

A B C ; igicurcrunttriangulaD B C, E B C æqualia, pars 1. pron .

& totum , quod eit abſurdum . Quod fiparallela ducta per

A cada: Infra A D , quiiselt A F ;ductarccta F C, erüt ca

dem ratiocinationetriangula B FC,RDC,æqualia , pars

& torum ; quod eit abfurdum . Erst igicur A D, parallela

ipi BC. Quare triangula æqualia ſuper cadcm bali,&c.

Quod oſtcadendum crat.

SCHOLION,

Ex his infert Campanusfequenshoc theorema .

LINEA recta ſecans duo trianguli latera

bifariam , erit reliquo lateri parallela.

SECET lineaDF, latera A B, A C , trianguli s BC

bifariam in D , E. Dico D E, parallelamefjelateri B C. Cu

enim tri.ngula A DE,BD E , funt fu A

per equales baſes. A D, DP, & inter

eafdem parallelas;( le per E , duceretur E

parallcla ipl AB ) erit triangulum

BD E, triangulo A DE, &quale : Ea
B

C 38.primi.

dem rationeetis triangulum C E D , eidem triangulo ADE ,

equale; Igitur triangula D B E , CE D, equalia erunt:: Ha

bent autem eandem bafin DE , ſunt ad eafdem partes con

ftiruta : Quare inter eaſdem eruntparallelas,& idcirco DE, 3 9. primi.

BC, parallelaerunt; Quod eft propofitum .

ID autem ,quod adfinem fecundi theorematis in ſcholio

propos. 34.pollicitiſumus, facile ex hac propoſ. demonstra

bimus. Videlicei.

OMNE quadrilaterum quod ab vtraq ; dia

metro bifariâ diuiditur, parallelogrammú eft .

Nam

1. pron.
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RC Am quadrilate um A B C D , diuidatur bifariam 16

pir.19; diametro1C, B D. Dico ipſum eſſe parallelogrammi,

Cum enim triangula ADC, B DC,dimidit finteiufdem que

driiateti A B C D, 4Sa inter feaqualia

A crunt. Quare cum eandem habeant ba.

fon DC, ad eafdemq; partes fint , ipfe

39. primi. D C in eiſdem parallelis erunt: Atquidcirce

AD, DC, parallela lunt. Non aliter

oftendemus,paralleles eße A D , B C.Parallelogranimum izi

tesr eft ABCD.Quod eſt propofitum .

40.
THEOR. 30. PROPOS. 40.

TRIANGVLA xqualia ſupæqua

libus baſibus, & ad caſdem partes conſtitu

ta ; & in eiſdem ſunt parallelis.

SINT duo triangula æqua

liaARC,DEF,ſuper bafesæqua

les B C , EF, (quæ in eadem rcda

linea collocentur, ) & ad caídem

E F parres conſtituta . Dico ca cfle in

eiſdem parallelis , hoc eft , rcctam

ex A , ad D, ductam parallelam elle rectæ B F.Si enim non

cit, cadet parallela ipli B F , per A , ducta vel ſupra AD, vel

infra . Cađat primo ſupra ,coeatq; cum E D, producta in

6 ,& ducatur recta G Ė . Quor å igitur parallelæ ſunt AG,

38.primi, B F ,erit trianculum E F G , triangulo AB C æquale ; Po

nitur autem, & triargulum DEF, ciem triangulo A BC,

1.jron, æquale : ' gitur triangula DEF, GEFæqualia erunt,pars&

totum ; Quod eft ablurdum . Quod ſi parallela du & a per

A cadat infia A D,qualis eft AH ;ducta recta HF, erút cada

argumétationetriāgula H.EF,DEF,çqualia,pars & totu ;q &

eft abfurdu.Bitigič AD ,parallcla ipfi & F. Quare triágula

æqualia ſupæqualıb balibus, & c. Q & crardemonftrandū.

SCHOLION .

EODIM modo demonftrari poterit hoc sheprema .

TRI
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TRIANGV LA æqualia inter eaſdem pa.

sallelis , linon eandem habuerintbalim ,ſuper

æquales baſes erunt conftituta .'

D

41.

SIN T triangula egualies BC,

DE F ,in :erprzdelas AD , 87, 809 [15

per baſes BC,EX, quas dicorpje.equales.

Si enim non funt zquales,fic BC, major. B ! F

Abſeil zergareta CG a qualiipfi EF,

c dułta recta GA , erittriangulum AGC trianguloDEF, 33.primi.

equale.Ponitur autem • triangulum A B C, eidem triangu

loDEF,æquale; Igitur triangula A GC, ABC,& qualizerűt, 1. pron.

pars & totum ; quod eſt abſurdum . Non ergo inæquales ſunt

baſes BC, EF,fed æquales . Quod eft propofitum .
!

THEOR. 31. PROPOS. 41. ,

SI parallelogrammum cum triangulo

eandem baſın habuerit, in eiſdem ; fuerit

parallelis , dupluin critparallelogrammuinn

ipfius trianguli.

INTER parallelas AB,CD,& fuperbaſin C D conſti

tuantur parallelogrammum A CDE,& triangulum BCD .

Dico parallelogrammum effe duplum trianguli BCD.Du

eta enim diametro AD , in parallelogrammo, erunt trian

gula A CD,BCD,æqualia ; At paralle

logrammum ACDE,duplum eit trian 34.primi.

guli ACD ;-Igitur& trianguli BCD ,du.

plum critide parallelogrammā ACDE.

Quamobrem ,fi parallelo
grammum

cũ С D

triangulo ,& c.Q uod erat demonftadu.

A
B 37.pri

mi
,

SCHOLION .

HINC fequiinfi triangulă duplă habuerit bafin, fuerita;

I 2 in eil



PREVCLID.GEOM.ES

A

in eiſdem parallelis cum parallelogrammo, sriangulum p.-

A EB rallelogrammo æquale fore. Nam fi bilis

CD producatur ad F ,vt fit D F æqualis ip

foco, ducaturas refta FB , erit triangu

lum BCE , duplum trianguli B ,CD, quod
DF

138.primi.
sriangula BCD,BDF.equaliafint:Etau

41.primi. tem da parallelogrammum A CDE , duplum eiufdem trian

6. pron. guli BCD : Igitur aqualiæ erunt triangulum B CF, paral

lelogrammum ACDE.

IDEM hoc theorema Euclidis demonftrari poteft eodem

modo , fi parallelogrammum , de triangulum æqualeshabue

rint bafes , dy non eandem ,fuerinto ; in eifdem parallelis,

cernis in parallelogrammoA C D E , u triangulo B F G,quo

E B rum baſes e D , F G, æquales funs . De

Ela enim diametro AD, in parallelse

38. primi.
grammo, erunttriangula ACD,BFG,

æqualia; Cum igitur parallelogrammum
34. primi. C DF G

ACD E, duplum fit trianguli ACD:

erit quoque idem trianguli B F G , duplum . Eadem ratione fi

bafisFG ,duplicaretur,& reéta ad B ,duceretur,fierettrian

gulum parallelogrammoæquale , qaoniamtriangulum hoc ef

38.primi. Jer duplum etiam trianguli BFGOO.

CONVERS VM huizes theorematio duplex eft , hoc modo

NÅ

Si trianguli parallelogrammum duplum

fuerit , eandemg; habuerintbalin , vel æqua.

les , & ad ealdem partes conftituta ; Erunt ipſa

in eiſdem parallelis . Et G parallelogrammum

duplum fuerit trianguli,in ciſdemy; parallelis;

erunt baſes æquales , li non fit eadem .

EE

SIT parallelogrammi AB

CD, duplum trianguli E B C fiue

eandem habeant tafin . foue equa

les ; Dicorectam duétam A E, pa

B C rallelam ef;erectæ BC.Nam alias

ducta parallela ex A , cades aut

fupral

BВ.
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Supra A E, aut infra, Pnde vt in 39. vel 49. propor.often .

detur pars equalistoti,odfigure indicat . Quod eft ab

Surdum .

Sifdeinde parallelogrammum D E
А

ABCD, duplum trianguli E F G, in

eifdemas parallelis : Dico bafes BC ,

FG , e equales. Nam ſi altera,nem . HCF HG

pe BC, ſit maior , abfciffa a quali c H ,

dullah !, párallela ipsiA B, demonftrabimus parallela

grammaABCD,1H C D , eſſe equalia , totum pariem ;

( quarttimiqueduplum est trianguli E F G ; illud quidem

per hypothefin , hoc vero per 41. propof.) Quod eft abfurdum .

Idem oftendemus , fe baſis FG, maior dicatur .Sienim abfcin

Haint jpfrø C , & qualis FH ducaturq; re &ta H E , erunt trian

8 '; IFH , E F G , aqualia , pars dutotum ; ( nam vtrüqs

dimidium ejo parallelogrammiA B CD ; Illud quidé per pro

Procuro per hypothefin . ) Quod eft abfurdum .

EX PROCLO .

Si triangulum , & trapezium ſuper cadem

baſi , & in eiſdem fuerint parallelis , maior au

tem linea parallela trapezij lit balis triangali ;

erit trapeziuin minus duplo trianguli : Sivero

minotlinea parallela trapezij balis littrianguli,

clicecapezuun maius duplo trianguli .

so

IXTIR lidens parallelas, A & , BC, fint conftitura trapeziun
ABCD, & triangkum E B Cluper balin BC, A DEE

candem, quæ nie tamen maior quam altera li

nca A D, parallela in trapezio daro. Dico tra

pezium A B CD , minus cffe duplo triangeli

EB C. Cum enim A D, minor ponatur quam

JBC, ſumatur A F, æqualis ipfi B C,& ducatur reda CF, quæ erit

parallcla ipfi A B; Acq; adeo parallelogrammum eritA B CF, 33. primi

quod duplum eft crianguli & B C.Quare irapezium ABCD, cum 41. primi.

fae pars parallelogram ini, minus cric duplo eiuſdem trianguli

BC, quod eft propoſitum .

SINT Jurſus trapezium , & triangulum , vt prius , red baſis

B C

( 3 AD
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AF DE B C.lit minorquã reliqua linea parallela AD,

in crapezio dato . Dico trapezium ARCU , ma

juscle duplo trianguli EBC. Cum enim AD,

maior lit, quam B C ,abſcindatur D F, aqualis

B
iph BC, & ducatur reta B F, que enit paralle

133. primi.la ipliCD,arq; adeo parallelogrammum erit BCDF, quod duplú

41. primi. eſt trianguli EBC. Quare totum trapezium ABC!) , quod fupera:

parallelogrammom BCDF, malus erit duplo ciuídem triangulı

E B C. quod eſt propoficum .

I DEM concludetur, fi trapezium , & criangulum condituta

fucrint fuper aquales baſes , ita tamen ve nunc quidem bafis tra

pezij tit maior latesc oppofito parallelo , nunc vero minor .

TRAPEZI Vm habens duo latera oppo.

fita parallela , duplum eſt trianguli, quod bafin

haber vnum latus trapezij coniungens duas pa

rallelas , verticem vero in medio puncto lateris

oppofiti.

SIT trapezium ABCD , cujusduo la

tera nppenaAB, O C, fint paralida, &

ſuper bafin B C , conitiuatur triangulen
E

E B C, verticem E , habens in media main

do F , lateris AD :Dico trapezium ABCD ,

duplum cierran eli EBC. Produca ius

cnim vnum latus triarguli ad rerincem ,

nempe E , donec cocatcum CD, pro

2.9.primi. tra&o in F.Etquiaparailcie'iont Ais,Cr, erunt anguli alicini,

15.primi. BAE, FD E , quales :Sunt.urem Wanguli A E B, D E F,aqua

les, quippequi ad verticem E ; & lacus , trianguli A B F ,la

teri De, trianguliD F #, aquale , per hyrorelin : Igitur & reli

25.primi. qua latera A B, BE, reliquis lateribus ,DF,FF,æqualia erunt ,

vtrumque virique , & reliqui anguli A b , DFF, aquales . atq ;

4.primi. idcirco triangulaA B E, D F E , æqualia crunt. Quare addito com

2. pron . munitriangulo CD !, erunt triangulo CEF, æqualia rriangula

38.primi.
ABE, CDE : Eftautem & triangulum BCE, eidem triangulo

CEF, æquale,quodbaſes B E , F F ,oltefæ fint aquales , & ip'a tra

gula inter cardé lint parallelas, fi p C, duceretur parallela irfi B F.

igitur triangulum C B E, aquale erit triangulis A B E ,CD É; &

propterea C B E, triangulumdimidiù erit trapezii A B CD, quod

est propofitum

42 .
PROBL. 11. PROPOS. 4 :.

DATO triangulo æquale parallelo

grain
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grammum conſtituere in dato angulo re

Ailineo .

D

to

DATV M triangulum ſit A B C,

& datusangulus rectihneus D.opor

tet igitur conſtruere parallelogram

mumæquale triangulo A B C habes
В Е с

angulum æqualem angulo D. Diui

datur latusynum trianguli, nempe B C, bifariam in E, & '10.primi.

fiat angulusC E F,æqualis angulo D : Ducatur iiefer A , 23.primi.

reda A F ,parallela ipfi B C;quæ fecet E F , in F.Rurlus per 31.primi.

C ,ducaturipfi E F ,parallela Ċ G ,occurrensrecte AF, pio.

du&tæ in G. Eritq; conſtirutum parallelogrammũ CEFG ,

nuod dico eſſe æquale triangulo ABC. j ucta enim recta

E A ; quonjam parallelogrammum C E F G , duplum eft 41.primi.

trianguli A EC ; & triangulum ABC ,duplum eiuſdem tri

anguli AEC, quod triangula AEC, E ,fuper æquales ba

ſes BE ,EC , & in ciſdem paralelis , fint equalia: Erunt paral 38 primi.

lelogrammum CEFG , & triangulum ABC ,æqualia inter

fe . Cum igitur angulus CEF, Factus fit æqualis angulo D ,

conftat propofitum . Quocirca dato triangulo , æquale pa

rallelogrammum conftituimus in datu angulo rca.linco ;

Quod crat faciendum .

6. pron.

SCHOLIO 2.

SYDIVNGIT hoc loco Peletarius fubfequens problema .

DATO parallelogrammo qua letriangulú

conſtituere, in dato angulo re& ilinco .

SI datum parallelogrammum
A

ABCD, datus angulius G. Fiat

angalses CBE, anculo G equalis, fe. 23.primi.

eerd; relia BE rectă AD, productă
B с F

in E: Extendii quoq ; B C ,ad F, fita;

CF ,æqualis reale BC. Dico triãgulis BEF, habés angulm Fef,

of angulo
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angulo dato G aqualem ,& quale effe parallelogrammo ABCO ,

Duéti enim recte C F, erit parallelogrammum A B C D

41. primi. plum trianguli BCE; Item triangulum BEF ,eiuliem 17:29

38.primi. guli BCF, duplun ; quod aqualia fint triangula E B (, ? BF.

6. pron. Quare æqualia inter fe erunt parallelogrammum ABCD ,

triangulum B E F.

43 .

THEOR. 32. PROPOS. 43 .

IN omni parallelogrammo , comple

menta eorum , quæ circa diametrum ſunt ,

parallelogrammorum , inter ſe ſunt æ

qualia .

E
In parallelogrãmo ABCD,

B fint circa diametrum A C, pa

rallelogianna AEGH ,CFGI,

D & complementa DFGH ,

EBIG , vt in 3r . defin . dixi

mus . Dico complementa hæc inter fe číſc æqualia . Cum

34. primi enim triangu'a A B C , C D A ,æqualiaſint ; itemq; trian.

gula A E G, G H A ; li hæc ab illisdemantur , remanebunt

3. pron. trapezia CB EG ,CDIG ,æqualia : Sunt autem & tuan

34.primi. gula CGI , C G F, æqualia . Quare ſi detrahanturex fta

3. pron . poezijs , remanebunt æqualia complementa DFGH , E SIG .

In omniigirurparallelogrammo,complementa, & c. Quod

oftendendum erat .

H

!
C

F

SCHOLION.

EODEM modohoc sheoremade.

B
monftratur a Proclo , eriam ſiduo pa

rallelogramma circa diametrů no con

E K
iungantur in functo G, fed vel vnum

'C ab altero fit femetum , vel ambo fe musD H

tuo interſecent. Sit enim priui unum

ab altero diſtans, ita nt complementar fint ſíguræ quinquang.

læ . Viin parallelogranmo A BCV , circa diumeiram AC,

confis
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A

M

confiftant parallelogramma A EFG , CHIK : Dico com

plementa DEFTHBKIFG , e aqualia . Cum enim

triangula A BC, CD A, &qualia inter ſefint ;Item trian- 34. primi.

gula A EF, CHI, aqualid triangulis A G F, CK I ; erunt

reliqua complementa DEFIH, BK IF G , aqualia . Quod 3. pron.

eft propoſitum ,

SECENT feiam mutuo peo G B

rallelogamma A EFG, CHIK,
К.

circa diametrum , Ha vt commun L

E
F

nem partem habeant IL FM ;

Dico adhuc cõplementa DELH , DH
С

BGMK,elle æqualia. Cum enim

equalia finttriangula ABC,CD A ; Item triangula AFG, 34 primi.

AFE ; erunt reliqua quadrilatera B CFG, CFE, qua 3. pron ,

lia ; Sunt autem rurſusæqualia triangula IF M , IF L ; 1gi- 34.primi.

tur li hec addătur diftis quadrilaseris ,erit figure BCIMG , 2. pron .

DCILE,equales : Camigitur d aqualia fint triangula 34 primi.

CIK, CIH,erunt reliquacon:plementa B GMA,DELH , 3. pron.

etiam aqualia . Quod et propofitum .

CONVERSUM quoq; huius theoremasis cum Peleta.

rio demonftrabimus , hoc modo .

Si parallelogrammum diuifum fuerit in

quatuor parallelográma , ita vt ex illis duo ad

uerſa liniçqualia ;conſiſtent reliqua duo circa,

diametrum .

E L B

FM

Ductis duabus re &tis E F, G H,

А
que fint parallcle rettis BC, CD,

reg;fecentin I , diuidatur parallelo H

grammum ABCD, in quatuor pa

rallelogramma , quorü aduerſa duo D
JC

BETH , D FIG fintæqualia : Di.

co reliqueduo A EIG ,CFIH, circa diametrum confiftere,

hoc est , diametrum a puncio C ad punctum A , dultam tran

fire per punétum 1. Sienim non tranfii,fecet diameter CKA ,

reciera GH, in K ,fi fieripotest , e per K , ducatur L M , pa- 31.primi.

rallela ips BC. Erunt igitur complemenia BHKL, DGKM , 43.primi.

aqua
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pron. aqualia : Eſt autem DGKM , maius quă DGIF; Quare & m4

Pris eric BHK 1, quă DGIF. Cum ergo DGIF,&quale ponatur

ipli BEIH, erit eriam PHKI, maius quam BETH, pars quam

toui !; Quod eft al furdum .Non ergo diameter AC, rečim GH,

in Kle: 4:, fed per punciumn 1 , iranfit. Quod eft propofitum .

44•
PROBL. 12. PROPOS. 44.

AD datam reean lineam , dato trian

gulo xquale parallelogrammum applicare,

ia dato angulo rcctilineo .

DATA recta linea fic A , datum triangulum P,& datus

angulus rectilineus C. oportet igitur conititucie parallelo

grammum ęquale triangulo li , angulum habens çqualem

angulo C,& vnum latus æquale rcctæ A.Cóftituatur urian

49.primi. A 1) E gulo B, æquale pa

Tallelogramü DE

FG ,habens angalu

B
F H EFG ,asgulo C ,a

K M L qualcm ,produca

turq , GF, ad H ,vt

s'.primi. FH,fit æqualisrectx A ; & per H , ducatur til,parallcla ipfi

FE ,occursens DE, productæ in I. Extendatur deinde ex 1,

per F ,diameter IF, occurrens reéte D G , productæ in K ; &

per X ,ducatur KL,parallela ipfi GH,fecans1H , protractam

in l . , producaturq; E F , ad M.Dico parallelogrammum

LMFH ,efle id ,quod quæuitur; Habet enim latus FH ,çqua

le datæ rectæ A. & anyulum HEM ,angulo dato C, æquale,

15. primi. cuinangulus HFM , : qualis fit angulo EFG , qui factus eſt

æqualis angulo C : Deniq ; parallelogrammum LMFH ,æ .

43.primi. ' quale eft triangulo B ,cuæquale fit cöplemenro DEFG ,&

fa & ú eit æquale triangulo B. Ad datā igitur ređã lincam da

to triangulo , & c Quod erat faciendum ,

SCHOLION.

Quod fi quis obtet , lineam ipfam 1 , fevnum latuspa

ralldogrammi, non difficile erit transferre parallelogram mais

FMH,

G

!
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FMI H,ad refiam A , ex ijs quæ in ſcholio propol. 31. huius

lib.docuimus.Si enim in N ,extremitatereEtaA fiat angulus

equalis anguloMFH, fimatur relia

No, equalis recie FM , compleaturo ;

parallelogrammum , ceu in dicto fcholio

iraditūfuit,effeétum eris, quord queriinr.
N A

ADDIT hic aliud problema Peietarius, hocmodo .

AD datam rectam lineam , dato parallelo

grammo conftituere æquale triangulum ,in da .

to angulo re&ilinco .

Sit data rectaAB;ia H B E

tă parallelogrami CDEF, L

cu datusangulus L. Pro

dscai CD, ad G , " I DG,
K 1 AC

equalis fit ipfi CD , elya

iungatur GE,re &ta: Eritq ; triangulum C F G ,parallelogra
m

mo CDEF,aquale,vt demonſtravim
ºſcholio

propos.41.Fisti

fuper data re&taÁ B,parallelogr
ammum

ABHI,.equale triä ++ primi.

gulo CEG , hoc eft, parallelogr
ammo

CDEF, habens angulum

A, angulo 1 , equalem ; & pro.lucatur A 1, ad K, vt fit i K , --

qualis ipfi Aliungatur
a

reliaBK . Dico triangulum AEK,

confirutum fuperdatam rectam AB, habensg; angulums,

æqualem daro angulo L , aquale efle dato parallelogr
ammo

CD E F.Cum enim triangulum s B K, aquale fit parallelo

grammi ABHI,ex ſcholio propos.41. quod æquale eft conftru

Elum parallelogr
ammo

CDEF, conftat propofitum ,

PROBL. 13. PROPOS. 458

DATO rectilineo æquale parallelográ

muin cóftitucre,in dato angulo rectilineo .

DATIM rectilineum fit A B C, & datusangulus D :

oportet igitur cõitriere parallelogrammü çquale rectilineo

ABC, c# habcar angulú æquale angulo D. Reſoluať recti

Lagų irgula A , B,& C.Deinde trägulo A,&quale paralle 42.primi,

logram !
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E HIM logrammum cotti

B
D

H

77 bensangulumF,anAA

F K
L

culo D , æqualem .

44.primi. Item fuper rectam GH , parallelogrammum GHIK ,

æqualc triangulo B , habens angulum G , æqualem an

gulo D. Item fuper re &tam IX , parallelogrammum

i KLM , æquale triangulo C , habens angulum K ,

æqualem angulo D ; Et fic deinceps procedatur , fi plura

fuirint triangula in dato rectilineo , fadiumq;ere , quod iu.

betur. Nam iria parallelogramma constructa, qua quidem

æqualia funt rectilineo dato A i C, conficiunt torum vnú

parallelogrammum , quod fic demonftratur . Duo anguli

E F G , HG , inter fe ſuntæquales, cum vrera ; æqualis fit

angulo D. Addito igitur comuniangulo F G H , erunt duo

29.primi. angule E F G, F G H , qui duobus redisæquiualent, aqua

lesduobusangulisHGK, FGH, ideoq;hianguli ducbus

14. primi. etiam se æquales ciunt. Quare F G, GK, vnam re &a

lincam etficent . Eadem rationeoltcodemus,E H , H 1 ,vna

sectam lineam efficere , propterea quod duo anguli ERG ,

HIK , æquales inter ſe lint,( cum lintæquales oppofiusan

34. primi. gulis a qualibus E F G , H G K. ) & duo anguli HT: , IHG ,

29. primi. duobus fint rectisæquales , &c. Cum igitur E I, FK , fint

30. primi. parallelæ ; Itemq; E F , IK , quod vtraq; paralicia fic ricta

HG ; Parallelogrammumerii EFKT. Eodem mod de

monftrabitur , parallelogrammum I KLM , adiunctum

pa, allelogrammo EFKI, conſtituere totum vnum paral.

lelogrammum E F L M. Daro ergo rectilineo A B C , con

ftituimus æquale parallelogrammum E F L M , habens an

gulum F, æqualem angulo D, dato . Quod erat efficiendú .

SCHOLION .

QUAMVIS in hoc problemate Euclides abſolute ,

fimpliciter docuerit, quanam arte parallelogrammum confti

suaiur aquale reftilineæ figuræ dzia, non aliringendo nos ad

centam aliquam lineam reclam datam , vt in propof.44. fece.

rar : Tamen eodem modo , quod iubetur , efficiemus , fi recta

aliqua linea nobisfuerit affignata. Nam ſi deturrecta lines

EF,
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EF ,fuper ipfam confiruemus parallelogrammum E FGH , 44.primi.

equale triano A. Et eodern modo fuper G H, confiituemus

aliud G H IK , equale triangulo B , c. Quibus peraktis,con

stitutum eris fuper datam rectam E F , parallelogrammum

EFLM , equale rettilineo dato, in dusu angulo F ,quiæqua

lis et angulo D ,propofito .

PARI ratione, propofitis quotcunq ;rectilineis , conſti

inemus illis parallelogrammum equale , je omnia reſoluantur

in trianguli, quibus equalia parallelogramma exhibeantur ,

hngulis fingulae , per propos 47.0 44.ceu factum elt ab Eu

cline in hoc problemate.Nam cã omnia hæc parallelogramm.

efficiunt vnum parallelogrammum , velut: hic demonftratum

fuis, conſtitutum erit parallelogrammum æquale reitilineis

propofitis . Vi fi quis intelligas duo rect:linea propofita A B,

ÚC ; Atq; A R , refoluatur in triangula a ,ö B,finguliſa;

sriangulis A ,B, C, fingula parallelogrammaE G , G1, 11,

iuxta artem huius problematis,&qualis conftituantur, ex pro

P4-94.eris conftr 13. !i parallelogrammi rorum EFLM,

19u.cle duobus rectilineis A B C. Et fic de pluribus.

Hvc referri puterit problema viiliſfimum ex Peletario,

qd nos tamé alio modo, ei breuiori demöftrabim ", in hac modis.

mis

Datis duobus rectilineis inequalibus ,

exceſſum maioris ſupra minus inquirere .

SINI dasa H F

rectilinea A ,

ÚB, firgs A ,
А

mzius . Opor G E

set igiturindagare, qua magnitudine realilineum A ,fuperes

realilineum B.Fiatparallelogrammum CD E Fin quocüq; 45.primi.

angulo D, equale maiori rettilineo A. Etſuper rectam C D

parallelogrammum CD GH ,in eodem angulo D. & quale re

csilineo minori B.Quoniam igitur parallelogramnium

CDEF, ſuperat parallelogrammum CDGH,

paralielogrammoEFHG ; ſuporabitoung

figura A ,figurā B, eodé parallelogra

m. EFHG . Quod eftpropofitum .

PRO
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45. PROBL. 14. PROPOS. 46 .

A DATA recta linea quadratuin de

ſcribere .

Sit data recta A B ,ſupquá oporteat qua

dra !ūdefcribere.Ex A ,& B ,educantur AD,

1t.primi. BC ,; erpendiculares ad AB, fintq; ipfi A B ,

æquales, & concctatur recta CD. DICO A B

CD ,effe quadratů .Cum.n. anguli A , & B ,

23.primi. A
B fint recti,crunt AD,BC ,parallcla :Sunt aūt

& æquales, quod vtraq ; æqualis ſit ipli A B ; Igitur & AB,

33. primi. DC parallelæ funt & cuales : & ideo paraliclogrammu cft

ABCD; in quo, cũ AD ,DC ,CB,æquales ſint ipfi AB,om

nes quatuor lineça quales exiftūt; Sunt aut & cēs quatuor

34.primi. anguli recti cũ C,& D æquales fint oppofitis rectis A , & B.

Quadratū igitur eit ABCD,ex definitione; Ac , pindea da

ta re & a linca quadratü defcripfimus ; Quod faciendăctat.

EX PROCLO .

LIN É A R V M æqualium æqualia ſunt qua

drata : & quadratorú
æqualiúæquales sūt lincæ.

I EH G SINTprimo re & a AB, CD ,aquaics;Dico

cari quadrata ABEF, CDGH, zqualia quoq ;

elle. Deigis enim diametris BP ,DH, erut duo

latera B A , AF,trianguli BAF,duobuslateribs

A B C DC,CH , trianguli DCH ,æqualia, vtrume; V.

triq ; ; cû ex definitione quadrati recta AF ,

CH ,æquales fint reftis AB, CD : Sunt autem , x anguli A, & C, a:

4.primi. quales,nempe reâi: Igitur triangula BAF, DCH, æqualia erunt .

34.primi. Qua cum finedimidia quadratorum , erunt & quadrata tota zqua.
lia . Quod eft propoſicm •

А
SINT fecundo quadrata ABDE, BCF3, zqualia;

E Dico lineas quoq; ipforú A B, BC, çquales effe.

Corungantur.n .quadrata ad angulum B, vt reda

D ' AB,BC,in directi cóftituantur. Et quoniā anguli

114 primi. ABG , ABD, funt re&i ,erút & ređæ GB, BD, in di.

reaúcóftituta.Ducatur diametri AD,CG, i unga.

F C
turg; reaç AG ,CD. Quoniã igitur quadrataAő

DE,BCFG ,çqualia ſunt, erut& triágulaABD ,BCG , corúdimidia,

zqualia. Addito ergo cõi triãgulo KCD, fier totú triangulú ALD ,

toti trăgulo GDC;æqualc. Quare triangula ACD , GDC, cú car
dem

GLB
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dem habcác balio CD,ad caídeq; fine partes, in eiſde ſuntparalle. 39 grimi.

lis,ideoq; parallele ſune AG, ( D. Et gm , vt in fcholio proput.: 4 .

ofté linius , diameter in quadrato scia: angulus quadrati bitaria ,

erúc angul : DAC ,GCA,ai erni ſemire&i , ideoq; æquales. Quàob .

ré & parallele lunt AD ,CG ,igitur parallelogramú eit ADCU , ac 27.primi.

propierea seta AD, CG ,aquales: Quonia ergo in tributis AS ), 3 -.primi.

B Cu latera AD, CO , ęqualia sut, & anglili , qb ' ea latcra adiace ,

inter ſe etæquales,cú fine ſemiretuavti (choito ppur. 3 4. Qideren !

tuit;crůtred qualatera equalle,népeAB,ipfi BC,& c.Qd oppussiu. 36.primi.

SCHOLIOR .

POSSENT hæc omnia malso brewins prob.uri per ſuperpo

fisienē quadrati vnius fuper aliud. No: ji linesfunt æquales,

Crna alteri ſuperponatur,congruens ifje inter ſe;Cu ergo

anguli finsequales,nemperecti, conueničt qugos orji interſe,

ideoos 10: ū quadratū tori quadrato congrues. Quoi fe quadr.:

ta funt æqualia ,cögruent ipfe inter ſe,propter aqualiate an

gulorī ; igitur ý lines;aliasrnis quadratüalióraius obit .

THEOR . 33. PROPOS. 47.

IN rectãgulis triāgalis,quadrati,quod!

a latere rectum angulum íubtendente ci

ſcribitur, æquale eft eis , qux a latcribus

rectum angulum continentibus .

IN triangulo ABC ,

angulus BAC, fit re .

aus,defenbāturq; ſu

per A3, AC ,BC ,quia

drata ABFG , ACHI
+ 6.primi.

BCDE: Dico quadra

tӣ BCDE , defcripti

fuperlatusBC,quod

angulo recto opponit,çquale effe duob ' quadratis ABFG ,

ACHI,quçſup alia duo latera ſunt deſcripca , ſiue hçc duo

latera æqualia fint, fiue inæqualia . Ducatur enim recta

AK , parallela ipli B'E , vel ipfi CD , fcins BC , in L :1.primi.

& jungantur rectæ A D , AE, CF, BH . Et quia du

anguli BAC, & BAG , funt reiti , erunt rediz GA ,

AC , vna linea recta ; codēq; modo 1 A, AB, vna re&a linea 4.rimi.

4
6
.

HΗ

EK

erunt.
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2. pron .

A

BВ g

erunt. Rurſus quia anguli ABF,CBE,funt æquales, cū fint

rcctili addatur communis angulus A B C ,fictfocus angu.

ius CBF, toti av.gulo A BE, equalis; fimiliterq; torus angul

BChi, lotiangulo Acu. Quoniam igirur later a AB ,

E ,triangul A B Eæqualia funt lateribus FB , BC ,triangu

i FBC,viiumq; vir:q;, it conttat ex definitionc quadrati

juns autem äanguli ABE,FBC ,contentihiſce latenbusz .

quales,vioftendimus;

+. primi.
Hн

Erunt triãgula A BE,

FBC,æquala.Eit au

të quadratum , feu pa

41.primi.
rallelogramů A BFG,

duplü trianguli FBC,

cum liutinter parall

las B F , CG, & ſuper

candem baſin BF ; Et parallelogrammum BEKL,duplum

trianguli AVE.quod fint inter parallelas B E , AK , & fuper

6. pron. eandébaſin E. Quareæqualia erunt quadratū A BFG,

& parallelogrammum BI KL; Eadem ratione ostendetur ,

qualia elle quadrarum A CHI, & parallelogrammum

CIKL. Erunt enim rurſustriangula ACD, HCB,æqua

Ja, deoq;eorum dupla ,paralelogrammů videlicet CDKL ,

& qadin ACHI. Quamobrem totum quadratum

BCD , quod componitur ex duobus parallelogrammis

CEKL,CURL,æqua'eeitduobus quadratis A BFG ,

ACHI. In rectangul's ergo triangulis , quadratum & c.

Quod demontirandum crat .

EX

SCHOLIO N.

cap. 2 .

INVENTIO hares theoremaris ad Pythagoramrefer

tu " , qui , »: fribit Virruuius lib.g.hostias Mufis immolauit,

quot ſe iniam præclaro inuento adiuneyint. Sunt quiputent,

trim immolalle cenium boues ; ſi tamen Proclo credendum eft,

rnumtantummodoobtulit . Fortaſſe autem Pythagoras, »

nonnulli volunt, ex numeris occaſionem ſumpſit, vttheorema

hoc intelligaret. Cum enim hos tres numéros 3. 4. 5. diligen .

ter effet coustemplatus , vidiſſetó; quadratum numerum

maioris æqualem «fe quadratisnumeris reliquorum , com

pofuis
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|pofuit iriar.gulum fcalen'm , cuius maximum latus diui .

ſum erat in 5.parte æquales, minimum in 3. eiufdem magni

rudinis , reliquum in 4. Qun fatto,conſiderauis angulum

Sub his duobus lateribus contentum ,inuenitg; eum eſſe rectum ;

Idque in quamplurimis alüs numeris , vt in 6 , 8, 10. in 9,

12.15 . & c.obferuauit . Quare inquirendum effe iudicauit,

num in omni triangulo rectangulo quadratum lateris,quod re

Eioanguloopponitur , reliquorum laterism quadratis aquele

cljet, quandoquidem omnis triangula , quorum latera habe.

Fans nagrivudinem ficundum diflos numcros contiriebant

unum argulum rectum : Atque ita tandim mirabile hoc ileo

rema maxima animi uoluptate adinuenit , fii mađ; ratione de.

monftrauit. Quod tamen Euclides mirandum in modum am

plificauit lib.6.propos. 3 1. Vbiden:onfrazil ,non filum quis

dratum lateris, quod recio angulo opponitur , & quale effe qua

dratis reliquorum duorum latcrun.; Verum etiam figura quă

libet rectilineam ſuper lacusrecto angulo oppofitum confirup

Etam fiue ea ſit triangulã ,ſiue quadrangulum ,fiue quinquan

gulum , oc, equalem efje duabus figuris , que ſuper reliqua la

tera defcribuntur, dummodo priori fint fimiles fimiliteras de

Script& ,vt ibidem oftendemus.

CAETER V M quoniam mentionem fecimus trium nume

sorum,quorum maximi quadratum æquale est quadratis relie

quorum ,non abs re fuerit,paucis explicare , quonam patto hu

iufmodi numeri inueniantur. Habitis igitur histribus nume.

ris 3. 4. 5. fi duplicentur, habebuntur alij tres , 6.2.10. fe

udem triplicentur, exurgentalý tres9.12.15. fi quadru

plicentur,inuenientur hi tres 12. 16. 20. Atque ita reperien

tur quotcunque alij, lo primi illi tres per quemcunque multi

plicentur numerum . Traduntur tamen & Proclo due regu

le,quibusinueniuntur predicti numeri , nulla habita ratione

illorum trium . Primi afcribitur Pythagore, & eft huiuſmo

di . Sumatur pro minimo quicunque numerus impar , ut 5 .

ex quo ita alios reperies .Ex quadrato numeri accepri , ut hic

ex e s . režce vnitatem ; Nam reliquinumeri dimidium, vide

licet 12. erit alter numerus,cui ſi addatur vnitas,exurget ter :

sius numerus 1 3. Huius igitur quadratum equale eft quadri.

tis aliorum . Quod fi numerus impar accept tus fuiffet 3.ellent

reliquiduoinuensi per hanc regul.im 4.dos. Secunda regula

K sritnisur
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tribuitur Platoni, que talis eft . Accipiatur numerus qui

cunque par, nempe 6 ; Exhuius dimidij quadralo, nimirum g.

detrahe vnunt , eidemas adde vnum ghabebisg ; reliquos dues

numeros. 8. 10. prim145.n. efi 6.nimiră númeras pat acce

prº.Hac regula fi accipiai par 10.reperieni ali duo 24.5 26.

COLLIGVNTVR ex celeberrimohoc Pythagore in

asentoplurimafrisu noniniucunda tám theoremata,quăproble

mata ,e quibus viſum eft ea duntaxat in medium proferre, que

prilitatem magnam rebus Geometricis allasura creduntur,ini

tium hinc fomentes.

1. Si in quadrato quouis diameter ducatur,

quadratum a diametro deſcriptum duplú erit

prædicti quadrati .

In quadraro A B C D ,ducaturdiameter A C ; Dico qux

dratum A C , duplum eſſe quadrati A B CD . Cum enim in

A B triangulo A B C ,angulus B rectusfit, erit qut.

47. primi dratum lateris A C , equale duobusquadratus le

terum A B , B C.Cum igitur quadrata linearī

A B, BC,æqualia fint,quod lines A B, B CANEC

'equales ; erit quadratum linee A C ,duplumcise

iuslibet illorum , vtquadrati lineæ A B, hoc eft, quadrati AB

CD. Quod est propofitum .

II .
QVADRATVM diametri figuræ altera

parte longioris æquale eſt duobus quadratis la

terum inæqualium.

A B In altera partelongiori A B C D, du

caturdiameter A C ; ů quia in triangulo

A B C , angulus B , eli reflus,erit quadrată

D
lateris AC, equile duol quadratis laterá

с

inæqualiū AB BC . Quod eft propofisā.

III. Si fuerint duo triangula rectangula ,quorú

latera rectis angulis oppofita fint æqualia,erunt

duo quadrata reliquorum duorum laterú vnius

trianguli æqualia duobus quadratis reliquorú

duorum laterum alterius .

TRIAN GYLOR V M ABC , DEF,arguli, A , & D ,

fini

D

47. primi
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AR

С

ferre relii, laterad; oppofita B C, E Ė,

squalia : Dico duo quadrata laterum

A B , A C , limui(un pra æqualia eſſe
B СЕ

duobus quadratis lastrum DE, DF ,
F

fimul ſumais.Nam quadrata lineară B C,E F , æqualia inter 47. primi

se funt ,coin en ipſe inter ſeponantur equales ; Qua trato autě

linee BC, quaiiafunt quadrata linearum A B , A C; Es qua47. primi.

dratoline : EF, equali. ſunt quadrata linearum DE, DF :

Perſp cwmn ergo eft, quod pronitur .

Dvobvs quadratis inçqualibus propofi- | IIII.

ris, inuenire alia duo quadrata , quæ & æqualia

lint interle , & fimul ſumpta æqualia duobus

inæqualibus propofitis ſimul ſumptis.

SINT A, B lateraduorum quadratorü inequaliū ;

Fixt angulus relius DC E ,fitý;D C resta equalis recta B,

re ta CE, re te A. Ducte deinde rella
A.

D E, coniungente punéta D, E, fuper ipfam B

conſtituantur duo anguli ſemirecti DEF,

ED F ,coeanta; relia DF, EF, in F. Quo 11. pron .

niã igitur in triangulo F D E anguli FDE, D

FED.aquales funt , erunt later.1 D F,

E Fæqualia,ideoes et quadrata eorundelaterum æqualis.Din 6.primi

coiam , eadem quadrata lineari D F,EF, equalia eſſe quadra

ris lineari A , B ,hoc est linearü CE CD. Nam cum in

triãgulo DEF, anguli FDE,FED . fuciant vnü rectñ ,erit re

liquus angulus F, re&tus. Quamobre erunt quadrata linearum 3 : . primi

DF, EF,æqualia quadrato linea DE; ſed eidē quadrato lineæ +7. primi

DE ,& qualia funtquoque quadra . CD CE ;igitur quadra

sa linearum DF, EF, equalia ſunsquadratis lineærum D C, 1. proni,

EC. Quod eft propofitum .

Prorositis duabus lineis inæqualibus, in V.

uenireid, quo plus poteft maior, quam minor.

POTENTI A linea re &tæ dicitur eius quadratum .Tan

så enim quæuis recta linea poffe dicitur , quanti eleius qui.

dratum . Sins ergo due linee inæquales A , C B, oporteatá ; co

gnofcere,qutão maitufit quadrati maioris lineeA , quă mino

ris B. Ex quauis linea recta CD.Jumai.CE, aqualis recta A,

STEF,K 2
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В.

et EF.a qualis rectæ B. Deinde cērro E,& interuallo EC,ſemi

circulus defcribatur CG D; do ex F,ducai FG ppendicularis

ad C D. Dico quadratum recte A, hoc eft, reflecE , fibi equa

lis, mais ellequam quadratum rectæ B ,boc

A

est, recie E F, fibi æqualis , quairato redte

FG. Ducta enim recta F G, erit eliis qua.

47. primi dratum apuale quadratis re&tarum EF,

FG . Quocirca quadratum re&tæ E G , hoc
с E F D

ef?,quadratum recte EC, illi æquale, fuper

bis quadratum reéte E F., quadrato recia

FG. Quodest propofitum .

VI. PROPOSITIS quotcunquequadratis, &

ue æqualibus, fiue inæqualibus , inuenire qua

drarum omnibus illis çquale.

SIN Í later a quinquequadratorum A, B , C, D, E. opor

set igitur inuenire quadratum&quale omnibus illis quinque.

Fiat angulus reftus F G H leta;

resta F G æqualisrefte Acre

I Eta G H recteB ; Ducia deinde

recta HF , fi at angulus pectus
HA

FHI, fira ; HI , equalis recte

c : Ductæ rurfus rectaIF, fias

G F ABCDE angulus rectus FI K forgue IK,

æqualis recte D : Ducta denique

recta X F , fiat argulus rectusFK 1, fitque K L, æqualis re

fctæ E. Si igitur ducatur recta F L ; Dico quadratum recik

FL, æquale effe quinque quadratis propofiris . Quadratum

47.primi. enim recte FH, aqualeeft quadratis rectarum F G ,GH,hoc

eft,quadratis rectarum A ,Ý B. Rurfus quadratum teciæ

FI, «quale eft quadratis rectarum FH , H1, idcirco qua

dratis rectarum A , B,4C. Item quadratum rectæ F Kjæqua

le est quadratis rectaru FI, IK , ideoquequadratis rectarum

A, B , C , D , Denique quadratum rectæ FL , aquale eſt

quadratis rectarum F K , K 1, ac propterea quadraris rectarà

A, B, C , D, E, Q uod eſt propofitum .

VII. PROPOSITIS duobus quadratis qui

buſcunque , alteri illorum adiungere figuram ,

qu*
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quæ reliquo quadrato fit æqualis , ita ut tota fi

gura compoſita ficetiam quadrata .

SINT dua quadrata A B C D E F G H ,propoſitumque

fit quadrato A BC D, apponere figuram ,que fit æqualis qui

drato E F G H, "c. Sumatur recta
K

BI,æqualis recue FG , lateriaqua E

draiEFGH , Dúcta antém rectaAA

AI, deproducte Tecta B A , ad par

ses A , aicipistir BK ,aqualis recta

A I, perficiaturque quadratum BK- B CIMF

IM . Dico figuram AD CMLK,

quadrato A B C D , adiun & am , cqualē eſſe quadrato EFGH.

Quoniam quadratum recte i , hoc eft, quadratum BK

LM , equale eft quadratis rectarum .A B, BI,hoc est,quatra 47. primi

sis ABC D, EFGH ; fi auferatur commune quadratum AB

CD, remanebit figura ADCMLK, equalis quadrato E F.

GH. Quodeft propofitum ,

D

147.primi

8

COGNITIS duobus lateribus quibuſcun . VIII.

que trianguli rectanguli,in cognitionem reliqui

lateris peruenire.

Sis angulus A, rectus in triangulo A B C. finique pri

mo cognita latera A B , AC, circa angulum rectum ,quorum

A B, ponatur 6 palmorum ,& AC, 8. Quoniam igitur qua .

drasa rectarum AB , AC , nempe palmi. A

36. do 54.& qualiafuntquadratorecte BC;

fi illa coniungantur fimul, efficietur hoc

palmorum 100. Latus ergo BC, continebit

io.palmos . Tantum enim eft latus, ſeura

dix quadrata 100. palmorum, vt perſpicuum eft apud Arith

mesicos. Sint fecundo cognita latera A B, B C , JisqueA B,

6. palmorum , BC, 10. Quoniam igitur quadrata rectari

A B, A C , equalia ſunt quadrato rectæ B C ; fi quadratum 47.primi.

reise A B ,quod continet palmos 36.detrahaturex quadratore

te B C, quod eft palmorum 100 , remanebie quadratum recte

A C , 64. palmorum ,Latus ergo A C , conrinebri 8.palmos.

Tanta enim eft radix quadrata,ſeu lat us 64.palmorum. Quod

est

B lo

K 3
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eft propofitum. Cæterum non femper hac arte inuenientur nie

meri rationales , quia non omnes numerihabent latses , radi.

cem re quadratam ,vtnctum eſt apud Arithmeticos ; Vndele.

1us inisentum fepe numero expriminequit, nifi per radicem fuer

dam , quam vocant : Sed de his alias.

THE ORE MATE vero hoc Pythagoreomulto vniuer ,

Salim eft illud, quod a Pappo demonftratur in omni triangu

20,fiue illud rectangulum ſit,fiue non , de quibufcunq; pa

rallelogrammis fuper latera trianguliconfructis , iam redan

gulis, quaninon reliangulis, etiamſi nonfine inter equiangu .

la. Quod nos in formam theorematis redigentes, clarius hoc

modo propofuimus, & meo iudicio generalius.

In omni triangulo, parallelogramma quæ

cunque ſuper duobus lateribus deſcripta, æqua

lia ſunt parallelogrãmo ſuper reliquo latere con

Rituto, cuius alterum latus æquale fit,& paralle

lú recte ductæ ab angulo, qué duo illa latera co

prehendunt,ad punctum ,in quo conueniant la

cera parallelogrammorú lateribus trianguli op

polita,ſiad partes anguli di&i producantur.

Sit triangulum quodcunque A3C , conſiliu aniurg ; (w

per latera AB, AC, parallelogrammaquecinque A BDE,

ACFG quorum latera DE, FC, que lateribus À B , A C , af

furpis in triangulo opponuntur produs

Eta ad pertes angeli Å , diftis lateribus

AB, AC, Õprehenf,conuenient in H ,du

A Jatura; relia AH Dico parallel grăma

AD , AF,aquilis effe parallelogramo fupe

latus B C deferipro, cuius alteră latuse

qualefit, paralleiñ rollæ A H. Produ

Eta enim HÅ , fecet B C,in 1 ;% per B ,C,

agantur BI , CK parallela ipſi AH ; iun .

gaturg; reeta I K L uonia igitur paralleligramma funt BI

34. primi HACKHA, erit vtraq; BI,CK , ipſi AH, equalis ; atque

30. primi adeo & inter fe equales crant BI CK , que süſini cijā paral

33 primi lela,quod eidem A H ,paralle!« fort ;erint quoq'e PC, I ķ

parallela, da aquales. Quareparallelogr. mum ej. BCK? lup

.
I

B L CF

lari
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latus BC habésalerðlaus BIGrecte A H , equale, & paral

lelő : Crsi quidë equalia offendeda funt parallelogrãma AD,

AF.Quia equalia ſuntparallelogramaAD,ABIH quod ea- js.primi

dě habeant bafin AB, in eifdemg; font parallelis AB, HD ;Ef

axtě ABIH, parallelogrãmoll, equale , quod illud cum hoc 35.prims.

etiä сande habeat bafin B Ijin eifdemg; ſot parallelis BI , LH :

Erit quoque AD, eidem I L, equale.Non aliter oftendemus,

AF,ip K Liefe equale. Quare parallelogramma AD , AF,

parallelogramo BK , equalia ſuns.Quod eſt propofitum .

PAPPřs cõlituit fi .

gură aliser. N am ſumit re .

Ei as AC, A E ; et AB, AG,

in directa pofi :as, ita vt pa

rallelogrãmaAD ,AF, int

aquiantula,habéria angu
I

Los A ED, A G F,angulo

BAC, iternos externo,&que D

les cene hæc eius figura idi.

B
cat.Sed nos vniuerſalius rē ::

I

Ppofuim ", vi manifeftü eft.

THEOR.
:34.

PROPOS. 48.

SI quadratū ,quodab uno laterú trian

guli deſcribitur, æquale ſit eis, quæ a relias

triangulilateribusdeſcribuntur,quadratis :

Angulus comprehenſus ſub reliquis duo

bustrianguli lateribus rectuseſt.

DET v R criangulum A B C ,fitq; quadratū lacctis AC,

æquale quadratis reliquorū laterū BA,BC:

Dico angulú ABC.efle rectu . Ducatnamq; D

BD , perpendicularis ad B A, & æqualis re

tx B C connectaturq; recta A D, Quonia
B

igitur in triãgulo ABD), angulus A B U ,see

&tuseft,cuit quadratum rectæ A D , æquale A C 47. primi

quadratis re@tarú BA ,BD :Eft auri quadra

Itú icctæ BD ,quadrato re &iæ BC, æquale,cb linearū æquali

K

4
7
.

[ 2 tom :



O EUCLID . GEOMMA

tare : Quare quadratūreetę AD quadratis re & arū BA ,BC ,

æquale erit.Cú ergo quadrarú rece AC, cilde quadratis re

etarú B A ,BC , çquale ponat,erút quadrata reaaru A D , AC ,

inter fe æquaha,ac propterca & re &t: ipfę AD, AC,a quales .

Quonā igitur latera BA, BD ,triāguli A BD ,æqualia ſunt

lateribus B A , B C trianguliA B C ;& bafis AD ,oftenfa eft

8. primi æqualis bafi A C ; crunt anguli ABD, A B C ,æquales:Ef

autem angulus A B D ,ex conſtructione redus : Quare &

angulus A B C , rectus erit. Si igitur quadratum , quod ab

yno laterum trianguli defcribitur, & c. Quod demonſtran

dum crat .

SCHOLIOR .

CONVIRSÝN est autem sheoremahoc precedentis thes.

remasis Pythagorici, ut perſpicuum eft.

FINIS ELEMENTI PRINI.

LYCLIDIS
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E V CL I DIS

ELEMENTVM II.

DEFINITION ES.

I.

OMNE parallelogrammum rectangu

lum contineri dicitur fub rectis duabus li

neis, quæ rectum comprehendunt angulī.

GIT Euclides in fecundo hoc libro

de potentijs linearum rectarum, inqui.

rendo, quanta font de quadrata partita

cuitsuis lineæ rectæ diuif &, paralle

logranma recta gul:fub partibus eiuf

dem lineæ diuiſe comprehenſa,tam in

ter ſc,quam comparata cum quadrato

sosius linex , & c. Quod ut commode

exequatur,explicar prins duabus definitionibusduo ad ea,que

demonftrandafunt, recte intelligenda maxime necefl'aria.

PRIOR T definitioneexponit,ſubquibus rectis lineis cõ

tineri dicatur parallelogrammum quodcunque rectangulum ;

Et quid fit,parallelogrammum contineri fub duabus lineis re

cris. Quod ut intelligatur , 'explicandum primum'eft, Pa

rallelogrammam illud dicirectangulum, cuius omnes anguli

funt recti; Cuius quidem duo tantum Sant' genera , Quadra

sum, Altera parte longits . In his enim omnes anguli ſunt

recri , vt perſpicuum est ex eorum definitionibus. In omni

porro parallelogrammo, fi rnus angulus duntaxat detur re .

chus , erunt & reliqui tres neceſſarioretti . Sic enim in paral.

lelogrammo
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29.prim
i

14.primi D

Lelogrammo ABCD, angulus 1 , re tus : Dico reliquos tres

angulos B, C, D, rectosquoque efe. Namcumparallele fin;

A D , BC ,eruntanguli A, B , interni

A B
duobus reftis a quales : At angulus A,

re& tus eft ,ex hypothefi igitur et B ,rectus

erit . Quoniamvero quilibe: fixo oppofito

C est æqualis , ut angulus A ,anguloc, &

angulus B, angulo D ; erunt & anguli c , D , recti.

DECIT itaque Euclides , quodlibet parallelogrammum

rectangulum contineri ſub duabus reftislineis, que unis eius

angulum rectum continent. Vt parallelogrammum rectang

lum ABCD contineridicitur fub duabus lineis rectis A'B ,

AD ; vel ſub A D, DC; vel fub DC,CB, rel deniq ; fub AB,

BC ; quoniam qualibet huiuſmodi due linea exprimunt totam

parallelogrammi magnituilinem , vna quidem , vt A B uel

DC, eins longitudinem ; altera vero , ut AD ,vel BC ,

eiss latitudinem . V'ndeexpreſſis duabus lineis , que angs

lum recium continent in parallelogrammo rectangulo, fta

tim teta eius quantitus concipitur , intelligiturque, longitu

do nimirum , atque latitudo. Accedit etiam , quod exmet:

imaginario vnius lineæ in alteram huiuſmodi parallelogram

mum conficitur. Si namque animo concipiatur recte AB ,

deorſum ſecundum rectum A D,moueri in tranſuerſun,ita vt

femper angulum rectum cum A D , conſtituat, donec punctum

A ad punétum D, dar puncium B , ad punétum c, perueniat ,

defcriptum erit totum parallelogrammum ABCD . Idem

fiei, fiA Diponatur moueriin tranſuerſum ſecundum reliam

AB , ec. Quamobrem iure optimo fub talibu duabustin

neis reEtis contineri dicitur parallelogramum reftangulum .

ITAQVE parallelogrammum rectangulum , quod fub

duabus re & tis lineis contineri dicitur , erit illud cuiusduo la

tera circa unum angulum reétum & qualia funt duabres ill is

reliis lineis , virumque vtrique . Vi parallelogrammum rea

E étangulum ſub rectis F , F, contentă ,

erit idem , quod parallelogramis ABCD;

quoniam latus A B ,& quale est rectæ £ ,& latus D , recte F.

PERSPIC VVM est ex diftis, parallelogrammum re

Etangulum contentum ſub duabus lineisæqualibus effe quadra

rum ; Cum enim qualiber illarum linearum æqualium aqualis

fit
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А

Filines oppofitæ ,erit qža quatuor parallelogrãmiredãgulila, 34.primi

sera æqualia : Quare ex definitionequadrati qu.idratum erit.

ITEM manifeftis eft , fi due recte linee alijs duabusreétis li

neis equales fuerint,utraque yorique, rectangulã parallelogră

mum fub prioribus duabus comprehenfum, aqualeeſleei, quod

fub duabuspofteriebus comprehendisor, parallelogrammo re

Etangulo :quoniam ( angili, ý latera vnius equilia ſuno

& angulis, lateribus alterius. Quod tamen fucile hac etiã

ratione demonftrari poteſt . Sint refix

ABBC, equales rectis DE , EF . tr.19 ;
B C

viriq; ; Dico parallelogrammum reftangu
D H

Lum A BCG, conteniü fub AB, BC ecua
E

leefle parallelogrammoreflāgulo DEFH,

contenio fub DE,IF . Duetis crenim diametris AC, LF.cüle

tera AB,BC ,trianguli ABC..qualia fint lateribus DE EF,

triãguli DEF;dr anguliB.6 E , equales, nempe recti,erunt

triangula ABC ,DEF, equaliz;Eadem ratione æqualis erunt 4. primi

triangula AGC, DHF: Quare fora parallelogramma A B

CG , DEFH, equalia erunt.

HABET autem cõprehenfiohecparallelogrammirecian

guli fub duabus rectis lineis angulum rectă continentibus,ma

gnam affinitatč cum multiplicatione vnius numeri in alierő.

Sicut enim ex muliplicatione 3. in 4. producitur numerus 1 ?.

qui informă parallelogrāni D

cöftituitur , ende es consiyeri

dicitur fub 2.0 2 : 112 quoq ;
30-03

parallelozrā mū recsanguli B
4

'

ABCD, õprehlum u dus

bus rectis AL ,BC quarñ illa fit 3. palmerü ,hac ausė 4 cõftat

12.palmis quadrasis, 9 quidéex ductulinex AB , 3.palmorū in

linea IC.palmori pducuntur vt figura indicat notumq;eff

Arishmericis, atq ;Gcomerris. Demostratur quié a loan. Regio

mont,bib.s,detriãgulis prupos,16. Hinc fit,venõnullidicăi,

parallelogrărõrectãgulúgigns ex ductu duarú linearum cir

6.1 angulum rectum vnius in slieram . Ve proxime antecedens

parallelogrampumex ductu linea A B ,in linea BC,vel (quod

idem eft) ex duciu liver BC, in lineam AB . idem enim pa

rallelogrammamprocreasur, fiue minor lines in maiorem:,fiue

maior in minerer ducant ; quemadmodum eriam adin:

00 OA

3 012

1

4

preluci
tur
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producitur numerus,fiue minor numeruus in maiorem ,fiueme.

ior in minorem ducatur . Tam enim ex multiplicatione 3. in

4, quam ex 4. in 3 producitur hic numerus 12 .

OBITE R quoque monendus mihilector uidetur , Eucli

dem in hoc fecundo libro , & in alüs , qui ſequuntur , paral

lelogrammum rectangulum appellare fimpliciter rectangu

lumi; quod etiam cæteri Geometre obferuant , ita ni nomine

rectanguli perpetuointelligendum fir parallelogrammum re

B
ctingulum . Rurſus, ne iotieseademli

terie repetantur , folentGeometræ expri

mere parallelogrammum tam rectangu

СD
lum , quam non rectangulum duabus dun

taxatliteris ,que per diametrum opponun

sur; Vt fuperiusparallelogramnium appellan's A C , vel BD

E

II.

IN omniparallelogrammo ſpatio,unú

quodlibet eorum , quæ circadiametrum il

lius ſunt, parallelogrammorum , cum duo

bus complementis, Gnomon uocetur.

IN ParallelogrammoABCD, fiue rectangulum illud

6t, fine non , ducatur diameter A C , ex cuius puncto quo

liber G ,ducantur recte E F , HI , parallelt lateribu pa

rallelogrammi , ita vt paralle

logrammum diuifum fit in qua

inor parallelogramma , quorum

E
duo E H, I F, dicuntur effe circa

B diametrum , alia rero duo BG ,
Іс

GD , complemente", vt manife

Atum eft ex vltima definitione primi lib . Itaque figura compo

fira ex parallelogrammupirolibet circa diametrum , ut ex I F ,

mnacum duoburcomplementis BGGD, qualis eft figura

E B C DHG E,quam complectitur circunferentia KLM ,

dicitur Gnomon . Eadem rationefigura FDA BIG F , com

pofita ex parallelogrammoEH , circa diametrum ,& duo

bus

HDA

M

BВ

1
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bus complementis BG , GD , Gnomon appellabiiur.

THEOR. I. PROPOS. 1 . 1 .

SI fuerint duæ rectæ lineæ , feceturque,

ipfarum altera in quotcunque ſegmenta :

Rectangulum comprehenfum fub illis dua

busreais lineis, æquale eft eis, quæ ſub in

recta, & quolibet ſegmentorum compre

henduntur rectangulis.

SINI duæ rectæ A , & B C. quarum BC,fecetur quo

modocunque in quotlibet ſegmentaBD,DE,EC : Dico

ređangulum fub A ,& B C ,comprehenfum æquale effe om

nibus rc & angulis fimulſumpus , quæ ſablinca indiuiſa A ,

& quolibet i gmento comprehenduntur , nempe rectan

gulo ſub A , & BD ; Item ſub A , & DE ; Item fub A , &

E C ,comprehenſo.

Rectangulum cnim BF , comprehen- G HI F

datur ſubĀ , & B C ,hoc eit , recta GB,

æqualis fit rc&tæ A ; Quod quidem fiet,

ſi crigantur ad BC , duæ perpendicu. B

lares BG, CF, æquales rectæ A ,ducaturq; A

reda FG . Deindeex D, & E, ducantur

rectæ DH , EI, parallelæ ipfi B G , uelC F. Itaque DH ,

E !, cum parallelæ fint ipfi B G, inter fe quoque parallelæ 33. primi

crüt:Rurſuseædem,cum ex cöftru & ione paraliclogramma

ſintB H , BIæqualeseruntre& BG , ac propterea rc & z 34 primi

A. Quoniam igitur recta B G , æqualis eft rectæ A, erit re

& angulum BH, comprehenſum ſub infecta linca A ,& fcg.

mento B D ; Eadem rationc erit rectangulum D I,compre

henfum fub A , & legmento D E ; Liem re& angulum E F

ſub A , & leyminto E C. Quare cum re & angula_BH ,DI,

EF, æqualia fint toti rectangulo B F ; perfpicuum eft re

& angulum comprehenfum ſub A , & FC , æquale elle se

aangulis omnibus , quæ ſub A , ct fegincntis B D, DE, EC,

compre
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compreheJunturi Si ergo fierine dux rectæ lineæ ; feceturq;

ipfarum altera , &c . Quod erat oftendendum .

SCHOLION .

QUONIAM lib.9.probos. 14. dećem priorathesrema: a

Pecundi huius libri;que Esclides lineis accommodas,in nume

ris etiam demonfirabinius ,fi dixid.in !ur,w lines ; non abs re

fuerit, bronitor numeris aplicare fea, 9:12 pluribus uerbis de

lineishic demonftranturgpræfertim cunimultiplicatio numeri

vnius in alterum refpondea : ductui rnius lineæ in alterum ,ri

supradiximus. Itaquepropofitis duobus numeris quibufcunq; ,

vi 6.6 10. diuidacurposierior in trespartes 5.3 & 2.Dico

60. numerum produciumex 6. in 10. equalem elle sribus nu

meris 30. 18.0 12. qui ex nuliiplicatione 6. in 5. 3.

2. gignuntur , id quod perſpruum'eft.

DEMONSTRAT hoc loco Federicus Comandingsdro

alic theoremata,que iamfequuntur .

Si fuerint duæ rectæ linex ,ſecenturqueam

bæ in quotcunque legmenta : Rectangulum có

prehenſum lub illisduabus re &tis lineis ,aequa

le eft eis , quæ ſub fingulis ſegmentis unius, &

Aquolibet legmcntorum alterius continentur ,

rectangulis

SINT duæ recta AB , AC, rectum anculum a , consinen

tes,quæ fecentur in partesAD,DE ,EF, FB; AG, GH, HC.

Dico rectangudrem fub rectis AB, AC ,cprehenfam & quale ero

le rectangulis,quéfub AD, AG ;AD,GH;AD, HC : DÉ,

AG ; DE , GH ; DE HC : EF, AG ; EF ,

C KLM I GH; F.F HC:FB, AG ; FB GH ;FB ,HC,

HIIÑ continentur.Cöplexiur rectangulü AI,du
PIRIR

o
cantura; DK EL ,FM parallelæ ipfeAC,

[ STV
vel Bl: Item HN ,GO, parallele ipfi A B,

ADEFB vel CT; quæ fecentpriores in P , Q , R , S ,

T, V.Quoniã igitur rectangulum As, co

tinetur ſub AD , AG ; C G P.ſub A D, G H ; HK , fub

34. primi AD , H C; (quod rečix G S , HP, ipfi AD, fintæquales:)

Item
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Item rectangula DT,SQ, Pl. , continentur ſub DE, A G ;

DE , GH; DE, HC; ( quod DS , SP , PK ,ipfis AG ,GH,HC, 34. primi

equales fint,u 57 , P & ipfi DE ) Et eadem ratione rectan

gula EV, TR, QM , continenturfubEF, AG; EF,GH ,EF,

HC; Nec non rectangula FO , VN , RI, ſub FB , A G ; F B,

GH; F B, H C ; perſpicuum eff ,rectangulum ſub A B, A C,

æquale effe rectangulis fub fingulisparsibus A D ,DE, E F,

FB, & quolibet ſegmentorum A G G H ,HC, comprehenfis.

Quod eft propofitum .

Si fint duçrectę linee , ſecenturque ambx

utcunque : Rectangulum comprehenſum ſub

illis duabus rectis lineis , una cum rectangulo

fub una parte unius , & una parte alterius com

prehenlo , æqualeeft eis,quæ ſub totis lincis,&

dictis partibus mutuo continentur, rectangu .

lis , una cum re&angulo fub reliquis partibus

comprehenlo.

SINT due recie AB, AC , angulum continentes re

trum A, quæ ferentur v:cunque in D , E ; Dico rettangs

lum comprehenſum ſub A B, AC, ina cuin rectangulo com•

prehenfo fub parribusAD, E C , &quale efe retiangulis cons

seritis fub A B , EC ; AC , AD; vna cum

rectangulo fub DBAE, com prelieno . CO
E

Compleatur reciingulum AF , ag.uturque

per D , recta DGipfi A C, vel B F, paral H

lela ; nec non d per E , recta E H , fecans

DG , ul, parallela ipfi AB, vel CF.
A D B

Quoniam igiturrectangielum AF , quan

le eſt rectangulis É F,DH , Als jí allatur conimune EG,

erunt reciwngula AF,EG , nempe ſub toris A B , AC ,

partibus AD,EC,comprehenſa , equalia rectangulis EF,

AG, DH, lub s D ,EC; A Ć , AD ; DB , AE, compre

henfis æqualia . Quod eft propofitum .

numeruseriam heceadem perfpicuaſunt. Proposi

tis enim đuobus hifie numeris lo. C 5. quciim prior iri tres

partes

8

IN
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partes, 2. 3.5 . pofierior vero in duas. 3. 5.diuidatur; perfpi

cuum eſt, 80. numerum produtum ex 10. in 8. a qualem elle

ſex numeris6.10.9.15.25.quiproducuntur ex fingulis par .

tibus 2. 3.5 . in quamlibet partium 3.5.efficiuntq; fimul ad

dici 8o. pt volebai theorema i Federici.

RV RSvs, fi idem numeri ſecentur vtcunque, prior

quidem in 3. 7. pofterior autem in 2. 6.manifeftum quoq ; eff

8o. numerum produétü ex 10 in 8. vna cum 18. numero pro

ducto ex 3. in 6.& qualem effe tribus numeris 60. 24. 14. qui

producuntur ex 10. in 6. & cx 8.in 3. & ex reliqua parse 7.

in reliquam partem 2..cum virob.quc efficiantur 98. Hesheo

rema 2. Federiciopiabat.

THEOR . 2.PROPOS. 2 .2 .

SI recta linca ſecta ſit utcunque, Re

Etangula,quæ ſub totà , & quolibet ſegmen

coruin comprehenduntur, æqualia ſunt ei ,

quod a tota fit, quadrato .

RECI A linea A B ,diuidatur utcunquein C , duas in

partes ; Dico duo rectangula comprehenfa ſub tota A B, &

legmentis A C, CB.fmui fumpta, æqualia esſe quadiato

E
F totius lineæ A B. Deſcribarui cnim AD,

D quadratum lineæ A B , & ex C ,ducatur

CF paralicla rece A E , vel BD , quæ

34. primi æqualis erit re & tæ A E , hoc eft, reda A B.

Quoniam igirur recta A Ľ, æqualis eft re
ΑΙ

с & AB,ex definitione quadrati , erit re

ctangulum A F , comprehenſum ſub tota

AB,& fegmento C ; fimiliter crit rectangulum CD,com

prehen !un 1b A B , & fegmento CB. Quarc cum redan

u AF , CD,æqualia fint quadraro A D , perſpicuum eft

rectangula comprehenta füb A B , & ſegmentis A C , CP,

equia effe quadr 10 lineæ A B. Si igitur recta linea feda

fir u cueje,& c. Quod demonftiandum erat.

AITTE il . Suinatur recta D ,aqualis rectæ A B,

Quoniam

B



LIBERO.IT

S
B

Quoniam igitur AB , duifaeft in

A

C , erit rectăzulum comprchenfum

Tubinitecta D, & re ta AB, nempe D 1.fecundid

quadratum recte AB,æqualeduobusrectangutis, qua com

picheadunturlak D ,infe&ta ;hoc eit; lub A B , & , fingulis

TegmentisAC,CB, quod eft propofitum

5 C H o L 10 N.

LANQVAM Euclilesfccundum hoc theorem a propo

nat de lineareiz diuiſa in dras tantum
HIK

modo paries vicunq;, idem tamen eiſdem

medy's demonstrabisur , fi linex diuidasur

in quoscunq; partes , sex bis figuris mti ; )

nifeftum eft , in numeris vero idem perſpi

Citur hoc modo . Numeris 10. diuifus für
AА B

CDE

in duas partes 7. og 3. Dito numeros 70 .

30.qui proincuntur ex'multiplica .

tione . cain 7.& z . & qualisefſe rco.qui
B

drato ipſius numeri1 o . vi manifeftum Er

eft. Simili modo , fi numerus 10.diuidatur in plurespartes 3 .

2.1. 1.etung numeri30.20.40.0 16.geniti ezi 0.in 3.2 .

4. a 1. aquales ico.quadrato ipſiusnumeri 10.

- SIMILI mododemonftrathoc loco Federicus.Comman

dinus hoc theo tema .

% .11.,dopo

· S1. linca recta fecetur in quotcumq; ſegmé

ta : quadratum , quod a tota fir, ęquale eft eis

quæ ſub fingulis ſegmentis , & quolibet ſeg

mento comprehenduntur , rectangulis .

SIT recia A B. diuiſa in partes
wins !

quoscunq; AC,CD,DB.Dicoquadratū

exA B , defcriptun ,equaletereclan .

gulis . quefubfingulis færribirs'AC,

( D,D B, & quolibetſegmentori At,

CD, DB, comprehenduntur ;'hoc eft ,
A

reflingulis fubAC,AC; WC,CDi EP LF

AC, DB : CD, A C; CD ,CDBCD,

AM
OR
E

L DB:1
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с D

DB: D B , A C; DB, C D ; DB,DB,

comprehenfis. Sumpta enim refta E F,

queæqualis fitipfi A B, dimaq;in par

bis EGG H, H F, partibus Al, CD,

D B, quales; Erit ex ijs , quæ ad pro.
' A

' B pori huius libri demonftrauimus , re

EH
H

F Etangulum ſubA B , EF, hoc eft, qua

dratum ipfius A R equale rectangulis

fub A C , E G ; AC,G H ; A C, HF : CD, EG ; CD , GH;

CD , HE: D B , EG; DB, GH ; D B,H F. Cum igitur par

tes A C , CD, DB partibus E G, GH, HF, fint æquales;

Erit quoque quadratum ex A B ,equale rectangulisfub AC ,

AC; AC CD ; AC,DB:CD, A C; CD , CD; CD,

DB : DB, C; DB, C D ; DB,DB . Quod eft propo

forum .

[ In numeris idem eft manifestum . Si enim numerus 10.

diuidatur in 2. 3. 5. erit 100.quadratus totius & qualis his no

uem numeris 4.6.10. 6.9.15.10. 15 :25.qui ex fingulis pare,

sibus-213-5. in quamlibet partium 2.3.5.procreantur, vi per

fpicuumesto

THEOR . 3. PROPOS. 3 .

SI recta linea ſecta ſit vtcunq;; rectan

gulum ſub tota , & vno ſegmentorum com

prehenſum æquale eſt & illi,quod fub feg

mentis comprehenditur, rectangulo,& illi,

quod a prædicto ſegmento deſcribitur ;

quadrato .

LINEA récta A P ,diuiſa fit ytcunq;in puncto C :Di

co rectangulum comprehenfum fub tota AB, & ytrouis

ſegmento ,vt A C ,( liuc hoc ſegmentum maius fit , fiue mi

nus ) æquale cſſc rectangulo ſub ſegmentis A C, CB.com

prehenlo , & quadrato prioris ſegmenti aſſumpri AC.Con

ftituatur coim quadratü dicti ſegmenti A C,quod fit AD,

& ex

3.
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1

I

E

& ex B , educatur F, paralicla ipfi A E, doneccoeat cum

ED , protracta in F. Quoniam igitur A E , recta recte AC,

æqualis eit ex quadran definitione , crit rectangulum A F ,

comprehenfum fub rota A B , & fegmento A Č. Rurfus,

quia recta CD,eadem ratione

æqualis eftrectæ AC , erit re

ctangulum CF, comprehen
А" B

ſum fub legmētis A C , & CB .
с

Cum igitur rectangulum AF,

æquale fitquadraro A D ,& rectangulo C E ; liquido con

ftat, rectangulum fub A B , rota , & fegmento A C , com .

prehenſum , effe æquale rectangulo comprehenfo ſub feg

mentis A C, CB, & quadrato prædicti ſegmenti A C. Icaq;

fi recta linea fecta Gr vecunq; , &c . Quod crat often

dendum .

A LITE R. Accipiatur recta D ,æqualis ſegmento AC.

Q_uoniam recta A B ,diuiſa eft in C,
А.

C

erit
rectangulum comprehéfom ſub

B

D, &iA B ; hoceft , ſub A B,& AC, Dm

zquale rectangulo fub D , & CB, 11. fecondi.

hoc eft, fub AC , CB,& rectangulo fub D , & A C ,hoc eft,

quadrato ſegmenti A C; quod eft propoſitum .

SCHOLION.

V r hoc theorema numeris accommodetur, fit numerus 10.

diuiſus in 7. & 3. Dico numerum 7o . produ &tum ex 10. in 7 .

equalem eße numero 21. qui ex 7. in 3. producitur, vna cum

49. quadrato prioris partis 7. Id quod res ipfa indicat . Pari

ratione erit numerus 30.procreatus ex ro. in 3. equalis nu

mero 21. producto ex 3. in 7. fimulcum 9. quadrato predicti

numeri 3 .

THEOR. 4.
PROPOS.

4.

SI recta linea fe&ta fit vtcunq;; Quadra

tum , quod a tota deſcribitur , æquale eſt

& illis,L ' 2
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& illis , quxa ſeoinentis deſcribuntur,qua

dratis , á ei,quod bis ſub ſegmentiscom

prehenditur ,rectangulo .

RECTA Ą B ,diuiſa fit vtcumq; in C.Dico quadrarum

to jus rectæ A B, çquale efſe quadratis ſegmentoium AC,

CB,& rectangulo comprehen to bis ſub legmcotis AC,CB.

Defcribatur fuper A B,quadratum A D , ducaturg ; damc

ter B E.Deindeex C ,agatur,Cf, paral

Iela rectæ B D, ſecans diamerum in G,

puncto ,per quod rurius ducatur Hl,pa

HHE Grailela reaç A B ;Eritq; quadratum AD ,

dịuiſum in quatuor para lc ogramma.
с 'B

Quoniam igitur triangul A BË, duo la

s.primi. tera A B , A E æqualia luni; cruntduo anguli ABE, A EB,

132. primi. æquales:Atquitres anguli A E ,AE5,BAL,tnāgul ABE,

duobus rectis fentequales: & BAE, rc &tesett Icl:qui crgo

anguli A BE, A EB, lemirect crunt, Eade rations oitendes,,

angulos DBE ,DE3, femirectos effe .Quod etiam conftat

ex ijs,quæ ad 4 propof. lib . 1. demonstrauimus. Nam, vt

ibi oficlum eit,diameter B E diuidir angulos rectos A8D ,

32. primi. AED , bifariam . Quia ergo angulitres trianguh È FG, çqua

les ſunt duobus rectos; & angulus& F,G , rectuscli,cum fit

29. primi equalis secto D ,externusunterno ;necnoFEG , íem: sectus ;

Cut & rel.qu' EGF, fem !rectus,idcoq; ęqualisar guio F..G .

6 primi. Quare æqualia crunt lacera EF ,8: FG ;quæ cum ſint æqua

34. primi. la orpolitis lateribus GH, HE.cntparaik !ogrammůFH,

quadratum , cum omnia.cius laicra fintæqualia , & omnes

angui recti.Eadem ratione quadratum ent C !. Quamob.

rem C1,FH ,quadrata suntlegmentorum AC, CB, quod

34.primi. H Grecta æqualis fit sectç a C ; & rectágula AG,DG.com

prehenfa erunt fub legnētis AC , CB, propterea quod CG,

G 1 ,çquales fint seciæ CB; & FG ,æqualis rectæ GH,hoceft

vecie A C. Quocirca cum quadrarum AD, çquale lit qua

diaris ÇI , FH, & rectangulis A G , D G ;conftat quadratū

A D ,10uiuslineæ A B, çquale efle quadratis fegmcntorum

AC CB , & rectãgulo cóprchcloſub eifdé legmetsAC,CB,

bis fumpto . Igitur fi reeca linca ſecta fit vreuqs,quadratum ,

quod a tota defcribicur,& c. Q uoddemonftrandum erat .

AL !
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CB

ALITER . Quoniam recta A B, diuifa eit in C, trir

quadracum totiusABæquale rectangulis,quçſub :oraAB, 2. fecundi.

& ſegments,AC,CB , comprehe

Ar
duntur: Rectangulum autem ſub

AP,& AC.comprehenſum , æquale eft rectangulo com pre 3. ſecundi.

hen ( fub AC,CB ,& quadrato fegmentiAC, Item rectan

gulum fub AB,C3, comprehenſum , quale cít rectangulo

fub CB,AC,comprehenſo ,& quadrato ſegměti CB . Igitur

quadratum recte A B , çquale cft quadratis ſegmentorum

AC, CB,& rectangulis fub AC,CB, & fub CB,AC. quod

cit propofitum

COROLLARIVM.

Hinc manifeftum eft, parallelogramma

circa diametrum quadrati effe quadrata .

CONSTAT hoc ex pridri huius theorematis demoſtracione ,

in qua ottenlum eſt, sectangula CI , FH, quæ funt circa diametru

BE, eſſe quadrata , In omnibus enim alijs quadratis cadem eric

demonſtratio . Eft tamen corollarium iftud intelligendum de illis

parallelogrammis circa diametrum quadrati, quæ communein ali .

quem angulum habent cum toto quadrato , cuiuſmodi tunc dida

parallelogramma CI , FH ; Illud enim angulum habec 'ARD ,

conpunem cum quadrato, hoc vero angulum A D. Idem nihi

lo minus verum eit de quibuſcunq ; parallelogrammis circa dia .

merrum quadrati, etiam protractam , quamuis non habeant cum

quadraco angulom aliquem communem , dummodo eorum larera

parallela liniquadratilateribus. Circa enim diametrum A C, quz

drati BD ,confiftat parallelogrammum

FH , fine intra quadratum , liue exira ,
F

quod tamé habeat latera lateribus qua .. H

drati B D , parallela ; Dico F H ,elle qua
B

dracun . Cum enim parallelz finc AB, F

EF, erunt angul: В A C, F & G , zqua
29.primi.

les,internus & exrernus ; atq ; cadena ra

tione anguli B CA, F G 8 ,xqualeserat:
HН

Sunt aucem anguli B AC, B CA, ſemire с

Q1, vt oiteaſum jam fuit ; Igitur & an

guli F E GFG e, ſemirexi erunt , proptereza; latera & F ,

FG, illis oppofita , æqualia , & angulus , redus .

Quare cu EF ,FG ,latera zqualia fint oppofi.

cis lateribus GH, HE ; erit FH ,quadra

tum . Quod cit propofitum .

L 3
SCHO.scuol
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SC HOLION

In numeris ita theorema hoc quartum éxercebitur. Sit nu

mer# 510. diuifus vicunq; in 7. 3. Vides igitur 103.982

dratum totiw numeri aquale elle 49.6 9. quadratis partium

7. 3. vnacum numero 21.qui ex 7.in 3.procreatur, bis fum

pro . Nam 49.9.21.4 21.efficiunt 105.

PERFACILÉ autem ex hoc theoremate demonstrabi

mus ; Si linea rectafuerit dupla lineæ re& ta ,quadratum ex ille

E F D defcripium ,quadrieplum effe quadrati ex hac

deſcripti.Sitenim linea Ä B,dupla linee K.

Dico quadratum recte A B; quadruplumelle

1
quadratire &te K.Nam diuiſa AB, bifariš

in C , fi fi ár constructio , vt in theoremue ;

erunt quatuor parıllelogramma AG ,C1,

1F, FH ,quadrara, arq; inter fe æqualia , cum omnia eorum

latera ſont equalia,vt facile demonfirari poteft ex propof. 34 .

lib. 1. omnesg; anguli reéti. Quare cum quadratum A D , to

quale fitquatuor quadratis AG, C11F ,F H, eritquadra

tum linee A B, quadruplum quadrati linee AC hoc eft,lines

K,que æqualis eft ipfi A C. Eft.n. vtraq; dimida lines A B.

BR E VI V s. Ex hac propoſitione,quadratum relia AB ,

æquale est quadratis.reetarumA C, CB, & rectangulo fub

reftis lineis A C , CB , bis comprehenſo . Cum igitur qua

draia re &tarum æqualium "AC ,CB , æqualia fint; ý re

Etangulum ſub equalibus AC , C B ,quadratum quoq; fit

arq3 equale qua trato recte A C ; Conftat quadratum re

Eté AB ,quadruplum eſſe quadrati recte Ac . cum aquale fit

quatuor quadratis æqualibusquadrato rella AC.

E CONTRARLO oftendemus; Si quadratum quadru

plum fueritquadrati, latus illius duplum eſſe lateris huius .

Sit enim quadratum recteA Bi quadruplum quadrati reitz

K. Dico latusA b, duplum eſſe lateris K. Nam diuiſa refa

A B, bifariam in C, vi A B , dupla ſit ipſius A (; erit,vt iam

demonftratum eft, quadratum recte AB, quadruplum qua

drati reété AC;Erat autem ea quadruplum quadrati recie

K. Igituræqualia funt quadrata re &tarum K ,CAC, ipſe

refte K , AC, equales . Eft autem A B, ex conftruétione,

ipfius A C, dupla: Dupla igitur etiam erit ipfius K.Hec 12

men omnia aliter demonftrabimus adpropof.20. lib. 6.

THEOR .
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THEOR. 5. PROPOS. ' 5. s .

SI recta linea fecetur in æqualia, & non

æqualia: Rectãgulum ſub inæqualibus ſeg

mentis totius comprehenſum , yna cũ qua

drato , quod ab intermedia fectionum ,

quale eft ei , quod a dimidia deſcribitur ,

quadrato .

DIYIDA TVR recta A B ,bifariam in C ;& per inæ .

qualia in D ,vt fectionum intermedia recta fit CD , qua di

midia C B ,minus fegmentum D B, ſuperat , vel quamaius

fegmentum A D, dimidium A C , excedit : Dico rectangu

lum ſub ſegmentisinæqualibusAD, D B ,comprehenſum ,

vna cum quadrato rectæ C D , quæ in EGF

ter duas eft fecciones, æqualc eſſe qua
L KOVI

drato dimidiæ C B.Defcribatur cnim

C F ,quadratum fuper dimidia CB;&

ducia diametro B E ,ducatur ex D, 10

cta D G , parallela reccæ B F, fecansdiametrum B e , in H,

puncto, per quod ducaturrectæ BC, parallela I K ; Item ex

A , rectæC E, parallela A L , fecans I k , pro justam in L.

Erunt igitur per corollarium præcedentis propoſ. D I , KG,

quadrata,ideoq; D H recta rectæ D Bæqualis : Eft autem

& K Hipni C Dæqualis.Quarc rectangulum A H, com- 34.primi.

prehendetur fub A D , D B; & KG , erit quadratum rectæ

CD. Probandum itaq; eft rectangulum AH vnacum qua

dratoKG,æquale eſſe quadrato C F.Quoniam ergo com

picmenta CH . FH,æqualia ſunt ; ſi addatur communc '43.primi.

quadratum Di , crit parallelogrammum D F , parallelo

gramino CI, æquale ; Eit autem & A K , eidem CI , 36.primi.

quale , quod & bafes A C , CB, æquales fint : lgitur

DF, A K , æqualia inter fe erunt ; quibus fi commune

apponatur CH, eritgnomon MNO, rectangulo A H, 2

qualis. Quocirca cum gnomon MNO , & quadratum

K G , xqualia fint quadrato CF, erit & rectangulum

L 4 Ан,

1

C
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AH , vna cum quadrato AG , çqualeefdem quadrato CF.

Si recta ergo linea fecetur inæqualia , & non equalia , & c .

Quod oftendendum erat .

1

SCHOLION .

pic
Afer hactheoren sex Frã

A B ciſcophyturpłyc sienipizſirabimus,boc

o . ex B.-94.de

14. fecundi. ie eft quadratis ex c D , D B na oshirilangulobisfub 11),

D B :
Et rectangulo ſub CD, D B rozcum quadraroexDB ,

3. fecundi. < quale eft retangulrom fub c E ,B D ; Erit quadratum ex CB ,

equabereliqun quadrato ex CD, una cum reliquo recanyalo

sib CD,DB, rectangulo fub fik Dwifist C , D.

Atquirectangulis.fubAC, B Dec fub.C.DsDB, squale ei

1. fecundi.re& angulum fub cota D, Đ B. Igitun.oxedralmex CB ,

equale erit quatrzoexC.D , vna cum rećiangulo fub AD,

D 5 ;hoc el, reftangidum fub A 1),D B , macum queira50

ex' c aquale erit quadrato ex CB.Quod eras demeu.r.o .

INE, in numenis eſtmanifefiam Div.d.titrinim

merus to equaliter in sodo si ktert inæqual seria 7. ¢ 3 .

ita vi melius numerus inter fectiones fit 2. 70 vilelsce di .

midiusnumerus:53 fuperuiminoren partem 30c .Vicesigi

tur,numerum 21.ex z. in 3.productum , yn3c7 * 4.quadr.:

to intermedij numeri 2. equalen jeas , qu.edraso dimidy

numeris .

; THEOR . 6. PROPOS. 6 .

SI Recta linea bifariam fecetur , & illi

re&ta quædam linea in reclum adijciatur ;

rectangulum comprehenſuın ſub tota cum

adiecta ,& adie &ta,vnacuun quadrato a di

midia æqualeeſt quadrato a linea , quæ tű

c dintidia , tuin ex adiecta componitur,

121:quam ab vaasab vna si deſcripto

f.. !!

SECI
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SECET V'R recta A B , bifariam in C , & ciin rectú ad

datur BD : Dico rectangulum comprehenfum fub coca co

poſita A D, & D B, adie & a , vna cum quadrato dimidiæ

CB, rquale effe quadrato lineæ CD, qax ex dim dia CB,

& ad.cca BD.componitur. Deſcri

batur namg; CE,quadrarum ſuper

CD , & ducta drametro D F, duca

L KOH)

tur ex B, recta B G , parallela recta

DE, ſecans diametrum D F, in H,

punđo , per quoci agaturI K , paral- A CBD

lela rectæ CD; Item ex A , ducatur

rectæ C F , parallela A L , fecans 1 K ,productam in L.Erunt

igitur per corollarium 4. propof. huius lib. B I , K G , qua .

drara , ideoq ;rc &ta Dl, recte DB, equalis ; Eit autem & !

KH, re & e C B , æqualis. Quare rectangulum A I, com - 34.primi.

prehendetur fub rectis A DDB ; & KG, erit quadratum

rectæ CB. Probandum itaq;eft,rectangulum Al, vna cum

quadrato KG, æqualcelle quadrato C E. Quoniam ergo

parallelogrammum A K , æquale eft parallelogrãmo CH, 36. primi.

quod baies A C ,CB,æquales ſint; Et autem & paralc- .

logrammum H E, cidem CH,æquale , complementum 43.prini.

complemento ; crunt A K , HE, æqualia inter fe . Addito

crgo commun:CIerit rc & angulunAlgnomoa, MNO,

æquale . Quocirca cum gnomonMNO, & quadratum

KG, quadrato C E , lint æqualia ; erit & rectanguluin al ,

vna cum codem quadrato KG, cidem quadrato CE , 2

quake. Itaq; fi recta linea bifariam ſecetur , & vilirecta que

dā linca in rectú adijciatur, & c. Quod erat demonftrandu .

SCHOLION.rol

Ang D. 4.fecundi.

ALITE idem oftendemus ex Franciſco M 1870lyco.

Quia quadratum ex CD,/equale eſt

CBquadra:isex C B, B D, vna cum re

ctangulo bis fub C B , BD ; hoc eft ,

yna cuin rectangulis fub CBBD, fubACB D.Eft autem

rectangulis fub A CD B; C B,DB; U ſub D B, D B, hoc eft ,

quadrato exD B , aqualerect sagulum fub AD,DB. Igituse 1.fernandi

quadra:um ex C D, equale est reliquo quadrato ex CB rwacha
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metus 2.

reftangulo fub A DD B : Hoc eft,rectangulum fub AD ,DB,

una cum quadrato ex CB,equale eft quadrato ex CD.Quod

demonftrandum erat .

SEGETVR- iam numerus i c.bifariam , vtdehoc theo

remanumerisaccommodemus . ) in se se adimurq; ei nu

Vides igitur numerum 24.qui producitur ex 10t0 **

mero compoſito 12. in adiectum 2. Snecum 2'56 quadrato di

midi nuneri, equalem effe 49. quadrato huius numeri 7. qui

ex dimidio s . de adiecto 2.componitur .

Ex hoc porro theoremate colligitur propriezas infignis

Arithmeticeproportionalitaris , que confiftit in codem femper

exceſu quantitatun proportionalium . Cum enim A D , fupe

ret CD, magnitudine , c , hoc eft , cRd CD, Superes

B D, eadem magnitudine C B : habe

bunt linceAD, CD, D , proportio
с в

PD nalitatem Arishmeticam .Quare cum

oftenfum fit , rectangulum fub extre

mis AD, B D, vnacum quadrato exceſſus CB , Equale effe

quadrato lineæ medieC V ; perfpicue colligitur , in omipro

portionalitate Arithmetica trium linearum , re &tägnum fub

extremis contentum , vna cum quadrato exceffus, &quale eſſe

quadrato lineæ medie . Quod idem in numeris cernitur , qui

eundem habent excellum . Innameris enim 4.7.10. eundem

exceſſum 3. habentibus , numerus 40.productus ab extremis

4.10 . vnacum 9. quadrato exceſſus 3. equalis eft quadrato

numero 49. quiex medio numero 7. procreatur .

An
fB

THEOR. 7.
PROPOS. 7.

7:

SI recta linea fecetur vtcunq;; Quod

a tota , quodý; ab vno ſegmentorum , vtra

que ſimul quadrata , æqualia ſunt & illi ,

quod bis ſub tota , & dicto ſegmento com

prehenditur,rectangulo , & illi, quod a reli

quo ſegmento fit, quadrato .

RECTA
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RECTA A B, fececur vécunq; in C.Dico quadratum

totius & B,& quadratum ſegmenti fiuc maioris, fiue mino

ris AC , æqualia effe rectangulo bis comprehenſo ſub tota

AB ,& dicto ſegmento AC,vnacú quadrato reliqui fegme

ti CB.Defcribatur.n.fuper AB ,quadratū AD,& ducadia

metro BE,ducatur ex Cerceta CF,parallela rectæ A Efecās

diameird in puncto G, per q& F D E F D

agałH I, parallela recta A B.

Erunt igiturper corollariŭ 4.
H ! HI

H

propor.huiuslib.ÇI, HF,qua

drata , & quia re & a G H, æqua
BA B

lis eft rectæ A C,erit HF, qua 34.primi.

dratum ſegmenti AC.Rurfus quia A E ,çqualis eft ipfi AB,

erit rectangulū AF ,cöprehenfum fub coca AB, & fegméro

AC . Eadem ratione rectangulum HD ,comprehenſum erit

fub eifdé re & is A B, A C , quod ređæ DE , E H ,æquales ſint

rectis ABAC.Quoniam igitur rectangulis A F , F1,hocett ,

gnomoni K L M vna cum quadrato ČI , çquale eft qua

dratú A D ; ſiapponatur cómune quadratū H F , crūt qua

drara AD ,HF,& qualia rectangulisAF,DH, (que compre

henduntur ſub tota A B,& ſegmento AC, ) vna cum CI ,

quadrato reliqui ſegmentiC B. Si igitur recta linca lecccur

vtcunq ;, &c. Quoderat demonftrandum .

с

SCHOLIO R.

ALLTER ex Franciſco Maurolyco idem demonftralia

mus. Quia quadratum ex A B, quale eft quadratisex AC , 4. ſecundi.

CB , macum rectangulo bisfub AC,CB; ſiaddaturcommu

ne quadratum ex AC , erunt quadrata

ex A B ,AC,equalia quadratisex A c, ACB

CB, AC, yna cum rectangulobis fub

AC , CB. Sed rectangulo fieb AC,CB,

ync cum quadrato ex À C , equaleeft rectangulum fub A B, 3. fecundi.

A C; Et proin.le rectangulo bis ſubA C CB , una cum qua

druo ex À C, bis , & quale eft reftangulumſub A B, A C, bis.

Igitur quatrat. ex AB,AC, æqualia ſuntreliquo quadrato

ex CB,vnacum reftangulo bis fubA B, A C. Quod demer.

Strandum erat

IN
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In numeris autem, diuiditur numerus L.o. vocunq ; in 6 .

4.Igitur 100.941:4ratus numerus totius numeri19. do 36.

quadratus numeruspartis 6. , equales fiuntnumero 1 20.qui fi:

bis
ex toso 10. in partem 6.v.2. cum 1.6.quadrato numero al.

serius partis 4 -va-conji 11. Sic etiam ico.quadratus numerus

sotius numeri10. 1.6.quadratus numerus partis 4. aqua.

les funtnumero 80. quibus fit ex tato 10. in partem 4. vna că

36. quadrato numero alterius partis 6 .

EX FEDERICO COMMANDINO.'

Si recta linca in partes inæquales fecetur:

earum partium quadrata æqualia ſunt rectan

gulo , quod bis dictis partibus continetur; vna

cum quadrato eiuslineæ,quà maior pars fupe

ratminorem .

SECETVR re&a A B, in parres inzquales A C ,CB, firq;ma

ior pars A C ; ponatur autem minori parti C B,& qualis linea dD ;

V DC, fit exceffus , qiio pais A C , aperaspartem C B Dico qua

draca partium A C , CB, zqualia efTe rea angule , quodbis con tI

F.
I

netur lub A C, CB , vna cum quadraço li

E nex DC. Conſtituantur quadrata AE , CH ;

& agaturDi,ipfC E , parallela, produca

turg; H G, ad K. Itaq; quoniam ad , ipfi

Kк H cBest æqualis,addita communiDC, crit

cóca A C , hoc eftCE,toti DB, aqualis;eft

A D C B
auté & CG ,ipfiCB, aqualis, quod quadra .

cum fic CH : Igitur & reliquaGF, reliquz

DC,æqualiscrit: Ac proinde, cum & i E ,

34.primi. ipli DC, fit aqualis ; eruntGele,æquales:ideoq;1G ,quadratism

er't ab exceffu DC,defcriptum . Quoniam vero re & angula Al,DH ,

continentur ſub parejbus AC,CB, ( Eſt.n . A C ,vtriq; linex AF,DB;

& CB, vtriq; AD, BH ,æqualis:) manifeltum elt,quadrata AE, CH,

partium AC, CB ,æqualia eſte re & angulis AI,DH ,quæ continentur

ſub partibus A C, C B, vna cum quadrato IG, exceflus DC.

Quod eft propofitum .

SCHOLIOR .

In numeris. Secetur numerus 10. inequaliter in 4.6 6 .
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ita vt maior pas fuperes minorem numero 2. Vides igiturnu

meros 16.3 6. quanratos partium ,qui efficiunt 52.& quales eſ

je numero * 4. quifit ex 4. in 6. bis fumpto ,ma cum 4. qua.

dræo exceſſus2.ví voleba: theorema .

THEOR ." 8. PROPOS. 8 . 8 .

*

SI rečia linea fecetur vtcunq;; Rectan

gulum quatcr comprehenſum ſub tota , &

vno ſegmentorú ,cum eo , quod a reliquo

ſegmento fitsquadrato qualc eft ei, quod

a tota , & dicto ſegmento, tanquamab vna

linea deſcribitur , quadrato :

Sir recta A B ,in C , diuiſa vtcunq ;. Dico rectangulum

quater comprchcnſum ſub A B, & ſegmento liue majore ,

fiue minore CP, vna cum quadratu Ichiqui ſegment A C ,

zquale efle quadrato lincæ ,quæ ex recta A B ,& dico ..

mento CB, componitur. Producatut B , verfus dictum

fegmentum C B, ad D, E F LG E

fitq;BD , recta æqua o
KA

P
lis legmento CP; fu

P

per cola A D , quadra
M

M

ium defcribatur AE ;

Ducta autem diametro ACB DA CBD

DF,ducanturBG ,CI, paraliciæ ipfi DE,lecantes diame

trum in H , X , punctis , per que ducantur LM , OP, pa

rallelæ ipfi A D, quæ fecent priores parallelas in N , QU

Erunt igitur per corollarium propor.buius lib .OI,NQ,

B M ,quadrata.Erquia o K,çqualis eſt rectæ A C , erit 01, 34-primi,

quadratum fegmenti a C :Rurfus quia N'H , æqualis eft 34.primi.

rectæ C Bocht N li quadratú ſegmenti CB ,idcoq; quadra

to BM ,æquale,cū rectæ CB,BD;æqua'tštine.Quare rectæ

BH ,HQ, æqualesfunt figmento CB;Atq ;adeo duo re .

ctangula AH , LOs mprehenfa erunt fub AB, o segmen

to CB, cum L H, fit æqualis rectæ A B.Eadérõncerut duo

rectan .

1 H

154 prini

1
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rectangula NG,HE,comprehenſa fub AB, & CB,củNH ,

134.primi. HM, rectææqualesfintrectisCB,BD;& rectæ GH ,EM,IC

ctæ LH , hoceft, rectæ AB: Et quia quadratum NR_BM ,

çqualia funt; ſi addatur commune KG,erút BM ,KG ,timul

qualia rectangulo N G. Quapropter quinq ; rectangula

AHLQ HE,BM ,& KG ;gnomonem RST, componen

tia , xquaha ſunt rectangulo quater comprehenfo lub reda

À B , & legmento CF.Cum igitur gnomon RST, & qua

dratum Ö1, æqualia fint quadrato A E ; crit rectangulum

quater comprehenſum ſub data re &ta A B ,& ſegmento CB,

vna cum quadrato reliqui ſegmenti A Cæquale quadrato

lincæ A D compofitæ ex AB , & dico ſegmentoCB . Quā

obrem, ſi re &ta linca fecetur vtcunq;,& c. Quod demonftrā

dum crat .

SCHOLION.

1

AUITBR idem ex Franciſco Maurolyco demonftrabi.

ſecundi. mus.Quiaquadratü ex AD æquale eft quadratis exAB, BD ,

vna cu reftangulofub AB,BD,bis;hoc eft, quadratis exAB,

BC, vna cum rectangulo bis ſub

D A B, B C : Et quadruia ex AB ,

7. fecundi. B C , equalia funt rectangulo bis

ſub AB,BC,vnacum quadrato ex AC;Erit quadrată exAD,

equale rectangulo quater ſub AB, BC, vna cum quadrato ex

AC. Quod demonſtrandum erat .

SECETVR iam numerus 10.vtcunq; in 6.& 4. N *

merus igitur 240. qui quater fis ex toto 10. in partem 6. uns

cum 16. quadrato numero alterius partis 4. hoc est, numerus

256. aqualis eft numero quadrato huiusnumeri 16.qui com .

ponitur ex dato numero 10. & di &ta parte 6.vt constat , Eo

dem modo, numerus 160. quifitquater ex 140.toso, in partem

4. vna cum 36. quadrato numero alteriuspartis 6.hoc eft,ns

merus 196. equalis eft quadrato numerohuius numeri 14.qui

componitur ex 10. do 4. vt fer picuum eff .

9. THEOR. 9. PROPOS. 9.

SI recta linea ſececur in æqualia , & nó

æqua
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æqualia; Quadrata,qux abinxqualibus to

tius ſegmentis fiunt, duplicia funt & eius ,

quod a dimidia , & eilis, quod ab interme

dia ſectiunum fit, quadrati,

SECETVR recta A B ,bifariam in C,& non bifariam

in D. Dico, quadrata ſegmentorum inæqualium AD ,DB,

dupla eflc quadratorum ,quç fiunt ex dimidia A C,& ex in

termedia lectionum C D.Educatur enim ex C ,ad A B ,per

pendicularis CE,quæ fit æqualis dimidiæ A C ,vel CB; Du

canturq; re &tæ E A, E B. Deinde ex D, ducatur quoq ; ad

A B ,perpendicularis D F ,fecans E B,in puncto F ,per quod

ducatur F G ,parallela ipfi A Bfecans CE, in G, ducaturq;

AF. Quoniam igitur in criangulo ACE, E

latera C A ,E,æqualia funt; çrunt an

guli CAE, CEA, æquales . Eft autem s.primi.

angulus ACE recus; reliquiigiturangu
А CI

di alium rectum conficient , ideol;AEC , 32.primi.

ſemirectus erit . Eadem rationcangulusB E C, ſemirectus

crit ; ac propterea totus AE3, rectus. Rurſus , quia trian

guli F G E,angulus EGF, æqualis eſt recto ECB, exrernus 19.primi.

interno ; erunt reliquiduo angulivni recto æquales: often- 32.primi.

ſüm autem eft , angulum FE G , elle lemirectum ; 101

tur & EFG , ſemirectuserit, proptercaqu
e

cum anguli

FEG, FGE, æquales fint, crunt & latera E G , G F ,- 6.primi.

qualia inter fe . Eodem modo oftendetur , in triangulo

B DF , lacera B D , D F , effe æqualia ; nam angulus

FDB, eft rectus , & B , ſemitectus, & c. Iraque cum in

triangulo A Ce, angulus C , rectus fic , crit quadra

tum laceris A B , æquaic duobus quadratis laterum AC, 47.primi.

CE ; Atqui hæc duo quadrata inter fe ſunt æqualia ;

quod & linca A C, CE , æquales fint ; Igitur quadra

tum lateris A E , duplum crit quadrati lateris A C.

Rurſus , quia in triangulo E G F, angulusG, rectus eſt,

crit quadrarum lateris E F , æquale duobus quadratis 47.primi.

laterum EG , G F ; At duo hæc quadrata inter ſe

æqualia ſunt , ob æqualitatem linearum EG , GF ;

Igitur
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Igitur quadratum lateris E'F ,duplum en

quadrati laterisFG,hoc efl quadrantnee

4. primi. CD; Eft enim CD ,recta reciz FG , æquat

lis,cum C F ,fit parallelogrammum . Qua
B

reduo quadrata rçctarum A E ,EF dupla

Tune duorum quadratorum linearum rectarum , C ,CD.

47. brine sunt autem duo quadrata rectarum AE , EF, æqualia

17.primi quadrato rectæ AF; & quadratum rectæ AF , æquale

duojus quadracis rectarum A D , D'F: Igitur & duo qua

diata rectarum AD , DF, dupla funt duorum quadra

torum recrarum A C , CD. Arquiquadratum rectæDF,

æquale cit quadrato rectæ D B ; oitenſum enim eft , re

cras D F ,D3, effe æquales. Quarc duo quogs quadrata re

ctarum A D , D B , ſegmentorum inæqualium ,dupla funt

quadrarorum rectarum A C,C D, dimidiæ liecze , &inter

mediæ lectionum . Siergo recca linea fecetur in æqualia , &

non æqualia & . Quod eratdemonſtrandum .

SCHOLION .
1

ALIT E R ex Federico Commandino. Tuoniam Ac ipfe

CB, æqualis eft, & fuper.urC B ,ipfim C D ,recta Đ B; ſuperi

bir que; A C ,"pam C D), eadem recta D B. Quare, y ad 7.

propofihuiuslib.demonftrauimus, quadrara rectarum Ac,

CD , qualia funt rectangulo fub A C,C D ;bis macum qua

dr.ato recte D B ; Ac proprerez
C D

A B quadrata reftarum AC,CD ,

reftangulum fub A , D, bis

vna cum quadrato rectæD B , dupla funt quadratorã ex AC,

CD : Sed cuadratis reftarum A C , C D, vna cum reliangulo

6. fecundi fub 4 C , D ,bir.est æquale quadratum re&t ! A D. Igitur

9ti- ata reclaram AD, D B, dupla funt quadratorum ex

ivál, CD .

LITER ex Franciſco M aurolyco. Quia quadratum ex

4.fecundi.inea , effa AD , deſcriptum aquile eft quadratis deſcrip

Dis 'AC,CD , Trzcin.paralleligrammo rielangalo bis fub

C , CD), comprehen ' ; fi commune ponitur quse

ciinis sa es D , prune quadratiex AD, D B; æqualia qu.2

úrvansex -41,CD ,DB,vna cum reciangulo bis füb AC, CD,

yel
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vel fub BC, CD ,Atquiquadrato ex D B , vna cum rectangu «

lo,bis ſub BC, CD, equalia ſuntquadrata ex B C , feu A c , 7.fecundi.

sex CD. Quadrata igitur ex A D, DB , aqualis funt bis

quadratis ex X C,CD; sic propterea quadrataex A D ,DB,

duplo ſuns quadratorum ex AC , CD; Qyod oftendendum

I AM verorurfus numerus, Ia diuidatur equaliter in s .

do 5. Item inequaliter in 7. 3. vtfitintermedia fectio nu

merus 2.cew in propos. 5. eft dictum , Quadratinumeriigitur

49.09. partiam inequalium 7. do 3. dupli ſunt quadrato

rum 25.6 4.dimidi numeri s. &numeria. inter duasfe &tio.

nes , manifeftum eft.

THEOR. 10. PROPOS. Io. IO

erat .

SI recta linea fecetur bifariam , adijcia

tur autein ei in rectū quæpiam re & a linea :

Quod a tota cum adiuncta, & quod ab ad

iuncta , utraque ſimul quadrata, duplicia

ſurit & eius , quod a dimidia, & eius , quod

a compoſita ex dimidia & adiuncta , tanquã

ab vna, deſcriptum fit, quadrati.

SIC ITVR recta A B ,bifariam in C , & ei in redum

addatur B D : Dico duo quadrata re & arum A D, BD, du

pla effe quadratorum , quæ ex rectis A C , CD , deſcribun

tur. Super A B, enim ex C , erigatur perpendicularis CE,

quæ fit æqualis dimidia A C , ucl CB , & iungantur rectæ

A E , E B. PerD ,deinde educatur DF,

ipfi C E,parallela,occurrens rectæ EB,
F

protractæ in G; & per E , ducatur redig

CD , parallela E F, fecansDF, in F, D

jangaturque re&a A G.Oftendeturiä,

angulum A E B,eſſe re & um , ut in præcedenti propos. &

CE B , ſemirc& um ; ideoque eius alteroum EGF , Temire- 29.primi

dum quoque : Eft autcm angulus F, rectus, cum in paral- 34.primi

Mм lelogrammo



REFEUCLID.GEOMAR

47 primi

lelogrammo CF, re&o angulo C, opponatur ; Igitur & re

22. primi liquus F E G , femire& userit, & propterea ipfi EGF, æqua

6. primi llis. Quare redæ E F ,FG, & angulis FEG , EGF,oppolitę,

æqualeserunt.Eadem arte oſtendes , rectas B.D, D Gede

æquales,propterea quod angulus B DG ,fitrectus, & BGD,

femicus, & c. Quoniam igitur quadratum re &tæ A E,æ

47. primi qualc eft quadracis æqualibus rectarum æqualium AC ,

CE,erit quadratum re &tæ A E,duplum quadrati recte AC.

Rurſus quia quadratu redz E G ,qua

F dratis æqualibus rectarum æqualium

E F, FG , æquale eft ; erit quoque qua

dra um reciæ E G, duplũ quadrati re

& tæ E f, hoc eft,rectæ CD, cum CD,

34. primi recta æqualis ſit rc tæ E F. Duo igitur quadrata re& arum

A E , E G, dupla ſunt quadratorum cx rectis A C, CD ,de

feriptorum : Atquiduobusquadratis re & arum A E, E G,

47. primi aquale cft quadratum rectæ A G ; & quadrato rectæ A G,

æqualia ſunt duo quadrata , quæ ex duabus lineis re &tis æ

qualibus AD, DG , defcibuntur. Quadrata ergo rectarum

A D, D G ,dupla ſunti quadratorum ex rectis A C ,CD,

defcriptum . Cum igitur quadratum re&z DG, æquale ſit

quadrato rectæ BD ;crunt quoque quadrata rectaruin AD,

BD , dupla quadratorum , quæ ex redtis AC,CD ,de

fcribuntur . Itaque firectalinca ſecetur bifariam , & c.Quod

ofendendum crat.

SCHOLIOR .

LITE R ex Federico Commandino. Quoniam Ac,ipfe

CB, eft æqualis, & ſuperat CD ,ipfam CB,retta B D; ſupera

bii quoque CD,ipſam A C, eadem re &ta B D.Quare, » ad 7.

ppos. huius lib.oftédimus,quadrata ex AC, CD ,& qualia ſunt

с в Teftangulo fub AC, CD, bis, m:

cum quadrato recteBD ; Ac pro

pierea quadrata rectarü A C ,CD ,

do re &tangulum ſub AC, CD, bis , vna cum quadrato recte

B D ,dupla ſuni quadratorum ex AC, CD ; Atqui quadratis

4.fecundi re&tarü AC ,CD, »na cã rectangulo ſubAC, CD ,bis, qua

Leeff quadratum refte AD.Igitur e quadrat 4 re &tari AD,

B D, dupla funtquadratorum ex A C ; CD.

ALITER
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ALITEX ex Franciſco Maurolyco . Quia quadrati ex

AD ,æquale eft quadratis ex A C ,CD, vna că rectangulo bis 4.fecundi

fub AC,CD, velfub BC , CD ;ſi commune addatur quan

dratñ ex B D , erunt quadrata ex AD,BD, æqualia quadra

tis ex A C, CD , BD ,rnacü reftangulo bis fub BC , CD.Sed

quadruoex B D , ona cu rectangulo bis ſub BC , CD,æqualia 7.fecundi

furs quadrat1 ex C D , BC,hoc est, quadrata exAC,CD. Igi

tur quadrata ex AD , BD, æqualia funt quadratis ex AC,

CD, bis ; Ac proinde quadrata ex AD, BD dupla funtque

dr.torum ex AC, CD ; Quod erat demonftrandum .

AV MER V S 10.bifariam ſecetur in s .65.cui adda

tur numerus quiuis 3. v: totus numerus cõpofitus fit 13. Qua

drati igitur numeri169.4 9.horum numeroră 13.4 . 3.dupli

|ſunt numerorum quadratorum 25. & 64. quiex his numeris

s. 8.gignuntur ,ut perſpicuum eft.

PROBL. I. PROPOS. 11. II.

DATAM rectam lineam ſecare,ut có

prehenſum ſub tota , & altero feginentorū

rectangulum , æquale ſit ei, quoda reliquo

ſegmento fit,quadrato.

DATA lit re & a AB,quam ſccare oportet in duas par .

ces, ita ut rectangulum cöprehenſum fub tota A B, &mino

ri eius fegmento, æquale lit quadrato reliqui fegmenti maio

sis. Deſcribatur ex A B ,quadratú A C ,& D

diuiſo latcrc A D ,quod cū linea data A B,

angulú reduefficit,bifariam in Egiungatur E

reda E B,cui ex E A ,producta æqualis fu
А

matur E F; & ipfi AF,abſcindatur ex recta EB

AB, daca æqualisA G. Dico rectam A B,
F HL

caá effe in G,ita ut rectangulum compre

henſum fub AB , & BG ,æquale Git quadrato tedx A G.

Ducaturcnim per G , rceta H1 , parallela rc&tæ D F , le

cans C D, in l ; Ac per F, ducatur ipſiA G , parallela FH,

ſecansHi,in H. Erit igitur parallelogrãmum AH, quadra

cum ſegmenti A G , cum omnia cius quatuor latera ſint 34.primi

M 2 aqua-1

3
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16. fecundi, E

æqualia ; & rectangulum CG , comprehenſum fub A B , &

fegmento BG , quod A B, æqualis fit ipfi BC . Itaquc pro

bandum eft, rectangulum CG,& quadratum A H ,zqua

D. clia effe. Quoniam igiturre & a D A, diui

fa eit bifariam in E ,& ci addita in re & um

A F, crit rectangulum ſub DF , FA ,hoc

eft , rectangulum DH ,(cum FH,Græqua
B

lis ipſi F A ; ) unacum quadrato dimidia

A E, æquale quadrato re &tæE F , hoc eft ,

quadrato re &tæ E B , quæ rectæ E F , æqua

47. primi lis eft: Eft autem quadratum rectæ E B ,æquale quadratis

rectarum A E, AB : Quare rectangulum DH , vna cu qua

drato rectæ A E ,æquale eftquadratis rc &tarum A E , A B :

Dempio ergo communiquadrato rcct A E , remanebit re

& angulum DH,æquale quadrato rectæ A B, hoc cit, qua

draco A C.Ablato igitur rurſus communi re & angulo A l,

remanebunt rectangulum CG , & quadratum AH , inter

fe æqualia . Quod ettpropoſitum . Daram igitur rcdam

A B, Secuimus,& c. Quod erat facicndum .

SCHOLION

Hoc theoremanulla ratione accommodari potest nume

ris . Non enim numerusvllus in duos numeros diuiditur , yf

zumerus produ&tus ex soto in alterampartem aqualis fer que

drato alierius partis , m demonfirabimus ad propos. 14. lib .

9. Vbieriem decemtheoremate antecedentia huius lib. in nk .

meris demonstrabimus .

THEOR. 11.PROPOS. 12.12 .

IN amblygonijs triangulis , quadratum ,

quod fita latereangulum obtulum ſubten

dente , maius eſt quadratis, quæ fiunta la

teribus obtuſum angulum comprehenden

tibus, rectangulo bis comprehenſo & ab

uno laterum , quæ ſunt circaobtuſum angu

lum ,
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lum, in quod, cum protractum fuerit, cadit

perpendicularis, & ab affumpta exterius li

neaſub perpendiculari prope angulum ob

tuſum .

TRIANGYLM ABC , habeat angulum ABC,

obtufum , & cx A, in latus C B ,ad partes anguli obtuli pro

tractmn cadat perpendicularis A D. Dico quadratum lace

sis A C quod obscuro angulo opponitur , maius efle qua

dratis laterum AB, BC , rc & angulo bis comprchenſo fub

CB, B D , hoc eſt, quadratum lateris A C , æquale eflc duo

bus quadratislaterum AB , BC,

una cū rectangulo Sub CB, B : D ,

bis comprehenlo . Cum enim re

etaCD,diuiſa ſit in B ,vtcunque,

erit quadratum re & z CD , æqua

le duobusquadratis rectară CB,
4 fecundi.

BD,& re & angulo cóprehenſo bis lub CB,BD. Addito igitur

cómuniquadrato reex AD, erunt duo quadrata rectarum

CD ,DA, æqualia tribusquadratis restarů CB, BD,DA , &

rectangulo comprehenſo bis ſub C B,BD: Eft añ : quadratis

rectarů CD,DA,æquale quadratú recta AC;Quare & qua 47. primi

dratū rectæ AC,æquale crit trib? quadrat s rectarü CB,D ,

DA, & re & angulo comprehenfo bis fub CB , BD. Cum

igitur quadratis rectarum BD, D A ,æquale fic quadrarun 47. primi

rectæ A B; crit quadratum redz A C ,æquale quadratisre

carum CB, BA, & rectangulo comprehenfo bis fub CB,

BD. Quod cft propoſitum . In amblygonsjs ergo trian

gulis , quadratum , quod fit , & c. Quod erat oſtcadendum ,

SCHOLION

QONIAM aßumpſit Exclides , perpendicularem du

it am ex A, cadere in latus C B , adpartes anguli obtufi prorra

& um , ideo paucis id demonftrabimus. Sit in trianguloABC,

angulusABC , obtufus, latus C B ad partes ,proralli ;

Dico perpendicularem ex A, deductam cadere extra trianguli

in lacus C B , protractum , cuiufmodi eft re &ta AD , Sienim

caderetM 3
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caderet inera triangulum ,qualis eſt resta A E,eſſent duoangu

li A BÉ, A E B,duobus re&tis maiores , cum

illefit obtufus,hic vero re &tus: Q uod efi con

trapropos, 17. lib. 1. Si vero caderet extra

triangulum in latus BC, produ &tum ad par

FC EBEBD tes C , qualiseft refta AF , effent rurfus in

triangulo ABF, duo anguli A B F, A FB,

maiores duobus re&tis,cum ille fit obtufus , hic vero rectus.

Quod eft abfurdum .

CONVERS V M quoquehuius theorematis ita oftende

mus. In trianguloABC,quadratum lateris AC ,maius fit

quadrates laterum A B,BC ; Dicoangulum B,quem di &tum

latus ſubtendit,eſeobtuſum . Ducatui enim ex B , ad AB per

pendicularis B D, lineæ BC , æqualis, iungaturq; recta AD.

47.primi.
А

luoniam igitur quadratü ex AD , equale

est quadratisex AB, BD ,hoc eft ex AB ,

BC ;Ponitur autě quadratü ex AC,maius

quadratis ex AB ,BC : Erit quadrati ex

BВ
AD,minus quadrato ex A C , & idcirco

recta A D, minor quă restaA,C . Itaque

quia latera AB.BC triãguliABC , que

lia ſunt lateribusAB, BD ,trianguli ABD, vtrumq;verias ,

25. primi. abaſisAC,maior eſtbale AD; Erit angulus ABC,maior an

gulo A B D : fed A B D , re & tus eft. Igitur ABC , recto major,

do obtufus erit,

THEOR. 12. PROPOS. 13 .
13 :

INoxygonijs triãgulis,quadratú a latere

angulú acutú ſubtendente minus eſt quadra

tis,quæ fiunt a lateribus acutum angulú có

prehendentibus,rectangulo bis comprehe

fo,& ab uno laterum , quæ ſunt circa acutú

angulum ,in quod perpendicularis cadit , &

ab aſſumpta interius linea ſub perpendicu

lari prope acutum angulum.

SINT
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AAA

SINT omnes angulierianguli A B C ,acuti, & ex A ,per

pendicularisA D, demiſſa cadat in latus B C. Dicoquadra.

tu lateris A B, quod acuto angulo A CB,opponitur,minus

effe quadratislaterum A C, CB, circa angu'um acutum di

& um , re & angulo bis comprehenſo ſub B C ,CD ,boc eft,

quadratum lateris AB , una cum re & angulo bis compre

henlo fab BC,CD æquale effe duob'quadratis laterů AC,

CB. Cum enim recta B C ,diuiſa di: in D , utcunque, crunt

quadrara rectarů

BC,C D, æqua

lia rectangulo co
17.fecundi

prehenſo bis fub

BC, CD, & qua DCB CB D

draro rectæ BD.

Addito ergo cómuniquadrato rectæ DA , erunt tria qua.

dratá rectarum BC, CD, DA,æqualia rectãgulo bis cöpre

henſo ſub B C, CD, & duobusquadratis rectarū B D ,DA:

Duobusautem quadratis rectaru CD,D A æquale eftqua- 47. primi

dratum rectæ CA;Duo igitur quadrata rectarum BC,CA,

æqualia ſunt rectangulo bis comprehenſo fub B C ,CD, &

duobus quadratis rectarum BD, DA . Cú ergo duobus qua

drátis rectarum BD, DA,æquale ſit quadratum rectæ AB; 47.'primi

crunt duo quadrata rectarú B C,CA, æqualia rectangulo

bis comprehenſo fub BC,CD,& quadrato rectx AB quod

eft propoſitum . Eodem modo oftenderur, quadrata recta

rum A B , BC ,æqualia eſſe rectangulo bis comprehenfo ſub

CR ,BD , & quadrato rectæ AC , hoc eft, quadratum lateris

AC, minus effe quadratis laterum AB, B C rectangulo co .

prehenfo bis ſub C BB D. In oxygonijs ergo triangulis,qua

dratum a latere,&c.Quoddemonftrandu
m erat .

SCHOLION

QVAMVI s Euclides theoremahoc proponat de triãgu

lis dõtex atoxygonis,quæfcilicet oës angulos habét acutos;Idě

tamen verum eft in triangulis rectangulis di amblygonijs, vt

conftat ex pofterioribus duobus triangulis in ſchematepropofi

sis . Sunt enim in hiſce triangulis neceſſario duo reliqui

anguli acuti, ut perſpicue colligi poteft ex propos. 17. vel

32. primi lib. Hoc folum obferuandum est in triangu -

lis



EUCLID . GEOMA

Fy

lis rectangulis, & amblygonis perpendicularem duci debere

ab angulo re& te , vel obtufos in oxygonijs vero, & quolibet.

Ita enimſemper cadet perpendicularis in .

fra triangulum , »t Euclides in derronira

sione aſumpfit. Quod quidem facile de

monftrabitur hac ratione , Sint eniin iz

EB D
srianguloA B C ,duo angulis ICACB,

acuti, angulus'veroB AC, rectus, vel obrestius , acutusre. Di

coperpendicularem ex Ademiffam cadere intra triangulum ,

Sienim caderet extra in C B, pròtractam ad partes B , cuinſmo

di est recta A E , eſſet in triangulo A BE ,angulus exterior

126. primi A B C, acutus ,maior interno di oppoſito recto A E B , quod

eft abfurdum . Si vero caderet extra in B.C, productam ad par

tes C ,qualis eſt recta A F, in idem incideremus abfurdum ,»

manifestum eft.

IDEM hoc theoremain triangulis rectangulis , & obtu

Sangulis demonftrat Federicus Commmandinus, etiam fi per

pendicularis A D, non cadat in latus BC , fed vel eadem fit ,

qua latusAC, vt in rectangulis, vel extra triangulñ cade ,

in obtufangulis accidit , ceu in fcholio propos. pracedentisdemo

Strauimus :quod tum demum accidet, cum perpendicularis no

ab angulo recto, vel obtufo, fed ab altero acutorum demittitur.

sit triangulñ rectanguli ABC , cuius angulus B , fit re

ctus; & ex anguloA , acuto ail B C ,perpendicularis ducatur

AD, que eadē erit, que latus A B ,propter angulārectã B.Di

co quadrarum lateris AB , acutum an

A gulü C , ſubrendentis , minus effe , quam

quadrata laterum AC, CB, rectangulo

bis comprehenſo ſub lasereCB,in quod

perpendicularis cadit, & fub linea CD,

B
queinterijcitur inter perpendicularem

AD, & acutum angulum C.Cum enim

147. primi quadrata ex A B , C B, æqualia fintquadrato ex A C; addito

communi quadrato ex C B, erunt tria quadrata , nempe quod

ex A B, e duplum eius,quodex CB , eqrsalia duobus quadra

tisex A C ,CB : At quadratum ex C B, idem eſt, quod rectan

gulumſub CB, CD ; Igitur o quadratum ex A B , vna cum

rectangulo bis ſub C B, C D, æquale eſt quadratis ex AC,CB;

Ac proinde quadratum ex A B, minus est, quam quadrat ex

AC

4
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AC, CR, rectangulo bis fub CB, CD, Quod eft propofimm

RVRSVS fit triangulum obtufungulum A B C,cuius

angulus B, obtufus ex angulo acuto A , ad B C , perpen

dicularis dicatur A D , extra triangulum cadens. Dico quz

dratum laterisAB,acutum angulum C , ſubtendentis , mis

nus effe, quam quadrat a laterum AC, CB, rectangulo com

prehenſobis ſub CB,6CD . Quoniam quadrata ex AD ,

CD,& qualiafunt quadrato ex A C ; ada
47. primi

dito quadrato exCB , comuni, erunt tria

quedrata ex AD, CD, CB,equalia duo

bus quadratisex Á C, CBidi quadra

cum ex CD, eguale eft quadratis ex CB, 4.fecundi

B D ,& recsangulo bis futCB, B D. lgs.

sur & duoquadrata ex AD , CB, vne ci CBD

qualratis ex CB,BD, rectangulo bis

fab CB,B D , equalia ſunt quadratis ex A C , CB : Sunt eten

sem quadrata ex À D, BD , equalia quadrazo ex A B.Qusre 47. primi

quadratum quoque ex A B ,e duplum quadrati ex CB, vna

cum rectangulo bisfub c B, BD , « quilia funtquadratis ex

AC ,CB. Atqui quadrato ex CB ,wa cum rectexgsalo ſub

CB,BD,aquale eft rectangulumſu
b CD , CB ; Ac pro- 3. fecundi

prerea duplo quadrati ex ex CB, ma cum rectangulo bis fuck

CB, BD , squale el rectangirlum bis fi: CD , CB. Igawe

quadratum ex AB,macun rectangulo bis ſub C B , CD ,& qua

le eftquadratis ex Á C , CB ; Ac proinde quadratum ex A B ,

minnseft,quam quadrataex A C, C B , rectangulo bis ſub cb,

CD . Quod eft propofitusa.

CONVERSVM quoque huius sheoremaris in quod time

antiquofcholio demonftratur in luncfere modum ,

IN sriangelo quocunqueABC, quadratum laterisAB,

minus fit , quam quadrata laterum AC, CB . Dico angulia

C , quem diciunilutsus ſubtendit , effe acutum . Ducator enim

ex C , ad AC, pet . АA

pendicularis CD ,
D

Vines CB , equalis,

iungaturque rects
B

AĎ . Quoniam

igitur quadratum ex AD, eguale est que dratis ex A C , CD 47. primi

hoc eff, ex A C, CB; Penitur autem quadrdam ex AB , mi
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nusquadratisexA C , C B; Erit quadratum ex AD , meisis

quadrato ex A B , & ideo resta AD , maior quam re& A B.

Itaque quia duo le .

AD
D

teraA C ,CD, triä
A

guli AC D , equi

liafunt duobus le

teribus A C , CB ,

trianguli A CB ,

vtrunque verig ; :

25. primi dy baſis A D, maior baſe A B : Erit angulus A CD, maior

angulo A CB : Sed ACB, re &tus est , ex conſtructione : ergo

ACB, re &to minor , de acutus erit .

Ex his autem , quæ in proximisduobus theorematibus ,

in r . lib.demonftrata funt , cream cuiuſque trianguli l'aera

habentis nota inueniemus.Sis primo triangulum rectangulü

A B C ,cuius latera nota fint, nempeAB,

A
10.palmorum ; A C, 8.BC, 6. Divifo late

re B C , bifariam in D , »t fit CD, 3. pala

JO 248 morum, perficiatur rectangulum A CDE,

quod equale eft trianguloA B C, Y in ſcho

lio propos. 43. lib. 1. ostendimus . Quia re

ro ex ductu CD,trium palmorum in CA,

8. palmorum producitur area rectanguli

CE, 24. palmorum quadratorum ," ad

initium huius lib. docuimus ; Totidem palmos quadratos com

tinebit triangulum A B C , rectangulo CE,æquale . Quod of

propofitum .

Sir ſecundo triangulum obtusangulum A B C , cwise

latera fint cognita; A B, 20. palmorum ; A C, 13. BC, 11.

Primum igitur inuenienda eft quantitas perpendicularis lie

nea A D, hoc modo Quoniam quadratum lateris A B,maius

12.fecundi eft, quam quadrata laterum A C , BC, rectangulo bis com

prehenfoſub BC, CD ;fi quadrata laterum A C ,BC, nem

pe 169.121. qua efficiunt 290. detrahanturex 400, quadra.

so lateris A B, remanebunt 110. pro rectangulo bis compre

henfo ſub B C ,CD, cuius numeri dimidium 55. dabil re

ctangulum ſub B C, C D. Si igitur 55. rectangulum ſub

BC , CD, diuidatur per 11. lains notun B C , exibit re

liquum latie CD.s.palmorum , vt loani Regiom . demon

Strat
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Rras propos.17.lib. 1. de triangulis. Quia viro quadrasa)

Laterum AD ,CD ,equalia funt quadraso lanıris A Csf 47° primi

quadratum 25.palmorum , nempe lateris CD , 5. palmo.

rum nuper inuensi ,auferatur ex 169.quadrato lateris AC ,

remanebunt 144. palmi pro quadrato

læteris AD.Quare latusAD , erit 13 .

palmorum , cum radix quadrata huius

numeri144. ft 12. Itaque diuifo late .

Te BC , bifariam in E , educantur ex

C, E, ad BD , perpendiculares CF,

EG, occurrentes recte AG , que per BESC SD

A, iph BD, parallela ducitur,in pun

atis F , G. Quibus peractis , fi EC,

palmorum quinque cum dimidio, du

catur in Cf, ! 2 . palmorum . ( E4

enim 'c F , ipf AD, æqualis ,') exurger area rectanguli 3 4. primi

CG , 66.palmorum , quod cum æquale fit triangulo ABC ,

exfoholio prepos. 41. lib. 1. ( ſunt enim rectangulum C G

triangulum A B C ,in eiſdem parallelis ) Eric quoque area

trianguli A BC , palmorum quadratorum 66. quod eft pro

pofitum ,

SIT poftremotriangulum acutangulum ABC , latera

habens nota ; A B, 13.palmorums A C , 15. BC, 14.Primi

igitur hic quoque reperienda eft quantitas perpendicularis

ÅD, hac ratiorie : Quoniam quadratum lateris A B, minius

eft, quam quadrata laterum AC ,BC, 13.fecanda

rectangulo comprehenfo bis ſub B C,CD ;

fi quadratum lateris A B, nimirum 169. 84

detrahatur ex quadratislaterum AC, 13

EC ,hoc eft, ex 235.159. que efficiunt

421. remanebunt 252. prorectangulo cũ

prehenſo bis fub B C , CD, cuius numeri PEZS

dimidium 126.dabit rectangulum fub

BC, CD .Siigitur 126 rectangulum ſub 14:

BC , CD , dinidatur per B C latus

notum , ut per 14 ; exibit reliquum eius latus CD, palmorum

9. ut conftat 'ex loan . Regiom . lib . 1. de triangulis propos,17 .

Quoniam anië quadrataex AD, CD, æqualiafunt quadrato 47primi

ex A C ; fi quadratum 81. palmorum . nempe laseris CD,

ANE

2. pal
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9. palmorum nuper inuenti, ar pratur ex 225. quadratola

teris A C; remanebunt 1 44. palmipro qualrato laterisAD.

Quare cum radix quadrata huius numeri 144.fit 12 ; erit la

tus AD ,12. palmorum , Itaque diuiſo

A
F lasere BC,bifariam in É , educantur ex

94

13 C, E , ad BC, perpendicularet CF, EG ,

occurrentes recte AF , qu:e per A , ipa

BC. parallela arcitur , in punctis G , f.

B PE7C , luibus peractis, ficf, 7.palmorum duo

catur in EG , 12. palmorum ; (eft enim

14
EG , recta ipſi A D ,&qualis exørget are 2

rectanguli EF, palmorum 84.2 Hod cam

triangulo A B C, fit equale , ex ſcholio propos . 41.lib. 1 (funt

enim rectangulum EF, triangulum ABC, in eifdem paral

lelis) eritquoquearea trianguli A B C , 3+ . palmorum. Quod

eft propofitum .

ITAQVS in univerſum , area cuiufcunque trianguli pro

ducitur ex dimidio baſis in perpendicular em, que a vertictad

bafim demittitur,ceu in exemplis datis eft manifeftum .

PROBL. 2.PROPOS. 14.I 46

DATO rectilineo ,æquale quadratum

conſtituere .

A

Si darum rectilineum A , cui quadratum zqualecon

145. primi ftituendum eft. Conſtituaur parallelogrammum BCDE,

æquale rcctilinco A babens angulum rectum , cujus vnum

Jatus , ut DC, pro
E D

E B
ducatur ad F ,fitque

CF , re & a æqualis

re &tæ B C. Diuida

B в С
K

turque D F , bifaria

FL
in puncto G.quod

cadet aut in pundu

C , autno . Si cadit in punctum C ,erit recta BC,(cum xqua

lis ponatur re&tæ C F) rectæ C D ,æqua'is .Quare re& angu

34. primi lum BD , crit quadratum , cum latera DE,E B , æqualia

fint



ELIBERO. II. De
وو

Gint oppofitislateribus BC, CD ; atque adeo conftitutum

crit quadratum æquale rectilinco A. Si ucro punctum G ,no

cadit in Cifacto G , centro , cfcribatur interuallo G D, uel

G F, fem arculus HD, producaturq; B C , doncc circun

ferentiam fecet in H. Dico igitur , quadratum rc &tæ CH,

cile equale rectilineo A. Ducaturenim re& aGH.Itaq; quia

secta D F, diu ditur bifariam in G, & non bifariam in Cjerit

rectagulum comprchenfum fub DC, CF, hoc eſt,rectan- s. fecundi

gulum B1), una cum quadrato rectæ G C, æquale quadra

co rectæ GF, hoc eft, quadraco rectæ G H ; cum rectæ G F ,

GH, fintæquales :Ai quadratum rectæ G H , æquale eſt 47. primi

quadratsrcctarum GC, CH. gitur rectangulu
m BD,una

cum quadrato rectæ G Cæquale quoque erit quadratis rc

ccatumGC,CH.Quam ob rem dempro communiqua

drato rectæ GC, remanebit rectangulum
n B D, hoc eft, re

cilincum A , quadrato sectæ CH ,æquale . Dato ergo re .

ctilinco æqualc q : adratum conftituimu
s

: Quod facere

oportcbat .

SCUOLION.

QUONIAM in fecundo hoc libro Euclides derectangulis

parallelogrammis,atquequadratis difputauit ; recte inferi hic

porerit ſequensproblema de quadratonõ iniucundum , ad hunc

modum .

DATO exceſſu diametri alicuius quadrati

ſupra lacus ciufdem ; Inuenire latus iplius qua

drati .

EXCEDAT diameter ali.

cuius quadrasilatuseiufdem re

CA A B. inueniendumque fitla

sus illius quadrai . Ex recta

AB , defcribatur quadratum
А BВ

A C , cuius diameter ductaBD,

producatur ad E , ftDЕ , re .

csa reciæ A D, aqualis. Dica

reciam B F , effe latus illius qua

drati,cuius diameter excedii ipfum lains BE,exceffu dato AB.

Ducatur

1
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32 ,

Decatur enim EF, perpendicularis ad B E , que rectam BA ,

priductam fecet in F. Quoniam igitur in triangulo BEF :, an

primi gu'us FE B , recius (A , EBF, ſemirectus; erit & B FE ,

ſemirectus. Quare recta Be,

6. primi
FE, æquales funt . So igitur ex

C F, ducatur FG, parallela ipfi

BE ; & ex B, rectaB G , paral

lela ipfi EF,occurrens priori in
B

G ; conftitutum erit quadrată

recta Be. Quod ſiducatur recta

AE , erunt anguli A ED,

EAD,aqualibus lineis DE,

DA , oppoſiti æguales. Quare fi demantur ex rectis angulis

DEF ,DA F ,remanebunt anguli A EF , E AF,equales ,

6 frimi
ideoque recie EF, AF, aquales erunt.Quoniam vero diame

ter B F, rectam A F, ſuperat data rectaĀ Bj; ſuperabit eade

diameter B F , latus quadraiEF , cadem rectaA B; quod eft

propofitum ,

5. timi

FINIS ELEMENTI SECVNDI ,

ZVCLIDIS



SLIBER . ID.

E V CLI DI S

ELEMENTVM III.

DEFINITION ES.

I.

AEQVALE S circuli ſunt,quorû dia

metri ſunt æquales; uel quorum , quæ ex

centris, rectæ lineæ ſuntæquales .

VONLAM Euclides in hoc 3. lib.ua

gias circuli proprietates demonftrat, id

circo explicar prius terminos quofdam ,

quorum frequens futuruseft ufus in hoc

lit. Primo iraque docet eos circulos effe

equales,quorum diametri , uel femidia.

metri aquales funt. Cum enim circulus

defcribajur ex circumuolutione femidia.

metricirca alterü extremâ fixum ,doimmobile, ceu in 1.lib. di

ximus,per fpicuã eft.cos circulos

efle æquales , quorü femidiame

iri, feu recte ex cétrisduct & , süt

equales; ueletiä quorü rotæ dia
А PB с

meiri aquales funt. Vt fi diame

tri AB, BC ,uel recta DF, EG, e F F

centris D , E, ductæ fint æquales,

æquales erunt circuli A FB , dj

BGC.Sic etiam fi circuli fint æque
A с

les ,erunt diametri , uel rectæe cen

sris duct.e , equales. Ex his liquet F

circulos,quorum diametri,uel recta duct & ex centris funtin.c.

quales,

G
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quales, inæquales effe ; atque adeo illum , cuius diameter , vel

femidiameter maior,maiorem ,

II.

RECTA linea circulum tangeredici

tur, quæ cum circulum tangat , ſiproduca

tur , circulum non ſecat .

Ae

Vis recta AB, quia ita circulum BFD, tangit in B , »

producta ad Cynulla ratione circulum

C

E
fecet, fed tota iaceat extra ipfum , di.

citur tangere circulum . As vero re

F 054 E F , quia ita eundem circulimian

git in F , vt producta ad G , fecet cir .

culum ,cadas queintra ipfum non dice

tur circulum tangere , fed fecare .

III.

CIRCVLI fe fe inutuo tangere di

cuntur , qui ſe ſe mutuo tangentes ,
fefe

mutuo non fecant .

EODEM modo duo circuli A C,B C , ſemutuo dicuntur

tangere in c , quia ita fe fe contingunt in c ,vt neuter alterum

ſecet. Eft autem hic contactus cir

culorum duplex. Autenim exte .
B

riusfefe circuli tangunt, vt quă

do vnusexira alterum eft pofitus;

aut interius , quando vnus intra

alterum conftituitur. Quod fi duo

circuli ita fe mutuo tangant, »

onus alterum quoque fecet, dicen

tur circuli illi fe mutuofecare ,

non tangere.

O

III1.
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2

B
FED

IIII.

IN circulo,æqualiterdiftare al centro

reétæ lineæ dicuntur,cum perpendiculares,

quæ a centro in ipſas dicuntur, ſunt æqua

les. Longius autein abelle illa dicitur, ina

quam maiorperpendiculariscadit . " , "115

QUONIAM inser omnes lineas rectas, quæab 2?aliquo

punctoalquemlibet lineam rectam du untur , breuiffimaeft

perpendicularis, & fimpereadem ; aliæ vero infinitis modis

variari poſſunt ;recie diftantia illius pun &ti a linea accipi

tur penes lineam perpendicularem . Vidio

Jantia puntti A , 4 re &ta B , dicitur elle

perpendicularis A D, non autem A E , rel

ui, vel alia quauis , quenon perpendicu . /

laris eft ; quiaA D, omnibus ejt breuior,quod angulus AED, 19.primi.

vel A FD.'minor fit angulo rello A.DE , Immo non ſolum

A E , A F , maiores ſuntquam A D , ſed etiamipse inier fe

inæquales funt. Eft enim A F, maior,quam AF, cum angus 19.primi.

Lus A E F, fic obsuſus, Et A F E,acuius, da ſic de alijs dineis

non perpendicularibus.Hinc fa &tum eft , vt Euclides æqua

lem distanciam rectarumin circulo ab ipfius centro definieri

fer equalesperpendiculares, inequa B 4

lem diftantiam per inequales, /'i due

re &te A B , CD, in circulo ABCD, R.

qualiter dicentur diſiare a ceniro E,FH

perpendiculares E F , EG, æquales fue.

rint. At lineac D, longius abelle dice

tur a cennio E , quam linea H I, fi perpendicularis E G, mar

jor fuerit perpendiculari E K. se debangsa

V.

SEGMENTVM circulieſt figura ,

quæ ſub recta linea , & circuli peripheria

comprehenditur.

N

AА

IF

C
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A

THE D, contenta
circumferent

comprehen a

V I li ducatur in circulo A B CD ,

resta BD , ricunq ; , dicetur tam figura

rekla B D; quam BIC D ,

recintefla BD , da circunferencia BCD , cira

culi fegmentum . Ex his colligitur triplex

circuliſegmentum , Senicirculus, quando testaBD,per cen

trum E, incedit ; Segmentum femicirculo maius, quando re

Eta B D, non eranfitper cenrrum , in ipfosamen centrum exi

fit,quale eft fegmentum BAD; Et Segmentum femicirculo

minns, extra quod centrum circuli conſtituitur ; cuiufmodi

eft fegmétum B C D. Vocatur a plerifq;Geometris recta BD ,

chorda , & circunferentia BAD, Y B C D , 4tCMS .

VI .

1

B B

SEGMENTI auté angulus eft , qui

ſub recta linea, & circuli peripheria com

prehenditur .

D'EFINII jam Euclides tria

genera angulorum , qui in circulis

confiderantur ; Primo angulum feg

menti, dicens,angulum mixtü Bic,

yel BCA,contentum fub refla tinez

Acid circunferentiæ A B C, appellariangulum ſegmenti.

Quod fi fegmentum circuli fuerit femicirculus, dicetur an

gulus femicirculi: Sivero ſegmentum maius femicirculo ex

tiserit , vecabitur angulus ſegmentimaioris : Si deniq; feg

mentum minus fuerit femicirculo ,angulusfegmenti minoris

nuncupabitur

vii.

IN ſegmento autem angulus eft , cum

in ſegmenti peripheria ſumptum fuerit

quod
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quodpiam punctum , & ab illo in terininos

rectæ eiuslinex , quæ ſeginenti baſis elt ,

adiunctæ fuerint rectæ linex : Is inquam ,

angulus ab adiunctis illis lineis compre

henſus .

SITſegmentum circuli quodcunq; A B C , B

cuius bafis re &ta Ae : Ex ſuſcepto quolibet pun .

Eto B, in circunferentia, ducantur ad punéta A ,

& C , extrems bafis ,relle linee B A,BC. Angs A

lus igitur reftilinews A B C, dicitur exiftere in fegmento

ABC .

VIII .

CVM vero comprehendentes angulú

rectæ lineæ aliquam aſſumút peripheriain ,

illi angulusinſiſtere dicitur .

* Ex punéto A , quolibes ſuſcepto in circunferentia circuli

ABCD, ducantur re &te due linee A B , AD, ad duo extre .

mu B , & D, circunferentie B C D , cuiufque , quam quidem

duarefte A B ; AD, aſſumunt, Angulus isaqi rectilineus

BAD, infifteredicitur circunferentiæ BCD

Perfpicuum autem eft,hunc angulum a pre

cedenti non differre, niſi voce tenus. Idem

enim angulus rectilineusB A D, iuxta pre В

cedentem quidem definitionem dicitur eße in

fegmento É A D ,firecta B D , baſis duceretur ;ex hac vero

infiftere circunferentie BCD . Non tamen confundendus est

angulus in ſegmento aliquo, cum angulo , qui circunferen

tie infiftit, quamuis vnus & idem fit ; ad diverſa fiquidem

referuntur. Angulus enim in ſegmento ,ſegmentum , in quo

exiftit , angulus ansem infiftens circunferentia , circunferen

tiam , quæbafis eft ipfius anguli , refpicit. Vnde fi fumatur

N 2
Segmen .
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Afegmentum

aliquod
circuli

BCD, in circu

loA B C D, non erir idem angulus in hoc

ſegmento exiftens, & eius circunferensie

BK D infiftens . Angulus enim in eo exiftens,

eritBCD ; circunferentie CBD,

differt. Qua in remirum in modum hallucinati ſunt Orontiu ,

Pelesarius, & alý interpretes nonnulli . Quod autem angu

lus infegmento, com angulus circunferensiecuipiam infiftens,

ad diuerſos arcus referantur ,, luceclarius patebit ex ulsima

propoſ. lib. 6.quæfolum conuenire poteft circunferentis circm

lorum , quibusanguli inſiſtunt ,non autem , in quibus exi

fiunt , ptca in loco oftendemus: Idem quoq; facile conftat ex

verbo græco Bißnrévol, quod aſcendiſje jignificat . Afcen

dit enim angulus D A B, ſupra circunferentiam C B D.

PRAETER tresdiktos angulos cöſideratur etiam a Geo

metris angulus contingentie, qui continetur linea rectatan

л св.
gente circulum , circunferen

tiacirculisvel certe duabuscir

DLF(H 1Gcunferensys fe mutuo sāgentibus,

fiue hoc exterius fiat, fiue interiº

. Exemplum. Si retta A B, tanga

circulum CDE, in C; angulusmi

trus A CD , Y OBE, dicetur angulus contingensia ; fiue

contaétur : Rufus;fe circulus CED, tangat circulum EFG ,

exterius in E: item circulus H F 1, circulum E F G, interius

in F ; appellabitur ram angulus curuilineús C EF ,quãEFH ,

vel G FI, anguluscontačius , feu comingentie . Sunt itag ,

y vides , tres anguli contingentie , vnus quidem mixtu , te

liquiveroduo, curuilinei .

1 X :

SECTOR autein circuli eft, cum ad

ipſius circuli centrum conſtitutus fuerit an .

gulus, comprehenſa nimirum figura & are

Eris lineis angulum continentibus, & a peri

pherie
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pheria ab illis aſſumpta .

si in circulo A BED, cuius centrum E , recte A E , C E ,

conftituant angulum A EC, ad centrum Ej nominabitur figu

ra A EC D contenta re &tis A E ,EC, circunferentia ADC,

quam preditte lines affumuni, Sector circa B

li.Ex hoc autem perfpicue etiam colligitur,an

gulum , qui definitione 8. explicatur , referri

ad circunferentiam , que ipfius bafis eft, non A

autem ad eam , in qua exiftitz'u multi intera

pretes exiftimarunt . Nam ficutin hac defi

nitione Euclides intelligit circunferentiam A D C; que bafis

oft anguli ad centrum constituti , quando mentionem facit per

ripherie a re &tis A E,CE, affumpte : Ita quoq; in illà intelle

riffe eum neceffe eft nomineperipherie, quam rectæ lines af

fumunt , eam , que bafis eft anguliad circunferentiam confti

treri ; quandoquidemin vtraq ; definitione vfus eft codem ver

boggrειο απολαμβάνο .

X.

B

SIMILI A circuli ſęgmenta ſunt,quæ

angulos capiunt æquales : Aut in quibus an

guli inter ſe funt æquales.

SEGMENTA , ſeu circunferens

die AB DF, DCAF , que capiunt

hos duos angulo : A B F ,DCE ,equa D

les : rel , quod idem est , in quibus ij A

dem anguliæquales exiftunt , iuxta 7.

definitionem fimiles dicuntnr.

EO DE M modoſegmenta diuerfori

circulorum tam æqualium , quam inæqualium a Geometris di

cuntur fimilia , que vel fufcipiunt æquales angulos ; vel in

quibus æquales anguli exiſiunt . Vi fi anguliA B C, DEF,

GA !,fuerint equales , dicentur fegmenta , feu circunferen

sie A 8 ( , ) EF, GHI, que dictos angulos (ufcipiunt ,
yel

in quibus predicti anguli exiftunt,fimiles.Confiftitautem hac

R 3 ſegmen

E

F
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L

H ſegmentorā, cir .

cunferentierine

fimilitudo in co,

quod qualis pars

eft vna circunfe.
Kк

rentia totius fue

M. circunferentia ,

talis quoquefis altera circunferentia, quedicitur huic fimi

lis , totius (na circunferenties ita viqualis , quanta pars

eft circunferentia ABC, totius circunferentit A BCA,

talis & tanta quoque pars for circunferencia D E F , retius

circunferensieDEFD ;: Item salis , e tansa circunferen

tia GH I, totius circunferentie GHI G. Vel posiusſegmen

sorum fimilitudo in hoc confiftis, quod fegmenta , ſeu circum

ferentiafimiles, ad taras circunferentias fuastandem babeant

proportionem . Quod autem ſegmenta , 'que vel aquales fi

ſcipiunt angulos ,rel in quibusexiftuntequalesanguli, fins

huiuſmodi,demonftrabimuspropofitione vltima lib.6 . Nunc

Sasis fit , talia ſegmenta circulorum , vel etiam arcus cir

cunferensiasue , appellari fimiles .

PROBL. 1. PROPOS. 1 .1 .

DATI circuli centrum reperire.

E

Sit 'circulusdacusABCD, cuius centrum oportet

B inucnire , Ducatur in co linca vícunque

AC , quębifariam diuidarurin E , & per

E , ad A Č, perpenditularis agacur B D.

Hac igitur bifariam ſecta in F ;dico F, cf.

УС ſe centrum circuli propofiti . In ipfa enim

reda B D , aliud pun & um , prçter F, non

erie centrum ,cum omne aliud punctum ipfam diuidat inz

qualiter , quandoquidem in F , diuiſa fuitæqualiter . Si igi

tur F, non eft centrum , fit punctum G, extra rectam BD,

centrum , a quo ducantur lincæ G A ,G E , G C. Quoniam

ergo latera Å E , E G , trianouli A E G, æqualia ſunt laceri.

bus C E , E G , crianguli C EG ; & bafis A G , baliCG; ( a

D

centro



LIBERU ;" III . Com 100

centro enim ducuntur) erunt anguliA EG , CEG, Equa- 8.primi.

Jes, ideoq; recti : Erat autem & angulus a E F, reccus ex

conſtructione; Jgitur recti A E F, A EG, xquales funt ,

pars & totum.quod eft abſurdum . Non eft crgo punctum

G , centrum; cademq; eft ratio de omni alio . Quare F ,

centrum erit. Itaqucdau circuli centrum reperimus.Quod

crac facicndam .

COROLLARIV M.

Hinc manifeftum eft,fi incirculo re&ta aliquá linca aliquam
rectam lincam bifariam , & ad angulos secos ſecet , in fecante

esſe centrum circuli . Nam ex co , quod BD , rc & a redam

A C , bitariam ſecat in E , & ad angulos reâos , oſtenſum

fuit , pun&um cius mcdium F , necellario cſſc circuli cen .

trum .

THEOR. I. PROPOS: 2 . 2 .

SI in circuli peripheria duo qaælibet

puncta accepta fuerint; Recta linea, quæ

ad ipfa punčta adiungitur , intra circulum

cader .

In circulo A B C , fumantur quælibetduo puncra A ,

& C, in cius circunferentia : Dico rectam ex A , in C , du

ctam cadere intra circulum , ita vt ipfum fecet. Sicnim non

cadit intra , cadat extra , qualis eft linca A DC, recta . In

ucnto igitur centro E , duiancurab co ad puncta aſſumpta 1. terti.

A , & C , nec non ad quoduis punctum D, in rečta A DC,

lincæ rectæ E A , E C, E D, ſecetq; ED, cir .

A
cunferentiam in B. Quoniam ergo duo late C

ra EA, EC, trianguli, cuius baſis ponitur

recta A D C, Equalia ſunt, ( e centro enim
E

ducuntur ) crunt anguli E A D, E C D;
5. primi.

æquales : Eft autem angulus E DA , angulo ECD, 16.primi.

maior , cxternus interno oppoſito cum latus CD,

in triangulo BCD , fit productum ad A. Igitur

N 4 & an
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& angulo ; EAD , maior erit idem angulus EDA .

Quare rçcça & A , maioriangulo oppoſira , hos eft , recta

19. primi. E B , ſibequalis, maior erit, quam recta E L) pars quam

corum, Quod eft ablurdum . Nos igitur rechtsex A , in C,

dụcta extra çırculum cader , fedora . Eodem enim modo

deman (trab tur,seçcam ductam ex A , 10 C :non pofſe ca

derc ſupcr arcum A BC , a ve cadem ſic , quçcircunferen

D tia A B C. Effec enim recta E A ,maior, quam

с recta E.B. Quod quam ex definitione recte

lincæ pater , cum A B C, arcus fic linca cur

EA : na 'non aurem recta . Itaq ; li 10 circuli per •

pheria duoquçiibct puncca , & c. Quod crac
oftendendum .

Download S. SCHOLIO

ID BM hoc theorema demonftrari poterit affirmative,

hoc modo . Recta A B; coniungat dus puiicta A , B , in cir .

cunferentia circuli AB,cuiuscentrúc Dico

rectă AB, intra circulü cadere, ita vf omnia

eius pñora media intra circulüexiftit, Allis

it matur.ni. quodcung; aur punctü intermediis

D, ex centro educatur recte (A ,CB, CD.

Quoniam igitur duo latera C A , C 3. trianguli C A B ,& quito

s.primi. lia ſunt , erunt anguli c A B , C B A, «quales : Eft autem an

16.primi. gulus CD A, angulo C B A , maior , eaternus interno ; Igi.

tur idem angulusCPA angulo C A D, maior erit , ob

19.primi, id latus C A batere CD, maius erit . Quare cum C A , fit

ducia a centro ad circunferentiam vfque ,non perueniet re

Gia CD, ad circunferentiam , ideog; punctum D, intra circu .

tlum cadet : Idem oftendetur dequolibet alio puncto aſſumpto,

Tota igiama recta A B, intra circuli cadit ;quod eft propofitä ,

CORO ARIV M.

Hinc eft manifeftum , lincam reâam , quæ circulum tagit,

ita vt cum non foret , in voo táțum puncto ipſuin range.

ré , si enim in duobus punais eum tangeret, ca

déréepars recæ inter ea duo punga pa

Sica , intra circulum ; Quare cit .

culum fecaret , quod eft

cótrahypothelia ,

THEOR .
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3.

B

THEOR. 2. PROPOS. 3 .

SI in circulo recta quædam linea per cen

trum extenſa, quandam non per centrum

extenſam bifariam ſecet ; & ad angulos re

Etos ipfam fecabit . Et fiad angulos rectos

eam ſecet,bifariain quoq; eain fecabit,

PER A , centrum circuli BCD ,recta CE ,extenſa diuidat

rectam B D ,non per centrum extenſam ,bifariam in F.Dico

redtam a F , de adangulosrectosipſiB D. Ducis enim re

& is AB, A D ,crunt duolarera A F, FB , trian

gul A FB ,duobus laceribus AF , D, trian

guli AFD ,æqualia; & bafes AB , AD, aqua

les; Igituranguli --FJ, AFD,æquales erūr, 8.primi,

: hoc eft re&ti . Quod erat primo propofitū .

$17 , jam AF ,ad angulos rectos ipſi B L ';

dico rc&tam BD ,b fariam lecari in F a recta CE. Ductis .n .

itcrum re&tis AB,AD; cum latcra AB, A D trianguli ABD,

fintæqualia,crunt angul ABD,ADB,æquales. Quoniam s.primi.

igitur duo angul: AFB, A BF,trianguh ABF , equales funt

duobus angulis AFD ,ADF, crian uliADF,& latera B ,

A D, quæ rectis angulis æqualibus opponunrur, æqualia

quoq; ; cruntlatera FB.FD æqualia. Qurd ſecundopropo 26.primi,

nebatur . Siigiturin circulo rcita quædam linca per centru

extenfa , &c. Quod demonftrandum erat .

FACILE quoque demonftrari poterat fecunda hæc

pars quæ quidem conuerſa cit primæ partis , hac ratione.

Sienim A F , perpendicularis eftad D , erit tam quadra

tum rectç a B ,æquale quadratisrectarum A FFB ,quam 47. primi.

quadratom rectæ A D, quadratis rectarum A F, FD . Cum

igtur quadratū rectæ A B , æquale fit quadrato rectæ A D;

crunt & quadrata rectarum AF, F B ,æqualia quadratis re

Aarum AF, FO, Quare dempto communiquadra

to reaç A F, remanebunt quadrata rectaruin

FB,FD,æqualia; atq ; idcirco recte

FB, F D, æqualcserunt :

THEOR.
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THEOR. 3: PROPOS. +to

SI in circulo duæ rectæ lineæ fefe inu

tuo ſecent non per centrum extenfæ ; ſefe

mutuo bifariain non fecabunt .

Dvas rectæ A B, CD, fe mutuo in E ,ſecentin circu

lo A CB D, non per centrum extenſæ . Dico fieri non pos

ſe , vtmutuo reſe bifariam fecent . Si enim vna carum per

centrum tranfit , certum eft , cam bifariam non fecari :ro

lum enim in centro ,per quod altera ponitur non tranfire,

bifariam diuiditur: Sivero ncutra per centrum extenditur,

quamuis vna carum aliquando bifariam ab altera diuida

tur , tamen altera minime fecabitur bifariam . Diuiſa enim

fit & A B, & C D, fi fieri poteft , bifariam in Ę . Inuento

1.tertij,
igitur centro circuliF, ducatur ab co ad E,

reda F E. Quoniam ergo F E, ponitur

ſecare rectam A B , bifariam in E , fecabitD
3. tertij.

ipſam ad angulos rectos . Eadem ratione

Iecabitur CD, ad angulos rectos,cum po

natur bifariam diuidi in E. Quare re & usangulus FED,

re &to angulo F E B, æqualis eft ,pars toti , quod eft abſur

dum . ltaque ſi in circulo duæ rcetę lincæ fefe mutuo fe

cent , &c. Quod crac demonftrandum .

THEOR. 4. PROPOS. 5.

5.

SI duo circuli fefe mutuo fecent ; non

erit illorum idem centrum .

B CIRCVII ABD, E B D , fe mutuo

fecent in B , & D. Dico ipſos non habere ide

centrum . Sic enim , ſi fieri poteft, idem cen

trum vtriuſque C, aquo duæ rectæ ducan .

tur; C B, quidem ad ſectionem B ; CA , ve

ro ſecans vtramque circunferentiam in A ,&

E. Quoniam igitur C, centrum ponitur cir

culi
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culi E B D , erit recta & C , rectæ B C, æqualis. Rurſus quia

C , centrum quoque poniturcirculi A'B D , crit & re&ta

A C ,cidem rectæ B C , æqualis . Quare re &tæ E C, AC,

æquales inter fe crunt,pars, & totum ,quod eft abfurdum .

Siigiturduo circuli feſc mutuo fccent,& c. Quod oltenden

dum crat ,

THEOR. 5. PROPOS. 6.

6 .

SI duo circuli fefe mutuo interius tan

gant; eorum non erit idein centrum .

Dvo circuli A B, BC, ſe intcrius tan

gant in B ; Dico cos non habere idcm cen

trum . Habeantenim , fi fieri poteft, idem

centrum D ,aquo duæ scetę ducantur; DB,

quidem ad ta & um B ; At DC, ſecans v

tramq; circunferentiam in A , & C. Quo

niam igitur D , ponitur centrum circuliAB,

erit recta A D, rectæ B D, æqualis. Rurſus quia D, ponitur

centrüm circuli B C, erit recta CD, cidem rectæ B D , &qua.

lis . Quare rectæ A D & CD, inter fe cruntæquales,pars

& torum , quod cft abſurdum . Si igitur duo cirçuli Ieſc

mutuo interius tangant, & c. Quod demonftrandum erat.

SCHOLION

EUCLIDIS propoſuit sheorema hoc de circulis fefe

interius sangenribus duntaxat , quoniam circulorum exterius

sefe sangentium , cum ynusfit extra alium ,non polfe effe idem

centrum , manifeftum eft .

THEOR. 6. PROPOS. 7. •7

SI in diametro circuli quodpiam fuma

tur punétum ,quod circuli centrum non ſit,

ab eoy; puncto in circulum quædam rectæ

lineæ cadant ; Maxima quidein erit ea ,

in qua



EUCLID. GEOM .

in qua centruim ;minima vero reliqua ; alia

rum vero propinquior illi, quæ per centrā

ducitur, remotiore femper maior eft:Duz

autein ſoluin reétæ lineæ æquales ab eode

puncto in circulum cadunt , ad vtraſque

partes minimæ .

In diametro A B, circuli A G D E - B ,cuius centrum F ,

punctum aſſumatur quodcunque G, præter centrum , &

ex G , cadant in circulum quotcunquclineæ F Ĉ ,FD, FE;

Dico omnium ,quęcx G, ad circunferentiam ducuntur,

maximam cfle G A , in qua elt centrum , minimam vero

rcliquam G B, qux diametrum perficit ; Deinde recam

GC, quæ centro propinquior eſt, maiorem vrata GD,quç

a centro plus diftat , & cadem ratione G D, maiorem reda

GE;Denique ex G ,ad viiaſq; partesminimæ lineæ GB,

A duci.pofſc tantummodo duas lincas inter

с .
le æquales. Ducantur e centro E ,ad C, D,

& E , rect :lincæ FC, FD, FE. Quonā

20. primi. D igitur duo latera G F F C trianguliGFC ,

majora ſunt latere GC ,Sunt autem reétę,

G F ,FC æqualesrectis G F , F A ,hoceft,

rectæ G A ; erit & G., maior quam GC ; Eadem rationc

maiorerit rectaGA , quam G D, & quam G E. Quare

GA , maximacft omnium ,quæ ex G, in circulum cadunt.

20.primi DEINDE, quoniam in triangulo EFG ,latus EF,mi

nuseft duobus lateribus FG, GE ; Eft autem FE, ipfi

F B , æqualis ; crit & FB, minor duabus sectis FG, G E.

Dempra ergo communi recta F G , remanebit adhuc GB,

minor , quam GE; Eadem ratione mino erit G B , quam

GD, & quam GC: Q uare G B, mínima eft onsnium ,

quæ ex G , in cireuli circunferenciam cadunt.

RTRSVS , quia duo latera G F F C ,trianguli GFC ,

æqualia ſunt duobuslateribus 6. F, F D , trianguli GFD ;

& angulustotuşG FC, maior eft angulo GFDs erit ba

74 primi, risGC,maior baſe GD ; Eadem ratione maior erit G C,

quam GE ; Item inaioreritG D , quam Ge. Quare linea

propin .

B

1
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|propinquior centro maior eſtca , quæ remotior.

Flat jam angulo B F E , ex alcera parte æqualis an .

gulus B F , & ducacurre& a G H, ita vt G E , G H , æqua

liter diitenta centro : Quoniam igitur latera E F , FG,

trianguli E FG , æqualia iuntlatenbus H F , FG ,triangu

liH F G & angulihis lateribus contenti E F G , HEG ,

zquales; crunt rectz G , GH, ex vtraque parte ipfius li * primi.

ncæ minimæG B ,æquales inter fe . Quod autem nulla alia

his duabus pofliceſſe æqualis , conſtat .Nam ſi ex G, du

cacur alia ,quæ cada; ſupra punctum H ,crit ca,cum tit cen

tro propinquior , maior quam GH ; G vero cadar infra

H, erit ca ,cum ſit remotiora centro , minor quam GH,

vt oftenfum fuit . Duçigitur folum rectæ lincæ æquales ad

vtrafquc partesminimæ G B, cadunt. Isaque ſi in diame.

tro circuliquodpiam fumatur pundum , &c. Quod crac

demonftrandum .

21.0

SCHOLION ,

.8

Honc propofitionem nonnulli conuertunt, hoc modo:

Si intra circulum púctum ſumatur,ab ecậ ;

puncto in circulum -sectarum linearum caden

cium , 'vna quidem maxima lic , yna vero mi

nima ; & reliquarum aliæ linçinæquales , aliæ

zquales : Maxima quidem per centrum tranſi

bit , minima vero etit reliqua pars diametri ; &

aliarum maiores quidem erunt centro propin

quiores , æquales auré ab e i æqualiter diftabút.

IN circulo ABC,punctum ſumatur D , EAB

= quo reEte quotcunque D A, DC, DE, DF,

O'B ; cadant in circumferentiam , quarum om

sism maxima fit D A, minima vero D C ; ipo?

erum vero D E, D, F, maior for D Е, denique

DE, DB, ſintaquales. Dico DA, per cen

Erum sranfire, & DC,reliquam partemeffe diametri, boc eft,

DC,
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DC, sp D A , efle in directum . Item DE, propinquiorem

ele centró , quam D -F. Denique D E, DB, equaliter a cen .

iro abeſe. Primim enim ſi D A, non tranfitper centrum ; dm

Eta ez D, per centrum recta quapiam linea ,erit ea omnium ex

7. sertý. D, cadentium maxima. Quod eſt abſurdum s eum D A , ma

xima ponatur . Tranfit ergo D A, per centrum .

DEINDE , fi D C ,non eſt in direffum ipfs DA; pro

tra &ta.A D ,in dire &tü ,erit alia re & ta quam DC,ex D ,cadens,

nempe pars ipſius AD,protracte,omnium minima; Quod eff

abfurdum :cü DC,minimaponatur.Eft ergo DC,reliquapars

diametri .

RVRSVS, fi DE,non est vicinio cetro,quã DF ; aut .eque

liter diftabūtab eo,autD Е, longius ab eo abeft: Siequaliter

7. tertj. diftant, ipfe eruntæquales ; quod eft abfurdum , poniturenim

DE,maior. Quod fi Ö -F; dicatur le propinquior centro, ipfe

7. tertj. erismaior, quam D E. Quod magis estabſurdun .

POSTREMO, SI DE,DE,non equaliter diftant a cen

7. terij. tro , erit ea , que magis diftat , reliquaminor. Quod eft abfur

dum . Ponuntur enim equales DE,D B.

8.
THEOR. 7. PROPOS. 8 .

SI extra circulum ſumatur punctum

quodpiam, ab eoģ; puncto ad circulum de

ducantur rectæ quædam linex , quarum v

na quidem per centrum protendatur , re

liquæ vero vt liber : In cauain periphc

riam cadentium rectaruin linearum maxi

ma quidem eſt illa , quæ per centrum duci

tur; aliarum autem propinquior ei , quæ

per centruin tranſit , remotiore ſemper

maior eft : In conuexam vero peripheriam

cadétium rectarum linearum minima qui

dem eft illa , quæ inter punctum , & dia

metrum
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metrum interponitur ; aliarum aurem ea ,

quæ propinquior eſt minimæ , remotiore

ſemper minor eſt. Dux autemi tantum re

Etæ lineæ æquales ab co puncto in ipſum

circulum cadunt, ad ytra que partes mi

nimx .

EX pun & o A ,extra circulum BCD E,cuius centrum

K , lincæ fecantes circulum ducantur, quarum A 1 , per cen

trum tranſeat; alize vero A - H , A G , A F , vicunq; . Dico

omnium eſſe maximam A 1,quæ per centrum incedit: Dc

indc re & am A H , qux centropropinquior exiftit , maio

rem secta A G, quæ remotior esta centro ; Ec cadem ra

cione AG ,maiorem quam AF.Econtrario autem , rectam

AB, omnium ,quæ extra circulum funt,minimam eſſe. De

inde rectam AC,quæ vicinjor elt minimæ A B,minorem of

fe recta AD, remotiore ; Et cadem racionc,ipſam A D ,ma

iorem ,quam A E.Denique ex A , ad vtrafque partes mini

mælincæ A B, duci poffe tantummodo duas lineas rectas

inter fe æquales . Ducanturex centro K , ad punčta C, D ,

E, F , G , H , rc&tæ KC,KD, KE, K- F,

KG, KH . Quoniam igitur duo latera

AK, KH, triangali A K H , maiora ſunt

recta A H ;. Sunt autem re &tæ AK, KH, 20. primi.

æquales rectis A K, K 1 , hoceft,reétæ AT

erit & AI, maior , quam AH : Eadem

tatione crit A l , maior , quam A G,& quã

AF. Quare A 1 , eſt omnium , quæ ex A ,

in circulum cadunt, maxima .

DEINDE, quoniam lacera AK ;KH ,trianguli AKH,

æqualia ſunt lateribusAK , KG, trianguli AKG ; Et angu:

lus torus AKH ,maior eft angulo A KG; crit baſis AH ,baſe 24. primi.

AG ,maior.Eadem rationemaior erit AH,quam AF; ltem

A G, maior , quam A F. Quare linca centro propinquior

maior eft linca remotiorc .

RYRS VS,qa in triãgulo ACK ,rc&ta AK,minor eit dua 20. primi.

bus A C, CK ; ſi aufcranturçquales B K, CK, rcminebii

adhus

K

Fi
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adhuc A B , minor, quam A.C. Simili ratione erit & B ,mia

nor , quam A D, & quam A E , Quare A B , omnium li .

ncarum extra circulum , quæ ex A , ducuntur,minima eft.

RRS vs ; cum jutra triangulum ADK ,cadantduæ

re &tæ A C , C K, ab exưremitarbus lareriş A K ,erunt AC ,

ar primi C , minores, quam AD, DK ; Sub'atisigitur æqualibus

EK, DK, rcmanebit adhucA C, minor , quam A D. Pa

riracionecist À C , minor , quam A E s Item A D ,minor,

quam A E Quare linea propinquior minimæ lincæ AB,

mino.cit, quam remonor ab cadem ...,

POSTKIM fiat angulo A K C angulusAK L &

qualis , & ducaturrecta AL Quoniam igitur latera A K ,

K C , trianguli AKC, æqualia funt later bus Ak , K.,

thanguli A KL ; Sunt autem & anguli A KC,A K L ,di

+ primi. aislaieribus contenți æquales ; erunt recta a C, A L, ex

vtraq ; partem nimç A B , inter fe æquales, Quod autem

nulia alia his poflit effe æqualis , conftat .Nam licx Adua

catur recta cadens vlua L, erit ipla ,cum fit remotior ami

nima , maior quam A L ; Quod fi cadac inter B, & L, cric .

ra , cum Sicininime propinquior, minor quam A L , vt

oitenluincit . Duæ igitur folum recięlincæ æqualesadva

trafas partesminimæ cadunt. Sigitur cxtra circulum tuma

tur punctum quodpiam , &c . Quod crac demonſtrandum .

$.c H 01.102

EADEM rationeab A , in peripheriam concauam duc

tantum linex æquales cadent, ad viraſq;partes maxime A ?,

Fir enim ligulo A K H , æqualis angalau A KM,

iun aturg ; relia A M. Quae igitur Later :

A K KH , æqualia fiona lateribus AK,KM;

funt autem em anguliA KH, A K M, æqua

4.primi.
les : erunt baſes A H,A M ,iequales .Neque

yerovila alia his duabus æqualis exhiberi pre

teft . Nam quæcunque ex A , ducatur ad par

tes H , ea vel maior erit , vel minor , quam

A H , prou : citra vel vltra reétam A H ; di

Ela fueriting mot munijejium eft ex demonftratione theore .

maris .

THEOR.

HI
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THEOR. 8. PROPOS.9.
9.

SI in circulo acceptum fuerit punctum

aliquod , & ab eo puncto ad circulum ca

dant plures,quam duæ rectæ lineæ æquales;

acceptum punctum centrum eſt ipſius cir

culi .

A pun & o affumpto A ,in circulo BCD , cadant plures

rectæ ,quam duæ , A B , A C, A D , inter fe æquales : Dico

A ,pun&um eſſe centrum circuli . Connectantur enim pun

& a B , C , D , re &tis BC ,CD; quibusdiuiſis bifariam in E,

& F , ducanturex A , rectæ A E, A F.Quo

niam igitur latera A E, E B ,trianguli A EB,

æqualia ſuntlateribusA E , E C , trianguli

AEC ; & bafes A B , A C, ponunturetiam

æquales; cruntanguli AEB, AEC ,æqua
8.primit

les , idcoque recti Eodem modo oſtende

mus, angulos ad F , efle rectos . Quare cum rectæ A E ,

A F, diudant rectasBC, CD, bifariam , & ad angulos re

ctos ; tranſibic utraque producta per centrum circuli,per co

rollarium propos. 1. huius lib. Punctum igitur A , in quo

ſe mutuo ſecant, centrum erit circuli . Sienim eſſet aliud

punctum ccntrum , non tranſiretutraque per centrum . Si

itaquein circulo acceptum fuerit punctum, & c . Quod de

monſtrandum erat.

A LITE R. Si punctum A , non eft centrum circuli,ſit

centrum inuentum E ,ex quo per A, agatur diameter : G.

Quoniam igitur in diametro F G præter

centrum acceptum eft punctum A , a quo B

in circunferentiam cadunt rectæ AD,AC;
Fi

crit recia A D, quz propinquior eſt cen.
E

7. terti

tro E, maior, quam recta a C , remotios

a cenco , quod eft abſurdum . Policæ

funt enim æquales rectæ A D , A C. Idem abſurdum

fcquetur , fi aliud punctum præter A ,

centrum ponatur .

O THEOR.
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H

10. THEOR. 9. PROPOS. 10.

CIRCVLVS circulum in pluribus ,

quain duobus punctis non ſecat.

SECET cnim , fi fieri poteft,circulusABCDEF, circu

lú AGBDHE,in pluribus,qua duobus,

А. B punctis A , B, & D , qua iungantur rectis

A B, B D : quibus bifariam diuiſis in 1 , &F

K ,educanturex 1, & K , ad A B, & BD,

perpendiculares I L,KL. Quoniam igitur

rectæ I L, KL, fecant rect is A B , BĎ , in

circulo AGBDHE, bifariam , & ad angulos rectos ; tranfibit

utraq; ex corollario propos. 1. huius lib .per centrú ipfius.

Quare pun & um L, in quo fe diuidunt,erit centrūdiải cir.

culi. Eodem modo demonſtrab'mus,punctum L, effe cen

trum circuli A B C D E F. Duo igitur circuli femutuo fc

Sosersi.
cantes idem poflident centrum .quod eft abſurdum . Circu .

lus crgo circulum in pluribus , quam duobus pun & is non

fecat . Quod cratdemonftrandum .

AIJTER . Secentſe ijdem duo circuli,fi fieri poteft,in

so sersj. tribuspun & is A , & B , & D. Inuentum autem fit I, centru

circuli AGB DHE, a quo ad dicta tria

pun&a ducantur I A , IB , ID . quæ per

FO defin.circuli æqualesetunt inter fe Quo

niā igitur intra circulü ABCDEF , aflum

prūelt pun&ù ,a quo caduntin circunferê

9. serty. tiä plures,quäduæ re &te æquales,erit I.centrũ circuli ABC

DE F. Erat autem idem punctum í, centrum circuli AGB.

DHE; Duo ergo circuli fe mutuo fecantes habent idem

3. sersj. centrum ; quod eftabfurdum .

THEOR. 10. PROPOS. II .II .

SI duo circuli ſe ſe intus contingant, at

que accepta fuerint eorum centra ; ad eo

rum centra adiuncta re &ta linea , & produ

aa,

G

1
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cta, i ontactu n circulorum cadet .

TANGAT circulus A B C , circulum A D. E , intus in

A , & fit F ,centrú circuli A B C ,& G, cenırú circuli A D E.

Dio rectanrex enſam per G , & F ,cadere in cöta &tum A.Si

enim non cadi , lecet urrumq; circulū in pun&is D,B, C,E,

& excontadtu A , ad centra F, G , rectæ du A

cantur A F. AG. Quoniam igitur in trià

guio A FG duo latera GF , FA, maiora
20. primi

ſunt latere G A ; Eft aurcm G A ,re &ta re- E

Ar G D , æqualis ; ( quod G , poſilum ſic

rentru circuli A D E ) Erunt & G F, FA,

reutz maiores recta G D. Dempra igitur communi G F, re

mancbit F A , maior, quam F D : Quare cum F A ,æqualis

fit ipfi FE ; ( quod F,pofitú fucrit centru circuli ABC )erit &

FB,maior, qua F D , pars toto , quod eft abfurdu . Quod G

quis velit cõrendere F,cffe centrūcirculiADE; & G ,centrú

circuli ABC.initituetur argumétatio hac ratione. In triãgu.

lo A FG, duo latera FG ,G A , ma ora ſunt latere FA ; EN 20.primi

auté recta F A , re &tæ F E , æqualis : (cum F ,ponacur centru

circuli ADE.) Igitur recte F G ,GA ,maioresſuntrc &ta F E ;

dempta crgo comuniF G ,remanebitGA,maior , quă GE:

Quia igitur G A , æqualis eft ipfi G C; ( propterea quod G,

ponatur elle centrū circul A B C ,) erit quoqucGC maior,

quã G E ,pars toro . quod eft abſurdum. Idem abſurdum fc

quetur, ficentru maioris circuli extra minorēponatur.No

crgo recta FG ,extenſa vtrumq ; circulum fecabit fed in con

tactum a , cader . Quare f: duo circuli fe ſcintus coatin .

gant, & c, Quod erat demonftrandum .

II.THEOR . II . PROPOS. 12.

SI duo circuli leſe exterius contingant,

linea recta, quæ ad centra eorum adiungi

tur , per contactum tranfibit.

CIRCUIT ABC,VBE tangát fe exterius in B , & cen

trú circuli ABC,fic F; circuli ucro ÜBE,centru fit G ; Dico re

ata extenſam pF, & G , uālire per contacū B. Si enim non

0 2 trangit,
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o . primi

tranſit , fecet circunferentias in C , & E ; ducanturque

a centris F, G , ad B, contactum rectæ FB, G B. Quoniã igi

tur in triangulo F B G, latera duo BĚ,

BG, malora ſunt latere FG : Eft auté

recta B F, rectæ FC,æqualis; (quod F ,

fit centrũ crculi ABC, ) & recta GB,

rectæ G E , æqualis; ( quod G, ſit centrum circuli D BE )

crunt & rectæ F C, Gk , maiores quam recta F G , pars quá

totu, ( cum FG, contincatpræter É C ,GE, rectam adhuc

CE ; ) quod eft abſurdum . Si igitur duo circuli File exce

rius contingant, & c. Quod erat demonftrandum .

THEOR. 12.PROPOS. 13 .

este

12 .

11 , terti

CIRCVLVS circulum non tangit in

pluribus punctis, quain uno, ſiue intus,fiue

extra tangat .

CIRCVLI ABCD, A E C F , tangant fe intus, fi

fieri poteft, in pluribus pun&is, quam uno , A , & C. Aſſu

mantur igicurcentra horum circulorum G, H, per quæ re

ccaG H in utramquc partem ex endatur,quam neceffe cft

cadere in contactus a ,& C. Itaque cum G ,fit centrum , &

recta A C ,diameter, diuidecur A C , bifariam in G Sinili

rationediuidacurcadem A C, bifariam in H quod ett abſur

dum . Vna enim recta in uno duntaxat puncto diuiditur bi

fariam . Sienim G C, eft dimidium totius A C ,erit neccffa

rio HC, dimidio minor ,

B cum lit pars dimidi; G C.

Quod ſi quis dicat recta

GHI
GH, extenfam ad pariss

CA 1
quidem G , cadere in con

tacrum A ; At uero ad

parie , H , minime pertinc

re ad coniacrum C, ſed ſc

care utrumque circulum in I , & K , ut in ſecunda figura

perſpicuum eft :ducendæ eruntex centris G , H , ad conta

Actum C , recæ GC , HC. Ponatur igitur primo i , cena u

circuli

B

E
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circuli A B C D ; & H , centrum circuli A ECF . Et quia

in triangulo GHC,doo latera G H , HC, maiora ſunt la- 20. primi

tere G Č ; Suntautem rectæGH ,HC ,æquales ipli GK ;

( quod H C ,H K, line ex centro) & recta G C , rectæ Gli

( quod & brſint ex centro )erit quoquerecta GK , maior,

quam G I , pars toto : quod eft abfurdum . Ponatur fecun

do G ,centrum circuli A E CF ; & H, centrum circuli A B

CD. Quoniam igitur rectæ HG, G C , maiores ſunt recta '20. primi

HC ; Eft autem HC, æqualis rectx H A ; ( cum utraque

ducta fit ex centro H ; ) crunt quoque HG ,GC ,maiores

recta H A ; Quarcdempta communi H G crit G C,maior,

quam G A, quod eft abfurdum ,cum utraque ex centro G,

ducacur : Non igitur circuli inrus fe tangent in pluribus pun

ais , quam uno.

TÅNGANT ſeiam circuli A B, C B , exterius in plu

ribuspunctis,quam uno, prop: F. Ducatur ex D , centro

circuli A B, ad E centrum circuliCB,

recta D Е, quæ per contactum F, ne
12 terti

cellarió tranſibit . Si igitur etiam in D

alio puncto præter F, ſe tangunt, tan

gantleſc in B ; Ductis igitur rectis DB,

É B , erunt rectæ DB. EB ,æquales rectis D'F, 2 F , hoc

eft ipfi DE : Sunt autem & maiores : quod eft ablurdum : 20. primi

Non crgo fe tangent circuli exterius in pluribus punctis,

quam uno .

ALITE R. Si circuli A B ,CB ,exterius'ſe tangantin

duobus punctis B, & F; dacta recta B F, cader ipla intra unū

circulorum , per 2.propos. huius tertij lib.& ideo extra aliū ,

quod eft contra eandem propos. Quare circulus circulum

non tangit, & c.Quod erat demonftrandum .

SCHOLION.

Se mite confideretur Euclidis demonstratio, que proba .

wit, rirculum a circulo intus non pofle rangi in pluribus pun.

& tus, quam uni uiderur ea potiffimum concludere, circulum rõ

folle : angi a circulo in duobus,nel pluribus punétis, que lon

go interuallo a fe diffideant ; nõ autem eundem contactum plu

Tafunzia habere non poffe , quamuis facile hoc ipſum eodem

argumen ..

1
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BA

argumento fere demonstrari poſfir. Quare vs omni ex parte

confirmatum relinquatur , circulum non poffe tangere circu

lum in pluribus punctis , quam vno , oftendemus breuiter , in

uno eodemque contaétu non poße cfle plura pun &ta , quam

unum. Tangat enim circulus A B C , circa

lum A B D , propeAs per eorum centre

E, F, recta ducatur E. F, que ad contacts

11.fertü perueniet neceffario , vi ad punétü A. Dico

igitur, hos circulos fefe duntaxat tangere in

puneto A Sienimfe tangant in aliopuneta,

vt in By duftis exB ad centra E., F ,reftis

20. primi BE ,,BF,erunt recte E F, F B,maiores relia

E B; Eft autem recta EB, equalis rects E. A ,cum vtraq; lit ex

centro E : Igitur de recla E F, FP , maiores eruntrella EA .

Quare dempta communi EF, remanebitF B, maior, quž FA;

quod et abſurdum , cum FB, F A ,cadant e centro F , ad circan

ferentiam , ideoque ex circuli defin, æquales exiji ant.

13 . THEOR. 13.PROPOS. 146

IN circulo æquales recte linex æquali

ter diſtant a centro. Etquxæqualiter diſtát

a centro , æquales ſunt inter ſe.

Sunt in circulo A B C ,D ,cuiuscentrum E , duæ rectæ

zquales A B, CD ; Dico ipfas æqualiter diftare a centro E.

Ducantur enim ex E.centro ad rectas AB,

AА CD, duæ perpendiculares EF, EG ,& con

iugantur recte E A , ED ; Secabuntque

3.serij. ( F. rectx E F , EG , rectas A B , CD , bifarjā .

E Quare cum tote A B, CD , æquales po

B nantur, crunt & dim dia carum , recte ui

delicet A F , DG, æqualia . Quoniam igi

quadrata rectarum EA , E D ,æqual um ,inter fe funtæqua

47. primi lia : Quadratum autem rectæ E A zqual est quadratis re

Aarum A F. FE ; & quadratum rectæ E D , quadraus recta

rum DG, G E : Erunt quoqucquadrata rectarú A F, FE ,

æqualia quadiatis redarü D G , G E.Abļaus crgo quadrats

æquals
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zqualibus æqualiù rectarú AF, D Gremanebunt quadrata

rectarú FE, GE æqualia,ideoque & rectæ E F , EG ,æqua

les erunt. Diftant igicur per 4.dcfin .huius lib.re & æ Á B ,

CD,æquaiter a centro E.

Rursus diftent rectæ A B , C D, æqualiter a centro E ;

Dico casincer fe effe æqualcs. Ducantur enim iterü ex citro

E , ad AB,CD ,perpendiculares EF,EG,quæ per4.defin.hu

ius lib.æquales erunt; diuidentq; ređas AB,CD,b faria .Du- 3 tertj.

& is igitur rectis E A , E D ,crunt carú quadrata æqualia?: Et

autcm quadrarù rectæ E A ,æquale quadratis reétaru'A F, 47. primi

FE ; & quadratù re &tæ ED, æquale quadratis-reciarū DG ,

GE Quare & quadrata rectarum A F , F E , æqualia func

quadratis re&tarum DG;GE;ideoq:ablatis æqualibus qua

dratis æqualium redarum E F , E G , remanebunt quadrata

se & arum A F, DG,æquália ; atqueadeo rectæ A F , DG,

ac propterea earum dupla A B ,CD , æquales quoque erüt

Itaque in circulo æquales rectæ lineæ æqualiterdiftanta cen

tro , & c. Quod erat demonftrandum ,

THEOR.14. PROPOS..15 .
14.

IN circulo maxima quidé linea cft dia

incter; aliaruin autem propinquior centro,

reinotiore ſemper inaior.

In circulo ABCDEF,cuius centrū G ,diameter fit A F ;

& recta cipropinquior H1 , remotior autem CD . Dico

omnium effemaximam A F;& HI , maiorem ,quam CD.

Ducantur enim ex G, centro re &tæ G K , G L ,perpendicula

res ad CI) , H !, Ft quia remotior eft

C D , 4 cºro , quả HI, rit GK , maior
IM

quã G Lyper 4.defin.huius lib. Abfcin
B.

dat exGR ,re& aG M ,ipſi GLæqua
A

lis ,atq; per M , educaturBME,perpen
H

dicularis ad Cix , & concctantur rectæ

GB, GC, G D ,GE. Qm igitur rectæ

gpendiculares G M, L ,æquales funtæqualiter diftabūt re

Ita BE, HI, a centro, per 4 defin.huiuslib .& idco interfe 14. terti

æquales erunt. Rurfus quia rectæ GB , Ge , maiores 20.primo

quidem

E

F
G

O +



* EUCLID ,GEOMY .

quidem ſunt recta BE ,æquales autem diametro AF ; cris

& diameterAF, maior, quam B E ; Ead :-m ratione otten

derur A F, maior omnibus alijs incis
' C

Deinde quia lateraG B , G E , triangu
В.

M
E 1. BGE,æqualia ſunt lateribusGC,

A
EGD, triāguli CGD ; & angulus BGE,

H
maior eſt. angulo CGD pcrit rect

BE , maior quam CD ; atque adeo

HI,quæ æqualis ottenia fuit ipliBE,

maior quoque erit quam CD . in circulo igitur maxima

quidem linca cft diameter, &c. Quod erat demonlirandú .

cca

>

20. primi a

SCHOLION .

EODEM feremododemonftrabitur theorema, fi ab une,

codemque punéto circunferentie plurimelinea cadant.

CADAN T enim a pun&to,,plures lined AB, AC, AD,

quarumA D, per centrum E, tranfeat. Dico 1 0 , elje omniš

maximam G AC , maiorem remiosiore

A B. Duetis enim rečtis B E, C E, cum in

triangulo A EC , latera A E, EC , M 210

ra fins latere A Cijent nereste A E, EC,

aquales re&tis AE, ED , hoc eft , recte

ĀD ; maior erit AD , quam Al ; Ez

demque ratione maior erit, quam A B ; & fic de cateris . Ma

xima ergo omnium eſt AD.

DEINDE, quia duo latera A E EC , trianguli AEC;

equalia funtduobus lateribus A E,E B trianguli AEB;

angulus A EC, totus , maior est angulo AEB ; erit baſis

24. primi wc,maior baſé A B; Eodemque argumenso erit A C , maior

quacunque alia linea, que'a centro remotior eft.

CAETER V Me hic duæ santum aquales lineæ duci

poſſunt apun &to A ,ad verafque partes maximeA D.Si namq;

angulo A EC,æqualisfiat angulusA EF, iungaturque re

eta AF ; cum latera AE , EC , equalia fins laterié : u

A E, EF, & anguli contenti quoque A ECAEF, æquales ;

4. primi Erunt baſes AC, F , æquales, Neque vero vlla alia his

duabus aqualis poteft exbiberi ; Quacunque enim ducatur ex

A, ſupra AC, ea minor eritquam AC ; fi vero infra AC ,
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camaior erit , vt iam demonfirasum off .

THEOR. 15. PROPOS. 16. IS .

QVAE ab extremitate diainetri cuiuf

que circuli ad angulos rectos ducitur, extra

ipſum circulum cadet; & in locum inter ip

fam rectam lineam , & peripheriam com

prehenſum , altera recta linea non cader :

& ſemicirculi quidem angulus, quouis an

gulo acuto rectilineo inaior eſt; reliquus

autemminor.

In circulo ABC, cuius centrum D , diameterſit AC,

ad quam ex A , puncto extremo perpendicularis du. atur .

Dico hanc lincam perpendiculare neceſario extra circulum

cadere. Si enim cadit intra ipſum , qualis eft A B ; ducta

DB , erunt duo anguli D A B, DBA ,æquales; fed D AB, s. primi

rectuseſt,per conſtructionem :igitur & D B A, rectus crit,

quod eſt abſurdum ; Duo enim an

guli in triangulo minores ſunt duo F А. E 17.primi

bus rectis . Non igitur cadet perpen

dicularis intra circulum ; nec eandé

ob cauſam in ipfam circunferentia ,

fed extra , qualis eft E F. Dico iam

inrer A E , rectam , & circunferencia

A B , non poffe cadere alteram rectă.

Cadac enim , fifieri poteſt, recta AG,

ad quam ex D , ducatur perpendicu

laris DH , fecans circunferentiam in I. Quoniam igitur

in triangulo DAH , duo angul DHA, D A H , minoris 17. primi

funt duobus rectis ; & DHA , rectuseſt,per constructio.

nem, eritangulusD AH , recto minor, ideoque recta DA ,

hoc eſt, recta illi æqualis D I,maior erit quam DH , pars 19. primi

quam totum , quod eft abſurdum . Non igitur intercipietur

recta inter A E , & circunferent am A B : icd quæcunquecx

Andu
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A, ducatur infra A E ,ca ſecabit circulă. Dico deniq ; angulú

ſemicirculi,contentū diametro AC,& circunferétia AB,ma

ioré effe omni acuto aogulo rectilinco ; reliquü uero angulú

cótingentiæ ,quicótinetur recta A E , & circunferentia AB,

minoic effc omni acuto angulo re & ilinco Quoniã oftensū

eft,omnérectă ex A duđa infra per
E E

pendicularé a E ,caderc intra circuli,

aciet neceſſarioca cum AC ,minoré

angulā angulo ſemicirculi, at uero cũ

A E ,maioré angulo conngentia , cú

ille fic pars anguli ſemicirculi,bic ue

ró rotum quidpiam ad angulú con .

tingentiæ. Angulus igitur femicirculi

Cli maior eft omniacuco angulo re &tili

nco,reliquus autem minor . Itaque

quæ ab extremitate diametri cuiuſque circuli ad angulosre

ctos ducitur, & c Quod erat oftendendum .

D

COROLLARIV M.

Hone'manifeftum eſt,quod re & a a diametricirculi extremitate

ad angulos re & us duga , plom circulum tangi . Olenlum enim

tuse,ipſam cadere exuiacrculus; Quare ſolum in pun & o rillo dia
metri cxiremo ipſum atringir.

& XORONT10 .

POTEST hoc idem theorema demonftrari oftenfiue hac ratio

ne . sie diame: er A C ,in circulo ABC, cuius centrú D. Ducatur ex

А GE A, ad A C, perpendicularis A E , qua dico

extra circulú caders . Sumatur cnim in ea

quoduis pun &um , & coniungaturreda
HН

G D.Quoniã igitur in triãgulo ÄDG, duo
17. primi

anguli DAG,OGA, minores funt duobus
D

re & is , & DAG, fa & us elt reclus; crit DGA,

19. frimei B re & o minor. Quare maior erit redaDG,

quá 0 A; ideoq; pundu G, extra circulú
AB

cric . Eademq; elt ratio dc omnibus alijs

pun&is renta A 6. Cadet ergo tota AE , cx

tra circulum . Ducalur jam ex A ,infra AE,

re & a AH,qua dico neceſſario ſecare circulu . Fiat.n.angulus ADI,

çqualis angulo EaH . Addito igitur cómuni angulo DAX, crúc duo

arguli ani,DAH,æquales toti angulo re & oDAE,idcoq; minores

11. groni duobus rc & is ;quare co bunt ređeAH,DI, in aliquo pun &o,ut'ın

1. Dico igitur pun túl,cffe intra circulú.Quonia tres anguli in trià

gulo

Q
ज

I
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gulo D A I ,zquales funt duobus re&is, & duo anguli DAI , ADI,

olteſfunt zquales re & o DA E; erit reliquus AID ,re&us,atq; adeo 32. primi

maior, quam D AI, acutus. Quarereda DA, maior eft quam D I. 19. primi

Non igicur D I , ad circunterentia perueniet; proptereaq ; pun &um

J,intra circulum exiſtet ; atque adeo ređa A H , circulun ſecabit .

Reliqua parccs ihcorcmaris oftendentur, ut prius .

SCHOLION.

EXISTIMAT Peleterisss,angulú contingencie, quem

Euclides hic probauitminorem ole omni acuso angulo rectili.

neo, nihil effe, atque adeo ex illo contactu lineæ recta, y circa

ferentie,non effici angulum ullum . Vt autem, lextentia illires

planior fiat, afferemus in medium digreffionem ill.am , quã ipſe

hoc in loco adducit. Sic igitur inquit :

Cum huius theorematis caput postremtattentius confide.

rarem ,mihiſanein mentem ſubýtprima fpecie, Geometrii nõ

fasis fibiconftare ; immo adeo ,repugnantia in ſe admitere.

PRIMVM enim extra intelligensiã eft, ut inter giãtitates

minima daripoffit ; qualë boc loco angulæ, quě dicunt cortin

gencie,feu reciiius,contactus,minorē omni acuto pofsimus Ni.

hilo magisconuenit,utmaxima quantisas detur , qualis hic an

gulus ſemicirculicmni acurg rectilineo maior ponitur. Quin

ritas enim co nomine quantitas efl, quot partibus confter, les

cundă eam equale,tinæquale dicatur. Quantitatis enem có

tinue in infinitum fectin eft. Atque adeo cum in primam pro

pofitionem decimi incidiffem ,tum magis anxie expendere capi,

quonam pacto conciliaripoflet tam aperta, mi apparebai , re

pugnantis. Sic enim habet prima decimi,

SI a maiori duarum quantitatum aufera

tur maius,quam dimidiuin; ac rurſus ex reli

quo maius,quă dimidiū, idá; continuo fiat;

relinquetur tandem magnitudo ininor ma

gnitudine ininore poſita.

VARBI cauſa, ſens duo anguli Aquidem rectilineus, do

RCD,ingil modo fit angulº ) cotactus:Vultprima decimiz

s auferei sb angulo 4 ,maius q dimidium, ac rurfus a relique

parte
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Cism

parte maius , quam dimidium ;ficģue continuo ex reſiduis per

tibus maius , quam dimidium ; tandem relinqui minorem an

gulum, quam B C D. Cuius demonstrationem hic non appono,

rum ex fequentibuspendeat . Nulla tamen in tosa Geometria

propofitio eft, quæ (ut fic dicam )magis Ha

А Bturaliter wera fit . Quod ex numeris (in

quibusrerum omnium imagines )luce cla

riuseuadit . Quis enim non uidetpropoja .

sis darbusnumeris 8. og i , cum aboétona

rio mainos
quam

dimidium abftuleris , ut quinarium ; tum

ternario reſiduo ,
maines

quam dimittirm, ut binarium ; relin

qui vnitatem pofitobinario minorem ? Neque vero ad rem fle

cir, quod Campanus illic excipit, propofitionus ſententiam de

quantis atibuseiufdem generis eje intelligendan . Hæc quip

pe conciliatio nullaeft ; quin etiam menti Euclidis contraria ,

vt ans , cum illuc uenium erit , manifeftum faciemus ' Immo

ipfe Campanus fecum pregnat , in ſecunda duodecimi

demonfirande alysgue propofitionibus nonnullis folidorum ,

a curuo re &tum auferat.

Nos igitur hani dubitationem fic expediemus ; ut dicamus

lineam rcctam , qua circulum tangis, cum peripheria angula

non efficere ;filice:BCD , nullo modo angulum dici debere,

Omnis enim anguliss in ſect.one confißit , non in contaix . Et

vbi ceſlat ſectio , ceffius quoqueanguli formi . Arque vi vno

verbo dicam, in decuſlarione ( Decuſationem hoc loco , o ſe

Etionen finedifcrimine accipio) onines

angulurum fpeciesperficiuntur. Dus

bus enim lineis A B, C D , le fiin .

détibus in puncto E ad ang ulos rectos,

Ar
intelligatur CD , fic moueri in orbē,

E
B

KY fcilices super puncto E , fexo, y ex

CD, fi at FG ; hinc ſane ex reéto an .

gulo A E C, fiet obruſusA EF : Inde

ex recto Be C , fiet acutusB E F Cis.

que faeta fuerit H X ,hinc quidem angulus obtufior fies HEA ,

indi vero acutior BE H ; ficquecontinuo, donec perueneris ad

A B , eg intra eoſdem sérminos concludatur cã ea . Tum enim

immerla , vi fic dicam linea CD , in lineam A B , euanefcet

angulus. Neque diuerfa ratio eft in curus. Sic enim in cir.

culo
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DE
C

Aficit , que

culo A B CA. cuius centrum D , linea D Е ,preteriensperi.

pheriam , fecans ipfimin A ,pun &to fixo,fuper quod circun

ducatur ipfa D Е, per puncta F , G, H, Tsom fient anguli co

sinuo vary cam peripheria,in ipſo fun

Eto A ; donec cellante deculusione , linea

F.D , faltaſis E K 6langit circulum. Ac
E

tum linea D Е ,non iam inclinaia intelligi E -K

tur, fed immerſain lineam B A C, quan :

ad angulum attinet : non aliter quam fi BI

BAH,eller linea recta ; neque contra fa .

cis, quot deducantur lineæ , facianiguel

riumCa K. Nam idfola A C, lineaef

rectam refugit ;fed eam tamenin pun & to A , ample

Etitur. Cum igitur omnisangulus in pluribuspun &lis non cõ

fiftat quam vo; fit, nt punctum A , tam fir ineptum angu .

Lo conftituendo, quam modo erat punétum ſection is E , linea

rum re &tarum . Fortaſſe dices , punctum à , linee refte ma

nere in ſuo rello , pun & umýue A', peripherie in fuo rotundo ,

neque virumque ele idem punctum; ſed lineas ſe santum in

ter ſe veluti lambere , quia altera alteram penitus , omnia

punéto refugit ; vs contraria contrapofisa , fiant manifesiio

ya : Id vero ſenſusnon recipis. Duoenim circuli fefe exterius

tangentes , rectam lineam intermediam illibatam relinque

rent: Scilicet , fi intelligeremus circulum , qui in puncto A ,

tangeret ipſum A BC, circulum exterius: quod non patitur

linearum natura . Sed demus id fieri poße ; ut nihil in cogita

tionem cadat, quod femel fpiam Geometria non repreſentet:

Illud tamen minimeurgebitsImmo tanto minus contactus li

nearum erit angulus ; Hiabit enim verinque ipfarum concur.

sus. Sed noshæc Geometricis rasionibus confirmemus , per

theoremata .

CONTACT Vs duorum circulorum inte

rior , quantitas non elt .

Sit enim circulus A FBA,cuiuscentrum C ,diameter ve

re A B, per cuius extremitatem A , ducatur line , D E ,adan .

gulos rectos . Es conftat , ex conſectario huius decimæ fexta ,

lineam D E contingere ipfum A FB A , circulum : ac propre

ret
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rea D AF , efic minorem un:ni angulo acuto , ex ipfa Euclidis

fententia : ſcilicetper oltimam partem huiufie decimaſexta.

Iam vero inter puncia C, « B , ſuſcipiaturin diametro AE,

trum G , & fpatio G A ,defcribatur alier maior circulus AH.

KÁ, DICOF A H, non eſſe quasitatem .

P Confiat quippe circulum AHKA,tran
IR

fire inter rectum D A , do curuam ; F ; ! --

D cum fit femidiameter G1, maior feni:
E

diametro C A.Manifeftum quoque of

lineam DE , tangere ipfum A HX A ;

circulum ex eodem huiufce decimalerie

conſectario : ac proptere : DAH ,cffe om .
(В

ni acuto minorem . Defiribatur tertio,le
IK

cundum maius fpatium LA , circulus

A MNC A ;Eterit ex eodem conſectario,

DA M,omni acusominor. Sicque in in

finitum , erunt omnes cintactus, quos efficiet linea D Е , cum

circulis ductis per A ,punctum , quorum centra in A B, linea ,

minores omni acuto rectilineo : ac fic , omnes aquales , ſi modo

æqualitas inter non quanta dici poffit. Quapropter cm

sactus D A M, erit æqualis cõtactui D A F: Fietg ; MAF,

contactus interior circulorum, neque augeat,nequeminuat co

sactum D A M.Igitur M AF , quantitasnon eſi .Quod erat

demonfirandum .

SED da probabimus .contactum interiorem circulorum

quantitatem non efle , in hunc modum . Nempe cum omnes

circuli fint fimiles, erunt o femicirculi fimiles : Quapro

peer anguli,qui fiunt a dismetro peripheria,in omnibucir

culis funtaquales, per conuerfam definitionisfimilium ſectio

num . ( Nam ab hac equalitate angulorum non excludentur

angulimixti.) Erit igitur angulus BAF , aqualis viri.

que angulorum K AH , NA M : Ac propterea conta .

ctus F A M, nihil addio ad anguluni B A F. Quare FAM ,

quantitas non eft . Quod fuit demonfirandum . Hinc fequi:

our alterum .

CONTACI V s lineæ re &tæ cum circulo ,

quantitas non eft.

MANENTS enim eadem constructione, fi D AF,for

quantitas
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aut perquantitas ; ipfanique diuidetur per lineam rectam ,

obliquam . Non per lineam rectam , repugnante vleima perse

huius decimaſexte : neque per obliquam ,vtper lineam A M :

Fffet enim FA M ,pars ipfius DAF : AtquiFAM , quanti

sas non eft, vtmodo probauimus .Non eft igitur F A M , pars

ipfius D A F.Igitur D A F, neque per lineam rectam , neque

per obliquam diuidi poteft . Quare D AF , quantitus non eft :

quod er etprobandum . Hinc exurgis tertium .

CONTACIVS duorum circulorum exte

rior, quantitas non eſt.

In eadem conſtructione , protrahatur BA , diameter ad

punesum P. Tum centro P, interuallo aurem P A , defcriba

sur circulus A OR A , fangens circulum A B F A, exterius

in punéto A. Dicocontactum FAQ non effe quantitatem .

Id veromanifeftum eft ex pofteriori demonſtratione. Nam n..

que per lineam'obliquam diuiditur , cum F AM , non fitqusă

tit es,perprimam harum ; neque per rectam ,cum neq ; DAF,

for quantitas,per fecundam earundem ;neq; DAQ. quantitas

per eandem . Quare cum F A la partes nullas habeat , quan .

sitas non erit : quod erat probandum .

Ex his emerger hoc pronunciatum , quod in Geometria ne

mo hactenus admittendumeffe cogitauit.

ANGVL 1 , qui fiunta diametro , & periphe

ria , fiue intra , fue extra circulum , recti ſunt, &

rectis rectilineis æquales.

Vr in pofteriorifigura, angulus B A F, æqualis eft angulo

B A D ; cum ipfi nibil accreſiat ob contactum DAF,quiquã

sitas nõ est : okid L AP,rectus eft,& aqualis ipfiDAP,

cum D A&nihil addat : quod erat probandum .

HAS C Peleiariushoc in loco . In epistola autem , quã ad

Cardanum fcribit , affert aliam demonftrationem , quam ipfe

ais pleniorem effe. Hanc igitur hic fubjcere ſtalui . In primis

autem præmiisit hoc theorema.

IN circulis anguli ,qui fiunta diametro &

peripheria, funtæquales.

SINT
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SUNT enim fuper centro A , duo circuliBCDB,

E F G E , quorum diametri B D , E G. de fecer EG ambos

circulos in pun &tis E , B ,D , CG Ajo duos angulos CBD,

ely FE D , elle equales. Nam fi fit FE D,major ipfo CBD;

(neque enim conira ,CB D, maior ello pa &to eris ipſo FED)

ac defcribantur plures circuli fuper eodem centre A , quo

rum vnus hoc loco fatis fuerit H KLH : fies tandem ex con

tinuo augmento , Angulus a diametro & peripheria, verbi gra

tia , angulus K HL, maior reito:

quod eft contra ipfius Euclidis fen .

E tétiam , qui eos omnes angulos ponit

recto minores , Sunt igitur anguli

interiores , quiad B , E, inter ſe

A æquales : quod fuit oftendendum .

Idem de exierioribus iudicium . Ne

que in hac demonftrandi ratione ulo

lus eftparalogiſmus. Licet enim nul

la fit comparatio angulorum , quos
L

vocant , contactus ,ad angulos re

Etilineos :
: attamen erit angulorum,

quifiunt exfe tione rečiælinea, o peripherie , aliquacollatio

ad ipſos rettilineos. Eiuſmodi enim auzuli, quimixti dicun

sur, manifeste maiores,eminores fiunt.

His ad huncmodum demonftratis , aio contactum circa

lorum interiorē, non effe quantitatem . Super centro M, inea

dem linea H 1., polito , deſcribatur circulus B FN B , tanto

interuallo, quanto el circulus E F G E ; pofita fcilicet MB

semidiametro æquali ipſe A Es qui circulus ranga PCDB,

circulum in puncto B : Eimanifeftum eft , angulum FB D,

æqualem effeangulo F ED , propter æqualitatem peripheria

rum diametrorum : Quapropiere idem ipfe FBD , erit an

gulo CB D æqualis . Igitur C BF , contactus , nihil addit

ad ipfum CBD , angulum . Quare CBF, quantitasnon eft :

quod fuit probandum . Atquehincprocedit demonftratio, es

rum , quæ in tertio libro adduximus , theorematum .

Hnec igitur eft Peletarij ſententia de angulo contaftus,

qua omnino Euclidiest contraria . Sienim Euclides fenfſet ,

angulum contactus nihil prorfus efle, da angulum femicireu

li equalem rectorectilineo : Quid, obſecro , tantopere defo

dalies,
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d'aſer, vi demonftraret,angulumcontaétus eſſe minorem om

ni 201410 rectilineo, angulum vero ſemicirculi maiorem ? Quid

enim clarius , quam nihil , cuiu /modi est angulus contactus,

ex Pelesari fententia , minus rſſe quocunque angulo ? Quid

quoque magis perfpicuum , quam angulum rectum , qualem

ponis Peletarists angulum femicirculi , maiorem eße qusliber

acuio ? Q33-apropter angulum conta&tus vereelſe angulum ,ac

quantitatem ,affirmimär ; arque a tea angulum ſemicirculi

retto rettilineo minoren . V'n le dijoluenda ſunt a nobis om.

nid Pelesarj fophifint,quæ in hu digreffione adduxit , ad

confirmandum , angulum contaftusnihil efle.

PRIN V N igitur extra intelligentiam fe fatemur , vt

inter quantitates minima dari poſit : fed inficiamur,nosaſe

rere , angulum conce £ tus eſje minimam quantitatem ; Immo

pero aſſeueramu“,quemuis angulū contaétus ſi ab Euclide

minor oſtenſus est omni acuto rectilineo , diuidi poſle in partes

infinitas,non quidem per lineam rectam , vt Euclides demon

Prauit, & oprime ; fed per lineam circularem . Vo propoſito

angulo contactus CAB, fi per A ,
A

deſcribatur circulus A EH maior cir

culo A B G, iungens reétam CD , in

Ai fiet angulus conta& usCA E, mi.

nor angulo contatus CA B. Quod fi B

adhucmaior circulus A F1, deſcribe

tur , erit multo minor angulies conta F
H

& tus CAF , eodem angulo contactus

CAB. Atque ita fine fine femper minorem angulum conta

Elus efficiemus. Reperitur igitur inequalitas inter angulos

contaétuum , quamuis quilibet eorumminor fitacuto rectili

neo quocunque: Quemadmodum quiuis angulus acutus minor

estrecto , da tamen quolibetacuto dato , minor dari poteris ,

cum diuidi poffitinfinite . Vt angulus acutus А

BAC , minor eftre&to B AF ; & tamen fo

ducatur recta A D ,inter AC, A B , fiet ain

sus minor B AD : Quod fi alia recta A E ,

inter AB, A D, ducatur , erit multo minor B

acuius B A E , nec unquam finis erit huius

decrementi .

PAR I rasione allerimus, angulum contactus-augeri pof

P ... se in
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fe infinite, ita vt quouis angulo contpétus propoſito,dentur ali

maiores finenumero.Vt in fuperiorifigura circulari ,angulo

contactus CA F, maior eſt angulus contactusCAE, multo

maior anguluscontatius CA B; Atq; ita deinceps, fi minores

semper circuli , quam A B G, defcribantur tangentes rectam

CD, in A augebitur perpetuo anguliss contactw '; ſemper 14

men minor exiſter quouis reftilineo aculo. Quemadmodă guo

uis angulo acuio dato, dantur alij acuri innumeri maiores. Vs

in proxima figura , angulo acuto B A E , maior eft acutus

BA D,u multo adhuc maior acutus B AC. Quod fi alia re

{t aducatur inter perpendicularem A F, d rectam A c, fiet

adhuc maior angulus acutus , nec vnquam finis erit huius in

crementi.Sicut igitur in huiuſmodi incremento nunquam per

uenimus ad aliquem angulumacu :um , quifit æqualis angulo

recto, vel maior recto, niſi acutus angulus niutetur in te .

Etum , vel obtuſum , ſedſemper recto , uel obtuſo minor est an .

gulus dcuius; Ita quoque in accretione anguli consacins nun .

quam devenimus ad aliquem angulum contactus, qui aqualis

Jis acuto angulo rectilineo propofito , vel maior acuto nifi an .

gulus contactusmutetur in alium angulum mixtum , ( quiquio

dem efficitur a duabus lineis fe focantibus ; cuiuſmodi eft an

gulus ſegmenti.) ed angulus contactus acuto ſemper minor eft.

EODEM mo.lo negamus, nosponere angulum femicir.

culimaximam quantitatem . Immo-ferimus , quolibet angu

Lo femicirculipropoſito , quamuis ofienfus fit ab Luclide maior

oniniacuto angulo rectilineo , infinitos daripoffe naiores . Vi

in eadem figura fuperioricirculari,angulo jemicirculi BAG,

maior eft angulus femicirculiE A H , Omultoadhuc maler

angulus ſemicirculi F AI : Atque ita deinceps , fi maicres

femper circulo deſcribantur , quim A FI, tangentes rectam

CD, in A , augebitur perpetuo angulusſemicirculi , ſemper

samen minor exiflet anzulo recto CAI . E contrario vero,an

gulo ſemicirculiF Ai, minor eft angulus ſemicirculi E A H,

multo adhucminorangulus ſemicirculi BAG, nec vn

quam finis erit huius decrementi, & tamen quilibet maior eft,

quouis anguloacuto rettilineo , licet infinite diminnaint, vi

Ewclides demonftrauit : quemadmodum quouis acuto angulo

daro , inueniunsur alü quidem maiures, alij vero minores in

uumerabiles .

QUOD
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evod autem angulo contactus fine inequales inter ſe,

non omnes æquales , vi vult Peletarius,fimiliter e angu

li ſemicircularum ,ex eo marifeftum eft , quod angulusquilia

bet confisiit in unico punto , linearum inclinzione, que

non in directum iaceni , vi conitat ex anguli plani definitione.

Hinc enim.fi!, y equalitasangulorum eiuſdem generis requi

ræi eandem inclinationem linearum , ita vt lineæ vnius con

steniant omnino lineis alterius fi vnus al.eri ſuperponatur ;

Ea enim æqualia funt , quæ ſibi mutuo congruunt , iuxta 8.

pronunciatum . Cum igitur in angulis contactus ,nec non in

angulis ſemicirculorum , nequaquam reperiatur ſemper ea

dem inclinatio , quod ( yno ſuperpofito alteri) lines eorum

nonfibi refpondeant , fed prorſus inter fe diffideant , ceu ex fi

guris ſuperioribus perfpicuum efi Non erunt omnes anguli

huiufcemodi inter fe equales; Immoquilibet angulus conta

Etus augeri, « diuidi parerit infinite per lineam curuam ,

licet per rectam ſecarinequeat , vt recte oftendit Euclides .

Cuius etiam rei hæc afferri poteft caufa ; Si enim linea consin

gens circulum concipiatur moueri circa punctum contactus

immobile, continuo circulum fecabit , donec iterum ipſum

consingar : Tunc enim primum fecare defines circulum :

Quare fe wel minime inclinari intelliga:ur fuper pun .

cio illo contactus fixo, ſecabit circulum , cum in vnotan

sum puncto linea recta circulum poffit sangere , vt ex 2.

propefitione huius lib.collegimus .

SOL v M igitur illi anguli contactus paritergs illi

duntaxat anguli ſemicirculo
rum æquales inter ſe erunt,

qui officiuntur a peripherijs equalibus : In his enim

santummod
o

lines fibi congruunt mutuo Anguli vero

contactus', qui efficiuntur a peripherijs minoribus

iores erunt ; Es qui a peripherijs maioribus minores

Anguli denique ſemicirculor
um

maiorum maiores , mino

rum autem minores erunt , ni non obſcure intelligi poseſt

ex fuperioribus figuris : Neque enim liner salium angu

lorum fibi mutuo conueniunt .

CONSTAT ergo , quemuis angulum contactus habe.

re paries , vnum alteri poffe æqualem exhiberi, ac rurſus.

inaqualem , nempe maiorem , vel minorem : quemadmo

dum o is reliquis angulis omnibus fieri cernimus . Quod

P 3 csiam
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etiam de quocunque angulo ſemicirculi dici potest . Por

igitur recte intellexit Peletarius , angulum contact usmi.

nimam eſſe quantitatent , angulum vero ſemicirculi , ma

ximum .

DEINDE non eft,quod anaium reddat Peletarium pri

ma propofitio decimi libri. Ea enim intelligenda eft sam de

quantitatibus eiuſdem generis , quam diuerſi,dummodo vtra

his multiplicata alteram excedere poffit ; cuiufmodi non funt

angulus contaftus, & angulus acutus rectilineus. Nam en .

gulus quilibet contaétusfine bis ſumatur , fiue ter , quaterne,

line deniq; quoties libuerit , femper minor eft angulo acuse re

Etilineo . Sinamque quotcunq; anguli contactus , vt centum ,

inter fe æquales angulum acutum rectilineum excederent ,

vel ſe illisæquarent ; efiet quoque vnus illorum maior , vel

æqualis illi angulo acuto rectilineo, qui efi centeſima pars pro

ponti anguli acuti reftilinei; quod est abfurdum , cum quili

bet angulus contactusminorfiiquocunque angulo acuto rectie

lines , velut ab Euclide fuirdemonßratum . Quare nullo mo

do ex illa propofitione colligere licebit , fi ab angulo acuto ma

ius , quam dimidium auferatur , ac rurſus ex reliquo majus ,

quam dimidium , idý; continuo fiat,relinquitandem angulun

acutum minorem angulo conta & tus propofito į quoniam anga

lus contactus, ve dictum eft, per quemcunque etiam numerum

multiplicatus, fue quantumuis au &tus,ſemper minor exiftir

angulo acuto ; nec vnquam ipfum ſuperare poteft : quod tamen,

neceſſario requiritur ad demonftrationem dift.& propofitionis.

Vt enim demonftretur, multiplicanda eft minor quantitas pro

pofira toties , donec excedarmaiorem , ceu videre licet apud

omnies interpretes Euclidis . Vnde Campanus , velpotius ipfe

Euclides per Campanum , quando in Stereometria a Curhove

&tum aufert,vel contra , vt vult prima propoſ. lib. 10.af

mit fempersales magnitudines, quarum alterutra multipli

casa alteram excedere potest .

' IAM vero nulla rationeconcedemusPeletarin, angulum

tantummodo effici a duabus lineis fe fecantibus. Sufficitenim ,

vt angulus efficiatur, duas lineas in plano adinuicem inclina

ri, ita tamen, vt non in dire&tum iaceant, vt conftat ex angu

liplanidefcriptionetradita ab Euclide , quanquam femutuo

non fecent , fi producantur ; cuiufmodi funt peripheria
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y enca

# linea recta illam tangens , vel etiam dua peripherie ,

fe tangentes . Quare rere angulum efficiunt ,

diximus ,

PORRO demonftratio Peletarj,qua conatur oſtendere,

contactum interiorem non eße quantitatem , nullius eft momen

si . Quamuis enim omnes anguli contaétus , qui efficiuntur a

linea :angene, & peripheria , minores fint quolibet ang ulo

acuto ; non samen propierea inter fe omnes æquales eſe neceſſe

eft, fed poretalio alius maior eſſe , di minor , vc diximus :

quemadmodum etiam omnes anguli acuti minores ſuni angule

reéto , de samen ipfi inter ſe non ſunt omnesæquales. Sic etiä

omnes formice ( vt ex rebus quoque nasuralibus exemplum af:

feramus, )minores funt homine, vel monte , cum tamen ipfo

inter fe val le ſont inzquales. Quare non recte concludit Pele.

barius ,contactum interiorem nihil eße.

NYE GAMV s deinde , angulos ſegmentorum fimilium a

quales effe, ficut ipfe affumit in fequentidemonftratione : Ne

que enim hoc Euclides fignificauiiinultima definitione huius

sertü libri; Sed docuit ea ſegmente ele familia, in quibus an

guli rectilineiſunt æquales, vel quæ angulos restilineos (4

piunt æquales ;non autem quorum anguli æquales exiſtunt .

Immo magnum diſcrimen eſt inter angulos in ſegmentis,á an

gulos ſegmentorum ,ut aperte constabit ex propofitione, 31 .

huius libri ,

Ex his facilerejcientur relique Peletary demonſtratio

nes . Angulus enim consactus , qui efficitur a linea tangente,

e peripheria, diwiditur per lineam circularem , ita vt conta.

Etus interior fit vera parseius , cum contrarium nullo modo

oftenderit. Eodem pacto angulus contactus, quem conflituant

duo circuli ſeexterius tangentes, diuiditur e per lineam cir

cularem , perrectam , quæ vtrunque tanzie . Pariratione

theorema illud refellitur , quo aſſeruit , angulum ſemicirculi

equalem eſſe angulo recto rectilineo . Excedit namque rectus

angulus angulum ſemicirculi, angulo illo contactus,quem ef

ficit linea tangens, & peripheria . Poftremo hallucinatus eſt

quoque Peletarius in illa demonlirarione, quum ad Card.inum

miſis . Etfi enim angulus ſemicirculi in maiori circulo maior

eſt angulo ſemicirculiin circulo minori; non tamen propterea

efficitur , n aliquis angulus ſemicirculi,maior fis angulo re

P 3 fto . Sem



KOCEVCLID.GEOM

cto. Semper enim rectus angulus ſuperabir quemuis angs

lum femicirculi , angulo illo contactus , qui efficitur e peri

pheria , da linea tangente . Quemadmodum etiam quouis an

gulo acuto propofito ,daripoſſunt alij maiores ; nunquam 14

men aliquis acutus rectum exceder, ?y in præcedensi figura

cernere licet .

EX CARDANO.

ALIQV A quantitas poteſt coatinue, &

infinite augeri , altera vero infinite minui ;

& tamen augmentum illius , quantumcunque

Gt , minus ſemper erit decremento huius .

Proponantur enim angulus iconta

& us B AE, & acutus HGI. Si

igitur defcribantur alij circuli noi.
G

nores A C, A D, tangentes rettam

E F , in A , augebicur continue an

gulus conta & us , ve di & um efta si

H 1 rurſus inter re & as G H , G 1 , aliz

BВ KL sc@z cadant GK, GL, diminuetur

continue angulus acurus: Et tame

ſemper angulus conta & us, quantunlibet augcatur,minor eft ange

lo acuto , quantumuis diminuatur .

EX CAM PANO.

CAPTIRVM ex hac propoſitione 16.perſpicuum eft ,vitioſan

effe argumentationem hanc, quavſus elt Briſon in quadrando cir

1. pofter. culo ,vc au& or eft Ariſtoteles . Videlicet .

TRANSIT VR a minoriad maius,vel có .

tra , & per omnia media ;ergo per æquale . Vel,

contingit reperire maius hoc& minus eodem;

ergo contingit reperireæquale.

D19CRIBATVR enim circulis A B C ,cuius diameterAC,

moucri incelligatur circa extremum pundum A, fixum , per pun
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&a D, E , F , donec circulum contingat in

A ; Hoc conceſſo, mapiteltum elt , quam .

du reda A C, ſecat arculum , fieriangu.

um acutum minorem angulo ſemicircu.
B.

1 : ; quamprimum vero ſccare ceffat,effi.

ci angulum re & ú maioremeodem angu

lo ſemicirculi. Cum igicur fa & us fit cran .

fitus per oinnes angulos re & ilincos in

termedios , patet vitium prioris argumentationis. Similiter quia

nullus angulus re &ilincusæqualis reperitur angulo ſemicirculi;

( Retus enim, vel obtulus, maioreft ; & acutus, minor; ) con

Itae quog; vitioſam eſſe poſteriorem coaſequentiam .

PROBL. 2. PROPOS. 17.
16.

A DATO puncto rectam lincam du

cere , quæ datum tangat circulum .

Ex puncto A, ducenda ſit linca , que tangat circulum

BC, cuiuscentrum D. Ducatur rcea A D, fecans circu

lum BC , in B ; Dcindecentro D , interuallo autcm DA,

defcribarur circulus A E ,& ex B, cdu

carur B E , perper dicularis ad A D , le
А

cans circulum a E, in E. Du & a igitur

recta E D, ſecans circulum B C , in C,

connectatur recta A C,quam dico tan

gerecirculum B C, in C. Cum enim

duo laiera D E , D B, triangul : В DE,

Equalia fint duobus lateribus DA ,DC,

trianguliCD A ,vtrunquc vtrique , vt conftatex circuli de

finitione ;anguluſq; D , contentusdictis la tembus , fit com

munis :Erunt& bates B E C A, & anguli DBE,DCA, 4.primi.

fuper ipſas ,æquales : Eft autem DB E, rc&us ex con

ftru & ione ; igitur & DCA, re & us crit . Itaq; CA,

cum fit perpendicularis ducta ad C,extremum ſemi

diametri C D, tanget circulum , per coroila

rium præcedents propoſitionis . A dato

crgo puncto A , ducta eft AC ,

sccta rángens circulum

BC, inC.quod fa

ciédūcrat.

SCHO .

C

B )

P 4
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28.primi,

Quod fi punctum A , datum fuerit in circunferentia

DAE circuli A B , cuius centrum C, facilius ex

eo ducetur recta tangens circulum , hocmo

do . Ducia ſemidiametro A C , educatur per

' B A , ad A C, perpendicularis D E. Hec enim

per corollarium precedentis propofitionis,

circulum tanget : quod eſt propofitum.

EX PELETARIO .

LINEAE rectæ , quæ circulum ſecet , li.

neam parallelam ducere , quæ eundem circu

lum
tangat .

F_A_G
CURCYLV M A B C , cuius centrum D.fe

cet reda B C, cui ducenda elt parallela tangens
B.

circulum ABC. Ducatur ex centro D, reaa DE,

perpendicularis ad . B C , extendaturq ; ad pun .

aum A, ia circunferentiam ; & ex A , ducator

FG, perpendicularis ad A D. Ene igitur FG,

parallela ipfi B C , tangerq ; circulum in a , per

corollarium propof. 16. quod erat taciendum .

SCHOLION. 11.

SED & fequensproblema cum Cardano abfoluemus.

PROPOSITIS duobus circulis, quorum

neuter alcerú includat ; rectam lincam ducerc ,

que vtrumq; tangat circulum .

SINT primit

duo ppefiti circa

E E liæquales AB,
F

B
CD ,quorü cena

tra E , F , reets

iungantur EF ,
E

EF E VF
ad qui ducător

B
р Б D perpendiculares

E A ,FC lecăres

circune

@
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1
tircunferentias in punctis , C.Dico rectam per A, C ,

eductam virung , circulum tangere . Cum enim É A , FC, le

midiametri circulorum equalium fineæquales , parallela, 28.primi.

quod anguli E, & F, rectiſint ; Erunt quoq ; E F, AC, & qua- 33. primi.

Les do parallelesIdeoq; & anguli ste da C, recii . Quare, 29.primi.

per coroll. propof. 16. huiuslib . recta AC , trung circulü

Sangei , cum rectos angulos conſtituat in extremitasibus ſemi

SINT fecundo duo circuli propofiti inequales AB,CD,

quorñ rurfuscēsra E, Ő F, iungătur recta EFyad cuius inter

7

diamerrer1973 ,

AT AL

G !

I

B

Arc

V

D

uallü ex E , centro majoris circuli circulus deferibatur FH , fi

om.lior non tranſeatper centrñ minoris . Deinde ducia ad E F ,

perpendiculari E ,, abftin datur ex ea recta AG , ſemidiame

trominoris circuli CD , equalis; ý ex G.ipli E A ,perpendicu

laris ducasur G H. v /a; al circunferentiă circulivliimo de

feripri. Dutta aist reštaH E,fiat angulo HEA , angulus FEI,

aqualis ; atq; ex F agatur ipſi El,parallela recta FC. Dico re

că p päti 1,4 Coductăvrrñq; circulü cõringere.A ſcinda

tur.nex I E ,recia IK ,ipſe A G, vel ſemidiametro FC, minoris

circuli æqualis,ve fint reliqueEG, EK, equales quoqs duca

saroy recia KF. Quoniã igii lutera HE, EG trianguli HEG,

equalia fun: lateribu :FE,EK ,triãguli FEK , arguliiofts

cotenti aquales,ex cöftruétione: EruntanguliHGE,FKF, - 4.primi.

quales; Acproinde,ci HGF,reétus fit ,excöftructione,erit en

FKF,reétus. Rurfus quia CF, IK equales lient, parallele ,

ex cöftruktione, orūsquoq; 11, KF,& quales de parallelasArqy 33. primi.

propterea angulus Eic, că aqualis fit externo FX E,refl'erit; 29.primi.

+

Ideos
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Ideoq3 " ICF, rectus exiſter. Quocirca,per coroll. propof. 16.

huius lib. recta IC, verüq;circulă cõringet , că rectos angulos

officia in extremitatibus femidiametrori . Quod erat ppofitú.

Satis aut constat, ſi circuli pro pofiti æquales fuerint,it

quir.q; modis poll fieri. Ant.n.alius extra aliú cadit,autfemu

isto cótingñt, autfe inuicê p cērra ſecant,aut nõ ,ita tamē, vt vel

cētraconſiſtantin cõmuni eo'ü ſegmento, vel certe extra illud .

ITEM ſi circuli ppofiti fuerint in.aquales, id coringere por

se lepie modis.Aui.n.minor totus extra maiorē cadit,antipſum

tāgit, aut ipsă ſecas,itavt vel cērrű eius fit in circúferēsia ma

ioris, vel intra, haciamē lege, vt circüferēria minoris ciera cen

trä muioris traſest, vel cetrô minoris fit extra circunferétia

maioris,velintra, ita tamě, ti circüferētia minoris p maioris

centrum incedat , vel deniq ; inira , ita tamen , y circunfe.

reniiaminorisinclud.et centrum m.ioris .

QUONIAM vero , circulis

inæqualibus exiſtēribus, inin

cēſiructionis fumpfimusſempe

maiori,fi quismaluerie amino

H
riicipere, id efficiet eade cor

crione,denöftrationeaj, niſi qd

recte AE, IE , protrahēds fuas

alg , K , vt AG ,IK ,æquales

fint femidiametro FC, maioris circulis Addito infuper, an

gulos HEG,FEK , Õētos lateribus HE EG ;FE, EK ,idcircon .

quiles effe , qd HI AFEI, reliqui dvori returu, equales fint

excõſtructione.Deniq; angulü ETC, efse reftum , ex 29. propof.

lib.1.quod d EKF,inter parallelasIC, X F, rectus fit oftenfus.

THEOR . 16. PROPOS. 18 .

SI circulū tangat recta quxpiam linea ,

a centro autem ad contactum adiungatur

recia quxdam linea : quæ adiūčia fuerit , ad

ipfam contingentem perpendicularis erit .

RECTA AB, tagatin C ,circulü CD,cuiuscētru E ,& ex

E ,ad Crecta ducatur EC.Dico EC, perpendicularécdc ad

A B.

17
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A B.Si.n.rocft ,ducatur EF,perpédicularis ad AB, ſecas cir

cunferentia in D. Quoniãigitur in triangulo À CEB

CEF , duo anguli ECF, EFC , minores ſunt 17.primi.

duobus re& tis;Etef EFC, re & us, cx cotru

&tione: erit ECF, minor . Quare maior erit

secta EC ,hoceft,ED ,quả EF ,pars qua totů . 19.primi.

q& cft abſurdū. Eft igitur EC ,perpédicularisad AB.Quare

fi arculū tagat recta quæpiā linca, & c. Q & demöftrādu crat.

ALITER . SiLC,non eftperpendicularis ad AB,eric alcer

angulorü Ad C ,obtulus, & alter acutus : Sit ergo ECB,acu

tus, q cú maior ſit angulo femicirculi ECD, erit angulusſe

miciculi minor angulo aliquoacuto : & eft abſurdü. Ois

fiquidem angulus ſemicirculi major eft omni acuto . 16. tertij.

THEOR. 17. PROPOS. 19.
18.

SI circulum tetigerit recta quæpiam li

nea, a cotactu autem recta lineaad angulos

rectos ipſi tangenti excitetur : In excitata

erit centrum circuli .

TANGAT re & a AB,circulum CDE,
A CB

in C ; & ex C ,ducatur C E, perpendicularis

ad A B. Dico in C E ,eflecentrum circuli.Si

enim eft extra C E, fic F ,centrum , a quo ad F

C, ducatur rc & a FC , quæ perpendicularis 1 8.tert .

eiit ad A B. Quare redtusangulus F CB .

rreto angulo E C B,æqualis eric, pars toti : quod eſt abſur

dú.No igitur extra C e, cétrū circuliexıſtet. İraq ; li circulu

tetigerit recta quæpiam linca,'& c. Quod erat demõltrandū.

THEOR. 18. PROPOS. 20.

IN circulo, angulus ad centrum duplex

eſt anguli ad peripheriam , cum fuerit ea

dem periphcria baſisangulorum .

In

1
9
.
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BY

5.primi. BY

In circulo ABC ,cuiuscentrum D ,ſuperbaſin BC ,con

ftituatur angulus PDC ,ad centrum ;& fuper candem bili

angulus BAC ,ad peripheriam.Dico angulum BDC,duplu

effe anguliB : C.Includant enim primo duæ AB,AC,duas

DB, DC ;& per centrum D ,rectaextendatur AE. Quonia

igitur rectæ DA, D B , æquales funt, crunc

s.primi. anguli DAB,DBA,çquales: El autem ex.

32.primi. ternus angul ” BEæqualis duob ' angulis

internis DAB, DBA.Q uare BDE , duplus

'E
c erit alterius corī ,vc anguli DAB Eodémo

duplusoffidetur angulus C D E , anguli D AC.Quapro

peer totus B D C, duplus erit totius BA C: & eft,ppofitü .

SECVNDO non includār re &tæ AR,AC, rectas DB,

DC,led AB ,per centrum extendatur . Quo

niam igitur externusangulusBDC ,æqualis

32.primi.
et duob’internis DAC, DCA : Hi au duo

inter fe funt æquales,quod latera DA ,DC,

fintæqualia ; erit angulus POC, duplus al

tcrius corum ,nernpe angul: В A C.Q uodeft propofitum .

TERTIO reda A B, lecet rectam DC , & per centru D,

extendatur recta A E. Quoniam igitur an

A gulus EDC, ad centri , & angulus EAC,

El ad peripheriam habent candè baſin EC ,

reéta A E ,extéditur per centrū ; erit angu .BS C

lus EDC ,duplus arguli EAC,vt oſtelum

fuit : Simili modo erit angulus EDB,duplusangu'sEAB ;

habent n.hi angulicandē bafin EB . Reliquus igitur angulus

BDC,duplus erit reliqui angul BAC.Si.n.corum totiuseft

duplü ,& ablatū ablati ; erit & reliquú reliqui duplu.In circu

19. pron. lo igit'angulad sētru duplex eft,& c. & erat demöftrādü .

SCHOLIO R.

A Quod fi rete BD , CD , in cētro

C
angulñ nõ cāſtitisão ad partes bafis

Bijąd tū denů fit, quádo ſegmen

tă BA C, eft vel ſemicirculus,vel

ſegmentā minus ; nihilo minusfpe

tiü illud ad centrü dupli erit anguliad circunferétiă ,qui eă

dē habeat baſin,quă ſpasiū illud .Dufta.n.recta A E , per cen

trü

D

E
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frü , erit tă angulus BDE,ad cétru duplus anguli BAE,alcir

cunferentiá ,qui angulus CDE, ad centrū anguli CAE, ad cir

cunferêtia, vi offéfum eſ.Sputitigii ad centri D ,balin habes

BEC cõſtan /q; ex duobus angulA B DE, CDE, duplã eft totius

anguli BAC . Quod efl propoſitum .

THEOR. 19. PROPOS. 21 . 20.

IN circulo , qui in eodem ſegmento

ſunt , anguli, ſunt inter fe æquales .

In circulo ABCD, cuius centrum E,exiſtātanguliA ,

& B, in kgmento DABC; Dico coselle æquales. Sit enim

primo fegmentum DABC ,ſemicirculo ma

B
ius; & ducantur rectæ DE, CE, ad centru

E. Quoniam igitur angulus DEC , ad cen

trum ,duplus eft tam anguli DAC, quam

DBC ,ad peripheriă, că omnes habeanc ean 20. serii.

de baſin D C ;eruntanguli A ,& B, dimidiatæ partes arguli

E. Quarc inter feæquales erunt.Eadeq; rationc oés alij an

guli exiſtentes in fegmento DABC,oftendentelle æquales. 7. pron .

Sur ſecüdo ſegmentū DABC , vel ſemicirculus, vel femi

circulominus.Ducatur pcentru E ,rectæ AF, G ,& in leg

mēro minori connectārur rectæ
AА B

DE,CE. Q in igit'angul' DEF,

ad cetrů , dupleft anguli DAF, D

ad peripheriā : Similiter angulus

CEF,anguli CAF;& funt angu F 20. terti.

li DEG , G EF,æquales angulo

DEF : erunt tres anguli DEG ,GEF,FEC ,fimul dupli angu

li DAC. Eadem ratione crunt ijdem tres anguli dupli angu

li DBC. Quarezquales erunt anguliDAC, DBC .

ALITER. Quoniam ,vt in Icholio propot.præccdētis de

monftrauimus,Ipatiū ad centiū E, cuius baús DGFC ,du 7. Pron .

plum eft vtriuſq ;anguli DAC,DBC, ad circunferentiam :

Erunt ipfianguli DĂ C, D B C ,inter fe æquiles.

ALITER.Secēc ſeſe recięAC,BD ,in F,& conueciairecta

AB; Quoniam igitur tres anguli trianguli- A FD ,aqu...

les funt tribusangulis trianguli B FC ; quoniam cam idi ,

quam

BA

3
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AА B B quá hiæquales funt duobus re

cis : Siauterantur angul:AFD,

is.primi.
F

BFC,qui æquales funt;erút rela
D

qui ADF, DAF , reliquis BCF,

CBF, æquales . Atqui & anguli

A DF, BCFæquales ſunt ofteſi in ſegnsčio maiori A DCB.

Ergo & anguli reliquiD A C, DBC , çquales ſunt.

ALITER. Ductis re

&is DF,CF, ad pü &tu ar

C cúferétiæ quoduis F, in

D cludētibus cētru E, ita vt

tá DABC5, FDABC,

ſit legnictů maius , jungā

tur quoq; rc&z AF, BF.

Quia igitur anguli DAF,DBF,in codem ſegmento maiori

DABCF,çquales funt;nec nó &anguli FAC, FBC ,in leg

mēro ctia maiori FD ABC , cxiftétes: Si hi illis addárur, fict

corusangulus DAC, toti angulo DBC ,æqualis.Itaq; in cir

culo,quiin codé ſegmento funt, & c. Quod eratoftédendū .

THEOR. 20. PROPOS. 22 .
21 .

QVADRILATERORVM in cir

culis deſcriptorum anguli, qui ex aduerfo,

duobus rcctis ſuntæqualcs .

IN circulo ,cuius cētru E ,infcriptü fit quadrilaterů A B

CD.Dico duos angulos oppoficosABC ,CDA : 112 BCD,

В. B DAB,æquales cffc duobus
с

c rectis . Ducis.n. diametris

А,
AC,BD,cruat duo anguli

E
1.tertii. A A BD ,ACD ,i codileme

D

to ABCD , çqualcs.Simili

ter erüt duo anguliCBD,

CAD,in codé ſegméto CBAD,æquales. Quare duo angul

ABD ,CBD,hoc eft , totus angulus ABC ,æqualis eftduo

bus angulis AC D, C a D. Addito igit coiangulo CDA,

erüt duo anguh ABC,CDA, æquales tribus angulis ACD,

32.primi. CAD ,CDA : Sed hi tresæquales funt duobus rectis igitur

&duo

D
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& duo ABC ,CA,duobus erút re tis zquales.Eodem mo

do oftendemus , angulos BCD, D A B, duobusefle rectis

çquales. Quadrilaterorum igitur in circulis defcriprorů,&c.

Quod demonftrandum crat.

SCHOLION.

CONVERSVN quoq; huius theorematis demonftrari

potest ,hoc modo.

с B

Si in quadrilatero angoli ,q ex aduerſo ,duo .

bus rectis fint æquales;circuli, qui peres quof

cúq; eius angulos deſcribitur, traGbit etiam per

reliquú quartú angulu ; Arq ; adeo circa ipſum

quadrı laterum circulus defcribi poteft.

In quadrilatero enim ABCD ,fintanguli oppofiri A , doo

C ; Item B, 0 D ,duobusrectis equales, o per angulos A , B ,

(,circulusdeferibatier;(Quo molo autě hoc

ili
( fieri poſſit , in 2 5. propoſ. huius lib . din s .

A
quarti lib . oftendetur . ) quem dico tranfire

erva per D. Si .n . no, tranfi bit rel vltra D,

vel cura. Ducant ut ergo refie CE , AE, a :t

circunferē jā ,ita vt no ſecentrectas CD,AD. Quofacto, erüt

anguli B.& F, æquales duobses rectis; Erão aút anguli B, 22. tertij.

OD, duobus reftis equales : Igitur duc anguli B , F, « quiles

funt duobus angulis B D. Quocirca abla:o cõiB ,remanebunt

anguli D , E, & quales: quod eft abſurdū. Ducla.n.retta AC,

erit angulus D, maior angulo E, vel contra ,angulus E, major 21.primi.

angulo D.Tranfit igitur circulus p püêti D. qd eft propofstu

THEOR. 21.
PROPOS. 23 .

22.

SVPER cadein recta linea , duo ſeg

menta circulorum fimilia , & inæqualia, nó

conſtituentur ad eaſdem partes .

Si
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Si.n. fieri pot, ſu p recta A B, coſtituatur ad

cafdem partes duo fcymēta fimilia , & inçqualia

ACB , A DB. Perſpicuú e aūt, qđ le ſolu interle

10. tertj.
А B

cēt in pūctis A , & B ;circulus .n . circulú no fecat

in plumbus punctis, quam duobus. Vnde peni

pheria vnius legméti tota erit extra peripheriā alterius.Du

catur igitur recta A D ,fecāscircunferétiasin C, & D, & co

neciātur rectę CB,DB.Quonig fligmeta ponütur fimu

lia ,crit p 10.dcfin. huius lib angulusACB, æqualis angulo

16. primi. A DB,externus interno : qd eit abfurdú. Noigitur fegméta

ſimilia . Quare lup cade recta linca,& c. & eratdemõitiádu

SCHOLIO R.

E A D E M ratione, neq; addiuerfas partes

Super eadě recta linea duo fegmēta circulorüfi.

milia, do inæqualia cöflituetur. Näfe alterico

Brü intelligai moueri circa lineă A B vt iã am

bo fintad eaſilē partes , in idē abfurdi incide.

mut, ve figura indicar, quoniam alterum alteri

non congruet , propter inæqualitatem .

23 . THEOR, 22.PROPOS. 24.

SVPER æqualibus rectis lineis , fimilia

circulorum ſegmenta ſunt inter ſe æqualia.

Svper rectislineis æqualibus AB, CD , cóftitura fint

fegmēra fimilia AEB, CFD.Dico ca inter fe effe æqualia.Li

nex enjm AB,CD,cum fint æquales , congruent inter fe,fi

altera alteri ſuperponatur. Di

E
a co igitur & fegmčiū A E B , leg.

mento CFD , ógruere. Si.n nó

cögruit,cadet autextra,autin

DAC D'ACDB tra,autpartim exira,partim in

tra Quod ſi« xtra cadai ,aut intra, coſtituiturfuper cada se

cta CD ,duo tegmita AEB ,A FR ,fimul , & inequalia ; d eft

23. tertij. abfurdú Demõitratū.n.ett cătrariü . Q & li partim extra ca

dat,partim intia, fecabút fete in plurib pūltis, q duob' , ni

mün A , K , G . Q & eft abſurdu Circuli.n.nó le decat in piu

10. tertij. ubº puctis, duobus.Cögruet igit fegmčiū ALB,ſegmento

CFD ,

E
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recta A leccturin D ,
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CFD , ato; adeo ipfa inter fe æqualia erút. Quocirca ſuper

æqualibusredus lineis & c. Quod erat demonftrandum .

'SCHOLIOR

Non folum in hac propofitione offēditur ſegmenta fimilia

AEB , C F D , defle equalia , super æquales baſes A B , CD; peră

etiam iplos peripherius, eoquod ,vtdemonftratum est fobimu

tuo congruant .

CONVERSVM quoque huius
propos do præcedentis,

facile demonftrabitur. Nimirum ,ſegmenta circulorum &qua

lia fuper aquales lineas , vel ſupereandem constituta eflefun

milia . Nam propier æqualitatem alterum alteri conguet ;
" ' ?

quare fimiliaerunt,cum hac ratione omnes anguli in ipfis con .

fiituti equales fine,

PROBL. 3.PROPOS.25.

CIRCVLI reginento dato, deſcribe

re circulum, cuius eft fegmentum . i ..

SIT fegmentum circuli ABC , quod perficere opor.

.
pundo,per quod perpendicularis ducatur DB , connocta

turque "A B. Angulus igitur D B A , uelmaior eftangulo

DAB uelæqualis,uelminor.Sit primo maior, (quod quida

con:inget, quando legmeprum ABC, minus

fuerit femicirculo : Tuncenim , quia BD,

tranfit per centrum ex corollario propos. Io :

huius lib.quod ett extra ( gmentum ; cum po

natur effe minus,erit D A ,maior, quam DB,

cum D B , perficiens diametrum ,ſit omnium minima, quæ 7. terti.

cx puncto D ,in circunferentiam cadunt ; Quare angulus

DBA , maior erit angulo D A B.) fiarque angulus B A E , 18.primi

æqualisangulo D BA , & ſecet recta A E, rectam B D , pro

ductam in E. Dico E, ille centrum circuli ,cuius legmentū

ABC. Ducta enim recta E C, erunt latera AD, De,trian

guli ADE, æqualia lateribus CD,DE, triãguli CDE,& an

guli contenti, iecti : Quarebaſes E A, E C æquales crunt; 4. primi

tear .

B

e Eit



BUEUCLID . GEOM.KO

5. primi

6. primi Eft auté & EA , æqualis ipfi E B ,quod angul.E A B , EBA ,

æquales fine. Igitur tres lincæ E A EB,EC,æquakes erüt,ac

9. terti. propterea e centrūcrit circuli ABC.quandoquidé ex E, plu .

1c; quāduæ rectæ æqualescadunc in circunferentiam .

Si * fecundo angulusDB A , angulo DA , æqualis ;

( Quod domůcontinget,quandoſegmentů A BC , femicircu

B lus fuerit . Tunc.neito A C ,diameter , & D,

trum ,atq;adeo rectæ DA , DB,æquales;quare

& anguli DAB, DBA ;æquales erunt ) Eront

6.primi A D C igitur recte DA, DB . æquales: Erat autem ,&

DC;æqualisipli- D A ; Quaproptcr cum tres rectæ DA ,

9.sertij. DB, DC, cadantex D , in circunferentiam ,erit Docentrum .

Si tertio angalus DBA , angulo DAD, minor, ( quod

quidé cuenict , fi legmentū A BC ,Iimicirculo maiusextiterit.

Tunc cnim, quoniam B 1 ), cranlic per contrù, ex corollario

propos. r.huiushb, quod quidé intra figmentum , cū malus

7.sertj. elfe ponatur.cxitit ; erit D B,omn um ,quæ ex D , in crun

13.-.- ferentiam cadunt, maxima; maior glutenu quá

18. primi DA,idcoq; angulus DAB,maiorangulo DBA )

E ) fiatq; angulus B A E,æqualis angulo UBA,& fe

cct recta A E ,rcctam B D in E ,puncto, quod ofte

A D C detur eife centium eodem modo , quo idipfum

oftendimus , quando angulus D BA , maior crar angulo

D'A B,utconftat,fi ridaducaturE C. Circuli igitur nga

mento daro , deferipfimus,circulum ,cuius eit fegmentum ,

Quod facere oportebat .

SCHOLION

BREVIVs inuenietur contrum fegmenti propofiti cu

iuslibet , hac ratione . Afli:manrur inpe : ipheria ſeguenti

B . tria princi.i vicunque A , B , 6Cque duabus

re& tir coniungantur AB, BC, que bifariam

ſecentur in D , E. Deinde ex D , CE ,

educătur ad AB, BC, perpen zicularesDF,

EF Quoniã igitur p corollariñ propos.v.b#

ius lib.sam DF,quã E F , incedit per centrum

circuli, cuius ABC, est ſegmenis, co.luni an:bs in centro, » s

in T. Luare centrum eft inuentum ; quod eſt propofitum .

ALATER, » Mechan.ci folent. Accipiantur in circus

ferencia
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B

ferencia duopuncta vicunque A, B , e quibus defcribantur

duo arches ad'ilëintervallum quodcunque , qui fe interfecent

in E , Ø F ,Poftea ex alis duobus. pun

Et is € , D, eli arc19 fe fecantes in G, EL

CH, defcribitur al quoduis interual

lum ,jineidé cuordprins,finediuerfim .

Si igirur tantur refie EF GH ranji

tunt ambe per centri : quaretre punétum

[,in quo coeunt,erit cen.ram . Quotitutē lineéEF;GH, per că

ftum iranſantvia demon trabitur.Putantur recte A ĒJAF,

BE,BF que inter ſeequales erunt , ob equalitatem circiilótü.

Quonia igitur latera A E , FF triangeli AEF, qualia funt

lateribus BE, EF, trianguli BEP; bafes quoque AF,DF,

equales: Erunt angali A EF , BEF, aquiles . Kurſues duftxre 8. primi

Eta AB,qux ſecet EF, in K ; quons latera A E, K, triãguti

AEK , equalia funt EtreribusBE,EK ,triäguli BEK ; d'an .

gati AEK, BEK ;«Fry fi quoque equales; erunt d bafes K ,

SK , G'anguli A KT, BKE,&quales, ideojue relti. Quare 4.primi

cum E F, diuidat reétam B , in circulo bifariam ,dad an

gulos reétos ; tranfibit per centrñ ex corollario proposit . buruus

lib . Eadem ratione oftendesur G H iranfire per centrum .

THEOR. 23.PROPOS. 26.

IN æqualibus circulis, æquales anguli

æqualibusperipherijs inſiſtunt, ſiue ad cen

tra, ſiue ad peripherias conſtituti infiftant.

IN circulisæqualibus ABC,DEF, quorü cétra G , H ,co

{tituri fint primo ad cétra anguliaquales AGC,DHF, Dico

peripheriasAC,DF,96'infiitut,

fiue lup quas aliederut,cffeequa E

les . Sumanrur enim in peripherijs

ABCDEF,duo pūta B , E ,ad q

rca ; ducank A B C , DE,F2, cô :

nectaturq; reetç A C, DF. Quo
C D F

20. serij .

n am igitur anguli B , & E, dimi.

dj funt equaliu angulorum G ,& Huerunt ipfi æqualesinter

re : Quarc ex definitione fegmëra ABC ,DEF,limilia crunt.

2
5
.

H

**
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+primi

1

Et quia latera AG, G C trianguliAGC,æqualia ſunt la

teribus D H, H F, trianguli D H F ,propter circulorú æqua

B * E litatem ; & anguli, quoscontinet

G, H, æquales, exhypotheſizerût

H baſes A C , DF,æqualcs : Cum

igitur fegmenta fimilia ABC ,

АУ C D F DEF, lint ſuper lincas æquales

124 tertij. AC, DF,erunt ipſa inter feæqua

dia : Quare fia circulisæqualibus demantur , remanebunt

& fegmenta A C , D , F, inter fe æqualia ; atque adeo periphe

ria A C , DF:Quod est propofitum .

SIN T fecundo ad periperipherias conſtitutiduo angu.

li æquales B, & E ; dico ru ſus, peripherias A C, DF, ſuper

quas aſcenderunt,elle æquales. E untcnim ,ut prius , leg

menta A B C D E F, fimilia . Cum igicur ſintfuper æqua

les lineas A C , DF:( cum enim anguli G, H,æquales fint,

20. tersi. quod fiordupli angulorum æqualium B , & E ; aunt, vt
24 tertii.

priusz, rectæ A C ,DF, æquales) erunt pſa inter fe æqua

lia . Siigitur a circulisæqualibus detrahantur, semanebunt

& fegmenia A C, D F xqualia . Ia æqualibus itaquc arcu .

lis , æquales anguli, &c . Quod erat demonftrandum .

SCHOL10A

E

Hacfecunda pars breuimus isædemonfirabitur . Quonia

20.tertij. anguli6 , 11 , dupli funt angulorum .equalium B,E, erunt ipfi

inter fe coules. Quare we oftenfum eft prius , peripheria

AC,DF,fuper quasaſcenderunt, aquales erunt ,

evod fi diéti angulifuerint inæquales , maior infiflet

majori peripheria , quam minor'. In circulis enim aqualibus

ABC , DEF, fit angulus

AGC, ad centrum maior an

gulo D'HF, ad centrum : Ite

angulus A B C , ad circunfe.

F rentiam maior angulo 1 EF,

-al circunferentiam . Dico pe

ripheriamA C, maiorem ele periplseria DF.Si enim fiat an

gulus CGI, angulo DHE, angulus CBI,angulo DEF,

aqualis ; erunt , utostenſum est , peripheriæ CI,DF,& qua

H

D

les ;
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26.

les ; Ac propterea A C , maior , quam D F.

THEOR. 24. PROPOS. 27.

IN æqualibus circulis, anguli, quiæqua

libus peripherijsinſiſtút, ſunt inter ſe æqua

les, fiue ad centra , fiuè ad peripheriascon

ſtituti inſiſtant.

IN circulis zqualibus A B C D E F, quorum centra G,

Hindiſtantprimoanguli ad centra AGC,& DH Fæqua

libus peripher.jsAC, DF; Dico angulos A GC, & DHF,

æquales effe.Si enim non ſunt B Б

æqualcs, fic angulus G, maior ,

fiatque angulus A GI , æqualis H

angulo DHF. Erunt igitur pe

ripheric AI , DF,æquales.Cum F. 26. tertij.

igitur peripheria A C, æqualis po

natur peripheriæ DF, eruntperipherix AI, AC , inter fe

æquales, fars, & totum ; quod eft abſurdum . Sunt ergo

anguliAGC, D HF, æquales .

INSISTANT ſecundo ciſdem peripherijsæqualibus

AC, DF, anguli B, & E ,ad peripherias ;quos rurfus dico

æqualcseſſe . Nam Galter , vt A, B ,C , maioreft; fiat angu .

lo E æqualis angulus ABÍ; eruntqueperipherie A 1,UF,26.tertj.

xequales. Quare,ut prius,eruntperipheriz AI, A C ,æqua

les, pars& totum ; quod eft abſurdum .

SCHOLION .

HAEC ſecunda pars ita quoque demonſtrabitur , Qyoniã

anguli A B C ,“ E, dimidiiſuntangulorum AGC,OH, 20.tertij.

quos iš ostendimus effe a quales; erunt ea ipſi interfe equales.

Si vero peripheriæ fuerintinæquales , inlifet maori ma

jor angulus , fiue ad centrum , fiue ad circunferentiam , quam

minori . In figuraenim ſcholiiprecedertis fit peripheriaAC,

maior, quam peripheria D F. Dico angulum AGC,maio

e 3
rem
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rem eſſe angulo DHFje angulum ABC, maiorem angulo ;

DEF.Si enim fiat periphe

ria c ! " ) aqualis peripherie

DF ,ducanturg; recte IGIB,

erunt,ut oſtē um est ,tă anga

F
li ad centra CGI, DHF, qua

anguli ad circunferenriam

CB1, D E F, eguales.Quare ( angulas AGC,angulo DHF,

de angulus A B C, angulo D E F , erit maior .

Ex hac porro propofitionecolligemus , duas rectas lincar,

qua in eodem circulo æquales arcus intercipiunt , le mutuono

D fecantes , elle parallelas : Erfiſins paralle

le, ab ipſis arcus equales intercipi. In ci

J : čuloenim A B C Directe AD , B.C , inter

BВ
C cipiant arcuræquales A B, DC. Dico AD,

BC , elle parallelas : Dulta namque reſta

A C , cum arcus AB, DC, ponantur lequales, erunt Anouli

27. terti A CB,CA D, ipfis infftentes , equales; qui cum fint skier .

27. primi. ni, eruntAD , BC, parallele.

SINT JAM A ) , BC ,parallele. Dico arrus intercepto's

AB, DC, elle anuales. Cum enim fins parallele AD ,BC,du £t

29. primi resta Ac; ctuntanguli alterni ACB,CAN, æquales; Ac pré

26. sersj . inde arcies A B , DC,quibusinfiftunt .æquales erunt.

Vis Vm eft quoque hoc loco apionere fequens theorem :

ad ea , que fequuntur, non inutile: nidelicet.

LINFA recta quæ ex medio puncto peripheriæ alicuius

ducitur tangens circulum , parallela est recte lineæ ;quæ peri

pheriam illam fubtendit.

In circulo ABC, cuius comerő D , ducætur ex 1 , panin

medio peripherie BAC, linea E F tangens circulum.Dico EF,

parallelam efferette BC, arcă BAC ,
A

-F ſubtendenti.Dufta enim ex ceniro D,

B C ad punétis comto tusiA ,refta DA, 197

nexisós reétis DB, DC, eruntanguti

27. tertij. ADB, A DC.circunferétüs equalibtis

AB , AC,inlifentes, equales : Suma

tem tim latera BD , VG , tri.ingali

BDG lateribusCD ,DG , T angali

4. primi CDG , qualia,utrumg; strig;. Igirur anguliadGaquit

les
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28. primi

les (una ſuper baſes G B, G C ; ac propterea reiti. Igitur

AGB AGC illis deinceps redii funt. Sunt autem d .anguli

GAE ,GAFreiti, quod DA,perpédicularis fit ad EF; Ergo 18. serti.

E F, BC , parallebe fünt. Quodeftpropofitum , i .

THEOR. 25. PROPOS. 28. 27

INæqualibus circulis, æqualesre & x li

nex , zquales peripherias auferunt, maioré

quidem maiori,ininorcin autem minori.

i v circulis æqualibus A B C ,DEF,quorum centra G , &

H , ſine re&x æqua'es AC, 1 F. Dico maiore peripheriam

ABC,æquale efle maiori DEF ; B

& 11 :10oré i C, minosi D F. Du

G

ctis.n.rectis AG ,GC, DH , HF,
H

erunt lacera AG , G C, trianguli A C D F

AGC,æqualia lateribus DH ,

HF , trianguli DHF; Suntauté & baſe's A C , DF,æquales :

IgituranguliG.& H ,æquales erunt : acproperea peri- 8. primi

pheriæ AC DF,qmbus infittunt, æquales erunt: quæ abla 26. terti.

tæ cx touis æqualibus,'relinqu-nt æquales ABC , DEF.

in æqualibuscrgo circulis , æquales rectæ lineæ, & c. Quod

crat demonftrandum .

SCHOLIO N.

1 н

eronfifuerint linee inequales in circulis æqualibus,

auferet maior linea, mainrë peripheriã, quum minor, ſi loqua

mur de ſegmentis circulimia
B

noribus femicirculo . Naf

de fez mëtis circuli maioriba

fermo habeai,maior linea au А c

ferer minorem peripheriz , 7
F

wione. In circulis.n.equalib'

ABC D E F, quöriim centra G , H , fit recta A C, maior,

quam DF. Dico peripheriam AC , femicirculo minorem ,

maiorem effe peripheria DF ; At peripherium BC , mi

e 4
norem
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26. terti.

norem peripheria D E F. Ductis enim reétis A G , GC ,DH ,

H F , erunt laeva AG , G C , trianguli AGC , equilizleteri

busDH ,HF, trianguli DHF; Ponitt zu *em bas AC,

$ 5. primi maior bale D F : Igitur angulus AGC , maior erit angulo

B DHF. Fiat angulus CGI,

anguloDHT, aqualis;erit

H que propterea peripheriu (I,

А с peripherie DF, equalis ;

F Ac proindeperipheraAIC,

maior, quam peripheria D F.

Ideoque reliqua A B C, minor , quam reliqua DE F.

28. THEOR. 26. PROPOS. 29.

IN æqualibus circulis, xqualesperiphe

rias , æquales re & tæ lineæ ſubtendunt.

In circulis eiſdem æqualibus,ponantur æquales periphe

riæ A B C D E F ; Item A C , & D F. Dico rectas ac,

B : · E DF, quæ cas ſubtendunt , effe

æquales . Dudis enim lineis , ut

G
H prius , erunt latera AG , GC,

tuanguli A GC ,æqualia lattia

A. CD F busDH ,HF, tuangul DHF ;

Sunt auté & anguli G, H, æqua
27. tertij.

les, quod æqualibus peripherijs A C , DF, infiltanı : Igirur

4. primi bafes A C, D F , æquales erunt . In xqualibus ergo circulis,

æquales peripherias,&c. Quod erat citeodendum .

B

SCHOLION.

Śr autem fuerint peripherie inequales fubtender maicră

maior linea, quam minorem ,
E

fi de ſegmēris ſemico culo mi

noribus faas lern: o . Nam fi de
G. H

Leymetis,maioribus Fmicirik
с Tob.quumur, imbrindes

rem minur linea,quam mino

A
.m.110

D

TEM.
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rem. In circulis enim æqualibus A B C D E F , quorum cen

152 G , * H , fent peripheria ſemicirculo minores A C , DF ,

fisáue A C ,muior, quam DF; Ac proinde A B C , minor

quam DEF . Dico lineam A C , maiorem effe , quam DF .

Duêtis enim reliis AG , G C, DH,H F , erit angulus AGC,

maior, angulo D HF, ex ſiholio propos.27.huius lib. Cumigi

tur lateraAG ,GC trianguli AGC æqualia fint lateri.

bu DH , HF, trianguli DHF, erit bafisAC, maior baſe 24. primi

DF , c.

SYNT autem proximeantecedentes quatuor propofitiones

25.27. 28. 29. intelligende etiam in eodem circulo . Hoc

eft . In eodem circuloequales anguli æqualibus peripheriis in

ffunt, c. ut conftat ex demonftrationibus adductis . Erdem

enim locum habentin uno eodemque circulo.

PROBL.4.PROPOS. 30 .

DATAM peripheriam bifariam ſe

care .

Sit peripheria A B C ,fecanda bifariam . Ducatur re

&a fubtendens A C, qua diuiſa bifariam in D , erigatur per

pendicularis DB, quæ peripheriam A B C, bifariam ſecabit

in B. Duais enim icchis AB, CB, erunt late ' " " B

ra A D ,D B, trianguli A D B , æqualia lateri

bus CD , D B, trianguliCD B'; Sinc autem

& anguli ad D, æquales, nempe reâi : ' gitur

& bales A B ,CB,æqualeserunt ; Ac propte.
ADC

rea peripheriæ A B , CB, cruntæquales . Daiam ergo peri- 28. tertj.

pheriam Sifariam fecuimus : Quod eratfaciendum .

2
9
.

4. primi

30 .
THEOR. 27. PROPOS. 31 .

IN çirculo angulus, qui in ſemicirculo ,

re &tus eft: qui autem in inaiore ſegmento,

iniñor recto': qui uero in minore ſegmen

to maior eſt recto. Et inſuper angulus ma

ioris
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1

D

ioris ſegmenti recto quidé maior eſt : inino

ris auré ſegmenti angulus , minor eft recto.

CIRCVLI ABC ,cuius centru D ,diameter fit A C ,c

ftituaturque in femicirculo angulus ABC ,exifterq; angulus

BAC, in maiori legméro CAB,conſtituatur quoq; in CEB,

minori fegméro angulus B E C. Dico angulum A BC;in fe

micirculo rectum elle ;angulum uero

BAC,in maiore fegmento , minorem

irecto ; & angulū B E C, in minori ſg .

mento, maiorem recto . Item angulu

A
maioris fegmenti cöpreherfum reta

BC, & peripheria BAC,effe recto ma

joremiArangulum minorisfegmen

ti comprehēlum recta B C ,& periphe

ria B E C ,Peto minorem . Ducantur enim recte BCB D,

& extendatur A B , in F. Quoniã igitur rectz DA ,DB,æqua

5. primi les funt, erit angulus D B A angulo DAB,rqualıs. Eadem

ratione erit angulus DBC angulo DCB,æqualis , deoque to

tus angulus A B C , duobus angulis B A C , B C A , æqualis

32.primi cric: Eītaurem . & angulus F B C excernus eifdem duobus

internis angulis B A C , BC A. in triangulo A B C ,æqualis.

Quare æquales erunt inter fe anguliABC , FB C; ac pro

pterea uterque recus . Rectusigitur cft angulus A B C;

quod eft primum .

QUONI A Muero in triãgulo ABC ,duo anguliAPC,

17 primi & BÀC, funt duobus rectis minores ; Erest angulus ABC ,

oflenſus rectus :Eritangulus BAC ,in fegmcuto maiori, re

cro minor; quod eft fecundum .

RVR s.v.s quia in quadrilatero AREC ,intra circulú de

12.terzi. fcripto ,duo arguli oppoliti BAC,& BEC,ſuntduobus re

ftisæquales ; E : angulusB A C , oftenfus eft recto minar :

Erit ! E C , angulus in ſegmento minore , rccto maior ;

quod cft tertium ,

AMPLIvs cum angulus reusA B C ,pars fit anguli

ſegmenti maioris B A C , qui comprehenditur recta BC &

pertpherra BAC ; erit angulus ſegmenti ma :oris , rectoma

ior ;quod eft quartum .

1 OSTREMO,cù angulusfegmenti minoris, compre

henfus
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henfus tecta-B C ;& peripheria B E C ,pars fit quoc ; anguli

reco FBC; Erit angulus fegméri minoris, recto minor ; quod

eſt quintum . In circulo igitur'angulus, qurin femicirculo ,

rectus elt &c. Quod erar demonftrandum .

ALI A demon itratiohuiuspropoſitionis. In ſemicircu.

lo , cunsdiameter AC,& centrú D , fit angulus ABC ,quem

dico eſſe rectů . Ducra.n.recta BD ,eruntan

guli DBA, DAB,æquales quod rectæ DA , 5. primi

DB, æquales fine : Cũ igirur angulus BDC,

externusæqualis ſit duobusangulis internis A D C 32. primi

DBA , DAB, in triágulo ABD : Erit angulus BDC,duplus

angul DBA; Eodem modo crit angulus ADB,duplus an.

guli DBC; arq;adco duo anguliad D ,dupleerūt totius an

ouh ABC.Cū igitur anguli ad D, fintduobusrectisçquales; 13. primi

crit angulus A B C, corūdimidius,rectus : quod eft primu

Ş 11 rurſusin fegmenro maiori , cujus B

centrum D , dogulus A BC , quem die

co eflerecto minorem . Ducta enim dia

metró Å E , & coniuncta recta Be ; crit

angulusA B E ,in femicirculo rectus.Q ua A : * :: C

re angulus ABC , parsrecti, recto minor erit : quod eſt

fecundum .

Sit iterum in ſegmento minori, cuius
B

centrum D ,angulusABC,quem dico eſte

recto maiorem .Ducia.enim diametro A E,

occurrens peripherie pröduaæ in E , & A

coniuncta secta B.Exerit angulus A B E , in

fericitculo reétus ; quicum fit parsanguli ABC,crit angu

lus AB:C ; rectomaior:quod.cit tertium ..

I AM véto proponatur ſegmentum maiusA BC, & fig .

memum minusADC, quorum centrum B. Dico angula

CA B , ſegment maioris ,effe recto ma

sorem ; Atangulum CAD, fomenti

minotrs ,'recto minorem . Ducra enim

diametro C B &receå B A F ;dritangu

A !
lus B i C , in ſemicirculo , re&tus , atque

adeo ei deinceps FA C. Cum igitur an

gulus rectus B AC , fic pars angul CAB , fegmenti

maioris : & angulus GÅ D , figment minoris , pars

quoqu
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quoqueangulirecti FA C ; conftat utrumque.

COROLLAR I V.M.

HINC manifeftum elt, quod angulus trianguli , qui reliquis

duobus zqualis exiltır, re & uselt: co quodilli contiguus (qui pro

duto latere extra tuangulunt fic eiſdem ſit aquals.Quod quidem

coattac ex priori demonitratione

IX CAMPAN 0 .

Ex hac propofitione perſpicuum quoque eſt , non ualere duas

illas argumentationes , quas impugnauimus in propos. 16. huius

lib.quarum una eit .

.. TRANSLI V R a maioreadminus, & per

omnia média ; ergo peræquale .

ALTER & uero elt ciuſmodi .

CONTINGIT reperire maius , & minus

codem ; Igitur contingetreperire æquale.

In circulo enim A B.C, cuius cencrum D, & diameter A E, du

catur reda A B. Erit igitur angulus A B ,ſegmenti maioris,redo

maior. Quare fi A'B , meveacuruerſus A8 , circa A , pun & um fi.

xum , faciet fempercú peripheria angulum rcco

maiorem , donec ad diametrum A E, peruenerit ,

ubi facict angulum ſem circuli , rcato minorem .

AL E Quod fi ulterius moucatur ad AC , faciei a for

tiori angulum A CF, ſegmenti minotis , re& o mi

norem Tranfitur ergo ab angulo ſegmentimaFC

ioris, qui reâomaior eft, ad angulum ſemicirca

li , uel eriam reginenti minoris, quorum uterque re & o minor ell ;

non tamen per angulum re & o æqualem . Cum igitur per omnes

-medios angulos fiat tranfitus, perſpicuum elt , uidoras effe przdi.

das conſequentias.

SCHOLION

MA NIF E ST VM quoque eft conuerfum hujus theore

maris . Hoc eft , fegmentum circuli , in quo angulus conftics

tus eft rečius, ſemicirculus eft , Nam ſi eflet maius , angulus

in eo foret acutus ; ſi minuts , obtufus ; o fic de reliquisparti

bus theorematis .

HINC etiä perſpicuum eſt, ſe angulo recto recta fubtenſa

bifariam fecetur , & ex punéto diuifionis circulus defcribatur

ad
bifar
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B

ad interuallum dimidic ſubrenje ; circulum tranfire per angu

Lum retium Angulo enim recto A B C, ſubtenſa A C , bifa

riam ſecetur in D, puncto , ex quo ad intet ,
B

nalom D A , uel D.C, circulus deſcriba

list. A E C , quem dico tranfire per B , fe

enim tranfeat citra B, uel ultra, ductes ne Á
C

ftis A E , CE, eris angulus A E Corectus 31. tertij.

quoqae . Quare anguli reci B , E , aqua

les erunt ; quod eſt abſurdum , cum angulus E , ſit neceſſario,

wel maior , wel minorangulo B. Tranfit igitur circulus per 21. primi

punétum B ,quod eftpropofitum ....

ris

THEOR. 28. PROPOS.32. 31 .

SIcirculum tetigerit aliqua recta linea,

a contactu autem producatur quædam re

Eta linea circulam fecans :Anguli, quos ad

contingentem facit, æquales ſunt ijs , qui

in alternis circuli ſegmentis conſiſtunt, an

gulis,

TANGAT re&a À B , circulum CDI,in C, puncto,

a quo ducatur recta ce, drudens circulam in dúo fegmen

ta, in quibus fiantanguli CGE , CDE,

Dico angulum ACE , æqualem effe an
A CB

gulo CG E,in alterno ſegmento ; & an D

gulum Bce, angulo CD e, in atterno

quoque ſegmento . Tranfeat enim pr.mo

re& a CE, per centrum . Erit igitur uter

que angulusACP,BCE , rectus: ſunt
A C B 18.tertü

autem & anguli c'GE,CDE,in ſemi

circulis recti ; Igitur angulus A C F., angu

31. tertii

lo CGL;& angulusBCE, angulo CLL,

æqualis est .

NON tranſeatiam C e , re ta per cen

uum . Ducta igitur rectaCF, per sen

trum , connectacur re & a 2 F , eritque C - F ,perpendicularis 1 8. tertii

ad

G

E
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31. tersii ad A B ,& angalus CE F ,tecus ; ac propterea reliqui an

guli ECF , EFC ,æquales erunt uni recto , ut angulore

CIO A CE . Dempto crgo communiangulo 't CF, eritre

A
liquus ACB , reliquo C F E , æqualisi

21. tertii Eit autem anguio CFE , æqualis quoq;

D. angulus CGE, cum uterquc lit in fcgmca

to CGE. Quare any ulas A CE ,angu

lo -CGE, æqualis erit . Quoniam ucro

3 on quadrriacuro C D EU, duo angul

22. teriä : CDE,CGE,duobus ſunt rectis æqua

les : Suni auté & duo anguli ACE BLE,

13.primi duobus rectis æquales ; ſiautcranturcqua

a les anguliACE, CGE,remancbit augu

lus B C E,angulo CDE,æqualis. Siar

culum igicur tetigerit aliqua recta linea ,

a conraccu autem , &c. Quod erat citen

dendum .

SCHOĻ IN

B

D

POTESI sheoremaboc conversi hot mode .

SI linea recta ducta ad extremitatem lineç

circulum ſecantis fecerit cum ipla angulos

æquales ijs , qui in alternis circuli legmso

tis conlftunt, angulis ; Linea ducta circulum

tanget .

In eadem conftru &tione tranſe.ut prius refta C- Ei per cen

trum ,fezanscirculum CDE, • ducatur refta A B , per C.ft

ciens angulum A C E ,æqualem angulo CGE. Dico AB,1 an

31. sertii gere circulum. Quoniam angulus C G 4 ,realns eft; eris é an

.: gulus ACE, illi æqualis, retius. Quare per coroll. propes.

16. huius lib . A B , circulum tanget . Iam uero C E, non tran

ſeat per centrum , conftruaturque figurat , ut ſupra . Quee

niamigitur angulus A CE , equalis ponitur angulo ¿GE ;

21. tertii in alterno segmento maiori , o hic eft æqualis angulo C FE ;

erit Ø angulus A CE, æqualis angulo CFE. Addito ergo

cuinmuniángulo E CF , erit angulus A CF,æqualis duo

bus
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fbess angulis EFC , E CF ; Arqui angul: E FC , ECE,

equales funt uni recto , quot angulus C E F , rectus jít in ſe- 31. terii

micirculo , Ü tres anguli in sriangulo CEF , equales fins 32.primi

duobus rectis . Angulus igitur À CF,rectus quoque erit ,

ideoque per coroll . propos. 16. huius lib. A B , circulum

tanger .

EODEM modo, fi angulus B C E , equalis fueris angulo

CDE, in alterno ſegmento minori , ostendeiur recteAB ,

sangere circulum , cum enim anguli BCE,
ACE ; duo

13.primi

bus fent rectis æquales : hem duo angul:CDE, CGE, 10 22. terisi

bus rectis equales sî demantur,& quales BÇ E, C D E rema

nebunt anguli ACE ,CGE , æquales. Quare, utdemons

fratum iam eft, re ta A B, circulum sanger.

PROBL. 5.PROPOS. 33 . 32 .

SVPER data recta linea defcribe
re

ſegimen
tum

circuli, quod capiat angulum

æquale
m dato angulo rectilineo .1

RECT'A data fit A B , & datus angulus primo rectº

C.oportet igitur fuper A B , ſegmentu deicribere, in quo an

gulus exiftens fit æqua’ıs arguio recto dato Ç. Diuila AB,

bifariam in D , defcribaturcentro D , in
E

teruallo autem D A ,uclD B , Imicircu

lus A E B ; factumque crit , quod prop :

nitur. Nam angulus A E B ,in deſcripto C A DB

femiurculo seccus cſt , ideoque æqualis

3 1.dersii.

angulo C, recto .

SiT fecundo angulusdatus

acutusC.Ad punctum A , fiat

angulus DAB . cqualis angelo
E

C ,acuto ; & agatur ad D ,per:

pendicularis A E , 9 - acet fupra

A B.Fiatdeinde angulo F AB , in

{qualis anguis FB A ,kuu ;Bt ,

rcocā AE , in F. Erùt gilusicurę

FA ,FB . &quales. Quare dicotto . 6.primi

F, &

LS

B
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F, & interuallo FA , circulus deferibatur. A GB , tranfibit

is per B. Dico igitur angulum in

E fegmento AGB , quod defcri

F
prum eft fuper A B , efle æquale

angulo C. Fiat enim angulusin

HAS
dido ſegmento A GB. Quia igi

B

tur A E, per centrum F , cranfit,

к & ei perpendicularis est DA ,ran

get D A ; recta circulum in A ,

per coroll . propos. 16. huiuslib . Quapropter angulus

3 2.tertij. D A B , hoceft, angulus datus C ,æqualiserit angulo G, in

ſegmerito afterno.

Si I tertio angulus datus H, obtufus . Fat rurſus angu

io H , æqualis angulus I A B , & agatur ad I A , perpendicu

laris A. & ,qux fupra AB, cadet . Reliqua oppia fiant , ut

prius, de leriptut quccrie lupes A B , fegmentum A k B, in

quo angulus , qualsetangulo aterno IAB,hoc est,

angulo daró'obtufo H. Eadem enim en demonftratio. Ira

quc fuper data recta linea defcripfimus fegmentum , &c.

Quod efficiendum erat , .
dia

33 . PROBL.' 6. PROPOS. 34.

A DATO circulo ſegmentum abſcin

dere capiens angulum æqualem dato angu

lo rectilineo .

17. tertii.

DAT V S circulus ſit A B C , a quo auferre oportcatſeg

mentum , in quo angulus exiftens æqualis fit dato angulo

E A F
D. Ducatur recta E F tangens circu

lumin A ; Fiat deinde angulus FAB,

æqualis anguło dato D. Dico igitur an

Cс
gulu ACB,in ſegmento ablaro ACB,

Bęqualem effe dato angulo D.Eftenim
D

angulus ACP, æqualis angulo alter

no F A B, hoceft , angulo D.A dato cigo circulo abloidi

mus fegmcntum A CB, &c . Quod crat faciendum .

THEOR.

32. terzii.
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THEOR. 29.PROPOS. 35. 34 .

SI in circulo duæ rectæ lineæ ſe ſe mu

tuo ſecuerint, rectangulum comprehenſum

ſub ſegmentis unius , æquale eft ei, quod

ſub ſegmentis alteriuscoinprehenditur, re

cangulo .

In circulo ACBD, ſecent ſemutuo re&tæ A B ,C D ,in

E ; Dico rectangulum comprehenfum fub fegmentis A E,

EB , æquale eſſe rectangulo comprehenſo
A

ſub ſegmentis CE , E D. Aut enim utraque

linea tranſit per centrum , aut una tantum,

aut acutra . Tranſeat primoutraque perce B

trum . Quoniam igitur omniaquatuor ſeg

menta inter fe æqualia ſunt , perfpicuum eit , re & angulum

comprehenſumfub duobusæquale effeci quod fub reliquis

duobus comprehenditur, rc angulo .

TRANSE AT fecundo CD , ſola per centrum Fidi

uidarque priusrectam A B , bifariam , ac propterca ad angu- 3. terty.

los re &tos,coniungaturque recta B F. Quoniam igitur CD ,

diuifa eft per æqualia in F , & per inæqualia

in E ; erit rectangulum fub CE, E D, una

cum quadrato re&tæ E F , æquale quadrato
F

s. ſecundi

recta FD , idcoque quadrato tectæ FB;
B

Sunt.n. rectx FD, FBæquales:Eft auté qua

dratum rc&tæ F B , æquale quadratis reda

rum F E, E B ; Iguurrectangulum ſub CE, E D,una cum

quadrato rectæ È F , æquale crit quadratis rcctarum FE ,

E B. Quare ablato commmuniquadrato rectæ F E , rema

nebit re& angulum ſub CE, ED , æquale quadrato 'rectæ

E B , hoce , re& angulo ſub A E, E B; cumA E, E B ; re

dæ fintæquales .

Diuidat iam CD, ranfiens per centrum rcctam A B,nő

bifariam . Seccturergo A B, bifariam in G, ducanturque re

az F G ,FB, erieque FG ,perpendicularis ad A B. Quo- 3. tertij.

niam ucro rectangulum ſub CE , E D, una cum quadrato

R reaa

TE

47. primi
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E

D

5.recundi rectæ F E , æquale eit quadrato rectæ F D,hoc eft, quadra

49.primi to re &tz FB:Eft autem quadratum rectæ FE,æquale qua

dratis rc &tarum FG , G E ; & qua

dratum re&z FB , æquale qua

A dratis re &tarum FG ; GB; Erit

rectangulum fub CE, ED , una

cum quadraiis re &taru TG ,GE,

quale quadratis rectara FG , GB.

Dempto ergo comuni quadrato rectæ F G, remanebic re

& angulū ſub CE , E D ,una cum quadrato rectæ GE ,æqua

le quadrato re &tz G. B. Atquictiam rectangulú ſub A E,EB,

3.fecundi una cum quadrato rc &tæ GE, æquale eftcidem quadrato re

atæ G B : Igitur rectangulū ſub CE, E 1) , una củ quadrato

rectæ GE,æqualeeft rectangulo ſub A E,E B ,unacumqua

draco eiuſdem rectæ G E. Quare ablato communi quadra.

to rectæ G E,remanebit rectangulum ſub CE, ED ,æquale

se & angulo ſub A E, EB. quod cft propofitum .

TERT 10 ncutra per centru tranfeat,liuc una illarum

bifariam diuidatur, fiuc ncutra . Ducatur per centrum F.

& punctum lectionis E , recta

GH . Quoniam itaqucoften

F *F D ſum eſt, re & angulum ſub A E ,

E B, æquale efle rectangulo ſub
ZEB

GE, EH, fiue AB,diuidacur bj
H
B

fariam , ſiue non : ! tem rectangu

lum ſub CE, E D, æqualeeffequoq; eidem rectangulo lub

G E, E H ,fiue CD, lieta lit bifariam ,fiue non ; Erit rcctan

gulum ſub A E, E B ,æquale rc & angulo fub CE ,ED.quod

eft propolitum..

SCHOLIO R. ,

CONVERT I poterit theoremaiftud hoc modo .

Si duæ rectæ ita ſe ſecent , utrectangulum

ſub unius ſegmentis comprehenſum , æquale

fit ei , quod ſub ſegmentis alterias comprehen

ditur, rectangulo ;deſcribi poterit per quatuor

illarum punca extrema circulus.

S & CENT

CH
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B

SE C & NT ſemutuoʻrecte A B, CD , in E ,ficqu ? rettan-,

gulum ſub A E , E B, æquale reftangulofub C E , E D : Dico 14.117.5.

quatuor punéta A , D , B, C , in circunfé.

rentiam circuli cadere, hoc eft, per ex cir .

culsem poſle deſcribi. Defcribatter enim per

tria punéta A, D , B , circulus aliquis,

( quo autem modo id fiat , oftendemus ads. A

propos. lib. 4. ) qui fi non tranfeat per C,
D

Iranfibit dit ultr : C'; nel cira, ut per F. Quoniam ergo re .

Etangulum ſubFE , E D,&quale eft rectangulo fwb A E , E B; 3 Si tertija

de rectangulum fub C E, E D , ponitur quoque æquale eidem

re &tangulo fub Á E, EB: Eruntrectangula fub C E, ED ;

sub FE, ED , qualit , pars en toom ; quod eft abfiordum .

Tranfibit igitur circulus per punctum C.quod erat propofită.

THEOR. 30. PROPOS . 36. 1.35 .

SI extra circulum ſumatur punétum ali

quod , ab eoque in circulum cadant dux

rectæ linex , quarum altera quidem circu

lum'fecet , altera vero tangat: Quod ſub

tota ſecante , & exterius inter punctuin &

conuexam peripheriam aſſumpta compre- ...

henditur rectangulum ,æqualeerit ei, quod

a tangente deſcribitur, quadrato.

EXTRA circulum A B C ,punctum ſumatur D , a quo

linéa ducatur D A, fecans circulum in C, & linea D B, cir

culum tangens in B. Dico rectangulum 17. tertü.

fub D A, Ď C ,æquale eſſe quadrato re

Atze DB . Tranfeat cnim primo recta

DA, per centrum E , & iungatur recta

E

E B , quæ perpendicula
ris erit ad DB . 18. terti.

Quoniam igitur CA, diuiſa eſt peræ

qualia in E , & ei addita in rectum &

concinuum CD , erit rectangulum fub DA , DC, una

cum quadrato rectæ E C , hoc eft,cum quadratorectæ E B , 6.fecundi

R 2
Equale

В.
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3. tertij B

æquale quadrato rectæ DE :Eft autem quadratum reda

47. primi DE, æquale quadratis rectarum E B ,BD ; Quare rectan

gulum ſub DA, D C ,una cum quadrato rectæ E B, æqua

le crit quadratis rectarum D B; B2. Ablato igitur commu.

ni quadrato rectæ B E , remanebit rectangulum fub DA ,

DC,quadrato rectæ D B, æquale ; Quod eft propofitum .

NON tranſcat iam D A , percentrú E. Diuiſa ergo AC,

bifariam in F , ducantur rectæ E B , EC, ED , EF, critque

18. tertij. D , E B ,ad B D , perpendi

B cularis ; & E F ,ad A C.

Quoniam igicur CA,

diuila eft perequaliain

E
E F,&ci addua recta CD ,

erit rectangulum fub

DA , DC, una cum

6.fecundi quadrato rectæ CF, 2

quale quadrato re&tæ DF . Addito igitur communi qua.

drato re&tæ F E , erit rectangulum ſub D A,D C , unacum

quadratis rectarum CF, PE ,æquale quadratis redarum

47.primi D F, FE : Eft autem quadratis rectarumCF; F E ,æquale

quadratum rectæ E C ,ideoque quadratú rc& x EB ; Ex qua

dratis rcctarum DF, FE, æqualc eft quadratum rectæ DE.

Quare rectangulum fub D A, D C , una cum quadrato re

&tæ EB,æquale erit quadrato rc &tæ DE. Cum igitur quadra

47. primi tum rectæ D E ,æquale fit quadratis rectarum DB, BE ; erit

& rectangulum fub DA ,DC, una cum quadrato recta

E B, æquale quadratis rectarum DB, B E. Ablato ergoco

muni quadrato rectę B E ,remanebit rectangulum ſub DA ,

DC, quadrato rectæ D B, æquale ; quod cit propoſicum .

Si igitur extra circulum ſumatur punctum aliquod, & c.

Quod erat demonſtrandum .

COROLLARIV M. I.

B
HINC manifeftum eft, quod fi . pun & o

quouis extra circulum affumpto plurima lincz

H rcdx circulum ſecantes ducantur, re & angula có

prehenſa ſub totis lineis, & partbus exccriori

bus , inter fe ſunt zqualia . Vegli ex a , ducan

tur teda A C, AD A E , ſecantes circulum in

E F, G, H, crunt rectangula fub A C; aF ; leem

rubl
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1

lub AD, AG ; & ſub A E, A H, zqualia inter fe. Nam duđa AB,

tangentecirculum ,erant quadrato reAZ A B ,æqualia finguladi . 36. versij.
aa re & angula ; quare & in:er ſc omnia æqualia erunt,

COROLLARIV M. II.

Constat ctiam , duas redas'ab'codem

puncto dudas , que circulum tangant , inter

le eflc {quales . Ducanrur enim ex A , геdz
E

AB,AC, tangentes circulum ; quas dico elſe

zg'ales inter fe . Duđa enim reda A D, quz
В. с

arculum fecet in £, crie cam quadratum reaa

A B , quam quadratum re & z , À C , æquale re

dangolo ſubAD, AE ; Quare quadrata rc & a 36. zerti.

rum AB, A C , inter ſezqualia erunt , ac pro

ptcrca re & z A B ,AC,æquales quoque crunt .

COROLLA RIV M. III.

PonsPICVVM denique eft , ab eodem

pun & o extra circulum affumpto , duci tantum

poſle duas lincas, quz circulum tangat.Si enim
przier duas A B, A C , duci poflit tertia AD , B

circulum eunde tangens; duais re & is LB, ED,
С

ex centro E, erunt anguli A B B , A DE, reci, 18. tertij.

idcoque æquales ; quod eft abfurdum . Nam ſi

ducatur redaA 8 , cric angulus A D E , maior 21. primi

angulo A B E.

AL1TBR Erune duz tangentes A B, AD,æquales,utoften

fum eft ; quod eftabfurdum . Buđanamque re & a A E, ad centrú

E, quz circulum fecerin F ,eritAD, cum fit propinquior minimg

A F, minor,quam A B, quæ a minima A F, remotior eft,Solum igi 8. terti .

cur duz reaçducentur a pun & o A, quæ circulum tangant: Quod

elt propofitum .

THEOR. 31. PROPOS. 37.
36.

si extra circul
um ſumatu

rpunctu
m

ali

quod, ab eoque puncto in circulu
in cadant

duæ rectæ linex,quaru
m altera circulu

m
ſe

cer, altera in eum incidat ; fit autem , quod

ſub tota ſecante, & exteriu
s inter punctum

& conuex
am

periphe
riam aſſumpt

a
, com

R i prehenditur
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prehenditur rectangulum , æquale eis quod

ab incidente deſcribitur , quadrato ; Inci

dens ipſa circulum tánget .

ON

EXTRA circulum A B C , cuiuscentrum E ,punctum

fumatur D, a quo ducatur recta D A , circulum fecans in C ,

& recta D B ,incidensin circulum , ad punctum B ; fitque re

cangulum ſub D A , D C, æquale quadrato rectæ D B : Di

17. terti. Co D B,circulum tangere in B. Ducatur enim AF, tangens

circulum , & iungantur re

ctæ E B, E F. Quod fiDA,

В. ſecans non tranfeat per cen

trum E, iungatur quoque re

Rica D E. Quoniam igitur se

E E
ctangulo fub DA,DC,æqua

36. terti. le eſt quadratum rectæ tan

gentis D F ; Et cidem sectan

gulo fub D A , D C, æquale ponitur quadratum rectæ DB,

erunt quadrata rectarum DF, DB, inter feæqualia , idcoq;

& rectæ DF, DB , æquales inter fe erunt . Itaque quia

.. latera D F ,FE ,crianguli D FE , æqualia ſunt lateribus DB,

8. primi BE, trianguli D BĚ, & baſis D E,communis ; eruntangu

18.tertij, li DF E , Ď BE,æquales : Atqui angulus D FE,rectuselt,

quod A F, circulum tangat: Igitur & angulus DBE, rectus

7:41. erit. Quapropter percoroll. propos. 16.huius lib . D B ,C1

culum ranget ; quod eſt propofitum . Siergo extra circula

fumatur punctum aliquod , & c. Quod erat demonftrandu .

A

SCHOL'I 02 .

Est autem hoc sheorema conuerfum precedentis sheore .

matis, ut perſpicuum eft.

FINIS ELEMENTI TERTII.

EVCLIDIS
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E V CLI DI S

ELEMENTVM IIII .

DEFINITION E.S.

1.

FIGVRA rectilinea in figura rectili

linea inſcribi dicitur , cũ ſinguli eiusfigurz ,

quæ inſcribitur, anguli fingula latera eius,

in qua inſcribitur, tangunt.

GENS Euclides in quarto hoc libro

de uaris inſcriptionibus figurarum re

Eilinearum in circulo , a earundem

circa circulum deſiriprionibus ; nec no

de inſcriptionibus circuli in eifdem fi

guris, & circuli deſcriptionibus circa

eadem : exponit paucis definitionibus,

quid fic figuram in figura inſcribi , aut

circa figuram defcribi, incipiens a rectilineis figuris. Si igi

tur anguli D , E , F , trianguli interni D'EF, tangans latera

AB , AC,BC, trianguli ester
A

ni A B C ; dicetur triangulum ,

DEF , in triangulo ABC , elle E K. IL

inſcriptum . At quoniam angu .

lus M , trianguli K L M,non tan B F C H

git latus H I , trianguli GHI ,

non dicetur triangulum K L M , infcribi in triangulo GHI;

quamuis totum illudfit intra hoc , duoque anguli k , l ,tan

gant duo latera GH, G1.

R 4
II .

DA
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II.

SIMILITER & figura circum figu

ram deſcribi dicitur , cum ſingula eius, quæ

circunſcribitur , latera ſingulos eius figuræ

angulos tetigerint , circum quam illade

fcribitur .

E CONTRARI0 dicetur triangulum ABC, deſcribi

circa triangulum D E F : quoniam fingulalatera illiusfingu

Los huius angulos tangunt, & c. Idemintelligendum eft de in .

fcriptionibus, ac circumſcriptionibus aliarum figurarum re

Eilinearum .

III.

FIGVRA rectilinea in circulo inſcri

bi dicitur , cú ſinguli eius figuræ ,quæ inſcri

bitur anguli tetigerint circuli peripheriam .

A V r fi tangant anguli A , B, C, trianguli

ABC , peripheriam circuli ABC ' ; dicetur

triangulum in circulo effe infcriptum . Quod fi

ynussantū angulurñ non tangeres peripheria ,

nõ diceretur sriangulñ eße inſcripsi in circulo .

III I.

B

FIGVRA uero rectilinea circa circu

lum deſcribi dicitur , cū ſingula latera eius,

quæ circunſcribitur , circuli periphériam

tangunt.
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At vero , filatera trianguliABC,

fengule tangan peripheriam circulí

DEF; dicetur triangulum circa circu .

Lum effe defcriptum ,

V.

B E C

SIMILITER & circulus in figura re

Ctilinea inſcribi dicitur, cum circuli periphe

ria ſingula latera tangit eius figuræ , cui in

fcribitur .

VI .

CIRCVLVS autem circum figuram

deſcribi dicitur, cum circuli peripheria ſin

gulos tangit eius figuræ , quain circunfcri

bit, angulos .

VICISSIM dicetur circulus D E F , infcriptus effe

in triangulo ABC : At vero circulus A B C , deſcriptus eſſe

circa triangulum ABC. Idem iudicium habeto de aliis figu

ris rectilineis,que in circulo dicuntur infcribi, velcirca eun.

dem defcribi ; Autin quibus circulus dicitur inſcribi, vel cir

ca quas defcribi circulus dicitur.

VII .

RECTA linea in circulo accommo

dari, ſeu coaptari dicitur ; cum eius extre

ma in circuliperipheria fuerint.

VT recta lince A B, quoniam eius extrema A ja B, in

periphe
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C

E

peripheria circuli ABC , 'exiftunt , cos

p :ata, ſeu accommodara in dicto circulo ef

ſe dicetur : Non autem recta E , uel CD ;

quia hæc vnum duntaxatextremum ,nem

pe c, habet in peripheria circuli ; Illa ve

ro nullum .

A

B

1 . PROBL . 1. PROPOS. 1.

IN dato circulo rectam linean accom

inodare æqualem datæ rectæ lineæ , quæ cir

culi diametro non ſit maior.

In circulo A B C , coaptanda ſit recta lineaæqualis re

ctæ lineæ datæ D, quæ tamen maior non ſit diametro circu

15. terij. lidati. (Cum enim diameter fit omnium rectarum în circu

lo maxima, ſi data recta ,diametro maior foret , non poſſet

in circulo aptari illi una æqualis) Du

catur diameter B C. Itaque li data re

eta D ,æqualis fuerit diametro ,aptata
BВ

crit B C , illiæqualis : Si ucro D , mi.

nor fuerit diametro , abfcindatur DE,

æqualis ipli D, & centro B, interual

lo auté BE, circulus deſcribatur EA,

fecans circulú Á B C, in A ;Ducta igitur recta B A , cric ca

aptata in circulo ABC,æqualis datæ rectæ D. Eft enim BA,

æqualis ipfi BE ; & D, æqualis eide BE, per conſtructione:

Q uare AB,& D,inter ſe æqualesquoq; erunt. In dato crgo

circulo rectam lincam accommodauimus ,& c. Q uodfacicn

dum erat .

EX FEDERICO COMMANDINO.

In dato circulo rectam lineam accomodare

æqualem datæ rectæ lineæ, quæ circuli diametro

non fit maior, & alteri datæ parallelam .

IN daco circalo A B C, cuius centrum Deaccommodandafitre

cta
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& a çqualis.re & x E P, que diametro maiornon fit , & alternecaz

G parallela .Ducaturper centrum D ,diameter AC, re&ę G ,pa 31.primi

rallela. Quod li ređa EF, diametro fuerit aqualis , fa & um iam eric,

quod proponitur.Si uero & F, dia

metro ntinor fuerit, ca ſecta bifariam BEN

in H , abfcindatur DL, ipſi HB, & DK, 1.816

I

ipfi HF, æqualis,uttota IK ,toti EF, E 11. primi

ſie zqnalis . Et per I, K , ad angulosre!

dosipsiA c,ducanturLM ,NO;iun AIDI
K 11

gaturq; L N.Dico LN ,accómodacam

este æqualem ipfi E f , & ipſi G , pa.

rallelam.Cum enim LM ,NO,çqua M

licer a centro diftent, ipfæ zquales in

14. tertą.

ter ſecrunt : quz cum diuidantur bi : 3. terli.

fariam in I,& 'k ,quod ad angulos re & os fecentur a re&a A C, per

centrum D, tranſeunte;seront & earum dimidio LI , NK,æquales.

Quia ucro 1 1, N K,parallelę eciam ſunt;"crune quoque 1 N , K, 28.primi

equales, & parallelę, Quare cum I X, zqualis fit ipli' E F , & paral 33.primi.

la ipfiG ; Erit etiam LN ,æqualis ipfi EF, & ipfi G.parallela. Ba, 30. primi

dem ratione , lire & a ducatur MO,erit ca æqualis ipli E F,& paral

lela ipfi G. Quod eſt propoſitum .

PROBL. 2.PROPOS. 2. 2 .

IN dato circulo trianguluın deſcribere

dato triangulo xquiangu
lunt

,

STT in circulo ABC ,dato defcribenda triangulú æqui

angulum triangulo dato cuicunque D E F. Ducaturrecta

GH,tangens circulum in A, fiatq; angulus G A B , angulo

F , cqualis, & angulus HAC,

angulo E ; atq ; extendantur
GAH

fectæ A B, AC, ad circunfe

sentiam uſque in puncta B, E

& C , coniungaturque recta

BC. Dico triangulum ABC,

circulo daro infcriptum, eſſe

zquiangulum dato triangulo D E F. Eft enim angulus C,

æqualis angulo GAB; & cidem angulo GAB, æqualis 32.tertij.

eft angulus F ,ex conſtructione : Quare anguli C , & F, in

ter fe quoq; eratæquales.Similiter quia angulus B , æqualis

cft angulo HAC ,& eidem angulo HAC, çqualis cft,per cô . 32.tertij.

ftructione,angulº Ejerut ctia anguli B , & E,inter ſe equales.

'Cum

D : D
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Cum igitur duo anguliB, & C , trianguli A B C , æquales

fint duobus angulis T , & F , trianguli DE F, erunt quoque

32.primi reliquianguli A , & D ,æquales . Æquiangulum eft ergo

triangulum A B C triangulo D. EF. Quarcın dato circu

lo triangulum defcripfimus , &c . Quod faciendum crat.

3 . PROBL. 3. PROPOS. 3 .

CIRCA datuin circulum triangulum

deſcribere dato triangulo æquiangulum .

CIRCA circulum datum A B C ,defcribendum ſit tria

gulum æquiangulum dato triangulo D E F. Produdo late

Te E F, utrinque ad G, & H, ſumpcoque centro circuli 1 ,du

catur recta utcunque A 1 , & fiat angulus A I B ,æqualis an

gulo D EG ;& anga

lus BIC ,angulo DFH ;

Deinde ex A , B , C ,edu

cantur ad AI , BI ,CI ,

GE FH
perpendiculares KL ,

LM,MX,quæ circu

L B M lum tangent in pun &tis

A, B , C, per coroll . propos. 15. lib . 3. coibuntquc in pun

Ais K L, M ; (f:cnim duccretur recta A C, fierent duo an

guli K A C ,KCA , duobus rectis minores ; quareAK ,

CK, coibunt, &c. ) Deſcriptum eft igitur circa circulū trian

gulum K L M, quod dico effe æquiangulū triangulo LEF.

Quoniam omnes anguli in quadrilatero A I B L ,æquales

ſunt quatuor rectis,urad 32. propo:. lib. I oftenfum fuit;

& anguli I A L , & IBL, ſunt duo redi;crunt reliqui AIB ,

& L ,duobus rectis æquales. Cum igitur & anguli DEG ,

13.primi. DE F, fint duobus re & is æquales; fi auferantur æquales

A IB, & DEG , remanebit angulusL, angulo DEF,æqua

lis . Pari ratione oftendemus angulum M , æqualem efic

32. primi angulo DFE. Rcliquus igitur angulus K , reliquo angu .

lo D , æqualis erit ; atque idcirco triangulum KLM , æqui

angulum triangulo D E F.Circa datum crgo circulum , & c ,

Quod efficiendum erat .

PROBL

D
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PROBL. 4. PROPOS 4.

IN daro triangulo çirculum inſcribere, 4 .

SIT. defcribendus circulusin dato triangulo ABC.Di.

uilisduobus angulis A B C AC B ,bifariam rectis ,BD ,CD ,

quæ intra triangulum coeant in D ; ducantur ex D , ad ura

Lacera, perpendiculares DE,DE, DG, Quoniam igitur

duo anguli D BE,DE B ,trian A

guli D BE, qualesfunt duo

busangulis DBF, DF B , tri

E DA

anguli D B F ,uterquc utr que ..

& atusBD , commune ; erunt

quoque latera DE , DF,æqua B 15. primi

lia . Eademque rationeæqualia

crunt latera D F, DG, in triangulisDCF, DCG. Cum

igitur tres rectæ DE, DF, DG , fint æquales ; circulus ex

Dadinteruallum D. E, defcriptus tranfibit per reliqua pun

& a F , & G ;rangetq ; latera trianguliin E, F, G ,per coroll.

propos. 16. lib.3.co quod perpendicularia fintad femidia

metrosDE,DF, DG . In dato ergo triangulo circulum

deſcripfimus. Quod erat efficiendum .

5.

PROBL. 5. PROPOS. s.

CIRCA datum triangulum circulum

deſcribere .

Sri circulusdeſcribenduscirca datum triangulu ABC.

Diuidantur duo latera A B, A C , (quæ in triangulo rectan

gulo, uel obtufangulo lumenda ſunt circa re&tum , uel obưu

Tum angulum ) bi

fariam in D , & E , BA

punctis,ex qubus B

educantur,DF,
F F

EF, perpendicu . B

Laresaddicta latcra, cocuntesin F. ( Quod enim cocant, pa

E

tet .
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recta

tet . Nam fiducta effet recta DE, fierent'anguli IDE ,FED ,

duobus rectis minores. ) eritquc F, uel intra triangulum ,uel

in latere BC ,uei

D
BA

extra triágulum .

B
Ducaniur

I F F FA, FB ,FC . Quo

BВ
niam igitur lacra

A D ,DF,trianguli ADF,æqualia funt lateribus B D, DF,

4.primi triāgul BDF,&anguh ad D ,recti: erütbatesF A ,FB, Equa

les. Eodem modo erunt F - A , FC, æqualcs . Cum ergo tres

rectæ F A , F B ,FC,fint æquales, circulus defcriprus cx F,

ad interuallum F A', granlibic quoque per puncta B ,& C,

Circa datum ergo triãgulum circulum defcripfimus. Quod

crat faciendum ,

COROLLARIV M.,

elt, ſi centrum intra triangulum cadat,om

nes angulos elle acutos,quoniam onines ſunt in maiori ſegmento

circulo: fi uero fit in latere B C , angulum BAC, eſſe redum , quod

fit inſemicirculo: Si deniquecadat extra criangulum ,apgutú BAC,

obrufum eflc ,cum lit in minori ſegmento circuli .

CONTR Auero perſpicuum eft, fitriangulum fucrie acutan

gulum , centrum cadere intra triangulum : & re & angulum , in la.

tus re & o angulo oppoſitum : fi denique obturangulum fuerit , ex

tra triangulum . Quod quidem facile ottendetur, ducendo ad in .

commodum aliquod, fiueablurdum .

31

Hinc manifeftum

. ? i ..

B.

SCHOLIOR .

COLLIGITV R'etiam ex hoc problemate , quanam ar .

te deſcribendus fit circulus , qui per data tria puncta non in

una recta lines exiftentia tranfeat .

A
Nam ſe datapuntatribusreftis iun .

gantur , ut constituatur triangulum ;

facile circa ipfum circulus deſcribe

tur . Quod tamen facilius efficietut

praxi illa , quam tradidimus propos

25. lib. 3. Sint enim data tria puni

ctaA, B, C ; Ex A, C , B, quouis in .

teruallo , duo arcus deſcribantur ſe

interfecantes inD, E , punctis, per qua rectalinea ducatur

DH.

H
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D H. Item ex A , C , quouis alio interuallo, uel etiam , fi

placet, eodem, ali duo arcus delineenturfecantes ſefe in F, co

G , punétis, per que resta ducatur FH, ſecans restam DH,in

H. Dico H , eſſe centri circulitranfeuntis per data punéta A ,

B , C C. Nam fi ducerentur recte AB , AC , BC, di

viderentur laters AB , AC , trianguli A B C , bifariam a

rectis DH , F # ,ceu demonftratum eft in praxi illa propoſitionis

25. lib. 3. Quare us in hoc 5. problemate Euclides oftendit,

H , erit centrum circuli circa triangulum A B C , deſcripri.

Quod eft propofitum .

PROBL. 6. PROPOS: 6. 6.

IN dato circulo quadratum deſcribere.

Sit in dato circulo ABCD , cuius centrum E ,inſcri

bendum quadratum . Ducantur duæ diametri A C, B D,

fecantes ſeſe ad angulos rectos in centro E ,& iungantur re

ctz AB, BC, CD , DA . Dico A B

CD, effe quadrarum inſcriptum in dato A

circulo . Nam quia latera E A , E B ,trian

guli A E B , æqualia ſunt lateribus E C ,

E B, criangu i CEB ' , cum omniaantex

centro ; & angulicontenti ſunt recti ; crūt

bales A 1 , B C ,æquales. Eadem rationc 4. primi

æqualeserunt rectæ BC ,CD ; Item rectæ CD , DA ; Et

receæ DA, A B. Omnia igitur latera quadrilateri ABCD,

æqualia inter fe lunt. Sunt autem & anguli recti , cum om 31. tersij.

nes in ſemicirculis exiftant . Quare quadratum erit A B

CD ; proptereaq
ue in dato circulo quadratum defcripfi

mus . Quod erat faciendum .

PROB
L

. 7. PROPO
S

. 7 .
7.

CIRCA datum circulum quadratum

deſcriber
e
.

SII circa darum circulum ABCD , cuius centrum E,

defcribendum
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deſcribendum quadratum .Ducantur duæ diametri AC,

BD, recanres fe in E,centro , ad angulos rectos , & per A,

B, C, & D, cducantur ad diametros lincæ perpendiculares

FG , F H H1,IG , cocuntes in pun&:s

F A Ġ
F, H , I,G.Dico FHIG , efle quadratu

circa circulum datum defcriptum . Cum

E enim anguli A E B, F B E, tint recti, erút

28 primi
Bi D FH , AČ , parallelæ ; fimiliterquc erunt

30. primi
GI , A C, parallelæ . Quarc Å FH, GI

HC1 parallelæ crunt . Eodem modo parallelæ

erunt FG , HI. Quoniam igitur parallelogrammum eſt

134. primi ACHF, crunt latera oppoſita A C ,FHæqualia ,& anga

'li oppoſiti A CH, A FH , æqualcs : fed ACH . eft rectus,

igitur & A FH, rectuserit.Eadem ratione oftendemus,an

guios H , I , G, rectoseffe,& latera HI, IG ,GF ,æqualia

efe diametris BD , AC . Quare cum diametriſint æqua

les , crunt & quatuor latera FG , FH , HI, IG æqualia ,

ideoque F G I H, quadrarum erit ; cuius quidem latera cir

circulum tangunt,percorollarium propos. 16. lib . 3. Circa

datum igitur circulum quadratum defcripfimus. Quod

ērat efficiendum .

8. PROBL . 8. PROPOS. 8.

IN dato quadrato circulum defcribere.

Sit in dato quadrato ARC D, inſcribendus circulus

Diuiſis lateribus bifariam in E, F, G ,H ,ducanrur recae EG ,

FH, fecantes fe in I. Quoniam igitur A D, BC, rectæ æqua

A HD. les ſunt , & parallela , erunt & dimidiæ ca

rum A H , B F, æquales , & parallelx. Qua

33. primi E

re & A B, parallela eft, & æqualis ipfi FH .

G Eadem rationc erit D C, parallela,&æqua

lis eidem FH :Itemque rectæ A D ,BC,

B C parallelæ erunt , & æquales ipfi E G. Sunt

igitur patallelogrammaAIIB, CI, ID,

ideoque recta I E , IFIGIH ,aquales eruntrcctis A H ,

E B , DH , A E ; iunt autem hæ inter fe æquales , cum fint

d.m.dia a qualium A D, A B, &c. Quare & rcctæ I E , IF,

IG
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IG, IH ,æquales erunt,ac propterea circulus deſcriptus ex

I, ad interuallum I ,tranfibit quoque per puncta F, G, H;

quicum contingat lateia A B , B C ,CD , D A , per coroll.

propo , 16.1.b. 3. quod anguli ad E , F , G, H, lint re & i, de- 29. primi

ſcriptuserit in quadrato AC. In dato ergo quadrato circu .

lum defcripfimus. Quod cfficicndum crat. iT

PROBL. 9. PROPOS. g.

5.primi

CIRCA datum quadratum circulum

deſcribere .

sit deſcribendus circulus circa quadratum A B C D.

Ducantur diametriA C, B.D, ſecantes ſe in E. Quoniam

igitur latera A B, D,A trianguli AB D,æqualia ſunt;erunt

anguli ABD, A D B ,æquales :eftauto D

angu !us B AD, rectus ; Quarc ABD,

A D B, femirecti erunt . Similiter often 31. primi

demus , reliquos omncs angulos ad A,

B , C, D , effc ſemirecos , & idcirco inter BВ с

ſe æquales . Cum ergo anguli E A D,

ED A , fint æquales; crunt rectæ EA , ED ,æquales . Ea. 6.primi

dem ratione J. A , E B, æquales erunt ; nec non E B, E C ;

Item L C, ED. Quare circulus ex £ , deſcriptus , interual

lo E A, tranfibit per reliqua pundaB, C , D. Circa datum

ergo quadratum circulú defcripfimus, quod erat faciendú .

SCHOLION.

Quod fi circa datum circulum defcribatur quadratum ,

om in eodem circulo aliud quadratum infcribatur , erit que

dratum circumſcriptum quadrati inſcripti du

plum . Quoniam latus quadrati circumfcri

priæquale eft diametro circuli,vt ex 7.propos.

huiuslib.confia: , hoc est, diametro quadrati

infcripri : quadratum wero diametri duplum

eft quadrati, cuiusefi diameter, ut ad 47. propos, lib. 1. offen

dimus ; Conftat propofitum .

S P ROB L.
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PROBL. 10.PROPOS. 10.10 .

ISOSCELE S triangulú conftituere;

quod habeat utrunq; eorum , qui ad baſın

ſunt, angulorum, duplum reliqui: .

SVMATYR quæuis re & a linca A B , quę diuidaturin

11.fecundi C , ita ut rectangulū ſub A B , BC;æquale fit quadrato recta

A C. Deinde centro A ,intei uallo ucro A B, circuus deliri.

s.quarti batur,in quoaccommodetur, recta B Djæquális ipli a Ciun

gaturque rc & a A D. Quoniam autem

rectæ AB, AD, æqualesfunt, erittrian

gulum ABD, Iſofcçles. Dico utrumq;
Α ΓΙ ' :::

angalorum ABD, ADB, duplum effe

reliqui anguli A , Dutta enim ređa

5.quarti.
CD, defcribatur circa triangulú ACD,

circulus D CA. Quoniam igitur re

BD ctangulum fub AB, BC ;æquale eſt

quadrato recte A C, hoc eft ,quadrato

re &tæ B D ; & recta A B , fecat circulum DCA : tanget re

37. tertij. eta B D , eundem circulum DCA, in D. Quare angulus

32.tertij. BDC, æqualis eft angulo A , in alternb fegmento CAD.

Addito igitur comuniCDA, erit totusangulusADB,æqua

32. primi lisduobusangulis CAD ,CDA ; fed his cudem æqualis cft

etiam angulus externusBCD. Angulus ergoBCD ,qualis

s.primi erit angulo ADB,hoc eft,angulo ABD , cum ABD , ADB,

6. primi. æquales fint; ac propierea rectæ C D , BD , æquales esunt :

EA auré BD ,æqualis pofita rectæ A C. Igitur & CD , ipfi

so primi C A ,æqualiserit,ac propterea angul CAD,CDA ,æquales.

Cum igitur angulus A , &qualis fit oftolusang ulo BDC ,erút

quoque anguli BDC,CDA , æquales ; ac propterea angulus

ADB, duplus erit angul CDA, hoc eft ,anguli A, fibi çqua

lis.Quare & angulusABD),duplus erit cruidé anguli A.llo

ſceles ergo triangulum cóftituunus, habens, &c.Qyod erat

efficiendum .

SCHOLION.

Non eft autem quodfe excrucient Canipanus,da Pelesa

rius,utprobent,rectam B D.11a applicari circulo DCA, ut et

nullo
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nullomodofeces.Năpropierea quod quadrati rest & BW ,& qua

le eſt retangulo fub A B , BC , oltenfum eft in uleima propos.

3.lib. reétam 1),perpendicularë efe ad ſemidiametrā circuli

ex ) , ductam . Quare circulü tanget, nulla ratione fecabit.

PROBL. II. PROPOS../11. II .

IN dato circulo , pentagonuin æquila

terum ,& æquiangulum inſcribere.

Sit in dato circulo ABCDE , inſcribendum pentago

num æquilaterum , & æquiangulum . Conftruatur triangu

lum Ifofceles PGH , ita ut uterq; angulorü G, H , duplus Git 1o.quarti

reliqui F.& in circulo in ſerbatur triangulum ACD,æquian , 2.quarti

gulum triangulo F G H , & uterq; angulorü ACDCADC

bifariam diuidatur redis CE,DB; atquc rectæ iungancus s.primaj

AB , BC ,CD ,DE, EA . Dico penta- ,

gonum A B C D E , in circulo dato

infçriptum ,efle equilaterum ,& æquiB

angulum . Cum enim uterquc an

gulorum A CD;ADG , duplus ſit

anguli CAD ; & diuiſus bifariam ;

crunt quinque anguli A D B, BDC, C DG H

CAD, DCE,ACE,æquales. Quare arcusAB,BC, CD,

DE, E A, fuper quos aſcenderunt,atq; idcirco & rectæ AB, 26. terti.

BC, CD ,DE , EA ,æqualescrunt. Acquilaterum eft igitur 29. tertij.

pentagonum ABCDE. Rurſus quia arcus AB,E Dæqua

les funt,addito communi BCD, fientæquales ABCD. ED.

CB; Anguli ergo A ED ,BAE,di&tis arcubus infifteres æqua 27. iertj.

leserunt.Eodémodo æquales erunt cuilibet horū angulorü

reliqui anguli . Ioſiftunt enim æqualibus arcubus. Acquian

gulü eftergo pentagonum ABCDE. Quare cu & æquilate

rum effe lic oftenfum ,infcriptü erit in dato circulo pentago

aum æquilaterum , & æquiangulum : Quod facicndū ciat,

SCHOLION

eron ſi detur refta linea terminata CD , fuper ca

S 2 constie
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32. primi

> XP

conftituemus pesagonum æquilaterum ; deaquiangulum , hec

10.quarti modo. Fiat sriangulum Ifofceles F G H, habens quemlibet 45

gulorum G, H, duplum reliqui angu

di F. Deinde conſtituani angali ACD ,

B AD Cgequales angulis G ,H.coe.intý;

re &te c Ain A, in A., que efficiens

angulum C A D, aqualem angulo Fi

al quepropterea trianguli ACD, wer

que angulorum ACD ,ADC,duplus

erit reliquianguliCAD . Iam vero circa triangulum ACD,

Soquarti circulus defcribatur ABCDE ; In quo cum fit infcriptum

triangulum AC D, fianguli ACD,ADC, bifarian ſecen .

tur , infcribetur utprius, pentagonum equilaterum , er aqui.

angulum , cujuslatuseft retta CD : Quod eft propofitum .

12 .
PROBL : 12 . PROPOS. 12 .

trád, 01 * 1 :019! ? !

CIRCA datum circului , pentagonu

xquilaterum ,& æquiangulum defcribere.
7.15 d . 19 in .

SITi circadatum circulum ABCDE deferibendum

pentagonumæquilaterum , & æquiangulum. Inféribatur in

11.quarti co pentagonum æquilaterum , & æquiangulum ABCDE,

& ex centro F, dacantur rectæ F A , FB, FC , FD, FE,ad

quas ducant perpendiculare: GH , HI, IK , KL, LG , cocun

tes in G , H , 1, K , L , Cum in . anguliGAE,
A

GEA ,duobus Tintre is minores,coibunt

recta AG,EG ad partes G ; & fic de alijs.

BE
Et quia ipfæ tangunt circulum , per coroll.

propos . ic . lib. 3. erit dcfcriprum penta

gonum GHIKL, circa circulum ; quod

dico eſſeæquilaterum , ac æquiangulum . Du&is enim re

etis FG , FH , FI , FK , FL ; erunt quadrato rectæ FH ,

47. primi æqualia tam quadrata reáarum FAA'H , quam re& arum

FB ,BH : Quare quadrata rc&arum FA ,AH , æqualia

crunt quadratis rectarum FB , 'BH . Demptis igitur qua

dratis æqualibus re & arum æqualium FA , FB, remanebūt

quadrata ic&arú A H, BH, æqualia ; ideoq; & reétæ A H,

BH ,

11. pron.

H
L

1 с к
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BH, æquales erunt: Quoniam etgo latera A F, FH,trian

guli A FH ,æqualia ſunt lateribus B F ,FH ;trianguli BFH;

Eit autem & bafis A H , bafi BH , Equalis , ut oftenſum

eft : eruntanguli AFH ; B FH , æquales; Igitur & angu. 8. primi

li AH F,BM F. Duplus igitur eſt angulus A FB, anguli 4 primi.

BFH ; & angulus AHB, anguli BHF. Eodem modo

oftendemus, angulum BFC, duplum effe anguliBFI, &

angulú B i C , anguliB I F. Cum igitur anguli AFB,BFC, -7. terti.

fint æquales, quod infiftant circunferentijs A B , BC , quæ 28. serty.

æquales funt,cum a rectis æqualibusſubtendantur A B,BC;

erunt & dimidij corum BFH ,BFI,æquales'. Quocirca

cum duo anguli B FH ,HBF,trianguli BFH , æquales

fint duobusangulis B -FI, I B F, trianguli IFB,& latusil.

lis adiacens commune B Fs erunt & latera B H , B I ,æqua- 26. primi

lia , & anguli B H F, BIF , æquales. Dupla cſt 'crgo recta

HI, rectæ H B. Eademque rationc oftendemusĞ H , re

&tam duplam effe re &tæHA :Suntautem oftenſæ æquales

HB , HA ; igitur & carum dupla HI!, HG ,æquales crūt.

Similiter demonſtrabimus, rectas 1K , KL, LG ,æquales

effe cuilibet rectarum HI , H G. Acquilaterum ergo cftpen

tagonum GHIK L..Rurſus quoniam oftenfum eft an

gulos BHF , BI F , æquales effe , ac dimidios angulorum

BHA ,BIC ;erunt & corum dupli BH A , BIC,æqua

les . Eademquc ratione anguliI KL , KLG, LGH ,erunt

æquales cuilibet angulorum BHA,BIC. Acquiangulum

igitur cft pentagonum GHIKL . Quapropter cum &

æquilaterum ſit oſtenſum , defcriptum erit arca datum cir

culum , pentagonum æquilaterum , & æquiangulum.quod

cfficiendum crac.

1
3
.

PROBL. 13. PROPOS. 13.

IN dato pentagonoæquilatero &æqui

angulo circulum infcribere.

Sit infcribédus circulus in dato pentagono' ABCDE;

Diuidantur duo cius anguli B A E , A B Č, bifariam rectiş 9. primi

A F, B F , quæ cocant in F. Cum cnim anguli BAF, ABF,

S 3 fint

+
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fint minores duobus re & is, coibunt neceſſario rectæ AF,

BF : Connectantur deindere&tæ FG ,F D , FE . Quoniã igi

cur latera A B , B F , trianguliA BF,aqualia funtlateribus

A CB, BE ,trāguli CBF; Sunt autė & anguli

ipfis contenti æquales ABF, C BF, crunt

4. primi B B bares AF,CF, & anguli BAF, BCF,æqua

les. Cum igituranguli BAE, BCD , popa
на

turæquales,& BAF,dimidium fit anguli

CID. BAE, per conftru & ionem ; crit & B ČF,

dimidium anguli B C D Diu ſus cft er

go angulus BCD , bifariam . Simili modo oftendemus, reli

quos duos angulos CDE, DEA, duilos effe bifariam . Du

cantur iam ex F, ad fingula Pentagoni latera perpendicula.

res FG, FH, FI , FK, FL. Quoniam igiturduo anguli

FG A , FAG , triangali F A G ,æquales funtduobus an

gulis F L A , FAL, trianguli F AL ; eftque, latusAF,

ſubtenſum uniæqualium angulorum , commune; crunt&

26.primi rectæ FG , FL , quales. fimikterquc oftendentur reliquæ

perpendiculares FH , FI , FK ,æquales cuilibetillarum .

Circulus igirur deſcriprus ex centro F ,& interuallo FG ,

tranſibit per puncta quoque H , 1 , K , L. Quoniam ucro

latera pentagoni circulum hungtangunt , per corroll, pro

pos. 16. lib 3. co quod angulos rectos faciantcă rectis F G,

FH , & c.erit circulus in dato pentagono infcriptus . Quod

facicndum erat .

14: PROBL. 14. PROPOS. 14 .

CIRCA datum pentagonum xqui

laterum , & æquiangulú circulă deſcribere.

SIT circa pentagonūABCDE,æquilaterũ ,& æquian

gulum ,circulusdeſcribendus .Diuifis duobus angulis BAE,

A ABC , bıfır: ā rectis AF, B F , qur coeantin F ;

& coniūctis rcctis FC ,FD ,FE, oftédemus, ut
B

E in præcedenti problemate , reliquosctia angu

los B C D, CDE,DE A ,fecari bifar:ā ; Erunt

ergo oës angulid midj inter le a quales, quod

toti anguli æqualesfonācur. Om igitur in triágulo AEB ,
duo
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duo anguliæquales funt FAB, FBA ; crunc recte FA ,FB, 6. primi

æquales . Eademq; ratione cruntreliquæ FC, FD ,FE ,cui

libet iftarum æquales. Quare circulus defcriptus ex centro

F ,interuallo auić F A , tranſbit quoq; per puncta B, C, D,

E. Circa darū ergo pentagonū, & c Quod faciendum crat.

PROBL. 15. PROPOS. 15 . 15.

IN dato circulo,hexagonum &æquilate

rum , & æquiangulum infcribere.

Sit in dato circulo ABCDEF, cuius centrum G , in

fcribendū hexagonum æquilaterü , & æquiangulum. Ducta

diametro A D ,deſcribatur circulus ex centro D ,interuallo

uero D G ,qui ſecet circulu datu in pun & is C ,& E , e quibus

per centru G, re &tæ extendantur CF,EB.Siigitur cõnedan

tur rectæ AB, BC, CD , DE, EF, Fd , inſcriptum erit in da

to circulo hexagonum APCDEF ; quod di A

coelle & æquilaterum ,& æquiangulum . Cu
В.

enim recta G C, æqualis fit rectæ GD, & re

&a D Cæqualis eidem rectæ D G , defini
C VE

tione circuli; crưnt& re &tæ GC, DC, æqua

les inter ſe . Idcoq; criangulum CDG , erit

xquilaterü.Quare tres anguli CGD, GDC,

D'CG , æquales inter fe crunt : qui cum æquales ſint 32.primi.

duobus rectis erit quilibet illorun , nempe CGD,tertia pars

unius recti.Eodé modo erit angulusDGE,tertia pars unius

recti. Sunt auté tres anguliCGD, DGE,EGF,&quales duo 13. primi

bus rectis :Rel quus igitur angulu: EGF , tertia quoq; pars

eft unius recti Sāt ergo tres angul CGD,DGE EGF,inter

fe çquales ; quibus cu etiã equalesfint anguli FGA , AGB,'15.primi

BGC, crút fex anguli ad cetrū G ,çquales. Quare circüferen 26.jerry.

tię,quibus in Giftüt,ac propterea ređęAB,BC,CD ,DE,EF, 29. serty.

FA ,çquales erunt.Quapropter equilaterum eft hexagonu

A B C D E F. Rurſus quia circunferentia B C , a qualis

eft circunferentiæ A F ; li addatur communisCDEF,crunc

circunferentiæ BCDEF , AFEDC ,æquales . Anguli igitur

ipfis infiftentes BAF, AFC.æquales erunt. Similiterq;oftė 27. sertij.

demus, reliquosangulos BCD , CDE,DEF,EFA ,æqua

les eſſe cuilibet iftorů. Quarc çquiangulū quoq; eit bexago

S 4 num

D

suprimi
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num A B C D E F. In dato crgo circulohexagonu zquila

terum , & æquiangulum defcripfimus.Q uod faciendu erat.

COROLLARLV M ..

Hincmanifeſtum eſt,Hexagoni lacus zquale eſte ſemidiame

tro circuli . Nam DC , lacus hexagoni, æquale eftfemidiametro

D G, ex definitione circuli.

C'ALT ERVM per ca, quz di&a ſunt de pentagono, propos.11.

13. & 14. deſcribemus hexagonum æquilaterum , & çquiangulum

circa datum circulum . Item in dato hexagono çquilatero,& qui.

angulo circuluin inſcribemus , & tandem circa idem hexagonum

deſcribcmus circulum ,

16 . PROBL. 16. PROPOS. 16.

IN dato circulo , quintidecagonum &

xquilaterum , & æquiangulum deſcribere.

Si in dato circulo A B C, in fcribendum Quintideca

gonum æquilaterum , & æquiangulum . Conftituto trian

2. quarsi gulo æquilatero D , infcribatur ci æquiangulum trian.

gulum A B C , in dato circulo, quod etiam erit æquilaterú,

28. serij. А eruntque tres ar

cus AB, BC,CA,

æquales . Qualiū

igitur partiū .

qualium quinde

E

récia tota ABC,

talium quinque

I crit arcusA B , 9

tertia pars eſtro

tius circunferen.

B tix . Infcribatur

rurfus in da o ar

11. quarti.
F G D culo pentagonu

æquilaterum , a

æquiangulum

28. sertij. A EFG H, cruntquc quinqucarcusA E, EF , FG, GH,

H cim eft circunfe

НА ,
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HA,æquales.Qualium igitur partium æqualiú quindecim

eft tota circunferencia A B C, talium trium crit arcus A E,

quinta parsexiſtens totius circunferentiæ . Itaquecumar

cus A B , contincac tales partes quinque , & arcus A E , tres;

continebit reliquus arcus E B , duas. Diuiſo ergo arcu E B , 30. sersj.

bifariamin I , crit arcus B I , pars decimaquinta totius cir

cunferencia . Quare ducta re&a B I , ſubiendet decimam

quintam partem totius circunferencix ; cuifi aliæ quatuor

decim æqualesin circulo accomodentur , inferiptum erit in 1. quarto

circulo quintidecagonum æquilaterum ,quod & æquiangu 27. tertij.

lum eft,cum eius anguli ſubcendang arcus æquales , ut pcr

fpicuum eft. In dato igitur circulo quintidecagonum , &c .

ouod crat faciendum .

SIMILITI R autcm per ea, quæ di&ta funt de pen

tagono ſupra , propos. 12. 13. & 14.defcribcmuscirca da

tum circulum quintidecagonum æquilatcrum , & æquian

gulum ; Item in dato quintidecagono æquilatero, & æqui

angulo circulum infcribcmus, & tandem circa datum quin

cidecagonum deſcribemus circulum .

SCHOLIOR 1.

Ex huius problematis Structura,arquee demonftratione col

ligi poteft methodus, ac ars quadam , qua infinita propemodü

figure in dato circulo infcribantur . Nam quia recta A B ,de

nominatur a ternario, quod fir lasustrianguli æquilateri, come

recia A E , a quinario , quod fit latus pentagoni ; ſimultipli.

centur 3.cuins. efficientur is. Quareex dictis duobus laieria

bus in circulo deferipris, infcriberur in eodem figura 15.la

terum , angulorumque qualium, hac ratione . Denominator

lateris À B , hoc est, 3. exceditut a denominatore lateris A E,

nempe : s .binario. Igitur arcus B E , continebit duo latera

figure predicte ; Ideoquediuifo arcu B E , bifariam in I, erit

ſubtenſa reft& B1, latus figura 15. laterum , angulorumque

equalium , ni demonftratum fuit . Hac fere arse vſus est Eu

clides in deſcribendo Quintidecagono intra circulum . E.x qua

licebit nobis inferre huiuſmodi Theorema .

So in circulo ab eodem punco inſcribantur
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duo latera duarum figurarum æquilaterarum ,

& æquiangularum ; continebit arcus interdi

& ta latera incluſus, tot latera alterius figurx in

ſcribendæ in eodem circulo , quot unitatibus

inter fe differunt denominatores dictorum lare

rüm ; Continebit autem figura inſcribenda tot

latera, angulosque equalcs, quot unitates ſunt

in numero , qui ex multiplicationc denomina

corum producitur .

INSCRIBANT V R ' in circulo ABCDE , initio

femper facto a puncto A , plurima latera; Hexagoni quidem

A B, pentagoni uero AC, & quadratiAD, trianguli deniq ;

aquilateriA E. Quoniã igir ur denominator lateris AB,nem

pé 6. excedit denominatorem lateris AC, nempe 5. unitate;

continebit arcus B C, inter dicta late

ra inclufus vnium latus figure 3o . la

terum , angulorumque æqualium :
B

Nam ex multiplicatione çocum 6.pro
C

ducuntur 30.Hocautem ita effe,fic de

monftrabitur . Qualium partium e

E qualium 3o . eft tota circunferentia ,ta

liū s . eft arcus AB,/exta pars circunfe

rentiæ ; do talium 6. est arcus AC ,

quinta parscircunferentie. Igitur arcus BC , unam talim

continebit pariem .Pari ratione arcus B D , continebit duola

tera figure 24. laserum , angulorumque æqualium : Nam

denon.inátor lateris A B, uidelicet 6. superat denominatorem

lateris AD , nimirum 4. binario ; & ex multiplicatione t.in

6. fiunt 24. Ita quoque arcus B E , comprehendet fria late.'

ra figure 18. laterum .Arcius uero CD , compleEletur unum

laius figure : 0. laterum ; & arcres C F., duo latera figure 15 .

late> un Arcus denique D E, coniiiebit unum latus figure

12.laterum, angulorumque aqualsum. Hac it.q; arte,ac metho

doinueftigabuntur fere infinitare figurarum latera .

E x C A M P A N O.

ONNI's figura çquilatera circulo inſcripta, aut circunſcripta ,

eft

D
U
A
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eft-quoque equiangula . Nam figurç inſcripte anguli , cum in .

Gítant arcubus çqualibus , aquales erunt. Angili ucro circunſcri- 27. seriij.

pra , zquales oftendertus, du tis a centro re&is lineis ad omnes an

gulos, & ad pun&a, quibus latera circulum cangunt, ut in 'pentago

no ett fa & um , propos. 12 .

PORRO qualemcunquefiguram æquilateram & æquiangulam

in circulo nouerimus inſcribere, calcm etiam lciemus defcribere cir

ca circulum , & in ea circulum quoque infcribere, & circa candem

deſcribere circulum , fiartem imicemur, quæ tradita fuit de penra

gono propos. 12. 13. & 14.

R vrsvs inſcripta figura quacunque aquilatera, & æquiangu

la in circulo ,inſcribetur in codem figura , qux habeat latera duplo

plura . Divifis cieniin arcubus,quos latera ſubtendunt, bifariam ,

& fubrenfis reâis lineis, conftar propofitum i Vo per criangulumz

quilaterum inſcriptum inſcribitur & hexagonum , & idco dode

cagonum , figura 24. lacerum , & c.Sic quoque ex quadrato in circulo

defcripro , in içribeur o@ogonum , atque adco figura 16. laterú,

higurz 33.64. 128. lacerum , & c.

SCHOLIO N. 11.

OMNB s figure equilatere • aquiangula in circulo in

fcribi poflunt officio Iſoſcelium triangulorum , u refte hoc loco

docet Peletarius,

IM PAR I v M enim laterüfigure inſcribenī officiotriä

gulorü Iſoſceliü, quorum anguli a quales ad bafin multiplices

funt eorum ,qui ad uerticem funt,angulorum .Vuofficio 1 /ofce

lis, cuius uterque angulorum ad baſin æqualis est ei, qui ad

uerticem , deferipriinijrculoinfiribetur primafigura impa.

rium laterum ,hoc est,triangulñ aquila:erum. Nam 1fofceles

buiufmodi,trianguli æquilaterü erit. Quod fi in circulo infcri 6. primi

batur i/ ofceles,cuius pterq angulorü ad bafin duplusfit eius,

qui ad uerticem , infcribetur fecunda figura imparium lateri ,

wepotepentagona, in circulo,fi duo anguliæquales fecentur bi

fariam ueluti propos 1 1. fuit oftenfum . At Heptagonă, tertia

figura laterum imperium ,infcribetur in circulo, per triãgulă

Ifor eles habens utrumq; angulorum ad bafin triplum eius,qui

ad uerticem , fi duo eius anguli aquales dinidantur in tres an 2 3. primi

gulas,æquales ej, quiad uertice. Ita quoq3 figure. quarta impa

rium laterum , quale. elf Hennagonum, in circuloinſcribetur

officio Iſofelis, cuius uterq; angulorü ad bafin quadruplus eff

eius, quiad uersicem , fi nierq; diſtribuaturin quatuor angu . 23.primi

los equales.ei,quiad serijcem ,doc .
PARI VM
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PARI VM vero laterum figure in circulo infcriber.

tur, officio Iſoſcelium, quorumanguli æquales ad bafin

multiplices ſeſquialteriſunt corum , qui ad verticem funt, an

gulorum . Vt quadratum conftituens primam figuram parium

Laterum , inſcribetur officio Iſoſcelis,cuius vterque angulorum

ad baſinfeſquialter eſt anguliad verticem . Nam angulusad

verticem infiftit quartæ parti circunferentia . Cum enimduo

anguli ad baſin fimul contineant tres angulos equales ei', qui

ad verticem ; fubtendent ipfi tres partes circunferensia ,

idcirco angulus ad verticem unam duntaxat , Hexagonum ,

hoc eft, fecunda figura laterumparium ,inſcribetur officio,10

ſcelis , cuius vterque angulorum ad bafin duplus fefquialter

eft eius, qui ad verticem , anguli. Nam angulus ad wer .

ticem, infiftit fexte parti circunferentie , cum reliqui anguli

fimul compoſiti contineant ipſum quinquies. Isa quoque Ołto

gonum , id eft,tertiafigura laterum parium, inferibetur of

ficio 1/oſcelis habentis vtrunqueangulorum ad bafin triplum

seſquialterum angulo ad nerticem , c.

Si igitur inuenta fuiſſetars,qua Ifafcelia triangula con

fruerentur habensin angulos ad bafin multiplices eorum , qui

ad uerticemfunt , angulorum , quemadmodum Euclides i

ſcelesfabricanit habens virumque angulorum ad bafin duplă

anguli ad uerticem , facile in circulo defcriberentur figureom

neslaterum imparium . Quodfi arcus earum diuiderentur bs.

fariam , infcriberentur quoque omnesfigureparium laterum ,

atque adeoqualibet circunferentia circuli inquolibet aqua

vierais les partes Geometricediuideretur. Quæ res fummam Afiro .

nomis afferret vtilitatem . Verum hæc ars adhuc ignota exi

ftit : Non enim refte ſibi eam uendicat Oronsius Fineus in

libello hactenus , m ipſe ait , defiderato,de abfoluta rectilinea

rum omnium deſcriptione intra circulum , & c, cum eius de

monftrationes fallefint, ac ſophiſticæ ,utGeometrice oftenfum

eft a Petro Nonio Luftano in libello de erratis Orontij.

QUONIAM vero longa eft , atque difficilisea infcri

prio pentagoni equilateri, d equianguli in circulo , quan

Euclidestradidit,placuit huic quarto libro anne&tere praxin

quandam , qua una eademque opera Prolemæus lib. 1. magne

conftraffionis , in circnto daro inferibit Pentagonum , dg De

cagenum æquilaterum , o equiangulum. Sisenimdatus cir

culus
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culusABC , cuius centrum Ds Duela autem diametro B-C ,

erigatur D , perpendicularisad BC. Deinde diuifae femija

diametro C D , bifariam in E ,ducao's

fur recta E A, cui eguales abfcinda.. !

tur EF. Itaque ſi ducatur rettaAF,

erit AF, latus pensagoni,DF,

latus Decagoni in dato circulo in B
FDE

fcribendi , ut ipſe demonfirat . Cateo

rum cum demonftratio huius reipen

deat ex 13. lib. Euclidis , non uide

tur hoc loco feribenda,fet in proprium locum , uspore in pro

pos. 19.differenda.

Non erit autem præterinftitutum noftrum , ant ab hoc

libroalienüsfifequensadhuc sheorema adiungamuss videlicet.

5. Si bifariæ ſediones laterum figuræ çquila

lateræ , & æquiangulæ rectis coniunganeur li.

neis , inſcripta eritfiguraæquilatera quoque &

æquiangula in dicta figura,idem centrú habens.

Sit enim figura equilatera , de equiangula ABCDEF ,

cuius latera bifariam ſesentur in G, H , 1 , K, 1 , M , innst is

reftisGH, HI , IK , KL , IM , MG . Dico figuram

GHIRLM ,inferiptam figur& ABC

DE F, æquilateram effe quoque , ac bonis
AM

quiangulam ,idemque centrum habere ..,

Aequilatera quidem erit , quomam eius BS

latera ſubtenduntangülos aqueles copre

henſos æqualibus re &tus , urpote dimidijs

laserum equalium , aqualia funt. Quo 4, primi

niam uero tam tres anguli AMG,

GML,L M F, quam tres FLM , MIK , KLE , duobus 1 3.primi..

funt rectis æquales ; Suntautem AMG , LMF ; FLM ,

KL E , inter ſe æquales , cum æqualibus lateribus conti- 8.primi.

neantur , ſubrendanturque a bafibus æqualibus: Eruni reliqui

anguli G ML,MI K, æquales . Eodemque argumento con

cludemus , reliquos angulos e hiſce , inter ſe æquales elle.

Aequiangula igitur quoque eft figura GHIKLM . Quod 13.primi

K

autem
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antem idem habeat centrum , ita oftendetur. Ex centro Niza

ra A B C D E F ad omnes angulos figure infiripre ducantur

rects N G, NH ,dc. junalis quoque 76
AM

&tis N 4 , N.B. Quoniam igiur AG,

L
GN, latera trianguli AGN ,«qual!IN

B
E funt lateribus. B.G ,GN , triangulu

X BGN ; funtg; bafis AN , N , cum

fint ſemidiametri circuli circa figură

deſcripii ; & quales : Aequales erant in

8. primi guli ÁGN , BGN , ideoq ;reets . Qua

Tell G , perpendicularis eft ad latus AB; Eodemg;modo reli

que RH , RI , c. perpendiculares erunt ad lateraBC,

CD, & c. Quecum aftendant diſtansias rectarum AB,BC, Ór.

14. tertij. « qualiumacentroN; æqualesadinuicemerunt. Curculus igi

tur ex interuallo NG, deſcriptus,per reliquos angulos H ,

1 , K, L , M ,incedet ; Ac propierea N centrum erit figure

GHIKLM. Quod eft propofitum .

FINIS ELEMENTI QVARTI.

ENCLIDIS
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E V CL I D IS

ELEMENTVM V.

2

DEFINITION ES.

1.

PAR S eſt magnitudo magnitudi

nis' , minor maioris , cum minor metitur

maiorem .

G11 in precedensibus quatuor libris

Euclides dequantitate continua abfolu

te conſiderata : Nunc vero in duobus

fequentibus,de eadem diffutat non ab

folute,fed pro ni una ad aliam refertur,

hoc eft , quatenus comparata cum alia

proportionem aliquam babet . In hoc

quidem quinio libro docet proportiones

quantitatum continuarum in genere,no

deſcendendo ad ullam eius ſpeciem , utad lineam ,fuperficiē,

vel corpus aliquod . In 6. lib. uero oftendit , quumnam pro

portionem habeant inter felinee, anguli, circunferentie cir.

culorum, triangula, ( aliæ figura plane. Vo igitur inftitu

tum ſuum feruet, definit priusuocabula ,que ad demonftratio

nes proportionum adhibentur .

itsev E ait magnitudinem illam minorem , que

maiorem quampiam magnitudinem metiiur, appellari par

Vi quoniam magnitudo A , ter ſumpta , meritur

mi nitudinem B ; ſexies autem fumpts , magnitudinem

Ci dicetur magnitudo A , pars magnitudinum B , C.

tem o
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<
M
U

A
K
A

Atvero quia magritudo D) ,non

metitur magnitudinese , Eled

ſumpie bis , excedit magnitudi..

nem I , di fumptater, deficis a ma

ġnituline F , fumpta assiem qua

ter, eandem ſuperat ;non appellabitur magnitudo Dopars in : 1

gnitudinum E, F.

DVPL E X autém eſt pars apud Mashematicos : Quedà

metitur ſuum totum ; itant aliquoties repetita totum fuum con

ftituatº; qualis eſtríumetus . cum 8.12.16 . 20. Gr.cotta

tus ; Quedam autem non metiturſuum totum , fed aliquories

fumpta ipfum uelexcedit, velab eodē deficit : cuiuſmodipars

eſt numeruo4. collatus cum 6. 7.9.10.18. 38. c. Prior di

ci folet aliquota , poſterior autemaliquanta . Exclides igitur

hoc in loco definit partem aliquotam duntaxat , tum quia

hecfolum metitur ſuum torum ; ( Aliquanta enim non dicitur

metiri ſuum totum ) tum etiam , quia ut ex lib. 7 , conftabit ,

pars aliquanta non dicitur ab Euclide pars , fed partes . Nam

numerus 4.non eſt pars huius numeri 6.fed duæ partestertie ,

quales funt duo binari . Accedit etiam , quod in omnibus de

monstrationibus huius quinti libri pars fumitur ab omnibus

interpretibus pro parte aliquota . Vnde mirum ſane eft, non

nullos interpretes Euclidis , inter quos eſt etiam Peletarius;

contendere, partem hoc in loco definiri, quatenus complectitur

omnem partem tam aliquotam , quam aliquantam ; cum tame

in demonftrationibus etiam ipfi nomine partis intelligant par

tem aliquotam duniaxat .

II .

MULTIPLEX autem eft maior mi

noris , cum minor metitur maiorem.

VT in fuperioriexemplo tam magnitudo B, quam magni.

tado C , multiplex eft magnitudin
is

A ; quoniam hec utramq;

illam meritur . At neronequemagnitudo E, neque magnitu

do F , multiplex eft dicenda magnitudinis D ; propterea quod

hec neutram illarum metiatur . Itaquepars ad multiplex re

fertur,
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fertur, multiplex ad priem, it a minor quantitas menfurās

maiorem , dicaturpars maroris ; Maior uero menfurata la mia

nori , Kicatur minorismultiplex ,

SATI'S anem perfficue ex hac definitione colligitur, par

tem antes definitan efje eam , que perfettemetitur fuum totă.

Si enim 5. diceretur metiri 7. utwilt Peletarius , effet iuxta

hanc definitionem , 7. multiplex ipſius 6. quod eft abfurdum .

III.

<

RATIO eſt duarum magnitudinum

eiuſdem generis mutua quædam , fecundu

quantitatem , habitudo.

LVAND O due quantitates eiuſdem generis , ut duo

numeri , duæ linee, due fuperficies , duo folida ,&c. inter fe

comparanturfecundum quantitatem , hoc est , fecundum quod

snamaior eft ,quam altera, uel minor , uel aqualis ; appella

tur huiuſmodi comparatio,feu habitudo mutui, Ratio, fen ( ut

alijs placet) Proportio. Itaque fi comparetur linca aliqua cum

Susperficie quapiam ,uelnumeruscum linea,non dicetur ea cõ .

paratio proportio , quod neque lines, & fuperficies ; neque nu

merus, da linea.finteiufdem generis quantitates. Similiter fi

conferatur linea aliqua cum alia lineaſecundum qualitatem ,

boceft,fecundum quod unaest alba, do alteranigra ; aut quod

yna efi calida, de altera frigida,cc. quamuis ambæ fint einf.

demgeneris , non dicetur ea comparatioproportio, quia nonfit

fecundum quantitatem .

QUAMVIS autem in folis ! quantitatibus proprie repe.

riatur proportio, tamen omnia alia', que aliquo modonaturam

Sapiunt quantitatis, cuiuſmodi ſunttempora, foni , uoces, lo

ca, motus ,pondera, de potentia , proportionem quoque dicun

turhabere, fi eorum habitudo confideretur fecundum quantita

tem . Vo cum dicimus, tempus tempore eſle maius, vel minus,

vel duo tempora eſſe æqualia, & -c. appellabitur eiufmodi ha

bitudo , proportio ; quoniam tempora confiderantur , veluti

quantitates.

CAETER Vm in omniproportione ea quantitas,quæ ad

T aliam
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aliam refertur, dicitur ab Euclide , Geometris alijs , ani

cedens proportionis ; Ea uero , ad quam alia refertur , conſe

quens proportionis dici folet . V : in proportione linee 6. palmo

rum ad lineam 3. palmorum , linea6.palmorum dicitiss an

tecedensproportionis ; at linea 3.palmorum , proportionis con

Sequens, Quod ſi econtrario confideretur proportio linea z .

palmorum ,ad lineam 6. palmorum , appellabitur antese

dens , linea 3. palmorum; confequensuero linea 6.palmorum ,

fc in cæteris ,

DE PROPORTIONIBVS.

OPERAL pretium eße arbitror ,paucis hoclo

co exponere, quotnam ſint genera proportionis apud

Mathematicos , uel ob hanc præcipue utilitatem , ut

ea , quæ in huis duobus libris ab Euclide demonstran .

tur de proportionibus magnitudinam , rebus polline

materialibus accommodari, quando opus fuerit ,

PROPORT10 igitur ab Euclide definita , di

uiditur in proportionem rationalem ,& irrationalem .

Rationalis est ea , que in numeris poteft exhiberi.

Qualis est proportio lineæ 20. palmoruii, ad lineam

10. palmorum . H.ec enim proportio in biſie numeris

20. € 10. oftenditur . Irrationalis uero proportio

ea eft , quæ in 'numeris exhiberi nequit ". Qualis est

proportio diametri cuiuslibet quadrati, adlatus eiuf

dem quadratı . Hæc enim proportio in numeris repe

ririnon poteft, ceu in 10. lib . ab Euclide demonstra

tur . Alij dicunt, proportionem rationalem eam effe,

quam habent quæuis duæ quantitates commenſurabi

les : Irrationalem uero eam , quam habent duæ quali.

bet
quantitates incommenſurabiles . Dicuntur auté

quantitales commenfurabiles; quæ habent unam co

munem
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munem partem aliquotam , ſeu quas eadem menſura

metitur.Cuiuſmodi ſuntlinea 20. palmorum ; Olin

nea 8. palmorum . Nam linea 4. palmorú eft utriuf

que pars aliquota , fimiliter linea 2.palmorum . Sicut

enim linea tam 4. quam 2. palmorum metitur linea

20. palmorum ; Ita quoque eadem lineam S. palmo

rum menſurat. Non aliter omnes numeri, commenſu

rabiles dicentur , quia ſaltem unitas, omnesmetitur .

Quantitatesuero incommenſurabiles dicuntur , qua

nullam habent communem partem aliquotam , feu

quarum nullam menfuram communem contingit re

periri : Cuiuſmodi ſunt diameter , & latus eiufdem

quadrati . quamuis enim quælibetharum linearú in

finitas habeat partes aliquotas; utpote parfem dimi

diam , tertiam , quartam , & c. Tamen nulla pars ali

quota unius , quantumuisminima, alteram metiri po

test , ut demonstratur ab Euclide lib. 10. propos.

ultima. Quo in lib. multæ aliæ lineæ incommenſurabi

les oftenduntur , præter dictas duas . Itaque in nume

ris inueniturſolaproportio rationalis ; fi in quanti

tate continua tam rationalis, quam irrationalis pro

portio continetur .

Alio modo diuidi ſolet Proportio in proportio

nem æqualitatis, & inæqualitatis. Aequalitatis pro

portio , eft inter duas quantitates æquales , ut inter

20.0 20.Inter 106.8 100.Inter lineam 10.palmo

rí ,& linea 10.palmorú, & c.Inæqualitatis uero pro

portio inter duas quantitates inæquales reperitur, ut

inter 20. & 10. inter 81 • 40. inter lineam 6.pal

morum& lineam 2. palmorum , & c. Habent autem

hæc duo proportionum genera cum ſuperioribus duo

T 2 bus
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bus eam connexionem , ut omnis proportio æquali

tatis fit neceſario rationalis , fed non contra . Omnis

item proportio irrationalis neceſario ſit proportio

inæqualitatis , fed non contra . Ex quo manifeſtum

est , non re &te a quibuſdam diuidi proportionem ra

tionalem , in proportionem æqualitatis, & inæquali

tatis. Quamuis enim omnis proportio rationalis fit

neceſario æqualitatis, inæqualitatisue, non tamen

contra omnis proportio huiuſmodi eft rationalis ; cum

multæ proportiones inæqualitatis font irrationales .

Pari ratione perſpicuum est , quofdam non recte di

stribuere proportionem inæqualitatis , in proportio

nemrationalem & irrationalem . Quamuis enim om

nisproportio inæqualitatis fit neceſſario rationalis ,

irrationalisue, non tamen omnis huiuſmodi proportio

e contrario est proportio inæqualitatis ; cum mulie

proportiones rationales ſont proportiones æqualita

tis. Rectius igitur meo iudicio duplici diuiſione fe

canda eft proportio in genere , priori quidem in pro

portionem rationalem da irrationalem ; Pofteriori se

ro in proportionem æqualitatis & inæqualitatis ; ut a

nobis fačtum est .

RVR S vsproportio inæqualitatis (Relinquimus

enim æqualitatis proportionem ,quoniam ampliusſub

diuidi nequit, cum quacunque quantitates æquales fi

ue magna, fiue parus fuerint,eandemſemper habeát

proportionem æqualitatis) ſubdiuiditur in proportio

nem maioris inæqualitatis, & minoris.inequalitatis.

Maioris inæqualitatis proportio eft,quádo maior quá

titas cum minore confertur ; qualis eſt proporsio 20.

ad 10. Item lineæ 8.pedum ad lineam 6.pedum , & c.

Pro

.

:
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Proportio minoris inæqualitatis eft, quádo mifiorqué

titas ad maiorem refertur : qualis eſt proportio 10.

ad 20. Item lineæ 6. pedum ad lineam 8. pe

dum , c. Non est autem h.cc diuiſio inanis & 1u

pernicanes , ut multi fufpicantur. Nequeenim ea

demest proportio 4. ad 2.quæ 2.ad4. Sed muli

tum inter fe differunt, cum ualde - diuerſus i ſit ufus

utriuſque, ut perſpicuum est ijs , qui uel mediocri.

eer in rebusgeometrieis,regula Algebræ funt uer

fati . Hæ igitur ſunt generales diniſiones proporcio

nis, prout comple&titur omnes proportiones,nisllitrew

cluſa : Nunc autem tam proportionem maioris in

qualitatis, quam minorisinequalitatis, quatenusfo

las proportiones rationales comprehendunty fubdiui

demus ; quoniá de quantitatibus,quæ habent propor

tiones irrationales, in 1o. lib. est fermofuturus .

PROPORTIO ergo rationalis maioris in

æqualitatis,diftribuitur in quinquegenera ,ut in pro

portionem multiplicem , ſuperparticularem , fuper

partientem , multiplicem fuperparticularem, & mul

tiplicem ſuperpartientem . Pari ratione proportio mi

noris inæqualitatis in eadem genera ſecatur , fi modo

fingulis uocabulis preponaturpr.spoſitio ( ſub )ut in

proportionem ſubmultiplicem ,ſubjuperparticularem ,

fubfuperpartientem , fubmultiplicem fuper particula .

rem , ſubmultiplicem fuperpartienté. Horum autem

quinque generum priora tria funtfimplicia,posterio

re uero duo ex illis tribus compofita, ut manifeſtú est.

Cur uero tantum ſint quinq; hæc genera proportionis

rationalistam maioris , quam minoris inæqualitatis,

prope finem omniumproportionum oftendemus.

T 3 PRO.
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PROPORTIO Multiplex , eſt habitudo ma

ioris quantitatis ad minorem ,quando maiorminorem

aliquoties, ut bis, ter , decies , centies, & c . continet.

qualis est proportio -20, ad 4.Nam 20. compre

hendunt 4. quinquies, Item lineæ 30.pedum ad li

neam sepedum , & c. Hæc autem fubſe continet infi

nita genera . Si enim proportionismultiplicis maior

quantitas minoré bistantú continet,dicitur proportio

dupla ; liter , tripla ; ſi decies , decupla ; ſi centres,

centupla, & c. Itaque proportio oltupla nil erit

atiud , quam habitudomaioris quantitatis adminoré,

quandomaiorminoremodties complectitur.Eodemq;

mode definiendæ erunt relique proportiones multipli.

cesimtproportio quinowplayqualis est 40.ad 8. dice

tur ea , cuius maior quantitas minorem continet quin

quies. :Item proportio duplalınex 10 cubitorum ad

lineam să cubitorum ea , in quainuior quantitas mino

rem bis comprehendit , & fic de reliquis.

PROPORTIO fuperpartitularis , est habitu

do maioris quantitatis ad minorem , quando maiormi

norem femel duntaxat continet , & infuper unam eius

partem aliquotam , fcilicet dimidiam ,tertiam ,quar

tam ,& c. qualis eſt proportio 3. ad 2. Nam3.con

tinent 2.femel, & adhuc unitatem , quæ dimidia pars

est 2. Ita quoque linea 12. pedum ad lineam 9. pedí,

proportionem habet fuperparticularem , quia prior

linea continet poſteriorem ſemel, e adhuc lineam 3 .

pedum , quæ tertia pars eſt linee 9.pedum , & c. Hæc

quoque proportio in infinita genera dividitur. Si enim

illa pars aliquota contenta in maiori quantitate , eft

medietas minoris quantitatis , constituitur proportio

ſeſqui
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ſeſquialtera i Siest tertia pars, exurgit proportio

reſquitertia ; fi quarta , Seſquiquarta ; Ji millefima,

reſquimillefima, & c.Vnde ex ipfomet nocabulo faci.

les erunt definitiones omnium proportionum ſuper.

particularium . Erit enim proportio lefquioctaua, quá

do maior quantitas minorem ſemel includit , infu

per octauam partem minoris : qualis eft inter 9. &

8. & inter 45.640 . Idem babeto, dereliquisiut

dicium .

PROPORTIO ſuperpartiens, ef habitudo

maioris quantitatis ad minorem , quando maior mi

norem femel duntaxat continet , Ġ infuper aliquot

eius partes aliquotas, non efficientes unam aliquora.

qualis eft proportio 8. ad si Nam 8. continentſemel

s . & infuper tres unitates, quarum qualibet eft pars

aliquota , utpote quinta , huius numeri s . Constat

autem ternarium ex illis compoſitum ,noneße partem

unam aliquotam numeri s. Dixi partes illas aliquos

tas non debere constituere unam partem aliquotam ,

ob multas proportiones , que primo aſpectu uidentur

eßeſuperpartientes , cum tamen fint ſuperparticu

lares ; cuiuſmodiproportio eft inter 10. 8. Quam

uis enim 1o . contineant.ſemel 8. & duas unitates ,

quarum quælibet est octaua pars numeri 8. tamen

quia binarius ex illis unitaribus compoſitus , est

quarta pars 8. non dicenda est ea proportio ſu --

perpartiens , ſed ſuperparticularis , nempe ſeſqui

quarta . Itaque , utduæ quantitates dicantur habere

proportionem ſuper partientem , neceße eſt, ut maior

quantitas minorem contineat femel, & plures eius.

partes aliquotas, quæ fimulfumpte non conſtituant

T 4 unam
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unam aliquotam . Quod quidam non aduertentes,mi

rum in modum genera proportionum inter fe confton

dunt . Diuiditur primo proportio fisperpartiens, habi

taratione numeri partium aliquotarum, in genera ir

finita . Si enim maior quantitas minorem ſemel com

prehendit ; c duaseius partes aliquotas non conti

tuentes unam ,conficitur proportio fuperbipartiens;ſi

tres partes aliquotas,ſupertripartiens; fi decem , fis

perdecupartiens, & c.Diuiditur deinde quodlibetho

rum generum ,habitaratione partium aliquotarum in

infinita adhuc genera . Nam proportio fuperbipar.

tiens inter duas quantitatesinequales, quarú maior

continet minorem ſemel , & duas eius partestertias,

dicitur fuperbipartiens tertias . Quodfiduæ ille par

tesfuerint quintæ, appellabitur fuperbipartiens quin

tas, & ita de reliquis proportionibus ſuperbıpartien.

tibus. Parirationeſuperdecupartiens proportio inter

duas quantitates inæquales, quarum maior excedit

minorem decem partibus undecimis,appellabitur ( 4

perdecupartiensundecimas ;Quod fi decem illæ par.

te's fint decimetertiæ uocabitur proportio ſuperdech

partiens decimastertias; fic de reliquis omnibus

ſuperdecupartientibus proportionibus. Ne autem pro

portiones ſuperpartientesuel interſe cõfundantur, uel

cum proportionibus ſuperparticularibus, diligenter

confideranda funt ea, quæ fequuntur .Primum ,in pro

nunciatione cuiufcunq; proportionis ſuperpartientis ,

duos indicari numeros , quorum alter commonstrai,

quotnam partes aliquotæ minoris quantitatis inma

iore ſuperfint:alter vero,quotæ partes,autquátæ fint,

indicat. V o in proportionefupertripartiente octauas,

denotar
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!
denotantur duo hinumeri 3.4 8. quorum prior fi

gnificat,maiorem quantitatem dicte proportionis con

Linere ſemel minoré, & adhuc tres eius partes aliquo

tas ; poſterior autem oftendit ,illas tres partes aliquo

tas,elje.partes octauasminoris . Deinde in qualibet

proportionefuperpartiente duos prædiétos numeros,

qui quidem facile ex ipſa proportionis prolatione co

gnofcuntur , ciufmodi eße debere , ut non habeantul

Lam partem aliquotam communem , præter unitatem ,

quæ quidem eft omnium numerorú pars aliquota. Ta

les ſunt duo prædicti numeri 3. Ø 8. Namſola ari

las utconflat , est utriuſque pars communis aliquo

ta . Q uare recte denominabimus. proportionem inter

II.68.fupertripartientem octauus : qualis etiam

est inter 22.6 16. Non autem relte appellabitur

proportio inter 9.0 6. jupertripartiens ſextas, quo

niam duo numeri in ea denotati 3. 6 6.bab :nt præter

unitatem alia comuné menfura, widelicet 3.Ná terna .

rius ſemelfumptus, fe ipfum , o his repetitus,ſenariú

metitur . Quocirca talis proportio nuncupanda erit

ſeſquialtera,cú maior qualitas tõrineae ſemel minoré,

& eiusparté dimidia. Eadé rõne no refle dicetur pro

portio inter 10.0 6.ſuperqu..dripartiés ſextas, quia

duo numeri in ea notati 4.86.habét 2.cõem partem

aliquotá , præter unitatem ; atq; ita dicenda erittalis

proportio fuperbipartiens tertias , cú maior quátitas

cotineat minoré ſemel, & duas elus partes tertias. Ex

his igitur no difficile erit unicuiqi, denominare cõuenié

ter oés proportiones ſuperpartiétes.Perſpicuú ét ex di

Etis relinquitur,cur proportionéfuperpartienté diuiſe

rimuspaulo ante, in proportionem ſuperbipartientem

tertias,
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tertias, quintas , feptimas , nonas, & c. prætereuntes

ſuperbipartienter quartas, ſextas, ołtauas , deci

mas, &c. Cum enim hæ poſteriores omiße , fiutſuper

particulares, confunderentur proportiones ſuperpar.

tientes cum proportionibus ſuperpurricularibus , fic

ipſe in numerum proportionum fuperbipartientium

referrétur. Quo modo autem dignofcendum fit,an duo

quilibet numeri propofiti habeant , præter unitatem ,

aliquam aliam partem communem aliquotam ,necne,

in Arithmetica edocetur, dernonstrabiturque ab Eu

clide , ad initium libri 7 .

-PROPORTIO multipiex ſuperparticularis,

est habitudo maioris quantitatis adminorem ,quando

maior minorem aliquoties ; ut bis , ter , uel quater ,

Oci continet , præterea unam eius partem ali

quotam ; cuiuſmodi est proportio , 9.ad 4. Continent

enim 9. bis 4. (qua ex parte proportio hec cum mul

tiplici conuenit, utpote cum dupla)& infupercom

prebendunt unitatem ,que est quarta pars minoris ;

quain re proportioniſuperparticulari;nimirum (eſqui

quartæ eadem proportio propofita fimilis est . Dimi.

ditur autem proportio bæc, babita ratione proportio

nis multiplicis, in genera in finita Veluti multiplex ,

in duplam fuperparticularem ; triplam fuperparticu

larem , &c. prout maior quantitas-minorem bis com

prehendit , aut ters quaterue,&c. & infuper unam

partem minoris quantitatis aliquotam.I numquodque

rurſus horum generum in infinita alia fubdiuiditur ,

habita ratione proportionisſuper particularis . Nam

proportio tripla ſuperparticularis,continetſub ſe tri

plam ſeſquialteram , (ut quando maior quantitas mino

rem
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rem ter continet , præterea dimidiam eius partem ;)

triplam ſeſquitertiam ; triplam ſeſquiquartam , & ita

infinitas alias,

PROPORTIO denique multiplex fuperpar.

tiens eft habitudo maioris quantitatis ad minorem ,

quando maior aliquoties comple &titur minorem , &

inſuper aliquot eius partes aliquetas ynon conficien.

tes unam : qualis eſt proportio 11. ad 3. Dixi, non

conficientesunam , ob cauſam dićtam in proportione

fuperpartiente.. Nan fi partes ille aliquoia unam

efficerent
. y non effet proportio multiplex ſuperpar

tiens ,fed multiplex ſuper particularis : Vt proportio

20. ad 6 , non dicenda eft multiplex ſuperbipartiens

ſextas , quamuis 20. contineant ter 6. duas ſex

tas ; quia duce ſexiæ conficiuni inam tertiam partem :

Quare uocabitur proportio tripha feſquitertia. Diſtri

buitur autem hæc proportio primo , habita ratione

proportionis multiplicis .Vtmultiplex in duplam ſu

perpartientem ;triplam fuperpargientem , &c. Dein

de quælibet harum , habita ratione numeri partium,

fub ſecontinet genera infinita . Ve ſub tripla fuperpar

tiente , continetur tripla fuperbipartiens , tripla

ſupertripartiens, & c. Postremo quenisiſtarum , ba

bita ratione partium aliquotari, in genera adhuc in

finita fecatur .Vt tripla fupertripartions, diuiditur in

triplam ſupertripartientem quartas; in triplam ſu

pertripartientem quintas ,&c. Quarum omnium de

finitiones, & exemplanon difficile est cuiuis ex dictis

depromere, &c.

OMNI A uero, quæ di& ta hactenus ſunt de quin

que his generibus proportionum rationalium maioris

in
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inequalitatis, intelligenda funt quoq ; de quinque gene

ribus correſpondentibus minoris inæqualitatis , pr&.

mißa tamen ſemper præpoſitione ( lub, ) ut di &tum

est . Nimſi in exemplis adductis conferantur mino

res quantitates cum maioribus , habebuntur propor.

tiones minoris inæqualitatis correſpondentes . Quem

admodum enim proportio 11. ad 3. est tripla fu

perbiparti'ns tertrás: Ita proportio 3. ad 11.est fub

tripla ſuperbipartiens tertias; Atque ita de cæteris.

Caet E Ř VM ex dictis perſpicue colligitur, no

poße plura eße genera proportionis rationalismaio

ris inequalitatis , quim quinque iam expojita . Cum

enim , ut Euclidis demonftrat propos. s . lib. 1o .

commenſurabiles quantitates quacunque , inter quas,

ut diximus, est proportio rationalis , inter fe propor.

tionem eam habeant , quam numerus ad numcrum ;

fit ,ut omnis proportio rationalis quarumcumque quá

titatum continuarum affignarı , ſeu exhiberi poffit in

numeris . Ant igitur maior numerus comprehendit

minorem , ad quem refertur , aliquoties perfecte; qua

ratione constituitur proportio multiplex : aut ſemel

tantummodo , ac præterea unam eius partem aliquo

tam ; &fic habetur proportio fuperparticularis ; aut

ſemelduntaxat, dinſuper plures partes eius aliquo -

tas non facientes unam ; conficitur proportio lu

perpartiens: Aut aliquoties , & unam eius partem

aliquotam ; colligitur proportio multiplex ſuper

particularis: Aut deniquealiquoties , & plures

partes aliquotasmouf.icientes unam ; exurgit pro

portio multiplex ſuperpartiens. Neque uero alio mo

do minor quantitas a maiore contineri poteft.Eadem

ratione

1
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ratione conſtat , totidem effe genera proportionis mi.

noris inæqualitatis .

QUONIA M uero non exiguus eft ufusdenomi

patorum proportionuni rationalium , quas hactenus

expoſuimus,non abs re erit,paucis docere, a quibusná

numerisſingulæ proportiones denominentur. Denomi

nator ergo cuiuslibet proportionis, dicitur is numerus,

qui exprimitdiftinéte , & aperte habitudinem unius

quantitatis ad alteram . Vt denominator proportionis

octuplæ , eft 8. Nam hic numerus indicat , maiorem

quantitatem proportionis o &tuple,continercminorem

ołties. Similiter denominator proportionis ſeſquiquin

tæ, eſt 1 } ; quoniam iſte numerus ſignificat,maiorem

quantitaten proportionis ſeſquiquini& ,continere mi

noremſemel,& quintam eiufdem partem . Atque ita

de reliquarum proportionum denominatoribus dicen

dum erit .Inde factum eſt, ut arbitror, quod Euclides

in lib . 6. cæteri Mathematici,appellentdenomina

torem cuiusuis proportionis , quantitatem illius, quia

denominator, ui diximus,oftendit,quanta fit una quan

titas ad alteram , cum qua confertur,utex propofitis

exemplis constat,

Ex dictis autéfacilecolligi poteft denominator cu

iufq; proportionis. Denominator ...proportionis mul

tiplicis, quæcunque ea ſit ,est numerus integer ; quia

maior quantitasaliquotiesminorem debet continere .

Vt proportionis dupla denominator , est 2. Noncu.

plæ 9. Centuple 100.millecuple 1000. & c. Denomi

natores autemproportionú ſubmultipliciú multiplici.

bus correſpõdentií,sútpartes aliquotæ a dictis denomi

natoribus denominate: Vt denominator proportionis

ſubdu

>

and



t " EVCLID.GEOM .

ſubduplæ ,eft ;(ubroncupla , ž : fubcentuple, icô :

ſubmillecupla, ido ; Denominator auté proportionis

fubquintupla eſt f. Eodémodo& denominatores alia

rú proportionum fubmultiplicium reperiemus. Itaque

denominator chiuſcunque proportionisſubmultiplicis,

est numcrus fractus , cuius numerator perpetuo est

nitas ; denominator autem , numerus proportionem

multiplicem correſpondentemdenominans , ut exdic

tis exemplis patet .

DENOMINATOR cuiusuis proportionis fue

perparticularis , eft unitas cum parte una aliquota :

quoniam maior quantitas debet minorem femel tan

ium, & unam eius partem aliquotam comprehende

re . Vt proportionis ſeſquialtere denominator , est

i ; ſeſquiotaud , 1 ; ; ſelquimilleſime, 110 , 6c.

Denominatores autem proportionum ſubfuperparti

cularium correſpondentium ,ſunt fra &tiones, quarum

numeratores una tantum unitate minores ſunt earun .

dem denominatoribus . Vt denominator proportionis

fubfequialter £, est ž jſubſeſquioctaua ,& ; ſubſeſqui

inillefim& , coi ; . Inuenietur autem denominator

cuiuslibet proportionisfubfuperparticularis , la pro

numeratore fractionis fumatur denominator partis ali

quota , & pro eiuſdem fractionis denominatore , nu

merus unitate maior: Vt denominator proportionis

fubjefquidecima est , & c.

DENOMINATOR cuiusuis proportionis

fisperpartientis; eſt unitas cum pluribus partibus ali

quotis non efficientibus unam : quia maior quantitas

dihet femeltantum minorem continere , & plures eius

partes. V tdenominator proportionis fupertripartien

tis
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tis leplimas , eft 1 zi fupertripartientis vigeſimas,

Inic.Denominatores autem proportionum ſub.

fuperpartientium , ſunt fractiones , quarum numera

tores tot unitatibus minores funt , quarn earundem

fractionum denominatores , quot partibus aliquotis

maior quantitas minorem fuperat . Vt den ominator

proportionis ſubſupertripartientis feptimas, est io ;

Subſupertripartientis uigefimas, gior. Inuenie

tur autem denominator cuiuslibet proportionis ſub

fuperpartientis, fi pro numeratore fractionis ſuma.

tur denominator partium aliquotarum , cuiſiaddatur

numerus partium , habebitur eiufdem fractionis deno

minator . Ve denominator proportionis fubfuperqua

dripartientis undecimas, eit is; Denominator autem

proportionis ſubſupertriparvientis quintas est hæc

fractio . Eademque ratione reperieinus & aliarism

proportionum Jubſuperpartientium denominatores .

DINOMINATOR cuiusuis proportionis

multiplicis fuperparticularis, eſt numerus cum una

parte aliquota : quia maior quantitas continere de

bet minoremaliquoties, & infuper unam eius parlem

aliquotam . Videnominator proportionis triple ſtſ

quiſeptima, est 3 } . Quintuple ſeſquinone, 5 }, & c.

Denominatores autem proportionum ſubmultiplicium

fuper particulariú ,ſuntfractiones, quarú riumeratorcs

numeri ſunt . Vt denominator proportionis ſubtriple

ſeſquiſeptime,est zz iſubquintuple ſeſquinona, kjetc.

Inuenietur autem denommator cuiuslibet proportio

nis ſubmultiplicis fuperparticularis, li pro numerato

re fractionis fumatur denominator partis aliquota,

· quiſi multiplicetur per denominatorem proportionis

multipli
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multiplicis, addaturque unitasnumero producto, hem

bebitur denominator eiuſdem fractionis . Vt denomi,

nator proportionis fubquadruple feſquiſext & , est

&c.

DENOMINATOR cuiusuis proportionis

multiplicis ſuper partientis , eſt numerus cum pluri

bus partibus aliquotis , non conftituentibus unam :

quoniam maior quantitas minorem debet aliquoties

comprehendere , & eius plures partes aliquotas non

facientes unam . Vt denominator proportionis triple

superquincupartientis octauas, est 3 { iquadruple fu

perbipartientis quintas, 4 , & c. Denominatores

uero proportionumſubmultiplicium ſuperpartientiú,

ſunt fractiones , quarum numeratores numerifunt .

Vt denominator proportionis ſubtripla ſuperquincu

partientis octauas,est : fubquadrupla juperbipar

tientis quintas, a , &c. Įpuenietur autem denomina

for cuiuslibet proportionis ſubmultiplicis ſuperpár

tientis, fipro numerature fractionis ſumatur denomi.

nator partium aliquotarum , quem fi multiplices per

denominatorem proportionis multiplicis, numeroque

producto addas partium numerum , obrinebis eiufdem

fractionis denominatorem . Vt denominator propor

tionis fubduple ſuperoctupartientis decimastertius ,

est , & c.

DENOMINATOR denique proportionis

aqualitatis , perpetuo est unitas : quia

una quantitas debet alteram

Jamel duntaxat con

tinere ,

III.



LIBERO KO 153

IIII.

PROPORTIO vero eft rationum

fiinilitudo .

evon hoc locointerpres proportionem appellat, illud

Grecis dydaggie pleriſque autem latinis proportionalitas

dicitur. Quemadmodum igitur comparatio duarum quanti .

fatum inter fe, diciturproportio ; Ita comparatio duarum ,vel

plurium proportronum inter ſe, proportionalitas folet nuncu

pari: Vifi proportio quantitatis A, ad quã

titatem B, fimilis fueritproportioni quanti

16

2
tatis C, ad quantitatem D , diretur habitu

do inter has proportiones , proportionalitas.

8

Eodem modo , fi fimilisfueritproportio E,

ad F , proportioni F, ad G, appellabitur hæc ABCD EFG

fimilitudo proportionalitas . Multe dutem

habitudines proportionum, feu proporcionalitates, ( Nos enim

comparationem duarum quantitatum , proportionem appella

bimus; habitudinem amte proportionum , Proportionalitate )

& fcriptoribus, praſertim Boetio, dy Iordano, deſcribuntur;

inter quas primum ſemper locum obtinuerunt apud Veteres ,

Proportionalitas Arithmetica , Geometrica, atque Mufica ,

ſeu harmonica: Verum Euclides deſola Geometrica agit in hoc

libro ; quæ quidem duplex eft, continua altera, in quafingule

quantitates intermedie bis fumuntur , ita ut nulla fiatpro

portionum interruptio, fed quælibet quantitas intermedia fit

Lo antecedens, do conſequens ;Antecedens quidem quantita

tis fubfequentis, confequens veroquantitaris præcedentis. Vt

fi dicatur , quz eſt proportioE, ad F , ea eft F , ad G ; vocabi.

tur hæc proporsionalitas, continua . Altera uero difcreta,ſeu

non continua,in qua fingule quantitates intermedie femelin

tum accipiuntur, ita ut fiatproportionum interruptio,null295

quantitas fit & antecedens,oconſequens , fed uel antecedés

tantum , vel conſequens tantum . Vi ſi dicatur,que et propor

sio A , ad B, ea eft , ad D ; appellabitur proportio

nalitas hec , difcreta , fiue non

continua .
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RATIONEM habere inter ſe ma

gnitudines dicuntur , que poſſunt multipli

catæ ſe ſe mutuo ſuperare.

QUONIAM Euclides in tertia definitione habitudini

duarum magnitudinum eiufdem generis , Bocauerat propor

tionem , feu rationem ; explicat nuncin hac s.definitione,quid

nam requirant due quintirates ejufdemgeneris, ut proportio.

nem dicantur habere. Neque enimomnes lines, neque etiam

omnes anguli plani, quamuisfint eiufdemgeneris quantitatis,

proportioně hubens inter fe,ut mox dicemus .Ait igitur , illas

magnitudines dici proportionem habere inter fe , quarum

ytrauis multiplicata isa augetur, ui alteram tandem fuperet ;

adeo utfi alterutra quamtumuis multiplicata nunquam alte

ram excedat, nullaratione proportionem habere dicantur. Y's

diameter, dlatus eiufdem quadrati, dicentur habere proper.

tionem ; ( licet irrationalem , que aullo poffis numero ex

primi) quia latiesmultiplicatum per 2. hoceft , bis fumptam ,

excedit diametrum, cum enim dua latera quadrati, ac dia

meter conſtituant triangulum 1fofieles, erunt duo latera que

20.primi. drati diametro eiufdem maiorí, lie quoque circunferensia

circuli , & diameter ciufdem , proportionem habent, ( quamuis

nondum fit nobis exploraia, atque cognita ) quia diameter 2

tiplicata per 4. hoc eft , fumpta quater , circunferentiam fupe

rat , cum omnis circunferentia circuli, ut abArchimede de

monftratur, ter duntaxat comprebendas diametrü eiufdem ,

particulam adhuc paulo minorem ſepsima parte diametri, E.

dem modo multa curuili nea cum reftilineis proport:onem habe

bunt, quia.dr.aqualitas inter ea reperitur, cun u Hippocre

tes Chius Lunulam quandam , qua figura eft contenta duobus

arcubus circulorum ,ad modum Lunenoua, quãdo falcata efTe

cernitur ; & Archimedesparabolam quadrarit ; hoc eft , ille

cuidam lunule, hic uero parabola quadratum inuenerit &944

le . Hinc enim fit , ut & quadratum detur maius ea lunnl2,46

parabola; Atque e contrario lunula c parabola maior eo qui

draig
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quas ſemi

drato. Hoc idem demonſtratur a Proclo in angulis rectilineis,

ac curvilineis . Oftendit enim , tam re {lo angulo, qısam obtufo,

do acuto , exhiberi polje angulum curuilineum equalem . Sit

enim angulus rectus A B C , contentus reftis æqualibus A B,

BC , circa A

K

circuli de . Du

fcribantur

ADB,BEC.
B HM N

Quoniã igitur anguli ſemicirculorum ABD, CBE, ſuntæqua

les; addito communiangulo mixto ABE ,fiet angulus totus cut

mlineus DBE, toti angulo reflo ABC , æqualis. Similiter ofte

des, angulum curuilineum 1 GK, equalem effe obtufo FGH ;

nec non curuilineum 0 M P, acuto L M Nidummodo hic ab

angulis ſemicirculorum l M, 0 , MP,auferas commune

angulum mixtum ,qui continetur recta linea L M , curula

MP; Exquibus conftat,alterutrum angulorum multiplica.

tum , pofle alterum excedere; quareproportionem inter fehale

bunt . At uero line.tfinita ad lineam infinitam non habebit

proportionem , quia finita quomodocunque multiplicara infinie

tam nequitſuperare . Sichéqué linea cum ſuperficie, nequeſu

perficies cum corpore , eandem ob caufam , ullam habebit pro

portionem. Denique non cenfebiturhabere proportionem angu

lus contactus cum angulo rectilinea ,quia angulus contaffus

quantumuis multiplicatur, minor adhuc femper exiftit quo

nis angulo reftilineo,etiã minimo : ceupropos. 1 6. lib . 3.demo

ftrauimus. Itaque ut apertius Euclides explicaret , quænam

magnitudines eiuſdem generis proportionem dicanturhabere,

soluit hæc definitione, ess intelligi, que hanc conditionem ha

beant, ut alterutramultiplicata, alteram poffit fuperare,alias

non . Hanc ob caufam in pleriſque demonftrationibus propor

fionum ,iubet toties multiplicare unam propofitarum magnitu

dinum , que proportionem ponuntarhabere inter fe , donec al

teram excedát. Quod etiam facitpropos. 1. lib. 1o. en in ple

riſque alijs propofitionibus.

PERSPicvvm eft ex his, quam inepie, quam

falſo, hanc definitionem expofuerit Orontius . A jt enim Eucli

dem non definire, ſeu docere, quanam magnitudines proportio

nem dicantur habere,fed qualem proportionem dise quecunque

propor

3

23
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8

propoſite quantitates habeant. Itaque ut inqait ,uult Euclides,

Jamainitudo A , al magnitudinem B , referatur , ambe

multiplicenturequaliter, hoc eft, ambarum ſumantur quacun

que é quemultiplicia, nempel, sam multiplex ipfius,quam

multiplex Dipus B ; habebunt magnitudines

A, B, eam inser ſe proportionem ,quam earum

& quemultiplicial , 6 D. Non aduertitantem ,

hoc quod ait, non effe definitionem , fed Thesre.

ma decimumquintum huius 5.lıb . ubi demonftra

tur ab Euclide, Partes cum pariter multiplicibus
ABCD

in eadem proportione elſe, hoc eft , A, ,wapni

tudines eandem habere proportionem , quam earum 'aque mul

tiplicial, D. Non ergo ita et intelligenda hæc definitio ,

præfertim cumtam ignoia fit hæc proportio inter C D , quă

illa inter A, B ; quandoquidem femper eadem eft. Quare

non rečte nos Euclides perduceret ad notitiam proportionis in

terA, & B ; Eft ergo fenfus huiusdefinitionis ille, quemergo

fuimus, vt liquidoconftatex verbis Euclidis .

VI.

IN cadeni ratione magnitudines dicun

tur effe,prima ad fecundā,& tcrtia ad quar

tam ,cum primæ & tertiæ æque multiplicia,

a ſecundæ & quartæ æquemultiplicibus ,

qualiſcunque fit hæc multiplicatio , utrun

que ab utroque uel una deficiunt , uel una

xqualia ſunt, ueluna excedunt ; ſi ca fumā.

tur, quæ inter fe refpondent.

EXPLICAT hoc in loco Euclides , quuinam

conditiones requirant apud Geometras, magnitudines , ut ean

dem dicantur habere proportionem . Quod ut reftius exequa

tur , cogitur confugere ad carum æquemultipliciæ , ut com .

ple&tatur omnes proportionesmagnitudinum ,tam rationales ,

1

1

qu.1m
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quam irrationales. Sins igitur quatuor magnisudines A , pri

m .; B , ſecunda ; C, tertia ; e D, quarta , ſumanturque pri

me , sierliecquemultiplicia quecunque; E , quidem ipfius

A ; F , ipfius C : Item ſumanturfecunde,

quar:& alia quæcunque æquemultiplicia ; G , qui

dem ipſius B ; & H , ipfius D , fiue hæc duo poſte.

riorafint is a multiplicia fecundæ , quarse ,fie

cut priora duo multiplicia ſunt prime , & tertia,
LABG

fiue non . Quodſi iam inter ſeconferantur ſum
FCDH

pta eque multiplicia ea, quæ inter ſe reſpondent ,

ut multiplex prime , de multiplex fecunde inter

Je, hoc eft F., & G ; ltem multiplex terrie da mul

siplex quirt e inter ſe , hoc eft F , H , depre

benſumque fuerit perpetuo, ea ita inter fe fe habere, ut fi E ,

multiplex prime magnitudinis A, minusfuerit, quam G.mul

riplex recinde magnitudinis B ; etiam F ,multiplex tertie me

gnitudinis C, minusfitquam H, multiplex quarte magnitu.

dinis D : Aut ſi E, equale fuerit ipfi G : etiam F , aquale fit

ipfe H ; Aus denique ſi E , maius fuerit quam G ; etiam F ,ma

ins fitquam H; (quod eft uirumque ab utroque vel vna defice

re , uel una æqualia ofle, uel una excedere) ica vt in nullo ge.

nere multiplicium contrarium poffit reperiri, ideft , vi nun

quum E , minus fit quam G , quin F, minus fit quam H; de

ut nunquam E, equale fit ipfi G , quin F, ipſi H ; fit equa

lesDenique ut nunquam E maus fis quam G , quin ý F ,

maiusfit,quam H. Siinquam deprehenſum fuerit, & que mul

tiplicie quenis accepta , perpet ito ſeſe ita habere ; vi diftum

eft, diceinr eadem elle proportio prima magnitudinis A , ad fe

cundum magnitudinem B, qua eft proportio tortie magnitudi

nis , ad quartam magnitudinem D. Q..cod fi deprehendere

tur aliquando , etiam in folo vno genere multiplicium , multi

plex E , deficere a multiplici G ; non autem multiplex F,defi

cere a mulsiplici H ; Aut E, æquale eßtipfi G , ar F ,non æque

le iple H ; Aut denique E, excedere ipſum Gut F ,non excedere

ipfum H ,quamuis in infinitis alus multiplicibus conditio præ

dieta reperiatur , nulla ratione dicentur quantitates propoſite

eandem habere proportionem , fed diuerfas,ceu in defin. 8.fiet

perfpicuum ,

ITA ers y demonftratione aliqua concludantur qua

V 3
tuor



109EVCLID.GEOM .

tuor quantitates eandem habere proportionem , oftendendum

erit, quacunque æque multiplicia prime, & tertie collata cũ

quibuſcunque aque multiplicibus ſecunde, d quarte , habere

conditionem prædiétam defe&tus , æqualitatis, aut exceſſus ,

Similiter ſi quatuor quantitates concedantur eandem habere

proportioně, concedatur quoque neceſſe eſt, quelibet æque mul

ripliciæ prime, & tertiæ collata cum quibuslibet eque multi

plicibus ſecunda,“ quarte, habere eandem defe£tus, æquali

tatis,autexceſſus conditionem .Debet enim definitio definitá

reciprocari.Vt autem perſpiciatur, quonă pacto,propofitis que

tuor magnitudinibus eandem proportionem habentibus , que

da equemultiplicia prime,datertie magnitudinis, cuibufdi

sequemultiplicibusſecunde ta quarta magnitudinis , utrum

queab utroque unadeficiant;alia uero una æqualia fint ; alia

denique una excedant, fi eafumantur , quæ inter ſe reſpondēts

placuit vnum exemplum adducere in numeris . Sint enim qua

tuor numeri 3.2.6. 4. fumanturque primi do tertij & que mul

tiplices, nempequadrupli 12.0 24. Item fecundi quar

ti ſumantur alij & qnemultiplices , ut feptupli 1 4. do 28. Vi.

des igiturtam i 2. multiplicem primi deficere a 14. multiplie

ce ſecundi,quum 24. multiplicem tersija 28. multiplice quat

ti. Rusr ſusprimi, & terti

Jumantur ali æque malie

182 3 21 14 18.
plices , nimirum ſextupli ,

18.0 36. Item fecundi,
24164 28 368

quarti fumantur alij eque

multiplices , ut noncupli

18. do 36. Vides ergo , tă

18. multiplicem primi equalem effe 18. multiplici ſecundi ,

quam 36.multiplicem tertij, 36. multiplici quarti. Poftremo

primi, duserti ſumantur alig æque multiplices , nempe tripli

9. 18. Item ſecundi,du quarti alij eque multiplices, n du

pli 4. & 8. Vides igiturtam 9. multiplicem primi , excedere

4. multiplicem fecundi,quam 18. multiplicem terti , S. multi

plicem quarti. Siigitur in omnibus eque multiplicibus in

quacunquefumantur multiplicatione femper deprehendatur,

vnum trium horum verum eſſe, dicetur eadem eſſe proporsia 3 .

ad 2. quaeft 6. ad alias

CAMPAN V s vero atqueOrontius, longe aliter defini

Com

4. non .

tionem
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sionom hanc exponunt , Dicunt enim Euclidem uelle, tum de

mum quatuor magnitudineseandem habere proportionem,cum

prime u tertiæ & que multiplicia , a ſecunde ia quarta eque

multiplicibus, utrumque ab vtroque , vel ma deficiunt pro

portionaliter , hoc eft , in eadem proportione ; uel una aqua

liafunt ,vel vna excedunt proportionaliter, fi eafumantur, que

inter ſe reffondent . Clarins, utait Campanus , quando earī

eque multiplicia proportionalia funt,id eft ,ci eande proportio

nem habes multiplexprime ad multiplex fecunde,quam mul

tiplex tertia ad multiplex quarta . Sed quis non uidet, fi isa

intelligatur definitio, Euclidem idē per idem definire ? Quod

Sane abſurdum eft . Præterea ſi Euclides uult ,oas magnitudi

nes in eadem eſſe proportione , quarum &que multiplicia (f

Sumantur , &inter ſe conferantur eo ordine , quo diftum eft)

in eadem proportione exiftunt ; cur obfecro in 4. Theoremate

huius libri demonftrat, fi fuerint quatuor magnitudines in ea

dem proportione , earum eque multiplicia eandem quoque ha.

bere proportionem ? Immo cum illud Theorema per hanc de

finitionem offendatur, perfpicuum eff,idem per idem demonſtra

ri , quod ridiculum efi ;ueluti eo in locodemonßrabimus.Ac

cedit etiam , fi ita interpretemur definitionem „ plurima Theo

remata quinti huius lib. non poffe demonstrari, ut proprys in

locis monebimus . Intelligenda eft igitur definitio , ut expoſui

mus , ita ut, propofitis quatuor magnitudinibus in eadem pro

partione, fi multiplex prima deficit a multiplici fecunde, uel

aquale fit , uel excedat; etiam multiplex tersiz deficiat a mul

tiplici quarte , wel equale fit , uel excedat , quicunque fit ille

defeétus , exceſſusve.Nam in 4. poflea Theorematedemonſtra

bitur, dictum defe&tum ,exceplumve efTe proportionalem .

PORRO Campanus conatur ostendere , definit ionem

hanc intelligi debere deproportionali defeétu , & exceſu. Nă

fi de quocumque intelligeretur , eflentquatuor hi numeri 4.3 .

6. 5. in eadě proportione. Si enim

primi & tertij , vtpote 4.d 6./14

mantur & que multiplices nume
4 3

ri, vt dupli, 8. do 12. Isem fecun

di do quarti , nempe 3.65.eque
24

multiplices , ut dupli quoque , 6 .

< 10. excedet tam 8.multiplex primi , 6. multiplicem ſecun

di, quam

IS
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di , quam í 2.multiplex terty, 1o. multiplicem quarti. Idemazi

cernitur fi primi , & tertiü fumantur quadrupli 16.5 24 .

fecundi vero, ac quarti capiantur tripli 9. do 15. Si igitur

Sufficit, vt aque multiplicia accepta una excedantſe ſequomo

documque, denon requiritur , ut proportionaliser le mutuo fit

perent, erit eadem proportio 4. ad 3, quæ eft 6.ads . quod j---

fum eft , cum proportio 4.ad 3. fit feſquitertix , proporsio vert

6. ad s . feſquiquinta, Intelligendus igitur eſt defecius, aut ex .

cellus eque multiplicium , proportionalis: Ita enim fiet, rien

efle eandem proportionem 4 ad 3. quæ eft 6. ad 5. quod eorum

eque multiplices non fe fe excedant proportionaluer , u con

ftat . Veruntamen dicendum eft, Campanum mirum in mo !sMM

hallucinatum fuiffe. Quamuis enim numeri " que multipli

ces adductiſeſe vna excedant ; tamen quamplurimi ali repe

rientur , quorum multiplex primi excedet quidem maltipli.

cem ſecundi, vel æqualis erit ; at multipler terin deficiet 4

multiplice quarti . Si enim primid tertü fum.entur quadra

plices 1 6. 24. At fecundiý

quarsi, quincuplicesfumantur,

15.0 25. excedet quidem 16 .

mulus lex primi, ' s. mulupli

'18 24 525 20

cem ſecundi; At 24. multiplex

tertü non exceder 28 multipli.

cem quarti, fed defciet. Quodfi primi, tertij lumantur tri

pli 12.18 Atſecundi,i quaru junuanturquadrupli,12 .

20. erit 12. multiplex primi.cqualis 12.multiplici fecun

di; At vero 18. multiplex tertij , æqualis non erit 20.multi

plici quarti,fetab eo deficies. Cum igirser non deprehendan

sur quelibet eque multiplicia diitorum numerorum ficfe has

bere , vtfimultiplex primiexcedit multiplex ſecundi , multis

plex terij excedat quoque multiplex quarti;quamuis id in non

nullis eque multiplicibusita ele contingatsnon dicenttor,inxta

hanc definitionem 6. difti numeri eandem habere proporsionë,

ut adhuc clarius conftabit ex 8. definitione,

CAE TE R v M definitio ifta comple&titur etiam tres mi

gnitudines , eandlem habentes proportionem , fi modo fecundos

bis pon trur , vt quatuor habeantur . Exempli cauſa ; Fanien

diceturproportio 9. ad 6.que 6 ad 4.quoniam &que mul:ipti .

cia
quæcumquefumpta ad 9. & 6.uel vne deficiunt ab eque

,12

mulii.
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multiplicibusfumptis ad 6. 4. nel æqualia ſunt,velvna ex .

cedunt, doc.

VII .

E AND E M autem habentes ratio

nem magnitudines, Proportionales uo

centur .

4

V r fi magnitulinum A, B , C , D , eadem fit proportio A ,

ad B, que C, ad D ; dicentur dittemignitudines proportiona

les . Eadem ratione , fi eadem fitproporsis E, ad F , qu« F ,ad

G ; dicentur magnitudines F., F , G , Ar
112

proporiionales . Sunt autem quadam

magnitudinesproportionales cosinue, $
42

inter quas reperitur proportionalitas 416

continua , quales funt magnitudines 4

E , F, Giliredam vero proportio

nales funt non continue , ſed diſcrete ,cuiuſmodi ſunt ma-

gnitulines A , B , C , D. In his enim interruptio fit proportio

num ; in illis vero nequaquam , vt difium efi in 4.definitione.

3

VIII .

CVM uero xque multiplicium multi

plex primæ magnitudinis exceſſerit multi

plicem fecundx ; At multiplex tertiæ non

exceſſerit multiplicem quartæ ; tunc priina

ad fecundum maiorem rationem habere di

cetur,quain tertia ad quartain .

DECLARAT hic Euclides , quamnam conditionem

habere debent quatuor magnituclines,ui maiorem dicatur habe.

re proportionem prima ad fecundam ,quam tertia ad quartā ,

dicens .
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dicens. Siſumpia ſint æque multiplicia prime d tertie ;

Item alia aque multiplicia ſecunde de quarte; deprehëfuma;

fuerit aliquando, ( licet non ſemper) mulsiplex prima maius

rije multiplici ſecunde, multiplex autem tertia non eſſe maius

mulriplici guari& , fed uei minus , uel aquale ;di

cetur maior eſe proportio prime magnitudinis ad

ſecundam , quam tertiæ ad quartam : us perfpi

cuum eft in appofito exemplo , in quo prime mi

gnitudinis , tertie C ,ſimpta funt triplicia
FABG

Ë, OF , ſecunde uero B, 4 quartæ D , quadru -

11 plicia G , H ; Et quoniam E, multiplex prima

maius eft quam G ,multiplex fecunde ; Ail,mal

tiplex terrie maius non eft quam H, multiplex

quarte, feel minus ; idcirco maior eſſe diceturpro

portio,A,primæmagnitudinis , ad B , Secundam , quam C ,ies .

iie , ad D , quartam . Non eſt autem necefle , ut quatuorma

gnitudinum , prima ad fecundam dicaturmaiorem habere pro

porrionem , quam tertia ad quartam , & que multipliciafecari

dum quamuis multiplicationem fic fe habere, ut mxkiplex qui

dem primæ exceda : multiplex fecunde, at multiplex tertia non

excedere multiplex quartæ ;ſed fatis eft , utfecundum aliquam

multiplicationem ita fe habeant . Poteſt namque fieri , ut tă

multiplex prime maiusfit multiplice fecunda , quam multi

plex tertie multiplice quarte : Item ut multiplex prima mi

nous fit multiplice ſecunde, ci multiplex tertia multiplice quar

tæ: Tamen quia hoc non contingit in onni multiplicatione,fed

aliquando multiplex prime ſuperat quidem multiplex fecun

dx , at multiplex terrie , nel minus eft , uel aquale multiplici

quartæ : propterea maiorem dicetur habere proportionem pri

ma magnitudo ad fecundam , quam tertia ad quartam ,

perſpicuum eft in fequenti exemplo. Itaque ut quatuorma

gnitudines dicantur proportionales ,neceffe eft, ut eque mul

siplicia earum , iuxta quasais multiplicationes accepta, uel

una deficiant, uel una aqualia fint,ueluna excedant , ceu in

6, defin. fuit expofitum : V't autem maiorem dicatur habere

proportionem prima ad fecundam , quam tertia ad quartam ,fa

is eff, at fecundum aliquam multiplicationem ,multiplex pri

ma excedat multiplexſecunde , multiplex vero tertie non ſupe

ret multiplex quarte ; quamuisiuxta innumeras multiplica

tiones,
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autem

siones , eque multiplicia prime, ac tertie excelent aque

multiplicia fecunda , de quarta. Quod fi aliquando e contra

rio multiplex pri

me deficiata

multiplici fecun

da , non

mulsiplex tertia

a multipliciquar

te ; dicetur pri- 20 16 4 3

ma magnitudo

ad fecundam mi

noré habere pro

portionem , quam

tertia ad quartam , quamuis fecundum plurimas multiplica

ciones, eque multiplicia primertertia deficiantab eque mul

riplicibusſecunde;& quarte. Vi in cidem numeris, minor di

cetur proportio 2. ad 3. quam 3.41 4.6 .

IX .

12

PROPORTIO autem in tribus ter

minis pauciſfimis conſiſtit.

erONIAM omnis Analogia,ſeu proportionalitas, quã

interpres, y diétum eft, proportionem nominat, ſimilitudo est

duarum , vel plurium proporsionum ;omnis autem proportie

habet į antecedens , do conſequens , neceffe eft, in omni pro

portionalitate reperiri, nt minimum ,duo antecedentia,ac duo

confequentia. Quare fi proportionalitas

fuerit non continua , requirentur ſaltem

quatuor termini, fiue magnitudines: At

vero fe fuerit consinua ,erunt cum minimü

tres terminis quoniam terminus medius
3

bisfumisur , cumfit conſequens vnius pro

portionis , de antecedens alterius : At
ABCD EFG

que hic est minimus numerusterminorum proportionali
tatis

.

kam in duobus terminis quibufcumqu
e

; folum proportio ,

non autem proportional
itas

reperitur.

12

8

114

X. CUM
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X.

31

CVM autem tresmagnitudines pro

portionales fuerint; Primaad tertiam du

plicaram rationem habere dicitur eius, quá

habet ad fecundam : At cum quatuor ma

gnitudines proportionales fuerint ; prima

ad quartam triplicatam rationem habere di

citur eius , quam habet ad fecundam : Et

femper deinceps , ino amplius, quamdiu

proportio extiterit .

SINT magnitudines A , B, C, D , E, continue proportio

nales , ita vt ea fit proportio ut , ad B , qua B , ad C i C ,

D ;WD, ad E. Proportio igitur A , magnitudi

mis primæ ad C , magnitudinem tertiam , dichiar

54 duplic.:ta eius proportionis , qram habet S, 941

136 gnitudo prima ad B , magnitudinein fecundum :

24 quoniam inter A , C, due proportiones repensa

16 tur, qu & equales funt proportioniA, ad B; 15 pro

portio A , ad B ; B , an C. Ai proportio A ,**

ABCDE gnitudinis prime adD, magnitudinem quartam ,

dicitur triplicata eius proportionis , quam haber

A , magnitudu primaad B , magnitudinem fecundam :quia in .

ter A , 4 D, reperiuntur tres proportiones , que æquales funt

proportioni A ,ad E , nimirum proportioA, ad B s B , adli i

C , ad D. Sic quoque proportio A ad E , dicitur quadruplica

14 proportion is A , al B ; propterea quod quatuor proportio

nes interi.ciuntur inter s, E, que aquiles funtproportio

ni A, ad B, C.

Quod ſi e contrario ea fit proportio E , ad D , que D , ed

C ; WC, ad B; Ø B, ad A; dicetur proportio E, ad C , duplica

ta proportionis E, adDiAt vero proportio E , ad B , dicetar

triplicata proportionis E , ad D sfic quoq; proportio E , ad A,

dicetur quadruplicata proportionis E, ad D , &c.

INTER
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INTERPRETE S nonnullicolligunt ex hac definitio

ne ; fe proponantur aliquot quantitates continue proportiona.

les , proportionem prime quantitatis ad tertiam , effe duplam

proportionis prime quantitatis ad ſecundam , eo quod Fuclides

illam vocer duplicatam proportionem huius . Eodem modo vo

lunt, proportionem brine quantitatis ad quartam , eſſe triplam

propursionis, quam habet prima quantitas ad fecundam , Oc.

Quod tamen nulla eft ratione concedendum . Nec enim Eucli .

deshoc fignificare voluit, ſed docuit tantummodo , proportione

prime quantitatis ad tertiam , appellgri duplicatam eius pro

portionis, quam habet prima quantitas ad fecundam ; propte

rea quod inter primam quantitatem , ac tertiam reperiantur

due proportiones æquales ei proportioni,quã habet primaquan

titas ad ſecundam , o fic de cæteris , utdiximus . Non autem ,

illam duplam effe huius, intellexit, ne Theorema proponeres,

quod merito quiſpiam concedererecufarer.Quis enim affirma

bit, in his numeris continue proportionalibus 25. 5. 1. propor.

tionem 25. ad 1. displamelle proportionis 25. ad 5..cum porines

fit quincupla? At vero, illam dici huins duplicatam ,nemo in

ficiabitur, eo quod bis fit pofita, da continue proportio 25. ad

5. Deinde quomodo erit proportio 1. ad 25.dupla proportionis

ads.cum illaminor fit , hæc autem maior ? Dicetursamen

illa huius duplicata , ob caufam iam explicatam, licet fit ei14

quinta pars. Quare ſi proportio 25.ad 1. dicitur duplioa

taproporsionis quincaple , iamen decupla proportio eft eiufdē

dupla. Quemadmodum etiam proportio o&tupla dupla eſt pro

portionis quadruple,cum tamen quadrupla duplicata ,fit fede

cupla, w hic patet 16.4.1 .

IT * Qv E hoc in loco Euclides explicat tantum , quid

nam intelligendum fit nomine proportionisduplicate , triplice

te , c . vedemonſtrationes fequentium librorü percipiantur,

rebusas posſint materialibus accommodari. Non aurem deter,

minas, que nam proportio fit alterius dupla, nei tripla, vel qua

drupla,c. Quarecum ex propoficione20. lib 6. conſtet,pro

portionem quadrati ad quadratum duplicatam effe proportio

nis, quam habet latus prioris quadrati ad latus pofterioris,col.

ligendum erit , ſi continuetur proportio laterum intribuss sera

minis, proportionem quadrati ad quadratum ,eßecam, que est

primi termini ad tertium ; ita utfi prioris quadrati latusfue

ric
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ric trium palmorum ,posterioris autem vnius palmi , prius qui

dratum ad pofierius, habeat proportionem quam 9. ad 1.1147:

illud nouies hoc comple&tatur.Nam proportio 9. ad 1.9145

noncupl.t, dicitur iuxta hanc definitionem , duplicata propor.

tionis iriple , qualis est 9. ad 3. vel 3. ad 1.45 in his numeris

9. 3. 1. perſpicunm est, Non autem inferendum erit , propor

tionem quadrati ad quadratum , duplo effe maiorem proper

tione lateris at latus. Sic etiam quadratum pofterius ad prius

proportionem habebit , quam 1. ad quita vt illud fit huiusnous

pars, propterea quod proportio 1,ad 9. dicitur duplicata pro

portionis 1.ad 3.vt in eiſdem his numeris ! . 3.9.manifeſtum

eft. Simili ratione, quoniam lib. 12. propos, vltima,demenftra

tur , fphæras inter ſe rationem habere fuarum diametrorum tri

plicatam , colligendum erit , fphæram illam , cuius diameter

.continet tres palmos , ad fphæram ,cuius diameter eft rain

palmitantum ,proportionem habere,quam 27. ad 1. Hæc enim

triplicata dicitur triple proportionis , ceu hic perſpicitur

27.9. 3. I. c.

CAB T E R VM propofita quacumque proportione rations

li ,fi eius denominator.in feipfum multiplicetur , exurger de

nominator proportionis, que duplicata dicitur propoſite pro

portionis . V's quia ex multiplicatione 4.denominatore fiili

cet proportionis quadruple , inſe,producuntur 16. idea pro

portio ſe decupla, dicetur duplicata quadruple proportionis,

othic cernitur 16.4.1 . Item hic 48. 12. 3.E contraria, c**

ex multiplicatione denominatore videlicet proportions

ſubquadruple , in ſe , producatur ia dicetur propertiofub

ſedecupla, duplicata proportionis fubquadruple . Quodfi de

nominator rurſus in dictum produktum multiplicetur , pro

creabitur denominator proportionis triplicata ; yt in prioriexé

plo , ex multiplicatione 4. in 16. producuntur 64. denomina

tor proportionis , que quadruple dicitur sriplicata , ut bic ai.

des, 64.16. 4. 1 Item hic192.48 . 12. 3. Rurſus fi in pofte

rius hoc productum multiplicetur idem denominator , in wenie

turdenominator proportionis quadruplicate ., asque ita de ce

teris. Itaque proportionis duplicate denominator producitat

ex denominatore propoſitæ proportionis bis'pofito,aique itamul

tiplicato. Vonumerusdenominans proportionem duplicată

proportionis tripla , producitur ex 3. denominatore triple pro

peruionis,
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portionis bis pofito , in hunc modum 3. 3. acfiemultiplicato :

Nam ter tria faciunt 9. denominatorem noncuplæ proportion

nis, que duplicata dicitur triple , vt hic cerni poteft 9. 3. 1 .

Item hic 1 8.6.2. Asuero denominator proportionis triplica

se gigniturex propofitæ proportionis denominatore ter pofito ,es

fic multiplicato . Vrin dato exemplo, denominator triplicate

proportionis,nempe 2 7.procreatur ex 3.ter poftofic.3.3.3. atq;

ita multiplicaro, dicendo ter tria ter , & c. Ita proportio qua

druplicata exorietur ex denominatore quater polito ; Quines

plicata ex eodem quinquies pofito,ac isamultiplicaro,úc. Quo

circa proportio duarum quantitatum , quibus nullum interpo

niturmedium , ſapit naturam quodam modo binec, cum ex nul

la alia proportione producatur: Proportio vero, cuius quanti

sates intercipiuntvnicum medium in continua proportionali

tate , habet conditionem fuperficiei quadrate , quoniam gignia

tur ex duabus proportionibus æqualibus; quemadmodum de

quadratum ex duabus lineis æqualibusconficitur.Deniquepro

portio , cuius quantituibus duo mediain continuaproportiona

litate interjciuntur , obtinetnaturam foliti,atque adeo cubi,

cumoriatur ex tribus equalibusproportionibus , quemadmodna

etiam cubus ex tribus lineis.equalibus confurgit . Verum de

his plura inuenies apud Arithmedicos , quiAlgebre regulam

expofuerint,c .

XI.

HOMOLOGAE , ſeu fimilesratio

ne magnitudines , dicuntur antecedentes

quidem antecedentibus,conſequentes ue

ro conſequentibus. ?

DEFINIVIT ſupra proportionalitatem proportionů

effe fimilitudinem . Docet iam , non folum in proportionalitate

quauis proportiones dici fimiles ; verum etiam terminos ip

fos, feu quantitates,fimiles dici, homologas ve, dicens,antece

denies magnitudines appellari homologas , feu fimiles propor

sione inter fe,nec non conſequentes inter fe , ut intelligeremus

in
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in quam plurimis demonſirationibus , que nam latera figur :

rum inter fe comparata , antecedentia debeant eſſe proportio

num , & qua nam conſequentia , ceu in 6. lib.perſpicuum fe..

12
singitur efi proporsio A , ad B , quz ( 4:

9
8

D ;diceturquantitas A , fimilis quansin

6 13 ( ; G B ,fimilis ipfi D ; propter fimili

tudinem enim proportiorum , necefle riff,

uiramq;magnitudinem antecedensen wel

æqualem efle vtrique conſequenti, Tel eede

ABCD E F G modo maiorem , autminorem ; Alias nan

baberet peraque antecedens ad vtranque conſequentem propor

tionem eandens. Exemplum babesin magnitudinibus propof .

tis, in quibus antecedentes maiores ſunteodem modo conſequenz

tibus,vipote dimidio maiores . Aliud exemplum uides in magni

iudinibus E, F, G , continue proportionalibus, ubi tam E,“

F , homolog« ſunt,quam ! ,cG, vt conftat .Atque hanc eb

caufam Euclides in defin . 6. do 8. iuffit accipi æque multipli

cia prima di tertia magnitudinum ,hoc eft , anteceden : ixæ :

Item alia æque multiplicia ſecunde , do quartæ magnitudina,

nempe confequentium . He enim femiles funt inmagnitudini

bus proportionalibus, vt exbacdefinitione conflatsinmagni

iudinibus uero non proporcionalibusdiffimiles.

ORONTIVS, C nonnulli alij interpretes , longe ali

ter definitionem hanc exponunt . Putant enim Euclidem do

cere, in magnitudinibus proportionalıbus uarie inter ſe con

ferri poße era antecedentes magnitudines , & confequentes ;

ceu in fequentibus definitionibus patebit . Verum fi yo basdi .

nitionis diligentius ponderentur , ex vfus eiuſdem in 6. lib . co

fideratur, noftram expofitionem huic anteferendam eße , ne .

mo dubitabir.

1

XII.

ALTERNA ratio ,eſt ſu mptio ante

cedentis ad antecedentem , & conſequentis

ad confequentem .

EXPLICAT hic quofdam modos argumentandicx pro

portionibus,
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portionibus,quorum frequentiffimus eft vfus apud Geomeiras,

Hi autemſunt numero ſex . Primusdicitur proportio alterna

fiue permutata: Secundus, inuerfa , ſeu proportio e contrario :

Tertius, compoſitio rationis ,feu coniunéta proportionalitas:

Quartus, diuifio rationis, uel difiunéta proportionalitas: Quin

tus, conuerſio rationis, fiue euerſa proportionalitas: Sextus de .

nique uocatur proportio ex æqualitate, feu aqua proportio . Al

terna igirur ſeu permutataproportio ,inquit, eft,cum propofi

tis quatuor magnitudinibus proportionalibus, infertur eandë

eſje proportionem antecedentis prioris proportionis ad antece

deniem pofterioris, quam habet confequens illius ad conſequen

tem huius . Vo fi ponamus proportionem A , ad B, quam C, ad

D ,& propterea concludamus , eandem elle propor

tionem A, ad C, quæ est B, ad D jdicemur argumě

tari a permutata proportione . Græci fcriptores in

hac argumentationevtuntur hocfere modo loquen

di : Vieſt A ad B,it : C , ad D ; Igitur permutan

do , ſeu viciſſim ; erit quoqueA , ad C , vt B , ad D.

Firmam aurem efle huiuſmodi illationem , denon
ABCD

ftrabitur propos, 16. lib . huius. Cæterum in dicto

modo argumentandi, neceſſe eſt , omnes quatuor magnitudines

effe eiufdē generis , ut inter binas y ut aſjumprasproportio eſe

poffit. Non enim re &te infertur; Vt linea A , ad lineam B , ita

numerus C, ad numerum D ; ergo permutando, ut linea ad

numerum C, ita linea B, ad numerum D ;cum nulla fitpropor

sio lineæ ad numerum , aut contra uiperſpicuum eft ex definas.

IS

12

10

XIII.

INVERSA ratio,eſt ſumptio conſe

quentis, ceu antecedentis , ad antecedenté,

uelut ad conſequentem .

- V Tfi ex eo, quod eft A , ad B , C , ad D , inferamus, ita

effe B , ad A, ut D, ad c , hoc eſt, conſequentes ad antecedentes

referamus ; dicemur argumentari ab inuerſa proportione . In

hac argumentasionefic fere loquuntur auctores.soft A , ad

х B , Ita

1
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B, ita C , ad D ; Igitur conuertendo , nel e contrario,erit quoqs

B, ad A , ut D, ad C ; Quem quidem modum ar.

9 s gumentandi certum esſe, oftendetur propos. 4hr

6 ius lib. Porro due priores magnitudines polluns

efle unius generis , da poſteriores alterius . Recte

namque licebit inferre ; vtfehabet lines A, adli

neamB, it a ſehabet triangulum , fex numeri C,

ABCD adoriangulum ,feu numerum D; Igitur inueries

do vr linea B, ad lineam A , ita triangulum , feu numerus D,

ad triangulum , feu numerum C.

XIIII.

COMPOSITIO rationis , eſt ſum

p:io antecedentis cum conſequente , ceu

unius , ad iplam conſequentem .

SIT proportio A B, ad B C que D E , ad EF ; Siigitur

ex hoc colligatur , eam quoque le proportionem totius Al ,

nempe antecedentis cum conſequente ,

A 12 B.8C ad B C, conſequentem , quam habet 1014

D E F DF, antecedens nimirum cum conſe

quente , ad EF, confequentem ; Dice

sur huiuſcemodi argumentatio compoſitio rationis , eo quodex

antecedente, conſequente componatur aliud nouum antece

dens . Hunc autem modum dicendi apud Gracos fcriptores re

peries in hac argumentatione; V A B, ad B C ; ita DE , ad

EF, componendo ergo erit & AC, ad BC , ut DF , ad EF .

Demonstrabitur hic modus argumentandi hoc lib . propos. 18 .

XV.

DIVISIO rationis , eſt ſumptio ex

ceſſus, quoconſequentem ſuperat antece

dens , ad ipſain conſequentem .
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VI fi dicatur, que proportio eft totius A B, ad C B, ea eft

totius D E , ad F E; Igitur erit du A 12 C4B

AC , exceflus, quoantecedens eða

ſequentem ſuperat , ad CB, con D 6. F2E

ſequentem , ut DF, exceflus , quo

confequentem excedit antecedens , adF E , conſequentem . In

diuifione autem hac rationis ita loquuniurauctores ; ergo di

widendo, &c. Hec porro illatio ofienderur propos. 17.buius lib .

XVI.

CONVERSIO rationis , eſt ſum

prio antecedentis ad exceſſum , quo ſupe

rat antecedens ipſam conſequentem .

evod ſe colligamus hoc modo.Sicut eft tota magnitudo

A B , ad CB, itatota D.E , ad A6 C4B

FE ; igitur ita etiam erit eadě

A B, ad C , exceffum , quo cão D 12 F 8 E

fequentem fuperat antecedens

viDE, ad D'F ; Dicemur proportionem conuertere. Vnde fic

fere loquuntur ſcriptores .Igitur per conuerfionē rationis,&c.

Confirmabit ur4mtem hic argumentandi modus propos.1g.hu.

ius lib .

XVII .

EX æqualitate ratio eft, fi plures dua

bus ſint magnitudines , & his alix multitu

dine pares ,
quæ binæ fumantur , & in ea

dem ratione : cum ut in primis magnitudi

nibus prima ad ultiinam , ſic & in fecundis

magnitudinibus prima ad ultimam ſeſe ha

buerit .

X 2 VEL
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VEL aliter.Sumptio extremoruin , per

ſubductionem mediorum .

12

SINT pluresmagnitudines duabus A , B, C , totide

D , E, F, finique bina ac bine in eadem proportione , hoc eft ,

A, ad B, ut D, ad E; & B, ad C , ut E , ad F. Si igitur infera

19
tur , proptereaeameſe proportionem , ad

C, prima ad ultimam in primis magnitudi

nibus , que eſt D , ad F , primæ magnitudi.

nis ad ultimă in fecundis magnitudinib145 ;
8

6
dicetur huiuſmodi argumentandi formula

defumpta ex equo,fiue ex æqualitate, in qua

fcilicet extreme magnitudines,fubdu &tis me

dijs, colliguni habere ună,eandemq; inter fe

ABC DEF fe proportionem ,ceu in altera definitione ex

primitur. Quoniam veroduobus modis ex æqualitate licet ær

gumentariin proportionibus, mo quidem , fumendo binas ac

binas magnitudines in eadem proportinne , atque ordinate pro

cedendo ; alterovero, cum ordo inuertitur ; fit ut duplex fit

proportio ex æqualitate, non quidem ratione proportionis extre

morum ,fed ratione proportionis magnitudinism insermediz

tum . Id quod clariffime due fequentes definitiones explicant.

XVIII.

ORDINATA proportio eſt , cum

fuerit, quemadınodum antecedens ad con

ſequentem , ita antecedens ad conſequen

tem ; fuerit etiam , ut confequens ad aliud

quidpiam , ita conſequens ad aliud quid

piam .

V T quando fuerit A , ad B , D ), ad E ; Rurſus yt B,

confequens ad aliud quidpiam , vt ad C , ita E , confequensad

F , aliud quidpiam ; Ideoque concludatur A , ad C , PD, ad

F; Dio
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12F ; dicetur talis modus argumentandi .ex

equalitate , ordinara proportio,quod in vtrif

que magnitudinibus idem ordo in proportioni

bus feruetur. Hic antem modus demonftratur

propos, 22. huius lib .

13

XIX.

ABC DEE

PERTVRBATA autem proportio

eſt , cum tribus pofitis magnitudinibus, &

alijs quæ ſint his multitudine paręs , ut in

primis quidemmagnitudinibusſe habetan

tecedens ad conſequentem, ita in ſecundis

magnitudinibus antecedens ad conſequen

tem : Vt autem in primis magnitudinibus

conſequens ad aliud quidpiam , ſic in ſecun

dis magnitudinibus aliud quidpiam ad an

tecedentem .

S1 , ut ex aqualitate colligatur eadem proportio extremo

rum, ordoin proportionibus perturbetur , itautdicatur , qui

admodum A, ad B , Ita E, ad F ; Deinde ut in primis magni.

tudinibus b . confequens ai C, aliud quidpiam , ira infecundis

magnitudinibʼaliud quidpsă ad E, antecedentē

magnitudine;nuncupabitur huiuſcemodi modº

argumensandiex equalitate, Perturbata pro

portio, q nö feruetur idé ordo in proportionibe

magnitudinum . Confecutionem uero hancua

lidam effe, oftendetur propos.23.huius lib. Por

rotam perturbata proporiio,quž ordinata,ſem ABCDEF

per infert ex aqualır aceeande extremorum pro

porrionem , etiamfi plures magnitudines ponantur,quam tres,

ceu propos. 22.023 . huiuslib .perſpicuum fiet.

VIUNT V R Euclidis interpretes hoc in libro , din

alis , ubi de proportionibus magnitudinum agitur , axiomate

X 3 quodam ,

12 12
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quodam , quod us hicfubijceremus, non inutilefore iudicauia

mus . Illud autem eiufmodi est .

QVA M proportionem habet magnitudo

aliqua ad aliam , eandem habebit quæuis magni

tudo propofita ad aliquam aliam ; & eandem ha

bebit quæpiam alia magnitudo ad quamuis ma

gnitudinem propofitam .

VT, quam proportionem habet A, ad

B B ,eandem habebit magnitudo propoſii.

C , ad aliquam aliam , nempe ad D. Item

eandem habebit quæpiam alia E , ad pro

pofitam C. Non enim ex hoc abfurdum ali

quod conſequitur , quamuis ignoremus interdum , quenam fit

quarta illa magnitudo, quam faneeſſe poſſe ,dubitandü non eft.
C
A
U
A
N

2

I
.

THEOR. I. PROPOS. 1 .

SI ſint quotcunq;magnitudines quot

cunque magnitudinum æqualium numero,

ſingulæ ſingularum æque multiplices; quá

multiplex eſt unius una magnitudo , tam

multiplices erunt & omnes omnium .

SIN'T quotcunquemagnitudincsA B ,CD ,totidem

magnitudinum E , F,æque multiplices . Dicomagnitudines

AB, CD, fimul, tam elfe multiplices magnitudinum E ,F,

fimul, quam eft multiplex A B, ipfius E , uelCD,ipfius F.

Cum enim A B, CD, fint æqueniultipliccsipſaium E, &

F ; li A B , diuidatur in magnitudines A G , GH , H B ,phi

E, æquales , & CD,

A G H BCI KD
quoquein magnitu

dines CI , IK , KD ,

F
ipfi F ,æquales ; crút

magn
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magnitudines AG, G H,H B, tot numero, quot ſunt ma

gnitudines CI , IK, K D.Quoniam vero a G , & æqua

les inter fe funt, fi ipſis addantur æquales C ! , & F , crunt

A G , CI, Gimul, æquales ipſis E ,& F ,fimui.Eodem modo 2. pron.

erunt G H , & I K , fimul,æqua es ipſis E, & F , fimul; Nec

non H B, & K D , afdem E , & F. Quoties igitur E. in AB,

uel F, in C D, continetur,coues & E , F , fimul, in A B ,CD ,

ſimul comprehenduntur: Ideoquc, quam mulaplex eit

A B, ipfius E, tam ſunt multiplices A B, CD, fimul, ipları

E , & F , fimul. Quare fi fint quotcunque magnitudines

quotcunque magnitudinum , & c. Quod crat demon

ftrandum .

SCHOLION .

Ho'c idem demonftrabitur vniuerſe in omnigenere pro

portionis ,propos. 12 .

THEOR. 2.PROPOS. 2 .

2.

SI prima ſecundæ æque fuerit multi

plex , atque tertia quartæ ; fuerit autem &

quinta ſecundx æque multiplex, atque ſex

ta quartæ ; erit & compoſita prima cũ quin

ta , ſecundæ æque multiplex , atque tertia

cum ſexta , quartz

Siimagnitudo prima A B, tam multiplex fecundæ C,

quam eft multiplex D Е, tertia , quartæ F ; Rurſus tam fit

multiplex BG, quiata ipfius C , fecundæ , quam multiplex

eft E H, ſexta ipfius F, quarræ . Dico A B ,primam cũ BG,

quinta compolicam , tam multiplicem effc fecundæ C, quá

multiplex ett D Е ,tertia compoli A B

ta cum fexta E H , ipfius F ,quartę.

Cum enim AB , DE; lintæque

E

multiplices ipſarum C, F ; eruntin
H

AB, tot magnitudincs ipfi C ,æqua

X 4 les,

o
l
u
r
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2: pron . D

les, quot ſunt in DE , æquales ipſi F. Eadem ratione crūt

& inB G, tot æquales ipſi C ,quot ſunt in EH , æquales ipfi

A
B G F.Sı: giruræqualibus mulcituji.

nibus , B, D'E, addantur æqua
С

lesmultitudines BG , EH ;erunt

torç mulcitudines AG, DH , æqua

les. Quare toties cóprehéditur C ,

in A G, quotics F, in D H; Ideoque tam multiplex eft AB ,

(prima compofita cum quinta ) ipfiusC , ſecundæ quam

multiplex eft DH , ( tertia compofita cum ſexta ) phus F,

quartæ . Si prima itaque fecundæ fucrit multiplex , & c .

Quod erat oftendendum .

SCHOL10R

evod fi primamagnitudo, & tertia, equales fuerint

ſecunde, & quartæ : Quinta vero &fexta ; æquem ultipliers

ſecunde, &quarte . V elprima , da tersia equemulriplices

fuerint ſecunde,& quarte At quinta do ſexta, aquales ſecun

А в de, da quarta : Frit eadem ratione , 18:1

AG, ( prima,& quinta tam multiplex
ç

ſecunde C , quam multiplex eft tot a DH,D E H

( tertia ac fexta ) ipſius F , quart £ . Sex .
F

per enim A G ,multitudo magnitudins

A B_G & qualium ipfic, oftendetur equalisefe

ipfi DH ,'multirudini magnitudinum

EH
ipfi F, &qualium , ceu perfpicuum eft in

propofito ſchemate . Si uero tam prima

terria , quam quinta, ſexta æqui

lesponanturfecundæ, & quartæ , luceclarius exiftit, primam

quintam fimul ; atque tertiam &fextam fimul , que mal.

tiplices effe , nimirum duplices , ſecunde do quartæ magni

tudinum .

Hoc quoque ab Euclide concludetur in omnigenerepro

portionis uniuerſe propos.2 4 .

THEOR. 3. PROPOS.
3 .

SI ſit prima ſecundæ æquemultiplex ,

atquc

3.
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atque tertia quartæ ; fumantur autem xque

multiplices primæ, & tertix : Erit & ex z

quo , ſumptarum utraque utriuſque æque

multiplex , altera quidem ſecundæ , altera

autem quartz .

SIT primamagnitudo A , tam multiplex fecunda B ,

quam multiplex eft C , teria quartæ D ; fumanturque E,&

F, æque multiplices primæ & tertiæ A ,& C. Dico exæquo,

tam multiplicem effe , ipfius B , quam eſt F , ipfius D ; Nā

cum E , & F ,fint æque multiplices ipfa- 1 ;

rum A, & C ; ſi diſtribuanturÉ , & F, in

magnitudincs ipſis A , & C, æquales , ut in M

E G , GH, HI, & F K ,K L , L M ; erunt H

tot partesin E , æquales ipfi A , quor ſunt
I

in F , æquales ipfi C. Quoniam uero EC,

FK, æquales funt ipfis A , & C; ſunt au

tem A , & C , æque muluplices ipſarum
Kк

B , & D, ex hypothefi; Erunt & EGFK,

carundem B , & D,æque multiplices, Pa

ri ratione erunt G H.,KL; Itē H I , LM, EABFCD

æque multiplicescarundem B ,& D. Quoniam igitur EG ,

prima magnitudo , tam eft multiplex fecundæ B , quam eſt

multiplex FK , terria quartæ D ; Item G H , quinta tath

multiplex eft eiufdem fecundæ B, quam multiplex eft XL,

fexta eiuſdem quartæ D , Erit & EH , compoſita ex prima 2.quinti.

& quinta , tam multiplex fecundæ B , quam eſt mu riplex

FL, compofita ex tertia & ſexca ', quartęD. Rurſus cum

ſit e H , prima tam multiplex ſecundæ B , quam multiplex

eft F L , tertia quarta D ; ſic autem & H I,quinta ,tai mul

tiplex fecundæ B , quam eſt L M , ſexta multiplex quarta

D ; Erit & El, compofita ex prima & quinta , tam mulci.

plex ſccunda B, quam eftF M , compofita ex tertia ac ſex

ta , multiplex quartæ D. Eademque eft ratio , fi plures fuc

rint partesin E, & F. Si fit ergo prima fecundææque

multiplex , atque tertia quartæ , & c.

Quod oftcndendum crat.

SCHO

II
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SCHOLIO R.

OSTENDETVR hoc theorema, propos.22. non folum

in magnitudinibus eque multiplicibus, fed etiam in omnibus,

que binæ ſumpte eandem habent proportionem .

THEOR.
4.

PROPOS.
4 •

4.

SI prima ad ſecundam eandem habue

rit rationem , & tertia ad

quartam : Etiam

æque multiplices primæ & tertiæ , ad æque

multiplices ſecundæ & quartx, iuxta quam

uis multiplicationem , eandem habebunt ra

tionem , fi pro ut inter ſe
reſpondent, ita

ſumptæ fuerint.

SI T proportio A , ad B , quæ C , ad D , ſumanturque

primæ A , & tertiæ C , æque multiplices E, & F; Item , fe

cundæ B, & quartæ D, çqucmultiplices G, & H, iuxta qui

uis multiplicationem . Dico quoque effe

ut E, multiplicem primæ ad G ,multiplice

ſecundæ , ita F, multiplicem tertiæ ad H,

multiplicem quartæ . Capiantur enimrur

ſus I , K , ipſarum E, F, zque multiplices ;

Item L, M, æque multiplices ipfarum ,

I AB Å H. Quoniam igitur tam multiplex eft E,

KFCDHM primaiplius A , ſecundę, quam F , tertia

II

ipfius C, quartæ ;fumptæ funt autem &

1, K, æque multiplices ipfarum E, F ,pri

mæ ac tertiæ : Erunt quoquc ex æquo I ,

K , æque multiplices ipfarum A , C , fecun

dæ& quartæ. Eadem rationc erunt L,M,

ipfarum BD, aque multiplices . Et quia

ponitur proportio A ,primç ad B , ſecundam , quæ C , ier

tiæ ad D ,quartam ; ſumptæque ſuntI, K ,æque multipli

ces primæ & tertiæ ; » Item L, M ,æque multiplices fecundæ

& quar

II

3. quinti.
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& quartæ ; fit ut ſi l ,multiplex primæ deficit ab L , multi- 16.defin.s .

plici ſecundæ , etiam K , multiplex tertiæ deficiat ab M, mul

tiplici quartæ : & lil , æqualis fit ipfi L , criam Kipli M , ſit

æqualis :& fil, excedit ipſam L , criam K , excedat ipſam

M : Idemque ofendetur in quibuſcunque æque multiplici

bus iplarum E, & F, nec non magnitudinum G, & H. Ita

que cum I, & X, fint æque multiplices primæ E, & tertiæ F,

Item L, & M, ęque multiplices ſecundæ G , & quartæ H ;

oftenfumque fit , fi , multiplex prima minor fuerit, quam

L ,multiplex ſecundæ,multiplicem tertiæ K , minorem quo

quc efle M, multiplici quartæ , & c . atquc hoc contingere in

quacunquemultiplicatione : Erit, ut E ,prima ad G , fecun- 6.defin.s.

dam , ita F, tertia ad H , quartam . Si prima igitur ad ſe

cundam eandem habuerit rationem , &c. Quod crat de

monftrandum .

COROLLARI V M.

Hunc manifeftum eft , fi quatuor quantitates fuerinepropor

tionales,eaſdem & contra , ſeu inuerla iatione , proportionales ef.

ſe . Cum enim ,propterca quod fit A , prima ad B ,fecundam , ut C ,

tertia ad D , quartam , oftenfum fit, lil , multiplex primæ minor

fuerit quam L , multiplex fecundae , uel çqualis, uel maior , eciam

K, multiplicem tertiæ minorem effe , uel æqualem , uel majorem

M , multiplici quartæ ; Perſpicuum eſt , fi e contrario L , maiorfue

rit quam I , uel equalis,uel minor, etiam M, maiorem fore, uel z.

qualem , uel minorem ,quam K , fecundum quamcunque multipli.

cationem fine ſumpta hzc zque multiplicia . Nam fi utraque 1, K,

ininor elt quam utraque L, M ; erit contra utraque L, M , maior qua

I, K,& c. Quare eric úr B , prima ad A ,ſecundam , ita D, tertia ad 6.defin.s.

C, quartam .

SCHOLION.

ORONTIVS quartum hoc Theorema fic conatur des

monftrare . Poftquam ex 3. propos. huius lib. oſtendit I, K,

efle æquemultiplicesmagnitudinum A , C ; Item L , M , elle

aque multiplices magnitudinum B, D , infert fiatim per con .

werfum 6. definitionis,iuxta fuam expofitionem , ita efleI, ad

1 , u K , ad M. Quare per eandem definitionem ,inquitgerir

quoque E , ad G , ui F, ad H. Quæ quidem demonftratio ada

modum eft nitrofa, tum quia fecundum huncfenfum demonftra
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tur conuerſum 6. definitionis, per conuerfum eiuſdem , atque

idcirco idem per idem , quod eft abfurdum ;

tum etiam , quia eodem modo statim a prin

cipio licuiſſet illi inferre , fic effe ,per conuer

fum 6. definitionis E , ad G , ut F, ad H.fine

accep : ione nouarum magnitudinum eque

multiplicium . Non enim eft maior ratio in

IE ABGL illis , quam in his. Reijcienda eft ergo huis

KFCDHM cemodidemonftratio,unacum expoſitione6 .

III definitionis, ut ſupra diximus . Ariuxta no

fram interpretationem einſtem definitionis

conftat folum , fi ! , minor eft, quam I, uel

aqualis , uel maior,eriam K , minsremelle,

uel æqualem , uel maiorem , quam Miquem

admodum daidem confiat in æque multipli.

cibus E, F, G, H , li fumantur, prout inter fe refpondent Yn

de ex 6.defin . rette colligitur , ita efle E , primam ad fecun

dam , ut est F , tersia ad H, quartum .

CAE TE R v M non uidetur hoc loco diſſimulandum Theo

rema quoddam antiquis mathematicis ualde familiare , quam

uis a nemine,quod fciam , fit demonftratum . Videlicet .

Si prima ad ſecundam eandem habuerit ra

tionem , & tertia ad quartam ; etiam æquemula

tiplices primæ & tertiæ , ad ſecundam , & quar .

tam magnitudines , eandem habebunt ratione:

Necnon æque multiplices ſecundæ & quartæ

ad primam & tertiam magnitudines . Et con

tra eandem rationé habebunt fecunda & quar

ta , ad æque multiplices primæ & tertiæ ; Nec

non prima & tertia, ad æque multiplices ſecun

de & quartæ .

SIT A, prima ad B , ſecundam , ut C, tersia ad D , quar.

tam , fumanturque F, da F , eque multiplices ipſarum A , O

C ; Item G , H, «que multiplices ipfarum B , d. D. Dico ita

PeF, ad B, ut F, ad D ; Item G , ad A ,ut H, adc ; Et econ .

werſ ,
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IIKH

HEFL

НАС !
HBD

wetſo , ita efle B, ad E , u D, ad F ; Isem 1 , ad G , ut C , ad

H. Sumantur enim rurſus ipſarum E, F, æque multiplices I,

K ; Item ipfarum

G , H, æque multi

plices L , M. Erūt

igitur ex æquo , ut ALMH

ante probatum eſt, 3. quinti,

1, K, eque multiplices ipfarum A , C ; Item L , M, ipfarum

B, D, aque multiplices. Quocirca fi 1 ,multiplex prime A ,

deficita' , multipliciſecunda B ,etiam K, multiplex tertie C, 6.defin.s.

deficietab H , multiplici quarta ,&c. Igitur erit ut F, prima

ad B , ſecundam , ita F , tertia ad D , quartam . Eodem modo 6.defin.g.

ostendetur , ut est G , ad A , ita ejſe H , ad C ; Atque idcirco

erit conuertendo, ut B ,ad E , ita D, ad F ; Item ut A , ad G,

ita C, ad H ,

Ex quo constat modus argument.indi , quo frequentiſſime

vtuntur Geometræ, maxime Apollonius Pergeus, Archime

des, Theon , & c. Videlicet ; Vteftind',ad B, ita eft C , ad D ;

ergo ut duplum , uel triplum , uel quadruplum, & c.ipfius A ,

utpote E , ad B ; itaquoque erit duplum ,ueltriplum ,uel qua

druplum , Óc, ipfius c , quale eft F , ad D. Item ut eſt s , ad

B , ita eft C,ad D ; igirur ut A, ad duplum uel triplum , uel que

druplum , c . ipfius B, nempe ad G ; ita erit quoque C, ad

duplum , vel triplum , vel quadruplum , dc.ipfius D , nimi-

rum ad H.

5.
THEOR, 5. PROPOS. 5. •

SImagnitudo magnitudinis æque fue

rit multiplex , atque ablata ablatæ : Etiam

reliqua reliquæ ita multiplex erit , ut to

ta totius .

Ita multiplex ſit tora A B , totiusCD , uteft multi

plex A E,ablata ablarę CF : Dico reliquam E B , ita effe

multipricem reliqua C D , uteſt tota A B, totius C D. Po

naturcnim e B , ita multiplex cuiufpiam magnitudinis ui

delicet1
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1. quinti.

delicet ipfius GC , ut eft A E, ipfiusCF. Quoniam igitur

A E, E B , æquc ſuntmultiplices ipſarum CF ,GC ; erit

A
E B

tota A B, totiusGF, ita mulri .

plex, ut A E, ipſius C F, hoc eit,
GC F D

omnes omnium , ut una unius .

A EB Sed tam multiplex ponitur AB,

ipfiusCD ,quam cft multiplex
GC FD

A E, ipſius C F; Igitur A B ,tam

eſt multiplex ipſius G F , quam iplius/CD ;atque idcirco

æquales lunt G F ,C D. Ablata igitur communiC F ,æqua

les eruntG C, F D. Tam multiplex igitur erit E B , ipfius

FD, quam multiplex eft ipfius G C. Sed ita multiplex po

fita fuit E B, ipfius G C, ut A E, ipſius C F, hoc est, ut tota

A B, totius CD. Quare tam multiple , eſt reliqua E B ,

reliquæ FD , quam ett tota A B , totius CD : quod eft

propoſitum .

ALITER . Sitita multiplex tota A B , totius CD, ut

ablata A E , ablatæ CF. Dico reliquam E B , reliquç FD,

G A
cffefic multiplicem , ut eſt

E B

tota toti° .(Polita cnim GA,

C FD ita multiplici ipfius F D , ut

G AA E B cft A E,iplius C F; erit to

ta G E, lic multiplex totius
C F D

CD , ut A E , ipfiusCF.

Sed ita quoque multiplex eft A B , eiuſdem C D, ut A E,

ipfius CF,ex hypotheſi: Acque multiplices ſunt igitur GE,

Å B, iplius C D, atque adeo jriter ſe zquales .Quare dem.

pra communi A E , æquales erunt G A, E B ; Ideoque çque

multiplices ipfius F D ,cum G A , fit multiplex polita ipfius

FD : Atquiita eft multiplex pofita GA , ipfius FD , ut

AB , ipfiusCD; Igitur & E B, reliqua fic erit multiplex ip

fius FD, reliquæ, ut A B, tota totiusCD ; quod eft pro

pofitum.Si magnitudo itaque magnitudinis çquc fueritmul

tiplex, & c. Quod erat demonftrandum .

1 .. quinti

1

1

1
SCHOLION

VNIVERSE idipfum demonftrabitur propos. 1 9. in

magnitudinibus cuiufcunque proportionis, & c.

THEOR
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THEOR. 6. PROPOS. 6 . 6.

HD

SI duæ magnitudines duarum magnitu

dinum ſint æque multiplices , & detractæ

quædam ſint earundem æque multiplices :

& reliquæ eiſde autæquales ſunt, aut æque

ipfarum multiplices.

SINT AB,CD, æque multiplices ipfarum E , F ; &

detracta A G, CH, earundem E,F, æque multiplices. Dico

reliquas G B, HD, aut eſſeæquales eiltem E, F, aut certe

carundem æque multiplices . Cum enim A B , ſit multiplex

ipfiusE, & ablata quoque A G ; erit reliqua G B, ucl æqua

lis ipfi E , uel cius multiplex , alias А

inequalis , uel non multiplex ma

E
gnitudo addita multiplici , compo

neret multiplicem , quod cft abiur. Ç

dum. Sit igitur primum G B ,æqua

lisipli E; DicoctiamHD , ipſi F ,eſſe æqualem. Ponatur

cnim C 1,æqualis ipli F. Et quia prima Å G , tam eſt mul

tiplex ſecundæ £ , quam CH , tertia quartæ F ; & quinta

GB , æqualis eſt ſecundæ E , ſicut & C1, lexia æqualis eſt

quarte F ; eric a B, primacum quinta, ita multiplex fecun- 2. quinti.

dæ E,'urHI , tertia cum ſexta , quartæ F ; Atqui CD, ip

fius F , erat quoquetammultiplex quá A B ,ipfius E ; Acque

multiplices igitur ſunt HI , C D ,ipſius F ; Ideoque æqua

les inter fe . Quare dempta CH ,communi,remanebunt

CI,HD ,æquales. Cum igitur ,Cl, polita fit a qualis

ipſi F ,erit quoque HD , cidem F , æqualis . quod eft pro

pofitum .

Sut fecundoGB,multiplex ip: AG
B

fius E ; Dico ita quoque efle multi

plicem H D, ipfius F. Polita nam

qucCI, ita multiplici ipfius F, ut
LCD

cft multiplex G B, ipſius E , erit,ut

prius A B , ita multiplex ipſius £ , ut H 1 , iplius F. Quare 2. quinti .

iterum &quales erunt HI, CD , atque adco reliqua CI ,

HD ;
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HD ; ſed CI,cftica multiplex ipfiusF , ut G B ,ipſiusE ,

cx hypotheſi. Igitur & HD , tam multiplex erit ipfius F ,

quam G B, ipfius , quod eft propolicum . Siduæ itaque

magnitudines duarum magnitudinum fint æque multipla

' ccs, &c. Quod oftendendum erat .

SCHOLION .

1

ſus F , multi

Hoc quoque oftendemusuniuerſe propos. 24. in omni ge

nere proportionis .

THEOR.7.PROPOS..7.7

AE QVALES ad eandem , eandem :

habent rationem : Et eadem ad æquales.

Sint duæ A , B ,æqualesinter ſe , & tertia quæuis C.

Dico A ,& B, habere candem proportioncm ad C ; ltem C,

ad A, & B. Sumantur D, E. æque multiplices ipfarú æqua

lium A, B , eruntquc D, E, æquales inter ſe . Capiatur rura

utcunque

D E plex ipfius c . Quoniam

AM B
igiturD,E , zqualessur,

fit ut utraque uel minor

ſit, quam F, uel æqua

F. lis, uel maicr,iuxta quá

cunque multiplicatio
ne

id fiat. Quare cum D, E , æque multiplices primæ A ,&

B , tertiæ , minores fint ipſa F, multiplici fecundæ & quartz

C ,(eft enim C ,inftar duarum magnitudinū , & c.) uelæqua.

6.defin.s. lcs, uel maiores ; Erit ca proportio primæ A,ad C ,fecundă,

quæ teetiæ B, ad C, quartam .Eodem pacto oftendemus F,

uel minorem eſſe utraque D , E ,uel utrique æqualē, uelma

iorem. Igitur cum F, multiplex primæ & tertiæ C ,una de

ficiat a 1 , & E ,æqucmultiplicibus fecundæ A , & quartç B;

uel unaæqualis fit, uel maior; Erit quoque ca proportio

primæ C ,ad fecundam A , quæ certiæ C ,ad quartă B; quod

eft propoſitum . Poffet breuius fecundahæc pars oftendi

5.defin.s.

per
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per coroll,4.propos,exiņuerfa rationc. Cum enim often ..

ſum iam ſit elle A , ad C, ut B, ad C, crit contra C , ad A,

ur C ,ad B. ' Æquales ergo ad eandem , candem habent ra

tioncm ;Et cademad æquales.quod erat demonſtrandum ,

SCHOLIOR.

А.

PÉRSPICVVm eft , nihil poße in hac propos, colligi

ex 6. defin. iuxta expofitionem Campani ac Orontij. Neq; enim

per demonftrationem confut , utranque multiplicem D , E,

eandem habere proporcionem ad multiplicem F ; fed folum ,cis

ille fintæquales, utramque effe uel minorem , uel equalem ,uel

maiorem multiplici, F. Idemque çernitur in omnibus ferepro

pofitionibus , quæper 6. definitionem propofitum colligunt.

EODEM feremoda oſtendemus , æquales magnitudines

ad alias inter fe æquales, eandem habere rationem ,fi loca mul

tiplicis F , fumanturdue eque

multiplices. Sint enim tam BA

CH

A , B , inter fe æquales , Grt Hot

quam C,D , inter fe . Di.

coefle A, ad C ,utB , ad D.Sumptis enim E, de F, æque mula

siplicibus ipfarum A, B ,prime ,du tertia , Item G & H ,

aque multiplicibus ipfarum c, & D ,ſecunde, & quarta; Erüt

tam E, F,inter fe æquales , quam G , & H, inter ſe, ut cona

ftat ex ijs, que in i , lib. docuimus , cum axiomaſextum expli

caremus ; quod E, & F , fintæqualium A , B, æque multi

pliçes , necnon G ,WH ,ague multiplices quoque equálium

C, & D. Quare ſiE, multiplex primedeficie a G , multiplici

ſecunde, etiam F, multiplex tertia , al H, multiplici quarte

deficiet; d fi æqualis , qualis; & fuperat , ſuperabit. E.c

dem ergo eſt proportioA,primæ ad C , fecundam , qu& }, ter

sic ad D quartam , ex defin.s. Quod eft propofitum .

THEOR. 8 , PROPOS. 8 .

8.

.

INAE QVALIVM magnitudinum .

maior ad eandem , maiorem rationem ha

Y. bec,
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bet, quam minor : Et eadem ad minorem ,

maiorem rationem habet, quam ad maioré.

SINT magnitudines inæquales , AB,maior , &C,

minor ; Tertia autem quælibet D. Dico proportionem

A B, ad D, maiorem eſſe proportione C , ad D. Arecon

uerfo , maiorem effe proportionem D , ad C,quam , ad

AB ; Intelligatur enim in A B, magnitudine maiore, ma

gnitudo A E, æqualis minori C, ut fit reliqua E B ; Vuaq;

deinde E B, A E, æqualiter multiplicecur, hac lege , utGF,

multiplex ipſius E B ,maior quidem fit , quam D ; AtH G,

H G F multiplex ipfius A E ,

non ſit minor cadem

CAEB D , fed ucl maior , uel

D

zqualis. Quoniam gi

tur duæ FG ,GH, ęque

I
к

multiplices ſuntduaru

1. quinti. BE, E A ;erit & tota F H , ita multiplex totiusA B , ut HG ,

ipfius A E, hoc eft, ipfius C , cum æquales ſint pofita C , &

A E : Capiatur quoquc ipſius D ,multiplex I K ,quæ proxi

memaior ſit, quam H G ,nempe dupla . Quod Gi dupla,

maior non fuerit quam H G, ſumatur tripla , uel quadru

pla, & c. Abſciſſa ergo LK, quæ æqualis ſit ipſi D , non erit

I L ,maior , quamH G, (a lias IK, non erit multiplex ip

Gus D , proximemaior quam HG ; ſed & IL , maior crit

quam HG) & idcirco H G, crit uel æqualis ipfi I L ,uelma

ior. Etquia FG, maior eſt polica quam D; LK ,ucro æqua.

lis eidem D ; crit quoque F G ,maiorquam L X ; Eft autem

HG,non minor,qua I L, ut demonftratü eft, fed uel zqua

lis, uel maior:Erit igitur tota F H,maior quamI K. Itaq;

cum FH, H G, fint æquemultiplices primæ A B , & tertiz

C ; Atque I K ,multiplex ipfius D , quę inftar eft fecundæ &

quartæ ; ſit autė FH ,multiplex primæ,maior qua I K,mul

tiplex ſecundę; At HG ,multiplex tertiæ non ſit maior, quá

IK, mukiplex quartæ , immominor,cx hypotheſi (ſumpta

cnim eft IK ,multiplex maior quăHG )eritmaiorproportio

8.defin.s. A B,primşad D ,fecundam ,qua C ,tertiæ ad D , quartam .

QUONIAN uero e contrario IX , multiplex primæ

D, ( ponitur
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D, (ponitur enim nunc D , prima ac tertia ; At C, ſecunda,

& AB, quarta) maior eft quam HG; multiplex ſecunda

C ; Ati K , multiplex tertiæ D , maior non eft, quam FH ,

multiplex quartæ A B , immo minor, cum F H ,maiorfit ,

quam I K ,utoftenfum eit; Erit maior proportio D ,prima 8.defin.s.

ad C, ſecundam , quam D , certiæ ad A B ,quartam : quod

cft propofitum . Inæqualium igitur magnitudinum maior

ad candem , & c. Quod crat oftendendum .

3

THEOR. 9. PROPOS.9. 9.

QVAE ad eandem , eandem habent ra

tionem , æquales ſuntinter fe : Et ad quas

eadem eandem habet rationem , ex quoq;

ſunt inter ſe æquales.

HABE ANT primo A , & B ,candem rationem ad C ';

Dico A, & B , cllc inter feæquales . Sit cnim , li ficri poteft,

altera nempeA , maior & B, mi

nor . Erit igitur maior proportio
de B

8. quinti.

A , maioris ad C , quâB, minoris

ad eandem C; quod eft contra hy

pochelin. Non ergo inæquales funt A,& B ,ſed zquales.Ha

bcat fecundo C , candem proportionem ad A , & B ; Dico

adhucA , & B , effe æquales .Nam ſi altera , nempe A , cflet

maior , & B, minor ; haberet C, ad B, minorem , maiorem 8. quinti.

proportioncm ,quam ad A, maiorem : quod eft contra hy

pothelio . Non igirur maior erit A , quam B , ſed æqualis .

Quæ igitur ad candem , candem habent rationem , & c,

Quod demonftrandum crat.

THEOR. 10. PROPOS. 10. 10.

AD eandem magnitudinem rationem

habentium , quæmaiorem rationem habet,

illa maior eſt : Ad quain autem eadem

maioremY 2
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maiorem rationem habet, illa minor eft.

HABE A T primo A , ad C , maiorem proportionem ,

quam B , ad eandem C. DicoA , maiorem effe,quam B. Si

7. quinsi, coim A , foret ipfi B , æqualis, haberent A , & B , candem pro

Am B :
portionem ad C ; Si autem A , mi

nor effet, quam B , haberet B , ma

8. quinti.
ior ad C , maiorem proportionem ,

quam A ,minor ad eandem C; quod

eft contra hypotheſin , Non eſt igitur A , æqualis uel minor

quam C , fed maior. Habeat fecundo C , ad B , maiorem

proportionem , quam ad A. Dico B ,minorem effe ,quam

Al. Non enim æqualis erit B ,ipli A ; alioqui haberet C, can

7. quinti. dem proportionem ad A, & B ; quodecit contra hypothe.

fin . Ncquc uero B ,maior erit quam A ; alias haberet C, ad

8. quindi, minorem A, majorem proportionem quam ad B, maiore:

quod magis eft contra hypotheſin . Minor igitur eft B , quä

A ; quod eft propoſitum .Adcandem igitur magnitudinem

rationem habentium ,& c. Quod crat demonftrandum ,

II . THEOR. 11. PROPOS. 11 .

QVAE eidem ſunt eædem rationes, &

inter ſe ſunt exdem .

SINT proportiones A , ad B ; & C ,ad D , cædem pro

porcioni E , ad F. Dico & proportiones A, ad B, & C , ad

D ,caldem effc inter fe . Sumantur enim ad omnes antece

dentes A ,C,E,

G æque multiple

Am
C ces quçcunque

G, H, I ; & ad

B F D
omnes conſe .

K Med
quentes B , D ,

Ë ,aliæ quæcun

que æque multiplices K , L,M. Quoniam igitur ponitur ef

A, prima ad B , ſecundam , ut E , tertia ad F , quartam ;

fit,
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fit , ut fi G, multiplex primæ deficit a K, multiplici fecun- 15.defin.s.

dze, deficiat quoque 1 , multiplex tertiæ ab M , multiplici

quartæ ; Et l G æqualis eft ipſi K ,uelmaior, æqualis quo

que fit , ipfi M, uel maior: fed ( ut codem modo oftendc, 5.defin.s.

tur) al , minor eft,quam M ,uel æqualis, uelmaior,eft quo

queH, minos,quam L, uel æqualis , uel maior, propterea

quod ponitureffe Ejprimaad F, ſecundam ,ut C , terria ad

D, quartam . Quare fi G , multiplex primæ A , defiita

K ,multiplici ſecunda B deficiet quoque H , multiplex ter

tiæ , ab L, multiplici quarræ Di G ,æqualis cft , uel

maior quam K , etiam H, æqualiserit url maior quam L.

Idemquc oftendetur accidere in quibuſcunque æque multi

plicibus.Quaproptererit A , prima ad B, ſecundam , ut C, Godefin.se

icrtia ad D , quartam , Quæ igitur eidem ſunt cædem ratio

nes, & inter fe func cædem . Quod erat oftendendum .

THE OR. 12.PROPOS. 12. 12 .

SI ſint magnitudines quotcunque pro

portionales"; quemadmodum ſe habuerit

una antecedentium ad unam conſequen

tium , ita ſe habebunt omnes anteceden

tes ad omnes conſequentes.

SINT quotcunque magnitudines A , B , C, D , E , F,

proportionales, hoc eft, fit A, ad B , ut C , ad D; & E , ad

F. Dico ut eſt una antecedentium ad unam conſequentiū ,

nimirum A , ad B; ita effe omnes antecedentes ſimul A, C,

E , ad omnes G
H- I

conſequentes Ard

fimul B, D, E.

Brad
Sumpris enim

Fm

G, H , I,æque
к—— Land Me

multiplicibus antecedentium ; & K , L, M ,æquemultiplici .

bus conſequentium , erunt omnesG , H , I, fimul omnium

A, C, E, fimul ita multiplices, ut una unius nempe ut G, t.quinti.

Y 3 ipfius

Day
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ipſius A ; & omnes K, L, M, fimul omnium B, D, F, fimul

ita multipliccs, ut una unius,nimirum ur K ,ipfius B. Quo

niam ucro ponitur effe A , primaad B, fecundam , ut C , ter

tia ad D , quartam , & ut E , tertia ad F , quartam ; fit ut ſig ,

6.defin.s. G
H multiplex pri

Ati C ma deficit a

Blend D K , multiplici

ſecundæ ,defi
K L

Montened
ciat quoq ; H ,

multiplex tertiæ ab L ,multipliciquartz , & 1 ,abM'Etfi G,

zqualis eft ipfi K, uel major, zqualisquoque fit H ,ipfi L ,

& 1, ipfi M , uelmaior. Quare G G, minor eft , uel æqualis,

uel maior quam K, erunt & omnes G , H , I , omnibus K,L,

M, minores,uelæquales,ucl maiores. Quocirca ut eſt Apri

6.defin.s. maad B, fecundam , ita erit A ,C, E ,tertia ad B ,D , F,quarta.

Si fintitaq; magnitudines quotcunque proportionales, & c.

Quod demonftrandum crat .

13:
THEOR. 13. PROPOS. 13.

SI prima ad ſecundam eandem habue

rit rationem , quain tertiá ad quartam ; ter

tia uero ad quartammaiorem rationem ha

buerit, quam quinta ad ſextam : Prima quo

que ad ſecundam maiorem rationem habe

bit,quain quinta ad ſextam .

SIT A , prima ad B, fecundam , ut C, tertia ad D , quar

tam : fit autem proportio C , tertiæ ad D , quartam maior,

quam E, quintæ ad F , fextam . Dico & proportionem A ,

primæ ad B ; ſecundam eſſemaiorem quam E , quintæ ad

F, fextam . Sumpris enim G, H, I, æque multiplicibus an

tecedentium ; Et K , L, M ,æque multiplicibus conſequen

tium , cum fit A ,prima ad B, fecundam , ut C, tertia ad D,

6.defin.g. quartam ; fit ut li G, multiplex primæ excefferit K , multi

plicem ſccundæ , excedat quoque H, multiplex tertiæ ipfam

L , nula
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crit, ali:

D A

L , multiplicem quartæ , & c.At quando H, excedit ipſam

E , non neceſſario I,excedit ipfam , fed æqualis aliquando defin.s.

G HI

quando

minor ,
C

Вы D

q& ma

Feeder

K

natur proportio C,primæ ad D , fecundam ,quam E, tertiæ

ad F ,quartam . Igitur fi G, excedit K, non neceffario 1,cxcc

dit M Maioreft ergo proportio A, priinæ ad B, ſecundám , 8.defon.s.

quam E ,tertiæ ad F, quartam . Quam ob rem fi prima ad,

fecundam candem habuerit rationcm ,quam tertia ad quar

tam , & c.Quod oftendendum erat .

jor po

SCHOLIO R.

evod liproportio Cyfertis ad D ,quartam minorfuerit,

quam , quinta ad F, fextam ; erit quoque proportio 4 , prime

ad B , Secundam minor quam E , quinta ad i , fextam . Si enim

proportio C , adD , minor eft quam E, ad F, hoc eft,proportio E,

ad F, maior quamC, ad D ; fit ut ſi I , excedir ipſam M , non ne 8.defin.so

ceſario H, excedat ipfam L,fed aliquando deficiat,uel ei æqua

lis ſit . Sed ſi H , deficit abL, uel ei æqualis eft, etiam G , defi-8.defin.s.

cies a K, uel ei eris aqualis,eo quod ponatur C.prima ad D ,fe.

cundam ,utA, tertia ad B,quartam . Quare fi'l ,excedit ipſam

M , non neceßario G , excedes ipſam K ; atq ; idcirco maior erit

proportio E,prime ad F,fecundam ,quam A tertie ad B , quar- 3.defin.s.

tam ,hoc eft, proportio A , ad B , minor erit quam E, ad F , quod

eft propoftum .
E OD Em modo. Si primaad fecundam ,maiorem habuerit

rationem ,quam tertia ad quartam ; tertia autem ad quariam ,

maiorem habuerit, quam quinta ad fextam : Prima quoque ad

fecundam , maiorem rationem habebit, quam quinta ad fextam .

erop lo primaadfecundam , minorem habueritrationě,

quam tertia ad quariam ; tertia autem ad
quartam , minorem

habuerit,quam quinta adfextam : Primaquoque ad fecundă,

minoremrationem habebit, quam quinta adfextam .

Sit pportio A ,ad B , maior, quả c ,adD ; & C ,ad D,maior,

quã E ,adF. Dicoproportionem ,ad B , majorem quoque effe ,

quamT 4



DasEUCLID , GEOMME

ad

quam E, ad F. Sit enim ut C , ad D , ita, Giad By id utA , ad

B,micrem babeat ra

А.
CHE: tionem , quam G , dd B.

DHF Quio pofitas, erit ratio

13. quinti. G G ; ad B , maior quant

E, atFi Cum igitur ra

tio ,ad B ,maior fit quam G , ad B ; multo maior eritratio

A , ad B , quam E , ad F.

I am vero fuproportioA, AdB; minor, fuerit,quam će

ad D.; C, ad D ,minor , quam E ,ad F ; demonftrabimus;

per ea , quæ in hoc fcholio oftenfa fint , proportionem , ad

B , minorem eſſe quam E ; ad F. Cum ergo proportie A ,

B,minorfit quam G, adB seritniulto minorproportio Aged

B, quam E , ad F.

14.
THEOR. 14. PROPOS. 14.

SIprimaad ſecundain eandem habuerit

rationem , quam tertia ad quartam ; Prima

uero quam tertia maior fuerit, erit & ſecun

damaior quam quarta . Quod fi prima fue

ritæqualis tertix , erit & fecunda æqualis

quartz : Si uero minor,& minor erit.

SIT A ,primaad B ,fecundam , ut Ċ, tertia ad D, quar

tam . Dico ſi A , maior fuerit quam C, fore quoque B,ma

jorem quam D; Quod li A , æqualis fuerit ipſi C; æqua:

lem quoque efle Ryspri D ; Si denique A, minor fuerit quá

C, minotcm quoque effe B ,ipfa D. Sit primo A,maior qua

8. quinti. A C , eritque propterea proportio A , maioris

B adB , maior quam C , minotis ad eandem B.

C Quoniam igitur eft C,prima ad D,fecundam ,

D : ut A , tertia ad B ; quartam ; Proportio autem

A , tertiæ ad B, quartam ; maior eit utoftendi

mus, quam C, quintæ ad B , fextam , ; Maior quoque

13. quinti. proportio C, primæ ad D , fécundam ,quam c quintæ ad

erit

B, fex .
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B , fextam . Minor eftergo D., quam B ; Ideoque B , ma- 16 . quinsis

ior erit quam D, quod eſt propofitum .

SIT ſecundo A , æqualis ipſi Çgeritque id . A

circo A , ad B ,ut C,ad B.Quoniam igitur pro B 7. quinti.

portiones C , ad D , & C , ad B ,cædem funt c

proportioni A , ad B , erunt quoque inter ſe
D :

11. quinti.

exdem proportiones C , ad D , & C , ad B5

ideoqueæquales erunt B, & D, quodeſt propoſitum . 9. quinti.

sit tercio A, minor quam C , eritque ob. A

hocmaior proporcio C, maioris ad B , quam B 8.quinsi.

A , minorisad B , eandem : Quoniamigitur Cm

ert , prima ad D , lecundam ,ut A , tertia ad
DH

B, quartam ; cft autem proportio A , tertiæ ad

B , quartam minor, quam C , quintæ ad B, fextam ; Minor

quoque erit proportio C , primæ ad D, ſecundam , quam 13. quinti.

Ć , quintæ ad B ,fexram sldeoquc 8 , minor erit, quam D , 10. quinsi.

quod eft propoſitum .. Si prima igiturad fecund zin candē

habuerit rationem , & c. Quod crai demonftrandum .

THEOR. 15. PROPOS. 15 .

PARTES cum pariter multiplicibus

in eadem ſuntratione , ſi prout ſibi mutuo

reſpondent, ita fumantur.

SINT partium A , & B , æque'multiplices CD, & EF.

Dico ita eſte CD, ad E F, ut A , ad B. Cum enim C D,&

E F, lint æque multiplices ipſarum A , & B ; continebitur

A , toties in CD ,

quotics B , in EF. C GHDEIKF

Diuidat ergo CD,

in partesCG,GH, Amand
B

HD , æquales ipfi

A ; & EF , in partes ETIK , K F, æquales'ipſi B ; eritque

CG , ad E I , ut A , ad B , ex ſcholio propos 7. huius lib.

quod CG, & A , æquales inter fe lint , nec non Ei , & B.

Eadem rationc erit GH ,ad IK ; & HD, ad K F, utA , ad

B ; ideoque
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11. quinsi B ; Ideoquc CG ,GH,HD,ad ET,IK ,KF,candem habebunt

proportione. Quo

C_G_HDE I KF
circa utCG ,ad EI,

hoc eft , ut A , ad

12. quinti Abad Bad
B, ita erit C D , ad

E F , nempeomnes

CG, GH, HD, fimul, ad omnes E 1,1 K , K F ,fimul,quod

cft propofitum . Partes itaque cü pariter multiplicibus , & c.

Quoderat demonftrandum .

16. THEOR. 16. PROPOS. 16.

SI quatuormagnitudines proportiona

L'amor les fuerint, & uicifſim proportionales erūt.

SIT A ; ad B, ut C , ad D. Dico vicifsim , feu permu

tando, effe quoque A, ad C , ut B , ad D. Sumantur enim

ipfarum A , B, æque multiplices E , F ; Item ipfarum C, D,

15. quimi, æquemultiplices G, H ; critque , ad F , ut A , ad B, cum

E , & F, ſint pariter multiplices partium A , & B. Eadem ra

E tionc erit G, ad H, ut C , ad

And
D. Cum igitur proportio

B DH ncs E , ad F ; & C , ad D,fint

H
cædem proportioni A , ad

11. quinti. B serunt & ipfæ inter ſe cædem . Rurſus quia proportio

nçs E, ad F ;& G, ad H, cædem ſunt proportioniC, ad D ,

crunt & ipfæ cædem inter fe, hoc eft , ur eft E, prima ad F,

fecundam , ita erit G ,tertia ad H, quartam . Quare fi E ,

14. quinti.
maior eft

quam G, uel æqualis , uel minor, erit quoque F,

maior quam H, uel æqualis, uel minor,in quacunquc mul

16.defin.g. tiplicationc Eft igitur A ,prima ad C , fecundam , ut B, tcr.

tia ad D, quartam (cum E, & F, fint æque multiplices pri

mæ A ,& tertiæ B; AcG, &H , æque multiplices C, fecun

dæ , & D, quartæ , & illæ ab his una deficiant, uel unaæqua

des fint, uel aná excedant, & c.) quod eft propofitum.Siqua

fuor igitur magnitudines proportionales fuerint , &

wiciffim proportionaleserunt . Quod

oftendendum erat .

SCHO
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SCHOLION .

Ex hora illud demonftrabitur .

Si prima ad ſecundam , candem habuerit

rationem , quam tertia ad quartam ; prima uc

ro , quam fecunda, maior fuerit : Erit & tertia

maior,quam quarra ; Et fi æqualis ,æqualis ; & fi

minor , minor,

S1t enim ut 1 , prima ad B,fecundam ,ita C,tertia ad D,

quartam . Dico,A, prima maior eft,quam B,ſecunda ;de C,

tertiammaior eſſe quarta D : toſiaqua Am C

lis,equalemn ; dl fiminor,mindrem Érit
BA

enimpermutando,ut , ad C , ita B , ad
16.qxintia

D. Quare fi4 , maior eft, quam B , erit 14. quinti.

& C , maior, quam D : & fi aqualis, aqualis s o fiminor,

minor . Quod eſt propofitum .

1
7
.

THEOR. 17. PROPOS. 17.

Si compoſitæ magnitudines proportio

nales fuerint , hæ quoque diuiſæ proportio

nales erunt .

SINTcompoſitæ magnitudines AB,CB, & DE,

FE, Pportionales, hoc

eft , A Bad CB,ut DE,

ad F E. Dico & diuiſas G
H I N

cafdem proportionale
s

effe ,hoc eft ,ut eft A C,

ad CB, ita eſſc DF ,
D FE

ad F E. Ipſarum cnim K L M O

AC, CB,DF, FE ,

æque multiplices capia

tur codem ordine GH , HI, KL , LM , eritqucGI,

ita multiplex ipſius A B , ut cft G H , ipfius A C, 1. quinsi.

hocest

ACB

1



CSEVCLID.GEOM.CY

hoceft,ut K L , ipfius D F ;fed ut eft multiplex K L, ipfius

1. quinti. DF , ita quoquemultiplex eſt KM , jpfius DE . Aeque

multiplices ergo funt GI , KM ,ipfarumAB,DE: Capian

tur rurſus IN , MO,

æque multiplices ipfaru

G H I NCB, F E. Quoniam igi

A CB
tur fic eft multiplex HI,

prima fecunda CB, ut

D FE
LM , tertia quartz FE ;

K L M Iccia eft multiplex I N,

quinta econda CB ,quá

M O, ſexta quartæ F Es

2. quinti. crit & H N , ſic multiplex fecundæ CB , utLO, multiplex

eſt quartæ F E. Itaque cum ſit A B , primaad CB, ſccun

dam , vt D -E ,tertia ad F E , quartam ; fumptæque ſint çque

multiplices primæ ac tertiæ ; Iteņi ſecundæ & quartz ; fit

ut fi G I , multiplex primæ A B. deficit ab HN ,multiplici

ſecundæ C B, etiam KM,multiplex tertiæ D E , deficiat ab

LO, multiplici quartå F E ; & fi zqualis,æqualis ; & fier.

cedit , excedat . Deficiat nunc G I , ab HN , & KM ,ab

Lo .. Ablatis ergo communibus HI, L M , deficiet quoq;

GH, abi N , & KL, ab M0 . Quod G G'lgæqualisfue

rit ipſiH N, & KM, ipfi LO, erit & G H, æqualis ipfi IN ,

&K L, ipfi Mo. Etli G I , excefTerit ipfam i N , & KM,

ipfam L .;excedet quoqueGH, ipfam I N , & K L ,ipfam

Mo. Quam ob rem cum GH ,KL, ſumptæ fintæque

multiplicesprimæ A C , & tertiæ DF; Item IN , MO ,

æquemultiplicesfecundæ CB, & quartæ FE,oftenſumq;

fit, æque multiplices primæ & tertiæ abæque multiplicibus

6.defin.s. ſecundæ & quartæ uel una deficere, uel una æquales eſſe ,

ueluna excedere ; Erit A C , prima ad CB , ſecundam , ut

DF, tertia ad F E , quartam . quod eft propofitum . Sicom

pofitæ igitur magnitudines proportionales fucrint, & c.

Quod oftendendum erat,

18. THEOR. 18. PROPOS. 18. ,

SI diuiſæ magnitudinesſint proportio

nales ,
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nales, hæ quoque compoſitæ proportiona

les erunt .

SI'NT diuifae magnitudinesAC , CB,DF,FB,pro

portionales, hoc eft', A C, ad C B, ut D F, ad F E ; Dico

cas ctiam compofitas proportionales effe , ut A B , quidem

ad Č B , ita D Е, ad F E. Sumantur enim , ut prius, ipſa

rum AC , CB, DF,
G

H I N

FE , æque multipli

ces GH, HI, KL , А CB

L M ; Item ipſarum D FE

CB ,FE, aliæ æque
multiplices I N ,MO; K L M O

cruntquc rurſus G I , 1. quinti.

KM,ipſarum A B , DE,æque multiplices. Item HN ,

LO , ipſarum CB , FE , ceu in præcedenti Theoremate 2 .• quinsi.

oftenfum fuit . Quoniam uero ponitur effe A C , prima

ad CB , fecundam , ut D F, tertia ad F E , quartam ; lum

præque ſunt æque multiplices primæ ac tertiæ ; Item ſecun

dæ & quartæ ; fit ut ſi G H ,multiplex primæ deficit ab I N , 6.defin.s.

multiplici ſecundæ, etiam K L, multiplex tertiæ deficiat ab

MO,multiplici quartæ ; & fiæqualis æqualis ;& fi excedit,

cxcedat . DeficiatnuncG H ,ab I N, & KL , ab M O : ad

ditis igitur communibusHI, L M. deficiet quoque G I, ab

HN , & KM , ab Lo . Quod fiGH ,æqualis fuerit ipfi

IN , & KL, ipliMo , erit & GI, ipfi HN ,æqualis , &

KM ,ipfLO : EtfiGH , excefferit ipfam IN, & KL, ip

ſam MO, excedet quoque G I , ipfam HN, & K M, ipſam

LO . Quoniam ergo liGI,multiplex primæ A B ,deficit

ab H N, multiplici fecundæ C B ; etiam K M. multiplex ter

tiæ D E, deficii ab LO ,multiplici quartæ FE ;& fi æqua

lis, æqualis , & fi excedit , excedit ; erit A B, prima ad

CB', ſecundam , vt D Е, tertia ad F E, quar 16.defin.s.

tam : quod eft propofitum . Itaque fi

diuifæ magnitudines fintpro

portionales, &c. Quod

crat oftenden

dum .

THEOR.
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.

THEOR. 19. PROPOS. 19.

SI quemadmodum totuin ad totum , ita

ablatum fe habuerit ad ablatum : & reli

quum ad reliquum , ut totum ad totum , ſe

habebit ,

So I tota A B , ad toram CD , ut ablara A É, ad abla

tam C F. Dico & reliquam E B ,effe ad reliquam FD , ut eft

tota A, ad totam C D. Cum enim fic A B, ad CD, ut A E,

ad CF, crit & permucando AB,
16. quinsi. A소 E

B ad A E, utCD ,ad CF.Diui

C D dendo ergo erit E B , ad A E, ut

FD,adCF: quare permutan

16. quinsi.
do rurſus erit E B, ad FD , ut A E , ad CF , hoc eft ut tota

A B, ad totam C D,cum pofica ſit A B, ad C D, ut A F, ad

CF ; Siigitur quemadmodum totum ad totum , & c.Quod

demonftrandum erat .

COROLLA RIV M.

Hinc facile demonftrabitur modus ille argumentandi in pro .

portionibus,qui fumitur a conucrfione rationis,iuxta 16.defin ,

Sit enim A B, ad E B, ut CD, ad F D ; Dico per conucrfione

rationis eſſe quoque A B, ad A E , ur CD, ad CF; Cum enim fit

16. quinti. AB , ad BjurCD,adFD; erit permutando A B, toca ad CO,CO

tam ut E B, ablataad F D ,ablaram : uc igitur tota A B ,ad coca CD ,

19. quinti.ita A 8, reliqua ad C F, reliquam . Permutando ergo curſus erit

16. quinti. A B , ad A E, utCD, ad CF : quod eft propoſitum .

20. THEOR. 20. PROPOS. 20.

SI ſint tres magnitudines, & aliæ ipſis

æquales numero , quæ binx & in eadem ra

tione ſumantur; ex æquo autem prima,quã

tertia maior fuerit,erit & quarta, quamſex
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ta,maior. Quod fi prima tertiæ fueritæqua

lis, erit & quarta æqualis ſextx : ſin illa mi

nor, hæc quoqueminor erit.

Sunt tres magnitndinesA, B, C, & totidem D, E , F,

fitque A, ad B, ut D, ad E ; & B, ad C , ut E , ad F , fit au

tem primo A , prima maior quam C , tertia . Dico & D,

quartam effe maiorem F, lexia. Cum enim

Å, maior fit quam C , erit maior propor 8. quinti.

cio A , ad B , quam C , ad B ; eft autem ut

A , ad B ,ita D , ad E ; maior igitur propor

tio quoque erit D ,ad E , quam C , ad B ; 1 : 3 . quinii.

At ut C ,ad B , ita F, ad E ; ( Cum enim ſit

B, ad C , ut E, ad F , crit conucrtendo ut C, ABC DEF

ad B, ita Fjad E , )ma:or igitur quoquc pro

portio crit D , ad E , quam F, ad E ; Quare D, maior erit, 10. quinti.

quam F ; quod eſt propoſitum .

SI T ſecundo A ,equalis ipfi C ; Dico & D, qualem

eſſe ipſi F. Cum enim A, fit ipfi C, æqua

lis , cric A , ad B , ut C, ad B ; eft autem ut 7. quinci.

A ad B, ita D, ad E ; Igitur erit & D, ad E, 1. quinti.

ut C ,ad B ; At ut C, ad B, ita eft F , ad E,

per inuerfam rationem , uti prius. Qua

recrit D, ad E , ut F ,ad E; Ideoque æqua ABC DEF

les crunt D ,& F; Quod eſt propoſitum . 9. quinti.

Sir tcrtio A , minor quam C ; Dico & D , minorem

cffc ,, quam F. Cum cnim A , minor ſit

quam C , erit minor proportio A , ad B, 8.quinsi.

quam C, ad B ; ſed ut A , ad B , ita D , ad

É; Minor ergo proportio cft D , ad E, quā

C, ad B ; Eftautem conuertendo,utprius,

utC, ad B ,ita F , ad E ; Igitur minor eſt

proportio D ad E ,quam F ad E ; propte

ABC DEF

rcaque D,minor erit quam F. Quod eft propo 10. quiori.

litum . Si fint itaque tres magnitudines, &

aliæ ipfis æquales numero , &c.

Quod erat oftenden

dum .

THEOR.
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21 . THEOR, 21. PROPOS. 21 .

SI fint tres magnitudines , & alix ipſis

æquales numero, qux binx, & in cadem ra

tione ſumantur , fueritque perturbata ca

rum proportio ; ex æquoautem prima quá

tertiâ major fuerit : erit & quarta , quam

ſexta ,maior . Quod fi prima tertiæ fuerit

æqualis; crit & quarta æqualis fextx ; ſin il

la minor , hæc quoqueminor erit,

8. quinti.

SINT tres magnitudines A , B, C, & totidem D, E, F;

Sitque earum proportio perturbata , hoc eſt , fit ut A, ad B,

ita e, ad F , & utB , ad C , ita D), ad E ; Sit autem primoA.

prima maior quam C , tertia . Dico & D ,

quartam elſe maiorem fexta F.Cum enim

À, maior ſit quam C , eritmaior proportia

A , ad B.quam C ,ad B ; eſt autem ut A ,ad

B , ita E, ad F : Maior ergo proportio eit E,

ABC DEF ad F. quam C , ad B. Quoniam uero utB,

4. quinti. ad C , ita D, ad £ , crit conuertendo utC , ad B , ita E , ad

F. Quare maior erit proportio E , ad F , quam E , ad Di

10. quinti. Ideoque maior erit D , quam fi quod eſt propofitum .

Si'r fecundo A , ipfi c ,æqualis ; Dico D , quoque ipa

F, eſſe a qualem . Cum enim A ,
ſit æqualis

7. quinti. ipli C, erit A , ad B, ut C , ad B ; ſed ut A ,ad

B, ita eft E , ad F : Igitur crit ut C, ad B, ita

E, ad F ; eit autem , ex inuerfa ratione ,ut

C, ad B, ita E, ad D, ueluti prius.Igitur elit

ABC DEF
ut E, ad F, ita E,ad D ; atque idcirco D,ipf

9.quinti. F , æqualis erit : quod eſt propofitum .

sit tertio A ,minor,quam C ; Dico & D ,minorem

eſſe quam F. Gumenim A, ſi minor quam C, erit minor

8. quinti. proportio A, ad B , quam C , ad B ; Vt autem & , ad B, ita

E , ad F :minoreft ergo proportio E, ad F , quam C,ad B.

uoniam
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Quoniam vero , vt ante, ex inuerfa ratione

vt C.ad B, Ita E , ad Đ ; erit quoque minor

proportio E ,ad F,quam E,ad D; ac propte

rea D, minor erit quam F ; quod eft propo 10. quinti.

ſicum. Si igitur ſint tres magnitudines, &
aliæ ipſisæquales numero, & c.Quod otten- A BC DEF

dendum erat .

THEOR. 22. PROPOS. 22. 22 .

SI ſint quotcunq; magnitudines, & aliæ

ipſis æquales numero , quæ binæ in eadem

ratione ſumantur : Et ex æqualitate in ca

deni ratione erunt .

SINT quotcunq ; magnitudines A , B , C , & aliæ toti

dem D, E , F, fitq; A , ad B , vt D.ad E ; & B , ad C , vt E ,

ad F.Dico quoque exæqualitateeſſe A , ad C, vt D , ad F ;

Sumptis enim ipſarum A , D ,çqucmultiplicibus G , H; ltem

ipſarum B, E ,æquemultiplicibus 1, K ; Item ipſarum C, F,

æqucmultiplicibus L, M ; cum fit

A , primaad B, ſecundam , ve D ,

tertia ad E ,quartamjerit quoq ; G, 1

multiplex primæ ad 1 ,multiplicem A BCN DEFO 4. quinii. !

fecundæ, vt H,multiplex tertiæ ad GIL HKM

K, multiplicem quartæ . Eadem ra

tione ,cum fit B , prima ad C , le

cüdam , vt E, tertia ad F,quartam ;

erit I, multiplex primæ ad L ; mul

tiplicem ſecundæ , vt K , multiplex

tertiæ ad M, multiplicem quartæ .

Quoniam igitur ſunt tres magnitudines G ,1, L , & alię tres

H , K , M ,qux binæ in eadem proportione fumuntur,fit vt

fi G , ſuperat ipſam L ,ſuperetquoque H ,ipſam M ; Et fi - 20. quinti.

qualis , æqualis ;Et ſideficit , deficiat. Itaq; cum G , H, x

quemultiplices primæ A ,& tertiæ D, vel deficiāt vna ab L;

M ,æquemultiplicibus fecüdæ C, & quartæ F ,vef yna æqua

z les
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les fint,vel vna excedåt, in quacüq; multiplicatione; Erit A ,

6.defin.s. prima ad C ,fecüdā vt D ,tertia ad F,quartā.qd cft ppoſitú.

cop ſi fucrint plures ma

gnitudines tribus, ita vt fit ctia C ,

ad N ,vt F,ad O ; Dico adhuc eſſe

A BCN DEFO Vi A , ad Nita D, ad O. Cü.n.ii

GIL HKM Sitottēlum in tribus snagnitudi

nibus, elle A ,ad C, vt Dead F ;po

natur aut C ,ad N,vt F, ad O; c

runt tres magnitudines A , C , N ,

& aliæ rres D, F , 0 , quz binæ in

cadé róne fumatur : crgo ex z .

qualitate in tribus magnitudini.

bus oftola ,rurſus erit,vt A ,ad Nita D ,ad O.Eodeq;modo

idē ostéditur in quinq ; magnitudinib ',per quatuor;ficut id

in quatuor demöftratú fuit,per tres ; Et fic de pluribus.Itaq;

li fint quotcūq; magnitudines, &c. Quod erat oftendedu .

23. THEOR. 23. PROPOS. 23 .

SI fint tres magnitudines, alixý: ipſis -

quales numero , quæ binæ in eadem ratio

ne fumantur , fuerit autcm perturbata earú

proportio : Etiam ex æqualitate in eadem

ratione erunt .

SINT tres magnitudines A ,B ,C , &

alia tres D, E , F ,fitq; perturbata earum

iti 111 proportio,hoceft ,lievi A ,ad B , ita E , ad

ABCN DEFO F;& ve B ,ad C,ita D, ad E. Dico quoq;

GHK ILM ex æqualitate etic vt A , ad C, Ita D , ad

F. Sumptis.n.ipfarü A ,B , D ,æquemului

plicibus G , H , 1; Ité ipfaru C , E , F,æque

15. quinti.
multiplicibº K , L, M ; Eric ve A,ad kica

G ,adH,cum G , H , fint ipfarü A , B, 2.

qucmultiplices ; Arvt A , ad B , ita eft

11. quinti. E ad F. Igitur vt G , ad H , ita cft E ,ad F;

is . quinti.
Scd yt E ad F, ita eft quoq; L ,ad Mod

L , M ,

III
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L , M , fint ipfarü E , F ,çqucmulciplices.Igiturcrit y« G ,ad H ,18.quinti.

ita L,ad M. Kurſus quoniã eit B , primaad C , recadā, ut D,

tertia ad Enquartā ;erit quoq ; ut H,multiplex primæ ad K , 4. quinti,

multiplice ſecundæ,ita I, multiplex tertiæ ad L ,multiplicem

quarta .Quia igitur funt tres magnitudines G , H , K ,& aliæ

cres 1, L , M ,quæ binæ in cadē rõne ſumūrur,eftq; carū pro

portio perturbata ; fic ut ſi G, ſuperat ipsā K , ſuperei quoq; 21. quinti.

1 ,ipfam M ; & ſiæqualis,zqualis; & li deficit, deficiat.Itaq;

cú G ,1,æqucmultiplices primæ A,& tertiæ D ,a K ,& M , xe

quemultiplicibus ſecūdæ C , & quartæ F, uel una deficiant,

uelunaæqualia fint, uel unaexcedant; erit ut A , prima ad 6.def. s.

C , fecundam , ira D, tertia ad F, quartam .

QoD fi fuerint plures magnitudinestribus , fueritq;

carum proportio perturbata,ut ti fuerit A , ad B , ut F , ad

O; & B , ad C , ut E , ad F; & C, ad N, ut D,ad E.Dico ad .

huceſfeuc A , ad N, ita D , ad O. Cum enim iam ſic oiten

ſum in tribus magnitudinibus, eflè A , ad C , ut E , ad O ;

Ponatur autcm effe ita C, ad N, uc D , ad E ; crunt tres ma

gnitudines A , C , N, & aliæ tres D , E, 0 , quę binæ in ca

dem ſumunturproportione , cltq; perturbata carum pro.

portio : Ergo rurſus ex æqualitate in tribus magnitudini

bus oftenía ,erit ut A , ad N, ita D, ad O. Eodemq; modo

idem oftendetur in quinque magnicudinibus, per quatuor,

ſicut id in quatuor furrc demonſtrarum , per tres ; Et fic de

pluribus. Itaque fi fint tres magnitudincs , &c. Quod de

monftrandum crat .

THEOR. 24. PROPOS. 24. 24.

ȘI prima ad ſecundam eandem habue

rit rationem , quam tertia ad quartam ;ha

buerit autem & quinta ad fecundam ean

dem rationem , quam ſexta ad quartam :

Etiam compoſita primacum quinta , ad ſe

cundam eandem habebit rationem , quam

tertia cum ſexta , ad quartam .

z 2 SIT
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SIT A B , prima ad C ,fecundam , vt D Е , tertia ad F ,

quartam ; Item BG ,quinta ad C , fecundam , vt E H , fexta

ad F ,quartam . Dico ita cllc A G , compofitam ex prima ac

quinta , ad ſecundam C, vt eft D H , compofita ex tertia &

fexta , ad quartam F. Cum enim ſit ve E G , ad C, ita E H ,

ad Fjerit conuertendo vt
А B G D

4. quinti.
E H C, ad B G , ita F, ad E H.

Quon aig tur eft AB ,
F

ad C , vt D E ,ad F ; & C,

22. quinti. ad B G , vt F,ad E H; erit exæquali A B ,ad B G ,vt D E,ad

18. quinti. E H : componendo igitur erit vt tota A G ad B G , ita tota

D H ,ad E H. Itaque cum rurlus ſit AG , ad B G , ve DH,

22. quinti. ad E H ; & B G , ad C ,vt E H , ad F ; erit exæquali A G , ad

C, vt D H , ad F , quod eſt propoſitum . S prima igitur ad

ſecundam eandem habuerit rationem &c . Quod erat

demonſtrandum .

1

SCHOLION .

EODEM fere modo oſtendetur in omni genere proportio

nis id , quod 7beorema ſextum huius lib . demonftrauit in &

quemultiplicibusmagnitudinibus duntaxat. Videlicet .

Si duę magnitudines ad duas magnitudines

eandem habeant proportioné, & detractæ quç.

dam habeant ad eafdem eande proportione:&

reliquæ ad eaſdem cande proportioné habebūt.

H A B E A NI AG ,OH,ad C, “ F, eandem proporsio

nem , hoc est ,ſit AG, ad C, pt DH , alf . Item detracte

A B, DE , at eaſdem C , F , eandem habeant proportio

nem , ita vt fit quoque A B , ade , ni D Е , ad F ; Dico

& reliquas B G E H, eandem habere proportionem ad eafdem

C, F , hoc eft, elſe B G ,ad C , vt EH ad F.Cum enim ſit yi AB.

4. quinti. ad C, ita D Е, ad F; erit conuertendovi C, ad AB , isa F,

D E. Quoni.im igitur eft A G , ad C, vt D H, alF ; C ,ad

22. quinti. A B, vt F, ad D E ; erit ex æqualitate A G, ad A B , rt D H.

17.quinti. ad D Ę. Diuidendo ergo erit vt B G, ad A B, ita E H , 10 DE,

1:20 ;
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It.cque cum rurſus fir B G , ad A B, vt EH, ad D E ; L A B,

ad C, et DE, ad F; erit ex æquali BG, alc , v: E H, ad F. 22. quinti.

Quod est propofitum .

THEOR. 25.
PROPOS. 25 . 25 .

SI quatuor magnitudines proportiona

les fuerint: maxiina & minimareliquis dua

bus maiores erunt .

SIT A B, ad CD, vt E ,ad F, fitq; A B , omnium ma

xima , & F , minima . Dico duas A B, & F, fimul eſſema

iores duabus C D, & E , ſimul . Auferarur enim ex À B,

magnitudo A G , æqualis ip

ſi E ; & ex CD, alia CH, æ
GB E

qualis ipſi F ; Erit igitur A G , H

ad CH, vt E , ad F , hoc eft ,
C -D

ve A B,ad CD. Quarecum fit tota A B , ad totam C D , vt

ablata A G , ad ablatam CH ; eritquoq; vttota A B , ad

totam CD, ita reliqua G B, ad reliquam H D. Eft autem 19. quinti.

A B, ( cum ſic omnium maxima ) maior , quam C D :Igi

tur &G B,maior erit quam H D. Quoniam veroA G , &

E, æquales funt; ipfis addanturæquales F , & CH ; fient

AG, & F , fimulæquales ipſis E , &CH, fimul. Additis igi

tur inæqualibusGB , & HD, fient A B, & F , fimul maio

res quam E, & C D ,limul,cum G B , ſic maior quam H D.

Quod est propofitum.Si ergo quatuor magnitudines pro

portionales fucrint , &c. Quod erat demonftrandum .

SCHOLIO R.

NECES'S E eſt autem ,fi antecedensmagnitudo vnius

proportionis fuerit omnium maxima conſequentem alterius

effe omniumminimam , ceu in propoſito exemplo cernere licet.

Cum enim fit vt A B , ad C D , ita E , ad F; • A B, maior quă

E ; erit quoq ; C D ,maior quam F. Item quia maior est A B, 14. quinti .

quam CD, erit quoque E, maior quam F. Quod fi e contrario

z antece .3
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antecedens vnius proportionis fuerit omnium minima , eris

confequens alterius omniummaxima,vtconftat , fi dicatur ef

se F , ad E , " CD ,ad A B. Debent quoque omnes quatuor

magnitudines effe eiufdem generis , alias non poffet yna ma

gnitudo componiex maxima da minima ; immo neq; ex reli

quis duabus. Addit hoc in loco Federicus Commandinus sheo

rema aliud huic 25. non multum diffimile ,videlicet.

Si tres magnitudines fuerint proportiona.

les : Maxima & minima maiores eruat quam

dupla reliqua .

SIT A ,ad B ,it 1 B , ad C.Sitas

A ,marima, C,minima . Dico A ,

@c, fimul maiores eſſe dupla ipſius

B.Sumpta enim D,ipfi B, equali ,

rit,utA,ad B ,ita D,ad c.Igitur A,

& Climul maiores eruns ,quam B, 4 D ,fimul,vt proxime de

monſiratum est, hoc eſt,quidupla ipfiues E. Quod eſt propofiri.

Hic finem Euclides imponit quinto libro ; Verum quia

Campanus,& nonnulli alij adyciunt alias quafdam propofitio

nes, quibusſæpe numerograuiffimifcriptores, vt Archimedes,

Apollonius, Joannes Regiomontanus, calų rtuntur, eaſque

quafi eflent Euclidis, citant; placuit eas huic quintolibro an .

neitere, & maxima, qua fieripoteſt, breuit are demonftrare, nec

non in numerum , ac feriem propofirionum Euclidis referre.

Omnes autē traduntur de magnitudinib' improportionalibus,

quarum prima hec eff .

THEOR. 26. PROPOS. 26 .

SI primaad ſecundam habueritmaio

rem proportionem , quam tertia ad quar

tā : habebit couertédo ſecúdaad primă mi

noré proportioné , quâ quarta ad tertiam .

HABEAT A,ad B,maiorë proportioné,quá C ,ad D.Di

co proportioné B,ad A ,minori cffe proporcione D , ad C.

26.

Intel
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Intelligatur.n.eſc E ,ad B ,vc C, ad D ;critq; proportio A ,ad

B,maior quoq; quá E ,ad B ;acpro A + C

prerea A ,maiorerit quã E ; Quare
B D

10. quinsi.

minor erit proportio B,ad A ,ma 8. quinti.

ioré qua B,ad Ė ,minoré;Sed ut eft Ema

B , ad £ , ita eft conuertendo D ,ad C. Igitur proportio B,ad 4. quinti.

A ,minor cft quoque,quam D ,ad C ;quod eft propofitum .

SCHOLION.

EODEM fere modo demon

ftrabim ',fi prima ad fecădă he
AN C

B

bucrit minoro proporcionē,quã E

tersia adquariam ,cõuertendo

maiorē eße proportionëſecüde ad primā,quã quarta adtertiã ;

dūmodo vocem maioris mutemus in vocem minoris, & contra .

Sur enim minor proportio 1,2d B ,quã C ,ad D. Dicocon

wertendo, B , ad A ,maioré habere proportioné,quã D, ad C.In

selligatur enim efle E, ad B , vt C , ad D; Eritq; proportio A, ad

B ,etiã minor,quã E,ad Bfac proptereaA, minor erit, quă E. 10. quinti.

Quare maior erit proportio B,adA , minorē, quã B ,ad Ē, ma. 8. quinsi.

jorē.Sed vt B ,ad Ē,ita eft cõueriedo D, ad C.Igitur &propor

sio B, ad A , maior eft, quam D, ad c . luod eft propoſitum .

THEOR. 27.
PROPOS. 27. 27 .

SI primaad ſecundam habuerit maio

ré proportioné,quí tertia ad quartanı:Ha

bebit quoq; viciſſim prima ad tertiã maio

ré proportioné, quâ ſecundaad quartam

HABEAT A,ad B ,maiorem A

proportionem , quam C ,ad D.
B Dr

Dico permutando maioré eſſe

quoque proportionem A, ad C ,

qua B ,ad D.Intelligatur nãq; effe E ,ad B , ut C ,ad D, crite;

proportio A ,ad B ,maior ctiam quãE,ad B ;Ideoq ; A ,ma. 10. quinti.

ior erit quam E. Quaremaior erit proportio À , ad C , 8. quinti.

quam E , adC : Quoniam vero permutando, eft vt E

2 4 ad C,

7

.

F
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1116. quintio ad C , ita B, ad D; ( cum poſita ſit E, ad B, vt C, ad D.) Igi

cur proportio A , ad C, maiorquoque erit quam B, ad D ,

quod eit propoſitum .

SCHOLION.

SIMILITER ofiende
Ano

mus,fi primaad ſecundam mino
BE DH

rem habuerit proportjónem , qua
I

tertia ad quartam , viciſſim pri.

mead tersiaminorē elle proportione, quiſecundead quarta .

SiT namq; minor proportio A ,ad B , quam C, ad D.Dico

permutando , minorem quoque eße proportionem A, adc,quă

B , ad D.Intelligatur enim efle E,ad B, C , ad D; Eritq; pro

portio A, ad B ,minor quoque,quam E, ad B; Ac propterea A ,

minor erit, quam E. Quareminor erit proportio A , ad C , quz

E , ad C. Sed permutando ,vt E , ad C, ita B, ad D. ( cum poſita

fit Ę, ad B, vt C , ad D. :) Igitur propursis A ,ad C , minor quoq;

erit , quam B, ad D. Quod eft propofitum .

28 .
THEOR . 28. PROPOS. 28.

SI priina ad ſecundam habuerit maio

rem proportionem , quàm tertia ad quar

tam : Habebit quoque compoſita prima

cum fecunda , ad ſecundam maiorem pro

portionem , quàm compoſita tertia cum

quarta ,
ad quartam .

SIT maior proportio A B, ad.BC, quam D E , ad EF.

Dico & componendo maiorem eſſe proportionem AC , ad

B C, quain D F, ad E F. Inielligatur enim eſſe G B ,ad BC,

vt DE, ad E F ; eritq ; proportio
G

B C A B, ad B C, maior quoque,quam

1o. quinti.
E F

Ġ B , ad B C; Ideoq; A B , maiort
D:

quam G B. Addita ergo communi

BC ,
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BC ; fiet A C,maior quam G C; maiorq ; propterea erit pro 8.quinti

forto A C ,ad BC , quam G C ,ad B C ;Sed componendo,

urelt G C ,ad BC, ita eft D F,ad E F ; (quod pofita fit GB, 18. quinti.

ad 6 C,vt D E,ad E F , ) Maiorergo etiam erit proportio

A C , ad B C, quam D F, ad E F, quod eft propofitum .

SCHOLION.

quam tertie ad quartam ,

EADEM ratione oftendemur,la pro- g ,

portio prime ad ſecundam minor fuerit, B

minorem A
quo E

F
que eſe proportiinem prime ſecunda De

fimul,ad fecēdam ,quam tertiæ & quir

te fimul, ad quartam .

Si I minor proportio A B , ad B C,quam D E ,ad E F.Di.

co de componendominorem efle proporcionem AC, ad B C, quã

DF , ad E F .Intelligatur enim eſſe G B, ad BC, vt DE, ad EF ;

eritq ; proportio A B, ad B C , minor quoque quam G B, ad BC;

ideoq; AB,minor erit , quam GB. Addisa ergo communi BC,
10. quinti.

fiet A C, minor , quam G C ; minorq; propterea erit propor
8. quinsi.

rio AC,ad BC, quam GC, ad BC. Sed componendo , vt G C, ad

B C, ita eſt DF, ad E F. (quod pofita fit G Bad BC ,01 D E,ad

EF . ) Minor ergo etiam eritproportio A C , ad B C , quam

DF, ad E F. quod est propofitum .

THE OR. 29. PROPOS. 29 . 29.

SI compofita priina cum ſecunda ad ſe

cundam maioremhabuerit proportionem,

quam compoſita tertia cũ quarta ad quar

tam : Habebit quoque diuidendo prima ad

ſecundam maiorem proportionem , quam

tertia ad quartam .

Sut maior proportio A C ,ad B C, quam D F ,ad E F.

Dico & diudendo maiorem eſſe proportioné A B, ad B C,

quarn
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quam D Е ,adE F. I ntelligatur enim eſſe G C , ad B C , ut

D F , ad E F ; eritq ; proportio A C, ad B C, maior quoque

10 quinti. proportione G C, ad B C ; ideoq; maior crit C , quam

G C. Ablata ergo cómuni B C, maior erit A B,quam GB ;

8. quinti
G Ac propterea maior erit ,pportio AB,

A
B C ad B C , quam GB, ad B C ;ſed diui

17. quinti dendo,vt eft G B , ad B C, ita eft DE,
F

D.
ad EF;(Pofita namq;eft G C,ad BC,

Ut D F,ad E F,) Igitur maior quoq; eritproportio AB,ad

BC , quam D Е, ad E F. quod eſtpropoſicum .

SCHOLION.

1

evod fi prima cum ſecunda ad ſecundam , minorem

proportionem habuerit, quam tertia cá

B
quarta , ad quartam ; habebit dini

AKC dendo prima ad fecundam , proportio.

Dr F nem minorem , quam tertia ad quaria:

vt eodem modo potest oſtendi,fi modo yo

cem maioris vbiq; mutes in vocem minoris , & contra , ceu in

precedentibus fa &tum eft .

30 . THEOR. 30. PROPOS. 30.

ȘI compoſita prima cum ſecunda, ad ſe

cüdam habuerit inaiorem proportionem ,

quam cópoſita tertia cum quarta, ad quar

tam : Habebit per conuerſionem rationis,

prima cum fecunda ad primam , minorem

proportionem , quam tertia cum quarta ,

ad tertiam .

SIT maior proportio A C ,ad BC,

29. quinsi.
А B C quá D F ,ad E F. Dico per conuerfionc

rationis, minorē eſſe proporcionē AC,

D - EF ad AB,qua D F, ad De. Cum cnim fic

АС,
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1A C , ad B C , maior proportio , quam DF , ad E Fz crit

& diuidendo maior proportio A B , ad B C, quam D Е, ad 39.quinri.

E F. Quarc conuertendo minor erit proportio BC,ad AB, 26. quinti.

quain e F ,ad D E; Acpropterea & componendo , minor 28. quinsi.

erit proportio totius a C,ad AB,quam cocius D F adD E.

Quod cft propofitum .

SCHOLION.

C

E

Non diffimili ratione offē demus, B
fi compofita primacum fecunda mino Ан

rem habuerit proportionem ad fecur.
F

dam , quam compofita tertia com quar .

ad quartam , per conuerſionem rationis , maiorem effe pro

porsionem primeru ſecunde ad primam,quam tertia e quar

iæ ad tertiam : dummodo vbique pro rece maioris reponamus

vocem minoris .

THEOR . 31. PROPOS. 31 . 31.

SI ſint tres magnitudines, & aliæ ipſis

æquales numero ,ſitý;maior proportio pri

mæ priorum ad ſecundam , quam primx po

fteriorum ad ſecundam; Item ſecundæ prio

rum ad tertiam maior , quam ſecundæ po

fteriorum ad tertiam.:Erit quoque ex æqua

litate maior proportio primæ priorum ad

tertiâ, quam priinx poſteriorum ad tertiã .

SINT tresmagnitudinesA, B , C, & aliçtres D , E , F,

ſity; maior proportio A ,ad B ,quam D, ad E; Item maior

B, ad C, quam E ,ad F. Dico exæqualitate majorem quo

que effe A, ad C , quam D , ad F. Intelligatur enim efic

G. ad C , ut E ,ad F ;eritq; propterea ponio B, ad C,maior

quam G, ad C; Ideoq; B, maior quã G. Quare maior crit 10. quinti.

pro
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norem

A Dit proportio A, ad G , mi

B qua m A ,ad B ,

C F maiorem ; Ponitur aute

G
proportio A , ad B , ma

н:
ior quam D , ad E : Mul

to ergo maior erit proportio A , ad G , quam D , ad E Jo

telligatur rurſuseſſe H, ad G, ve D , ad E ; eritq; propterea

maior proportio -A , ad G , quanı H , ad G ; Id :oq; A ,ma

8. quinti. ior erit ,quam H. Quare maior quantitas A ,ad C , habe

bit maiorem proporuonem , quamminorquantitasH, ad

22. quinti. candem C ; Atqui vt H ,ad Cita eft ex æqualitate D ,ad F :

( quoniam vt Dead E ,ita eft H , ad G ; & vt E , ad F, ira G ,

ad C.)maiorergo proportio quoq; eit A , ad C, quam D,

ad F. Quod eft propofitum .

SCHOLION.

A D
E ADEM ratione o fen

demus , fi fuerit proportio
B En

C F A ,ad B ,qu£ D, at E; Ai

G B , adc , maior quam E,

H F : Vel contra, propor:

A,ad B , fuerit maior quam D , ad E ; At B , ad C , eadem , que

E , al F ; ex equalitate maiorem effe quoque proportionem A ,

ad C, quum D), ad F ,ceu in propofita figura cernere licet ,

Non diffimiliterdemonftrabimus , fi proportiones prie

rum magnitudinum minores fuerint , etiam proportionem ex .

tremarum eſſe minorem .

QVOD plures fuerint magnitudines tribus , oftende

mus maiorem vel minorem quoque efle proportionem prims

priorum ad vltimam ,quam primæ pofieriorum ad vltimam ,ea

methodo , quam propof. 22. tradidimus.

32 •
THEOR. 32 .

32. PROPOS. 32 .

SI ſint tres magnitudines , & aliæ ipſis

æquales numero , litý; maior proportio pri

mæ priorum ad ſecundam , quam ſecunda

poftc
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i

19

pofteriorum ad tertiam; Item ſecundæ prio

rum ad tertiam maior , quam primæ pofte

riorum ad ſecundam : Erit quoq; ex æqua

Titate, major proportio primæ priorum ad

tertiam , quam primæ pofteriorü ad tertia .

SINT tres magnitudines A , B , C , & aliæ tres D , E , F,

fitq; maior proportio A , ad B ,quam E , ad F ; Iem maior

1 ,ad C, quan D,ad E. Dico eſſe quoque maiorem propor

tionem ex æqualitate A ad C ,quam D, ad F. Intelligatur

enim efle G , ad C, vt D , ad E ; A met D

eritq; propterea proportio B , B - ty Ert

ad C, maior , quam G, ad C; C

Ideoq ; maior erit B , quam
G. G 1 o . quinti.

Hн

Quare maior erit proportio
8. quinti.

A ,ad Gminorem , quam eiuſdem A , ad B , maiorem : eft

autem proportio A , ad B ,maior quam E ,ad F.Multo ergo

maioreft proportio A ,ad G , quam E ad F.Intelligaturrur

ſus eſfe H ,ad G , vt E ,ad F ; Eritq; propterea major propor

tio A ,ad G , quam H ,ad G ;ideoq;maior erit A , quam H. 10. quinti.

Quocirca A,maior ad C, maiorem habebit proportioné , &. quinti.

quam H ,minoradeandem C : At ve H , ad C, ita eft ex æ

qualitate D ad F, ( Quoniam ve Dead E, ita eft G ,adC; & 23. quinti.

vt E,ad F,ita eſt H ,adG , ) Maior ergo etiam eſt proportio ,

A ,ad C , quam D ,ad F.Quod eft propofitum .

(

3

SCHOLION.

EADEM ratione , fi fuerit A D.

proportio A , ad B , que E , ad B
E

F; A: B, ad C , maior quam D ,
C. F

G
ad E.V'el corra, ſi proportio A, H

ad B, maior quum E , ad F ; At

Bad C , eadem , qua D ad E; oftendemus, ex æqualitate maio.

Tem eſſe proportionem A, ad C ,quam D ,ad F,vt in propofita

figura perſpicitur .

HAVD ſecusoftendemus,fi proportiones priorum magni

tudinum
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tudinū minores fuerint,etiã extremarī pportionëeſſe minorë .

evod fi fuerint plures magnitudines tribus , demon

ftrabimus,maiorem quoque vel minorem eße proportionem pri

mepriorum ad vltimam ,quum prime pofteriorum ad vltimă,

ca arte , que vfi fumus propos. 23.06.

33 THEOR. 33. PROPOS. 33 .

SI fueritmaior proportio totius ad to

tum , quam ablati ad ablatum : Erit & reli

qui ad reliquum maior proportio , quam

totius ad totum .

SIT maior proportio totiusA B, ad totam CD , qui

ablaræ A E ,ad ablatam CF. Dico & proportionem reli

quæ E B ad reliquam F D ,maiorem effe,quam totius AB,

ad coram CD. Cum enim maior ſit proportio AB, ad CD,

B quam Å E, ad CF,erit quoE
A

27. quinti.'
quepermutando maior pro

C FD Portio A B, ad A B, qua CD,

ad CF ; ac propterca, per con

30. quinti. uerſionem rationis , minor erit proportio A B ,ad E B,quá

27. quinti C D, ad F D.Permutando igirur, minor quoque eritpro

portio A B , ad C D , quam E B, ad FD; hoc eit, E B , reli

qua ad seliquam F D, maiorem habebit proportionem ,

quam tota a B ,ad totam C D. quod eſt propofitum .

Quod fi totaad totam habuerit minorem propor

tionem , quam ablata ad ablatam , habebit & reliqua ad re.

liquam minorem proportionem , quam tota ad cocam , ut

ex modo demonſtrandi liquet .

34
THEOR. 34. PROPOS. 34.

SI ſintquotcunq;magnitudines, & alix

ipfis æquales numero , ſitý; maior propor

tio primæ priorum ad primam pofteriorű ,

quam
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quam fecundæ ad ſecundam ; & hæc maior,

quain tertiæ ad tertiam , & fic deinceps :

Habebunt omnes priores ſimul ad omnes

poſteriores finul , maiorem proportio

nem,quam vltima priorum ad vltimam po

ſteriorum ; Item maiorem , quam omnes

priores , relicta prima, ad omnes poſterio

res , relicta quoque prima; minorem auté ,

quam primapriorum ad primná poſteriorű.

SINT tres magnitudines A ,B ,C , & aliæ tres, D ,E, F;

Sit aut maior proportio A ,ad D ,quá B ,ad E ; Ité maior B,

ad E ,qua C ,ad F. Dico pportionëipfarú A , B C , ſimul,ad

ipfas D ,E, F ,fimul maioréeffe proportione C ,ad F , & pro

portionc ipfarúB , C ,fimul,ad ipſas E, F , fimul,minorë ve

TO Proport onc A,ad D. Cũ.n.ma
D

ior fit proportio A ,ad D ,quâ B,ad An

Escrit permutando maiorA ,ad B,

B.
27. quinii.

quă Dead E. Igitur cöponëdo ma- C
F

jor erit proportio ipfarü A ,B ,fimul ad B,quá ipfarü, D ,E, 18 quinsi.

fimul ad e: pmutado ergo rurſus,maiorerit proportio A, 27. quinti.

B ,fimul ad D ,E ,fimul quâ B ,ad E.Itaq; cũ tota A, B,ad to

tă D , E , maioré babeat portione, quả ablata B, ad ablarā

E ;habebit quoq; reliqua A ,ad reliquả D ,maiorem ,pportio 33. quinzi.

nē, quatota A,B,ad torá D, E. Eade rõne,maior erit apor

tio B,ad Enquā totius B , C ,ad tocà E, F. Multo ergo maior

crit pporio A,ad D,quâB,C , rocius ad totá E , F. Permu .

cado igitur,maior erit ,pportio A , ad B, C , qua D, ad E, F ; 27. quinti.

& cóponēdo ergomaioreft ,pportio totius A, B , C , ad B , 28. quin :i.

C ,quá totius D , E ,F ,ade, F;tcrurlus pmu ūdo maior P 27. quinti.

portio oium A, B,C,ſimul ad oēs D , E ,F , fimul, qui ! , C ,

ad E, F ;qđ cft fecúdu. Itaq; cü fit maior portio totius A

B ,C,ad totā D,E ,F, quä ablatæ B , C ad ablatá Z , F; erit &

maior Pportio reliquæ A ,ad reliqua D,quá totius A ,B , C , 13. quinti .

ad tcia D ,E ,F. & eft tertiū.Quoniam ucro maior eft pro

portio B, ad F, quam C , ad F ; crit permutando nijior 27. quin :

quoque
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quoque B ,ad C,quam E, ad F; & componendo maior to

28. quinti. tius B C,ad C , quam totius E, F, ad F; & rurſus permutan

27. quinti. do maior B C ,ad E, F,quam C ,ad F.Eft autem maiorpro

portio A , B , C ,ad D,E, F, vt oftendimus,quam B, C, ad E,

F.Multoergo maior erit proportio omniú A , B , C, ad om

nes D , E , F quam vltimæ c ,ad vltima F; quod eft primū .

Quod fi fuerint quatuor magnitudines vtrobiq; cu ca

dē hypotheſi,hoc eft, fi fit quoq; maior proportio C,ad F,

qua G ad H ;caděcontequentur.Ve.n.iam in tribus eit o

ftenſum , maior eft proportio

A the D

E
B, ad E , qua B,C,G ,ad E, F , H .

B

F
Multo ergo maior erit A ,ad D ,

CH

Got quam B,C ,G ,ad E , F, H. Per

mutādo ergo, maior erit A , ad

18.quinti. B , C ,G ,quam D ,ad E , F, H; & componendo maior A, B ,

C , G ,ad B , C ,G ,quam D, E, F , H ,ad E , F , H ; & permutado

27. quinti. A, B , C , G ,ad D , E , F, H ,maior quā B,C , G ,ad E , F , H ,quod

eft fecundum . Itaq;cum fit maior proportio totius A , B ,

C,6 ,ad totam D ,E , F,H ,quam ablatæ B, C ,G ,ad ablatam

33. quinti. E,I', H ; erit & reliquæ A ,ad reliquam D , maior proportio ,

quam totius A , B ,C ,G , ad totam D , E , F , H; quod eft cer

tium .
Quoniam vero vt in tribus eftdemonſtratū, maior

est proportio B C, G ,ad E F, H, quam G , ad H; & major

A , B , C, G, ad D , E , F, H , quam B, C, G, ad E, F, H , vt fuit

oftenfum ; multo maior erit proportio A , B, C ,G ,ad D ,E ,

F , H , quam vitimæ G , ad vltimam H ; quod eft primum .

Eadem arte concludes ,eadem confequiin quinquc magar

tudinibus per quatuor; & in fex per quinq;, & in feptem ,

per fex , & c. quemadmodum oftendimus in quatuor , per

tres. conftat ergo totum Theorema,&c.

FINIS ELEMENTI QUINTI.

EV CLIDIS
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E V CLI DI S

ELEMENTVM " VI.

DEFINITION ES.

1.

SIMILES figuræ rectilineæ ſunt,quæ

& angulos fingulos ſingulisæquales habēt,

atque etiam latera , quæ circum angulos

æquales , proportionalia.

T triangula A B C , D E F, fimilia di

:centur, fi fuerintæquiangula, ita ut an

gulus A, angulo D ; & B ,ipfi E ; da C ,

ipfe F , æqualis fit ; Itē Latera circa equa

les angulos proportionalia , hoc eft , vt

AB , ad A c, ita D Е, ad DF; ut

AB, ad B C , ita DE, ad EF ,& ut AC,

Ad CB, ita DF,adF E.

evod ſ anguli uniusæqua.

lesfuerint angulis alterius,finguli
A

fingulis, at latera circa æquales an

gulos non proportionalia , aut con

tras non dicentur tales figure fimio BlaCE

les . Ex quibus conftat,omnes figui. K

ras reftilineas equiangulas et æqui

lateras, que d'angulos & latera
H4

habent numero equalia,eſſefomiles,

IL M

quamuis inter ſe maximefins inequales, Cuiuſmodiſunt trian

gula equilateraGĦI,KLM. Propter laterum enim equali

G

$ 476**
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tatem ,erisGH ,ad G 1, ut K 1, adKM ; Item Ģ H , ad HI,

ut K L, ad L M G 1,0TH, utKM, adML, cum fem

perfet proportioæqualitatis . Idemdicendum eft de quadralis,

pentagonis æquilateris & equiangulis,nec non dehexagonis,

heptagonis , octógonis , d . de alüs id genus figuris rectilineis

æquiangulis, atque aquilateris.

II.

a

RECIPROCAE autem figuræ ſunt,

cum in utraque figura antecedentes& con

ſequentes rationuni termini fuerint.

V f in parallelogrammis A B CD E F GH ,latera AB,

B C , ita proportionalia fuerintlateribus E F, FG, ut utrobi

que fit de antecedens,

A
confequens, diuer

farum proportionam ,

hoc est , ut fet ea pro
D

E
M porsio AB , ad EF,

queFG , ad B C ; ſex

A B, ad F G , - E F ,
H

ad B C ; ( utroque enim

modo A B , est antecedens vnius proportionis de B C, confe.

quens alterius , in figura ABCD ;quemadmodum o primo

modo E F, eft confequens vnius , & FG, antecedens akerius 3.

nelſecundomodo FG , conſequens; E F antecedens,in figu

TA É F G H , ) dicentur huiufmodi parallelogramma recipro

ca, quamuisfimilia nonfint.Similiter erunt triangula I K L.,

MNCO; reciproca, fi fuerit ut I K, ad M Muita M 0, ad IL;

nel 711 K , ad M 0 , itaMÆ , ad I L.

'GN

III.

SECVNDVM extremam , & me

diam rationem recta linea ſecta eſſe dicitur,
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cum ud tota ad maius ſegmentum , itamaius

ad miniis fe habuerit .

ss lined recta quæuis A B , ita diuidatur in C , inequali

ter, ut fit, quemadmodum tota A B,ad maius fegmentum AC,

ita A6,maius fegmentum ad CB,

minusſegmentum ; dicetur diuift

eſefecundum extremam , da me
AGB

diamrationem . Quam quidem di..

uifionem docebit Euclidespropos. 30. huius lib.eamas fub aly's

verbis iam docuit lib . 2. propos, 1 1. ut fietperfpicuum propos.

30. huius. lib . Sunt autem penc innumere dignitates , ai que

utilitates lineæ hoc modo diuiſæ ,ceu ex libris Stereometria con

Babit, prafertim lib. 13.ut non immmerito a quibufdam die

& a fit diuina proportio,in quam linea eft diuifa.

III I.

ALTITVDO cuiuſque figuræ eſt li

nea perpendicularis a uertice ad bafin de

ducta .

SI 4 uertice A , trianguli AB C, ad bafin B C, perpendi

cularis ducaturA Gs dicetur hec perpendicularis , altitudo

trianguli A B Czita ut tantam D

dicatur habere altitudinem di

Etum triangulum , quanta eft

perpendicularis AG . Sic etiam

perpendicularis DH , dueta 4 BG CH EF

D , vertice (trianguliD EF,ad

bafin E F , ad partes E , protractam , appellabitur altitudo

trianguli D E F. Vnde ſiduarum figurarum perpendicula

res a verticibus ad bafes, (Jone haprotratte fint , fiue non )

demiſe fuerint æquales , eandem dicentur huiuſmodi figu

te habere alsitudinem . Iunc autem di& tæ perpendicula.

res erunt æquales , cum bafes figurarum , ac vertices in eiſ

dem conftituti fuerint parallelis, cuiuſmodiſuns perpendi

culares AG ,DH,triangulorum ABC, DEF, in eifdem

parallelis conftitutorum . Cum enim anguliA GHDHG,

Aa interns
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interni ex eadem parte ſint duobus re&tis æquales, immo duo

28.primi. refti seruns refle A G ,DH, parallele s ſunt autem & AD,

GH , parallele , eo quod penan

D
tur triangula in eiſdem efle pa

rallelis constituta . Igitur pe

rallelogramnum erit ADHG ;

34. primi.
BG CHEF

ac propterea lasera oppofiz AG,

DH , equalsa erunt : Ean

dem igitur dicêtur di &ta triangula habere altitudinem . Quod

le in eifdém triangulisvertices ponantur c ,d F, bafes were

A B C D E ; non habebunt eandem altitudinem . Perpendi

cularis enim duftaexF, ad baſin DE, protraétam equalis

non eft perpendiculari ex C , ad baſen A b, dedu &tæ, cum nec

triangula ipfa in eifdem parallelis poffint conftitui, mans

festum est .

RICTE vero ab Euclide altitudo figurecuiusuis definje

sa effper lineamperpendicularem ,quæ a vertice ad bafin dedu

citur: quoniam, ut fcribit Prolemeus in libello.de Analen

mate, da referente fimplicio , in libro de dimenſione ; menfura

cuiuſcunque rei debet effe ftata,determinataque non indefi

nita: Inter očs autem re &tas lineas, penes quas merito Geometre,

facut de vulgus , omnia metiuntur, fola linea perpendicularis

cirta eft,determinatague longitüdinis, alii anem omnes incer

teindeterminataque. Quade re plura fcripfimus ad inirinn

cõmentariorum ,quosinfphæram Ioan.de facrobofcöedidimu .

V.

RATIO ex rationibuscomponi dici

tur ,cum rationum quantitates inter ſe mul

tiplicatæ ,aliquam effecerint rationem .

LONIAM denominator cuiuslibet proportionis expri

mit, quanta fit magnitudo antecedens ad confequensem ; l *

denominator quadruple proportionis , nempe4 offendit , in

quanis proportione quadrupla antecedentem magnitudinem

quaser continere conſequentem ; denominator vero propotionis

fubque
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fubquadruple uidelicet 1. indicas antecedentens effe partem

quariam conſequentis,&c.) dici foletpropterea denominator a .

Geometri quantitas proportionis; niidem fornificet quanricas

alicujus proporsionis , quod denominator . Kult igitur in hac

definitione Esclides ,proportionem aliquam exdnabur,uel plus .

ribus proportionibus composi i quando harum denominatores,

feu quantitates inter fe multiplicateeffeterintillam proportio,

nem , feu (nt sertit Zambertus) effecerint illius proportionis

quanticatent, fiuedenominatorem . Vt.proporsiadmadecupla

componi dicitur. ex dupla do fecupla , quoniam denominator

proportionisduodecupla, nimirum t2. producitur exmultiplia

catione denominaroris dupla proporcionis, nempe er 2. in deno

minatorem fecuple , hoc eft , in 6. Sic eadem propartio duode

cupla dicitur componiex sriplit el quadrupla . Nam ex -mul

Esplicatione 3. in 4. producuntur eadem 12.denominator fcili.

cet duodecuple proportionis ,Eadem ratione proportio irigech .

placomponi dicitur ex dupla , tripla , y quineupla , Nam

harú denominatores 2. 3. si inter fe multiplicatii gignunt 30.

denominatorem illius .

PORRO quemadmodum in magnitudinibus. continue

proporcionalibus,proportio prima ad vltimam componidicitur

ex proportione prime ad fecundam ; ſecundead tertiam , do

tertie adquariam, & c.cum illa ex his intermedijs confies, de

illius denominator ex harum denominatoribus inter femultipli

caris producatur , ceu in quinto libro defin, 10. expofuimus :

ita ut fi fuerintdue proportiones aquales intermedia , dica

tur proportio primamagnitudinis advltimam , duplicata pro

portionis prime ad fecundam ; fasres , triplicata, & c. Sic etiã

in magnitudinibus quibufcunqueordine pofitis; proportio pri

nie ad vltimam dicetur componi ex proportione prima ad fe

cundam , fecunde ad tertiam , dan tertiæ ad quartam , &c.

donec extiterit proportio ; quoniam denominator proportion is

prime magnitudinis ad vltimam , confurgit ex denominatori

bus proporsionum intermediarum inter fe mulsiplicatis .Quod

quidem primo , inductione quadam Theonis Alexandrini,quã

hoc in loco adducit, confirmabimus : Deinde uero idem duabus

demonftrationibus, quarum una traditurab Eutocio Aſcalo

nita lib . 2. Archimedis de fphæra da Cylindro, theoremate

4.d in dib.Apollonij Pergei de conicis elementis,proposji.

Altera
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altera dutem a Vitellione lib . 1. propos. 13. fue porſpective ,

comprobabimus.

IT HBO N igitur rem propofitam ita conation abfoluere .

HabetA B , a CD,rationem datam ,velutiduplam , akt

priplam , aut quamlibet aliam segiCD ,ad E F , eandem :quo

quedatam . Dico quod ipfius A B , ad EF, ratio confias er

A B , ad.CD ; ex CD, ad E F ;uel quod ippus A B,

CD ; rationis quantitas multiplicata in ipſius CD , ad E F ,

rationis quantitate, efficit ipfiusB, ad EF, raionis quanti

satem . Sit enim primum A B , quam C D;maior ; • CD ,

quum E F: ( fitquidem A B , ipfius CD , dupla , ó CD,

ipſius F , tripla , Quoniam igitur CD ,ipfius
AT

I
É F , tripla est , ipfiusautem CD, dupla eft a B;

fc erit A B , ipfius E F , fexcupla . Quoniam fi tri

GII plum alicuius daplicamus , fitfexcuplum ; hoc enim

Il eſt proprie compofitio . Vel fác . Quoniam AB,

* III duplaeft ipfius C.D, dimdatur A B, in ipfi C D,

BDF

equalia, hoc eft, A G , G B : 4 quonianCD,

ipfius E F , tripla eſt ; aqualis autem eft AG, ipf

CD; AG , igituripfius E F , sripta eft : Id propterea

GB, ipfius E-F , tripla est . Tota igiturAB, ipfius E F,

fexcupla eft . Ipfius igitur AB, GEF, ratio connectetur

perCD,medium limitem , compofita ex ipfius A B , ad CD;

do C.D , ad E F , ratione

::SI.MILLTER autem , da jiminor fueris CD , 9562

que ipfarum A B C E F, idipſuem colligitur. Sit enim rut.

ſus A B , ipfius CD ;tripla; Ai CD , ipfius

EF, fit dimdik, Et quoniam CD, ipfius
А

Ę F , dimidiaest; Ipfiusautem CD , tripla eft

II
A B ; erit A B , reſquiattere ipfiwa E F. Si

1cІ.
enim alicuius dimidium triplicamus, habebit ip

IIf

BDF fumſemel, &dimidium . At quoniam A B,ip.

fius CD, tripla eft ; CD, ipfius E F, dimi

dia; qualium AB, equalium ipfiCD, trium, talium est

E F , duorum . Quare fefquialterum eft A B, ipfeus E F. Igi

tur ratio ipfius A B ,ad E F ,connectitur. per CD , medium

limitem , compofita ex ipfiusA B , ad CD , CD , ad E F,

rarione .

SE D iam rurſus fitCD , utraque ipſarum A B , EF,

maier



LIBER :: VI. 188

maiorsefit quidem A B , ipſius CD , dimidium ,CD,

ipfius EF , reſquitersium . Quoniam igitur , qualium est

AB , duorum , talium el CD , quatuor'; qualium autem

CD , quatuor ; talium E F , trium . Et qualium

igitur A B, dustun , ralium E,F , trium Conne.

& titur igitur rurfus ratio ipfiusAB , ad E F , per

CD , medium limitem ,qua duorum eftad tria. Si, Ati

militer quoque de in pluribus,& in reliquis cafe. itt

bus . Esmanifeftum eft, quod fi compofita ruio, III

ne quauis una compoſitarum auferatur, uno fim . BDF

plicium eje&to,reliqua compoſitarum afluierur. Ć

Hec ad uerbumdefumpfimusex Theone, iuxtainterpreta

rionem Zamberti : 원

E V roc rivero demonftratio ita fe habet ,

SINT tres magnitudines A , B , C. Dico proportionem

1 , ad C , componi ex proportionibus A , ad B ; & B ,ad c .

Quod quidem facile demonftrabitur, affumpro prius hoc prin

cipio ; Quantitatem , ſen denominatorem . cuiusuis proporcio

nis multiplicarum in confequentem magnitudinem proporsio

nis eiufdem , producere antecedentem . Cum enim denominą.

tot indicet habitudinem antecedentis ad conſequentem , neceſſe

eft, conſequentem fumptam fecundum denominatorám ,hotellt,

multiplicatam in denominatorem , reftituereantecedentem . Vt

quia 12. ad 3. habent proportionem quadruplam , idcirco 3 .

multiplicasa in 4. producunt 12, & c.Sit :

igitur proportionis 1, ad B ,denominator

D's proportionis vero B , ad C, denomina

sor fit E ; &D,multiplicans E , produ .

catF. DicoF , effe quantitatem ,fiue deno

minatorem proportionisA , ad C , hoc eft,

se multiplicetur F , in C , produci A.

Cum enim D , for denominator proportio
4

nis A , ad B , ss multiplicetur D., in

B , producetur A . Eadem ratione , fa

E , multiplicetur in C , producetur B ;

producatur quoque G , ex multiplica ABCDEFG

sione F , in c. Oftendendum ergo eft ,

aqualem effe ipfi A ; atq ; adeo ex multiplicatione F , in C , pro

duċi Ai Quoniam F , & E , multiplicantes C , produ

AA 4 cunt
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cuno G, & B ;(nam ex F , in c, fitGi &ex E ,in C , fir B , u .

i 8.Septimi di&tum eft, ) eritut F, ad Egita G , ad B. Rurſus quiaD, mul

17.Septimi siplicans E , & B, producit F ,As eritutE , ad B , ita F,

ad A ; & permutandout.E , ad EgitaB , ad 4 i el conuer

sendo rurſus,vt F, ad E , ita Aged.B. Vt autem F , ad. E ,isa

oftenfum eft effe G, ad B.Igitur ut A ,adB ,ita G ,ad B ; Ideog;

equales erunt quantitases A , G.Quam ob rem cum G , pro

ducatur ex F , in C , producetur quoqueA, ea F , in C ; propre

reaque F, quantitas erit proporcianisA , ad C ;quod eft pro

pofitum

SIMILIS ratio eft in pluribusmagnitudinibus. Semper

enim propertia primaad altimamcomponetusex proportioni.

bus prima ad fecundam , deſecunda ad tertiam , certised,

12
quartam , &c. Vofi fuerint quatuor magnitudi

nes A, B, C , D, componetur proportio A, ad D,

:: 8 ex proportionibus A , ad B , 8, ad C ; & , ad D.

Nam fi intelligantur tresmagnitudines A , C, D,
414

componetur proporcio.A,ad D ,ex proportionibus

A, adc ;dC, ad D , oftenfumeft : As Hero

leadem ratione proporsian , ad compositat ex

ABCD
proporcionibusgut,ad B , & .8,4d C.Igitur propor.

tio A , ad D , componitur quoque ex preporsionibus, A , ad By

B , ad cs dc, ad D.Quod est propofitum . Idem cernes in se

6. 7. vel quotcunque magnitudinibus.:

VitaLiso deniqnę buiuſcemodi affert demer

frationem . This

SINT tres magnitudines A, B , C. Dico proportionem A,,

ad C, compoti ex proportionibus A , ad B; et

B,ad C. Hoc autem demonstrabitur , el!uma

pro.eodem principio Eutocži. Denominato.

rem uidelicet proportionismultiplicatum is

magnitudinem conſequentem proportionis,

producere antecedentem magnitudinem , Sis

namque D, denominator proportionisA , ad

B ; E , denominator proportionis E ,ad ( ;

AF, denominator proportionis A edc.

Demonſtrandum eft igitur F, produci ex D,

in E. Quoniam quod ex F, prima quam
ABCDEF

titare in C, quartam producitur , equale eft

ei , quod

5
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ei,quod ex D , fecunda in B, tertiamgignitur, cum femper pro

ducatur A ; (nam ex F, denomin store inC ,confequentem pro

ducitur A , antecedens;fimiliter ex D, denominatore in Bicon

sequentem producitur antecedens ,,) erit niF, primaad D ,le 19. Septimo

cundam , itz B, tertia ad C, quarsam. Cum igitur E , ſiz deno

mindsor proportionis B , ad C ; erit quoque denominator propor

tionis F , ad D. Quare E, multiplicans confequentem -Dypro

ducet antecedentem.F. quod eft propofitum . Hec Vitellio.

IDEM oftendetur in pluribus magnitudinibus, ut prius

ex Eslocio .

ITALY s cum proportio extremorum componatur ex pro

portionibus intermedijs,ceu demonſtratum fuit; nihilaliudcol

ligendum erit , quando proportio aliqua exduabusproportioni.

bus dicetur elle compoſiia , quam eam proportionem eandemeſ

ſe ,qua illa , quam habetprima aliqua quantitas ad tersiamfi

modo tres quantitates ita coordinentur ; ut proportio prime ad

fecundam fit eadem , que altera componentium , di proportiofe.

cunde ad tertiam eadem, qua reliqua componentium .Vt, qua

do diciturproportio 16. ad 1 2.compofisa elle ex proportionibus

8. ad 3. 2. ad 4. nihil aliud eft intelligendum , quam fi fu

mantur tres quilibet numeri24.9.18 . fecundum proportionë

8. ad 3.do 2. ad 4. ( eftenim ut 8. ad 3. ita 24. ad 9. rtg ut

ad 4.ita 9.ad 18. ) eam eſſe proportionem 16. ad 1 2.quam

habent 24. ad 18. Vi manifeftum erit propos 23.huius lib .

even " E durem predi&tis definitionibus Euclidis

addendam effe cenfemus fequerisem ſextam que multum com .

duces, ut re&te intelligantur 27 , 28' 29.6 30% propofitiones

huius libri, quamplurimsaliedecimi libri. Ea antem of

eiufmodi

•VI.

2 .

5

PARALLELOGRAMMÝMre

cundum aliquam rectam lineam applicatű,

deficeredicitur parallelogrammo , quando

non occupat totam lineam . Excedere ue

ro , quando occupatmaiorem lineam , quá

>
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D

fit ea , fecundum quam applicatur.

Sut data recta lines AB, fupraquam conftituatur pa

rallelogrammum ACDE, quod non occupet totam lineam

A B, ſed defit C B; & dufta B F , p4

Frallela ipſi CD , donec cum E D ,

protracta conuiniat in F , comples

tur torum parallelogrammum Å B

A C B
FE. Parallelogrãmum igitur A'D,

applicatum fecundum re &tans AB,

deficere dicitur parallelogrammoDB , ita ut DB , appelle

tur defeEtus..

RÝRS VS fit data recta linex A C , fupraquam confti

tuatur parallelogrammum A BF E, quod habest latus AB,

maius re eta dara A C ; ý ducatur CD , ipfi B F , parallela.

Parallelogrammum igitur AF, applicatum fecundum res

&tam A C , excederedicitur parallelogrammoD B, ita vt DB,

ucceiur excellus,

HIC autem defe&tus D B , uel exceffus , in rectangulis

quidem effe poteftuel quadratum ,vel altera parte longior fi

gura: In non reftangulis autem ,uel Rboinbus, vel Rhomboi

des, ut perſpicuum eft.

THEOR. 1. PROPOS. 1.

1

I.

TRIANGVLA & parallelogram

ina, quorum eademfuerit altitudo, ita ſe

habent inter ſe, ut baſes.

$ CNT dug triangula ABC , DE F, quorum baſes

BC, E - F, habentia candem altitudinem Item duo paral.

lelogramma C G, E H , eiuſdem altitudinis , quorumca :

dem baſes B C , E F. Dico ita cffc criangulum A B C , ad

triangulum D E F ; & parallelogrammum CG , ad paral.

Jelugrammum EH , ureft bafis BC ; ad bafin EF. Col

locentur enim tam triangula , quam parallelogramma in

ter eafdem parallelas GH , LN . ( Nam ut in dcfin.4.di

dum
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Aumeft , criángula &parallelogramma cumdemum can

dem habebunt alcicudinem , cum intcr caſdem fuerint con

Aituta parallelas esbok

fic enim perper - ::. GA - DH

diculares a uerti

cibusad baſes de sine spi

miffe æqualese

runt ) & cx B L, : LKIBO E F M N

ſumant quotců .

que rehteB II K, KLipfi B, quales ; Item ex PN ,

abſcindantur quotcunque rectæ FM , MN, æquales reétæ

E F. Deindcex A , & D, deducantur recte A1, A K,AL,

DMDN . Eruntigitor triangula ABC . AIB,AKI , 38. prima

ALK ,"fuper equales baſes , & inter eafdem parallelascon

ftituta , inter fc æqualia . Eadem ratione æqualia erunt triä

gula DE F, D FM,DMN . Qyam multiplex eft ergo re

& a Ç ; re &tæ BC , tam multiplex quoque criteriangu

lum ACL , trianguli.A B C ; & quam multiplex eft recta

E N ,re & tæ E F , tam quoquc , midiplexerit.triangulum

DEN, triangwiDEF;quia in tot triangula æqualia func

diuifa tota triangula A CL, DIN , in quot trc &tasequa

les feétæ fuerunt tocæ rectæ CL,EN : Quonjam ucro fi

baſis CL,æqualis fuctit bafi En , neceffario triangulum

ACL, quale cft triangulo DEN ; & R l ,maior fue- 38.primi

rit quam E N , neceffario A CL ,mäluself quam D E - N ;

& fi minor , minus ; deficient proprerea una CL , re

& a , & triangulum A C L , æqucmultiplicia primamagni

eudinis BC , & tertiæ ABC,ab E Nordta,& triangulo DEN,

æquemultiplicibus fecundæ EF, & quactx D E F ; ucl una

æqualiacrunt , uel,una excedent, li ca lumantur, quæ inter

ſe reſpondent. Quare quæ proportio cft primæBC, ad ſe- 6.defiths,

cunda EF ,baſis ad baſin ,ca eft tertie ABC,ad quarta DEF,

trianguli ad triangulum .Sicut igitur baſis ad bafin , ita cria

gulum ad triangulum. quod eftpropofitum .

QUONIAN aurem ạt triangulum A BC, ad crian

gulum DEF, ita parallelogrammum CG (quod dupluert 15. quinti

crianguli A B C, per 34- propofitionem primi.)ad parallelo

grammum E H (quod eft duplú trianguli DEF ) perſpicuú

cit, ita quoqs edic parallelogranmum ad parallelogram . 11. quinti.

mum
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inequa
barallelógrammis ; Simili

enim argumento
oftendea

mum ,'ut eft baſis ad bafin .Quod tamen codemargumen

to confirmari poteft,quo ufifumus in triangulis, fi priusex

punctis I,K , L , educanturrectæ parallelæ ipfi BGinec nó

ex punctis M, N , parallelæ , ipfi FH. Triangula gitur & pa

rallelogramma, quorum cadem fuerit altirudo ita fe ha

bent inter fe , ut baſes. Quod eratdemonſtrandum .

SCHOLIO R.

ŠED do conuerfum buius demonstrabimus. Videlicet.

invee on nii ise

TRI'ANGVL 'A' & parallelogramma,que

ita fe habent inter fe , ut bafes ,eandem habent

altitudinem , æqualesuc.

SIT Priangulum ABC, ad triangulum DEF ; d paral

lelogrammi GBC alparallelogrammum D.EFH ,ut ta

Jis B - C, ad bafin Ef: Dico eorum alirudines, himirum per

pendiculares.UI, DK, efle equs.
AD

tes . Si enim non funt squakes, fis

13 A1, fi fieri potefty maior ,quã DK.

pie Abſoiffa igitur IL ,ipfe.DK , aqua

Vli, duftaque I Mopf BC, paral
BLE F ... Lela que latus at, fecer in N ,Co

jun taq;re&taBeritNBC,brigu

1. Sexti. ' l'ñ ad triangolum DEF , " bafis BC , ad baſin EF; cum alitu

dines L1, DK, ponantur æquales . Sed fuit etiam A B C , ad

11.quinti D E F # B C, ad F. Igitur triangula NBC, ABC , ad

triangulum D EF, anden habentproportionem ; Ac proinde

a quinia aqualia erunt,parim totam . Quod eſtabſurdum . Non ergo

inæquales fing altindinis AI, DK, ſed equales. Eadem eff

ratio in

mus , parallelogramma NMBC , AGBC ,equalia ifle ,

altitudines MI,DK,inæquales dicantur, ULI,DK, aquales.

ADDLF hoc in loco Federicus Commandinus'aliudtheo

rema, quod nos breuiusdemonftrabimus : Videlicet,

TRTANGV L A , & parallelogramma,quo

rum ,

ZEN
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rum æquales ſunt bafes,uel cadem ,ita fe habent

inter fe , ut altitudines .

SINT duo trianguila A BC, DEF ; de parallelogram

maAGBC,DEFH,habensia bafes æquales B C , E F. Dicotiny

effe triangulum A B C ,ad erian

gulum DEF, ty parallelogram H

mum AGBC, ad parallelo

grammum D E F H, ut altitudo

Al , est ad altitudinem D K. BICIKE MF

Sienim ſumantur reéta I 1, K M , bafibus B C, E.F , æquales,

ducanturque rectæLA,M D ; erit triangulum Al I ,trian

gulo A BC, aquale, cum fintſuper bafesæqualest 1 , BC, E 38.primi.

inter eafdem parallelas A Gi B. Eodem modo equale erit

triangulum DK M ,triangulo D EF. Quare erit, ut A B C ,

ad D E F; itaALI, ad D K M. Eft autë , uÀ l. 7 adDKM, 7. quinti.

ita A 1, adDK. (Namſi baſes ponantur A !, D K , erunt ref .. ſexti.

Ete equales L1 , KM , altitudines .) Igitur A B C , ad

DEF, erit,ut A 1, ad D K. Quod est propofitum .

evONIAM uero eft,ut A B C, ad D E F, ita paralle- f1s . quinti.

Logrammum A G B CytrianguliA B C , duplum ,ad paralle

logrammum D E F H trianguli DE F, duplum ; Erit quoque

A GBC, ad D EFH, ut Al, ad D K. Quod tamen eodemus. quinti.

modo confirmari poteft , fi rectæ ducantur LG , M H. Idem ſe

quetur , fi triangula , de parallelogramma eandem habue

rintbafin .

Hoc uero conuertemus etiam , adhuncmodum .

TRIANGVL A , & parallelogramma,quæ

ita fe habent inter ſe, ut altitudines , æquales

habent baſes .

Sit triangulum ABC, ad triangulum DEF; & paralle

logrammü AGBC, ad parallela.
G
MA

grammum D EFH ,ut altitudo Algú

ad altitudinem DK . Dico eorum :
H

baſes B C,EF, equales effe. Si enim

nonfunt aquiles,fit BC,fi fieri po D LIKE F

test ,

И1

2

2

9
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mum , uteft baſis ad bafin .Quod tamen codem aigumen

to confirmari poteft, quo ufi fumus in triangulis,li prius ex

punctis 1, K , L ,educantur rc &tæ parallelæ ipfi B.G. ; necnó

ex puncis M, N , parallelæ , ipfi FH. Triangula gitur & pa

rallelogramma , quorum cadem fuerit altirudo ita fe ha

bent inter fe , ut baſcs . Quod crat demonftrandum .

is i SCHOLLO N.

SED dorconuerfum buius demonftrabimus.Videlicet,

opt

TRIANGVIA , & parallelogramma, quz

ita fehabentinter fe, ut'bafes, eandem habent

altitudinem , æqualesuc.

Ý درو

SIT triangulum A B C , ad triangulum DER ; Peral

lelogrammi GBCyad parallelogrammum D.EFH,ba

fis B C , ad bafin EF. Dico eorum alitudines, nimirum per

pendiculares.MI,.D.K, eſſe aqas.G. A

Hites. Si enim non funtaquale', fit

13.41, fi fieri poteftymaios ,qúã DK .

abfciffa igitur It , ipfe D K , aqua

BCIXE E. Lela que latuk Al fecet in con

Vli, duétaque I M ,ypa B Cuparels

Tuin Etaq ;reeta Berit NBC;triaga

1. Sexti .' l'ñ ad triangulum DEF , W bali's BC, ad bafin EF ; cum alicu

dines LT,K, ponantur equales .Sed furetiam ABC, ad

Il.guinti
DEF, utBC,ad EF. Igirur triangula NBC, BC , ad

triangulumD EF, eandem habentproportionem ; Ac proinde

9 quinta. æqualia erunt, parribram .Quod eft abfurdum . Non ergo

inequales funt aliudines A 1, D K ,fed aquales. Eadem eft

ratio in parallelogrammis. Simili enim argumento ofiende

mus, parallelogramma MBC , GBC ,æqualia effe , a

altitudines A1,DK, inæqualei dicantur, LI,DK, quales.

A DDY'T hoc'in loco Federicns Commandinus aliud theo

rema, quod nos breuiusdemonftrabimus.Videlicet.

TRTA'N GỬLA , & parallelogramma,quo

rum ,
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rum æquales ſuntbaſes, uel cadem ,ita ſe habent

inter fe, ut altitudines :

SINT duo triangula A BC, DEF ; da parallelogram

ma A GBC, D E FH,babentiabafes æquales B C , E F. Dicolinsin

effe triangulumA B C ad trian

gulum D E F de parallelogram H

mum AGBC, ad parallelo

grammum DEFH ,ntaltitudo

Al , est ad altitudinem D K. CIKE MF

Sienim ſumanturrecta I 1, K M , bafibus B C, EF,æquales,

ducanturque recta L A ,MD ; erit triangulum ALI, trian

gulo A B C ,aquale, cum ſintſuper bafes æqualesti, BC, ir 38.primi.

inter eafdem parallelas A G I B. Eodem modo equale erit

triangulum DK M ,triangulo D EF.Quareerit, ABC,

ad D E F; itaALI, ad D K M. Eſ autē ,1A 1. I ad DKM, 7. quinti.

ita A !, ad D K. (Nam fibaſes ponantur A !,D K gerunt re . ſexti.

Ete aquales LI,KM , alirudines . ) Igitur ABC, ad

DEF, erit,ut A I, ad D K. Quod est propnfitum .

QUONIAM ueroeft, ut A B C ad D E F , ita paralle- 11 5.quinti.

Logrammum AGB Cytrianguli ABC, duplum , ad paralle

logrammum D E F H trianguli DE F, duplum ; Erit quoque

À GBC, ad D EFH , ut A l, ad DK . Quod tamen eodem 11. quinti.

modo confirmari poteft , fi re &tæ ducantur LG, M H. Idem ſe

quetur , fitriangula , do parallelogramma eandem habue

rini bafin .

Hoc weTo conuertemus etiam , ad hunc modum .

TRIANGVLA, & parallelogramma,quæ

ica ſe habent inter ſe, ut altitudines , æquales

habent baſes .

SIT triangulum ABC, ad triangulum DEF; da paralle

logrammü AGB C , ad parallelo
1

G
grammum D EFH ,ut altitudo Al,

H

ad altitudinem DK . Dico corum

bales B C, E F , æquales effe. Sienim .

nonfuntæquales, fat BC ,fi fieri po DLGIKE F

test ,

1
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G_MA

teft;maior,quamE F. Abfcifa igiturBLPEF, equalid ,

Etags re &ta L A gerit,ut proximedemonftrauimus, BL,4

DEF AI,ad D K: Sed ut 11,4

DK, ita ponitur eße ABC,ad DEF.

18. quirti. Igitur A BL, A B C ad DEF, ean

dem habent proporsionen ; Ac proint

et 9.quinsi. suinter fe æqualia funt , pars il

B LCIKE F dem . Quod eft abfurdum . Non er .

go inæquales funt bafes B C , EF,

ſed equales . Eademque cftratio de parallelogrammis. Simili

enim argumento, dutta lm, ipſi G B, parallela ostendems,

parallelogramma MGB L, A G B C ,& qualia effe,ſi bafes BC,

EF , dicantur inequales

In omnibus autem his non uariabitur demonftratio,etiam

fi triangula, parallelogrammafintrectangula, ita ut alii

tudinesſent ipſorum latera,uel unum fuerit re& angulum ,alte

rum uero non. Nos aſſumpfimus cafum difficiliorem , quando

fcilicet neutrum est rectangulum . Ita enim demonstruia mi

iore indiget quandoque conſtructione.

2.

THE O R.” 2. PROPOS. 2 .

SI adunum trianguli latus parallela du

eta fuerit recta quxdamn linea, hæc propor

tionaliter ſecabit ipſius trianguli latera.Et fi

trianguli latera proportionaliter fecta fue

rint, quæ ad fedtiones adiuncta fuerit recta

linea, erit ad reliquum ipſius trianguli latus

parallela.

IN triangulo ABC,ducatur re & a D E , parallela late.

riBC . Dico latera A B, AC ,fecta effe proportionaliter

in D, & E, hoc eft , eflc ut AD , ad D B; ita À E , ad E C.

Ductis enim rectis C D, BE, crunt triangula D E B,DEC ,

37.primi ſuper candem baſinDE, & inter caldem parallelas DE ,

В С ,
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А

BC , conftituta , inter fe æqualia . Quare ut triangu.

lum Á DE , adtriangulum DEB , ita triangulum idem 7.quinti.

A ED , ad triangulum DEC ; Atqui ut criangulum

ADE , ad triangulum DEB , ita 1. Sexti.

baſis AD , ad balin D B, (cum hæc

triangula fint eiuſdem altitudinis,ut

conſtat , fi per E , agatur parallela

recta ipſi A B;)& eadem ratione , ut

triangulum AED , ad triangulum D E

DEC, ita balis aE , ad baſin EC.Vt

B

igitur A D, ad D.B , ita A E ,ad EC. 11. quinti.

( cum hæ duæ proportiones cædem

fint proportioni trianguli A D E , ad triangulum DEB,

uel trianguli A ED , ad triangulum D E C.) quod eft

propolitum.

SE CET iam recta D Е , latera A B , A Ć , propor

tionaliter . Dico DE, parallelam effe reliquo lateri B C.

Du &tis enim rurſus rectisC D , B E , erit ut baſis AD , ad

baſin D B, ita triangulum A DE , ad triangulum D E B, 1. ſexei.

cum fint ciuldem altitudinis : Ponitur autem ut A D, ad

DB , ita A E , ad E C ; igitur ut triangulum A DE , ad 11.quinti

triangulum'DEB ', ita A e ad E C : Sed curſus ut balis

A E , ad bafin E C , ita triangulum AED , ad triangulum 1.fexti .

DEC , cum ſint áltitudinis eiuſdem . Igitur' ut triangu

lum A DE , ad triangulum D EB , ita triangulum idem 11.quiari

AED , ad triangulum DEC . Acqualia ergo funt trian

gula D É B,& DE C : Ac propterea cum candem habeant

BalinDE , inter caſdem crunt collocata parallelas. Igitur 39 primi

9. quinsi.

parallela eft DE ipfi B C ; quod eft propofitum . Si itaq;

ad unum trianguli lacusparallela du & a fucrit , & c . Qurd.

crat oftendendum .

3 .
THEOR. 3.PROPOS. 3 .

SI trianguli angulusbifariam fectus ſit ,

ſecans autem angulum recta linea ſecuerit

& baſın : baſis ſegmenta eandem habebunt

rationem
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rationem, quam reliqua ipfius trianguli la

tera. Et ſi baſis ſegmenta eandein habeant

rationem , quain reliqua ipfius triangulila

tera ; recta linea , qux a uertice ad ſectioné

producitur, ea bifariam ſecat trianguli ip

lius angulum .

In triangulo A B C , re&a A D ,ſecetangulumBAC,

bifariam . Dico effe ut B A , ad A C ,ica B D , ad D C. Aga.

cur enim per B , recta B E , parallela ipli A D , donec cum

E, CA , producta conueniat in E ;

29. primi critque angulusE B A, æqualis al

terno B AD ; & angulus E , ex

ternoDAC. Cum igicur duo

А anguli B AD , DAC, æquales

ponantur ; crunt & anguli ÈBA ,

6.primi.

& E , inter fe æquales ; Idcoque

7.quinti

rcctæ B A , E A , inter fe æqualcs.

B
Vt igitur E A , ad AC , ita B A ,

ad candem A C ; Atqui ut EA ,

2. Sexti. ad A C, ita B D, ad D C,cũ in triangulo B C E , re & a A D

11.quinti fit parallela lateri B E ; Igitur ut B A , ad A C, ita BD , ad

DC , quod eft propoſitum .

SIT iarn uc B A , ad A C , ita BD , ad D C. Dico reda

A D, bifariam ſecare angulum B A C. Agatur cnim rurſus

per B, recta B E, ipli A D, parallela coienscum C A,protra

& ta in E. Quoniam igitur ut B A , ad A C, ita ponitur BD,

2.fexti adDC ; utautem B D ad D C,ita cft e A,ad' A C;(quod

in triangulo BC E, recta AD, lit laceri B E, parallela) Erit

11.quinti ut B A , ad AC,ita E A , ad candem AC . A cqualesigitur

9.quinti. Sunt B A , & E A , inter ſe ; ac propterea anguli A BÉ, &

29.primi. E ,æquales crunt.Cum igitur angulus A BĚ,æqualis fit al

ternoBAD ;& angulus E ,externo DAC ; crunt & duo

anguli BAD, DAC, inter fe æquales , quod eft propoli

rum . Itaque fi trianguli angulus bifariam fectus fit , & c

Quod cratdemonftrandum .

THEOR.

D C
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THEOR. 4. PROPOS. 4.... 4 .

AE QVIANGVLORVM trianguine

lorun proportionalia ſunt latera , quæ cir

cum æquales angulos , & homologa ſunt

latera, quæ æqualibus angulis ſubtendun

tur .

SINT çquiangula triangula A B C ,DCE,Gintq; æqua

les anguli A B C D CE; & Å CBD E C;& BAC CDE.

Dico eſſe A Bad B C , ut DC, ad CE ;& BC,ad CA,ut

CE, ad E D ; & AB, deniquc ad A C , ur D C, ad D E ; Ita

enim lacera circa xquales angulos ſunt proportionalia , ho

mologaque ſuntea latera ,quæ æqua

libus angulis ſubtenduntur , hoc eft,

& antecedentia omnia æquales refpi

ciunt angulos,& confequentia fimili

tor . Conſtituantur lacera B C,CE,
A!

fecundum lineam rectam , ita ut an

gulus DCE , externus ſit æqualis

interno A B C ; pariterque externus

ACB, interno D E C. Et quia duo "B

anguli ABC, ACB, minorcs ſuntduobus re & is ; cft autë 17. frimi

angulo ACB,æqualis angulus D E C ; erunt & anguli B ,

& E , duobus re& is minores. Quarcrectæ BA, & £ D ,pro- 11. pron .

du &tæ ad partes A, D , coibunt . Producantur ergo,& con

ueniant în F. Quoniā uero angulusexternus D C Eæqua

lis cft interno oppofito A B C ; parallelæ cruntCD, & BF. 28. primi

Eadem ratione, parallelæ crunt CA, & E F, quod angulus

externus ACB , fitæqualis interno DEC. Parallelogra

mum eft igitur A CDF ; proptereaquc re&ta A F ,æqualis 34.primi

rectæ CD;& re&ta C A , reiz D E.Quoniam igitur in

criangulo B EF ,recta a C, parallela etlateri E F ; erit AB,

ad AF, hoc eſt, ad D C, (quæ æqualis eft ipfi A F , ) ut B C 2. ſexsi.

ad CE. permutando igitur crit A B , ad B C ,utDC ,adCE. 16.quinti

Rurſus quia in codem triangulo B E F. recta CD, parallela

et lateri B F ,crit B C ,ad CE,ut FD, hoceft,utCA ,(quçli 2. fexti.

Bb zqua
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116.quinti ., æqualis eft ipfi FD) ad E D. permutando igitur erit B C ,ad

CA,ut C É , ad E D. Cum igitur ſit A B , ad BC, ut DC,

ad CE ; & BC , ad CA, utCE, ad ED :erit & cxæquali

22.quinti. A B, ad CA , utDC,adE D. quod eſt propoſitum . Æqui

angulorü crgo triangulorü proportionalia ſunt latera , & c.

Quod erat demonftrandum .

COROLLARI V M.

Hinc fit, lincam re& am , quz parallela du
A

citur uni lateri in triangulo , auferre ariangulum

toti triangulo ſimile.Ducatur enim in triangulo

A B C, lateri B C, parallela D E. Dico criangu.

lum AD E , tori triangulo ABC , effe fimile.

Acquiangula namquc ſunt, cum anguli A DE,B
ABD, zquales fintangulis A B C, ACB , exter.

ni internisi; & angulus A , communis . Quare ut

demonſtratum eft, habentlatera circazquales angulos proportio

aalia ; Ac proindc,cx definitionc, ſimilia lung,

A
V
A

129. primi

4. Sexti.

SCHOLION .

Non alienum a noſtro infituto effe putaui , fi hic demē.

Aremus duo theoremata, quorum primum Federicus Comman .

dinus demonftrat in libello Archimedis de ijs quæ uehunturin

aqua ; Secundum uero in commentaris in Apollonij Conica .

Horum primum eft.

Si ex duobuspun &tis cuiusuis rectæ, quo

rum alterum Git extremum , alterum uero intra li

neam , duæ parallelæ inter fe ad eaſdem partes

? : educantur, ita ut proportionem habcant ean

dem , quam rectæ inter ipſas , & alterum extre

19. mum pun & um incluſæ : Recta coniungens ex

tremum unius eárum cum extremo prioris li

ncæ , tranlibit per extremum alterius lineæ .

Sult retta AB,dex pun &tis A , C , educantur due

paralele A D, C E ,proportionem habentes , quam B ,BC ,

ita ut fitA Dad CE ,facat A B,ad B C ; uel CE,adAD,

75
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YsB C , ad A B. Dicorectam , que coniungit.extrema B ,

E , tranfire per punétum D. Item re & am , que coniungit extre

ma B , D, tranfire per pun

Etum E. Si enim reéta B E, no

stanſit per D , coeat cum AD ,

in F , puncto, quod fit velfupra

D, vel infra ,ut in prima figu- AC B AC B

ra : 2 :4oniam igitur per coroll.huius propos.triangulaBAF,

B CE, fimiliafunt ; erit, ut A B, adA F, ita B Č , ad C E; - 4. fexti .

Et permutando , ut A B , ad B C, ita A F, ad CE : Vtautem 16. quinti.

A B, ad BC, ita erat quoque A Dyad CE;Igitur erit,ut AF, 11.quinti

ad CE , ita A D, ad CE: Ac propterea æquales eruntrelle 9.quinti

AF, A D, pars totum . Quod eft abfurdum , Tranfis er

go re &ta B Ė, per punctum D.Quod eft primum ,

RVRS V's fi recta B D ,non tranſitper E , tranſeat per

F, pun &tum , quod fit uelſurraE, uel infra, ut in fecundafigu

ra. Quoniam ergo,per diftum corol.triangula BAD,BCE,

similia ſunt; eris ,utA B, ad A D, ita B C , ad CF ;& per-. 4. ſexti.

mutando,ut A B, ad B C, ita A D, ad CF : Vtautem AB, 16. quinti.

ad B C, ita quoque erat A D, ad CE ; Igitur erit ,HAD, 11. quinti.

wd CF, ita A D, ad CE : Ac proinde equeks erunt re&te 9. quinti.

CF,CE ,pars de totum . Quod eft abfurdum . Tranſit er.

go refta BD , per E. Quod eft fecundum .

Secundum sero eft.

&

Si in triangulo quouis uni latcri parallela

recta agatur,& ex quocunque puncto illius late

ris ad angulum oppofitum recta educatur linça:

diuidentur linea parallela , & lacus di&um , in

caſdem rationes .

Il triangulo ABC , du &ta fitDE, lateri B C , paral

lela , da ex pun &to F , quocunque ad angu

lum A ,recta extendatur F A, ſecans D E,

in G. Dico eße , H B F , ad F C , ita D'G,

ad G E.Quoniam triangula A FB , AGD ,

ex coroll,huius propos.fimilia ſunt; erit ut
FC

A F, ad B F , ita AG, ad D G; da permu ;

Bb 2 tando,

4. fexri,
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16.quinti, tando , m A F ,ad A Gita BF, ad DG . Atque eodem ar

gumento concludemus eſſe, ut F , ad AG,

11. quinti. ita FC , ad GE . Igitur erit , ut B F , ad

DG, ita FC, adGE; & permutando, ut

BF , ad FC , it4 DG , ad G E. Quod eft

propofitum .
B I

A LITIR . Quoniä triangula ABF,

A DG, fimilia funt , nec non triangula A FC , A GE, per.

4.Sexti. Coroll, huisaspropos. erit,utB F , ad F A , ita DG, adGA :

Item utFA , ad FC , ita G A , ad G E. Ex æquo igitur , vt

B , ad FC, ita DG, ad G E. Quod er as demonftrandum.

5.

THEOR. 5. PROPOS. S.

SI duo triangula latera proportionalia

habeant; æquiangula erunt triangula , &

æquales habebunt eos angulos, ſub quibus

& homologa latera ſubtenduntur.

HABEANT triangula A B C D E F , latera propor

tionalia , fitque A B , ad B C,ut D E , ad E F; & BC,ad CA,

ut E F, ad FD; & A B ,denique ad A C , ut DE,ad DF. Di

co triangula cffc æquiangula, angulum fcilicet A , æqualem

A
effe angulo D ;& angulum B, an

gulo E ; & angulum C , angulo

D
F ; fic enim anguli æquales reſpi

" ciunt homologi latera . Fiat an

gulus FBG, æqualis angulo B ; &

B CE F angulus E F G ,anguloC , conuc

niantque rectæ EG, FG , in G ;

critq ; reliquus angulus G, reliquo

angulo A , æqualis . Acquiangula igitur funt triangula

4. Sexti. A B C, G E F. Quarc ut A B, ad B C , ita G e , ate F; Vt

11. quinti. autem A B , ad B C , ita ponitur D Е, ad E F. Igitur ut GE,

9. quinti. ad E F , ita D Е , ad EF , candem : proptercaque æquales

4. Sexsi. erunt G E , DE . Rurfus , quoniam ut BC ,ad CÀ , ita

E F, ad FG ; Vt autem BC , ad CA , ita ponitur E F , ad

FD;

32.primi
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FD ;erit at E F ad F G , ita cadě E F ad FD ;ideoqucæqua

les eruntFG, ED. Itaquc cum latera E.G , FG , æqualia 9. quinti.

ſinclateribus DE, DF, utrumque utriquc ; & balis com

munis & F, cruntanguliG , & Diæquales ; ac propterca re 8. primi

liquianguli GE F, reliquis angulis D E F D F E ,æquales 4. primi

erunt. Quamobremcum angulus G ,
æqualis ſit angulo

A , erit& angulus D , cidem angulo A , æqualis ;codemquc

modoangulus D E F, anguloB,& angulus D PE,angulo

C,æqualiscrit
. quod eſt propoſitum . Siduo igitur trian

gula lacera proportionalia habcant, & c. Quod oftenden.

dum erat .

THEOR. 6. PROPO'S .6 . 6.

SI duo triangula unum angulum uni

angulo æqualem ,
& circum xquales angu

los latera proportionalia habuerint : æqui

angula erunt triangula, æqualesque habe

bunt angulos , ſub quibushomologa latera

fubtenduntur.

Su angulus B , trianguli ABC , æqualis angulo E ,

trianguli D & F, fintquelatera AB, BC, proportionalia la

teribus DE, E F, hoc eft , fit.A B , ad B C, ut DE,ad E F.

Dico reliquos angulos reliquis angulis æquales effe, angulu

ſcilicet A , angulo D , & angulum C , angulo Fį Ita enim

Equales anguli homologa latera re

Ipiciunt. Fiat angulo B ,æqualis
D

angulus F EG ; & angulo C , an .

gulus E F G ; eritque , ut in præ . E

cedenti propos. di&um eft , trian B

gulum GEF , triangulo A B C,

æquiangulum . Quare ut A Bad

B C , ita G E, ad E F ; ſed utA B , ad B C, ita ponitur DE,

ad e fs igitur ut DE , ad E F, ita G E , ad candem E F ; acis. quinsi.

idcirco DE, GE, æquales erunt . Itaque cum latera D E, 7. quinti,

Bb 3 EF,

4. Sexti.
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4. primi

E F , zqualia fintlateribus G E,E F, & anguli ipfis contenti

æquales quoque';( oam angulo B ,cuifa & us eft, æqualis an

gulus F E G ,æqualis eſt poſitus

D angulas D EF, proptereaq ;æqua

les ad inuicem crunt anguli DEF,

SR
GEF ) crunt reliqüi-anguli D ,

EFD, reliquis angulis G ,EFG,В.
os

æquales. Cum ergo angulus G,

fitæqualisangulo, & angulus

LFG ,angulo-C ; érunt etiam angulis A , C, æquales angu

li D , E FD ; & ob id æquiangula erunt triangula - A BC ,

DE F. quod eftpropoſitum , Si igiturduo triangula unu

angulum uní angulo æqualem , & c . Quod crat demon

ftrandum .

10

7 THEOR. 7.PROPOS. 7.

SI duo triangula vnum angulum urian

gulo æqualem , circuin autem alios angulos

latera proportionalia habeant; reliquorum

uero fimulutrunque autminorem , aut nó

minorem recto : Aequiangula erunt trian

gula, & æquales habebunt cosangulos, cir

cum quos proportionalia ſunt latera.

S 1 T angulus A , trianguli A B C , æqualis angulo D ,

trianguli D E F ; & latera , C ,CB, circa angulum ACB,

proportionalia lateribus D F,F E ,circa angulum F, hoc eft ,

ſit ut A C, ad CB, ita D F , ad FE ; hactamen lege, ut qui

libet reliquorum angulorum B, & E , fit uel minor recto ,uel

non minor . Dico æquiangula effe triangula , angulos fci

licet A CB, & F, circa quos ſunt latera proportionalia ,nes

non & angulos B, & E ,æquales effe. Sit enim primo tam

B , quam E , recto minor : Quo pofito , ſi anguli ACB,

& F, non ſuntæquales,ſit ACB, maior, quam F; fiatquc

ipfi F , æqualis ACG. Cum igitur,& angulus A ,angulo D,

ponatur
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soprimi

recto ;cum A , CGB,

ponatur æqualis , erit & reliquusA GC reliquo E , æqua. 132. primi

iis ; ideoque triangula A GC , DEF , æquiangula crunt.

Quare ut A C , ad CG ,ita DF, AN > + fexti.

ad F E ; fed utDF,ad F E,ita

D

ponitur A C ,ad CB : Vtigitur

A C , ad CG , ita cadem AC , 11. quintia

ad CB ; ac propterca æquales
BВ

CELIF 19. quinti,.

crunt CG,CB,& anguli CBG ,

CGB,æquales . Cum igicur angulus Biponatur rc & o mi

nor , crit & CGB, minor rc&to ideoque ci deinceps AGC,

æqua. 13.primi

les ; Eft autem oſtenſus angulusAGC, angulo Bjæqualis.

Maior igitur recto eſt angulus E ; Sed policus cft ctiam rc

cto minor. quod eft abfurdum .

SIT fecundo tam B, angulus, quam E ,recto nôn mi.

nor, eritque utprius angulus B',angaloCGB, æqualis,

idcoque & C G B,rectonon minor erit, ac propterea angu

liCBG, CGB, in triangulo BCG ,non minores erunt

duobus rectis,fed ucl maiorcs, ucl æquales duobus re & is ,

quod eft abfurdú. Non ergo inæquales funt anguliACB, 17. primi

& F , fed æquales, ac idcirco reliquietiã anguli B ,& E, æqua 32. primi

les erunt.quod eſt propofitum . Si duo itaquc triangula

unumangulum uniangulo æqualem , & c. Quod demon

ftrandum csar .

SCHOLIOR .

si ADDIDIT Euclides , utrumquë angulorum reliquo

rüm B, og E ,debere effe uel minorem re &to, uel non minorem .

Nam alias,manente cota hypothefi,non ſequeretur, triangula

effe aquiangula . Sienim in eodem triangulo A B CIRCG,

aqualis ipſi C B , habebunt duo trianguld A B C, AGC,unum

angulū uniangulo æquală, immo angulum A ,cõmunem ;& cir

cum alios angulos :ACB,ACG , latera proportionalit , hoc

eft, ut AC, ad C.B , ita eadem AC, adic G , cum equales po- 17. quinsi.

nantur recte C B, C G : tamen non funt ullo modo æquian

gula triangula À BC, AGC, ut conftat. Quod ideo euenit,

quia non uterque angulorum A B C, AGC, minor eft re&to,

wel non minor. Immo A B C, eft quidem re&to minor; A GC,

Bb 4 wero
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Herorec major , cum enim cG , CB , Latera equalia fint,

5. primi sides angulic BG, CG B, equales ;eris uterque corum re

1.71uel32. &o minor, acpropterea AGC, re to maiør.

primi,

8 . THEOR. 8.PROPOS. 8.

TINE

SE'in triangulo rectangulo , ab angiilo
?

recto in baſin perpendicularis ducta fit :qux

ad perpendicularem triangula,tum toti triá

gulos tum ipla inter ſe limilia funt.

IN triangulo ABC, angulus B AC,fit re & us , a quo

adbafin perpendicularis agatur A D.Dico triangula ADB,

ADC, çmilia eſſe & totitriangulo ABC, & inter ſc.Cum

cnim in triangulis A B C, DB A , anguli B A C, & ADB,

ſint re & i, & angulus B,communis, erunt , & reliqui anguli

32.primi ACB, & D A B, æquales. Aequiangulum eft igitur trian

gulumD B A, triangulo A B C, ac propterea habebunt la

A
tera circa cquales angulos pro

li portionalia , hoc eft, erit ut

CB,adB A , ita B A , ad BD;

& ut BA, ad A C , ita BD,ad

DA ; & ut B C , ad CA , ira

B D C B A ,ad AD. Quare fimile

eft triangulum A DB , roci

triangulo ABC . Eodem modo oftendetur triangulum

ADC, fimile cidem triangulo A BC ; Nam anguliBAC ,

&ADC, ſuntrecti, & angulus C , communis ; ac propte

32. prims rea reliqui anguli ABC , & CAD , æquales. Quare ut

4. ſexsi. B C, ad CA , ita C A, ad CD ; & ui CA , ad AB, ita CD,

ad DA ; & utC B , ad B A , ita C A ,ad AD . Non fecus

demonftrabitur, ſimilia inter ſe eſſe triangula A DB, &

ADC , cú anguli A D B, AD C, ſintrccti, & anguli ABD,

CAD , oftenfiæquales, nec non anguli BA D , A CD;Atq ;

idcirco ſit ut B D, ad D A ,ita DA, ad D C ; &c.Si igitur in

triangulo rectangulo ,ab angulo recto in baſin perpendicula

ris ducta fit, & c. Quod erat demonftrandam .

CORROL

4. fexti.
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COROLLA R I V M.,

Ex hoc manifeftum eft, perpendicularé quz in re & angulo triä

gulo ab angulo re & o in baſin demittitur, erre mediam proportio .

nalem inter duo baſis ſegmenta : Item lacus utrumlibet angulum

re & um ambiens, medium proportionale inter totam baſin, & illud

ſegmentum bafis, quod di&o laceri adiacet .

OSTENSVM eft enim, eſſe utBD, ad DA, ita D A,ad DC;

ac propterea D A, effe mediam proportionalem inter B D & D C :

Item eſſe ut C B, ad B A , ita B A , ad BD ; & idcirco B A ,mediam

effe proportionalem inter C B & B D.: Denique eſſe ut B C, ad

CĄ, ita C A, ad CD ; ideoque C A ,eſſe proportionalem mcdiam

incer B C, & CD , Quod elt propoſitum .

PROB L. 1. PROPOS. 9.

A.DATA recta linea imperatam par

tem auferre .

II .

IMPERETV R , ut ex linca A B , auferamus partem

tertiam . Ex A, ducatur re &ta A C, utcunque faciens angu

lumCAB ; & ex A C, abſcindantur tot partesæquales cu

iuslibet magnitudinis, quota pars detrahenda eft ex A B , ut

in propofito exemplo tres AD , F C

DE , EF . Deinde ex F, ad B, E

re &ta ducatur F B, cui per Dopa D

rallela agatur DG . Dico AG,

elle partem tertiam imperatam .
B

Nam cum in triangulo ABF , lateri F B , Parallela fit recta

DG ; erit ut FD , ad D A, ita B G , ad G A ;componendo 2 . ſexsi.

igitur , ut F A , ad D A , ita BA , ad G A : ſed F A , ipfius 18.quinti.

A D, clt eripla ex conſtructionc ; Igitur& BA ipfius AG ,

crit tripla,idcoque A G, crit tertia pars ipfius A B, quæ im

perabatur . Adata crgo recta linca imperatam partem ab

Atulimus. Quod faciendum erat.

SCHOLIO R.

evod fi ex A B3 auferenda fit pars, que contineat qua .

tuor undecimus ipfius A B,ſumendeerunt ex A C , undecim

- parres ....
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paties equales ufque ad D , pun &tum , ex quo ad B, re &ta duce

sur D B; huic parallela E F, ex E,termino quatuor parsiz.

Nam Aferis

pars imperat .

Erit enim in

fus zet D A

A E , ita BA,B

ad AF : l

4. quinti. re, & conuentendo ut A E, ad A D, ita A F, ad A B : E} 23

tem A E , pars continens quatuor undecimas ipfiusAD, e

conſtructione; Izitur F, ea:lē pars erit recte A B. Quod

est propofitum . Non aliter detraheturex Ą B , pars comple

Etens quotcunque partes ipfius aliquot us.

12 . ; PROBL. 2.
PROPOS.io.

DATAM rectain lineann inſectam ſi

militer fecare , ut data altera recta fecta

fuerit .

SIT recta A B, [ ccanda fimiliter, ut fecta etrecta AC

in D, & E ,hoc eft , in partes , quæ ſint partibus A D, DE ,

E C, proportionales. Coniungantur datæ duæ lincz ad

C A, facientes angulumqucmcus

que B AC , & connectarur recta

I B.C. Deinde ex D, E , agantur

.DF, E G, parallelæ spl BC. DE
А F GB

co rectam AB , fimilcer ele re

Etam in F, & G ,ut eft fecta A C, in D, & E. Nam ut A D,

2. fexti. ad D E, ita A F, ad FG ; Proportionales ergo funt partes

A F , FG, partibusAD, DE. Quod fi ducatur DH , ipfi

2. fexri, FB, parallela, ſecans E G , in 1, cric rurſus ut DE , ad EC,

ita DI,ad I H ,hoceft, ita F G, ad G B ;quod F G ,ipG DI ,

34.primi & GB, ipfil H , æqualis fit. Quare proportionales quoque

cruntpartes FG, G B, partibusDE,E C. Itaque datam re

cam lineam inſectamfimiliter ſecuimus,ut daca alıcra recta

ſe & a fuit. Quod facicndum crat.

SCHO
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SCHOLION

2

Ex hoc problemate colligi poteft facilis admodum uia, ac

ratio diuidendilineam re &tā datam in partes quafcunque æqua

les: id, quod nos ad propos. 10. lib. 1. fa&turos recepimus .Sis

enim datarects AB, dividenda in quinque partes æquales.

Dueta refta AC , faciente cum

A B , quemcunque angulü CAB,

fumantur ex ex quinque partes

equades A D ,DE,EF,FG ,GH ,

Quizigirur linea rectaA Hut

cunque eſ diuiſa, fi ex H , ad B ,do

catur retta H B , & huic ex pun- ATKIM

&tis D , E , F, G, parallele agan .

tur DI, E K, FL, G M ; erit A B ,fimiliter diviſa,ut AH,

ceu confiat ex demonftratione huius problematis . Cum igitur

AH, fit diviſa in quinque, partes equales,eris &A B, in tori

dem equalespartesdiuiſa . Haud aliser in plures partes equa

tes dinidetur eadem recta AB.

Hvic rationidiuidenda lince recta in quotcunque partes

aquales, adiungi poffuntaliæ non iniucunca , cen propos. 10.

lib. 1. fumuspolliciti. Sic enim rurſus data linearecía A B,

diuidenda in quinque partes equales. Ducatur ex & , recte

B C , utcunquefaciens angulum cumA B; Deinde ex affum

pro puncto D ,agatur D E, paralle

la ipfs AB , ex qua abſcindantur

quinque equales partes DF,FG ,

GH, HI, IK , ex lege tamen , *

DK, minor för quam A B, Postre..

mo ex A , per K ,re &ta ducatur AL,

eccurrens ipſi B C , in l , puneto, & .
78GFP

quo per punéta F, G, H, I, re & te do MNO

canturLP ,LO, LA, LM , quats

dico diuidere re&ta A B,in quinque partes equales Cum enim

D E, fit parallela spfi A B ,eris angulus L I K angulo LMA, 29. primi

de angulus L K I, angulo L AM , aqualis: eft autem angulur

ALM , communis ; dequiangula igitur funt triangulaZKI,

LA M , ac proptereautLI, ad I K , ita L M,ad À A ;Item + fexcsia

eadem ratione, ut Llad I H, isa I M, adMR fed ut LI,

ad !
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II .

C

N.

7 quinti. , ad I K , ita L1, ad IH, quod equales fumptæ fintIK, I H; igi

quinti. tur ut L M, ad M A, ita eadem L M ,ad M N ; ideoquesqus

9. quinti. les eruntA M , MN . Non aliter oftendes M N « quale effe

ipfi no ; do 1o,ipfi OP, OP, ipfe PB . Diuifa eft ergo

A B, in quinque partes equales. Quod eſt propofitum .

ALITER . Ab exiremis pun &tis A , B , educantur

due rette B C, A D, inter fe parallele ; Et ex BC, abſcindes

tur quatuor partes equales B E, EF,

FG, G H, utfint son partes una ei

nus,in quor eft linea diuidenda ; His

A
BВ

autem ex AD , totidem equales sefe.

centur A I, IX ,KL,LM , Duetis

igitur rectis EM, FL,GK, HI,

cantibus rectam A B in 1,0 , P , Q ;

dico ipfam AB , feflam effein quinque tartes equales . Cum

33. primi enim æquales fint,& parallela'G H ,IK ,erunt & H I, GK ,

parallelæ ; Eademque ratione parallele erunt GK, FL , E M.

Quare cum A M , feetaſit in quatuor æquales partes , erite

Alfimiliter in quatuor partes aquales diuife, ut constat

ex demonftratione huius 1 o.propos. Eadem ratione diuifa erit

O BN , in quatuor partes æquales, eo quod B H , in totidens

eft partes equales diuifa . Quarecum tam A Al , quam BQ,

equalis fit fingulispartibusN0,0P, P ljerütomnesquin

que partes AN ,20,0P ,PO,LB, inter fe equales.

Quod eſt propofitum .

ALITE R. Præparetur prius inftrumentum huic rei e .

commodatum in hunc modum . Du &tis duabus rectis insete

parallelis utcunque CD , EF ; ex atraque abfcindentar

partes inter ſe equales quotcunque , faltem tot,in quet farles

diuidenda proponitur linea , dy bina pun &ta correſpondencia

lineis re&tisiungantur. Deinde officio circini capiatur lengi

sudo reEtc A B,diuidende , eaque ex aliquo pun & to linesCE,

uiex E, transferatur in inſtrumentum ad pun &tum I, illius bi

nez , que tot paria terminat , in quot partes linea proponitur

diuidenda, qualis in exemplo eft recta G H ;eaenim includit

quinque fparia. Poftremo ex E , ad I, recta ducatur E I , qui

dico diuifam eße in quinque æqualespartes. Cum enim GK ,

33.primi H1,equales fint, el parallele,erunt quoqueGH ,K 1,pe

rallela , Eodemque modoomnes lineæ inter reflus CD,EF,

inter
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inter fe parallela oftendentur . Quare , ut ex demonftratione

huius10.propos. liquet, quemadmo

dum E G , diuiſa est in quinque par
B

tes æquales , ita fimiliter in totidem E

diuiſa erit EI . Siigitur officio cir .

cini fingule parses linea E 1, tranſ

ferantur in re&tam propofitam A B,

ipfe E I , equalem , diuiſa erit doo
K

A B , in quinque partes æquales.
N

Quod eft propofitum .

AliOVANÝ O auiem ne

celle est lineas parallelas extra in.

ftrumentum producere. Vi fi eadě D'

linea transferatur ab M , uſque ad

N, punelum linee GH , protracte , erit quoque MR, dini.

Sain quinquepartes aquales. Vi conftat , ſi ducatur exM ,ipſi

E G , parallela ,uſque adreftam GH. Q_uod fi linea diuiden .

da fueritadmodum breuis , accipienda erunt partes paralle

larum C D, E F, minores , c .

EODEM modo,ad fimilitudinem huis propoſitionis, lice

bit nobis facili negotio datam lineam fecare in duas partes ,

quæ habeant proportionem quamcunque datam . id enim non

raro a Geometris exigitur .

SII ſecanda recta A B , in dựas partes, qua habeant pro

portionem inter fe, quam reéte C , D. Ex

A, ducatur linex A E , faciens angulum A,

quemcunque,ex qua abfcindatur resta AF,ip

C, & F G , ipfi D, æqualis: Du &ta deinde GB,
H

ducatur ei per F ,parallelaf H. Dico A B ,le

Etameſſe in H , fecundum proportionem c , ad

D. Hoc autem manifeftum eſt , cum fit , ut

A F , ad F G, atque adeo,ut C , ad D , ita A H, ad H B. 2. ſexsi.

O'S TREM o inferemus huic loco theorema quoddam

ad linearum etiam fe &tiones pertinens,deſumptum ex Federico

Commandino in libellum Archimedis de ijs, qua uehuntur in

aqua. Nimirum

Si duæ rectæ lineæ ſecentur in binis pundis

proportionaliter : Eruntquoque intermediæ ſe

ftiones

CD
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H

30. primi rallela erit eadem ratione H F, ipfi D B. Quare da GE, H F ,

& iones in cadem proportione cum quibusti

bet ſegmentisduobus .

SICENIVR rectæ A B , CD , proporsionaliser in bio

nis punctis E, F, G, H, ita ut fit A E , ad E B , ficui CG , 41

G D ; Item A F, ad F B, ut CH, ad HD. Dico feftiones inter

mediasE F , G H proportionales quoque effe cum duobusfegné

sis A E, CG ; uel cum duobusF B, HD; be

AEF B eft, efle A E, ad E F, ut CG ad G H.Item FB,

C GHD
ad E F ,41 H D, ad G H.Cum enim fii,utAE,

ad E B , ita C G ad GD ; Erit componente,

wt AB, adE B, ita C D , ad GD . Item cus

fit,ut A F, ad F B , ita CH, ad HD ; Erisce

AIF
ponendo,ut A B, ad F B, ita C D , ad H Did

conuertendo, ut FB, ad A B ,ita H D , ad CD. Itaque cuat,

ut F B, ad A B, ita H D, ad C D ; Et ut A B, ad E B , is : CD ,

22. quinsi. ad G D ; Erit ex equo ,ut FB, ad E B , ita HD ,ad GD ; E;

conuertendo, ut E B, ad F B, ita G D,ad HD ; Et per conser

fionem rationis, ut E B, ad E F , isa G D ,ad GH ; Et diuiden

do,ut F B, adE F ,ita HD, ad G H. Quod eft fecundum .

RVRSVS, qu
ia est,ut A E, ad E B, isa C G , ad G D ;E :

ut E B, ad EF,ita G D, ad G H; Erit ex æquo,utA E , ad E F,

ita c G ad G H. Quod est primum ,

BRIVIV tota propofitio demonſtrabitur hoc modo. Cő

ueniant duo puneta A , C, in unum,ut fiatangulus B C D,

uel BAD,innganturque recte DB, H F,G E.Quia igitur ef

2. ſexsi. ut A E , ad E B , isa C G ad GD ; Parallela erit G E ,ies

DB . Rurfus,cum fit,utA F, ad F B, ita C H , ad HD ; Ps

2. Sexti. inter fe paralleleſunt : Ac propterea erit, utA E ,ad E F, it4

CG ad G H. Quod eſt propofitum .

io .
10. PROBL. 3. PROPOS. 11.

DVABVS datisrectis lineis, tertiam

proportionalem adinuenire .

SINT duz teâæ A B ,A C ; ita difpofitæ , ut efficiant

angulum/
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angulum A ,quemcumque,fitqucinuenrendaillis tertia pro

portionalis, ficut quidem AB, ad AC, ica A C, ad tertiam .

Producacur A B, quam uolumus eſſe antecedentem , & ca.

piatur BD, æqualis ipli A C.De

inde ducta re& a BC, agatur illi

ex D , parallela DE , occurrens
E

ipſi A C, produ &tæ in E. Dico

CE, effe tertiam proportionalé,

hoc eft, cffc ut AB, ad A C, ita . A B

A C ;ad C E. Cumenim in trià

gulo A D E , lateri D E, parallela ſit reea B C; erit ut A B,

ad ß D, ita A Co, ad CE ; Sed ut & B, ad B D , ita eadem
2. fextin

A B , ad A C, æqualem ipfi B D : Vtigitur A B ,ad A C ,ita
7.quindi,

A C, ad C E. quod cft propolicum . Duabus ergo datis re

& is lincis, çertiam proportionalem adinuenimus. Quod

crat faciendum .

SCHOLION .

A'I LTE A idem demonftrabimus, bvc modo. Due regte

date A B ', bc, conſtituantur ad angulum re tum ABC ; dy

conjungatur recta ĄC . Producta av
C

tem A B, antecedente , ducatur ex C , ad

A C , perpendicularis CDsoccurreras ipfi , %

A B , produkte in D.Dico BD, effeter.
A

B D

siamproportionalem . Çum enim in triã

gulo ACD,angulus A C D ,fit reftus,& ab eo ad baſin AD,

dedu £ta perpendicul
aris

CB; erit per coroll. 8. propos.huius

lib. BC,media proportionalis interAB, BD , hoc eft, ut

A B, ad B C , ita erir B C , ad B D. Quod elt propofitum .

IN VENT A autem tertialinea continue proportionali,

ſi primam omiferis, & alijs dua

bus tersiane inueneris , ihabebis

quatuor lineas continue propor B!

sionales. Vifi lineis A , B , ad

inueniatur tertia proportionalis

Ci dy duabus B , da C , tertia

proportionalis D , erunt quatuor liner A , B , C , D, conti

Hue proportionales . Eadem arte reperietur quinta propora

tionalis,
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tionalis , fexta , feptima , octaua , 66.

10 , PROBL. 4.PROPOS.12.

TRIBVS datis rectis lineis , quartam

proportionalem inuenire.

SINT tres lineæ rectæ A B , BC,AD, quibusinuenic

da fit quarta proportionalis; ſicut quidem A B ,ad B C, ita

A D, ad quartam . Difponantur primæ duæ A B ,BC,le

cundum lineam rcetă , quæ fit AC :

Tertia uero A D, cum prima A B,

faciat angulum A , quemcunque .

Deinde ex B , ad D , recta ducatur

Α . BВ
BD , cuiper C , parallela ducator

CE,occurrensrectæ AD , produ &tæ ,in Ė , puncto . Dico

DR, effc quartam proportionalem .Cumenimin trian

gulo A CÉ, lateri Ċ E, a&a Git perpendicularis B D ,erit ut

2. fexti. A B , ad B C , ita A D ad DE . Quare D E , quarta eft

proportionalis ; ac propterca, tribus datisre & is lineis ,quar

tam proportionalem inuenimus
. Quod faciendum erat.

SCHO'LION .

lu

HINC facile elicimus,quonam pacto,datisduabus rettis

lineis, due aliæ in eadem cum illis proportione re

periri poffint. Si enim date fintduze reftelince

A , B, in quacunqueproportione , fi tertia queli.

bet accipiatur c ,dei quarta proportionalis in

ÁBCD

uoniatur D, utfit quemadmodum A ,adB,isa C ,

ad D ; factum erit, quod proponitur.Eadem arte

inuenientur fex linee, ofto,decem ,duodecim ,dc.quarum bine

ſemper eandem habeant proportionem ,

ÖSTENDEMY's riani cum Pappo ſequens proble

ma . Videlicet.

TRIBY $ daris rectis lineis , quartá inucni.

te,quæ Gtad tertiam ,utprima ad ſecundam .

SINT
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15.

SDB2 . Acqualium igitur, & unum uniæqualem haben .

tium angulum , &c. Quod oftendendum crat.

THEOR . 11. PROPOS. 16.

SI quatuorrectæ lineæ proportionales

fuerint : quodſub extremis comprehendi

turrectangulum , æquale eft ei , quod ſub

medijs.comprehenditur , rectangulo . Et

li fub extreinis comprehenſum rectangu

Juin æquale fucrit ei,quod ſub medijs con

tinetur, rectangulo : illæ quatuor rectæ li

nex proportionales erunt.

SINT quatuor rectz proportionales A B , FG , EF,

B C, ut quidem A B , ad F Gira E F ,ad B C : Sitque se,

&augulum ABCD , comprehenſum ſub extremis A B,

B C ; re& angulum ucro E F G H, comprehenlum ſub me

dijs E F, FG . Dico rectangula A C, E G , effeæqualia.Cu

cnim anguli recti B, &

F, fint æquales,& fic ut AndBA B

A B , ad FG, ita E F, ad
FG

BC ; crunc lacera circa
'c

æquales angulos B, & F ,

reciproca . Quare pa
Bpc

rallelograma A C ,EG ,

æqualia crunt . Quod

cft propofitum .

CONTRA uero , fint iam æqualia re & angula AC,

E G. Dico quatuor re & as lincas AB, FG, EF, B C ,effc

proportionales, hoc eft, effe ut A B, ad F G , ta E F ,ad BC .

Cum enim æqualia fint rectangula A C, E G , habcantque

angulosæquales , nemperectos B ,& C ; erunt latera circa

hoſie angulos reciproca, ficut quidem A B ,ad F G, ita EF, 14. fexti.

ad BC . Itaque a quatuor rcétæ lincæ proportionales

Сс fucrint,

Q 14. ſexsi.
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fuerint, &c. Quod crat oſtendendum .

SCHOLION .

А BA „B IDEM uerum est , etiam

F G
si parallelogramma A C, EG,

non fint reftangula , dame .
-FE

do fint æquiangula, it 4u 15 .
BC

guli dietis rečtis lineis com
H4 " G

prehenfi fint aquales . l'eleri

manifeftum eft in hec figura . Eadem enim prorfus off

demonſtrasio .

16. THEOR. 12. PROPOS. 17.

SI tres rectæ linex ſintproportionales :

quodſub extremis comprehenditur rečtan

gulum , æquale eſt ei , quoda media deſcri

bitur , quadrato . Et fi ſub extremis com

prehenſum rectangulum æquale fit ei, quod

a media deſcribitur , quadrato : illæ tres re

&tæ linex proportionaleserunt.

SINI tres lineæ rectæ A B, E F , & B C , proportiona

les, ut quidem A B, ad E F, ita E F, ad.B C , litque redan .

gulum ABCD , contentum ſub.extremis A B ,BC ; &

quadratum mcdia E F ,lit

È EGH. Dico æqualia el

ſe rectangulum A C,& qua

qe i dràtum È G. Sumpra enim

BC
recta FG , quæ æqualis fit

ipsi E F , crunt quatuor li

neæ A B, E F, FG, B C ,proportionales , utquidem AB,

ad E F ,ita F G, ad B C ; critque quadratum È G , compre

vera henfum fub medijs EF,FG ,propter æqualitacem re& aru

E F, FG ; Quare rectangulum AC, comprehenſum lub

B
-B

ED

E

1

extre
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extremis A B ,BC ,æquale eft quadrato E G , hoc eft, re- 16.fexti,

Gangulo lub medijs E F , EG ,comprehenfo : Quod eft

propofitum .
sed fint iam æqualia rectangulum AC, & quadracũ

EG . Dico eſſe ut A B ,ad Ę F , ita E F , ad B C. Cum enim

æqualia fint rectangula A C , & EG , crit ut a B , ad E F , ita 15. fexti.

FG , ad B C. Vt autem F G ,ad B C , ita eft E F,ipſi FG , 7. quinsi.

æqualis, ad eandem B C. Quare ut A B , ad E F,ita cftE F,

ad'BC . Sitres igitur rectæ lineæ fint proportionales, & c.

Quod erat demonftrandum .

SCHOLION .

EADEM omnino conſequuntur , etiamfi parallelogram

ma non fint rectangis Aria BA

B

la , dummodo fint equie Em F D
C

angule , ita ut E G , lis .
E F

Rhombus

FG

doc,

Rhomboides.Non enim
B -CH

diſſimilis erit in his de

n :onſtrasio , ut figure indicat.

>

COROLLA RIV M.

Es pofteriori huius theorematis parte efficitur , quamlibee re

&am lincam eſle mediam proportionale inter quasuis alias duas

sedas , que comprehendunt reftangulum quadrato illius æquale.

Exco enim quod rc & r A B , BC , comprehendunt re & angulum

zquale quadrato rcâz E F, oſtenſum fuit , effe ut A B, ad Ě f, ila

EF, ad BC. Quarc EF, media elt proportionalis inter AB, & B C.

PROBL. 6.PROPOS.18. 19.

A D AT A recta linea dato rectili

neoſiinile ſimiliterý; poſitum rectilineum

deſcribere .

Sit data ređaA B, ſuper quam deſcribendum fit rc

&ilincumCo 4
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&ilincum rectilineo CDEFG , fimile fimiliterq; pofitum

Ducantur ex quolibet angulo, ut ex F , ad fingulos angulos

oppoſitos rectæ lineæ , quæ re & ilincum reſoluant in triangu

la CDF, DEF , FGC . Deinde angulo D CF,æqualis

fiat angulusB AI ; & angulo CDF, angulus A BI , co

cantque rectæ A I , BI, in pun & o I; eritque reliquo angu

32. primi lo CÊ D, reliquus angulus A 1 Bæqualis, totumque trian

gulum A I B , toti triangulo

CFD ,æquiangulum . Rurſus

angulo F DE ,æqualis fiatan

E gulus I BH ; & angulo DFE,

angulus B I H; conueniantque

C D BH , I H ,in pun&o H ; eritque
A B

cadem rationc trianguiū BHI,

triangulo D E F, æquiangulum . Præterca angulo CFG,

fiat æqualis angulusAIK ;& angulo FCG ,angulus IAK ;

coeantque A K ,1 K, in K : critque triangulum quoque

A K I,triangulo CGE,æquiangulum . Atqueita proce

datur, donec abſoluanturomnia iriangularectilinei propo

ſiti, ſi plura exsiterint . Dico igitur, rectilincum A BHIK .

reáilinco CDEFG, fimilc elle , fimiliterquc pofitum.Co

enim angulus I A B , conſtirurus ſit æqualis angulo FCD;

& angulus I A K, angulo FCG ; crit totusangulusBAK ,

toti angulo D C Gæqualis ; Eademque ratione angulus

A B H , angulo CDE, æqualis crit, & reliqui reliquis, ut

conſtat ex conſtructione. Quare æquiangulum erit rect

Jincum A BHIK , rectilineo CDEFG. Quoniam ue

4. ſexti. roita eft A B ad B I,ut CD, ad D F ; & ita B 1 , ad B H.

22. ſexti. ut D F, ad DE ; erit exæquo ita A B , ad BH, utCD, ad

DE. Quare latera circa æquales angulos A BH , CDE,

4. Sexti. proportionalia funt. Suntautem & latera circa çquales an

gulosH &E, proportionalia , ob triangula æquiangula

4. ſexsi. BHI , DE F. Rurſus ita eft H I, ad I B , ut E F , ad FD ;

& ita 1 B , ad I A , ut F D, ad F C ; & ita I ' A , ad I K ,ut- FC ,

22. Jexti. ad F G ; Q uare ex æquo eritita H I,ad IK, ut EF, ad FG;

& idco latera quoque circa angulos H IK, E F G, proportio

nalia , & fic de cæteris . Quamobrem rectilinca , cum fint

æquiangula , habeantque latera circa æquales angulospro

portionalia , fimilia funt , fimiliterqut defcripta . A data

crgo
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a

SINT tres rette AB , BC , CD ; oporteatque inuenire

quartam ,quæ ad D , tertiam fit,ut AB,

prima ad B C , fecundam . Difponantur pri

me duc Ab, BC ,in direétum , ut facians

reétam AC : Tertia uero CD , cum fecun
B

A

da B C , faciae angulum C, quemcunque,

Deinde ex B, ad D , recia ducatur B Ō , cui per A , parallela

ducatur A E, occurrensrecte CD,produ &tæ ,in E. Dico ED ,

effe quartam , hoc est, eſſe E D , ad D C , tertiam ,ut eft A B pri

maat B C, fecundam . Hoc autem manifestum est, cum und Co.

EC, proporcionaliter fecentur in B ,& D. 2. Sexti.

PROBL. 5. PROPOS. 13 . 9 .

DVABVS datis rectis lineis, inediam

proportionalem
adinuenire.

SINT duæ rectæ A B , B C , quibus media inuenienda

cft proportionalis, diſpoſitæ ſecundum lineam reétam AC .

Diuſa A C, bifariam in E , ex E, centro , & interuallo E A ,

uel E C , ſemicirculus defcribatur A DC ; Deindeex B,ad

A C, perpendiculariseducatur BD, ad

circumferentiam uſque. Dico B D, ef

fe mediam proportionale. Ductis enim

re &tis A D , CD ,crit angulus ADC, 31. tertij.

redus in femicirculo exiſtens . Cum

igitur ex angulo recto A DC, triangu
E B

lirectanguli A DC, dedu & a fit adba

fin A C , perpendicu
laris

D B ; crit per corollari
um

8. pro

pos. huiuslib. B D , media proportion
alis

inter A B, & BC.

Duabus ergo datisre& is lineis , media proportio
nalem

ad

inucnimu
s

. Quod erat faciendum .

h

SCHOLIO R.

PER'S PICVVM hinc fit, lineam re&tam , quæ in circule

lo & quouis pun &to diametri ipſi diametro perpendicularis du

cituradcircumferentiam ufque , mediam efle proportionalem ,

C C interi
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B F
H

inter duo diametri ſegmenta , que a perpendiculari falls font.

Deturenim ſemicirculus ABC , em ex punéto D , dipari

AC,ducaturad circumferentiam recta

D B ,perpendicularis ipſi AC. Dico DB,

alle proportionalem mediam inter AD,

e Dc, id quod liquido conftat ex dess

EGC Aratione huius problematis. Si enim á

cantur recte À B , CB , fiet ergalas

31. serti . ABC, reftus; Quare per coroll. propos. 8. conftas proposta

Eadem ratione erit perpendicularis E F ,media proporsionali

inter A E, & EC. Item G H , inter AG, eg GC,C.

EXPELE TARIO .

DATA re &ta linca, aliam rectam , (quæ mi

nor non fit, quam dupla illius ) ita fecare , ut

data recta fit media proportionalis inter ſeg.

monta huius .

sir data reda A C, & diuidenda proponatur re & a AB, (quz

minor non fit quam dapla ipfius A C, led uel dupla,uel majorita

ut inter hulos segmenta, media propos,

E tionalis fit A C. Diſponantur redz AB,

A C, ad angulum re & um B A C, & dini.

ra A B, bifariam in D, ex D, centro,in

teruallo aurem D A , uel D B, ſemicircu .

lus deſcribatur A E B. Deinde per C,du

A FD B'cacur ipli A B, parallela CE, fecans cir

cumferentiań in E, punđa, a quo demit

tatur ad A B, perpendicularis EF. Dico A C ,cffe mediam propor

wonalem inter ſegmenta A F. F B. Du & is enim reâis a E, BE ,

crit ut iam elt demonſtratum , ex coroll. 8. propos. huius lib. EF,

34.primi media proportionalis inter A F, & FB. Cum igitur EF, aqualis

fit ipfi A C, co quod parallelogrammum fit A CBF ;! Est enim

28. primi ce, ipfi A F, parallela per conttru & ionem , & A C,iph & F,pro

peer angulos re&os CAF, & EFA ; ) erit & AC, media propor

cionalis interA F , & FB. Quod eſt propoſitum .

13. THEOR. 9. PROPOS. 14.

AE QVALIVM , & unum uniæqua

lem
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.

C
H

lem habentium angulum ,parallelogrammo

rum , reciproca ſunt latera , quæ circum

æquales angulos . Et quorum parallelo

grammorum unum angulum uni angulo

æqualem 'habentiun reciproca ſunt late

ra , quæ circum æquales angulos ; illa funt

æqualia : 7

SINT duo parallelogrammaæqualia ABCD, BEFG ,

habentia angulosA B C , E B G, æquales . Dico latera cir

cum hofce angulos eſſe reciproca , hoc eft , elle ut A B , ad

BG , ita E B , ad BC . Coniungantur

parallelogramma ad angulos æquales, D

ita ut AB, & B G, unam efficiant linck

rectam . Quo facto , cum anguli ABC,

E B G , fintæquales , erunt & E B, BC, A B

una recta linea ,utad propos.Ig.lib.i.ex

Proclo demonftrauimus . Producan

tur iam D C,& FG,doncc cocant in H.

Quoniam igitur æqualia ſunt parallelo
E

gramma DB, B F , erit ut D B , ad BH, 17. quinti.

ita BF, ad idem BH . Sed ut D B ; ad B H, ita cft A B;ba- 1. fexti.

fis ad bafin B H, quod parallelogramma fint ciufdem alti

tudinis ; & fimiliter ut B F , ad BH ,ita eſt baſis E B, ad ba

fin B C : Igitur ut A B, ad B G , ita cft E B , ad B C , quod

eft propoſitum .

E CONTRARIO , ſintiam latera circa æquales an

gulos A B C, EBG, reciproca, hoc eſt, ut A Bad B G, ita

E B , ad B C. Dico parallelogramma DB, B F , effe æqua

lia . Facta enim eadem conftru &tione, cum fit , utA B , ad

B G, ita E B , ad B C ; Vt autem AB , ad B G, ita D B , ad
1. fexti.

BH ; & ut E B , ad B C,ita B F ,ad idem BH : erit quoque

Ut D B , ad BH , ita B F ,ad idem BH ; Ac idcirco æqua

lia erunt parallelogramma DB , BF . Aequalium 9. quinti

igitur , & unum uni æqualem habcntium an .

gulum , & c. Quod crat demon

Araadum .

THEOR.Сс
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THEOR. 10. PROPOS. , 15.
14.

AE QVALIVM , & unum uni xqua

lem habentium angulum , triangulorum ,,

reciproca ſunt latera , quæ circuin æquales

angulos. Et quoruin trianguloruin unum

angulum uni æqualem habentium recipro

ca ſuntlatera , qux circum æquales angu

los; illa funt æqualia .

SINT duo triangula æqualia ABC , DBE , haben.

tiaangulos , qui ad B,æquales . Dico latera circa hoſce an

guloselle reciproca, hoc eft,effe ut A B, ad B E ,ita D B , ad

BG . Coniungantur triangula ad angulosæquales,ita ut

AS

A B , B E, unam efficiant

lincam rectam . Quo fa

&o , cum anguli A B C,

DBP., fintæquales ;crut

& DB, BC, una recta li

nca, ccu demonftratum eft, ad propos.1g.lib.i.ex Proclo .

Ducta igitur recta CE ; quoniam æqualia funt triangula

7. quinsi. A BC D B E, erit ut A B C, ad B C E, ita D B E, ad idē

BCE ; fed ut triangulum A B C , ad triangulum BCE ,

1. ſexti. ita cft baſis A B , adbaſin B E, quod hæc triangula eiufdem

finc altitudinis ; & fimiliter ur D BE , ad B C E , ita baſis

D B , ad B C ; Quare ut AB , ad B E , ita D B, ad B C.

Quod cſtpropoſitum .

TAM ucro contra, fint latera circa angulos æquales, qui

ad B , reciproca ,hoc eft, ut A B,adBE , ita D B , ad B.C.

Dicotriangula A B C, D B E ,elle æqualia. Facta enim con

Aru & ionc eadem , cum fit ut A B, ad B e , ita D B ,ad B C;

1. ſexsi. ut autem A B, ad B E, ita triangulum A B C , ad uriangulu

BCE ; & ut B , ad B C, ita triangulum D BE, ad trian

gulum idem BCE : Erit ut A B C ,ad B C E, ira D BE,

9. quinti. ad idem BCEs proptereaq; æqualia crunt triangula A BC,

DBE.
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triangula A B C, FGH,habentia angulosBA C , G F H, 6. ferri.

æquales; Item angulosACB, F HG; ideoque lacera ha

bebunt circa zquos angulos proportionalia ; ac propterca 4. Sexti,

inter fe fimilia crunt. Ea

dem ratione erunt fimilia

triangula A ED , FK I.

Deinde quia cft ut AC, B
E

K

ad CB, ita F H , ad HG,

ob fimilitudinem triangu

lorum A B C, F G H;ut H

autem C B , ad CD, ita

eft, ex hypoteſi,HG, ad H I , ob fimilitudincm
polygono

rum ; Exæquo eritut A C , ad CD , ita F H , ad H I. Et 22. quinti.

quoniam angulus B CD, æqualis ponitur angulo GHI ;

eſt autem & ablatus A CB , oftenfusæqualis ablato FHG ;

crit & reliquus A CD,reliquo FH1 , æqualis. Quarc trian

gula ACD, FHI,æquiangula crunt , ideoquelimilia . 6. ſexsi.

Dico præterea triangula hæc effe homologa totis poly

gonis. Quoniam fimilia ſunt triangula A B C F G H ,erit 19. fexsi,

corum proportio duplicata proportionis homologorum la

terum & C , FH : Atquc eodem argumento proportio triā .

gulorum ACD ,FHI, duplicata crit proportionis corun

dem laterum homologorum AC ,FH . Quare uttrun

gulum ABC, ad triangulum F G H , ita erit triangulum

AC D ,ad triangulum FHI . Neque diſſimili rationecon

cludetur quoque efle triangulum A DE , ad triangulum

FIK, ut A CD, ad FHI. Atque ita proportionalia funt

triangula unius polygoni cum triangulis alterius,ita ut trian

gula unius fint antecedentia, & triangula alterius conſequen

tia proportionum , Vt autem unum antecedens ad unum

conſequens , ita ſunt omnia antecedentia ad omnia confe- | 12. quinti.

quentia . Igiturut quodlibet triangulum unius polygoni

ad fibi reſpondens triangulum akenus, ita crit totum poly

gonum ad totum polygonum ; idcoque triangula homo

ga cruntcotis polygonis.

Dico poftremo , polygona inter fe proportionem ha

bere duplicatam cius,quam babent latera homologa . Cum

cnim fit ut triangulum A B C , ad triangulum FGH , ita

polygonum A B CD E, ad polygonum F GHI K; Tri

gulum
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gulum ucro A B C ad triangulum FGH, habcat p'opor

19.quinsi.
tionem duplicatam cius,

F
quam habent lacera ho

mologa AB, FG : ha

Bв bebunt quoque polygo

gona inter fe proportio.

nem duplicatam propor.

H I tionis corūdem laterum

homologorum AB, FG.

Itaq ;fimilia polygona in fimilia triangula diuiduntur, &

Quod demonſtrandum erat.

SCHOLION

N

H

evod s polygona fimilia , fuerint aquilatere, ,equi

angula, diuidentur quoque in fimilia triangule , áonumero

equalia, ductise centris circulorum ipfa circunferibentisa

A
F ad omnes angulos rectis lie

M neis. Sint enim polygonsi

milia, equilasera, 98

B
E

lo
angulal A B C D E F, GHI.

KLM, quæ circunfcribas

tur a circulis circa centra

20, ex quibus recte dacă

turNA, A B , & c . Dico triangula NCD,OIK , familia

effe . Quoniam anguli CND, TOK, equales funt; ( quod

æque ſubmultiplices fint quatuor reétorum . Nam sirunque

fpacium N , 0, quatuor reftis æquiualens, ex corel. 2.pro

pos. 15. lib. 1. diuiditur in angulos e numero, quantitate

equales,ſubtenſos nimirum a bafibus aqualibus, consentesque

lateribus æqualibus. ) Sunt autem & latera circum ipſos pro

portionalia, cum utrobiquefit proportio æqualitatis; Similis

6. ſexsi.
erunt triangula NCD, OIK. Eademque est ratio de cete

ris . At nero hec triangula eſe homologa sotis polygonis, ru!

lo negocio demonftrabitur. Cum enim tot a polygonz fins ipſe.

rum triangulorum æque multiplicia , ut patet ,habebunt ati

15. quint i que eandem cum ipfos proportionem .

P O'R * exhoc thearemare perfacile demonftrabim

sbestea
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sheorema illud , quod iam aliter in fcholio propos, 4.lib . 2.often

dimus . Nimirum .

S linea recta dupla fuerit lineæ rectæ , qua

dracum illius quadruplum erit quadrati huius

Et contra , li quadratum quadruplum fuerit

quadrati, latus illius duplam erit lateris huius.

Sus primum reita A dupla recte B.Dico quadratum A ,

quadruplum effe quadrati B. Cum enim omnia quadrata fins

fimilia, ut conſtat ex 1.defin. huius lib. erit , per hancpropos.

proportio quadrati A , ad quadratum

B , duplicata proportionis laterum ho .

mologorum A , C B ; qua cum propor

tionem habeant duplam ; erit proportio
A. B

quadratorum quadrupla. Quadrupla

enim proportio duplicata est duple pro '

portionis , uthic apparet . 1. 2. 4.

Sit iam quadratum A , quadruplum quadrati B. Dico

latus A, duplum eße lateris B. Cum enim proportio quadrz

sorum , queponitur quadrupla , duplicatafis proporcionis la

serum homologorum,ut diétum eft ;habebuntlatera homologa

A , B , proportionem duplam . Nam quadrupla proporsio

duplicata eſt proportionis dupla , ni in exemplo adducto sin

perius apparet

COROLLA R I V M.

a

HINC manifeftum eft , fi fuerint

cres re & z linca proportionales , ut

elt .prima ad tertiam , ira eſſepoly.

gonum fuper primam defcriptum , B.C

ad polygonum ſuper ſecundam fimi

Ic fimiliterquc deſcriprum .

Hoc non aliter demonſtrabitur ex hoc theoremate , quam

oftenfum fuit corollarium præcedentis theorematis

ex fuo cheoremate : Ve perſpicuum eft in

bac figura appofica .

THE O'R
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20 . THEOR. 15.PROPOS. 21 .

QV AE eidem rectilineo ſunt fimilia ,

& inter fe funt fimilia .

ÅÅÅ

SINI r¢ & ilinca A B C D E F , rectilineo GHI, fimi

lia . Dico & ipſa inter fe effe fimilia . Cum enim propter fi.

militudinem , anguli rectilinci A B C ,æquales futangulis

se & ilinciGHI; Itcm ca

dem. de caufa anguli rectili

nci D E F ,æquales angulis

ciuſdem rectilinei GÉI;

B C H I E

erunt per communem len

tentiam ,angulirectilinci ABC , æquales angulis rectili

nci D E F. Ř urſus cum ob candem fimilitudinem latera re

atilinei A B C, proportionalia fint lateribus re ilina GHI,

ca uidelicet , quæ circum æquales ſuntangulos ; Item can

dem ob cauſam , lacera rcctilinci De F, proportionalia late

ribus eiuſdem re&tilineiGHI ; erunt quoque latera rectili

11.quinti nei A B C , lateribus re&tilinci DEF, proportionalia , ca

nimirum , quæ angulos ambiuntæquales ; Atque adco per

definitionem , ſimilia exiſtent rc& ilinca A B C , DEF.Quz

igitur cidem rectilineo funt fimilia , & inter ſe funt limilia .

Quod.erat oftendendum .

21 . THEOR. 16. PROPOS. 22 .

SI quatuor rectæ lineæ proportionales

fuerint : Et ab eis rectilinea ſimilia fimili

terque deſcripta, proportionalia erunt . Et

ſi a rectis lineis fimilia ſimiliterque deſcri

ptá rectilinea , proportionalia fuerint : ip

ſæ etiam rectæ lineæ proportionales erunt.

SINT quatuor recta A B, CD, E F, G H , proportio

nales ,
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ergo re &ta linea , dato re & tilineo ſimile ſimiliterquc pofitum

reQilincum defcripfimus ; Quod faciendum crat.

SCHOLION.

'G '
, H

DICUNTY A autem rectilinea ſuper lineas reetasde.

ſcrip :a, effe fimilia dofimiliter pofita, quando anguli eguales

conftituunturfuper ipſu retulineas, & reliqui equales fem

per ordine ſe ſe conſequuntur, nec non,d. latera proportiona

lia. Vt triangula A B C ,DEF,

nonfolum erunt fimilia , fed etiã

fuper rectus BC, E F, fimiliter de

fcripta, ſo anguli B , C , æquales

fuerint angulis E , F ; ita fit B СЕ,

A B, ad B C , ut DE , ad ET, &c. Arfuper rectas 6 C ,DE,

non dicenturfimiliter effe defcripta, cum anguli B, C, nonfine

equales angulis D , E . Similiter re A BI, K

Étangula A C, EG , fimilia , dicentur

fimiliter effe defcripta fup rectus DC,
D c

HG , quoniam ut AD) , adDC, ita

est EH, ad H Gúc. At vero rectan
H

gula AC, 16 , non dicentur fimiliter defcripta fuper reftas

DC,HG, quamuis ſintfimilia, ist manifeftum eft .Eadem ta

men fimiliter erunt defcripta fuper rectasDC, iH , uel fuper

reitas A -D , H G.

Omnes autem figure ſecundum constructionem huiøs problem

matis defcripta, ſunt neceſario ſimiliterpofire, ut patet inre

Stilineis A BHIK, CDEFG,ſuper liness À B , CD,de

Scriptis . Item omnes equilateræ figura , Caquiangule, ſuns

quoque pofite fimiliter.

FORTASSIS autem expeditius Problema propofitum

conficiemus ad hunc modum. Sit dato re &tilineo A B C D E F,

fuper datam rectam , defcribendum fimile regilineum , fimia

luterque pofitum . Produétis duobus lateribus A B , A Focir.

ca angulum A, educ antur ex A , per omnes alios angulos re

Et & À C, AD, A £ , quantumlibet . Deinde ex A B, abſcin

datur A H, equalis date resta G, uel certe ex ipfa A B , ulte.

rius produkta , ſi uidelicet G , fuerit maior , quam A B. Paft

bec per H , againy refta H 1 , laseri BC, parallela , per

I, rent
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1

1, re &ta 1 K, lateriC Dparallela, dofic deinceps , donecom

nia latera fuus habeant parallelas, dempris duobus lateribus

produétis A B, A F ; fa &tumą;

erit, quod proponitur.Cüenim

angulus Å , fic communis;

angulis A B C; AF E, equales

29. primi
fint anguli AHI , AMI;

Nec non e ngulis ACB,

ACO ; equales fint anguli

AIH, AIK , hoc eft , teri an

HBH
gulo B C D, equalis fit angulus

HIK ; Eodemque modo angulis

ODE, D E F, æquales fint an

guli IKI , KLM : Aequiangula erunt rectilinez ABC.

DEF, AH I K L M. Sed sig latera circum æquales angulos

habent proportionalia : Cum enim triangula AHI, AIK,

UKL, ALM , fimilia fent , per coroll.propos. 4. huius lib.'

sriangulis ABC, ACD,ADE, A EF;Erit , ut A P, 4.

4. Sexti. BC ,ita A H, ad H 1. Rurfus , ut BC , ad CA, ita H I, 4 ,

IA ; Et utc A , ad CD , ita 1 A , ad IK : Ac proinde, es

equo , u : B C , ad CD, ita H1, ad I K, &c. Igitur , ex define

fimilia ſunt rectilines ABCDEF, AHI KLM , o fim

liter pofita,

17.
THEOR. 13. PROPOS. 19 .

SIMILIA triangula inter ſe ſunt in

duplicata ratione laterum homologorum.

SINT triangula limilia A B C D E F, habentia anga.

los æquales B , & E ; Item C ,& F , &c. Et fit ut AB,ad

D B C, ita D Е , ad E F. Dico triangula

inter fe rationem habere duplicarā eius ,

quam habent latera homologa BC , &

E F. Sint enim primum latera B C,EF ,

26. primi B
æqualia ; eruntque propterea triangula

inter ſe æqualia , habcbuntque proportionem æqualitatis,

quemadmodú & latera homologa; Atquiproportioqua

licatis

CE
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licatis duplicara folum cfficit proportionem æqualitatis :

( Poſicis enim tribus magnitudinibus æqualibus , dicetur pri

ma ad tertiam habere proportionem duplicatam proportio

nis , quam habet prima ad ſecundam , utconftatex defini

- tione 10. lib. s . cum tamen primaad tertiam habeat propor

tionem æqualitat:s,ficuti & prima ad Tecundam . Igitur triā

gulum A B C, ad triangulum D E F, proportionem habet

duplicatam eius , quam habet larus B C , ad E F. Quod

eft propofitum

sit fecundo B C, latus latere E F ,maius; & ex BC, ab

fcindatur re&is BC , EF ,tertia proportionalis BG , ducaturq; 11. fexti .

secta A G : Quia igitur eft utA B , ad B C , ita D Е ,ad

E F ; erit permucando ut A B , ad DE,

ita B C, ad E F : Vt autem B C,ad EF,
A

D

ita eft per conſtructionem E F ad BG :

Vt ergo A B , ad D E , ita erit E F , ad 11. quinti,

B G. Quare cum triangula A BG, BGCE

DEF, habeant latera circa angulos B , E ,æquales recipro

ca , ipfa inter fe a qualia erunt;& propterea ut triangulum 15. ſexti.

A B C , ad triangulum De Fira crit triangulum A B C,ad 7. quinti.

triangulum ABG ; Vt autem triangulum A B C, ad trian

gulum A B G , eiuſdem altitudinis , ira eft baſis BC , ad ba- 1. fexti .

fin B G. Igitur ut triangulum ABC , ad triangulum

DEF, ita elt BC , ad BG . Atqui cum tres lineæ B C ,

E F, B G , fint proportionales, erit proportio primæ B C ,ad

tertiam B G ,duplicata proportionis B C, primæ ad E F, fe.

cundam . Quare & triangulum ABC , ad triangulum

DE F, proportionem habet duplicatam proportionis BC,

ad EF. Similia igitur triangula inter fe luni, &c. Quod

crat demonftrandum .

COROLLARIV M.

H 1xc manifeftum eft, ſi eres re & z lincz proportionales fue.

rin:; ucet prima ad tertiam ira effe criangulunsfuper primam de

ſcrip:um ad criangulum fupra fecundan fimile fimilicerquc de:

ſcriprum ,

SINT enim tres re&x proportio

nales A, B, C ; & ſuper primam , &

fecundam B, conftituta triangula A,
C

& B, fimilia , fimiliterque delcapra . AAS

Dico,
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19. fextie

femtio
AAC

Dico , ut eſt re & a A , prima ad re&am C, certiam , ita effe triange

lum A , ad triangulum B. Nam proportio re & z A ,ad rcaan Czeit,
per definitionem , duplicata propor.

tionis reâu A , ad rcdam B : Cumigi

tur triangulum A , ad triangulum ,

habcat quoque proportionem duplica

tam reâz A , ad re & am B ; erit ut rc

Qa A , ad re&am C, ita triangulum A , ad triangulum 8 .

HODZM modo oftendes, ita effe triangulum fupra fecundan

ad triangulum lapra teruá fimile fimiliterq ; deſcriptu ,ut eft prima

linca ad tertiam . Sint enim proportionales tres C, B, A, & fuper

B , ſecundar., & A , tertiam conttituantur triangula fimilia fimili.

rerque pofita B, & A. Dico, ut eft re & a C ,ad rcaa A , ita clic trian

gulum B , ad triangulum A. Nam proportio C , ad A, duplicata

ett proportionis C,ad B, hoc eft, rc & z B ,ad re & am A. Cum igitur

& triang 'lum B , ad triangulum A , habcat proportionem duplica

tam reciz B, ad re&am A ,quoniam B, & A, funt latera homologa;

Erit ut C, re&a ad re & am A , ita triangulum B ,ad triangulum A.

18 .
THEOR. 14.PROPO S. 20.

SIMILIA polygona in fimilia trian

gula diuiduntur , & numcro æqualia , & ho

mologa totis . Et polygona duplicatam ha

bent eam inter fe rationem , quam latus

homologuni ad homologum latus .

SINT polygona ſimilia ABCDE , FGHIK ,ha

bentia angulosæquales B A E ,G FK ; Item angulos B , G ,

& fic deinceps. habeant autem latera proportionalia circa

angulos æquales; ut quidem A B, ad B C ,ita F G ad GH;

& ut B C,ad CD, ita'G H , ad HI, &c. Dico primo , bac

polygona diuidi in triangula fimilia ,quæ fiat numero cqua

lia . Abangulis enim B A E , GFK ,rectæ educantur ad

fingulosangulos oppofitos ,quæ fint AC, AD , FH , FT;

diuiſaque erunt polygona in triangula numcro æqualia , cu

propter ſimilitudinem habeantangulos numero æquales.

Quoniam uero angulus B, æqualiseft angulo G, ex hypo

tholi, & circa ipfos latera proportionalia şæquiangula cruat

triangula
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1

1

1

1

nales,utquidem A B,ad C D , ita E F ,ad G H ; Conſtituan

turque ſuper AB,CD , duo quæcunquc rectılınca fimilia

fimiliter que defcripta A BI,CDK ; Item fuper E F ,GH ,

alia duo qurcunque rectilinea fimilia ſimiliterque deſcripta,

E FML ,GHON . Dico , & hæc re & ilinca eſſe propor-i

tionalia, ut quidem A B I ,ad

CDK, ita E M , ad G O. In K

ueniatur enim rectis A B ,
11. fexti.

CD, tertia proportionalis P ;

& rcctis E F , G H,tertia pro M

portionalis R. eritque ex
N.

æquo, ut A B, ad P , ita E F ,
RS S

22. quinti.

ad Q : Vtautem A B, ad P, F G H

ita eſt rectilineum A B 1 , ad

rectilineum CD K,fimile fimiliterque defcriptum ,ex corol

lario propofitioni
s

20. huius lib, uel fi fuerint criangula, cx

coroll. propos. 19. Et cadem ratione ,ut E F , ad Reica re

&ilineum Ë M , ad rectilineum Gv . Igitur ut A B1,ad .

CDK,ita etit E M, ad G O. Quod eft propofitum . 15.quinti.

.. E CONV & K So , linciam dicta rc & ilinca proporcion
a

lia . Dico quatuor rectas A B ,C D E F , G H ,effe quoquc

proportiona
les

, ut quidem A B. ad CD, ita E F ad GH .

Inueniatur enim tribus rectis A B , CD , E F , quarta pro 12. Sexti.

portionalis R S , ſuperquam defcribatur rectilincum RS.

V T, fimile rectilineo EM, & ob id rc&tilineoGO, ſimili
21. ſexsi.

terquc poſitum . Quoniam igitur eft , ut A B, ad CD , ita

EF, ad R S ; erit quoque, ut iam eſt oſtenſum , ut A B1,

ad C DK, ita e M , ad R V. Vrautcm A BI, ad: CDK,

ita quoquc poniturEM , adGo : Igitur cticut M, ad
11. quinti.

RV, ita E M, ad GO; Acidcirco çquaha crunt R V ,GO: 9. quinsi.

Quæ cum fint fimilia fimiliterque pofita,conſiſtent neceſſa

rio , ut mox oftendemus, luper rectas RS ,GH , æqua

les. Quarc eritut E F , ad RS,ita & F , adGH : Ponitur
7. quinsi.

autem E F, ad RS , ut A B , ad CD . Igitur erit ut

A B, ad C D,ita E F, quoque ad G H. Quam
quinti.

obrem li quatuor rectæ lineæ pro

portionales fuerint, &c. Quod

crat demonſtran .

dum .

Dd LEMMA
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LE M M A.

Quod autem æqualiarectilinea fimilia fimili

terque deſcripta , qualia ſunt GO , RV , confiftant

fuper rectus æquales , ita oſtendetur . Si enim in

æquales ſunt G H , RS ; fic GH, maior.Cum igitur,

ob fimilitudinem rectilineorum , fit ut GH , ad H0 ,

ita RS, ad SV ; Ponatur autem G H ,maior
quam

14. quinti. R $ ; erit quoque H 0 , maior quam SV ; propte

rea rectilineum G0 , maius rectilineo RV , cum boc

intra ipſum poſſit conftitui; quod eſt abſurdum , cuma

fit contra hypotheſin . Non ergo inæquales funt re

Et& G H, RS.quod est propoſitum .

ALITER . Sint duorectilinea ABC , DEF,

aqualia, & fimilia fimiliterque pofita . Dico laters

homologa, cuiuſmodi fumtrečte A B ,DE,eße æque

lia . Si enimto

credátur & qus

lia , fit AB ,

BD maius , 94815

D'E ; inueniat urque rectisAB, D Е, tertia proper

tsonalis G. Quoniam ergo eft , ut AB , ad D E , ita

DE , ad G ; Est autem AB , maior , quam DE:

Erit quoque D E , maior , quam G ; ac propterea

multo maiorAB , quam G. Vihero A B, ad Gea

est rectilineum ABC, ad rectilineum DEF , pet

coroll. propos. 19.uėl 20. hiius lib . Igitur. cú A B,

maior fit , quam G , erit quoque re &tılıneum All,

maius rectilineoDEF: quod est abfurdum ; cum po

fitum fit æquuté. Non ergo maior eft AB , recta

quam recta D E. Sed nequeminor erit eadem ratio

E
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ne ; quia eo rectilineum A BC , minus ostenderetur

reetilineo DEF; quod eſt contra hypothefin. Qua

re æquales funtreddA B, DE .

SCHOLION.

EODEM modo, fi fuerint tres recte proportionales;erunt

Greetilinea femiliafimiliterque defcripta ab eis,proportiona

lia, & c.Si enim ſumatur linea media,eiusque retilineum bis,

habebuntur quatuor resta pro .

portionales . Igitur quatuor
H

geftilinea proporcionalia , ut hic

Euclides demonftrauit Cum igi
BC DCDER

sur id ,quod a ſecundaeftdefcriptum , aquale fit ei , quod ater

114 , eo quod dr linea fecunda fit equalis terties manifeftum

eft, quod proponitur.

Brevivs sora hec propofitio demonftrabitur, hocma

do . Ponatur primo effe ut A B , ad CD ,ita EF,ad G H . Die

co effe quoque. ut ABI, ad CDK , i EM , ad G Q. Cum

enim fit proportio rectilinei

ABI , ad CD K , duplicate
I

K 19. uel 2o .

proportionis A B, ad CD ; lič Sexti.

proportio rectilinei E M, ad re P

Etilineum ,G 0 , duplic.uta pro. , L LM

portionis E F , ad G H : erunt
N. 이

proportiones A BladCD K;.
RE 'S

GE M ,ad G 0, æquales; quã F G H
1 : 1 .

doquidem duplicate ſunt pro...

portionumaqualiumA B,adCD; &E F, ad G H. Quod est

primum . Rurfus ponatur fecunda effe, ut A BI ,adCD K,

ita E M ,adGO. Dico eße quoque ut A B, ad CD, ita E F,

ad G H. Cum enim fit proporsioA B I, ad CD e ,duplicata 19. uel 20.

proportionis A B , ad C D i Item proportioE M, ad G 0 , dupli ſexti,

cata proportionisE F , ad GH : Erunt proportiones A B , ad

CDIG EF, ad G H, equales ; quandoquidem earum propore

siones duplicare ABI, ad CDKO EM , ad

GO, æquales ponuntur . Quod est :

fecundum ,

De THEOR.
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24• THEOR. 17. PROPO'S. 23 .

AE QVIANGVLA parallelogram

ma inter ſe rationein habent eam , quæ ex

lateribus componitur .

SINT parallelogrammaæquiangula A C , CF, haben

tia angulos B C D ,ECG ,æquales . Dico proportionem

corum eſſe compoſitam exduabus proportionibus,quas ha

bene duo latera unius circa angulum æqualem ,ad duo lare

ra alcerius circa angulum æqualem , ita ut antecedentia pro

portionum fint in unoparallelogramm ), & confequentia

in altero ; hoc eſt, proportionem a C, parallelogrammiad

parallelogrammum Ċ F ,compofiram effe ex proportioni

bus rectæ B C , ad CG , re & am , & ve & DC , ad rectam

CE : Velcriam cx proportionibus re &tæ B C, ad rectam

CE, & rectæ D C ad rectam CG Coniungantur paral.

lelogramma ad angulosæquales,ita ut BC, CG , efficiant

unam lineam rectam ; Quo facto ,

As
H cum anguli: CD, ECG , linta

quales, çrunt & DC,CE, una re

&ta linea ,utad propos. 15. lib. 1.ci

B Proclo demonftrauimus. Prode

cantur deinde A D, FG , donec ca

ueniantin H. Sumpra iam redal,

12. fexti. EY ' F quacunque, inueniatur tribus BC,

CG, & i,quarta proportionalis :

Item tibusDC, CE,& R , quarra proportionalis L.Quo

j . fexti. niam igitur eft, ut B C ,ad CG, ita & Ciad CH; Vtauten

.quinti. BG, ad CG , ita pofita eft I , ad K ; erit quoque ut AG

ad-CH , ica I,ad K. Eodemquc argumento oſtendeselic,

22. quinti , ut H C , ad GF,ita K ,ad L.Ex æquo igitur erit , ut AC,

ad CF, ita I , ad L. Sed proportio 1,ad L , per sodehn.bu

ius lib.componiturex proportionibus I, ad *, & K , ad L

hoc eft, ex proportionibus B C ,adCG ; & DC , a CE.

Ex his ciſdem ergo proportionibus componetur proportio

parallelogrammi A c , ad parallelogrammum CF. Ea

dcmquc
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pop* *** ?

1

demque rationc oftendemus, proportionema C , ad CF,

componi ex proportionibus BC, adCE, & DC, ad CG

dummodo parallelogramma ita coniungantur ad angulos

re &tos , ut BC , CE , efficiant uñamirectamo lincant , & c. , 1 f

Acquiangula itaque parallelogrammainterfe raciodem ba

bent, & c. Quoderat oftendendum .

SCHOLION .
TOH

{ $70 Wiad

E'x ? iditivs idem demonftrabiqurboc modo.com

iunétis parallelogrammis, utprius cum fit ut AfyadCH, 1. ſexti.

11a B Cad.C'G ; nic H , ad CT, jav c , dCE ; Propör

1 : 0 autemüc, adCF,componatkr per definitionem , ex in

termedij proportiohibus A c, adcH, CH ,26 Chag-comporte

tur quoque eadem proportio , ad CF, ex proportionibus Bc,

ad C GHD C, ad CE, quæ illis intermediys funt æquales .

Quod eft propofitum .

DEMONSTRA-T ' hoc in loco

nonnulla alia ad compoſitionem proportion um pertinentia non

inutilia ,quæ nos quoque afferre decreuimus , niuiais t'amen

nonnihil demonftrationibus ; Sunt autemItem.ou nasem (na quefequuntur.

TRIANGVL A , quæ unum angulum uni 1.

angolo æqualem habent,proportionem habent

ex lateribus æqualem anguluin comprehenden .

cibus compofitam .

SINT trianguluABCDEF, angulum C , angulo F,

habentia æqualem . Dico proportionem trianguli A B C , ad

triangulú DEF, compofitam eße

ex lateribus, hoc eft, ex proportio

ne B C, ad E F , & ex proportio :

ne Á C, ad D F ; Vel ex propor B

rione B C, ad D F digo proporzio

ne A C, dd E F. Completis enim parallelogrammis CG ;F H ,

erunt ea equiangula ; atque adeoeorum proportio ex lateribiss 2 3. fexti.

componetur . Cum ergotriángula A B C D E F , cum ipfis ,

quorum ſansdimidia , eandem habeans proporcionem ; Erit is. ſexsi.

quoque

H

CE

Dd 3
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II.

quoque proportio A B CoadDEF, compoſita ex proporsioni

bus laterum BC A C ,ad lasera EF,DF.

como supi

.PROPORTIONEM ex duabus propor

tionibus, uel pluribus componere."

Hoc , quo modofiat , facile colligitur ex demonſtratione

huius propos 23. Sint enim tres proportiones A , ad B ; C, 1

D ; E ad F. Oportet iam ex iphs ani

Ausbau
proportionem componere. Fiat 4 A ,

ad B ,ita G , ad H ; & ut C , ad D, HAH ,

ad 13 d * E , ad F, ital, ad K. Dice pro

F portionem G , ad K , compofitam eflees

tribus datis proporsionibus. Cum enim

compofita fit ex proportionibus G , adH ;

H, ad l ; d 1 , ad K , per defin . s . huius

lib.compofita etiam erit ex proporsienio

bus A,ad B ; C , ad Ds& E , & 'F ; quod hisille fumpis

lint aquales

S
A
U
A
M

O
I
L

KI

III .
PROPORTIONEM minorem ex maio .

Te auferres
.

G
A

U
H
A

Sit proportio A , ad B ,minor auferenda ex proporrient

maiore C , ad D. Fiat, ut A , ad B, ita C ,

ad E ; ftatuaturque E , terminus medias

ter C, GD . Dico ablatam eſſe proportis

nem A , adB , ex proportioneC, ad D, selin

quamque eſſeproportionem E , ad D. Can

enim proportio C , ad D, componætur ex pro

portionibus C ,ad E, & E, ad D : Si prea

portio C, ad E ,hoc eft A, ad B, auferatur, relinquetur gro

portio E , ad D.

TRIANGVL A , quçunum angulum uni

angulo æqualem habent, eandem proportio

nem habent , quam rectangula, quæ ſub lateri

be

IIII .
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A

bus æqualem angulum comprehendentibus

continentur ,

>

SINT triangula A B C D E F,angulum 4 ,angulo D ,

haberia equalem : Dico effé A B C , ad D E F , ut rektangu

lv.m ſubAB , AC, ad rectangulum fub DE , D F. Duetis

nim ad A C, D F,perpendicularibus B G , É H, erunt triã

gula ABG ,DEH , equiangula , ut conftat ex coroll. 1.propos.

32.lib. 1. cü duo äguliA ,AGB,

duobus angulis, D , DHL , fint

equales . Igitur erit, i G Bad , 4. fexri

B A , ita HF, ad ED : Vt au.
F

sem G B, ad B A , its est rectan

gulum fub B G , AC, ad rectan B CE 1. [ exti.

15

gulum ſuby & , A C. ( Alam ſi

baſes ponantı GB , B A , erit eorum eadem alitulo A C )

Et eadem ratione , urH E, ad E D , 1a eſt reftangulum fub

E H , D, F, ad rectangulum fub DE, D F, Rectangulum igi

tur ſub B G , A C , ad reftangulum fub A B, AC, eft,* re. 11. quirti.

gulumſubEH, DF, ad rectangulum fub DE, DF ; d per

mutando , rectangulum fub BG , AC , ad rectangulush lub

E H, DF, ut rečtangulum ſub A B , AC , ad rectangulum

fub DE,DF. Sed utrectangulum ſub B6 , AÇ, de{tan

gulum ſub E H, DF, ita eft triangulum A B C , ad triangu 15. quinti.

lum DEF; quod hæc triangula fine rectangulórum illorum 41. primi

dimidis . ( Habent enim eafdem cum illis baſes A C , D F ,aí

titudinesque eafdem B G, EA ; ac proindeinter eafdem cum

illis parallels funt conftituta . ) Igitur erit quoque triangu

lum A B C, ad triangulum D E F,ut rectangulum fub A B ,

A C, ad rectangulumfub DE, D F. Quod eft propofitum .

PARALLELOGRAMMA inter ſe æqui V.

angula, eandem habent proportionem , quam

rectangula ſub lateribus ipforum æqualem an .

gulum continentibus comprehenſa.

SINT parallelogramma A B C D , EFGH ,'« quian

gula inter fe ,quorum anguli B, F ,fint æquales. Dico eſſe,

Dd 4
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2 8

* B D.ad F H , ita reftangulum ſub A B , BC, al retang

lumfub E F, F G. Duftis enim diametris A C , E6,que in

gulos æquales B, F , fubien dan ,habe.

bunt triangula A B C, E F G, angi

B, angulo F , equalem , & uare,x1200

demonftrauimus', erit , # A B C , a

E F G, ita reftangulum fub AB,BC,
B

ad rectangulum ſub E F , FG.C #

ergo parallelogrammaBD, F # , can

15. quintil dem habean:proportionem , quam triangula A B C, E FG,

it . gmingi. ipforum dimidia ; Eris quoque utB'D , ad FH ,ita rectangu

Ium fub AB , BC , ad reftangulum ſub E F , FG . Quod

eft propofitum .

TRIÁNGVL'A , & parallelogramma in.

ter le proportionem habent cópoſitam ex pro

portionebalium ,& proportione altitudinum.

VI.

N
7. quinti.

SINT triangula A B C , DEF , e parallelograma

CG, E H , quorum altitudines A 1 , DK. Dicoeorum prepar

tionem compofitam eſſe erproportione baſis B C , ad bafin ! F,

e proportione altitudinis A ! , at altitudinem D. K. Siue

enim primă altitudines æquales,baſes uero uelequales etiä ,sei

inæquales : Fiatque , utBC , ad EF,

AD
Nita L , ad M ; Vtautem AI, DK,

ita M , ad M. Quo facto, etitM.rpf

Ny equalis, quod Ali DX,

æqualis ponitur ; ac proinde eris I ,

CIEK F
ad Nut I. , adM, hoc eft, a BC, ad

MN
EF. At uero , ut BC, ad E F , isa ef

triangulum ABC , ad triangulum

DEF, de parallelogrammum CG , ad parallelogrammum

EH . Igitur quoqueerit , ut Lyad Nita -triangulum ABC ,

ad triangulum D'EF, & parallelogrammum CG, ad paral

lelogrammum EH ;Sed proportio 1 , ad , compofita cfi ex

proporsione L, ad M, hoc est, baſis B C, ad bafin É F ; ex

proportione M, ad N , hoc est, altitudinisAI,ad altindine

DK . Proportio ergo trianguli A B C, adiriangulum DEF,

CH

1. ſexti.
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parallelogrammi c G ,ad parallelogrammiEH ,ex -eifilem

proportionibus eft compofita. Quod eft propofitum .

SINI iam altitudines MI,D K ;indquales, da Alma.

ior ; bafes vero BC, EF,velaquales ;vel etiam inæquales.Fiat,

16 A1, ad D.Xgital,ad P ; vt BC,ad E F, 112 P, ad l

Abfciffa deinde IL , eques

li ipſiD K ; ducasur per 1 ,
A

ipfi Bç , parallela L M, ſe

cäs Ac, in , iungaturg;

relta B N.Quoniam igitur

eft triangulum ABC, ad
I CK., E F

triangulum N. B C ; copa .

ÖP

rallelogrammum
CG , ad

paralleloprimmum
CM,u altitudo X1, ad altitudinem II,

vel ad D K, ipft i L. , .equalem , hoc eſt, ut 0 , ad P, per ea ,que

ad 1.propos. buius lib. oftendimus : Et ut triangulum NBC,

adtriangulum D E F, parallelogrammum
CM,ad paral

lelogrammum EH, ita eft, bafis B C , ad bafin EF , (cum eadē 1. fexti.

fit altitudo)hocest, ita P, ad Q. erit ex æquoA B C, d DEF,

da CG , ad eHu 0 , ad l . Quare cum proporsio o , ad&

componaturexproportione , ad P, hoc eft , altitudinis AT,

ad altitudinem Dk ;vyex proportione P , ad hoc eft,baſis

BC, ad bafin EF : Ex eifdem proportionibus componetur pro

portio trianguli A B C ; ad triangulum D'EF , to parallelo

grammi CG , ad parallelogrammum
EH . Quod eft pro

pofitum .

EODEM patto oftendetur proporcio trianguli D E F , (u

ius altitudo minor est, ad triangulum ABC, La parallelo

grammiEH , ad parallelogrammum CG , compofita efle ex

pportione bafis EF,adbafin BC,di proporsione altitudinisDK,

ad altitudiné Al. Sienim fiat,vt EF,ad BC, ita Q ad P ;* »

DK, ad Al, ita P, ad 0,0 reliqua fiani,vtprius,erit triangu

lü DEF, ad triangulu ABC ,& parallelogrammā EH, ad pa

rallelogrammum CM» EF, ad BC ,hoc eft, ut , ad P. Iiem - . Sexti.

triangulum N BC,ad triangulum A B C , parallelogram

mum CM , ad parallelogrammum CG ,FLİ, feu D K , ad

Al , hoc eſt , *1 P , ado . Ex æquo igiiur erit , vt D E F ,

Ad ABC, EH ,ad CG, ita e ad o . Quocirca cum pro.

portio Road 0, componatur ex proportione ad P , hoc eft,

EF,
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E F, ad B C , 9 ex proportione P, ad o ,hoc eff, D K,Al;

componeturetiam proportioDEF, ad ABC, SE H , CG,

ex eifdem proportionibus.

THEOR. 18.PROPOS. 24.

IN omni parallelogranmo , qur circa

diametruin ſunt, parallelogramma & toti ,

& inter fe funt fimilia .

22 .

1

EST o parallelogrammum A B C D, in 'quo ducaror

diameter AC,& per quodlibet eius pun& ūl,ducantar duç

rectæ E F, G H , parallelæ lateribus parallelogrammi . Dico

parallelogrãma circa diametrů, népe EG , FH ,fimilia effe &

toci parallelogrammo, & inter ſe le. Quod enim æquian

gula fint roti, facile oſtendetur ex propos.29.lib. 1. Nam

angulus G A E , idem eft qui angulus B A D ; & an-

gulus externus A É I , æqualis interno

D A DC ;& angulus A GI, externus in

terno A B C ; & angulus E IG , CXICIDUS

H interno BFI ; & hic externus interno

B.CD. Quare æquiangulum eft E G ,ip

ſi BD : Er cadé rationc eidem B D ,&qui

angulum crit FH . Quod autem latera circa æquales as

gulos babcant proportionalia latenbus totius , hoc modo

demonftrabimus. Cum triangulum A GLæquiangulum

fit triangulo A B C; & triangulum A E I,triangulo ADC

ut perſpicuum ett ex 29. propos. lib. 1.ucl ctiam ex coroll.

4. Sexti. propos. 4. huius lib. erit ut A B, ad B C , ita A G,ad G I; at

que ita latera circa angulos B, & G , proportionalia ſunt.

R uiſus erit ut B C, adCA, ita G I , ad la ; Item uc CA,

quinti. ad C D ,ita I A, ad I E. Ex æquo igitur, ut B C ,ad CD, ita

GI,ad i E, ac propterca & latera circa angulosBCD ,GIE,

proportionalia cxiftunt. Non aliter demonftrabuntur la

tera circa reliquos angulos æquales,cffe pporti nalia. Qua

re per definitionem , fimile erit parallelogrammum EG ,to

u parallelogrammo B D.Eadem arteoftendes parallelogrā

num
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ŚCHOLLONS

1

ero

forma
demonstre

diametrum alicuitet parallelogram
ipro

mum FH,fimile effe cidem parallelogrammo BD ; arqué

adco & ipfa inter fe fimilia erunt . In omni crgo parallelo 21. fexri,

grammo , quæ circa diametrum ſunt , & c. Quod crat

oftendendum .

SCHOLION

INTELLIGENDA autem funt parallelogramma

citca diametrum totius, effe :alie , quehabeam unum anguli

tum toto parallelogrammo communem , ut manifeftum eft ex

dictam comprar parillelogrammum aliad , itz to duo hains

latera reclas duascomponant lineas cum duobus lateribusab

serius, uel certe illa his fint parallela, ijfdem feremediis often

detur, hoc illi eße fimile.Pa.
G H

rallelogrammi enim ABCD ,

diameter B D , fit productead

F , circa quam confiftas paral

lelogrammum DEF G , cuius

duo later :D E , D G sectas lined efficient com JTD ,D.C,IX

teribas parallelogrammi AC, Dico parallelogramnum G E,

fimile esſe parallelogrammg AC. Quid enim ambo inter ſe

Jint equiangula , facile oſtendeturex propos. 29.lib. 1. Nam

quia angulus A ,æqualis estangulo alterno A D G; huicau

sem equalis quoque eft alternusangulusG ; erunt æquales an

guliA,& G. Quare his oppofiti C G E ,,æquales quoque 34 primi

erant, Rurfus quizanguli ADC, G D E , ad uerticem ,funt 15. primi

equales, erunt his quoque oppoſiti A BC , GFÉ, æquales.Igi- 3 4. primi

turæquiangulafuni G , C, parallelogramma.Quod ante

laterahabeant proportionalia circum &quales angulos,hacra

sione fietperſpicuum . Cum triangulum BD , aquiangulü

fit triangulo D GF ; s triangulum B C D ,triangulo DEF,

vtconftat ex propos.29. lib. 1. Erit vt B A , ad À D,ita DG, 4• fexta

ad G F. Rurfus 95AD , ad D B,ita G F ,ad F D ; utD B;

ad DC, ita F D ad F E ; ac propierea ex æquo vi AD,atDC,

isa G F ad F E.Sunt igitur lacera circa angulos A, ADC,

proportionalia lateribus circa angulos GGEE.Nonfessus often

des, reliqua lateracirca angulos equales proportionaliaele.

Quarel

:
.
.
.
.
.

4 .

5,1

زا
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Quare fimilia funtparallelogramma C,GE:Quod fi circa

eandem diametrum confifar parallelogrammm H IK F, ha

bens latera parallela lateribirs paraltelogrammiA c, idem de

monſtrabitur . Nam produétis AD,CD, donec vecurrantre

etis FK, FH ,produciis in E , G ; erit H K , fimileipfe GE,

ut Luclides demonflrant Atqui eidem 6 E ,fimile est quoq;

21. fexti. A C ,vt nunc oſtendimus. Igitur & HK , A C, inter fefimi

lia funt.Quo left propoſitum .

SED & abfolusemus cum Pelerario fequens problema.

DATIS duobus parallelogrammmis æqui

angulis , ſed non limilibus : ex quouis illorum

alteri fimile refecare .

Dvo parallelogramma equiangula; fed non fimilia , ffat

ABCDEFG ;GÉX A B CD , abfcindendum fit paralle

logrammum ipfe CEF Gfimile. Coniungantur ambo ad argit

A HD LAD los equales B C D , ECG , ii: *

H fit una linea recta B C G &pro

BIT
B G ' prerea ut ad ppos. is.lib.i. demo

Stratum eft, ECD , quoq ;unar & 2

KY
E FRY plines.Deinde ducta diameter FC,

producatur,donec in H , fecet wel latus AD, wel latus AB ;

Pero per H,ducatur H 1, parallela ipfi AB, vel ipſe A D. Dice

parallelogramum abfciffum H C,fimile efferpf C F. Si enig ?

tum parallelogrammum K L , compleatur, eruntHC, C F, et

ca diametrum ; Quare inter fe fimilia, vt Euclides demonfira

uit in hac propofitione

EADEM autem arte fere alterutrum ipforum augeri po

terit,ut fiat fimile alteri , Sit enim augendum ABCD, ut fias

.HIHAD_L ip. CEFG , fimile , Coniungen

ANT
tur vtiprius, & diameter fc, er.

B GI! tendatur, donec in H, facet wel la.
B

tus B A , protra &tum , uel luxs
EFK EF D A ,prorratum. Deinde per H ,

ducatur H 1, parallela ipſi A D , uel ipſi A B , donec fecet vel

CD, protrattam ,uel CB,protractam in I, Dicoparallelogri

mum auétum HC , fimile efle parallelogrammo c F. Rams

D

C с
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AА

compleatar totum parallelogrammum K L confiftentHC, CE,

circa diametrum ; Quarefimilia inter le crunt

PERSPEC VV M autem est exdemonſtratione hujus

theorematisfacta ab Euclide, e ex probatione sheoremaiis a

nobis propofiti in boc Scholio , parallelogramma circa ean

dem diametrum non folum effe fimilia; Verum etiam fimiliter

pofita . Ynde propoſito quouis parallelogrammoABCD ,

mains debeat defcribi ili fimile familie

sergue pofitum producendum erit la .

tusunum , nëpe B Citque ex E.,quo

libet puncto ultraC, ipl'c D ,paralle.

LaĘ F, ducenda, fecansdiametri B D

produ &tā in :Fs& per F,ducenda F G B E CE

paralleta iph AD ,ocourrensrectæ BĄ ,

productæ in G. Erit enim parallelog
rammum GE , femile fi

militerque pofitum ipfi AC,& maias eodem . Quo if mini ...

debeat defcribi,fumendum erit punétum E ,cimna ( Grelique,

peragenda,ir prias , cen figura indicat . :)

PROBL
.7

.PROP
OS

.25.

25..

DATO re & ilineo ſimile, & alteri da

to æquale idem conſtituere.

SIŅI dara duore&tilinca 4 , & B ;Grque conſtituen

dum aliud rectilineum , quodfimile quidemfit ipfi A ,æqua

le yero ipfi B. Super

C Dunum lacus re

Ailinei, cuiſimile de А

bet conſtirui , conſti
B

tuatur parallelogrã.
CС

DG

mum CE,in quouis 44.
uel

45 .

angulo, equale recti primi .

linco A ; Et ſuper re

atam D E , in angulo

EDG ,qui æqualis F
Ε Η - . K

fit angulo D C ,pa::

raltelogrammum DH,æquale ipfi By cvitque C D G linca

una
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una reda,nec nő FE H,céu demonſtratum fuit propos.45.

13. fexti. lib. 1. Inueniatur iam inter seatasCD ,DG ,tertia propor

18. ſexti. tionalis IK, ſuper quam conftituatur retilineum L ,fimile

ipfi A, fimiliterque pofitū. Dico L , æquale etiá effe alceti re

Ailinco B. Cú coim

fint,pportionalestres
Ar.

rectæ CDIK ,DG;
B

C
critp coroll. propos.

с
DG

20.huius lib.ut CD,

prima ad DG, tertia,

ita A , rectilineum la

per primam CD , ad

L
rectilincum L , luper

EH
K I K , fecundam fimilc

ſimiliterq; defcriptü.

1. Sexti. Vtautem CD ,ad D G , ita eft parallelogrammum CE,

ad parallelogrammum DH , ciufdem altitudinis . Igitur

cric utCE,ad DH,ita A, ad L. Vt aute C E ,ad D H ,ita eft

A , ad B, propter æqualitatem parallelogrammorum , & ho

11. quinti, rum rect lincorum , Quarc erit ut A ,ad B, ita A , ad L;pro

9. quinti. ptereaq; æqualia crunt rectilinea B ,& L. Eft autem & 1,6

mile ipſi A , perconſtructionem . Dato igitur re& ilinco ūmi

le , & alteri dato æquale idem conftituimus . Quod crat

faciendum ,

23 . THEOR. 19. PROPOS. 26 .

SI a parallelogrammo parallelogram

mumablatum fit, & fimile toti, &fimiliter

poſitum ,communem cum eo habens angu

lum ; hoc circum eandem cum toto diame

trum confiftit .

E * parallelogrammoBD,abfciffum fit pallelogrammu

E G ,Emile fimiliterq; poſitum , habens cum ipfo angulū co

munem E A G. Dico E G , conſiſtere circa diametrum ro

tius B : D . Ducantur enim xeđæ A F,CF,quæ ltucrintuna

lina
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24. fexti.

linea re & a,perfpicuum eft,cum A F , lit diameter ipſius EG ,)

& AC ,diameter ipfius B D , paralelogrammum to, con

Gistere circa diametrū A F Cytorius parallelogrammi. Quod

G A F ,C F ,non dicantur efficere lincam rectam ; ducatur to

vjus parallc ogrammidiameter AC, le B C

cans latus E F inH puncto, per quod

ipfi F G , paralela agatur H I.Q uonā E

igitur parallelogramma B D, ET, ſunt

circa candem diametrum AHC , ipfa
AIG

erunt fimilia,fimiliterq; pofita. Quare

erit ut B A , ad A D , ita É Ajad A1: Scd uc B A ,ad AD,ita

quoque eft E A ,ad A G ; quod parallelogramma B D ,EG ,

ponantur fimilia, fimiliterque pofita . Igitur erit ut E A, ad 11. quinsi .

A 1, ita E A , ad A G. Ac propterca æquales crunt recæ 9. quines.

AI, AG ; pars, & totum ; quod eft ablurdum.

Quod fidicaturrecta AH C ,ſecarealtcrum latus FG;

Tuncdu & a H I , parallela ipfi E F ;crunt B с

rurfus fimilia parallelogr
amma

B DIG ,

Gmiliterq ; polita. Quare erit ut DA,ad H

A B ,ita GA , ad A I : Scd ut DA,ad AB,

ita quoque eit G A , ad A E, ob fimilitu :
A

dinem parallelogrammorum BD,EG ;Igitur erit utGA,24 11. quinti.

A l , itaG A, ad A E ; ideoq; æquales eruntrectæ A I, A E 9. quinsi.

pars & totum : Quod eft abſurdum.Itaq; fi a parallelogra

mo parallelograminum ablatum ſit & c. Quod erat de:

montrandum . В. C

- 4. fexti.

SCHOLION EH

BI ALITER idem theorema demonftrabi

mus oftenfur, hoc modo. Diuifi's lateribus AB,

B C, bifariam in pun&tis H , I , fiue punétum H

H , cada in punétum Elise ſupré,fiue infra ;

ducantur rectæ HI , AF. Quoniam igitur , G일

proprer fimilitudinem parallelogrammorum ,

eft ut A B, ad B C, ita A E , ad EF ; Vt autě

Lot4A B ad totamB C ,ita eft dimidia HB,ad 15. quinti.

dimidiam B I s Eritur H B, ad B I, ita A E, i 1 1.quinti

ad EF. Triangula igitur H B T, A & F , cum habeant circa

angulos

A

B

F r
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6. fexti. B

G

H

angulos equales B , E , Latera proporsionalia , erunt equiem

С gula, habebuntq; equales angulos BHI,EAF,

externum, dom internum inter rectas H IAF.

28. primi | DF Quare parallele erunt retie HI,AF. Qenia

uero recta ,quæ ex puncio A, ad punctum C , 1.6
A

2. fexti. ci concipitur, parallela quoq ; eft recte H 1.pro
BA

prerea quod latera A B ,BC ,trianguli tunc có

H Aituri A B C , proportionaliter efſent featain

EHF Hd- 1,vtpote bifariam ; efficitur ,ut dullare

Efa A C, eadem fiat que A F , tranfeatq; per

punétum F ; cum ex punéto A , folum uns lie

nea parallela recte H 1,poffit duci, ut manife

Ftumeft. Conſiſtuntergo B D, EG, parallelo

D gramma circa eandem diameirum A F C.

Quod eft propofitum .

evon le duo parallelogramma familia fimiliterq ;pofte

non habeant angulum communem , fed unum fit extra slind,

hac tamen lege,utita finsconnexa inter fe fecundum duos es

rum angulos æquales,utduo latera unius cum duobus laseri

bus alterius duas reEtas lineas conftituant: demonftrabimus if

dem fere medis, ea circa eandem confiftere diametrum . Sint

enim duo parallelogramma fimilia fimiliterquepofitaBD,EG,

que ad angulos equales B C DGCE,ita coniungatur, ut lie

nee BC,CG , in dire&tum iaceant, chobid,per ea,quae ad pro

pos. 13. lib. 1. oftendimus, linex D C ,CE,unam quoq; linea

KE rectamcomponant. Dico parallelogrămaBD,

E G , circa eandem conſiſtere diametru ,kas
BHK

eft,diametrum A C ,cum diameiroFC , McIn

rectam lineam conficere. Si enim A C, FC,nə

faciunt.unam lineam reclam ,ducatur exA , ad

Filmea recta fecans BC ,in H ,puncto,per qued

agatur.H I, parallela ipſi CD , occurrensto

Eta F E , produ tæ in K. Quoniam igitur parallelograma BI,

K G, circa eandem diametrum A H F , productam confiftunt,

efficiuntq; duæ rectæ B H, H I, cum duabus re&tisHG, HK,

lineas relias, ipfa erunt fimilia fimiliterq; pofita, per ca , que

ad propos. 24. huius lib. demonſtrauimus. Quareerit at HB,

ad B A, ita ! K ,'ad K H. Habet autem CB, maior add BA,

8. quinti. maiorem proportioneni, quam H B , minor ad eandem Base

eft
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IG

H

eft ueC B; ad B A, itaF E , LE C ;eo quod parallelogramma

BD, EG, ponuntur fimilia ſimiliterquedeſcripea ; Igitur eru

FE,ad E C, hoc eft,ed fibiæqualem K H,maiorem habebit pro

portionem ,quam HBad B. A ,hoc eft ,quam FK,adK H.enă

obrem cum F.Ezad Á H, maiorem habear proportionem ,quam

F K, adeandem KH , erit F E, maior quam F- K ';pars quam10. quinti.

totum : Quod eft abfurduma ini

brod fiquis dicat , teftam A HF , fecare lacusCD.

Tunc per H ,duéta rectæ B Cuparallela H 1., que occurrasre.

Et & G , protrade in K ; eruntrurfusfimia

lue fimiliterque pofisą parallelogramma

ID , EK, per ea , qua ad propos, 24.
huius

üb. oftendimus. Quare erit ut HD , ad

DA,ita f K , ad KH . Habet autem CD,

ad D A ,maiorem proportione, quamHD ,
8. quinti.

ad DA ; Es eftutCD, ad DiAita F G , ad

GCypropterea quod parallelogramma B D,E G, fimilia fimi

literque poſeta (uns conceſa ; Igitur oFG,AGC hoc eft,

ad fibi æqualem KH , maigrem habebit proporcionem , quam

PK, ad KH ; ideoque IG , maior erit,quam FK , pars quam 10. quinti.

totum : Quod eft ablurdum

OS TENSIVE idem hac ratione offendetur . Quoniam

propter fimilitudinem parallelogranimorum BD , EG, angali

B ,E ,funs equales, eftque ut A B , ad B C , ita C E, ad,Bb;ha

bebunt triangula ABC, CE F; circa angulos equales B, &

E , tatera proportionalia,acidcirco equiangula erunt ,habe. 6. Sexti.

buntque angulosBCA , EF C, &quale) . Addiso ergocommu

ni angulo B C F, erunt duoanguliBCA , BCF.duobus angu

lisEF C , BC F, æqualesz ſed hiinter pa
E

rallelas B c, e F, qualesfuns duobus reo iBA 29.primi

Etis . Quare B C A , B.CF,duobus

erunt re& tis æquales ; Ac propterea A ¢ ,

F. C , unum component rectam lineam . 14.primi

voluit ,paralle

logrammum a toto ablatumnonfolum efje tori fimile, verum

etiã fimiliterpofitü ,ne ofledatur,circa qandă că toto diamari.

Namfi ex alteraparte longioriBD ,abſcindatur, altera part,

se longius LG, circaeandemcumtoto diametrum confifiens

EC erit



EUCLID , GEOM.BA

it

E M

KUB

H

24.ſexsi . ( erit E G ; ipf BD, fimile fimiliterque pofitum . At veroff is

reftangulo it, quod fis equilaterā ipfa

B BD, fumatur H M , equalis izff;

MN equalis ipfe AE, C.erat qui

A & DHO Le reftangulo eG , propter aqualisasi

dem rectangulum M 0 , equale psi

laterum ,d angulorum qui funtrati, da ob id fomite retter

gulo rit; fed tamenquia non eftfimiliterpofitum ,non coafflet

circa exn.tem cum'toto' I 1 , diametrum .

IDEM quoque hic perſpicitur in rectangulis ,quorumas

eft extra alterum , fecundum ramex ungulos eorum ita interfe

connexa, ut duo latera anima

dire &tum jaceant cum duobus

3. tateribus alterius, qualiaus

parallelogramma reilungals

D
BD , E.G ;OIL, M.0 ; js qui

bus E G , quidem confiflit circa eandem diametram cum ito

Pangulo B diquoniam est fimiliter pofitum ; At pere MO

minime confiftit circa eandem diametrum cum rectangulell,

****** . quia non eft fimiliter prforum ,quamuis fimile fot, ci prorſus

equale ipfe EG ., NamK M , equaliseft ipfi EF, UM

PRECOC

26. THEOR. 201 PROPÓS. 27 .

OMNIVM parallelogrammorum fe

cundum eandein rectam lineam applicato

incipefruin,deficientiumný figuris parallelogram

mīs ſimilibus fimiliterque poſitis ei, quod

a dimidiadefcribitur; maxiinū id eft, quod

ad dimidiam applicatur, parallelogramınú

Emile exiſtens defectui'.

DETVR recta Ą B divifa bifariam in C , fuperq; cius

dimidiam BC ,conftituatur quodcunque parallelogrammi

CDEB, cuiusdiameter B D. Si igitur compleatur corum

paralle
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MOL .
..ܐ-!.܀ܠ

1

parallelogrammum A B E H , erit parallelogrãmum A D

fuper dimidiam AC, confiitens, applicatum fecundu A B,

deficiens parallelogrammo'CE , & exiftens fimile defectui

C E. Dico parallelogrammum A D,

ad dimidiam AC, applicatum , defi

ciensqueparallelogranmoCE, ma
FK

ximum cſſe omnium ,quç fecundum

A B , reétam applicantur,deficiuntq; A C KB

parallelogrammis ſim libus ſimiliterq; pofitis ipfi CE.Sum

pro enim puncto G , utcunqudin diametro BD , & du &tis

per Gratis F G 1 , K G ,quæ fint parallelæ re & is A B , B'E ;

crit parallelogrammum É K ,fecundum rectam AB,applica

rum , deficiens parallelogrammo KI, quod ipfi CE , fimile

cft , fimiliterque policum ,cum fit circa candem cum CE ,dia- 24. fexti.

metrum . Quoniam uero complementa'C G ,GE,æqualia 43. primi

funt ; ſi addatur commune X l ,erunt quoqueæqualia CI;

KE : Eftautem CIæqualeipfi C F, proprer baſes æquales36.primi

ACC B.'Igitur & CF,KE,æqualia erunt; additoq;comu

ni CG,æqualia eruntparallelogrammum AG, & gnomon

M.Quare cum ĆË,maius ficgnomoni EM ,(continet

enimCE, præter gnomoné parallelogrãmum adhuc D 6, )

crit quoq; & D , æquale exiftens ipfi Če,propter bafes çqua 36.primi

les A C CB,maius quam parallelogrammum A G , codem

parallelogrammo DG . Eodemq; modo oftendetur AD,

maius elle omnibus parallelogrammis , quæ ita fecundum

rectam A B, applicantur, ut punctum G , fitinter puneta B ,

& D, hoc eft,quæ occupano maiorem lineam dimidia AC,

habentqueminorem altitudinem ,quam AD; dummodo

defe &tus fimiles fintipfi CE.

ALITER demonftrabitur A D ,maius effe parallelo

grammo AG, hoc modo .ParallelogrammaKD,D1,funt 36.primi

æqualia, cum baſes HD, D Е ,lineæquales : Eft autem DI,

maius quam G e ,hocet, quam complementum CG, ſibi

æquale, parallelogrammo D G ;Igitur & F D, maiuserit,
43:primi

quam CG parallelogrammo eodem D G. Acidcirco addi

to communiCF,maius erit AD,quamAG, parallelogrã

mocodem D G ...

Qvod lipun&um G ,ſumatur in diametro B D ,produ

&a cxtra parallelogrammumCE. Tuncduda per Gire & a

HM,
Ec 2
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HM ,quæ ſit parallela ipſi AB,occurratq ; re & is AX,BE, pro

HGL M tra &tis in H,& M; Štë duda GF,paralle

la ipli AH ; crit parallelogrammi AG,

applicatum fecundum re & am AB,

deficios parallelogrammmo FM, quod

24. fexsi ipfi CE, eft fimile ſimiliterque poliü,
AFCB

cum ſit circa eandem diametrum cum

CE ; Dico adhucmaiuseſeA Dipſo A G.Procradaenim

37. primi CD ,ad L,erunt æquales re& a H L, LM, dcoqueæqualia

36.primi parallelogrammaHD, D M Cum igitur D M, lit zquale

complemento D F ,erit &HD,æqualc ipfi D F. Eft autem

HL , maius quam HI, parallelogrammo IL . Quare &

DF,maius critquam HI , codem parallelogrammo IL ;

Ac propterca communi addito A I,maiuscrit A D, quam

A G, codem paralielogrammo I L. l.ldem argumentis co

cludes A D ,maius effe quocunque parallelogrammoita ap

plicato fecundum rectam A B,utpun&um G , fit ultra Dia

diametro B.D.producta ;hoc cft , quod occupat minorem

lincam dimidia a C ,habetqucmaiorem altitudinem ,quam

A.Didummodo defcatus fimilis exiftat parallelogrammo

CE. Itaque omnium parallelogrammorum fecundum can

dem re& am lincam applicatorum , &c. Quod erat de

monftrandum .

SCHOLION .

MANIFEST V M autem eft, lineam , ad que para

Lelogrammumdeficiens applicatur , effe vel maiores diadis

A C, qualis eft.A K ,in priori figura,uelminorem , cuiuſmodi

eft AF,in figura pofteriori:prout punétum G, fumosuwel in

diametro B D wel in ea produela ad partes D.

Tü

PROBL. 8.PROPOS.28 .
27.

AD dacam lineam rectam , dato, recti

lineo æquale parallelogrammum applicare

deficiens figuraparallelogramma,qux fimi
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Gais

lis ficalteri parallelogrammo dato . Opor

tet autem datum rectilineum , cui æquale

applicandum eſt , non maius eſſeeo , quod

ad dimidiam applicatur,cumfimiles fuerint

defectus & eius quod ad dimidiam applica

tur, & eius,cui funile deeffe debet.

AD datam re&am lincam A B,dato re & ilineo C ,applia

candum fie parallelogrammum æquale,deficiensparallelo

grammo,qurd fit fimile dato alteri parallelogrammoD.Sc.

&ta A B , bifariam in E , ſuper mcdictatem Ë B ,defcribatur

parallelogrammum E F G Biſmile ipſi D, fimiliterque pofi 18. ſexsi.

rum ; & compleatur totum parallelogrammum A HG B.

Si igitur A F , æquale eft ipfi C, cum lit applicatum ad AB,

deficiens parallelogrammo EG , fimili ipli D , factum erit,

quod iubctur. Siautem A F ,maius eft quam C. ( Neque

cnim minus erit.Nam cum per præcedentem ipfum fit om

nium applicatorum maximum ,dummododefectus linti

miles , non poſſet applicari ullum ad A B,quod eſſet ipsi C ;

æquale,ſed omnia client mino

ra : Propterca adiunxit Euclides;

Oportet autem datum re &tili

neum , & c.) crit quoq; fibi æqua
Н,

FOGKI

le E G ,maius quam C. Sit igitur

maius re & ilinco I. (Qua uero
S

ratione exceſſus duorum rectili
M

neorum fit inquirendus , docui A E B

mus ad ppos.45.lib.1 .) & cófti

ruaturparallelogrammữKLMN;fimile quidem ipfi D, fcu 25. ſexsi.

ipfi E G , æquale ucro exceffui inuento I, ut fit E G ,æquale

re &tilinco C , & parallelngrammo KM ,fimul, & ob id maius

quamK M.Cum igitur ob ſimilitudincm fit ut E F ad FG,

ita N K ,ad K L; crunt quoque latera E F, FG, maiora la

teribus N K ,K L. Si cnim his illa forentæqualia,uel mino.

ra, eſſet eciam EG ,æquale ipfi N L, uel minus,utconftat.

Quare abſcillis rectis ! O , FQ quæ fint æquales ipfis KN,

KL, & completo parallelogrammoFQ PO;crit hoc ipl

EC 3 LN ,

A
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A
24. fexti.

WTFOGK

02

L_N , æquale ,& eidem ſimile fimiliterque poleum , & pro

16. fexti, pterca ipli e G : atque adeo circa candem diametrum cum

E G ,confifter, quæ fit BÉ. Productis iam tectis QC, esit

parallelogrammu A Padrectam

A B ,applicatù deficios parallelo

grāmo PB, plimile At ipfi EG ,

H & ,ppterea ipli D , Dico igit AP,

æqualeeſciplic ,rectilinco. Ni

43. primi
0 / v

cu PG ;æquale fit cop'eméto PE;SA
M.

faddat comune PB , crit &BO

A E B æquale ipſiE R ,hoceft,ipfi Es,

36.primi quod æquale eft ipfi ER ,pro

pter bafes æquales B A , E B. Quare fiæqualibus.A O,BQ.

1.1 . commune addatur E P,erit A P ;æqualegnomoni T V.Sed

ghomon TV ,æqualis eft rectilinco C. (Nam cum EG ,

parallelogrammium æquale ſit ip C ,una cum L N ;lauk

fantur æqualia Q O , N ,remanebitgnomon TV,iptic,

æqualis.) lgitur & A P, eidem C , æquale erit . Ad rectam

A B ,applicatum elt parallelogrammum A P ,deficiens

parallelogrammo P B,quod fimile eſt dalo parallelogrãmo

D, & æquale rectilinco dato C.Quod faciendum erat,

S c H 0, 4, ! .

MOVENT hoc in loco dubium quoddam Iacobus Pele.

tarius, Nicolaus Tartalea, quod iuxta nofiram confitetin

nem locum non habet,cum ſuper E B, constituerimus EG,44

rallelogrammum non folum fimile ipſi D,verum etiae faili

ter pofitum ; quod ipſiminimefecerunt. Quade re conſule es

rum commentarios .

PI Š P ICVVM autem ex di&tisest, fi ad selama 14

plicetur parallelogrammum deficiens que

drao,ipfum applicatum æquale se refien.

gulo, quodſubſegmentis lines per applica

B sionem fact iscontinetur, Vtfi ad A B, apeli

cesur A C , deficiens quadrato C B , erit Al,

applicatum , re &tangulum contentum fub AD, DC ; Cum

ergo DC, equalisfit irji D B,propter quadratü C B ; contineri

tur quoq; ac, fub fegmentisAD,DB, per applicationěfacts

PROBI.
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PROBL.9.,PROPOS :29 : 28

song'... .9 1.1.fi. 2 O indulu ) 03

" AD datam rectam lineam , dato.sectili,

neoxquale parallelogrammin applicare

excedens figuraparallelogranm3,quæſimi

lis fit parallelogtamıno alteri dato..

AD daram cectamlincam A B ,daco rectilince C,appli

candum fit parallelogrammum æquale,excedens parallelo

grammo, quod,fimile fit dato,alieri, parallelogrammo Da

Diuifa A B bitariamin E ; luper dimidiam E , conſtrua .

turparallelogaammum E F G B,limile ipli D. Siin literqus 18. ſexti.

pofitum . Deinde rectilinco C, & paratlelogrammo Gcon 14.fecundi

Itituatur quadratum H , æquale , cui quidem fiat paralle

logrammumK L M ,æquale, fimile uero ipliE G, fimili 25.Sexti.

terque fólitum ; critquc propterea 1 K L M , maius quam

E F G B,quandoquidem æquale eit quadrato H, quod co.

Itructú eft rectilineo C,

una cum parailelogram

mo E C ,çquale. Cum igi HН

cur ob fimilitudine MK,
M

12

E G , fit ut MI ,ad I Kita N

E F,ad F, G , crunt quoq; D

latera M I , I K , lateribus

AL
le

E, F , FG ,maiora. Si enim
S O biR P3 ,

illa his forent æqualia , uel

minora,effe quoque M K, uclæquale iplie G , ucl minus,

ut perſpicuum eſt Productis igitur fe, FG , utrectæ FO ,

FN,æquales fintrectis IM , IK , & completo parallelogrā

moo Nerit hos finile Gmiliterquc pofitum ifli 6 G, ca fit

æquale ipſiM X,& fimile. Quarc ON , E G , circa candem

diametrum confitent,quæ fit FP.Producris iam A B,GB, 26. fexri,

ad Q , R ; & PO,donec cum AS, ipfi FO ,parallela con

ueniatin S ; erit parallelogrammum A P , applicatum ad re

ctam A B, cxccdens parallelogrammo QR,quod fimilc cft 24. Sexti.

ipfi E G, ac propterea ipfi D. Dico igitur A P , æquale en :

rectilinco C. Nam cũ A O, E R, fintæqualia ;& ER , Equa 36.primi

Ес le

K

Cс

4



VOQEVOLID.GEOMO

43.primi le compléniento B N crit & A , ipfi BN , dequale; Addito, , N

ergo communi o Q, fiet A P , æqualegnomoni EPN.At

Kquignomon EPN,zqua

liset rectilineo C ,(nam

NTH Solam MK ,hoceſt,ON,

CLAS Lesiequale fit-rcctilinco C,

M

F unacum E G ; Si aufera.

onlítur commune EGrema
E

nebuntæqualia gnomon

G AmEbN, & rectilineūC.)
SORP

non agitur & A Puæquale erit

rectilineo C.Audatam ergo rectam A B ,dato rectilineo ,

æquale parallelogrammum applicatum eft AP, cxcedens

parallelogrãmo R Q quod ſimileeftaltcri dato D. Quod

faciendam erat :

#피

We

29. PROBL. 1O. PROPOS. 3o.

PROPOSITAM rectain lincain ter

ninată , extremä', acmediaratione fecare.

SiT recta A B,ſecanda extrema admedia ratione . De

fcripto fuper cam quadrato ABCD ad latus D A , applice

29. Sexti. tur rectangulum D F ,æquale quadrato AC , & excedens

parallelogrammo A F ,fimili ipli quadrato ,crítq; propterea

A F ,quoq; quadrarum , cum quadrato ſolum quadrarum

fit fimilç. Secet deinde recta E T', recram A B, in H. Dico

A B in G ,fectam effe extremade mediaratione.Cum enim

qualia ſine D F , & AC ; lidematurca

D Ec
"{munc a 2,remanebunt æqualia G H,HC

quæ cum habeant angulosæquales AHF

BH E, utpote rectos; eruntlatera circaillos

reciproca ; hoc eſt, erit ut E H , hoc eft, et

A B , fibi æqualis, ad HF, hoceft , ad AH,

E ſibiæqualem , ut A H ,ad H B. Quare fecta

eft A B , extremaac media ratione , perde

finitionem . Propofitam ergo rectam linca terminatam ,&

Quod erat faciendum .

HB

ALITIR



LIBER VI. 221

ALÍTER oftendemusAB, effc fectam in H , extrema

acmedia rationc. Cum tres lincæ dcncur, AB,AH ,HB ,licq;

rectangulum H C ,comprehenfum fub prima A B , & tertia

HB, æquale quadratomedu A H; erunt ipfæ proportiona 17. fexti.

les , ut A B. quidêad A H , ita AH ad H B. Quare per defi.

nitionem ſeca cftAB,in H, extrema acmedia ratione.

ALITER totum problema conficiemus. Diuidatur

A B ,in C ,ita uprectangulum ſub ra
11.fecundi

ACB

taAB, & fegmento C Bæquale fit

quadrato alcerius ſegmenti A C. Dico A Bin C ,effe fectam

extrema ac media ratione. Erunt enim rurfus, ut prius,tres17.fexti.

lineæ A B , AC , CB , continue proportionales . Conftat

crgo propoſitum .
m .07.

SCHOLION ,

HABET admiranda hec feftio lineæ extreme acmedie

ratione infignes utilitates, proprietatesque,ceu in libris Stereo

metrie manifeftumerit, ut nõ fine caufa a plerisque Mathema

sicis lines ita diuiſa diuinam quodammodo, ob admirabilě eins

rim ,ac naturam ,dicaturhabere proportionem : Ab alijsuero

fimpliciter nocetur diuiſa proportionaliter.

THEOR. 21. PROPOS. 31 . 31 .

IN rectangulis triangulis, figura quæuis

a latere rectum angulumſubtendête deſcri

pta æqualis eſt figuris, quæ priori illi fimi

les, & ſimiliter poſitæ a lateribus rectúangu

lum continentibus defcribuntur.

TRIÁNGVLVM rectangulum ſit ABC, habens an

gulum B AC,rectús deletibarurq; fuper B C, quæcunq; fi

gura rectilincaBCDE, cuiſimiles limiliterq ;pofitæ ſuper 18. fexti.

AB,AC,conſtituantur ABFGACIH . Dico figuram BD ,

æqualem effe duabus figuris A F , al. Demiffa enim ex A,

ad BC perpendiculariAK ; erit per corollarium propos.8.

huius
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K.

huius lib.ut B CadCira CA ,ad CK Quare utBC, ad

CK ptima linea ad tescia , ita figura BD,Superprima,adfigu

rám C H ,ſuper fecundam fimiliter pofta ,per coroll.propos.

Ty.uel 20.hujuslib .& conuertendo utCK,ad BC , ita figu

H srå C H,ad figuti BD. Non fecus often

deiur,effe quoque ut BKyad B Colla fi

guramBG , ad figuáBD ;cum tresli
FC

naze BC, BA , B.K ;fratzquoq; propor
BВ

if tionales, & c.Quoniãigitaret ut CK,

EY D
prima quantitas ad BC , fecundam , na

CH , tertia ad B D , quartam ; Icem ut

BK, quinta quantitasad B C , fecundam ,ita BG , fexta ad

24 quinsi. B D ,quartam ; erit ut prima C K ,cum quinta B RyadBC,

ſecundam , ita tertia CH.cum ſexta BG ,ad B D ,quarta sunt

autem prima CK , quinia B K , limulæqualcs ſecunda

B C ; ergo tertia CH , & fexta B G, fimul æquales quoque

crunt quartæ B D. In rectangulis igitur triangulus , figura

quæuis, & c. Quod erat oftendendum .

8. fexti.
ALITER. Cum triangulo A BC , ſimile fit criangulu

KA C ,fintq; homologa latera ipforum BC,CA ; ( Namelt

ut B C,ad Cajin trāgulo ABC ,ica CA ad C K , in triãgulo

19. ſexti. KAC)habebittriangulú KAC ,ad triangulū A B C ,duplica

tā śroportionem eius,quam habetC A , ad B C. Habet auté

19.uel 20. & figura C H ,ad figuram B D, proportioneduplicată pro

portionis CA , ad B C. Quare erit ut triangulú K A C ,ad

11. quinti. triangulum ABC,ita figura C H,ad figuram BD . Eadem

rationc oftendecur eflc , ut triangulú KBA , ad triangulur

A BC ,ita figuram B G , ad figuram B D.Quoniam ergo

ruifuseft, ut K A C, prima quantitas ad A B C, fecundam ,

ita CH ,tertia ad B D , quartam ; Item ut K B A , quinta ad

ad ABC , fecundam ,ita B G,ſexta ad BD, quartam jerit &

24.q uinti. prima K A C ,compofita cum quinta K B A ,ad fecundam

ABC, ita compoſita tertia , C H ,cum ſexta BG ,ad quartam

B.D.Sunt autéKAC, KBA , prima & quinta fimul, æqua

les ſecundæ ABC ; Igitur & CH, BG , tertia & fexta fimul,

æquales erunt quartæ B D.

ALITER. Vt quadratum rectæ A C ,prima quantitas,

ad quadratum rectæ B C, fecundam quantitatem, ita cit fi

gura C H ,tercia quantitas, ad figuram B D ,quartam quan

titatcm ,

fexti.
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20titatem , cum utraque proportio fit duplicara proportionis 19.uel

A C ,ad B C. Similiter eric ut quadratú rectæ A B ,quinta ſextint .

quantitas,ad quadratum rectæ B C , fecundā quanticaré,ita

figura B G , fexta quantitas,ad figuram BD quartam quan

titatem . Quocirca erit,ut prima quantitascum quinta , ne- 24. quinti.

pe quadratu reaç AC cum quadrato rectæ AB ad fecundá,

hoceft,ad quadratú rectæ B C,ita tertia quantuas cum ſix

ta , nimirum figura CH ,cum figura B G , ad quartam ,

nempe ad figuram B D : Sunt autem quadrata rectarum

A C, A B , fimul æqualia quadraro recta BC. Igitur & f .

guræ CHB G , figuræ BD , æquales erunt..

47. primi

SCHOLION

Vidis igitur , longe eße uniuerfalius theoremahoc

Euclidis, quod fefe adomnes figuras fimiles fimiliterque de

firiptas extendit, quam illud Pythagoræ inuentum , quod fola

quadrata includit,ut propos.47. primi lıb. monuimus. Eft ta

men de theorema illud,quod ibi ex Pappo semiremus, ad

huc vniuerfalius hoc,cum illud de omni triangulo ,parallelo

grammisque etiam non fimilibus ; Hocvero de criangulo tan

tan modorectangulo figurisque fimilibus , fimilsier polia

iis, proponant.ro

CONY ÉRTE MV s etiam theoremalocex Campanonõ

22, 2010 :19

aliter ,quař 47.propofitionem primi lib.inhunc modum .

TIC : 77

Si figura, quæ ab uno laterum trianguli de

ſcribitucæq
ualis

fir eis,quæ & reliquis eriangu

li lateribus defcribuntu
r, figuris fimilibus fimi.

literque politis: Angulus comprehen
ſus fubte

liquis duobus trianguli lateribus, rectus eft.

DETVR triangulum A B C , fitque figura quenis ſuper

larus BC,deſcripta& qualis duabus figuris fibifimilibusfimilis

terģ; defcriptis fuper reliqua latera Á B, A C. Dico angulñ **** !

BAC efle rectum Ducatur enim , ad A c ,perpendicula.

ris, que for ipfi A Bequalis, & connectatur rectaCD: Quoniã

igicur angulus CAD, re&tus eft,erit figura fuper CD, (que

Jimilis
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D

B

sisäfimilis forei,quæ fuperB C , fimiliterque pofira) defcriptaequat

31. fexti: lis figuris ſuper À D , C,defcriptis,que cifimiles fint,fimi

literque polite :Eft autem figura fuperAD,

A aqualisfigureSuperAB, ob equalitatem la

serums Quare figura ſuper CD, equalis erit

figuris ſuper AB,Aci Cum igitur figura

Super B C ,eiſdě figurisſuper A B ,BC,& que

tis pona'ut ; erunt figurefupárCD' , BC,inter fe æquales, er

propterta'reste CD , BC, quales erunt, ut constat ex lemnate

imivo , propos:*22: huius lib. Quoniam igitur laters AD, A Corian

guli A D C ,equalia funtlateribus AB, AC, trianguli ABC;

e baſis DC, oftenfa eft quoqueæqualis bafi B C ; erunt anguli

8.jrimi DAC ,B A C, equales. Quare cum DACrectus fit,excon

Structione,rectusquoque erit BAC;quod eft propofitum .

30. THEOR. 22. PROPOS. 32.

SI duo triangula, quæ duo latera duo

bus lateribus proportionalia habeant, fecun

dum unum angulum compoſita fuerint,ita

uthomologa corum latera ſint etiam pa

rallela; tum reliqua illorum triangulorum

latera in rectam linea collocata reperiétur.

HABEANT triangula ABC ,DCE,latera AB, AC,Ja

teribus DC ,DE,proportionalia ,utquidem AB, ad AC, ita

DC, ad De ;componanturquc ad angulum A CD , ita ut

latera homologa A B , D C; Item A C ,D Е, inter
ſe ſint pa

А rallela. Dico duo larcra reliqua B C, CE,

rectam cóponere lincam . Cum enim pa.

D Tallelæ fint AB, DC , erit angulus A , alrer

29. primi no ACD ,æqualis: Eademq; ratione an

B Ćgulus Decidem ACD,æqualiserit;ac pro

pterea A , & D, inter fe quoque exiftent

æquales. Quoniam igiturtriangula a BC,DCE, habent la.

tçia circa æquales angulos A , & D ,proportionala ;ipfa crūt

inter
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)

cili 1 : 1

interfe æquiágula, habebuntq;æquales angulos B ,& DCE.) 6. fexsi .

Additis ergo æqualibusA ,& ACD,cruntduoanguli B,&

A , duobus angulis DCE, A CD, hoc cft, angulo A CE,

æquales. Rurfus addito communiACB , ficne tres anguli

trianguli ABC, duobus angulis ACE, ACB, xquales : Sed

illi tres æquales funt duobus rectis;ergo & duo ACE,ACB, 32.primi

duobuscrunt rectisæquales: Ac idcirco BC,CE ,unam re- 14.primi

ctam lincam conftituent.Itaque fiduo triangula ,quæ duo

latera duobus lateribusproportionalia habcant, & c. Quod

crat demonftrandum .

ibiyi

SCHOLION ...

DEBENT autem prædi&ta duotriangula ita fecundum

onum angulum effe compofita,vtvterque angulorum a lateri

bus proportionalibus comprehenſus,aliernus fit illiangulo, le

cundumquem triangula cöponuntur ; veluri in ſchemate theo

rewaris factum effe pides. Nam angulo ACD, ſecundum quê

triangula funt compofita, alternus efttam angulusA, quam

angulus D , quorumuterque lateribusproportionalibus contie

netur. Hinc enim efficitur,angulos in D, efle equales,do

propterea triangula effeæquiangula ; atque adeo ex B.C ,CE,

vnam re &tam lineam compani,vt ex demonſtratione liquet.

Quod fi vterque angulorum lateribus proportionalibus

comprehenſus non fuerit alternus angulo , fecundum quem

criangula componuntur, licet reliquahypothefes theorematis .

feruentur, non colligitur neceffario conclufio. Nam duo triä.

gulaABC, D BE, babent duo latera A B,

Ac , duabus lateribus DE, D B, proportio

nalia , vt quidem ABad A C, ita D Е, ad

D B; compoſeraquefuntad angulum CBD, BE

isa vitam homologalatera A B , DE , quam A C, D B , fint

parallela: Nihilominus reliqua duo latera CB , BE,non

conftituunt vnam lineam rectam ; propterea quod angulo

CBD, non fit alternus vterque angulorumAd D,

immonenser.eorum , ut perſpicuum eft,

Quamobrem demonfiratio theore.

matis locum non

habet ,

THEOR

f
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32 . THEOR. 23, PROPO’S : 33.

IN æqualibus circulis , anguli eandem

habentrationem cum peripherijs, quibus

inlitunt, lide ad centra , fiue ad periphe

rias conſtituti infiſtant : Inſuper uero & fe

Ćtores, quippe qui ad centraconfiftunt.

SINT duy circuli æquales A B C ,E F G, quorum cen

tra D, H ; ſumanturque cx circulis duo arcus quicunque

BC , FG , quibus
AA E

' ad centra quidem in

fiftat anguli B DC,

FHG ;ad circunfe.

N

K
rentias uero angul

BAC,FEG.D.

co cflc utarcú BC,

M ad arcum FG , ita

Hit angulum BDC,ad

angulum FHG ; & angulum B AC, ad angulum F EG;

& lèctorem B D C, qui rectis B D , DC, & arcu B C , cos

tinctur , ad ſectorem FH G , quem comprehendunt redz

FH ,HG , & arcus FG : Du&tis enim rectis B C , FG , appi.

1.quarti. centur ipfis in circulis æquales re tæ , C 1 , quidem ipfi BC,

Aruero GK,K L , ipli F G :ducanturque rectæ I D , AH,

LH. Quoniam igitur æquales funt rectæ BC ,CI, cront

28. tertü. quoqueæqualesarcus B C C I, ac propterca anguli BDC,

27. tertü. CDIæquales erunt. Eadem ratione æquales erunt& ar.

cus FG , G K , KL , & anguli F HG ,GHK, KHL Q3

muluplex ergocft arcus B C I , iplius arcus B C,cam mela

plexerit argulus B D I, feu aggregatum angulorum prope

centrum D infiftentium arcuiB CI, anguli B D C : Et qui

muluplex eft arcus FG KL , ipfius arcus F G, tam mula

plexerit angulus FHL, feu aggregatum angulorum prope

centrum H ,arcuiFG K - L ,inlittentium ,anguliFH G :quia

in tot angulosæquales druiſi tunt anguli BDI , FHL, in

quot arcus æquales ficti ſunt arcus B C I, FGKL. Quonia

ucro
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II .

uero fi arcu's B Cl;æqualis fuerit arcuiF G K L, neceſſario

angulusB D1,angulo F H L æqualis eft ; Ac proinde fi ar 27. tertij.

cus B C 1 , maior fuerit arcu FGK L , neceffario angulus

BDI, maiorelt angulo FHL ; & fi minor;minor.: Defi

ciept propterea-una ateusBCI, & angulus.B DI, æque

multiplicia primæ magnitudinis B C , & tertiæ B DC ,'ab

F GK L, arcu , & angulo FHL, æquemultiplicibus fecun

dæ magnitudinis FG , & quarię FH Gsue ) una æqualia erút ;

ue una excedent ; fica fumantur, quæ inter fe refpondent.

Quare quæ proportio eftarcus B C , primæmagnitudinis, 6.defin.s.

ad arcum FG , fecundam magnitudinem , ca erit anguli

BDC, tertiæ magnitudinis ,adangulum FHG, quartam

magnitudinem .

QUONIA'M uero , ut angulus B DC , ad angulum

FHG ,ita eft angulus B A C, ad angulum F E G ,cum illo 15.quinti

horum fint duplis perfpicuum eft,ita effe quoque angulum 20. terii .

Á A Cyad angulum F E G , ut'eſ arcusBC,ad arcum FG .
quinti.

Quod tamen cifdem argumentis demolirari poteft,quibus

af fumusin angulis ad centra coalicutis, fi prius ducālur

rectæ I A , k E , LE.

CONSTITVANTV R iam in fegmentis B C , CI,

anguli BMC, CNT,qui æquales erunt, cum inſiſtantar- 27. tertij.

cubus æqualbus BAC, CBAI. Quare fimilia erunt leg .

menta BMC, CNI,atque adeo inter ſe æqualia , propre . - 4. tertų.

rea quod ſint ſuper rectas B C, C1 , quæ inter fe funt æqua

les . Add tis igitur triangulis BDC,CDI,quæ æqualia 4. primi

quoque funt, fient ſectores B DC,CDI,æquales . Qua

propier tam multiplex erit fe &tor B D 1, lectoris BDC,quá

eft multiplex arcus B C I ,ipfius arcus BC . Similiteroſtende

mus, lectorem FH L ,tam multiplicem effe fectoris FHG,

quam muluplex eft arcus FGKL ,ipfius arcus FG . Quonia

uero ſi arcus B C1,æqualisfuerit arcuiF G KL ,tietor

quoquc B D 1, ſector.F H L ,æqualseft ; ( ccu in le&tori

bus BDC, CDI,oftenfum fuir .) & li maior,maior ; & fi

minor,minor: Deficient propterea una arcus BCI , & te

&tor BDI, æque multiplicia primæ magnitudinis B C , &

tertiæ B DC, ab arcu FGKL, & fe &tore FHL, æque

multiplicibus fecundæ magnitudinis FG,& quarta FH'G;

ucl una æqualia erunt; uel una excedent ; lica fumantur,

quæ
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6.definos,

quæ inter fe refpondent. Quamobremquæ proportioce

magnitudinem , ea crit fe & oris B DC , tçrciæ magnitudinis,

ad lectorem.FH G ,quartam magnitudinem . la zqualibus

ergo circulis,angulicaodem habent rationem cum periche.

rijs, & c.Q uod demonſtrandum erat..

COROLLAR I V M. I.

Hinc manifeftum eft , fic elle re & orem ad re & orem ,ut eft an

gulus ad angulum . Vtraque enim proportio eadem elt proposed

11. quinti. ni arcus ad arcum . Quare&inter is eadem crunc

COROLLAR I'V M. 11.

PrxSPICVVN quoque eft,ut eft angulus ad ceatres ad

quatuor re& os,ita eſſe arcum ſubtenſum illi aogale ad tocan or .

cunferentiam . Et contra, ut ſunt quatuor re& iad angulum ia cea

cro,ita eſſe tocam circunferentiam ad arcum illi angulo ſub.enlan.

Nam ur eſt angulus in centro ad angulum re& um in centro,ita eft

33. fexti. arcus illi angulo ſubtenlus ad quadrantem angulo re& o fubrētun.

Quamobrem erit ut angulus in centro ad quadruplum anguli ro

ai, nempe ad quatuor re &os,ita arcus illi angulo fubtenfus ad qua

druplum quadrantis,nimirum ad totam circunferenciā, per ea, quz

ad 4. propos.lib.s.demonitravimus. Quod eit primum . Quoniam

igitur eftut angulus in centro ad quatuor redos,ita aicus ille ang

lo fubtenſus ad coram circunterentiam ; cric & conucrtendo ,e

quatuor re & iad angulum in centro ,ita cota circunferentia ad arci

angulo in centro ſubtenſum . Quod eft fecundum . Verus bec

criam ita demonſtrabitur. Cum fit, ut angu!usrc us in centro ed

33. Jexti. angulum in centro, ita quadrans angulo re & o fubtenfus adea

illi angulo ſubrenſum ; ent quoque, per ca , quz ad propos. 4 lib.

s.oftendimus,utquadruplumangulire& i,ncmpe quatuor reái,ad

angulum in centro, ita quadruplum quadrantis, nimirum cota cir

cunfercotia,ad arcum illi angulo ſubienſum . Quod eft propohti.

SCHOLION .

CAETERVM ex sheoremate hoc luce clarius colligiianga

lū ,qui circunferentie alicu infiftit, referendum effe ad arca ,

qui bafiseft ipfius anguli , non autem ad arcum in quo exifiis.

Non enim eadem eſt proportio anguli ad angulum , quæ 47 € *

ud arcum , fi fumanturarcus ,in quibus anguli exiftunt ,

uult Euclides in propofito hoc theoremäe , Sins enim circa

aques,
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fequales A B C D E F,in quibus anguli ad circunferentiem co

PisutifintB, E, maior quidem B, minor autem E. Quo pofiro

erit arcus AC,maior arcu DF , Xc propterea reliquis arcus

AB C, minor reliquo arcu D E F. Quare proportia anguli B ,

ad angulñ E ,eft majoris inequs

litatis i proportio uero' arcusa

ABC, ad arcum D E F,minod
A

ris inaqualitatis . Non ergoed
DY

dem eftproportio anguli ad an
Firestos

gulum ,que arcus ad arcum , Quodt fo fumamus jarcus,fuper

quos anguli afcenderunt,quales funtarcusÀ C ,Oftum demü ile is

erisangulus B ,ad angulum E,ut arcusAC,adarcum.D FYI

relie demonftrauit Euclides. Quocirca cum dicimusangulum

eße in ſegmento,aliud intelligere debemus,quam cum dicimus,

angulum infiftere ſegmento ſew arcui . Id quod in expaitione

definitionis 8.lib . 3.monuimus...'

Non obſcure quoque ex hoc rheoremate deduci poteft,fimiz

litudinem fegmentorum in circulis.fimilium ,que Endidesde initia

finitiorie o.lib.3.definiuit per angulosequalerin ipfis fegmen

sis exiſtentes, confifterein'eo ,quodſegmenta , feu circunferen

tiz fimiles,ad integras circunferentias circulorum eandem ha

beant proportionen ,eg propterea qualis pars est una circuni

ferentia totius fuæ circunferensie talis quoque fir alis circun

ferentia fimilistotiusfue circunferentie; veluti in expoſiti

ne prediéte definitionis docuimus: Sint enim primum inocer

culiequales BCD E F in quibusanguli ad eircunferenties

conftituantur aquales BAC ,EDF; Quo pofito ,ſegmenta

BAC, ED F, iuxta Euclidis definitionem prefatam dicentur

fimilia, Manifeſtum autem est,

eorum circunferenties habere

eandem proportionem ad intes .

gras circulorum circunferen BkYCE

tiss . Cum enim ob circulorum

«qualitatem ,arcus BC, EF , quibus anguli æquales infiftunt, 26. terti.

fint æquales ; efficitur reliquas circunferentias B AC,EDF

efle quoque equales. Quare ad totas circunferentias,que aqud

leseriam ponuntur , eandem proportionem habebunt: Atque

idcirco,que pars eſt arcus B A C totius circüferenti& ABCA,

eadem parserit arcus EDFjrorims circunferentiz DEFD

Ff
SINT
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E

CONSTAT igitur , re&te Euclidem vocaſſe rcrcals.

SINI fecundo duo.circuliinequalesABC, DLF,is qui

bus anguli ad circunferenties conſtituantur aquale BAC

EDF. Quo poſilo,dicentur ſegmenta BAC, EDF, ex Excals

fententia ,fimilia. Dico rurſus arcus B a C,EDF, eandem bis

bere proporsionem ad integras fuas circunferentias. Dace

turinim ad centra G ,H, recte BG , CG, EH,F H. Quomen

igitur anguli A , eg D ; equales ponuntur , erant qu.que

A
. cenira anguli G, H,894

20. tertj . les cum hiilloram duplies

frant & uare quatuor reā

7. quinti. ad angulum ,eandem babe

bunt rationem ,quam ad as

lum H. Aiquiut quLIST *

Eti adangulum G, isa ei saa

cicunferencia ABCA, ad arcum B C: Etutquatuor rekli ad

angulum H , ita eft fora circunferentia DEFD ,alarcun EF,

ex coroll.2 ,huius propos. 33. Igitur ut tota circunferentia

12. quinsi. A B.CA , ad arcum BC, ita eris tota circunferentis D E

FD , ad arcum EF . Diuidendo ergo erit, ut arcus B A Coil

arcă BC,ita arcus EDF,ad arcum E F. Et conuertende rut

fussyt arcus BC ad arcăBAC , ita arcus EF ,ad arcã EDF.

Ac propterea componendo, vt circisnferentia tota A B C AG

arcum BAC ,ita circunferencia tot DEFD, ad arcum EDE.

Et rurfus conueriendo, ut arcus B A C,ad tot am circunferer

tiam Á BCA , isa arcus E DF,ad totam circunferenties

DEFD . Quocirca que parseslarcus B A C ,fociuseirat

ferentiæ A B C A ,eadempars erit arcus EDF totius

ferensia DEFD.

rumſegmenta fimilia,inquibus anguliexifentes inter ſe fut

aquales ; quandoquidem huiuſmodi ſegmensa eander bever

proportionem ad circulos ſuos integros.

MANIFEST VM eriam eſt ex dictis,angulos infi freezes# 1

cubus circulorum fimilibus linead centra,fine ad cire anjera

sias infoftant,æquales eſſe inter fe . Sint enim in circulisAB

CD,EFGH, quorum centra 1, K ,arcus fimilesBCD,FGH,

quibus inffant,rd centra quidem anguliI, K , adcc

ferensias ancem anguli A , E. Dicotam illos,

inter feequales. Conftituantur enim in diétis arcubusangul

, quam has effe

BCD
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BCD ,F G H ,quiequales erunt, ex defin . ſegmentorum fimin

lium ; Suntautem iam anguli E

C, A , quam G , G . E ,duobus.' 22. ferty

reftis æquales : Ablatis igitur

& qualibus Cody G ; reliqui A ,

& E ; ac proinde eorum dupli B

1 , K, equales erunt.

VICissim quoq; liquet ,

arci ,quibusinfiliunt fiue ad cétra,fiue ad circunferencias,an

guliequales,fimiles eſſe.Năfi anguli Ajet E,fuerintæquales;

erunt du reliqui duorü rectora G ,equales.Igii,p definitio

ně,arcus BCD,FGH ,fimiles funt, quibus dicti anguli A , &

E ,infeftir. Quodfi 1 , X, aquales fint,erütet eorüdimidiA ,

es Egæquales.Quare,vtprius,arcus BCD,FGH; fimiles funt.

EVONIAM vero Euclidesmulia dixit de inuentione low

neară proportionaliñ, nihil verodeſuperficieri, vel planorum

proportionaliū inueftigationenobis præfcripfit ; non absre mefal ,

fafturum exiftimo, fi nonnulla problemata, atque theoremasa,

quorü multa circa inuentionë ſuperficierü proportionalii ner

fantur,fcitu nõiniucunda,loco appédicis,partim ex peritis Gea

metris,partim ex inuentis propris,huicfexto libro annectam ;

quippe quæ ex demonfiraris ab Euclidefacilinegotio deducun

tur; Hinc autem exordium capiemus.

A DATO rectilineo imperatam partem au I.

ferre, ita tamen, ut & ablatum,& id, quod relin

quitur , ſimile fit cuiuis rectilineo dato, îmili.

terquc pofitum .

Sii ex rectilineo A , auferenda

tertia pars , quæ fimilis fit,fimili А

tergue pofita rettilineo B, relin

quata ; reftilineum eidem Blimi.

le , di ſimiliter polith . Cöftituatur

rectilinei CD, aquale quidē ipſi 25. fexti.

Afimile vero ipfi B, fupera; mū

eius latusCE ,ſemicirculus defcri

bai CFE.Deinde ablata parte ter

sia GE,imperata nidelicet ,ex € E,agaiGF,ad CE,ppendicula 1

ris , cone &tantura; re &te CF,EF, fup quer cõftruani reftilinea 13. Sexti.

Ff 2 FH,!

B

9. ſexsi.
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B

1

1

18.fextr. FH , F1,fimilia fimiliterque pofita ipfi € D. Dico igitur f4

31. terty. Et um eſſe, quod iubetur . Cum enim angulusC E E., reflus bt,

38. fexti quippe qui in ſemicirculoexiſtir ; erit rectilineum CD, aqut

le rectilineisHF , F ); atque adeo fi auferatur reftilinex m

F1,lemile ipſi B , exrezirlines CD ,

A hoc eſt,ex ſibisqualiAjrelinquetas

rectilineü H F , fimile quoqueipfi B.

Quod autem reftilineun abiston

? FI, fitsertia pars rectilinei( Dita

oftendetur . Quoniam eft utretta

4. fexti C G ad GF, ita rectal F , ad FE,

8. fexti. eo quod triangula , C G F CFEFN

fimilia : Habet autem CG , 4GE,

proportionem duplicatam proportionis CG , ad G F ,propterea

quod proportionales fint tres rette CG, G F, G E, ex corell,

propos. 8. huius lib. Item re &tilineum H F ,ad re &tilineum FI,

19. Yel 20 , proportionem quoque habe: duplicatam proportionis laterne

Vexti , homologorum CF, F E ; Erit vt recta CG, ad G E , ita rettili

neum H F, ad rectilineum F I quandoquidem he propertis.

nes duarum & qualium proportionum duplicate front. Compe

nendo igitur er is,ntC E,ad G E,ita duorectilinea H F , F1,

mul,hoc est,rectilineum C D ,quod eft illisequale, ad reciuli

neum F I. Fſt autem C E, ipfius G E , tripla, per conſtruction

nem ; Igirur Lgu re tilineum C D , triplum erit reftilinei FI.

A c propterea hoc illius tertia pars exiftet. Quod eft proper

forum .

evod fi pars imperata,nempe terija, ſimpliciter fias

ferenda, fietid breuiffime , hæc arie. Rectilineum datum ,

45. primi reuocetur ad parallelogrammum BC,

fibi æquale; & ex latere BD, auferata

D DE,tertid pärs imperata, “ per 1,4**

tur iple CD, parallela EF . Dico ,

sentiam ele partem ipfius B C, hoc eft, reflilinei dari A.C.

1. fexri, enim fit vt DE, ID B, it . EC, dC B : sit antem per centrs

ctionem D Е ,ipfius D B, pars fertia ; eritde C , ipfius CB,

territ pars. Quod eſt propofitum .

IT. DVOBVS datis redtilineis , tertium propor

tionale inucnire.

SONT
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HA 1

25. fexti.

SINT data duo rectilinea A , d BCD quibus in wenië

dum ſit tertium proporcionale . Constiinatur ipfi Arredilo.

neum& quale EFG ,kmile vero fimiliterquepofitum ipfi BCD . 25. fexti,

Deinde' lateribushomologis EF,BC,

inueniatur tertia lines proportionalis ti. ſexti.

H1, fuper quam conftituatur reftiline

H i K , fimile fimiliterquepofitum ipfis
18. ſextioK

EFG,B C D. Dico H I K , efſetertium

proportionale. Cum enim proportiona FH

les fint reéte E F, B C ,H1,erunt & rectilinea E F G ,BCD,

Hi Kabillis defcripta ( cum fint fimilia,fimiliterque pofita ) 22. fexri,

proportionalia. Cum ergo E F G , per conftruétionem , quale

fit ipfs A ; erunt de rectilinea A ,BC D,H1 K ,proportionalia.

TRIBvs datis rectilineis , quartum pro
III.

portionale inuenire.

TRI A rettilinca data fint A ,BCDE ,FGH ,quibus quar

tum fit inueniendumproportionale. Confiruatur rectilineum

IKL M ,æquale quidem
E

ipfi Afimile vero fimili .
A

tera; pofitum ipfi B C.

DÉ, Tribus deinde re . м . P

Elis I K, BC, FG,iuuen

ta quarta propurrionali
12. fexti.

20,conftituztur ſuper , re ilineum NLOP, ipſiF G H,
18. ſexsi,

fimile fimiliterque pofitum . Dico O Prectilineum elle quar

tum proportionale. Cum enim quatuor recte I K,B.C, FG,

20fint proportionales ,erunt reftilines fimilia fimiliterq ;

pefitaab ipſis defiripea IL,BD ,FGH ,N O P ,proportionalia.22. fexti.

Cum igitur 11 , conlfructum fit equale ipfi A s erunt qua

tuor rectilinex A, B.D, F G H ,NOP,proportionalia.

Dvo bys datis rectilineis , medium pro- III .

portionale inuenire.

SINT duo rectilinea A , BCD , quibusmedium inuenien

dumeft proportionale . Conſtituatur rectilineum EFG , æqua 25. ſexti.

le ipf A , fimile fimiliterque pofitum ipfBC D. Duabus

deinde reftis & F, BC, inuenta media proportionali H I,con- 13. ſexti.

Aruatur fuper H Izreetilineum H I Kjimilefimiliterý;pofi- 18. ſexti.

Ff 3

D

1
B

AI K N
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A

AA

H

fum ipfis EFG, BCD. Dico H I K ,

А
medium effe proporcionale queftum .

Cumenim proportiondles fine tres re

Eta E F, H 1,8 C , erunt quoque reali

22. ſexsi. linea ab ipfis deſcripte E F G ,HIK ,

BCD , proportionalia,cum fen : fomi.

FH lia fimiliterque pofita , doc,

ALITE R, Sit rurfus inter re &tilines A , B , perqui

к rendum mediñ proportionale . Constitut

45. primi А
tur ipſi Agequale parallelogrãmã quod

cunque CDEF; Ipfe rero B, aquale pt

25. fexti. rallelogrammi EGHI,fimile stero fimi

literque pofitum ipl CDEF . Connectanturque hac paralle

logramma ad angulos æquales, ut D E, E I, efficiant unam lie

neam ,ac propterea , per ed, que ad'rs.propos. 1.lib. demonftra

uimus , una quoque linea componatur ex FE, E G; perficia.

furgue torum parallelogrammum Kl . Dico vtrumlibetEK,

vel E 1.,medium eſſe proportionale inter D F, G I , boc elt, '

ter A , B.Cum enim fimilia fint, ſimiliterque pafi : D F ,

G 1, erit rt DE, at EF ,ita E I,ad EG.Permutandoergo'yo

1. Sexti. DÉ,ad E 1,312 FE,ad'E G. Ýr autem DE, E I , i . D F,

ad E K ; & ut F E ,ad E G ,ita E K , adGI.Igitur ytDF,

ad E Kita E KadGI, & C .

evov etiam in hunc modum confirmari poteft. Cæs

DF,GI, fimilia fint, fimiliterque pofita , confiftent ea circz

26. Sexti. eandem diametrum . Quare complementa E K ,EL, equalis

erunt . Vt autem D F, ad E x ; ita efi El, ad G I , es qued

1. ſexsi.
viraque proportio eadem fit proporcioni D Е , ad EI . IGHT

V.
erit,vt D F,ad E KitaE X ,adGI.

DATO rectilineo duo rectilinea æqualia có

ftituere, quæ fimilia ſine, ſimiliterque deſcripta

1 !! 1 coicunque rectilineo, habeantqueinter fe pro

portionem propofitam quamcunque.

SIT dætrim rectilineik A,darag; proporzio recte B , adl,

oporteatq; conftituere duo rečiilinea,queipho Ajæqualia firis,hs

beantg; proportionem ,quamn B, & c ; ac fimilia fimiliterquepo

fita fintrectilineo cuiuis D.Conftituaturrettilineum EFGH,

25. fexria equale ipſe A , & fimile fimiliterquepofitum ipfi D. Dinle

deinde
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KO

1

deinde latere eius EH, in 1, fecundum proportionem B, C ,

(quod facile fier,fi conficiaturmalinea ex B ,C C.Nam tunc

Similiter fecandaeris E H ,& c. )deſcribatur circa E H, ſemicir 10. fexti.

calus E K H , & ex I ducaturad E H ,perpendicularis IK,con

neſtantura; re &te EK, H K. Deſcribantur iam exEK , K H,

Teetilinea EK L M; K H NO,ipfe E G, vel ipfi Difimiliafi- 18. fexti

militeros pofita ;que dico equa

lia etiã ejfeipfé & G ,feu ipſi A ,

babereçueproportionem datam

B , ad C. Cum enim angulus

EX H , in femicirculo exiſtens 31. teriij.

re&tus fot,erunt rectilinea EL,

H0,& qualia retilineo E G, cũ 31. fextina

fontfimilia inter fe,fimiliterq;

deſcripsa. Quoniam uero eſt,vt

Elad I k ,iic K ,ad K H ,cum triangula EI K ,EK Hſimi 4. Sexti.

liafint; Eftauté EI ad IH , in proportione duplicata proportio

nis E I, ad I K , quod tres E I, IK , I H , ſint, ex corollariopro

pos. 8.lib , huius,proportionales: Item E 1,4d H 0 ,in proportio

ne daplicara rius,quam habet latus E X, ad latus homologum 23. Sexti.

K H ; erit n E 1,2d 1H ,hoc eft,ut k,ad C , ita & L , HO De

10 ergo necuilineo A , exhibuimus duo equalia e L , H 0 , quæfi.

miliafun: liniiliterquepoſita dato rectilinco D ,habensóue pro

porrionem inter fe datum B, C.

DATO reớilineo,duo rectilinea æqualia ex
VI.

hibere ,quæ cuiuis rectilineo Gmilia fint, fimili .

terque deſcripta, lateraqueeorum homologa

habeant inter ſe proportionem datam .

DET V R rectilineum A ,di proportio

recte B,ad rectam Czoporseatqueconstitue
A

Te duo rectilinea ipfiA , equalia, & fimilia L км

ipſi D,ppofito, ſimiliterq;pofisa,quorü la

tra bomolog4 portionẻ habeat,qua B,ad

C. Inuéta ipſis B, C,tertia pportionali E ,

fiat rectilineis FGH,aquale ipliAc fimi

BCE
le fimiliterq ;pofitü ipſi D.D :uiſsq; latere

FH , in 1,3m pyortioně B ,adEjdeſcribal cir

ca FA femicirculus FKH ;et ex I,ducaſ adFH ,perpëdicularis

Ff 4 IK ,
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1

31. terti

31. fexti.

4. fexti.

IK , cornelianturgne rette-F * ; HX : Defiribaniu iam ex

FK , K , rectiline: FKE , HKM , ipfi FGH, vel ichDini

lia , fimiliterque pofita . Dro hac reftilinea aqualisefie ins

FGH, vel ipfi Ajeorun.que latera kemsida

gaFK,HK, proportionem habere daian

A A Lefta B,adveciam C.Cum enim angular

км FK H,in ſemicirculo retur fit, eruntei

linea FK L , H KM ,rettilineo FGH, idest;

de retilineoA, aqualis. Quoniä veror ,

vt FI, ad IK,Na Í K , ad HK, ob ſimilia

dinem triangulorum FIK , EK H : Eft
BCE

autem F1, IH in proportione duplicats

proportionis FT, ad IK ,(quod tres FI, IKIH,preportiers

les fint,ex coroll.propos.8.huiue lib .) A propterea in propor

tione duplicata proportion is laterā homologorü FK, H Klien

& proporcio B ,ad E, ( « qualis proporcioni FI,ad I , ex cŪFTTH

Elione, ) in duplicata eft proportioneproporsicnis B, ai C, es

defin . Igitur eademerit proportio F K, ad K, qu « B, 40 C;

quandoquidem ipfarum duplicate proportiones Fijad 1 H,

Byad E,æquales funs.

VII. DVOBV's datis rectilineis , æquale rectili

neum conftituere,quod fimile ſit , ſimiliterque

politum cuiuis redilinco dato .

Dvoredilinea data fint & B ,quibus equale fit ( es .

ftruendu, fimile fimiliterý pot

A tiem ipſ? C. Fiat ipfi Aroaste

DEF , fimile auté fimiliterent

poſitã ipſi C.Itē ipſi B, æquale

H conftituatur G F H , fimite wie

eidem C ,fimiliteras pofiti .De

inde rectilinea DEF,GFH ,:**

inter ſe connectantur, vi lser :

eorum homologa Ë F , FH ,cam

inantangrilum E F H re & ü,cui ſulitendatur recta EH , excus

18. fexti. defiribatur rectilineum IHE,fimilefimiliterque pofitam ks

DEF, GFH, hoc efl,ipfi C. Perſpicuum autem eft LHI, < çus

31. ſexti. le elje duobus D E F ,GFH ;atque idcirco duobus10 E.

BRĖ VIV S , Cöftituatur parallelogrammā aquele dse

23. fexti.

BE!

A
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A

D

с 35. tert .

Bas réctilineis A , GB , per ea , quæ ad propos. 45.lib.z.docui

mus. Si enim huic parallelogrammo conſtruxerimus æquale

rectilineum E H 1, quod fimile fit, fimiliterq; pofitum alteri 25. fexti.

dato rectilineo ez conftitutum erit reltilineum EHI, aquale

duob reitilineis A ,B , & fimile,fimiliterá;pofitü rectilineo la

Si in circulo duæ rectæ lineç ſe lemutuo ſc- VIII.

cuerint: Erunt ſegmenta unius ſegmentis alte,

rius reciproca .

In circulo A BC D fe mutuo ſecentretteA C, BD, in E.

Dico fegmenta A E, EC,jereciproca legmě

tis B E , ED : Hoc eft,elle vi A E B e , ita

E D,ad EC : Velut A E ,adED , it. BE , ad

E C.Cumenim rectangulum fub A E ,EC, B

comprcherjum æqualefit rectangulofub BE,

E D ,contento3 erunt latera circa æquales angulos reciprocs . 14. fexti.

Quod est propofitum .

S1 extra circulum fumatur punctú aliquod ,
IX .

ab eoque in circulum cadát do rectæ lincæ cir

culum ſecantes : Erunt totæ , & legmenta extra

circulum reciproca . Quod fi ab eodem pun

do linea ducatur,qux circulam tangat;Erithçc

media proportionalis inter quamlibet rectam ,

que circulum ſecet & eius fegmentum exterius .

E XTR A circulum A B C D ,fumatur pun£lum E , a quo

cadant refte EC , E D , ſecantes'cir ulum in A , do B. Dico

rectas EC, EB, fie reciprocas rectis ED,

EA : Hoc eft , efle , * : EC , AED ,

ita E A , EB: Velut E C, AL A , ita C

ED , al E B. Dulta enim E F, langente

circulum in l , erit rectangulum EC ,

E Bquadrato rectæ EF , æquale; Itenu rectangulum fub ED, 36. terty.

EA ,eidem quadrato recté EF,.equals. Quare do rectangula

fubEC, EBC lub E D , E A, equalia erunt : Ac propterea

lateraeorü cire: angulosequales reciproc.r.Quoniã ancē qua- 14. ſexti.

draro reci&EF, æquale eft reftangula :1 E , E B:Item re- 36. tertij.

Etangulü fub E !,EA,erant tres recta EC, EF, LB. Item ;

tres

1
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tres E D, EF , E A ,proportionales , atque adeo EF ,medis ;

proporsionalis inter qu :mlibetlineam que circulum feces,d .

ni ſegmentum eius exterius . Quod eft propofitum .

X. Si duæ rectæ lineæ fefe mutuo ſecuerint, &

a duobus eorum terminis
perpendiculares fibi

mutuo demittantur : eruntduæ lineæ , quarum

una inter terminú, & fectione, altera uero inter

eundé terminú , & ſua
perpendicularem interij.

citur,alijs duabº eodémodo incluſis reciprocç.

DVA E reste A B, CB, fe mutuo fecent in B , ex termi

nis A , C, ad ipfas demittantur perpendiculares, A D , quidem

ad C B , at veroCE , ad A B ;que perpendiculares cadent in

AB, C B , proer setasultra B, iangulusA B C,fuerit obtuſ

ir ipfus vero instorfum , fi idem angulus acutusfuerit, ut fic

gure indicant . Dicorectas A B, BE,(quarum prior interici

cur inter terminum Adfectionem B; pofterior vero inter fe

Etionem B, & perpendicularē ſuam CE, que nimirum ad ip

A SamA B ducitur reciprocas elſe duabus

CB, BD ,(quæ inter fimiles termir.es in

cluduntur)hoceſt, elle vi AB , ad BC,

ita BD , ad B E : Velut A B , ad ED,

ila B C , al B E.Cum enim anguli ABD,

ADB, trianguli ABD, aqualesfut as

gulis CBE, CEB, trianguli c b E.

ADB, CEB,recti funt ; ABD ,CHE,

ad verticem in priori figura,in pofteriori àutem vnus e idem

angulus ) erunt triangula ABD, C BE,æquiangula . Quare

4. Sexti. erit vt A B, ad B , ita C B ,au B E: Ac propterea perfu14

do quoq ;, vi AE, adBC, ita B7), ad BE. Quod efi propofizi .

POR r o caulem ratione fegmenta perpendicularii A D;

ç E, in pofteriori figzda ſe m.1:11a ſecantium in F , erant reci.

prica.Cum enim iriangu!? AFF, CFD ,fintæquiangula; étit

4. ſexri.rt AF, ad F E , ita C F , ad F D : Et permutando quoque, vi

A F, ad C F, ita F E, ad F D. '

XI.

IN parallelogrammo, dux rectæ lateribus

parallela ſe mutuo fecantes, diuidunt parallelo

B

D

grams
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D

H

!

grammum in quatuor parallelogramma pro

portionalia.

In parallelogrammo ABCD, due rette E F , GH , lateri

bus AD, DC , parallele ſemutuo ſe s

cent in I. Dicoquavor parallelogram

maEG,GF,B1,1C, le proportiont

lia, Cã enim fitjot E I, ad 1 F,11 EG,

1. feasi.

adG F: Item os E 1,ed I feita B 1, ad IC; Erit quoque ut EG,

ad G f, isa B 1, ad I c ,quod est propofitum .
1 t. quindi

OMNE quadrilaterum a duabus diametris XII.

ſeinutuo ſecantibus diuidicur in quatuor trian

gula proportionalia .

DiVIDANI diametri AC, BD, ſe muiso ſecantes in

E, quadrilaterum A B C D. Dico qua

tuor triangula A ED, CED, AEB,

CEB ,efle proportionalia . Erit enim vt
BA C

A E , ad É Citasriangulum AED,ad
1. ſexsi.

triangulum C ED3 triangulum AE B, ad triangulum CEB.

Quare ri triangulum AED, ad triangulum CED ;ita trian .

gaslam AED , ad triangulum CEB . Eademq; ratione often des :

rpe :st B E A 3.20 DEA,ita BEC ad DEC, cam viraq ; propor

sio eadem fitproportioni B Eyed E D. Coafest ergo propofitues.

A D AIO punto in latere trianguli lineam XIIL

rectam ducere, quæ triangulum diuidat in duo

ſegmenta ſecundum proportionem datam.

Sir triangulum A B C, oporteatque a dato pun &to , in

ein latere B c ,lineam rectam ducere,que triangulum feces in

duo fegmēra fecundum proportio AE

nem datam E , ad F. Diwidacut

BC , in G, fecundum proportione

E ,ad F ,cadatq;primo punétum B D CBD & C

G ,in datum punctum D, ducaturgs re &ta DA . Quoniam igin

tur estve B.D ,ad DC, ita triangulum B D A, ad triangula * * . festi.

CDA ,fecabitreéta DA ,sriangulum datum fecundumpropor

rionem datam BG , ad GC, hoc eft, E ,ad F.

.. CADAT fecundopunétum inter C , D. Ducatur er .

goresta Dajcui per G , parallela agalur G Hofoniung.zura;

F

G
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НА

re &ta DH.Dico reftam DH , ſecare triangulumdeum fe.

curdum proportinnem datam , hoc eft, De trapezium BDHA ,

AE
ad triangulum CDHL,ad

Fm

F , ſeu vi BG , ad GC.Dufta enim

reta G A, erunt triãgula HGA,

37. primi" B D C BD 6 C GHD, aqualia , cum fons ſuper

eandem talin GH, u inter eaſde parallelasGʻH ,DA.Addito

igitur communi triangulo CGH ,fiet æqualia triangula CGA,

:: quinti. CDH: Ac proinde triangulum ABC, eandem habebis proper.

tionem ad ( GA , ad CUH. Diuidendo igitur, erit vetrian

7. quinti gulum BG A ,ad triangulum C G A, ita trapezium BDHA,

1. Sexti. ad triangulum CDH. Eft autem BG A, ad C G Art BG

G C. Igitur erit dr irapezium BDH A ,ad trianguli CDHX

B G , ad GЕ, hoc eff,nt E , ad F. Quod eft propofitum .

CADAT tertio punctum G , inter B , D , ducaturg ; re

tia D A , cui rurfus per G ,agatur parallela G H.D :co igi!at,

reciam ducta DH, ſecare triangulami ABC,

fecundum proporcionem datam , ad F. boc

eft, je trägulum EDH, ad trapezium CD

GDC HA, «t E, ad F. Dufta enim reciaGA, T ,

37. primi prius triangula HG.A.GHD),æqualia ; additos; com maxi

BGH, &qualia fient BGA , B D.H. Quare erit A B C ,

7. quinti. BGA ,vt ad B D H. Dividendo ergo erit vt CGM BG ,

17.. quinti. ita trapezium CDHA,ad triangulum BDH ; & conuerien.

do, vt BGA , a: CGA,ita BDH ,ad trapezium CDHA..

1. ſexsio autem BGA,a CGA, »tBG , ad G C. Igitur B DH,

trapezium C DHA, erit ut B G, ad GC, hoc eft, vt E,ah.

Quod eft propofition .

HINC perfpicuum eft, quonam modo imperata poster

triangulo fit auferenda per lineam rectam , quæ quouisdom

purifio lateris ducatur. Si enim per rectam lineam a dsspan

Eto du&tam diuidatur irjangulum fecundum proporsione salo

tiplicem , cuius denominator vnitate minor fit der:ominatore

partis imperare, (vt fecundum proportionem triplam , fi quatta

pars imperetur, & c.)factum erit, quod iubetur, vc manifeftis

eft. Habebit enim tunc totum triangulum ad fegmentamabia

tum proportionem multiplicem ,cuius denominator equalis est

denominaroripartis,cum prioridenominatoriproportiomis mal

tiplicis addatur'unitas, que antedeerato

DATO
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A

13. fexsi.

DATO redilineo fimile fimiliterque pof- XIII.

cum rectilineum deſcribere, maius, uel minus ,

ſecundum proporcionem datam .

SIT realilineum datum A ,criſimile fimiliterquepofită

fit defcribendum maius,ſecundum proportionem dat am B, ad

C. Tribus rettis B , C , DE, ( fit aurem DE ,rnum latus reeti

linei dasi quodcunque) inueniaturquar
12. fexti.

14 proportionalis F. Deinde duabus DE ,

F, inueniatur media proportionalis

GH,fuper quam ipfi A , defcribitur te 118. fexti.

Hilineum Ifimile,femiliterque pofitum.Dico I,m ciusefle quã

Afecundum proportionem datam B, ad C.Cum enim propor

tionales fint ires recte D E, G H , 0 F, erit per coroll.propos.

19.vel 20. libri huius,ut D Е, prima ad F ,ier:iam , hoc est ,

per conſtructionem B, ad C, ita reftilineum A, fimper primam

ad rectilineum I , fuper fecundã, ili fimile fimiliterospofitum .

RCON ſecus data rectilineo A ,minuis reetilineum 1,defcri

bemtis,illifimile fimiliterque pohtű, fem BA

cundum proportionem datam Bi, ad C.

Ceu in hac figura faftum effe cernis . EG

Eadem enim prorſuseft conftru tio,at

que demonstratio..

FACIL E igitur ex his quadratum quodcunque, vel aliud

reftilinex duplicabimus,triplicabimus,quadruplicabimus,etc.

Arque aliud conftituemus, quod fit illius dimidium,vel tertia

pars,vel quarta, vel quinta , & c. feruata nihilominus femper

eadem rettilineorumfimilitudine,quemadmodum de quadra

sorum eadem remanet fimilitudo. Si namq; proportio B,ad C,,

fumatur uit.ad z.vel.i.ad 3.vel 1. ad 4. & c.Item » 2:ad i .

el 3. ad l . vel 4. ad ti & c. reliqua vero perficiantur,

prius;habebitur rectilineum fimilefimiliteras deſcriptis, quod

propofasi reallinei duplum exiſtet, veltriplum , vel quadrw

plum , bc, Vel quod dimidium erit, vel tertia pars, vel quar .

tagyc, eius,quod proponitur .

N. ON yidetur autem omittenda praxis Albersi Dureri,

qua ipfe facile duplicat,triplicat,quadruplicat, & c. quadra

um , feu parallelogramimum quodcunq; oblatum . Ex hac enim

onstruemus quoq ;rectilineum fimile, fimililerguedefcriptum

ܬܕ

cuicun
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: que ad E , v 18

ipfius A B.Dini

cuicunque rectilineo dato,maius, aut minus, fecundum daram

proporsionem quamcunque . Tametfi autem Albertus huius

praxis nullam affert rationem , fed eam fimpliciter proponi: 3

non multum tamen eius demonfiratio a precedenti differt ,n:

mox oftendemus.

Sit igitur quadratum ABCD , quincuplicandumi.

Producto latere AB , ad partes B , quantumlibei ,fumantur

quinquepartes ipſi AB, æquales , a puncto B , incipiendo,u

BE , quincaplas
H

Sudeide tota AE

D bifaria in F, de

fcribatur ex7,24

]
interuallum FA,

E F
vel FE, ſemicirca

luas AGE, preda

caturque lætus B C , ad circunferentiam vſque in G.Dicoqua

dratumB G H I,ex BG ,defcriptum ,quincuplum eſſe quadis

si ABCD .Eris enim per coroll. propos, 1 3. huius lib. BG,mang

dia proportionalisinter E B, BA. Igiturerit ut E B,primaed

B A , tertiam ,ita B. H ,quadratum ſecunde,ad A C, quadratá

tertia, ex coroll. propos. 20. Juius lib. Eft autem & B ,per cola

structionem ,ipfius AB ; quincupla. Igitur Ở quadratman BH;

quadratiAC,quincuplum erit. Quod eftpropofitum . Quando

recta B.E , ſumatur ſexcupla later is A B, erit ego quadranan

recta BG ,quadratiA B C D, ſexçuplum : Si autem BI /we

rit tertia pars ipfius A B ,erit quadratum B H ,tertia pars

quadrati Ac. Deniquein quacunque proportionefumatur

BE,ad A B ,eandé habebit quadratum B H, ad quadratü AC.

SIT rurfus rectangulum ABCD,cuiinuenicndum fhe fem

mile fimiliterque pofitum, quod duplum fit ipfius.Exlasere

A B ,producto ſumatur B e, duplaipſiusA B. Diuiſa deinde

TotaA E ,bifariã in F; ¢ ¢x F,deſcriptoſemicirculo,utprius,

& producta C B.ad G ; erit BG ,unum latusrectanguliquals.

ti. Quare fi abfcindatur AH, equalis ipfi BG , pH, agan

ipfi BC, parallela H 1;occurrens.diametro. A C ,protracte in

24. ſexsi. 1,perficiaturque parallelogrammum H K ,eritH K, ipfe BD,

fimilefimiliterque pofitum ;quodetiam aio duplum efje 196ms

BD.
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B D. Cum enim proportionalesfinttres rectæ E B, BG ,BA,

ex corollario propos.13. huius lib.

Erit vt prius, ficut E B , prima ad

B.Agtersiam ,ita re &tangulü H K,

fupra AH ,fecundă ( fumpta enim

fuit A H , ipfi B G , fecund.eaqua

lis) ad rectangulum BD , Jupra

tersiam A B, quod eft fimile ſemifitergue deſcriptum :

EODEM modo , fe fupra A B , conftitutum fuerit quod

cunque rectilineum , erit quod exBG , ilifimile, fimilitergue

pofitum deſcribitur, ipſius duplum .Atque in hunc modum

ſemper eam proportionem habebit rectilineum ex BG , ad recti

lineum fimile ex A B,quam habere ponetur recta E B , ad recta

BA ,'ex constructione.

PERS ? I C V VM autem eft, hanc operationem vna cu

eius demonftratione &noftr a antea tradita no differre,nifi quod

hec fimul iradat inuentionem medie proportionalis . Harc

enim ob cauſam Albertus coniungit in rectum , de continuă

lineas E B , B A ;que proportionem habet daram ,vt ſtatim ,rna

operatione,mediam proportionalem obtineat, &c .

EX FEDERICO COMMANDINO .

In dato triangulo quocunque quadratum

deſcribere .

SIT datum triangulum ABC, acutangulum . Ex angulo A , ad

BC, perpe
А A

dicularis A

demittatur
FEI

AD , 912 F
G

in E , ica re E

cetur , per

B CB
ea , quæ in
Scholio ,p H DIA HD I

pos.io hu .
Fius librido

cuimus, ut E

cadéfis ,po

portio AE ,

ad ED,quç B HD I ic

A Dead B C. Deindeper £ ,agalur FG, ipfi BC, parallela . Poftre

moex F,& G ,ipfi D.,parallela ducantus FH ,GI. Dico FGIH ,

redilincum triangulo A 8 C, inſcriptum eſſe quadratú. Cum enim

F6 Gipli C ,fit parallela, erit ut ED ,ad D C , ita FE,ad EG ,ex fcho

Ac

lie .
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hu

Ac

AE

E

F

fiopripos. 4.hujus lib . &componendo, ut B C ad D C, ia EG, id

E G.Sed ut D C ad AD),ita ett EG ,ad A E ;g per coroll. Ppas .

ius lib.triangila ADC,AEG ,line fimilia . Igitur erit ex eo , ut

8 C ,ad AD ,ira FG ad A F. Quia uero per conitrutyinem eft , ut

A D ,au BC, ita A rad ED ; ent rurius ex æquo , ut BC , ad BC,ita

F Gjad E D.Eit autem BC,ipkiBC,æqualis,immo calem : Acqua

А lis igit et

А
& Fų, iphol

ED, Quare

34.primi
FELG

FA
cú FG , pa

Hiz & ED ,

iflis FH ,

В. CB, GI , zqua

lis exiltat ;
H DI A HD I

Eruntqua

G tuor late

E ra FG,

GI, H ,

H F , qua

BHD 1 La inter le.

29.primi Et quia angulú EDH,FH D, duobus redtis zquales funt: Eft anet
DH, per conftru & ionem redus:cut & FHD,segos . Quocirca,

perea , quæ ad defin , 1. lib . z.demonftrauimus, & religas angul

HFG, FGI,GIH , re&i ſunt; Ac propterea F I, quadrarú eit. quod

« It propofirum .

Non ſecusidé problema abfoluemus,fi datum triangulum tue

rir.edangulum uetobrusangulum , dummodo ex angulo seco,uel

obrufo perpendicularem dcmiccansus, ctu in polteriusvibus duebus

mangulis apparei ..

Quodfiin criangulo re& angulo quadrazí

А deſcribere libcat, ita utduo čius latera duobus

trianguli Jareribus circa angulú reatu mitaater,

diuidemus perpédicularē AB,in D , ita ut eade

fit proportio A Dad DB, quz AB,ad BC , & per

Dequidem ipfiB C , parallelā ducemus De; per

D E ,ucro iph ABalıā parallelā EF . Quoniã igitur

ett,ut BC, ad AB,ita De,ad AD ; quod trägu.

la ABC, A DE,fimilia fini,per coroll ppor...hu

ius lib. Eft auté per cóftrufionē, ut A Bad BC,

B FC ita AD ,ad DB.Erit ex zquo,ut BC, ad BC, ita

D E, ad UB : fit autem BC ,fibi ipfi zquahs,im

mo eadem . Acqualis igitur eit & DH , Ipfi DB. Quarc ut prius,DE

FB, quadratum eft . Quod elt propofitum .

FINIS ELEMENTI SEX TI.

4. fexri.

ESTA

EVCLIDIS
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E VCL ID IS

ELEMENTVM . VII.

DEFINITION ES

1.

VNITAS eſt, ſecundum quiunun

quodque eoruin, quæ ſunt; unuin dicitur

A ČTENV's egit Euclides de prio

ri Geometrie parte,ea ſcilicet, quæ cir .

caplumauerfatur ; reftabat alter & foli

doruñ . Verum ante ei neceffe fuit deli

neis commenſurabilibus, a incommen

Turabitibus diſſerere , quod ad proprieta

tes corporum plurimorum ,eorumquema

xime, queregularia nominantut, demon

ftrandas,atque ut oportet, explicandas,harum cognitio linearü

requiratur,idque aden,usabſqueris folidorum tractatio imper

fecta fit , nique fuis numeris abſoluta. Huc accedit, quod abf

que eiſdem lineis plurima latera tam planorum ,quam folido

rum , f Geometria Theoria in opus conferatur, atque ulum ,

neque exprimi queant , neque intelligi: Nampleraque laterő

ſunt ille linea, quæ a Giæcis ärogol, a Latinis Irrationales

appellantur : V el certe ,fi non funt Irrationales , longitudine

inter ſe ſunt incommenfurabiles, atque adeo fub menſuram nu

merorum non cadunt. Et quia earundem linearum explicatio,

ac intelligentia cum numeris est implicata, do coniuncta, ut

abſque his nullo modo cognoſcantur , oporruit etiam numerorů

explanationem , doctrine fuusordo, ratioque conftaret, lineis

.Gg
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anseponi. Quare hoc libro feptimo, cr duobus infequentibus,

circa nimerorum proprietuies, affectionesque, quantum et tei

Geometrica inferuiunt , occupatur , ut in decimo deinde faci

lins,ac plenius demonfirationes linearum commenfurabilium ,

& incommenfurabilium exequatur. Incipiens igitür more (wo!

a principës,definit initio unitatem , docetque eam esſe , fechile

dum quam unumquodque eorum ,que funs,xnum eſſe dicitur:

Namſecundum unitatem unum lapidem ,unum animal,anan

corpus c.dicere folemus. Chetum unitas in numeris nal.

lamfùfcipic dinifionem ,quemadmodum nec punctum inme

gnitudinibus, ut in primolib.docuimus

II.

2

NVMERVS autem , ex unitatibus

compoſita multitudo.

CV M. numerusfizmultitudo quædam ex rnitatibus compo.

fita ,manifeftum efi ,numerü quemlibet tot habere partes,quae

Junk vnitales eum constiruenies; Ita vt vnitasfit pars cuiusuis

numeri denominaja ab ipso numero,cuius eft pars . V s nune

rus 8. compofitus ex o £ lo unisasibusa diuiditur in soridem par.

ses, nempe unitates, quarum qualiber octauc pars dicitur este

narij. Sic quoque numerus. 100.ex centum mitasit : ca.

poſit us,in tori tem diftribuitur, quarum qualibet centefima ip

Jius pars eft , der

Ex his fequitur , omnes numeros, quorcunquefint, inter fe

commenfurabiles effe, cum eos una eademquemenfura unirá

vnitas,vt difium ef ,metiatur : Id quod omnibus magnitudini

bus nulla porest ratione conuenire,cum plurimsillarum men

sssram communem non habeant, ſed prorfiusfint incommenfura

biles,ut clariffime lib . 1 o .oftendetur,

III.

PARS eſt numerus numeri, minorma

ioris,cum minor metitur maiorein .

CON
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NON eft diffimilis hæc definitio illi, qua Euclides lib . s.

partem quantitatis continue expoſuit. Sicut enim ibi; ira

hic partem duntaxat aliquotam definit ,cum hæc folum proprie

dicatur metiri torum , vt ibidem latius explicauimus, Iraque

numerus 6. dicetur pars omnium horum numerorum 18. 18 .

14. zo. 50. 630. dc. quia ille fingulos hos meritur . Similirer

huius numeri s75.partes erunt omnes hinumeri 3.4.6.8.cum

illum fingulihimeriantur, vt perfpicuum eft.

OMNIS autem pars ab eo numero nomen fobi fumit,per

quemipfa numerum , cuius pars ef ,metitur;ut bi parsi huius

numeri42.nomen trahit a 7.cum 6imetiatur 42 : per 7. Itaque

6.eris feptimaparsnumeri 42. in reliquis eodé modo.

IIII.

PARTES autem ,cum non mețitur .

i Vult Euclides, numerum minorem maioris numeri, quem no

metitur ,non parton ; ſed partes appellari: cujusmodieft nout

merus s.fi conferatur cum hoc numero 18. Quamuis enim , cã

eum non metiatur, niſi per ſuas vnitates,pars dicinon debext;

apte tamen congruenterque partes poteritappellari, quod quin

que contineat vnitates,quarum quæliber decimaoctane,pars

eft huiusnumerii8. Vnde numerum s. dicemus-quinque par

tes decimasoctauas numeri 18. Ex quibus liquido confias, E

clidem nomine partis intellexiſle partem aliquotam tantum, nõ

autem ex aliquantam , 91 volunt nonnulli ; alioquin fuperua

canea eſſet hæc definitia quarta , que partem aliquantam.com

prehendit .

CAETER V M partes quecunque nomen accipiunt a duo

bus illis numeris,per quoscommunisduorum numerorum men

fura utrumque eorum meritur ,& eum ſcilicet , qui parses di

citur, & eum , cuius ille partesappellatur : Ita ut fi communis

duorum numerorum menſura metiatur minorem per 3.8 man

iorem per 5. dicatur minor -majoris tres quinta. Tales partes

ſunt 6. huius numeri 10.nam communis eorum menfura 2.ine

situr 6.per 3. 10.per 5.Eadem ratione eundem numerum 6.

dicemus ſex decimas eiufdem numeri 10.cum unitas, eorum co

G g 3
munis
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munismenfura,illum metiasur per 6. hunc uero per 10. Idem

iudicium habero & in reliquis.

evod fi roges ,cur Esclides hoc in loco non ſolusn cum

nimerumminorem definiat , qui maioris pars efi,verum etiam

illum ,:,:qui partes :non autem idipſum quinto lıb. in magnity

dinibus præfiterit ; Neque enim magnitudinem illam mino.

rem , qua maiorem non meritur,partes appellauit ;ſed tantum

eam , qua maiorein metitur , partem . Reſpondemus , hujus rei

caufam eſse, quod omnis numeris minor cuiuslibes maioris ait

parseft, untpartes,.cen proposa 4. huius lib . oftendesur; pars

quidem , cum ipfium metitur,partes uero ,cum non metitur . Ai

inmagnicudinit uslonge aliser. Forres habet.Non enim ,sropa

Sitis duab :us magnitudinibus inequalibus,necolario minor aut

pars,aut partes e maioris, com es perſæpefiit incommerfura

biles,ut aperte liber decimus demonftrabit , a: que adeo miner

nullo modo contineat plures partes maioris .Nam folum in ma

gnitudinibus commenfurabilibus,minormaioris partes plures

comprehendit, fi illum non metiatur. Recte igitur Euclides

in quinto lib.partem duntaxat in magnitudinibus, hic abiem

in numeris de partem ,& partesexplicauito:

V.

MULTIPLEX uero maior mino

ris,cum maiorem metiturminor.

QvIMADMODUM ille folum numerus minor,meio

ris parsdicitur, qui maiorem mecitur, ita quoqueille tantum

modo numerus maior,minoris appellatur multiplex,quem mi

nor metitur; adeo ut numerus maior, cuius minor est parselis

niciffim minorismultiplex.Venumerus 6.pars eſt numeri 30.

dj hic illius multiplex eft,&c. Si vero maiorem minor no me

tiatur, nullo modo erit maior minorismultiplex . Si enim ma

jor minor is multiplex eſſet , metirctur minor maiorem , per hac

definitionem . Ei viciſſim , ſe malor minaris non fueritmulsi

- riplex, minor majorem nā metietur. Nam ſi mesire

sur minor maiorem, efet per hanc defin.

maiorminoris multiplex.

VI.
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VI.

PAR numerus eſt , qui bifariam di

uiditur .

Vt omnes hinumeri4i 10.40.100. 1000. pares vocan .

tur , quoniam dividuntur bifariam ,fiue in duas partesæqua

les , cum eorum dimidia font 2. 5. 20.50.500,

VII .

IMPAR uerc , quibifariam non diui

ditur. Vel, qui unitate differt a pari .

OMNBS hinumeri 5.11.29 . 37. 101.Icon, impares

nominantur,quia bifariam diuidi nequeunt . Vel cerie , quia

unitate differuntab his paribus 4.10. 14. 36.100.100c,uel

etiam ab his 6.12 . 16. 38. 102. 1902. Ex hoc autem loco

perſpicue colligi poteft, vnitatem in numeris prorſus elle indi

uiduam . Si enim diuideretur , omnis numerus impar baberet

dimidium; arque adeo bifariam diuids pofles. Nam huiusimpa

ris in . dimidia pars ellent quinque vnitates do ſemis : cuius

contrarium Euclides hac definitione docuit .

VIII.

PARITER par numerus eſt, quem

par numerus metitur per numerum paré.

ev IA numerus pareft, qui bifariam diuiditur , fit vt

quemlibet parem aliquis numerispar , faltem binariis , inesia

tur . Numerusigitur illepar,quem par numerus mietitur per

numerum parem , pariter par nominatur . Cuiuſmodi eſ

numerus hic par 32. Metitur enim ipſum par numerus 8.

per numerum parem 4. Ita quoque par numeris 24. pari

G g 3
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terpar nuncupabitur, cum cum par numerus homesiatur per

numerum parem 6.0 .

IX

PARITER autem impar eft, quem

par numerus metitur per numerum im

parem .

evod finumerum parem metiatur numerus par per in

parem numerum , vocabitur is pariter impar. Qualis eftpat

numerus 30. Metitur enim eum numeruspar 2 . per inipate *

numerum 1.9 . Sic quoque par numerus 6. meritat eundem

per numerum imparems.&c.

CAETER VM fi recte due proxime definitiones expen

dantur, perſpicuum erit, fieri pofle, ut unus idemqste numerus

par, ſit doo päriter par, o pariter impar . Nam par nuitetu ,

24.cum eum meriatur par numerus 6. per numerum parem 4. 1

pariter par erit . Rurſus quia eundem numeruspar 8.mesitar

per numerum imparem 3.pariter quoque impar uocabitur.Vn

de interpretes nonnulli, exiſlım mutes hoc eße abſurdum , ys ex

cluderent numeros eiufmodi pares,qui & pariter pares e foto

riter impares videntur eſſe, addiderunt vtrique definitioni par

ticulam , tantum ; ita vt numerus pariterpar,ſecundum eosebila

quem parnumerus metitur pernumerum parem tantams Pari

ter autem impar,quem par numerus metitur per numerum it

parem jantum . lia enim fit,vtpropofitus numerus par 24.me

que pariter par ſit ,cum eum non tantum metiatur par 6. fer

parem 4.ſed etiam par 8.per imparem 3. Neqs pariter imps !

quod eummetiaturnon tantum , v diétum eft, par 8.per impa

rem 3.verum etiam par 6.per parem 4.Sed apre vocari parerit

pariter par, e pariter impar. Participat enim quodda :

naturam viriuſque , vt conſtat . Itaqueiria confijtuentut pe

nera numeri paris inter ſe maximediuerſa : Pariser parzpatio

ter impar; pariter par d pariter impar,qui a quibuſdami,po

riter par e impuriter appellatur . Veruntamen hec en ville

vera quidem ſunt, u ca fententia Pythagoreorum , **

shi,Bosti,& aliorum recte explicata, fed aliena prurjus *
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chidis inftituto,utperſpicuume do ex definitionibus traditis,

in quibus non reperitur di&tio ift.?,tantum , quam illi apponit,

& ex propos. 32. 33.34. lib. 9. ubi manifeste omnem numeri

parem ,quem aliquis parper parem metitur, pariter parăappel

let ; illum vero, quem aliquis parmetiturper imparem ,pariter

imparem ; eum denique ,quem par numerus metitur ta per pa.

rem numeru ,da per imparem , vocat pariter parem , & pari.

Ser imparena; demonftratque omnes numeros a binario duplos,

quales funt 2.4. 8. 16. 32. 64. 128. & c.eßeparisep parestan

sum, hoc eft,pares numeros eos metiri per pares numerossan

sum ; Numeros vero,qui dimidios impareshabenzelfpariter

impares tantum , id eft, pares numeros eos metiri per numeros

impares duntaxat, cuiuſmodiſunt6.10.14. 18. 22.0c,7 {u

meros denique, qui nec a binariodupliſuns,nec dimidios habés

impares,pariter pares el , pariter impares , vt funt 11.20.

24.28. 36. & c. Itaque vult Euclides in demonftrationibus

illarum propofitionum , hos poftremos numeros, aliosque fim .

les,vereeffe,fecundum traditas definitiones,pariter paresz rur

fus eoſdem dicireale pariter impares, quanquam nec folum pa

riter pares, nec folum pariter impares illi fint. Sed hac pla

nius in lib. 9. intelligen:ur.

3

X. ,

IMPARITER vero impar numerus

eft , quem impar numerus metitur per nu

merum imparem .

V I hic numerus impar 1 frimpariser impardicitur, quo .

niam numerus impar 3.eum metitur per 5. numerum imparë.

Sic quoque hinumeriimpares 9. 21.25.27:33:35: 39.135.

2025. águ alij infiniti , impariser impares nominantur.

XI.

PRIMVS numerus eft , quem unitas

fola metitur.

Gg 4 QUOD
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evod fi numerum quempiam nullus numerus , fed folk

unitasmetiatur, ita vt neq ;pariter par,neque pariter impar ,

neq; imperiten impar poflit dici ,appellabitur numerus prinussi

quales funt omnes ifti 2:3. 507.11.23.17. 19. 2 3. 29131.6 .

Alam cos fola vnitas mesitur .

XII.

PRIMI inter fe numeriſunt, quòs ſo

la unitas; communismenſura, metitur.

Sicut numerus ille,quen ſola vnit us metitur, Primus

dicitur ; ita quoque dui , tres, quatuor, vel etiam plures nume

ri, quos prster vnifatem , nullus numerus , tamquam mení .

ra communis metitur, quamuis finguli illorum habeant nun: e

ros,quieos,præter vnit.diem meriantur, appellantur incerſe pri

mi. V 15.8. ſunt numeri inter le prini,quis flarnijas,

menfura communis illos meritur: q1zmuis enim priorem me

tiantur hinumeri 3. do 5.pofteridrem uero iſli 2.4.tamen na!

lus iftorum vtrunque metitur,fed fola vnitus vtriuſque eff com

munis menfura. Sic eriam hinumeri 7. 10. 15. primi inter fe

dicentur , quod præter vnitatem ,
nullum habeant numerum,

menſuram communem, quamquam postremi duo habeant com .

munem menſuram hunc numerum s. Denique vnitas, & qui

uis numerus dici poflunt,licetimproprie,numeri inter fe prio,

mi: quia fola vnitas unitatem , & numerum quemuis meilia ,

XIII.

COMPOSITVS numerus eft, qué

numerus quiſpiam metitur'.

NVMERVM , quem preter vnitatem aliquis alius tino

merus metitur,appellant Geometre compofitum , cuiufmodi ef

hic 15. Nam eum vterque horum numerorum 3. s , metitur .

Perſpicuum autem ef?, omnes numeros pares ,dempro binario,

ejle compoſitos,cum eosomnesbinarius metiatur. Ex quo fit,om

2
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nes numeros primor,preterbinarium , ßeimpares, quandoqui.

dem ex paribus folus binarius primus eft, vi diximus.

XIIII.

COMPOSITI autem inter ſe nume

ri ſunt , quos numerus aliquis , communis

menſura, metitur ...

DVO numeri ; vel plurer,quos preter vnitdtem ; aliquis

alius numerus,tanquam mer trecuinmunis,meritur, dienn .

tur inter ſe compofiti, licct non quilibet fit compofitus nume.

rus ; quemadmodum ego numerus ille, quem prater omtatem ,

numerus quifpium metitur,compofiusnominatur. Vi hinxme

riis. 24. compoſiti inter fe fien , quizeos hicnumerus 3.tan .

925am communis menſura , me:itur. Ita etiam inter ſecompo

fiii erunt hinumeri 7:21,35. Nam primus eorü & le ipſum ,

Greliquosduos metitur,licet per fe fumptus, Primusnocetur.

XV.

NVMERVS numerum niultiplica

te dicitur , cum toties compoſitus fuerit is ,

qui multiplicatur , quot ſunt in ipfomul

tiplicante unitates , & procréatás fuerit

aliquis .

V I numerus 6. multiplicare dicetur numerum 8. quando

numerus 8.fexies fueritcompofitus, toties nimirum ,quor ſunt in

multiplicante 6.vrnitares , procreatusque fuerit numerus 48 .

Ita quoque contrenumerus8. multiplicare dicetur numerum

6. ſi numerum 6. o ties ſumpſerimus , sories fcilicet, quor vni.

ates in multiplicante 3.continentur. procreauerimusóue eun.

dem numeri a 8.Eadem denique ratione hi numeri I Co.1000.

20.476.dicentur multiplicare numerum 45.6 . cum hic ſum

poiss
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ptus fuerit centies, millies , ant vicies, doc. genitique fuerint

binumeri 45600.456000.9120. Oc. Itaque numeru alio

quis dicetur produci , gigni, procreariue ex duobusnumeris,

quando alrero alterum multiplicante,productus fueris. Vi nu

metus63.gigni dicitur ex his numeris 7. 9. quia procreatur

ex multiplicatione numeri 7, in numerum 9. dicontrario .

Es fic de reliquis .

XVI.

CVM autem duo numeri mutuo fe fe

multiplicantes aliquem fecerint, qui factus

erit , planus
appellabitur . Quiuero nume

ri mutuo ſe ſe multiplicarint, latera illius

dicentur .

OMNIS numerus procreatusex multiplicacione matua

duorum numerorum , planus appellatur, quia ſecundum fuss

unitates in longum ,& latum difpofitas
parallelogrammun ve

& angulum refert,cuius latera funt duo numeri multiplican

ses , qui idcirco latera numeri procreati vocantur , quod ipo

fum contineant, non fecus,ac re &te lines angulum rectum am

bientes,
parallelogrammum reftangulum continere dicuntur,

ut latius lib. 2. explicaximus

Vs numerus 24. produftus ex

multiplicationemusua numera

Tum 4. 6.planus appellaut,

lateraque eiusfunt 4.6 . quia

eius vnitates in longum , ó lasi

difpofita , prout lateraexigunt ,

referunt
parallelogrammum rectangulum , cuius vnum latus

ſex vnitates,alterum uero 4.complečtitur. Eodem modo nume

rus 64. genitusex mutua multiplicatione numerorum 8.6 8 .

planusdicitur,eiusque latera 8.6 8.

CAET E R VM cum infinita fintgenera numerorum ple

norum apud Arithmeticos , quemadmodum dy figure plank

apud Geometras : Euclides folum definit planum quadrangula
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remratangulum , qui videlicetfub duobus numeris, ex quorñ

mutua multiplicazionegignitur , continetur ; quoniam de hoc

falo in hiſce libris numerorum diſputas,quod omni ex parte qua

dreso geometricod figure altera parte longiori fimilesfint,et

æquales, fixe ambitum ,fiuedream, capacitatemue ſpectes . Min

hil autem dicit de numeris trianguluribus,pentagonis, hexago

nis, dc.quia hi, licet conueniant triangulo Geometrico , penta

gona, hexagono,c. quoad ambitum : tamen fi aream , feu cape

citatem confideres, ab üſilem multum difcrepant . Id quod per.

spicuă eſt cuiliber,qui diligenter hos Euclidis libros, Arisha

metic.em Iordani perlegerit .

POT EST autem unus, idemquenumerus planus plura

habere latera , cum ex pluribus multiplicationibus procreare

poffit, vt numerus 24. non ſolosm later a babet 4. dr 6 verum

etiam 2.do 8. nec non 2. 12 . quia tam ex multiplicatione 3 .

in 8.quam 2.in 1 2.producitur,quemadmodum daidem ex mul

tiplicatione 4. in 6. eft genitus. Ita quoque numerus planus

Tovo latera habet s . 205 4. & 25: 2.50 10.0 10.quod

ex his omnibus numeris, fi bini inter fe multiplicentur , gi.

gnatur .
evra vero omnem namerun planum metiuntur duo nu

meri multiplicantesfe mutuo, quod quilsbes eorum toties ſum .

ptues , quot funt in altero vnitates, ipfum procreet , liquidocon.

ftat , omnem planum numerum efecompofitumsQuod etiam

de numero folido, qui iamiam definietur ,dicipoteft. Verum

est,vnitatem aliquandodici pofle numerum planum, auzmuis

improprie ; quia eius latera funt duæ vnitates,quemultiplicato

sæ mutuoipfam vnitatem producunt.

XVII .

CVM uero tres numeri mutuo fe fe

multiplicantes aliquem fecerint, qui pro

crcatus erit , ſolidus appellabitur : Qui au

tem numeri mutuo fe ſe multiplicarint, la

tera illius dicentur .
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Vr quia tres hi numeri 2. 3. 4.mutno ſeſe multipligentes,

producunt 24. Nam ex z . in 3. procreatur numerus 6.6 ex

6.in 4. fit 2 4. Vel ex 2. in 4. gignit ur numerus 8. flex 8. in z .

efficitnr 2 4. Vel deniqne ex jo in 4.producitur numerus 12.0

ex 12.in 2.generatur24.appellabitur numerus 24. folidus,nu

meri vero 2. 3. 4. dicentur latera illius , quiaeius vnitatesin

longum ,latum atque profundum difpofitæ referuntfigurã quão

dam folidam ,que Parallelepipedum nuncupatur,ut lib. I.ex

plicabimus,cuius omnes tres dimenſiones exprimunt tres nume

ri fe mutuo mteltiplicantes; rnus quidem longitudinem, alius

vero latitudinem , e altisu linem reliquus . Nam fi primum

multiplicetur numerus 2.in 3.ejficietur numerus 6.baſis folidi

numeri longt tres unitates; em lasa duasi: Et fi hæc bafis in 4.

E H multiplicetur, hoc eft , accipiatur

quuer, exurget torus numerus folia

dus 24.altitudinem habens quaiiter

gnitatum . At fs numerus z.in 4.

multiplicetur babebiturbaſis 8.oni

tatum , que multiplicata in : -facit

B totum folidum numerum 24. in alii
C.

tudine habens 3 , vnitates.Sideniq;

numerus 3. multiplicetur in 4. procreabitur numerus 12.pro

baſe, que bis fumpia faciet numerum eundem folidum 24.0

ius altitudo continet duas vnitates. Que omnia perſpicua funt

in figura propoſita . Si enim bays fit A B C D ,duodecim vni

tatum ,cuius longitudo BC, quatuor vnitares,& B.A,latitude,

tres compleftitur ; ſuperponetur eialtera bahs fimilis,em equa

lis E F G H, ut totus numerus folidus contineat 24. vnitates ,

eiusque altitudo B F ,vnitates duas. Similiter, ſi baſis fit BC

Fobito vnitatum, cuius longitudo B C, quatuor , & latitudo

BF,duascontinet vnitates ; fuperponenturei alie due baſer fo

miles, aquales, fietque totus folidus numerus rurfum 14

altitudinem B A,habenstrium vnitatum. Si denique baſisfit

A BFF, ſexvnitatum ,cuius longitudo A B, tres continet, um

latitudo B F,luas,ſuperponentur illi tres aliæ bafes fimiles,

æquales, confiabitque toius numerusfolidus unitaribus 24.qua

rum quatuor ,altitudinem dabunt B C. Idem hic numerus ſoli

4 . haber hec latera 6. 2. 2.cü ex his mutuo multiplicaris

pducai.Eodem q ; modo de alijs numeris folidis iudicanda erit.

DENIQUE

6

dus 22
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DENIQVL vnitas aliquando folidus appellabitur

numerus , & fi non proprie, quia cius laterafunt tres unitates,

ipſam vnitatem exmuisa exri multiplicatione procreantes,

DEFINIT autem hic Euclidestantum numerum ſo

lidum rectangulum ,cuiusbaſes oppoſiti ſuntparallele , conii

neturque fub tribus numeris, omiffis infinitis alijs, de quibus

Iordanses,ob cauſam in precedenti idefinizione datam , quis ſci

licet hi prorſus æquales funt, & fimilescubis , en paralleleps

pedis Geometricis

XVIII.

QVADRATVS nuenerus eft, qui

æqualiter xqualis. Vel quifub duobus æ

qualibusnumeris continetur

P L'AN V M illum numerum , qui æqualiser equalis est,

hoc eß , qui fecundum vnitates fuas in longum latum difo

fitas, refert parallelogrammum re & angulum , cwins longitudo

Latitudini eft aqualis, ita vt omnia latera fintæqualia, vel qui

ex multiplicatione mutuaduorum numerorum &qualiam pro

creatur , atque adeofub illis contine

tur , vocar quadratum . Huiuſmo

di eft numerus. 25. concentusſub nu

meris æqualibus5. “ s . hoc eft, ex

eorum mutua multiplicatione geni- o'r

tus . Nam fieius unitates in formă

planam redigantu , referet perfe.

Etum quadratum Geometricum , in

omnibus lateribus habens quinque

vnitates,ideoque æqualiter & qualis erit ,

ALTER V T E R autem numerorum equalium , ſub qui

bus quadratus numerus continetur, quorum
multia

plicatione producitur,larus quadrati a Geo

metris , radix uero ab Arithmetia

cis pleriſque appellarur.

uel ex

XIX .
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XIX.

CVB V S uero, quiæqualiter æqua

lis æqualiter . Vel , qui ſub tribus æquali

bus numeris continctur .

SOLID V M quoque illum numerum vocat cubum , qui

eft æqualiter aqualis aqualiter,id est, cuius unisares in longi,

Tatum ,atque profundum difpofita cubum Geometricum refe

runt, ita vt omnes eius dimenſiones, nimirum longitude, latiss

do, do altitudo , fiue profunditas, equales fini; Vel qui ex mul

siplicatione mauatrium æqualium numerorum inter fe preds

citur , Qualis eft numerus 27.contentus fub numeris equali.

bus 3.3 . 3.fiueex eorum multi

plicarione'muiuz procreatus, că

ex3. in 3. fiar numerus 9. & ex

7.g.in 3.signa:un numeruscubes

27. Omnes enim illius vai ates

in formam folidam redelia refe.

runtperfellum cubum Geometri

cum , exijiunque tam in longi

- sudine , luitudine, quam ja

-profunditase, sres unisates. **

Te ipfe numerus.27.4ft guider

equalis æqualiter .

Quel FB E T tvero trium numerorum »equalium , fab

guilus cubus continetur , velexquorum mutnemultiplicati

ne procreaiur,Geometris Larus cubi, pleriſqueautem Atiche

merica radix dicituri

7

XX .

NVMERI proportionales ſunt, cum

primus ſecundi , & tertius quarti , æque

multiplex eſt ;ueleadem pars, uel eædem

parte :

.
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partes : Velcerte , cum primus fecundum ,

& tertius quartum , æqualiter continet;

eandemqueinſuper illius partem , uel eal

dein partes :

V I numerosproportionales in omnigenereproportionis ra

sionalisinequalitatis ( cuiuſmodi ſunt omnes numeri inequa

les interſe collari) complecteremur,addidimus huic definition;

illa verba ; vel certe , cum primusſecundum ,&tertius quar .

tum , equaliter contines, eandemque infuper illius partem ,vel

eafdem parses.Definitioesenim unlgataEuclidis, quă puro elle

corruptam , cum manca for , atque imperfecta , comprehen ,

dit folum proporsionales numeros in proporsione multiplici,fub

multiplicize, in proportionibus reliquisminoris inequalita

tis . Nam in proportimemultipliciſuntquatuor quilibet nu

meri proportionales , cum primus ſecundi, do tertius, quarti,

equemultiplexeft ; in ſubmultiplicivero,cum primusſecun

di, da tertius quarti, eadem pars eft's do in reliquis proportio

nibus minoris inequalitatis, cum primus fecundi,& tertius

quarti, cedem partesfuerit, vt vult definitioEuclidis :As we

ro ex eanequaquam deprebendere poffumus, quinam numeri

proportionales fintm proporsioneSuperparticulari,ſuperpar.

biente , multiplicifuperparticulari, aga multiplicoſuperpar

siente ; In hisenimomnibus,primus numerus ſecundi , & ter

sinus quarti; nec eque multiplex eft,nec eadem pars,nec eadem

partes s ſed primusfecundum ,do tersins quarium yequaliter

contines,puta velfemel, vel aliquoties , é candem infuper il

lius partem , eaſdemue partes ; vt perſpicuumeft ex ijs,quedó .

cuimus ad defin, 3.lib.s.vbi omnes proporsiones rasionales co

piofe explicuimus . Itaque hinumeri i 2.4.9. 3. proporsiona

lesfuni, cum primus fecundi, o tersius quarti equemultiplex

fit ,nempe triplus. Item bi 4. 12. 3.9.eft enim primus fecundin

tersius quarii,eademnpars, nimirumtersia. Rurfus propor

sionales funt hi numeri 6. 8.9. 11.quod primus fecundi,& ter

sims quarti eædem partes fint,videlicet tres partes quarte. Den

nique dy 7.6. 14. 12. 7.4.14.8.0 11.5.22 . 10. 12,

$ ; 24. Cofunt numeri proportionales.. Nam in primoexem

plo primus numerus fecundum ,& tertims quartum ,femel,da

in per
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inſuper eandem parsem , nempe ſextam ; In fecundo autem e

mel, c eaſdem partes ,nimirum tresquartas ; In tertio dein .

athuc partem eandem ; videlicet quintam ,continet;

In utsina tandem primusfecundum , tertius quartum ,bis,et

prarerea eaſiem partes complectitur,puta duas partes quintas.

Quod fi prinius numerus ſecundi,& tertius quarti; nõ fetaque

muslomplarzuetesden pars,nei celem partes ; vel denique pris

mus fecundum ; tertius quartum , non æqurister continea ,

eandemque inhisper illius partem , vel vafitem partes s nullo pa

tto dicendieruni numeri propofiri proportionales.

QvVOTIESCIKNQVE igiųur quatuor numeri pro

portionales efle fonuntur ,concedendum neceffario erit,fe qui.

dem maiorescum minoribus cöferuntur, quod primus fecundi,

a sertius quarri , equemultiplesfet ; l'el cerie , quod primus

fecundum , cr rent ius quartum ,contineat equaliteti, * infu

per eandem partem ,
1461 dafiem paries; Et contra, fi primus

fecundi , ex terriesquarti, æque multiplex concedatur : Vel

terre primus ſecundum , & tertins quartum , equaliter dicatur

considere, candem adbuc partem , vel eafdem partes, collige

rur ninteras eſſe proportionales. Quod fiminores admaioresre.

ferantur,dodaniurqueeandem habere proportionem , farendada

erit,primumſecundi
, a tertium quarti,effepartem eandem ,

vel parses eafdem : Ete contrario, fa primus fecundi,& ter.

risis quarti , extem concedatur pars,vel eadem partes,concis

detur numerosäployeundem habere proportionem .

DE FLNET aurem Euclides eus duntaxat numeres pro

portionales ; quiipsojosionem eandem inequalitatis habeat ,

Nam fi de proporcione æqualitatis loc uamur, perfpicuum eff,

primrin fequencio s du tertium quarto equalem debere effe , ut

proporsionales rumeridicantur.

Ex hac arcem definitione aperte colligitur, equales name

tos mierindemhalereeandem praportionem : Es contra, exade

ad rondloseandum quoquehabere.proporsionem ; Item nume

nos adeundem habentes eandem proportioneni, vel ad quos idē

ëindehaberproportionem , aquales effe. Cum enim equzles

numerilinkeividem vel æque multiplices, vel eadem 2.975,

vel easē pi: tes; V'el terte.eundē æqualiter colineant,eandemq;

inf per illius partini , .vel partes ; Item cum idem numerus

equal:ü fitvel æque multiplex, vel eadem pars , releedē partes:

1
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Vel certe illos æqualiter contineat,eandemque infuper eorum

partem ,
uelpartesz perſpicuum est, equales numeros adeun .

dem, vel eundem numerum ad æquales, eandem habere propor

sionem ,iuxta hanc definitionem .

RURSV s quia numeri ad eundem habentes eandem pro

portionem, ſunt illius vel equemulsiplices,uel eadem pars,uel

cedem partes ; Vel certe illum equaliter continent, eandemqu

infuper eiuspartem, wel parses:Item quia idē numerus habens

eandem proportionem ad aliquos , eft illorum uel eque multi

plex , uel eadem pars, wel redem partes ; Vel cerse illos equali

ter continet, eandemque infuper illorum partem , uel partes,se

cundum hanc eandem definnionem ; manifeftum eft,numeros,

qui ad eundem ean dem habent proportionem , vel ad quos

eandem proportionem habet, aquales effe.

PAR I rarione inferiur,maioris numeri ad eundem ,ma

iorem proportionem efle ,quam minoris. Es contra , eiufdem ad

minorem ,maiorem efle proportionem , quam ad maiorem . Item

numerorum illum , quiad eundem habet maiorem proportioně,

maiorem elle : Ad quem autem idemhaber maiorem proportio

nem , minorem eſle. Queomnia perſpicuafunt, fi rećte hæc de.

finitio intelligatur.

idem

XXI.

SIMILES plani, & folidi ſunt,qui pro

portionalia habent latera.

Non neceffe eſt, ut planus numerus plano numero fitſe

milis, quælibes duo illiuslatera quibuſuisduobus lateribushu

ius efle proportionalia ; fed fatis eft , illum habere aliqua duo

latera, que fintproportionalia quibufdam duobus lateribus hu

ius. Nam hac ratione erunt eorum latitudines longitudinibus

proportionales , fe fecundüfuas vnitates in formamplanā redi

gantur , prout latera afumpta exigunt . Vi numeri plani 24.

6. fimiles funt,quoniä illius lasera 6.4. proportionalia ſunt

lateribus huius 3.2.quamuis his eiſdem non fint proportiona.

tin alia illius latera,nempe 8. 3. uel 1 2. 2.

EODEM modo, vsduo numeri ſolidifimiles fint,nõrequi

нь ritur
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ritur , ut quauis tria unius latera proportionalia fint tribus

quibuslibet lateribus alteriur ; ſed ſufficit. ut tria unius re :

periantur tribus alterius proportionalia , quia hac ratione ,

fi fecundum vnitates in formam folidını reducantur ; erunt eo

rum latitudines longitudinibus, au longirutines altitudinibus

proportionales. Vi numerifolidi19. 24.funt fimiles,quia

latera illius 8. 6.4.lateribus huius 1. 3. 2. fiunt proportiona.

lia, licet his eifdem nequaquam proportionalis fint alia lae.

ra illius, nimirum 12. 8. 2.uel 16. 4. 3 .

ITAQV E poſſunt duo numeri plani, uel folidi, fe fimi.

Les, licet lateribus aliquibus unius acceptis nullo modo reperia

ri queant latera alterius prop -rilon alia. Sunt enim hi numeri

plani 24.6.fimiles, ut di&tú eft tamen ſi latera prioris {u .

mantur 3. do 8 nulla reperientur in poleriori illis proportio

nalia , Sic etiam ſolidi ſimiles ſunt 192. 24. cum iamen iz

teribus prioris aſſumptis 3.4.16. nulle reperiantur propor .

tionalia in pofteriori.

XXII.

PERFECTVS numerus eft,quiſuis

ipſius partibus eſt æqualis.

RV MER V s ille , cui omnes fue partes fimulſumpis

(loquimur aurem de partibus aliquotis,venta defin 3.huius

1.b.jæquales funt, Perfectus & Mathematicis nuncup4149.C -

iuſmodi ſunt hinumeri 6. 28. 496. Nam primus continet has

partes aliquotas duntaxat 1. 2. 3.quæ fimulimpre conficiunt

numerum 6.Secundiautemnumeri partes omnes aliquore funt

he 1.2 . 4. 7.14.quarum ſumma conftituit ipfism numerum

28.Tertius demum numerus paries haber aliquosas 1.5

4.8. 16.31.62.1:4.248. quasomnes in vnam fummam cele

left as componere numerum 456. perſpicuum eſt. Qui auteaa

numeri perfečtiſint, qui uia, ac rationeprocreentur , ( * 16

enim præter tres dičtes innumerabiles alry) demonftrabitur ab

Euclide propos ultima lıb.7 .

evon le partes omnes aliquot t alicuius numeri fimul

accepræmaiores fint ipfo numero,dicifolet numerus ille , Abi

dans: fi uero minores,Diminutus.

has

His
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His ide finitioa bus ab Fuclide propofitisadiungende mi.

hi videntur ex Camfano, alisque fireproribus nonnullæ alie,

quibus proxime ! ecceza as poſsilata, Ü communes animi norio

nes,prejerum;eá , Piki 145 in lemontir untisnumerorum proprie

ottibus Euclides,um eius interpretes uti uidentur.

XXIII.

NVMERVS numerummetiri dicitur

per illum numeruin ,quem multiplicans,uel

a quo multiplicatus, illum producit.

V T numerus 4 -metiri dicitur numerum i 2.per 3.quia mula

tiplicatus ſecundum 3.producit 12. F.ademque ratione nume.

rus 3.eundem numerum í 2 .. metietur per t.cum ex multiplicata

tione 4.in 3.numerus 12. producatur. Hoc autem itaelle,hac

ratione fiet perſpicuum . Cum numerus 4. metiatur 12. per

3. faciet quipſum 1 2.10ties compoſitus, quolies eft unitas in 3 .

Quire per defin. 15. numerus 3. multiplicans numerum 4 .

producer 1 2. Quia uero vt propos . 16. huius lib . oftendemus,

idem numerus producitur ex multiplicatione 4. in 3.qui ex 3.in

4.manifeftum relinquitur eundem numerum 12. procreari , fi

numerus4.multiplicet numerum 3 .

XXIIII .

PROPORTIO numerorum eſt ha

bitudo quædam unius numeriad alterum ,

ſecundum quod illius eſt multiplex , uel

pars , partesue ; uel certe illum continet ſe

mel ,aut aliquoties , & aliquam inſuper il

uel partes .

Si numerus 20. cum numero 4. conferarur ea ratio

ne , qua illius multiplex. eft , nempe quincuplus , dicetur

Hh

lius partem ,

2 h.to
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hac comparatio,habitudowe,Proportio .Sic etiam proportio erit

ea habitudo, qua idem numerus 20.cum numero 60 confertur,

fecundum quod illims tertiapars eft: foc de reliquis.

Evae cum ita fint,perſpicuum est , sum demum quatuor

numeros dici proportionales,cum primus fecundi , tertius

quarsi, « que multiplex eft ; vel eadem pars, vel eadem parses :

Vel cerse, cam primus ſecundum ,& tertius quartum ,equali.

ter continet, eandemque infuper illius partem , veeafdem par

res , ni fupra defin. 2o.docuimus.

XXV .

TERMINI, ſiue radices proportionis

dicuntur duo numeri, quibus in eadem pro

portione minores ſuminequeunt.

XXVI.

CVM tres numeri proportionales fue

rint ; Primus ad tertium , duplicatam ratio

nem habere dicitur eius, quam habetad fe.

cundum . At cum quatuor numeripropor

tionales fuerint; Primus ad quartum , tripli

catamrationem habere dicitur eius, quá ha

bet ad ſecundum : Et ſemper deinceps uno

amplius,quamdiu proportio extiterit .

Harc definitio,ut admagnitudines pertinet , copiofees.

plicasa fuis in quinto lib.Vnde cum omnia, que ibi

fcripfimus , ad numeros huc transferri

facile poffint , non eft , quod

iterum ea hicrea

petamus .

XXVII.
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XXVII.

QVOTLIBET numeris ordine poſi

tis , proportio primiad ultimum componi

dicitur ex proportionibus priini ad fecun

dum , & fecundi ad tertiú, & tertij ad
quar

tum , & ita deinceps , donec extiterit pro

portio .

Hoc ita fe habere,pluribus verbis a nobis demonftratum

eft ad defin . s.lib. 6.

Poss v NT etiam huc referri definiciones illa in quine

to libro tradita de alterna ratione, inuer ſaque ; de compofisio

ne,diuifione, to conuerfione rationis ;deratione ex equalisases

to de proportione ordinata , ac perturbata.Omnes enim himo

di argumentationum ,qua circaproporsiones nerfantur,demő

firabuntur quoque in hoc feptimolibro proportionibus numero

rum conuenire ,

POSTULATA, SIVE PETITIONES

I.

POSTVLETVR, cuilibet numero

quotlibet pofſe ſumi æquales , uel multi

plices.

II .

QUOLIBET numero ſumipoffe

maiorem

QUAMVIS enim numerus infinite diminui nequeat ,

| sed neceſarioad vnitatem individuam diminusio deueniat;sa

men augeri poteft infinite per additionem continuam unita
tis .Hh 3



D'EUCLID : GEOMES

sis . Quare quolive: numero propofito maior eshirerse cted,ile

le uidelicet,qui ex unius unitatis , uel eriamy variuna addinio.

ne confurgit .

AXIOMATA, SIVE

PRONUNTIATA .

1
1.

QVI numeri æqualium numerorú , uel

eiuſdem æque multiplices funt , inter fe

ſuntæquales .

II.

QVORVM idem numerusxque mul

tiplex eft , uel æque multiplices ſuntæqua

les, inter fe æquales funt.

III.

QVI numeri æqualiú numerorum , uel

eiuſdem, eadem pars,uel exdem partes fue

rint æqualesinter ſe ſunt.

IIII.

QVORVM idem numerus,uelæqua

les, eadem pars, uel exdem partes fuerint,

æquales inter ſe ſunt.

V.

VNIT AS omnem numerum per uni
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tates, quæ in ipſo ſunt, hoc eſt, per iplum

met numerum meritur. '

NU AM unitasſumpra roties, quot ſuntin numero propor.

to unitates , ipſum conftituit. Quamobrem ipſum metitur per

unitates , que in ipfo ſunt, hoc eft ,per ipſummet numerum ex

ſuis unitatibusconftitutum .

VI .

OMNIS numerus fe ipſum metitur

per unitatem ,

CVM quilibet numerus femel ſumptusfibi ipfe fit æqualis

manifestum est, omnem numerum feipfum mesiri perunitatč.

VII .

SI numerusnumerum multiplicans, ali

qué produxerit,metieturmultiplicans pro

ductum per multiplicatum , multiplicatus

autem eundem per multiplicantem .

NVMERV s enim A ,numerum , multiplicans pro.

drcut numerum C. Dico A , metiri ipſum C , per B; do Boeun

dem C , per A Cum enim ex defin.rs.nu

merus B , coties rumpofitus conftituat ip
Å .... B.

ſumc, quot fant in A , unitates ; perſpi C ......

cuum ef B , metiri ipſum C , per A, ja

eadem ratione A , ipſum eundem C, metiri per B, cum etiam

B , ipfum A , multiplicans procreet numerum c, vt demonfira

birur propos. 16.huius lib .

yill.

SI numerus numerum metiatur, & il

le , per quem metitur , eundem metietur

per eas , quæ in metiente ſunt, unitates ,

Hh hoc
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hoc eft, per ipſum numerum metientem .

V I quia numerus 6.metitur numerum 1 8.per 3 metienter

numerus 3. cundem numerum i 8.per 6. hoc eft,pervni.

ses,quein meriente numero 6. reperiuntur. Hoc autem ita eſſe
,

ad hunc modum confirmabimus. Quoniam numerus 6. meri

sur 18. per 3. fiet numerus 1 8. ex multiplicatione 6. in Jowel

3. in 6. per defin. 23. Quare per axiomapracedens nuterw

3. numerum 18.meietur per6 .

IX.

SI numerus numerum metiens,multi

plicet eum,per qué metitur , uel ab eo mul

tiplicetur,illuin quem inetitur, producet
.

METSATY enim numerus A numerum C , per

B. Dico 4, multiplicantem ipfum

A .... B ... B, uel multiplicatum a B, produce

C .........
re ipſum ċ. Nam numerus A,NH.

merism C , metiri dicitur per exam

numerum , quem multiplicans, vel

a quo multiplicatus,ipfum C , producit, per defin, 23. Cum er.

801,metiri ponatur ipfum C,per B ; perſpicuum eff, num

Tumi, multiplicantem ipfum B , vel ab eomultiplicatum,sre

ducere ipfum C.

X.

NVMERVS quotcunque numeros

metiens,compoſitum quoque ex ipfis me

titur.

MITLAT VR numerus 1 , numeros BC,CD. Dico

rundem A mesiriquoque ex ipfis compofitum B D. Cum enim

Ai mesiasur ipfos BC, CD ; erit tam Bc , quam CD , ipfiw

Ay malii.
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1, multiplex : Dimi

foergo B C, in partes
A ....

BE ,EC,ipfe Aeque B .... E .... C ... , F .... G .... D

les , ipfo CD , in par

ses CF,FG ,GD, es

dem A , equales ; eris numerus B D , compofitus ex omnibus

partibus B E, E C ,CF, FG, G D, ipfi A , equalibus, multi

plex ipfius A. QuareA , ipſum B D ,metitur . Qyod eft pro

poforum

XI.

NVMERVS quemcunque numerű

metiens, metitur quoque omnem nume

rum , quein ille metitur .

MLT LATVR numerus A , numerum B 3 d B , nume

rum C D. Dico eundem A , mesiri quoque numerum C D , quă

B , mesitur . Cum enim

B ,metiatur ipfum C D
A

erit CD,ipfius B , multi .

plex . Diuifo ergo CD ,in
B ......

partes C E , E D , ipfi B , C .......... E ......... D

æquales; merietur A, ip

fos numeros CE , ED ;

quandoquidem numerum B ,tam numero C E, quam E D ,& qua,

lem , meririponitur. Igitur idem 1 ,per pron . 10. merietur

quoque numerumCD, ex CE , ED , compofitum . Quod eft

propofitum .

XII .

NVMERVS metiens totum & abla

tum , metitur & reliquum .

MITIATVR numerus A , torum B C , da ablatun

BD. Dico eundem A , meriri quoque reliquum DC . Cum

enim A , mai vor B C , G B D ; Tif tam B C , quam B D,

ipfius
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ipfius A, multiplex . Diuiſo ergo tam B C , quam BD, in par.

tes ipſi sl ,equales ; Eritre.

liquus numerus D C , uel

una pars numeri & C, ipfi A ,

D ... C æqualis , uel plures , atque

B D ...... c adeo DC , equalis eris ipfa

A , uel eius multiplex ,Me.

tirur igitur A , ipfum DC.

Quod eft propofitum .

THEOR. I.PROPOS. 1 .

S I duobus numeris inæqualibus propo

ſitis , detrahatur ſemper minor de maiore ,

alterna quadam detractione , neq; reliquus

unquá metiatur præcedenté, quoad aſſum

pra fitunitas ; qui principio propoſiti ſunt

numeri , primiinter ſe crunt .

SINT duo numcri propoſiti inæquales A B ,CD,

quorum CD, minor ex ma

jore A B , quories poteft,detra

A .. E.G.B hatur :& reliquus EB, ex CD ,

... F D quoties etiam poteft ; & s

H liquus FD , ex EB : Er in

hac a'terna detra&ionc aun

quam numerus rchquus pre

cedentem , a quo fuie detractus,metiatur,donee ad unitari

G , quæ quidem præccdenię numerum FD ,metitur, de

tradio perueniat . Dico numeros a B ,CD ,effe inter fe pri

mos ; hoc eſt folam unitatcm communimenfura cos meci

tir . Sienim non dicantur inter fe primi , metietur cos ali

quis numerus, qui fit H , communimenfura,præter unita.

tem . Quia ergo H ,moriturnumcrum C D ; & C D ,rume

1uA E , (quod CD ,uelfars ſit ipfius A E, ucl certe ciæqua

lis,cum diciactus ex A B , reliquerit numerum E B,)moc

rus quoque H , ipfum E : Ac H ,metiturquoquçcorum

C

pron

AB;

1
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A B ; igitur & reliquum E B ,metiecur.Metitur autem Eß, 12.pror.

ipſum C F; Igiturü H ,ipſum CF, metiecur; Ac propterea, w . pron .

cum & rorum CD , mcriatur ,mecietur quoque reliquum 12. pron .

FD . Cum ergo F D , metiarur ipſum E G ; nietiecur etiã

Hipſum EG : Metiebaturautem & H , tqrum E B , Reli.11. pron .

quam igitur unitatem quoque G B, numerus H , merietur , 126 pron .

partem totum . Quod eftabſurdum . Non igicur numerus

aliquis, præter unitatem ,numeros A B , C Dmcitur: ac

proinde primi inter ſe funt.Quamobré, fi duohus numeris

inæqualibus propoſitis, & c. Quod cratdemonftrandum .

SCHOLION .

CONVERTEMV's facile cum Campano hanc propofi

sionem , hoc modo .

Si duobus numeris inter ſe primis propo

Sitis", detrahatur ſemper minor de maiore, al

ferna quadam detractione ; nunquam reli

quus metietur præcedentem, quoad aſſumpta

Gt unitas .

E ..

D.

ante .

SINT duo numeri inter ſe primi A B, C D , quorã minor

CD, ex maiore A B ,quoties poteft,detrahatur; reliquus FB,

ex CD, quoties etiam potefl ; g reliquur F 1) , ex E B., relin

quens G B. Dico in hac alterna de raftione nunquam
reli.

quum mesiri prece

dentem , quoad vni A. G.- B

343 affumatur. Men с F

tiatur enim

quam ad vnitaté detraétio perueniat , fi fieri poreſi,reliquus, nu

merus G B , precedentem FD , ex E B , ablatum . Quia igitur

numerus G B ,numerum FD ,metitur ; Ø FD , ipfum EĢime :

tietur quoque e B ,ipſum E G.Cum ergo G B , do le ipſum pie. " I pron.

tiatur ; merietur quiquenumerum £ B, ex EG , G B ,compoſi. 10. pron .

tum : Meritur autem E B ,ipfum C F ; Igitur dan G B., eundem 11. pin .

CF, merietur : Atq; adeo cu da ipſum F1,poftus fis metiri ;

mesierur quoque CD , ex CF , FD , compofitum . At vero 10. pron .

CD ,
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E ..00c

11. prone | CD, metitur ipfum A E : Igitur d eundem A E ,numerus

GB, merietur : Acl

proinde. cum & ipo

A. G -- B Surn EB , metiatur,

C. F.OD mt oftenfum eft;merie

10. pron . tur do A B, ex vero

queA E, E B, com

pofitum . lutte cum numerus G B, merietur numeros A B,

C D ,ipii erunt inter fe compofiti. Quod eft abfurdum ,cum po

nantur inter ſe primi. Nunquam ergo numerus aliquis reli

quus precedentem metietur , donec allumpta fit vnitas. Quod

eft propofitum .

EODEN modo d hoc demonftrabimus,

Si propofitis duobus numeris inter ſe com

politis, detrahatur ſemper minor de maiore

alterna quadam detractione; detra&io ad vni.

tatem vſque non perueniet , ſed ad numerum ,

qui præcedentem detractum metiator .

RAM fi detraétio huiuſmodi ad vnitatem uſque perueni

ret ,eflent propofiri numeri inter fe primi, ut Euclides demen

Branis. Quod eftabfurdum , cum ponantur inter fe compofiri.

Ex hisfacile dignofcemus,anduo quicunquenumeri prod

pofitiſını inter ſeprimi, nec ne. Nam detra &tofemper minere

de maiore,alterna quadam detraétione ; finüquă veliqnuspre

cedentem metiatur,quoad aſſumpta fit vnitas ; ipfi erant inter

se primi, ut Euclides demonftrauit:Si uero reliquus aliquis

numerios precedentem mesiarur, ipſi erunt inter ſecompofiti,

cum ille idem reliquus numerusuirunque numerum propof.

tum moriatur, at perfpicuum eft ex demonftratione fasperiori.

Ex eo enim,quod reliquus numerus G B ,meriri dicebautpre

cedensem numerum FD, ostenſum fuit,eundem reliqažGI,

yirunque A B, CD) ,meriti.

PROBL. 1. PROPOS. 2 .

DVOBVS numeris datis non primis
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inter ſe , maximam eoruin cómunem men

ſuram reperire .

DENIVÅ duo numeri A B C D ,non primiinter ſe,

quorum maximam communem menfuram oportcat repe

rire. Detrahatur minor C D, <x maiore AB,quoties poteft,

relinquatq; E B,numerum,qui ex CD, ſubtractusrelinquat

FD , & fic deinceps ſemper minor de maiore ſubtrahatural.

terna quadam detra.

& ione; in qua quidc

perucniccur ad numc

rum , qui præcedente c F. , D

metiacur. Nam ſiad G--...

unitatë deueniretur,

aumeri A B, C D,cf.

fent inter se primi ; quod eſt contra hypotheſim . Peruentu 1. Seprimi

crgo iam fit ad reliquum numerumF D, quidetractus ex

E B ,nihilrelin quat, ſedcum metiatur . Dico F D, effe ma

ximam menſuram communem numcrorum A B, CD.

Quod enim utrunq; metiatur,ita oftendemus. Qua FD,

metitur ipſum E B ; & E B , ipſum CF; metietur quoque

FD, ipſum CF ; atq ; adco ci & ſeipſum metiatur, metic- 11. pron,

sur & corú CD,cx CF,FD), compoſicum . Acc D, ipſum 1 o. pron.

AŁ ,metitur; Igitur & FD ,eundem A E ,mctictur. Ac pro 1. pron .

pterca cum F D ,mcriatur quoque ipſum E B ; mctictur ctia

totum A B ,ex utroqueA Ė , E B , compoſicum . Metiçur 10. pron .

igitur FD , utrunquen umerum A B C D.

Quod autem F D ,fitmaximaa menfura communis il

lorù, ica probabimus . Sienim fieri poteft,deturmaior men

fura communis G, quamFD. Quoniam crgoG, metitur

utrunque A B , C D; E: CD, metitur ipſum A £ ;metictur

quoque G, ipſum A E. Igitur & reſiduum E B : Al ucro 11. 12. &

E B ,metitur C F ; Meticturergo& G , cundem C F; Igitur u . pron.

& reſiduum F D ; maior minorcm , Quod cſt abſurdum .
13. pron.

Non ergomaior numerus, quă F D, numcros A B , CD,

metitur; AcproindeFD , maxima cft menfura numcro

rum AB,CD.

evoOD ſi minor numerusCD,metiatur maiorem

A B ,ita utdetractus ex A B, nihil relinquat , crit iplcmaxi

ma
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maamborum mēſura com ,

А B munis cum & fcoplum me

с D
tiacur . Duobus igitur nu

meris datis non primis inter

ſc , & c. Quod erat faciendum .

.

COROLLARI V M.

Ex hocmaniteltum eſt , quod numcrus metiens duos nume.

ros , metitur & maximam eorundem communcm menluram , Hoo

elicitur ex ea parte demonftrationis , qua ottenſum fuit FD, elle

maximam menfuran ipforum A B , CD. Demonſtratum enim ell

ibi , numerum G , limetiaturnumerosA B , CD , metiri quoqne

numerum F D , maximam corum menſuram cómunem . Eadeniq;

ratio eft dc czicris.

SCHOLION.

Ex di&tis facile cum Campano experiemur, an quolibet

numeri propofiti finiinter ſe primi, nec ne , Sint tres numeri

A , B , C. Primum ergo ex perrors

per ea, quæ ad propos. 1. docuimus,

B
an duoA, & B, ſint inter ſe primi:

Quiſi fuerint inter ſe primi, #9

erunt tres numeri A, B, C , inter le

compoſiti, quod nullam poſſint habere menſuram communem ,

præter unitatem ,propter numerosA, B , inter ſe primos.

Si vero A, B, fuerinı inter ſe compofiti, fit eorum ma

2.Septimi
xima menſura communis in

wenta Di que fi meriaiar

B
numerum c , perfpicuum eft,

sres numeros A , B, C, effe in

D er ſe compoſitos , cum habeant

numerum D, communem men

furam

Quoufi D,maximamenſurenumerorum A , B, non

metiaturnumerumC ; Erunt , & D, uel inter ſe primi, wl

non: Si fintinter ſeprimi, non erunttres numeriA , B, C,

inter ſecompofiti , ſed inter ſe primi.Si enim dicantur elle

inter ſecompofiti, ita ut habeant numerum communem mezia

ran ,metietur eiuſmodicommunis menfuræ numerum D,

A ....

C :

ter

dim :
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ximam menfuram numerorum A, B, per coroll. huius pro

pos . Quare cum eadem illa menſu

ra metiatur quoque numerum C , non
A

erunt inter ſeprimi numeri C , y D. B

Quod eft contra hypothefim . Si ausē

C, D , non fintinter ſe primi, erunt
D

sres numeriA, B , C , inier le compar

firi . Inuenta enim numerorum , & D, maxina menfura 2.Septimi

commanı E ; cum E ,

metiatur ipfum D ; D,

autem ipfos A , B ;

metietur quoque E,eoſ

dem A ,B. Quare

cum idem E , metia . D E ..

tur quoque ipſum C ;

merietur F., tres nume

ros A , B , C ; Acpropterea ipſi inter ſe ſuntcompoſiti. Quod

eft propofitum .

SIMILI arte explorabimus , an plures numeri ;quam

sres. fint inter feprimi , an porius inter ſe compofiti. Nam

fi dari numerifuerint quatuor, xperiendum iderit primum in

tribus ; fi quinque, in quatuor, uc. Reliqua antem perficien .

dague de tribus numeris datis diximus .

. .

B.
lur. promo

3.

PROBL.2.PROPOS. 3.

TRIBV S numeris datis non priinis

inter fe , maximain corum comunein men

furum reperire.

DENTVR tres numeri A , B, C, non primi inter fc,

quorum maximam men

Jurā cómunem oporteat A

10perc. Sic D, maxina B D

menſura numerorum A , с E .. F

& B ; Si ergo D ,metialur

2.Seprimi

quoque
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D ....

quoque ipfum Cyperſpicuum eft D , effe maximam menfu

ram numcrorum datorum A , B , C. Nam ſi maior numc.

rus dicatur metirinumcros A , B , C , mcrictur idem , psi !

coroll. propos. 2. huius lib .

numerum D,maximam men

A. ſuram numcrorum A , & B ,

B maior numerus minorem .

C. E. , F Quod cft abſurdum . Si uero

Dino metiatur ipſum C ; crūt

faltem D, & C , interſe com

polici . Cum enim ſintA , B, C, inter ſe compoſici, mctic

tur quæcunque illorum menlura communis, per coroll.pro

pos. 2. huius lib . numerum D, maximam menſuram ou.

merorum A, & B. Cum ergo cadem illamenſurametiatur

ctiam ipſum C ;erunt D , & C ,inter ſe compoſici. Sit corum

2. feptimi maxima menſura E. Dico E eſſe maximam menſuram có .

munem datorum numerorum A, B ,C .Quodenim fu c).

rum menlura comunis,hac rationc demon itrabitur. Quo

niam E, mctitur numeros C. & Djat D ,ipſos A,& B; me.

11. pron . rietur quoque E, ipſos A , & B ;Ac proinde tres numcros

A, B, C ,merietur

Quod autem E ,fitmaxima corum communis men

ſura,perſpicuum eſt. Si cnim fieri poteft, lit F,maior quam

Encorum menſura communis. Quia igitur F , meticur nu .

meros A, & B; metietur quoque,percoroll.propos. 2.huius

lib. Mumcrum - D ,maximam corum menſuram commune

Metiturautem & C : Igitur F ,metiens D , & C, meticur

quoque E , corum menſuram maximam , ex codem corol.

numcrusmaior minorcm . quod eft abſurdum . Non ergo

maiornumerus, quam E, numeros A , B, C, metitur ;Al.

qucadco E,maxima menſura eft ipforum . Quamobrem

eribusnumeris datis non primis inter fe, &c. Quod facica
dum erat .

COROLLAR I VM .

Hinc perſpicuum elt,quod numerus meticas tres numers

metitur quoquemaximam corum communem mēſuram . Hoc eni

colligitur ex ultima parte demonftrationis ; Oltenſum cnim et

ibi,numeruin F, ſi meriatur numeros A, B, C, aicturi quoque a

merum

À
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merum E , maximam illorum menturan communem : Eademquc

in ceteris eit rado ..

PAR I ratione , pluribus numeris datis, quam tribus, non pri.

mis inter ſe , maxima corum comunis mélura inuenietur; locumq ;

habebic hocidem corollarium . Nam fi dati numeri fuerint qua .

tuor, inucienda erit primum maxima menſura communis trium

numerorum fiquingire , quatuor numerorum accipienda ' erit pri

mum inaximacommunis menſura , & c. Reliqua uero omnia per

agenda , uc detribus numeris didum ett .

4
THEOR. 2. PROPOS. 4.

OMNIS numerus,omnis numeri, mi

nor maioris, aut pars eſt ,aut partes.

SINT duo numeri A ,minor,& B ,maior.Dico A ,

efle aut partem , aut partes ipſius B.

Sint enim primo A , & B , inter ſe pri A

mi. Quia igitur quælibet unitas nu B

meri A , pars eſt numeri B ; perſpi

cuum eft, numerum A , elle partes numeti B.

SINT deinde A , & B , noprimi

inter ſe, ſed inter ſe compoliti,& me . A

tiatur A , ipſum B. Quo pofito ma B

nifeftum eit A , parıé effe numeri B.

Sed iam A,non metiatur ipſum B ; inuenta autem ma

xima corum menſura communis fit C ; diuidaturque nu

merus A , in partes A D,DE,

EF, quarum fingulæ ipfi C, A E F

fintæquales . Quia igitur C, B

pars eft ipſius B , cū ipſumme C ..

tiarur ; erit quoque A D , pars

ciufdem B :ſimiliter & DE, & E F : Acpropterea totus nu

merus A , eſt paries numeri B. Omnis igitur numerus, om

nis numeri, minor maioris, autparseit,aut partes. Quod
demonftrandum erat.

THEOR. 3. PROPOS. 5.5

SI numerus numeri pars fuerit , & alter

li alte

D ..
3

5 .
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alterius eadem pars : Et ſimul uterque

utriuſquefimuleadem pars erit , qux unus

unius .

Sit numerus A ,cadem pars numeri B C,quæ cft nu

merus D,numeri E F. Dico utrunque numerum A, & D ,

Gmul, utriuſque numeri B C , & EF , fimul candemelle

partem , quæ eft uel A, ipfius B C , ucl D, ipfius E F. Diui.

ſis enim

numeris

A .... D .... B C ,EF,

B ...... G .. C E .... H .... F in partes

BG ,GC;

EH, HF ,

ipfis A, & D, æquales; erit multitudo partium numeriBC,

æqualis multitudini partium numeri E F , propterea quod

cadem pars eft A, iplius B C, quæ D , ipfius E F. Quia igi

tur A , & BGæquales ſunt ; ſi illis addantur æquales D ,&

EH ; erunt, & D ,fimulæquales ipfis BG , & E H fimul:

Eodé argumento crunt A , & D , fimul ipfisGC, & H F,G

mul æquales : Et fic deinceps,fiplures partes fuerint in BC,

E F; aggregacum numerorum A , & D, tot aggregatis par

tium numerorum BC , & E F, æquale erit , quocies A , in

BC , ucl C , in E F , continetur : Ac propterca cadem pars

crit uterque A , & D ,ſimulutriuſque B C, & EF,fimul,que

cft A ,iplius B C, uel D ,ipliusE F.Si numcrus ergo nume

ri pars fucrit, & c. Quod erat oftendendum .

SCHOLION.

E O D'a N modo demonftrabimus & hoc , quod fequiture

Si vnitas numeripars fuerit, & altera uni

tas, uel numerus alterius numeri cadem pars ;

Etfimul ucraque unitas , uel unitas & nume

cus fimul, utriuſque numeri liinulcadem pars

erit , quæ unitas numeri ,

HOG !
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>
A.

$

Hoc autem per picue in his appofitis exéplis.apparet. Ea

dem enim prorfus eft demonftrasio..

D .. A. D ..

BG.C E.H.F. i B. G.C E... Hv , F.

Poss VM vs etiam hanc propofitionem ad quotcunque

numeros transferre , hoc modo.

S 1 Gnt quotcunque' numeri quotcunque nu

merorum æqualium numero,ſinguli lingulorú ,

cadem pars ; Et omncs.omnium fimul.cadem

pars erunt, qux unus unius.

SINT numeri A , B , C ,numerorum DE,FG ,HI,finguli

fingulorü endē pars. Dico omnes numeros 1,2,Cyfimul omniño
numerorum su ) .

FG, B .. DIC.rs

HI, fimul D .... K ....E F ... L ... G Hi.M .. 1

eandem effe

parté,quz ejt sipfius D E.Diuifis.n.numeris DE,FG , H 1;in

partesipfisA,B,C,æquales; erit multitudo partiñ nrimeri DEJ

aqualis multitudine partiš tamnumeri F G, quă numeri H.I.

Quiaigitur A,& D K ,equales funt;ſi illis additur æquales

B, FL,erunt A , B ,fimulequalesipfis DK,F2 ,fimul: quia

bus fi rurſumaddantur equalesCGHM; erunt quoqsA, B,

C,fimulæquales ipfos DK,FL,HM ,fimul. Similiratione erüt

A , B ,C.fimul equales ipſis KE ,LG ,MI,fimul; & fic deinceps,

fi plurespartesfuerinrin DE,FG,HI,aggregatü numerorum

A , B , C,tot aggregatis partium numerorum DESÈG ,HI, aqua

le erit,quoties in D Е ,cocinetur. Quamobrē eadë pars erüt

A ,B , C,fimul ipforú DE,FG ,ÀI,fimul,que A , ipo D E. .

ID Em ſequitur ,fi loco uniusnumerorü A , B ,C ,ſumatur

unitas ,uel loco pluriž, uel etiã omniū ,plures unitates, de

duobus dictum eft. Id quod fequentes figure indicant,

DE ,

,ند

.هب.

B C ... C.

D.K.E F..C..G'h ... M ... 1 ' D.K.E FLG H.M.I

10

THEOREMATT quoque primo quinti lib . fimile pro

ponemus, in hunc modum .

Siܐܪ
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Si Gnt.quotcuque numeri quotcunque nu.

merorum æqualium numero , finguli lingulo .

rum , æque multiplices : quam multiplex eſt

unius unus numerus, tam multiplices erunt &

omnes omnium .

DEMONSTRATIO cadem hic est , que in lib.s.

Quod tamen aliter isa etiam demonftrabimus . Sint A , B , C,

numerinumerorum D,E,

ur... B ...... C ... F, que multiplices , for

D . , .. E ... guli fingulorum . Dico

omnes A , B , C , fimulam

nium D ,E,F , fimultam multiplices effe ,quam eſt A ,multiplex

ipfius D. Cum enim tam fit multiplex A ,ipfius D , quem efaB ,

ipſous E, & C , ipſius F; eris e contrario U, eadem pars ipfius

4. que E ,ipfius B , F , ipfises C. Per ea igitur , que nuper a

nobis demonſtrata funt , erunt D, E, F ,fimul eadem pars ipfe

rum A , B , C, fimulque D , ipfius A ; Acpropterca e contra

rotam multiplices erunt omnesA, B, C , fimul, omniuta D,

E, F , fimul, quam eft multiplex A, ipfius D.

evod li loco uniusnumerorum D ,E , F, affumatut vai

sas,uel etiamlocoplurium,uel omnium , plures vnit ates, thes

rema codem modo demonftrabitur , * ex fequentibus figu

ris apparet .

A ... B ..., C

D.E. F

B

ED. F..

6.
THEOR. 4.PROPOS. 6.

SInumerusnumeri partes fuerit, & al

teralterius eædem partes : Et ſimul uter

que utriuſque ſimul exdem partes erit,qux

unus unius.

Sot numerus A B , cædem partcs aumeriC, quæ Dit

merus
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H ... E

merus D Е ,numeri F. Dico utrunquc numerum A B , &

DE , ſimul utriuſque numeri C , & F,fimulcaldem partes

effe, quæ A B,

ipfius C , uel A B D H E

DE, ipfiusF. C
. F

Diuiſis.n ru

meris A B, D Е, in partes AG,GB; D H, H E, numero

rum C, & F, erit multitudo partium in numero A Bæqua

lis multitudini partium in numero DEs propterea quod

cædem partes eſt numerus A B , numeriC, que pumerus

D E, numeri F. Quia igitur, quæ parselt AG ,numeri C ,

eadem eft D H, numerif ; erit uterque A G , DH, ſimul s.Septimi

eadem pars utriuſquc C, F ,fimäl , quæ A Gs iplius C , uel

DH ,ipfius F. Eadem ratione crituterque G 8, H E ,fimul

cadem parsutriufque C, F , fimul ;quæG B , ipfius C , uel

HE, prius F : Et fic deinceps, fiplures partes fuerint in AB,

DE, erunt toraggregata parrium innumeris A B , DECó ini.

tenta , partes cædem numerorum C, F, fimul, quot partes

cædem est numerus -A B , ipfius C , ucl D Е ,ipfius Fo Ac pro

inde cædem partes erit uterquenumerus AB; DÉ, ſimul ,

utriuſquenumeriC, F ,fimul, qux A B, ipfius Cuet DE,

ipſius T. Si numerus ergo numeri partes fuerit, &c. Quod

crae demonftrandum .

SCHOLION.

SED dgn hanc propofitionem ad quotcunque numeros ex

tendentes , hoc modo amplificabimus .

S r fint quotcunque numeri quotcunque nu

merorum , lingulifingulorum , eædem partes;

Et omnes omnium limul eædem partes erunt ,

quæ unus unius.....

EADEM enim eft demonstratio , fi modo pro quinta pro

pos, aflum'atur id ,quod fecundo loco demonftrauimus in ſcho

lio precedenti ; ut hicperſpicuum eft.

A. , K .. B C ... L ... D E ....M .... F

G. 1 ...

THEOR .

H ..

li 3
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7.
THEOR. 5. PROPOS. 7.

SI, numerus numeripars fuerit, qualis

ablatus ablati : Et reliquus reliqui eadem

pars erit, quali
s totus totius.

Sit numerus A B , cadem pars numeri CD, quæ abla

tus A E ,ablati C F. Dico reliquumE B , candem cile parte

: reliqui F D , quæ cft torus

Ai ... E . B AB, totius CD . Pona

G ....C.drocin.Fo.D cur cnim E B , numeri

GC, cadem pars, quz eft

A E, ipſius CF,uel totus A BitoriasCD.Quja igitur AE,

cadem eftpars ipfius CF, quæ E B , ipſiusGC;crit uter

5.feptimi que A E , B, fimul eadem parsutriufq; fimul CF, GC ,quç

Å Egiphus C F, hoc cft,quæ totus A Betorius C D ; Acpro

prereacum A B ,cadem fu parsutriuſque numeri FG , C D

crunt ipfinumeri FG, CD,inter fe æquales. Dempto crgo

communi C F,æquales remanebunt GC,FD .Eadem igi

tur parserit E B , ipfius FD , quæ ipfius GC, hoc eft,quæ to

tus A B , totius CD. Siigitur numerus numeripars fue

rit, & c. Quod crat oſtendendum .

SCHOLION.

I DEM hoc theorema uerum eft , eriam fi ablata fit unitas

AE , uel reliquafueritunitas E B; uel denique de ablata,

reliqua fit unitas,ut ex his exemplis apparet,

DE... B

G ... .C..F .

obdois ... E.B A.E.B

... D G..C .. F..DG..C..F.D

CAETER V M & ex his theoremati quinto lib . s. fimile

hoc demonfirabimus .

Su numerus numeri æque fuerit multiplex,

atqueablatus ablatı : Etiam reliquus reliquiita

mudri
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multiplex erit , ut totus totius .

evod quidem non aliter oftendemus , ac theorema il.

lud quinti lib. Verum idem ex demonftratis ita confirmabi

mus . Sit sotusA B, totius C D, aque multiplex, atque• abla .

TusA E, ablasi CF. Dico de reliquum E B , reliqui F D , ita

effe multiplicem , ut est soius. A B, rorius C.D. Cum enim

AB, ipfius C D, fis eque mul

E B riplex , atque A E ; ipfius

C. D CF; erit e contrario tofus CD,

totius A B, eadem pars , quæ

ablatus CF,ablati A E. Quare do reliquus.FDyreliqui EB, 7. Septimi
eadem

pars erit,que rotus CD, torius A B ; Ac proinde econ

trario E B , it amultiplex erit ipfiusFD , ut AB , ipfius.CD,

eft multiplex

Si aliquando ex CD , ablata fuerit unit asCF ; uel reli

qua fis unitasFD : veldenique de ablata fii vnitas CF ,

alia reliqua F D ; idem demonftrabitur , ut hæc exempla-com

monftrant.

.

F.

4

A E ...... B

C.F..D

Albi.E..B

C..F.D

A .... E ..., B

C.F.D

THEOR. 6 , PROPOS. 8. 8 .

SI numerus numeri partes fuerit , qua

les ablatus ablati : Et reliquus reliqui ex

dem partes erit, quales totus totius.

SIT numerus A B , partes cædem numeri C D , quz

ablatus A E , ablati .

CF. Dico reliquú A .... K E .... B

EB , caldem effe C..... F ...... D

partes reliquiFD, G ...... L..I . M..H

quæ totus A B ,co

cius C D. Sumpto enim numcro G H ,çquali ipli A B ; erit

GHIli 4
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F ......

GH , cædem partesipfius CD ,qux AB , eiufdem CD,

hoceft,quæ A E ,ipſius C F. Diurlo ergo GH , in paries

GI,IH , numeriCD ; & A E.in partes A K , K 2 , nume.

ri C F; erit muititu .

A ...... K ...... E .... B do partium GLIH ,

C .. D multitudini partu

G ..... L..1...... M .. H AK , K E, æquals,

cademque pars tam

GI, quam 1 H , ipfiusCD , quæ tam . A k , quam k E, ip- !

fius Ċ F. Cum ergo.C D ,numerusmaior fit numero CF ,

crit & tam G 1 , quain 1 H , pars ipfius CD,maior tan nu

mero A K ,quam K E ,parte ipfius C F. Sumptis igitur nume

ris G L , IM æqualibus ipfis A K , KE ; erit Ğ L, cadem

parsiplius C F, quz A K ,eiuſdem C F , hoc eft , quz GI,

ipſius C D ; Ac proinde cum totusG 1 , cotius C D , fic ca

dem pars , quæ ablatus G L, ablau C F. erit & reliquus LI,

7. Seprimi reliqui F D , cadem pars, quæ totus G I , totius CD . Eo

demque argumento oftendemus M H ,candem effe partea

ipfius F D ,quæ est torus G 1 , uel I H , totius C D. Quonia

ergo tam G 1 , quam ! H ,cadem cft pars ipfius CD, quz

eſt tam L1 , quam MH, ipfius FD ; erit uterqueG1,1H,

6.ſepsimi.fimul eædem partes ipfiusCD,quæ uterque LI,MH ,ip

fius F D. Eft autem GH , cædem partes ipfius CD , quz

A B , ciuſdem CD, propter æqualitatem numerorum AB,

GH . Igitur & uterque LI,MH, fimul çædem partes et

ipfius F D , quæ A B, ipſius CD. Quia uero fi ab æqua'i

bus À B, G H , æquales auferantur A 4, KE , & GLIM ,

reliqui E B, & LI,MH, ſinulaquales funt : Erit quoque

E B, reliquus cædem partes reliqu F D,quæ A B, totus to

tius CD, nempe,quæ uterqueLI , MH, fimulerat ciul

dem F D. Si numerus crgo nur eri partes fuerit, & c .Quod

crat oftendendum .

SCHOLION.

Non demonstranit Euclides hanc propoſitionem ,quens

admodum precedente , quod nonnulliinterpretes faciunt, ex :

non conftabat hic,reliquism numeri E B ,alicuius numeries

dem efle partes, queeſt numerus A L, numeri CF ; ibi in

1

perit
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perfpicuum erat ,reliquum E B, alicuius numeri candem eße

partem , qua est A E , ipfius CF. Licet enim ipſius E B ,duplū

affumere ,triplum , quadruplum, &c. donec E B, fit ita fub

multiplex numeri allumpti' GC , ut A E , eſt ſubmultiplex

iplines CF.

pars erit,

THEOR. 7.PROPOS. 9.
9.

SI numerus numeri pars fuerit , & alter

alterius eadem pars : Et uiciſſim, quæ pars

eft, aut partes primus tertij , eadé

uel exdem partes & ſecundus quarti.

Sur numerus A , numeri B C, cadem pars, quæ nume

rus D, numeri E F, finique A , B C , minores ipſis D , E F,

finguli fingulis. Dico & uicillim candem partem eſle, aut

caldem partes A ,ipfius D. qua

liseft , aut quales B C , ipfius A ...

E F. Diuiſis enim numeris B

BC, E F, in partes B G , GC, D

& E H, HF , iplis A , & D, E ...... H ...... F

æquales ; erit malutudo par

tium numeri B Cjæqualismultitudinipartium numeri EF.

Qua uero B 6 , 6 C ,inter fe funt æquales, & minores quá

EH, H F, quæ inter fe etiam æquales funt , quod & torus

BC,toto E'F , minor ponitur ; Éric B G , ipſius E H,cadem

pars,autpartes, quæ G C, ipſius H F ; ac propterca & uter

queBG,G C ,fimul,nempe B C , fecundus utriuſque E H , 's. uel 6.

H F ,fimul,nimirum EF, quarticadem pars, uel partes ,quæ feptimi.

BG, ipfius E H, hoc eſt, quæ A , primus iplius D ,tcitij.

Sinumerusigitur numeri pars fuerit , & c. Quod demon

..... c
... , G

ftrandum erat .

SCHOLION .

Quod fi loco primi numeri unitas accipiatur,quenume

ri alicuius parsjis,que alier numerus alterius: Erit uieſlim
un . LS

,
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unitas tertij numeri esde

pars, queſecundus nume

B. G. C rus quarti ; it , quod es

D dem argumento confirma

E. bitur,li loco partium ef

fumamuspartem in demo.

Aratione , ut ex hoc exemplo appares.

.

10 . THEOR. 8. PROPOS. 10.

SI numerus numeri partes fuerit , & al

ter alterius exdem partes : Et uici: ſim , quæ

partes eſt primus tertij , aut pars , eædem

partes erit & ſecundus quarti, aut pars ,

Sit numerus A B,cædem partes numeri C ,quçnume

rus D E, numeri F ,fintque a B ,C, ipſis D E, F, minores,

finguli ſingulis. Dico & uicillim , numerum & B , cardem

paitoseſc,autpartem numeri D Е,quæ numerus C , cft ou

meri F. Diviſis cnim nu

meris A B, D Е, in partes

А B A G , GB, & DH , HE,

С numerorum C, & F ; crit

D H
multitudo partiù in A B ,

F
æqualis multitudini par

tium in D Е, & tam A G ,

quam G B ,cadem pars ip

fius C,quæ tam DH,quam HEipſius F.Vicillim ergoca

1.feprimi dem parserit, autpartesA G ,ipſius D H & G B,ipſiusH E.

qua Cupfius F : Ac propterea cadapars cric, uel partes AG ,

ipfius D H ,quæ G B , iplius HE.Igitur & uterque A G, GB,

sel 5. utriufqueDH, H E,fimul,nimirum DE,tertij,quæ AG,

Timul, nimirum primus A B , cadem pars crit , aut partes

primi.

ipfius D H, hoc eft, quz C ,ſecundus quarti F. Sinu

merus ergo numeri partes fuerit, & al.

ter alterius,&c.Q uod demon

ftrandum crat .

THEOR.
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THEOR. 9. PROPOS. 11 . 12 .

S Ifuerir ut totus ad totum ; ita ablatus

adablatum : Etreliquusad reliquum erit,

ut totus ad totum

Si I uctotus numerus A B , ad totum CD, ita abla ..

tus A E , ad ablatum CF. Dico & reliquum E B ,ad relig

quám FD ,effe , uteſtro

cus. A Bad corum CD . " AA , E ...... B

Cum enim litutAB, ad C ...... F ... D

CD, ita , A E , ad CF; crit

per defin 20. A B ipfius CD,& A E, ipfiusCF,ucl æque

multiplex ,, uel: cadem pars , ucl cædem partes : uel certe

AB, ipíumCD , XA E , ipſum CF,æqualiter contine

bit, candemque infuper illius partem ,uclca fdem partes . Sit

primum A B , ipfiusCD, & A E , iplius C F , æque multi

plex . Quo pofito erit contrarioCD, totus totius A B,

eadem pars, quæ ablatus CF, ablaci A E , propter A B,

A E , æque multiplices ipſorum CD , CF. igitur & reli

quus FD , reliqui e B , cadem pars erit, quæ totus CD , 7. feptimi

torius A B ; Ac propterca e contrarioA B, ipfiusCD ,

EB , ipſius FD,æquemultiplexerit. Quare crit,perdefin.

20. ut torus A B , ad totum CD, ita E B , teliquus ad re

liquum FD .

S 11 fecundo A B , ipfias CD , & A E , ipfius CF, ca

dem pars , ucl cædem par A.E.B

tes.Quo pofito ,erit & iliar
C F D

quus E B , rcliqui FD , cada
17: wel .

pars,uel partes, quæ totus AⓇ E Septimi,

A B,totiCD; Acproinde, с F .D

per defin . 20. erit ut folus

A B ,ad totum CD,ita E B, reliquus ad reliquum FD.

CONTINE A I tertio A B , ipſum CD,& A E , ip

fum CF, æqualiter , candemque inſuper illius partem , uel

partes.Quopofito,erite cótrario CD,totustotiusA B ,eæde

partes,quæ ablatus CF,ablati A E,ut mox demöftrabimus.

2

• B

..

Reli
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18.fepsini Reliquus igitur F D , reliqui & B. cædem quoque partes

AA ..... E ... B.

с f.:D
C.

E

F

B

D

crit , quæ totus C D , totiusAB : Acpropterea, e contrario

A B. ipfum CD , & EB , ipfum FD ,æqualiter continebit,

candeinquç inſuper il ius partem , uel partes , ut mox often

demus. Quare erit, per defin. 20. urtotusAB , ad corum

C D,ita E B ,rehquusad reliquum - F D. :

QUOD la B, cotus toriCD,æqualis fuerit, & abla

• stu's A E ;ablato C. F ; perſpicuum

eft reliquum EB,quoquc elle equa

A B lem reliquo FD. Nam fi ab æqua

F ... D libus æqualia demantur ;quæ re.

manent, ſunt æqualia . Itaque &

fuerit, uttorus'ad totum ,ita abia

tus ad ablatum , &c. Q_uod erat demonſtrandum

L'EMMA.

Qvod autem fi Á B , ipſum CD & AE,if

fum C Fæqualiter contineat, eandemqueinfuper par

tem illius uel partes; e contrario CD , ipfiusAB,

CF , ipfius A E

A..N ..0..G..B
fit.cædem partes:

C..1..K..D Et fi CD , iphus

A ... P ... 8 ... H ... E AB , CF,IP

Ca..L ... M ... F fius A E, ſiteedi

partes : e corra

rio A B ipſum C D , & AE, ipfum C F , qualiter

contineat , candemque illius partem uel partis; hoc

modo demonstrabimus. Contineat primo A B , ip2

CDOA E, ipſum CF , æqualiter , nempe femmel,

wel bis,uel ter, e c.eandemque infuper partem, GB,

quidem
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quidem ipſius CD, HE,ipfius CF, ita ut numeri

reliqui AG , AH , fint uelæquales ipfisCD, CF,

isel eorum æque multiplices. Diuiſis igitur numeris

CD, CF, in partes CI, K , KD ;GCL, LM,

MF, ipſis GB, HE,æquales ; erit multitudo, partij

numeri C D, multitudini partiym numeriCF , &qui

lis, quod G B, ipſius CD, fit eadem pars , qua H E,

ipfius.C.F . Similiter diuiſis numeris AG AH,in

partes ANNO, OG ; , AP,PL, QH,eif

dem GB, H E, æquales ; erit quoque multitudo par

tium numeriA G multitudini partium numeri AH,

æqualis : Cum enim À G ,AH, uehæquales fint ip

fisco , CF, uel eorum æque multiplicesserunt uel

tot partes in AG ,A H , quot in CD ,CF;uel cer

te numeruspartium numeriCD , toties continebitur

inA G ,quoties numerus partium numeri CF,in AH :

proptereaque multitudo partium numeri4G , mul

titudini partiuin numeri A H, equalis erit . Si igitur

ipfis addantur partesGB, HE , erit & multitudo

partium numeri AB , multitudini partium numeri

E , æqualis:. Atque adeo una pars numeri CD ,

eadem pars erit numeri AB , que una pars numeri

CF, eft numeriA E. Quare cum maltitudo partií

numeri CD , equalis fit multitudini partium nume.

ro CF ; erit CD, eadem partes numeri AB, quack,

ipfius A E.

CONTINEAT ſecundo 4. B,ipfumCD ,

AE, ipfumCF, aqualiter , videlicet femel, bis, ter,

qualerue , c. eaſdemque infuper partes illius , nu

merus quidem A B ,partes GB, numeriCD, nume

rus:A E ,partes H EnnumeriCĘ, ita ut reliquinume
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ri AG , AH , fint rurfum uel æquales ipfis CD,

CF, welco

A .. P..Q..G
..1

.. B ти еquетн!

C.L.M
ID

tiplices. Die

osoR
S...HiriK ... E wifis igitur

C ... Nov.
0.1 F

numerisGB,

: H E, in pår.

tés GI, IB,OH K , X E, numerorum C D C F, erit

multitudo -partium ipſius GB , multitudini partium

ipfius HE , aqualis. Simili modo, diuiſis numeris

CD, CF, in partes C L, LM ,MD,BCN, NO,

OF, partibusGf; i B , & HK , KE, æquales, erit

quoque multitudo partium ipfius CD , multitudin

partium ipſiusC F , æqualis , quod quelibet partium

numeriGB, eadem pars .fitnumeriCD ,que ina

quaque partium numeri H E, est numeri CF. De

mquedimiſis numeris A G ,A H ,inpartes AP,PL,

OGGARRS
, SH,eiſdem partibus GI , IB,

KHK,K E, quales, erit ca multitudo partium nutkt

ri AG , æqualismultitudini partium numeri AH.

Cumenim AG , AH , uel æquales fint ipfis CD,

CF,uel eorum æquemultiplices ; erunt uel tot partes

in AG , AH, quot in CD, CF,uel certe numerus

partium ipſius CD , toties continebitur in A G , quo

ties numerus partiú ipfius C F in AH ; proptertaq;

multi'udo partium numeriA G ,multitudinipartina

numeri A H , equalis erit : Quibus fi addantur æqua

les multitudines partium numerorum GB,H E,eri

quoquemultitudo partium numeri A.B , multitudin

partium numeri A E , & qualis ; Atque adeo una pars

numeriCD , eadem pars erit numeri A Biqua uit

gars
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pars numeriCF ,est numeriA E. Quare cum mul

titudo partium numeri CD , æqualisfit multierdini

partium numeri CF ; erit CD , eædem partes nu

meri AB, qua CF , ipfius A E. Quod est pri

mo propofitum .

IAm uero fit CD , ipfius AB , “ CF , ipſius

A E , eadem partes. Dico e contrario A B , ipſum

CD , A E, ipſum CF , æqualiter continere, ean

demque inſuper illius partem ,uel partes . Diuiſis enim

numeris CD , CF , in partes numerorum AB , A E,

erunt eæ multitudine inter ſeæquales. Item diuiſis

numeris AB , A E , in partes partibus numerorum

CD, CF , æquales , erunt & hæmultitudine inter fe

æquales. Quare toties continebuntur omnes partes

numeri CD , in A B , ſupereritque eadem pars , ucl

partes ipfius CD , quoties omnes partes numeri CF,

continentur in A E , & quæ pars , aut partes ipfius

C F , ſuperſunt , propter æquales multitudines par

tium numerorum CD,CF, A B A E. Ita enim

fit , ut multitudines æquales partium numerorum

A B , A L, contineant æqualiter æqualesmultitudines

partium numerorum CD , C F , & infuperin duobus

illis numeris ſuperfint partes numerorum CD, CF,

multitudine equales . Quam ob rem AB, ipſum

CD, A E,ipſum CF , æqualiter continebit, can

demque infuperillius partem , uel partes.Quod ſecun

doest propoſitum .

THEOR. 10. PROPOS. 12,

1
3
.

SI ſint quotcunquenumeri proportio

nales,

1
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C .. E ...

nales, erit quemadmodum unus anteceden

tium ad unum conſequentium , ita oinnes

antecedentes ad omnes conſequentes.

SUNT quotcunquenumeri proportionales A ,B , C ,D ;

E, F ;hoceit , ut A , ad B , ita C , ad D , & E , ad F. Dico

clle quoque omnes A , C, E, ſimulad omnes B , D , F,Gimul,

uteſt A , ad B. Sint

cnim primú A, C, E,

A.
minores quam B, D ,

B ........ D .... F ...
F. Quoniam igitur,

propter candem pro

portionem , cadem

pars cit , aut partes

A , ipfius B ,quæ C , ipſius D , & E , iphus F ; erit quoque

< . uel 6. uterque A , C, ſimul vtriuſque B , D ,fimul cadem pars ,aur

Septimi. parres, quæ A ,ipfius B, uel E , ipfius F. Rurſus quia uter

que A , C ,ſimul , tanquam unus, utriuſquc B, D , fimul,

tanquam vnius , eadem pars eft , aut partes , quæ E, ipſius

c.uel 6. F ; erunt & ambo A , C , tanquam unus,& E ,fimul,ambo

Sepsimi. rum B, D, tanquam unius, & F , fimul cadem pars,uel par

tes, quæ A , ipfius B. Quare, per defin .20.cadem propos .

tio eft omnium A , C , E ,fimul ad omnes B , D, F , fimul,

quæ cft ipfius A , ad B.

SINT ſecundo A , C , E ,maiores , & æque multiplices

numerorum B, D, F. Quo pofito , erit c contrario B, F

fiusA , cadem pars,

so feprimi A ...... C .... E ... qua D , ipfius C

B. D ... & F, ipfius E ; At

que adeo ut prius,

crunt omnes B , D, F , fimul, omnium A, C, E , ſimul,ea

dem pars,quæ B ,splius a ;ideoque& c contrario omaes

A , C. E , fimul omnium B , D, F ,fimul , & A , ipfius B ,

æque muloiplices . Quare per defiri.20. eadem eit propor

tio omnium A , C , E, Timul ,ad omnes B, D , F ,fimul,que

eit A , ad B. Hoc idem uerum elt, etiamſi aliquæ proportio

nesmultiplices, uel etiam omnes , line numerorum ad ua

tatem . Eit cnim cadcm femper demonſtratio , ut hk of

F.

parti,
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paret ,adiuuante tamen fcholio propos. s . huius lib.

A

A ... C ...... E ..

B. D .. F ...

.
A ... C... E...... A ... C ... E

D.D. F .. B. D. F.

4 .SINT tertio A ,C, E ,maioresquam B , D , F, at non

multiplices. Quinig tur , propter eandem proportionem ,

A , iplum B , & C ,iplum D, & E, ipfum F, æqualiter conti

net , candemque

infuper parem , A C .... B

ucl partes į Eric B. D ... F

per lesma præce

dentis propos. B , ipſius A, & D ,ipſius C & F, iflius E , ca.

dein partes. Igitururprius, erunt omnes B, D , F,omnium 6. Septimi

A,C, E , fimul cædem partes,quæ is , iplius A ; Atqueadeo

per.idem lemma, e contrario continebunt omnes numeri

A , C , E , fimul, omnes numeros B, D , F , fimul, & A , ip

fum B, æqualiter , candemque in ſuper partem , ucl partes .

Quare per defin.20.cadem proportiocit omnium A , C , E,

limul,ad omnes B, D, F , ſimul, quæ eft A ,ad B.

SINT quarto & ultimo A , C , E, ipſis B, D , F, æqua.

les Quoniam igitur , fi æqualibus A, & B , æquales addan

tur C,& D ,fiunt A ,C,

fimul æqualcs ipfis B, л с

D ,fimul , quibuslisur. B D F

fum addantur æquales

E, & F , fiunt & omnes A , C , E ,fimul,omnibus B, D , F, ſie

mulæquales; Erunt, ut A , ad B, ita omnes A , C , E ,fimul

ad omnes B, D, F ,fimul,cum utrobique fic proportio æqua

1:catis. Si ſint igitur quotcunque numeri proportionales,

erit, &c. Quod erat demonftrandum .

THEOR. 11. PROPOS. 13 .
14.

SI quatuor numcri proportionales
ſint :

Et uiciſſim proportionales erunt ,

SIT A , ad B , ut C , ad D. Dico uicislim effe A ,ad C ,

.

КК uit
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uc

ut B , ad D.Nam ſint primum A , & C, minores quam B,

& Di & A, quoquc minor,quam C. Quo pofito ,eri,pro

prer eandem proportionem ,

A C . : . A ; ipfius B , & C , ipfius D ,

B D. , : cadem pars , ucl partes. Vi

9. vel 10 . cisſim ergo & A, ipliusC , &

Septimi. B ,ipfius D, cade pars erit , uel partes : Ac proinde per defin .

20 :erit ut A ,a1 C,ita B , ad D.

SINT fecundo A , & C , minores quam B,& D ; at A,

maior quam C. Quo pofico , erit , ob eandem proportio

nem C, ipfius D, & A, ip

A C ... fius B , cadem pars ,

19.vel 10. B
D ... partes.Viciſlim ergo& C,

Veprimi. ipfius A,& D ,ipfius B, ca

dem pars erit, uelpartes : Arque adeo e contrario , uel A ,

ipfius C , & B , iplius D , æque multiplex erit , uel certe, per

lemma propos.11.huius lib, A , iplum C, & B, iplum D ,

æqualiter continebit, candemque inſuper partem ,uclpartes

Quarc per defin . 20.erit ut A , ad C, ita B ,ad D.

Sint terçio A , & C , maiores quam B ,& D ;atAmi

nor quam C. Quopofito, erit ob eandem proportionem , a

uel A , ipfius B , & C , ipfius D , æquemultiplex ; uel certe i

A , ipſum B, & C ,ipfum D , co

A ... C ........ tinebit æqualiter, candemq; in

B D'..... ſuper partem, uel partes ; Arq

adeo e cótrario crit B, ipfius A,

& D ,ipfius C uelcadem pars,uel certe , per lemma propos .

huius lib.cædem paries . Viciffim ergo & B, iplius D ,

Veprimi.
& A, ipfius C, cadem pars crit , uel partes; Ac proinde per

defin. 20,cadem proportio crit B , ad D, quæ A ad C , hoc

cft , crit ut A , ad Cira B , ad D.

SINT quarto A , & C , maiores quam B, & D ;& A.

quoque maior quam C. Quo pofico , erit C, ipfius D ,&

A, ipfius B, ob eandem proporcionem ,uel çque multipki,

uel.certe C , ipſum D , & A , P

A ........ C .... Sum B, æqualiter cötinebit,can

D demque in ſuperpartem uel par

tes ; Arque adeo , c contrario,

ctit D , ipfius C , & B , ipfius A , ucl eadem pars , ucl cere,

19. uel 10.

11 .

poti
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per lemma propos 1.huiuslib. cædem partcs . Vicillim.cr

go & D , ipfius B , & C , prius A ;eadein pars erit,uel parces39 nel 10.

Ac propteica e contrariouch B ,ipfius D , & A ,ipliusCæquereprimi.

multiplex erit, uel carte, per lemma adductum , iplum D ,

& A , ipfum C , continebit æqualiter , candemque inſuper

partem uel partes. Quare per defin.20.cadem proportio

erit B ,ad D , quæ , ad C , hocelt , erit ut A , ad C ,ia B ,

ad D.

SINT quinto A , & C, ipfis B , & D.æquales, & A ,mie

nor quả C.Quoniam igitur equa

les numeri A ,
& B , æqualum nu A C.

merorum C,& D ,uri cadem pars, B D.

uel cædem partes funt; Erit, per

defin . 20.ut A ,ad C, ita B, ad D

SINT fexro A , & C , ipſisB, & D , æquales,at 4, ma

jorquam C. Quia igitur æquales numen A , & B,æqua

lium numerorů C , & D , uclæquc done winy

muliplices ſunt, uel certe illi hos
С

æqualiter continent , candemque B

inluper partem , uel paties ; erit ;

per defin .20. ut A ,ad C ,ita B , ad D.

SINI feptimoacukimo A , & C , inter fe æquales ,f

uc ij maiores lint quam B. & D ,liue minores,fiuc æquales.

Quoniam igitur, ob candem

proportionem , A ,iplius B ,& AT..... Coinci

C , ipfius D , æque multiplex B D . ,,

Left, uci cadem pars,
ucl cædem

partes ; uel cerie A ,ipfum B, & C, ipfum D,xqualiterconti

net , candemque infuper partem, uel partes ; ſüntque A, &

Cæquales ;æquales quoque erunt B, & D; Atquc adeo

crit , ut A, ad æqualem , ita B , adæqualem D. Quocirca,

fi quatuor numcri proportionales Tint, & uicillim propor

zionaleserunt. Quod erat demonftrandum .

.

D ..

I

SCHOL.10 R.

COACIL, fumus in hac propofitione , dy duabus præce.

den :ibus tot cafus recenfere , eoſque demonftrationibus certif.

fimis confirmare, una cum lemmarepropos. 11,49caruma:rig

Kk2 tas
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sa in omnigenere proportionis rationalis appareret . Theon

enim , & nonnulli alij interpretes , illas duntaxat oftendunt

in proportionibais rationalibus minoris inequalitatis , in qui

bus nimirum antecedentes numeri partes ſune conſequentium ,

ut perſpicue ex eorundem auctorum demonfirationıb apparet
;

nifi maiorem numerum minoris numeri paries eſſe dicamu,

ut nonnulliconcedunt ,quod eft abſurdum , ta ab Euclidus in

ftituto alienum , cum partes appellarit numerum numeri, mi

morem majoris, cum minor,non metitur maigrem . Quod etiam

ex defin. 20. Solis luce clarius conftat , ubi numeras proportion

nales docuit effe, cum primus fecundi, & tertius quarsi eque

multiplex eft, uebeadem pars, uel eadem panies, da c. Nam

exiftimaretmaiorem numerum minoris partes ejje ,fatas twfies

dicere , cum primusſecundi , og tertius quarti , eadem pars

est,uelezdem partes . Ita enim numeros proportionales in com

nigenereproportionis comprehendiffe ,utmanifeftumef: q**

rereliqua omnia uerba definitionis impetudianeseffent,

15. THEOŘ. 12.PROPOS. 14.

SI ſint quotcunque numeri, & alij illis

qualesmultitudine,quibini ſumantur, &

in eadem ratione : Etiain ex æqualitate in

eadem ratione erunt :

SINT quotcunque numeri A , B , C ,& alij toridem D.

E, F,fitque ut A ,ad B ,ita D, ad E; & w B , ad C, ita , ad

F. Dico ex æqualitate quoque effe ut A, ad Colla D ,ad F.

13.Septimi Quoniam eft,ut A , ad B ,ita D, ad Escrit uiciflum ,ut A ,ad

D, ita B , ad E :

A ... D ... Similiterque,ca

В. E ...
dem ob caulat ,

C ... . ; F .. : ? cum ſit ,ut B, ad

G. Ci,iaE. ad F;

crit uriffim , u :

B ,ad E , ita C ,ad F. Igitur erit ut A , ad D,ita C,ad F ; Cü

cnim utraque proportio Ajad D; & C,ad F,eadem fe po

portioni

H ..
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porrioni B, ad F, ur demonftratum eſt ; & ipfæ interloca

dem crunt, utmox oftendetur . ) Ac proinde uislim , ut13. ferrin

A ,ad Coca.D , ad F.

Cvon G fuerint plures numeri, quam cres, ita ut ſit

criam quemadmodum C ad Gita F,ad H ; Dico adhucer

fe,ut A , ad G, ita Djad H.Cum cnim iam fit oſtenſum in

uribus numctis, effe utAr, adC;ita D ,ad F ponatur auté

,ad A ,

tres D, F, H,quibinrin cadem ratione fumuntur . Exxquá

litare igitur in tribus numeris oftenía , rurſus erit ut A , ad

G, ita D, ad H. Eodemquemodoidem oftendemus in quin

que numeris, per quatuor ; ſicut id in quatuor numerisde

monftratum fuit per tres, & ficde pluribus. Itaque Sisſint

quotcunqué numeri , & alij illis æquales mulctudinc, & c.

Quod oltendendum erat.

Ś CHOLIO R.

75,6 IDEM verum ef?, fi loco unius

numeriunit as afumatur,uel etiam

locu plurium plures unitates',

in hoc exemplo perfpicuum eft .

A D ...

B E

C..F...

. : 67. H : 17,17

1

LE M M A.

Qvod autem due proportiones numerorú , que

eidem proportioni eadem funt , inter fe quoque fint

A ...

D.

Brion

E ...
7

eadem , quales ſunt in demonftratione proportiones

A,ad D,CC ad F ,quæ pedem ostenſa ſunt propor:

ticni B , ad E ; ita demonstrabitur . Propter tandem

proportionem , erit B ,ipfius E, c tam A, ipfius D ,

quam Csipfius F, & que multiplex, uel eadem pars,uel

eademKk 3
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1

eadem -partes ; uel certe Beiplum E , tam A ,ipfum

.. D qüam e,ipfum F ;continebit æqualiter,eandemque

infuper partem ,ucl partes. Linare per defin , 20. nik

meri A, D , C, F, proportionales funt, ut quidem A,

ad.DitaC, ad F.Quod est propofitum .

HOCidem densonstratum fuit ab Euclide lib . s .

de proportionibusmagnitudinum ,propos. 11.

16. THEOR. 73. PROPOS:115.

SI 'unitas numcrum quempiain meti3

tur,æque autem alter numerus alterú qué

dam numerum metiatur : Et uicifſim æque

unitas tertium numerum metictur, & fecun

dus quartum .

METI, A T.Y.R unitas A ,numerum BC, & numerus,

D ,numerum E F ,eque. Dicouiculim unitatem A , nume

rum D,& numcrum B C, numerum E F, æque meriri. Di

uifo cnim numcro

D ... B °C ,in unitatesBG,

B.G.H.GE.. I... K . , E...GH, HC, & numero

...
E F in partes EI IK ,

K F,ipfi D ,æquales ; eritmultitudo unitatum numer: BC,

æqualismultitudinipartium numeri.EF,metierurque æque

unitaş 4 ,pumerum , & unitaş B Gipfum E I , atque uni

tas GHipſum I K ,&unitas H Chiplum K F:atque idciri

co eadem parsèrit unicas A , númeri D ,& unicas BG nu

meri E 1 ,quæ unitas G H numeri 1 K , & unitas H C ,nume

ri XF. Q uare pot ea , quæ ad propos.'s. huius lib. citrade

mus, cadem pars erunt unitares B G, G H, limul nomcio

rum E I , IK , fimul, quæ unitas B G , numeri E I,ucluni

tas H C ,numeri X F. itaque quia cade pars cft unitas HC,

numeri K F. quæ numerus B H ,numeri E X ; erit, utibuc

demóftrauimus,unitasH C,& numcrus B H, fimul, urtal

?

gus !
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que numeri K F,EK ,fimul, cadem pars, quæ unicas HC,

numeri K F, hoc eft ,quæ unicasA, numeri D; Ac proinde

unicas A , numerum D, & numerus B C,ex unitate H C , &

numero B H compoſitus,numerum EF , ex numeris K F ,

E.K , compoſitum æque metietur . Siunitas igitur numcra

quempiam metiatur, & c. Quod crat demonftrandum . ás

1

SCHOLLON

ILLVD idem , quod Euclides demonſtronie de numeris

propos, 13. oftendithoc in loco feparatim de unitate de tribus,

numerio ,proptereaquodiuni:as non eftnumerus. Quod quis

dem breuius ita nos demonftrabimus. Quia unitas A ,nume.

rum B C ,eque metitur , Hique pumperus D ,numerum EF ; erit

anitas Areadě pars numeri BC, quæ numerusD, numeriEF.

Per caigitur , que es propos. 9. demonftranimus cris sociſ

fimunitas A ,eadem pars numeri Dequenumerus B C numeri

EF ; Ac propterea unitas A , numerum D, do numerus B C ,

numerum E F ;rqué mejietura, , "** , ! , 2

THEOR. 14. PROPOS. 16 . 17

SI duo numeri mutuo fe fe multiplican

tes fecerintaliquos ;geniti ex ipſis æquales

inter ſe erunt .
I

Dvo numeri A , & B , ſemutuo multiplicantes faciano

numcros C, & D ,ita ut A, multiplicans ipſum B , faciat C ,

at B ,ipſum A ,multipli

cans faciat D. Dico 'nu

mcros C, & D , inter ſc A B.

æquales effc . Sumpta D C

cnim únicate E ; cú A , ' I'l

ipſum B,multiplicans faciatC ; erit C ,ex B, toties compoſi- es defin.

tus,quor ſunt inA, unicates ;, atque adeo upitas E , numcrū

A, & numerus B, numerum C ,æque metietur. Viciilim ar

go& unitas E ,numerum B, &numcrus A , numerum c , 15.Sepsimi

mctieturKk 4
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merittur æque :'Rurfuscodem modo , quia B ,muir picans

ipfum A, facet D , crit D ,ex A , coties compofitus, quut tunt

in B , unicates, arque

27 E
??.:' !!, adeo unitas E , nume

A -B.. i " .0 n rum B , & numerusA

Dos
.... po numcrum J ,æqueme

tierur:Mcaebatur auri

& cadem unitas E; cundem numerum: B,& numerus idem

A , numerum Cjæquc. Acque igitur numerus A utrunque

númerum,& D, menctur ; acproinde C , & D , inter fe

æquales erunt. Siduo igitar numcrimutuo fe lcmuk pls

cantcs, fecerint aliquos, & c . Quod demonstranducacrat.

1

1

SCHOLIO R.

PO'T EST hæc eadem propofirio cum Campano in hunc

modum proponi.

21

Si duo numeri ſe muevo multiplicauerint,

procreabitur unus idemque numerusi

MULTIPLICET enim , ipſum B,faciatqueC.Dira

eundem C , gigni, fi B,ipſum A ,mulriplicet. A am uit prixs ,că

A multiplicansipfum B,faciat c ,oftendemus unitatem ,

merum B , numerum A ,numeras

C , aque metiri . At uero, ſi numetus

A ... B .... B, ipfum A , multiplicet , etiam unitas

E ,numerum B, numerus A, numeri

faftum,per defin . 1 5. eque metitur. Id

ergo numerus c , gignitur ex multiplicatione B, in A , quando

quidem ipſum numerus, & que meritur, atque (unisus E ,

ipfum B.

THEOR. 15. P'ROPOS. 17.

E.

18.

SI numerus duos numerosmultiplicans

fecerit aliquos; Geniti ex ipſis eandem ra

tiones
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tionemhabebunt, quain multiplicati.

NVMERV enim A ,multiplicansnuméros B , C ,fa

ciat D, E. Dico éffe,ut B, ad C,ita D ,ad'E. Aſſumprá en m

unitare F; erit D , ex B , cópoſitus toties , quoties unitas. F ,

cftin A ,per defin.is.fitriditerquctoucs E ,compoſiuserit

ex C , quoties cadem unitas !' ; ';;
16, " slid

F eft in codem A : Atque;. ? mer

adco B,ipfum 1 ,& C,plum

E , æque metierur . Quare
B

B, iplius D, & C, ipfius E.ca D E

dem pars erit ; 4. proinde ,

per defin . 2o.cuit ut Bad D,

ita C , ad E ; et permutardo, ut B; ad C, ita D ,ad E. Sinu. 13. Sepsimi

merus igitui duos numeros multiplicans fecent aliquos,& c.

Quodoftendendum crat.

THEOR : 16 .PROPOS.18 . 19.

SI duo puimeri numerum quempiāmul-| -1

tiplicantes, fecerint aliquos:Geniti ex ip- .'.

ſis eandem rationem habebunt , quam mul

tiplicantés . ?

NUMERIA , & B ,multiplicantes numerum G , fa

ciant D , & E. Dico elle ut A, ad B ,ita D ,ad E. Cum enim

ex Ajin C, fiat D;

fict quoquc idem ! A
B 16.feptimi

D, ex C ,in A. Ea-' C

demque ratione , D Ei

củex B, in C , fiat

E ; fict idem E,cx C, in B. Quia igitur idem C ,multiplicās

plos A ,& B , facit D, & Escuit, ut A , ad B , ita D , ad E. Si 17. feptimi

duo erg numeri numerum quempiam mula

tiplicantcs,fecerint aliquos, &c. Quod

crat demonſtran

dum .

SCHO

1
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7

ür 19.11.o,

d . 1

B .. C ... D ....

.fr

o , S.C.HOLION ;

HANG propoſisionem ,& precedentem ,ad quotcunquenu

meros cum CampanoAscommodabimus hac ratione,

Sanumerus quotcunquenumeros multipli

cet, uel quotcunque numeri numerum quem .

piam multiplicent; Habebunt produđi nume.

ri eaſdem rationes, quos numcri multiplicati,

uel multiplicantes :

FLANT enim E, F , G , ex A in B , C, D , uel ex B , C , D ,

le lint. Dico eafdem rationes habere numeros productos E,F,

G, quos
numeri

multiplicantes

wel multiplicari

E ....: T.24**... G ......." 1 .
B ,C, D :hoc eff,

effe, ut B ,ad C,ik

EsadPidgut C, ad D, ita F, ad G. Nam cum ex A ,in B ,C,uel

17. uel 18. ex B , C ,in A ,fiant E, Fjerit it B, ad Ojita E, ad F.Similiter

Septimi . quia ex , 4,in C,D ,uel ex:(, D, inAnfrunt,F,Gjeris quoque

Mt C , ad D,ita F ,adG.Aoque ita de ceteris,

20 . THEOR. 17. PROPOS. 19.

SI quatuor numeriproportionales fie

rint ; qui ex primo, & quarto fit, numerus,

17.aqualis eritei,qui ex fecuridos& tertio fit,

numero . Et ſuqui ex primo , & quarto fit,

numerus , æqualis fuerit ei, qui ex ſecun

do , & tertio fit ,numero ; ipfi quatuor no

ineri proportionales erunt.

SIN T quatuor numeriproportionales A , B, C , D,

ut quidem A, ad B, ita C ,ad D ; fiatque E , cx A , primoin

D ,quat

!

!
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D quartum ; & F ,cx B ,ſecundo in C, tertium . Diconų.

meros E , F, æqualcs inter fe effc. Fiat enim rurſus G,ex A,

in C. Quia igitur ex A , in C, D , fiuntG , E ; crit, ut C,ad

D, hoceft,ut A ,ad B,ita G ,ad 17. fepsimi

E. Rurlu quia ex A ,& B, in A

C , fiunt G , & Fjeritquoque , B.

ut idem A ,ad B,ita G , ad F. C ...
18. Septimi

Quare,per lemma prepos.14. D ...

habcbit G, ad E,& F, candem E

proportionem ; cam uidelicet, F

quam habet A , ad B; Ac pro

inde E , & F, numeriæquales

crant, ex ijs, quæ ad defin.2o. fcripfimus,

SID iam ſit E , ex A ,primo in D , quartu genitus,& qua.

disipſi F,producto ex B, ſecundain C,tertium . Dico quaru

or numcros A , B , C, D, proportionales effe, ut quidē A, ad

B, ita C,ad D.Fiat enim rurlus G,ex A , in C.Quia ergo ex

A , in C ,D , funtG ,E ; erit ,ut C , ad D , ita Gad E ,uclad 17. feprimi

F ,ipfi E , æqualem . Habet enim G ad æquales E ,F ,candem

rationem ,ui ad defin. 20, docuimus . Rurſus, quoniam ex

A , & B, in C ,fiunt, & F; crit quoque , ut A , ad B ,ita idé 18.feprimi

GadcundemF. Quare proportiones A, adB, & C ad D ,

cum cædem fint proportioni G ,ad F, cædeminter ſe crunt ,

per lemma propos. 14. Ac proinde erit,ut A , ad B , ita C, ad

D. Si quatuor crgo numeriproportionales fuerint, & s.

Quod erat oftendendum .

!

7

SCHOLIOR

POTERAT huius theoren atis prima pars proponi

esiam ad huncmodum .

Si duo numeri duosnumeroscandem , quá

illi, habentes rationem multiplicent , antece

dens nimirum illorum conſequentem horum,

& conſequens antecedentem ; geniti ex iplis,

æquales inter fe erunt .

IT u enim oftenfum eff numerum E, que forex A , antecea

denter !
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dentr, in D, confequentem , equalem effe numero F , qui proctes

cur ex B, conſequente in C , antecedentem .

THEOR. 18. PROPOS. 20.

2
0
.

B ...

SI tres numeri proportionales fuerint;

qui ſub extremis continetur , æqualis eft ei,

qui a medio efficitur ; Et ſi, qui ſub extre

mis continetur , xqualis fuerit ei,quia me

dio deſcribitur ; ipli tres numeri proportio

nales erunt.

SINT tresnumeriproportionales A , B , C ,utquidé

A, ad B, ita B ,ad C. Dico numerum qui fit ex A , primo in

C, tertium , æqualem effe ei,quiex B , medio procrcarur .

Sumpto cnim D, qui ipfi B , fit æqualis, erit ut B,ad C, hoc

cit, utA ,ad B,ita Dead C ;numcrusque genitusex B , in D,

æqualis erit ci, qui ex B , in

...
1c procrcatur . Quia igitur

quatuor númeri A, B, D ,

C.
C,proportionales funt , erit

numcrus fa & us ex A , in C ,

19. Septimiæqualis ci, qui fit ex B , in D, hoc eft , ci, quiex B, in fe pro

ducitur .

SBD iam fit numerus produ &tus ex A ,primo in C ,ter

tium ,æqualis ci ,qui fit ex B , medio in ſc . Dico tres nume

tos A ,B,C, proportionales effe. Sumptocnim rurſumD ,

æquali ipfiB ; crit , ut B , ad C,ita D, ad C ; & numerus,qui

fit ex B , in D ,æqualis ciitci,quifit ex 'B ,in ſe, hoc eft,cı qui

fit ex A ,in C. Quoniam igitur numerus, qui fit ex A, pri

mo in C.quartum æqualiscft ei, qui fit ex B, ſecundo in D ,

19. feptimi tertium ;crunt quacuor numcri A , B, D, C , propor

tionales y ut quidem A , ad B, ita D, ad C ,

ucl B, ad C. Si tres igitur numeri

proportionales fucrint, & c.

Quod demonſtran

dum erat .

THEOR.

D ....
..



CAE LIBERO. VII. 263

C.

.

THEOR . 19. PROPOS. 21 . 21 .

MINIMI numeri omnium eandem

cum eis rationem habentium , metiuntur

æque numeros eandem cum eis rationem

1

habentes , maior quidemn maiorem , minor

uero minorem ,

1
SINT numeriAB,CD,minimi in proportione cade,

quam habent alijduo numeri raaiores E, F,ita ut fit,quem

admodum A B , ad C Dita E , ad F. Dico A B , C Dæque

metiri ipfos E , F ; maiorem quidem A B; ipſum majorcm

E ,at minorem CD, ipſum prinorem

F : hoc elt ,antecedentem , ipſum an A B

tecedentem , & conſequentem ,ipfum С H D

confequentem : Cum enim fit , ut E

AB, ad CD , ita E ,ad F ;crit uiciflim , F ...

ut A Bad E,ita C D, ad F ; Arque
13.Seprimi

adco cum A B ,CD ,minores fint ,quam E F ; crit A B , ip

fius E , & C Diplius F, cadem pars,uclpartes . Partes qui

dem nequaquam : Diuiſis namque, fi fieri poteft,AB,CD,

in parces A G , GB ; C H, HD,numerorum E ,Fjerit multi

tudo partium A G, G B ,æqualismultitudinipartium CH,

HD ; Ac propterca A G ,ipfius E , & CH , iplius F, cadem

pars . Eritergo,ut A Gad E ,ita ĆH , ad F ; & uicislim ,ut

20. defin.

AG ,ad C H ,ita E, ad F, uel A B ,ad CD ; Ac proinde nu.

metra G ,CH ,minores quam AB,C D, candem habebunt

proportionem ,quam A B, CD . Quod cft abſurdum ;cum

AB , CD , in ſua proportioneponanturminimi. Non er

go A B ,ipſiusE , & c Diplius F ,cædem partes ſunt. Qua

rc eadem pars ; Acproprerca A B, ipſum E, & CD, ipſum

F ,æqualitermerietur. Minimi ergo numeri omnium candë

cum cis rationem habentium , & c. Quod demonftrandum

crat .

SCHOLION

PARI rasione, & hocuerum eft,quod Campanus docet .

QOT !
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QUOTLIBET numeri minimi in conti

nuatione ſuarum proportionum , fiue cædem

Gior, fiue diuerlze proportiones,metiunturæque

totidem alios numeros , qui caldem cum eis

proportiones habent , primus primum , fecun

dus ſecundum , tertius tertium, & c.

SINT enim plures, quam duo numeri AB,CD ,EF,

minimi in continuationefuarum proportionum ,fiue eadem fit

d ... K ... B

G.

C .. 1. D M

H ...
.....

1 ...
1

proportio A B,ad C D, quec D, ad EF, fiue non ; ita ut non

Polint reperiri aly numeriipfisA B , CD, EF, minores, quo .

rum primus adfecundumfit, ut A B ,ad CD ; & fecundusad

tertium ,uc D ,ad EF,& c.( quamuis talesproporcionesrepes

riantur ſeorſum in minoribus numeris non continuatis ; nimi.

rum proporcio A B, ad CD,in numeris 4.ad 3. wel z.ad 1.qui

minores ſunt ipfis Á B, CD ; quemadmodum de proportiones

numerorum 16.20. 25. qui minimiſuntin continuatione dus

rum proportionum ſubſeſquiquartarum , cum in minoribus

numeris non poffint continuari , reperiantur feorfum in mi

noribus numeris ; proportio quidem 16. ad 20. in 8 d IC.

proporsio nero 20. ad 25. in 4.do5 , uel in 12.8 15.) Sint

deinde toridem numeri G, H , I , now minimi , continuati in

eiſdem proportionibus ,nimirum G , ad Hut A B, ad CD ; O

H, ad i,ut CD , ad EF . Dico A B, ipfism G , eg CD, ip8***

H , & EF , ipfum 1 , metiriæque. Cum enim fis uiAB , a

13. Septimi CD, ita G , ad H ; erit viciffim at A B, ad G , ita CD , ad H.

Eodemmodo , cum ſit ut CD , ad EF, isa H , ad 1, erit quoque

wiciffim , ut CD , ad H , ita E F , ad I. Quare A B , ipfius

20.defin G , CD , ipfius H, CEF , ipfius'l , erit uel eadem pars,

wel eedem partes . Partes quidem nequaquam Diuifis enim ,

Bo fieri poteft, A B C D E F , in K , KB ; CL, LD ;

EM , MF , partes numerorum G, H, I, erunt tos partes in

A B , quot in CD , og in E F ; atqueadeo AK , ipaus G ,

20. defin. CL , ipfius H , eadem pars . Erit ergo ut A K , ad G ,

CI,
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C1 , ad H ; & uiciffom ui A K , adr Ljira G , ad H ,uel AB, 13.fepuomi

adCD . Eodemque modo erit ,ut CL gadie M, it # C D, ad

EF . Quare continuanturnumeri A K, CL,E M ,in propor .

tionibus numerorum A B, CD,EF,& minores quam AB, CD ,

EF. Ixodeft abſurdum ,cum hi ponantur in ſuarum propora

sionum continuationeminimi . Non ergo A B ,CD ,EF,eadem

partes funtnumerorum G , H , 1. Omere finguli fingulorum

eadem pars ; Ac proptereaA Bip /um G ,LCD,ipfum H,

EF, ipfum I, aque merietur. Quod est propofitum . .

lvosod fiores numeri dati A , B, C, minimifint in conti

nuatione ſuarum proportionum , ita ut etiam quiliber duo mini

mi fint,faciliusidemhoc modo demon tribitur. Sint álj tres 'D ,

E , F , non minimi,qui eafdem habeantproportiones, quas A, B,

C. Dico A , B , C ,ipſos D , E,

Fæque meriri. Nă perhæc non B.i .. C ...

propos. 21. A , B ,cü fintmi D.... E F .....

nimi in proporsione A , ad

B, que metientur ipfos D, E s eademq; ratione B, C,ipfos E, F .

Quare cum A ,iplum D ,QC,ipſum F,eque metiatur, ac B,ip

fum E ; metientur &que omnesA, B , C,ipfos D, E, F.

THEOR. 20. PROPOS. 22. 19.

SI fuerint tres numeri, & alij ipfis multi

tudine æquales, qui bini ſuniantur,& in

eadem rationc, fuerit autem perturbata eo

rum proportio ;Etiam exæqualitate in ea

dein ratione erunt.

Sint tres numeri A ,B , C, & totidem D , E, F, qui

bini ſumantur , & in cado

ratione , fitque perturba. A. ... H

ta coru pportio,ut quidê B

A, ad B , ita e, ad F;& ut C .. E

B ,ad C,ita D ,ad E.Dico, G. F

cx equalizare quoque cffe

.
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H...

ut A ,ad C , ita D , ad F. Cum cnim ſit ut A , ad B, ita E ,ad

19. feptimi Fjetit numerusex A , in F , genitus æqualis numero ,qui fit

ex B ,in E. Pari ratione,

A cum fit eriam ut B , ad

B D ... C , ita D , ad E , erit adě

C .....' numero , qui fit ex B , in

G. E , æqualisnumcrus, qui

ticex Cgin L; Atq ; adco

numerosgenitusex A ,primoin F , quartum æqualis erit nu

meso cx , fccundo in D), tertium , producto . Quare crit

19. feptimiur 3. , ad C,ita D), ad F.

Q.vod fifuerint plures numeri, quam tres, ita ut fic

ctiam C ,ajG, ut H,ad D ; Dico adhuc effe , ut A, ad Gita

H ,ad F. Cur enim iam iit oſtenſum in tribus numeris, el

ſe ut A , ad C,ita D,ad F ; ponatur autem ,utC , ad Gita H,

adD. erunt tres numeri A,C, G, & alij tres H,D, F, quibi

ni in cadem ratione fumuntur, eftque corum proportio

perturbata , Exæqualitate igitur in tribus numeris often

la , erit rurſus, ut A , ad G , ita H ,ad F. Eodemque modo ide

oliendemus in quinque numeris, per quatuor ,ficut id in

quatuor numeris demonſtratum fuit per tres , & fic de pluri

bus. Itaque ſitueriottres numeri , & alijiplis multitudine

æquales,qui bini fumantur, & c. Quod oftendendum crat,

SCHOLION.

evo'N LAM Euclides ex illis fex modis argumentandi

in proportionibus, quus in magnitudinibus Lib. s . explica

ut, e demonstrationibusconfirmauit ,duos tantum hic in nu

meris oftenuir, nimirum eum, qui a permutát a proportione ſua

mitur ,propos . 13 e illum , qui ex æqualitate dicitur,propos .

14 022. huius lib.non alienum a noſtro inftituto erit,breni.

ter reliquos quatuor modos in numeris, & alia quædam often

dere; o &to fequentibustheoremaribus.

1. Si quatuor numeri proportionales Gnt : Ei

inuerfa ratione, liue conuertendo proportiona

les eruar,

II
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B

0

. .

SIT , ut A ; ad B, ita C , ad D. Dico conuertendo , fiue

inwerfa ratione elle ut B,ad Anita D,ad C, Cum enim fit C ,ad

D ,ut A , ad B , erit uiciffim C ,ad A , 13.Jeprimi

ni D, ad B. Rurſus quia est D,ad B,

ut C, ad A , erituiciſſim. D, ad ç, ut,
D

B, ad A, hoc eft , ut B.adA, ita D,

ad cs Quod eft propofitum ,

S i compoſiti numeri proportionales fint: II .

Hi quoque diuiſiproportionales erunt,

Su ut A B, ad CB , ita DE , ad F E. Dico do diuiden

do effe , ut A C, ad C B,
ita D F,

ad F E. Cum enim for ut A B, C ... B

ad C B , ita DE,ad FE, erit uiciſ D F..E

fim , ut totus.A B,ad totum DE, 13.Septimi

ita ablatus C B, ad ablatum FE : Ac proinde,ut totus AB; ad

sotum D Е , ita reliquus A c ad reliquum D P: hoc eft, A Cad 11.Septimi

DF, út © B, ad F E. Viciſſim ergoeris quoque A C, ad C B,ut 13. ſeptimi

D F , ad F E. Quod eft propofitum ,

Si diuiſi'numeri proportionales fint;Hiquo III.

que compoſiti proportionales erunt.

SIT ut A B, ad B C, ita D E ad EF. Dico da componen

do, eſſe ut A C, ad B Cita D F, ad EF. Cumenimfit, ut AB.

ad B C , ita DE, EF, erit nici

fim , ut A B, ad D E , ita B C , ad A .... :: B C 13. Seprimi

EF; AcproindeA B , BC , fimul D ... E ..F

ad DE , EF, fimul , " BC , ad
12. feptimi

EF : Et niciffim a B ,BC,fimul,hoc eft , totus A C , ad B C,ut 13. Seprimi

DE, EF ,fimul, hoc est , totus DF,ad ĘF. Quod eft propofitū .

Si compoſiti numeri proporcionales fint ; Hill VIII.

quoque per conuerfionem rationis proportio

nales erunt .

SIT » AB, ad CB, ita D Е , d Fe. Dico , per canger ji

ii fionem
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fionem rationis eße quoque,ut A B , ad A C ,ia DE, ad DF.

Cum enim fit, ut AB,ad CB, ita DE, ad F E, erit uiciſfim ,

13. Sepsimi ut totus AB, ad totum DE,isa abla.

A .....ic B tus CB, ad ablatum FE ; Ac proin .

11. feptimiD ...F..E . de , ut totus A B, ad totum DE , ita .

eritreliquis A C, ad reliquum DF,

13. Septimi Viciffim igitur , ut A B, ad A C , is& DE ,ad D F. Quod efi

propofitum

Rvasvs ex his facile demonftrabimus theorema illudin

numeris , quod in magnitudinibus oftendit Euclides propor.

24.lib.s. Videlicet .

V. Si primus ad fecundum eandem habuerit ra

tionem , quam tertius ad quartum ; habucrit au

tem & quintusad ſecundum cadem rationem

quam ſextus ad quartum : Etiam compofitus

primus cum quinto ad ſecundum candem ha

bebit rationem , quam tertius cum ſexto ad

quartum .

SIT ** AB, primusad C ,fecundum , ita DE, tertius ad

F, quartum : Item v BG, quintus ad C , ſecundum ,isa EH ,

Sexius ad F ,quarium . Dico ita effe AG, compofitum ex primo

da quinto ,adC ,ſecundum , ut eft D H cumpofitusex terrios

fexto, adF ,9NET

B.:G D ....... C'ü enim

F ...... fit, ut B G, ad

C , EH, ad

Fjerit conuertendo ut C , ad BG, ita F ,ad EH . Quoniam igi

sur eft ut A B , ad C , ita DE , ad F ; eg ut C , ad BG , 11.2

F, ad EH ; erit ex equalitate ,ut A B , ad BG ,ita DE, t EH .

Componendo igitur,ut A G, adB G ;isa DH, ad EH. Itaque

cum rurſus fit,ut A G , ad BG , ita DH ad E H : 4-1 BG ,

1. ad C ,ita EH , ad F; erit exæqualitase, ut AG ad Coisa DH

ad F. Quod est propofitum ,

EOD E M modo ex hoc Theorema oftendemás,

Si duo numeri ad duos numeros eandem

hate.nl

... ' H

C ....

VI.
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habeant rationem ; & detracti quidam habeant

ad eoſdem eanden : E: reliqui ad eoſdem ean .

dem rationem habebunt.

$ IT us totus A B ,ad C ita 10:us D E, ad F ; Item ut de.

tracts A G, au C,iia detraétus DHad F. Dico & reliquum

GB, effe ad Cou: eft reliquus H 1,4d F.Cum enim fit , ui AG, Liz

ad C , ita DH,

ad F ; erit con . Ai ..... G..B D ............

uertendo , ut C , C ....

ad A G, ita F,

adDH. Quia igitur eſt,ut AB,ad C ,ita D E adFs to set C ,

ad A G ,ita F ,ad D H; erit ex equalitate ut AB, adA Gita

DE, ad DH . Dividendo ergout G B, ad A Gita HE ,

D. H. Itaque cum rurfus fit,ut G B, ad A G , 2 H E,ad DH;

AG,ad C , isa D H ,ad F ; erit ex æqualitase , utGB,

ad C ,ita H E , ad F.Quod eft propofisum .

ITIM hoc demonftrabimus,

S r primus ad ſecundum candem habuerit ra VI I.

tionem,quam tertius ad quartum ; habucrit au

tem & primus ad quintum eandem , quam ter

tius ad lextum : Etiam primus ad.compofitum

ſecundum cum quinto candem rationem habe

bit,quam tertius ad quartum cum ſexto .

Sit ut primus A , ad ſecundum B C , ita tertius D ,'ad

quarsum E F ;& ni primus A, ad quintum C G,ita tertius D,

adfextum FH.Dico ita effe A , primum ad BG , compoſitum ex

fecundo do quinto ,

ut eft D , tersius ad A ...... D

E H, compoſitum ex B .... C..GE ... F ..H

quarto do fexto.Cum

enim fit,ut A ,ad BC ,ita D , ad E F ; erit convertendo ut BC;

ad A , ita E F ad D. Quia igitur eft ut B C ,ad A.114 EP, ad

D; d ut A ,ad CG, ita D ad FHjerit ex æqualitate utBC ,ad

CG , it4 EF, ad FH ; & componendo,ut BG , ad C G 1.2EH ,

. . .

IT " 2
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adFH; & conuertendo , ut C G ad BG ,ita FHjad E H.Q25.

niam ergo eft , ut A , ad CG , isa D , ad F H; ý , ut CG , ad

BG ,ita FH ,ad EH ; erit ex equalitate,utA,ad BG, isa D, at

EH. Quod eſt propofitum .

DINIQUE ex his omnibus inferemus hoc theorema,

VIII. Si quotcunque numeri ad eundem habue

rint pportiones,quas alij illis multitudine çqua

Hes ad quendam alium eundem ; Habebunt quo

que illi oinnes fimulad eundem , proportioné,

quam omnes hi Gmul ad eundem . Et Gidem

numerus ad quotcunque numeros proportio

nes habuerit,quasidem numerus ad alios mul.

titudine illis æquales ; Habebit quoque ide nu.

merus ad omnes illos fimul proportionem , quá

idem numerus ad hos omnes fimul.

H A B BANT quotcunquenumeri A B,BC,CD,ed eun

demE, proportiones, quas tos idem FG , G H, HI , habent ad

eundem K : Hoc eft,fit ut A Bad E, ita FG , ad K ; &NBC,

A ....B.vn ..... D F..G..H

K.

ad E, itaG H ,adK ; ut CD ,ad E,ita HÌ,ad K. Dico em

mes illosfimul, hoceft, ipſum AD , ad E ,eandem habere pra

portionem ,quam hi omnes fimul, hoc eft, ipfe Fl , ad K.Cum

enim fit,utAB,primus ad E ,fecundum ,ita FG , tertius ad K,

quartum : Item ut B C ,quintusad E, fecundum , ita GH,fex

ius ad K ,quartum ; erit quoque, ut A C, primus cum quinto,

ad E ,fecundum ,ita FH,tertius cum ſextojad K.quartum . Rur

ſus quia efi, ui A C primus ad E , fecundum , ita FH , tertius

ad K , quartum : Item st CD, quintus ad E , fecundum , ita

H 1,fextus ad K , quartam ; erit etiam, ut A D ,primus cum

quinto, ad E ,fecundum ,ita F1, tertius cum fexto, ad Ke quar.

tum : Atque ita de ceterisali plures fuerint.

SED habeat iam idern numërus E, ad numeros quotesngue

AB,
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H

AB, BC ,CD , proportimes eafdem , quas idem numerusKo ||

ad totidem FG ,GH, H1 ; Hoc eft , fit ut E , ad A B , ita K ,

at FG ; du ut É, ad B C irak ;ad G'H ; ut E , ad CD, ita

K , ad H I. Dico effe ,ut Eyad omnes illos fimul,nempe adAD

ita K ,ad hos omnes fimül pòcead F 1. Cum enim fit , E,

primus ad A B , fecundum , ita K; terrius adAG, quartum :

Item ut E ,primus ad BC , quintum gita K ,tertiusadGH ,lexa

tum ; eris quoque,ut Egbrimus ad A C , ſecundum cum quin

to,ita K ,tertius ad PH , quattum cum fexto Rurfus quia eft,

ut E, primus ad À C , ſecundum ,ita K, tertius adFH , quar

tum : Item ut F , primus adC D , quintom , ita K , tertius ad

HI , fextum ; eritetiam ,ut E ,primus ad AD,fecundum cum

quinto , ita K , tertius ad F 1, quartum cum fexto . Atque ita

de reliquis ,fi plures fuerins .

2
3
.

THEOR. 21. PROPOS, 23. , ?

PRIMI inter ſe numeri , minimi funt

omnium eandem cum eis rationem haben

tium .

SINI numeri A , B , inter fe primi. Dico eos effe mi

nimos omnium , qui candem proportionem habent , quam

ipfi'A , & B. Nam fi non funt minimi,erunt aliqui alij mino

tes ipfis,minimi habentes propor

tionem ,quam A,& B. ſint ergo,si A ...io . ' B

fieri poteft, C, D , minimi in pro C D ...

portione A ,& B,miro esque ipfis

A ,& B, Quoniam igitur C, D,mi

nimi funt in proportione A ,& B ;mecietur C, ipſum A , & 21. ſeprimi

D ,ipfum B , æque ; atque adeo fecundum cundem nome:

rum ,quiſic Egita ut C ;toties metiatur ipſum 'A , & D,ipíum

B ,quoties unitas eſt in E. Itaq; cũ unitas numerú E,& nume

rus C ,numerú A , ęque metiatur ; merietur & uicislim çque

unitas numerum C, & numerus E , numerum A. Rurſus 15.Septimi

quia unitas numerum E ,& numerus D,numerum B, æque

meritur ; metietur quoque uiciffim æque unitas numerum

D,& numcrus E ,numerum B; Arqueadeo ,cum idem nu

Ll 3 merus
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merus E ,utrunque A , & B ,mcriatur , erit numerusE,co

cum communis incolura . Quare A, & B , non ſunt primi

interfe, fedcompoſiti. Quodcft abſurdum ,& contra hypo

theſim . Non funt igitur alij numeri ipſis A , & B. mi

pores,minimiin proportioncA , ad B; Ac proinde A , & B ,

minimi ſunt.Primicrgo interſe numeri minimi funt, &

Quod crat demonftrandum .

22. THEOR. 22. PROPOS. 24.

MINIM I númeri omnium eandem

cum eis rationem habentium , primi inter

re ſunt .

SINT numeri A , & B, minimi omnium eandem cum

ipſis proportionem habentium . Dico coselle inter fe pri

mos ; hoceft,nullum numerū,

B præter unitatem, cómuni men

C ....
iſura cos metiri : Si enim non

D. E. ſunt inter ſe primi , fed habcant

.9 oso ? numcrum communem mcnful

ram '; fic numerus C , corum menfura communis , metia

turqueC,oumerus numerum quidem A , toties , quories

unitas eft in numero D ; At uero ipſum B , toties ,quoties

unitastit in E.Quja igitur C ,toties compoſitus,quorin D,

ſunt unitates , procrcat ipſum A ;& idem C ,coties compoſi

tus ,quot funt unitates in E , producit eplum B ; fit, ut D , &

9. pron. E ,ipfum C ,multiplicantes , producant A ,& B. Quareca

18. Seprimi dem erit proportio A , ad B, quæ D ,ad E ; Acque adeo , cú

D , & E, partes ipſorum A, & B, minores ſint, quam A, &

B; non crunt'A , & B , numeri minimi oninium eandem

cum cis rationem habentium . Quod eft abfurdum . Primi

crgo inter ſe ſunt numeri A , & B ;Ac proinde , mini

mi numeri omnium candem cum eis ratio

nem habentium , primi inter fe

funt. Quod often

dendum crat

SCHO
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SCHOLIO No.

܀.

B ....
..
17

HANC propofitionem , et precedentem cum Campano ad

plures numeros extendemus, hocmodo .

QvOTCVN QVI numeri inter ſe primi,

minimi ſunt in continuatione ſuarum propor;

tionum . Er quotcunque numeri in continua- * 3:: .

tione ſuarum proportionum minimi,ſunt inter

ſe primis..

SINT-quotcunque numeri inter feprimi A , B , C , Dico

eos minimos eſſe in consinuatione ſuarü proporsionum ita usin

minoribus numeris consinuari non poffint , quamuis proporsio

duorum in minori.

bus numeris repe A .... C ...

riatur . Si enim no D E F ---

funt minimi, erunt

aliqui ali minores

ipfis,nempe D, E,F, minimi in continuatione illarum propor ,

sionum . Quia igitur D , E , F, minimi, ſunt in proportione

numerorum A ,B , C ;metieturD, ipſum A, F, ipfume B, dyo

F ,ipfum C , æque, per ea ,quæad propos, 2 s. huivis libo demon

Arikimus; atque adeo fecundü unumeundem numetti, quifit

G; ita us D, toriesmeriaturipſum A; O Egipfum Bocf,ip

fum C, quoties unitas eſt in G. Quoniam igitur unitasnume

rum G , & numerus.D , ipfumi A , aque metitur ; merietuir

quoque viciffim æquue unitas numerumD, & numerus G, nu 15.Seprimi

merim A : Eademque ratione idem G, merietur eo ipfum B,

ipfum Cheque atque unitar ipfosE, F ; Atque id cod,

B, C , cum habeant' numerum G , communem menfuram , non

erunt inter ſeprimi , fed compofiti. Quod eft abfurdum , de

contrahypotheſim . Nonfuntigitur alij numeri minores ipfis

1,2,c,minimi in continuatione proportionum A, ad B, & B,

ad C ; ſed ipſi A , B, C,minimifuns.

Iam uero fint A ,B ,C , in continuationefuarum propor

tionum minimi. Dicoeos primos effe inter ſe. Si enim non ſunt

nter ſeprimi , metiatur soscommuni menſura numerus G,ita

16 4
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» Gtoties metiatur ipfum A ,quoties unitas eſt in Djú ipfium

B, toties, quoties unitas eft in E; & ipfum Croties quoties vni

tas eft in F. luse

A ...... B C ... niã igirur G , teries

D E F
compofitus facit 114

y merosa , B , C , quo

ties vnit.us eft in D ,

9. pron. E , F fit ut D ,E, F , ipſum G , multiplicantes producant ipfos

A , B ,C. Quare D , E, F,eaſdem habentproportiones,quas so

B , C, per ea,que ad propos. 18. huiuslib. oftendimus stone

adeo, cum D , E, F, minores fintquam A, B,C ; non erunt ,

6 , C ,minimi in continuatione fuarum proportionum .. Quod

eft abfurdum . Primi igitur inter fe funtA , B , C. Quodeft

propofitum .

24• THEOR. 23.PROPOS. 25.

SI duo numeri primi inter ſe fuerint;

Qui unum eorum metitur numerus , adre

| liquum primus erit .

Sintinter fe primiA , & B ;& ipfum A , metiatur nu.

merus C. Dico C, ad reliquum B, elle primum . Si cnim no

funt inter ſe primiB ,& C ; metiatur cos communi menſu.

ra , ſi fieri poteft, numerus D.

A ...... B .... Quoniam igitur D, mecitur C;

11. pron . C ....
D &C , ipfum A ; mctiecur euam

D , iplum A : Meticur autcm &

ipſum B. Igitur A, & B, non ſuntinter ſe primi, cum ha

bcant menſuram communem , numerum D. Quod eft ab

furdum , & contra hypotheſim . Et crgo C ,ad B ,pri

mus. Eodem modo, fi numerus quifpiam metia

tur ipſum B ,crit is ad .A primus.Quapro

prer ſi duo numeri primi inter

ſe fuerint, & c. Quod

crat demóftran

dum ,

THE OR.
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25 .THEOR. 24. PROPOS. 26."

SIduo numeri ad quempiamprimi fue

rint; -etiam ex illis genitus ad eundem pri- ?

mus erit .

Sitt ucerque numerus A, B , ad C, primus, produca.

turque ex A ,in B, uel ex B , in . A ,numerus D. Dico & D,

ad eundem.C ;primum eſſe a Sienim C , & D, non funt in

ter ſe primi , fit corum communis menſura numerus E.mg

tiens ipſum D , tories ,

quot unkates ſont in

4.B

B ...

numero F. Quoniam
C......

igitur E , toties compoſi D ...

tus facit ipfum D , quot E E

ſunt unitates in F ; fiç

ut F,ipfum E ,multiplicansgignat ipſum D;& contra E , ip- 9. pron .

fum F,multiplicans producat eundem D. Genitus eft autě 16.feptimi

idem D , ex A , in B. Igitur cum ex E ,primo in F, quarrà

fiat idem numerus,qui ex A ,ſecundo in B , tertium ; eric ut

E,primus ad A ,fecundum ,ita B, tertius ad F, quartů .Quia 19. ſepsimi

ucro A ,&C ,primi inter ſe ſunt; & E ,ipſum C , poniturme

tiri, erit E ,ad A ,primus; Atque adeo È , & A ,cum fiat in . '23.feprimi

ter fe primi,in ſua proportione minimierunt . Aeque igitur 23. ſeptimi

metieneur ipfos B,& F , candem proportionem habentes, Ri 21.jeprimi

mirum E, ipſum B,& A, ipfum F. Quare.cum E, metia

rur utrunque B, & C; no erut B, & C, inter ſe primi . Quod

eft aabſurdum , & contra hypothefim . Primus ergo ere D ,

ad ipfum C ; Ac proinde , fi duo numeri ad quempiam pri

mi fuerint, & c. Quod erat demonftrandum .

THEOR, 25. PROPOS.27
-25.

SI duo nuineri primi inter ſe fuerint:

Etiam ex ụno eorum genitus ad reliquuin

primus erit .

SINT
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SINT inter fe primiA, & B , gignaturque C , & A ,ir

ſe ipſum . Dico C , ad reliquum B, cſſc primum . Sumpro

cnim D , æquali ipſi A ,erit & D, ad B , primus . Quoniam

igitur A , & D ,ad B, primi ſunt, crit numerus ex A , in D ,

26. feprimi hoceft,ex A , in fc genitus,nem

A .... B ....... pe C, ad eundem B , primus.

C ...... Eademque arte oftendemus,

numerum ex B ,in fe genitum ,

ad A , primam effe . Si duo er

go numeri primi inter fe fucrint, & c. Q_uod demonſtran

dum crat .

D ....

27. THEOR. 26. PROPOS. 28.

SI duo numeriad duos numeros , uter

que ad utrunque, primi fuerint; Et qui ex

eis gignentur ,primiinter fe erunt.

S't uterque A , & B ,ad utrunquc C , & D , primus, gi

gnarurquc E, ex A , in B ; & F , cx C in D. Dico E, & F, n.

ter ſe primos olle . Cum enim

A ..... B ... uterque A , & B , primus fic ad

C; erit quoque E.cx ipſis gel

26. fertini c .. D .. tus, adcundem C, primus Rur

F
ſus cum uterque A , & B; ad

D , Git primus,ent codem modo

E,cx ipfis genitus,ad eundem D, primus. Qua igitur uter

: 6 lepsimi, que C , & D , primus cft ad E ; crit quoque F , ex illis pro

creatus, ad E , primus.Sicigo duo numeriad duos nume

ros, uterque ad utrumque, & c.Quod crat oftendendum

28. THEOR. 27.PROPOS. 29.

SI duo numeri primi inter ſe fuerint, &

multiplicans uterque ſe ipſuin fecerit ali

qucın ; Et geniti ex ipſis primi inter fe erút :

EC
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.

quoq
s

effe

Ecli,qui in principio ,genitos ipſos multi

plicantes fecerint aliquos ; Et hi quoque

primi inter fe erunt: Et ſemper circa extre

imos hoc eueniet.

SINT primiinter ſe A , & B ; & ex A , in ſc fiat C ; at

ex B, in fe fiat D, Dico & C , D , primos inter fe clſe : Er a

rursū fiat bro

E,ex A , in A
B

C; & F ,cx C.
D , ...

B , in D ; E.
F .....

Dico E, F, G 81 .
H, 16.

inter fe primos. Cum enim A , B , fint inter ſe primi, erit

C, fa & us ex A , in fe ,ad reliquum B , primus: Atque codem 27.feprimi

modo cum B,& C ,primilinc intcr fc , crit &D,factus ex B ,

in ſc,ad Cyprimus

R v'R s vs, quia 'A ,& B, ſunt inter fe primi,erit & C,

fa & us ex Agin fé ad B ,& D , genitus ex B ,in fe,ad A primus: 27.feptimi

Erat autem & C ,ad D, primus . Vterque igitur A ,C , ad

utrunque B, D , primus eritsAc proinde E,factusex A ,in 8. feptimi

primus crioad E; factum ex Bin D.Quod Gadhuc ex A,

in É, fiat G ;& exBin F ; tiar Hicum A , &C, primuſint ad

B , erit quoqueEs ex ipfis genitus,ad B; primuss Eademque & feprimi

ratione & F, ad A , primus erit . Quia igitur uterque A , E ,

ad utrunquc B , F, primus'eft erit & G , factus exn , in E, 28. feprimi

ad H , fa & um ex B , in F , primus. Et fic deinceps fi plures

fucrint. Nam codem modocum A,& E ,primigotad B,crit

& G.cx ipſis fa & us, ad B ,primus ; necnon & H , ad A ; Qua :6.ſeptimi

re & genitus ex A, in G,ad geritum cxB, in H, primus crit : 8. feprimi

cum uterque A, G , ad utrunque B, H , ſic primus . Siduo

iraque numeri primi inter fe fucrint,&c . Quod oftenden

dum crat .

THEOR. 28. PROPOS. 30 . 29.

Si duo numeri primi inter fe fuerint:

Etiam
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Etiam'uterque fimul ad quemlibet illorum

primus erit : Et fi uterque -ſimul ad unui

aliquem illorum primusfuerit; Etiam , qui

in principio,numeri priini inter ſe erunt .

SINT inrer fe primiAB,BC. Dico & utrunque fimul

A C ,primú cſlc & ad A B, & ad B C. Si enim A C,AB,non

ſunt inter fe primi,mctia

G ... B ..... C .. tur illos , fi fieri poteft,

D
communi menſura nu

merus. D. Quja igitur

12. pren . D ,metiturtotum A C, &ablatum AB,metietur quoque

reliquumBC. Non igiturprimiinter fefont-A B ,BC,cum

cos metiatur numerusD. Quod eft abfurdum ,& contra

hypothelim . Quare A C , ad AB,primus erit . Eodem

modo ad BC, oftendemuseundem eſſe primum .

se diam uterque A :B , B C , ſimul, primus ſit ad vnum

saisti aliquem illorum ,uidelicetad A B. Dico & AB,BC,interfe

primos effe ; Si enim non funt inter fe primi,mcriatur illos,
in E

fi fieripoteft,numerus D. Quia igitur D , metitur A-B,&

110.pron .
BC;metierur quoqueD , numerum A C , ex A B ,BC,có

poſicum ; Ac proinde AC, AB,non ſunt inter ſe primi,cum

cos numerus D , metiatur. Quod eft abſurdum , & contra

hypothefim . Sunt igitur AB, BC ,inter fe primi, Eedemq;

argumenro oſtendcmus A B ,BC , inter fe primos effe, &

AC , ad BC, primus efſe ponatur. Siduo ergo numeri pri

mi inter fe fuerint, &c.Quod erat demonftrandum .

COR10 L·LARIV M.

Ex hoc sequitur,numerum ,qui ex duobus compofitasad uná

illorum primuselt , ad reliquum quoque primum cffc. Si enim

A C , ad A B, primus eft, crunt A B, BC,inter le primi, per fecun

dam partem huius propos. Igitur & A C, ad B C ,primus erit, pes

primam pariem eiuſdem . quod eft propofitum .

THEOR . 29. PROPOS. 31 .

OMNIS primus numerus , ad om

te

19

DIE

6

}

32 .

ncm
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nem numerum , quem non metitur., pri

museft .

Primus numerus A ,nonmetiatur numerum B.Di

co A ,ad B, primum eſſe. Si enim A , & B , non ſunt inter ſe

primi, metiatur eos, præter uni

tatem , fi fieri poteft, communi A ..... B ........

menlura numerus C. Non erit

ergo C, idem qui A ; quod A ,

ponatur non metiriipfum B. Quia igitur numeru A , alius

numerus C,metitur, non crie A , primus. Quod eft abſur

dum , & contra hypothelim . Primusigitureit A ,ad B ; Ac

propterca,omnis primusnumerusadomnem numcrú ,& c.

Quod demonſtrandum crat . ,

G--.-9" : 0 .

THEOR.
30 . PROPOS.32 . 33.

SI duo numeri ſefe mutuo multiplican

tes fecerint aliquem ; genitum autem ex.ip

ſis metiatur aliquis primus numerus: is etiã

unum eorum,qui in principio ,metietur.

Dvo numcri A, & B , ſe mutuo multiplicantes faciant

C,quem mctiatur numerus primus D.Dico & D ,metiri fal

tem unum ipforum A , & B , ſinon utrunquemctitur.Non

metiatur enim Dipſum A ; mcriatur ucro ipfum C toties,
..8

quot sūt unitates in nu

mero E ; ita ut C , fiat - A .... Bo...

ex D, in 'E , qui idem fa. C ......

Auseſt ex A ,in B.Qgia ... D ... • E :

igitur numerus genitus

ex D,primoin E,quaftum , æqualis eft numcro genito ex

A ,ſecundoin B , certiumscrit uc D,primus adA ,ſecundü,ica 19.feptimi

B.tertius ad E ,quartú.Quia ucro prim'D ,ad A ,primus eft, 31. feprimi

cum eum non metiatur; eruntD,& A, in fua proportione 23. ſeprimi

minimi. Q uareæquemerientur ipſos B, & £ ; nimirum D, 21. ſeprimi

ipfum B ,& A ,ipſum £ ;Ac proinde D , nonmetus 009.1!

Tuin
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ſum'a ,metiçtür faltem ipſum B : Eodemque modo liD,

non metiatur ipfum B , metietur ſaltem iplum A. Siduo

ergo numerife femutuomultiplicantes fecerint aliquc,&

Quod crat demonſtrandum .

SCHOLIO R.

.

B

EODSM modo hoctheoremaſequensdemonftrabimus.

Siduo numeri (e ſe mutuo multiplicantes fe

cerint aliquem ; genitum autem ex ipfis metia.

tur aliquis non primus numerus , uel certe ad

ipſum ſit compofitus : 1s.ad unum corum ,qui

in principio, compoſitus erit .

RAM ex A,in Bofiat C , quem wel metiatur numerus non

primus D,uel cerse compofitus adeumfit . Dico D ,quoque ad

unum ipforum A , B, compefrá

effe. Sienim D, ad neutrum en

rum compofitus eft ; erit Y : erque

A ,do B , ad D, primu . Quant

36. feptimi
Coex illis genitus, ad eunden

D primus erit.Quod eft abfurdum ,cum D ,ponaturwel meiri

ipfum , vel certe ad eum effe compofitus. Eft igitur D , compa

fitus adA,vel ad B ,cum non for primus ad utrunque.

30. PROBL. 31. PROPOS.33.

OMNEM compoſitum numerum ,ali

quis primusnumerus metitur .

Sit numeruscompoſirusA. Dico aliqucm numeru

primum cummetiri. Meriatur enim ipfum numerus B, qu

li primusfuerit , habeturpropofitum : Si uero compoſitus,

metiaturcum numerus C ,qui uel primuserit,uel compofi

tus:Si primus,cum metiaturipſum B; & B , ipſum Ajme

11. pron. riccur quoque C ,primusipfum A. Siaucem C , compofi
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eusfuerit , mctietur cum alius numcrus . Quia uero nunc

rusnon diminuitur infinite,

ueniemus tandem ad aliquč

aumerum ,quem nullus alius B C ...

metiatur , atque adeo ad pri

mum; qui cum metiatur omnes præcedentes,mctietur quo 11. pron .

que compofitum A.Omnem ergo compofitum numerum ,

aliquis primus numerus metitur . Quod erat demonftran

dum .

ALIT E R. Quia numerus A , compoſituseft;metietur

cum aliquis numerus,uel etiam plurcs. Sit omnium metica

tiumeum minimus B ; quem di

co cfle primum . Si enim B , non л

eft primus,metiatur eum , fi ficri C

poteft,numcrus C. Quoniam igi

cur C ,metitur iplum B , & B , ipſum A ; mctictur quoquc

C, minor iplo B ,ipfum A. Quod eft abſurdum , cum B , 11. pron .

ponatur omnium mcricntium minimus .

THEOR. 32. PROPOS.34.

OMNIS nuenerus autprimus eſt , aut

eum aliquis primus metitur.

Sit numerus quicunqucA.Dico eum uel elle primo,

uel certe aliquem primum cum meriri. Cum enim omnis

numerus ucl primus fit, uel compofi

tus; li quidem A , primus eft,habcturi 0 A

propoſitum : Si vero compofitus;me .

rietur cum aliquis primus. Omnis igitur numerus aut prié 33. Sepsimi

mus eft, aut cum aliquis primus mctirur. Quod crat often

3
1
.

.

dendum .

3
4
.

PROBL. 3. PROPOS. 35.

NVMERI's datis quotcunquc,

reperire minimos omnium eandem ratio .

11cm
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nem habentium cum ipſis .

SINT quotcunquónumeri A , B, C , habētes quaſcun

que proportiones, fiue eadem fit proportio A , ad B , quz

B, at C. fiue non; oporteatquetotidem reperire, qui inal

dem proportiombus ſintminimi, Quoniam A, B , C, fune

inter fe aut primi,aut

A .... B .... C ... compoſici . Si pnmi

inter fe funt ;ciút spli

F .. Gi.... in continuatione lua

H I K--- rum proportionů mi

---- nimi, per ca, quæad

D ..

propos.24. huius lib.

demonftrauimus. Si ucro non ſunt inter ſe primi,inuenta

3. Septim . fir maxima carum communis menſurá numerus D ,quime

carur ipſos A , B, C, per numeros E, F, G. Dico E, F,G,

minimos eſſein proportionibus numerorū A , B , C. Quod

enimcaſdem habeano proportiones, quas numeri A, B, C,

ſic oftendeur . Quoniam D, ipſos A , B, C , metitur per

9. pron . E , F , G ; fit, ut D , pros E, F , G ,multiplicans faciat A ,B,C.

Quare,per ea, quæ ad propos. 18. huius lib .oftendimus,

caſdem rationes habebunt E, F, G , quas numeri A ,B,C.

QvodueroE, F ,G ,finemminimi omnium candem ra

tionem habentium cum ipſis, hocmodo perfpicuum fict.

Si non ſunt minimi , erunt aliquialij ipſis minores,minimi

in eiſdem proportionibus. Sintcrgo, fi fieripoteft,minimi

H, 1 , K ; qui quoniam ipfos A,B Č, meriunturæque,ur ad

propos. 21. huius lib .oftendimus; meriantur cosper nume

9. pron. rum L. Quo pofito L ,mulcplicansnumeros H , I,K ,pro

8 .
pron.

ducet numeros A , B , Gj & uicillim L, pſos A ,B ,C,metic

tur per H, I , k . Quoniam igitur E , primus multiplicans

D , quartum facit A ; & H , fecundusmultiplicans L, tertiu

19.Septimifacit eundem A'; erit, ut E , primus ad H , Iccundum ,ita Ly.

tertius ad D, quartum : Eft autem E, maior quam H: Ig.

tur & L ,maiorerit , quam D ; Atqueadco,cuin Lipſos A ,

B , C,metiatur ; non erit D ,maxima menſura communs

numerorum A, B , C.Quod eft abluidum , & conuabypo i

theſim . Non igicur erunt alijnumeri minoresipfis E, F, G,

minimin continuatione proportioni A ,adB, 0B; ad C,

ted
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fed ipfi E , F , G , minimi crunt . Quamobrem , numeris

dats quotcunque , reperimusminores, & c . Quod facien

dum crat .

COROLL-ARIV M.

HINC fit , maximam menſuram quotlibetnumerorum ,meti.

riipfos per numeros,qui minını ſunt omnium condem proportio

nem cum ipfis habentium . Oltenſum enim elt numeros E , F, G ,

per quos D, maxima menſura numerorum A, B , C , ipſos A , B , C,

meritur, minithos effe in continuatione proportionum A ,ad B , &

B, ad C: Eademque eft in cæteris ratio .

SCHOLIONG

Ex his facili uia comperiemus duos minimos numeros, qui

eandem habeant proportionem , quam quotcunque numeri dari

continue proportionales. Vi li proponantur continue propor
sionales A ,B , C, D,

F ,fiue illi fint in con 4 , 16. B, 24. C, 36. D, 14. E , 81.

sinuatione proportio 1, 8 .

nis A , ad B ,minimi, 1 , 2 G , 3 .

fiue non, reperiemus

duos in eadem proportione minimos,ſiper hoc problema ſuma

mus F. do G , minimos in proporsione dworum A , d . B, nempe

illos,per quos I, maxima eorum cõmunis menfura cos metitur.

CAET E R VM aliquando contingit unum numerorum

E , F, G ,inuentorum eſſe unitatem ,quando fcilicetD , maxima

menſura uni ipſorum A , B, C , æqualis eff, ni ex his exemplis

B ...... ......... A .... B .. C ......

D ...

F .. G ... E .. F. G ...

D ..

4

apparet. Manifeftum eft autem , inuentos E, F, G , oſemini

nimos in continuatione fuarum proportionum , cum minor nu

merus darinon poffit, quam vnitas,

PROBL. 4. PROPOS.36.

DVOBVS numeris datis , reperire ,

quem

36.

Mm
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quem illiminimum mctiantur, numcrum .

Sit reperiendus ipinimus numerus omnium, quosda

ti nurneriA , & B, mctiuntur . Siot primum dari numeri

A , & B , inter fe primi , fefequemutuomutiplicantes faciant

C. Dico C , effe minimum ,qué A , & B ,metiuntur. Quod

enim cum meriantur , perſpicuum cft. Nam cum produca

tur C, ex A, in B, uel ex Bin A ; metietur A , ipfum C, per

7. pron .
B; & B, eundem C, per A.

A ... B ..... Vterque igirur A , & B, ip

C fum C, metitur . Quod au

D
tem'C , fit minimus omniú ,

E
quos A ,&B ,metiuntur, lic

demonftrabimus. Si C, non

eſt minimus,metiantur , fi fieri potest, A , & B alium aume

rum Dipſo C ,minorem ; metiaturque A , ipfum D , per E,

at ,cundem D, per F. Quo pofito, tam ex A, in E , quam

9. pron . ex B ,in F, & econtrario, producetur numerus D.Quia ii

tur idem numerus D , fic ex A , primo in E, quartum , & ex

19. Septimi B ,fecundo in F,tertium ; erit ,utA ,primus ad B,fecundum ,

ita F ,tertius ad E, quartum . Igitur A ,& B, (cum ponantur

23. Teprimi primi inter fe, & obid,in ſua proportiore miniau lint æque

20. Seprimimetienturipfos F, & E; nimirum A , ipfum F, & B, ipſum

E. Quoniain ucio A ,multiplicans B , & E , facit C ,& D ,CHE

17.Sepsim . C ,ad D ,'utB, ad E : Ac propierea cum B metiatur ipſum

E , ut oftenfum eft ; metietur & C ,numerus numerum

D,maiorminorem . Quod eft abſurdum . Non igitur A ,

& B, mcricntur alium numerum minorem ipſo C ; arque

adeo C ,minimus eit omnium, quos metiuntur,

SINT ſecundo dati numeri A , & B , non primi inter

35.Septimi ſc . Inucnianiur C , & D , minimi in cadcm proporci: ne ,

ut fint quatuor oumera propor

B
tionales,nempe A ,ad B , ut C,

C. D.
ad D. Quo polico, fici iden

19. feprim E numerus ,ex A , primo in D ,

quartum , & ex B, ſecundo in ,

G. H Cicércium . fa & us crgo fit E.

Dico E ,hac uia procicaructie

7. pron. minimum , quem A,& B,metiuntur. Quod enia ,cum ne

.

titut
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tiantur ,manifeftum eft. Nam eum tā A , multiplicatus a D ,

quam B , multiplicatus a C , ipſum E , producat; metietur

tam A , quam B, ipſum E. Quod uero E , fic minimus om. 7.pron ,

nium , quos A , & B ,metiuntur, ita probabitur. Si E, non

eft minimus,metiantur , fi fieri poteft, A , & B ,alium nume

rum F, ipſo E, minorcm : metiatur autem A, ipſum F; per

G ; & B , cundem F ,per H. Quo pofito ,fice F ;tam ex A , in 9. pron .

G , quam ex B,in H. Quia igitur idem numerus F , fit & ex

A ,primo in G, quartum , & ex B, fecundo , in H, tertium ;

erit, ut A ,primus ad B ,ſecundum ,ita H, tertius ad G, quar. 19. feptimi

tum . Quare C ,& D , cum fine minimiin proportione A ,

ad B , uel H ,ad G , metientur ipſos H , & Gæque ; nimirum 17. Seprimi

C, ipſum H ; & Dipſum G. Quia uero A ,multiplicansD ,

& G , facit E,& F ; erit E, ad F ,ut D , ad G; Ac propterea cū

D ,metiatur ipſum G ,ut oftenfum eft; meticcur criam E ,nu

merus numerum F, maiorminorem . Quod eft abfurdū .

Non igitur A , & B,metientur alium numerum ipſo E ,mi

norem ;atque adco E ,minimuselt omnium , quos meriun

tur. Quamobrem ,duobusnumeris datis,seperimus,quem

illi minimum meriantur,numerum . Quod faciendum erat.

COROLLARIV M.

Hinc fit , a duo numeri multiplicentminimos eandem ratio

nem habentes,maior minorem , & minor maiorem , produci nu .

merum minimum , quem illimeriantur . Nam propolius C ,& D,

minimis in proportione A , ad B, demonftratum elt, numerum E,

fa&um ex A,minore in D ,inaiorem ,& ex B, maiorc in C,minorem ,

elle minimum , quem A, & B , mcuantur ,

SCHOLION.
.....

Hoc autem corollarium apud Campanum est propofitio.

35.buius libriſeptimi; Et fequens propojitio apud eundem.co.

rollarium eft propoſition is 35 • •

THEOR. 33. PROPOS. 37.

SI duo numeri numerum quempiá mc

Mm 2 tiantur :

35 .
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tiantur : Etiam minimus, quem illi metiun

tur ,eundem metietur .

METTANT VR duo pumeri A , & B,quemlibet nu.

merum C D, fitque alius numerus E ,minimus,quem ijdem

A ,&B ,metiuntur. Dico & E, ipſum C D ,metiri . Si enim

E, ipſum CD, non metitur ; ablatoE, ex C D ,quoties po

teft auferri, relinquetur nume

A .. B ... rus quidam minor , quam E.

C ...... F -- D Relinquat igitur E, ablacusex

E.
CD , quoties poteft, numerú,

fi fieri poteft,FD , minorem

1e, ita ut E, mcriatur ablatum C F. Quoniam igitur tam A,

quam B, ipſum E ,mecitur , & E, iplum C F; menetur quo

11. pron. que tam A, quam B, ipſum C F. Itaquc A , & B, cum mc

12. pron , tiantur torum C D , & ablatum C F; metientur& reliquum

FD. Eft autcm FD ,minor quam E. Non igicur E ,mini.

mus cilt numerus, quem A , & B, metiuntur . Quod eft ab

furdum , & contra hypotheſim ; Quare E, ipſum CD,me

titur . Siduo crgo numeri numerum quempiam mctian

tur, & c. Quod erat demonſtrandum .

PROBL. 5. PROPOS. 38.

TRIBVS numeris datis,reperire, qué

illi minimum metiantur , numerum.

Sit inuenicndusminimusnumerus,quem dati tres nu
36. Septimi

meri A, B, C, meriantur . Inuento D, minimo, quemme

tiantur duo A,& B; metietur & eundem D, reliquus C, aur

non metietur . Metialur

A ... B. C ...
pțimo C , ipſum D , ita ut

D. omnes tres A, B, C, ipſum

L. D, metiantur . Dico nume

rum D , minimum inucn

tum , quem A , & B, mctiantur,minimum quoque cffe,que

tres A, B, C ,mctiantur . Si enim D ,non eft minimus , me

trantu,

36 .

.
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ciantur , ſi fieri poteft A , B, C, alium numerum E, ipſo D,

minorem . Quoniam igitur A, & B ,metiuntur ipfum E ,

minorem quam D ; non crit D ,minimus , quem A, & B ,

metiantur . Quod eft abſurdum , & contra hypotheſim .

Immo,cum A , & B ;metiantur ipfum E ,& D ,fitminimus,

quem ijdem A ,& B ,metiuntur ; metietur quoquc D ,ipſum 37. Septimi

E,maior minorem . Quod eft abſurdum .

SE D iam C,non mcriaturipſum D ,inuentum .Inuento

igitur E ,minimo, quem C, & D ,mctiantur: Dico E , effe mi 36. Seprimi

nimum, quem A , B , C,mctiantur . Quod enim cum me

tiantur, ita oftendetur . Cum A ,&

B ,metianturipſum D , & D , ipfum A. , B ... C ....

E ; metientur quoque A , & B , ip D ...... 11. pron .

ſum E.Mecitur autem & C, eundē E.

E. Igitur omnes tres A ,B, C ,ipſum F

E, metiuntur . Quod autem E ,ſit

minimus, quem metiantur A , B, C , hoc modoprobabi

tur . Si E , non eft minimus ; metiantur , fi fieripoteft.A , B,

C , alium numerum F, ipſo E, minorem . Quoniam igitur

A, & B, iplum F, metiuntur ; metictur quoquc cundem F, 37. Septimi

numerus D , nimirum minimus inuentus , quem numeri

A , & B , metiantur ; Atque adeo cum C , & D , mc

tiantur ipſum F,minorem, quam E; non crit E , minimus ,

quem C , & D , metiantur . Quod eft abſurdum , & contra

hypothefim . Immocum C, & D ,mediantur ipſum F ; me

tietur quoque cundem F,numerus E, minimus , quem me 37.Septimi

tiuntur ijdem C, & D,major minorem . Quod eft abſurdū.

Non ergo A , B, C, alium numerum ipſo E , minorem me

cicntur ; fed ipſe E, erit minimus. Quapropter cribus nume

ris datis ,reperimus, quem illi minimum meriantur, numc

rum . Quod erat facicndum .

COROLLAR I V M.

SI QUIT V Ř ex his , G tres numeri numerum quempiam me

tiantur ; cuiam minimuin ,quem illi merjuazur,eundem metiri. Na

in extrema huius demonſtrationis parce , ex co , quod

A, B , C, poncbantur incuri ipfum F , olten

ſum eit , & E , minimum quem A,

B, C , metiuntur, eundem

F, mcuri .

SCHOMm 3
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H

SCHOLIO Ñ.

Hoc corollarium alio modo, non ſecus ac propos. 37. h4.

ius lib. oftendere poterimus. Meriantur enim A, B, C, queme

cunque namerum D E ,fitque F, minimus, quem idem A, B, C, :

metiantur , Did

A .. B ... C .... da F , ipfum DE

D. ..G - E meriri. Si enim

F .. non meritur, me.

tiatur eius parie

D G relinquatquenumerum G E,ſe minorem . Quoniam igie?

turA, B , C , ipſum F, metiuntury dy F, ipfum D G ; merienti

11. pron . quoque A, B , C , eundem D G; Acproinde, cum totum DF,

12. pron . ponanturmetiri ; metientur dg reliquum G E , ipfo, F, minorē .

Quare F, non erit minimus,quem A , B, C , meriantur. Quod

eft abfurdő,& contra hypothefim .Metitur igitur F ,ipfum DF.

PAR i ratione ; Pluribus numeris datis, quam tribus,re

periemus,,quem illi minimum meriantur numerum ; locumque

habebit hoc idem corollarium . Namſi dasi numerifuerint qus !

tuor,inueniendus erit primum minimus, quem tresmetiantur:

Siquinque , reperiendus erit minimus , quem qu&txor me.

tiantur, & c. Reliqua autem omniaperagenda, ut de tribus nx

meris di&tum eft.

37 THEOR. 34. PROPOS. 39.

SInumerum quiſpiam numerus metia

tur; ille, quem metitur , partem habebita

metiente denominatamn .

MITTATVR numerum A , numerus B. Dico Acha:

bers partem aliqua a B ,denominatam .

A ...... criatur enim B , ipſum A ,cories , quor

B .... C ... unitates ſunt in numero G.Quia igitur

unitas iptum C,& B, ipfum A ,æquemic

15. Septimi titur ; & uiciſlim unitas æque ipfum B,& C ,ipſum A , me.

rietur ; atqucadco cadem pats erit unitasipfius B , qua C ,

ipſius A : Eft autem unitas parsipfius B, denominata ab if

lo B , ut ad defin . 2. huius lib .docuimus . Igitur & C, pars
Crit
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3
8
.

erit ipfius A , ab eodem B, denominata. Si numerum ergo

quifpiam numerus mcriatur, & c. Quod oftendendû crat .

THEOR.35.PROPOS.40 .

SI numerus partei habuerit quamli

bet ; merietur illum numerus a parte de

noininatus .

HABBAT numerus 1 , partem B ,a qua numerus C ,

denominatur. Dico C ,metir ipſum A. Nă cú B,pars deno

minetur a C ; lit auré & unitas pars

iplius C , ab eodem C , denominacas Ar ....

metierur unitas ipſum C , & B , 1p- B ...
C . , ...

ſum A , æque . Vicillim ergo& uni

tas ipfum B,& C, ipſum A ,metictur. Si numerus ergo par.

15. feprimi

tem habucrit quamlibet , & c . Quod demonſtrandücrat.

PROBL. 6. PROPOS.41. 39.

NVMERVM reperire , qui miniinus

cum lit, habeat datas partes .

SINT darz partes A ,B, C ; Inueniendusque ſit mini

mus numerus dicas partes habens. Sint a partibus A ,B,C,

numeri denominatı , hoc est , qui

ipſas denominent, D , E , f ; mini . D .. A. Secunda

musque , quem D, E , F. merian E ... B. Tertia 38.Seprimi

tur, numerus G. Dico G, elle mi F

nimum , quihabear datas partes G ...

A , B , C. Quod enim ciuſmodi H.

partes habeat , ita oftenderur. Cũ

D , E , F , ipfum G , metiantur, habebit G, partes a D ,E , F,de- 39. Seprimi

nominacas, hoceft, partes A , B , C ,cum hæ denomincntur a

D, E, F. Quod uero G , lit minimusillas partes habens,per

ſpicuum est. Si enim non cft minimus,habcat, ſi fierip teh,

H , iplo 6 , minor cafdem partes A , B,C . Quia igitur H ,ha

bct partes A , B, Cimetientur apfum numer, D , Ě, F,a parti- 40 ſeptimi

Mm bus

C. Quarta
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bus A, B , C, denominati ; Atque adeo , cum H,minorlie

quam G ,non erit G, minimus , quem metiuntur D , E , F.

Quod cft abſurdum , & contra hypotheſim . Non igitur mi

ror numerus, quam G, datas partes A , B ,C, habebit, fed

ipſe G ,minimuscrit.Quare numerum reperimus, qui mi

nimus cum lit, habet dacas partes. Quod faciendum crat.

SCHOLION.

evoo fiſumanturnumeri I, K, L , per quos numeriD,

E, F, ipfum G ;metiuntur ; eruntnumeri I, K , L,dare partes.

A , B,C ,ipfius G, denomi

A. Secunda D .. 1 ... nare ſcilicet & D, E, F.

Terria E ... K .. Cum enim D , E, F, ip {us

c . Quarta F .... L ... G, meriantur per 1,K , L;

G ... metietur æque unitas ip

fos I, K, L ,& numeri D,

15. Septimi E, F ,ipfum Gi Viciſſim ergometietur quoque æquevnitus ipfos

D , E , F, & numeri I,K, L,ipfum G ; atque adeo unitasipfo

rum D, E, F , eadem pars erit, que numeri I,K, 1 , ipfius G.

Cum ergo unitas fitpars ipforum D, E, F,ab ipfis denominata;

erunt & I, K , L, ipſius Gpartes denominatae D, E,F.

Ex his autem ſequitur,minimumnumerum ,quem quorli.

bet numeri metiuntur, eſſe minimum habentem partes a nume

ris metientibus denominatas . Oftenfum enim eff, numerum

6 , quem minimum metiuntus D , E , F , minimum eſſe, qui

habeat partes A, B, C, cuiufmodiſunt I,K, L, a meriensibus

numeris D , E , F ,denominatas,

IAM vero, yt Campanus ait,fi inuentus minimus numer:

datas partes habens duplicetur,triplicetur,&c. habebitur fe

cundus numerus poft minimum ,tertius,quartus, dc, eafdem

partes continens, Inuento enim Gyminimo, quihabeat pare

ies A, B, C, denominatas a D, E, F ;fit illius duplus,

merus H , eriplus uero 1 ,& c.Dico H ,eſe ſecundum numerum,

qui eafdem partes A,B, C, a numeris D, E , F, denominatasha

beat ,e I, tersium ,öc. ita utneque inter G ,minimi, er eins

duplum H ,neque inter H, duplum ,1, triplum, egc.cadas

alius numerus habens eaſdem partes, ſed ipſi ſoli H ,1, C.

teri multiplices ipfius G ,dictas partes contineant. Quod enia
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H, I, doc. partes A, B , C, habeant , denominatas ſcilicet

a D , E , F, ita ofiendemus. Quoniam D, E, F , metiuntur ip

G. A D ..

B

C F ....

Hн .

li '.."...

к

E ...

- L

P o

fum G , per conſtructionem ;& G , ipſos H , I, reliquos mul

ziplices ipfiusG ; merientur quoque D, E, F, eofdem H, I, em tr. pron.

reliquos multiplices ipſius G. Quare H, I, “ reliqui numeri

ipfius G, multiplices,partes habebunt a metientibus numeris 39.ſeptipi

D , E, F , denominatas, quales ponuntur partes A , B , C.

evod autem H ,duplies ipfius G, minimi , fit ſecun

dus diftas partes habens , hoc modo demonftrabimus. sih ,

non eft fecundus, fit, fi fieri poteſt , alius KL , ipo prior ,

qui nimirum maior fit , quam G , minimus, & minor , quam

H ,duplus ipfius G. Detra &toautem G, ex K I. , relinquatur

ML, ipſo G, minor , Quoniam igitur K L, partes habet A,

B , C ; merientur ipſum numeri D, E, F, 4 parribus diétis de- 40. feprimi

nominari ; Ac propterea din G , minimus, quem D, E, F, me

tiuntur , merietur per coroll. propos. 38. huius lib . eundê K L.

Meritur ancem cg Gjeblatum K M , fibi æqualem : Igitur dan

reliquum M L ,metietur, major minorem .Quod eft abfurdum . 12. pron .

alim numerus inter G , ÚH , cautens partes habet

A, B ,C; Acproinde H ,fecundus eft, huiuſmodi partes habens.

Non aliter oftendemusnumerum 1 ,triplum ipſius Gelo

Te tertium diftas partes habentem . Si enim non est sergius, ſit

alius lefieri poteft, nempe N o , ipfo prior , qui videlicet maior

fis,quam H ,duplus,minor vero quam I, triplus. Detracto auté

H ,duplo ex N O relinquatur PO, minor ipſo G. Quia igitur

No,partes habet A , B, C; metientur ipſum numeri D , E , F , 4 '40. Septimi

partibus illis denominati, Ac idcirco & G ,minimus,quem P,

E ,F,meriuntur,eundem No, percorollo propos. 38. huius lib .

metietur : Metitur autem & G, ipſum NP, ablatum ipſe H,

duplo æqualem . Igitur de reliquum P 0 ,idem . G, merietur,mi 12. pron.

norem maior. Q uod eft abfiordum . Non ergo alias numerus in.

ter H , 1scadens partes habet A, B, C, datass Acpropterea

Non ergo

1,ier
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D. E ... f ...

1,tertius eft illas partes habens . Exiemque ratione quadra

plus ipſius G , quartus erit; da quintuplus, quintus,uc,

Hic quoque referri poteft fequensprotlema.

NvMER VM reperire,quiminimus cú fit,

habeat datas partes, hac lege, ut quælibet pars

fublequentem partem contineat .

SINT datæ partesA, B , C; inueniendusque ſitnumerus

minimus,qui eus habeat hoc ordine , vt pars A continea paro

sem B , * pars B,partem C. Sint a partibus A , B, C,numeride.

nominati D , E ,F ;Fiatque G, ex Egin F : Item H ,ex D, in G. Di.

co Hoeſje minimum numerum , qui quæritur. Quod enim hau

bear datas partes ordi

A, Secunda. B, Tertia. C, Quarta. ne prædi&lo facilede

monftratur. Nam că

G. ex D , in G , fixtHjerii

H. G, toties in H, quaties

. Vnitas unitas in D : Eft ause

I. ynutas pars ipfius D,

K denominata ab ido D.

L Igitur G , parselt

M ippus H ,ab eodem D ,

denominata ; Atque

adeo H,habet partem A, nempe numerum Gea D, denominată.

Dein :de quisex E , in F , fit Gieris eadem ratione F , pers ipfius

G, denominata ab E: Atqueadeo A pars ipfius Hynimirum nu

merur G ,babet partem B, nempe numerum F,ab E,denomina..

Denique cum F, habeat unitatem tanquam partem ab ip

DoFydenominatam ,perſpicuum eft B,partem ipfius G ,partis,**

mirum numerum F, habere quoque partem c, ab F, denomina

tam ,nempe unitatem . Quare numerus inuentus Hypartem hs

ber was ca pars A ,parsem B;& pars B.parsem c . Quod autem

H ,leminimus dict.as partes hoc ordine continens ,
hac ratione

oftendeur . Si enim non eft minimus , habe.at minor numerus

1,fi fieripotei',eaſdem partes eodem ordine, ita vt K. for ipfius

1,pars sya numerod ,denominata; & L,ipfosas K,parsB,aby

F ,denominas1;& M ,ipfius Lypars ( grb F, denominaia. l_mja,

igitur K, pars eft ipfius I, a D , denominatas eris Kusoties in in

1

iam ,

quotes
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qressies vnitas in D ;Arque adeo ex D, in K , fier I. Eadem re 15. defin .

sione ex ħ, in L.,fiet K ; I, ex f , in M1. Itaque cum D , ipfos

G, & K ,multiplicans faciat H, 13 erit,ut H ,ad I,ita G ,ad 17.Septimi

K. Eadem ratione, cum ex E.in F, « 1 , fiant G , & Kjerit, ut

6 ,.1d ,ita F , ad L. Er cum ex F , in vnitatem,u M , fi ant F,

© L ; erit, vt F ,ad L ,ita rnitas ail M. Quoniam igitur eft,vt

H,ad 1 ,ita G .ad K ; ut G,ad Kita F ,ad L. ; ý vt F , ad l. ,ita

vnitas ad M : Erit,per lemma propos. 14.huiuslib.ve H,ad Igica

vnitas ad M :Ponitur autě H ,numerus numero 1,maior;vnitas

igii maior quoq ;erit numero M.pars

100. Quod eſt abſurdum . Non er H. G. F. Vnitas.

go aliusnumerusminor,quã H ,ha . 1. K, L, M.

bet partes 1 , B , C ordine præditto,

1 fed ipſe.H, minimus eft. Quod est propofitum .

Si vero plures fuerint partes,quam tres, eadem prorfus eft

via tenenda ac demonftratio . Viſi numeri 2 . 3. 4. 5. 6. fins

denominatores partium ,fient 30.ex soin 6. 120.ex 4. in 30.

( 360.ex 3.in 120. tandem 720.ex 2.in 360. Nam nume

rus 720,habebit partem a 2. denominatam ; & hæc partem e

3. denominatam ; & hæcaliam a 4. hæc aliam a s . cw hec

denique partem a 6. denominatam , vt minifeftum eft.

OvoD ſi numerum H , inuentum duplicemus,triplice

mus,& c. habebimus alios numeros , nempefecundum ,tertium ,

quartum , c.qui eafdem partes eodem ordine habeans,duplica

tas tamen , vel triplicatas,&-c. Nam G , duplicatus, vel eria

plicatus, Oo, dimidiat a parserit, ipfius H, duplicati, veltri

plicati,& c .quemadmodum Gipfius H. Eademque estra .

sio de cæteris parsibus.

FINIS ELEMENTI SEPTIMI .

EV CLIDIS
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EV CL I D IS

ELEMENTVM VIII.

1 . THEOR. I.PROPOS. 1 .

+

SI fuerint quotcunque numeri dein

ceps proportionales , extremi uero ipfo

rum primi inter fe, fuerint; ipfi minimi ſunt

omnium eandem cum eis rationé habentiú.

V MER OR VM deincepsproportio

naliū quotcunque A , B , C , D.extremi

A , & D, inter ſe primi fint. Dico A,

B,C, D, minimos eſſe omnium can.

demcum eis proportionem habentiu.

Si enim non funt minimi , cruntai

ipfis minores , in cadem proportione

Sint crgo ipſis minores in cadem ratio

ne E , F , G , H, fi fieri poteft. Quoniam igitur quotcung

numcrifunt A , B , C , D , & alij illis æqualcs multitudine E,

A .....

B

C ...

D.

E ---

F-

G.

H-

F , G , H ,

4 bini tu.

muntur ,

& in cade

ratione ;

erit, exc

14.feprimiquali:are , ut A,ad D ,ita E,ad H : Suntautem A , & D, LA

13. leprini fua proportionc minimi, quod inter feprimi effe ponantur.

21. deprimi Igitur A,ipfum E , & D, iplum Hjæque metietur,maiormi

norem . Quod cſt abſurdum . Non ergo numeri minores

ipſis A , B, C , D, ſunt in cademcum eis ratione,fed ipfimer

minimi funt ; Ac propterca , G fuerintquotcunque nume
ndai

ne
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fri deincepsproportionales, &c. Quod erat demonſtrandū.

SCHOLION .

PERSPICY Vm autem estex demonftratione , nume.

rosA , B , C , D , efje mini.

mos in continuatione ſua. A .... E

rum proportionum , fi exa B ..... F.

stemi A ,GD,inter fepri. C ........ G

mifint,fiue A , B , C , D ,fint D .... H

continue proportionales,w

vult Euclides, fiue non . Vt hoc exemplum oflendit,in quo pro

portiones omnes diuerfa funt , quemadmodum in priori eadem

femper proportioreperitur .

PROBL. 1 , PROPOS. 2.

NVMEROS reperire deinceps pro

portionales minimos , quotcunque iuſſerit

quiſpiam , in data ratione .

2 .

SIN T minimi numeri datæ rationis A ,& B ,oporteatq ;

inucnire primum tres numcros minimos in proportionc da

la A , ad B. Multiplicans A , ſeipſum ,& numerum B, faciac

C, & D. Deinde B, multiplicans ſeipſum faciat E. Dico C ,

D, E, eſſe tres minimos in proportionc A,ad B; hoc eft, effe

ut C, ad D, ita D, ad E. Quod cnim proportionales ſint in

data proportionc

A ,ad B, lic often A .. B ...

demus . Cum ex C ....
D ...... E ......

A, in A,& B , fiat F , 8. G, 12. H , 18. I, 27.

C,& D ; crit ut A, K, 16. L , 24. M, 36. N, 14. 0,81.

ad B, ita C, ad D.
17. feptimi

Rurfus cum ex B, in A, & B, fiantD, & E; crit quoque,ut

A ,ad B, ita D ,ad E. Quarc proportionales funt C, D, E,

continue in proportionc data A, ad B. Quod uero in eade

rationc finiminimi, ita demonftrabitur . Quoniam extre.

mi
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C ....

mi C , & E ,procreati funt ex A,& B , in feipfos; funtautem

24. Septimi A, & B , inter ſe primi , quod minimi fint in ſua proportio

29. Seprimine ; Erunt & C, E, extremi, inter ſe primi. Quare C, D ,

1. Elani. E ,ininimi ſunt in rationc A , ad B.

I Am uero ex a,in tres inuentos C, D, E, fiant F, G ,H ,

& ex B, in ultimum E , fiat I. Dico quatuor numeros F,G,

H, I , minimos elſe in cadem rationedara A , ad B. Quod

coim proportionales ſingin ratione A , ad B, ita demonitra

bimus. uoniam A, multiplicans ipfos C ,D , E, fecit F ,

G , H, habebunt ex

A .. B ... ijs,quæ ad propos

D ...... E ...... 18. lib . 7. oftendi

F, 8. G , 12. H, i 8. I, 27.
mus,numcri F, G,

K, 16. L , 24. M, 36 N, 14. 0, 81 , H, caldem propor

tioncs, quas C ,D ,

E ,hoc eft ,quam habet A ,ad B. Rurſus quia A, & B , ipfum

18. feptimi E,multiplicantcs,fecerunt H ,& l; erit quoque, ut A, ad B,

ita H , ad I.Sunt igitur F, G, H , I, continue proportionales

in data proportione A,ad B. Quod autem in data ratione

minimifint,ita perſpicuum fict . Quoniam A, & B , mini

24. Septimi miin fua proportionc, funt inter fe primi factique ſunt C,

& E, cx A , & B ,in fe ipfos; Icem procrcati funt F , & 1,65

A , B ,in C, E ; nempe F, ex A, in C, & 1 , ex B, in E ; erunt

29. Sepsimi & F , 1,extremi , inter fe primi . Quare F, G, H, I, in fua

1.ofani. proportione,quæ eft a , ad B, minimi ſunt.

Non aliter,fi ex A , in quatuorinuentos F , G , H , I,

fiant K , L , M, N , & ex B, in ultimum , fiat O ; crunt K ,

L, M ,N,O, quinque numeri minimi in data rationc A , ad

B : Eademque rationc inuenicmus fex , ſeptem , octo , & 1

Quare numeros reperimusdeinceps proportionales mini

mos,& c. Quod faciendum crat .

SCHOLIOR.

EODÉM modo quatuor numeri minimi proportionales

producentur ex multiplicatione B ,in tres inuentos E, D, C, Ó

ex multiplicatione A in C. Fiant enim I, H, G ,ex B, in E, D,

18.feptimi cic F, exA , in c . Quo peracto,numeri F, G , eandem ratio

nem habebunt, quam A , B ;quod A, B , multiplicantes Colt

fas
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fos F, G, fecerunt : Irein G , H , I, ex ijs, quæ adpropos.13.

huis lib, demonftrauimus , in eadem erunt ratione , in qu.e

C, D, E , hoc eft, in quáA , B ; quod B , multiplicans C, D , F,

ipfos G, H , 1 , fecit . Sunt ergo F, G , H, I, in eadem ratione ,

in que A , B Quod vero minimiſini , oftendetur, vt prius.

RON aliter fe ex , in quatuor inuentos 1 , H, Gif, fient

0,2 , M , L , & ex A, in F, fiat K ; erunt K, L , M, N , quin

que numeri minimiin data ratione A, ad B. Eademque ratio

ne inueniemus fex,feptem , ofto, dr. Itaque fiueA,multiplice

sur in omnes inuenior, 4 B, in vltimum ;ſiue B, in omnes in

wentos , & A, in primumi ; producentur ſemperplures numeri

in eadem rationedata A, ad B, minimi . Demonſirquis enim

Euclides , quarur, F , G, H , I, produci ex A, in C, D , E, ex

B, in E : Nos autem eofdem oftendimus procreari ex B , in l,

H, G, Lex A ,in C.

COROLLAR I V M. 1.

Hinc fit, fi tres numeri minimi fint continue proportionales,

exiremos quadratos effe : fi autem quatuor fuerint, cubos . Nam
trium minimorum C, D, E , excremi C , & E, fa & i funt ex A , & ,

in feipfos, ideoque æqualiter funt æquales . Quare ex definitione

18. quadrau ſune. Eodem modo, cuni quatuor minimorum F , G,

H , licxucmi F , & l , geniti lint ex A, & B ,lateribusin C, & E,qua

dratos ipforum A , & *, hoc eſt, cam numcrus F, ex mutua multipli

catione trium numerorum æqualium A, A, A, quam numerus I,

ex multiplicatione mutua trium numerorum æqualium B, B, B , fit

procreatus, ac propterea uterque fit æqualiter zqualis æqualiter ;
ipfi cx defin. 19.cubi erunt,

Sic coam ,fi fuerintquinque numeri minimi proportionales

continue ; crunt extremi corum quadrati quadratorum ; Ec ſic fi

fueriar plures , erunt errum extremi,numeri alij fub alijs denomi

nacionibus, quz in Algebra folent explicari . Hæc autem omnia

manitetta ſunt ex mifuplicationibus,quibus numeri proportiona

les , iuxta hanc propos. procicantur.

COROLLA RIV M. II.

PERSPICYÝM quoque eſt, extremos numeros proportiona

lium quotcunque fecundum hanc propofitionem inuecorum in da

ta ratione minimorum , inter ſe primos effe . Qund quidem faci!ć

oftendemus ex multiplicationibus,quibus numeri proportionales

pro ducuntur, & ex propos.
29.116.7.quemadmodum id demonstra

tum fuis de numeris extien is C , E, & F, I , & c.

COROL
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COROLLA RIV M. III.

CONSTAT etiam , duos numcros minimosin data ratione,

metiri omnes medios quotcunque minimorumın eadem ratione ;

quia ſcilicet producuntur ex illorum multiplicatione in alios quol.

dam numeros. Ve in dato exemplo D, medius producitur ex d ,

in B ; & G , H,medij ex A , in D,& E , ucl ex B ,in c , & D ; 1tem L.

M , N , medijex A , in G, H , I , ucl cx B , in F, G ,H ; ut ex demon

Itrationc Euclidis, & ea ,quam in Scholio tradidimus, apparcs

SCHOLION

EVONIAM verotam numeri A , C, F , K , quam B, E,

1,0,ex conſtructione, continue proportionales funt ab vnitate,

quod illorü quide proportionesa numeroA,hori vero e B,deno

minentur, w clarius demonftrabitur propos.9. huius lib. fis

vt extremi numeri quotcunque minimorumcontinue proportio

naliumfint vltimitot continue proportionalium ab vnir sse,

quorum proportiones a minimis numeris date rationis denomi.

nantur , quotſuntpropoſiti minimi continue proportionales.

Ita enim in ſuperioriexemplo uides C, &E, extremos numeros

trium minimorum continue proportionalium in proportione A ,

ad B, efſe vltimos trium numerorum consinue proportionalium

ab vnitate, quorum proporsiones denominantur abA , B.

At vero F, & I, extremos quatuorcontinueproportionalium,

efle vltimos quatuor numerorum ab vnitate continue proper.

tionalium , & c. Quamobrem fi quis opret inuenire quotcunque

numeros minimos in data ratione nonmultiplici ( in multipli.

cienim res faciliseft, nempe qua ab vnitate incipiat)continu

proportionales ; id facile bac via conſequetur. Inuensis duobus

minimis numeris in data ratione, fumantur ab vnitate tot ns

meri continueproportionalesin proportione , cuius denomina

tor fit minor illorum , quot numeri minimi inueniendi confti

tuuntur. Nam vltimus illorum ab unitate continue proper.

tionalium erit primus continue proportionalium inueniendo

rum . Vt fi quisdefideretofto minimos numeros in proportione

reſquialtera : Inuentis minimis duobus numeris 3d 2.in (e

quialtera proportione , fumendi erunt oéto numeriab rnituse

continue proportionales in proportione dupla , que denomina

tur a 2. hoc modo 1. 2. 4. 3. 16.32.64.128. Nam horum

vltimus 128. erit primus o & lo numerorum inueniendorum,4*
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minimifini in proporcione3. ad 2.0: hic pates, 128.192.288.

432.678.972. 1458.2187.1 maiores numeri ad minores re .

ferantur . Eademque in reliquis eft ratio.

BOETI V autem , alij regulam hanc ita explicant .

Sumantur tos numeri continue ab unisare multiplices ſecun .

dum denominationem partis aliquotæ, cuius in date proportio

nefit mentio, quos numeros continueproportionales oportet in

uenire in data proportione. Nam vltimus numerus erit prin

mus inweniendorum . Vi in dato exemplo, quia defiderantur

ofto numeri minimi in proportione feſquialsera,ſumendi ſunt

octo numeri ab unitate dupli,utprius, qui nimirum denomină

tur a denominatore partis fecunda,feu dimidia, cuius mentio fit

in proporsioneſeſquialserá,hoc eft, a 2. Quod fi opsenturquin

que numeri minimi in proportione Jeſquiquinia , ſumendierüs

quinque numeri ab unisate quincupli ; vt hic 1.5.25. 125.

625.Nam 625. eft primus quinque numerorum in proportio

neſeſquiquinta ,us hic apparet; 625.750 9co. 1080.1296 .

Asque isa de cæteris. Porro hac arte non poſunt inueniri piu

res numeri consinue proportionales , quam propoſireſunt. Ne

que enim poft 1296. aliusnumerus inuenietur,qui habeat ad

1296. proportionem fefquiquintam ; ficut neque in priori exče

plo post 2187, alius poteft reperiri, qui ad 2187.proportionë

sesquialteram habeas . Ratio autem huius rei est,quod extre

mi hac ante inuensiſint inter ſeprimi,ut ex demonftratione li

quet . Hinc enim fit,vsvltimus nonpoflit eſſe ad alium quem

piam numerum , w primus ad fecundum , » propos. 17. lib.9 .

demonftrabitur .

THEOR. 2. PROPOS. 3 .

S I ſint quotcunque numeri deinceps

proportionales minimi omnium eandem cũ

eis rationem habentium ; Illorum extreini

ſunt inter ſe primi .

SINT numeri A ,B , C , D, minimideinceps proportio

nales , Dico extremos A, & D, inter ſe primoseſfc . louc

Nn niantur

3.
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niantur enim duo E , F, minimiin ratione A , ad B , uel B,

ad C, uel C, ad D. Deinde iuxta uiam præcedentis proble

matis,tres minimi G , H ,I,

A, 8 B, 12. C , 18. D, 27. in eadem ratione,nec non

E, 2. F. 3 . quatuor K, L,M, N ,& fic

G , 4. H, 6. I , 9 . deinceps,donec multitudo

K , 8. L , 12. M, 18, N, 29. K , L, M , N , æqualis fit

mulcitudini A , B, C, D.

Quoniam igitur A, B , C, D, minimi ſunt in fua propor

tione, & in cadem quoque proportione minimi ſumpti funt

K , L , M , N, illis multitudine æquales; erunt finguli fingu

lisæquales,nc minores minimis dentur in cadem proportio

nc, nimirum A, ipli K, & D , ipfi N. Sunt autem percoroll

2. propos. præcedentis K , & N, inter fe primi : Primi ergo

quoque ſunt A , & D. Quocirca , li,fint quotcunque nume

ri deinceps proportionales minimi omnium candem cum

eis, &c. Quod erat oſtendendum .

SCHOLION .

HAEC propofitio intelligenda eſt de numeris minimis com

tinue proportionalibus,vt ex eius demonftratione , ( uerbis

Euclidis apparere poteft. Nam fiA, B, C, D, non eflent pre

porsionales continue , inueniri non poſſeint, ex precedentipro

blemate K, L, M ,N , totidem minimi in eadem proportione.

Immoli diuerſa fintproportiones, dabuntur aliquandominim

numerideinceps proportionales,hoc eſt,continuati in fuis prou!

portionibusdiuerfis , quorum extremi non ſunt inter fe primi.

Sunt enim hinumeri6.10.13. 18. minimi in continuasiune

fuarum proportionum ,cumtamenextremi 6. u 1 S. compoſiti

fint inter fe . Itaque hoc Theorema primi eft conuerfum ,quead

numeros continue proporsionales. Erenim numeri quot chiroj

continue proportionales , quorum extremi inter fe funt primi,

minimi funtinfua proporcione,ut conftat ex 1. theor. Eiweiß.

lim , numeri extremi quotcunque minimorum continue proper

sionalium ,inter ſe primifunt ,velut hic demonftratum cf.

veroprimum theorema,proutfpe &tat ad numeros non continue

proportionales,conuerti nequit. Nam licet numeri quercar

quenon continue proportionales, quorum extremiſunt interfe

primi, minimi fins in continuatione fuarum proporsionum , "

G
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ex fchelio propos, 1. huius lib , liquet ; Tamen non femperecó.

trario , numeriextremiquotcunque minimorum non continue

proportionalium , 'inter ſeprimi fient , ut manifestum eft in

exemplo nuper adducto 6.10.13.18.

PROBL. 2. PROPOS.4.

RATIONIBVS datis quotcunque

in minimis numeris,reperire numeros dein

ceps minimos in datis rationibus .

4.

+

SINT primum dacæ duæ rationes in minimisnumeris

A, ad B , & C ad D ; oporteatque inuenire tres numeros

minimos deinceps proportionales, in datis proportionibus.

Inuento numero É , minimo , quem mctiantur B, & C ,fc- 136 . ſeptimi

cundus & tertius ; quories B, ipſum E , metitur , toties A ,

metiatur ipſum F ; & quoties C , eundem E , toties ipſum

G, metiatur D. Dico F, E, G, minimos eíſe in proportioni

bus datis. Quod enim

deinceps datasproportio

nes habeant , ita oſtende A, 6. B, s . C , 4. D, 3.

mus . Quoniam A , & H , 4. F, 24. E ,20. G , 15.

B, æque metiuntur ipſos I ---- K L

F, & E , hoc eft, per eun

dem numerum ; metian

tur per H.Quo pofito ,A , & B, multiplicantes ipfum H, 9. pron.

producent F , & Ė . Quare crit ut A , ad B ,ita F ,ad E. Ea- 18. Septimi

dem ratione,cum C , & D ,æque metiantur ipfos E , & G,

crit ut C ,adD, ita E, ad G. Igitur F, E , G ,deinceps propor

tionales ſunt in rationibus A, ad B, & C, ad D. Quod au

tem minimi ſint, fic manifeſtum erit. Sinon ſunt minimi,

crunt aliquiillis minores, fingulis finguli,in eiſdem rationi

bus : fint, fi fieri poteft, I , K, L. Quia igitur A ,& B,mini

miſuntin ſua proportione, ipfiæque metienturI, & K, in 21. feprimi

cadem proportione exiftentes, nempe B, ipfum K , confc

quens conſequentem . Eademque ratione C, & D , æque

metientur K,& L , nimirum C, ipſum K , antecedens ante
Nn 2 cedentem .

3
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cedentem . Quare cum B, & C, ipſum K, metiantur ,me

37.Sepsimi tietur cundem K , numerus E, minimus, quem B, & C,me

ciuntur,minorem maior. Quod eft abſurdum Non igitur

crunt alij numcri minores aplis F, E, G ,in rationibus A, ad

B, & C, ad D ; Ac propterea ipfi F , E , G , minimi ſunt in

datis rationibus .

SINT deindedatæ tres rationes in numcris minimis A,

ad B , C,ad D ; & E, ad F ; inueniendique fint quatuor mi

nimi deinceps proportionalesin datis rationibus. Inuento

36.Sopsimi rurlum numero G ,minimo, quem meriantur B.Secundus,

& C, tertius ; quogies B , ipſum G, metitur , toties metiatur

A , ipfum H ; & quoties C, ipfum G, toties D, ipfum I,me

tiatur . Quibus peractis , aut E ,ipſum 1 ,mctitur,aut non.

Metiatur primu;

A, 6. B , S. C, 4 D ; 3. E , 5. F , 7. Et quoties E, up

H, 24. G, 20 I , 15. K , 21 . ſum I,meritur,10

L M N
tics F , mctatur

iplum K. Dico

H, G, I, K , minimos effe in datis rationibus . Quod enim

fint in datis rationibus deinceps proportionales, confta .

Cumenim A, & B. ipſos H, & G , æque mctiantur ; cru ut

prius, quemadmodum A, ad B , ita H , ad G. Eadem ra

tione crit, ut C, ad D , ita G ad I : & ut e ,ad F,ita I,ad X ;

quod tam C, & D, iplos G , & I , quam E, & F , ipſos I,&

Kmetiantur æquc. Igitur H ,G, I, K, deinceps proportio

nales ſunt in datis rationibus . Quod autem ſint miniini
,

ſic oftendemus. Si non funtminimi,fint in eiſdem ration

bus minores ipſis,finguli fingulis, fi fieri poteft L ,M, N ,O.

Quia igitur A, & B, minimifunt in fua proportione ; ipá

a 1.ſepsimi. mcticncuræquc L, & M, candem habentes rationem ,ncm .

pe B, conſcqucns conſequentem M. Eodem modo C. &

D , æque merientur M , & N ; nimirum C , antecedens 20

cecedencem M. Quocirca cum B, & C , ipſum M merian

37.Septimi cur ; metiecur eundem M,& numcrus G ,minimus ,quem

B, & C, metiuntur , minorem maior Quod eft abfurdu.

Non crgo crunt alij numeri deinceps proportionales 10 11

tionibusdatis minores ipſis H ,G , I , K ; Ac proinde H , G,

I, K, in datis rationibusminimiſunt .

Sed iam £ ,non moriatur ipfum I. Inucnto ergo du.

mero
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mero K ,minimo,quem E , & I ,meriantur ; quoties 1,iplum 36./eprimi

K ,metitur,toties quoqueGipfum L , & H , ipſum M , mc

tiatur : & quoties E ,

metitur K ', roriesme A ,6.B , s . C , 4. D, 3 . E,2 . , F,7.

tiatur F, ipſum N. Di H ,24. 6,27, 1,18. ! ! !

co M,L, K, Neſſe mi M,48. L,40. K,36. N , cos.

nimos in proportioni. -O----- P ------R-.

busdatis . Cum cnim

H, G, 1 , ipfos M, L , Kjæque metiantur; erit utfuprà, que

admodum H , ad 6, ita M, ad L; & ut G , ad I , ita L , ad K ;

Eft autem cadem rationc , uc H , ad G , ita A , ad B .;

& ut G, ad I, ita C , ad D, quod & A , B , ipſos H , G ;& C,

D, ipfos G, I , meriantur æque. Igitur ut A ,ad B,ita M,ad

Ls & ut C , ad D,ita Ljad K. Atqui ut E ,ad f,ita quoque

cſt K , ad N ,cum E, F,æque ipſos K , N ,meriantur: Sunter

go M , L , K , N , deinceps proportionales in datis rationi

bus . Dico & minimos coseſſe in ciſdem rationibus. Sina .

que non ſuntminimi ; dentur iplis minores in rationibus

eifdem O, P, Q , R , fi fieri poteft . Quoniam ergo A, B,

in ſua proportione minimi ſunt, ipliæque mcticntur O, P, 21.Sepsimi

in cadem rationc exiſtentes ,nimirum B ,conſequens conſc

quentem P.Eodem argumento C, D, ipfos P , Q ,mclientur

æque, uidelicet antecedens C, antcccdentem P ; Atquc adco

cumB,& C ,ipfum P, mctiantur , meticcur quoquc Gemini 37.feptimi

mus, quemmetiuntur B , & C ,cundem P. Q_uia ucro often

ſum eit,elle ut G , ad 1 , ita L ,ad K , hoc eft,ita P ,ad Q ; erit

permutando, ut G,ad Pita Iyad Q ; Atqucidcirco , metien

te Gipſum P, mctictur & I, ipſum Q.Metitur autem &

E ,cundem Q (quod E, F,in ſua proportionc minimiæque

metianturQR ciufdem rationis, nempe antecedens E , 21.feptimi

antecedentem Q ) ErgometientibusI, Ē ,ipſum Q ;mc

tietur criam K , quem minimum metiunturI, E, cundem 37.Seprimi

Q ,maiorminorem . Quod eft abſurdum . Non dabun

turergo alij numeri deinceps proportionales in datis rationi

busminores quam M, L, K,N ;proptercaqucipli M,L ,K ,

N , minimi ſunt .

Quod fi quatuor rationcs datæ fuerint ; inuenicndi

prius crunt numeri deinceps proportionales in tribus prio

ribus rationibus ; dcinde cum quartapoſteriori agendum ,ut

nuper
NO 3
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nuper cum tertiaproportionedata. Veluri ſi quarta propof

tio data fit in numeris minimis S ,ad Tv ; inucnicmus primú

M , L , ;

A ,6. B ,3. С ,4. D, 3 . E , 2 . F, 9. S.3. T , N , mini

M ,48 . L ,50 K, 30. N.ros . 0,70 . mos deio

steps pło

portionales in tribus proportionibus Ajad B; C ad D; & E ;

ad F : Deinde ſi S, ipſum N ,metiatur,accipiemus 0 ,quem

T , totiesmetiatur , quoties S, ipfum N ,metitut. Nam M,

L , K , N, Ozerunt deinceps proportionales in datis ránoni

bus minimi. Siuero S, ipſum Nynon metiatur ; fumcmuš

36.feptimio,quem S,& N ,minimum meriantur. Et quoties N ,ipfum

0 ,mctitur, co

A,6. B ,s: C ,4.D ; 3. È,2. F.7 . S ; 9. T , 2. ties metiaé K ,

M ,48. L , 40 . K ,30. N, 105 . ipſum P; & L ,

R9144. R120. P ,90. 0,313. V ,75. ipfum &

M , ipfum R ;

quoties uero S, eundem ,metitur, toties T ,ipfum V,me

tiatur . His enim peractis, erunt R ,Q.,P, 0 , V , deinceps

proportionales minimi in rationibus A ,ad B; C ,ad D; E, ad

F, & S, ad T. Quæ omnia ed argumento ,quo prius,demo

ftrabimus. Eodem modo operabimur, fi quinque,uel pla

res rationes datæ fint in minimis numeris . Itaque rationis

bus datis quotcunque in minimis numeris , & c. Quod fa

ciendum crat.

S.COLfját.

Si omnes rationes , vel aliquæ datæ fuerintin numeris nö

minimis ,abſoluemus nihilo minus problema propofitum ; fed

prius exhibenda erurit rationes datæ in minimis numerisja

quam ad inuentionem minimorum numerorum deinceps prepar

tionalium aggrediamur ; vt ex demonſtratione manifeftü eft.

D'AFÉERT autem hoc problema ab eo,quod propofitiene

. lib. 7. demonstratum eft, quod hic non dantur numeride:

incepsproportionales , ita vt quilibet intermediusfit do antes

cedens, confequens, licet proportionesſont diverſa , quet

admodum ibi ,

PORR O inuentis minimisnumeris deinceps proporrigen

35
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libus in datisrationibus, fi multiplicentur per quemcunque

numetum eundem , procreabuntur alij in eiſdem rationibus de

inceps proportionales, vt confiat ex ijs, quæ ad propos, 18. lib.

7. demonftrauimus.34

10

THEOR . 3. PROPOS. 5 . S.

PLANI numeri rationem inter ſeha

bentex lateribus compoſitam .

Sint duo numeri plani A , B , & laterá prioris quæcun

quc C, D ,pofterioris ucro E, F. Dico proportionem A ,ad

B.compofitam efle ex laterum proportionibus,nimirum ex

proportionibus , ad E ,& D, ad F ; uelex proportionibus

C,ad F ; & D, ad Egita'ut latera uniusfint antecedentia , &

alterius confequentia , quemadmodum propos. 23. lib . 6 .

docuimus. Faciant D, & B , ſe mutuo multiplicantes ny

merum G. Quoniam igitur

D ,multiplicans C , & E , fecit 4,24 . B ,488::

A , & G; erit A , ad G , ur C ,ad G, 18. 17.Septimi

2. Eodemque modo , quia E, C , 4. D,6. E, 3 . F ,16.

multiplicans D, & F , fecit G ,&

B ; erit G , ad B ,ut D ,ad F. Quare A , G, B , ſunt deinceps

proportionales in proportionibus
laterum C, ad E, & Dad

F. Componitur autem proportio A , ad B, ex proportioni 27. defin.

bus Agad 6,& G ,ad B. Eadem ergo proportio A , ad.B , ex

proportionibus
lacerum C ad E , & D,ad F ,componitur.

EODEM argumento oftendemus , proportionem A ,

ad B ,cópofita efle expportionibus C ,ad F, & D ,ad E, fi late

ra E; & F ,loca inter le permutent,fiatqueG,ex mutua D , &

F ,multiplicatione. Cum enim

D ,multiplicansC, & F, faciat A , 24 . B, 48 .
17.feptimi

A ,& G ;erit A ,ad G , ut C, ad G, 96 .

F. Similiter cum F , mulupli C , 4. D, 6. F ,16 . E, 3 .

cars D, & E , faciat G , & B ;

crit G ,ad B , ut D ,ad e . Ac proinderurfum A , G , B ,dc.

inceps proportionales ſunt in rationibus laterum C ,ad F, &

D , ad £. Cum ergo proportio A ,ad B, componatur ex pro

porti oni
Nn 4
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27. defin. portionibus , ad G & G ,ad B; Eadem ex proportionibus

C ,ad F,& D ,ad E.componetur . Quarc plani numeri ta

tionem inter fe habent ex lateribus compoſiram . Quod

demonftrandum erat .

6 . THEOR. 4. PROPOS. 6.

S I fint quotcunque numeri deinceps

proportionales , primus autem ſecundum

non metiatur;neque alius quiſquam ullum

metietur .

SINT continue proportionales A ,B , C , D , E , & A ,pri

musnonmetiatur B , ſecundum . Dico neque alium quen .

qua illorú ullum mctiri . Quod cnim nullus proximeinfc.

qucntem mctiatur, manifcftum eft . Nam cum ſit, ut A ,

ad B, ita B , ad C ;

A , 16. B , 24. C ,36. D ,54 . E, 81 . C , ad D ; & D, ad

F ,4. 6,6 . H,9. E : A , ucro ipſum

B, non metiarur;

neque B ,ipfum C ,ncque C ,ipfum D ,ncque D ,ipſum E,me

tietur. Quod ucro nec alius quiſquam illorum ullum me.

2. oflani. tiatur , licdemonftrabimus. Sumptis tribusnumeris mini

mis F, G, H, in ratione A ,ad B ; crit ex æquo ,ut A ,ad C,

ita F,ad H. Quia uero eſt ut A ,ad B , ita F, ad G ; non me

titur autem A ,ipſum B ; ncque F , ipſum G , mcriccur ; ac

propterea F,non non erit unitas, alias F , ipſum G ,merire

iur,cum unitas omnem numcrum metiatur. Quare cum

3. o &tani. F,& H, fint inter ſe primi,& F, non lit unitas; non metic

tur F , ipſum H; Atquc ob id ncque A, ipfum C, metictur.

Eft enim oſtenſum cſſe A, ad C, uc F,ad H.Eadem ratio

ne oſtendemus, quod ncc B ,tertium a te numcrum D, nec

C certium E ,metiatur. Quod fi quatuornumeri minimi

fumantur in rationcA,adB, ſimili modo demóftrabimus,

neque A , quartum D ,neque B ,quartum E, mctiri. Atque

ita de reliquis. Si itaque fint quotcunque numeri deinceps

proportionales, & c.Quod erat oſtendendum .

SCHO
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SCHOLIOR

sy maiorer numeri ad minores referantur, proponi poteris

hec propofiriodhanc modum .

$

Si fint quotcunque numeri deinceps pro

portionales , primus autem ſecundi non fit mul

tiplex , neque alius quiſquam ullius multi.

plex crit ,

dom

.

Dif,

7 .

SINT enim continue proportionales A , B , C , D , E ; d . ,

primus non fit multiplexfecundi B. Dico neque alinm quen

quam illorum ullius efle multiplicem . Quodenim nulluspro

xime infequétis mul

ciplex for, constat, 4,81 . B,54 . C , 36. D , 24. E ,16.

Nam cum fit ,ut A,

ad B,ita B ,ad C; C , ad D ;¢ D, adE : non fit autem A ,ipfius

B, multiplex ; neque B , ipfius ; neque C, ipfius D ; neque D,

ipfius Emultiplexeris. Quod autem neque alius quiſquam

illorum ullins fix multiplex,hocpacto confirmabitur. Quoniã

Dipfius E,non eft mulsiplex: non metietur e contrario E, ip

sum D ,per ea, quæ in defin. s . lib. 7.fcripfimus. Quoniam igi

tur ſunt numeri deinceps proportionales quotcunque E, D, C ,

B, 1 ; ( Nam cum fit D , ad Ē , ut C, ad D ; B ,ad C ; do A, ad

B; erit conuertendo E ,ad D ,utD,adC ; C , ad B ; & B, ad A.)

side Et E,primusſecundum D, non metitur ; neque aliusquiſquam 6.o &taui

illorum ullam merietur . Quare e conitario , fi maiores ad mi

mores referantur , neque quiſquam illorum ullius eris mulia

bi plex,per ea ,quæ in defin.s.lib.7. docuimus.

SiDex his fequens sheorema demonftrabimus .

Si fint quotcunque numeri deinceps pro

portionales, primus uero ſecundum metiatur;

& quicunque alius quemlibet ſequentium me

tietur : Si primus autem ſecundi lit multi

plex; & quicunquealiuscuiuslibet ſequentium

multiplexerit .

SINT
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SINT deinceps proporsionales quotcunque numeri A,B,

C , D , E ; d primus A , ſecundum B , metiatur . Dico qués

que illorum quemlibet fequentium metiri . Quod enim quili.

bet proxime infequen

4,3. B,6. 0,12 . 0,24. E,48 . sem metiatur , perfpic

cuuum eft. Nam cum

fit, ut A, ad B , ita B ,adc ; Cyad D; ØD,ad Ej meriaturex

tem A ipfum B ; Ó B ,ipfum C ; Ø C ,ipſum D ; D , ipſum

E ,metietur. Quod autem quilibet illorum quemlibet fequen.

tium meriatur ,nempe B ,ipfos D , E, hocmodo oftendetur.

11. pron . Quia B , ipfum C ,metitur, ' C , ipfum D ; merietur quoque B ,

ipſum D. Rurſus quia D ,ipſum E,metitur ;merietur quoque

11. pron . B, ( itfum D ,metiens Jeundem . Et fic de reliquis.

Sed iam primus 4 , multiplex fit , fecundi. Dico do

quemque illorum cuiuslibet fequentium multiplicem elle.Cum

enim ſit ni Agad B, ita B,ad C ; C, ad D ; D ,ad E: fit an

tem A,ipf1:48.2, mul

1,48 . B ,24. C ,12. 0,6. E, 3 . tiplex ; erit ,1?

fius C ; C , ipists

D ; & D, ipfius E ,multiplex . Quilibet ergo cuiuslibet pro

xime inſequentis multiplex eft. Rurfus quia D, ipfius E,of

multiplex ; merietur e contrario E , ipſumD : funt autem ,per

inuerſam rationem , E ,D, C , B, A , continue proportionales.

Igitur& quilibet illorum quemlibet ſequentium metietur, vt

demonftratum eft ; Ac propterea e contrario , fi maiores ad mi

nores referantur, quilibet cuiufque fequentium multi.

plex erit.

CONVERTEMV S etiam hanc propofitionem fex

iam ,& tl.eorema , quod primo loco in fcholio demonftr233

mus,hac ratione.

Si lint quotcunque numerideinceps pro

portionales,primus autem , uel alius quiſquam

nullum a ſecundo metiatur ; neque primus le

cundum metietur . Etli primus,uel alius quil.

quam nullius a lecundo fit multiplex : neque

primus ſecundimultiplex erit.

SINT deinceps proportionales A ,B , C, D , E ; & prive

Arel
l
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Anvel alius quiſque nullum à fecundoB, mesiasur. Diconeqs

A ,primum ;meririB ,

fecundum.Si enim Ay Ay I 6. B , 24. ( 336. D, 54. E,81.

primus ſecundum By di

cat se meriri, metietur quoque,per easque fecundo loco in hoc

felplinoftendimus,quicunque alius quemlibet ſequentič.Quod

est abſurdum ,cum neque primus, neque aliusquiſquam ullum

aſecundo metiri ponatur. NonergoA, ipſum By merietur.

YAM vero primis, velalius quiſquam nullius a ſecun

do B,fit multiplex.Dico neque Aj primum múltiplicem eſſe B,

fecundi. Sinamque si

primus multiplex effe . 1981. By54 Cyj 6. D ,24. E,16.

dicatur B,fecüdismulti

plex quoque erit quicunque alius cuiuslibetfequentium , ex üsy

que ſecundotheoremate huitsſcholiy demonſtrauimus. Quod

eft abfurdum. Neque enim primus,nequealius quiſquam ul

tius a ſecundo multiplex effe ponitur . Non igirurA,ipfius B,

multiplex eritt

7.
THEOR. 5. PROPOS. 7.

SI lint quotcunq; numeri deincepspro

portionales , primus autem extremum me

tiatur , is etiam metieturſecundum .

SINT deinceps proportionales A ,B , C , D ,E ;& A , pri

mus extremú E ,metiatur. Dico & A, primū metiri B ,ſecun

dum. Si enim A , ipfum

By non dicaturmetiriine A, 3 . B , 6 . C, 12. D, 24 . E ,48

que alius quiſquam ulla

metietur . Quare nec Ajipſum E. Quod eſt abſurdum . Po 6. foetaxia

niturenim A ,metiriE. Igitur A , primus B, ſecundum me

tietur ; Atque idcirco , ſi lint quotcunque numeri deinceps

Proportionales , & c. Quod erat demonftrandum .

SCHOLION .

V rtheoremaquod ſecñdo doc'a in fcholio præcedétisppos.demo

Jiranimus;connertamins nära piificabimus hanc ppos. hocmodo.
Su
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Si Got quotcunque numeri deinceps pro

portionales, primusautem, uel alius quiſquam

quemlibet a ſecundo metiatur ; metiecur & pri

mus ſecundum . Et li primus, uel alius quil.

quam cuiuslibet a ſecundo fit multiplex ; pri

mus quoque ſecundi multiplex erit .

evod eodem modo demonftrabimus. Si enim primus

nondicatur metiriſecundum , vel illiuseſſe multiplex ; ni.

que alius quiſquam vllum metietur;vel illius multiplex erit,

ex propos. 6. 1.theoremate ſcholi precedentis .

THEOR. 6. PROPOS.8.8 .

SI inter duos numeros medij continua

proportione ceciderint numeri; quot inter

eosmedij continuaproportionc cadunt nu

meri : tot & inter alios eandem cum illis ha

bentes rationem medij continua proportio

ne cadent .

CADANT inter duosnumeros A , B ,medij proportio

nales continue C, D ; ſirque ut A , ad B, ita E , ad F. Dico

tot medios numeros con

A , 24. C , 36. D , 54. B.81 tinue proportionales cze

G , 8. H, 12 . 1,18. K, 27. dere inter É,& F ,quot in

E , 32 . L , 48. M, 72. F,108. terA , & B. Sumptisenim

totidem numeris G, H, I ,

A ,40. C, 20. D, 10. B , s K, minimis i rationc A ,ad

G , 8. H,4. 1,2. K , 1 . C ,quot ſunt numeri A ,C,

E , 8 . L , M,2 . F, 1 . D , B ;erit ex æquo, ut A,

adB, atque adeo ur E, ad

A27. C ,9. D, 3 . B, 1 . F , ita G , ad K. Quare cu

13. octani. 6,27. H 9. 1,3 . K , · G , & K , inter ſe primi fint,

E , 108 L , 36 . M ,12. F , 4 . nempe extremi minimo

rum numcrorum ,ac pro

Pterca

2
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pterca in ſuaproportioncminimi;æquemetietur G , ipſum 23.&21 .

E , & K ,ipſum F. Quoties ergo G, & K , ipſos E, & F ,mc еріті

tiuntur, toties H, & l, alios numeros L, & M ,metiantur,

ita ut numcri G, H, I , K, numeros E, L, M, F, æque me

tiantur, finguli fingulos . Quia igitur G , H, I , K , multi

plicantes numerum ,per quem metiuntur numeros E,L,M ,

F, ipſos E , L , M, F, producunt, ex 9. pronunciato ; in al

dem rationibus erunt E L,M, F, in quibus G, H, 1 ,K, ut ad

propos. 18. lib. 7.demonftrauimus. At G, H, I, K , ſunt

continue proportionales . Igitur & E , L, M, F , continue

proportionalesfunt ; Atqueidcirco , cum multitudo e, L,

M, F, æqualis fit multitudini A, C , D , B ; tot cadeat medij

proportionales inter E, & F ,quot inter A, & B. Si igitur

incer duos numcros medij continua proportionc cecide

rint, &c. Quod demonftrandum crat.

SCHOLIO R.

Non ſolum ex demonstrationecóftat, totidemmedios pro

portionales cadere inter E, F , quot inter A , 6 B ; verum

etiam eandem eßeproportionem numerurum E, L , M , F ,quæ eft

numerorum A , C , D , B. Oſtenſum enim eft E , I , M , F,in eade

efle proportione,in qua G H, 1, K : Sed hi eandem habent, ex

conſtructione,quam A , C , D , B . Igitur de E,L ,M, F , eandem

habent,quam A , C , D , B.

E A DEM hac propofitio uera eft, fi exiſtentibus numerisA,

B,ſumatur vel E ,vel F , vnitas . Itemfi uel A, vel Bifue

rit vnitas , exiftentibus E , & F , numeris ; n in exemplus

apparet .

CONSTAT etiam ex hoc theoremate, inter numeros du

ple proportionis , velfuperparticularis cuiusuis , velfuperbia

pariensis, non poffe cadere numerum medium proportionalem .

Cum enim dupla proporsio in minimis numeris reperiatur in .

ter binarium, & vnitatem ; ſuperparticularis vero inter nu

meros fola unitate differentes ; luperbipartiens denique inter

numeros, quorum differentia eft binarius :fi inter duos nume

ros dupla proportionis,vel ſuperparticularis,velſuperbipar

tientis, medsus numerus caderetproportiornalis; caderet quo

que,per hoc theorema , numerus aliquis medius proportionalis

in



SVEICLIDOEOM.BR

. .

F0 .

с

inter binarium , dy vnitatem ; vel inter numeros fola mitate

differentes , uel etiam binario , nimirum inter numeras minia

mos , qui eafdem cum illis proportiones habent : quod fieri nul.

la ratione potefl , Nam nec inter binarium dia vnirzem ,nec

inter duos numeros fola vnitate differentes , ullas raumerus

interponitur , tantum abeft , ut aliquem medium proportionaa

dem ipfi recipiant,Similiterinter duos numeros binario interſe

diftantes interjcitur folum numerus, qui ab vtroque vnica

se differt , Quem nulla pole ratione effe inter illos median

proportionalem , in hunc modum demonftrabimus. Ditjen

rant numeriA B, CD , binario , inter quos cada aumerus,

E F , minor vnitate quam A B, maior uero quam €D, vnita

te quoque , Dico EF , nou ele medium proporsionalem inter

A B CD . Si enim dicatur elle

G.B A B, ad E F , ut EF , A CD ;

E H lato ex A B, numero AGipfiEF,

D æquali, ut reliqua fit vnitas GB ;

do ex EF , numero E H , ipi CD ,

æquali , ut relinquatur etiam rnitas H F ; erit quoque

A Bo totus ad E F , totum , itaAG , ablatus ad Ē H , abla

tum , cum AG , EH, ipfis EF, CD , æquales fint, ex con

11.feptimi fruétione. Igitur eritquoquereliquus GB , ad reliquaa

HF, hoc eft , vnitas ad vnitatem, vt totus A B , ad torum E Fx

maior ad minorem . Quod eft abſurdum . Non erge E F.m

dius proportionalis est inter A B, “€ D.

Ex quibus fit , nec illud interuallum Muficum , quodis

dupla.propertione confiftit ; vt Diapafon , vel, vt vulga dici

tur, O & auaj nec illud ,quod in ſeſquioftaua proportione repe!

ritur , cuiuſmodi eft 7'onus, feu uulgo Secunda,bifariam pof

fe fecari, hoc eft , in duas proportiones æquales. Maenim pre

portio bifariam ( quod ad propofitum attinet ) fecari dicitur,

inter cuius terminos medius proportionalis cadis. Vt quia

interhos terminos 24. og 6. proportionis quadruple caditme

dius proportionalis numerus 12. hoc modo,24. 12. 6. Idcirco

proportio quadrupla bifariam diuifa effe dicitur in duasdu

plas proportiones. Cum ergo oftenfum fit ,internumeros duple

proportionis , do- fuperparticularis , qualis eft fefquieflana,

non cadere medium numerum proportionalem ; perfpicuum

est, Diapafon , dy Tonum ,bifariam fecari non poffe vnde

Diapaſon
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Diapaſon prima fuidiuiſionein Diapente,& Diateſſaron ,quo

rum interuallorum illud inproportione ſeſquialtera , hoc vero

infeſquitertia confiftit,apudMuſicos fecatur , vt hicapparet,

2. 3.4. Eft enim hic proportio dupla diuiſa in proportionem

reſquialteram , ſeſquitertiam , tanquam inmaximasfuipar

les inter ſe inequales. Ita quoque Tonus in duo ſemironia ,quo

rum alterum maius,alterum minus dicitur, fecari folet . Sed

de his plura in Muficis.

RVRS VM ex his demonſtrari poteft , proportionem dia

metri cuiusuis quadrati ad latus eiuſdem , numeris non posſe

exprimi, fed efle irrationalem . Cum enim per ea, quæ ad pro

pos. 47. lib. 1 demonftrauimus, quadratum diameiri duplu

fit quadrati exlatere deſcripti ; quadratorum uero proportio

fit duplicata proportionis laterum ; fit , ut proportio quadra

ti ex diametro deſcripti ad quadratum lateris duplicarafit pro

portionisdiametriad latus. Cum ergo illa proportio ,cuius du

plicata eft proportio dupla , numeris exprimi nequeat , quod

inter numeros duple proportionis medius proporcionalis non

cadar , qui ilam bifariam fecet , ut oftendimus ; manifeftum

est,nec proportionem diametri ad latus numeris exprimi posa

se, ſed eſſe irrationalem , feu , quod idem eft,diametrum eſſela

ieri incomenſurabilem , qua de re plura fcribemusin

sina propos.lib.io.

9.
e ul.

9 .THEOR. 7.PROPOS. 9.

SI duo numeri ſint inter ſe primi , &

inter eos medij continua proportionc ceci

derint numeri; quot inter eos medij con

tinua proportione cadunt numeri , toti

dein & inter utrunque eorum , ac unitarem

medij continua proportione cadent.

CADANT inter numeros A , B , inter fe primos medij

continue proportionales C,D. Dico totidem cadere conti

71e
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nue proportionales inter unitatcm , & A , nec non inter uni

tatem ,& B ,quot interA ,& B ,cadunt. Inuentis cnim duo.

bus numeris E , & F, mini

A , 8. C ,12. D ,18. B ,27. mis in ratione A ,ad C ; ſu

Vnitas . mantur in cadem propor

2. ottani, 2,2 . F , 3 .
tionc tres minimi G, H, I ;

G , 4 . H , s . 1,9 . & quatuor K, L, M , N ,&

K , 8. L , 12. M, 18 . N ,27. ſic dcinccps, doncc multitu

do affumptorum zqualis

fit multitudini A , C, D, B. Quoniam ergo A, B, extremi

1.o ani, inter ſeprimiſunt,erunt A ,C,D,B, minimi in proportione

E ,ad F. Suntautem & totidem K , L , M , N,ex conſtructio

nc,in cadem proportioneminimi. Igitur K , L , M, N, ipfis

A , C , D , B ,æquales funt, finguli fingulis,utK , ipli A ; & N,

ipfi B ,ncminores minimis dentur. Quia uero , ut conftar

ex demonftratione propos. 2.huius lib. E,ſeipſum multipli

cans produxit G ,multiplicansuero ipſum G , fecit K ; metic

7. pron . tur Egiptum G ,per E; & G , ipfum , percundem E : Meti

S. pron . tur aurem & unitas iplum E ,per E , Acque igicur metictus

unitas ipſum E,& E ,ipfum G ,& G ,ipſum K; Acpropterea

cadem pars crit unitas ipſius E,& E ,ipfius G ,& G , ipfiusK.

Per defin. ergo 20. proportionales funt deinceps , unitas&

numeri E, G , K. Simili ratione , cum manifeftum fit, cx '

cadem demonftratione propos. 2.huius lib.quod F, fe ipfum

multiplicans producat I , multiplicans uero ipfum 1 , factar

7. pron, N; metictur , ipfum I,per F; & I ,ipfum N ,per eundem :

Meritur autem & unitas ipſum F, per F. Acque igitur mat

tur unitas ipſum F,& F ,ipſum I , & 1,ipſum N ; Ac propte

sea cadem pars erit unitas ipfius F , & F, ipſius I, & 1,iplius

N. Per definitionem igitur 20. proportionales ſunt cont

nue, unitas & numeri F, I, N ; Ac proinde cum tam multi

tudoE, G , K , quam F, I, N , una cum unitate æqualis fit

multitudini A,C,D, B ; cor cadent medijcontinue proportio

nales aumcri inter unitatem , & K , numerum , ſeu A , lībie .

qualem ; & inter unitatem , & numerú N, ſiue B, libi

æqualem,quot inter numeros A ,B . Siduo ergo

numcri fint inter ſe primi, & inter cos

medij, & c. Quod oſten

dendum crat .

SCHO

sopron .
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SCHOLION

IO.

Pixs ⓇICOVm autem eſt,numeros , quicontinua pro

portione cadunt 'inser números A , da B, ac unitatem , habere

proportiones denominatas a minimis numeris proportionis A,

ad C ;hoc eft ,quas habent E , ØF , numeri ad unitatem ; id

quod in ftholio propos . 2. huiusliballeruimus . .::

CONSTAT quoque ex demonftratione hac fi numerusfe

ipfum multiplicansaliquem fecerit ; dururſum multiplicet

productum , & fic deinceps : omnes productos effe consinue

proportionales ab unitate : Oftenfum enim eft t E , G, K ,

F , 1, X quihac ratione ſuntprocreati , ex demonftratione pro

pos.z.huius lib.continue eſe proportionales ab únirate.

THEOR. 8. PROPOS.10 .

SI inter duos numeros , & unitatem

conținue proportionale
s ceciderint nume

ri; quod inter utrunqueipſoruni, & unitaté

deinceps medij continua proportione ca

dunt numeri, totidem & inter ipſos medij ; .?

continua proportione cadent .

CADANT inter utrunquenumerorum A , B , & uni

tatem , quotcunque numeri medij continue proportionales;

inter A , quidem & unitatem , numeri C, D, e . At vero

inter B , & unitati,

numeri F,G , H, A,81 , M, 162.N ,324.0,648. B , 1296 .

lis multitudine x E, 27. K, 54. L , 108. H , 216.

quales .Dico toti D,9 . 1, 18. G , 36.

dem mctios con
C, 3 . F , 6 .

tinue proportio -
Vnitas .

sales cadere inter

A ,& B , quot inter utrunque A , B, & unitatem . Multiplia

cantes fe mutuo C,& F,faciant 1. Deinde C, multiplicans 1 ,

& G ,faciat K. & L. Rurſus idė C , multiplicans K , L , & H,

Oo faciat

5.
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faciat M , N , & 0 ,totidem inter A , & B, quot ſunt inter

utrunque A , B ,& unitatem . Quoniam igitur eft , utuni

tas ad C , ita C ;ad D ; D , adE, &E, ad A ; æque motiecur

unitas ipſum € ,& C ,ipſum D, & D ,ipfum E ,& E , ipſum

is . pron . A : Metitur autem unicas ipſum C , per C. Igitur & C, ip

ſum D , & D , ipsú

A ,81.M , 162, N ,324.0,648. B ,1296. E, & E,ipfum A ,

E ; 27. K , 54. L , 108. H, 216. per C , meticur.

D , 9 1,18 . G , 36. ... Quare , ſcipsu

9. pron . C , 3. F, 6. multiplicans fecit

Vnitas. D ;, multiplicans

autem D, fecit E,

& multiplican
s
E , fecit A. Eadem ratione F , ſcipſum mul.

tiplicans fecitG ; & multiplicans G, fecit ,& multiplicans

H ,fecit B.Iraque cum C,multiplicans C,& F, fecerit D , &

17.feptimi I ; crit ,ut C ,ad F, ita D , ad I. Similiter,quia F,multiplicás

C, & F , fecit 1 ,& G, erit ut C,ad F, ita I , ad G. Sunt igitur

tres D ,1, G ,continue proportionales in ratione C ad F.Rur

ſus quia C ,multiplicans D, I, G, fecit E , K , L , habebunt E,

K , L , per ea , quæ ad propos. 18. lib . 7.0itendimus, candem

proportionem continuam quam D,1 , G , hoc eft,quam C ,ad

F. Eodem modo,quia C , & F ,multiplicantesG , fecerung

18.SeptimiL ,&H,erit ut Cjad F ,ita L , ad H. Quatuor ergo numeri

E , K , L,N ,continue proporcionales funt in rationcC, ad F.

Poftremo,quia C ,multiplicans E , K , L.H ,fecit A,M, N , 0 ;

habebunt,ex ijs , quæ a nobis ſunt demontrata ad propos

18.4ib ,7 A , M , N ,O, eandem continuam proportioneru,

quam E , K ,L , H , hoc eft,quam C, ad F. Eadem ratione, ci

18. Septimi C,& F,multiplicantesH , fecerint 0 ,& B , erit , ut C,ad E,

ita O ,ad B.Quinque igitur numeri A , M , N , O , B, continue

proportionales funtin rationeC , ad F ; Ac proinde rot me

dij proportionales caduntinter A , & B , quot inter A.

B , & unitatem , cum multitudo M,N, O , fa & a fit

æqualis multitudini C, D, E, uel F , G , H.

Quocirca ſi inter duos numeros, &

unitatcm , continue proportio

nales ceciderint numeri, & c.

Quod erat demon .

Itrandum ,

uc

1

SCHO

2
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1 " SCHOLSON :

1.

Ex his conſtat, numeros; qui medij proportionalescaduni,

inter A, B , proportionem habere, quam duo numeri unitati

propinquiorer, quales funt c, dy F.:

PATBT etiam ex hac demonftratione , fi quotquot numeri

fuerint abunitate continue proportionales, ſecundum ab vni

sate in ſe multiplicatum producere tertium , d . ex egdem in hức

fieri quartum ; & ex eodem in huncgigni quintum , & fic

deinceps. Demonſtratum enim est,exiflentibus C , D , E , A ,con

tinue proportinalibus abunicare D, tertium fieri ex,C ,fecundo

in fe ; & E ,ex c, in D.; DA; ex eodem C, in E, Oca!

LI BET hoc locononnulla alia theoremata demonſtrare.

ad numeros continue proportionales pertinentia , quae tum ad

ea, quæ fequuntur, tum ad alia muliaerunt wilia ; hinc ini

sium fumentes .

ST fintab unitate duo ordines numerorum

continue proportionaliú , & multitudine æqua

lium ; habebunt tertij ab unitate proportionem

duplicatam eius,quam habent ſecundi ab unita .II

re ; quarti uero eiuſdé triplicará ; & quinti qua.

druplicatam ; & femper deinceps uno ampliasu

hentai , 11:11
!.0741

11!!!!

SINT numeri A , B , C , D , continue ab unitate proportio

nales, & ab eadem totidem ali E , F, G, H : Dico proportione

B, terti ab unitare ad f , ab eadem tertium , duplicatam effe

eius, quam habet A, ſecundus ad E, fecundum , & c. Quoniam

inter utrunque nu

merorum B, F, Liga D ,81, M ,108.2,144.0,197. H,256

unitatem cadit me [ , 27. K, 36. 1, 48. G ,64o : in

dius unus propor 31 B, 9.1,12. F , 16. . ' ! : .

sionalis ; inter B, A , 3 . E , 4.

quidem unita
V ni..tas

rem , numerus Ar
1,7927

At inter F, egounitatem numerus E ; cadet quoque inter B ; d 10. octaui.

F ,unus medius proportion
alis

: atque adeo,per (cholium buius

propos,in rationeA , ad E. Cadai agitur, dufos.I. Eodem mo

OO 2 do
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B, 9.

do cadent inter C, G ,duo medij in eadem proportione Aged

Enqui ſont K , L; quos nimirumcadunt inter utrunqueC, Gó

unitatem . Nec non inter D,H, tres, qui fontM, , 0, in ea .

dem ratione A ,ad

0,81, M ,108. 1,144 0,191.8,256. E , proportionales,

C , z7 . K, 36. 1 , 48. G , 64. Quoniã igitur ex

I, 12. ' F, 16 . defin.B, ad F, pro

A; 3 . E, ti porsione babes dos

V ni..ter plicatam cius,qui

habet B, ad 1: EM

antem ut B , ad I, ita A ,ad E ; Hebebit.quoque B,id F ,ratis

nem duplicatam eius,quam haber Ajad E. Non aliterhabe

bit C , G ,rationem triplicatam rationis A , ad E ; quia ratio

C ,ad G ,triplicata eft proportionis C , ad K ; d ,eft ui C, ad K,

ita A,ad E. Sic etiam D ,ad Hirationem habebis quadruplaca

Iam rarionisA, ad E , & fic de cæteris.

Hoc idem demonstrabimus, fi fuerint duo ordines nume

rorum continueproportionalium,ab aliquo numero eodem in .

cipientes . Vndehocidem sheorema ita proponemus.

II .
Se Gntab aliquo numero eodem duo ordi

nes numerorum continue proportionalium , &

multitudine æqualium ; Habebunt tertij ab illo

numero proportionem duplicatam eius , quam

habent ſecundi ab codem ; quarti uero eiufdem

triplicatam ; & quinti quadruplicatam ;& fem

per deinceps uno amplius.

SINT ab A ,numero continue proportionales B , C , D , E ,

ab eodem toridem alij F , G , H, 1. Dico rurſum , preportionis

B ,ad F , effe duplicatum proportionem Cyad G ; c 0,2d H ,sri

plicatam : & Ezad quadruplicatam . Ex A , in fe fiat X ,

ex A ,in K , fiat L; &ex A ,in , fiat M. Similiter ex B, inſe

fiat idex B, in N fiat 0 ; & ex B, in 0 , fi at P. Poftreme

ex F ,quoque in fe fiat est ex F ,in l.fiat Rid ex F,in R

frats. Quibus pera &tis ,erunt A , K ,L, M, continue propor.

sionales ab unitate , vt conftat ex ſcholio propos. 9. huius liks

Eadeoq;
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*

Ealemque ratione erunt B ,1,0 , P , abunitate proporsionales;

necnon F, Q , R,S. Quia igisur ratio , ad K , duplices

eſt, rarionis B ,adA , ex theo

remate s.buius fcholij : Ef E , 162.
1,512..11

1,54.autem , ex defin . eiuſdem ra.
H,128.

tionis B ad A, duplicata quo C,1 8. 6,32,

B,6, F , 8 .
di que ratio.C , ad A ; ' Erit c ,

ad A , » , ad K.Eodem 1,2 .

modoeritA, ad G , ¥ K, ad 236. X ,4.9.64.

l . Nam ex eodem 1. sheo 0,216. 1, S. R.512.

remate,eft ratio K ,ad du P, 1296. M, 16. 9,4096.

plicata rationis A , ad F ;og

eiufdem ,ex defin.duplicateeft ratio A, ad G , Quare cum fit

C,ad A ,Y N, ad K ; C A ,ad G , * K , ad bi erinexequo

C,ad G, N , ad Q. Atqui ratio N ,ad Q , duplicata eff r4

rionis B, ad F , ex theoremate robuius ſcholi . Igirur. O ratjo

Coad G ,duplicata eft rationis B ,ad F. ,Eiſdem argumentis erig

racio D , ad H ,triplicata rationis B , ad F. Nam ratio 0, ad

1, ex 1. theoremate,triplicata eft rationis B ,ad A ; eiufdem

triplicata eft ratin D ,adA,ex defin, Igitur est D ,ad A, vt 0 ,

ad 1. Eodemque modo est A, ad H, ut L , ad R. quod utraque

proportio rriplicasa fit proportionis A , ad F. Eft ergo ex aquo

D, ad H , vt 0, ad R; fed ratio 0; ad R , triplicata eft rationis

B,ad F,ex 1.theor. Igitur ratio D adH , triplicata eft ein

de rationis B , ad F. No

fecus demöftrabimurra
E ,81,

sionem E, ad 1, eſſe qua

1,1.

D, S4.
Vnitas. H, 2 .

druplicatam rationis B,
0,36 .

ad F. Atq ita deinceps. B ,24 F,8 .

IDEM omnino de. 4,16 .

monftrabitur, fi nume.

vi unius ordinis defināt
1,575 . K, 256. 8,64

in unitatem , ut ex hæc

0 , 13824. 1,4096 . R, siz .

fubie&ta figura eft mani..

P 331776. M,65536. S ,4096,

feftü , in qua 1,eff unitas.

CAETERVM theorema hoc demonſtrabimus etiam in

lineis ab una deeadem linea proportionalibus, lib.1 4. propos.

28.licet non in quascunque lineis . Vnde mulso generalius

efthoc in numeria,quam illud in lineis . Ex his autem in hunc

modur

G ,4.

Oo 3
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modum demonftratis efficiemus propofitionem hanc 16. Eucli

dis magis vniuerfalem ,hocmodo.

III.
Si inter duos numeros, & aliquem ' alium

numerum allumpsum , continue proportiona.

les ceciderint numeri; quotinter utrunque ip

ſorum , &affumptum , deinceps medij continua

propotrione cadunt numeri, totidem & inrer

iplos medij continua proportione cadent ,
4

C A'D 'A NT inter utrunque numerorum A, B, d :2774

ptum numerum C , quoslibet numeri continue proportionales;

inter A , quidem

1,162. 8,216. R , 288. 8,384 . B, 512 , C, numer: D ,

F, 54. 0, 72, 7, 96. 1,128. E; F zinter B ,Y .

E , 18. R, 24. H ,320
ro og C, totidem

D, 6. G , 8. . : numeri G , H ,t.

* + C , 2. Dico 105 quoque

X , 9. L , 12. M ,16. - .
medios continue

proportionales es

dere inter A , & B,quos inter A,& C, inter B , 0 C. Irens

tor inter F, dg 1 quor inter F , & C , & inter I, 0 C. Er 16 in

ter E,& H, quot ter E, C, & inter H , & C. Sumptis in . ir

i brus K , I , M, minimis in ratione. D ,ad G ; erit ex defin tai

K ,ad M ,duplicata rationis K, ad Libocest 1) , ad G Sed por

theor,2 ,huiusfcholi ,ratio quoqueE, ad H,duplicata eft eiufde

rationis D, ad G. Igitur eſt ur K, ad M ,ita E ,ad H ; Atque

adeo cum inter K & M cadatvnus medius proportionalis L,

8. o &taui. cadet quoque vnus medius,nempe NV ,inter E , Hrquemadmo

dum & inter E , C,& interH, C;unus medius cadir. Si

mili modo oftendemus, inter F, da1, duos medios cadere, ficat

& inter F, C , & inter I, C,duo medij caduntzſifumausat

quatuor minimi numeri in ratione D, ad . G. Et eadem ratio

ne inter As ego B, tres medij cadent , fi in eadem proporsion

D , ad G ,fumanturquinque numeri minimi.

Hocetiam uerumeſt , fi loco,alterius numeri,nempe B,

unitas affumatur, veluti perfpicuum eft in hac fubie&ta figuras
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C ,quam in

in qua nu

mer"B,vni. 4 1048576. Q, 1768. R", 1024 : S, 32. B;1.

taseft , cas
7,65536. 0,2048. P ; 64, 1, 2 ,

duntque sa
bb5,40

96. N.128.H ,4.

inter Ages
D ,256. 6 ,8 :

0,16 .

ter B , C ,
. x, 1024. 1} 32. M ,.

tres numeri

cötinue proportionales,quot fcilicetinter A , B , c &dunt &c

E x'his etiam apparet,numeros,qui medij proportionales ca

dunt inier A , B necnon inter F , da l ; atque iñer E ,da

H ,proportionem habere, quam duonumeriD , G numero af

fumpto c proinquiores,

is,mieste

THEOR. 9. PROPO
S

. ' Ir . II .

DVORVM quadratorum numero

rum unus medius proportionalis eft nume

rus :: Et quadratusad quadratum duplicata

habet lateris ad latus rationem

14

SINT quadrati numeri A , & B ,quorum latera C , &

D. Dico inter A ,& B, unum medium proportionalem nu

merum cadere :& proportionem A , ad B, quadrati ad qua

dracum ,effe duplicatam proportionis C ,ad D, lateris adia

tus. Multiplicantes ſe mutuo C & ." ;

D ,faciant E. Quia igitur C ,multi A,9 E , 26. B, 49.

tiplicans feipfum ferie A , quadratū , . 0,3 0,7.

ex defin: quadrati;& ipfum D ,mul ....

tiplicans feit E, ex conſtructione ; erit ut C ,ad D, ita A , ad 17 reprimi

E. Rurſus,quia D ,multiplicans C , fecit E , ex conſtructio

nc } & multiplicansſeipfum ,ex defin.quadrati, fecit B, qua

dratum ; erit quoquc,utC,ad D ,ita É ,ad B. Quare A ,E, II

B,continue proportionales ſunt in ratione laterum C,& D.

Ac proinde inter quadratos A , & B, mediuscontinue pro

portionalis cadit E. Quia uero ,cxiitentibus A, E , B ,conti

nuc proportionalibus,numerusA ,ad B , duplicatam ratione

habct00 4
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habet cius,quam habet A ,ad E ; duplicatam quoque ratio

nem habebit A , quadracusad B,quadrarum,eius, quam ha

bet C ,latus ad latus D ; cum hæcproportio cade'm'fit , quz

A ,ad'E. Puorum ergo quadratorum numerorum unus

medius proportionalis cA,& c. Quod demonſtrandû erat.

or . $. Ç HOLLON .

PERSPICVVM eft ex di&tis,inter duosquadrares ngo

meros cadere numerum medium pro

4,9. E ,21.B, 49 . portionalem in continua proporzione

2,3. D.7. lateris ad latus. Nam eadem eft pro

porsio quadrati A ,ad E ,medium pro

portionalem , que lateris C,ad latus D, v demonſtratum est.

PART ratione liquet,numerum medium proportionalem

E, d utrumlibet quadratorum A, B, efe inter fe compofitos,

Cum enimA, E, B, proporsionales fint oftenſ in rationeCat

D ,hoceſt, eßeA,ad E,& E ,ad B;ut Cjad ' Di meriatur autem

latus D ,quadrarum ſuum B ,conſequens conſequenteni,li depro

portionibus E ,adBo lyd Deloqu.imut; maieur Ceipfum

E antecedens antecedentem ; quandoquidem eft E , ad B ,# Cad

D. Metitur autem & latus [ , quadratum fuum A i Igitur

EOA , menfuram communem habent ; atque adeo inter ſe

funt compofisi . Similiter cum fit A, ad E , C , ad D; me.

siatur latus C , fuum quadrarumAnuntecedens antecedenter;

mes ietur,quoque D ,ipſum E conſequensconſequentem , Quant

cum & latus D ,metiaturſuum quadratum B ;habebuntFoto

B, communem menſuram D ; Ideoque compofitierunt inserle.

Perſpicuum autem eft ex hac demonſtratione,priorum nume.

rorumA, E , communem menſuram effec, laius prioris qus

drati A i poſteriorum vero E , B,menfuram communem effe D ,

latus quadrati poflerioris B. , ;

II . THEOR. 10. PROPOS. 12,

DVORVM cuborum numerorum

duo medij proportionales ſunt numeri : Et

cubus
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cubus ad cubum triplicatam habet lateris

ad latusrationem .

SINT numericubi A ,& B ,quorum lacera C ,& D. Di

counter A , & B ,duosmedios numeros continue proporuo

nales cadere: Et proportioncm A , ad B , cubiad cubum , tri

plicatam effe proportionis

C , ad D ; lateris ad latus . 4,27 . H ,36. 1,48 . B ,64.

Multiplicans C, feipfum ſa E , 9. G;12, F ,16 .

ciat 2,&D , feipfum multi C, 3 D,+

plicás faciat F ; At C,& D,

ſe mutuo multiplicantes facianiG ; Multiplicanies uero G,

faciant H, & 1 . Quoniam igitur Cyfeiplum , & D ,multi

plicans fecit E ,& G ; erit,ut C ,ad D, ita É ,ad G. Eadem ra- 17. Septimi

tionc, cum D ,multiplicansC, & feipfum , fecerit G ,& f ;

erit quoque ut C ,ad D ,ita G, ad F; proptereaq; E, G ,F.con

tinue proportionales ſunt in ratione C ,ad D. Rurfus,quia

ex defin.cubr C , ipſum E,multiplicans fecit A ; & ex conſtru

& ionc mulriplicans ipfum G, fecit H ; erit ut E , ad G ,hocest , 17.feptimi

ut C ,ad D ,ita A; ad'H : Similiter cum D , iplum G , multi

plicans fecerit , ex conſtructione , numerum I ; multiplicas

ucro ipfum F ,cx defin.cubi , fecerit cubum B ; erit quoque,

utG ad F,hoceft,ut C ,ad D, ita ) ,ad B. Eftautem & H ,

ad I ,ur C ,ad D ;quod C,& D ,ipfum G ,mulaplıcantes te- 18 ſeptimi

ceruntexiconſtruc
tione

, H, & I. Igitur Ą , H , I,B, conti

nuc funt proportionales in ratione C ,ad Ds Arque adeo in

ter cubos 1, & B, duo medij H, & 1.cadunt continuc pro.

portionales. Quoniam uero, exiftentibus A , H, 1 , B ,con

tinue proportionalibus,numerus A ,ad B, triplicatam habct

rationem cius, quam habet A ,ad H ; criplicatam quoque ra

tionem habebit A,ad B,cubus ad cubum , eius,, quam ha .

bet C,ad Dilatus ad latus ; cú fit C, ad D ,utA, ad H. Quá

ob rem duorum suborum numcrorum duo medij propor.

cionales ſunt numero , & c. Quod erat oftendendum .

1 ) SCHOLIO 2

7

H ! c quoque manifeftum eft inter duoscuboscadere duos

1.21.; numeros
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numeros medios proportionales in continue proportione lateris

ad latus . Oſtenſum cnim eft, ita elje Ajda , H ,adi ,

1,ad B, ut C , ad D.

EODEM: modo conſtat ,duos numeras medios proporsio

nales H, 1, 0. strumlibes cuborum A ,B, effe inter ſecompofs

tos . Cum enim A ; H , 1,B ,ofienſ font proportionales in rasie.

ne C , ad D ; hoc eft , effe A,

14,27. H ,36. 1,48 . 1,64. ad H, I ,ad B, "t Cad D :

E , 9 6,126F, uba Meriarur aurem laius D,

(₂3. D.4.
cubumwym B , confequens

confequentem , fe de propor

sionibus Ijad B , C , D, loquamur ; metietur quoque C ,4P

füm1, antecedens antecedentem , quandoquidem eft! , ad B,

C ad D. Meritur autem d latus C,cubumfuum A zimno es

ipfum , quod H ,faciusfit ex multiplicatione C in G, ex coke

ftruétione. IgiturAH, 1,communem habentmenfuram C ;

atque adeo inter ſecomporiui funt . Similiter cum fos A ,Ad

Hint C ,ad D ; merixtur autem lasus C, cubum fuum . 4 ARIETE

dens antecedentem ; merierur quoque D, ipſum H , confequens

conſequentem . Metitur autem dlatus D ,cubum fuum Bzim

moda ipfum 1 ,quod 1 ,faftus fit ex multiplicatione D in G, ex

conftruétione . Igitur H, 1 , B, communem menfuram habes

D ; Ac proinde ſunt inter ſe compofiti . Manifeftum Axes

etiam hic eft priorum trium numerorum A , H , I, communen

menfuram eſſe C jlatus cubi prioris Aspofteriorum vero ir

H , 1, B ,menföram cominunem oje D ,latus pofterioris cubil.

THEOR. 11. PROPOS. 13.

· SI ſint quotlibet numeri deinceps pro

portionales & multiplicans quifq; ſeipſum

faciaraliquos; qui ' ab illis producti fuerint,

proportionálés crunt:Et fi numeriprimum

pofiti multiplicantcs iam factos fecerint ali

quos : ipſi quoque proportionales erunt :

Et femper circa extremos hoc eueniet .

I 2 .

SINT
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SINT continue proportionales A , B , C , qui feipfos

multiplicantes faciant D , E , F ; multiplicantes autem ipfos

D, E , F,faciant G, H, I ; & rulum multiplicantes ipfos G,

H ,1,faciant K , L , M , & ita deinceps, Dico quoque D , E ,F,

& G, H, 1, & K, L, M ,continuç eſſe proporcionales . Mul

tiplicantes A , & B , le mutuo faciang N & B , C , fe mutuo

multiplicantcs facianto . Deinde A , multiplicans N , E ,fa

ciat P, Q , Item B, multiplicans 6 , F, faciat R, S. Simili

1

A , 2 B , 4, C , 8.

D , 4 N ,S. 2,16. 0,32 . ' F,64.

C , 8 . P ,16 , Q , 32 , H,64 . R , !28. 5,258.1, sie .

K , 16.7,32.7,64, X,128.1 ;256. 7,512. 2,1014 . & ,2048. M ,4096.

Sot

modo A ,multiplicans P ,Q, H, faciat T , V , X ; & B , mul

tiplicans R, S, I,faciat Y ,Z ,k . Quoniam igitur A ,multipli

cans ſeipſum , & B, fecit D ,& N , cricut A , ad B ,ita D , ad 17.feptinei

N. Eodem modo , quia B , multiplicans A, & feipſum , fecit

N, &;E; erit etiam ,utA , ad B, ita N, ad E. Sunt igitur D ,

N , E, continue proportionales in ratione A , ad B.Rurfus,

quia , ſerpfum , & numei um C , multiplicanis fecit E , &

Os erit utB, ad C , ita E , ad O. Eademque ratione,cum C, 17. feprimi

multiplicans B , & feipfum , fecerit , & F ; erit, ut B ,ad C,

ita Onad.fiproptereaque & E, 0 , F, continue proportio

nales lunt in ratione B, ad C, feu A, ad B. Quare cimD,

N , E, in eadem ratione liue continue proportionales,in qua

E,0, Festit ex æquo Dyad Eur E ,ad F ;atque adeo D,E, F,

continuc proportionalesſunt .

DEINDE , quia A , multiplicás D , N , E , fecit G, P,

Qicruntex ijs ,quæ ad propos. 18. lib.7.Oftendimus, C , P ,

e , in cadem ratione,inqua D, N, E, hoc eſtin rationeA ,

ad B , proportionales , Item quia A ,& B ,multiplicantesE,

fccerunt Q & H ; erit quoque,ut A , ad B, ita Q., ad H. 17. fegrimi

Sunt ergo G , BQ, H ,proportionales in rationc A , ad B.

Similiter , quia B , multiplicansE , 0 , F ; fecit H , R , $ ;

cruntsx demonftratis ad propos. 18.lib.7. H , R , S, propor

tionales in ratione E , D , F, hoceft B ,ad C , feu A , ad B. Et

codem modo,cum B , C ,multip.icantes f, fecerint S , & I ;

crit ut B ,ad C ,hoceſt,utA, ad B, ita S, ad Is proptercagi 18. Septimi)

& H ,
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& H, R, S, 1 , proportionales ſunt in ratione A , ad 8.0.10

circa,cum G, P, Q, H, candem habcant proporcionem con

A , 2. ' B. 4. C , 8.

D.4. N ,8. É, 16. 0,32. F , 64.

G,8 . P, 16.Q , 32. H ,64 . R ,128. S ,236.1,51:.

K , 16.T, 32. V ,6 + X , 118.1 , 256. Y ,sta. 2,1014, 8 , 1048.M , 4096.

i

tinuam , quam H,R,S,I ; critex æquo G , ad H , ut H , adl;

Ac proinde G , H, I , continue ſunt proportionales.

N o N duslimili argumento demonitrabimus & K ,L,

M , elle continue proportionales ; & codem modo in alijs

procedemus. Igitur fi fint quotlibet numeri deinceps pro

portionales , & multiplicans quiſquc fcipfum , & c.Quod

oftendendum erat .

SCHOLION

1

:

S V N T Qutem, ut ex demonßratione liquet,numeri priet

producti D, E , F ,proportionalesin duplicata ratione deforum

numerorum A ,B, C .Nam U ,ad E,habet proportionem dupli

catam eius, quam habet Dad N , hoc est, A adB , & r.

IT A quoque numeri ſecundogeniri G, H , I , erunt inta

trone rriplicata A, ad B :Et numeri tertio procreari , in qua

druplicasa , fic deinceps femper mno amplius .

B R E viv's propofitionem totam demonftrabimus her

ratione, Frans ex A, B, C, continue proporsionalibus in fe .

fos, numeri D , E, F ; & in love

1,2. B, t . C , 8 . ex eifdem numeri G ,H , 1 ; 0

D,4 . E ,16 . F,64. rurfum ex eifdem in has emeri
|

6,8 . H,64 1,512 . K, 1 , M. Dico D , 1 , F; G ,

X , 16. 1,256 , M , 4096. HI ; K , L , M , cffe quoque

continue proportionales. Nam

ex ſcholiopropos.9. huius lib.tum A , D ,G , K, quam B, F ,H,

bj C, F , I, M, continue ſunt ab unitate proportionales. !

Quare ex 1. theoremate fcholi propos.io .huius lib.erit Dod

E, in duplicata ratione A,ad B ,uel B ,ad c . Sed eiufdem ratio

nis k,ad C ,duplicata eſt ratio E,ad F,per idem theorema. Izin

turD, E, F, continue funt proportionales in duplicata ratione

1

A , ad !
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A, ad B , B,ad C. Fodem modo ostendemus G, H , I offe pro

portionales consinue in triplicata ratione rationis A, adB, &

B,ad c :At vero K, L,M, in quadruplicata , arque ita de

cæteris .

Ex quarurſum demonftratione apparet,numeros primum

productos eſſe in duplicata ratione datorum numerorum ; fe

cundo vero procreatos,in triplicata , & c.Id quod luce clarius

elicitur ex i , theor, ſcholijpropos. 10. huius lib.

QVAMVIS autem in vtraque demonſtratione huius

propos, 13.dati fintsantum sres numeri continue proportionen

les A ,B ,C; eandem tamen propostionem demöftrabimur,eriali

plures fuerint, quam ires Sins 1.amque numeri plures, quă

tres 4,B, C, D , continue

proportionales , qui ſe ip- j. A , B,4 5,9 . D , 16.

los multiplicantes facias E, + : F, 16. 6,64. H ,256 .

E, F, G , H ; poftea vero 1, 8. K ,64. 1,512.M ,4096.

multiplicantes ipfos E ,F,

G , H ,faciant I, K , L , M ,fic deinceps. Quoniam igitur E,

F , G ,ex demonftratis,proportionales funt in ratione A , ad B :

Item F,G ,H,in ratione Bad C , huc eft, in eadem ratione A , ad

B ; cum illi producti fintex A, B , C, proportionalibus in fe ip

fos : hi verò ex B, C, Di proportionalibus quoque in fe ipfos :

Erunt E, F, G, H ,continue proportionales. Non fecuspropor

tionales erunt I, K , L , M ; alij deinceps eodë modo producti.

13 :THEOR. 12. PROPOS. 14.

SI quadratus nuinerus quadratum nu

merum metiatur ; & latus unius metietur

latus alterius. Etſi unius quadrati latusine

tiatur latus alterius ; & quadratus quadra

tum metietur .

ME TINTVR quadratus A , cuius lacus C , quadratú

B,cuius latus D.Dico & latus C , lacusD, metiri, Multipli

canies enim fe mutuo C , & D ,faciant E. Quoniam igitur,
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ya

18,7

vt liquet ex demonſtratione propos, 11.huius lib: A ,2, B ,

continue proportionales funtin rationc C, ad D ; Mentur

autem A primusextremum B ; me

7. o &taui. A ,4. E, 12. B ,36 . tictur quoque A, frimus ſecundú

C , 2. 0,6 E.Quare cam ſit ut A ,ad L ,ita C,

ad D , & Clarus latus D, merietur.

METLA Ý Riam C ,latuslarus D.Dico & quadra.)

tum A, quadratum B, metiri . Eodem enim modo erit , ue

C ad D ,ita A ,ad E ,propterca quod A,E,B, continue propor

tionales funt in ratione C ad D , ut demonftratumet pro

pos. 11. huius lib. Q uare cum C ,metiaturD, metiecur quo

que A, primus E ,fecundum ; ac proinde & extremum B,

metiecur , ex theoremate 2. ſcholij propos. 6. huius hb.Si

quadratusergo numerus quadratum numeru metiatur , & c.

Quod crat oftendendum .

S

14 THEOR . 13. PROPOS. 15.

$

$

SI cubusnumerus cubum numerum

metiatur ;& latus unius metietur latus al

terius . Et ſi latus unius cubi latus alterius

metiatur; & cubus cubum inetietur .

MET LÅTY R Cubus A cuiuslacus C ,cubum B,cujes

latusD. Dico & lacus C , metiri latus D. Vterque C ,&

D, fe ipfum multiplicansfaciat E , & F ; multiplicances a

tem fe mutuo facias

A , 8. H, 24. 1972, B, 216. , .G : Multiplicantes de

E , 4. Git2. F,36. nique G , faciant H ,1.

C ,2 . D ,6 .
Quoniam igitur, ut api

C !! 217 , paret ex demonſtratio

ne propos. 12. huius lib . tam E, G , F,quam A , H, 1 , B.com

tinue ſunt proportionales in ratione C adD ; Metitur au

7. o & taui tem A ,primus B ,extremum ; merietur quoquc idem A,pa

mus H , ſecundum . Cum ergo fit;ut A ,ad H ,ita C, ad Di

metietur & C ,latus latus D.

MÉTIALV &jam C latuslatusD. Dico & A, rubá
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metiri cubụm B. Eodem enim argumento erit , ut C , ad D,

ita A ,ad , propterea quod A , H ,1,B.continue proportio

nales ſunt in ratione C ,ad D ,utoſtenſum est propos.1 2.hu

ius lib. Quapropter meriente C , latere latusD, metietur &

A, ipſum H ;ac idcirco & extremum B , cubus dubuín , ex

ijs, quæ ad propos. 6.huius lib.demonftrauimus. Iraque ſi

cubus numerus cubum numerum mcriatur, &c. Quod

erat demonftrandum .
le

THEO
R

. 14. PROP
OʻS. '16 . 15 .

- 2.171..

SI quadratusnumerus quadratum nu.

merum non metiatur; neq; latus unius me

tietur alterius latus . Etli latus unius qua

drati non metiatur latus alterius : neq; qua

dratus quadratum metietur.

I !

SINT quadrati A , & B ,quorum latera C, & D; Non

meriaturautcm A ,ipſum B. Dico nequc C , lacus metiri

latus D. Si enim fieri poteſt ,metiatur

Cipſum D. Quia igitur C, latus qua A, 16. B , 81.

drati A ,meritur D ,latusquadrati B; me . C , 4. 0,9.

tietur & quadratusA , quadratum B.

Quod eftabſurdum ; Ponitur enim non mctiri . Non ergo

latus C ,metictur latus D.

SE D iam lacus C , non metiatur Jatus D. Dico quod

nec quadratus A ,quadratum B, mctiecur . Si namque A ,

metitidicáturipſum B ; metietur quoque C ,larus illius D, 14.0 [/aui

latus huius. Quod eft abfurdum . Ponitur enim non .

meçiri. Igitur quadratusA, quadratum B,non

metietur . Quapropter fiquadratus

numerus quadratum numerum

non metiatur , & C . ,

Quod erat oiten

dendum .

14.0& aui

2

THEOR
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15. THEOR .- 15. PROPOS. 17.

SI cubus numerus cubuin numerum

non metiatur ; neque latus unius latus al

terias nietiettir ! Et ſi latus cubi unius la

tus alterius non metiatur ; neque cubus cu

bum metietur

6

SINT cubi A , & B ,quorum latera C ,& D; Nonme

tiatur autem A ,ipfum B. Dico quod nec latus Clarus D ,me

15. o &taui. ticcur. Sicnim c, dicatur metiri D ; mcrictur quoque A,cu

buscubum B. Quod eft abſurdum , ci

A , 8. B , 27. ponatur non metiti. Non ergo larus C, ime

C , 2 . Dj. latus D ,metictur.

Sid iam C latus non metiatur latus

D. Dico quod nec cubus A ,cubum B, mecietur. Nam ( me

15. octaui, tiridicatur ;metietur etiam C ,lacus latus D. Quod eft ab

ſurdum . Ponitut enim non meriti. Non igitur A , cubus

cubum B ,meticcur . Quocirca,licubusnumeruscubum au

merum non mcriatur, & c.Quod demonftrandum erat.

c

SCHOLION .

PROXIM E antecedentes quatuor fropofitiones hoceti

modo proponi poluntaſimasores numeri ad minores referania.

Si quadratus numerus quadratinumcri,&

cubus cubi,fit multiplex ; & unius latus lateris

alterius multiples erit. Etfi unius quadrati,&

cubi latus laceris alterius fit multiplex; & qua .

dratus quadrati, & cubus cubi multiplex erit.

Si uero quadratus quadrati, & cubus cubi non

lit multiplex ; neque lacus lateris eritmultiplex.

Et Glacus laceris non fit multiplex ; neque qua

dratus

1

.
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EL

dratus quadrati,neq; cubuscubi etit multiplex :

NAM fi quadratur A quadrasiB, dan cubus A cubi Belie

multiplex ;merierur B , quadratus quadratum A , cubus

Bcubum A Igister to lietus D, latus Cimerietur ; de proinde 14. do 15.

latus C ,lateris D ,multiplex erit . o Elani. ?

evod fi latusC ,lateris ,multiplex fit ; metietur latus

Dlarar c. Igitur dB, ipſum 1, quadra

A, 36. B, 9 .
14. dan isi

sus quadratum , cubus cubum merie .

6,6... Des

oEtani.

sut ; Ac propterea A , ipfius B , quadre

sus quadrati , da eubus cubi., erit' mula 4,64. " B, 3

tiplex C, 4. D, 2 .

Ar vero fi A ,ipfiusB,quadratus qua

drati, di cubus cubi, non fis multiplex ;nõ Ag49. B , 9.

metsetur B , ipfum quadratus quadræă, C, 7 . D, 3 .

aut cubus cubu.Igitur nequelatusDelatus 16. do 17 .
4,125, B , 8 .

C, metierur. O warec,latuslateris D ,non ottani.
-Cos . Don

erit multiplex.

SIMILITIR ſi C, latus lateris D , non fit multiplex ;

non merietur D, laius latus C. Igitur nec B, ipſum A, qua- 16 do 17.

dratus quadrat um,nec cubus cubum merierur; Asque adeo A, betawi.

ipfius B,quadratus quadrati,& cubus cubi,multiplex non erit.

THE OR..16. PROPOS. 18.
16 .

DVORVM ſimilium planorum nume

rorum unus medius proportionalis eft nu

merus : Et planus ad planum duplicatam

haber lateris homologi ad latus homolo

gum rationem .

SINT plani numeri fimiles A , B , & latera illius fint C ,

D ,huius uero illis proportionalia E, F, ita ut C;V , ſe mu

tuomultiplicantes faciantA; & E, F ,maruo fe multiplican

tes faciant'B ; fitque ut C, ad D , ita E, ad F. Dico inter A,

& B , cadere unum numerum mcdium proportionalem , &

Рp ... propor
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1

proportionem A,ad B, effe duplicatam proportionislateri

homologorum C, F , uel D, F. Multiplicantes fe mutuo D ,

E ,faciant G. Quoniam igitur eft , ad D, ut ,ad Fjerit

permutando C , ad E , ur D, ad

4,12. G, 18. B , 27 . F. Et quia D, muluplicans C

17.feptimi C,6. D, 2. E,9. F, 3 . & E ,fecit A , & G ; aut A , ad

G, ut C, ad E, hoc eſt, ui D ,ad

F. Similiter quia E.multiplicans D, & F , fecit , & Bient

quoque G, ad B , ut D, ad F. Proportionales ergo funr ,

Ġ , B , in ratione Czad E, uel D, ad F ; Atque adco inter A,

& B,medius proportionalis cadit G.

RVI A ucro , exiftentibus A , G , B, continueproper,

tionalibus, A , ad B, duplicaram habeç rationem cius, quam

habet A, ad G ,hoceft, c, aj E,ucl D , ad F ; perſpicuuumeh

proportionem numeri plani A , ad planum B, elle duplica

tam cius, quam habet C. ad E ,uelD, ad F , latus homolo

gum ad lacushomologum . Duorum igitur fimilium pla.

norum numérorum , &c. Quod erat demonftrandum.

SCHOLION.

evra oftenfum eft A , G , B ,elle proportionales in ratio

ne c ,ad E ,welD ,ad F ; manifeftum eft, inter duosfemiles pla

nos A , B, cadere medium proportionalem G, in rasienela

serum homologorum C, E ,uelD , F , affumptorum .

CONSTAT etiam ex di tis ,medium proportionalem O,

durumliber planorum A, B, eſſe inter ſe compoſitos . *u*

enim oftenfi fins 1 , G , B, proportionales in ratione ć , ad L.

wel.D , adF , id eft, fe Ajad G , G, ad B , a C ,ad E, sel D.

ad F jmerianturautem E , F , latera numerum .B , çuiusfu**

latera, conſequentes conſequentem ,fi de proportionibus Gad

B,dy C ,ad E ,uel Dyad F ,loquamur ; metientur quoqueCD

ipſum G, antecedentes antecedentem , quod for Grad B ,ut C,ad

E ,vel D ,ad F. Atqui & C , D ,lasera meriuntur numerum ,

cuiusfuns latera Igitur. GʻA, menfuram communem.babens

tam , quam Dicproinde compofiti funt inter fe Kurus

cum fis A ,ad G ,ut Cyad E, uel Dyad F : mesiancur autenlo

D , latera fuum planum A , antecedentes antecedentem ;me

sientur etiam E , F,ipfam G, conſequences conſeguentem . Quia
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re cum y . E, F,latera fuum planum B ,metiăsur, habebunt G ,

Bicimmunem menſuram tam E ,quim F , ideoque eruns inter

fecompofiti.

Ex quademonſtratione etiã manifestum relinquitur,prio.

rum duorum numerorum A, G , communes menfuras effe c,

Delateraprioris planiA; pofteriorum autem G, B, menfuras

communes effe E , F,luerapla
nipofferioris B.

1

THEOR. 17. PROPOS. 19.

18.

" DVORV
M

ſimilium folidorum nu

merorum duo medij proportion
ales

ſunt ...,

numeri: Et ſolidusad folidum triplicatam

rationem habet lateris homologi ad latus

homologu
m

.

SINT folidinumeri ſimilesA , B , & latera illius fint C

D, E ,hujus uero illis proporcionalia F, G , H ,ita ut fic C ,ad

D , qucmadmodum F, ad G ; & Dad E, licut G,ad H. Di.

cointer A , & B, cade

re duos medios pro A, 30. M, 60. N , 20. B,240,

portionales, & propor 1,6. 19:12, , } 4 ,,

tionem A ,ad B ,efTe tri C, .. D, 3 E, 5 . F, 4.5,6.H ,1 ..

plicaram cius , quam i ?

habet latera homologa C , F, uel D , G , uel E, H. Multi

plicantes ſemutuo C , D ,faciant l;& F, G,ſemutuo mul

ciplicantes faciant K. Item D , F , fcmutuo multiplicantes

faciant L. Poftremo E, H , ipſum L , multiplicapres faciant

M , N.Quia igitur C , D , E ,ipfis F , G , H , proportionales

ſunt; erunt & permutando proportionales, nimirum ut c

ad f, ita D ,ad G& E, ad H. Quoniam ucro D , multipli

cans C , & F, fecit , & L ; crit ut C ,ad F, ital, ad L. Simili 7. feptimi

modo , quia F ,multiplicans D ,& G, fecit L , & K ; erit quo

qucut D ,adGita Ljad K. Sunt crgol, L , K ,continuepro

portionales in rationc C , ad F, uel D,ad G , uel E,ad H. EI

quoniam A, folidus fa & us eft ex mutuamulciplicatione la

Pp 2 terum
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K, 21 .

2

terum C,D, E ; fa & us eft autem I , ex multiplicatione mu.

rua C , D; fit ut E , multiplicans I , faciat A.Eodem modo

cum B , ſolidus factus ſit ex mutua multiplicationc lateram

F , G , H ; & K , fa & usexmutua multiplicatione F, G ; Aume

rus H ipſum K , multiplicansfacie B. Quare cum Emul.

tiplicans , & Lift

A, 30. M, 60. N , 120. B, 240 cert A , &Mserit

17 reprimi
1,6. L , 12 . A , ad M ,ut 1 ,ad L

C , 2. D,3 . E , 5: F ,4. G, 0.H, 10. hoc eft, ut C, ad F,

uel D , ad G , uel E.

ad H. Eadem rationc, cum H, multiplicans L, K , fecerit

N, & B; erit N , ad B, ut L , ad K, hoc eft,utC.ad F, ud D ,

18. feptimi ad G ,uel E ,ad N. Eft autem & M ,ad N ,ut E , ad H ; quod

L, H , multiplicantes L ,fecerior ipfos M , & N. Igitur A.M.

N,B , continue ſunt proportionales in ratione C, ad T,ud !

Dead G ,uel E , ad Hj Arquçidirco inter A , B , ſolidos limi

lesduo medij M , N ,continue proportionales cadunt.

QUONIAM uero, cxiftentibus A , M , N, B ,propor

tionalibus continue , proportio A ,ad B, triplicata eit cius,

quam habet A ,ad M ; Eftautem A ,ad M, ut C,ad F ;uel D ,

ad G ,ucl E ,ad H ; Habebit quoque A, ad B, folidus ad fo

lidum , proportioncm triplicaram cius, quam habet C , ad

F , uel Dead G , uel E, ad H ,latus ad latus homologum Quo

circa , Duorum ſimilium ſolidorum numerorum duo me

dij, &c. Quod oftendendum erat .

AE

11

SCHOLION

CVM-demonftratum fit J ,M, N, B, proportionater of

in ratione c, ad F, vel D , ad Gwel , ad H ; liquet inter duos

fimiles folidosA ,el B , cadere duos medios proportionistes M ,

o in ratione laverum honologorum c , f, vel D , G, vel Es

H ,4mptorum .

Ex üs,que dilia funt,perfpicuum etiam eft, duos medios pro

portionales M , N, Wrumlibet folidoram 4,8,incer ſi effe

compofitos: cum enim AM, 12,B, oftenfi fintproporsionales

in ratione ,ad F,velD, ad O, wel E,ad H ; hoc est, effeits

Mit M ,adid,ad B, ur c; ad F, nel D ,ad G ; el E , 24

Hi metiantur autem F, G , H , latera facum folidum B ; confo

garti
es
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quentes conſequentem ; fi de proportionibus , ad B ,C , ad

F,vel 0,4d G , vel E ,ad H ,loquamur ; metienturquoque C,D,

E, ipſum N , antecedentesantecedensem ; quod fitNoad B, ut

Cad F , vel D, ad G , vel E ,4d H.Atqui C, D , E , ipſum M,

mesiunsur ; ( cum enim M , factuslii , per conftruétionem ,ex

F ,in l ; merietur.EipſumM. Deinde quia M , N B propor

tionales funtipfos 1,2,Ki merispor autem K, ipſumB, quod B ,

faétus för ex K ,inH ;merietur quoque 1.jp/um M sMeriuntur

antem C , D ,lasera planum fuum I. Igitur deCD,expre

nunciato 1 1 , merientur ipfum M i Mique adeo ç, D , E , ipſum

M, mesiensur . )Necnon & iplum . A , nempe latera fuum fe

lidum . Ergo A, M , Nihabent communem menfuram tam ,

quam D, quam Is Ideoque compofiti inter fe funs . Rurſus

quia eft And M ,ut ( ,4d.Fuel Dja. G ,vel F ,ad H ; mesiun .

Tur autem C , D ,F ,lasera folidum fuum A ,antecedentes antecer

densems metientur quoqueF, G, H ,ipfum M, conſequences.cã

fequentem . Metiuntur uero uF, G , H, ipſum N, (cum enim

Rifaftusfit ex H,in L , per conſtructionem ; merietur H ,ipſum

2. Deinde quid A ,M, Nipis 1 , 2 , K ,proportionalesfunt:

meritur autem I, ipſum 1;quod A, faciusfitex 1, in E ; me

tietur etiam , ipfum N. cum ergo & F , G ,Latera meriantur

plenum fuum K ; metientur quoque F , G , ipfum Asas

que adeo F,G , H ;ipfum N ,metieritur . ) Nec non le ipfum

B,nimirum latera ſuum folidum .Igitur M,N , B ,communem

habent menfuram iam E, quam ,quam H. Quare ſuntinter

fecompofisi. Ex quibus liquido conſtain priorum irium nume.

rorum A , M , ' ,communes efle menfuras C, D, E , latera prie.

ris folidiA i ti vero F, G,H, Larera poſterioris ſolidi B ,comp

munes menfioren elle posteriorum irium numerorã M , N , B .

THEOR. 18. PROPOS. 20.

1
7
.

SI inter duos numeros uñus medius

proportionalis cadarnumerus; Similes pla

ni erunt illi numeri.

CADAT inter A , & B ,medius proporcionalis C.Dico

A,& B ,cls planos dimilcs , SumanturD ,& E ,minimiin ca

Рp 3 tionc
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tionc A , C ,B. Quia igiturD ,E ,minimi ſunt in ratione A.

21.Seprim ad C ; mericatur D ,& P ;ipfos A ,& C ,æque :metiantur per

F. Similiteraque metientur ipſosC , & B :metidoturfer G.

Itaque F, inultiplicans D; & E,

9. pron . A; '18. C,24. B ,32.8 facict A , & C : Item G , coſdem

D, 3 . E , 4. - 7,6.6,8. D,& E,multiplicansfacet C ,&

3. B. Quj& crgo E ,multiplicans ,

17.feptimi & G ,fecit C, & B ;crit, utC ,ad B , ita F; ad G : Vtautem C,

ad B , ita crat Djad E : Igitur erit ut D ,ad E, ita F , ad G ; &

permutando atDad F , ita E,ad G.Quoniam ucro F.mol

tiplicans D ,fecit A ; erit A ,planus ; cujus latera D, F. Simili

modo, quia G ,multiplicansE , fecit B; erit & B , planus cuius

Tatera E ,G.Cum ergo hæc laterå oftenſa ſint effc propor:

tionalia,nempeD ,ad F ,ut E,ad G ;crunt ex defin .A,B pla

ni fimilés. Quare ſiinter duos numeros unus, &c. Quod

demonftrandum crat.

19 . THEOR. 19. PROPOS.21 .

SI inter duos numeros duo medij pro

portionales cadant numeri ; Similes folidi

funt illi numeri .

CADANT inter A , & B, duomedij proportionales

C, D. Dico A,& B ,effe fimiles folidos . Sumantur tresE,

F , G ,minimiin ratione A, C, D , B . Quoniam igitur inte

20.o &taui E , & G , medius cadit proportionalis Fscrunt E, & G ,pla

ni fimiles. ſint ipfius E, latera H , 1;upfiusuero G , laterai

lis proportionalia

A ,24 0,71. D , 116. B, 6486 • K , L.Et quia E,

E , F , 3 .
F ,G , minimi ja ra

H, 1,1,1 . M , 24. K, 3 . L ,3. N ,72. cione A , C , D , exi

ftentes,æqueme
2 1.feptimi. A ,s . C , ! 2 ., D ,18. B , 27. tiuntur ipſos A ,

E, 4 . F , 6 . G,9.

C , D, eiufdem ra

H, 2. 1, 2. M, 2. K, 3. L, 3 . N, 3 . tionis cú illis ; mc

tiantur per

demque modo ,quia E ,F ,G ,æque metiuntur C ,D.B ,carde

G, 9 .

M. Eo !

habentos
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habentes rationem cum illis ;meriantur per Nzita ut M,mul

tiplicans E ,F , G , faciat A ,C, D ; & N, multiplicans cofdem 9. pron .

E , F ,G ,faciat C,D, B . Fa&us eft autem E ,ex muliplicatio:

ne mutua ſuorum laterum H , & 1 ; nec non G , ex murua

multiplicatione ſuorum laterum K , & L.Igitur A ,produci

tur ex mutua multiplicatione H , 1, M ; & B,ex mutua mul:

tiplicatione K , L , N ; arqucadeo A , foliduseftnumerus, ex

dcfin , lacera habens H, I , M' ; & B folidus criam , latera ha.

bens K , L , N . Quia ucro M , & N ,multiplicantes F,faciunt

C , & D ,utoftendimus; erit C , ad D ,utMad N :Suntau- 18. ſeprimi

kem C ,& D , in cadem ratione,in qua E, & F, quodN , mul 17.Septini

tiplicans E ,& F ,fecerit ipfos C , & D ; Nec non& E, F ,can

dem habent rationem quam H , K , uel I , L ; Etenim inter

planos fimiles E , G , cadit F, med us proportionalis per to

roll propos 19.huiuslib in rationc laterum homologorum

H ,K, uel 1 , L. Igitur erit quoque H ,ad K ,& 1,ad L ut M ,

ad N ; & permutando H ,ad 1, ut K,ad L ; & 1, ad M, ut L ,

ad N. Proportionalia ergo lunt latera H , I, M, lateribus K ,

L , N ; ac propterca ſimiles funt numcrito! di A , & B. Qua

ob rem , li inter duos numeros duo medij proportionales

cadant numeri,& c. Quod ctat demonßrandum .: 1 ?

SCHOLIO R.

Dvo exempla appofuimus,in quorum priori liquido con.

fui, vnitatem Ezeffe planum numerum , & mitases H, Izeins

Latera, licet improprie,ut in definitionenumersplani monui

mus . Si erim unitatem a numeris planis excludamus,non po ;

cerimus hac argumentatione Euclidos demonftrare , numeros

A, B ,qui incindunt duos.medios proporcjonales C, D ,ef

se ſolidos fimiles. Quod idem continget in alijs omnibus nu

meris, qui habent duosmedios proportionales in ratione music

plici,cuiuſmodi funt etiam A , B. Hoc autem eft abſurdum , că

Euclides propoſitionem generaliter proponat, demonſtresque

fine vlla exceptione.

THEOR. 21.PROPOS. 22 .

SI tres nuineri deinceps ſint proportio.

Pp4 nales,

20.
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nales, primusautem fit quadratus ; Et cer

tius quadratuserit .

20.0 & aui

SINT gres numeri A ,B, C , continue proportionales,

fitqueprimuscorum A,quadratus. Dico Sterium C ,qua

dracum effe . Nam cum inter

A , 9, B ,54 4,324. · A , & C, cadat medius propor

cionalis ; crunt A , & C , plani

Gmiles. Quare exiftente A ,quadrato , crit & C ,ci fimilis

quadratus,Si igitur tres numeri dcinceps line proporuona

les, & c. Quod demonſtrandum cras ,

21 .
THEOR. 21.PROPOS.23 .

SI quatuor numeri deinceps ſintpropor

tionales,primusautem fit cubus; Et quar

tus cubus erit .

SINT quatuor numeri A,B,C, D ,proportionalescon

tinue, & A , primusſit cubus. Dico & quartum D,cubum

effe. Cum enim inter A.

A ,27. 3,45 . C,75 . D, 125 . & D, cadant duo medii

Pportionales B , C ; erit

21.08ani A, & D , ſolide fimiles. Quare exittence A ,cubo,erit & D,

illo ſimilis;cubus. Quam ob rem , fi quatuor numeri dein

ceps ſineproportionales , &c. Quod crat ottendendum .

SCHOL10 -RC.

HAIC eft apud omnes interpretes Euclidis , quos egovis

di, vulgata demonftratiopræcedencium duarum propoſicions ;

quam qui diligenter examinare uelis , inueniet fanemancam

efe, imperfe tam . Cum enim ad defin, 27. lib. 7. tradideri

mus , duos numeros planos,vel folidos polefimiles eße,quam

uis non quibufcunque lateribus vnius exhiberi poffins alielas

tera alterius proportionalia ; dummodo quibuſdam literi

bus unius proportionalia fint quædam alberius , Iute oprimo
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quisinficiari poterit ,fi duorum planorumfimilium vnus fue

ris quadra: us, alserum quoque quadratum efle , ſi duorum

fimilium ſolidorum vnus cubusfuerit , alterum etiam eſſe cu

kum : quod tamen in demonftratione pro concello atque omni

bus perfpicug aflumebatur. Nam policis duobus numeris pla

nu 36. 64.fimilibus,fatis est,utduobus lateribus prioris,

qualia funt 3.6 12. exhibeantur alia dwo latera poſieriaris,

nimirum 4,0 16.proporsionalia . Vnde etiamfi prior ſit qua

dratus,habens duo lai era æqualia 6.0 6.merito dubitare quis

poffit,immoomninonegare, pofteriirem habere alia duo latera

bis proportionalia, hoc eft, interfe quoque equalia , usqueadeo

e quadratum ;quemadmodum eiiam manifeftum est, hiſce

lateribus prioris 4.09.uch 2.8 18.non refpondere alia late

ra in posteriori proportionalia. Si igitur his laseribus prsoris

numeri non reperiuntur alia lasera in poſteriori proporciona

lia, quanquam ipfi numeri fintfimiles, cur linedemonftratione

vlla concedemus , his lateribus prioris æqualitus 6.0 6. afi

gnari pofle in pofteriorialia duo proporsionalia , nempe in

ier ſeæqualia ? Idem dicendum eft de folidis, familibus. Qua

propter wramque propofitionem Euclidis aliter demonftrabi

mus, ad hunc,quifequiturmodum .

ȘINI eres numeri A ,B , C, continue proportionales, es

primus A , quadratus, Dico do C , terajuro eſſe quadratum .

Sumpro enim D lasere quadrati Ajcum D, exdefin in ſe fa..

cias A ; erunt D, A, ex fche

lio propos.9 .huiuslib.ab vnitate Ag;6. B, 48. C, 1/4

continue proportionales; eritque D, 6. E , 8.

conuersendo A , ad D , » D , ad Vni- . - tas.

unitatem ; atque adeo cum inter

numerum A ,eundem , & iam numerum C,quam unitatem ,ca

dant medij proportionales multitudineaquales , nempe unuss

çadens quoque soidem , ex sheor. 3.fcholij propos, io .
huius

lıb , inter unitatem , atque C , numerum ,nimirum unus, qui fis

E. Quoniam igitur vnitas & E, C.numeri ſunt continue pro

portionales ; producerer C , ex E, in fe ipfum ,ex ſcholiopropos.

10. huius lib .Ac proinde 6 , quadratus eris , ex defin. cuius
Lasus E.

ALITI * . Sumgris tribus numeris D , E , F ,minimis

in ratione A ,ad B, & B ,ad Cimetietur D, ipſum A, F,ip

fum
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fum ( , &que ,ex ijs,quc oſtendimus ad propos.21.l b.7. Esques

niam exiremi D , F,minimorum irium numerorum, per coroll.

1.proposo 2. huius lib.funt qus

1,36. B ,48 0,64. drati : Ef anreme A ,quadra

G, 18 . H, 32. tus , ex hypotheſis ; cader inzer

11, oftaui.
0,9. E , 12 . F; 16 . Ager-D ,quadratos medius inus

1,61 . K , 8 . 1, 4 . proportionalis, ut G. Quia vero

eft, ex equo, vt A , ad C, ita D,2d|

F ; & permutando,vt A , ad D, ita C,atF ; cadet quoque inter

8. oftani. Cieg Fynus proportionalis medius , nempe H. Cum ergo ry

7. oftaui primusmetiatur C vltimum ; metietur idem in fecundum H,

Sumpro autem1 ,latere quadrati F ;mesiatur 1 , toties numeri

K ;quories F ,ipfum Hisa vt H ,ad F ;G.K , ad 1,eandem habeant:

proportionem multiplicem . Sit quoque 1 , quadratus ipfius K.

Iraque quia rzio L ,ad F ; quadrati ad quadratum , duplica
:11.0 &lani

eft rationis K ,ad I, luerisad latus,hoceft, H , ad F : Eft autem

á ratio , adF.einfilem rationis H, ad F,ex defin. duplicate,

quod conuertendo fint proportionalesesiam C, K ,Fieris L ,

F , ut C, ad F ; Ac proinde I , do C, equalesfunt Exifienteer.

go L , quadrato,ex constructione, con quadratus eris,

20.0 &tasi
A LITER. Quoniam A, Ugu C, fimiles planifunt; fe*

corum latera proportionalia, D ,E, quidem ipfusA ; ut F, G

ipfius Cyisa vi forDad Eficui F, ad G: aſumaturque Holaa

quadrati A. Quoniam igia

A, 36. B ,48. 0,64 . tur ideminumerusA, predra

H , 6 . 1 , 8 . citur ex D, in E , & ex H , in

20. feptimi D , 3.E ,12 . F , 4.G , 16 . ſe; erunt D , H , E , conting

proporcionales . Cum ergo fit

A, 35. 3,48. C,64. F, ad G, D ,ad E. cadasque

H, 6. 1,8. inter D, E, medius propor

8.c &taui 0,6. E , 6. 7,8. 6,8. sionalis Hicades quoque inter

F, G,unus medius propers

tionalis, quifit I. Quare cum F, 1 , G , fint continue proportio

20.ſeptini nales ; idem numerusfiet ex F, in G,qui ex:1,in fe ipſum . Fit

autem ( , ex F , in G. Igitur& idem c , fiet ex i, in fe ipfum:

Atque adeo C , quadratus erit, ex definitione.

SINT rurſum quatuor numeriA, B, C , D , continue pro

portionales, cA, primus; fit cubus . Dico gi Di quartum,

cubum effe . Sumpio enim É ,latere cubiAjfa exĒ, in feira

>

.
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Jum numerusFacproinde, ex defin.ex E, in F ,cubus 4.Quia

ergo E ,in fe facit F, e in F ,facit '; erunt , exſcholio propos.

s .huius lib. E, F, 4;

continue proportiona 4,64: B ,166. 6,400. Döicos.

les ab vnitate ; atque F, 13 . H, 100 .

idcirco conuertédo pra i i E , 4.' G, 10..

porsionales quoq; erüt
Vn . 4 .

numeri A ,FE, & vni

Itaque cum inter numerum Diovnitatem , ac eundem na

merum A ,cadantmedin proportionales multitudine aquales ,

videlices duo ; cadeni, ex theorem . 3. fcholin propos, 10.huius

lib.sotidem medij inter vnitatem, & numerum D , qui fini G,

H. Isaque quiavnitas. O numeri G, H ,D ,continue ſunt pro

portionales; fiet H, ex G ,infe , da D, ex G ,in productum ,vt

adpropos, 10.huius lib..s nobis eſt demonfiratum , Quare D ,

cubus eft,ex definitione,cuius latus G.

ALITE & . Inuentis quatuor numeris minimis E , F, G ,

H ,in ratione A ad B, B , ad c,d (, ad D ;merietur Egipfum

A, H, ipfum D , eque, per ea, que ad propos. 11. lib. 7. de

móftrauimus.Et
quia

E ;H ; extremiquatuor 4,64. B ,160.6,400. D, 1000 ,

minimorú , cubi ſunt, K, 32 . M,500.

1,16. 1 , 250.

2. huiuslib.Eſi autem E, 8. F ,20. Geso . H, 125 .

e Acubus; ex hypo P, 1000. 0,10. Nys.

theſe ; cadent inter E,

1 , cubos duo mediy proportionales,qui fint 1, K. Quoniam aw f12.o &tawi

tem ,ex aquo,eft vt A ,ad D, isa E , ad H ; & permutando , »s
8.otani

Agad E,ita D, ad H ; cadene quoque inter H , D ,duo medy pra

portionales,qui fintI, M. Cum ergo H , primus meriatur D,

extremum ,merietur idem . L , fecundum . Sumpre deinde 7.0€ tami

N , latere cubi H ; meriatur ,coties numerum 0 ,quoties Hip

fum ; ita vt i , ad H, 0 ,ad , eandem habeans proportio

nem multiplicem : fis quoque P, cobus ipfosas 0. Itaque cum

frario P,adH, cubi ad cubum , triplicasa fis'rarionis ,adQ, 12.084 ani

Laveris ad latus, hoc eft l ,ad H : Sic aurem de ratio D , ad H ,

eiufdem rationis, ad H , ex defin. triplicata,quod connettendo

proportionales etiam fineD, M , 1 , Á 3 erii P ,adH, u D , ad

H ; Acpropterea P ,CD , æquales erunt . Quare cum P ,

cubus

ex C. coroll. propose
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cubus fit , ex conſtructione , cubus quoque cric D :

22 . THEOR. 22. PROPOS. 24.

SI duo numerirationem habeant inter

re, quain quadratus numerus ad quadratú

numerum , primus autein lit quadratus ; &

fecundus quadratus erit .

SIT A ,ad B, ut C, quadratus ad quadratum D '; litque

A quadratus, Dico & B.cſſe quadratum . Cum enim fit

A , ad Pui C,ad D ; cadat autem

11.0 &tani ( 1,36. F,48. B , 64. inter C , & D , quadratos unus

0,9. E, 12. D, 16. medius proportionalis,nempe E ;

8. &tani
cadet quoque inter A, & B ,me.

dius unus,qui Git F. Quia igicur tres numeri funt continue

proportionales A, F. B ; & A , primus cſt quadratus; erit

22.081awi & B ,tertius,quadratus.Quare fi duo numeri rariorem ha

beant inter fe,quam quadratus numerus ad quadratum da

mcrum , & c. Quod erat oftendendum .

COROLLARIV M.

1

Lievit ex his, proportionem cuiusuis numeri quadratiod

quemlibet numerum non quadratum exhiberi nullo nando poffe

in duobus numeris quadracis . Si enim cxhiberetur, efeat ambo

priores numeri habentes proportionem , quam quadrari proporto

24.0& qni nis exhibita , criam quadrati,cú primus prinatur quadratus. Quod

cft abfurdum . Poniturenim fecundus , non quadratus . Vnde nu

meri in dupla proportionc,proportionem non habent, quam qua

dratus ad quadratum . Si enim haberent, effentomncshi duplinu

meri 4. 8.16 , 11. 64.138. &c. quadrati . Primo cnim 4. exiltenie

24.08tani quadrato , eſet & 8.quadratus; Igitur & 16. & 33. & c. quod eft

ablurdom ,

" 23.

THEOR. 23. PROPOS. 25.

SI duo numeri rationem inter ſe ba

beant,
quam

cubus numerus adcubum nu
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merum , primus autem fit cubus;& fecun

duscubuserit .

SIT A , ad B ,ut C, cubus ad D, cubum : fitque A ; cu

bus. Dico & B cubum eſſe . Cum enim ſit A ,ad R , ut C ,

ad D ; cadant autem ,

inter , & D , cubos A ,8. Giz .' H, 18. B; 27 .

duo medij proportio- 0,44 E ,96. F ,144. D , 216.12.08awi

nales, nimirum E , F ;

cadent quoque inter A ,& B ,duo medij, qui ſınç G , H.Quia 8.o & taui

igitur quatuor numeri A , G , H , B ,ſunt cötinue proportiona

les , & A ,primus cſt cubus ; erit & B ,quartus cubus . Quo 23.0stani

circa , fiduo numeri rationem inter fehabcant,quam cubus

numerus ad cubum numerum , &c. Quod demonftran

dum erat

COROLLARIV M.

PATT * etiam ex his , proportionem cuiusuis numeri cubi ad

quemlibet numerum non cubum, non poſſe repeririin duobus nih

meris cubis , si enim reperiretur , cſſent ambo priores numeri ha

bentes proportionem , quam cubi proportionis repertz ., ctiam cu . 25.oflani

bi, cum primus ponatur cubus . Quod eft abſurdum . Ponicur

cnim fecundus, non cubus .

THEOR. 24. PROPOS. 26 .
24

SIMILES planinumeri rationem in

ter ſe habent,quam quadratus numerus ad

quadratum numerum.

Ś I pláni fimiles A , & B. Dicocite ut A,ad Byita ali

quem numerum quadratum

ad alium quendam quadratū . 1,20. C36. 3,45.

Cum enim A , & B , ſint plani D , 4 B , 6 . F.9.

fimikes cadet inter eos unusmc
118.o &taui

dius proportionalis, uidelicet C. Sumptis ergo tribus nume

ris D , E , f ,minimisin ratione continua A , C , B ; erunter

treme
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tremi D, & F, quadrati , ex coroll. 1. propos. 2. huius lib.1,

Quare cum ſit, ex æquo A ,ad

1,20. C,30. B,45 . B ,ut D , ad F , manifeftumeft,

D,4.. E,6. 7,9 . ita eſſe A , ad B , ut eft quadra.

tus aliquis ,nempe D, ad qua

dratumalium, ut ad F. Ergo fimiles plani numcri rationč.

inter fe habent, &c. Quod demonftrandum erat .

SCHOLTON .
.

FACILE etiam demonftrabimus converſion huits ,

videlicet .

NVMERI, quiproportionem habent , quá

quadratus numerus ad quadratum numcrum,

Gimiles plani ſunt.

HABLANT numeri A, B, proportionem inter fe , qui

quadratic, D. DicoA, B , eſſe planos fimiles . Quoniam in .

11.0flani ter quadratos C , D , cadit vnus medias

4,8. B , 18. proportionalis : Et est ,nc, ad D , isa

8.oftani C , 16. 0,36 smad B ; çades quoquemedius proportio

20.o tani nalis inter A , B , Quare A , B,

plani fimiles funt .

Ex hoc perfpicuum eft, planos numeros , qui fimiles mes

funt, proportionem non habere, quam quadratus ad quadratá

Si enim haberent ; eſſent ,w modo, demonstratum eft , Plear

smiles . quod eft ablurdum .ponuntur enim non fimiles..

THEOR. 25.PROPOS. 27.
23 . ,

SIMILES folidinumeri rationem ha

bent inter ſe, quam cubus numerus ad cu

bum numerum :

SINT fimiles ſolidi A , B. Dico eſſe , ut A , ad B , i

cubum quempiam numcrum ad alium quendam cubum

19.08ami Quia A , B ,ſunt folidi fimiles, cadent inter cos duo mcdi

propor
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proportionales, quifint C,D . Sumptis aucem quatuor nu

meris E , F , G , H ,minimis in continua proportionc A ,C,D,

B ; crunt extremi E , H,

ex coroll. s. propos.2. A , 240. C,360. D ,540. B ,'810

huius lib . cubi. Quare, E, 8. F , 12 .F,12. G ,18. H,27.

cum ex æquo fit A , ad

B, ve E ,ad H , conftat ica eſfe A , ad B, ut eft cubus aliquis ,

nimirum E ,ad alium cubum ,ncmpe ad H. Similes ergo for

lidi numeri rationem habent inter fe, & c. Quod crat olten

dendum .

SCHOLLO N.

CON XER'S ym huius etiam demonftrabimus; ſcilices.

NVMERI, quiproportionem habent, quá

cubus nomerus ad cubum numerum , ſunt fo

lidi fimiles .

XVMERE 1, B, proportionem habeant inter fe , quam

cubic, D. Dico A , B , folidos effe fimi.

les . Nam cum fit A, adB, vt C,ad Di 4,16, B, 54.

cadant autem inter C, D, cubos duo me C , 64. D, 216 12.081 sui

dij proportionales,scadent quoque inser 8.eftaui

A , B duo medij, Suns ergo ,& B, ſolidi fimiles, 25.oftani

E x his omnibus perfpicue infertur , nullos numeros haben

tes duplam proportionem ,uel ſeſquialteram , vel ſuperbipartič

tem ,elefimiles planos, vel folidos. Si enim effent fimilesplani,

caderet inter cos medisvnus proporsionalis, quod fieri no por 18.o&tawi

se iam dádun oftenfum eft in fcholio propos.8 .huius lib. Falë

rasione non erunt fimiles ſolidi,cum inter eos cadere non pof

fini duo medij proportionales; Nam alias caderent quoque duo 8.o & taui

medij inter minimos e.trundem proportionum numeros. Quod

fierinon poteft, quod hi vel ſola vnitate, vel certe binario ian .

tum interſe diſtent , ut in ſcholio predicto traditum eft inter

quos certum est non pode intercipiduos numeros , nedum duos

medios proportionales ,

SIMILITE R'nec dwè quiuisnimeri primieſſe poſſuns

planiſimiles,velſolidi, cum non poffint habere lasera proper.

sionalia. Nam quilibetnumerus planus,quifio numerius pri

mins ,
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mus, latera habet folummodo vnitatem , de feipfum , quemais

improprie. Vthinunuri plani 19.03.laera bibeut 1 .

15.8 1.23.cumexhorum musua multiplication producen

Sur,quæ conftat non eße proporsionaliai Quiuis hero nume.

rus ſolidus,quinumerus eriam primus fit,later a fax um habes

duas unitates, o ſe ipſum . Vihinumerifolidi 29.04.14

tëra habent F.v 29. og tili 47.cum ex mutua horü nuliipli

casioneproducan:ur . Perfpicuam amsem eft te non poffe offe

propurrionalia.

VND E facilis admodum eft inuentio duorum planorum ,

velfolidorum nonfimilium . Si enim accipiantur duonume.

ri habentes proportionem duplam , vel seſquialteram , wel fiu

perbipartientem ,; vel certe duo numeri primi; erunt illi ip

seperea, quæ tradita ſuns, planiſeu folidi nonfimiles.

RV R S vs quilibet duo numeri, quorum alter quzdrs

tus fit , alter uero non quadratus , plani ſuntnon fimiles; que

les funt 16. 20. Si enim eſſent planifimiler ,, haberent pre

26.087 ani portionem , quam quadratus ad quadratum . Exiſtente igatur

24.061ani 16 quadraro,eſler de zo.quadratus. quod eft abfurdum .pori

sur enim non quadratus.

PNR I ratione quilibet duo numeri, quorum dier cubes

fot,alter vero non cubus, folidi funtnon fimiles , vf 27.40. Si

27.081 dui enim eſſent ſolidsfimiles, haberent proportionem , quam cubur

25.o &taui ad cubum . Cum igitur 27.cubus fiter de forcabw.quod

eft abfurdum . ponitur enim non cubur,

FINIS ELEMENTI OCTAVI.

IVCLIDIS
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E V CL I DIS

ELEMENTVM IX .

THEOR. 1.PROPOS. 1 .

SI duo fimiles plani numeri multipli

cantes ſe mutuo faciant quendam ; Produ

Eius quadratus erit .

#

Vo numeri plani fimiles A , B, ſe mu

tuo multiplicantes faciant C. Dico C,

quadratum eſſe .Multiplicans enim A ,

feipfum faciat D , quadratum . Quo

niam igitur A ,multiplicans A,& B ,pro

duxit D , & C ;erit ut A, adB, ita D , 17. Septimi

ad C. At inter A , & B , cum fint pla

ni ſimiles, unus medius cadit propor- 18,0Etani

tionalis . Igitur & inter D, &C, unusmediusproportiona 8.0 €tàws

lis cadet . Cadar crgo E , ut

fint continue proportionales 1,6. B , 54 .

D, E, C. Itaque cum tres D, 1,36. E ,108. C ,324.

E,C, continue fint proportio

nales , fitquc primus D , quadratus, ex conftru & ione , erit

quoque C , terrius,quadratus. Siduo ergo ſimiles plani 12.oftaui

numeri multiplicantes ſe mutuo , & c . Quod cra demon

Atrandum .

1

THEOR . 2. PROPOS. 2. :

SI duo numeri ſe mutuomultiplicantes

faciant quadratum ; ſimiles plani erunt.

Qq Dvo !
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Dvo sumcri A , B , ſe mutuo multiplicantes facianeC ,

quadratum . Dico A , B, effe fimiles planos Multip icans

cnim A , fe ipſum faciat D , quadritů .

1,6. B, 54 Quoniam igitur A , multiplicans A ,

17.feptimi D ,36. C 324. & B ,fecit D , & C ; crit ut A, ad B, ita

Dad C. Atinter D , & C, quadratos

11.0&aui unusmediuscadit proportionalis. Igitur & inter A , & B ,

8. oftani. unus medius proportionalis cadet; Ac propterca A , & B,

20.tani fimiles plani lunt. Qyare ſi duo numeri ſe mutuo multi

plicantes , & c. Quoddemonftrandum erat .

SCHOLION .

Ex his demonftrabimus quatuor infequentia theoremaa

non inutilia .

1 . Si duo numeri quadratiſe mutuo multipli

cantes faciant quempiam : Productus quadra

tus erit .

Dvo quadrati A , B , ſemutuomulti

1,4. B, 25. plicantesfaciant C. DicoC, eſſe quadra

C, 100. sum . Cum enim A , B , fint fimiles plo

ni , nempe quadrats ; erit C, ex eis produ

Etus, quadratus.

II. Si duo numeri ſemutuo multiplicantes fa

ciant quadratum ; alter autem Gt quadratus ;

Er reliquusquadratus erit .

Dvo numeri A , B , ſe mutuo multiplicantes facian : 1 ,

quadratum ; ſirque A, quadratas.

14,9 . D , 12. B , 16 . Dico og B, quadratum effe . Cum

C, 144 . enim A ,6B, ſe mutuo mulsipli

cantes faciani C ,quadrarum ; eTAHI

2. nomi. A, B, fimiles plani : atque adeo inter eos unus meilises ca

18.o&tawi des proporsionalis, nempe D. Quare A ,exiftente quadrare,

33.68 ani crit do B, quadratus .

III. Si duo numeri ſe mutuo multiplicantes fa

ris
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ciantnon quadratum ; alter autem lit quadra

cus; Reliquus non quadratus erit .

Dvo numeri A , B, femutuo multiplicantes facians C ,

non quadratum ; fitque A , quadratus.

Dico B,non quadratum eſſe . Si enim B, A, 4. B ,20.

dicatur effe quadratus, erit de C , produa C , 80 .

Ensex quadratis A , B, quadratus , per

theor. 1.buius fcholi ; Quod est abſurdum , ý contra hypo

shefim . Non igitur quadratus eft B , numerus.

$ 1 duo numeri , quadratus & non quadra IIlI.

cus, ſemutuo multiplicantes faciant aliquem ;

Productus
non quadratus erit .

Dvo numeri 1 ,quadraw , B ,non quadratus, fe mu

tuo multiplicantes faciant C. Dico C , non

eſſe quadratum . Nam fi c , fores quadra 199. B,20.

tus,cum producatur ex 4 ,in B ,fitque A , C, 180.

quadratus ; effet dgn B, ex theor. 2. huius

Scholi,quadratus : Quod eft abfurdum in contra hypothefim ,

Ron igitur Coquadrasus erit .

THEOR. 3. PROPOS. 3 . 3.

SI cubus numerus ſeipſum multiplicás

procreet aliquem ; Productus cubus erit.

FACIAT cubus A , ſe ipſum multiplicans numcrum

B. Dico B, cffccubum . Sic cnim

C, latus cubi A ; & ex C ,in ſc fiat A , 8 .

D , & idcirco ex C , in D , ipſe cu E, 16. , 0,4

busAgignatur. Quia igitur C, F, 32 . C,2.

leipfum multiplicans fecit D ; mc B, 64. Vni..tas.

tictur C ,ipſum Doper C : Metitur
7. pron .

autem&unitas iplumC , per Ç . Igitur cadem pars eft uni- s . pron.

tas ipfius C , quæ C , iplius D ,acmpe denominata a C ; Ac

Q9 2 proinde

.

* 3
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20. defin. proinde ut unitas ad Cita C, ad D. Rurſus quia C , multi

7. pron . plicans D ,fecit A ; mctictur D , ipſum A, perC: Metiebatur

autem & C, ipfum D ,per C. Ea

A, 8. dem ergo pars eit C ,iplius D,quz

20. defin. 1,16. 1,4. D , ipfius A ; ideoque utC, adD,

F,32 . C , 2 . ita D ad A : ſed ut C ,ad D , ita erat

B, 64 . Vni- . tas. unitas ad C. Igitur'ut unitas ad

C, ita C, ad D, & D , ad A ; Acq;

adeo inter unitatem & numcrum A, duo medij proportiona

7. pron . les cadunt numeri C ,D.Atquia A ,ipſum B ,metitur per A ,

quod A ,fc ipſum multiplicans feceritB; metitur uero & uni

su pron. tas ipſum A ,per A : Eadem eritpars unitas ipſius A , quz

20. defin. Aiplius B ; Acpropterea erit ut unitasad A, ita A , ad'B .

Quare cum inter unitatem & numeru A , cadant duo me

$.ofani dij proportionales C , & D ; cadent totidem inter A , & B ,

nimirum E, & F. Cum ergo quatuor numeri A , E, F,B,

fint continue proportionales ; & A, primus fit cubus; crit

23. odtani. quoqueB, quartus cubus.Sicubusigitur numerus fc ipſum

multiplicans, &c. Quod erat demonftrandum .

4 . THEOR. 4. PROPOS. 4 .

!

SI cubus numerus cubum numerum

multiplicans faciat aliquem ; Factus cu

bus erit .

FIAT ex cubo A , in cubum ' B, numerus C. Dico C ,

cubum clc . Multiplicans enim A , fe ipfum faciat D scritqy

3. 'noni.
D , cubus . Quoniam uero A, mula

A , 8. B ,27. plicans A , & B , fecit D , & C ; erir us

17. feprimi D , 64. C , 216. A ,ad B , ita D ad C. At inter A,& B,

12, oftauid cubos duo medij proportionales ca

8.eftani dunt . Igitur & inter D , & C , duo medij proportionales

33.Во cadent ; Ac propterea D , exiſtente cubo, & C ,cum

bus erit . Quo circa ſi cubus numerus cu

bumnumerum multiplicans, & c.

Quod crac often

dendum .

THEOR.
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THEOR. 5. PROPOS. 5 . 5 .

SI cubus numerus numerum quendam

multiplicans faciat cubum ;Etmultiplica

tus.cubus erit.

FIAT excubo A ; in numerum B , numcruscubusC.

Dico & B,cubum effe . Multiplicans cnim A, fe ipfum fa

ciat D,qui cubus erit . Quoniam igi
3. noni,

tur A ,multiplic
ans

A , &B , fecit .D , A ,8 , B,270

& C ; erit ut A ,ad B , ita D, ad C ; Ac 0,64 . C ,216.17. Septimi.

inter D, & C , cubos duo caduntme

dij proportionales. Totidem igitur & inter A,& B.cadent; 8. o taui.

Acproindeexiftente A , cubo, & B ,cubus crit . Quamobré'23.otani

fi cubus numerus numerum quendam multiplicans, &c.

Quod oftendendum erat .

12. octaui.)

3

SCHOLION

Ex his eye hoc, que fequuntur , facile demonftrabuntur;

videlices .

Si cubus numerus non cubum numerum

multiplicans faciat aliquem ; Factus non cu.

bus erit .

FLAT EX A , cubo in B , non cubum

numerus C. Dico C , non oſe cubum.si 1,8. B ,20.

enim c, fie cubus ; do multiplicatusB,C1 0,160.

bus erit. quod non ponitur.

Si cubus numerus numerum quendá mul .

tiplicans faciat non cubum ; Et multiplicatus

non cubus erit .

FLAT excubo A , nnumerum B,non

cubus C. Dico em B , non effe cubum. Si 1,8. B, 17

namque D , fircubus'; da faétus C , cubus 4,136.

erit . quod eft contra hypothefim .

ea 3 THEOR

S. Moni.

Il.

4. noni.
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THEOR . 6. PROPOS. 6 .6 .

SI numerus ſe ipſum multiplicans cu

bum faciat : Et ipfe cubus erit.

MYIT I PLICANS fe ipfum numerus A ,faciat B ,

cubum . Dico & A ,cubum effc. Fiae ex A ,in B , numerus

C , qui cubus erit,cum A , in fe faciat B,& ipfe C,ex A , in B,

gignatur , atque adeoæquz

A, 8. " B , 64. C, 512 . lisæqualiter equalis fit, ut per

fpicuum eft ex ijs, quæ ad de

finitioncm cubifcripfimus . Quia igitur B, cubus multipli

Bononi. plicans numerum quempiam A , facit cubumC ; erit & A ,

cubus . Quare fi numerus fe ipfum multiplicans cubum

faciat , & c. Quoderar demonftrandum .

SCHOLIO R.

+

ALLAM demonſtrationem interpretes Euclidis hoc loco

adducunt, id quidem longiorem . Poliquam enim demonftra

runt C , faétum exA, in B, elle

4,8. B,64. C ,512, cubum , inferunt : Ergo mter

12.0 & aui B, C, cubos duomedij proper .

17. Septimi tionales cadunt. Quoniam uero eft » B ,ad C, ita 1,4dB,

quod A ,multiplicans A, & B , ipfos B , C , fecits cadent

8.o £tani quoque inter,, & B, duo medij proportionales e Atque adeo

23.0flaui exiſtente B, cubo, a Ancubus erit. Verum noftra demonftra

tio breuior eft, &planior , ut perſpicuum eft.

7.
THEOR. 7.PROPOS. 7.

SI compoſitus numerus numerum ali

quem multiplicans, quempiam faciat: Fa

dus folidus erit .

NYMER V S compoſitus A , multiplicans numerum

quemlibet B , faciat C , Dico C, các folidum . Cum en m

A, WC
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A , fit compoſitus,mctiecur cum ,præter unitatem , numc- 113 defin.

rus aliquis : metiatur D. ipfum

A per E. Quo pofito , multi A , 6 . B , 11, C ,66 .

plicante Dipſum E ,producetur D ,2.. E , 3 9. pron .

A Cum ergo B ,ipſum A,mul

tiplicans fecerit C, procreabitur C , ex mutua multiplicatio

ne trium numerorum D , E, B ; Ac propterca folidus erit.

ex defin, cuius latera D, E , B. Quapropter la compoſitus

numerus numcrumaliquem multiplicans, &c. Quoderat

oftendendum...

THEOR. 8. PROPOS. 8 . 8.

Slab unitate quotcunque numeri dein

ceps proportionales fuerint : Tertius qui

dem ab unitate quadratus eſt, & unum in

termittentes omnes : Quartus autem cft cu

bus, & duos intermittentes omnes : Septi

mus uero cubus fimul, & quadratus, & quin

que intermittentes omnes .

SINT ab unitatecótinue proportionales numeri quot

cunque A, B , C , D, E, F, G , H , I, K , L, M. Dico terciū

quidé B , ab vnitate eſſe quadratum , & unū intermittentes

Vnitas. A , 3 B, 9. C ,27. D, 81. E ,243: F,729 .G, : 187 .

H ,6561.1,19683 . K ,59049,L, 177147 . M, 531441 .

omnes,quales funt D ,F , H , K , M : Quartum autem C ,cu

bum , & duosintermittentes omnc: , cuiuſmodiſunt F, 1 ,

M : loprimum uero F, cubů ſimul, & quadratum , & quin

que intermittentesomncs, nimirum M. Quoniam eft uni

cas ad A , ut A , ad B , æque metietur unitas numerum

A, ů numcrus A , numerum B ; Metitur autem unitas nu 5. prow .

merum A per A. Ergo & A ,ipfum B ,per A ,mctictur;Ar

que adco A ,multiplicansA, ipfum B ,producer . Quare B, 9. promo

29 4 qua.
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quadratuseft. Quia uero tres deinceps proportionales funt

22.octaui B , C , D, & cft B ,quadratus; crit & D , quadratus .Eadem

rationc aſſumptis inbusdeinceps proportionalibus D, E ,F ,

cum D , lit quadratus, & F ,quadratuserit ; Nec non & om

ncs unum intermittentes .

A VRS VS quia eftunitas ad A , ut B, ad C ; æque me.

tietur unitasnumerum A , & numerus B ,numcrum C:Me

Vnitas. 4,3 . B , C ,27. D,81 . E , 343.F,729. G,2187 .

H ,6561.1,19683. K , 84049.1,177147. M,8314+ 1 .

S. pyon . titur autem unitas ipfum A , per A. Igitur & B , ipſum C,

9. pron. per A,metietur ; atque adeoB, ipſuma, multiplicans pro

crcabit numerum C. Quare cum A , fe ipfum multiplicas

faciat B ,multiplicans uero B , faciat Courelt olienfum ; crit

C , cubus. Quia uero quatuor deinceps proportionales

23,0Etani ſunt C , D , E ,F , & cft C ,cubus; erit & F ,cubus . Eodem ar

gumento affumptis quatuor deinceps proportionalbus F,

G , H, I,cum F, lit cubus ; & I, cubuscrii ; atque omnes

femperduos intermittentes.

POSTREM o quia F , feptimus ab unitatc oſtenſus

eft & quadratus , & cubus : ipfeerit cubus limul & quadra

tus: Atquc codem modo M, feptimus ab F, intermiilis ni

mirum quinque G ,H , I,K, L,cubus erit ſimul& quadra

tus ; Nec non & omnes quinque intermittentes . Si igitur

ab unitate quotcunque numcri deinceps proportionales fue

rint , & c. Quod crat demonſtrandum .

SCHOLION

Hoc theorema poteft quoquehoc modo proponi .

Si fine quotcunquenumeri ab unitate con

tinue proportionales , omnes pofiti in locis im

paribus, nimirum in tertio ,quinto , ſeprimo,

nono , undecimo , &c. ſunt quadrati . Omnes

auić , qui ſequuntur proximenumeros póficos

in locis , tertio , ſexto,nono, daodecimo,deci
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moquinto , decimooctauo , & alijs , quæ terna

rius meritur,cuiuſmodi ſunt numeri quartus,

ſeptimys , decimus , tertiusdecimus , decimus

ſextus, decimusnonus , &c. ſunt cubi . Omnes

aero qui proxime ſequuntur numcros poſitos

in locis fexto, duodecimo,decimo octauo,uige

ſimo quarto, & alijs ,quæ metitur ſenarius, qua

les ſunt feptimus, tertiusdecimus, decimusno

nus , uigelmusquintus, &c. ſunt cubi fimul,

& quadrati.

RY A M primi ordinis numeri omnes femper unum inter

mittunt poſi serium ab' unitate : Ai ſecundi ordinis numeri

omittsunt femper duos numeros poſt quartum ab unitare, 2 <

meri deniqueterti ordinis quinque femper interponunt post

Sepsimum ab vnitate , quemadmodum in sheoremate proponit

Euclides .

.
THEOR. 9. PROPOS. 9 .

SI ab unitate quotcunque numeridein

ceps proportionales fuerint, qui uero poft

vnitatem fit quadratus ; Et reliqui omnes

quadrati erunt. At ſi qui poft vnitatem ,fit

cubus; & reliquiomnes cubi erunt .

SINT ab unitate cötinue proportionalesnumeriquot

cunquc A , B , C , D , E , F, fitquc primum A ,proximus unita

Voicas. A ,4 . B, 16 , C , 64. D , 256. E, 1024. F ,4096.

ti quadratus.Dico& reliquos omnes quadratos eſſe.Quod

cnini testius ab unitate, & omnesunum intermitteics , qua

les ſunt B, D , F , quadrati fint, iam demonftratü cft.Q uod 8.noni.

ucro
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8. nonia ucro & reliqui intermedij C,& E ,quadratifint, ita perfpicuú

fiet. Cum tres continue proportionales fint A,B,C ; ſicque

Vnicas. A , 4. B, 16. C, 64 . D ,256. E ,1024.F,4096.

22.06 ani A.quadratus ; erit & C, quadratus. Eodemque modo, al

lumptis tribus continue proportionalibus C , D , E ,cum C ,

fic quadratus ; & E, quadratus erit . Omnes igiturA , B, C,

E, F , quadrati ſunt. ldem oftendemus, fi plurcs numeri

ſint continue proportionales.

SIT jam A ,proximus unitati cubus. Dico & reliquos

cubos eſſe . Quod enim quartus ab unitate , & omncs duos

Vnitas. A, 8.B , 64. C, 513 . D,4096. E , 3 2768, F , 262144

8. noni. intermittentes,cuiuſmodi funt C, & F,fintcubi, iam et de.

monftrarum . Quod autem & reliqui B , D , E ,cubi fiot, fic

oftendemus. Cum fit unitas ad Ajur A , ad B ; æque me

rietur vnitas numerum A,& numerus A ,numerum B :Mc.

S. pron. ritur autem vnitasnumerum A , per ipſummet A. Igitur,

& A ,ipfum Byper feipfum merietur ; Atque adeo cubus A ,

9. pron . fe ipfum multiplicansnumerum B ,procreabit. Quarc B ,cu

š. noni . buseit . Quoniam uero quatuor continue proportionales

23.e&taui funt A ,B , C , D , eftque A cubus;& D, cubuserit.Eademq;

ratione aflumpris quatuor deinceps proportionalibus B,C

D, E.cum B ,cubus fit , & E, cubus erit . Omnes igirur A ,B,

C , D , E , F ,cubi ſunt . Non ſecus demonftrabimus omnes

cubos effe , li plures continue proportionales fuerint . Quo.

arca , ſi ab unitate quotcunque numeri deinceps proporcio

nales fuerint, & c. Quoddemonſtrandum erat .

t

1

SCHOLIOR.

alon demonſtrauit Geometra ,ſinumerus , qui poft uni

tatem , fir cubus fimul & quadratus,“ reliquos omnes elle

cubos limul , & quadratos ; quia perſpicue hoc ipfum ex de

monftratis colligitur. Nam fi proximus vnitati fit cubusf.

mul, « quadratur : qua parte eſt cubus,, ea ratione omnes re

inqui cubi erunt ; quá neroparte eft quadratus , ea ratione e

reliqui

10

Ic
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reliqui omnes quadrati erunt, vc demonftratum eft . Omnes

igitur erünt cubi fimul,& quadrasi.

THEOR. 10. PROPOS. 10 . 10.

Slab unitate quotcunquenumeridein

ceps proportionales fuerint,qui uero poſt

unitaté , non ſit quadratus ; neque alius vl

lus quadratus erit, præter tertium ab unita

te, & unum intermittentes omnes . Atſi ,

qui poſt vnitaté, non ſit cubus ; neque alius

ullus cubus erit , præter quartum ab unita

te, & duos intermittentes omnes .

SINT ab unitate quorcunque numerideinceps propor

tionales A , B , C , D , E, F, G , H , I ; & primum A , proximus

unitati non lit quadratus . Dico nec alium ullum eſſe qua..

dracum, præter tertium ab unitate ,& unum intermittentes

omnes ,nempe præter B , D, F , H . Sienim prætcr hosalius

Vnitas.A , 2.3.4.C ,8.D , 16 2,32.F,64.G ,128.H ,256.1, sià.

est quadratus , fic quadratus £ . Cum ergo & D , lit qua 8. noni.

drarus , fitque ut Dead E, uel E ,ad f, ita A , ad B , & conuer

tendo ut E ,ad D,uel F, ad E , ita B,ad A ; habebit B,ad A , ra

tionem ,quam quadratus numerus E, ad quadratum numc

rum D ,uelquadratus F,ad quadratum Ë : ſed B, tertius ab 8.noni,

unicare eft quadratus. Igirur & A ,primus ab vnitate qua- 24.&tawi

dratus erit . Quod eft abſurdum : ponitur enim A,non qua

dratus . Non ergo E, quadratuseft . Eadem rationc often

demus nullum alium , præter dictos, quadratum effc .

Sed iain A ,proximusunitati non ſit cubus . Dico nec

alium ullum effe cubum ,præter quartü ab unitate , &duos

intermittentes omnes, uidelicet præter C, F, 1. Nam fi præ

ter hos alius poteft effe cubus, ſit D.cubus . Cum ergo & F, 8. noni.

cubus fit, fitquc ex æquo ut D,ad F , ita A ,ad C, (quod tres

D, E,

1
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D,E, F, candem habeant rationem , quam tres A , B ,C, ) &

conuertendo ut F,ad Deira C,ad A ;habebit C ,ad A,ratio

8. noni. nem , quam cubus F, ad cubum D : Scd C, eſt cubus,nempe

Vnitas. A , 2.3,4.C,8.D ,16.E ,32.F,64.G ,12 8. H ,256.1,512.

28.0&taui quartus ab unitate . Igitur & A ,primus ab unitate cubus

crit. quod eft contra hypotheſini. Non igitur D cubuseft.

8. noni. Quod G E ,credatur efíe cubus ; cum & C ,cubus fit, fitque

cx æquo,ut C , cubus ad E,cubum, ita A ,ad C , & conuerien

do ui cubus E ,ad cubum C,ita C,ad A ; exiftenrc C, cubo,

25 ottani erit, & A,cubus . quod non ponitur. Non ergo Encubus eft.

Quemadmodumautem oſtenſum eft duos D , & E, inter

duos cubos C,& F ,cubos non eſſe , ita quoque cadem ratio

nc oftendemus acquc G, & H ,inter cubos F ,& l,ncquc ul

los alios duos,inter duoscubos,effe cubos. Si igitur ab unita

te quotcunque numeri, & c. Quod demonftrandum crat.

1

SCHOLION.

1

on eft antem neceffe, fi numerus,quipoft vnitatem ,nen

for cubus fimul,& quadratus, nullum alium effe cubun fimul ,

de quadratum ,præter ſeptimum ab unitare,do quinque inter

mittentes omnes ; cumaliquando tersius ab vnitate , aliquan.

do vero quartus poffit effe cubusfimul,do quadratus, non exi

flenteprimo ab unitate cubofimul, de quadrato.

Si enim primum A quipoft unitatem ,cubusquidem , no

autem fimul& quadratus, Di

Vnitas. 4,8. B, 64 .
Co B , tertium effe cubum fomul

e quadratum ; cubum quidem ,

$ . noni. quod primo exiftente cubo ,omnes cubi funt ; quadratum uero,

$. nonj. quod tertius fitab unitate .

SIT deinde A ,poſt unitatem quadratus quidem , non au

tem fimul do cubus . Die

Vnitas, A, 4. B, 16. 0,64. co quartum Coelle cubum

fimul do quadratum ; CN

8. nonj. bum quidem ,quod quartus fit ab unitate ; quadratum siero,

9. noni. quod primo exiſtentequadrato, omnesfunt quadrasi.

Sit postremo Apost vnitatem neque cubus, neque quz

dratus,

1
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dratus. Dico nullum alium effe cubum fimul ad quadratü ,

preter ſeptimum F , de quinque intermittentes omnes. Cum

Vnitas . 4,6. B , 36.6,216.D, 1296. E,7776. F ,46556.

31

enim primo non exiſtente quadræto,nullus alius quadratus fit, 10. nori.

preter tertium ab unitare, dy vnum intermittentes omnes, cum

iuſmodi ſunt, vt in ſcholio propos. 8. huius lib. docuimus,ter

Frius,quintus,ſeprimus,nonus, undecimus , decimustertius,de.

cimusquintus , decimusleprimus , decimusnonus , &c. Primo

autem non existente cubo , nullus alius fitcubus præter quar- 10. noni,

tam ab vnitate, da duos intermittentes omnes, quales funt,ut

ex eodem ſcholio apparet,quartus,feptimus,decimus , tersiusde

cimus , decimurſextus, decimusnonus , & c. perfpicuum eft ,

tantummodo ſeptimum ,tertiumdecimum ,decimumnonum , qui

quidem omnes quinque intermittunt, quadratos effe fimul, da

cubus,& fic deceteris . Nam in hæc loca fola incidunt qua .

dratus,&cubusfimul , ut liquido constat ei, qui re &te propo

fitionem hanc octauam huius libri expenderit .

I 2 .THEOR. II . PROPOS. II .

SI ab unitate quotcunque numeri dein

ceps proportionales fuerint; Minor maio

rem metitur per aliquem eorum , qui in

proportionalibus ſuntnumeris .

SINT ab unitate quotcunque numeri continue pro

portionales A, B,C,D, E,F,G . Dico quemlibet minore,ut

1

Vnitas . A , 3 . B , 9. C ,27. D ,81. E , 243 . F ,729.6,2187.

C , quemlibet maiorem ,utG, metiriper aliquem numeroru

A, B, C,D,E,F,G . Cum cnim ſit ex æquo ut C ,ad G , ita

unitas ad D ; (quod quinquc numeri C , D , E, F , G , can

dem habcantrationem cum unitate & numeris A,B ,C,D, )

aque meticcur unitas numerum D, atqucnumerusC, nu 20.defe

nicrum

!
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Sopron .
merum G : Sed unitas metitur numcrum D per ipſummec

D. Igitur & C, numerus numcrum G , per D , meticcur.

Eadem ratione metictur E, ipſum F, per A ,quod licur E,

ad F, ita unicas ad A , &r. Sic quoquc mnctiecur Alpfum G,

per F,cum ſit exæquo ut A , ad Gita unitas ad F, &c. At

que ita dc reliquis codem modo . Si igicur ab unitate quot

cunque numeri deinceps proportionales fucrunt , & c.quod

crat oftendendum .

1

SCHOLIOR.

PERSPICVVM autem eſt ex his, quantum abeftma.

ior numerus a minore metiente, tantum diftare ab vnitate curs

numerum , perquem minor majorem metitur ; propterea quod

eadem eſſe debet proportio minoris ad maiorem , qua vnitatis

ad eum ,per quem metitur minor maiorem , ut ex demonſtrasio

Vnitas, 1,3.B,9.C, 27.D,81 , E , 243. F ,729. G ,3187,

melio

ne apparet . Itaque B,metietur F , perD ; Es C,metietur Fyper

Conempe per fe ipfum , & c.

Hinc rurfus efficitur, quemlibet numerum , qui fe ip

fum multiplicet, producere numerum , qui in numeris pro

portionalibus tantum ab eo diftat , quantum ipfe ab unitate .

Si vero minor aliquis maiorem quempiamultiplicet,proces

ri numerum , quitanium a maiore diftat, quantum minorab

ab vnitate ; propterea quod fi numerus numerum metiens !

9. pron . riplices eum , per quem metitur , producatur ille, quem

HT .
Ergo C , fe ipſum multiplicans gignet F, cum Fyfantum

abfit a Cyquantum C ,ab vnitate ; ac propterea C ,ipfume Fyper

C,metiatur,vt diximus . Sic quoque B , multiplicans D ,fa

ciet eundem F ; quod D, ipſum ,metiatur perB, & c. & fac

de reliquis .

II. THEOR. 12. PROPOS. 12 .

SI ab unitate quotcunque numeri dein

ceps proportionales fuerint; quicunque pri

morum
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morum numerorum ultimum inctiuntur

ijdem & eum , qui unitati proximus eſt ,

metientur .

SINT ab unitate deinceps proportionales quotcunque

numeri A , B ,C, D . Dico quofcunque primorum numero

rum ,quimetiuntur ulumum D, mctiri quoque A , proxi.

xum unitati . Meriaturenim numerus primus E, ipſum D.

Dico cundem E , primum metiri etiam numerum A. Si

namque non metitur iplum A ; erit.E ,cum primus ſit, ad 31. Sepsimi

1
A , primus.

Meriat au. Vnitas. A , 10 . B , : 00. C ,1000 . D , 10000.

tem E , ip E, j . H , 20. G , 200. F , 2000.

ſum D, per

F ,atque adeo E ,multiplicans F , faciat D. Quia uero & A , 9. pron .

ipſum D, metitur per C, ac proinde A ,multiplicans C ,facit

D ,utin ſcholio præcedentis propos. oftendimus ; produce
1

tur idem numcrus D,cx A , primo in C, quartum , & ex E,

ſecundo in F, tertium Quarc erit ut A ,primusad E , ſe- 19. ſepsimi

cundurn , ita F , certius ad C ,quartum . Cum ergo A , &

E ,lint Mater ſe primı; met etur æque A , ipſum F , & E , Ip. 21.ſepsimi,

fum C. Metiatur E , plum C ,per C ,atque adeo E , multi

plicans G ,faciat C. Quia uero & A , ex ſcholio codem , mc

titur C , per B, atque adeo A ,multiplicansB , tacic C ; pro- 9. pron .

creabitur idem numerus C, ex A,primo in B, quartum , &

ex E, ſecundo in Gstertium . Erit igiturut A ,primus ad E, 19. feprimi

fccundum , ita G ,tertius ad B, quartum . Quapropter cu

A , & E ; fint inter ſe primi ; metietur æque A , ipſum G, & 21. Jeprimi

E , ipſum B. Mcriatur E, pfum B, per H , ita ut e , mula- 9. pron ,

plicans H , faciae B. Meticur autem & A , ipſum B , per A ,

acid irco A , le iptum multiplicans facit B ,ut ex codem icho

lio apparet . Gignitur ergo idem numerus B , cx A , medio

in ſe ,& ex E , primo in H , tertium . Quarc erit ut e , pri

mus ad A, ſecundum ,ira A , ſecundus ad H ,tertium ; atquc 20.feptimi

adeo ,cū E , & A ,inter fe primi fint, æquc metietur E, ipsú A , 21. fepsimi

& A, ipſum H. Quod eft contra hypotheſim . ponitur

coim E, ipfum A ,nonmetiri . Quarcfalfum eft , ipfum

A ,non metici. Nam cx co quod E , non dicatur mcsirup

fum
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fum A, ſemper demonftrabicur E, ipfum A, metin : Quod

cft abſurdum . Metitur ergo E, ipſum A. Eodem argume

to oſtendemus , quoſcunque alios numcros primosiplum,

D, metientes, metiri quoque ipſum A ; Ead nquecriera.

tio ſi C, uel B, ultimus numerus ftatuatur. Si igiturabuni

tate quotcunq; numeri deinceps proportionales fuerint, & c.

Quod oftendendum erat .

ALITE R. Mcriatur E,numerus primus ultimum D. '

Dico , & E, ipſum A , metiri . Si cnim non mcriatur ; erit

3 1.feptimi E , ad A , primus. Quia igitur A, & E ,inter le primi funt,

& A , ſe ipsū mula

Vnitas. A , 6.B, 36 C , 216. D ,1296. tiplicans facit B ,ut

E, 3 . apparet ex ſcholio

propos.præceden

27. feptimi tis ; erit B ,ad E , primus. Quia ergo A , & B, ad E, primi

ſunt , fit autem C, ex A, in B ,per idem ſcholion ;cric C, ad

26. SeptimiE ,primus. Rurſus codem modo, quia A , & C, ad E,pri

miſunt,& fit D, ex A, in C , per idem ſcholio ; erit D , ad

,

,

SCHOLIO R.

E s T autem admirabilis prima huius propofitionis demos

Arasio . Nam in ea Euclides ex eo,quod E, dicatur non mesini

ipſum A ,oftendit demonſtratione affirmatiua E ,ip{um Am

tiri : quod videtur fieri non poſje . Nam fi quis demonſtrert

instituat , Socratem efle album ,ex eo , quod non eft albus, pa

radoxum aliquid, & inopinatum in medium uideatur afferre:

Cuitamen non abfimile quid fa &tum hic eft in numeris ab Ex

clide , do in alijs nonnullis propofitionibus , que ſequuntur

Cardanus quoque fimile quid effecit in magnitudinibus, lib.c.

depropor.propos. 201.gloriaturque ſeprimum omnium hanc

rationem demonftrandi reperiſle ;Quod arbitror eum nen die

Eturum fuiffe ,fi diligentius uim huius demonftrationis expě.

diffet , vel certe , f expendit, eam in memoriam reuocaßet ; quã

doquidem ipſo longe prior Euclides vfus eft hoc etiam deman

Arandi modo , vex hoc theoremate 12.eft manifeftum,

CAETER V M ex demonftratis perfpicuum eft , quem

cunque

1
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cumquepumerü,primü,quivlrimum metisur, meciriegiamom .

nes aliqs anse ipſum , Cum enim metiatur proximum unitari ; 12.noni

hic autem omnes fubfequentes, quod femper,minar, majorem

meciarisper aliquem corum ; qui in proporsionalibus funt nous Il wwoni

meri umanifeftum eft, quod dille omnes metiasur

1999 , 1 1. do I

THEOR. 13; PROPOS. 13."

1

Hr

ED

SI ab unitate quotcunquenuneri dein

ceps proportionales fuerint, qui vero poſt

vnitatem , primusſit ; Maximú nullus alius yang

metietur , præter eos, qui ſunt in nuineris

proportionalibus
,

- Sine ab unitate continue proportionales quotcunque

numeri A , B,C, D, quorum A , proximus vnitari lit pri

mus. Dico nullum alium numcrum ,præter ipfus A , B , C ,

metiri maximum D. Si enim fieri poteft, mèciatui numc.

rus alius E ,diucrſus ab A,B,C, ipſum D. Maniteltum ergo

eft E.non efle numerum primum . Si enim primus fit, &

metiatur cxcrcmum Dimctictus.quoquc ipſum A , unitati 12.mani

proximum , quir tús

primus ponicur : : Vnitas. Ais . B , 25. C , 125. 0,625 .

Ruod cft abfur . E H - G.

dum . Non igitur

Ejprimus eft,fed compoſitus ; atque adeo cum aliquisou .

merus primus metietur. quem dico alium effe non pofle, 33. feptimi

præter primum A.Sienim aliusprimus quam A ,metiatur

E ; cum E , mcriacur extremum D ; metictur quoqueille 11. pror.

alius primuscundem D, atquc adco & ipfum A,primum

cxiftentem ,nimirum unitati proximum . Quod eft abſur.

dum . Ergo non alius primus, quam A , ipſum E, mcritur.

Metiatur iam E,iplum D , per É. Dico F ,diucrſum eſſe ab

A ,B,C . Signım F, fit idem , qui aliquis ipforum A ,B ,C ; &

E meciacur D , per F ;metietur utique E ,ipſum D, per ali

quem ipforum A , B, C .;& uiciſlim aliquis ipforum A, B ,

Co(nempe is,per qucm E ,ipfumD, metitur, )meticurD, 8. pron.

Rr
per

* 1

I 2 , noni
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11. noni per E. Cum ergo quilibet ipforum A , B , C ,metiatur D ,per

aliquem ipforuin A , B, C ; erit E , idem qui aliquis ipforum

A , B , C , quod ett contra hypothefim . ponitur enim E, nó

idem ,qui aliquis ipforum A, B , C. Non igitur , idem eft,

qui aliquis ipſorum A, B , C , feddiucrſus. Quoniam uero

E, metitur D, per

8. pron . Vnitas. A , s. 3,25 . C ,623. 1,625. ; meticcur wicil

E H. G- F .. fim F , ipſum D,

per E. Non erit

autem F ,primus. Sienim fit primus, & metiatur D ultimus

12.noni marietur, & A ,proximum unitati, qui primus eft, quod

cft abſurdum . Igitár F, non primuseft , fed compolitus;

33. Septimi arquc adco cum aliquisnumerus primus motićtura quem

rurfusdiconullum alium effe poffe przeter primum A. Si

namqucalius primus quam A , mcriatur F; cum F ,metia

11. pron. car D ,extremum ; mctictur quoque illc alius primus ean

12. noni dem D ,atqucadeo&ipfum A, proximum unitati, qui pri:

museft : quod eft abſurdum . Ergo non alius primus qui

Ayipſum F ,metitur. Iam uero quoniam E , metitur D ,per

9. pron. F ; fier D , ex E ,in F : Fit autcm& D , ex A , C,ur in ſcha

lio propos. Ir.huiuslib.docuimus . Idem igitur numerus

Defitex A ,primoin C , quartum , & ex E ,fecundo in F,cer

19.fepeimitium Ac proinde erit ut A , primus ad Elecundum , ita F,

tertiusad C, quartum . Metitur autem A , ipſum E, ut ofté

fum cft : Ergo & F , ipfum C , medietur : Metiatur per G.

Quoniam igitur F ,diuerfus ab A , B , metitur C , ultimum ,

( relinquimus enim iam numerum D,) per Gjoftendemas

Similiter G ,diuerſam eſſe ab A ; B , &non primum , fed com

pofitum ,quem folus Asprimusmetiatur : quemadmodum

id oftenfum eft de numcro F ,per quem E, diucrſus ab A ,

B , C ,meticbarurD,uleimum .

$ :1 enim Glividem , qui aliquis ipſorum A , B ;metias

turq}F , ipfum C , perG ;mcticeur utique F , iplum C, per

8. pron. aliquc ipſorom A , B ;& uiciſlım atiquisipforum A ,B (nem

pe is; per quem F ,ipfum C , meticur) metictur , per F. Cu

11. noni ergo quilibet ipforum A , B ,mcriatur C ,per aliquem ipforú

A , B ; erit F, idem qui aliquisipſorum A ,B. quod eft ab

furdum.oftenfum eftenim , non cffc cundem , quial

qúis ipforum A, B. Non crgoG , cftidem qui aliquis ipfo

t

1

t
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rum A , B, fed diuerfus. Quoniam autem F. métiçur C, .

per G ; metietur uiciſlım G , ipſum C, per F. Non erit autė 8. pron.

G , primus. Si enim primus ſit, metiarurque ultimum C ;

metietur quoquenumerum primum A , unitati proximü. 12. noni

quod eft abfurdum . Non ergo G ,primuseli , fed compofi

tus; ac proindccum aliquis primus metietur. quem dico '33. Sepsimi

nullum alium poffe effe præter A.Nam fi alius primus qui

A ,metiatur G ; cum G , metiatur C , ultimum ; merciciur.

quoquc illc alius primus cundem C ; atque adeo & ipfum 11. pron.

A ;unitati proximum , qui primus eft. quod eft abſurdum . 12. noni

Ergo non aliusprimusquam A , ipfum G , metitur , lam

uero quia C , fic ex F , in G , quod ; metiatur C ;perG ; Fio .9. pron .

autem idem C ,ex A, in B, ut docuimus in ſcholio propos.

12. huius lib . Fict idem numerus C , cx A , prima in B , quar .

tum, & ex F , fccundo in G , tertium . Quare crit ut Apri

mus ad E , ſecundum ,ita G ,cerous ad B ,quartum . Metitur 19.Septimi

auccm A, ipfuni F, utdemonſtratum elt: Igitur & G, ip

fum B, metietur :metiatur perH.Quja cigo G.diuerſus

ab A, metitur B , ultimum (relinquimus enim iam nume... ?

rosC , 8 ;) per H ; oftendemusfimiliter H ,diuerlum effe

abA ; quemadmodum sd oftenfum eft de numcris F , & GK

.NGH , idem fit qui A ;metiaturqueGypſum B ,per

Himericeur unique Gipſum B ,per:A ; Et uiciffim Asiplum

B ,per G, metietur . Cum igicur metiatur A , ipfum B,per 8. pron.

A , ut conftatex ſcholio propos. 11 .huius lib . erit G , idem

qui A.quod cft abfurdum . oftenfum eft enim G , non elle

cundem quiA. Non ergo H ,idem eft ,qui A , ſed diuerſus

Iamueroquia B, fit ex G ,in H, quod G ,ipfum B,metiatur :9. pron.

per H : Fit autein & idem B, ex A , in ſe, ut in fchotio dicto

docuimus ; Fiec idem numcrus B, ex H ,primo in G ,tertiü,

& ex A,medio in fe ipfum . Quarc erit ut H , primus ad A , io feptimi

fecundum ,ita A , fecundus adGjergum . Ac A ,mecicur.

ipſum Guieftdemonſtratum : Igitur , & H ,ipſum A.me

tietur, numerum primum . Quod eft abſurdum . Quare

exiftente A , primio, maximum , nullus alius numerus

meritur , præter ipfos A,B, C : Ac proinde fiab :

unitate quotcunque numerideinceps pror: 2:01:

portionales fuerint , & c. Cuod

crat oftendendum . .

Rr THEOR.2
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14 .

THEOR. 14. PROPOS. 14

SI minimun numerum primi numeri

meriantur : Nullus alius numerus primus

illum metietur, prætereos, quia principio

metiebantur .

Sir 'numerusA, minimusqucm meriantur priminu

meriB,C , D. Dico nullum alium primumpræter ipſos Be

C , D , metiriipſum A. Metiatur enim , fi fieri poteft, pri

1. musnumerus. E,di

ucrfusa B, C ,D , ip

B. C ... D .. ſum A, per nume:

F
rum F. Quia igi

** turEmeritur A, 8

9. pron. F ; multiplicans E, ipſum F , facict A. Quarc finguli B , C,

12.feprimi,D ,alterum ipforum E , F, metientur ; non quidem ipſum

E , primum exiftentem , &ab iplis diuerfum : crgo ipfum

F, quiminorelt quam A.Quod cſt abſurdum . Ponitur

cnim A ,minimus, quem primi B , C , D ,mecantur. Siigitur

minimum numerum priminumerimetiantur , & c. Quod

dcmonftrandum crat .

SCROL10N

ADDIT hoc loco Campanus fequenstheorema ad ea,que

fequuntur,non inusile . Videlicet .

IS.
Su quotcunque numeri deinceps propor

tionales, fucrint minimi omnium eandem ra

cionem habentium cum ipſis : Numerus ali

quem corum metiens , compoſius' eritad alte

rum duorum numerorum , quiin eadem ratio

ne fumuntur minimi .

SINT quotcunque numeri consinueproporsionalesAB,
C. C ,D,
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C , D , E , infua proportioneminimi,in quafumanturetiam duo

minimi F, G: Metiatur autem primo H ,primumeorum , nema

pe ut. Dico H , compofitumeffe veled. F, vel ad G.Sumantur

enim in eadem propor .

tione tres numeri minis . A , 16. B ,24 0,36. D,54. E, 81, 2.08łani

mi I, K, L ; de quatuor
M, 8. N, 12. 0,18. P ,27 .

M , N , O , P id fic : ! 1,4 1,6 1,9.36

deinceps, donechabean .. H F , 2. 6,3

sur toivno minus, quos

funt ipfiA, B , C , D , E. Quoniam igitur,»t confiat ex mode

procreandi quoslibet minimos tradito in,2.propos.lib.8. 4 ,fit

ex F, in M ; meritur autem H, ipfum A ; erit H.compofitus,er

fcholio propos. 3 2.lib.7. ad F , vel ad M. Sied f ,habemus

propofitum ;fi veroadM, quiquidemfit ex F , in I, utconfis

ex demonflratione propos. 2.lib. 8. erit , ex ſcholio diffo, rurſus

H.compoſitus uel ad F, vel ad 1.fiad F , habetur propofiti ; ja

Tero ad I.cum 1, signatur ex Fyin ſe ipſum ; erit ,compofitne

ad f ,ex di to fcholio...

DELN DE metiatur H , fecundum B. Quia ergo B , fas.ex

Fjn N, erit ni prius Hl.compofitus vel ad F, wel ad fe ad

F ,habetur propofitum ;fi vero ad N ,quiquidem fis exF in Ks

erit H ,eodem modo compofirus vel ad F ,uel ad K. fe ad F ,habe

6xr propoſrum ; fi vero adKom K, gignatur ex F , in G }

crit quoque H.composirusel ad F, vel ad G.

RS V s. metiatur H , terrium C ,qui cum fiat ex F,in

0 ; erit .compofitius uelad F, uel ado. Si ad F,habeturpro

pofirm's fi vero ad0, qui quidem fit ex f , in L ; erit H , compoff

tusut ad F, vel ad bafiadF , babetur propoſirum s fi vero

ad L , cum L , signatur ex G , in fe ; compofitus quoque eris

-H , ad G.

RXAE YERE A meridtur H , quartum D , qui cum fi ek

ex F, in P¿erie H ,compoſitus vel adF,uel adP. fiad F habes

ther propofitum ; ſi neroadP , qui quidem fitex G, in L ; eris

etiam H, compoſitus uel ad G, uel ad L.fi ad G , habetur,pro

porum ; fi uero ad locum L,produc4turex G, in fe ; erit quo

que Hold G , compofitus .

EODEM modo fe H ,metiatur vltimum E, oftendemus H ,

fompofitum efje ad G ; atque ita in ceteris eadem femper evitates

demonftratio .

ITA

ultr

Rr 3
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JTAVE fH , metitur primum Azerit , compofitus

ad F : Si verofecundum Bymetitur ; erit compofiius uel ad F,

velad G : Sidenique meritur tertium CivelquartăD , vel qui

cunque alium inſequentem ; compofituseni H , ad G.Id quod

perfpicue ex demonftrationis apparet . -

2

DEMONSTRATIO. IN NUMERIS

corum , quæ in lineis fecundo libro

· Euclides demontcauit priori.

bus 1o.theorematibus.

VONTAM in theoremate feqaente demoſtrando cheon

quedam aſſumitin numeris,quædemonftrata fant de li

neis libro fecundo , funquam fi eadem de numerus effent

oftenfa ; non alienum instituto noftro ducimus , nonnulla ex

ijs ,que Geometrice ab Exclidelibro a . demonftrata funt de ti

neis,hoc loco de numeris demonftrare . Quod idem y Bar

laam monachum feciſſe a nonnullis eft stadirum . Sequemur

autem eundem ordinem , quem Euclidem in fecundo libre it.

nuiſſe confpicimus ,

1 . Si fuerinc duo numeri, feceturque ipfo

rum alter in quotcunque partes : Numerus pla

nos comprehenſus Tub illis duobus nuineris

æqualis eſt numeris , qui ſub numcroindiuifo,

& qualibet parte numeri diuiſi continentur.

SINT duonumeriAB, daC,quorum A B, diuidas

in AD;D'E ,E B's Pidique ,ex C ,' AB ſtemGH,ex ,

in AD ; & H 1 ,ex Cgin DE ; TK ,exC; in ' E B. Dico F,

æqualem effe numeris GH,

A.:D.. E Bicio HI, IK, hoc eft ,coti nam

OG K , ex'G H ,H1,IK,

G ...... H . K compoſto : Quoniam ( ,

multiplicans A B,fecir F;

7. pron . metiepur B,ipfum F, parc;hoc eft, A B, pars erit ipfius 5,

denominata a c . Eadem ratione D , ipfius GH ; nec ***

*

1 .

܂ܕܕܕ'?
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4. pron .

II.

:

D E, ipſiusH 1 ; de E B,ipfius -K parserit & C,denominata,

riempr'rudem que #B; ipfius F. Quia uero , per ea que ad

propos silib. 7.demonftrauimus, totus A B ,1011ns G K , eadem

pars eft, queAD, ipsus G H 3 erir quoqueA B , sotus sosius

GK,pars eadem ,quéA B,ipfius F ; Acproinde inter feequa

les eruns F , GK :Quod eft propofitum . *****

Si numerus in duas partes diuidatur : Nu

meri planilub toto , & fingulis partibus com.

prehenfi æquales ſunt 'numero quadrato ,qui

a totoletticitur .

. : . : .: 2.131 : Die

NVMER VS AB, diuidatur in A CCB. Diconume

ros,qui fiunt ex A B , sono in partesÀ C, 10 ? r *** ITO

C B ,fimulequales elle numero quadrato , 11.Durino

qui ex toso- A B,efficitur. Sempre enimno. ).

mero D quiequalis for iph AB; erit per

theor. 1. numerus faétus ex D , hoc est, ex AB ,in AB, nimira

quadratus ipfius A B. equalis numeris , qui fiunt ex D , hoc

eft, ex À B ,' n AC, in c.quod eft propofitum . 7 ) : *

IDEN demonftrabitur,fi v B, in plures partes,quam in

duas fecetur ; ni ex appoſita fecunda

figurd'apparere poteft. Eadem enim

ratione erit numerus faftus ex E, A.i.C ... D

hoc eft,ex À B, in A B , nempe quae

dratur ipfiusA B, æqualis numeris.,quigignuntur ex Eshoc

eft, ex A B, in fingulas partes AC,CD,D B.

5: 1 ;; 237073 : 2

Si namerūsin duaspartes diuidator : Nu

morus planus fubroto , & una parte compce.

henfusæqualis eſt&illo , qui ſub parribus con

tinerur ,& quadrato ; qui a prædicta parte ef

ficitur . bainer

Sit numerusAB , diuifus in AC, C B. Dico numerüm ,

quifit ex toto A B ,inpartem A C , equalem effe ei, quiſub

partibus A C , CB, continetur , &quadratodi&te partis Ac.

Rr 4 Sumpto

III.

Seme
ntar

a

III .
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Sumpsa enim numera D , qui dilte pargi A C, equalis fit jeris

: ex c. Theorem . numerus.f .

& us ex D , hoc eft,ex,At,in

AB ; vel ( quod idem eff )ex

AB, InA Carqualis nume.

.*** . ris fatis ex D, hoc eft,ex Ac, in C B,dex D,hoc eft, ex 16

in 1 C,quadr uso ſcilicetipfiusA G. Quod eft propofitum.

::90: 15

IIII. Sy numerus in duaspartes diuidarur : Qua

dralos ex toto factus æqualiseſt quadratis, qui

partibus efficiuntur,unacum numeroplano,

qui bis ſub partibus continetur.

...mint

SI I numerus A B, diniſus in ACC B. Dico numerum

quadratum ex A B ; factum equalem eße quadratis parison

A.CC B..ma cum numero, qui fisbigex parte,A C ,in parten

CB, Nam ex 2.abcorem.numerus

quadratus ipfius A B, aqualis eff

numeris, qui fiuntex A BginAl,

din CB , Eft autem numerus, qui fis ex A B , in A fo per 3.

theorema,æqualis numero genito exAc,in C B,una cum qua

draso ipfius AC: Item numerus, qui fit ex A B, in C Beoden

modo aqualis numero produ & to ex A Coin C B, vna cumquatu

draga ipfius C.B. Igitur numerus quadratus ex A B ,fáem

æqualiseftquoque numeris quadratis partium AC,CB,

cum numera bis,quifitex Ac,in C B. Quod eft propofisum.

V.
Si numerus ſecetur in duas partes æqua

In less & continguales : Numerus planus fub par

cibusiozqualibus contentus ,una cum aumero

quadrato numeri inter duas ſectiones mcdij,

aqualis eft quadrato ,qui ex dimidio nume

ro gignitur ,

NEVMBKN S 34,8 , fecetur in partes equalesA C, CB;

Stian equales D ,DB. Dico numerü fub persibus inæqua

libus AD,DB, contentum , ung cum quadrao numeri inter
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medicDefje aqualem quadrato , qui ex dimidio numero CB, 1

efficitur'. Nam cum numerus quadrasusipeus C Byper fosher

rema, equalis fit quadratis par

siumCD , D B, vna cum plan ...C..D..B

no numero biscomprehenfo lub

CD,D'Binumero very comprehen ſubCD DB,una cum

quadrætoipfiui DB,aqualis.fo,per 3: theorema,numerus fau

& tus ex.CB,in DR seris numerus quadres ipfpus CB,æqua

lis etiam reliquo quadrato ipfius CD , una cum reliquo nume

ro fattoexCDin D B. numeroex. CB, boc eft, ex A C , in

DB, producto. Alqui ex dosheorem ,numeris, quifiunt ex

CD in DB. & ex A Caix D B, æqualis eft numerus , qui

fis exAD, in D.B. Igitur quadratusipferis.C B & qualis erit

quedratoipfius CD, unacumnumeroquifit ex AD,in D B;

hocest, numerusfactusexA D , in D.B., una cum quadraso

ipfius CD, qualis eft quadrato ipfius CB. Quod ad propofita

Sr numerus in duaspartes æquales diuida
VI.

tur , & illi aliquis alius numerus adijciatur ;

Numerus qui fitex toto cum adiecto ip adis

&um , unacum quadrato dimidij aumeri æqua

lis eſt quadrato, eius numeri , qui ex dimidio

& adiecto componitur.

NVMERVS AB feceturin patiesvequales A C ,CB,

eique adjciatur' numerus B D. Dico numerum factum ex

soto A B, adiecto B D , tan.

quam vno,in adie&tum BDyna
Av. C # 7.B.D11 ! "

cum quadratodimidy numeri

CB, equalem effe quadrado,qui

fit exĆ B, dimidio am adiecto B D , tanquam vno cumenim

quadratusipfius:CD pey 4. theorema » aquatisfotiquadratis

partium C B, BD, vnà cum numero bis comprehenſo fub CB,

B : D , hoc vt,unacum numerisfub CB, B D , fub AC,BD,

comprehenfissnumeris astem contentis fub CB , BD , amb

A CBD , fuka BD , BD , hoc eft , quadrato ipſius BD ,

aequalifis,ex 1, theorem numerus faftus ex A Dein B D; erit

quadratur ipfim .CD , aqualis reliquo quadrato ipfius CB,

una cum namero facta ex AD ,in B D ;hoc eft,numerus faftur

1
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B.

ex A D , in BD , una cum quadrato ipfius CB ;'aqualis eft

quadrato ipfius CD Quod eft propofitum .

VII. So numerus in duas partes diuidatur : Qua

dratus torius, una cum quadrato unius partis ,

zqualis eſt numero,quific bis ex toto in diđam

partem ,unacum quadrato reliquæ partis.

DAVID AT VR'numerus A B , in partes'A C , CB.

Dico quadratum totius'A B, vna cum quadrato parsis CB,

equalem effenumero bis , qui fisex

Toto AB,indiftam partem CB;una

cum quadrato relique partis AC.

Cum enim ,ex 4. theorem.quadratustotius AB, equalis forqua

dratis partium A C,CB, una cum numero, qui fis bisexAC,

in CB ; fiquadratus ipfius CB,addatur communis ; erunt qua

draci numerorum A B, C B.fimul,equales quadratis numero

rum AC,CB,CB,vna cumnumeroquifit bis ex AC,in CB.

Arqui ei,quifit ex ACoin C B ,una cim quadrao ipfiusCB.

equalis eft,per 3, theorema,numerus qui fis ex AB,in CB; As

proinde ei, qui fisbis ex A C ,in C B ,vna cumquadrato ipo

fous CB, bis, equalis eft,quifii bis ex A B in C B. Igirur que

drasi numerorum AB, Ć B ,fimul,equales funt numero, qui fos

bis ex A B ,in C B ; una cum quadrato relique partis A C.

Quod eft propofitum

VIILS1.numerus in duas partes diuidatur: Qgi

fit quater ex toto in unampartem , una cum

quadrato reliquæ partis , æqualis eft quadrato

numeri compoſitiex toto & priori parte.

" SECIT v R numerus A:B ; in partes A C , CB. Dico

numerum , quifitquater ex toroA B, in partem C B, vna cum

quadrato reliquepartis A Chix qualem eßequadrato numeri,

qui ex roto A B, da pradifta par

C. , B ... D te CB, cõponirur, Addito enim

i numero BD, qui æqualis fit din
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Ete parti C.B cum quadratus totius A Droompofitiex AB,

BD,fine di la parteCE , fit equalis per 4. theorema,qua

dracis numerorum B ,BD , vna cum numero qui fie bis ex

A B,in B D ,hoc eſt, qu.1 rais numerorum A B; CB ,undcum

eo qui fir-bisex A Bjön CB ; Sine durem , ex 7.theorem . quae

drati numerorum A B,C B, kemut sequalesnumerobis compre

henjo fubA B ,CB, vnacum quadrato numeri A C; Eritqua

dratus factusex A D , qualisnumero , qui fit quater ex AB,

in C B ,vna cum quadrato reliquæ partis A C. Quod eſt pro

possum ..

Senumerus {eceiur in duas partes æquales, IX .

& non æquales : Quadrati quiab inæqualibus

patribus fiunt,dupli ſuni quadratorum, qui a di

midio numero , & abintermedio efficiuntur ,

17

Deves vs.fie numerus A B ; in partes equales ac,

CB, d non equales A DDB. Dice quadratospartium in

equalium AD, D B , duploseffequadratorum , qui ex A C ,

dimidia , exCD , numero inoxiisa't position as

Sermedio efficiuntur . Cum enim .) A.C ... D..B

quadratus numeri A D , equalisieren

fit, ex 4.theorem . quadratis.numerorum A C,CD,una cum

numero dis,qui fis ex A C, in CD ; Si commanis apponatur

quadratus parsis DBs erunt quadratipartium AD,DB, qua

les quadratis partium A C ,CD,D B ,vna cum,numero bis,

qui fit ex A C ,bocest;ex C B in C D.Arqui quadrato ipfius

DB,vna cum numero bis,qui fic ex.CB in CD ,zquales ſunt,ex

7,sheorem.quadrasi,quifiuntex C B ,bor eft, exAC, ag CD.

Igitur. quadrati partium AD , D B , aqwalesfuns quadratis

parsium AC,CD, biss A c propiere.i.qu.edraripartiumAD,

D B, dupli funt quadratorum , qui ex partibus A C ,CD,

fiunt . Quod efi propofitum .

S e Anumerus in duas partes equales diuida

cur , adijciaturautem illi alius quifpiam nume

rus : Quadratus compofiti numeri ex toto &

adiecto, & quadratus numeriadiecti, limuldu- kivise

X

pii
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pli ſunt eius quadrati ,qui ex dimidio efficitur,

& eius,quifita numero compofito ex dimidio,

& adiecto .

Sot numerus A B ,diuifusin partes duias equales AC,

CB,eique adīciatur numerusB D. Dico quadratum nume.

ri A D, compoferi ex toto A B , adiecto B D, do quadrará

adie &ti numeri B Djuroſque fimul,duploseſle quadratorum,

qui fiuns ex A C, dimidio, do ex

A .... C .... B..D CD ,compoſito ex C Belimidio , o

* adiecio BD . Cum enim quadra

tus ipfius A D , aqualisfit , ex+theorem . quadratis parties

AC, CD ,una cum numerobis ,qui fit ex AC , hoc eft,ex CB,

in C D 3 fi communis addatsirquadratuspartis BD; erunt

quadrati numerorum AD, BD , aqueles quadratis parcima

A C, C D, B D, una cumnumero bis, qui fit ex CB, in CD.

Sed per 7.theorema,quadráto iphus B D ,una cum numerbibir,

qui fis ex C B in CD, equales funtiquadrasinumerorii CB,

CD ; quadrato ipfius CB, equaliseft quizdraws ipfw

A C. Igitur quadrati numerorum A D, BD, æquales fumus

quadrasisnumerorum A C , CD , bis ; Ac propterea quatre

numeroyum A D ,BD, luplifunt quadratorum , quiex AC,

CD efficiuntur . Qgod eft propofitum ...

I AM verosheorema i 1.lib. 2.non poffe numeris accomme

dari, hoc eft,nullamodofieripoffe,vt numerus diquis in dus

partes diuidatur , itavinumerzas planus; qui ex toro in uns

puntium fis, aqualis fit quadrato reliquepartis , vt ibi meas

müs, ise denionfirabimus. ,

DIVIDATYR , fi fieri poteft , numerus A B , in G.

Havtnumerus fa &tus ex focoÀ B , in partem CB , equais

fet quadraro relique partis A C. Quiaigi

4 PEC B surnumerus contentus fub extremis AB,

CB,&qualis eft quadrato numerimedy AG

20. Septimierit vt A B ,ad A , iaAC,ad CB: Eft autem AB ,

quiam A C Igitur N C maior eft quam & B. Ab!2015

CD , quiipfe CB, firequalis, prii qucque v: Ą B, ad A Cgisa

A C ,ad CD . Quoniamergo totus A B , ad torum A Coeft ut

A C,ex toto A B , detraétus ad C D, ex toro A C, detracium ;

1.ſeptimi erit quoquenssons AB,ad totum AC; vel videtratinsAC,

mga
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ad detrallum CD, isa C Brex AB , refiduus, hoc eft, c D ,ili

aqualis,ad A D ,ex À C, refiduum .Quia igitur eftvt A Cold

c'D ,ita CD,adAD ; Geff A C,maiorquam C D ; eritquo

gue CD,maior quam A.D. Abluto ergo D Е , qui ipfe ÀD,

for a qualis 3 erstetiamns A C; ad 6 D ,ita C D ad D E. Itaque

quia eft,utsatus AC, ad totã CD, sta CD,ex 3050 A C, detra

itus ad D E ,EX 1060 C O ,desractum ; cris quoque vt totus AC,

adsotum CD,velus desractus CD, ad detractum DE,'14 AD, 11.ſepsimi

ex4 Coreſiduus,hoc eft D Egilli æqualis , ad E C , ex C D ,refi

duum . Quare cum fit vt CD, ad D.E ,ita D Е , ed A C ; ſit au

rem CD, maior ,quamD E ; eris etiam D E, maior, quam E C;

Ac proinde ex E Dauferri poteris numeris ipa E C , equalis ;

fic deinceps,nec unquam finis erit huiusdetractionis.Quod

eft abfurdum ; cum numerus non poffis dimidi infinite . Non

ergonumerus B ,dimdeturisa na planus numerus ex toto.in

inam partium factus, æqualis fis quadrato relique partiso

Quod eft propofitum

WEITER : Quoniam numerus A -B , in C., isz diuifus ....

eft, vt us qui fit ex À B,in C B,equalis forquadrato reliquepar

sis AC ; erit numerus, qui quater fis ex A B ,in C B ,quadru:

plus quadratiipfiusAc; Ac proin

de numerus, qui fis quater exAB,
Ar

in C B, vna cum quadrato ipfius AC,quincuplus eric quadra

si partis A C. Eft autem numerus contentus quater ſub A B ,

CB, vna cum quadraro ipfotos AC, quadratus ; quippe tum

aqualis for quadrato numero, qui fis ex numero compofito ex

ABC B, per 8. theorema.Igitur duo mimeri quadrati (ns

mirum isqui quater continetur fub A B, C B, una cum quadra

soek Acid quadratusex 10 ) proportionem habent, quä

siad i pel 25iad s . Quod eft abfurdum , ut conftat ex coroll.

propos. 24. lib.8. Non ergo numerus A B, diuiditur ita in c

w is qui produciturex Ā B in C B , æqualis fis quadraro'ipfius

Ac.Quod eft propofitum .

THEOR. 15. PROPOS. 15. 16.

SI tresnuneri deinceps proportiona

les , fuerintminimiomnium eandem cum

CB

!

ip is
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A, 9

ipfis rationem habentium ; Duo quilibet

compofiti,ad reliquum primi erunt,

i SUNT tres numeri A , B , C,minimi omnium eandem

cum illis proportionen babentium . Dico - quoslibet duos

compofitos, ad reliquum primos effe, nimirum A B, fimul

ad C ; & B , C , ſimulad A ; & A , C ,

B, 121 fimul ad B.Sumpris enim duobus D,

C , 16. e, in cadem cum illis proportione mi

D ,.3 . E , 4. · aimis,ex fcholiopropos. 35. lib.7.ma

nifeftum ett ex demonstrationc pro

pos. 2. lib . 8. D , ſeipfum multiplicantem facere A ; mulo

plıcancom vero iplum E ,facere B ; atquc E , fcipfum multi

tiplicantem facere C. Quia igitur D, E ,minimiin fua pro

24. ſeprimi portione inter fe primi funt ; erit& uterque D, E, fimulad

30. ſeptimiquemlibet illorum primus . Itaque cum tam compofitus ex

D , E , quam ipfe D,ad E, primus ſit ; erit quoque numerus

26.feprimiEadus cx D, E ,tanquam uno in D , adeundem E, primus :

Quiautem firex D, E , tanquam uno in D; æqualis elt per

3xtheorçma ſcholij prçccdentis, & numero A ,facto ex D, in

ſc, & numero B , facta ex Dein E. Igitur & A, B ,compofi

27. Septimi ti,primi funtad E ; Acproinde& ad C , qui factus cftexE.

in les primi ſunt A, B ,limulcompofiti.

DEINDE quia , ut prius, uterqueD , E , fimul.pris

30.feptimi muscit ad quemlibetipforumD,E ; efficitur (cum tam co

pofitus ex D, E, quam ipfe E ,pe

Colb. osi,muslit.ad D , )numerum factus

26. feprimi
j.cx D , E , canquam uoo in E ,p

Deze , 24 mum elle ad D: Qui autem ficer

D, E ,canquam uno in E , æquais

eft per 3.theorema ſcholij antecedentis, & numero. C,tado

ex E ,in fe , & numero B ,fa & o ex D ,in E.Igicur & B, C,

mul compofiti,ad D, primi ſunt ; atque adco ad ipfum A ,

27.feprimiqui factus eft ex D ,in ieprimifunt B ,& C , fimul compofit

POSTRØM O quia ,utprius,uterque D, & E, limul

30.feptimiad quemlibct ipſorum primus eft ; atque adeo c contrario,

quilibet ipforum D , E , primuseft ad compofitum ex D ,E;

26.feptimi erit quoque qui fitex D, in E ,ad compoſitum ex D, E ,priu

27.Seprimimuss. Acproinde & idem qui fitex D,in E, ad eum qui fir

ex D , E,

B , ! ?!

A , 9.
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ex D, E ,tanquā uno , in ſe, primus erit . Qui autem fit ex

D, E,tanquam uno , in ſe;æqualis eft; per 4. thcorçma ante

cedentis fcholij , eis quifiunt ex D,

& E , in fe ipfos,'una cum eo quiex : A,9. ) C, 16.

Din E , bis : Igitur & fa & us ex D, .. B , 12 .

in E,primuserit ad eos, qui fiunt ex D, 3 . E, 4 .

D , & E , in fe ipfos,& ex D,in Eibis.

Quoniam ergoduo numeri fimul, neinpe.compoſitus ex

ijs, quifiunt exD; & E, in fe ipfos, & exco,qui fit ex D, in

E , atque is quifitex Dein E , primi funt ad aliquem ipforú ,

utad eum,qui fitex Dein E , ut oftcofum eft ; Erunt criam

duo illi,nimirum compofitus ex ijs, qui fiunt ex D ,& E ,in 30.ſepsimi

fe iplos, & cxco, qui fic cx D,in E ; arque is,qui fit ex D ,

in É, inter fe primi Rurſus quia duo numeri fimul, uideli

cct compoſitusex ijs, qui fiunt ex D, & E, in feipfos,arque

is, quifitex D ;in E,ad aliquem ipforum , ut ad eum , qui

ex D in E, primi ſunt, utoftenfumeftsecun, etiam duod

11 , nimirum compolitus cx iis, qui fiunt ex D , & E, in fe ip- 30.feptimi

fos,åt que is,qui fic ex D ,in E , inter ſe primi. Cumigitur ex

D , & E, in fe iplos fiane A ,& C; Item ex D ,in E , fiat B ;erūt

A,& C, limul compoſiti, primi ad B. Quam ob rem , fi

tresnumero deinceps proportionales, & c . Quoderat often

dendum .

S.CHOLION.

CAMPAN V s: hoc theorema aliser demonstras de quor.

cunquenumeris continueproportionalibusminimis , boc moda

ipſum proponensi : Kong

Siquotcunquenumerideinceps proportio

nales, fuerint minimi omnium cande cum ipfis

rationemhabentium: Ad quemlibet eorú reli.

qui omnes fimul compoſiti, erunt primi- .

SINT continue proportionalesminimi quacunque nume

ri A , B , C; D. Dico ad quemlibeteorum reliquos omnes fe

mul compofuerelleprimör iVidelicet A ,B , C,fimul ad D s dlom

A , B , D ,fimulad cod 4 , C , D , fimulad Bad B , C , D ,,fimul

ad
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11.pron.

id A. Sienim A , B, C , fimul non ſuntprimi ad D, erunt Ag

B ,C ,final,asque D, compofiti inter fe ; atque adeo eos aliquis

numeruscommunis menſu

1,8. B ,11. 0,78 . D, 27. Ta metietur. Meriatur eos

E Fje . ' G, 3 . Hocéa > múmerus,E , fi fieri potefti

fumanturq3F , G ,duomini

miin ratione A ,B , C, D ,numerorum . Quonism ,ergo , B,9

D, coniinue proportionales funt, deminimi ; meriturautem E;

aliquemcorumnempe Di cris E,compoſitus ad alterum ipsum

rum F,G ,exfelsolio propos. 14.burus lib. Atqueideirco ipſum

E, alterum ipforum F, G, aliquis numerus metietur: Mt.

tietur eos H.Isaquecum H ,mesiatur Ezú Esponatur melia

ri compofitum exA ,B ,C, & ipfum D ; mesjetur quoqueHjeune

11. pron . dem compofitum ex A ,B, C, ex ipfum D. Quia vero H ,merisur

quoque alterum ipforum F,Gram Fiquam G, medios nume

ros B, C, metitur ex coroll. 3. propos.c . lib 8. meintur quoque

10. pron. H ,medios BjC;ae propterea, compofitanz er B , C, Itaquecu

Hymeriatur totum compofitum ex A , B , C, & derr actum compe

12. pron . ferum ex B , C ,us demonftrauimus; merierur quoque idem H,re

liquum : Meriebalur astem de iplum D.Sunt ergoda D;

extremi minimorum A , B, C, D ,inter fe compofiti, Sed prin

3.0aeani mi inter fe funt. Quod fieri non poreſt, Non igiturcăpoſti sister

Se ſunt,cöpofitus exA, B , C,& numerus D.ergo inter fe primi

RVRSVS, A , F, D ,fimulcompofiti non funt primiad

C ; metietat eos yo.prius, äliquis numerus. Meriatur eos ,

qui rurſum ex ſcholiopropos. i 4. huius lib. compoftus erisol

alterum ipforum F,G Metiatur ergo H ; ipfumé,v aken

ipforum F, G. Itaque cum H , mesiztur E ;UE , compef:

11. pron . tum ex A , B , D ; metietur etiam H , eundem compofituma

1 B,D.lyia vero H , merituralterum ipforum F, G , quindi

tiuntur , per coroll. 3.propos. 2. lib. 8. medios B, C ;mesies

11. pron . quoque H ,ipſos B, C. Itaquecum H ,metiatur totumcompof:6

12. pron . exA, B, D , & detra &tum B 3 metietur quoque H, compofitum

exA, D ,reliquum , Et quiaH ,metitur alterum ipforumF,G,

quorum F, ipſumAGGeipfumD, merisur,vt conftat ex de

11. pron . monftratione propos. z.lib . 8.metietur aiam H , alterum iple

12. pron . rim A , D.Igitur& reliquum . Suns ergo A , D , estremiix

| 3.odasi ser fecompofiri. Sed primi inter fe funt. Quod fieri non

poteft. Alon igisar A, B , D ; fimulcompofaring udC , .com

pofiti
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Popri funt.ergoprimi . Quod eft propoſirum .

Non alicer ostendemus A C, D, compofisos , elle ad

B ,primos ; nec non , B , C ,D , fimul ad A.

THEOR . 16. PROPOS. 16.
17.

8

SI duonumeri, primiinter ſe fuerint:

Non erit ut primusad fecundum , ita ſecun

dus ad alium quempiam .

SINT primi inter fe A ,& B. Dico non eſſe ut A , ad B,

ita:B ,ad alium numerum . ſi enim fieri porcat , lit ut A, ad

Bica B ,ad alium ,ncmpe ad C. Quo

niam igiturA;& B ,primi ſunt inter fe, A.

atq; adco in ſua proponione minimi i B.
23. Seprimi

ipli æquemetientur numcros B, & C, C ------- 21. Septimi

in cadem ratione exiſtentes, nimirum

A , iplum B, & B , ipfum C. Metitur autem & A , ſe ipſum :

Igitur A ,metitur ipſos A, B.primos inter fe cxiftétes.Quod

eltablurdum , Non agocit ut A,ad B , ita B, ad alium nu .

merum C. Eademque rationenon erit, ut B ,ad A ,ita A , ad

alium . Quare fi duo numeri , primi inter fe fucrint ,&c.

Quod demonftrandum crat .

THEOR. 17. PROPOS. 17. 18.

.

SI fuerint quotcunque numeri deinceps

proportionales, extremiautem ipforú pri

ini inter fe fint : Non erit ut primus ad fe

cundum , ita vltimus ad alium quempiam .

SIN I continue proportionales quotcunquc numeriA,

B, C, D, quorum extre

mi A , D ,inces le primi A ,8. B , 12.C ,18.D ,27. E.com

fint . Dico non effe , ue

Ajad B , ita D , ad alium numerum . Sicnim fieri poteft,fit

sr
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ut A ,ad B , ita D , ad alium , uidelicet ad E. Erit igitur per:

mutando ut A ,ad D ,ita B ,ad E: Sunt autem A, D,cum finc

13.feprimi inter fe primi, minimiin

4,8. 'B, 12 . C , 1 8. D,27 E ſua proportione. Igitur

11 feptimi quemerienturipſos B,

& E ; nempe A ,ipfum B,& D. iplum E . Atqui eſt ut A ,ad

Bita B ,ad C : Ergo cú A ,metiatur ipfum B ; & B , ipfum C ,

11. pron. metietur;atq; ob id & A ,ipſum Cinetietur.Et quia eftue B,

ad C ,ira C ,ad D ; metitur autemB , ipfum Cimetictur &

15. pron. C , ipfum D. Quare A , metiens ipſum C, metictur quo.

que ipſum D. Metitur uero & A, Te ipfum . Igitur A ,me

titur ipfos A , D , inter fe primos exiftentes . Quod eſt ab

furduin . Non ergo eft ut A ,ad B , ita D , ad ahum numeru

E. Eodem quoque argumento non erit ut D ,ad C , ita A ,

ad alium . Quocirca li fuerint quotcunquenumeri dein

ceps proportionales, & c. Quod erat oftendendum .

19.
PROBL. I. PROPOS. 18.

DVOBVS numeris datis, conſidera

re an poſſit ipſis tertius proportionalis in

ueniri .

DAŤ i duo numeri ſint A , & B, oporteatque conſide

rare,an inueniri poflit tertius ipGs proportionalis , hoc eft,

an fit B, ad alium quempiam numeru , u

A , 4 . 3,7. A ,ad B. Aut igitur A , B, primi inter fe

funt, aut non : si tunt inter ſe primi;

16. noni perfpicuum eft ex demonftratis,non poffe ipfis reperin ter

tium proport.onalem . Si uero non lunt A , & B , inter fe

primi; multiplicans B, ſe iplum faciat C. Aut igitur & ,me

titur ipfum C, aut non . Me

A,4 . B ,6. 0,9 . C , 36. tiatur primum A, ipfum C,

per D.Dicoipfis A , B , inueni

ti poffc tertium proportionalem ,immo ipfum D , effe tertiú

proportionalm . Cum enim A ,metiatur C , per D ; fier C ,

9. pron . ex A , in D : Fit autem ex conſtructione , idem C , ex B, ia

fc ipsum. Igitur , qui continetur fub extremis A , D ,æqua

Is
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liselt ei , quiex medio B ,defcribitur 3 Ac proinde erit ut A , 20. ſeptimi

ad B. ira B ,ad D. QuareDriouentus eft tertius proportio

nalis ipfis A , B47

SEV ' non metiatur A , ipfum C.Dico ipſis A , B, non

poffe reperiri tertium proportionalem . Sienim inucniripo.

ieft, inuentus'ſit D } ira ut

fit A , ad B , quemadmoda . : A , 6. B ,4. D.C ,6A

Bad D. Quoniam igitur . “ ,

eft , utAard Bita Bad D ; erit numerus contentus fub ex

tremis A ,D æqualis ei,qui fit ex B, medio in fe ipfum ,hoc 20.feptimi

eft,ipſić . Quare cum C, fiat ex A ,in D smècietur Agip 7. pron.

fum C ,per D4 led & non metiri ponitur . Quod eft abſur

dum . Non igitur inueniri poteft ipſis A , B , tertius propor.

tionalis,quandoA , primus non metitur C , produðum ex

B, ſecundo in ſe ipſum.Eadem uia conſiderabimus, an ip

fis B,& A ,inueniri poflit aliustertius numerus, ad quem

ita fit A,utB ;ad A. Duobusergo numeris datis conſideraui

mus, & c. Quod faciendum erat . -.

PROBL , 2. PROPOS.19.

20.

TRIBVS numeris datis , .conſidera.

re, an poſſit ipſis quartus proportionalis in

ueniri .

SINT dati tresnumeri A ,B, C ,fiucdeinceps proportio

nalcs, fiue non ; oporteatque conſiderare, an pollit reperiri

quartusipſis proportionalis,hoceft,an fit C ,ad aliquem aliú

numcrum , ut A , ad

B.Multiplicans B,ip : A,8 . B , 12. C,18. E ,27. 1,216.

fum C ,faciat D. Aut A , B ,8. C ,9. E , 18. D.721

igitur A , ipſum D, ·

metitur,autnon . Metiatur primum A ,ipfum D ,per E. Di

coipfis A , B , C ,inueniri poffe quartum proportionalem ,im

moipfum Eetle quartum proportionalem . Cum enim A,

mctiatur D ,per E; fict D , ex A , in E : Fit autem idcm D, ex 9. pron .

B, in C, per conſtructionem . Igitur qui ſub extremis A,

E, continctur ,æqualis eft ci , qui ſub B , C, fecundo , & tera

ST2 tio
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,,B ,

19. feptimi tio continetur ; Ac propterea erit ut A, ad B, ita C , adE

Quare inucntuselt Egipfis A , B ,C , quartus proportionalis.

Sed iam non metiatur A , ipſum D. Dico ipfis ,

C ,non poffe inueniri quartum proportionale Siterim , G

fieri poteft, inuentus quartus;pportionalis E ;itautlit que

madmodü A,ad B,ita C.

A34 . B ,6 . 0,9 . ES - D . st. ad E Quia ergo quatuor

A , 4. B , 4. C, 10. E D,40. Dumeni A , B , C , E, pro

portionales funt ;erit nu

19.feptimi merus contentus ſubextremis A, E ,æqualis ci, quiex Bole

cundo fir in Grertium ,hoceft,ipli D. QuarecumD, fiat

7. pron . ex A,in E ;merietur A ,ipfum D),per E : led &c ponitur nó

meriri. Quodeft abfurdum . Non igitur inueniripotest

ipfis A ,B , C ,quartusproportionalis, quando A ,primus no

moritur D, productum ex B, fecundoin C terium .Eadem

methodo conſiderabimus, an ipfis C , B , A, inueniri poilie

aliquis quartus,ad quem ita fc babcat a ,ut C.ad B. Quocir

ca inbus numeris datis cöſiderauimusyan pollit , & c.Quod

crat faciendum .

SCHOLLOA.

Ex his facile cognoſcemus,propofitis quotcunique numeris

continue proportionalibus, an poffis ipſis aliusproporsionali

adiungi . Sumptis enim tribus vltimis, fi ipfis alius poteft in

ueniri,ille idem eris omnibus illis proportionalis.

" T # KON , & qui illum ſequuntur, quatuormembris her

problema abfoluunt . Aut enim (aiunt ) ires dati numeri U

deinceps proportionalesfuas,& corum extremi interfeprimin

Aut nõ deinceps quidem proportionales ,fed eorum extremi prie

mijaiet fe ; Ausdeinceps quidem proportionales , ſed ecran

extremi nonprimi inter fe ; utdeniquenec deinceps prepar

sionales, nec eorum extremi inter je primi. Kbi mirari lati

non poffum , quo nam modo diligentiffimi Euclidis interpretes,

& in alijs quidem demonfiraionibus vigilantiffimi , in ſesua

domembro huiwe problematis demonftrando dormitarins,

quaſ fuioblisi, ac de diligentia remittentes,inerrorem ,eumq;

non lewem ,incurrerint. Dicunt enim , fa tres numeri dari ni

fine deincepsproportionales,fed coram extremi inter fe primi,

1

1
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non poffe ipfoquartum proporsional em inueniri . Qweil qui

dem og falfum eft, & demonſtratio, qua id ipſum comprobare

nituntur, vitiofa. Nam faiſetas buius rei perfpicuein bisnu

meris non continue proportionalibus apparet 4.8. 9. quorum

exsremi4.9.funt inger ſe primi, & nihilominus eis, adiungi

poteft quartus proportionalis 18. Quis enim non videt,effe vt

4. ad 8.itá 9.ad 18. cum vcrobique proporsio fitfubdupla? Ido

videri poreſt in exemplis alijs infinitis, os hic 2. 4.7. 14.Item

3.9.4.12 . Item 2. 10.3.1 $ . Item 5.10.6.12.c. In omnibus

enim his numeris extremi priorum trium ſuns inter ſe primi,

cum tamen ipſis adiungatur pofterior quartus proportionalis.

Falſum ergo eft, illisdari non poffe quartum proportionalem

Quod autem vrtonafic eorumdemonstratio qua hoc probare

contendunt,perfpicuum fiet,A demonftrationem ipfam in mie

dium proferamus. Ita igitur ratiocinantur.

SUNT trium numerorum A, B, C,non deinceps proportiona

lium , cutremi A , C, inter ſe primi . Dico iplis inucniri nullo mo.

do poſle quartum proportiona

lem . Sienion poteit inueniri , A, 3 . B, 6. C , 8. D, 16. B ....

fic ille . D , ita ut fic qucmad.

modum A , ad B , ica C, ad D ; & ut B, ad C, ita fiat D , ad B. Brit

igitur ex equo, ut A , 2.d Chica C , ad E : sed ſunt A , C , inter ſe pri

mi, & ob id ninimi. Igitur metientur aque ipſos C , E,nimirum 23. do 12 .

A, ipſum C, & C, ipſum E , Atuero & A, tc ipfum inccitur. Ergo

A, metitur duos A , C ,primos inter ſe exiſtences, Quod fieri non
Septimi

potelt.Ipfis igitur A, B,C, quartus proportionalis inucoiri ncquit,

HABC eft eorum demonftratio,in qua affumunt effe vt B,

ad citao ,ad alium quendamnumeruin ,widelicet adE ; quod

quidem fieri poffe nufquam demonftrarunt : Immo hoc ipfum

vertitur in dubium in hoc problemase. Non enim minus hic

inquiritur, an tribus numeris B, C ,D, qudriusproportionalis

poffit inueniri,quam tribus A , B ,C ; cum non magis hoc con

Ster in illis, quam in his. Quapropter cum ibi id pro concello

affumans, vibic idemfieri non poffe,ofiendant;liquido conftat,

cos petere principium (18 cum dialecticis loquamur ) in demõ

Strando. Quin etiam , quotieſcunque quatuornumeridantur

proportionales, fed non deinceps, quorum primus, dyr tertius ,

primiinter fe funr,quales ponunsurelle A, B , C, Dinulla ra-:

sione fieri poteft, vt deturalius,ad quem itafe habeat quartus,

ficusss 3
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ficutfecundus ad tertium : quod tamen ipfirangNă concefluun,

atque probarum affumunt; quandoquidem fine probatione nile

exigunt, w desur illisnumeris E, ad quem ita fe habeat quar.

tusD ,wt B ,ſecundusad C , terrium . Hoc vero non pore fieri,

facile demonftrabimus eodem argumento, quoitſe aiuntur,

SI'N T enim quatuor numeriA , B , C, D , proportionaler,

no tamen deinceps fintqueA ,C , primus,i terlius, inter fe

primi. Dico fieri non pol.

1,4. B, 11. C,3 . 0,9. Ele, or yet D, ad alium nii

merum , quemadmodum ,

ad c . Sit enim , fi poteß fieri, vt B ;ad C ,ita D ,ad E. Eſt ergo

ex æquo,vtA,ad C,ita C,ad E ; Atque adeovt ipfe oftenderit,

merietur A ,duos A , C ,primes interfe . Quid eft abfurdi.

Non ergo fieri poteft, ut D, ad E ,ft,quemadmodum B, air,

Q_uare apertiffimefalfum in den:onftratione fecundi membri

aliumpſerunt Theon , alij Euclidis interpretes, qui Théo.

nem fequuntur..

PRIMVM verò membrum perfpicue'da, aperte often.

dunt. Nam fi tresnumeri deinceps proportionales (uni , é

eorum extremi inter ſeprimi ; manifeftum eft, ex dementrs.

17. noni. tis, non poſſeipfis quarium proportionalem inueniri . Poftre.

matandem duo membre expediunt non aliter ,

problema abfoluimus.

AC nos ton

21 .
THEOR. 18. PROPOS. 20 .

PRIMI numeri plures ſunt, omni pro

poſita multitudine primorum numerorū .

SINT propoſiti primi numeri quotcunque A ,B ,C.DI

coipfis A , B , C, plures elle primos numeros.Sumpto enim

numero D Е ,minimo, quem A,

38.Septimi A , 2. B, 3. C, s . B , C , metiantur ; apponature

vnitas E F. Aut ergo torusDF,

D ----------.E.F primus eft ,aut non primus.fit pri

mum primus . Sunt crgo prim

numeri A , B , C , & D F ,plures Fpoſica multitudineA ,B, C.

Sed iam non fit primus D F. Metietur crgo cum ali

30 1
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quis numerus primus, nempe G. Dico G ,primum nulli 33.foptimi

ipforum A , B , C eundem eſſe. Şinamquc G ,fic idem , qui

unus ipſorum A , B, C ; merian

tur autem A , B , C ,ipſum DE ; A , 3. B ,s . C, 7.

& G ,eundé D E ,metietur. Qua C ;?IOS

re G ,meriens totum D F, & de D............. E.F

tractum DE , metictur quoque

EF, reliquum ,nuincrusunitate.

Quod eft ablurdum . Ergo G,

primus non eft idem , qui unus ipſorum A , B , C ; Ac pro

inde inuenci ſunt priini numeri A, B C, G , plurespropofi

ta mulitudine primorum numerorum A , B ,C, Eademas

uia plures inuenicnrur quam A , B , C, G , ſi ſumatur mini.

mus, quem ipfi menantut, & c. Quocirca priminumeri plu

res ſunt, &c. Quod demonitrandum erat.

53

SCHOLION

POTER AT idein hoc theorema inftar problematishoc

modaproponi.

PRIMIS numeris quotcunque propose

tis , inuenire alium primum numerum ab il

lis diuerfum .

22 .

NAM le primi quotcunque propoſisiſon A, B, C ,inuenie

mus eodem modo alium primum ab illis dimerſum , nempe DF,

lo primis eft, uel cerie G. Atque eodem modo quatuor primis

alium quinzū,& quinque primis alium fextum inuenienus;eta

fic deinceps primos numeros,quotcunq; quis volet, inueniemus.

THEOR. 19. PROPOS.21 . .

SI paresnumcriquotcunque componā

tur : totus par erit .

COMPON ANTVR quotcunque pares numeri AB,

BC ,CD. Dico & totum compoſitum A D , parem effe. Cú

cnimsi 4
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enim AB,BC,CD, fine pares, habebunt ſinguli fingulas par

tes dimidias,ex definitione . Sit ergo E dimidia pars iplius

AR ; & F , ipfius BC ;

À ...... B ... C ........ D & GipfiusCD. QUO

F .. G ..... niam igitur eft via" ,

ad E , ita B C, ad F ; &

CD , ad G'; (quod femper fit proportio dupla . ) ert quo

12. feprimique ut A Bad Ejica A D,ad E , F ,G ,fimul .Eit autem AB ,

ipfius E, duplus. Igitur & rotusAD.compoſisi ex E,F,G ,

duplus erit ; Ac propierea AD,dimidiam partem habens du

merum ex E, F, G ,compoſitum par erit, ex definitione. Si

igitur pares numeri quotcunque , & c. Quod erat demon
Arandum .

II

THEOR. 20.PROPOS. 22.

23 .

SI impares numeri quotcunque coin

ponantur,multitudo autem ipforum fit par:

Totus par erit .

COMPONAN TVÅ quotcunque numeri impares,

quorum multitudo par AB,BC,CD, DE . Dico & forum

compofitum A E , parem elle . Cum enim A B, BC ,CD,

D E ,fint imparci

A ... B ............ D ..... . E differet qliber uri

tate a pau , cxd

finitione. Quare detra & a ab unoquoque unitate, quilibet

21. noni. reliquorum parerit. Quare , & compoſitusex ipfis par crit

Eft aurem & mulatudo unitarum decractarum par : Igitur

21. noni. & totus A E, compoſitus.par erit . Si igitur impares aume

quotcunque , & c. Quod erat oftendendum .

THEOR. 21.PROPO S. 23 .

Si impares numeri quotcunque com

ponantur , multitudo autem ipforum fit im

par : & totus impar erit .

240
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Qvo TCV.Neve numerijmpares,quorum multi

tudo impareft, A B, BC,C D, componantur. Dico & totu

AD ,compofrum ,irnparem cffc . Gumenim impar nume

rus differat unitate a

pari, ex definitions ; A ... B ... C ........E.D

ablara ünitate E Djab , zi.

impari CD ;erit reliquus CE,par:EA autem & A C ;com

politus ex imparibus A B , BC,multitudineparibus, par. Igi
22.noni.

tur& Excompoſitusex parbusA , C ,CE,par erit . Quare

21. noni.

addita unitate E DecorusAD ,impar crit,cum impar a pari

differat unitare , cx definitionc. Si igitur impares numcri

quotcunque, & c. Quod olendendum erat .

THEOR. 22. PROPOS.24. .:25 ..

SI a pari numero par detrahatur : Etre

liquuspar erit ,

Ę x pari numcro A B, detrahatur par Ç B, Dico& re

liquum AC, parem eflc . Aut cnim CB, par detractusdi

midia pars eft ipfius A B, autma .

ior quă dimidia pars ,uel minor . A ...... C ...... B

Sit primum dimidia pars . Cum

igitur ipli CB, pari æqualis ſit A C , rcliqua pars dimidia ;

erit & A C,numerus par.

SE D iam CB , par detra & us maior fit ,uel minor', di

midia parte ipfius AB. Quoniam igiturA B ,CB , pares

numeri , dimidias partes habent,cx definitionc , fit D B , di.

midia pars ipſius A B ; &

E B dimidia ipſiusC B.Ita- A ...... C..D ...E ..... B

que cum ſit ut A Bad DB, A ...... D ... C..E .. B

dimidium , ita C Bad E B ,

dimidium ; erit permutando utAB,ad CB, ita D B, ad EB ;

& diuidendo ut A C, ad Ç B, ita D Е, ad E B Rutſusquc

permutando, uc A C , ad D Е , ica C B, ad E B. Arqui CB,

ipſius E B,duplus cſt :Igitur & A C ,ipfius D Е ,duplus erits

Acpropterca A C , cum bifariam diuidacur, ( quod DE ,

lit cius pars dimidia ) par crit. Si ergo a pari numero pat de

traha .

1
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trabatur , & c. Quod crat oftendendum .

26. THEOR. 23. PROPOS. 25.

SI a parinumero impardetrahatur: Et

reliquusimpar erit .

Ex pari numero A B ,impar detrahatur CB , Dico &

Teliquum A C ,imparem effe . Detracta enim unitate CD,

exC B, reliquus fit numerus

A ....... C.D .... B DB, par . Quia igitur & to

tus A B, ponitur par; erit &

24. honi. reliquus A D par.Detripta ergo unitate CD ,reliquus AC,

imparerit . Si igitura pari numero impar detrabatur, & c.

Quod demonftrandum crat .

27 . THEOR. 24. PROPOS. 26.

SI ab impari numero impar detraha

tur : Reliquus par erit .

Ex imparinumcro AB , impar detrahatorCB. Dico

reliquum A C, parem effe. De.

C ...... D.B tracta enim D B , unicáre ex im .

paribus A B, C B ; crunt reliqui

AD , CD , pares : Quia ergo ex pari A D , par aufertut

24. noni. CD ; erit & reliquus A C ,par . Quare ſi ab imparinume

so impar detrahatur, & c. Quod erat demonftrandum .

28 . THEOR. 25.PROPOS. 27.

SI ab impari numero par detrahatur :

Reliquus impar erit .

Ex impari A B ,detrahatur par CB . Dico reliquum

A Cyimparem effe . Deuadaenim A D , unitate ex impare

A B;
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(24. non .

A B ; erit reliquusD B ,par :Ex quo cuin detrahatur CB,

parz reliquus DC, par

quoquc crit; Ac proinde A.D .... C .... .B

addita unitate A D , fict

A C ,impar . Siergoab impari numero par detrabatur, & c.

Quod demonftrandum crat.

THEOR. 26. PROPOS. 28. 29.

SI impar numerus parem multiplicans

fecerit aliquem : Fa &tus par erit . i

FIAT ex A , impariin B , parem numerus C. Dico C,

paremère. Cum enim C ,fiat ex A in B; componetur ,

ex tot pumcris ipfi.B , æqualibus,quor in

A , ſunt unitates. Quarckum ,lit par, A ... Bi...

cóponatur C ,ex tot paribusipfi B ,æqua- C ..........

libus,quottuntunitates in A ; Atq; adco

parerit. Si ergo imparnumerus parem multiplicans, & c. 21 woni.

Quod oftendendum crat .

Linn SCHOLION .

C.

EA DBM demonſtrazione oftendemus dohoc .

Si par numerus parem multiplicans fece.

rit aliquem ; Fa & us par erit .

ALAM rurfus C,compo

netur ex 10t paribus ipli B,

æqualibus,quot in A , conti

nentur vnitate', c.

THEOR. 27. PROPOS. 29.

SI iipar numerus imparé numerú mul

tiplicans fecerit aliqué .Factus iinpar erit.

EX

30.
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Ex impari Ag in imparë B , fiat C. Dico C,imparerief

fc . Cum enim C ,fiat ex A ,in B ;componetur C ,cx totnu

meris ipfi B, æqualibus ,quot funt

A ... B ..... unitatcs.in A. Quare cum tam

C A ,quam B, fit impar ;compone

turCcx imparibus ipfis B ,æqua

libus , quorum multitudo impar eft,nempe æqualis multi

236 noni. tudini unitatum , quæ in Agimpari continentur. Igitur C,

impar erit . Quocirca ſi impar numerus imparem numera

multiplicans, & c. Quod crat oftendendum .

EX CAM PA NO.

31.

A ...

B
29. noni.

NYMERvs impar numcrum pacem me

tiens, per numcrum parem eum mecitur .

MITIATVRimper A , parem B , per

C .... C. Dico C , parem ele. Nam fi impar kit;

eric R, fa & us ex A ,impari in C , imparere in

par . Quod eit abfusdum , cứ ponaturpar.

Elt ergo C ,par.

NvMER VS imparnumerum imparem me

tiens,per numerum imparem eum meticor.

MOTLATVR impar Azie

parem By per G. Dico C , imparé

effe . Si enim ltpar ; erit B, ia

& us ex A ,impari in C, paré par.

Quod eft abfurdum , cum impar ponatur . Eft ergo C ,impar.

32.

A ..

28. noni.

33 .
THEOR. 28. PROPOS. 30.

SI impar numerus parem numerű me

tiatur ; & illius dimidium metietur .

MET IATV R impar Agparem B. Dico A , dimidiu

quoque ipfius B ,meriri.Metiatur A, ipfum B ,perC. Ent

crgo , ex ijs , quæ in antecedente propos. ex Campano de

monftra .
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8. pron .

monſtrauimus, numerus C, par ; Acque adeo dimnidiam

parcem habebic . Itaque cum A ,metiatur B, per C ; metic

rur quoque C , ipſum B , per A ; Ac

proinde C , parserit ipfius B, denomi A ... C ....

nata ab A ,ut ad 3.definitionem lib. 76 B ....

docuimus . Quoniam uero cít ut C,

ad dimidium fujica B ,ad dimidium fui ; & permutando ut

C ,ad B tra dimidia parsiplius C ,ad dimidiam partem ipfius

B: Etauce C , parsipfius B ,denominata ab A ,utoſtenſum

eft; crc & dimidiú ipſius C ,dimidij ipfius B ,pars ab code A ,

dinominata ; Ac propierea A , dimidium ipfius B ,metietur,40.feprimi

Si impar ergo'numerus parem numerum metiatur , & c.

Ruodarac oſtendendum.;

THEOR: 29. PROPOS. 31. - 34 .

$ I.impar numerus ad aliquem nume

rum primus fit : & ad illius duplum pri

muscrir .

IMPAR numerus A ,primus fit ad numerum B, cuius

duplus fit C. Dico A ,ad C, quoquc primum eſſe . Sienim

A , C ,non funt inter ſeprimi; maicfui cos aliquis numcrus,

qui fit D ; qui neceffario im

par erit . Nam ſilicpar,cũ ' A.vol .. B........

mctjatur imparem A ; crit C.

A, factus ex D, pari in eum noni,

numerum , per quem metitur , par . Quod cft abſurdum .

ponitur enim A , impar. Quare D , imparcft. Quia igitur

D ,impar parem C, mcritur ;( cft cnim Cipar, cumdimidiū

habcatB, )mcricțur quoque numcrum B, eius dimidium .
30 . noni.

Metitur autcm&A : Igitur D, ipſos A, B, primos inter te

exiſtentes,metitur. Quod eſt abſurdum . Non igi

fur A , ad C. primusnon cft : Ergo primus.

Quapropter fi imparnumerus ad

aliqué numerú primus fit,

&c Quod erat ofté .

dendum .

THEOR .

1

.. D

!
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35. THEOR. 30. PROPOS. 32 .

NVMERORVM a binario duporú

unuſquiſque pariter par eſt tantum i

NVMER I a binario A , dupli quo: cunque ſint B,C,D ,

E. Dico B , C ,D , E , effe pariter pares tantum . Quod en.m

fint pariter pares,perfpicuum eft . Nam expofita unisare ,

cum A, fi bina

Vnitu . 4,2 . B ,4 . C , 8. D, 16 . E , 33. rius; & B,C , D,

E , a binario du

pli;erunt A, B, C,D,E ,ab unitate deinceps proportionales,ci

mirum in proportionc dupla. Quare A , quemli et ipſo

i to noni. rumB ; C,D ,E , & quilibet minormaiorem ſequencem me

tietur per aliquem ipſorum A , B , C, D, E ; qui cum omnes

fint parcs, utpote dupli a binario ; metietur quemlibet iplo

rum B , C , D , E ,parnumerus per numerum patein'; Acpro

pterca quilibet pariter par crit, cx definitione.

Quod autem ijdem numeriſint pariter pares tantum,

liquido ctiam conftat. Cum enim A, B, C , D , E , fintab

unitate continue proportionales , fitque A proximus an

tati numcrus primus , nempe binarius ; nullasalius quem

13. noni libet ipforum metietur, præter iplos A , B,C,D,E ; qui cum

ſint omnes pares ; metierur quemlibec ipſorum pat nume

sus per parem numerum tantum : Ac proptercaquilibet pa

riter par eſt tantum . Numcrorum igitura - binario duplo

rum , &c. Quod demonftrandum erat.

SCHOLIOR:

HINC cum Arithmeticis facile colligotus artem , qui

omnes numeros inueniamus,quifinepariter pares tantun . Sim

6. A , B , C, D,

4,4. B ,8. C ,16. D ,32, E,64. 7,128. E , F , a bina

1.H. -G .. rio dupli, qui

ex hic demor

Pratis omnesſunt pariter pares tantum . Dico nullum alinas

esje pariter parem tantum ,præter cos , qui in hoc ordine consi

Rentni
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tter

nentur ; Atque adeo ſi ordo numerorum a binario duptorum

infinite augeatur , omnes numeros pariterpares tantum inne

niri, nullo reli& o. Si enim fieripoteft, fic alius numerus G, ex

sra ordinem numerorum d binario duplorum , pariter, partan .

tum , cuius pars dimidia fitH. Erit igiturH, numerus par :

( Nam fi eft impor, cum fitipfius G , parsdimidia ; merietur

binarius, numerus par, ipfum G,per H , numerumimparem;

Atque adeo G ;pariter impar erit . Quod eft abſurdum : ponia

sur namque pariter par sanium ) cuius rurſum dimidia pars

fit I. Erit igirur Turfum 1 , per numerus:( Nam fi est im .

par, cum fir ipfiusGopars quarta ; mesjetur numerus par 4 .

ipſum G, per I, numerum, imparem ; Atque ob id G. partte

impar erit ; Quod eſt abſurdum . ponitur enim pariter par

tantum . ) Atque ita deinceps erit femper dimidiæ partis di

midia pars numerus par ; donec ad vnitatem veniamus, Sit

ergo iam ipſorer I, dindia pars unitas , ilawefit ! , binarius ,

Igitur H , G ;funt a binario 1 , dupli ; Ac proinde G , erit ali

quis ex ordine ip for!4*1A, B; C , D , E ,F. ponitur autem ,non ef.

je , lund eft abſurdunt .Nullus ergo alius pariter par eſtran

tum ,præter eos ; qui a binario funt dupli.c ...) - szony

THEO R.31. PROPOS. 33.

SI numerus dimidium habeat impa

rem : Pariterimpareſt tantum .

HABEAT numerus A , dimidiam partem numerum

imparem . Dico A,effe pariter imparem tantum . Quod

enim fit pariterimpar, ita peripi

cuum fiet. Quoniam Adımi

dium habet imparem ; metictur

binarius, numcrus par jpfum A ,, per illum dimidium im.

parem . Quare A , ex definitiorie, pariter impar A.Quod Ta

autem idem A , ſit pariter impar tantum , hoc modo de

monftrabimus. Sit B , dimidia pars ipfius A ; & C , bina

rius. Si igicur A , non eft pariter impar tantum ;ipfc crit

quoque pariter par .Quarceum meticsur aliquis par nu.

merus per parem numerum . Metiatur cum D ,par per pa:

36 .

Ten
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9. pron . , rem E , Igitur fic Aycx D ,in £ : fed idem A , fit ex C , bina.

rio in B, cius dimidium . Ergo numerusfa& us.cx Cyprimo

in B,quartum æqualis eſt ci,qui

A fic ex D , ſecundo in E ,tertium ,

19. feptimi B
C. Ac proprerea crtu C , ad D ,163

E ,ad B. Meticur aurem Cybına

rius parem D. Igitur & E, ip

fum B , metietur, parim parem .Quod eft ablurdum . Noa

cft ergo A ,pariter par Ergo pariter impar tanrum .Quo

circa li numerus dimidium habeat imparem , & c. Quod

demonſtrandum crati

SCHOLION

parcs tantă .

Iraevo fe omnium namerorum imparium dupli for

mantur,inuenientur omnes numeri , qui funtpariter impares

tantum . Quod

Impares. - 3. 5.7 . 9. 11. 13. 15 .
enim quilibet

illoram fit pe

Pariter im- 6.10.14.18.2 2.26.30. çiter imperii

tum, corta er

hæc propofirie.

ne ; quippe cum quilibet dimidium habeat imparem . Quod

autem illi folifini pariter imparestantum ,perſpicuum eriter

fequenti cheoremate ,in quo demonftratur , omnes pares, qui

nec a binario font depli , nequedimidios habens impares, de

pariter pares,u pariter impares. Cum ergo nullus alius par

habrar dimidium imparem , prerer duplos imparium numera

rum manifeftum eft, nullum alium , præter ipfos, effe pariter

imparem santum ; ſed ueleffe pariser paremiantum , vel certe

pariter parem dpariter imparem .

37
THE OR. 32. PROPOS. 34 .

S I parhumerus neque a binario duplus

ſit,neq; dimidium habeat impárem : Pari

ter par eft, & pariter impar .

Par
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JosPAR; numerus A ,nequeſit a binario duplus, neque di

midium habeat imparem ,ſed parem . Dico A, &pariter på

icm effc, & pariter imparem . Quodenim fit pariter par li

quet . Nam cum

dimidium habeat

párem ,
metictur

cum binarius,parnumcrus , per parem , nempo per dimidiú.

Igitur ex definitione, pariter parelt ,

Quod autem idem A , litctiam pariter impar,ita ofte

demus. Diuiſo A ,bifariam , & eius dimidio rurſus bifariam ,

& ita dcinceps; tandem incidemus in aliquem imparem . Nā

liin binarium incideremus , eſſet A , a binario dupluss poni

tur aurem & non duplus . Quodeft abſurdum . Igiturcu

in imparemincidamu , metietur ille impar ipſum a , per nu

merum parem : Alias li per imparem metiratur, cum impar

imparem multiplicans taciat impaicm ; cflce A , fa & usex il- 29. noni,

lo impare an hunc in parem ,impar . Quod eft abſurdum .

ponitur enim par . Quare cum imparmetiatur A, per pa

rcm ; atque adeo uicislim par per imparem ; crit exdefinitio

ne A , pariter impar. Fuit aucem a pariter par. Igitur eſt

& pariter par, & pariter impar. Sopar ergo numerus ncq;

a binario duplus fit, &c. Quod oftendendum arat.:

SCHOLION .

FACILI ex diétis inueniemus omnes numeros , gooi do

pariter peres fint,parizer impares. Reliétis enim onins

bus illis, qui a binario funs dupli , omnibus, qui dimidios

habeat imperes ; erunt ex hac propos. omnes alij pares,úpari

ser pares & pariser impares .

PORRO ex proximis tribus theorematibus aperie,insed

liguntur ta ,qua in definitionem 9.lib. 7.fcripfimus.

38.
THEOR..33.PROPOS, 35,

S I ſint quotcunque numeri deinceps

proportionales, detrahantur aurem a leçud3

T : do,
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1

. .

.

do, &ultimo æqualesipfi primo : Erit ut

ſecundi'exceſſusad primum ,ita ultiini ex

ceſſus ad omnes ipſum antecedentes .

SINT quotconque numeri continue proportionales

A , B C , D, E F ;& ex B C , fecundo , & E F , ultimo detra

hantur CG, FH , primo A, æquales. Dico effe ut BG ,ad

A , ita E H ,

A.
ad A ,BC

G .. C & D, fimul.

D Detrahatur

K ........... H ....... FI,ipfi BC

& FK , pri

D , zqualis .

B..G с Quoniä igi

D .. tur FI , 2 .

L .. .K ...... 1..H . F qualis eft ip

GBC ,& ab

latus F H , ablato CG ; erit & reliquus 1 H , reliquo BG,

zqualis . Qwa ucro cft ut A , ad B C, ita B C,ad D,& D ,ad

E F ; conucrtendoque ut E F ,ad D, ita D,ad B C& B C , ad

A ; Arqueeft K F ,ipfi D, & If ,ipli BC , & HFPGA,

æqualis :Erit quoquc utE F ,ad argita KF, ad IF, & IF,

ad'H F. Dividendo igitur ut E * , ad k Fita K l ,ad IF ,&

IH,ad HF ; Ac proinde ita ctiam crunt omnes E K , KI,

12.Sepsimi iH , ad omnesKF,1 F,HF,hoc eft, totus E H, ad D , BC,

A , fimul, ( quibus fumpti funt æquales K F , IF, HF, ) ut

I H adH F,hoc eft,ut B G ,ad A ; lunt enim BG, & 8 ,ipfis

IH, & H F,æquales . Quare fi fint quotcunque numeri

deinceps proportionales, & c. Quod demonſtrandum crat.

.

SCHOLIO R.

Es hoc theoremate veniemus in moritism lumme quetena

que numerorum continue proportionalium , fi modo prinesle

cundus, vloemus fuerint nori . Cum enim fit excellos fecwa |

di ad primum , isa exceſius vltimi ad omnes ipſum antecedere

sors : Si primus a fecundo,& vltimo dematur , fiarque
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quus fecundiad primum ,ita reliquus oloimi ad alium :Enjo

hic alius fumma omnium namerorum proporsionalinia', qui

vltimum antecedunt . '

Si igitur adijciatura ... 3.9.27.81.243.719.268
7.

timus , habebitur torn . 1.93

Summa. Inuenietur autem quartus ille proportionalis, fe prio

mus multiplicetur in exceſſum vltimi, do produ &tus dixida

tur in exceſjum ſecundi". Id quod ex regube proportionum

apud Arichmesicos manifeftum eft . V.in exemplo appofico,

fi primusnumerus , nimirum unitas,detrahatur ex 3.Secundo,

do ex 21 87. vltimo ; erunt reliquiexceſur2.2186 . Quoniam

igitur debetelle ut 2. ad 6 aita 2186.1ā ſummam oninium , ex .

cepro vlrimo; ſe v . inultiplicetur per 2 186.fier numerus 2186.

qui fe diwid atur in2. exurget numerus1093. Videlicet ſumma

omnium ,excluſo vltimo 2 187.qui' fi addatur fumma inuenta

1093. procreabitur fumma omrium 3 80.

39.THEOR. 34. PROPOS. 36.

ȘI ab unitate quotcunque numeridein

ceps exponantur in dupla proporcione,

quoad totuscompofitus fiat primus ;&to

tus hic in ultimuin multiplicatus faciat ali

quem : Factus erit perfectas.

Sint ab unitate quotcunquehumeri:A, B, C , D ,dwa

pli; quoad E, cx illis compoficu's fic primus} & Lj multi

plicans D ,ultimum faciar F. Dico F , etc númerum perfe

Vnita . A, . B4 0,8: D ,16 .

E,3i.'G.p.67. H ,17 1,248.' F ... 496.

K ,3 1.M ,31.51 11,1 11,3'1.N ; 465.9

0 : P

& um . Quor enim funt numeriA,B,C, D, cor fumantur

ab E dupli,ncmpe E ,G , H ,1 . Quia igitur A , B, C , D ,can

To dema2
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E , G , H , 1 ; erit
ex æquo

,utA ,

ad Djira: & , ad I ; Ac propterea numcrus fa & us ex A primo

19. feprimi in I,quartum æqualis est facto ex D , fecundoin E.tertium :

Fadas eft aurem Focx DginE s Igitur idem ,fiet ex A ,in l ;

7.pron , idcoquc 1 , ipſum F, metietur per A ,binarium ; & ob hoc F,

Setcase#pussel,

Knisas ... A , 2 B , 4. 6,8. D, 16 .

5,34. Gu. 62. H,124..1,248. F ***** 496

K ,30.M ,31.. tie es 1,3.N ,46 ;.

O. de Pos

ipfius l,duplus erit . QuareB , G,H , I, F , deinceps dupli

fant : Detrahantur ex Gyfecunda, & ex F , ulcimo. numcri

K, L , primo E ,æqualos, fintquc scliquicxccllus M , N.Ent

15. noni. igitur ut.Mjad Ezica N , ad'E , G ,H, I, limul: Eft autcm M ,

zqualis ipfi E. (cumenim G ,dupius fit iplius E , ablarusque

fit k ,ipfi E ,æqualis , erit & reliquus M ,ipfi E.aqualis ) Er

go & N , æqualis eft ipfis E , G , H , I , fimul . Additis igitur

.

tus) & numero compoſito ex unitate , & A , B,C, D nume

riss ( qui compofituscidem eft æquals)crit compoſitus

ex L N nimirum ipſe F ,æqualis unitati,& numeris A , B,

C , D , E , G ,H, 1 , fimul. O mare cu unitas, & omnes nume

HA B,C , D , E, G, H , I, metiantur ipfum F ; ( cum enim

7. pron . F, factus fit ex E ,inD ,metietur , ipfum F ; atqueadeo

tientes. Rurſus cum 1 ; ipfum f,mrtiacur , it oftenfum

eft ; metienrur quoque cundem F ,numeri E ,G ,H , ipſum 1,

proprerpoporuonom duplam ,metientes.), & nullus alius

numerustiipfum f , mcciatur ,ut mox oftcodemus ;.Erunt

uaitas &numeri A , B , C , D , E , G , H , 1,omnes partes , quas

F,habere poteft: Quibuscum æqualis oftenfus fit ipſe F ;

erit F , ex defipjţiones perfectos.

Q.xod. aucem ayllus alius pumerus, præter A , B, C,

D, E,G,H,A,ipfum F ,mctiátur,ita demonftrabimus Mc

tiatur li fieripoteft, aliug numcrus ,præter illos,ipfumF,

9. pron . per P ; arquc adeo F , fiat ex O, in P : Sed & idem F, fa&tus

cft ex.blo N. Idem argo numerus fit ex £ , primo in. D :

quarium , &ex P , ſecundo in feruum ; ac propterca cft

11. pron .

1

AC
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1 ut E,ad P,ita O ,ad D. Quoniam uero , cum A, B, C , D , 19. Sepsimi

ab unitace lineproportionales, & A ,próximus unicati , pri

mus ; ultimum D, nullus alius,præter A B , C, metitur: & 13.0&lani

O , poniturnon idem , quialiquis plorum A , B , C ; non

mcriatur , ipfum D. Vt autem ,ad Dilarat E ,ad P;

Neque igitur E , ipſum P, mçt:crur . Exiftente ergo E, pri

mo , crunt E, & Pointer ſe primis idcoque in fua propor-131.ſeprimi

tione minimi:Acproindeæque metietu. E , ipſum 0 , & 23. do 21.

P, ipfum D. Nullus uero abus præter A , B , C ipſum D ,me veprimi

tirur : Igitur P, idem erit, quialiquis ipforum A , B , C. Sit

idem , qui B , & quot funi B, C , D ,totab E , lumantur du

pli E , G , H. Eric igicur ex æquo, ut B , ad D , ita , ad H ;

Ac proinde idem numerus fict ex B ,primoin H, quaicum , 19.feptimi

quiex Dsfecundo in E , tertium . Qui antein er D , in E ,

æqualis fuit ci , qui ex P , in O. Idem ergo fiet ex P, in 0,qui

ex B,in H ; atque adeo erit, ut P ,ad Pica H ,ad O. Eratau- 19. Septimi

tem P,idem qui B : Igitur & H,idem eſt,quiO. Quod eft

abſurdum ponitur enim v,diucrlus ab omnibus A , B , C,

D , E ,G , H ,1 . Non igitur aliusnumerus, ipſum F, meti.

cur , ſed ipſum ſoli A , B , C , D , E ,G , H , I , mctiuntur . Quá

ob rem ,ſi ab unitare quotcunquc numeri deincepsexponan

cur in dupla proportionc,& c.Quod erat demonftrandum .

SCHOLION .

E x hoc theorematt dicitur modus inueniendiomnes nume .

ros perfectos, de eurum partes aliqxolau,quibus fimul ſumptis,

iuxta definitionem numero perfetti, ipli equales funs. Sienim

quotcunque numeri ab vnitate dupli in unam (ummam collin

gantur , donec compoſitus jis numerus primus ; Eric numerus

faftus ex illo primoin nlimin du plorum , perfectus. Qxod fi

ab illo primo,qui ex illis duplis componitur, ſumantur'Los con

sinue duplilipso primo esiam computaro) quos ſuntnumeri illi

dupli ab vnitale ; eruns hinumeri accepti , & illi ab vnitate

dupli , ma cum ipſa unitate , omnes partes aliquosa, quas

perfectus numerusinuentus habere poteft. Que oninia

cui funt ex demonftrationetheorematis , & facile ex ſubieclis

exemplis percipi volunt. Voçuia numera, 3. compoſirus ex

1.2 . primus eft serii propterea numerus 6. qui fis ex g ini .

perpt

wlum.
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vltimun duplorum ,perfe &tus,cuius paries aliquota ſuni 1.2.

3. Item , quia compofisusex his 1. 2.4. nimirum 7.primus eff:

idcirco 1 8.fa&tus ex 7.in f.est perfeftus habens has partes ali.

quotas 1. 2.4.7. 14. Ai vero quim compoſitus ex his 1. 2.4 .

3. hoc eft, 15. non eft primus s'non erit 120. faftus ex 15.in

8.perfe &tus.

DENTOVI quia compoſitus ex his 1. 2. 4. 8. 16. ni.

mirum 1. primis eft ; erit 496. fa &tusex 31. in 16. numerus

perfeétus, cuius partes aliquote funt 1.2.4. 8. 16.31.62.124

248. Eodem modo de reliquos perfeitosnumeros inueniemus.

FINIS ELEMENTI NONI.
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